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| INEFFABILI, |
INCOMPREHENSIBILI
INCOMPARABILI,

UNIVERSORUM
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— lhﬁ"RA OMNIA -, EXTRA OMNIA,
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UBIQUE PRE,SENTI SED INACC SSIBILI
%ER E{;NCTK DIFFUSO |’ SED INDIVISIBILI,
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e PRIMO, ET ULTIMO . .
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CIR-

. CIRCULO UNIVERSITATIS

. INTERMINATO,
INCIRCUMSCRIPTE®O,

€UJUS CENTRUM UBIQUE EST,
CIRCUMFERENTIA NULLIBI,

INFINITO
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ET PLUSQUAM INFINITORUM

MAXIMO,

CUJUS MAGNITUDINIS NON EST FINIS,
SAPIENTIZ NON EST NUMERUS,
BONITATIS INFINITUS EST THESAURUS.
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Efolve nexus, tolle repagula,
Adftri@a certo limite Quantitas,
uz Te coar@ant terminorum
Contere liberior catenas:

Attende vaftos , quos tibi nunc finus
Contra@®a nullis finibus Area
Recludit , immenfis datura
Planitiem fpatiis capacem .

Quondam proterva fronte guibuslibet
Geometrarum nifibus obftitit,
Proportionis, Calculique
Impatiens tolerare frznum;

Sed, Arte GRANDI, jam nihil intereft,
Seu limes arétas ambiat undique
Extenfiones, five nullam
Obtineant fpatia ampla metam.

Parent iifdem Legibus omnia,
Progreflus idem, par ratio datur,
Refpe@us unus fingulorum ,
Maxima quo minimis cohzrent,

Magis ftupendum eft, qudd fimilis tenor
Proportionum regnat in omnibus
Vel fumme , & imnfinitd parvis
Particulis , quibus auéa crefcit,

Dato minori tempore quolibet ,
Ex ordinatz fluxibus Area;
Sed amplius miranda longd
Partibus his elementa rurfus

Minora, & iftis quz fimili modo
Adhuc minores particulz fluunt,
Nec limitem: Natwra novir
Lumen ut Angligenum notavit.
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- Poeticum Prxludium.
sfelieieiofiod

gldquld finitumtranfcendit, [ 1]& undique certo
‘Se eircumfcribi limite non patitur,

Vifum erat et noft 1
oftram pariter tranfcende
r
¢ mentem,

Virefque humani luferat ingenii
Aufus [2] driftoteles , aufus ( ngenii., o
L 3) Plato , cunéta Sophorus;
Turba[4] hocimmenfumeft traticere auf a \gd(::lr];z'

Cum
NOTZE) v: lucem aliquam materia per fo obleurifire | a-

Gabili -
abvili , con ex . p
. /{m;.wi ‘;;h:re% ] explanationen cius aliquan in his notis fubdere vt 4
habé wm conjiiny Pf”f““f"""“ qui feus faciendum duxer y e wifum fuit
nabéat , pratereatque . 1taque (1) Infinie P NVl y €38 pro non qdredt
Hiflortam pené univer(am bos ¢ nfivitum eusufvis generis bie intellivo | o ikl
i . : [amehoe carpune completor | 1ud it L GRIEHIZ0 y ernfque
codere wideretur, explicandum fibs fumpfiz (1) Ariftoteles ,"’lnztﬂ BOfiriens captum ex
14, eiHs 2ots . : utotelies #an l1v, . : N
4.i1 {;4“1 wct}:tn]:m adl H))jlc;nn pertinere | & text, 5. ipfines n 3‘-‘ Poufs alievens text.
e rurare philefophiam tradiderant, confideratam fuille wuran: ab vinnibus
mis 4 (3) Platone, quemn text. 17, narrat | duo In;i nie afirmans 5 atque 1n p-n’,
van ; . A s HATTNE nnnita 11 p -
um : quafi recentioribus Mathematicis pralujerst | qui iﬁ?i taffe, Magnum, & Par-
3

arva P N ! it mag & N
v gitarunt . Omnes denique Philofophi Scholaftici (4;1}1?11;; it m{ﬁmte
de Ininite difpu-

A rate

Mells pesrd giprya.



2 Poeticum

Cum fcopulis(5)lutata dia , fevifque procellis,
Irruit adverfis obvia turbinibus;

Sed tum:da imbelles lafTavit ut unda lacertos,
Viribus effrattis , vertere cogit iter.

Qui contra obfiftunt, hos gurgits ampla. vorago,
Syrubus allidens offa, caputque, rapit;

At pauci hinc reduces, tenuere ubs lictoris oram,
Inftabiles, greflu fpe labante, ruunt;

Nec nift tricarum (6) male olentes demque fpumas,

~Inflatis. buccis , quifguilialque vomunt: -

Non numerare f{inus, non: explorare profundum
Plumbg,non fines pofle notare datum eft.

Subrogat hifce fuos divina Mathesis (7) alumnos,
Ei defperatum fortior urget opus..

Tuque Syracufiz tutela, & gloria gentis

. Antevolas alios, ingentofe [8) Semexc. .m0

Afluetus vaftam numero comprendere (g) arenam,
Non modo quz ficulo lntore fparfa jacet,

Sed maris, & terre, ftellarum, & touus orbts: -
Implerent quotquot grana minuia, frmum,

Quamvis erat fpanio contermina fine carents .«
Congeries, paucis non referenda notis:

Quam facile & pelagus, quoextenfio limitrs expers
Clauditur , ingre(fus ducis in alta ratem !

Non
tare agerelT  ob gravifimas | guibus inweloitur  difficulbens (sY bic allegorie :xprgf -
fas, quid profecerint | de. qreos fruibus (6) demmny inde votulering -notius eff , quan
hic expon: apertius conventat . Mathematici (7} ergo Philofophs fubfituts ad Infni-
iz comtemplationem primufque [8] Archimedes Syracufius hoc vadum tentawit, (9)
a1 multitudinem arcnularum , totzm firmamenss etiam Pythagorici capacitatem.

swiplentium in Iihpo | oot tiznlus off Avenasius , compuravit, ut Gelon: Repr proba
. ret

Prxludium. 3

Non brevia, & cautes, non acroceraunia terrent ,
Non venti,aut nymbi, aut monftra morantur iter.
Sed noftris fubducta oculis vix inclyta puppis ,
Metam omnem excedens, invia queque {ecat ,
Cum iubito emergit {copulorum immenfa propago,
Quadrupla queis ratio, (10)forma tricufpiserat.
Hic magnus Geometra jubet confiftere: & ultra
Quid properamus ? ait: Sat mihi cunéta patent.
Jam video inpumeros , quotquot fine fine quadrantes
Succrefcunt primo, limitem habere {u1 5
Nam triquetri feries erit omnis [11] epitrita primi:
Inde parabolici eft area [12] nota loci
Portum igitur vi@tor repetit, radioque magiftro,
Tanu operis certa 1n littore figna notat.
Proximus huic, longo fed temporis intervallo,
Ingreditur vaftum jam ( 13) Galdens iters
Expedienfque Tubum (14), quo tot portenta retexit ,
Uno Infinitum profpicit intuitu.
Scrutatur numeros, (1 5) quotquot mens fingere poflet,
Hlorum varios comparat inde gradus.
Radicefque [ 16] omnes, quadrata, cubofque recenfens,
Nunc totidem (17), nuncfe plura videre putat s

Nam

ret , numeruns avenariom Syvacufii littoris infnitum non e%e, (13} Persd infoirtan;
fersem triangulorum in quadrupla vatione decrefeentium quam [eries ricuihida:
Jeopulorum , eandem ratronews obfervantium boc loco exprimait | confiderat Arihimse.
des lib, de Quadr, Parabole prop. XXI1L. eamygne effe offendit [11) fesquirersinm
promi treanguli | inde (11) quadraturam parakola determinans | co quok in [imnlen
sriangulorum, quadrupla ratrone decrefcentium | infinitam [feviess reoloatur . (13)
Poft XV1I1, facula Gualilaus Gualilar Nobilis Florentinus Academicns Lyneeus | M. D.
Etkruria Phodofopbus et Mathematicus (14) optici tubi quo tam multa prz/':;'; 1i3co-
gnnta fpe€tacula in celo detexit | muventione celeberriny (x5) omemes poffibrles nume-
ros infinitos contemplatus off dial. 1. de nova Seientia (16) qrearens | num plures in
sblss gt vadsces | an quadrata, vel cu’r. Nam (17) ex uma parte totidens wdentrr,
. A 2 ex



Poeticum

Nam cuivis numero (18 ) fuus eft cubus,atque quadrat
Cuique fuum parih lege referre potes;

Rara fed 1n numeris | 19] quadrorumturma , cuborum
Rarior occurfus, non totidem efle finit.

Ergo anceps animi Vir Lynceus haret, (20)in Uno
Queerat, an in Multis quod fine fine vocant;

Unum etenim [ 21] fibimet radix , cubus ,atq; quadrata,
Claudit incxaufto nomina cunéta finu.

Ambigit et titulos (22) Lquum, Mayufgue , Munufque
Immenfo i numero , aut mole , tenere locum.

Hos tamen evadit {copulos qui [23] poft Galilxt
Signa, brevi cymba , pone legebat iter,

Ex infechlibus (24) componere cuncla elementis -
Arte (25) Cavallerms nobiltore potens.

Huic licet | 26] innumeris fint corpora confita planis,
Plana infinitis confita lineolss,, |

Ipfe figurarum [27] plana omnia comparat , omnem

~ Re&tam hujus, rectis ommnibus alterius 5

Quin et ubi innumeras (28) aperic progreflio partes,

Continuo feriem diminuente logo:,
Non.

ex alia non totidem: (18] primum fuadet perpetint corvelpondentis cinfois N DUaT
eum fuo quadrato vel cubo, (10) [eccrendum cvincir ohjorwativ, quid- opmes 1romer:
funt rari{rer, non omnes very qu;xa"r.rni funt , aut rubivi’, qreoritns Lo patfor € {7
equenti, quantd mavsis ab unitate ad altiores numeros afceidiianr : Exbine du
tat Galilaus (20) annon potivlquim in-Multitudine quarenda it Infinits clican
n Unitate (11) qua fibimet quadratin , cubus , et quzlibar i ipfius. putoflas off
i’:a[’;f;lt‘;_ftu' (22) titulos agualis , & ingquils e habere locum., wuhi [ermo o
Dial. 1. cit. S:bSi)dPoﬂ/'f'/gf/guz Galilai , qui metbau; Iy -z'zaf;/_/r’u?unn fpecimen de {ovat
fpatii motu’ac; ’lef‘ cylindro per lJ_c’:_mfpbcm: n excaisito ,rc; D7al, 30 0 comparation:
divifibilitm Ge;m;‘:"? s 5{9'[::11(.1/:1/: codem tempore con ety venifee wifus off (z;)l bn-
{267 folida es: i’lﬁ'n;;?r /_u oOI;_‘ (l,s) Bonaventura Cavallerius Mediclanenfis, que et
bonat, tamen (23] dorctugzni”c?ua"»?‘J?Pdﬁ“'?: ef:f infiritis lincis contextas [up-
TSy omnix fimul plana in (bli;i:mct“{t . m['t.m,,m~ ngire ro'.”:“bm alterius confer-
Por (38) Infiniths termrives ro;;r‘ ,?Z”myf f,)rlf"r.r,” ju{n rficieons comparans. Iﬂ,hf-
g 103 accreleontoe, neduns g vorions unirMﬁl
{ro) ut

Nonmodo ¢t quadruplaeft (29) Siculiut doctrma Ma-
Prodidit, at quevis regnetin hisratio, [ giftn

Ad certosfemper docuis reftringere fines,;( 39) ¢
Notaque congeries integra facta fuit. |

Flexilibus reétis- (3 1) id Torrecellius-( 32) inde ., 7
Gregoriuf- [3 3:] vari}s expofucre. modis oi N

Quodgque fidé fuperat , folidum (3 4] priotillerosundg,

. Infinita aciés cujus hyperbolica ety ..

Mole-fua oftendis fino; xquale (3'5) cylindro; 7.

Quisa centro ad folidi pertintet ulque bafim.
Indealii (36) innumeras planas , folidalque figuras
[Slussus{ 37) hosinter, (38) Craigius, (3 9) Hugentus]
Quamvis in immenfum quevis fe extenderet axem,,
. 1 «Ad certii fpatii figna venirg jubent, R
, ur-

(20) et diditm Avchimedes oflendit loc. cit, fedin qualiber geometrica progre/fione proce-
derent idem Cavallerius (apud Torricell, De Disnénf. Parab. Schol poft Lemm. X XV11.)

" i unam fumman (30) colligeré docust , quam demonflrat  aqualem tertia proportio-

nali poft primam differentian , & primam-magnitudinem , Id verd (31) per flexilines
recarum [ibi alternatim parallellariom triangulo infrripta elegantius probavit idem
(31) Evangelifta Torricellius Faventinus M. D. Ethruria Mathematicus ub an-
vium MDCX LIV, quod et aitis modis extbuit Gregorlus. & 8,Vincentio. Soc.Jefu an-
20 MDCXLVIL lib. 2. De Circuli Quadratura . (34) Jucundum wvero , ac pene tum..
temporis. incredibele [petaculiom, Geametris prabust Torricellins, Solidum nempe acu-
tum byperbolicums infinité longum, ab byperbola circa afymptoton converfa genitum,
quod (33) offerdit aguale finito: cylindro eidom- baff adiacent: , (uaque ult:tu_dig;e ad
ufque centrum hyperbola extenfo, quem gignit reftangulum afymptotico [patio inferi-
ptum in exden converfione, (35) Alii deinceps, poff Terricellium., figuras infindtd
7ong;u, tam planas , quim folidas metivi aufi funt , quos longum cffer enumerarc,
Ut funt 1{zac Barrovius iz let. Geom, Joannes Ceva in Geometrin: Motus-, Petrus
Nicols Soc, Jefu In Excrcits Geametr, Antonius Lalovera Soc, Jefu De Cycloide,
Fetrus Fermat Opufr. pofthum. Jacobus Gregorius in Geometrig part, umverf, Da-
vid Grezorius i Exe €. Geom, Georgius Cheynzus iu- Method. Kluxionum @c. tres
autem [olos carminis opportunitas exprimere coneeffit 4 (37) Renatum Francifcam,
Slufium iz Msfeellan.(3%) Joannem Craigium ir.metbod. quadrands figur.(39) Chri-
ftianum Hugenium , a guo et Ciffoidis Dioclea dimenfionem babemus apud VVak
lifitm in Schols prop, X X1X« cap, V. Mechanica, & Spatit Lagarithmici menfuranm
ad caleem Diatriba de caufz gravit. indicatam , quam nos in Hugenianis , cum ex-

wsfione ad Logartthmicas altiorion graduum, @ multis id genus aliis, demgnjlm..
TINIUS



6 . Poeticum
‘Rurfus arithmeticas feries quoque Aengolus (40) offert,
Quarum finis abeft , integra fumma datur;
Unum ubi- dividieari(41) v:uﬂé%is quadrifve, cubifve,
‘Owmnbus aut -planis:; aut fohdis numeris ;
Quamlibet extedit fed tunc progreflio metam, -
- Caratio(42) harmotticaeft;que fua membta fecat.
Altitis at penetrans pelagi tam grandis aby{fum
Aullor ineshaul¥e [43] ¥Vallsis Arishmeticz
ExInfimeis{43] PLUSQUAM - INFINFFA irecenfer,
- Et gradinuni fevies Tupputat innumeras., -
Nafcicur Kinc varius réruth ordo €4%) fine carentum,
~_Horret inacceffas rhens {tupefatta was.,: -
Nec fatis : in fumme exigis dicritnina (46) Newton
Ferme eademi repent, (47) Lesonssinfque ﬁmlul;
lle

wimxr . (40) Sinsilequid in frattionibus numericis infinitis-exhibust Petrus Mengolus
Bonanim}t} s Quadraturis arithmeticis, carum [wwmanm acruraré colligens , & fini-
sam effe eftendens 5 (41) quotses unitas deneminatur , vel omnibus numeris qua-

bn‘ntiﬁ, “ —— -;1-; -a-l; Cre. [ que feries minor f —i- ¥ wel omnibus cubis ,ut
. 4 9 ' ,

- AL ( g4a mimar invenituy e ) el omusibus planis numeris 4 ex du-
$ 17 69 ] ;
. . .. T r 1 1 .
Ru ducrum quarsmuis Proximorum genstis o ut e — tre. ( qua pracife.
2 I3 O
aquatur 1. ) vel omnibus Solidis ex Anctu guovumuis trinm fibi fuccedentium pro-

. 11 1 L L Cp

Zultir, ut’? o @rc. ( qua pracisd adaquat w— ) At verd infinitam effe fum-
2 Q 1 ¥

mam oflendens , [42] ubi progreffone barmonica fraftiones decrefcunt o ut - -;

- -:; G'c. At (42) Joannes VVallis Geom. Profeffor Savilianus Oxonii in Avith.

metica Infinitorum (44) Spatia Plufquam - Infinita etian commemorat prop. 104. &
Y05. qua feilicet infinitics fuperant arveas fam infinitas ; unde (43) patet , codent.
Jure fpatiarar(us infipitics magora iifdemmet plufguam infinitis excogitari pofle

adbuc alia, & quibus bge ipfa rurfus infimties [uperentur, ¢ ita deinceps fine hmite
ad alia altiovis ordinis infimita pregrediendo. Similiter (46) Ifaac Nevton Eques
Ausarus eondem progrefium: in Infiniee parvis proponit >quibus alin infinitres mno-

ra [Fit s@rque ita porre, e novit patura limitem , s 1pre ast in Schol, Leman:. X5
Juorunz Principiorum Mathem. Philof. Etfimile quid (47) Godefridus Guiglielmus
Letb-

Przludium. 94
Ille tarnen fluxus (48] vocat , & mominta fluentum
Quantorum punétis (49) indicar mpofitis;
Quartam hic (50) litterulam adiiciens ad fymbolarerd,
Queis differre videt proxima quaque, notat.

Naturz hinc fecreta: patent (5 1) myftena utrique,. -
Majus et pprvis maxima lumen habent, -
Namgque Catemarur{ § 2)flexus , & Elafimatis (53) arcity
“Quemve fibum pandant (54) turgida Vela nous:
Semitz quagravium it [§ 5} fochronafponte cadent,
v Eedygy Bchyflochronas difcimus inde; vias.
Prodit.& hine: (§9) varit moderatrix Regula motus,. -
v Bt vinx(y8)centrifugi ( §9) centripetamq; regens :
Nec latec illa dies, (60) breviora crepufcula cui funt',
Nec ,minimi obfiftat cui mare ,{6 1] formaratis ;
e ey otas o i g Nevtan quantitates imfnit xi-

crementd quantitatum , quas Yluentes, idefl continua [ucceffona crefeentes, aut des
crefcentes concipit : eafque fluxiones (40) punéto ad rei fluentis fymbolum. fuperima

pofits defipnat , ut f.fluens fit xvel y , fluxiones earum fint x G y. At Leibnitzins
(50) addit litteram ‘quartam, few charafteriflicam d, nam bas particulas infinis? pav.
was Differentias wecat »itaque 1pfarum x , @ y differentia notantur per dx, @
d y ; guin e dievioves flacionnm flixsomes duplici punile impofito per- X & yindis
cat ille, per geinatum d expromwic: ifte, v dd x, dd y; stque sta multiplicando pun-
Fum. vel caralerillicam eatere quantitates infinite parve altiorum graduum dea
notantur (s1) Multa bine Phyficomathematica Problemata , Veterum Methodo smper.
wix, folata funt : Nempe (51) Curva Catenaria , feu funtcularia , quans catena fuf-
penfa amutantur | (33) Curos Ellaftica guam lamina Elaterum (e ovoluentium de..

Genant | (34) Crrva Veldria, in guan: tomida vela finuantur,(55) Curvalfochroe

na per guam grave Aefooridens agwmliter, agquali tempore o ad datum punftum uca
cedit (5%} Curoa Brachyftochrews, five celerrimi defcenfus gravium ex datopun-
Fo-ad Aitrms punfhum-; Iterr(s7) Regulze motuum, utcungue variovelocitatis 11
cremento, aut deevensento procedentinm , (58) Leges guoque Vis centrifugz , hoc gft
conzties i contro reeedendi in quatihet curva , quam mobile defcribat , & [5p]. Vis
centripeta five impetus wrgentts mobile in aliquod centrum , quacunque propertione
warrari fupponatur s acceflu, ant recaffu a tali centro (quarmm virmum utyvamque
senerals nomine Virinm centralium comprebendit Clo Varignonius in Adis Acade-
wiie Regeg | ubi preclars multa de bis, @ de motuwns Regulis oftfendst ). [6] Dies
qusquz orevsfoye | fox Minimu crepnfculi dotermmata , itemgue (61) figura Navi-.
. g
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pvafumaue licet (6 2) menfuras nofle, (6 3) recurfus,
Cu(l;:’)?‘lgg?,(és)Céta&us,fsc)Ofcula,&ancntya,{68)Focos.
Signaque in his radii que lambant (69) caqﬁ}ca, dumlux
- Swe refralta fubit ,'ﬁvg reflexa redits
-unque bafi {ubnixa figura rotetur, © -
. qua‘;:sjgignvat punétum mobile {70] Cycloidas;

Tam qux {e evoluens, [71] poft fe.vcftigi‘a linquat
Tumglg:; curva amp‘e;us gefcr.it ipfa fuos:
Et quidquid (72) Bevnulliadum par nobllc fxatrujgn% .
- But{7 3) Hofpitalis , (74) T fcbyrnbussus, [&_5] acis
Inferaere tuis, cclebernma (76) Lypf(ainn.{\ IS, .
1 Puny'methodi alluftrant dogmata prima novxt.ﬁ
Limitis expértum quantorum Analyfta (77) repugna
22 Sed WNiewuentitms ynec fatis ita 'probag ' .
Oumneé eteni augmentii (78 retgradud difcrimina qugq,‘
Ex Infinito reiicienda putat; - Re.

; ido m 61) Curva.
;7 Minima refiftentiz inter omnia , qua i eodem fluido moveantur (61)
27 Ml !

i imenfio (63) Punéta revet-
1 i comprehenfarum dimenfio ( T
pum relificatio & e uiiy . niur i{; éafdem partes unde 'umemnt.(oq)

Tangentes cufufvis curva sma-

fionum, jn quibus curvs aliquos ,retor_qu: flunt (6%) ;
Flexus coptrarii, ubs ¢ concavis c0NVEXE JUBE. { ad datum punilum curva in-
ginabilis [66] Circuli ofculantes , fdeff maximi, qui as ¢ ope filoruns , (68)
gmnamiss 69)Centra varia , ex quibus curve defershi pofiunt op Canttice five
forits po/]ip_t.; 7} {2 ?3 tum lineares carandem curvarum . (69) C“"ff ~t sidoms ra
Poci fum en z?{;:etﬂ refrattroné radiorum lucis progemta, quas fei S libet alian:
csg“refl:xzof\ze, i " (70) Cycloides orta ex quavis curva Juper qu[a[lenﬁ‘ rore
t:;;ﬁf:kn{); ,‘“{;“i’;’E;rZ; ex Evolutione fili aliam mr'vaml {.z_r?:::_tpr; ilie’Cbro-v
Lo
thm;zri)o, generats Gre.[71]) Joannes, (’q"]a;:ob;g lfer?:gll) gug]ielm,us Francif-
riner', bic: Bafilea Mathem: I_’Mfe’ﬂ?"‘” longe elar: ‘hmad.um }'nﬁnir? parvorum precii-
cus Marehio de Hofpitalio infignis Geometra, qus ”;,“ fridus V V altherus de T{chyr-
= An.ivfi Pes mfimmient petits dlluflraznt.(74) Ehrentridus & oris . atque -
hailén 4 ; YITYIR audtor Medicing mentis & corporis , alquc
rihailén deleberinmns Mathematicns , n De Diullicrs (76) At
gentium Vitrorian Carflicorwrn mvcutor:{?i) D. g;‘ﬁ“o” e;” ‘uiém alia complisrs
Fruditorum Lypfia ab suno 1682 & acn;ﬂ},’! f'j‘ ! ;3;“:’7;“.? cimm bactenys -
buc pertinentia ovcurrunt , qua , brevitats fludentesy o >

] rdus.
dulta, commendando methodi bujus pretio, abundd. fufficiant (77) At Bernardy

”» ! V. ediia banc wlievierin: in iefin-
Nreaventiit /s Analyi Infinstorum ‘,,mo'k{DC\l'/(,. ‘vli;‘f:tlz fm’; /‘zm ;:"41 }0/75 ne:
N N B I, ; op b s fan) Naw? ¢ s R ol hane ’
10 T:?,wp“ progrefuns veiictt (.'7' P/ A%} bt f7h) T2 SN quicp g;t .

Praludium. 9
R erum etia minima (79) admitit, quze prima vocancur,
(80j Decrementa fed his ulteriora negat.
At tu (8 1) Antennorex mox Palladis ornamentun: ,
[82] Hermanse huic caufe porrigis ultor opem,
Ex repetita (83) Viri eximii argumnenta refellens
- Magna et Parva[8 4)omnes cogis habere gradus.
Sola®s) Varsgnoniz PLUSQU AM-INFINIT A moritur,
Quz fpatus tribuit FVallis hyperbolicis.
Illeetenim (86) ablurdd quidda, atqueaffine Chymerg
Sub tam magnifica voce latere putat.
Tu quoque derides nomen tam grande (97 ) Pavents,
Ec Geometrarum @ claffe {88 valere jubes.
Si tamen afpirer caeptis fortuna fecundis ,
Et regat hec trepidum lubrica arena pedem,
Dogmata %8 9] ¥Vallsfss per me inconcufsa manebunt,
Stabit hyperbolicis [go) multplus ordo locis.
Parvorum tamen omne genus,[g 1| variafque deinceps
~ Magnorum clafles, ante referre Juvat, Fon-

&at y ac quadratum , cubum , caterofque gradus Infiniti numers refpuit (oY umh:,
confequenter , primas quidem differentias , feu partes infinitefimas privei gradus
admittit, {ed (80) ulteriorem Aifferentiationem | ideft fecundas | ac tertizs diffe-
rentias procul ablegandas cenfet | A4t (8x) qui nunc Urbis Patsving ab sutennore
fundata Cathedram Mathematicam moderatur (1) Jacobus Hermannus Bufileentis,
varis geometricis Speciminibus in Afis Lypfie , €& in Epbemeridibus Parifienfibur,
fuo merito, celebratus, calcult infinitefimalis caufam ultus eft, & (837 hbvo, af
verfur Confiderationcs fecundas Nicvventytii, anno 1700 Bafilea provmuisnio; (84)
ad omnem dignitatem evehi poffe tusm infinite magnas | tum infnity parvas gixr.
titates offendst . (85) Scrupulum tamcn iniccore D. Varignonio Sparza Plafyunam,
Infinita, quz ¥ Vallsfius inter byperbolas altioris gradus agnovit; hec fiquidem (55) nef-
cioguid - comtradiétonis involvere Varignonius credidit : Un plusque mfm s Inguit
17 monumentis Acad, Regie anni 1706, m’ a toujour parn’ renferiner une contra-
diftion (87) Sed’ ot D. Parent parte 3. Difguifl. Phyl. & Mathesr  novam Bane
Plufquam Infimtorum denominzationens s Geometris exlgre cuprt : col etane, adict
nos-plus qu’ Infinis. Deo tamen auflice (8¢} Dofrimam VVallifi bocin propofita win-
dicandam fulcipienaus | ¢ [00] multiplicem illum Infinitorem ordinem in ipfs by-
perbolis, quar VVallifius confideravit, neceftario admittendum demenfirabimus : at-
que bic precipuus evit noftra busustrattationis fcopus, (o1) tametfi,ad ubericrem fiien-
f1am , multo generalins hoe ipfum argumentum De Infinitis Infinito-um , & Infinitd
Par-
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Fonubus (92) ¢ propriis fluat ut tam nobile Verum,
Atque hauftu recrect liberiore fitim .

Hinc lux (93] uberior, vis firmior, amplior ufus
Accedit methodis, prelidiumque novis.

Nec jam defpicies , (94) quod tangens fuppleatarcus,
Aut curvz areolz Zonula retta vicem,

Et laterum innumera ferie (95) polygonon habebis, -

Flexa ubt continuum linea ducit ter :
Plurimaque (96) in Phyficis rerum miracula difces, -
Invenient certam jam paradoxa fidem:
Toti Animal minimi ut tegit oviangufta (9;7) cicatrix,
Integra ut exiguo in femine Planta late.
Explicat implicitas (98) tantim generatio partes,
Auétio diftendit, perﬁcit, ornat opus: |
Nec, quz fuccedunt prifcis. [99] nova {emina, terrent,
Dum renovant frutus tempus in omne fuos.
Nam fumme exiguis ( 100) fine fine minora, per omnes,
Ad fenfum veniunt, ducta fubinde gradus.
Increpat infueti fed Apollo carminis aufum,
Noftra jubens, pofita, fumere figna , chely.

Parvorum Ordinibus verfare, (01) @ ipfos bugus doctrins fontes aperive curhivis
(03) ad novas methodos illuftrandas, & confirmandas. (94) Licebit deinceps arcum i9ifie
nite parvum pro reffa cius tangente fumere , & curvari (o5) gradrilinea imfinite parvy
datitudinis pro vetangulis in{ceiptis , aut circumfcriptis compriare : ipfalgue curvis pro
€96) polygonis snfinitorum numero latersem fummé exiguoriom habere (ut Gal tlaus | ante
omnes de Circulo hoc propofuit ) « Multa etid (07) quein Philofophia paradoxa videhian-
tur,credibilia fient, ut Animalis in Ovo, @y Planta iz Semine preextfientia cum omnibus
organicis partibus , qua (08) evolvantur dumtaxai per genevatsonem , G per nutritio-
sem amplicntur, (00) Nec tervere nos debet [cminum, €y fruttunm, quovis annoprodennt-
tium , multiplicitas: Nam (100) admiflis variis infinite parvorum ordinibus 4 concipere
PoTumus, omnia tn femine contenta ex uno ad alium gradun: (ubinde promoveri: ut sen~
Pe dwn ad fenfibilon: magnitudinem perventunt qua crart m primo gradu infipit parvi-
vatis, fuccedant ad bunc primum gradum quea evint in fecundo, G ad fecundii que evant
;:":f‘:’i:‘:; l/‘:;ﬁc dc‘inc:p{ . f)-ma{ yxlc't et L.ie Pll.mt!‘z/ir», Llf;t.r.‘ mn ﬁ»m_v'rmli: prima‘femr;nr
Aline i;xﬁr;':i:”t c"fmz (1is tnjmtt.w; ,“’”f”ﬁ n_imortbltrl{.’,'i;.v.’:l,z; 5 costiventibus p/anm,;w
finfinities maroyes y atque s0E 1 (nfLUNL _ X-
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EXPOSITIO
CONTROVERSIA

- Cirem magritudines Plufquam - i;gﬁnitd: , que prafentis
trallatus edisons prabust occafionem .

R
XA KKK KK o

Eleberrima eft fpatiorum plufquam infi.
nitorum , quz in hyperbolis altiorum.,
graduum fupra Apollonianam, ad alte-
ram afymptoton remanent ,confideratio.
Hanc denominationem illis inditam vo-
luit ante omnes alios Cl. VVallilius Arstl.
met. Infinit. prop. 104. 105. &'c. &' 8 Me-
cban. cap. 4. prop. 7. Quod ipflum & nos, Hagenian. cap. 4.
». 12. ab eodem VVallifio optime obfervatum tradidimus,
& poteft ex his, quz sbedemn cap. 8. n. 11. generatim often-
dimus, facillim¢ demontrari. :
Ba Ni-
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Nimirum ex ibi di&tis patet, qudd fiinter afy mptotos
A C, C B fit hyperbola Apolloniana A g D G B, cujus
nempe ea {it propriefas, ut ratio quarumvis ordinatarum
D K, GE, fit zqualis rationi abfciffarum 2 centro reci-
proct fumptarumEC,CK,
erit {patium poft quami:bet A 34 G
ordinatam D K, alympto- AA
to KB, & curva DG B in- AN

definit® produdtis interjec~ AN — e
tum, magnitudinis abfolu- \L\Ql ;
te infinitz , quippe quz ad D 1

infcriptum parallelogram.
mumCKDNeritutrado,
qug ratio elt infinid magna,

feu major qualbet affigna- ‘ :
bili. ! 5 - RV
Sin autem talis hyperbola o BB '
AhIDLHB ifdem afym- S B
ptotis per idem pan&umD B

infcribatur , cujus ordinata-

rum D K, H E ratio Gt duplicata ratienis abfciffarum reci-
‘proce fumptarum EC, CK: nempe cujus ordinatz fint ut
quadrata diGtarum diftantiarii rectproe accepta : tunc fpa-
tium poft ordinatamK D , afymptote KB ;et carva DHB
ad partes B infinit® produths interietum , prectst oqua-
bitur eidem parallelogrammn CKD N, quippe ad illud
erit ut 1 ad 1. Et fi oxrdmatarum ratio recprocz ratro-
nis abfcifsarum triplicata foret, adedut illx harum cubis
¢ contrario refponderent , haberetur hypeibolicum fpa-
tium poft ordinatam K D fimiliter ad partes B in infini-
. tumexcarrens, fubdapli ejufdem parallelogrammi GKDN..
Arque ubi ordinatarum ratio reciprocz abfcdsarum ratio-
nis quadruplicata foret, prodiret {fpatium illud hypeibos
hcur_n fubtriplum hujus parallelcgrammi , atque ita n re-
hqus procedendo. Adeo

Controverfiz. 1

Adeout generatim fi ratio ordinatarum fit ad recipro.
cam rationem abfciffarum, ut x ad y ( vel, quod eddem’

redit, i ordinatarum poteftates , ab exponcute y denomi-
natz , refpondeant reciproce poteftatibus abfcifsarum ab

exponente x indicatis ) femper fpatium hyperbolicum poft
unam ordinatam ; afymptoto et curvz in infinitum pro.

“du@is interietum, reperiatur effe ad infcriptum paralle-

logrammum , ¢t yadx~—y: Sic enim in prima Hyperbo.
{a Apolloniana, abi utraque ratio, tam ordinatarum ,qua
seciproca abfcifsasum, zquatur,adeoque gad'x et ut s ad 1,
erit fpatium hyperbolicum ad parallelogrammum , ut «

ada— 1, fiveut 1ado.. In fecunda hyperbola, in qua.

glth catio eft duplicata fecunde, fiet - ad y ut 2 ad 1,
proinde ratio fpatii hyperbolici ad parallelogrammum,
ut t ad 21 fiveut 1 ad 1. Ubi verd prima ratiofit tri.
plicats fecondz , aded ut y manente ¢, x evadat 3, erit
dpatium ad parallelogrammum ut 1 ad 3 — 1, five ut « ad
2., atomie 304 deinceps.. : R R T

e com hec lex femper abtimeat . mtpotd funda-
ta in ratione {fubtangentiom , qua fempar fuot ad diltan.
tias ordinatarum a Centro, ut expopens: poteffatis ording«
tarum y ad expomentem poteftatis abiciflarum x ( five ut
haram ratio ad rationem illarum ) per-dita Hugeniano.
ram cap. 7. 2. 9. confequens. eft |, ut in hypecbolis AfDFB |
fi vicever(a ablcifsarum EC,, CK ratio-duplicata, auttri-
plicata éueriv eeciprocg. satiopis ordimatarum K D', EF,

* utpote {i harum quadrata, wel cubi &c. fint reciproct ut

diftantix cacundem 3 commuai centro ( qued iaiddem-
met hypesbolis {upra confidesatis evenit, {i. modd ad al-
teram afymptoton referantur; ut diftantiz in ordinatas,
& crdinatz in diftantias mutentur , adeoque y ad x fit ut
2 ad 1, vel ut 3 ad 1, &c. etiam ratio hyperbolici {pa-
tii poft unam ex ditis ordinatis juxta {uam afymptoton,
cum ipfa curva,infinitz produftam extenfi, ad infcripium ,
paral-
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paiallelogrammum erit, utyad x — y hoc eftucz ads — 2
{ nempe ut 2 ad — 1, five ut 1ad — —);vel ut 3ad 1 — 3

(idett ut 3 ad — 2, five ut 1 ad — 5—;-?)& fic de aliis; quz

ratio ciim major fit ratione 1 ad o (ob confequens minus ,
quam o ) fitque 1 ad o ratio fimpliciter infinita, conftat
majorem rationem {patiorum ,.de quitus loquimur, ad in-

{cripta parallelogramma efle plufguam snfinstam ; & ided -

di@a fpatia mentd 2 Cl. VValluio plufguamsnfinsts nomine
fuiffe appellata. - _

Nuperrime tamen fcrupulum fuper his in Gallia fub-
ortum intelleximus; Nam anno 1700 D. Carre su methe-
do menfura. fuperficiernm &rc. [e. 1. coroll. prop. 23. cUmo
intuhiflet , fpaua hyperbolica , quorum 1ndex poteftatis
érdinatarum  fit minor unitate accepta pro exponente dife
tahtiarum a centro , ‘efle plufguam - imfinssa: in margine mo-
nuit, fe ita appellafle, ne 3 communi, & vulgan loquen.
di‘modo fecederet (cxterim 2 nonriemine opportunam rei
hujus -explicationem ‘propediem expeGtandam: ¢’ ¢f posr
parler lo langage ondinaire., que je me fers dumot de plus qu'in-
fii. Une perfonne doit nous donner anpremser jonr wn cclaircsffe-
ment fur.ceste masiere .

Tum anno 1jos D. Parent sn Difquific. Phyf. & Ma-
shesis. tom. 1. part.. 3. pag. s 52. hunc ipfum locum D. Carré
ad cenfuram ‘vocans, poftquam ejus calculum reformare.
aggreflus eft, noftrum hoc plufquam infinitorum genus,
per jocum , valere jubet: cela sans., adsen nos plus g snfinss:
& velut 2gr? tulerit vel denominationem illam, quafi vs!l-
0 ufurpatam ;a D. Carrt indicari,quam , utcunque magni-
ficam , novam tamen, aut faltem inutilem effe fibi perfua-
det | hac fubdit : Mais guelle ntilité tirerous mons de ces
grands & ‘nowveans: termes , qu’ on nous downe ponr des terises
Friviaux ? ‘

. Tan-

| Controverfiz. IS
Tandem anno 1706 Cl. Varignonius exprefs¢ VValli
fium hac in re fibi confutandum propofuit sz Monun.
Phyf. & Mashem. Regie Academie Parifienfis dic tersia Few
braarsi ejufdem anni: Poftquam enim- retuliffet , laudatum
Scriptorem Anglum, dum fpatia, quz hyperbolis, & ipfa-
rum afymptotis interiiciuntur.,, ad menfuram vocat, ob
dimenfionem quorundam ex his fpatiis per negativas ma«
gnitudines expreflam , eadem plufgnim snfiniza credidifle,
fubdit: ,, fibi magnitudinem  plufquam infinitam nefcio
3uid cnotradi@®ionis femper includere vifam fuiffe ;- un.
e ad inquitendam myfterii, hujus  enodationem excita-
tum effe: atque omne myfterium- evanefcere debere confi-
dit, ubi oftenderit, Authoris. hujus expreflionem pro {pa«
tio plufquam infinito, ne quidem fpatio fimpliciter utcune
que infinito competere ,. fed tantim finito, quod quidem
{fpatium ver? infinitum ad alteram partem-refiduum com.
pleat ; adedque hyperbolas cum afymptotis fuis non com.
prehendere {patia plufquam infinita, ut Author ille cone
tendebat: atque hanc demum effe. explicationem-illam,
quam-D. Carre in fuo Libro de Calculo integrali fuper
hac materia prodituram ( ante {ex annos fcilicet ) promia
ferat ,, En ejus verba, uti- habentur in ditis Academi»
monumentis anni 1706. pag. 15. editionis Amftelzdamenfis.
Monfienr VVallss chevchans la wicfure des Efpaces renfermeg par
des byperboles , & lears afymptozes , & asant. tronvé pour I ex-
preffion ds quelques-ups de ces Efpaces des gravdenrs. ncgativves,
a criv gy ils évosens plus-qw’ snfinss.. Mass comme un phus-qu’ sne
fini wi’ a tonjour pars venfermer une cantradiction | cela w' a dé«
terminé & chercher-be dénouement de co myftere, qui ceffera d en.
etre un | dés que 4 anras fast osr que ce que cet Autenr prend.
pour U expreffion & an Efpace plus qu* infins  w° oft pas meéme.
celle & un snfini , mais Jenlement d nv Efpace fivs . qus o$ta li
wwersze le complement d un Efpace enfins ; & qu’ asufi les bypers:
bales, & lenrs afymptoses ne renfermens posns. & Efpaces ples:
qn’ 1=
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ow” infinis , comme cet' Antesr Fa prevendn. Ceft Ia L eclasred]-
Jement qns a.été prowus dans le Livre de M. Carre far le Cal-
enl Imegral. :

Hinc poft traditam do@rinam fuam dec quantitatibus
negativis, non magnitudinem plufquam infinitam in hoc
propufito denotantibus, fed prorfus finitam ,ad partes ta-
men contrarias de more accipiendam;, concludit. ,, Tan-
tum abefle, ut hyperbolx altioris ordinis fupra Apolla-
nianam fpatium plufquam infinitum comprehendaut ,quodd
potius ipGus Apollonianz hyperbolx fpatium cenferi poé-
fit mag's infinitwm: fpatio ab aliis comprehenfo, qmppes
illud-ex utraque parte , hoc verd ab-una dumtagat parte
infinitom deprehenditur |, a1t emm: D os F on vost gues
Fefpace #CBG A ( Wyperbole nimuum ordimarix in fo.
penovi £ gura ) dest étro infms di pars & & awtves & par come
sequent: plus sufins | posr amfi dire Jqne les precedens ACBBF A,
& AHCBBH A (aharum nempe hypetbolarum ) ¢ on.
wiens de vosrnn P Sive  quo par cBdcun wn cie . Donc sk 5" en
fans Lien gal ks wéer‘imt plus: qu’ infrnis. S
" Nos autem. CL VAallifé de@trinam , & expreffonem.
vindic:mtes, oftepdemus , revera hyperbolas altiorss erdi-
nis. fupra Apolibnianatm, ex una parte licet finitum fpa-
tium. comprohendane, ex alia tamen ufqueaded fpatiumo
plafquam mfinitum continere, ut etiam infinities majus
fit {patio als ApoNonizna hyperbola contento : adeout
{pavium Apolionianz‘hyperbole, lictt utfaque ex parte,
jem infinitom ; quantumvis adhuc multiplicatumy, femper
minus oftendatur quovis fpatio ad unam afymptoti partem
ab almoribus iflis hyperbolis contento , & qualibet etiam
aliquora ipfius: parte : ac demum ita compacari debere {pa-
tium infinicom hyperbolxz Apollonianz ad ea fpatia, quz
ab altieribus comprehenduntur, vr quedam finitaquanti-
tas s infinitam , vel ut'e ad' r. Ufque aded verum eft,
fpatia ilda plukquam: infinita cenferi debere, & VVallifia-

nam

Controverfieg. 17

nam illam denominationem , velut optimo fundamento
nixam fubfiftere , meritoque adhuc ab omnibus efle reti-
nendam, : : :
Enimuerd hac ipfum, quod nos de fpatiisillis hyperbo.
licis demonlftraturos recepimas | fufficere , atque illud unii
requiri, ut {patium quoddam plufquam infinitum habeatur
faflus e@ Au&or Hiltoriz ejuldem Academiz Regix anni
1706 in huju{met controverfiz enarratione , & Varigno-
nianz differtationis recenfione , opume animadvertens :
» Plufquam infinitam nop cenferi magnitudinem ,que 3lia
infinita utcunque fit major , cUm infinitz magnitudines
juxta quorumvis numerorum rationem, aliz alus ‘majercs:
aut minores efle poflint ;abfque eo qudd ordinem infinito-
rum excedant , perinde ac finitz quantitates juxta quame.
vis rationem auctz , vel imminutz | finitorum ordinem.
non tranfcendunt ; fed illas plulquam infinitas magnitu-
dines demum cenfendas, quz ab infinitorum ordine emer-
gentes , ad ordinem f{uperiorem fuerint elevatz, ut acci-
dit finitis magnitudinibus, ubi ad ordinem infinitorum.,
tranfierint. ,, En ipfa eloquentiffima verba Hiftorici pre-
laudati pag. 6o. Batavz editionis: Car ce gu’ o nomme ici
Plus qu'infini yce w cft pas une grandewr snfinie pins grande q% une
antre snfinse: les grandeurs snfinces pewvent étre plus grandes on
plus petites les umes que les antres, felon tons les rapperts poffi-
bles des nombres, & cela fans fortsr de T ordre de | ; e ;I{J
meme gue les grandesrs finies ne fortens pas de I ordre d’u Jins
ponr varier ensr clles felon tons ces rapporss . Mais ce qu’ on en.
tend par des grandewrs plus gu’ infinies | ce Jont des grandenrs gui
;nmt' forties de I’ ordrelde Vsnfins dosvent 's° elecver & mn ordrq'e:_,
upersenr | comme font les grandeurs fim ’
fugeriear, ¢ el f g Sinies lorfqn’ elles paffens a
e & 1 Dl Pt s
. 709, controverf;
repetit totidem pent verbis : d et Gunsenfens
: deinde adiicit ,, uad 6 plaf.

c guam
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duam infinitz magnitudines admittantur, ordo quidam.»
altior ipfomet infinito erit excogitandus , atque inducen-
dum, non modd unum infinitum fimpliciter alio majus,
fed genus quoddam magmtudinum, quz Infiniti ordinem
pratergrelle ad {uperiorem alium ordinem elevquur 5y 54
ce , qu’ on appelle dans cer article Grandeurs plus qu infinies,
avos? leew , 3l fandroit reconnostre un ordre plus .elc'v_e gue celus
de I énfini | & admetire non pas fimplement un infin plus grand

o un antre , mais des Grandewys [fortses de L ordre de I snfins,
& elervées a wn ordre [uperienr. Tum notabilem hanc animad-
vetfionem fubiicit , qua ,, non omnino reiiciendas pluf-
quam infinitas magnitudines (adedque nullam coptragh-
&ionem , qualem in ipfis Varignonius fingit, ablolucd in
volvere ) ex Geometriz tranfcendentis prinCipiis, varios
infinitorum ordines agnofcentis, aperte innuit: verdm iry
hoc fpeciali propefito hyperbolarum Y\:’alhﬁx-_,amne'pluf«
quam infinitum jure 3 Varignonio teiici (fatuit, quippe
illarum expreffio 2 VVallifio adduéta, ne quidem pro ﬁmé
pliciter infinito,( nedum non pro plufquam infinito) fe

put finito fpatio fuerat accipienda ,;Quand 1;; p'rmap;;dc:
Ia Geometrie tranfeendante. me permastrosent pas de rejeveer ofo-
Lyment I edée do differens ordres & mﬁm?,_ M. Vartgnox_z» awrartl
tonjonrs raifon de la rejerter dans la gmefiron ;rrcff'-nte’. Br mef:-
fet il fait wosr | que sc que M. VVatles a pres posr ! eiijfeﬁa}
& un efpace plus qu’ infins, # eft pas mime | expreffon & an cf-
pace fini 5 I efpace exprome erant purement fingo i rem
Me 1gitur operz pretium faGuram esiftimavi, 1 remf;.r
ipfam altils repetens , varios tum Infinttorum , tum inn-
nit¢ parvorum ordines , quos profundior Geometra , qu&
nunc temporis in ufu eft, ac per infinite exigua magnitu-
dinum elementa procedere folet , ex omnium. ferme Geo-
metrarum , qui ejus principia deguftaverint, confcflione,
agnofcere neceflarid debet , demonftrare, & quam d‘xlu¢1-
de fieri poterit,exponere aggrederer, {peciatim ver;)e?y-

Controverfiz. 19

perbolarum VVallilii plufyuam snfinstarem non unam, fed
multiplicem puré geometricam demonfirationem in me-
diumafferrem , quz nullis Calculi ambagibus imponere.,
cuiquam poflit , nulldque cavillationum techms eludi:
adedut non magis excipere queat Varignonius , expref-
fonem horum {patiorum invertendam, et ad aliam par-

.temn’, negativo in pofitivume tranfeunte , ac-plufquam in-

finito in pure finitum converfo, efle fumendam , quam fi
contenderet , quz de Triangulis ofiendit Euclides , efle
de Circulis, aut Parallelogrammis intclligenda. ;
Veniam , ut {pero , dabst conatibus no#ris Cl. Varigno-
mius, cujus praclarifimz famz , quam fibi tot mechanigis,,
ac geometricis , & analyticis egregiis {peciminibus , immor-
tali plané memoria dignifimis, peperit, nihil idcircd de-
tradum volo , dum- Collegz noktri VVailifii honotrem, &
Alukriflime Regiz Societatis noftrz Decus', ac Veritatis
iphius pretium hac in parte vindicare contendo: fimulque
tum ipfe, tum profundiores alii Geometre permictent , ut
me vel Ty onum captui accomodans, do&rinam haac mi-
nutifimé exponam, ea ipfla, quz tamquam vulgatiffima.
habentur , ex fuis velut principiis exatte demonttrans | ne
quid fortaffis obrepat, quod minus affuetis ad hzc profun.
diora Mathefeos myfteria mentibus ullam falfitatis fulpi-
cionem poffit ingerere ; liberum enim cuilibet futurnm‘erit,
ut ea qux facillima, & fibi not:ifima funt, fatim tranf-.
liat, atque in his dumtaxat , quz propofitz coatroverfiz
pundtii propils concernunt, examinandis, tempus infumar.
Hortandus interim mihi eft Lettor Geometra | ne inter
inanes , ac nulli-ufui profuturas meditationes | noitram s
hanc de Natura Infiniti, variifque ejus claffibus, quas pau-
ci hactenus animadvertere, ac diftinguere potuerunt, col-
locandam cenfeat; nam prater egregios frudtus, quos pro-
b¢ inftituta mens ex hujulinodi confideratiombus ad Di-
vinorum contemplationem fibi derivare facilé potett, qua-
‘ C: tenus
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tenus nihil zqud idoneum eft in Des Opt. Max. ejufque.
fammarum perfe&tionum notitiam ( quantdm naturz viri.
bus affequi datur ) nos promovere, atque ia_ejus incom-
prehenfibilis Sapientiz , omnemque, vaitam licét, ac ultra
quoslibet , terminos extenfam 1deam, immenfo intervalle
fuperantis Potentiz admirationem inducere , ac feria In-
finitorum difcuffio.: przter hes,inquam, egregios fant,
ac przftantiffimos frutus, alio{que non abfimiles ad vitam
rects , moderateque inftituendam pertinentes, quibus vel
folis quidquid ad Infiniti Naturam enucleandam, ejufque
proprietates aperiendas eollimat , faus commendaretur,
innumera ex eodem hoc fonte ia univerfam Mathemati-
cam, & Philofophiam profluere emolumenta is unus difh-
teri poterit, qui 1i{dem percipiendis impar extiterit ; Nam,
exempli caufa, Circuli, & Hyperbole quadratura ,quz tot
m -diis tentata, quoshbet Geometrarum conatus per tam
m ita fzcula pertinaciter elufic, tandem ab infinita tec-
minorum ferie pendere deprehenfa eft,ut in noftro Libel-
lo Owadratara Circuli, &* Hyperb. anno 703 Pifis edito
eo netrice demonftravimus. [anumeri naturales effeGtus in
Phyfica adhuc 1gaoti manent,qudd infinitam principiorum
feriem , 2 qua fortaffe dependest, ignoremus. Tota.
Geometria lnfinité parvorum methodo nunc perfict-
tur, & in immensim ulera fines 2 Vetersibus conftitu.
tos amphatur : perfe@ioni autem tam nobilis,
Scientiz conne&i et perfetionem Philofo~
phiz ,atque hanc pari paffucum illain
dies promoveri,quis nefciat? Ve-
riim hec alibi fufitis, & oppot-
tunids : ad rem ipfam
veniamus.
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DE INFINITIS

INFINITORUM,

ET INFINITE PARVORUM
ORDINIBUS:

sfeafeneaieafielieliesfieafie e ae
DEFINITIO L

0 ATIONES affignabsles dicuntur , qusbus aquales , ans
£33 quamlihucerie proxsmas, per pofissvos numeros , poffue
QNN mus exhsbere

SCHOL. Comprehendit lrzc definitio etiam' rationes afy.
metrarum magnitudinum , ut diametri ad latus quadrati,
vel lateris trianguli zquilateri ad ejus perpendiculum &c.
que: licdt numeris exprimi nequeant , oftenduntur tamen
quibufdam numericis rationibus majores, quibufdam mi.
nores, adedque intra certos limites continentur, intras.
quos. etiam poffumus propofitz rationi quamlibuerit pro-
ximam per numeros exhibere, juxta ea, quz demonftravi-
mus ¢n Hugensanss cap. 3. 4. 3.

DEFl-
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DEFINITIO IL

Magnitudines abfolusé Finstas voco , quas vrlgo traff:%; ;
quague ad fimslem nobss notsffimam 4"“””‘“2‘7 R mgf,g,jf,,,,
$em corpore determinandam , rassonem aﬁgm_z tlem : e.dc
SCHOL. Quashibet magnitudines digito, palmo, pede,
el alna, nimirum humani corporis partibus, ad ‘::serta:ll:
‘ quamdam mediocrem quantitatem, 1nter tot Z?)rnlfue’ev;i,t--
blica au@oritate , taxatis, metiri omnis n?uoczura vit:
itaque eodem modo ad corporis noftr1 ‘g?,‘m o toftram
Pota;ad mole e mguiom ; qaem altitodo
itudinem czteras lineas., ad angulum , rneo
:aut{‘ttru:cum horizontali reta compsehendit, glz;gﬁsm r;if;_
lineos angulos, ad noftrum pondus czteraru n reram gra-
e A eros fonos. atque ita de reliquis, referre
Cis tenorem Cxteros 10n0s, & ! Jopdus, x¢ e
immeritd pofflumus, velut ad magis obviam, g.
’;Z?u‘r':lt:m s no’gi(}que notiffimam menfuram , ad q::srr‘x, ;legrb
te quzlibet finitz quantitates ejufdem gqt:nentsl , x?cm
tra&amus , affignabilem aliquam obtinent ra 2

DEFINITIO IIL

sitadiwes abfoluté Infinstas woco , que ad finitam quam-
libetf[‘ug:”gteﬁrix mgziud::fm ratsonem babevt majorem qnalie
‘”Sgggl‘:‘ion contendimus, talem aliquam -t_n?g“““?‘i‘e'}f
reipfa exiftere , vel aliquando extituram ,fed iple pr?femi
- fus quantitatum, certa quadam lege ; crefcentium, e &
noftrz occafionem przbet, illas fine limite augendas, iy
- wltra quamvis datam magnitudinem ampliandas concipie "
di, quarum 1taque ratio ad quamlibet finstam fui ,gen::;;‘
quantitatem , major femper , & major evadat , quh;xl)bqe .

[ 2 . : 2
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libet ratio affignabilis : 1ta conica fuperficies , ejufque fec.:
tiones parabolicz, & h yperbolicz, fuapte natura infinite
funt , quatenus femper augeri, extendique ulterius ,aded.-
que omnem finitam fuperficiem fuperare concipi poffunt;
licet interim quidquid ex illis determinate acceperimus,
femper nonifi finitum futurum fit,in eo autem dumtaxat,
quod accipiendum fupereflet, tota Infinitas lateat. Neque
enim fieri poteft, ut magnitudo undique circumfcripta, &
limitata , pro abfolute infinita habeatur: quare licét para-
bolz, ezempli caufa, axis in infinitim protenfus fit ab.
folut? infinitus , non ided concipi poteft, velut longitudo
binis pun&is, quantumvis diftantibus , intercepta , fed ex
una dumtaxat {ui parte , nempe ad' pun&um verticis, un-
de originem fuam ducit ,determinata, ad aliam verd parté
termino, & fine carens, utpot? fine limite femper augenda .

DEFINITIO IV

Magnitadines abfoluté infinire parvas sntelligo sllas, que ad
Sfinszam [us geveris magnstudinem babent rationem minorem qna=
lsbes affigwabils . : :

SCHOL. Has magnitudinesinfinit® parvas Cl. D Leibni«
tzius Differentias , vel Elementa variabiliom quantitatl vo«

cavit: lluftnifs. Eques Nevvtonus Flge

o xsones, {ew momentanea. incrementa >
aut decrementa magnitudinum , cone
tinuo quodam fluxu crefcentium ,aut
decrefcentium | antea appellaverat:.
Multis placet cafdem Infinsscfmas maa
“\[A  gnitudin@ipartes dicere ; quz ut intel.

" , lgantur, concipiatur re®a B A per

%{ axem DC curve DAV, fibimet pae
rallella manens, moveri sy atque ine
tersm continud crefcat, aut minuatur > prout opus eft, ut
ad -
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Cazterim hic pariter obfervandum eft, nec magnitudines
has infinite parvas coacipi debere, velut determinatas,
aut determinabiles quafdam portiones quan:itatum, quz

24 De Infinitis

ad curvz perimetrum altero extremo pertingat ; dulta.
ergo A E axi parallela, fi imaginemur [ lictt, ad confu-
fionem vitandam , has aliquantulum difsitas figura ex-

primat ] ordinatam B A ve-
9 aifle in fitum ; quam maxime
intelligere poffimus , eidem.
proximum , & jam congruere
v re&t¢ C V: ejus incrementit,aut
decrementii V E erit differétia
o . infinit® parva ordinatz BA,
~ fimiliterque arcus A V diffe-
1 rentia erit infinitd parva cur-
C E vz DAV jindemque erit BC
differentia infinite parva axis
\ DB, necnonareola ABCV,
duabus ordinatis infinite pro-
xim1s intercepta , dicetur dif-
ferentia infinite parva arex D A B; manifeftum enim eft,
poffe concipi , ut tam prope accedant invicem ordinatz
BA,CV ,utratio tamEVadBA ,quam CB ad BD, nec
b ] .
non VA ad AD, & fpatii ABCVad ADB, minor eva.
dat quavis propofita ratione affignabili ; minuitur enim.
hoc continuo acceffu ordinatarum A B, CV, qualibet ex
di&is quantitatibus EV, CB, VA,ABCVin infinitum,
ac tandem penitus evanefcit, ubi utraque ordinata pell_'-
fe@ congruit ; quare prius oportet, ut minor. fiat qua 1&
bet finita fui generis magnitudine affignabili, ideoque 2
datum confequens rationem (ubinde acquirat , in hoc con-
tinuo fluxu, minorem qualibet affignabili. Similiter rotata
curva D A V circa asem D C, oftenderetur , rotundz fu-
perficici per curvz rotationem genitz differentiam ,abar-
cu AV infinité parvo procreatam, efle pariter infinite par-
vam : nec non rotunds folidi portionem , planis per B A,
& CV infinite proximis zquidiftanter dudtis interceptam,
effe infinite paniter exiguam , &e. Cz-

%

certam, & definitam pacvitatem obiineants quafcumque
enim portiunculas linearum , fuperficicrum , aut corpo-
rum ( itidemque virtutum , eelenitatum , angulorum &c. )
acceperimus, aut defignaverimus , hx femper reipfa finitx
erunt, non infinit¢ parva : itaque non funt intra certos
terminos, quantumvis proximos, coarctaudz, fed conci-
piend¢ funt ex una dumtaxat parte,ad fummim, limitatz
(ut CB fixum terminum habet in B, V A fixam originem
habet in A area BA V C adiacet fixz linex A B, & cor-
pufculum,ex illius converfione circa BC defcriptum, adha-
ret fixo circulo radii BA ) ex altera verd parte fixum li
mitem non habentes , fed alteri extremo fcmper propits
accedentem, ut continuo fluxu accedit pun@um Cad B,
& Vad A, & CV ad BA, intervallo utrifque interpofi.
to, infra quamhibet affignabilem magnitudinem perpetud
decrefcente. Aut-etiam utrumque extremum f{ib1 invicem
accedere concipi peteft) ut pun@a E, V fibi femper pro-
riora fiunt , neutro fixam pofitionem fervante, dum lineo-
am EV infinit¢ parvam intercipiunt. Unde hz magnitu-
dines femper ut decrefcentes, ac perpetud diminuendz ac..
cipi debent, ut {uo, infra omnem affignabilem quantitatem,
decremento, {ub ratione infinit2 parvarum » five infinite-
fimarum partium intelligi poflint.

DEFINITIO V.

Daarum quaramlibes magnitudinam | fi prima ad Jecundam.
babuerst yatsonem majorem qualsbes aﬂzzgna[)ili s @dedgue | conm
Vertendo , [ecunda ad promam fit sm minors ratione s quam qua-
Iibet affignabilis, diceenr prima enfimstarefpectn Jecunde  firve snf.
nitses maisor illa: fecunda werd snfiusee parva refpecin privis, ant
anfinsties minor eadem, D STHO-
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SCHOL. Hoc modo etiam finite magnitudines refpettu
quidem abfolut® infinitarum erunt infinite parve, at ref-
pectu earum ,quz funt abfolure infinité parvz ,erunt 1plz-
met infinitz ; Quare patet, nomina hzc Infinsts | aut Infi-
uité parvi , relativa potws efle, quam abfolura , licet com-
muni loquendi modo obfecundans, snDefin. 1. & IV. ab-
{clute acceperim hzc vocabula, quia tunc refpedtus fal-
tem ad ordinarias finitas quantitates. fubintelhigebatur;
quemadmodum etiam Magnum &' Parvam termini {unt fem-
per relanvi, fed quoties ad ordinariam, & magis commu-
nem alicujus generis menfuram referuntur , abfoluie folen;
enunciari, magnus aut parvus homo, magnus aut parvus

canis, magna vel parva domus, fubintelligendo refpeGtu.

hominis, canis, aut domus mediocris, & magis ufitate.
quaatitatis.

DEFINITIO VL

Ejufdem inter fe ordinis ant graius magnitwdines funt ciw
carum ratio et alfignabils: Cam verd bujus ad dlam mayor

ant cllins ad bave minor o ravio, quim gualéber affignabelss

tunc gradus, ant ordinis bac fuperiorss , #tla inferiorss dscosur
refpettn alterins . ' . o
SCHOL. Hinc ex quantitatibus Infinite parvis, ant >a-
finitis , vel Finitis,, pricnz inferionis gradus {unt refpeciu
cxterarum , fecundz funt ordinis {uperioris ad rehquas,
tertiz {uperioris quidem gradus aut ordinis refpectu pric-
rum , at inferioris refpedtu fecundarum: incer fe autl ejuf-
dem ordinis aut gradus effe conftat finitas quaslibet magn:-
tudines. An verd magnitudines omnes abfolutd infinite, vel
n6uitk parve femper ejufdem interfeordinis cenfendz fint,
an potius diverfi gradus in utrogue hoc magnitudinumo
gerere reperiri queant., id in prefenti difquifitione dere-

seadom eric: Claviflis virds Newwrono, Lesbnsegso, utrique

Ber-

*
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Bervowllio | Hofpstalio, Hermanno, ipflique ctiam Varignonio
fua conftat diverfitas ordinis in nfime exiguis, quippe.
fluxionum flugiones, & differentiarum differentias {fecun.-
das, tertias, quartas &c. in Geometriam invexerunt, ut
ex ipforum monumentis paflm liquet 5 Fermardes autem
Nrewuentytins in {0a Aralyfi Infinstorsm y non efle ultra pris
mas differentias progrediendum , pluribus contendit, aded-
que infinité parvas, magnitudines ad eyundem femper ot-
dinem {pe@are arbitratur. Iifdem fupra laudatis egregiis
Viris ( przter Varignoniem & Nievventytium ] placuifle,
ut ordinis, & gradus diverfitas ennam inter quantitates in.
finitt magnas admitteretur, ex ecorum modis, & loquendi
formulis patet , ut ex celebri Leibnitzii di&to, Affor. Lypfie
pag. 86. Et infinsts fant gradus  tam snfinstorum , guam infinsté
parveram 5 ldque VVallifir prafertim exemplo fadtum eft,
qui ommum primus {patia Plufguam snfinsta in Hyperbolis
altiorum graduum detexit: hzc enim nihil aliud {unt, ut
videbimus , quam infinitz magnitudines {uperions ordi-
nis, quz nimirum adhuc refpetu quantitatum abfolut2
jam infinitarum funt infinitz , five illis infinities majores,
quemadmodum differentiz fecundz , vel tertsiz Leibari
funt quantitates infinit¢ parva ordinis inferioris, five ig-
finities minores ipfifmet pumis differentiis , qua jam . ab.
folute erant infinite exigue. Et fané, mirum eft ,“C'l. Va-
rignonium sz monum. Acad. Reg. anmns 1706 hgc VVallii
fpatia plufgnam snfinsta, velut contradictionem involuenug,
reiicere , dum fecundas, & tertias differentias, adedque.
partes 1pfifmet infinitefimis infinite minores [ qug plnfqaam
sxfinite parva dici poflent ] tam frequenter admattit , ubi
de vinbus centrabibus, de radus ofculi, aliffque fimilibus
differit. Enimverd, nonne ipfe finitg quantitates infinities
continent primas differentias, & h¢ rurfus infinities con-
tinent {ecundas, fecundx autem tertias? ergo multitudo
{ecundarum differentiarum in ipfamet finita magnitcdine

D2 eft
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eft plufquam infinita, & tertiarum differentiarum multi-
tudo in ipfis infinitelimis pn'rpi o;dmjs plufq_uarq 1'nﬁmta
eft, infinities verd plufquam infinita in magnitudinibus fi-
nitis , ac multd magis in quantitatibus abfolute infinitis:
aded ut quzvis magnmitudo fi continet infinitas numero
primas differentias , utique contineat plufquam infinitas
differentias fecundas, & 1n altiori adhuc infinitatis gradu
contineat differentias tertias; & in multd altiori quartas ,
atque ita deinceps. Quidquid id eft, non absre fuerit, hy.
pothetice faltem , hoc vocabul_u.m interim definire, ut cer-
ta, & diftincta controverfg rei notio habeatur.

DEFINITIO VIL

- Signe magnitndines infinities majores oftendantur aliss magns-
#udinibus fam abfolute snfinitss adeoque ordinis [upersorss ad sp-
fas probentnr, ille PLUSQUAM INFINITE poternnt appellars.

SCHOL Hoc enim nomen , ipfis 3 VValifio quondam in-
ditum , alii deinceps Clariffimi Geometrz retinuerunt ,ut
Renatus Francifcus Slufius, David Gregorius , Joannes
Craigius, & inter Gallos,quibufcum nunc inftituitur dif-
putatio, celeberrimus Marchio Hofpitalius inTralatr Ara.
lytico Scctionum Conscaram. lsb. 5. prop. 14. coroll. 2. n. 3.

Fateor tamen ,quodhibet infinitum pofle adhue pinfgnam
snfinitam cenferi,quia €dm nullus {it miaimus infiniti gra-
dus, quolibet infinito propofito., femper aliud infinities
minus reperiri potelt , cujus refpe@u illud fit plufquam
infinitum , ut conflabit ex dicendis infra prop. 1o ,ubi
1>fomet afymptotico (patio hyperbole Apollonianz ( cu-
jus refpe@u VVallifius altiores hyperbolas plufquam infi-
hitas cenfuit ) aliam arcam infinities minorem, licét ad-
huc abfoluré infinitam | invenimus , cujus refpectu ipfamet

ordinana hype:bola fpatium plafquam infinitum cum afym-
Ptoto contiget . k

PRO-

Infinitorum &c. 29

A S AN A aa,
ARITITVIITVIIVES

PROPOSITIO I

UAYA Agnssndinum ejufdem ordinis 4, & B, tam [umma A+B ;
@5) quam. dsfferentia A~B (. pofiro nempe ,qunod A, fuxta.
aliqguam affignabilem inagaalisatis ratsonem s determinaté fis ma-
jor , quam B ejufdem pariter cum alterntra spfarum eff ordinis,
Entenim ;' ex defin.6 , A ad B in aliqua ratione affigna.
bili , put mad #: quare & componendo A1B ad B, & di-

- videndo A~B ad B, erit in ratione pariter affignabili,

wtn,vel m—nad s, ideoque, ex cadem definisione , tam A B,
quam A-B ejufdem cum B, vel A, eft ordinis. Quod

_erat demonftrandum .

COROLLARIUM. Hinc finitum additum finito non fa.
cit infinitum: nec duz, vel tres partes infinité parve fini.
tam magnitudinem aggregant : nec binz , vel aliquot infi.
nitz quantitates ejufdem ordinis ullam magnitudinem plufe
quam infinitam fupra talem ordinem efficiunt .

" PROPOSITIO I

PEr guemlibet finitum numernn m qravis magnitudo A mul.
viplicetnr , ansr dividatar, tam produtlum md, gmam guotsens
::-; y intra ,eﬂ:ndénjz oré{t‘r{ém cum ipﬁ: A4 confifter. o
Nam, ex prasedenti ATATA 1A &c quoties libuerit R
ejuf{dem femper cum 1pfo A cft ordinis 5 atqui maltiphca.
tio, ut patet, non eft nifi quzdam repetita ejufdem quane
titatis additio, ergo produum mA ejufdem ordinis erit

. ) L3a . A . g .
cum ipfo A. Simili ratione o » multiplicatum per m , in-

tra
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tra eundem ordinem remanebit ; fed tunc evadit ipfum
A, itaque ;-:7- ejufdem eft ordinis cum ipfo A; quare &c.

COROIL L. Hmc non poteft juxta finitum numerum to-
ties fumi quantitas infinie parva, ut finitam quantitatem
aliquando efficiat: idem dic de finita refpe&tu infinitg, ac

“de qualibet infinita refpe&u plufquam infinitz : idemque
viciffim de divifione , ex qua numquam magmtudo ad in-
feriorem ordinem deprimitur , diGum-efto.

PROPOSITIO:IIL

SI‘ ratso mmtmfmngy A «d C wajor it gualsbet ‘g'ﬂ"gml;rik‘ 5
Rop wexok st Fatsone wogdio.
" Fho fiquidem minor, /A ficri poteft., puta ‘tadem qua 1
ad L majorem quam o ( inselligendo per @ quemlibet nu-
merum,quantumvis magnum , qui dividendo unitatem , ef-
ficiat fraltionem i q‘uah‘;gmlibet parvam ) ergo quia eft
ut mad 1, ita 1 ad 7:- , erit ratio A ad C eadem quz m
ad 1, adedque non major qualibet affignabili, contra hy-
pothefim ; ratio igitur A ad C non minor eft ratione 1 ad
e. Quod erat &c. T o
COROLL. L. Quzlibet magnitudo inferioris ordinis , col-
lata magnitudini ordinis fuperioris, ut merym mhil ; in.
omni ngore, zftimanda eft; fi enim'illa ad iftam compa-
. 7aretur , ut aliquid majus fihilo ad udem quidpram, hxc
haberet ad illam rationem minorem gquam 1 ad o, cups
oppofitum demonftravunus. St R _
COROLL. 11. Et aded nulla infersoris ordinis magnitu-
tudo 3ddita magnitudini ordinis fuperigris, vel ab ea-
dem detratta , hanc auget , aut minuit,fed ejuf{dem quan-
o tita-
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titatis relinquit, ad ipfam enim comparatur, ut nitul ad
aliquid , unde ficut 1fo, & 1~o zquantur 1, ita finitas
quantitas per infinit¢ parve additionem, aut fubtra&io«
nem, non crefcit aut minuitur, nec quantitas infinita per
acceflum ,aut receffum finitz quantitatis, necetiam ( fi qug
fint) plufquam infinitz magnitudines augentur, aut de.
curtantur per magnitudinem, abfolutt quidem infinitam,
fed ordinis inferioris; ac in universim , magnsrudsnes aquan
les cenfenda [unt , qua magnitndine dumiaxar sufnities minom
differunt , ut in hbello Quadras. Circ. & byperb. ad Coroll.
prop. 17. dudum oftendi , & in Scholio ibidem adjuncto
generatim admowui, ad hunc ipfam traltatum.refpiciens,
quem vel ex tunc adumbraveram.. |

I?ROPOSI,TI@ Iv.

QUantitatﬂm snfinité payvarsm , qradam funt of sfden. ords-
nis , & quamlsbet suter-fe rationem alfsgrabsiem babere peffume.
1.Sit primo triangu- I _
lamDBA inquo DB [}
zquetur' BA , & huic
parallela ducatue CV;
ipfique propitisaccede-
re, atque infmite proxi-
ma fiert intelligatur
quomodo tam B C (fi-
ve A Eillixquidiftans )
quam E V, infinitd par B i LA .

~ quippe ad finitasD B,

aut B A rationem habere poteruntminorem qualibee a(f.
goabili: femper tamen, ob fimilia triangulaDBA LAEV
erit BC, five AE zqualis EV,, ut DB wqualis B Ii «pone:
batur. Quod # jam D Bad BF fupponeretur habere aliam

quam-
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quamlibet rationem, putd m ad #, juncta DFG, & du&a
F  ip6 B C parallela, erit fimiliter infimite parva BC,
ve! FHad infimite par- 5
vam HG in eadem ra-
tione aflignabilimad »,
quam habeat ipfz DB,
BF 5 quare in magni-
tudinibus infinité par-
vis qughbet aflignabilis
ratio locum habere po-
teft; Quod eratdemon- |.
firandum. - .= B
2. Sit jam fecundd C
circa axem D B quzli-
bet curva D A Vi &alia p,
huic analoga DF G, cu-
jus nempe ordinatz BF;
CG ad ordinatas prio-
risBA, CV fint perpe
tud in quavis conftanti
~ ratione affignabili m ad
2.Si ergo, ut antea, fiant
infinité proximzBAF,
CVG,&dudz fint ax1 B
parallelz A E,FH, con. C
ftat, ipfas ordinatarum
differentias G H, E V fieri infinité parvas; & tamen cim
eadem fit ratio aflignabilis » ad # ,tum integrz CG ad in-
tegram CV , tum BF , five CH ablatz ad ablatam B A feu
CE, erit & reliquz GH ad reliquam V E affignabilis ea-
dem ratio m ad »; Quare &c.
3. Patet hinc tertid etiam trapetia figurz primz, feu
‘quadrilinea figurz fecundz, FBCG, ABCV, [ quz pa-
riter fiunt infinitd parva, pro majori acceflu linearum BF,
’ CcG)
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CG) futura femper in eadem ratione affignabili m ad »
quam perpetud obfervant, in pari altitudine , quxliber
ipforum ordinatz GG, CV: ergo &c. ’

4. Quin etiam quartd, fi eadem quadrilinea circa axem
B C revolvi intelligantur , orientur hinc trunci conici, feu
conordales, infinité parvi [ nar pro majori accefln pl:)mo-
rum circularium , radiis BF, C G defcriptorum | hi trunci
affignabili quovis corpufculo minores evadent )& tamen fem-
per in ratione aflignabili, nempe dupticata ipfius m ad »
five dicas , ut wm ad s, efle oftendentur, ob circulos 2
quibuslibet ipforum quadrilineorum ordinatis FB, A B
five CG, CV, dcfcriptos , eorundem radiomm,qua,drati;

proportionales : itaque & in hoc magnitud;
) inom .
vera eft Propofitio. & generes

SCHOLION.

Inc paret coram ballucinatio, qui magnitudines snfinirs

A parvas pro mimmss [us generss habent , illafque five ue
pensius sndsvifibsles | five ne snvicem aquales ;org/idcr?am N

Jolent gquidem [umms Mathemarsci sn bunc errorem cum .ﬁulo”

smpingere , nec defunt tamen exempla guadam | probantia id 73

Je alsguando Virss csiam sn bac arte | atque in bac 1pfa mef;f.

do ,"Ue’rfﬂﬂﬂl.fﬂﬂ s per sncogitantiam excidere. Videar Cl. V, arl;:

- guonius ( bugn- regula 4 ' '
g ( busn: regula cereé non sgnarns | quam & tories exan

ﬁtﬂ?me‘ obfervat ) an non occafionem prabucrit | fu'picandsi | cal
exli perplexstars majorem (quam legitimo iqﬁm?;é parvors ”: ”m -
artentionem ab spfo impenfam, quoties Vires Centrales exam ‘”fm,
aus Kaa’im Ewolatarum sngquirens, angulum contingentia : tam.?
infinité parvam | affumss cvelut agnalem angulo nﬁm'té’ e
ad centrum ofculantss cirenli | a bsnss radess infinsté parvo,
confistuto, sndeque eriangnla sfocelia confiderar  candem yep; .
mé ﬁaj;;m p{;o}l:oré:omm deducss. Vidiantsr Monum. ACZ d emﬂ t;{:g
edit. Amfte . :ADNI 1701 bag. 24
¢dam. anm x7og Pag. 3o1:anni1jo1pag. 27,

315
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31, 34! anni 1703.pag. 152 anni 1706 pag. 247, 293,647,
652, 656, atque alshs forzaffe.

Nimsrum pofita Curva Q L M ejufque Evoluta AC ( quam
widelicet tanguns priorss curva perpendscalares gnalsber LC,1C)
dultifque radiss snfinssé proxsmis
LC,iCadcemsricircnls LED,
propoftsam cxrvan. ofculantis (eo

wod fit maximusills ad puntlum
L snfcrapesbslinm , eandemquen
cums spfa Q L M carvatura ra-
tionem obtineas , circa punctum D
L ipfi velnts congruens, & cam-
ilia longiffime repens ) atque sn-
tervallo L1 infinszé parvo, def-
eripto- arc I N, occurrente tan-
genti LHin N, contm;'ft 'll/'.‘-

gnonius locis citatis | fimslia. _
}:f:o:riangala Lci, /L N, unde deducit LN effe terteam pro-
portionalem poft C L, L1, perinde ac fi anguls infinste }[’;mvz
ILN, LC! aguales forent , cim hic potins fit dnplas i zg:
Nare extenfo radso LC ad aliam circwmfercuisa partem z;z D,
ec janila D1, e angulus LCI duplusipfins IDL(20.3.€ emL.)l
buic werd aguatar | L N, guia tangente LH, & fecante

<

[ ewm aren LI ad [ummsw congruente | conflitustur( 22. ejufd. ]

adeogne L C1 duplus e§1 | L N ; guare ditlarsm sriangulorsm fi-.

militndo | laternigue ad bafim pmtefzfa pmpyrttouai;:as- s [ucoij
Jubfiftit 5 Imd ducia | B tangents LN para.ﬂe.l«, oftengotur ' N

roll. 8. 6. clen. ] LI media proportmnnlu.x.u:er B \L,ﬁ’” .
& diametrum L D, non snser llam & radinwe ; adedut formulg
ex Varigumnis calculo fic inidituto prodeantes fint daple 062210‘
ves quim res exigercs . Atque hec potins wera or.go cenfe tt;:'
differentia inter formulas Viriuw cewtralsum , anma 1701 4

duitas', & formulis anno 1706, 14 Apribis,art. 11, 12, & 13
HVetis s Quam differentiam Anbor spfe pag. 238 animadver=

' ' _ tens,
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vens fruftra excafare nifus ¢ft | ex quo non tam veagwitudinum
agqualszas , quam rationnm fimslstudo in formalis sllss exprime-
resur o qua etiam sn duplicato , vel ntcangne multiplicaso 1pfa-
rum valore perfifist: quod licc: weram fir | genusnum tamen il-
Jins qvariationss fontem non aperis | ex prasorata lege | tanc mi-
nis artenté obfervata, pendentem; unde licér in V. arignomss cafu
wnilus ervor denotationem Vis centralrs anficiat | eo guod perinde
ves s babeat  five slla reciproca radis colligatur | five vecsproca
diametrs civculs ofculasorss , cam spfimes radsi fins | wt integra
diametrs | samen , admiffa bac arguendr ratsone | poffer sn aliss

cafibus talss ervor obrepere, wude falla peusius conclufio deds-
ceresur. '

PROPOSITIO V

0 Uadam etiam , ex guantitatibus sufimite parvis, divverfs
Junt ordinis, atque alig alsss snfinsties majores 2868 minores ,1dqne
Sme sllo limsse .

1. Sit pnmd curva DAV | cu.
Jus ordinatz A B infinit® proxima
fieri concipratur aha CV, & axi
DB parallela EA extendatur ultra
curvam in Fad aliquam data longi.
tudiné AF, ducaturque FH ipfi AB
parallelayoccurrensin HreGtg OAl
tangenti Curvi propofitamin A, &
concurrenti cum CVinl; tum di-
vifa FH ad pun&um G in quavis
reticne affignabili » ad # ; junga-
tur G A, quz produta omnind intra curvam cadet (alids
& ipfa tangeret, quod eft abfurdum; nec enim duz refz
ad idem unius continuz curva punétum illam tangere,
poffunt ) licet poft ahquod determinabile intervallum | il-

0

lam fortafle fit fecatura , & ided 1pfam CV, quz ad in.

E2 . ter-
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tervallum minus quolibet dato ipfi A B accedit, omnind
fecabit inter E & V, velut in R : eritque ratio EI ad IV
major ratione ejufdem EI ad IR; fed hzc, ob fimilitudi-
nem triangulorum, eadem eft , ac FH ad HG, quz poteft
efle quzvis aflignabilis m ad #, ergo EI ad 1V, adeoque
& dividendo EV ad VI, rationem habet majorem quali-
bet aflignabili , unde ex defin. 5. &* 6. illa infinities major
eft, quam ifta, & ordinis, ad hanc {uperioris ; Quod &c.

2. Rurfus trilineum ipfum VA I ‘

“eritinfinities mnustrilineco EA V,

vel EAIL (ob balim VI infinite
minorem ipfa VE | vel EI) nec-
non ipforum utrumque adhuc in-
finities minus eft quadrilineo infi-
nité parvo ABCI, vel ABCV,
aut ABCE [quia linex EV | EI
funt ipfa A B infinities minores )
unde & hinc patet, varios ordines I VEE —C
refultare infinit¢ parvorum. v

3. Quin etiam fi circa ordinatam B'A ommnes illz arez
rotarentur , foret folidum % trilineo- V A} infinit? minus
{olidoatriangulo EA I, vel a trilineco E A V: hoc autem
rurfus infinit¢ minus folido 2 quadiilineis ABCI;ABCV,
A BC E genito, nam quzlibet fupcrficies cylindricz | ab
VI,VE, E C produltz, fierent eodem ordine aliz aliis
infinities minoxes ; Quare conftat propofitum. :

COROLL. I. Cumoftenfa it »am. 1. reGa VI minorin-
finities ipfa E V , hinc eft qudd juxta corcll. 2 prop. II1. po-
tet EV confiderari ut zqualis ipfi E¥, A qua differt dif-
ferentia infinitd minori.

COROLL. H. Unde amplius demonftratur methodus in-
ﬁn_lté parvorum in ducenda cujufvis curve tangente ; cim
enim , ob fimilitudinem triangulorum,fit I E, five illi, ex
dictis, zqualis VE sad AE ut AB ad BQ, ergo {ub-

: tan-
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tangens BO eft {femper quarta proportionalis: poft diffe-
rentiam infinité parvam ordinatarum V E & differentiam
abfciffarum AE fen BC : quare, fi ordinata vocetur y,
& abfciffa x, adeoque differentiz earundem.fint dy, dx,
erit femper fubtangens BO = %" Et ex curvz natura’
data, cim innotefcat ratio dyad-dx (ut moxin fubiun.
&o Scholio docebimus ) etiam. nota fiet ratio B A ad BO,
& expeditiffime tangens O A determinabitur: ita ut % fu.
ifmet principiis myferia calculi differentialis hoc. modo
geometriceé demonftrata habeantur.. '

COROLL. Il Hinc pariter colligitur, ipfamet quadri-
linea ABCI, ABCV, ABCE [necnon & folida, quz
ab ipfis circa-axem pofitione datum rotatis gignerentur
utpot infinité parvis differentiis difcrepantia, poffe pro
zqualibus rit¢ computari , juxza sdem coroll. 2 prop. IiI.
cui fundamento nititur calculus integralis; ex ejus enim

przfcripto, fummaex re@angulis ordinatarum B A in quaf-
-libet fibi correfpondentes differentias. infinitd parvas axis
BC, zquatur ipfimet arex curvilinee CDA V : nec non

fumma cylindrorum , quorum bafes fint circuli ab ordi.
natis defcripti , & altitudines fint exdem infinite parva
differentiz axis, zquatur rotundo folido, ab ipfa figura,
curvilinea generato - quippe differentia omnis , per inde.
finitam axis fe®ionem , multiplicato-eotum reGangulorum
aut cylindrorum numeroy & diminuta-in infinitdm quanﬁ-’
titate ingulorum , fit infinité exigua, adedque evanefcit.
COROLL. IV. Sed et.hinc conftat, ipfummet arcum ,
AV infinite parvonar, tam re&tz linex AV fibi fubtenfz
quam tangeatis portioni Alzqualem effe: fi-enim A G tam’
prope accedere concipiatur ad reGtam A H, ut pun&isG.
H fibimet invicem ferme congruentibus., utrinfque ipfaré
AG, AH differentia minor fiat quavis aflignabili magni-
tudine , idert evadat infinitd parva , tunc ex 2..corold.

prop.
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prop. LI1. fiet altera alteri zqualis; quare et AR zqualis
evadet ipfi Al tangent, multoque magis curva A V utii-
que 1nterpofita { quz mediz inter utramqve longitudins
elt , itaur quamdiu finita fuerit, major quidem oltenda-
tur fubtenfa re&taA vV adeo- :

que & AR , quz perpendi- \“ ' R
culo eft propior, at mmmor { ° Co T
tangente A I, obtufum an- H.G& F

galum A VI {ubtendente. ]
fict zqualis tum 1ph tangen-Of~u....
ti AL,tumfuzfubtenfzAV, |
& promifcod’unaex his pro |- -
alia tutd dfurpari poterit,i - .o N\, .
quoties deinfimte parvis fe- Brlmmac—rimmmirin A
mo fu :rir: imd ipfametcar-- | . .
vz particalaA V infinite exi- \
gua, tamquam reta confide ~ B RV

ran poterlit -,“Citl‘a ullum errotis;n'pct1nqlpm_[ nam error
dum fit infinite parvus, tandem evanefcit, ac nullus eva-
dit: ] quod fignificant recéntiores Geometrz , dum curvas

omnes fub tationecupsidam polygoniinfinitorum laterum

fpeQare nos docent, & curvarli tangentem quamvis pro uni-
us, ex ejufmodi lateribusinfinitd parvis, productione zftima-
dam przfcribune. : .. : -9 '
OOF;{OLL.»(V. Bodem - - = T T :
jure aveas curvilineas . ' K
quandoque  licebit in. N\A
triangula reilineain- T
finite parva refolvere ,
ad ipfarum dimenfio-
qe‘r;) venandam : velu- :
t1 {1 propondtur curva . - . Y
Aan,%legn ubilibet G- :0
ve intra, five extra curVZ perimetrmm , quovis punéto N,
atque

5, o

. . . s N
Infinitatum &c. 3«,9
atque inde ad: fingula curve pun&a dulis ramis infinitd
froximis. Na, Ns , poterit feGtor Nse pro triangulo rei-
ineo cenferi, quia ex coroll. preced. arcus as infinitd pare
vus. pro. re&ta aflumi poteft : & quoniam , extenfa Ns ad
tangentem. in. 4, portio sd aduc infinities. minor evadit
refta Ns, adedque triangulum asd eft quantitas infinite
parva.fecundi ordinis, quippe infinities. minus. triangylo
Nsajam ;nﬁmgé.cxiguo,- poterit indilcriminatim: etiam.,
Nad {umi -pro ipfo Nas, & alterutrum ipforum confidea
rari velut elementum arex N A4, itaut ejufmodi trian-
gulorum fumma det menfuram integram talis arex; Bt fi
talis alia curva, OoN exhibeatur, cujus rami No. fint per-
petud paralleli. ad correspondentem prioris curva tangen-
tem ad, conflat fore aream utrique curvee interpofitam.a
000 Aas duplam. femper fedtoris correfpondentis AasN,
propter fingula parallelogramma daob: ( qua non. diffe-
runt ab areolis. infinite exiguis 0aso, nifi per trilinea in-
finities adhug minora: ode | dsa, ob bafes ok , dsinfini-
ties minoses ipfis @0, 54 | & ided xzqualia invicem. cenferi
debent ex-coroll. 2 prop. 111, fape citaro ) dupla: triangulo-
rum AdN in eadem bali 24, iifdemque parallelis:d s » No
exiftentium , ut cap. 8. Hugenzanoram demoftravimus.
Obiter autem animadvertere placet, hujus methodi fun-
damentum, etfi novum videatur , nec abfque fcrupulo 2
plerifque admitti confueverit, nimirum : wagnisudives , qua-
rum differentia minor evadit qualsbes offignabsls differentia., fen
gnua diffevre. poffunt quantitase stfdews infinities mEB0K:  pro-aqum-
libus reité nfurpars: vetuftiffimum reipfa. effe, ac Veterum,
methodo, quz- per infcriptiones, & circum{criptiones, lon-
giori circuitu, figurarum zqualitatem , vel aliam. propor-
tionem venabatur , neceffarid fuife przfuppofitum; Vis
enim demonftrationum. eju{medi apud Euclidem, & Ar-
chimedem in eo certé confiftit, qudd, nifi verz forent ipfo-
un propofitiones-, afignari poflet differentia figurarum,
. neme
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mempe exceéfsus , aut defe@us ab afferta menfura: faQa.
autem tali afhgnatione, ctim per infcriptionem , & circum-
{criptionem oftendantur alig figurz minds excedere, aat
deficere 2 figuris propofitis,quam pro differentia afligna-
ta, & tamen affertam menfurz rationem conftanter obfer-
wvare, conchuditar ab abfurdo ,differentiam ab adverfario
affignatam nullam effe, utpot® minorem qualibet affigna-
brh: atqui hoc ipfum,majori compendio , & nos dicimus,
dum magnitudines, differentia infinities minori difcrepan-
tes, pro zqualibus habemus : i ‘non funt habendz pro
=qualibug ,  aflignabilis erit eorum differentia; affignetur
ergo : non igitur ipfarum differeritia minor -evadet -quaki-
bet affignab:li,quod eft dontra hypothefim ; falfum eft er-
€0, non eflehabendas pro zqualibus: Quod-eft propofitum.

SCHOLION.

Nwefligatio antem vationss differentia ordinataram ad diffe-
5] rentias abfesffavam sn gmalibet Currva  ande tangentiam me-
thidum [upersas;coroll. 2. hujus prop. pendere diximns | fic pro-
<edis. Quantitasés determinate | & ejnfdem [emper menfura,
primis alpbabeti litteris a, b c, e &c. denotentnr: sndetermse
wara verd, qua [wbinde crefcunt | ant decrefcant , per poftremas
X, y,2,u &c. de more exprimantar | ut habeatnr aquatso
cwrve propria: fic sn parabolss | fi lasus reltum wvocetnr a | &
abfciffa x , ordinata werd y, patet, aquationens curva propriam
fore yy —ax, propter ordinata qmadratum femper aquale re-
flangnlo abfciffa sn latus rellum: atque sta in aliss magss com-
pofitis . Twm [upponatur abjesffa, werbigratia x , angers portio.
#e [us snfinise parva dx (fic ensim sHam exprimere docuit Lesh-
wisgins o wt differentiam spfins y vocat dy , & ipfins T appel-
las.dz, atque 114 in alsis ) aded ut evadat abfeiffa xtdx; &
¥uth slls correfpondere deprebendizur ytdy , wel y — dy pro or-
d‘”{"# ( prout widelscer applicara crefcsnr , ans decrefcant ad

T sncree

* \
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sncrementum abfcifie ) srague sn aquatione | qua curve natn.
ram determsnat , fi boco X , & 'y, ac produtlorum ex spfis, el
posefiatum earundem , fwbrogetar x1dx & ytdy, eornmgue..
produita , ant poteftases; ac mox termins comparentur s qHos dif.
ferentia dx , & dy engredsnntar | abseétis tum terminss, gsuos
ba differentia non afficsunt [ wtpoté im wim priorss &qGRALsIONIS
ab snsvso propofire , jam agualsbus | tum terminis 5 qHos ingre.f
dstwr produttum ex plursbus diffeventiss dx dy, pve ad snvi.

sem , five per fe ipfas multsplscatss ( usporé sufinities minorsbus,

@ per 2. coroll. prop. 1il. agralizats relsguorum sterminorumm
wbil deroganisbus, fi absicsantur ) balebstnr aquatio diffaren-
vialss, ex qua rarso differentsa ordinataram ad differentias aim
Jesfarum , nempe carandem dy , & dx sumotefcer  Itague sn.
#qrasione parabola [wpersis propofita ,ubs yy = ax  babebstor es:5
yytaydytdydy = axtadsx ; fed jamyy = ax , ergo refidua pa-
riter aquaninr , fcslsces 2ydytdydy = adx : absiczarur dydy
gnod infiusties minns e} spfo 2ydy [ nam ad iliud eft in ration
snfinsté parva quantstatss dy ad fiwstam 2y ] wmancbiz adbuc
2ydy = adsx; adedque us a ad 2y, five sty ad 2x | izg dy ad
dx,& sta confequenter ex fupradiéiis corell. 2. hujus ;’n'opoﬁtio.
nis, ordinata 'y ad [ubtangentem , qua sded dupla invensetnr b
Jeiffa x| mtpore = 2x. : .

Alsnd exemplum efto in curva, cujus natura definisir 2quatic
ne yy= aatxx (gqua effes byperbola agquslatera ad [feenndam.,
diamesram relata ) ergo fi y emadar yidy | & x far xtdx
babebstwr yy t:ydytdydy =aatxxt2xdxt dxdy - anfea
raniur tum YY = 8a 1R 5 2um sermins snfinszies minores rels.
gwis dydy, ac dxdx ; erstque 2ydy — 1xdx, adeogue dy ad
dx erit, #t X ad v, wnde ut abfesfia x ad ordinatam v 14,
erss ipfa eadem ordinata y ad [wbtangentem quafitam 73/’4‘ erit
sertsa proporsionalss abfeifie | &' ordinasa. ’

Expeditsus ansem [umstur. differentia s ufvis guationss pro-
pofirg , fi in slla ubigue termins ab sndeterminatis affells multse
Hscentrr per numerums dimensionss earnndemn sndeserminas aruia y

" F &
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& wwa slawnre dsmensio sm fuam deffexentialem eommntosar. lo
0 X, &y foribendo dx , & dy. lta emem fi Yy = ax | etsane
2ydy = adx; ff X3 y=a4Txxyy, ersam jyxadx, t+x3dy
" = axxydytayyxdx,edeogue pex antsthefine, 3y%xdx —2yyxde
= 2x3ydy — x 3dy: @ fic ot d ¥y ad dx, 42 3YXX —3yyR
ad 13xp — 33 . Idguod walet 1uquibufvis ,tam perfellss guim
smperfetlis sndererminatarum porcflasibus.ades ur generatime dif«
feremiaipfins ™ fir mx™ = 'dx , gucmcunqgue namersm snsegram,
aut frattum | pofitsoum,vel negativam denotet cxpomens m.

- Atque binc Viceverfa integratio cujufvss differentialis | fem
veverfio ad quantisatem , cusus propofita. fuerss defferensia, Aa-
betur , angendo unsiase dimansionem sudeterminaty %, wely | &

per eandem dimenssonem fic anidam , totwm produiiam dsvedenda,

. -Xm“*'“ e .y s .

uz spfius XM dx fumma erite—. Unde eliciuntur sunumerg _ﬁ)ﬂ-
troram [wperficialium ) & folsdoram. dimienssares : dwmneodd~ ad
vertasur | swventy fwmmp perfape addexdam | ans fubsabendaws ,
raut ves tulerid | quantssatens alignans confiantem | e gndd. ea-
demt differcutia fiv dmaeam quantssatwm | fre illis commminens
fungas  five dewas davam altqaawe magnstedsvevs; Quandy aus
vem bge adds | vvel detvabs debeas | suvewsas, ohfeswando | an whi

evancfcst guantitas | de cufns. diriensione. per integratiouswms eb-

#inenda agstur | pariter evanefcat sutegralys swventa, amw quid-

dam conftans. inter eyms temaenos gdbne fuperfir' hor spfzmr ensim
swb [igno contrario crit FIVERLE sn2egrals apponsudem , Wt Uerus
walor [ummg qusfice babeatsr. ‘

"PROEROSITIO VI

Uod. pracedsns docust | alster per ixfiuitas parabolas demon-
Slrare. »

t. Intra quadratum A FH O, cujus diameter A H, def-
cripte {int | eodem latere reto A Q,infinitz parabolz va.
riotum gradaum ,nempe A EH quadratica , five Apollo-

' ' nia-
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“nixta , AD#H cubica, ACH biquadratica, &c. adeo ut
dutta ubivis reta BCDE P G axi parallela, fecante has
curvas,, & re®am A H, ut in figura, fit femper HO ad
: , : B P in eadem ratione ipfa-

Aw LB oM ram OA, AB, fed HO

ad BE in earundem va-
tione duplicata ,&ad BD

in triphcata,ad B Cautetn

in quadruplicata, atque,

ita deinceps. Patet ergo,
retat HQ ,6eu G B, & re-

\ frquas-ejus initercepras B P,
By |@ BE, BD, BC&e. fore,
\\\\ {emper continu® propor-

N

: \ tionales; quare fi tam pro.

R\ Xima fieri concipradir BG
1S

| \

, ax: A F,uat mtercepta B P

evadat infinite parva,cim

fit ravo G Bad B P eadem

rationi BP ad BE, & hujus ad BD, & hujus rurfus ad

BC, prima autem ratio fit major quahbet aflignabili

ex def. 4. & conversendo , etiam reliquz majores eruntqua-

libet aflignabili , & ided quantitatum PB ,BE,BD, BC,

quzliber 1efpe€iu antecedentis erit, per def. 5. & 6. infinie

parva, atque inferioris ad ipfam ordinis: quare inter ma-

gnitudines abfoluté infinite parvas datur hzc diyerfitasor-
dinis: quod erat &c.

2. Argulus contingentizx B A E eft infinities minor an-
gulo rectilineco BA P, & angulus BAD rurfus infinities
minor eft angulo BAE, angulus autem B AC irnfinities
adhuc minor eftangulo BAD, atque ita porrd in infinitum,
ob fubtenfas PB,EB, DB, CB, eadem ratione majori
quavis affignabili in infinitum decrefcentes; datur ergo
& in anguls infinité parvis hxc ordinis diverfitas: guod
erat demonftrandum. F 2 3. Area
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3. Area ipfa rettanguli infinitt parvi AB GF infinit®
major eft triangulo ABP, & hoc infinitt majus trilineo
A BE,quod ipfum infiatee majus eft trilineo ABD, & hoe
infinit¢ adhac majus trilinco A B C, atque ita deinceps ,
ob bafes.continué¢ proportionales , & ratione majori qua-
-libet data decrefcentes; un-
de patet in fuperficiebus A
infinité parvis hzc divecfi-
tasordinis.

4. Quod fi exdem arez
vertantur circa AB, ut 2
re&tangulo ABGF cylin-
drus, i triangulo A B P co-
nus, a reliquis trilineis fu-
fi conoidales generentur,
conftat, ex folidis ita ge.
pitis , alia aliis infinities
minora, ob fimilem ratio-
nem, proditura; quare et
in corporibusinfinite par-
vis variorum ordinum di- .
verfitas locum habet; quod erat &c. - .

COROLL. Ex ditis fupra mum. 2. habetur , qudd ficuts
nulla reta linea primum angulum contingentic BAE di.
videre poteft, ur oftendit Euclides /sb. 3. prop. 16. fed tan-

B O_M

ti arcus circuli, vel parabole | aut alterius line® zqui-

curve ; ita poftmodutim angulum B A D nullus arcuscirgu-
li, vel parabolz quadratice dividere potelt , fed tantim
arcus parabolz cubicz fibi (inilis | vel altioris ordinis 5an-
gulum verd BAC nec ipfa quidem parabola cubica divi-
det, atque ita de aliis in infinitum : seque novir natura li-
#iteni , ut ait do@ifs. Eques Haac Nevvton Prancip. Rlath.

Philof. Nat. Ish, 1. Seit. 1. Schol. poft lewws. 11. ubi et notat,

binis quibuslibet ejufmodi angulis alios rusfus inferi pokie
T ‘ . L Mg -
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medit, inter utrumque , ordinis, idef infinities minores
uno extremorum, & infinities majores alio .

SCHOLION.

E X boc vario énfinsté parvorum ordine | innotwit Philofophss
L, Gravitatem effe wim infinieé parvam refpeltn Virtutis cue
Juslibet allu moventss corpus quoddam welocitate nota menfure ;
Ji enim bac Virtus prosiciat mobile per direttionems A O , 28 Ht
Pempore t ferrs poﬁi ab A ad O, urigue dicki temporis particala
snfinité parva dt sllud promovebst per portsonem Jpatis snfinseé
parvam A B; [edinterim Gravitas sllud deprimer ufgue ad pa-
rabolavs A E H , nimiram per particulam B B infinsté wmsnorem
p{e BF | five ipfa A B; quare Vis Gravstatss infinities minor
cenfenda crit Virtmse diéké prosicientis moble per A0, Siquidem
slls refpondet effeitns infintics minor , quam buic , dum ntrague
sempore sufinité parvs, ut aquabiliter operans, concsps debet | nam
aungmenta velocstatss , qua tempore infinetd parvo dt fibt [uperad.-
dit Gravitas (npra sliwm snfinsté exiganm welociratss gradum
quo sncipst deprimere mobsle , ntpote snfinities snfinste minora,
velut nibsl confideranda funt , donec per tempus fnite, & note
menfure fazis adoleverint | at jam debeans computars . Idews f[ve
quetar s Vivibus ( figua fint alicubs ) alioram generam infinte
ties mivoribus : nempe fi talis [pecies Gravitatss | ant Vis cena
tripeta concipiatnr | qua corpora acceleret in duplicata ratione.
tomporis | hac compofita cum eadem Virtute projeitiva, in tem.
poris differentia infinité parva dt deprimet mobsle per B D nfque
ad parabolam cubscam | dum Vis gravstatss depreﬂz‘]}t per BE
8[que ad parabolam quadratscam;ideogne Vis cemsripeta dichs ge=
neris foret adbuc snfinities minor Vi gravstatss s propter mootum
B D snfruitses minorem spfo B E . Simsliter fi Vs centripeta ejus
rassonts fingeretnr , qua accelerarer mobile in triplicata tempoa
vis vatione , conftat , quod bac, momentanco tempore dt, xor nifi
pex BC ad parabolam quadratoguadrasscam deprimeret mobsle.,,

wnde
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wnde adbnc snfinitses minor pracedents probaressr . Verim bac de
snfinisé parvis fuffcsat breruster asssgiffe i ad infimseé magwa.
gradum facere convenst (de qusbus eadem fermé demonfirabimus,
at noftrum propofisum Sparseram Plufquam infinstorum concln-
dere liceat .

PROPOSITIO Vil

%vh’tﬂm wbfolute Infinivaram qwadum ejufdem fane or-
' dinss , & quamishes smeor fo pwbionem figwwbniom
babere poffunt. : :
t. Sit enim primd angu. o)
lare fpattum BCA | lineis k
G B, CA xque ininfinitum
produttis, per modum in.
finite long: fectoris , intée
rieCtum , fiat autem ango.
las BCI ad ipfum BCA
in quavis ratione aflignabi-
1i m ad »: patet; infinitum
fuobque fpatili interceptum
tedtis CB, CI #zqut in in- )
finitum protra&iscum ipfa /o !
CA , furitum ineadem ra. ‘ )
tivhe affignabili 7 ad » ad angulare fpativm prius datom
BCA: idebque hzc abfolutd infinita patia eyuldem inter
fe ordiftis erunt, & quamlibet inter fe rationem habere.
potettine . Fewa ; el
2. Sit rutlvs ( 57 Fgwra fequemrs ) parallelogrammum in.
fnite longumh BC N F fupeﬂnim t;mﬁ CN, & fiat CM
44 ©N in qualiber ratione affgnabili w ad » , ducatur-
Yue ipfis CB; NF parallela M E , eritque infinire lon-
guim parallclogrammum bafi CM, lineis CB, ME ( zqae
1finite productis cum ipfa N F ) interietum , ad prias
pa-
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parallelegrammum B CNF
in eadem -allignabils rarin.
ne m ad » hoc eft fuarum.
met bafium CM ad CN:
quod erat &c.

3. Infintti ¢ylindri ex con-.
verfione parallelogrammo-
rum BCME, BCNF cir-
ca CB, erunt utiquein ra.
tione bafium ,qua duplica-
ta eft ipfarum CM, CN,
adeoque in ratione affigna-
bili mm ad #z, quare etiam
in figuris folidis vera eft
propofitio: quod oportue-
rat de .
4.In qualibet ex s fie

S, in infinstons
mam , ut parabo-
le, authyperbalg DAV,
circaazem DG, fiat alia
fizura DF G prioriana-
loga , cujusnempe ordi-
natz FB, GC ad ordi
natas prioris AB, VC
fine femper incadem ra- g

c

—~12

trscemy sonmeonae :.An'opg-.-.-dg

ﬁ-”-; weasngmpprusgmodeay ‘.-.-3--‘l%'

W
®

D

tione quapiam alfigna ¢

bili mad #:patet, quodd
{i utraque cum axe fuo -

in infinitam producatur, erit area infinita CDFG ad in«
finitam aream CD AV in ratione ordinatarum = ad »,
uz eft ratio affignabilis; ergo idem quod prius.
5. Sed ct folida ab his genita circa axem infinitum DC
erunt in ratione fuarum fectionum circularium , five ut

qua~
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quadrata ordinatarum, & ided 1n ratione affignabili mm.

ad #n unde 1n his panter infinitis corporibus obtinet pro-
pofitio.

6. Interafymptotos MC,CP . M N )

poiita Hyperbola Apolloniana.
DG B, fiat aha huic analoga. £
FEI cujus ordinatz FN , EM £
ad ordinatas prioris DN, GM ; D
fint in quavis affignabili ratio- &
ne m ad », patet infinita utraque
fpatia NFEIC,NDGBC(utin
Hugenianiscap.8.7. 11. & inQua- | .
dratura Circuliprop. 17. oftendi, | °§
atque infra Epsff. ad D.A. L. A.
lemm. 1:. demonftrabitur ) fore FI 1
- ad invicem in eademmet ratione affignabili ordinatarum w
ad #»; quod eandem veritatem confirmat.

7. Imd et quia femper ordinata quzvis M E , quantum-
vis ipfi-CP afymptoto proxima , eft ad ordinatam MG,
ut » ad », quidni dicamus , & ipfam afymptoton €1 hy-

perbolz FE ad afyptoton CB alterius hyperbolz pariter,

candem rationem czterarum ordinatarum =z ad # habitu-
ram? Ergo et in longitudinibus abfoluté infinitis locums
habere poteft quzvis affignabilis ratio : quod fuerat de-
monftrandum.

8. Denique et rotunda folida ab hifce fpatiis afymtoti-
cis circa CN converfis genita funt molis abfolut? infinitz
( poteft enim ex utrovis refecari versis bafim cylindrus
zqualis cuilibet dato ex coroll. 18. Torricell. de Solsdo Hy-
perbolico) , & tamen affignabilem inter fe rationem obfer-
vant mm ad sz ,quz eft quadratorum , feu circulorum, qui
ab ordinatis genitricum hyperbolarum , ea rotatione , fiunt ;
Naque infinitz magnitudines cujuslibet affignabilis ratio-
Ris {unt capaces: quod &e. -

. . CO-

- ta CB, funtad invicem ,ut
- latitudines CO, CM,CN,

Infinitorum &c. 49

‘COROLL. 'Patet'ex ditis ». 7. infinitas afymptotos hy-
perbolarum non femper xquales cenfendas ¢fle, cim me
fint ad invicem, utquz in pari altitudinead alteram asym.
ptoton utrinfque hyperbolz ordinantur , five-ut infcripta
ipfarum parallelogramma-vel etiam ut earundem. hyper;
bolarum figurz ,quz 2 re¢to; & tranfverfo:ipfazumaxe con-
tinentur: quemadmodum & ipfa hyperbolica fpatia funt
in eadem ratione di&arum figurarum, quz fub axibusccon.
tinentur; qua inre , ut in plerifque aliis proprietatibus,
convenire hyperbolas cum ellipsibus, qux pariter funt, ut
axium figurz. , notifimunyeft Geometris.

PROPOSITIO VI

Q.Udm verd, ex quantisatibas abfolneé infinstss diverfi fune
ordsuss, arqwe alia alsss sufinstics majores | ans minores, sdgue
Jive wllo dsmsse o :

1.Stprimo Spatiumangua
lare BCO, lateribus CB, C
CO indefimt? produis 1n-
terje@um : patet, hoc infi-
nities majus fore quovis pa-
rallelogrammo 1infinitz: di-
taxat longitudinis CB, fed
fin:tz latnudinis CM, aut
CN, videlicetipfo BCMB,
aut BCNF, nam in pan
omnium longitudineinfini-

m O

T
»

_—
%

»
?
1

!v-v‘pt-vc-'-’.'-". wvswwus

quarum prima ad utramlie
bet pofteriorum habet ra. |[B
tionem majoré qualibet afe
fignabils.

'

G 2. Sir
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2. Sit demde Spatium GN DI P B, hypetbola ApoMo-

niana DIP [ aliave curva asymptotica, quz cum asym.
ptoto infinitum fpatium contingat , cujufmodi eft Con-
choix: Nicomedea, 8 aliz altioris gradus Hyperbolz , qua
te ordinatarwm poteftates majores. funt poteftatibus abe
;:garum'?} cuin {ua asymptoto C B infinite produ&a com-
e o™ N o prehenfum ;& fiat, ut mad », ita.
T " NCad CM, tum agatur ME asym-
toto parallela, quz ipf curvz DIP
2 alicubi occuoret, velut in I { eo qudd
“ . curva (empex: fint. propist: asymptow

PR RS

minas quolibet data intervallo, CM
vel G E ] atque ulterius protepfa,
- {patium P I B abfolatd safinitam {cu

pitim minori applicantur, decreforatibus ¢ coneracis. or-
dinatis asymptotici fpatii GP). compechendet ; ande 6
quadrilineo IM DN finito, & baliaso:L & nfinito; com-
mune addatur {patium CMIP By Hiet-arca, CND18 ab-
folutd minor parallelogrammo isftrdtedango 8 G:M E:quax
1& major erit ratia parallelogrammiinfinin HC N EFad: -
finitum {patium asymptoticum CN R IB; quka: ack ifus
tum parallelogrammum B CM Esxeftidutem ad hoe 1nra.
tione bafium CN, GM, hoe eft,ut w ad », ergo BCNF
ad CNDIB rdtionem habet majorem quakberaflignabli
m ad #, & ided.eft infinities majos! acsern.. ‘Quodl Bc. .
3- Quod: fi hec omaiia {patia eirca©N O beaeertanius,
manifefum eft , folidum ab anguthd fhetio BCGrnfummes:
majus fore cylindro. 2 patallclogrammo BCN.F, & hoc
rurfus infipities 'majus folido infaritey quod CN D1 Bipro-
duceret : quare et in corporibus infiemas diverfs ininito-
rum ordines obfervantur. cocie
e e 4-Jam

ta, & ad intervallum G P perveniat .

-€B ad infinitam CR, atque ut
-hxcipfaad infinitam C8, unde va.

cunt , dum longitudini & vo wefing- ‘ Ny
? & - .7l ocdines infinitarum longitud:. PiRRlgl,

. ultra nodum H cumre@a -

Infinitorum&ec.  §1

4. Jam.verd fi per pun&um D, inter asymptdtes CM,
C€B tranfeant infinitz hyperbolz, nimirum lnearis, five
Apolloniana D I B, quadratica DER, cubica DHS &e.
1ta ut rationi NC-ad CM =zqualis fit ratio MI qd ND,
cjuldem verd duplicata fit ratio~ . - ..o o
ME ad ND, & triplicata ra- * GrrbiearNMimsumimne B
tio MH ad ND, & fic deins {1 - . |
ceps, patet fore in continua ra-+{ . { .. -
tioneipfasND,MI,ME,MH &¢. °
ideoque etiam fi pun@um M cum: | -
linea MIEH per iplum tranfe. |
unte , continud accedat , ac tag.i - |
dem congruat pun&to C, & asym- |
ptoto CBR S, erunt in continua
ratione ND ad infinitam CB, ut

num nafcentur , quarum alix aliis funt i’n e
5. Idem ex infinitis Pa. , - p e "’:4"’"‘ °
rabolis AEH, ADH, ACH g . m——

{ de quibus prop. 6. egimus )

A H (qug diameter eft qua--
drati ilis circum{cripti )
produtis, oftend: potet ;
du&a emm ip H O paral-
lela ML, omnes fecantein
N, I, K, L&c winfigura, [
erit yationis AO , A M, fi-
ve OH, MN, duplicata ra-
tio OH,M I triplicata ve-
£ OH, MK, quadrupli-
cata autem OH, ML ,at

S . S ‘m
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.Jue ita ‘deinceps (eo qudd A B o M

prafatz axi parallelz fint ™ <
ex ardine, ut quadrata, cu- -
'bi,_biguadrata , alsioref- | '

que poteﬁatﬂ:sabfciﬂ'qfrum_h :
vertice A0, AM, juxta, N\
ejofmodi parabolarumma. | = |- N\ }
turam ) , quare .continug
propor:ionaleserunt OH, | ‘
MN, MI, MK; ML &c. G
idjueinquacunquediftan- | :

tia ducta fuerit MNIKL,
adeoque etiamfi ditantia ‘
'‘AM fit infinita, (ive infini A
te¢ major OA:undéeetMN = - . e :
erit infiniet major OH, & fic. M1 pariter infinitt ma-
jor evadet ipfa MN', & M K infinities majar M [, & ML
ipfa MK, atque ita deinceps fine limite: imd & fumptis,

inter binas quaslibet ditarum continud proportionahum.

fibi immediatas , mediis proportionalibus , aliz intermedig
parabolz. orirentur ,diverfique ordines medii iafmitorume
prodirent, inter fuperids recenfites. :
6. Sic oftendi poteft, inter fpatium infinitum anguiare,
& infinite longum parallelogrammum finitz latitudinis , me-
diare fpatium parabolicum circa fuum axem confideratum
(ut1 & {patium ab alia qualibet curva .com.prehenfum,qug
circa axem ita fe in infinitum fuis ordinatis expandat, ut
ejus tamen tangentes quemlibet angulum cumaxe Cocl;gm&
re poffint ) fiat enim ( 4» figura fequenti ) anguius B: a
angulum BCL in quavis rationeafhgnabili » ad »: patet,

qudd, ipfa CO tangente parabolam CK circa axem'c«g
defcriptam, ejus curve alicubi.eccurret C.L,. velut.in.k

[ 27 '1. Consc. } & ulterils proten{a continebit cum cur-
va parabolica PX infinit? produfa {patiwmumnbGnitum { qup-
'3 e
sm . ; P
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o Pe cujus latitudo femper augetur)

i LS PK L; &ided fpatium angulare BCL,
\ quod 2 parabolico B CP deficit qui~
o ~dem fegmento CK finito , fed illud
e excedit infinito fpatio LK P, erit uti.
AN L que majus eodem parabolico fpatio,

\(F’ unde angulare fpatiom BC O ad il.

J lud parabolicum majorem habebit ra-
tionem ,quam ad aliud angulare BCL,
ideft, ex conftru&ione, majorem habe-

C e bit rationem ad illud, quam fit que-

vis aflignabilis ratio m ad #, quare erit illo infinite majus,
-At,quia reta NK1 axi paraHela , nedum fecat parabolam
- CKPin K, fedet aliam quamlibet, quz circa eundem.

axem defcriberetuc , fe&is fingulis. ordinatis K M prioris
ad pun@um G in data ratione m ad », quabiseflet CGH,
fecaret cadem axi parallela alicubi in pun&o F( 26. 1. Conic.)
eidem nom amplius occurrens, unde fpatium: infinitum re-
fultabit IFH, finitum verd CEN, atque utrivis addiro
eodem BCGFI, erit majus parabelicum fpatium BCFH
parallelogrammo infinito BCN I, & ided parabolicum.s
aliud' fpatium BCK P majesem habebit rationem. ad pa-
rallelogrammum BCNI, quam ad parabolicam aream ,
BCFH, ad quanrtamen rationem habet ordinatarum
fcilicet » ad #; unde primum. parabolicum fpatium fupe.’
rat infinitum 1llud parallelogrammum yultra omnem affi.
gnabil:m rationemy, fcilicet et 1llo infinities majus , cim
eflet [ cx oftenfis- ] angulari fpatio BCO infinities minus;
dantur ergo diverfi infinitorum ordines, ita ut quzdamue

+ fipt aliis infinities. majora, aut minora; quod &e.

COROLL. 1. Hine habetur, infinitum Parabelicum Tri.
lineem QCK P, quodabangulari fpatio-BCO differe pa-

. zabolico fpatio BCP, ex diis swm. 6. infinities minor#,

- iplimet angulasi. fpauio BCO zquale cenferi pofle [ ex coe

>
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roli. 2. prop. 111 ] dummodo zqud in infinitum utraque.

CO,CB pmtw&aimdligatut[ad modum fectoris OCH ]
? f1 enim refta NK ;| quantumvis

C N O diftante , axi parallela definire-
tur tedhimeum Parabolicum , jamos
cjufdem ordinis effet cum para-
bolicaarea BCP ( nempe illius
}) fubduplum ) non verd illa infini-
' , ties majus; fed tunc longitudo
j 1 - B foret infinities major latitu-
Bl dine CN trilinei, quippe ad hanc
=l effet in ratione ipfius CN { quz
S : . infinita fupponitur ] ad latus &e-
&um propofitz parabolz , ex generali natura sphius.
COROLL. 1i. Omnis hyper- A <
.bola BFG fim:a .a;:cm FH m~
- defimte produlla, [patiumcons
sinet mlg:u'mm cw{%‘émordmis
cum [patroangulari 2 fuws alyme
“tetis BC, CD ocontento,, smd
ili penitus xquale , differentia
. emim afymptoticorum fpatio-
sum BCFE, DCFG .infinitd
minog eft (ex wam. 2.) iploan-
ulari fpatio , imd tot gradi-
bus illo inferior ef. |
COROLL. 1. Et hinc fpatium cujufvis hyperbole EFG,
cinca {uum axem F H | infinities majus eft fpatio parabolz
ad eundem axem per iplummet verticem defcripte : il-
lud enim ejfdem eft ondinis cum fpatie angulari, quod
often{im eft wnfinik majus parabolico . |

COROLL. IV. lafuper hinc ratio elucet, cur impoffi- |

bile it Hyperbolen Parabolx infcribere ,aut hanc illicir-
cum{crsbere,five per cundem , five per diverfos vertices,
. ut

. (du&a DF afymptoto CB paralicla )

Infinitorum &c.
ut habet Vimcentius Viviani lsb. 1. de Mex. & M. prop.
505 femper enim hyperbala {uapte natura majoreft, quam
parabola , unde nequit illa intra hujus fines concludi .

PROPOSITIO IX

V.Arimtcm ordinss Infinstorsms stems ex snfinits ;
piiar il ofi ‘ sufinitss byperbolis

t. Efto fpatium DPRBK,ordina- ~
ta D K uni afymptoto CN parailela, M
& altera asfymptoto K B, atque hy-
petbiola prima  five Apolioniana DPR
infinit¢ producta comprehenfum;tran-g{_ o
feat verd (per idem pun&tum D inetre.” | A
eafdem afymptotos atia hyperbola, |
D Xdl. Z,({:;jus'ordmnomm DK, XG |{
quadrata fint reciprecd,ut abfalfe GC, |
K C 2 centxo C, v:c:t’"ocdinugggg:ﬁ, Z PTG

) 4

‘ [

GP ad priorem hyperbolem:¢:

GS]G X,GP. Secetur jam quule- | /|
bet ordinata pofteriocis: hyperbols, B' g 0.

ubique in continua ratione D X [ feu /I T

_nempe DR, XG,in pundhisQ, Vip

data quavis ratione m ad », per quz pun@a in ligatur
tranfire alia curva O VQciuf‘:cm lthg:: gem?x.t:fsmi fa
D XZ:eritquefpatium £OVQB ad ipfum XDX7Z Bp'm
ratione KO ad K D, frve # adwm , percontirultionem : Por.
ro,ubi DX Z pervencrit ad intervalium LH zquate ipfi
OK, cdm debeat ordinata L H ad ordinatam 14 hyper~
bolx O VQ._eflc in ratione DK ad QK yhveTHad HL

erunt in continga ratione TH, LH, 1 H, & ided pun:
Gum I erit ctiam ad priorem hyperbolam Apollonianam
D#R ; quare fecabunt fe crvz OVQ., DPR in pume

&ol,
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¢to 1, non amplius fibi occurrentes, eo qudd ratio H1i ad
ad BR femper futura eft duplicata rationis HI ad BQ,
ut de ipfis DXZ, DPR feinpun&o Dfecantibus diceba-
tur. Et 1ded fpatum KOV QB ,ad partes B infinite pro-
tenfum , majus ent safinito fpatio KDPRB ( nec enims
portic OViPD, qua primum fpatium A pofteriors defi-
cere videtur , eft 1n his computanda, quippe undecunque
finita, avcoque infinie parva refpe@tu diGorum {patio-
rum, fed attendi debet exceflus Q1 R abfolutd infinitus R
ut sn Scholso 111. demonftrabimus ) unde minor ‘erit ratio
fpati KDPRB ad KD X Z B, quam KOVQBad idem {pa-
tium KDXZB, hoc eft quam fit ratio quzvis affignabi.
Lis,# ad ms;ided que fpatium ab Apol N
loniana hyperbola comprehcntum et
infinit parvum refpe&u fpatii ab hy
perbola quadrauca definiti , & hoc
viciflim, refpetu illius ( licet abfo g
lut infiniti ) eft infinité magnum | &
ordinis fuperioris, five juxradefin. VII.
eft Plufquam snfinstam ; quod &c.

2. Si aliorum graduum fuperiorum
hyperbolz per idem pun@um D def ©
cribantur, in quibus cubi, vel qua-
dratoquadrata , aut aliz altiores po- X ~»
teflates ordinatarf reciproce refpon- C T
deant abfciflis, fimili modo demon- F
frabitur, areas hyperbolarum fupe- B' g @2
norum infinitd majores effe areis infe-
tiarum , quantumvis jam infinitis, vel plufquam infinitis -
fupponatur enim DPR Quadratica hyperbola, & DX Z
Subica, aded ut hujus ordinatarum cubs yillius verd qua-
drata reciprocd fint ut abfciflz ; fiatautem , proportionali

- ione ordinatarum DK, X G pofterioris hyperbolz,alia
cubica bypeibola OV Q ; eritque fpatium KO V QB ad

o ipfum
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iplum KDXZB inrationeK O ad KD, puta » ad ». Po. -
ne jam, curvi D X Z pervemfle ad intervallum LH,quog
fit ad HT, vel KD, ut quadratum KO ad quadratum..
KD, five ut 2 ad »im;occurrat autem hyperbola quadra.
tica DPR ipfi ordinatz HL in pus&o I:eritque Hiqua,
dratum ad HL quadratum in ratione compofita ex qua.
drato H1 ad quadratum KD [ five ratione cubi HL ad
cubum K D, cum utraque ratio it 1eciproca abfciffarum
CK, CH) & ratione quadrati KD ad quadratum HL ,
aut cub1 K D ad quadratum HL dufum in alitodinem
K'D; quz duz rationesconflant rationem cubi H L ad qua-
dra;um HL in KD, nemperationé HL ad KD, ideft ex confir.

uadrati KO ad quadratum K D. Ciam itaque HI qua-
gramm ad quadratum HL fit ut quadratum K Q ad qua-
dratum KD, patet ipfas KD, L H,1n O, & I proportiona-
literfecari,adedque pun&um I pertinere ad cubicam etiam
hyperbolam OV Q, qux propterex fecabt ipfam DPR
in I, nec illi amphus occurret, eo qudd femper futurum
fit quadratum BR ad quadratum H1, ut cubus BQ ad -
cubum HI,ut antea oftenfum et; quare fpanum KO 1Q B,
ad partes B infinité protenfum, majus erit infinito fpatio
KDPR B, ut {fnperiori numero concludebamus , adcdque
major e:it ratio KDXL ZB ad fecundum, quim ad pria
mum , ad quod tamen efle poteft in quavis affignabili ra.
tione DK ad KO, five mw ad #; unde liquet, fpatium.,
KDXZB infinit2 adhuc majuseflefpatio K DPR Bab hy.
perbola quadratica comprehenfo, licet plufquim infinitum
hoc ipfum ante2 deprehenderimus. Quod &c.

3. Et fi quzlibet ipfarum G P, KD potettates ab expo-
nente ¢ ingicatz reciprocé refpondeant abfciffis, ordina-
tifve alterius hyperbole GX, K D ad poteftatem unitare
fuperiorem elevatis, femper his ipfis ordinatis in V & O
proportionaliter fectis , curva O VQ_occurret priori hy-
petbolz DPR in I, ubi c(;;refpondebu ordinatz pofte-

£10-
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tioris hyperbole HL, quz fit ad K D, ut poteftas ¢ ipfiuy
K O ad poteftatem fimilem ipfius K D, unde renovabituy
f:mper precedens argumentum;idque o
generatim fic oftendetur.Sit KD =4
& hyperbole DXZ ordinata quavis
G X, aut HL ponatur =y, quz fi
proportionahter fecenturin O,V per g
curvam O V Q. in ratione » ad »,0c-
currat hzc curva in I alteri hyperbo-
DPR, cujus ordinata quevis GP,
H I = g;ergo in concurfu I fiet 7 =
7t yt

N

'_.'.:2.',& =

- eftque ¢ ad »*
T wye >

ut yh ad arts ergo - ad a0 ) ur®
y'h ad actr R & »° ye atts = meaejett’ .
& rurfus dividendo pery: 4, erit B
# a4 = m y,indeque yad 2 , ut »°
ad m° , nempe ut poteftas e ipfius KO ad fimilem ipfius
KD poteftatem; Quod &c. ’ :

COROLL. 1 Hinc conftat, omnes hyperbolas altioris
gradus fupra Apollonianam vere Plufgnam — sufinitas juxza
VVallifii: appellationem , & doG@rinam cenfendas , utpote
infinities majores areis hyperbolicis ordinariis ad afympto-
ton refectis: & quantumvis propostionali augmento, aut
decremente {ingularum ordinatarum. , augeantur iftx
minuantur- illz, numquam hyperbolas unius generis poffs
cum hyperbolis alterius generis comparatt.

_COROLL. II. Confequens etiam hinc eft , in Arearum

imenfione non fufficere , ut quxdam illarum abfolute ins
finitz dem_onﬁremur, fed amplits requiri, ut oftendatur
a ugéxe;:- 'inﬁaitorum ordinem, aut gradum pertineant:
geftas cileeft , obfervando ad quod infimiti aliunde noti

fationem aflignabilem habere poffint. Verbi gratia.
' ' Spa-

Infinitorum &c. 5

Spatium , & Conchoide Nicomedea cumafymptoto con:en

tum, infinitum eft ejufdem generis cum Spatio afympto-
tico hyperbolz Apollonianz , cui comparari poteft ex prop.
2. noftrs libells de Ouadr. Circ. & Hyperb. Item fpatium X
Quadratice Dinoftrati ultra quadrantem continuata, &
ab ejus aflymptoto comprehenfum, ad eandem claflfem.»
fpe@at , ut ex ¢jus comparatione cum hyperbola Apollo-
niana, quam alibi exhibebimus, conftare poteft. Spatium
quod curva Logarithmica, & re@a ad ejus afymptoton.
parallela interiicitur, ejufdem ordinis eft cum parallclo-
grammo infinitz longitudinis, fed infinities minoris, quam
fit afymptotus Apollonianz hyperbolz. Spatium hyper-
bolicum , circa axem infinité produ@um excurrens , ejufdem
ordinis eit cum infinito fpatio angulari. Area curvz, quz
ab Infigni Geometra Hieronymo Sacherio in Neo%aticalib,
3. pr. 10. infinnta demonftratur , ad afymptotici fpatii ,
quod Apollonii hyperbola compleitur ,claffem pertinere
im0 ad ejus dimenfioné referri oftenditur : atque ita de aliis.

SCHOLION 1

O Portet auten in borum Spatiorum comparatione (upponere
eadem zque infinite n longum protenfa | alias Infimitum
ordsnss snferiorss aqmars poterst Infinsto [apersorss ordinis ad in.
finitam longitudinem inferioris gradus | feu priov infinities mi.
norem applicato 5 Cim ensm Spatism afymptoticnm byperbole
Apollonsana fit infinitwm ,ntsque aquivalet parallelsgrammis in.
fcnpti: multitndsne infinstis | qua S ad parems latitndinem com.
ponantur jefficient wsique parallelogrammum énfinicd longum | ipfs
byperbolico [patio aguales [ed bac ipfa infinits parallelogramms
longsendo snferiorss ordsnis erss | firve sufinsties minor snfinita.
longsendine [patsi byperbolics: nnde now misrum | qudd boc modo
fimul utragne [pazia adequentur :

At comparando parallelogrammum agqne infinisé Jongsum , ac [

2 ayher-
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byperbolicum [patinm | gunamlibet exigna fuerse parallelogranmms
latssndo , [emeper | cx demonfiratis, erst parallclogrammum infimstics
majus [patie hyperbolico, quod 1pfi alympoto adiacet : sdemgne..
¢nsclligas de alsoram , gua ensmeravimns | [patioram comparg-
Sone .
~ COROLL. IIl. Undé adhuc habetur , infinitam afym.
toton Logarithmimicz, feu Logifticz , infinité minorem effe
infinita afymptoto hyperbolz Apollonianz. Nam quia.
Logiftice Q R S fubtangens ;
GT eft ad quamhbet axi pa- A
rallelam,P R, adeoque & qua-
dratum TG ad rec.éiqangplgnu 1}14 ,
T G in PR, ut reQangulum e
hyperbolz infcriptam KOPB 3
ad fpatium hyperbolicum QR Frlp
OP (ordinatis QR ,, PQ ia. 4
terceptum ) ex cap, 6. Huge-
nan. . 6. fit, ue (i parallelo. Tt
grammum hyperbolz infcri-
ptum ¢quetur quadrato TG, V|
etiam fpatium quodvis hyper-
bolicum OP QR zquetur TG . ‘
in PR, adedque totum inf.
nitum Spatium hyperbolicum A R QB A zquabitur reétan-
gulo cjufdem TG in alymptoton Logilic infinit® produ.
Qam_ B G;Quare, ex precedenti, erit longitudo ipfius BG
infinied minor longitudine alympoti hyperbalici BA. -

SCHOLION 1IL

M3 obfervatione diguum off | Spatia quavvis afymprotica fini-
L IORE Giguum ¢ gnavvss afymptotica fin
m.:a? long::md,m j?‘ldﬂ‘ﬂgﬁ;r'u adiacere | [ed snfinité [ermper
. ’m‘”” quam fi¢ alymptotus byperbole Apolionianse; Nam ¢ al-
ores byperbole  in. figura {equenti ) AEDFB | qua parte ad
- afym-
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afymptoton C A [patinm finiturs comprebenduze , afymptoton su.
finite mingrem ;quéom fit hyperbols afymprotus | obtinent ; co gquid
cim fit femper cf media snser KD, eg , erst essam afympso-
tus C A byperbola quadratica £DF, qua parse fiustam arcam
definst | adafymptoton CA by- ™
perbola’Apol m'gm- gDG ,{n A———E €
ratsone minors qualsbes data , AN
qualem babet KD ad priorem A k
C A, gua proportione mediar = ~Reg:
snter KD & pofirevrams C A4 ; \ {
alsioresgue byperbole,, qua par- D 14
8¢ finstanm arcam adbuc. msnors \

L2,

e

cum afymptota comprebenduns,
babcbune, cadem ratione, afym-

protas adbnc infimses: mawo. \ i
ves , fve ad snferiorem gra- £ ﬁéi |
dum exfinssatss confifientes. Séa B
wiliser in Cifiosde, su Corren \
lata gnadrancis, alisfque cur- - B
Vss afymptossces , finstam ared. L
comprebendentibus, obfervvare: arét, infinssi afypmptots longiendsners
énfinitics menorem cffe afympeote byperhola Apollonsana.
COROLL. 1V. Hincetiam elici poteft mo- 8y -
dusinveftigandi, quando Spativmyquoddam  \
afymptoticum ArooG. aream finitam com b \
prehendat ,quando verd infinitd, vel adhuc T
lufquam infinitam, refpe@u ordinarix ‘lqci. i
ﬁyperbol'ici inter afymptotos jacentis, in.
tercipiat: Si nempe fpatio AreeG fiat re.
ciproca figura Aaar, cujus fcilicet ordinatze
r a contineant cuamordinatss rare®tangulum
eidem conftanti quadrata zquale ; nam fi
targens 46 hujus figurz reciprocz quzra-
tur, & ejus generalis expreflio referatur = &

B




62 De Infinitis

ad verticem A | conftabit certé, an 1bi B
tangens A B fiat ordinatz ra paralle-

la, an verd cum ipfa concurrat,in di- b
ftantia fini a ab axe Ar, an autem cum Y
ipfoage Ar pemitus comncidat; & in primo
<aflu Spatit ArooG finith erit: in fecundo p 4
infinitum: in tertio plufquam infinitum. iy
Innotefcit autem ratio tangentes ducendi - '

ex ditis coroll. 2. prop. V.unde generatim \
liquet,reciprocarfi figurari femper equales 0\
fore fubtangentes,ad oppofita parté acci- -

piendas.

: G
SCHOLION IIL |

l Nfinstum efle Spatinm RI1Q , quo fémnda byperbola exira
primam exorbtat , fic oftendeuns. Duz hyperbola, Lpotlonsae
na , fen lincarss IK R, & guddra. . O
tica 10 , per sdewm punlium 1, n. C A
ter eqfdem afymptotos C4 , C B, A '
fint defcripre . Ordinetnr qualibet \.
BROY. fecany -limeas ,'wt infi- _| - = 3
g4ra . Dacatwy' afymproto C B pa
vallela RG , occurrens in G refte
IM | tangents priorem byperbolam. % ~F
S
/
/
/
!
!

]
=)

%

ad punitum 1; & duita RP, tan. ™
gente eyufdem ad punéinm R ( que ]3
produila alseram  tangentem feris
in V') acceprogue in cadem prima
byperbola quamrvts proxsmo punche r, :
yer sllad agantur coordinasss paral- / /

RN
e X
> kg

lele brq, tSg; ac janita CT fe-
cante primam byperbolam sn K , cora-

Pleantay parallciogramma COK X ’ /
CBRL, ALHC.Jam proprer A1, P

Infinitorum &e. 63
fveCH adCB, ut BR, five HE ad C 4 wel BT , erst pa:
rallelogrammum CHE L fimsle pfi C BT A, adesque circa ean-
dem diamesrum CT confistess quare & CT ersit diameter by
perbole RK I, ut poté bifecans [ubtenfam RI | qua altera dia-
meter ¢ft parallelogrammi E RT L, guare eadem €T per tane
Zentium occur[um V tranfilit : ex 29. 2. Conic. Pratered cim fis
AC, frve BT,ad KX ,ut BC adCX,five ut KX ad BR ,erant
BT , XK BR sn continua ratione , ¢* BT vel HI ad tertiam
BR | at guadratum prime H I ad gnadratum media XK ;
Jed ex natura hyperbola fecanda, ut HI ad R B s 12 & gna-
dratum H 1ad quadratum BQ , ergo: X K aguatnr BQ, & jun:
&a QK O erst afymptoto parallela. Cimfit antem G F (guz spft
RO parallela ducisar ex punilo.G , & & tangente RV in punito
Flsmtaraur : nec enim femper coincidet G F cum ordinata K X ‘,
#t boc loco Sculptor expreffit ) minor femper ipfa RO, meticnte
éntcrvallum parallelarum RG , QR 5 confequens eff | ur major
St ratio RO ad RG, quam G F ad candem R G, wel ( ob fre
militudinem triangulorum FGR , RBP | quam R'Bad B P,
aut RS ad S-t; sdeogue magns evir reibangulume QO R s
St (nempe elementare [pacium Qqr R) rei¢tngalo GR in R S
( nempe [patso RxgG )5 quare &' totum bilinewm QIR maa
gus erit trilineo R L M P:quod cim fit sufinitam [ ob sufinitatem
afymptotice fpatis prima byperbole - patet & fortiors sufinstam
fore & bdinenm QLR ; Quod erat demonftrandum. - TR

PROPOSITIO X

SPatium Lifinitum | sdemque infinities minus Asymptotico
Spatio Apollonsane Hyperbola-, repersre .

Ne quis fufpicetur , {patium alymptoticum hyperbolz
Apollonianz minimum effe omnium infinitorum {patio-
rum ,quia nullam hactenus aream novimus infinitam , que
aut ejufldem , aut {uperioris gradus non fit ad: preditum
{patiam : libet hoc loco aream defcribere,abfolute quigfm»

in
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infinitam , fed infinities minorem di¢to afymptotico {pa-
tio Apolloniano: ex quo facile ent fimiles areas adhuc
infiniti-s minores excogitare , & aflertam varietatem or-
dinis Infini.orum fineslloJumste (ut prop.¥ili. prediximus )
admittendam oftendere.

Inter alymptotos CI, =
CV defcripra fit hyperbo-
Ja Apollomana QAaT,
abfcindés primam ordina-
tam QI gqualem IC; & A
fubtangente ClagaturLo- |- o
garithmica 1E¢ adazems
CP, cui parallcla pofita ™ D%
IH , fiat ad axem 1H pa- N‘L ‘ Q
rabola 1Gg , cujus latus K
re&um fic duplum iplins |
C1, & produdtis ejus ore
dinatis GH ,g 4, logarith-
micg occurrentibus m E,
¢, cjuique am1 in M, m, 3
agantur ad axem paralle- " e N
¥ EDA cda;tum ut re- ™ T \
Qangalumex ME in HG 2
ad quadratum CI, ita fit
eadem C! vel 1Q adDF,
ac per omnia pun&a F, '
fic determinata tranfeat curva OF fS. Dico fpatium binis
afymprotis parallelis 10, CS, curva OFfS, & reGa CI
comprehenfum , abfolutt quidem efle infinitum, fed infi-
Rities minus fpatio hyperbolico C1QAsT.

Fala enim DB zquali HG, itemque 46 zquali bg,at-
3“;6‘5 fesper , oriatur hinc alia curva IB4X ; fintques
ED b4 EHG, afédebg infinitt prozimz : erit ipfarum
BD ,bd differentia bR ,ex confiruitione, zqualis differen.

tz

cl—2 K
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sieLip tontefporidentiom HG, bg; eritque BR ad Ré,
ut BRA4d Lip-,'Hemipe. in #atione compofita €2: BR, feu
D4 ¢ Foientia ordinatarum Logacitbmicz, ad Ho five Mw
-ehifferemiatn axis- ejofdem, 8 ex Mm; feu G L differentia
2iazié’ partiole ad'Lg differontiam o dinataram eps ok
. sracti ok Eawbll 5. prop. I, (priand) ratio aquglie ratgmi L~

dinatz M E ad fubtangentem MP ekl .8 mtin‘alsera
zqualis rationt {ubtangentis pzrdbolei, few doplz 14 ,ad
HG, vel duple HG ad latus reGum - dut: fimplicss HG;
ad CI femiffem lateris refi; ergo BR ad Ré eft in 1atio-
ne compofita ex ME ad CI, & Guad €1, falicet ut
re@tangulum ex ME 1 HG ad moadrasom B , hod ek,
ex conftru&tione us G1, vel | Qad B ¥ quave iextr ehak
rum reCtangulum ex FD'ia BR (quod el ok cum fpa-
tiolo infimte paivo BDdf, per eorsil g poap V. ) qudbi-
tur re@tangulo mediarum 1Q vet Ckin R b3 quod cimo
ubique perpetud obtingat , mamfeftum eft , sorumipatiug
SfFOIC, ex gmnibus arcolis ielementaribus ‘FIMf ag-
gregatum , ®fuarl sedtangulq dw. QM vednGl i ROtAmL
afymptoton.& X, quz ommbus defferentifs R ‘& vrdmata-
rum zqualis ¢ft:adedquecum CX fitinfinita jurpotéd! xqea-
lis ordinatz patabolz ad infinitam diftantiam A verticelsl,
patet, [patiam illud SFFOI C reftangulo infinito zquale.
probari, & fic effe abfolat® infinitum: fed hyperbelicom
{patium CIlQAaT zquatur reGanguloex eadem | Q_wol
CI in totum axem infinitum CP:Logarithmicz ( nam,aqr
cap. 6. Hugeniavorum . 6. {ubtangens C I »ft ‘ad’ quamli-
ber DE paralleddam axi Logifticg,vel dicas CL guadratbm
ad Clin DEut parallelogrammum hyperbolg infceipth
CD A, quod gquatur quadrato CI,propter QI zqualem
C I', ad T{.“)aﬁﬂm' ’ﬁypetboltwq AQ‘D,QQO& exinde %qua,
bitur in hoc cafu retingalo ex C1 v DR, adeoque to-
tum fpatium af ympimfté‘@w ’ﬁetimlff reflangulo ex:CI
in totam agem O ) etit ergo’fpatium CIQAT ad fpa-
: i tium
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tium S FOIC, ut infinséus axis Logarithmicz, - vel para-
bolz, ad infintam ejus ordinatam, five ut hzc ipfa’infinie
ta parabolz ordinata ad. fuum. latys rectum ; adeoque in
ratione majori, quim quzhbet aflignabilis, quare inventum
eft fpatium abfolutd-infinitum, fed idem infinitjes mings
alymptotico{patio hyperbolz Apollomanz . Quod erag &e.
COROLL. 1. Hinc obi- : S
ter patet, curvz I B4 fub. :
tangentem K D efle ad or-
dinatam DB, ut re&an- v
gulum ME 1n HG, five, "\ ‘
NCDB, ad quadratum N\, ©
CI: in hac enim ratione, Nadl 0 o
vidimus effe differentias LV BT
BR, Ré, quz funt fub. e o o
tangenti, & ordinatz pro- KNE -
portionales ex fupraditis. : S
COROLL. II. Unde etia Yo
extenfa tangente K B ad. .| al o \: A
afymptoton in.V jerit pa-- 14 =g
riter BN ad NV (feu {nm | ST 545 NS g
Ppta communt altitndines: s |
NC, re@angnlum NCDB ™~
ad reCtangulum CNV)ue. | /4 .
retangulum NCDB ad. |
quadratum Cls quarequa . i
dratum Clequabitac CNV: ot 1 - (.
refangulo, & fubtangens N'V zquatur conftanti quadra-
to CI, divifo per ablciflam N C , ideft reciproca .eft ab-
fciffx NC, aut dicas zqualis ordinatz in puno N ad
hyperbolam T AQ, ufque dum illi occurrat, continua-
tam, quippe qua pariter ejufdem N C eft reciproca.
CORQL»L;;RM.—Si‘qnisaex pun&o B duceret cugvz [-Bé
‘perpendicularem, foret fabnormalis , poft ordinatam BD
| in

\

~eag,

Infinitorum &c. . 6~
$n ipfa DC prodata ab hac perpendiculari refeta, zqua.
1is gr‘(iina»téPD‘A ‘hyperbolz: etenim eft VN ad NB, w
BD ad DK, vel ut przdi®a fubnormalis ad ordinatam
BD feu-CN , adeoque reftangulum extremarum VNC
{hoc eft, pee pravedens  corollar. quadratum CIQ, vel re-
&angulom CD A job hyperbolam ) zquatur re@angulo
mediarum N B, vel CD 1n fubnormalem , quare eadem.»
fubnormahs 2quatur A D ordinatz ad hyperbolam.
~QOROLL: IV. Unde amplidts oftend: poteft, {patium.»
hyperbolicum A QI D zquari dimidio quadrati ex ordi-
nata BD: pofita.enim CD=x, DB=y, &difta {ubnor-
mald=p;erit p ad y, utdy ad dx (nempe ut R bad RB)
qoare pdx [ five, 0b p== A D, fpatium ADda] = ydy =
dimidio differentialis 23dy, quz ex Schol. prop. V. eit diffe-
tentia ‘quadrati yy; -& 1deo, integrando, totum fpatium
A QI D zquatur dimidio quadrau BD. Quod & hincex-
peditids patet, qiid ex oftefifis in demonttratione hujuf-
met propofitionis , fpatium hyperbolicum A QID zqua-
tur re@angulo ex CI i DE,vel [H, quadratum autem
BD, vel HG,ex ndtura parabolz, zquatur reftanguloex
eadem I H in duplam CI,quz eft latus re&um ,ergoidem
fpatium hyperbolicum A QI D eft dimidium quadrati
HG, vel BD.

SCHOLION T

Anifeftum eft | carvam I Bb efe Logarithmican qnadras

ticam , ex carnm genere , quas Hugenianorum cap. 1.

0. 4. sndicavi , de qusbus & egregsum sraltatum | genesi @ no-
bis perbumaniter accepra , conferspfis infignss Geometra Lauw
rentius Lorenzini , quem wesmam cum aliis traélatibus, res
geomesrscas accuratiffimé , & profundsffimé illufirantsbus | sy
it abigeando committerert Enimmerd pates | quod cim in prima
Logarsthmica 1 E ¢ fitratio [G, ME ad rassonems 1C, me, us

Iz CH



CM ad Cm y welt [H qd
Lh: enjus rationss fabdupli.
~ easa eft ratio spfarum HG
\ hg, fex BD,bd, paret fo-
Ne! 4. . ... .% BDadbd,five NG ad
: © . - nCam [abdyplicatarassone.,
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' o L eas, quam habrt ratio dua-
| B 0 . 0 ram €L NB ad rasiqnem
N n 12 - duaram CI; nb; ant éllam
. . rationewr.ad bans cffc, ur gua
SRR dnainrediffansia C N ad gua-
\\K L dratum diftqnsca; Cay.: Ssovee
. o Isser | fi loco parakela g
‘ dratsce, £ G g pofita fnﬁ
M- A . alterius altsonsi ordinis parar
o /5B N delay, e ajs erdrmararym,
; I L 2N\ B trawlasiane in D B,
L erea fudffes pliionss, adkae on-
W CUtE Ly e bog ardtbmiea , enfgee,
. f SV S anget & alie Funkliones -
S T L ity gpefligapiane detvgey
Lo . . . : ¥ “”m“ﬂ ' i - ‘ Ch

PROPOSITIO XI
A SO S R O R )

' Uadratica byperbola cam Apolloniana [pecialior comparatio
ad epus altiorem. tufuitacny IMI&GW TR TR ™ a‘,
. Sltl inter afymptotes R C A, f.xt s fgyra fequensi § yex
o’y ey P quadsati RP A G deferipsa hyperbela.apollo-
S(Lmd KV, & hyperbala quadratica PQ ¥, in qua 6t
quadara R P,.ut. quadratum R C.ad quadratum GS, vel ut
Bp £ nt:m SK ad quadiqtum R P jadroque tres, $Q, Sk
agem A CPIS”E“@,Piwmuami%suﬂ;defcripxa. fit etiam ake;
kem 4 ogiftica R BG, ad pastes' G decrefcens, cu
o jus

‘‘‘‘‘
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jus fubtangés TD L ‘
quetur CR: itéq.
ga&a CH =zqua- _ 3

H

li CR, ponatur
HNL continua.-
tio ejufdem Logi-
ftice, quz ex R T B [in
ad partes AP ex-
porrigi debebat,
ad eafdem partes A —
afymptoti CT re- = s .7 LE,_/_:&,_}F \
flexa, & ed-ver- ~. / q
sdsininfintumfe = ¥

expandens. Itaq. R P

ob zqualem , imd eandem axis portionem CD, ordinatis
BD,CR, 8 CH, DN intesceptam, erit femper DB ad
CR, ut CR vel CH ad DN fed etiam ut DB vel CS

.6!

!
ji=]
0

Q
7
&

. ad CR, ita in hyperbola Apolloniana R P ( vel CR aut

CH) ad SK| ergo DN =zguatur fomnper correfpondenti
ardinate hyperbolieg SK: faflaque »df6s¢ infinitd pro-
gima priosts ctim (it SQ ad SK, ue SK ad RP, vel us
A€ ad CS,velut TD ad D B, vel ut B6, aut Dd,ad 64
vel 5§, estt reGangulum extremarum QS s zquale reftane
gulo mediarum , fedicet SK,vel ND in D4, & fic feme
per; unde {patiom hyperbalz quadraticx SR PQ_per com
roll. 3. prop.V @quale ofteridetur correfpondemti fpatio Las
gitica NHC D fediex okenfis s demonflratione: prop. prae
ced- o~ in coroll., 3. prop: 1X. Spatism hyperbolicum SRPK
quatur rectangulo ex CR 1o logarithmum CS , falicet
in BS. hoc et , du@a HMI afymptato parallela , zquae
tur re@angulo. correfpondenti CHMD, ergo. fpatia SRPQ,
¢ R PK funt femper ad 1nvicem, we NHGD, MHCD;3
& ubi punétum S cadit in €, erit totum fpatiima Rypes~
bolx quadraties CR PQY adfpatit Apollonianz CB»BK;V >
u
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ut logifticum fpa- L.

ttum T CHNL
in infinitam am-
plitudiné T Lin-
fimitz longitudi-
ni CT relpone
dentem diffufum,
ad reGtangalumo
infinit¢ longum.,

TCHI; fed illud S—2 d_ ¢ A SR
eft infinities ma- & % b s *ir x_—Vyr
jus hoc, nam ex BE_T ¢ F79%
ipfofecari pofshit SR

quot quis volue- ‘ R F e
rit zqualia’ re@tangula infinité longa TCHI, IMZE, &c.
ergo & Spatium hyperbolz quadratick CRPQY eft infis
nities majus fpatio Apollonianz hyperbolz abfolutt infi.
mto CRPKV, adeoque jure potuit 3 VVallifio Plufgnam
sufinstam nuncupari. Quod erat &c. :

. COROLL. 1.Cim ex noftris Hugensanis cap. 3. n. 6. Spa~
tia Logiftica 2que alta NDCH,BDCR fint ad invicem,
ut homologz ordinatz CH, BD, five ut re®tangulum.
ggMD ad retangulum CD BS, & permutando {patium
: 'CH ad CHMD, hoc eft, juxta hancpropofitionem,
patium SRPQ ad SRPK, erit, ut fpatium logifticum_»
BDCR ad infcriptum re@angulum CDBS. -
- COROLL. I1. Extenfa tangente T B ufque ad CR inX;
qugmam ex dictis Hugensanor. cap. 7. n. 3. & cap. 10. n. 8.
:::: 1 acngﬂum CDBS zquatur re&tangulo fubtangentis DT,
Mg in §X, & fpatium BD CR ex sbsdem dsitis cap. 4.
gentis i;”s'. ;3{ #. 14. zquatur re@angulo ejufdem fubtan-

RC%R - sx,:éxtsléa.que fpatium SRPQ_ad fpatium.

ROLL. III. Unde rurfus liquet, integrum fpatium.

hy-
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hyperbolz quadratice CRPQY efle infinities majus fpa.
tio Apolloniane CRPKV , adeoque pPafquam infinitum,
cenfendum ; etenim ubi $ cadit in €: tum rettangulum.
CDBS évanelcit, aut faltem fi¢ infinjte minus {patio in-
tegrz logitisz T CR B G, feu quadrato {ubtangentis CR:
tum ipfa SX evadit.infinitd parva refpedu SR, qux tunc fit

'CR;undg {patifi hyperbale Apollonii CRPKV, evadat infini<.
. ties minus {patio hyperbolz quadraticx CRPQY necefle eft.
. COROLL. IV. Rurfus, quia fpatium SRPQ_ad SRPK
_oftenfum eft.cfle , ut NDCH ad MDCH; eft autem.s
NDCH zquale re&an‘gulo ex {ubtangente. logifticc CH
.in MN , erit primum {patium ad fecundum., ut NM ad
.MH; fed NM ad MH poteft rationem habere majorem.
qualibet aflignabili, fi concipiatur accedere magis, ac ma-
.gis pun&um S ad centrum C, adeoque ab eodem C magis
ac magis recedere ordinata logifticx D N, nam M N ultra
tangentem HZ , qux ad angulum femireGum ZHM, five
H A C inclinatur, in immenfym exfcrefcit, unde ratioN M
ad MZ, vel MH ,fempes fit major, prous (jun&ta NHa)
fit femper fine limite major ratio HC. ad Ca; ergo NM
. evadit infinities major, quam MH , ubi pun&tum S cum.,
pun&o C convenerit , & 1deo fpatium CRPQY erit tunc
finities majus iplo CR PK V. , ac proinde plufguam snfini=
¢ums hac etiam ratione colligitug..- -~ - - - o

§CHOLION.

X oftenfis in bac propofitsone, qusd DNy ordinata fignra HNL,

. fi# femper agnalss correfpondenss SK y ordinatabyperbola PKV
collsgizur expeditus modus genera lis defcrshends dasa cuslsber figua
re REG [wam Recsprocam HNL : defcripta ensm byperbola Apola

lonsana PRV, qua femper reétangulum CSK agaatar spf CRP fis,
st fiad panita D, C ordsncntar 1p¢ DN,CH aquales refpeétsvé spfis

SK _RP,utiquectiamrettanguia NDB ,HCR aquentar , adeogue
Fgura HNL coadat Reciproca spfins REG. PRO<
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PROPOSITIO Xil '

ol L.

B Dem aliter rurfus, ad abandantiorem fcuwtm,dcmoqﬁm
- Ihidem pofitis, ducatur C K, conneniens cum R B pre-
dufta in 3, & jungatur 3°Q _occurrens afymptoto C A i,

| g 4 - &3 eriiqueRg.ad $X,
- Cy S 4 R U RiC@adGS,fm&K;ud
: \ ] e RP, velurSQ ad $K ;
. SRR N 515;‘,.-1‘2 -+ -7 pgitur gqualessesunt.- R 3,
, sj R = ’ /f‘f"‘w,unde 3Q4 a‘itfym.
L LR N7 1 etote R$C parallela ,oui

N R} , . -Pai? .- IS H{get'ﬁ lmquicddtans ph?l{ﬂ'
Y AR LR ';I';"::::’s:ﬁhgl »q'I(e 5 Hjam nerd px

5 [ deurost s 2 ' demonftatis cdp. 81 fHug-

we e AL e S Vg e 0y, Spatiums
“infinite longem - ab hryperbela quadratica P (Q.ad ‘partes
-afymptoti 8 Riversiis X infised produdta compre hebfum ,cft
finitx quatititatis , & {émper wquatur iaferipio ce®dngudo
eidem otdineer adiscenti, nempe RIQPK wquacur CIQiA,
& folum R PX izgoatur CRP A velhiliczqudlCS K8 ;
8toque utrinfqoe differentia , iempa fpatiuny SRPQ »qn3-
‘tur vefidoo '8 4 QK , vel zquali complemento S K7 R,
quod eidem latitudini SR adiacet cum-Ipatio SRPQ_, fed
longitudinem habet zqualem applicatz correfpondenti
SK hyperbolz Apellonians, ‘atque ita femper; ergo ubi
cgn%;ueri_t_ SK afyrérg)toto CA , fiet integrum {patium.
AR PQY 2qualé reftangulo ¢2 CR in afymptoton hy-
- perbole Apollonii ‘CA V;sed hoc re@engulum, exprop. VIIL.
“n.. 2. et infinities majns fpatio asymptotico hyperbole
“Apolonii , ergo Tpatium CRPQY quadraticg hyperbole
:'?' M“:’f‘}*}g‘esm’(ﬁi&o {patio Apalloniang hyperbole,

2 CL'VWalltio jure Plefaddm Infinstum dici potuit.
Quod erat &e, ' ' iquo: ﬁ»"{’f’ dici potuit

Sk ' ’55 . . a C(.)-

-
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ROLL. I. Exquo fpatium SR PQ oftenfum fitzq.a.
le ?e%angulo SK '7(1]{ ,ab?:to communi SRPE Kyent KEQ,
= ipi KEP, & appofito communi 7EQ3, fiet PEQg
ale K . .

aqéQROi’.li%. Unde & fpatiym SRPQ ad PEQ geni,
w8KkQqad 7KQ 3, nempe ut CS ad SR , & cempo-
nendo,RSQ g ad PEQ 3 erit,ut CR ad R S,ac peycen-
verfionem rationis,RSQ 3 ad SRPQ, ut CR ad CS.

CQROLL. 111. Quia verd fpatium SKPR = reQangulo ex
CR i logaritmum CS$ (wwde fig. pag. 70. ) ncmpe 10 SB
ax coroll. 3. prop. IX. erit SKPR ad SQPR in ratione,
sompofita ex CR, vel RP ,ad §K, &ex logarithmo C3,
pempe SB,ed SR, ideft in compofita satione ex SC ad
CR, & SB ad SR, hog &ft ut rectangulum Logifticz in~
fcriptom CSBD ad reGtangulum ex CRin RS, five ad
Log:Ricum fpatum CD B K : quod confonat jam oftenfs
corell. 1. prep. praced. unde furfus eadem inferri poflunt,
quz deinceps in fequentibus corallarus demonfyasa {war
de witors Infinizase hujus tpatis.

SCHOLIOQN,

Adeuss winltipliciter probaviwns diverfisasem ardsvis e

fwitorum a Varignonse consroverfam , sdque 155 GrEUNEN-
855, quibus [wbefle poffe kallucivationem de ﬁgn\amda expreffione
fpatiorum eyufmods ad GONSTAriAs pavies, omuind Lon wideo 5 hgc
ensmucrd exceptione Ver graviffiwus wfus ft adversus VVallspum,
Jeslicet ipfuw non wbfescvafle , negasivum valarew arearum bypey-
bolscarnw [uperiorum Apohlonsama , won indicare alsioren snfins-
satem splarvm, fed comiraysan dumsaxat pofisionems | adoout f-
nitam guidews guawtsrtaren: exprinias fed ad oppofitas partes ac-
ciprendam: quod spfum antea wionuerat Georgius Cheyngus
Collega nofter, libro Londins srapreffo 103 De Methodo Fiu-
sionum inverfa, pag. 66. buKrvcrbu : Quodii quad;au;}rrz:(ex»
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-4 e Infinitis
prg(ﬁo affirmativa fuerit ,area adjacet tam ablcifflz quam
z{r 139tz: {in negativa fuerit, cadit ad partes contrarias
adjacet abfcifiz ultra ordinatam produttz : wbs esiam
';ianm fubdtt.e.}‘ei\z’p'lum infinitarum hyperbolarum. Quam fme‘
(cgem ’”fdf’””_"’” smprobamns , &* [altem sn byperbolaram cafu
‘ ;x :_z;cz d:xt:ge s an [wapte generals natwra bic won inquiro
ﬁ['] véde dicenda infra in Epift. fubjun@a poft Lemm. 12 )’
0 tfn;rz ’[f;ﬂm},‘”: quemadmodum & idem indepmdenter;‘z Che
nas libello spfis nondum vsfo, animad ' 0
epfis R vertendwm cenfebant
1704 Doétsffims Viri | gnos Bonons bulonm
/ onse conVencram, & qusb
e ‘ > g% y @ quibufcam
mmf: ,I:ﬁ%(:;:"l:’; zat;;x;, d;?;‘c nbamra negativaram qm{r)tis
ufao differcoam . rvidelscer i
! R er Euftachius
Manfredi Mathefeos Profefs. celeberrimus , & Va&orius Si
chari | quem Geometria ;| Analyts ’ fronamsa.
pea 4 g i, al_yilm y Phyfica | & Aftronomia.
I tmss smmaturae ! ) mortss invvids
e re ! ‘ ® praveptum do-
i:' ';;’”:"qu tz:;;zen‘ magntwdsuam plufguim iry‘initﬁmmpexis‘?en.
e ;g:' :,i ; #:séfpfom;: R j}l: Varsos infinses gradus exprimen-
: ravacnr Stancharsas por rats )
or pass " sonem aa ad o , aut
d o, vel a4 ad o &rc. ( fen per duplicatam. tri[h'm’m -
quadraplicatam &rc. rationis fimpliciter sinfinita aado ) ém,
per rasionem pofitivvs ad negativam; a ad— v, vel a ad zq u”m
] 1 ) iy
que enim ﬁgmgm.nggatt'wxm reddere qnantitates nibhilo mino,
wt multis raviocinsss confirmabat o
¥axat retrocedentes.:
: qnare & expreffron '
baram plufguam sufinstaram ‘w”._l;_m::’}::’i;ffga{”?ﬂ': b)’;f”"ﬂ
aream ad A J accepienao 1pjariivi
oy ad/;i Zl:g‘?; oppofisanr, wbs valor fpfarl;m ﬁrz’;'tm es?p. Ex-
S douc ”;:n; ! ;ZI:” dottsffims Juvenss epsitola | quas po? meum
w7 Tamid y . .
1704, bis de rebus trtt,ﬂ;'ij{'/{’””, ro ’,@ 24 ﬁd” delde anni
Dot Sod Bt e ity ut Jententsam [nam clarins ex-
s bac dollrina admiffa, non ided Terim Vars
y #on 1ded conceffersm Varigno-

bl

, Jed ad partem oppofiéam duim-

nio aunt Plaf 1 i
’ u v 3y
alionde 7ﬂ3mq;:’ear m ’::’ﬁl'_l:mm contraditiionem involuere | ciim
. 1ta hilo e ;
bars roffic | aut in gﬂcrt' ";m nibilo minorus e.xprefionem pro-
Yalincinat om proprerza fm"g: ?,P erbolarum plalauam snfinstaram
7 P 22 furffe ' P -
-' 14 ””’f;”m y grod non ansmadver-

terit
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sbrit | NEgAtinAS qUANSIFATES o aTCAMm consrarsa pofitione accipici-
dam fignificare: nam n Algebra fua cap. 66, & 67 exprofs:
banc docirsnam ipfemes VVallsfins firmaverat &' difersss vverbi:
Volum. 2.Op. Math. pag. 286. dsxerat: Impoflibile eft, quan.
titatem ullam negativam effe, impoflibile eft enim, ut ulla
magnitudo fit minus quam nihil , aut ullus numerus pau-
cior quam o. Nec tamen eft ea fuppofitio aut inutilis jaut
abfurda,, modd re@t? intelligatur. Quamvis enim quoad
puram notationem algebricam, innuere vidcatur nota »—=
magnitudinem , quz minor fit, quam nihil; cum tamen.
phyficam fubit confiderationem , magnitudinem non mi-
nds realem denotat, quam ipfum 13 Sed fenfu {fuppofitio-
ni contrario interpretandam . Verbi gratia fiquis promo-
veri fupponatur 5 paflibus; atque tum retrocedere paffi-
bus 2; atque tum interroget quifpiam, quantd promotior
§¢ facus ? Dicetur 3 pafibus promotior , propter 5 —32= 33
fi autem,poftquam proceflerat 5 paflibus, retrocedat pafhibus
8 ; atque tum interroget quis , quantd fit promotior? ref-
pondebitur — 3 paflibus [ propter 5 —8= — 3 ) hoc eit
tribus pafibus minus promotus &c. Quod & alsis exemplis
geomesricss desnceps oftendss 5 ssague non suficiatny VVallifins,
egativas quanisiares opyo{ituw Jiswm refpscere , quoties datam
babens pofissonem , w3 gualibes phyfica, & geomesrica magniti-
diwes babens : as fi de wwmeris pare abfiratiss fermo fis s qus 4 fi-
tu wow pendent gquomodo eos Algebra werfat = boc modo ,snquant,
cur manores nibslo dici non ebeans sumeri negativ: o cun reful-
tems cx majorum [ubsrattione A minoribus? St 4 ex 7 [wbirabo ,
wideo relingns 135 figex a anfero, relsnqui o, fen mernm nia
bils faex anferam , An Bon B quém nibil [upererst? an
contendam [nperc(fe sdem qued [upereft ablatss 4 ex 7? boc cerm

1¢ dicendwm fores o fi — 35 quod cft refidwum [ubtratlionss 4 ex
1, pofitivé accsips deberes pro tribus wnitatsbus masoribus nsbilo,

Jed suverfum fitnm [ quem wvero fitum in bis abfiractis & matersa,
& 3 Joco msbs fingam? ) ferrvanssbus. Quidguid 1d eft , inii[t«tZﬂm
K 3 r7{ 2
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[aleens 2 VVallifio, & & prafiamiffimis Geomeeris admiffam , abs
tiorem Pufinitatss Ovdinem | hac wnaVarignoms exceprione [’m
metf undecangue folidn) mon infrings , mansfiftam of, gmippes
argumentss rali excopiions mimime obnoxiss | & ab efufmodi trée
caram | cirea Regativa qnantitats natwrans[ucerefconssum | cons
rorter,in non pendentshus, ejufmads ansi batlenws maltspliciter prow
pagnatam | G abwndé confirmasam bic dedimns . Tanta exs.
muerd [emper: apnd me fuit Cl.Varsgnonss anllovssas | ut negues
uné dumtaxat ratsuncele fidens ab. eyus [emtensso ’tbftcﬂ'win'
nec nifi poftgnam , sn omnem paréem hoe argwmento verfuro /i:
bimet nbigne confbans. altiorss Infinstaess sefiimoninm cnde wash
tipliciter cxprimere potui., VValliffana dollrina manws. dedering,
nec pratermifevim. & primis afquc iwstiss fuss magni bnjns w /};.’
rii rationem ex ordine dedweere; & eam Vir. Cl. usi par affirons
ferias banc Trallatum legondum vbssieram ; anceps kb anins
( qudd nonnulla , gunacx nofiro Eagensanovun: Theovsysamam sos-
Eatn | abs (¢ non ante perbeido , pemlebaws | fibi abferviors .g,ifa;
fuiffent ) [ententiam [ufpenderet; probaxa Epsfola in . 1%
preffam Lemmptwm. omminms hue. pertinensise dem;m&miinmm
aliunde guime abclementis plasis | & comsoir mon peadentem ?";
pofus | & comroverfn bypesbolion ffm;‘pmu(wgmmﬁnm’(,m
£ cenferthy cffe inds rarfas, comslng ﬂlﬂﬁl#»im od affones
Jum porvabsis bigks: voementis mg,:»,,-, arque " BRI
deinde 1pfi fernguiome | anaveowb alverwor diffents
ratem niibi obisllam exngodieny pertvim
adéms . Itngwe banc spfaws Epifloinm |
Letloraws wresrsm sfas poriver
profasucam bic: alvellore
BUcHie , opposumam
Rarte 1ratbaras
cororvibau,.
. |
Appendice iny.
pofirun - -
ks EPI.

"COKS (ex 12. 2. comic. ) zqualium ,
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EPISTOLA GEOMETRICA
Ad Hlustroffimun ;Equitm; S

D. ASCANIUM LIPP
ARETINUM S

Editum tibi in Patriam: ptofpeium graulor, Vie
L8 [llukriffime , teque acriati . quim: antea , ftudio
A Geometricarum , ac Mechanicatom: sesum cone
templationi animum impendere-decrevifle, lrtus accepi.
Interiny verd obfcuxiorem. tibi aceidiffe non. paucis in low
cis Tra@atum noftrum , De Infimsis Tfinstonans, mriyne Infie
nitcparvoram Ordintbns, quem {uperidridus aftives: feriis t~
bi legendum obtuli , mirari definn,pofiquam: setulifti, Bad
gditiada notra, ex qtiibus. nfulte hatum dentbofirancnum
peddent ;¥ te' minintd: ha&sous fnfle peslettay: Ne tamen
arvimo. defpondeas:, adt hujus enim-adinicabilis Veritatia
lueeayjqaam tantoperd tidi- manifefari defiderds’;: me fae
com pwfercnw,-fbmim admitti poterisy ubi nennullis Lents
miaribus id omne {uppleveso, quod nofltrz demonfiratios
nis praghefsus alinmde perfpetam {upponit ; fit esgo. -
LEMMBA L. BExpemrihis qubnilsbes Ig.KuC o A
Hiperbol Apollomiang K L, duitisalters sfyme R} f
ptotd paraileles E4 KO , junids[qre: ad cows |\ FP oo
svam C reclis 1C K I, erst feitor byper- Mo <
bolicus K C I aqualis gradrsbiseo. G ALK, | \}
Nam pa:allelogrammorim: G A IM, gt

vt

dimin
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dimidia funt triangula C A1, COK, quz ided zqualia funt,
& commum ablato tnargulo COF, appofitoque utrinque
trilineo FIK', manifetium cft, fetlorem K CI zquari qua-
dnlineoO ALK, - - ~ ST
COKOLL. Hinc batet L O A

quadrilinza KIAO, K 1M 3 S\\\ , ;F
eidem feétor:t C! K, adeo- || \ _
que&mvi'&em?e(fc_z,qualia. Ml \ T \ ’

LE «MA L Sins in afyme !
ptoto C A tres rella propors
gi0-ales CL, CO, C4, ¢ -
ad byperbolam ordinensur altew
rs. i[ymprose parallela L P, S —=3———XEK
QK |, 4t: Erir punitom K
wverzex porsiomss PRI,
- Completis parallelogram. <
mis, ut in figuray ent ex
natura hyperbolz, CL ad : :
€O, ue reciproct O K ad R—* T
LP , quare etiam ipfa CO
ad CA,utOK'ad AT: & ided parallelogrammom COKS
erit fimilé ipi CATR, & circa eandem diametrum CT
('26.6.¢lem. ) confiftet ; fimiliter cdm fit OK ad AI, vel
ipfi parallelam LE , ut AC ad €O, vel CO ad CL, erit
& rpau'alIelogramnmm CLEM circa eandem diametrum.s
plorum COKS,CATR; & quia ET,PI funt diametri
parallelogrammi EIT P, fe mutud fecabunt in X; Igitur
refta CX, quz ex centro bifecat applicatam PI, diame-
ter erit portionis , & per ejus verticem tranfibit; oftenfa
tf? autem tranfire per punétum K , ergo K eft vertex di-

Z portion:s,

LEMMA 111, Lifdem pofitis , quadyilinea AIK O ,OKPL,

?u ordinasss ad serminos continmé proporsionalism sniercipsun-
ury aqualia eruny . |

Nam

Geometrica. ~
Nam & triangulum X CI zquatur XCP, & portio XKI
zqualis eft portioni XK P, ciim. diameter KX bifecet ap-
plicatam PI ; & portionem PKI: quare fe&tores KCI,
KCP, adeoque & quadrilinea AIKO, OKPL, ex lewm. 1.
xzquabuntur. e
LEMMA IV, §s fm'rintc‘ ‘ RERECSEIe
LC,CP, & 0C,CApro-C TR
portsonales | ordisatss inde ad ) i

byperbolam LP ,DQ & OK, | " /1 :
A L, snsercepta guadeslinea. ol —
LPQD , OK1A parseer aqua- | / 433

s " N » v. ) g“

lia erunt. , N
Sumpta inter DXC, O-C.
media proportionali NC,,
hzc media erit etiam inter

LC, AC propter reftan- .
gulum L C A zquale ipfi | "
DCO, feu quadrato CN; | .
ergo ordinata NV | eritex
lomm. preced. quadrilineum
ANVI =zquale quadrili- L ,
neo-NL P'Viitemq. ONVK ST S
zquale N D'Q V5 quare & refidua AOKI, DLPQ
®qualia manebune.. - : ; T,

LEMMA V. 4r f major ,aut minor foree ratio LC ad CD.,
quim OC ad C A, cffet quadrslineum L P Q D majus parster ,
ant minus , ipfc OK I A5 S Coe e

Quippe aucta CL , augeretur primi quadrilinei ‘exten.
fio, & illa decrefcente hxc pariter minueretur.

LEMMA VI Ovdincntur ad byperbolam- dns qualsber AI,
OK | & dus alia LP, DQ | erit ratio duarum OC, CA ad
ra:invem dnarum- D-C., C L, wt guadrilinesm LAOK ad
PLDO. |

Multiplieetur enim utcungque ratio duarum O-Gﬁ;.CfA»

) UMle

. ve




fumptis quotlibet continu® pro-
—g, pertiosalibus SC, TC, NC,
~ 3 Guibus refpondebunt , per e
"12 " ma 3. mqualia quadrihines prio-
ribus ordinatis , alifque 8§ X,
TZ, NV iateriefta : aded ut
quam wmultiplicata fuerit ratio
NC, A C rationss OC, AC,
tam multiplex refultet quadri.
~ lineum NVIA quadsibnei 1AOK,
Similitex srultiplicata mtoaunque
- sarwne DC, LC per guothibet
contigwd piogortionales ¥ C
MG, altepdetar aquée mukiplex
fore quadrimenm P LM E ipfius
PL D 8uqumdem fi rano NG,
. A C aqualis: buesivravioni MC,
LC, ctiam quadrilineum VN A1 per kvema 4. Set 3qua,
le ipfi PLME; fin pnma ratio wajos, 30t miwos fueris
fecunda , etiam perlemma 3. primums quiadrilisevim fiet ake
tero majus, aut minus; quare ut rasio O C, AC, ad rar
tionem DC, LC, ita quadrilineum: } AQ X ad ipfum.,
PLUDQ, ob.areccdedtivm mque: multiplicia prafire wma-
do_refpondentia zqué multiplicibus confequemtium , 1
enigit tesinmosinm propertienalites ex df. 6. 5. cew.
LEMMA V1L, 85 redle 4C (winfig. fequenti ) foie s
svnque sn B | sterum Jecctur sn D | suter 4 & B, esi ind,
ok B, & C,dosa-pairaidwirem B A, D 4 ad vationem dugyum
DC, BC urmaors prapwsone, qudm BC ad 4 B: ar rasis
bamuie &4, B4 od ratsancis duorww BC,dC 1 yimars pro-
Rorssove erst | quiwe BC oé A R. :
‘. Per termincs A , C dudis parallelis KCN, IAM, &
afta CK =zquali Al,ex K,& I ducantur duz hyperbelz
"q?fggsakﬁsﬁp', lgrf 5 muerlp fitw pofitz in angulis
~‘ afym.

3° . Epiftola

Geometrica. 81

.afymptoticis CAM, ACN, ad quas ordinata per pun-

&um B re@a E Be, reliquis afymptotis parallela, & per
pun&a D, d pariter ordinatis F Dg , G df, per pun@ia E,
e ducantur ipfi A C parallelz LEH, .

leb; eritque per kemma 6. ratio dua-

rum BA,D A ,ad rationem ipfarum
DG, BC ut fpatium FEBD ad DBeg,
hoceft in minori ratione, quam[ di-
minuto antecedente , & aucto con-
fequente ] qux fit parallelogrammo- ‘
sum EBDL, ¢BD#b,fivequamEB K
ad Be,aut BC ad A B (nam zqua- , \

TR
o
v

/

lia funt parallelogramma zqualibus A LB d -

hyperbolis infcripta EBA , ¢BC ke «
yperbo p > >

adeoque latera habent reciproca) At 1y

? contrario ratio duarum 4A, BA T\l

quz ratio minor eft, quam ( aulto
antecedente,, & minuto confequen-
te ) parallelogrammorum EHdB , Bd/e | feu quim EBad
Be, fcilicet BC ad A B; & 1gitur major eft in primo, &
minor in fecundo cafu propoitio di&arum rationfi qu,hm
fit ratio partium BC, A B, ut fuit propofitum. ’

LEMMA Vill. Effo AB ad BC iu ratione qualshes , mad

n. Dico, fallum ex poteflate.

A_'_'—K_PJ-TﬁLC ipfins AB, cajus index ;:n,/fn po-

2 ~ seflasem spfins BC, cnjus index n ,

offc omwinm fimslium maximum, sdeft majus , quim f;, alsbs feila

AC in D el d, fumeresur faltum ex fimilibas earnm partinm
poseftassbus per eofdem indsces denomsuatis .

Nam quia ratio duarum AB, AD ad rationem dua-
rum DC,BC eftin minori proportione,, per lenmma 9. quam
BC ad AB, ideft quam m ;d » per hypothefim , erit fa-
' &um

ad rationem ipfarum BC,dCeftex };J
codews lewm. 6.ut EGdB ad Bdfe, \
N
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; . flum eatremorum majus- fis-:
A‘.__._Elb_._._w_é‘c Qo medwrum idefk ratic duae

o AB, A D mukiplicats.
per m [ feu ratio i%” ad ipfum AH” } major ent rationes
D C, CB multiplicata per #[ hoc e#t ratione per ad ci* ¥
unde rurfus faltum estfemorum. i5” in &3 majus erit fa-.
&o mediorum A5” in 5c*. Similiter oftendetur , quid
cum. {it rationis duarum: 4 A, AB, a rationem. iplaguncs
BC, 4C, minor proportioy, quam: BC ad AB. few quam: s
ad =, erit prima ratio mal¢iplicata per m( hoceft ;3= ad
As™ ) minor fecunda muleiphcags per » (1det 50 ad. jeo )
& ided fattum extremorum &7 i ic* mimus evi¢ faQomes
diorum AE™ in C” ; quave .ipfanr A5 in F* eR omaiuss
fimilium magimum. . ... REIRIE WERVEEN I o

LEMMA IX. Iuster afpmpsoton . ..
ACH fit qualiber ex snfmroes. byp. o
perbolss PKp | cujus ea propwssras'y.
ut poteflas ordinate KB detowna |
taabm jad fimilem alterins ordss. & -
nate PD poteatem | fit recrppudy | ¢ i f
W qudrusa pokefar aliefe, & cetra OF
BC ; emyms andon womd frnslews als |
Jesffa BG porefiatem. Divoi, quiid §—~
si fiaz AB ad BC | s m: adi 1y, fum.
éla AK byperbalane songee 55 K . pyb

Orccusrat AK: asdinase’ PDrip
F; eritque fallommex oW imaxm - o
ad faom ex &8 i 5B, wF 577 ad §37 , five ut b ad
BA” , vel'ut prodadtom ex <H» in P adt prodadem: ¢x
€D" I8 5A™ 3 2tquis EB% i §R%, ax Mvwm: precodbnai | CUTUS
hypothefi cafus hic CONFENIT, M oft qURMP CH” iR EA,
8280 € por 14 5. elows. ) eviam FpP K™ (vebdDP in 6™,
”'Pff ®quale; ob reciprocmn patefasum raeionen), ) majuselt
WM Ch* i BTG somaiox ofk igivuw DP, quam DF, 8 ided

.- . A - pun-

t 1

Geometrica. 33

* pun@um hyperbolz P el ultra reflam KA , idgue ubiguc
~ contingit, eigo AK in felo punito K hyperbolz.agcutrit,

ipsamque tangendo pruteygrachitpr. )
P LEE&MA X. In qualsber figusn AN, § ad teruwsoos A,
ordinataram AN, an, o s W M
ordigentar rella AG,. o Y e Ay
ag axi BN parallels, . C

Fi
aguales verdrefpetlivsg s g 1
[ubtangensibus NBnb, o|Niy O 0
erst fignraGgad aqua- ¥ NP 4 d

correfpondes. . .
Has figuras cap. 8.  f7ex
Hagensampr. . 3 Cor- - 1@! AN, T
selatgs appellabam, g P T
carumgue zqualita- . - e,
tem (ppalitis iofinist progimis G AN, HDE) demog-
fravi ex 43. 1. ehew. proptey aquelia Elementaria pazal-
lelogramma DFGH |, DENM,, itemgine dfgh, dean ,

lis figura danN, cus "Lam&

‘quz funt complementa paralielogrammorum circa digme-

trum A B, five aé. Quare conftat propoltum.
- LEMMA XL Efs 4aC gualibes € P mmrsfieo e
snfinsess Dypeebolss fupra deferspsis 40 fivs
poscfiases ordsmasarsm AN , an ,quarpm | 1
swdex W, recsproce poseFasibus abfed] orvmNr——{——1A
n D, ND,quorsm index 0,6 ducanspro| ‘ }
A0, af ordisasta ad aliaw afymproton:nf
erst us m ad @ jiva quadrelsoewm N Adan
4d quadrslisenm O A af. .
Extenfis eavn O A faadG, & gink
ratione # ad », fiat alia hypexbola.
ejufdem generis Gg ; quz-eri correla. |
£a Priori , 4t sn down. 1. €0 qudd AG, ) € .
¢ g xquentus £ubta-n§wi£m;m B, v ,adwbmﬂ'x”ggp:
2
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»D [ zquales ipfis OA, fa] pariter P o)
{unt ex lemm. 9. in ratione # ad m; \
quare {patium AggG zquatur ex lemm,
1o. fpatio AazN; eft autem AagGNi- i
ad AafQ in ratione 2 ad » ( clim. /
ejufmodi fit ratio quarumvis ordinatarii a
GA,AO,&ga,af)quare & {patium
N A 27 ad {patium OAaf cft {femper
in ratione m ad ». b
LEMMA XIL. Isfdem pofitis , erit.te: | | ¢
tum [pasiam DOAC ad porssonem NAaC, | | 8
ut nadm ; & dividendoreitangulii DOAN | ¢
ad fpatinm NAaC, st n—madm.  °
Ubi énim af infinite proxima fiet afymptoto DN {pa-
tium O A af degenerabit in DO AaC, & fpatium N Aa»
in N AaC,quare cum ejufmodi fpatia OAaf, N A z# fint
ut # ad m, patet integra quoque DOA4C,NA#Ceffein
eadem ratione, & dividende infcriptum reangulum ad
fubfequentem aream fore , ut # —m ad m; L
Nimirum fi » fit major ipfo m, in rationé affignabilt,
quam habet iplorum differentia ad datum = ( ut propte-
rea in hoc cafu fit utriufque arex finita ratio ); (i nzqua-
tur », ut in hyperbola Apolloniana , ratio prodibit 1nfi-
nitd parva o ad 1. [unde in hoc cafu area hyperbolica infi
nit¢ major et infcripto parallelogrammo ] fin-fuerit » mi-
nor ipfo r, habebitur ratio mivor quam infinité parva ,que
{cilicet foret negativi numeri minoris nihilo (appello ms-
norem nibelo in hoc cafu negativum numerum , quia norm.
applicantur nunc numeri ad certas quantitates , aliquam
datam pofitionem fervantes, ut ad oppofitam plagam in-
verti poffint , fed abfolut® conftderantur., & in abftra&o,
tamquam exponentes ,qui rationes quantitatum reprefen-
ta?g » Independenter 2 quolibet ipfarumssitu y ad unitatem,
vel alium numerum pofitivum ' unde tunc aream hyper-
boli-

Geometrica. 85
bolicam plufquam infinities fuperare infcriptum paralle-
logrammum Cl. VVallifius contendit) puta {i # exiftentex
fuerit m zqualis 2, fiet parallelogrammi ratio ad aream.s
hyperbolicam quz — 1 ad 2: fi fuerit m zqualis 3, fiet il
1a ratio— 2 ad 3, atque ita deinceps; quas quidem ratio-
nes , patet non efle fubduplam , aut fubfequialteram, in-
tercedentem inter aliquem ex terminis ,qui comparantur,
inverfo fitu acceptum ( ut pratendit Varignonius ) & re-
liquum eodem loco manentem, licdt hoc ipfum verificari
contingat, quia nempe area N AaC ad reliquam DNAV,
quz , trans ordinatam ,ad partes oppofitas vergit , femper
ittvenitur effe, ut m —» ad » —m [ ut facile deducitur ex

‘przmiffis, & utramlibet ad infcriptum parallelogrammum,

velut ad m, comparando ] itaque alterutra eft ut differen-
tia exponentium negativa, vel pofitiva ,nempe fi = fuperet
» numero b , erit prima ad fecundam ut 4 ad — &, fin ma-
jor fuerit #, quam m cadem differentia , erit illa ad hanc
ut+ b ad b, cdm fimili lege utraque area ad utramque.
afymptoton referatur ,mutatis dumeaxat ordinatarum po~
teftatibus in poteltates abfciffarum , & contra ; Sed quem-
admodam in cafu Apollonianz Hyperbol®, cujus ratio
ad infcriptum parallellogrammum ef # ad #—n,five 1ad
o, non contendit Varignonius,.confequens rationis o i
dicare in antecedenti nellam magniendinem ( quali i ipfam
ordinatam A N, unde originem ducit , contraleretur area
hypeibolica ) fed abfoluse snfinstam  lickt interim in rebus
phyficis, aut geometricis quantitatibus , datam pofitionem,
ex determinata origine ; fervantibus ; quoties contingit,

“quantitates illas, puta a , & b, iavicenr zquari , tunc a—.b

zquetur o, & in nihilum abeat, five retrocedens exa&e
quantitas 4 ad przcitatam originem ipfiusa nec citra con-
fift-ns, nec ultra procurrens, in eju{dem & principium. con-
trahatur, tbique, in aon quantum f{ui generis degenerans,,
evanefcat: ita m cafu altiorum hyperbolarum , ubi ratio
paral-
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pamliclogeammi ad aream byperboiacam fublequentem oft
w—vwadm five— ¢ ad 2, aut— g ad 3 & nen vide-

anr prefpmendum, ex negativo antepedente, indicaricon-

Jaquentts arcetrandpofitipners faciendam ed eham pacten
orchinatx , ut padhim in wageitidinibus Gram habentibus,
& ex fixs arigine sn detcrminatam plagam jpretenduntnr
., &%, feque ila wminor,, hac major diff ventia v , taut
b=t tunc g~ b mg—w—c = s K hgc ot politing.
meantstes teirortam ab origine computata, 18 adverlam.
pastem ab:ilha, versds quam fe extendesc w, & b luppore-
bantus ; Sad ymd hinc concludese liger, ditum parallela-
grawnum ad coplaguentem asgam, W minys quaw aibil,
camparati., adeo @it has ilhad Kapaser plelguam inlais :
«uin potus, i nogatista expralio quidpem vemendum,
sconckiaderiet  ipbam pasabielogrammn , quod & bona-
dogus (CQMPBRAGIONIS SOIMINGS §UABLMALS NEZINVE m T,
a1t —~ 2, ftam mutanedeberet,, aom asca bypesbolica quz
Somologe dft pofitive sermine w expriment 2, ant g pofi-
€ivas umatates s quemadmodum in expreflione Apalloniang
dwpeshelx, ad guam didam pasallelogeammum cft, ut ©
ad » ,ddem pasallolegrammum, velut nthidum reputatur
mefpeiu avex infinice hypesbolicg , non & contrario area
perbolica. in misilum degenerat ; fed hec obiter difta.
St in VVallifiani asgamenti defesfionem , cujus caufa 13-
men.ab hoc puoto nan pendet, clim nec mihi propofi-
som fit ab eyuimodi analysica expreffione variorum infind-
stanis pradnnm ovidentiatn sepetere { qui {ant hinc non{a-
sis commod® wlicerentur , alteram avseam hypesbalicam,
alari dnperionis ordinis comparangle , & in hec tantums
Viigdlifn ratio deficere wvidetur ) Hed potiws geometrica
obonfione_wut sugicbimus , quz hane negativi figni ambi-
goramm aubal moratur. T
LEMMAKEH, Por sdem punsium A sranfeaw Aua byperbole,
Spoliawsang da R , &5 quaiam alia 4P, cupws ardingsarum PO
" .pote-

Geometrica. 8
teftas m- re- g \ \ AR
f:pr'oce‘ refpon- - ‘F g
deat abfcifsis
DQ ¢ ex quo-
lsber ejus pun- N
&o Pad afym.

-
R 3

protos paralle- 4!
le agiswr PQ, _ | '
Pf, occurren. b Ve

ges priori by-
perbole in R, a . eris ewilimwume RAFP ad tridimam AaE,
stmadix. o Do _
Cim in hyperbola 'Apellowiana quadrilinea AanN,
A af Q-fme nqualia | per cordll. lenwm. 1. five ex bomm. rr.
obs indiges.m, » zquales, quibus dita fpatia: proportiae
nantur } appofito , aus dempto comanent’ trilineo P2 A,
fiet fpatium NAPam zquale PFOA ; fed PANQ ad
PIOA, gen lomm.. ur. oft . ut m ad n, fve,in hoc cafu, we
m ad 1 eqgn. idem PANQ etizmx ad N APa»t erit | ut
o ad v fed etiam QR AN. 2d N A morcft ut ratiaeduazum
wD, BN, par fwma. 6. fsilicet patiter ut mad 1 ( quin.
psima satio. femel accepta equntur fecomdz: per »rmults-
plicatz., chm cx ypotheh: 6xQD adi DN, ut ™ ad ot
vel ma™ , idefk at Ziy* adio? ) e1go & reliquums RAR ad
reliquunk AeP efiinmcadem catiane-mrad r. Quoderat &
CORQLE. Hine conftas dividenda #vprima. fignra ek
fe B.Ps ad AaP, uwtw-—+uad 1 st in focunda figora,
¢ffe RPaad AaP, vt x~mad 13 8 ReP ad RPA in
prima figura effv , ut we — 1 2t mp - at. 1w feaunda figura,
effe, ut 1—mad m, unde {i inpoimo cafu = zquatur
r, vel in fecundo: m zquatue. dimidia- unitatis: { hoc eft
§it exponens radicis quadzacz: § patet; seftam R primz
figurz , bifartam dividere tmbneumy AR P, & refamo
BP fecundx figure, fimiliterbifariam fecare mlmgﬁaﬁ
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LEMMA XIV. Iifdem pofizss ,ex bslsnce
R AP ntrigue byperbola snterseito, magns- D
sudinem data qualibet finita quanissase Z
wmajorem [ecabimas.

Sit primd numerus » majox unitate,
& tunc du&a quavis P& alymptoto
DQ parallela , multiplicetur ratio 2
ad 1, ufquedum =zquals, aut proxi-
me major evadat ratione Z ad APa;
fitque ratio fic multiplicata eadem ,qug
produ&i ex numeio rin m, ideft rm o
ad 1. Tum dua PR afymptoto DO VT
parallela, agatur RG parallela DQ, ,
deinde SG, 8T, TV alternatim alymptotis parallel¢,ide

:
N — 3%

4

‘que in tot punétis P,G, T conunuetur, quoties multipli-

cata fuerit ratio rmad 1 ratioms m ad 1. Quia igitur {pa-
tium AVT ad {fpatium AP rationem habct compofitam
ex intermediis rationibus, AVT ad ATS, ATSad ASG,
ASG ad AGR, AGR ad ARP, & ARP ad APs
(omnibus majoris inxqualitatis ) quarum prima, tertia , &
quinta ( alizque impari loco pofitz fi plures fuerint ) zquan-
tur femper ex Jewm. 13. rationi m ad 1. quz fimul compo-
fitx eandem rationem multiplicant juxta acceptum nume-
sum pun&orum P,G, T, adeoque ex fe folis conflarent
zationem rm ad 1. ideft xqualem, aut proxime¢ majorem.
ratione Z ad A Pa, patet utique, rationem AV T ad
A Pa, qux ex recenfitis , & infuper ex fecunda, quarta,
aliifque pari loco pofitis componitur , longeé majorem efle
ratione Z ad A Pa, ideoque fpatium A VT multd majus
fore propofito fpatio Z.

- Sin autem fuerit m [ #2 s» figura fequents ] minor quam
1, tunc ipfa P4 ducatur parallela DO, & ratione 1 ad
w vicithm'multiplicata, ufque dum fiat ratio r ad m zqua-
hs, aut proxime major ratione Z ad A Pa, continuetur

- in

Geometrica.
jmeotidem punéhis flexalinet aPRGYTV
ex lineis alternatim parallelisad afym-
ptotos , & codem ratiocinio ToRigetur,
fpatium ATV ad APz maorem 1a-
tionem habere, quam Zad AP s,quis-
folx rationes ATV ad ATS yneq non
AGSad AGR , & APR ad AP#
[ fingulz ex lemm. 13. zquales nation}
1 ad m ] componerent rationem r ad
m, multiplicatam {cilicetipfius 1ad m,.
proaumero pun&orumP,G, T3 Quare
. in hoc etiam cafu, exbilingg - .

eonftat
R A P fecari pofle fpatium TAV mar
jus qualibet finita magnitudine propoe .
fita Z. Quod ‘erat &c. ; L S
‘CORQLL. Hinc patet , {pativm,hyperbola: Apalleniana
ARV , & guavis.abia APT interceptom:, cffermagnisugizs
abfolute infinitx , pateft emim -ad boicum (Patki APr satie-
nem habere majorem quakiber I O H M _C
affignabuli. _ ]
LEMMA XV. Sir byperbolabm——Er

Apolloniuna ALV, & alsa gua- ] | ) b
bbes A Ba B cusus ordiuvataris R TR ¢ .
ot

AN ,an potcfiases, per nuncrom )T
m ( wnsiase majorem ) denomins- A ;
24, reciprocé refposdeans abfesffes AN
nC ,NC:sam per feidioneme quae o o . 3
pumvés afymproso. paraliclarmm. AAF H
AO, BH |, s pantis P, G, SR % I ¢
sn qualibes affignabils ratione ¥+
pin €ad 1, fisr byperbola RGT

spfi ABaD proporesonaliter ana- ‘ i
doga. Dico,PGT convensve abi- sk
eabs, ueind in 1 cmm. Mpolionsa, BT

f M »a b




go Epiftola
24 hyperbola ALV, & alterins 1,
Produttam cam (ecare. ]

Ordinata PSoccurrat Apol. K5+ E S
lonianz hyperbolz in K, &
dugta K L afymptoto paralle-
la,fat, utm — 1ad 1 ita qua- -
drilineum hyperbolici OEKA A& N
ad O A I M, refe&um pariter
re&a MI afymptoto CQ pa-
rallela; cum igitar illad fpa-
tium ad hoc (lewm. 6. ) Gt
ut rat'o duarum LC, CO, fi-

ve AO, OP , nempefad 1, B\ 1} Q’
ad rationem duarumQC,CM, . . b Berd
erit, ut m— 1 ad 1, ita ratio A - v -
fad radrationem OCad CM, .. . .  ..DT X

& componendo, ut m ad 1, ita compofita ratio ex. £ ad
1, & OC ad CM ( nempe ratio fO C ad CM) ad iplam
rationem OCad CM; unde produtum extremorum zxqua-
bitur produ&to mediorum , ideft pofterior ratio: multiphi-
¢ata per m feu ratio o™ ad ¢y™ zquabitnr fimplici ratio-
ni fCO ad CM, compofitz fcilicet -ex f ad 1., five AD
ad OP, & COad CM,aut IM ad AO; qua du® ratie-
nes conflant rationem IM ad OP: fed ut o™ ad.cu”,
ita ex natura curvz PGT eft etiam MI, qug ex Malymptoso
CQ parallela ufque ad curvany PG ducitus, ad eandems OF;
igitur eadem eft M ad Apollonianam, & ML ad hanc hyper-
bolam noviffime du@am ; quare utraque hac curva in pus-
&o I conveniet; deinceps autem, §i ad = [ pofita ng
ordinata ad hane hyperbolam P 1T, »V verd ordinata.
ad Apollonianam AR V }feu »G ad CQ, vel QL ad #V,
majorem habebit rationem,quam QI ad.gn , & idcd #V
minor erit quam » g, quare manifefum e@ ,utramgue cus-
vam fe invicem fecare in I & corvam PGl ex..interiari
b - fleri

* . N
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fieti exteriorem Apollonianz hyperbolz. Quod &c.
His pofitis, atque attentiis perfpeétis, facillimé demon-
firabitur precipuum noftrum |

"THEOREMA.

CUjﬂsh‘lm byperbola Apolloniana altsorss , [pasinm afympsos
sicwm eft Plufquam : Infinitum cenfendwm. - _

Intelligator ARIVX hyperbola Apollonii, & per idem
pun@um intra eafdem afymptotos QCO defcripta fit hy-
perbola quzhibet , cujus ordinatarum AN ,4» poteftas ab
cxponente m, qui major fit unitate, denominata, refpon-
deat abfcifis reciproce acceptis #C, NC. Dico fpatium.,
#COABD, ad partes D infinitt produtum , efle infini-
ties majus fpatio abfolute infinito Apollonianz hyperbolz
#COARV zqut in infimtum producto : adeoque:llud efle
Pisfgnam Infinstam. ' - . _

Affignetur enim quzlibet ‘ratio majoris. ingqualitatis ,.f
ad 1; & fingulis afymptoto C:Q_parallelis AO, BH &c.
in tali ratione fe@is ad pun&ta P, G &c. duéta fit hyper.
bola PGT, priori A BD proporuionaliter analoga, quz
[ lemm. 15. ] fecabit Apoliomanam hyperbolam alicubi,
velut in I ; bilineum autem VIT ( per coroll. lemm. 14.-)
‘erit abfolut? infinitum , adeoque infinities majus termina-
to fpatio PGIRA ; & appofito communifpatio #COPGiVX,
fiet #COPG1gT ablolute majus fpatio nCOARIVX;
& ideo fpatium N CO A Ba D majorem habebit ratiorem
ad hoc fecundum , quam ad illud primum: fed ad-illud
( ob proportionalem fingularum parallelarum OA, HB
{c&ionem ad P, G in ratione f ad 1 ) eft in affignabili
quavis ratione f ad 1; ergo ad hoc fecandum ratiénem.,
habet majorem qualibet affignabili; infinities igitur ipfum
fuperat | adeoque eft Plafquam Infinstum. Quod erat de-
monitrandum.

Ma Nunc



Nune 48 Tekapalos taos @ xcatiendos accedo. Hind fais terum, ac cuberim ex omuibus numetis felolorum evine
primis opponis, quomdo fien poffit, wt omne efympto- cic, uade vocabula ajoris , minotis , & zqualis locums
ticum fpatium, velut CN D I B, inffimittes. munus affeni paks non habore ia Infinitis fatult, cogque mials admiflurum.s
fit circumfcripto parallelogiammo CNF, ut: ego. fapius hxc nofrh Plufguam Infnta arbitratis, qui ne rationem
afferui : cim tamen , 8 intelligatuf Vias prifmaticum. datz quidem affignabilem ejufdem: genoris Infinitis agnofcit:
altitudinis ¢jualis CN, bafim habens. ipfum afymptoticum unde {zpius. repetis , cavendum, ne mizum n-modum hale
{wagtarh , a4an , vel who flndo: repleri, eam amota. curvk lucinemur, dum tam aadadter iafinicas quancivares, finia
fponda D1 B, permittatar aqua fluere ufque-ad. fpondam tz noftrz mentis captum excedeates,, ¥esfare non dubitas
NF akteri CG. parallelam , adeo. ut adaptetur prifmati, mus, ac de iifdem, perinde ac-de faitis,, per analyticos

¢ '3y o bafim nanc habemi parallelogrammf calculos , geometricos difcucfus, ac Agumcum: diggram.
vl TTTY T infimitd tongum C:NF, confequient vi mata, difcucrere prefumimus.. }_ o
g oo dewrun; it ad  aliquam altitedioen., Quibus. hzc breviter poffe sepohi obferve.. Pgimd nihi]
. - i gonreqaadem pomin., faleet. in wli- abfurdi effe , qudd agua illa, que vasprifmaticum alym.

: qaa-ad plddh patione »aa',gaﬂwi’ o ptotale CN DI B implebat , applicata aﬁ ipa.-ya-—llclep.\pc.

g d-m mqua; affwsgat , ‘ne dicsre cogs- do fuper parallelogrammo G N F erelo, vix epus fundum

{ ‘mae, jefinimm. minlom. wquz: Kk (A “madefaciat, nec ad wllam finitam altitudinem A {ua baff

: ficere ad madefaciendamdjumeaxgrdh- elevetur , fed. tadtios. ad infinite-pacvam: , adesut quam
el p/ g finued lengk phrallchoges mmi faphrfi- irifinitios minus eft (patium. afpmpioticum CNDI1B. cat-
: JB “giem;, 'necotangam efle , at Tupra  fan- cutfcripto paralelogrammo- GNE, tam infinities minor

' dum: wiflis © N'F wél: tamtitinm: sleve- % reciprocd: altitude , ad qaam in hoc pasaliclepipedo
tur, qand abfurdum ab omotbus tenfendem: fore aibitsa- aflutget aqua, altitadise CN peiocis prifmatis , ut gene-
vis. -Ad thic, § in. pacalielopipedum, faper descrminate -rutim in onmibus felidis equalibus contingere necelle eft:
\quadrase CN in-tongitutlinem. infinreans erefturh pqeame ac demom dlledddem imhoc. cafy. dicendum efle, quod
#llam ‘qure privs irtea prifma nite aleitodinis: OMN | el | quis diceros; fiex Bnite alique:, quantumvis Magne:, Jgua-
-infinitam. afymproticam aream pro-tafi obtinens , coacla- © yum receptaculo, push €x toto-oceeano, cffundi-intetlige-

getar aqua in1mmenfam planitiem:, feu fupe:ficiem infi-

debatur, immiflam concipi uth '
> m tpianmas , utique -ad infimeam- =l- . :
P > o .nitam , cui adherendo, cerwe non-poflet in ullam datam

titudinem fore elevandam oblervas , adeoque congraere.n

poflle prifmati ,batim habeati infinitum . Iy altitudinem elevani:, {ed: illam vix hume&aret : eodem.,

Hinitam. verd. gk,'mdim‘;&,_éé 80N effga;:f;;ﬂgmx: quippe,mgdaéﬁmmm.,mﬁﬁ sani fundum-{e @be;ad immen-

f?toriﬁcm, fpatiam infinities minus. paralldlogrammo cir- fam planiticay , ut anfimta area afymptotica ad circum-
2:1 V‘ripto . Poftremd auiiositatem nefcio,, an. rationem. fcriptum parallelogrammue, quod illa ofkendisur infini-~
CL V. Galilzi obiicere identidem ELeCmittis. qoi ties majus.. ‘ - . |

Pe qn Disl, 1. de wowa fdmi:‘n:?:pgf’fa (invi:?:a:m : Sccundd , fi aqua: tlla replens prifmaticum Vas. nyms-
parari infinitas magnitudines, exemplo radionm , quadra- peosale , infunderetur pasallclepipedo balim habenti da-

torIum,
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tum quadratum re&t¢ CN, fed interminatam altitudinem,
atique intra illud ad altitudinem infinitam erigeretur, fed
tamen infinities minorem, quam fit longitudo fpatii afym.-
ptotici ; mmiram fi area afymptotica fuerit hyperbolz
Apollonianz, erit altitudo prifmatis zqualis infinito axi
Logifticz ,feu Logarthmicz, fubtangentem habentis zqua-
fem 1pfi N C lateri quadrati hyperbo- |
lico fpatio infcripti : nam ejufmodi G N _Q
fpatium afymptoticum f{apius oftendi
mus zquari reftangulo ex dita NC D
in axem przfatum Logifticz, utquz-
vis afymptotici {patii terminata por-
t'o zquatur retangulo ejufdem NC | ¢
in retam axi Logifticz parallelam,
ejufque curve, & alymptoto hyper | . /
bolz interpolitam; ltaque cim dici-
mus, (patia hujus generis afymptotalia U
effe infinities minora re&angulo quovis infinit¢ longo ,in.
telligendum eft de longitudine zque 1nfinita, ac fit longi-
tudo di&i fpatii: feu de re®angulo ipfi circumfcripto, &
qualibet ejus parte proportionali, per fubdivifam illius
latitudinem refe&a :ncn autem id alﬁrimus de quovis in-
finito rc&angulo indifcriminatim . Vide Scholion 1. fu-
bicGum coroll. 2. prop. IX. pag. 59. hujus tra&tatus.

Tertid ad Gahlai five auQoritatem, five rationem , ref-
pondeo, me nullatenus dubitare , fi viveret nunc tempo-
ris Vir Clarifimus , & tot llluftrium Mathematicorum, qui
hos diverfos infinitorum gradus mecum agnofcunt , funda-
menta perpenderet, infignemque hujus do&trinz ufum in.
geometricis, & phyficis problematibus folvendis agnofce-
Tet, aut corum auctoritati & rationi fuam libere , & fynce-
e poﬁppﬁmrum, aut faltem fore , ut mirabilia hzc pro-
gun(.i\ons Geometriz arcana, fin minds probaret , cert?

ebita veneratione fufpiceret , ecoque loco haberet , quo

fua

P/ & -'F
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fua Paradoxa de pun&o zquali peripheriz , aliifque hujul-
modi, habenda effe 3 cxteris Mathematicis voluit . Cate-
rim , re maturils, atque attentits penfata, fortafle Vir
Lynceus animadverteret , ex omnibus pofibilibus numeris,
nedum plures , fed infinities plures effe radices, quam.
quadratos; & adhuc infinities plures quadsatos efle, quam,
cubos, & fubinde femper infinities minorem effe multitu-
dinem altiorum poteftatum : quemadmodum & facil? col-
ligeret, omnium prorfus numerorum multitudinem efle,
duplam multitudinis imparium dumtaxat, vel dumtazat
parium numerorum ; itemque eandem omnium numero-
rum multitudinem triplam efle illorum multitudinis,quos
ternarius numerare poteft ; &c. Ad rationem verd dubi-
tandi, an non totidem cenfendi fint quadrati, aut cubi,
quot radices &c. cim cuilibet radici fuum refpondeat qua-

‘dratum, & fuus cubus: itemque an non totidem fint ome

nes prorfus numeri, quot foli pares, aut foli illi,qui 2 ters
nario numerantur , com cuivis prorfus numero fuus du-
plus ( qui par et ) poffit affignari, itemque fingulis cor-
sefpondeat fuus triplus [ quem ided ternarius metitur J&c.
ipfummet refponf{urum arbitror, hzc omnia falfa effe , f2

‘ad zqualem terminorum numerum. cuju{vis generis nume-

rorum feries prozogar intelligatur: utenimab 1ad 1o, vel
ad 100, vel ad 1000, &c. femper fallum eft tot effe radices,
quot quadrata, quot cubi, quot pares numeri,quot ater«
pario numerati, ctenim quos Galilzus ait affignari pofles
fingulis tadicibus quadratos , cubos , itemque duplos, &
triplos &c. extra feriem acceptam exiftere certum cf: ita.
etiam fi in multitudine majori qualibet data , justa ejufdem
infinitatis progrefsum , numeri infiniti accipiantur , fal{um
erit, totidem 1n ipfis radices , quot quadratos, & cubos,
& per binarium , & per ternarium divifibiles pofse al-
fignari, qui enim fic cocrefponderent ( prater paucosin acs

 cepta ferie congentos ) ultra terminum afsumptarum radi-

cum
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eum,cxera progrefionem, £ srent afsumendi, quemadmodws
ultra denarrum excorrunt numenr quadrati, & cubi, &
duph, & tripit eorum qu ab 1 ad 10 computam‘u«r:&’ul-
tra centenarrum fune qui fimiliter 1efpondent fingulis nu-
meris 1ntra centenatium conclufis; atque wadeinceps ; laa-
que racio non deeft, cur cr.der-musipfommet Galilvom.
factld admifsuram , qudd infinita omnem xquakitatis, &
inxqualitatis majoris, ac minoris, ipfamquealtrorum gra-
duum varietatem nduere pofint  neque 2grd havurem.,, ut
mditam nobis a Deo Opt. Max. Lufinity ideam ; quosd fie-
ri poteft , athdut contemplemur | ejuldemque AvCronsng.
fri infinitam effendr plenitudinem, immenfam , intermi-
natam , inctreumicnptam , Saprenuiz | Potentye , Bonita-
tifque magnitudinem ;per hxe xmgmata, intenm adasicen-
tes;, dum panlasidm ad defpiciendas hafee finitas res:& cado-
‘cas antmum crudientes, ad iHad tnfnsrorem & Pind
Infimitoraws omnsam Mm"zmm, fine eft:”nfm’ mm%?::
fine fucceflione perpetnum , fine multitudine infinitum,
onmis extenfronis originem , omnis succeifions fontem,
omais infimtatis princrf'mm, evidentiori imuiru, facie ad
faciem , aliquando perfcrutandum afpiramus Hze una -
tundiflima contemplacio , per interminabilis wvi feriem
mentes poftrasugiter oecupabit, hxc una beatos efficiet:
- €ur ftaque dubitabimus Rz infinitatis neftri AuGoris ve-
figia, in admirandis operibus furs reh@a, has epas magni-
“tudinis velut umbrds’, & fpe@ra, nobis in histenebris oc-
emrreatia , quoad licaerrt, perfequi, fiquam inde veritatis
Yacem erucntes, futurx feehcivatis fpecimen aliqued prz-
guftare pofimus?

Qued porrd ex rernm finitarem propietatibus | et un-
circumferiptis figuris | de Infinsts. natura , deque im-
(f’hﬂ?ﬁs fpz_tﬁs"pxjonnnciare non vereamur, id extra repre-

Ferflonem cfe inelliges, § ex iphis creaturis, utique fi-
ftls, exrguls, et Hmatr , ad ejufdem Creatotis mafri,
Maxi-
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Maxzimi, Infinitique notitiam alcendere nos debere ani-
madvertas, & ex earumn dotibus, quamlibet unperfedtis ,
furmm Opsficis infinitas perfeltiones colligere, dum Jps-
fibslia Des | per ca que falla [uws , intelletls sou[piciuze
tar , ut monuit Apoltolus. Ad hxc: tibi ipfi ,ac vulgo phi.
lofophorum potius cavendum eit, ne tc prejudicio aliqus
falli permitcas, dum b infinito Finitum omne towO gene~
re ditingui putas, utalterum cum aleero coafersi nequeat;
magnitedicom quippe finitarum divilbilitas 1n infinstum,
tot phyficis , & geometricis argumeatis demonflrata, &
apud {apientes omnes jam incanculsa , argant iplafmez ad
quoddam Infiaui gerus paciter pertinere, tameth , quid.
nobis ordinarit tra&andz occusrunt , ab bnfiaitis fecernd ,
& peculiars nomine Finitorum delignari confueveriat . Qux-
vis materiz particula , fi dothihmum Lebnitziven awdias ,
infinita eft ,non poteftate dumtaxat, fed adu iplo ,ix Scho-
leloquuntur : en ejus verba ex Epitola ad D. Foucher Ga-
nonicum Divionenfem in Diario Parsicrh g. Auguiti a6 4.

¢ [wis teHement pour U snfins aibuel, qi” aw diow & Admtine.,

we la watave I abhorre , comme " on dis wulgasrement , je tsens

| yw elle ¢ affetic par sout , powr macux marguer les perfeidion de

Jon duscur . Armfi fe cross qu'sl 7'y @ ancune partie de la vidm
gicre | qus ne fore | je ne dis pas divifible ,mass actusllement dem
wisée s & par confequent la moindre particelle dost cfire confide-
rée comme wn wonde plesn & une énfinsre de creatares differonses.
Quz fi vera, aut vens fimiha cenfeantur , quis vetet 4irpo-
fierum de finius magnitudinibus , perinde ac de infinitss,
& ¢ contrario de infnitis , perinde ac de finitis, dicureere,
cim uno genere uterqae magaitudinum -ordo veluti com-
prehendatur ¢ Przterquamquod ipfe noftrarum  demen-
firationum progreflus aperté oftendst , debitas cautionesa
nobis minime praztermiffas ,prout zrerum ferebatr condi-
tio, civn ex ratronibus finitarum quantitatam , ad ipfas
infinitas vel invicem , vel cam infisities smajoribus ;| aut
N mino-
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minoribus comparandas gradum faceremus.

Caxterdm quz mihi obiecithi Trevoltienfium Sociorum,
qui monumenta Scientiarum , ac bonarum Artium perfcri-
bunt, teftimonia, noftrz caufz non admodum officere ja-
dico. Ajunt illi artic. 33. menfium Maii, & Junii anni
1701 in recenfione Mecthodi Jacobi Bernoullii ad deter-
‘minandos evolatarum radios |, Analyfim snfinsté parvorum
[ yuxea phrafim D. Hofpsealis | in ipfrufmes Isfinsrs vifcera.
penetrare , nec Infinitum dumsaxat compleés | [ed Infinitam in-
Sfinsts | ant etiam infinstorum Infinitatem : ar optandum effe, nt
ejnfmods Analyfis, quam contenduns fcanditare aduirabsls pre-
ditam, tansam cvidentiam fecum afferret s quantam a Geome-
tria jure expetamns : Sed cim andiuntur differentes de Infinsto,
‘deque Infinito snfinmss | ac de Infinito tnfinskies snfinsts | atgue
sta deinceps fine lemate progrediends | cimqne finitss magnituds-
nibus ba tnfinitornm Infinstates applicancar | unon fewsper contiis.
g1t ens qnuos erndire , atgne ad afienfum cogere comantur | tan-
#a ingenis vi praditos effe | quanta requsreretur s #¢ 11 adio pro-
fundis abylis recondica myferia difcornere gueant ., & infra {ub

finem ,, Qus anriguis Geometraram ratiociniss affuets funt | non-

#ifi agre ab 1is fe avvelli pasicntar | ur tam abfiralaes wetboios
profequanizi: ac facd? maling non aded loage progreds | quine.
movas v:as ingredi ad Infinitun sufinstics tufinsti ducentes | in
qutbus non 2420 claraw circa fe Incem femper alpicient , &c fatis
obvis aberrands periculo fe frequenzer obnoxios fentiens. Non.
Jufficie in vebus geomeericis reils concludere y vifi & Ligitimam
effe sllationem evidenter nobis tnnotefcar . -

In quibns patet, non improbari quidem ipflammet inb-
ni'e parvornm Analyfim, nec doQrinam inficities #nfai-
torum , velat erroris fulpettam, traduci, fid unnm hoe
querelz fubiecium efle, qudd non faris clare | & evidenter
ab hujus methodi cultoribus hzc omnia tradantur , fed
;235;3;0?3,‘::)“3 myfterii ad inftar , intricatioris calculi ve-
: Proponi confueverint; quod fortalle in noftre

. b
- tra-
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tratatu culpare non poterunt , in quo dilucid? , ut arbi.
tror, atque ex feveriori Geometrarum methodo demon-
ftrata omnia deprehendent. In eam quippe fententiam_,
& nos fponte concedimus, optandum efle, ut quz per
analyticum calculum inveniuntur ,ad geometricam potius
amufim exalta , fi fieri poteft , proponantur , quam ue
per fymbola , multiplici prafertim exponentium gradu,
& radicum implicatarum fignis affe@a ,implicentur | ex
quibus non ftatim, uno velut intuitu , quemadmodum ex
linearibus demonftrationibus, veritatem expofitorum Theo-
rematum Lector elicere poteft, fed longum ejufdem calculi
fibimet repetendi tedium fubire cogitur, antequim cer-
tam propofitz rei notitiam fibi comparet, non minoriple-
rumque labore , quam {i ab initio eidem veritati ex inte-
gro per femetipfum indagandz animum applicuiffet.

Hzc habui,quz difficultatibus tuis pro nunc reponerem:
fiquid exinde lucis. haurire poteris, ea fruere; fiquid ve-
rd obfcurius, prx argumenti ipfius conditione, diGum
invenies, id quam primim, fincera , qua invicem utimur,
libertate indicare ne prztermittas, congruam ex me di-
lucidationem, fuo tempore, reportaturus .

Vive, wale ; & fignid novifts reétsus <ftss
Candsdus imperts: fi non | bis atere mecam.
Dabam Aretii Kalendis Septembris MDCCIX.

s> DOMINUS REGNABIT IN ZETERNUM, ET ULTRA 4
Exod. cap. 15. v, 18.

FINTIS.
PSRN0,
AEBTITINTINENNe

AP.
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APPROBATIONES.

i~ E Mandate Reverendifs. Patris D. Alphonfi Cellini Abbatis Generalis to-
D tins Ordims Camaldulenfis, attente legi libram , qui inferibitut: De infi-
mitis Infnstormm , @ dnfimite parvorum ordinibus Gc. 3 P. D. Guidones
Gratdo Monacho Camaldulenfi Celebr Mathematico, & Pifanz Univerfitatis Pu-
blico Philofophrz Profeffore compotitum , nilulque iheo tam Catholite Fidei,
quim bonis moribus diffonura mvent; yuinmmo Opus profundieris Gedmetria
medstationbus, Inamn iplius Naturam, zque ac differentialis Caleuli Merho-
duin Hofrantibas , refertum, & tanto A te dighamy & Mathematice Studio:

fis perutite fatarum cenfeo, fi typis anactur, ) )
Dat, Aretsi 1n Monafterio 8. Manz in Gradibus die 15. $cptembris 1709,
D. Awtonsns Francifcas Caramelli § Teoleg Doblor,
Hdbas ditiz Monnflores | & Vifspusor Coomaldnienfiss

U librum , cui titulus et : De Infintis Infomtoram ;¢ lon
A fire prrvorim ok nsbad ya P. D.Guidone Grando Mow
nacho noltro compofitum recogrovent Reverendifimus P
D. Antonius Francifcus Caramelll Abbas Vaitator { cuiBoc
ipfud commiffum fuit ) & cenfuent in lucesn eds poffe
Nos facoltaten AuRor prefato elargimur, ut eundem.
libtutn typis mandare vaicat, 6 cgreris , ad quos fpetat,
videbitui . [a quorum fidem has litteras mann noftra fub-
fcripas, ac Sigillo Nofire munitas dedimus.
Ex Mcnaftetio teftro 8S. Hyppoliti , et Lautentii Fa-
ventf die 1. Otobsis 1709,

D. Alphonfus Abbas Generalis Camald.

Sigité.
Rocus % Sig D. Muyintis Miferochi Cancell. Camald.

IMPRIMATUR,

Frater Carolus Antonsas Panns de Cremona Ord. Min. Con.

Vicarswy Genralts Sariihe uywifiviowss Pafarnm.

Imprimatur Pifis. |
Anson, Francifc. Palmerins V. Generalss .

NOBILISSIMO, ATQUE ERUDITISSIMO VIRO

HENRICO NEVVTON

POTENTISSIMAE ANGLORUM REGINE,

Apnd Regiam Celfitudinen COS M1 III. M. Ducis Etrarie
nec non apud Sereniffimam Genuenfiam Rempublican,

A BLEGAT O.
GUIDO GRANDUS FELICITATEM.

3

Ncredibile fciendi defiderivm, & inexpicti-
lem, abftrufa queque,magisque profunda ri=
mandi , cupiditatem humanz menti fummus
Nature Conditor indid:t, ut ad Au&or:s fui
cognitionem, non folum officii fin debito fol-
licitante , grat’que etiam amors f{timulo urgente, fed amplius
ebiedi ipfins fublimitate meffabili invitante,, quodammedo excw
taretur. Hu'c genio pre omnibus indulgentes, imo frena laxan-
tes, acutiffimi, ac preftantiimi Mathematici, afliduo, & ope-
rofo ftudio in id maximé incubuerunt, ut ordine perfpicuo ra-
tionis fuz vim gradatim promoventes, ex primis, planifimis, ac
cuilibet facilé obviis veritatibus , quarum nctitiam ab ipfo Deo
Opt. Max, noftris animis infertam accepimus,ad alias magis ar-
duas detegendas fibi viam munirent, co fucceffu, quem pauci
licét pro merito intelligant, plerique tamen in dies fentiunt, &
emnes jure mirantur, Nam, ut cetera emittam admiranda Thec-
femata, quze fe ab ipfis Geometriz nafcent's exordis prodide~
Tunt, velut de zqualibus triangulis , & parallelogrammis in ea=
dem bafi, atque in iifdem parallelis, ad quamlitet difi.eum in-
tervallum obliqué excurrentibus: de fpatiis quartumvis exiguis
ad quamvis lineam applicandis ,*adeoque ad perimetrum majo~-
Tem
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rem quolibet dato redigendis &c. que nunc, ut nugas, & cre-
pundia ztatis tllius defpicimus: manet adhu¢ mnconcufla advere
fus omnem relu®antis imaginationis conatum , adverfus inanes
Scepticorum cavillationes, & Pleudopnilofophorum impetus , pri=
fcis olim temporibus demonftrata, cujufvis magnitudinis infinita.
Divifibilitas: manet tam certa , & evidens, quam adhuc intelle-
¢tui noftro incomprenentibilis , que ante omnem: hominum memo-
riam olim detefta fuit, nonnullarum quantitatum Incommenfura-
bilitas, quam, fiquis ignoraret, hunc non hominem, fed pecudem
potius dicendum Plato cenfebat: manet adhuc numquam non ce-
lebranda , #qu® ac femper ftupenda illa Afymptotorum affedtio,
quam , adolefcente jam. Geometria, Conici Scriptores deprehen=
derunt , nunc autem. Mathematici recenticres, non ad. unam,ait
alteram curvam, Hyperbolam. fcilicet Apollonii, & Conchoidem:
Nicomedis, dumtaxat: reftringi, fed innumeris prorfus navis: lineis
facillim= defcriptionis, nonnullis etiam antiquis cadem lege eon=-
tinuatis, ut Nicoftrati Quadratici, & Dioclis Ciffoidi, convepi=
re demonftrarunt. Veram hec nulla funt, fi cum illa felici pow
minis, quam audaci Geometrie, vidlitatem (uam jam adepte,y
aggreflione- conferantur, qua fcilicet innumeros terminos in W
nam. fummam. finitam colligere , immenfa- fongitudinis folida;/ &
fuperficies , terminate,ac undique circumferiptz fui gengris &
coequare., infinitarum quantitatum prosbtiones , & gradise
ftinguere , & infinit} pavva magnitudinum elementa.reperite satn
que in varias. claffes diftribuere docuits Neque verd ad {geriten,»
& otiofum: dumtaxat fpeculationem heec pettinerg,. ol etiikx=?
tegnis: hominum ufibus, quibus civilisvita maxims indiger, infexvige:?

quis arbitretur: nulla quippe aded ‘abftra&a .8 b cinsis matest

riz commercio remota; cognitio i Gaometritis: affignari- poteft,?
cui ve] nunc , vel aliquando, fru®us aliquis:éx his, quz apud>
vulgus in pretio effe folent, non fit réferendns,five inde: fer'fe !
ipfum pendpat, five mediis :alils. notitiis” ejuldemy: ant>woe gy
Scientie ;' quam prior illa cognltio perfecertt . Profandioribus; uti-""
que-Geometrie {peculationtbus,: & abfrrufiddbubiAnatytice €alss
culis,, tum “Mechanicam:, tumOptloam ; tuti Aferohontam o
Nauticam; tumt Geographiam § titil. Arelitd@apam ) doicetesasi:
denique Scientias, & Artes, Relpublice comimiodis; & wtilitadius >
Pm,fplcwntes', @u@as hodie, locupletitis; 18 ad facilloram w1
thoduin reddGas accepimus, RovNque fempey Ineksmuntis | sevenk -
£ 4 UO"

fiorum Mathematicorum beneficio , magis ac-magis  in’dies per=
ficiendas {peramus. Quocirca fumma follicitudine omhino cutan-
dum elt, ut profundior¢éé Geometrarum Theori® ;' quas perfe.
jucundiffimas, & de univerfo hominunt genere tam® ben® meren~
tes experimur, affidu promoveantur, habitogue ifiter veras , &
( fique irrepferint ) falfas deledtu, s :CPVfPFgﬂ.Si?Oﬁﬁflﬂﬁnflﬁ‘s
il yatque ab obiedis fortafle fernplis virldicéntur, Hinc, cun
Clariffimi, inter praecipuos'inclyte Nationls tuze Mﬁth‘e}ntftﬁdog,‘r
Joannis V Valfifii PLUSQUAM - INFINIT & fpatia; que prinmus
ipfe inter hyperbolas: infirtitas altioris ‘qum;s E[fummaqlm <o
nium admiratione, detekit; &'honrutl R‘eglg_ Prifténfis Atade<
mie Geométii nipet’in ‘dublum’ votati', . aperte-Yeiich arif
nizdverteretn’, brglera{ ¢éttitn “fi&brime me”exiftmpavi’, it rem,
totdm.[ ‘qiie maximi ¢t il Telentiis Hoftrls momentt ,” ob: gomne-.
xionem, quant curt méefhddo’ recehtiorum: Rnafyfearum Scikntla.
hec Infiniti fortitur ] iterym examini fubl}cqxe;n,”&’aqquium_,

Geometriz lapidem: éxigerém; de tami celebricontroverfia“deli-

“beraturus : camque VVallifii - veftri partibus multiplex ab ipfa.

veritate: fuffragium. accedere deprehendiffent ,. ixrogatam Viro
gravilimo injufiam propulfandam, inuftam immortali ejus Nomi=
ni labem abftgrgendam’, ejufque do&rinam. ab-omni-fallacie fufe
picione hoc libello: purgandam, Te potiffimim' hortatore,. con=
{titui. Novos addidit operi ftimulos ipfamet Illuftrifima  Rega-
lis Societas yA. Scren}mrho,gcge Carolo 1I.-ad naturales__Scwntxas
promovendas fupdata , dum me, obfcurum, ac peregrinum ho-
minem, inter {ocios Tuds ultrd: confcribendum cenfuit , meafque .
in: Armachani’ Prefuliy. (yféema: fonorum,. fpeculationes, Hluftrif-
fimo Prefide Ifiac Nevvtono Equite aurato, Mathematicorum.
noftri feculi Principe , nécnon Dodtiffimo Hauleo , in Univerfita-
te Oxonienfi Profeflore’ Aftronomiz Saviliano, fumme probanti-
bus, ejufdem Academie adtis inferi,. & inter philofophicas Tran=
{a&iones edi mandavit: cui quidem honori, ut aliqua ex: parte.
me gratum. oftenderem, nihil. opportunius’, & huic propofito ac-
comodatius-occurrit , quam fi prelaudati VVallifii,. qui Reglam
ipfam Societatem tantoper? illuftravit , famam ab illata calum--
mia defendendam hac Geometrica Difquifitione fufciperem’, quam,.
meo- nomine , eidem Ampliflimo- Academicorum Cetui communi=
candam ,. Tibi offero , Vir Hluftrifime , atque Erditifime; ut
mei fimul erga Te obfequii monumentum aliquod apud. ptzgt:ros



mancat, nulla temporis injuria intercidendum. Nihil attinet, ur
in Virtutum tuarum, hoc quaiecunque venerationis teftimonium.,
fuo veuwti jure exigentium, uberrimum campum excurrere ora~
tionem meam perm ttam, cum ipfo etenin prafentis Tra®atus
titulo amp diim: hujus argumenti fecunditas decertaret, meque
in fpata PLUSQUAM -INFINITA laudum tuarum abducerer,
ac dolorem denique noftrum, ex imminentis jaGturx timore cob~
ceptum refricaret , dam a Prudentiiiima Regina, meritorum.
tyorum fat confcia , eximiis honoribus au&us in Patriam reveo~
caris, omnium , quibus Eruditio, Do&rina , Facundia , Elegantia
tua, cum fumma Humanitate conjun®a , perfpe@a ¢ft, amorenm.
tecum, & defideria fimul afportaturus. Unum igitur fupereft,

ut Te, qua licet fiducia, fupplex exorem, ad libellum hunc be~.
n’iFna » qua foles, fronte excipiendum, ejufque Aufori, quibus.

3plum dignaris, benevolentiz , & gratiz tuz officia jugiter cob~
tinuanda, Vale. :
Pifis , Pridic Kal. Februarii MDCCX.
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