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LECTORI.

२
UID in Archimede recenfendo præftiterit TORELLUs , qua ratione ét modo opus fuum

inftituerit, ipfius Præfatio luculenter demonftrat. Eam quidem confcribebat ille, dum labores

fuos ad finem perducendos, et Editionem fuam cito in lucem prodituram propiori jam fpe præ-

cipiebat, quam tamen, morte interveniente, nc prelo quidem commifit. Intercefferat illijam antehac

(ex confilio et hortatu præcipue Philippi Comitis STANHOPE, harum literarum Cultorisfummi ac

Patroni) cum Curatoribus Preli Clarendoniani apud Oxonienfes de hac ipfa re commercium ;

neque gravata eft Academia Oxonienfis in patrocinium fuum recipere quod Euclidi et Apollonio

fuo velut cognationis jure tertium Opus accederet. Rem ea potiffimum de caufa abruptam quod

TORELLUS nolebat Editionis fuæ curam e manibus fuis dimittere poft mortem ejus renovabat

Alberto Albertini ejus Testamenti Curator. Cum enim vidit tanti operis edendi fumptum intra

privati hominis facultates non cadere, arbitrabatur ſe non aliter et publicæ utilitati et amicifui

famæ rectius confulturum effe, quam fi illud, prout ipfi olim Torello vifum fuerat, Academiæ

Oxonienfis fidei commendaret. Omnem itaque Editionis apparatum quem TORELLUS fumma cum

cura conquifiverat, et induſtria plane admirabili digefferat, ultro Academiæ dono dedit, illud tantum

rogans, ut ea in lucem, quamprimum fieri poffet, proferretur . Figuras etiam Mathematicas huic

operi deftinatas, fumptibus Academiæ comparandas effe procuravit. Quæ itidem negotia omni ope

fua adjuvit V. Cl. JOHANNES STRANGE ex Anglia eo tempore ad Venetos Legatus , qui ut

inchoati fuerat olim confilii particeps, ita ne in irritum evaderet, fedulo elaboravit. Denique, quod

felix faustumque fit, Viri Doctiſſimi eximium opus lubenter excepit Academia Oxonienfis, et ad

ejus mentem, non tantum quoad ea quæ Schedæ ejus accuratiffime defcripta exhibuerunt, viz .

operum Archimedis feriem, Textus recenfionem, Verfionem Latinam, et * Lectionum Varieta-

tem, &c . fed etiam quoad Typos et Editionis formam, omnia componi voluit. In manus itaque,

Lector, tibi jam tradimus ipfiffimam TORELLI Editionem, qualem ipse, dum in vivis agebat,

eam in publicum proferre deftinaverat.

Acceffit autem Appendicis loco Auctarium unum atque alterum ;

Imo. “ Commentarius in aliquas Archimedis Propofitiones De iis quæ in humido vehuntur."

Illum qui prius extitit Commandini Commentarium TORELLUS certe in fuæ Editionis cenfum

non retulerat. Etenim Commandini hujufce Tractatûs Editionem præ manibus habens, textum

recenfuit et multis in locis emendavit, Commentarium ne uno quidem in loco . Schemata Mathematica

quæ textui illuftrando inferviant, ligno incidenda procuravit, omiſſis iis quæ Commentarii in ufum

requiruntur, numero fex et viginti ; ea infuper non incidenda effè nota qua in hunc finem utebatur

in Margine appofita indicavit ; denique fi in hoc aut illo fchemate literæ nonnulla textus fed

folius Commentarii gratia interjectæ fuerint, eas omnes calamo in tranfverfum ducto delevit.

• Vide TORELLI Præfationem, p. xvi .
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Ex hifce indiciis fatis comparet TORELLUM Commandini Commentarium in fuam Editionem non

recepturum fuiffe, nimia ut videtur ejus prolixitate commotum. Novum defuo nondum excogitaverat.

Aliquo autem commentario opus effè fatis liquet, cum pro cognitis fumantur neceſſe eſt in iſto Archi-

medis tractatu Parabolæ affectiones nonnullæ, quæ neque per ſe conſtant, neque apud Archimedem

aut Apollonium alibi demonftrantur. In fupplementum igitur operis TORELLIANI, hunc quem in

Appendicem retulimus, de fuo fuffecit Abramus Robertſon A.M. ex Æde Chrifti, cui etiam ab

Academia tota hujus Editionis adminiſtrandæ et preli corrigendi cura demandata eft.

Sequitur 2. Varietas Lectionum ex Codicibus Mediceo et quatuor Parifienfibus.

De Mediceo Vir Cl. A. M. Bandinius , cujus opera in inftituenda hac Collatione ufi fumus ,

bac habet.

to

" Eft Codex meo quidem judicio valde infignis, fcriptus nitidiſſime in membrana, in 4. majori,

“fæculo xiii, eoque potius ineunte, quam exeunte, fine ullis accentibus, et cum fpiritibus valde raris,

“ iifque vetufto more formatis, ut in variantibus ipfis, ubi ipfi inciderunt, videre eft ; charactere

“ interdum ita complexo, ut unico calami ductu, duæ, vel tres voces fimul conjungantur, quod in

“ prapofitionibus, ut plurimum, ufu venit : fcribit enim επιθατερα pro επι θατερα ; διατου pro

“ δια του, &c. Habet præterea nexus quofdam, quales in aliis Codicibus non ita facile obviifiant,

“ videlicet ٪ pro ἐςὶν, ||. pro εἰσὶν, γ· pro εἶναι, ῳ pro ἔσω, ᾧ pro ἔςωσαν, &pro ἔςαι, τ% pro

“ τουτεςιν, ἡ pro ἴσον, αλλ' pro αλλ᾿ ὂν, 3 pro πρὸς, &c. Titulos librorum exhibet charactere pane

“ quadrato exaratos, et Schemata accuratiſſime' delineata. Denique, quod præcipuum eft , ex optimo

“ exemplari defluxiffe crediderim.”

Quod Codicum etiam Parifienfium Variantibus Lectionibus Editionem noftram locupletavimus,

lubenter profitemur non minima ex parte deberi illuftrium Virorum benevolentiæ Honmi Georgii

Comitis Gower, et illius qui exteris apud Regem Gallicum negotiis uno vel altero abhinc anno

præfectus est , Illmi Comitis de Montmorin. Nam ut nofter ille Magnæ Britanniæ Regis in

Galliam Legatus, nihil antiquius habuit quam ut votis Academiæ Oxonienfis, quam et ipse non

ita pridem ornarat, omni ope fua obfecundaret, ita et alterum, ubi de finibus doctrinæ proferendis

agebatur, confilii fui adjutorem facillime nactus eft ; qui itaque ad Archimedem illuftrandum eum

Codicum ufum, qui vel commodus effet quam maxume, ut erat tunc temporis munus ejus atque auc-

toritas, humaniffime fuppeditari voluit.

Hi Codices ii funt, qui in Bibliotheca Regia numeris 2359, 2360, 2361 , 2362 defignantur,

qui etiam in ejufdem Catalogo ita recenfentur.

2359. Codex chartaceus, olim Mediceus, quo continentur

mo

1™º . Archimedis de Sphæra et Cylindro libri duo.

2do Idem de Circuli Dimenſione.

to

3 ° . Idem de Conoidibus et Sphæroidibus.

4. Idem de Lincis Spiralibus.

to

5°. Ejufdem de Planis Æquiponderantibus libri duo.

to

6°. Ejufdem Pfammites, feu de numero arena.

7. Ejufdem Quadratura Parabola.

8. Eutocius Afcalonita in Archimedis libros duos de Sphæra.

9. Idem in Circuli Dimenfionem.

10º. Idem in libros duos de Planis Æquiponderantibus .

Is Codex duorum librariorum manu diverſa, ſaculo decimo fexto exaratus videtur. Quædam

et a tertio librario fcripta funt.

2630. Codex
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2360. Codex chartaceus , olim Mediceus, quo continentur Archimedis, et Eutocii tractatus

fupra memorati.

Is Codex, e vetere quodam Alberti Pii, Carpenfis, exemplari quod penes Georgium Vallam

antea fuerat, defcriptus fertur. Nec abs re fuerit buc afferre, quæ de eximio illo antiquitatis

monumento memoriæ prodidit Gulielmus Philander ad Lib. 9. Vitruvii cap. 3. " Hac ego,

“ inquit, fcripferam, cum beneficio Rodolphi Pii, Carporum Cardinalis, facta eft mihi copia videndi

“ exfcribendique (curante id Mæcenate meo) Archimedis de Sphæra et Cylindro cum enarratione

“ Eutocii volumen, ornamento futurum auguftiffimæ illi et inſtructiſſima Bibliothecæ, quam tu, toto

“ orbe terrarum maximis fumptibus conquifitis omnium difciplinarum et linguarum libris, Francifce

" Regum potentiffime et Chriftianiſſime, ad Fontem Bleeium five Fontembellum aut Callirrhoen

“ dicere mavis, inſtituiſti : Id volumen Georgii Vallæ fuerat, in quo prater linguæ Doricæ pro-

“ prietatem et omiſſionem fpirituum atque accentuum, quæ in legendo nonnihil exhibuerunt difficul-

“ tatis, occurrunt fubinde fyllabarum et dictionum notæ, quæ ne a Græcis quidem ipfis fatis agnof-

cuntur." E quibus verbis noftrum hunc Codicem a Philandro exaratum non temere conjicias * .

2361. Codex chartaceus, Fonteblandenfis, quo præter Archimedis et Eutocii opera, de quibus

fupra, continetur Heronis liber de menfuris. In fine capita duo, unum de ponderibus, alterum de

menfuris, quæ incertum est an et ipfa ad librum Heronis pertineant. Præfixus index Græcus, manu

*

Hujufce Codicis Epigraphe ficfe habet,

Ταῦτα ἐξεγράφη ἀπὸτῦ ἀντϊγράφε ἐκείνε παλαιοτάτε ὁ πρότερον κτῆμα ὂν τῦ Γεωργίατῷ βάλλα ὕςερον τῷ ἐπϊφανετάτου ἄρχοντος ᾿Αλβέριου

αἷς τῶ καρπαίς ἐγένετο· ὁ μὲν ἀντιγράφον ὡς εἰρήκαμεν παλαιότατον ἦν πλείσην δὲ καὶ ἀμέτρητον ἔχον ἀσάφειαν ἐκ τῶν πλαισμάτων· ὥσε ἀνα-

ρίθμητα χωρία μὴδε σαφηνίσασθαι μηδαμῶς· περὶ δὲ τᾶς καταγραφὰς πολλῶν ὄντων καὶ ἀλλων ἁμαρτημάτων ταῦτα ἦν πϋκνότερα τὰ ὑπογε

γραμμένα· σοιχεῖα δηλαδὴ ἀντὶ σοιχείων

κ ἀντὶ τῷ κ κὶ ἀνάπαλιν

θ ἀντὶ τῷ βκὴ ἀνάπαλιν

η ἀντὶτῶν κὴ ἀνάπαλιν

α ἀντὶ τῷ λ κὴ ἀνάπαλιν

᾿ ἀντὶ τῷ ξ κὴ ἀνάπαλιν

ἦν δὲ ἐν τῷ αὐτῶ ἀντϊγράφῳ καὶ τίνα ἴδια χαρακτηρίσματα συντομίας χάρϊν τῆς ἐν τῷ γράφειν· τὰ δὲ·

ωχ περ.

οις· οἷον 7 τοις.

யு και άλλως ς· και .

ς ης οἷον ξ της.

ἴσαι· ἡ ἴσος· ἡ ἴσον· καὶ τἄλλα ὡσαύτως· ἡ · ἴσας· ἡ· ΐσον.

ων· οἷον τ των.

3
ουν.

% εξϊν Β εται

εται" ζ' αι' οιον γ' και φερεσθψ. φερεσθαι .

εἶναι· ἡ ὕτως .. είναι.

•// εισίν.

ϊν· και ην᾿ ὡς εχεσ· εχουσιν' και – την .

ον᾿ ὡς δὲ τον.

4 ως· οἷον πως,
w.

Π

< αν' μουδο μουσαν τ' ας· τι τας.

0 ος· οἷον ουτ· ουτος.

υ ου· οἷον · του.
T

πάντων δὲ πυκνότατα ἦν τάδε.

Σ πρὸς Σκείσθωσαν· προσκείσθωσαν .

४ οὕτως.

+ γὰρ.

* γίνεται .

ἄρα.

ἔσω· καὶ ἔσωσαν.

σ οτι· σ· οτι· καὶ 5. ὅτῖ· ὅλον δὲ ἐτύγχανεν ὃν ἄνευ προσωδίϊῶν· εἰ μὴ ἐν ὀλίγοις χάρϊν διαφορᾶς.

Ex horum fignorum convenientia cum iis quos in Codice Mediceo obfervavit Bandinius, facilis eft conjectura utrumque ab eodem

exemplari defluxiſſe, cujus rei etiam fidem facit, quod Variæ Lectiones in utroque fere eædem funt.

Conſtantini
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Conſtantini Palæocappæ ; prafixus item index Latinus, manu Auveri.-Ibidem folio verſo

defcripti verfus Claudiani, in Archimedisſphæram, ibidem et manu quoque eadem, præfatio brevis

Georgii Armeniaci *.

Is Codex manu Chriftophori Auveri, fumptibus vero Georgii Armeniaci anno Chrifti 1544

exaratus eft.

2362. Codex chartaceus, Fonteblandenfis, quo continentur Archimedis et Eutocii opera, de

quibus fupra.

Is Codex fæculo decimo fexto exaratus videtur .

* Ita fcilicet præfatur Librarius,

Ne te offendat, fſtudioſe lector, hunc Authorem citra ullam ipfius commendationem aut præfationem aliquam videre : ita

prima folii facies in veteri exemplariunde hoc defcriptum eſt, vetuftate confumpta et extrita fuit, ut ne Archimedis quidem

nomen agnofci potuerit : nec tum aliud Romæ reftabat quo reſtitui hoc πρόσωπον poffet. Carebat in univerfum et ſpiritus et

accentus omni nota ; reliquis partibus integrum et abſolutum,nifi quod ἥρωνος de menfuris poftremi folii fecunda pagina itidem

ut Archimedis penitus obliterata fuerit. Quo tamen commendatione ejufmodi Authoris etiam Gallia lætaretur, malui potius

quoquo modo ejus tibi copiam meo fumptu fieri, quam Mathematices amatoribus in hac parte mea culpa videri negligentior.

Ad finem Codicis fubjicitur Epigraphe quæ fequitur,

Τέλθ· ἐπέθηκε τούτω τῶ συντάγματι Χριςοφόρος ὁ ἀκέρος γερμανὸς τῆ πρώτη ἡμέρα τοῦ χϊλϊοςῦ πεντακοσιοςοῦ καὶ τεσσαρακοσοῦ τετάρτου,

Δαπανήματι τῷ εὐσεβεσάτου 7 ῥουθένων ἐπϊσκόπε γεωργίου ἀρμαδνιακοῦ τότε πρὸς παῦλον ἢ τρίτον τῆς ἁγίας ἐκκλησίας τὴν διοίκησιν οἰκονομῶνθα

ἐν τῇ ῥώμη παρὰ φραΓκίσκω τῷ κελτῶν βασιλέως ἐΓκεκωμιασμένως πρεσβευοντα :

DABAMUS EX ÆDIBUS CLARENDONIANIS

JUNII 22, MDCCXCII.

ELENCHUS
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CLEMENTIS SIBILIATI,

IN PATRIO PATAVINO LYCEO

RHETORIS AC PHILOLOG I ,

DE VITA AC STUDIIS

JOSEPHΙ ΤΟRELLI

VERONENSIS

COMMENTARIUM.

:

PERVETUS querela eft, et ab Homerisætate ad noftram uſque fermunculis
propagata, Mundi ſeneſcentis vitio et ineluctabili diſſolvendi ſui neceffitati obviam

euntis debilitari fenfim omnia, Naturamque effœtam viribus minores imbecillioreſque

fœtus in dies progignere tum corporum tum animorum. Eos, qui talia venditent, aut

inconfiderati judicii accuſandos cenſeo, qui opinionem vix dignam auribus anicularum te-

mere imbiberint, aut malevoli ingenii, qui priſcorum fæculorum atque hominum prædi-

catione, ætatis, qua vivunt felicitati, et eorum, quibuſcum vivunt, gloriæ tacite ob-

trectent. Nam cum aſpectabilem hanc cæli terræque molem eadem, quæ condidit, divina

virtus ac ſapientia per univerſas infuſa partes confervet, fingulares quidem res fibi invicem

fuccedentes ortæ occidunt, et auctæ decreſcunt, at in ſua ſe per veſtigia circumagens re-

rum ordo retro ſublapſus referri nequit, nec fatiſcere Natura communis, quam divina illa

fatigari neſcia virtus ſuſtinet, et immutabili prorfus æternitate tuetur. Sed multo minus

languorem ac ſenium hominum ingeniis obrepere exiftimemus, cum animi firmiſſimo atque .

immortali naturæ robore ſepti, temporum viciffitudinibus obnoxii eſſe non poffint, cum

temporis fint expertes. Conticeſcant igitur paffimjactatæ voces defeciffe hac noſtra ætate

Philofophos, Jurifconfultos, Mathematicos, Medicos, Oratores, quorum tam uberem ſege-

tem præteritæ ætates effuderint. Nam præter quam quod præpoſteræ mentis eſt brevifſi-

mam ætatem hanc, quam fugientes veluti prætervehimur, cum omnibus retro actis fæculis

conferre, fi quid noftris temporibus detrimenti cepit literaria res, non inde cauſa arcef-

ſenda, quod nobis Natura defuerit, fed quod nos ipſi Naturæ defimus, ejuſque dona aut

fruftremur nihil agendo, aut aliud agendo intervertamus. Quocirca præter alias caufas,

quas docti viri attulerunt, hoc etiamnominemagnam iis habendam gratiam arbitror, quinon

unius
:

a

:
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unius aut alterius tantum eminentiſſimi ingenii, ſed multorum virorum ſcientia, aut literis,

aut ingenua arte aliqua præftantium elogia ſcriptis tradiderunt, ac tradere porro pergunt.

Quos interAngelus Fabronius, Piſanæ Academiæ Moderator, vitas Italorum noftra aut avo-

rum noftrorum memoria doctrina excellentium duodecim adhuc voluminibus cedro linendis

perfecutus, retruſas Italas opes ac veluti complicatas eduxit, evolvit, et in oculis totius

Europæ defixit, nunquamque interituram nominis fui famam cum eorum, de quibus

ſcripfit, immortalitate communicavit. Hiſtoricorum quippe voce ac fide hominum virtus

ac ſcientia angufto circumfcripta loco, breviffimæque hominum vitæ alligata protenditur

latius, ac diutiſſime prorogatur, efficiturque ut defendat numerus, refutetque immerito

illatam Naturæ injuriam, quaſi novis malignius confultum voluerit quam antiquis. Quæ

ſane cogitatio menti occurfans, acriores volenti ſtimulos admovet, ut quædam deJOSEPHI

TORELLI vita, ſtudiis, moribus, ſcriptis proloquar, ut qui non diu vixit, nec unquam e pa-

triis Laribus pedem extulit, fato functus in longinquas terras nominis ſui commendatione,

dum bonæ loquentur literæ, excurrat.

:

VERONAM pernobilem VenetorumUrbem, et natura foli cælique adſpirante præſtantium

ingeniorum fine intermiſſione fœcundam fortitus eſt Patriam JOSEPHUS TORELLUS, qui ho-

neſto prognatus genere anno 1721 , tertio nonas Novembris, invitam ingreſſus eſt. Patrem

habuit Lucam Torellum, qui mercaturam faciebat, quam artem ignobilem nemo dixerit,

nifi qui luxu ac defidia nobilitatem metitur. Matrem nactus eſt Antoniam Albertiniam,

Venetam mulierem egregie cordatam ac priſci moris, inquam mox vicaria patris quoque

cura conceffit, cum illum immatura mors familiæ ac filiolo ſuſtuliſſet. Ingeminato igitur

officii munere, maternamque facilitatem paternagravitate roborans, piis doctiſque viris,

quos Somafchos dicimus, alendum, primifque literarum rudimentis imbuendum tradidit,

dein Ballerinis Fratribus plenius erudiendum concredidit, qui præ ſumma, qua pollebant

ſapientia, ſpectatis pueritiæ velut aufpiciis, ac tanquam ſervato cælo ſpem reliqui temporis

præcipientes morigeram Matrem cohortati funt, utinAthenæum Patavinum quam pri-

mum mitteret, ac nihil non fibi de ejus ingenio ac diligentia polliceretur. Florebat tunc

quoque Gymnafium hoc noftrum magnorum Doctorum copia accelebritate, quam nunc

etiam male feriatorum voculæ adaugent, non ut illos, reor, nihil jam fenfuros demere-

antur, fed ut inducta comparatione præfentibus detrahant. Id ipfum, me puero,jactari

confueviſſe commemini,nempe illos qui ſuperiore ætate ſcholas rexiſſent ingenioac fcientia

anteſtetiſſe iis ipfis, quos TORELLUS et ego tunc temporis audiebamus. Venit ille, atque ita

toto quadriennii ſpatioperdius ac pernox in ſtudiis evigilavit, nulla uteitemporis particula

vacaret ab auditione, lectione, ſcriptione, commentatione; tantumque diligentiæ tribueret,

ac fi non maxima ingenio, quod illi magnum inerat, gratia habenda videretur. Una dif-

cendi cupiditas in locum aliarum cupiditatum omnium immigraverat, quibus reftinctis aut

conſopitis,nilmirum fi integerrima quoque vitæ innocentia inter æquales præcelleret, fefti-

nataque maturitate non longe abeſſet ab Anteceſſorum gravitate atque prudentia. Hine hi

certatim illum non laudare folum, fed etiam parentum inſtar omnibus officiis complecti,

cum illo verſari familiariter, de arte, quam profitebantur, fermones ſerere, acroaſes, quas

publice eſſent habituri, domi prælegere ; quod inter cæteros Cl. Morgagnium confueviſſe

compertum eft, atque adeo libros in lucem edere ejufdem nomini nuncupatos, quod præ.

ſtitit doctiffimus idemque elegantiffimus Hercules Dandinus Pandectarum Interpres, quo

potiffimum Duce in Juriſprudentiæ caftris TORELLUS ſtipendia merebat. Non ita tamen

ampliffimæ huic Diſciplinæ ſe totum addixerat, quin verſatili, ut erat, ac multivolo inge-

nio ad alias quoque partitis vicibus applicaret ſeſe, et eo quidem fructu, ut de quacumque

ſermo incidiſſet in ea una feparatim elaboraſſe judicaretur. Doctoris titulo et infignibus

auctus, Patriæ atque amantiffimæ Parenti redditus, cum extremus atque unicus familiæ
1
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ſuæ fupereſſet,juris plane ſui iiſquefortunæ bonis inſtructus, quibus abutiad vitæ mollitiem

ac vitiorum illecebras potuiffet, Ithacenfium exemplo non cera ſed ratione fibi obturatis

auribus Sirenios ſcopulos, ad quos fere ſeſejuventus omnis allidit, quam velociffimo curſu

præternavigavit, ſeque totum in ſtudia bonarum Artium abdens et otium malorum peffi-

mum effugit, et animum multiplici doctrinarum ac virtutum fupellectile locupletavit.

Ac illud ſtatim deliberatum habens, ut uberes animo excepti ſatus ad pleniorem frugem

feliciter adolefcerent, redintegrare inſtituit et acrius urgere literarium curriculum, quod

ſe plane abſolviſſe cenſent plerique adolefcentuli, ubi eos laurea atque annulus honeſtave-

rint ; quafi vero hæc complementa ſint non invitamenta laboris et gloriæ. Cum autem

nullam artem factitare decreviſſet, nullique addictus fcholaftico muneri cogitare atque

agere rem aliam ex alia quotidie pro lubitu poffet, non ab ingenio inſtitutoque ſuo receffit,

fedcuras cogitationeſque in multa fubinde diſpertiit, fructuoſe et laudabiliter tamen, quo-

niam ea firmiſſima præjecerat fundamenta, eos ſubſtraverat fcanfiles gradus, quibus non

appoſitis, vel neglectis, inædificata deinceps ſtudiorum moles labatur et corruat néceſſe fit.

Quibus exemplis nonutinam ſcateret ætas hæc noftra, quæ ſeſe φιλοσοφωτάτην venditat, qua

homines paffim primorum elementorum rudes, quive nullum doctrinæ genus obtinent, aut

ipſum tantum lacinia, in tutelam ſeſe ac fidem Encyclopedici alicujus Lexici recipientes in

immenſo vadoſoque ſcientiarum atque artium veluti ſalo jactantur potius quam navigant.

Quamvis autem Juriſperiti nomen exercitationemque defugeret, non tamen utriufque

juris ſtudio nuncium remifit, imo nonnulla de Legibus ad Tullianam lucernam elucubrarat,

nefcio quo fatodolendo certe intercepta. Hebrææ Linguæ, Græcæ, Latinæ, Italæ multum

temporis ac vigiliarum impertiit, duabus illis prioribus ut eas probe intelligeret, duabus

reliquis,ut aduſum ſcriptionemque transferret. His adjecitGallicam,Hifpanam,Anglam, at

hane eo perfectius perdidicit quo lubentius. Ut enim Britannos homines maximediligebat,

ita Scriptores perdite amabat, et pervolutabat affidue ; e quorum lectione præter vim pro-

prietatemque fermonis, mentis quoque ac pectoris excelfitatem roburque eliciebat gentem

præ ſeferens libertati natamet imperio. Imo pruriebat ei animusdenuo reddendi hetruſcis

carminibus Miltoni epicum poema, ut Rollianæ interpretationis labeculis ac σφαλμάσι me-

deretur, idquejam inchoarat loca quædam ſelectiora carptimdecerpens tumad ſpecimen re-

liqui operis, tum fortaſſe ut quam fimillimo munere remuneraretur Miltonum ipfum, qui

ut Italæ nationis amiciſſimus, ita noſtratis linguæ apprime callens aliquot olim Dantis at-

queAreoſti eminentiora loca anglicis verbis numeriſque reddiderat. Ethicen, Metaphyfi-

cen atque adeo diſceptatricem Theologiam cognitam habere voluit, non amore magis quam

more ductus, cum in ea incidiſſet tempora, quibus concertationes de jejunio, de uſura, de

magica arte, de probabilitate in moribus regundis Veronæ vigebant, feu potius dixerim,

grafſabantur. Hiſtoriam priſcorum hominum ac populorum fibi prope vectigalem fecerat,

facem ubique præferentibus Chronologia, Geographia, etArte Critices. Quam artem, qua

ſuppoſititia agenuinis, interpolata ab integris,optima a ſequioribus internofcuntur, ſecum

circumtulit confiliariam et adminiſtram, ad alias quoque difciplinarum provincias obeundas,

ut citius quis illi reliqua ingeniiornamenta denegaſſet, quam limatum acerrimumque judi-

ciumnonconceffiffet. Muſicennon leviter attigit, nonquidem ut caneret ipſe aut pſal-

leret, fed ut totamcanendi pfallendique rationem, quamplerique ſenſu tantum percipiunt,

ipſe intellectu etiam ſequi et aſſequi poffet. Probabat ille tamen in vocum nervorumque

modis non tinnulos ſed graves, non ſubſultantes inerrantibus numeris, ſed in varietate codem

ſemper redeuntes, non aurium tenus vim terminantes fuam, fed illabentes in ima pectoris,

cienteſque modo hos affectus, modo illos, pro ut res ipſa poſcat, aut poefis præeundo im-

peret. Quod fane genus, ut itadicam, eloquens, flexanimum naturæ ac veritati conſonum

Pata-
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Patavii proxime a Tartinio et Vallotio, Venetiis a Benedicto Marcello omnium vere Cory-

phæo laudabiliter ufurpatum nunc jam in defuetudinem ac tantum non in faftidium ſenſim

abit, ut Platonis dicto adſtruatur fides, inflexis moribus muficen immutari. In Pictura

eruditis ejus oculis ſtudio atque uſu adjutis vel ipfimet artifices, Cignavolus in primis, plu-

rimum tribuebant, rogatoque fententiam de graphicæ ſervata fide, de colorum harmoge,

de tabulæ pretio, de auctoris nomine, eam licet modeſte ac circumſpecte prolatam paffim

harum rerum amatores excipiebant fine provocatione. Ipfe quoquedomi, non quidem lau-

tam fupellectilem, quam opulentioribus relinquebat, ſed ſpecimen aliquod infignium qua-

rumdam tabularum collegerat, incipiens ab ea ætate, qua eGræcia velut extorris ars iſthæc

Italo affini cœlo benignius ſuſcepta vivere vitam cœpit priore illa ſua fortaffe potiorem.

Harum unam percaram fibi non magni moduli quidem at permagní artificii, quæ coloris

ac luminis hilaritate ac flore quodam humanam fortem egreſſæ pulchritudinis adjeciſſe ali-

quid etiam videtur earum, quas pictas exhibet, ſacrarum imaginum religioni, quæque a

me viſa ſemel habitat adhuc in oculis, vivens dono dedit Chirographo ſuo ſe mortuo repo-

ſcendam Jacobo Wrightio elegantiorum artium cultori, et Britannici Regis nomine apud

Venetos Legato. Hic enim biennium una cum lectiſſima conjuge, liberalibus et ipſa ſtudiis

patriomore innutrita, Veronæ commoratus, eam ſe perdidiffe crediderat diem, quæ non viſo

auditoque TORELLO fibi præterfluxiſſet, eidemque hoſpitalem tefferam in patriam redux

dimidiam reliquerat, dimidiam ſecum abſtulerat. Architecturam vero eo coluit accuratius,

quo utiliorem pernoverat tum rei privatæ tum publicæ. Cum enim fuperiores artes duæ

voluptati potiffimumoculorum atque aurium lenocinentur, fine iis conſiſtere humana ſocie-

tas poteft, hac fublata non poteſt, nifi forte malimus ad Numidum mapalia, aut Troglo-

dytarum ſpecus redire. Nec antiquariorum folertem peritiam neglexit, ſed numifmatum,

gemmarum, ſiglarum, toreumatum, anaglyphorum, aliorumque quibus Cimeliarchia de-

corantur, ac præcipue literatorum lapidum, ſatis ſe gnarum pro re nata perhibebat ; ac

vixullamonumentis aut fimulachris Veronæ ponebatur inſcriptio, quam non ille compo-

ſuiſſet, aut ab aliis compofitam nonſaltem penſitaſſet. Documentorum porro genus omne

conditam condendamve patriam urbem, ad hæc uſque tempora bono in lumine collocanti-

um, non quidem percurſum et quaſi memoria decantatum habebat, ex immortali præfertim

Veronæ illuſtratæ opere, ſed ſuis infuper qua vendibilibus conjecturis, qua firmioribus ar-

gumentis ita roborarat et cogitatione ſepſerat, ut de quacumque re aut fando audita, aut

oculis repente oblata confuleretur ea ex tempore promeret, quæ videri poſſet recentiſſime

meditatus. Itaque nullus vir Regius, aut Tethrarcha peregre Veronam proficifcebatur qui

non ad ſe TORELLUM acciri juberet, eoque Mystagogo uti cuperet ad viſenda et recognof-

cenda fingularia ornamenta ejus Urbis, in qua ubicumque incedimus in aliquam hiſtoriam

veſtigium ponimus. Nec TORELLUS indonatus abibat, ſed ita tamen ut non ipfe eorum

monilibus ditior, quam ipfi ejus alloquio difcederent ornatiores.

Verumtamen fi hoſpitia ſibi quæſivit in aliis, in Mathematicis et in humanioribus

ſtudiis domicilium, quafique tabernaculum vitæ pofuit. Quæ duæ cum inter ſe natura

atque inſtituto minimum congruant, ſeu potius confligant, bicipiti, ut ita dicam, ingenio

præditus fit oportet qui præclare utrique alterna vice operam navare velit, ne ſi facultas

altera tranſverſa incurrat in alteram utraque interturbetur. Animorum quippe vis, non

ſecus ac corporum, aut adverfis alliſa motibus diffluit, aut obliquis alio detorta debilitatur.

Torellus unus e pauciffimis habendus, qui geometrarum adductam et ſuperciliofam gravi-

tatem cum Muſarum Charitumque amænitate conjungeret, eademque dextera modo circi-

num modo plectrum ſcite tractaret. Quos autem in Mathematica ſcientia (quam fibi ea

etiam de cauſa commendari dicebat, quod non, ut difciplinæ fere omnes, magnam biblio-

thecam
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thecam poftulet, ſed paucis quibufdam principiis innixa non magis in Urbe quam in agris

commodiffime coli poffit) quos, inquam, in ea quantoſque mentis acumine ac laboris ſe-

dulitate progreſſus fecerit, inconfultus fim ſi multis coner oftendere, cum Archimedeum

hoc illius evigilatum opus ante oculos omnium interque manus verſetur. Quid enim

ſponſore interpofito opus ei fit, qui repræſentata re fidem exſolvit fuam ? Quanquam ſpon-

fionemjam fecit, deditque voluntatis ac judicii prærogativam antequam in lucem ederetur

ea ipſa, quæ in lucem edit humaniſſima ac doctiffima natio, de qua tot jam revolutis fæcu-

lis iterum dici queat exactior Matheſis in Britannia reperta, atque inde in Galliam aliaſque

gentes tranflata eſſe non quidem exiſtimatur ſed plane cernitur. Manfuetiores porro lite-

ras nec cura leviore et longiore etiam intervallo, toto ſcilicet vitæ decurſu in deliciis habuit,

ad quas non doctus ſed factus, non inſtitutus ſed imbutus videbatur. Inerat enim illi acer-

rimus fenfus a natura, teſtis ac index exquifitiſſimus pulchritudinis, quo tanquam confilia-

rio intus admonente, quid venuſtum, quid turpe, quid fincerum, quidnon, et ſagaciter odo-

rabatur et tuto arripiebat. Inficiabatur enim ille uſu atque induſtria novum, quem Na-

tura non indiderit, parari poſſe ſenſum veri ac pulchri, fed tantum quem illa dederit, poffe

ſtudio atque exercitatione corroborari. Ut autem in Geometricis antiqua recentibus præ-

optavit, fic in amœnioribus artibus veterem eloquentiæ formam fibi unam propofuit, in

quam intuens in eaque defixus ad ejus imaginem mentem et calamum dirigeret, eamque

injuria annorum atque hominum veluti tabulam vanefcentem vetuſtate iifdem, quibus fue-

rat, coloribus renovaret. Oderat quippe illorum ( libertatemne dixerim an licentiam ? )

qui confpiratione facta de ſpatio curriculoque majorum deflectentes, aliam fibi quamdam

inufitatam viam munierunt, ad quos frequens juventus adhinnit in nova omnia maxime

prona, quæque nacta quos admiretur eorum effici ſe quam fimillimam geſtit. Eos item,

qui ut in veſtitu cæteroque beatioris vitæ cultu, fic in literis nil elegans putant nifi Sequana

advectum, igni et aqua interdici oportere dictitabat, igni, ut arbitror, Apollineo et aqua

Hippocrenæa. Ac ſi quandoque in Gallica præfertim poeſi perſtringenda modum exceffit,

ferendus hercle magis quam ii quibus fuccenfebat, quique in extremum e regione pofitum

ruunt exemplo pejore quam errato. In eo quidem laudabo nunquam quod, ne leviculos

offenderet, graves interdum et ſucci plenos ejus gentis libros tranſmiſit, atque inde libanda

eruditio fi frugifera ipfi futura erat, defuit, fin minus, abfuit. Sic ea etiam carmina et

orationes vel digito attingere detrectabat, quas aut parum emendata dictio inficeret, aut

nimium conquifita effæminaret, vel ſi quando curiofitate aut officio compulſus legeret,

ſtatim ſumebat inmanus veterem aliquem oratorem aut poetam, ut optima lectione dilue-

ret quidquid externæ labis forte inhæſiſſet. Quidni autem improbaret abnormem dicendi

formam ac diffimilem fuæ, qui in apta ſibi ac perfecta paranda claſſicorum imitatione tan-

topere elaboraverat, cum alius quiſque ſuam maxime probet quamvis ab archetypo aucto-

rum principum deſciſcentem ? Ac fi inter meticuloſam imitationem et effrænem liberta-

tem non viſus eſt admittere plures interjectos et utrinque reductos gradus, parcendum

in hoc femel homini geometræ nondiſcedenti ab arte fua, quæ inter immenfum curva-

rumnumerumunam tantum atque unicam rectam lineam agnofcit. In latine ſcribendo,

in quo ſe valde amabat, nihil ejus dictione purius, nitidius, caſtigatius ad unguem. Il-

lum ego unum ex triariis latinæ legionis apud noſtros Italos nonjocofius quam verius

appellitare confueveram, qui, modo quidpiam ſcriberet, refelleret ipſa re captioſas

Alembertii concluſiunculas negantis poſſe quenquam mortalium tam fero natum non

improprie, incallide, invenuſte Romulidum uti lingua. Qui doctiffimus quidem homo,

at homo tamen, videri poffit tanquam alter Hermagoras aTULLIO notatus, non quid ars,

fed quid ipſe poſſet expoſuiſſe. Neque tamen nofter hic aut difficultatem diffitebatur,

b aut
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aut laborem defugiebat. Alienus quippe ab oſcitanti eorum ſecuritate, qui linguam

hanc libris tantum ſuperſtitem adhibentes, memoriolaunice confifi quidquid ſtilum fubi-

erit cartis illinunt, limæque parcunt magis quam famæ fuæ, lente ac prope moroſe ex-

cutiebat omnia, delebat, retractabat, ad eumtamen modum ut anxia iſthæc accuratio

uni fibi, non legentibus innotefceret. Teſtis eſto hæc ipſa Archimedis interpretatio, in

qua æftimanda ea ne nos cogitatio prætervolet Romanos olim non, ficuti Græcos, in

mathematicis diſciplinis fuiſſe verſatos, notionibuſque pluribus deeſſe apud illos

appellationes , ut oporteat transferre aut circumire, quod operofioris induſtriæ eſt,

quam quivis non aufus idem afſſequi poffit conjectura. Sed næ ego ineptus, qui

hæc recinam iis, apud quos hæc in lucem prodit editio, quique in hac re percipienda

ſuo non alieno palato ſapiunt, ac tantum abeſtut Latiali linguæ voce unquam aut ſcriptis

oblatraverint, ut eam populis olim omnibus jura dantem, boni etiam ominis caufa,

tanquam Statores Joves ſartam tectam in ſuis Inſulis retinuerint, ac deinceps, quod bene

vertat, fint retenturi. Hetrufca autem lingua five quid folutum, five ligatum numeris

pertexeret, ita ſtilum fuum ad eorum, qui xiv aut xvi fæculo floruere, exemplaria

conformabat, ut non quidem eorum æmulus, fed unus omnino ex ipfis judicaretur.

Imo prætermiffo nomine, ne annorum quidem auctoritas ejus ſcriptis fuiffet defutura.

Attamen in verfibus pangendis, fi quid video, lenes ac teretes Franciſci Petrarchæ

modos cum paulo hiantibus et ſcrupoſis Joannis Caſæ numeris temperabat. In proſa au-

tem oratione ex Boccacio et Davanzato frontibus adverfis fecum invicem collidentibus,

tertium quoddam ſibi ſtili genus conflaverat ſcriptorem redolens utrumque ac neutrum.

Non pauca varii argumenti, quorum Elenchum in calce dabimus, fermone utroque

publici juris fecit, quorum pleraque ſi vitilitigatorum leviſſima capita libellos potius

quam libros vocitent, proindeque minoris faciendos ducant, velim pauliſper advertant

non eum fuiſſe TORELLUM qui ſeſe ſtudiis mancipaſſet ut ex muneris functione alios

opime erudiret, fed ut ſe ipſum honeſto in otiojucunda veri ac pulchri contemplatione

diſtrictum occupatumque teneret. Quanquam fi quis attente illius etiam opellas legat

ac penſitet, mehercule intelliget, quemadmodum longanon funtquibus nihil adimi,

ita nec brevia, quibus nihil addi queat, contracta velut in arctum artis majeſtate, ac

ubertate rerum ; nec illum ingenii fterilitate, ſed dedita opera maluiſſe litare Mufis

thure aut farre cum potuiſſet hecatombe. Nihil profecto factu proclivius homini tam

ingenioſo, tam navo, tam erudito ac ſeſquipedalia volumina concinnare mole quidem

non virtute majora, in tanta præfertim hujus fæculi proſtantium doctrinarum nun-

dinatione.

Periclitari quoque ingenium voluit in transferendis Græcorum Latinorumque carmini-

bus, cumque apud Quintilianum, puto, legiſſet græca diſcere cupienti ab Æſopo incipien-

dum, fabellas ejus omnes, quas vel ipſe Socrates fertur olim verfibus illigaſſe, latinas fecit.

Qua in re fi quis illum actum egiffe dixerit,rogandus eft ut TORELLIANAS prius cum alienis

conferat, ac fi appareat ab aliis elegantius fuiſſe converſas, tum vero hoc quidquid eſt ſive

laboris, five induſtriæ, five exercitationis contemnat. Mox Theocritum Italo Cœlo, feu

potius fuo, utpote Syracufanum reftituit, ac illud fimplex munditiis molle ac facetum

paftoritii fermonis genus tam belle retulit, ut non minus ipſe cum Theocrito, quam he-

truſca lingua cum græca de copia, proprietate, concinnitate decertet. Nec de latinis Poe-

tis bene mereri neglexit, ac inter alia Epithalamium Catulli tribulis fui de nuptiis Pelei ac

Thetidos, nuncupatum a Cæfare Scaligero divinæ Æneidos veſtibulum ; ac Plauti Comœ-

diam, cui titulus Pfeudolus, de qua tantopere auctor ipſe, TULLIO teſte, fibi plaudebat, in

Hetrufcos numeros ac modos ita convertit, ut eandem aleam fubire volentibus proximum

tantummodo a primo locum reliquerit. Attamen nuperrime Neapolitanus homo fuarn
G
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fabularum Plautinarum interpretationem evulgaturus, memoratis aliis qui in eodem ſtadio

defudarunt, hanc TORELLI indictam præteriit ; non aufim dicere ne contentione facta in du-

bium laudis difcrimen adduceretur, fed quod ad ejus manus non fuerit allapſa. Dolenda

quippe vice in hoc bonarum artium librorumque e prælis indies prodeuntium commercio,

minus propemodum a noſtro diviſos orbe Britannos experimur, quam Taurini populi Tuf-

cos, Tuſci Calabros. Italiæ fiquidem tot regnatæ Principibus, quaſique in partes diſciſſæ defit

Urbs caput, in quamvelut in commune centrum ductæ ab extremitate omni lineæ concur-

rant ; optandumque foret ut quemadmodum olim in terra Græcia πολιτικοί, ita literarii no-

bis fuppeterent Amphictyones, qui e fingulis provinciis adlecti in aliquem ſtatum locum

convenirent difceptaturi de communibus ſtudiis, ſuaſque interim allaturi eruditas opes ac

alienas reportaturi. Redditi item ab illo duo priores Æneidum Libri tam pari ac gemina

(ita me Dii ament !) verborum conformatione, numerorum confenfu, ac toto corporis in-

ceſſu habituque cum exemplari concinunt, ut in eos optime quadret Virgilianum illud de

Laride Thymbroque gemellis fratribus Æneid. 1. 10. v. 390 .

fimillima proles

Indiſcreta fuis gratuſque legentibus error .

Ut autem in literarum profeffione, fic in vivendi ratione tota priſcæ virtutis retinentiffi-

mus fuit, cumulavitque ſcientiam fapientia, ut decebat eum, cujus animus affidue inter

veterum fcripta, nempe inter mores incorruptos et candidos verſabatur. Homo vere frugi,

quique temperantia modeftiaque ſua adverſus ſæculi luxum certaret, ornatumque vitæ in

fimplici cultu et condecentia pofitum vellet. Avitæ religioni citra ſuperſtitionem addictif-

fimus, propofiti cumjudicio tenax, ſervantiffimus æqui et videbatur et erat, quique etiam

fublatis legibus eamdem ſemper probitatis conftantiam retinuiſſet. Pudiciffima illi non

oratio folum fed vita, quam expertem thalami duxit, quo folutior expeditiorque Minervæ

ſacris operaretur, quam non fine cauſa innuptam Virginem, ut etiam Mufas, Mythologi

commenti funt. Facillimi ad eum aditus, et ex ejus congreſſu nemo non alacrior et eru-

ditior redibat, quorum alterum æquabilem morum fuavitatem, alterum lubentem commu-

nicationem doctrinæ prodebat. In amicitiis colendis obſequens et firmus quam maxime.

Non longe abiero a memet ipſo. Is enim vixdum ephebus inito mecum Patavii amicitiæ

fœdere in eo tam firmiſſime ſtetit, nulla ut alia toto vitæ curſu inter me ac illum intercef-

ferit contentio præter unam, uter alterum vinceret benevolentia ac fide. Teſtor fexcentas

illas epiſtolas noftrarum ſententiarum et cogitationum confcias, quas ſervo ſervaboque dum

vivam, quaſque oculis identidem ufurpans redivivam ejus imaginem, inerrantemque veluti

ſpiritum haurire mihi videor, jacturamque tam cari capitis aliquantiſper lenire. In qui-

bus præter animi ſenſa capit me etiam mirifice accurata fermonis integritas urbanitaſque

Attico ſapore perfuſa, atque adeo manus ipſa, quæ compoſitiffimas nitidiffimaſque literu-

las tam belle exarabat, ut nil propius abeſſet a typorum fimilitudine. Ut autem gloriolam

ex leviſſimis honoris infignibus collectam contempfit, ita folidam ac veram appetiit tan-

quam honeſtiſſimam mercedem virtutis ; invidiæque omnis ac maledicentiæ non expers modo

fed infcius illud aſſecutus eft, ut in tanta femidoctorum colluvie invidiam viciffim et ob-

trectationem effugeret, ſummiſque ac infimis juxta carus effet. Cariffimus certe fuit Sci-

pioni Maffeio, quocum communicare folebat cogitata et confilia omnia, ac viciffim ille ſua

cumTORELLO multum licet natuminore, permutatione plane diſſimili atque illa Diomedis

cumGlauco ; cum hic utrinque non χρύσεα χαλκείων ſed aurum auro rependeretur. Veron-

enfes reliquos memoratu alioqui digniffimos, a quibus nullum illi amoris atque exiſtima-

tionis teftimonium defuit, invitus prætereo, ne ſi omnes percenfeam, longa, fin paucos ex-

cerpam, odioſa futura fit oratio mea. Præfertim cum Maffeius multigena illa doctrina ſua

L
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non tam fingulos provocet, quam unus ferme exhibeat univerfos. Ex Venetis Patriciis

duos tantum commemorabo, qui tamen et ipſi inſtar erunt plurimorum. Hieronymum

Aſcanium Juſtinianum Equitem, qui jam tum a Prætura Veronæ præclare geſta JOSEPHUM

TORELLUM affini tantum virtute animorum conciliatricula fibi commendatum in clien-

telam ultro recepit, nec decedens ea unquam propenfioris animi officia intermifit, quæ ab-

fentem abſenti reddunt. Vir et ipſe hæreditario velut jure mitiorum graviorumque difci-

plinarum cognitione utiliumque linguarum facultate anteferendus plurimis, poſthabendus

nemini, fed quo haud facile invenias quempiam compofitum magis in doctrinæ fuæ diffi-

mulatione. Benevolum quoque habuit et aliquandiu etiam Veronæ ſtudiorum focium in

legendis præfertim philofophorum Græcorum libris Angelum Quirinum, ad quod epulum

uterque Conviva ſymbolam fuam largiter conferebat. Quanta enim Senator hic doctrina,

eloquentia, ac pulcherrimarum artium acerrimo ſenſu polleat cum multa teſtantur, tum in

primis Alticheriana Villula, in qua extruenda ornandaque talis ſeſe ubique exſerit fibi in-

ſtans induſtria, eruditus ſapor, intelligenſque judicium, ut inde tota plane heri ſui mens

animuſque pelluceat. Defatigarer equidem numerando fi exteros quoque percenſere ſata-

gam genere aut ingenio aut utroque nobilitatos, quibus aliqua cum eo conjunctionis

neceffitudo interceffit. Sed tacitus præterire nullo modo poffum Philippum Stanhopi-

um τὸν μακαρίτην proxime fublatum ex oculis, non ex animo bonorum omnium atque fapi-

entum ; Davidem Stormontium ſummatem Virum, quem nominare laudare eſt ; Archie-

piſcopum Cantuarienfem ingenio ac virtute dignitati quam ſuſtinet prorfus parem, qui unam

atque eandem eſſe putantes literariam Rempublicam in omnia pertinentem loca, iifque

tantum quibus terrarum orbis finibus contentam, Italo homini atque operi adeo impenſe

patrocinati funt, ut Conterraneo fuo non potuiſſent impenfius. Quos ſane arbitror una cum

reliquis Civibus dictum illud in ore habere Ducis Carthaginienfis apud Ennium, at ſalu-

briore fententia.-Scientias qui provehat erit mihi Albione natus quiſquis erit. Sed me-

rita præ cæteris commemoratione fraudandus non eft Joannes Strangius Nationis fuæ Ora-

tor apud Venetos, Naturæ interpres apud omnes, cujus gratia et auctoritas nunquam To-

RELLO defuit, quemvivum perſpectiſſima benevolentiæ teftificatione honeſtaverat. Nihil

autem honorificentius quam probari ac diligi ab eo Viro, quem qui Plinium Britannicum

appellet, is ſciat latine ſe non oratorie locutum. Quanquam et Itali, Patavini in primis,

ſuum vindicant, qui Euganeis collibus diu ac ſedulo perluſtratis multaac nova naturalis hif-

toriæ arcana deprehendit ac patefecit, eamque primus rem acu tetigit, quamvix unus aut

alter e noſtris divinando tantum olfecerat * . Ac ut olim M. TULLIUS, detecto Archimedis

ſepulcro, gloriatus eft Syracufanos ejus cives illud fuiſſe ignoraturos niſi ab homine Arpinate

didiciſſent, nuncjure fibi plaudat Strangius Patavinos ignoraturos fuiſſe montium fuorum

γένεσιν καὶ ἀνατομὴν, nifi Tameſi advectus homo intento digito commonſtraſſet. Tantis igitur

fultus meritis et patrociniis quæ non TORELLUS ampliffima munia tum adquæſtum, tum

addignitatem non quidem ad alienæ petitionis occafionem intercipere, aut precibus efflagitare,

ſed nutu ipfo non aſſequi potuiſſet ? Sed meruiſſe contentus cupidioribus, aut egentioribus

relinquebat, tum quia nihil illi dulcius beatiſſimo Patriæ ſolo, penatibus, zotheculis fuis,

tum quia ne Attalicis quidem conditionibus divelli ſe paſſus effet a grandævæ ac valetudina-

riæ Matris convictu adfpectuque, cui fic viventi aſſedit, fic morienti illacrimatus eft, ut

ejus in illam amor titulo res digna ſepulchri habita fit. Sed quam ille parenti optimæ, Pa-

tria amantiſſimo Civi luctum mæroremque retribuit, cum ille vigenti adhuc ætate ac viri-

* Videſis Alberti Fortis Italicam Diſſertationem Intorno la vera fituazione delle Iſole Elettridi degli Antichi. Tomo I.

dé Saggi Scientifici e Letterari dell' Academia di Padova 1786 : in qua nominatiffimus ille naturalis Hiftoricus, et qui-

dem Patavinus, eadeCl. Strangio rata facit, quæ hic ego obiter attigi .

bus



JOSEPHI ixTORELLI.

bus brevi acutoque morbo correptus pie conſtanterque naturæ conceffit. Cadaver funebri

pompa elatum, delatumque ad Divæ Anaſtaſie. Monumentum illi extructum e marmore,

cujus in faſtigio locata ſtatua,vivæ perfimilis, exgypſea larva in ipſo demortui ore efficta, cum

infcriptione quam legere eſt in baſi ipſiuſmet monumenti, quod hic quoque lineari pic-

tura ex vero fictum confpicitur. Cæterum Albertus Albertinius inſtitutus hæres, cujus

magna et copioſa mercatura non parum alitur Veronenſe Commercium, artemque ipſe

fuam nobilitate animi, cultuque ingenii condecorat, nihil omnino prætermifit eorum,

quæ viſa ſunt e re ad proferendam obfignandamque affinis ſui, at arctius amici, gloriam

nuncjam in tuto poſitam, mutuata a nunquam defituro Archimedis nomine conſociati-

one immortalitatis. Acparum ſe feciſſe ratus ſi imaginem tantum corporis daret, animi

quoque effigiem qualemcumque hanc a me non nolente obtinuit. Canonicorum Colle-

gium, quorum ſelectiffimæ Bibliothecæ libros fuos omnes fupremis tabulis legaverat,

nunquam intermorituram accepti beneficii memoriam cum perenni conteftataque largi-

toris laude extare voluit, tanquam alienis quoque ſcriptis poſterorum educatoris. Phi-

larmonicorum perilluſtris Academia Sodalem fuum optime meritum ſolemni ſtataque die

publica oratione ornandum decrevit. Eam habuit atque edidit Eques Hierofolymarius

Hyppolitus Pindemontius Veronenfis Venetuſque Patritius, cujus ſpectata eloquentiæ

ac doctrinæ laus ſola pietate erga extinctum ſuperata eſt, quem præceptoris atque adeo

parentis fe habuiſſe loco grato animi ſenſu commemoravit, plaudente Verona tota, ac

JOSEPHI TORELLI nomen in album immortalium fuorum civium referri jubente. Quo

adjecto illorum non tam numerum, quam pondus augeri ſenſit.
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Q
UICUNQUE Geometriæ ſtudium via et ratione inſtituit, illud fere ab anti-

quis Auctoribus exorditur, atque in eorum ſcriptis perlegendis prima ingenii rudimen-

ta ponit. Qui enim Analyſin ſtatim amplectitur, quod plerumque fit, poſthabita Syntheſi

aut neglecta, idem facit atque ille, qui labyrinthum fine filo ingreditur, ac ſe variis via-

rum flexibus implicat nullum exitum habituris. Neutonum quidem accepimus queri de ſe

ipſo aliquando folitum, quod perlecto nondum Euclide ea diligentia, quæ adhiberi in tanto

Auctore debuerat, ad Cartefium aliofque propera quadam cura deſcendiſſet. Neque enim

ignorare poterat, aut diffimulare volebat vir, vel ex hoc ipſo ſummus, quia ingenuus, quid

fibi ad fummam laudem deeffet. Et fane, ut magnus vir ille fit, qui obfcura et involuta

arcana arte detegit, major tamen eſſe videbitur, fi quæ detexit, ea noveritcerta rationé de-

monftrare. Qui vero, quod unus aliquis affirmaverit, id ita eſſe ſine ulla probatione cre-

dit, præpoſtere agit ; dum id homini tribuit, quod unice rationi tribuendum eſt. Non fum

neſcius, quæ antiqui pertractarunt, eadem a recentioribus pertractata eſſe, et quotidie

pertractari ; fed, abſit dicto invidia, labore prorfus irrito. Si enim Euclides, ut de hoc

uno loquar, aliqua in parte peccat, cur non redarguis ? Sin autem in omnibus fibi con-

ſtat, cur eadem mihi aliis verbis proponis ? At quædam fcilicet recentiores detorquent,

invertunt, immutant. Ita quidem exiſtimo : fed tamen dum hoc faciunt, quid, quæſo,

aliud agunt, quam ut farcinatores imitentur, qui fæminarum veſtes quotannis refingunt, ut

eas ad fæculi mores accommodent ? De brevitate autem, quam tantopere jactant, quod di-

cunt, id nihil eſt ; cum breve nihil dici debeat, quod fine explicatione aliqua intelligi nequit,

et minus perfpicue traditur. Quæ cum ita fint, optime illimihi de Geometria meriti eſſe vi-

dentur, qui in antiquis Auctoribus emendandis illuftrandiſque operam pofuerunt. Cum

autem Euclides, et Apollonius eo, quo debuerant, cultu, jampridem in lucem prodierint,

reliquus erat Archimedes, ordine quidem tertius, dignitate vero, ſi ſuum cuique pretium

ſtatuatur, facile princeps .

Natus fertur Syracufis anno altero Olympiadis CXXIII ; hoc eft ab U. C. CCCCLXVI ;

utique ſi habenda fides eſt Joanni Tzetzæ, qui annum ætatis fuæ Lxxv ipſum exceſſiſſe

tradit. Ortus autem eſt genere nobiliffimo, utpote qui Hieronis Syracufarum Regis, teſte

Plutarcho, propinquus fuit. Nam quod eum Cicero Lib. V. Tufcul. Quæſt. humilem ho-

munculum vocat, id nihil officit ; quoniam ibi cauſſe ſervit, et ut Dionyfium deprimat,

Archimedem, quem illi præfert, oratoria arte proſternit. Nifi forte illud verifimilius videtur

Archi-
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Archimedem Hieronis propinquum fuiſſe, quatenus is materno genere inferior erat ; quippe

ejus mater ſervili loco nata fuerat. Cum ingenio eſſet admodum acri, Geometriæ ſtudio ab

ipfa pueritia ſeſe dedit. Mox adulta ætate profectus eſt in Ægyptum; quod tum facere

Græci fere omnes ſolebant, ut Ægyptiorum Sapientiam, quæ maxima ferebatur, percipe-

rent. Erat tum in iis regionibus Conon unicus cœli Syderumque ſpectator, quem fibi

Archimedes familiariffimum fecit, tantoque in honore habuit, ut unum fibi fuorum operum

indicem deligeret. Itaque et vivum omni officiorum genere excoluit, et mortuum, haud

ſecus quam mater unicum filium, eluxit. Præclarum ibi ingenii ſui documentum dedit ag-

geribus extructis, cochleaque inventa, cujus ope exundantis Nili fluminis aquas exprimeret.

Alias præterea regiones adiit, atque in iis aliquandiu commoratus eſt. Tandem reverfus a

longa peregrinatione domum ſe recepit, atque ibi libros magna ex parte compofuit, qui ad-

huc extant, quique otium et quietem hominis minime peregrinantis requirere videntur.

Tanto autem animi ardore in meditando fuiſſe traditur, ut cibi interdum ac fomni, aliorum-

que, quæ corpori curando neceſſaria funt, oblivifceretur ! Quin etiam cum in balneum

defcenderet, figuras in foco defcribere folebat, corpuſque, ſi quando ungeretur, notis digi-

to interſtinguere. Atque hinc factum eft, ut vana etiam de illo crederentur, Sirenen quam-

dam familiarem habuiffe, quæ ipſum voce cantuque perpetuo deliniret. Interim accidit

anno ab U. C. DXL, ut Marcellus Conful Syracufas obfideret; quo maxime tempore, qua-

lis quantuſque Vir Archimedes eſſet, cognitum eſt. Nam patriam fuam adverfus Romanos

hoftes menſes octo unica arte defendit, atque ita defendit, ut ii confecti labore ac tædio ab

ejus oppugnatione abſiſterent ; tantum in uno viro præfidii fuit. Sed cum ea tandem Dia-

næ feſto dolo capta eſſet, et a militibus diriperetur, ipſe formis intentus, quas in pulvere

defcripferat, ab ignaro milite quis eſſet, interfectus eſt. Ægre id Marcellus tulit, ejuſque

ſepulturæ curam habuit, et conquifitos propinquos a militari licentia prohibuit. Sepultus

eſt adportas Agragianas, atque ejus monumento columella impofita, quod ille propinquis et

amicis mandaverat, in qua inerat ſphæræ figura et cylindri ; adjectis ſenariis verfibus, qui-

bus quæ ipfius ſphæræ ad cylindrum proportio eſſet, declarabatur. Quod monumentum

M. Cicero, cum prætor in Sicilia effet, ignoratum a Syracufanis, ut ipſe ait, excifis vepribus

et dumetis, quibus undique veſtiebatur, detexit. Porro cum plures in Græcia Philofophi

ingenii atque doctrinæ laude floruerint, nemo unquam tantam fibi apud poſteros nominis

celebritatem peperit. Cum enim plurimos antiquitas celebraverit, hunc potiffimum divinis

prope laudibus extulit; quas fi quis perſequi velit, ut longam ac moleftam, ita non necef-

fariam rem fufcipiet. Nam ille, meojudicio, fruftra laudatur, cujus opera extant, unde

ſua cuique commendatio venit. Quamvis autem nonnulla Archimedis opera temporis inju-

ria interciderint, tamen plurima eaque nobiliffima ad nos pervenerunt.

Quæ cum ego animadverterem nondum ea cura edita eſſe, quæ tamen in libris levium

quoque Scriptorum, pro fæculi hujus felicitate, ponitur, operæ pretium me facturum exif-

timavi, ſi in iis operam meam qualemcunque diligentiamque collocarem. Itaque duo mihi

propofui, quæ potiffima habenda funt: primum ut ea emendarem ; deinde vero emendata

latino fermone fideliter, et, quantum argumenti ratio pateretur, eleganter etiam exprime-

rem. Quorum poſtremum me facile præſtare poſſe credebam, fi primum illud ex voto fuc-

ceffiffet. Hoc autem arduum maxime videbatur, quod antiquiffimus quiſque Scriptor cor-

ruptiſſimus fere fit; præfertim fi de rebus minime obviis pertractaverit. Cum enim Aman-

uenſes in iis ipfis tam multa peccent, quæ perfpicua funt, quanto plura peccabunt in illis,

quæ obſcura natura ſua caligine quadam obducuntur ? Illud tamen occurrebat, cum quæ-

cunque Archimedes ſcripſit, ea certa ratiocinatione demonftraverit, me in iis, quæ forte

depravata effent, emendandis hauddubiis conjecturis inniti poffe. Qua cogitatione erectus

Archi-
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Archimedis libros, quam poffem, diligentiſſime recognofcendos fufcepi, uſus editione Bafi-

leenfi An. MDXLIV, quæ ab antiquo codice fingulari fide defcripta cum fuerit codicis ipfi-

us loco habenda eft. Nam qui eam adornavit Thomas Venatorius Vir doctus ac diligens

•nihil fibi ne in iis quidem licere voluit, quæ manifeſto corrupta eſſent, et abſque ullo erran-

di periculo corrigi poſſent. Ac primum librorum ordo immutandus fuit, ut ille antecede-

ret, qui tempore prior eſſet ; deinde cæteri fequerentur, ut ab Auctore quiſque ſuo con-

ſcripti funt, et alter ab altero pendet. Itaque eos itadifpofui, ut primum locum teneant libri

duo de Planorum Æquilibriis, libro de Quadratura Paraboles interjecto ; deinde duo libri

fuccedant de Sphæra et Cylindro, eoſque libellus de Circuli Dimenſione excipiat ; moxfub-

jiciatur liber de Helicibus, atque huic proximus fit liber de Conoidibus et Sphæroidibus ;

denique agmen claudat liber, qui Arenarius infcribitur. Libri autem duo de iis, quæ in hu-

mido vehuntur, itemque alius, qui Archimedis, ut aliqui credunt, Lemmata continet, ſe-

orſum poſiti funt, quod Græce ſcripti non extent, neque certo ſtatui poffit qui potiffimum

locus iifdem tribuendus fit. Cæterum librum de Paraboles Quadratura ponendum eſſe ante

libros duos de Sphæra et Cylindro colligitur ex epiſtola horum alteri præmiſſa, in quaАг-

chimedes ad Doſitheum familiarem fuum ita fcribit : πρότερον μὲν ἀπετάλκαμλύ σοι τὰ ὑφ᾽ ἡμῶν

ἐσκεμμένα γράψαντες αὐτῶν ἀποδείξεις· ὡς ὅτι πᾶν τμῆμα, τὸ περιεχόμενον ὑπό τε εὐθείας, κὰ ὀρθογωνίε

κώνε τομῆς ἐπίτριτόν ἐςι τριγώνε τᾶ ἔχοντος βάσιν τὴν αὐτὴν τῷ τμήματι, ὰ ὕψος ἴσον· νῦν δε τινῶν προσ-

·πεσόντων θεωρημάτων πεπραγματεύμεθα τὰς ἀποδείξεις· ἃ ἐςὶ τοιαῦτα. Πρῶτον μὲν ὅτι σφαίρας ἡ ἐπι-

Φάνεια τετραπλασία ἐςὶ τὸ μεγίσε κύκλο τῶν ἐν αὐτῇ. Hic autem liber medius interpo-

nendus erat inter duos de Planorum Æquilibriis ; quoniam ab eorum altero lucem accipit,

alteri ipſe præbet. Quod fi quis quærat cur libris de Sphæra et Cylindro libellus de Circuli

Dimenſione appofitus fit, hic ſciat præcipua theoremata, quæ in iis demonftrantur, uſui

non effe, nifi Circuli Dimenſio habeatur. Atvero quo ordine duo libri ponendi fint, alter

de Helicibus, alter de Conoidibus et Sphæroidibus, epiſtola docet primo illi præmiſſa, in qua

poftquam Archimedes theoremata recenfuit, quæ in poftremo hoc continentur, ait : τέτων δὲ

αἱ ἀποδείξεις ὅπω τοὶ ἀποςέλλονται . Quod autem ad librum attinet, qui Arenarius infcribitur,

ut eum recte prætuleris duobus libris, quos mododiximus, ita aliis, qui eos antecedunt,

postponendus eft .

Jam diſpoſitis eo ordine, quem fupra memoravi, Archimedis libris, nihil prius mihi fa-

ciendum putavi, quam ut fingulos attente perlegerem, et a librariorum mendis, fi quæ effent,

repurgarem. Et multa ſane occurrerunt, eaque non parvi momenti, quæ medicam manum

requirerent. Nam voces aliæ corruptæ erant, aliæ confufæ, aliæ ex duabus pluribuſve com-

pofitæ, aliæ contra in duas plureſve diviſæ, quæ neque ipfæ per ſe, neque fimul conjunctæ

quidquam fignificabant. Quid quod integræ fententiæ interdum deerant, eæque ejufmodi, ut

non paucis verbis, fed aliquibus periodis conftarent. Non tamen animum deſpondi, cum

cogitarem nihil eſſe tam arduum, quod perfici ab hominenon poffit, ubi ſtudium ac diligen-

tiam adhibeat. Atque illud primumquæſivi num quis forte inArchimedis libris emendandis

operam pofuiffet. Cumque inveniſſem fuiſſe aliquos, et quidem præcipuos Commandinum,

Rivaltum, Barrowium, Walliſium, hos omnes confului, et quid unuſquiſque præftitiſſet

diligenter confideravi. Quamvis autem omnes optime de Archimede meriti fint, tamen

Walliſius tantum præſtat, uthuic unimultoplus,quam cæteris omnibus debeatur. Itaque

cum adjutoribus in paucis quibufdam fim ufus Commandino, Rivalto, et Barrowio, unum

Walliſium inCirculi Dimenſione, atque Arenario ſecutus fum. Quodquamvis ſuo loco con-

feſſus ſim, ut virum ingenuumdecet,tamen hic quoque profiteri placet, ne quis forte pu-

tet, pro ea, quæ ſæculum tenet, carpendi omnia libidine, me aliena pro meis venditare

voluiffe. Illud etiam percommode accidit, quod latina Archimedis verſio quamJoannes

d Cre-
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Cremonenfis olim confecerat, Nicolai V. Pontificisjuſſu cum defcripta diligenter fuiſſet a

Joanne Regiomontano, qui eam ab amicis acceperat, paulo poft Bafileam tranſmiſſa, atque

unacum Archimede edita eſt. Cum enim Cremonenfis codice uſus fit aliquanto emenda-

tiore, quam fit Bafileenfis, nonnulla quæ in hoc depravata erant hujus Verfionis ope emen-

davi ; plura etiam emendaturus, fi quantum ille Græcam linguam, tantum Geometriam

calluiſſet. At ubi hæc Verſio defecit, defecit autem in pluribus, ingenio et conjectura ufus

ſum, quæut in cæteris lubrica eſt atque incerta, ita in iis ſtabili veſtigio ingreditur, quæ non

hominis arbitrium, ſed veritas regit ac moderatur. Hac potiffimum duce Archimedem to-

tum in integrum reſtitui; ut nihiljam fit in ejus ſcriptis, quod hominem Geometriæ pe-

ritum morari poffit; fi locum unum excipias, quem fufpicormendoſum effe; fed ideo non

attigi, quod nihil de eo explorati habeam. Is eſt in epiſtola præmiſſa libro de Helicibus, in

qua poftquam theoremata ordine expoſuit, quæ ſcripta in quodam Cononis libro reperieban-

tur, tria quædam excipit, quæ ſejuncta ab aliis erant, eaque ut falfa traducit. Hæc autem

theoremata hujufmodi funt. Primum: " Si ſphæra plano ſecetur in inæquales partes, majus

ſegmentum ad minus rationem habet ejus duplam, quam habet major ſuperficies ad mino-

rem." Alterum : " Si ſphæra plano ſecetur in inæquales partes ad rectos angulos alicui

diametro earum, quæ in ſphæra funt, majus ſegmentum ad minus eandem rationem habet,

quammajus ſegmentum diametri ad minus." Tertium: " Si ſphæræ alicujus diameter fece-

tur, ita ut quadratum, quod a majore ſegmento defcribitur, triplum fit quadrati, quod de-

ſcribitur a minore ſegmento; planumque, quod per id punctum agitur ad rectos angulos

ipfi diametro, ſphæram ſecet; talis ſpecie figura, quale eſt majus fphæræ ſegmentum, maxi-

ma eft omnium fegmentorum, quæ æquali ſuperficie comprehenduntur." Credamuſne præ-

cipuum illud theorema Cononem ignoraſſe, cujuflibet ſphæræ fuperficiem quadruplam eſſe

circuli maximi omnium, qui in ipſa ſunt ? Ex quo alterum ſponte fluit; cujuſlibet ſegmenti

ſphæræ fuperficiem æqualem effe circulo, cujus ea, quæ ex centro, æqualis eſt rectæ lineæ,

quæ a vertice ſegmenti ducitur ad circumferentiam circuli, qui eſt baſis ſegmenti. At con-

tra Archimedes affirmare videtur non modo illud theorema Cononem inveniffe, fed alia

etiam plurima, quibus longe Geometriæ fines amplificaverit. Hoc autem fi non ignorabat,

quomodo in librum fuum referre potuit prima duo, quæ modo attulimus, theoremata, quæ

fimul componi nequeunt ? Nam primum, quod ſtatuit majus ſegmentum ad minus ratio-

nem habere ejus duplam, quamhabet major ſuperficies ad minorem, concludit hæc feg-

menta rationem habere ejus duplam, quam habet majus ſegmentum diametri ad minus .

Atqui hoc manifeſte pugnat cum altero theoremate, quod ponit, majus ſegmentum ad mi-

nus eamdem, quam majus diametri ſegmentum ad minus, rationem habere. Quid quod

Archimedes ipſe initioepiftolæ, quammemoravimus, duotantum theoremata falſa eſſe pro-

nuntiat, et tamenpaulo poſt tertium quoque recenfetur ? Libet ipſa ejus verba hic afferre,

ut ego illa, cum corruptiſſima eſſent, emendavi. Kαὶ γδ συμβαίνει δύο τινὰ ἢ ἐν αὐτῷ εἶμε κε

χωρισμλύα, τέλες ἢ ἀποτουξόμμα· ὅπως οἱ φάμθμοι μὲν πάντα δὑρίσκειν, ἀπόδειξιν δὲ αὐτῶν ἐδεμίαν ἐκφέ-

ροντες ἐλεγχώνται, οἱ πόθ᾽ ὁμολογηκότες δὑρίσκειν τὰ ἀδύνατα. Quid ergodicendum eft ? Nonali-

ud profecto, quam ſecundum theorema interpofitum a quopiam temere eſſe, cum Archi-

medes primum, tertiumque tantummodo attulerit ; atque ideo rejici debere. Sed quoniam

hæc fufpicio nuncmihi primum oborta eſt, neque ea eſt adeo gravis, ut homines ad ambi-

gendumproniores moverequeat, rem integram relinquendam eſſe, nihilque omnino immu-

tandum cenfui. Cæterum hoc uno loco excepto reliquos omnes conjiciendo emendavi, ut

nullusjam fit, qui negotium legenti faceſſere poffit. Quod cum dico de iis loquor, quo-

rum ſententia depravata erat. Nam ubi ea integra eſſet, loquendi modos, fi qui forte mi-

nus proprii occurrerent, retinui : quos dum aliqui plus æquo fidentes in antiquis ſcriptori-

bus
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bus emendare volunt, corrumpunt. Exemplum rei hujus in Thucydidehabemus, qui cum

ſcripſiſſet : ὧν ἐνθυμηθέντες, κι νεωτερός τις παρὰ πρεσβυτέρς αὐτὰ μαθὼν, ἀξιῶτω τοῖς ὁμοίοις ἡμᾶς

ἀμύες. repertus eſt qui dictionis novitate, ἐναλλαγίw Græci vocant, offenfus, pro ἀμύ-

νεοθαι, legendum cenſeret ἀμείβεθαι. Quod monet Vetus Scholiaftes hifce verbis : αμύ-

νεοθαι, ἀντὶ τὸ ἀμείβεθαι. Μόνος δὲ Θεκυδίδης ἐνταῦθα κέχρηται τῇ ἐναλλαγῆ τῆς λέξεως, ὡς και τινας

ἐναλλάττειν τὴν γραφὴν, κὶ γράφειν ἀμείβεθαι. Οὐκ ἔτι δὲ. Quamvis autem quæcunque ego

emendavi et correxi adeo certa fint ut omnia fere præftare audeam; ea tamen ita in con-

textum recepi, ut quæ loco moviſſem inextremam quamque paginam rejicerem. At-

que id eo confilio feci, ut præſens cuique fit de induſtria noſtra judicium ; et ſi qua

forte minus arrideant, quid ipſe melius præſtare poffit, ſtatim experiatur.

Illud quoque curandummihi erat, quiArchimedem emendandum fufceperam, ut ip-

fum in Sicilia natum educatumque patriofermone loquentem exhiberem, Civemque pa-

triæ fuæ quodammodo reſtituerem. Itaque cum libri de Sphæra et Cylindro Attica dia-

lecto confcripti circumferantur, detrahenda iis erat peregrina veſtis, propriaque induen-

da; ut non modo res, ſed verba etiam ipſa, quibus explicantur, Archimedis effent.

Quod enim Walliſius ſuſpicatus eſt, hos etiam libros confcriptos ab Archimede fuiſſe ea

dialecto, quæ propria Siciliæ erat, id ego certiſſimo argumento confirmavi; cum locum

quemdam obſervaverim, qui Attice in illis expreſſus cum fit, in Eutocii commentario

Dorice exprimitur. Reperiturhic locus in definitionibus libro primo de Sphæra et Cy-

lindro præmiſſis, atque eſt hujufmodi: τομέα ἢ σερεὸν καλῶ, ἐπειδὰν σφαῖραν κῶνος τέμνει, κορυφίω

ἔχων πρὸς τὸ κέντρον τῆς σφαίρας, τὸ ἐμπεριεχόμενον χῆμα ὑπό τε τῆς Ὀπιφανείας τε κώνε, ἐὰ τῆς

ἐπιφανείας τῆς σφαίρας ἐντὸς τὸ κώνε. Qui in Eutocii Commentario ad ſecundam Propofiti-

onem libri fecundi de Sphæra et Cylindro ita effertur : τομέα δὲ ςερεὸνκαλέω, ἐπειδ᾽ ἂν σφαίραν

κώνος τέμνει τὰν κορυφάν ἔχων ποτὶ τῷ κέντρῳ τᾶς σφαίρας, τὸ περιεχόμενον χῆμα ὑπὸ τῆς τοῦ κώνει

πιφανείας τὰς ἐντὸς τῷ κώνs hoc autempacto emendandus eft : τομεά δε σερεὸν καλέω, ἐπειδ᾽ ἂν

σφαίραν κῶνος τέμνει τὰν κορυφὰν ἔχων ποτὶ τῷ κέντρῳ τᾶς σφαίρας, τὸ περιεχόμενον χῆμα ὑπό τε τᾶς

πιφανείας τε κώνε, καὶ τᾶς ὑπιφανείας τᾶς σφαίρας ἐντὸς τὸ κώνω. Quod autem de duo-

bus libris de Sphæra et Cylindro, idem de Circuli Dimenſione judicari debet. Quis

porro Doricam dialectum in hiſce libris immutaverit, incertum eſt. Certe Eutocius Af-

calonita non immutavit, quod tamen docti aliqui Viri exiſtimarunt, qui tunc id facere

debuerat, cum commentarios in eofdem libros confcripfit. Utcunque res habeat, cum

illud certum fit, hoſce libros confcriptos ab Archimede fuiſſe eadem dialecto, qua re-

liqui confcripti funt, conſtitueram Atticos loquendi modos abjicere, iiſque Doricos fub-

ſtituere, qui Archimedis ingenio, quod proprium cuique ſcribenti eſt, maxime conve-

nirent. Sed cum Amici, quibus ego plurimum tribuo, dehortarentur ne id facerem, quod

moleſtiſſima res eſſet, neque adeo neceſſaria, utab ullo magnopere deſideraretur ; om-

nem de ea cogitationem depofui, partemque oneris mihi detrahi libenter paſſus ſum.

Quoniam vero ii quoque libri, qui Dorice ſcripti adnos pervenerunt, puri putique Dorici

non funt, fed plures Atticiſmos admixtos habent, ſatis habuihos diligenter repurgare, ab-

jectiſque, quæ peregrina funt,proprio ornatu decoros producere. Hoc tamen ipſumhaud

ſatis fidenter feci, quod ſcriptor quilibet, five antiquus, five recentior, ut propriam dia-

lectum inpluribus ſervet, quædam tamen interdum aliis indulget. Thucydides quidem

inter cætera habet ἀφύτιος, et ἰθωμήτα, pro ἀφύτιδος, et ἰθωμήτε ; quorum alterum Ionice,

alterum Doricedictum eſt, ut recte obſervavit vetus Scholiaftes. Quod fi Attico homini

licuit quædam Dorico more inflectere, quidni licuerit Siculo quædam contra inflectere

more Attico ? PrætereaGræcæ linguæ dialecti adeo cognitæ perſpectæque nobis non.

funt, ut quid proprium cujuſque fit, quid commune habeant, certo ſtatui poffit. Quam

multa enim habet Ionica dialectus, ut cæteras omittam, quæ Doricæ conveniunt ! Le-

gimus
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gimus fane apud Herodotum ì, pro οἱ ; ἄλλοι, pro οἱ ἄλλοι ; ὧν, pro ὧν ; μέζονα, pro μάζονα ;

aliaque hujufmodi, quæ Dores hoc prorfus pacto pronuntiant. Quid quod Dorica lin-

gua non una eademque eſt, ſed pro variis regionibus, in quibus floruit, varia fibique diſſi-

milis . "Aliter enim," ut Corinthus ait, " Cretenſes loquuntur, aliterRhodii, aliterArgivi,

aliter Lacedæmonii, aliter Syracufii, et Siculi." Poſtremo hæc lingua ne in una quidem

regione ſibi conſentit; quod etiam in iis linguis fieri videmus, quæ noftris temporibus

vigent. Itaque in Cretenfium quorumdam populorum decretis, quæ non ita pridem edi-

dit Edmundus Chishullius, legimus τῷ, et τ8; ἁμε, et ἡμεῖς ; ποτὶ, et πρὸς ; εἶμεν, et εἶναι ;

διελέγεν, five διελέγην, et διελέγησαν. Quibus adde ἐώσας, et ὅσιν ; ζαμίας, et ἀζήμοιοι ; απείρεν,

et πέμπειν ; aliaque hujufmodi, quæ brevitatis gratia prætermitto. Quæ cum ita fint,

quamvis multa in Archimedis libris occurrant, quæ Dorica non funt, et aliter alibi fcri-

buntur; tamen nihil fere immutavi, ratus ſatius eſſe ſpuria aliqua retinere, quam ger-

mana rejicere. Nam illud præterea occurrebat, Siculos omniumGræciæ populorumpef-

ſime locutos ; atque ideo mirum non eſſe ſi parum fibi conftabant, neque eamdem fem-

per in iisdem vocabulis pronuntiationem retinebant. Eorum linguam Plautus duobus

hiſce verficulis oblique perſtringit.

Atque adeo hoc argumentum Græciſſat ; tamen

Non Atticiſſat, verum Siciliciffitat.

Hiſce perfectis, reliquum erat ut codex aliquis manu deſcriptus conquireretur, cum

quo Bafileenfis conferri poffet, ut ejus auctoritate, quæ conjiciendo emendaveram, con-

firmarem. Cum igitur certior factus eſſem membraneum codicem, quem maxime cu-

perem, Venetiis in D. Marci Bibliotheca aſſervari, curavi ut ftatim examinaretur ; quæ-

que varia in eo eſſent, miſſis levioribus et inanibus, deſcriberentur. Qua in re operam

mihi fuam pollicitus eft, cumulateque præftitit Vir Græcis Latiniſque litteris apprime

excultus Antonius Zanettius ejufdem Bibliothecæ Cuſtos. Verum quod jamdiu animo

infederat, parum in codicibus præfidii eſſe, ſi ipſe proprio judicio uti neſcias, id verum

eſſe experientia didici; cum quæ in codice Bafileenfi corrupta erant, ea fere omnia

corruptiora in Veneto reperta fint. Et fane cum codices defcribi foleant alius ab alio,

nulluſque ſit tam antiquus, qui non a pluribus pendeat, neceſſe eſt omnes mendofos

eſſe; dum aliena incurioſe tranfcribimus, veteribuſque vitiis, quæ humanæ naturæ im-

becillitas eſt, nova ſemper adjungimus. Non tamen pænituit codicem illum confu-

luiſſe. Nam quædam etiam in eo emendate perſcripta erant, quibus eorum nonnulla,

quæ ipſe conjiciendo ſuppleveram, fi omnino conſentirent, confirmavi ; aut, ſi qua

ex parte difcreparent, perpolivi at retexui. Quin etiam varias ex eo lectiones excerpfi,

eaſque, ut optima quæque viſa eſt, extremo margini adſcripſi ; rejectis illis, unde nullus

eſt uſus, fed inanis quædam diligentiæ oftentatio.

Emendatis Archimedis libris, quod primum mihi propoſueram, reſtabat alterum fa-

cilius illud quidem, fed longe moleſtius, ut fingulos eGræco in latinum fermonem

converterem. Quod cumJoannes Cremonenfis jampridem fecerit, et poſt illum mag-

na ex parte Federicus Commandinus, videbor fortaſſe aliquibus fi non inutilem, certe

non neceſſarium laborem ſuſcepiffe. Quibus reſpondendum eſt, Cremonenfis verſionem

contemnendam non eſſe, ſitemporum illorum ratio habeatur, quibus confecta fuit : at

vero inhac tanta litterarum luce, quando nihil nifi perfectum abſolutumque hoc in ge-

nere ferri poteſt, nullius eſſe pretii. Nimirum ille Vir Græcis litteris mediocriter imbu-

tus parum admodum peritus fuit latini fermonis, et, quod caput eſt, Geometriæ; ut vix

mediocris Archimedis interpres, nedum optimus, haberi poffit. Quorum unum cum

adeo certum fit, ut probatione non egeat, placet alterum exemplo, quod primum mihi

occurrit, confirmare. Petitionum, quas primo libro de Sphæra et Cylindro Archimedes

præ-
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præmifit, hæc una eft : τῶν δὲ ἄλλων ἐπιφανειῶν, ἐὰ τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχεσῶν, ἐὰν ἐν ὑπιπέδῳ τὰ

τσέρατα ἢ, ἀνίσας εἶναι τὰς τοιαύτας· ἐπειδὰν ὦσιν ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαι, κὰ ἤτοι ὅλη περιλαμ-

βάνηται ὑπὸ τῆς ἑτέρας ἑτέρα ἐπιφάνεια, κὰ τῆς ὑπιπέδᾳ τῆς τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχέσης αὐτῇ, ἢ τινὰ μὲν

περιλαμβάνηται, τινὰ δὲ κοινὰ ἔχῃ, ἢ ἐλάσσονα εἶναι τὴν περιλαμβανομένην . Quam ego petitionem

ita verti : " aliarum vero ſuperficierum, quæ eofdem terminos habent, fi inplano termi-

nos habeant, eas inæquales effe, quarum utraque ad eafdem partes cava eſt, alteraque ab

altera, et a plano, quod eofdem ac ipſa terminos habet, vel tota comprehenditur, vel

aliquâ quidem comprehenditur, cætera vero communia habet, eamque minorem eſſe,

quæ comprehenditur." Quid Cremonenfis ? "Aliarum vero ſuperficierum, et eofdem

terminos habentium, fi inplano terminos habeant, eas eſſe inæquales. Ubi autem ambæ

in eafdem partes cavæ fuerint, et vel altera tota contineatur ab altera, aut alteram ea-

rum ab altera ſuperficie, etplano eofdem cum illa terminos habente, aut ejus partem

quidem comprendi conſtet, partem vero communem habere, et comprenſam effe com-

prendente minorem." Itane vero bone interpres ? Quæ fententia una eſt, hanc tu in

duas dividis : atque id adeo inepte facis, ut altera falſa fit, altera autem nulla. Quod fi

tam fæde lapſus eſt in re facili atque obvia; quod tamen et Rivalto contigit; quid ab

illo expectandum eſt in difficilioribus, in quibus Viri etiam acuti interdum falluntur ?

Ad Commandinum quod attinet, Græcas quidem Latinaſque litteras optime calluit ; fed

non omnes Archimedis libros convertit, five longi laboris tædio, five peculiari quodam

litterarum fato, quo fit ut nihil fere perfectum abſolutumque ab unohomine habeatur.

Neque enim numerantur inter libros a Commandino converfos libri duo de Sphæra et

Cylindro, aliique item duo de Planorum Æquilibriis, quos tamen ille vidit, et in libro de

Paraboles Quadratura pluries laudavit. Cum igitur hi libri neceſſario interpretandi mi-

hi eſſent, cæteros quoque interpretari placuit, ut una in omnibus oratio ac ſtilus appa-

reret. Neque enim inertiæ crimen effugiunt qui Græcum aliquem Auctorem edituri

onus inter amicos partiuntur, et cumplura fint ejus opera, ſuum cuiquevertendum tra-

dunt. Illud etiam accedit, quod quamvis plurima Commandinus egregie interpreta-

tus fit, aliqua tamen ſecus, atque debebat, accepit ; præfertim inArenario, quod codice

uſus ſit valde mendoſo, in quo nonnulla adeo depravata erant, quemadmodum ipſe teſta-

tur, ut qualia eſſent divinandum ipfi fuerit; neque tamen aſſecutus fit. Quæ omnia

cum corrigenda eſſent, liberque ipſe quibufdam in locis veluti retexendus, fieri non po-

terat quin aliqua in illum ſtili varietas induceretur, quæ maxime fugienda eſt. Nihil

enim æque offendit paullo delicatiores aures, quam multiplex ſcribendi genus; ut ille

tolerabilior videatur qui æquabili ſtilo utitur, licet minus eleganti, quam qui elegantif-

fimo, fed vario fibique diſſimili. Porro Commandinus quamvis latini fermonis naturam

probe noverit, atque ideo omnia fere ad optimæ ætatis confuetudinem exprimat, verba

tamen habet, verborumque compoſitiones, quæ latinæ non funt. Quarum exempla non

affero, quod invidioſa res fit ; cum præfertim ſciam in Geometra elegantiam, fi afferat,

probari ; fi non afferat, non valde requiri.

Hactenus de Græcis Archimedis libris : nunc pauca quædam de duobus illis dicenda

funt, qui περὶ ὀχαμένων infcripti temporis injuria interciderunt. Hos latine quondam reddi-

tos in vetuſto quodam codice reperit Nicolaus Tartalea, deſcriptoſque diligenter aliqua-

tenus emendavit ; non tamen eodem tempore, ſed ſpatio aliquo, ut videtur, interpofito.

Primus enim utrumque Venetiis in vulgus emiſit Trojanus Curtius An. MDLXV, nempe

viceſimo ſecundo poftquam Tartalea eorum alterum ibidem edidit. Neque vero dubium

effe poteft quin libri iſti Archimedi aſcribi debeant, cum eos Strabo non modo memo-

ret, fed propoſitionem etiam afferat, quæ ineorum primo poſita ſecundoloco eſt. Ver-

ba ejus hæc funt, quibus Eratosthenem irridet, quod Archimedis ſententiam de humidi

e natura
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natura atque formanon probaverit : ὁ δὲ ὅτως ἡδὺς ἐσιν, ὥσε ὰ μὴ μαθηματικὸς ὢν ἐδὲ τὴν ᾿Αρ-

χιμήδες βεβαιοῖ δόξαν, ὅτε φησὶν ἐκεῖνος ἐν τοῖς περὶ τῶν ὀχγμένων, παντὸς ὑγρᾶ καθεςηκότος καὶ μένοντος

τὴν ὑπιφάνειαν σφαιρικὴν εἶναι. Huc etiam afferri folet Pappi auctoritas; ſed ea incertior eſt,

quam utcum Strabonis auctoritate conferri poffit. Quamvis enim ipſe quoque Archi-

medis ὀχόμεναmemoret, tamen incertum eſt quid eo nomine intelligat, num opus, quod

hoc titulo habemus, an quædam hydraulica, quæ melius etiam cum Heronis ſpiritali-

bus conjungi videntur. Verba Pappi hæc funt : καλῶσι δὲ μηχανικοὺς οἱ παλαιοὶ κὰ τοὺς θαυ-

μασιεργές, ὧν οἱ μὲν διὰ πνώμάτων Φιλοτεχνῶσιν, ὡς Ἥρων πνώματικῖς· οἱ δὲ διὰ νωρίων, η απάριων

ἐμψύχων κινήσεις δοκοῦσι μιμεῖθαι, ὡς Ἥρων αὐτομάτοις, καὶ ζυγίοις· ἄλλοι δε διὰ τῶν ἐφ᾽ ὕδατος ὀχαμέ-

νων, ὡς Αρχιμήδης ὀχαμένοις. Cæterum cum Commandinus in libros, quos memoravimus,

codem feretempore incidiſſet, quo illos Tartalea invenit, egregiam in iis operam infump-

fit. Nam orationem, quæ barbara plerumque erat, expolivit, menda correxit, locamu-

tila redintegravit, duaſque, quæ deerant, Propofitiones proprio Marte explevit : ut qui

hoſce libros cum prioribus illis conferat aTartalea emendatis facile intelligat quantum

vir viro præſtet. Itaque cum cæteris addendi eſſent, unum Commandinum ſecutus

ſum; nifi quod eorum titulum aliquantulum immutavi, et quos ille de iis, quæ in aqua

vehuntur, egode iis, quævehuntur in humido, inſcripſi : propterea quodGræcum verbum

ὀχᾶθαι latiffime patet, vehique generaliter fignificat. Porro licet Commandinus talia ac

tanta in iis præftiterit, qualia quantaque ea funt, quæ memoravimus, aliquem tamen in-

duſtriæ noftræ locum reliquit. Nimirum Propoſitio altera libri ſecundi hujufmodi eſt,

ut eam edidit Trojanus Curtius. "Recta portio conoidis rectanguli, quando axem habu-

erit majorem quam hemiolium ejus, quæuſque ad axem, omnem proportionem habens

adhumidum ingravitate, demiſa in humido, ita ut baſis ipfius non tangat humidum,

pofita inclinata non manet inclinata, ſed recta reſtituetur." Quæ hoc pacto a Comman-

dino elegantius exprimitur. " Conoidis rectanguli rectaportio, quando axem habuerit

minorem quam ſeſquialterum ejus, quæ ufque ad axem, quamcunque proportionem ha-

bens adhumidum ingravitate, demiſſa inhumidum, ita ut ipfius baſis humidum non con-

tingat, et poſita inclinata, non manebit inclinata, ſed recta reſtituetur." Vides Propofiti-

onem utramque convenire, nifi quod conditiode axis magnitudine immutata eſt, quæ in

illa quidem jubetur data quadam recta major eſſe, in hac autem minor. Et recte quidem

Commandinus animadvertit verbum majoremmendofumeſſe; fed illud retinere debuit, non

inminorem mutare; addita tantum negativa particula non, quæ facile, inGræco præfer-

tim exemplari, excidere potuit. Quæ emendatio, licet exigua videatur, tamen tanti eſt,

ut Propofitio illa, niſi hæc recipitur, vera quidem fit, fed parte fui mutila atque trunca.

Quod enim Archimedes de recto conoidepronuntiat, id verum eſt, ſive ejus axis minor fit

recta, quam diximus, five eidem fit æqualis: quorum utrumque τὸ," non major," compre-

hendit. Quodcumadeoperfpicuum ſit, ut cuivis vel legenti appareat,nonmodo Comman-

dinus, fed ne Barrowius quidem animadvertit: ne quis veterum ſcripta reparare cupiens

animum deſpondeat, omniaque ſibi prærepta a prioribus exiftimet.

1

Sunt qui exiſtiment Archimedem librum ſcripſiſſe præter illos, quos memoravimus, qui

Lemmata vocaretur, quod conjectæ in illum eſſentquædam Propofitiones, quæ ipfæ per ſe

ſtarent, viamque difficilioribus ſternerent. Hic autem liber ad noſtram uſque ætatem per-

venit, quemadmodum ipſi volunt, nonGræco fedArabico fermone confcriptus, ſtudio atque

opera Thebitii Ben-Koræ Geometræ apud Arabas in primis clari, qui tamen liberioris in-

terpretis munere functus eſt. Sedegregie meo quidem judicio, falluntur, dum fibi perſua-

dent, aut perfuadere aliis volunt librum aliquem Archimedis hoc titulo unquam fuiffe.

Cujus inſtitutum hoc eft, utomnia fuo loco demonſtret, et fi quid interdum, ne orationis

filus abrumpatur, omittit, in fine ſtatim fubjiciat. Hinc folemnis ejus claufula, quafique

con-
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contrita : τὅτι ἐπὶ τέλει δειχθήσεται. Quod autem Eutocius vetuſtum quemdam librum

memorat, in quo duo quædam Archimedis theoremata continebantur, id levius eſt,

quam ut refelli debeat. Neque enim totum librum, ſed partem ipſius aliquam Archi-

medi tribuit ; idque non affirmate, ſed dubitatione aliqua injecta. Ait enim : τῶν μέντοι

ζητεμένων εἶχον τὴν ὑπόστασιν, ἐν μέρει δε τὴν ᾿Αρχιμήδει φίλιω Δωρίδα γλῶσσαν ἀπέσωζον, καὶ τοῖς

συνήθεσι τῷ ἀρχαίῳ τῶν πραγμάτων ὀνομάσιν ἐγέγραπτο· τῆς μὲν παραβολῆς ὀρθογωνίε κώνε τομῆς

ὀνομαζομένης, τῆς δ᾽ ὑπερβολῆς ἀμβλυγωνία κώνο τομῆς· ὡς ἐξ αὐτῶν διανοεῖθαι, μὴ ἄρα καὶ αὐ-

τὸς ἐξη τὰ ἐν τῷ τέλει ἐπηγγελμένα ἐπερχόμενος γράφεθαι. Præterea vetus ille liber, cujuſ

cunque tandem fuerit, diverſus longe erat ab illo, quem nobis Arabum diligentia fer-

vavit. Neque enim continet duas illas Propoſitiones, de quibus Eutocius loquitur,

plureſque contra habet, quæ in mathematicis Pappi collectionibus leguntur. Quin

Propofitio omnium prima Pappi ipfius eft, qua Apollonii doctrinam de contacti-

bus illuftrare nititur. Quocirca crediderim varias in eum librum Propofitiones congeſtas

eſſe, quæ maxime illuſtres circumferebantur, quæque periculum erat ne interciderent,

niſi inunum colligerentur. Cum autem Archimedis nomen paucis quibufdam adfcriptum

effet, illud ad omnes tranſlatum eſt ; atque ita clarior unius fama, quod fere fit, multorum

memoriam obliteravit. Cæterum quædam in eo libro Propofitiones occurrunt, quæ Archi-

medis ingenium præ ſe ferrevidentur; cujufmodi funt quæ adArbeli dimenſionem perti-

nent : idque me potiſſimum impulit, ut cæteris Archimedis libris hunc quoque adjungerem.

Cujus Arabicum exemplar libenter edidiſſem, quod Florentiæ in Bibliotheca Palatina af-

ſervatur, quo major mihi apud eruditos gratia quæfita eſſet, ſi obtinere potuiſſem ut illud

Veronam transferrem. Neque enim vitæ meæ ratio permiſit ut ego me illuc conferrem,

disjectis vinculis, quibus aliquotjam annos intra domeſticum limen cohibeor. Sed cum

duæ latinæ libri hujus Verſiones eodem fere temporis articulo confectæ fint, altera aJoanne

Gravio, altera ab Abrahamo Ecchellenfi, poſtremam hanc prætuli, inquamoperam contu-

litJoannes Alphonſus Borrellus, quæ doctis Viris valde probatur. Una res offendit, quod

is non contentus Propoſitiones expreſſiſſe, quæ ſolæ in pretio habendæ, utGræcorum homi-

num, erant, ſcholia etiam adjecit Arabi cujufdam Auctoris cognomentoAlmochtaſſi, Viri

focordis, ejuſque Artis, quam profitebatur, minus periti. Quæ egopartim nonneceffaria,

partim etiam inepta, ne cum ſolidis inania conjungerem, prætermifi. Duas autem Propo-

fitiones, quas ille affert ex Abuſahal Alkuhi, ideo rejeci, quod propofitum mihi effet

nihil edere, quod non eGræcis fontibus ductum fit. Et quoniam Propofitio quædam eſt,

quæ generalibus verbis concepta peculiariter demonftratur, quod quidem tribuendum

videtur Arabo interpreti, qui Græci Auctoris mentem non affecutus argumentationem,

quæ forte interciderat, minus recte ex ingenioſupplevit; hancegode integro demonſtravi,

ingreſſus viam, quæ mihi ut facilior, ita elegantior viſa eſt.

Et inhisquidem quæſita aliqua mihi eſt five ingenii, five induſtriæ laus. Quodnunc fub-

jiciam, hominem oftendit magis diligentem quam ingeniofum, qui nullum Auctoris ſui

monumentum obſcurum eſſe patitur. Nimirum cum intellexiſſem pluraOperaMechanica

confecta ab Archimede fuiſſe, omniadiligenter conquifivi, atque inunum collegi, ne iis

quidem omiffis, quæ nomine tenus nota funt. Nammirum illud navigium, quodHiero

Rex Syracufarum conftruxit, Archiæ cuidam Corinthio, nonArchimedi tribuendum eſt :

quippe ille Architectus, hic præſes inſpectorque ejus operis fuit. Hæc autem opera ita re-

ferre placuit, ut a Græcis, Latiniſque Scriptoribus memorata funt; ſelecto inter multos

antiquiffimo quoque, niſi ſi recentior aliquis accuratior pleniorque in defcribendo fuiſſe vi-

ſus eſt. Quod dum feci, non tam aliorum auctoritati, quam fidei meæ confulere volui :

ne cum quædam narrarem, quæ fidem prorfus excedunt, ea ipſe præſtare viderer. Quis

enim non inter aniles fabulas referat, quod aliqui tradunt, Archimedem hoftium naves,

injectis

1
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injectis earum proris ferreis manibus, ſuſtuliſſe, aut portum fubeuntes comburentibus fpecu-

lis incendiſſe ? Quod tamen poftremum, cum neque Polybii, neque veteris ullius Scripto-

ris auctoritate firmetur, facile refutaveris. Et fane quod ſpeculum fabricari potuit ea mag-

nitudine, ut exceptos folis radios in tantam longitudinem jaceret ? Qui fi eo pertingere po-

tuiffent, quo intendebantur, nullum tamen inde navi periculum fuiffet, quod ſua ipſa agi-

tatione vitaret. Hoc tamen ipſum ſeu falſo creditum, ſeu in majus auctum, e celebritate

viri originem duxit. Et magna illum ac mirifica præftitiſſe dicas, cui incredibilia affinge-

bantur. Neque vero prætermittendum aliquid erat quod Archimedis nomine celebraretur .

Itaque ea quoque fubjicere oculis volui, quæ aut incerta in aliquibus Bibliothecis latent,

aut minime dubia nobis longa ætas corrupit. Hæc autem deſcripta e Græca Joannis Fabri-

cii Bibliotheca poſtremo loco pofita funt.

Jamque videbar ſuſcepto labori finem impoſuiſſe, cum occurrit animo fore plerof-

que, qui Eutocii commentarios deſiderent Afiatici hominis, et explanandi arte infignis.

Hic oriundus Aſcalone nobili Paleſtinæ urbe ante annos floruit mille circiter et ducen-

tos ; utpote qui præceptore ufus eſt Ifidoro Mileſio Architecto in primis claro, qui Juf-

tiniano imperitante una cum Anthemio Tralliano fuperbum illud D. Sophiæ templum

extruxit. Inter commentarios quos in Archimedem confcripfit duo illi maxime cele-

brantur, quibus divinum opus de Sphæra et Cylindro illuftravit. Quorum alter longe

quidem uberrimus plurimi faciendus eſt, in quo varii modi traduntur, quibus veteres

Geometræ celebre illud problema de cubo duplicando expedire conati funt. Deſcribuntur

autem in illo plures machinæ perquam ingenioſæ, quarum, quæ ingeniofiffima eſt Eratof-

thenis, parum ab illa differt, quam in tertio Geometriæ libro Cartefius proponit. Quod

quidem filentio libens præteriiſſem, niſi ejus fama hoc in genere laboraret; objectumque ei

effet, quod gloriam fibi ex aliorum inventis interdum quæſierit. Sed illud in primis jucun-

dum eft pluraGeometrarum ſcripta cognofcere, quorum pleraque interciderunt, nempe

Philonis, Dioclis, Spori, Menechmi, Eudemi, Architæ, Eratosthenis, Nicomedis, He-

ronis, quorum poftremus librum de fornicatis parietibus, teliſque fabricandis compofuit.

Quoddum reputo fatis mirari non poffum Græcorum diligentiam, qui de rebus omni-

bus quantumvis exiguis ſcribebant, modo ad neceffarios vitæ ufus utiles eſſent. Præ

terea quædam in hoc commentario verba occurrunt, ut levia quoque attingam, quibus

Græcam linguam locupletaveris, cujufmodi funt σωληνίζομαι, χοινικίδες, et κίρκινος ; quod po-

ſtremum non Græcum ſed latinum hucufque habitum eſt. Qui autem Commentarius

proxime ſequitur in Circuli Dimenſionemvel ideo in pretio habendus eft, quodex eo colli-

gitur quam difficilis atque implexa Græcorum Logiſtica fuerit. Cujus Artis præcepta

complexus eft Pappus duobus primis collectionum fuarum libris hauſta fortaffe a Magno,

cujus λογισικά Eutocius memorat. Nam Græci ad numeros exprimendos alphabeti litte-

ras adhibebant, non habita, ut hodie fit, ratione loci, in quo collocantur; quæ cum va-

riæ eſſent atque multiplices haud mediocrem vel exercitatiſſimo computatori moleſtiam affe-

rebant. Neque vero contemnendi funt commentarii quibus libros de Planorum Æquilibriis

Eutocius expoſuit : quamquam in iis, ut verum fatear, levia quædam nimia cura perſe-

quitur, gravioribus, quod interpretum vitium eſt, ſilentio tranſmiſſis. Nam propoſitio

ſexta libri primi prætermiſſa ab eodem eſt, quæ tamen omnium potiffima, utpote quæ

-principium demonftrat, cui mechanica ars tota innititur, vitio aliquo laborare videtur.

Quo factum eft, ut docti aliqui viri ſuſpicati fint Opus iftud Archimedis non eſſe; licet

nulla fatis firma ratione permoti. Nam cæteræ propofitiones folidiffimæ funt; et hanc ip-

fam concutias facilius, quam evertas. Ipfe etiam ſtilus Archimedis eft, qui ſemet ipſum

horum
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horum librorum auctorem prodit, dum ineorum altero Propofitione V. librum de para-

boles quadratura citat his verbis : δέδεικται γὰρ ἐν ἄλλοις, τὰτμάματα ἐπίτριτα εἶμεν τῶν τριγώνων.

Num ita loqui ſolet qui aliena memorat ? Verum hoc obiter. Illud dolendum eft, quod

neque iſti commentarii, neque cæteri, quos memoravimus, uno in Circuli Dimenſionem

excepto, digni habiti fint, in quibus aliquis ingenii vires exerceret. Nam præterquam

quodhominum diligentia æmulatione intenditur, minus in iis laborandum eft, quæ ipſe

primus non attingas ; quando aliena facilius correxeris, quam ipſe tua propoſueris. Itaque

major prope cura adhibenda mihi fuit in Eutocio, quam inArchimede ipſo recognofcendo ;

quamvis ille, ut recentior, ita incorruptior aliquanto ad nos pervenit. Atque hæc cauffa

fuit, cur Archimedem inEutociidomo conquirerem, ubi melius quandoque, quam inpro-

pria habitabat. Quod fi qua fententia cum eadem utrobique ſit verbis aliquibus difcrepat,

id ex editionum varietate repeti debet. Quando enim Eutocius fuos commentarios confecit

editione ufus eft longe optima, quam præceptor ejus Ifidorus Mileſius recognoverat, ut

ipſe monet his verbis, quæ in fine cujuſque commentarii ſubjecit : Εὐτοκίς ᾿Ασκαλωνίτε

ὑπόμνημα, ἐκδόσεως παραναγνωθείσης τῷ Μιλησίῳ Μηχανικῷ Ἰσιδώρῳ ἡμετέρῳ διδασκάλῳ. Cæte-

rum illud non tam in Archimede quam in Eutocio expertus ſum, quam arduum ac

difficile fit Græcorum monumenta latinis litteris tradere. Nam Romani eloquentiæ ſtudio

unice dediti, quod in Republica maxime viget, Geometriam, cæteraſque fere diſciplinas

comtemnebant, quaſi eæ homini ingenuo minus convenirent. Hinc fit, ut fi quidde rebus

hujufmodi ſcribendum fit, nullum fere auctorem habeas, quem imitere. Quo major mihi

gratiahabenda eſt eximiohujus ætatis ſcriptori Jacobo Facciolato Patavino, quem ego unum

per litteras confului, quoties aliquid incidit, quod ſine ſumma Latinæ linguæ peritia expe-

diri non poſſet. Nec ille pro ſua erga me benevolentia, licet graviffimis occupationibus

diſtrictus, quærenti mihi unquam defuit. Nam ut eſt humaniffimus, colendiſque amicitiis

in primis natus nihil antiquius ducit, quam quos maxime caros habet opera atque confilio

juvare.

Utinam vero Eutocius omnia Archimedis opera expoſuiſſet eadem cura atque diligentia,

qua pauca quædam expofuit, quæ memoravimus : quod illi facere per otium licuit, cum

admodum adolefcens libros de Sphæra et Cylindro interpretatus fit, ut ex ejus epiſtola

apparet ad Ammonium Sophiftam. Sed unus fortaſſe aliquis exorietur, qui incœptum ab

eodem opus abſolvet, aut, quod optabilius eſt, de integro inſtituet, præcipuus ingenio atque

doctrina, iiſque omnibus adjumentis inſtructus, fine quibus res tanta perfici nequit. Nam

majus quiddam eſt, quam quod vulgo creditur, commentarios in Archimedem pro rei

dignitate confcribere ; idque cum omni tempore, tum præfertim ætate hac, quando ea, quæ

maxima olim habebantur, ut levia defpicimus. Quotus enim quiſque hodie petat, modo

non in ipſo Geometriæ limine hæſerit, ut fi qua Propoſitio paulo obfcurior in Archimede

occurrit, ea fibi explicetur, demonſtratiſque, quæ ille confulto omifit, in ſua quaſi prin-

cipia reſolvatur ? Hoc, quod quis in Euclide, Apollonio, Theodofio, aliiſque cum laude

præſtiterit, ſupervacuum in Archimede eſt, qui nontyronibus, fed viris exercitatis legendus

proponitur. Illud potius quærendumeſſet, quænam fuerit methodus illa prorfus admirabilis,

qua tantus Geometra ufus eft ad ea detegenda, quæ hodie calculi integralis ope eruuntur.

Neque enim valde diverſa fuiſſe videtur ab illa, quam primus invenitBonaventura Cavale-

rius, fuoque illo volumine tradidit, quod"Geometriam indiviſibilibus continuorum promo-

tam" nuncupavit. Sane Archimedes ſi quando demonftrare vult, quæ figuræ ad figuram

proportio fit, five ea plana fuerit, ſive ſolida, utramque in plures particulas aut parallelo-

grammas, aut cylindraceas dividit, eaſque invicem componit cum fingulas, tum omnes

fimul ſumptas, ut quod verum eſt inde eliciat. Quod ubi factum ab illo vidiſſes, quantu-

lum
f
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lum erat particulas illas animo ufque adeo minuere, dum collectæ in unum totas figuras

exæquare viderentur ! Atqui hoc præcipuum fundamentum eft, cui Cavalerius methodum

fuam ſuperftruxit. Quid vero fi Archimedes docuit, quaratione eæ particulæ, quotcunque

tandem fuerint, inunamfummam colligantur ? Nimirum huc faciunt Propofitiones X,

et XI libri de Helicibus ; et II ac III libri de Conoidibus et Sphæroidibus. Illud porro

animadvertendum eſſet, quantum Archimedes et Cavalerius inter fe conveniunt, tantum-

dem a ſe invicem diſſentire. Cum enim uterque figuram, de qua quæritur, in plures

particulas dividat, ex quibus figura alia componitur, Archimedes quidemde una ex altera

ita conjicit, ut fingulas feorfum confideret ; Cavalerius autem idem de utraque ſtatuit,

quod fibi perfuadeat eas tandem aliquando inunumcoalefcere. Itaque cum idem uterque

eadem via quærat, longe diverfis principiis utitur. Neque enim Archimedes ſtatuit, aut

ſtatuere unquam potuit, componi lineam ex punctis, fuperficiem ex lineis, folidum ex

fuperficiebus ; quod utique abſurdum erat cogitaffe. Atque hoc manifeftum eft ex V

propoſitione libri de Conoidibus et Sphæroidibus, in qua cum hoc fibi demonftrandum

propoſuiſſet, ellipfin ad circulum majori ejus diametro infcriptum eamdem rationemhabere,

quamminor ejus diameter ad majorem, argumentationem inſtituit, quæ eo demum exit, ut

colligatur eamdem illam rationem intercedere inter duas lineas, quæ a quovis puncto com-

munis diametri ad ellipfis et circuli ambitum, ad rectos angulos, ducuntur. Quidni ergo

Archimedes ita concluſerit ? Atqui linearum, quas diximus, priores quidem ellipfin com.

ponunt, pofteriores vero circulum; etut omnes præcedentes ad omnes ſequentes; ita ſe

habet una præcedens ad unam ſequentem. Igitur ellipfis ad circulum eamdem ratio-

nem habet, quam minor ejus diameter ad majorem. Hoc argumento recentior aliquis

Geometra utatur, non Archimedes, aut alius quifpiam ex antiquis, qui valde metuunt

ne ab Euclide ferulis vapulent. Quippe recta linea ab eo definitur fine latitudine lon-

gitudo: ex quo fequitur infinitas numero lineas, cum alia fuper aliam cadat, unam

tantum lineam efficere. Quod fi rectam lineam ipſe definieris longitudinem cum in-

ſecabili quadam latitudine, præterquam quod quid hoc fit concipi non poteſt, in aliam

haud minorem difficultatem incides. Nam fi inæquales hujufmodi rectæ componantur,

ſerratam quamdam figuram conſtituent, non continuo et æquabili orbe comprehenſam .

Atquehinc occafio arripienda effet, quæ ſeſe ſponte offert, excutiendi celebris illius five

principii, five petitionis, cui uni calculus differentialis, atque integralis innititur, duas

quaſvis magnitudines æquales eſſe, quæ quantitate differunt adeo exigua, ut minor alia

proponi nequeat. Quod quidem manifeſte pugnat cum notione illa, quam animis infitam

de æqualitate habemus. Ea enim æqualia eſſe concipimus, quarum differentia nulla eſt.

Jam vero fi quantitas infinitefima, ita vocant, exigua illa quidem eft, fed tamen aliqua, qui,

quæſo, fieri poteft, utduæmagnitudines, quas interhujufmodi quantitas intercedit, æquales

omnino fint ? Nam de monte quod dicitur, quem ideo depreffiorem non cenfeas, quod

granum arenæ ejus vertice deceſſerit, id nihil ad rem facit. Quippe in Geometria quod

exquifitiffimum eſt quæritur; ita ut fi ejus montis altitudo Geometrica ratione dimetienda

fit, ne illud quidem arenægranum negligi debeat. Porro eo etiam diligentius quærendum

de infinitefimis quantitatibus effet, quod quidam contendunt eafdem receptas fuiſſe ab

antiquis Geometris, quod falfiffimum eſt. Cum enim Euclides docet, datis inæqualibus

duabus magnitudinibus, fieri poffe, uta majore magnitudine pars quædam alia atque alia

abſcindatur, ita ut, quæ pars ejus relinquitur, minore propofita magnitudine minor fit,

quid aliud oftendit, quam nullam eſſe majoris illius magnitudinis partem, ultra quam

progredi abſcindendo nequeas ? Ita ille maxime infenfus eorum placitis invehitur, quo

præfertim nituntur. At mihi recentiores Geometræ ideo decepti eſſe videntur, quod prin-

cipia quædam atque elementa quæfierint inmagnitudine mathematica haud fecus quam in

phyfica
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phyfica quæri foleant. Quafi veroeadem fit magnitudinis utriufque natura, et non potius

longe diverſa, cum altera coacervatione fiat, altera motu ; ita ut quæ illius elementa fint,

animo faltem concipias ; quæ verohujus, ne fingere quidem poſſis. Nimirum cum unum

idemque folidum ſuperficiei motu gignatur, five celerior is fit, five tardior, quæ tandem

illius folidi elementa erunt ? Anpro diverſitate motus ea quoque diverſa cenſenda ſunt ?

Ita fiet, ut plura ac prorfus infinita unius magnitudinis elementa fint; quod utique eſt

abſurdum. Atque hinc vetus illa quæſtio de diviſione continui, quæ magna animorum

contentione diu multuinque in ſcholis agitata eſt, minimo negotio expeditur. Nam conti-

nuum, quod vocant, aut Phyſicum eſt, aut Mathematicum. Si Phyſicum eſt, illud ita

divides, ut confiftere tandem cogaris : fin autem Mathematicum, progredieris dividendo

quoufque voles ; neque ulla erit pars adeo exigua, quæ animo dividi in partes alias atque

alias non poffit. Scilicet illud disjunctione partium disjici nequit, quodnonearumcompo-

fitione compingitur ; et ibi elementa fruſtra quæruntur, ubi nulla funt. Quod cum dico

duo hæc continua mente et cogitatione ſejungo; ne quis forte objiciat mathematicum in

phyfico concipi, quatenus ſcilicet ideſt quantum, et propterea idem de utroque pronunti-

ari debere . Neque vero quidquam agunt, qui infinitefimas quantitates rejicientes, momenta

quædam earum loco Geometriæ inferunt; eaque ita vocant, quod concipiantur momento

temporis finitæ magnitudinis fluxu oriri. Si enim momentahæc vires fuas fluendo expli-

cant, non aliud funt quam ipſæ, quas rejiciunt, infiniteſimæ quantitates : fin autem

nituntur, neque tamen ultra tendunt, novum vocabulum fruftra inducitur, dum id, quod

nihil eſt, momentum appellatur. Quid ergo eſt ? Inquiet aliquis. Num recentiorum

calculum defpicis, cujus ufus inGeometria tam longe lateque patet ? Imo vero valde

ſuſpicio, atque inter maxima fuperioris ætatis inventa refero, quo nihil majus non modo

ab homine expectari, ſed ne voto quidem præfumi potuerit. Hoc unum contendo, falſo

illum fundamento inniti : ut fufpicari liceat nonjam conſtituto principio calculum inven-

tum, ſed invento calculo tum demum conſtitutum principium fuiſſe. Et ad calculum

differentialem quod attinet, illud mihi certum exploratumque eſt in definiendis contin-

gentibus, et maximis minimiſve, quas illi infiniteſimas quantitates vocant, has eſſe

merum nihilum. Merum autem nihilum dico, quod nihilum relatione in Geometria,

meo quidem judicio, nullum fit. Quodvero attinet ad calculum integralem, cujus ope

curvæ lineæ in rectas tranſmutantur, et ſuperficies ac ſolida ad quadratum, et cubum

rediguntur, quantitates illæ, quæ characteriſticæ vocantur, aliquid quidem funt, fed

furtim calculo ſupputantur. Quid ergo mirum fi calculi ifti recte procedunt; quando

nihil impendii fit, five quod nihil eſt abjicias, five quod eſt aliquid ultro retineas. Ex

quo illud etiam apparet merum calculi integralis commentum eſſe, duas quafdam rectas

concipere infinite proximas, quæ figuræ elementum conſtituant ; quod eodem res cadat

quocunque tandem intervallo diſtent. Atque hæc adeo perſpecta mihi funt in curvis

omnibus tam algebraicis, quam mechanicis, ut ea, ubi opus fuerit, demonftrare poſſim .

Nunc autem pauca quædam non tam explicare, quam proponere libet, quæ occurre-

runt animo cum Archimedem attente perlegerem, quæreremque num, quæ fibi recen-

tiores Geometræ fubfidia analyticæ artis quæſierunt, ipſe, ut aliqui volunt, admiferit.

Ego enim contra ſentio, quod videam ea quoque illum rejicere, quæ minus dura viden-

tur; puta figuram quamlibet curvam ſumi poſſe pro polygono eidem inſcripto, quod

infinita numero latera habeat. Quod cum tamquamverum ponatur communi recentio-

rumGeometrarum conſenſu, tantum abeſt ut Archimedes illud probet, ut ideo concludat

ſpatia quædam parabolæ ſegmento infcripta, quotcunque tandem fuerint, ſegmento ipfo

minora effe, quod ea polygono cuidam æqualia fint. Et fane concipi nequit polygonum

in
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in curvam figuram abire, quin duæ res prorfus diverſæ in tertiam quamdam coalef-

cant. Alia fiquidem ſpecies nobis animo obverſatur cum circulum, et alia cum polygo-

num dicimus, quæ non tamre, quamratione ſecernuntur. Porro id polygonum, quod

in circulum tranſmutatur, cujus tandem naturæ eſſe debet ? Num ternarius illud nume-

rus metietur, an quaternarius ; denique alius quiſpiam numerus primus, vel compoſitus ?

Neque enim demonſtras cur potius circulus fiat id polygonum, cujus latera a ternario,

quam cujus a quaternario, aut alio quovis multiplicantur. Præterea abſurdum eſt con-

cipere, quod infinitum eſt, id factum aliquando eſſe. Neque enim id eſt infinitum, cujus

aliquis eſt finis. Cæterum non negaverim polygona, quæ curvis figuris infcribi folent,

magno fæpe adjumento eſſe ad eadetegenda, quæ figuris ipfis conveniunt, quæque alio

modo erui ſine magnolaborenon poffent. NamArchimedes ipſe paraboles quadraturam

invenit, polygono quodam ejufdem ſegmento infcripto, cujus ea erat natura, ut minus

continuo eſſet quam ſeſquitertium trianguli eamdem ac ſegmentum baſim atque altitu-

dinem habentis quantitate quadam, quæ magis magiſque minueretur, quo plura polygo-

num latera haberet, propiuſque adſegmentum ipſum accederet. Hoc autem polygonum

parabolæ analogum recte vocaveris. Cujus generis polygona cum infinita fint, pro diverſa

curvarum natura, quærendum de iis diligenter eſſet; unde maximi in Geometriam

fructus redundarent. Plurimum enim ſcire refert, quotiefcunque polygonum figuræ

alicui inſcribis, utrum analogum eidem fit ; ne in graviffimos errores incidas, eaque te

inveniffe credas quæ fieri nullo modo poſſunt. Cujus rei exemplum hic afferre libet

ex figura quadam petitum polygoni ſpeciem referente circuli quadranti inſcripta, cujus

ope aliquis fortaſſe ſibi perfuaferit ſe circuli quadraturam detexiſſe. Hoc autem tribus

propoſitionibus explicabitur, quarum prima hæc fit.

1. Si fuerint recte quotcunque æqualiter ſeſe invicem

excedentes, quarum exceſſus ſit æqualis minima ; et

aliæ item rectæ multitudine quidem unâ illis minores,

magnitudine vero æquales unaquæque maxima; omnes

rectæ, quarum unaquæque maxime eſt æqualis, duplæ

erunt omnium rectarum ſeſe invicem excedentium,

dempta earum maxima.

L

M

N

P

Q

ABCDEFGH

Hujus autem demonftratio ex appofita figura mani-

feſta eſt. Ex qua ſequitur, ſi minores rectæ, quas dixi-

mus, cum pofterioribus conjungantur, tunc triplas illarum fore.

2. Si recta linea circulum in quolibet puncto contigerit, et ab eodem recta ducatur

ad diametrum normalis, duæ rectæ, quarum prima inter normalem, et contingentem,

altera inter normalem, et diametri extremum, quod ad partes contingentis eſt interjici-

tur, proportionales erunt duabus rectis, quarum prima interjicitur inter normalem, et

extremum diametri, quod eft ad partes contingenti contrarias, altera inter normalem,

et centrum ; ita ut, quæ funt ad diametri extrema, ſecum invicem non conferantur.

Sit circulus AEB, cujus diameter AB, et

centrum C. Contingat autem circulum AEB

in puncto E recta EF ; ducaturque a puncto

E recta ED ad diametrum AB normalis .

Dico, ut FD ad AD, ita fe habere BD ad

DC.

E

FAD
C B

Ducantur enim rectæ AE, CE, BE. Quo-

niam igitur angulus AEB rectus eſt, ut ED ad AD, ita fe habet BD ad ED. Se

habet
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habet autem, utFD ad ED, ita etiam ED ad DC; quoniam angulus FEC ipfe

quoque eſt rectus . Se habet igitur, æqua proportione, ut FD ad AD, ita BD ad DC.

Quod oportebat demonftrare.

3. Si circuli quadranti quadratum circumfcribatur; ſectaque alterutra ejus baſe in æ-

quales quotcunque partes rectis ad bafim ipſam normalibus, quæ quadrantis circumfe-

rentiam inpartes totidem ſecent,ducantur adeapuncta, inquibus eadem ſecatur, recta

aliæ baſi parallelæ; producanturque rectæ, quas primo, quaſque ſecundo locodiximus,

ad binas contiguas, ita ut figuræ oriantur ex parallelogrammiscompofitæ, quarum altera

quadranti inſcribatur, altera circumfcribatur : infcripta ad circumfcriptam majorem

quam triplam rationemhabebit.

Sit circuli quadrans
X

ADFRVX, eique cir- R V

cumſcribatur quadratum

ATXC. Secetur autem

G F

H

D

I E

AC in æquales quotcun-

que partes A Μ, ΜΝ,

NO, OP, PC rectis ad

ipfam AC normalibus

MD, NF,OR, PV; du- L K A M NOPC

canturque ad punctaD,

B

F, R, V rectæ ID, HF, QR, SV ipſi AC parallele, et producanturMD, ID ad HF,

NF, aliæque item eodem modo; ita ut oriantur figuræ, altera quidem MDFRVX,

altera vero IDFRVX. Dico figuram MDFRVX ad figuram IDFRVX majorem

rationem habere quam triplam.

Jungantur enim punctaD, F recta DF, quæ producta cum diametro in puncto L

concurrat. Ducatur autem apuncto D recta DKquadrantem contingens ; etjungatur

DC ; ponaturque CB ipfi AC æqualis. Et quoniam parallelogramma DN, HD æqui-

angula funt, rationem inter fe invicem habebunt, quæ ex laterum rationibus componi-

tur. Itaque ut parallelogrammum DN ad parallelogrammumHD ita ſe habet cum

DE ad DG, ſive EF, tum DM ad DI, fiveAM. Ut autem DEadEF, ita fe ha-

bet LM ad MD. Ut igitur parallelogrammumDN ad parallelogrammum HD, ita

ſe habet cum LM ad MD, tum DM ad AM ; hoc eſt parallelogrammum LMD ad

parallelogrammum AMD; hoc eſt LM ad AM. Quæ enim parallelogramma ſub

eadem altitudine funt, ea ſeſe invicem habent ut baſes. Habet autem LM ad AM

majorem rationem, quam KM adAM; hoc eſt BM ad MC. Quippe demonftratum

eſt quatuor haſce rectas proportionales invicem eſſe. Habet igitur parallelogrammum

DN ad parallelogrammum HD majorem rationem, quam BM ad MC. Eodem modo

demonftrabitur, parallelogrammum FO ad parallelogrammum QF majorem rationem

habere, quam BN ad NC ; et parallelogrammumRP ad parallelogrammum SR ma-

jorem, quam BO ad OC; et parallelogrammumVC ad parallelogrammumTV majo-

rem, quam BP ad PC. Igitur omnia parallelogramma DN, FO, RP, VC ad omnia

parallelogramma HD, QF, SR, TV majorem rationem habent, quam omnes Bм,

BN, BO, BP ad omnes MC, NC, OC, PC. At vero BM æqualis eſt duabus BC,

CM; et BN duabus BC, CN ; et BO duabus BC, CO; et BP duabus BC, CP.

Itaque quædam funt rectæ æqualiter ſeſe invicemexcedentes BC, CM, CN, CO, CP,

quarum exceſſus minimæ CP æqualis eſt ; et aliæ item rectæ multitudine quidem una

illis minores, magnitudine vero æquales unaquæque maximæ BC, quæ cum prioribus

g
illis
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illis conjunguntur. Omnes igitur BM, BN, BO, BP triplæ erunt omnium CM, CN,

CO, CP. Demonftratum autem eſt omnia parallelogramma DN, FO, RP, VC ad

omnia parallelogramma HD, QF, SR, TV majorem rationem habere, quam omnes

BM, BN, BO, BP ad omnes MC, NC, OC, PC. Igitur omnia parallelogramma

DN, FO, RP, VC, hoc eft figura inſcripta, ad omnia parallelogramma HD, QF,

SR, TV, hoc eft figuram circumfcriptam, majorem habent rationem, quam tria ad

unum ; hoc eſt majorem quam triplam. Quod oportebat demonftrare.

Jam qui appofitam figu- :

T

ram infpicit ſtatim intelli-

git, quo plures in partes ſe-

X

S

R V

GF

H

caturAC eo propioresDM,

FN, itemque DK, DL in-

D

1 E

vicem evadere, rationem-

quemagis magiſque minui,

quam LM habet ad AM ;

ut tandem ferme conveni-
LK A M N P c

at cum ratione, quam ha-

B

bet KM ad AM; hoc eſt BM ad MC. Hoc autem cum in aliis quoque rectis con-

tingat, quæ a punctis F, R, V ductæ intelliguntur, fequitur rationem figuræ quadranti

infcriptæ ad circumfcriptam continuo ad triplam accedere; ut eademum inter quadran-

tem ipſum, et quadrati ſegmentum intercedere videatur. Quod fi ita res haberet ſeque-

retur quadratum quod circulo circumſcribitur circuli eſſe ſeſquitertium ; atque ideo ejus

circumferentiam diametri eſſe triplam; quod omnino fieri non poteſt. Demonftravit

enim Archimedes, cujuſlibet circuli circumferentiam diametri eſſe triplam, et adhuc

partequadam excedere, quæminor quidem eſt ſeptima diametri parte, major vero decem

ſeptuagefimis primis. At vero perperam de circulo conjicitur ex figura eidem infcripta,

quæ nihil cum circulo ipfocommune habet.

Contra autem eſt in polygono, quod Archimedes parabolæ infcribit, quod licet

parabola numquam fiat (eſt enim abfurdum) cum illa tamen arcta quadam focietate

conjungitur. Atque id polygonumexprimitur ſerie quadam magnitudinum, quæ pro-

portione quadrupla, eademque continua, ſeſe invicem excipiunt. Cujus ſeriei colligendæ

ratio ea nobis ab Archimede traditur, quæ vera germanaque eſt, et totius rei naturam

explicat. Cum enim nos doceat omnes has magnitudines in unum collectas ſeſquitertias

eſſe maximæ, fi tertia minimæ pars iifdem adjiciatur, neque tamen earum numerum

definit, facile intelligitur partem hanc tertiam non aliud effe, quam parabolæ ſegmenta,

quæ unacum polygono parabolam totamcomponunt. Itaque ſi qua ſeries colligenda fit,

opus non eft, ut ea concipiatur infinitis numero terminis conftare, quod tamen recen-

tiores præcipiunt; ita ut poftremus prope ad nihilum redigatur, ideoque negligi poffit.

Nam ipſe quoque in ſummam redigendus eſt, et quantitas adhuc quædam addenda, quæ

reliqua eſt magnitudinis pars, unde ſeries oritur, et dividenda uſque etuſque eſſet. Redit

autem integrum, fi quæ pars ablata fuerit, eidem rurfus accedat. Quid quod etiam Re-

centiores eam ipſam quantitatem ſpecie abjiciunt, revera ſupputant. Nimirum ea in for-

mula colligendis feriebus inſtituta negative ponitur : et quæ quantitas figno negativo notatur,

fi notetur poſitivo, evanefcit.

Porro ex his omnibus colligitur eafdem fere methodos Veteres adhibuiſſe, quibus nunc

utimur, nifi quod eas folidioribus fundamentis ſuperſtruxere. Scilicet ſeveriora ejus ætatis

ingenia nihil tamquam principium admittebant, quod non ſtatim ipſo naturæ lumine verum

eſſe appareret. Nunc autem quædam proponuntur, quæ adeoobfcura funt atque incerta, ut

qui
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qui liberaliſſime agere velit, pronuntiare debeat, quod in antiquis indiciis fieri folebat, non

liquere. Quotus enim quiſque infiniti naturam perfpexit, cujus nulla notio fatis clara atque

diſtincta impreſſa in animis noftris quafique confignata a natura fuit ? Neque vero ipfi

per nos acquirere potuimus, cum totus hic mundus aſpectabilis, et quidquid in eo manu

tangimus, oculis videmus, fenfu aliquo modo percipimus, fuis finibus coerceatur. Quod

dum reputo minus miror viros etiam acutiffimos, quoties de infinito locuti funt, halluci-

natos eſſe, multaque prodidiſſe, quæ partim inania funt, partim etiam abſurda. Quid

enim abſurdius excogitari potuit, quam circuli circumferentiam, ſi infinitus ille fiat, in

rectam lineam tranſmutari ? Nonne infinitus circulus æque ſecum ipſe pugnat, atque cum

infinito finitum ? Et recta fieri qui poteſt linea, cujus ea natura eſt, ut inorbem redeat ?

Quæ cum ita fint affirmare non dubitaverim infinitum propria fignificatione acceptum

aGeometria omnino rejiciendum eſſe, cujus præcipuum officium eſt magnitudines meti-

ri ; ex quo etiam Geometria dicitur. Infinitæ autem magnitudinis menfura nulla eſſe

poteſt. Quæ enim ſuperficies, aut ſolida infinita a Geometris dicuntur, ea proprie infi-

nita non funt ; nifi quatenus infinita etiam eſt pedalis longitudo, quæ in partes dividi

poteſt nullo finito numero comprehendendas. Quod fi qua magnitudo concipienda fit

ultra quodvis intervallum extendi, eam rectius Geometra indefinitam, quam infinitam

vocaverit. Nam qui aiunt infinitum, de quo in Geometria fermo eſt, infinitum abſo-

lute non eſſe, ſed relatione tantum, nihil aliud agunt, quam ut infiniti nomine abutan-

tur, et quod infinitum non eſt, id infinitum eſſe dicant. Cujus definitio hæc una afferri

poteſt : infinitum id eft, quod nullos habet fines. Quocirca fi quis confiderare voluerit

quid infinitum fit, notiones ejus omnes ex allata definitione eruet, diligenterque cavebit

ne cum ulla re finita illas communicet; unde maximi errores ſequerentur. Hoc autem

quomodo fieri debeat præclare nobis Plato demonftravit in Parmenide, ubi poftquam |
unum cum Zenone id eſſe definiit, quod non plura ; quid unum fit hac fignificatione

acceptum, et quid inde ſequatur, inquirit. Atque id tanto ingenii acumine exequitur,

quanto nemounquam mortalium de re fubtiliſſima diſputavit: ut quantus is in aliis libris

cæteros Philoſophos, tantum in hoc ſe ipſum ſuperaſſe videatur. Cæterum cum infinitum

magnitudine concipi nequeat, ne infinitum quidem parvitate concipies. Scilicet alterum

majus eft, quam ut animo recipi poffit; alterum minus,quam ut retineri. Quamquam

primum illud a Geometris aliquo modo exprimitur unitatis nota per nihilum diviſa ;

neque uſu caret ſi tempore et loco adhibeatur.

Hæc aliaque hujufmodi, quid enim fingula percurram ? explicanda illi eſſent, qui

novos in Archimedem commentarios confcribendos ſuſciperet. Nulla enim utilior aut

jucundior comparatio eſſe poteft, quam quæ inter Veteres, et Recentiores inſtituitur ;

præfertim cum minime invidioſa res fit, quos longa ætas æmulationi exemerit, etiam

fupra verum extollere. Sed ne illa quidem filentio prætereunda, quæ cum ante annos

bis mille Archimedes propoſuerit, ſuperioredemum ætate ut nova tradita funt. Et de

magnitudinibus quidem colligendis quid ille præceperit fupra dictum eſt, ſi eæ propor-

tioneGeometrica, eaque continua deinceps ponantur. Illud quoque nos docuit, quo-

modo magnitudines colligi debeant, quæpro ratione numerorum deinceps imparium ſeſe

invicem confequuntur. At hoc facere quicunque noverit plures ſuperficies, ac ſolida

minimo negotio quadrabit. Et ut a Geometricis ad Phyſica tranfeamus, celebris illa

pofitio de corporum gravitate Archimedi debetur, qua finguntur duo, aut plura gravia

ad terræ fuperficiem agi ſecundum lineas rectæ illi parallelas, quæ a communi eorundem

gravitatis centro ad terræ centrum ducitur. Cum enim vera poſitio hæc effet, qua Ar-

chimedes ipſe quandoque utitur, gravia adterramdeprimi ſecundum lineas, quæ in ipfius

terræ

:
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terræ centro coeant, altera illa conficta eſt, quo facilius præcipua quædam de gravitate

theoremata eruerentur. Et fane ſi quis primum illud ponat, deinde quærat quam lineam

grave defcribat, quod in plagam aliquam projiciatur, difficillimam rem fufceperit.

Neque vero alterumjure rejeciſſe videbitur, quando duæ lineæ, quæ non nifi dimenſo long-

iffimo intervallo invicem concurrunt, parallelarum naturam aliquo modo ſequuntur. Ad

hæc fi quis machinas tractorias confideraverit, quæ noftris temporibus propofitæ funt, facile

intelliget omnes fere ab Archimedis Helice, aut Triſpaſto ductas fuiſſe. Quin etiam lanx

illa a Galilæo excogitata, cujus ope detegitur, ubi illam in aqua demerferis, numqua maſſa

è pluribus metallis conflata fuerit, et quota cujuſque pars in ea fit, uni Archimedi tribu-

enda eft. Profecto lancem nefcio quam in hunc ufum ab Archimede comparatam Prifci-

anus deſcribit, aut quicunque Auctor fuerit libelli de ponderibus, et menfuris. Nam

Vitruvius rem exequitur craſſa Minerva; ut potius vulgi opinionem, quamveritatem fecutus

effe videatur. Verum de his hactenus .

Id quoque oneris alius quiſpiam Archimedis explanatori injunxerit, ut ejus nomen adver-

ſus quofdam tueatur, qui illud fi non obfcurare, certe perftringere conati funt. Neque

enimdefuerunt qui quædam ejus ſcripta, firmiſſimis licet demonftrationibus fubnixa, oppug-

narent. Sed mihi ea cura inanis videtur, quæ in iis propugnandis impenditur, quæ femel

vera eſſe certiffimis argumentis cognoveris. Quem enim eorum moveant, qui Archimedis

Circuli Dimenſionem probe affecuti fint, quæ adverfus illam Joſephus Scaliger impetuma-

gis, quam ratione fudit ? Et hæc ipſa ab Hadriano Romano, aliifque ufque ad faftidium

refutata funt. Quoniam vero duo omnino cum fint demonſtrandi modi, quorum alter

directus, alter non directus vocatur, Archimedes poftremo hoc plerumque utitur; idque ei

a plerifque vitio datum eft; pauca quædam de illo dicenda eſſent. Et illi quidem, qui

priorem modum fecundo ita præferunt, ut illum certum ac germanum, hunc fallacem ſpu-

riumque eſſe dicant, non ſatis mihi utriuſquenaturam perfpexiffe videntur. Uterque enim

æque plana ac fimplici via ingreditur, quando alter verum ex vero, alter falfum ex falſo

colligit. Ea autem veri, falſique natura eſt, ut neutrum fibi contraria gignat. Enimvero

duo illi modi hoc præfertim inter ſe differunt, quodalter per vera progreditur, quæ fingula

vera eſſe, cognito primo, intelliguntur ; alter per falſa, quæ falſa eſſe tumdemum apparet,

cum de poftremo conſtiterit. Id quoque modus directus commodi habet, quod in primo

vero acquiefcit, unde cætera fluunt; dum falſa omnia non directus percurrit, quæ uni

alicui vero contraria funt. Hæc tamen duo omnino eſſe poffunt inGeometria, in qua

magnitudines invicem comparantur. Quæ enim proportio inter duas quafdam magnitudi-

nes intercedit, ea fi non fit propofitæ alicui proportioni æqualis, aut major ipſa erit, aut

minor. Quorum unum verum cum fit, neceſſe eſt duo reliqua eſſe falſa. Quocirca prior

ille modus clarior quidem altero, et expeditior; non autem certior, aptiorve addemon-

ſtrandum judicari debet. Præterea animadvertendum eſt, verum quodcunque dicitur, niſi

fimplex illud fit, ex pluribus veris componi, quæ fingula cum veris aliis ejufdem generis

cognatione quadam conjunguntur, et ſeſe invicem alterum ex altero manifeſtant. Ex quo

fit duas omnino eſſe veri inveſtigandi vias, quarum altera verum ipſum ex propriis fibi

veris aperit, altera de uno vero ex aliis veris fimilibus conjicit. Quare ſi demonſtrandum

aliquid fuerit, quod quis priore via invenerit, modo directo ; fin autem quod pofteriore,

non directo commode utetur. Quippe aliud eft principium aprincipia recto ordine du-

cere; aliud de uno principio ex principio alio, quod cum ipſo conveniat, conjecturam

facere. Ut autem exemplo aliquo manifeſta res fiat, quando Archimedes de circuli area

quæſivit, quota ea eſſet detexit nontam exnatura ipfius circuli, quam ex natura polygo-

norum, quæ eidem infcripfit, circumfcripfitque. Itaque cumdemonftrare voluit, quem
libet
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libet circulum æqualem eſſe triangulo rectangulo, cujus unum latus eorum, quæ circa

rectum angulum funt, circumferentiæ, alterum radio æquale fuerit, argumentatione utitur,

unde abfurda conclufio ſequitur. Quæ quidem argumentatio præterquam quod neceffaria

eſt, vel ideo in pretio haberi debet, quod miros quofdam fuppeditat concludendi modos.

Quis enim unquam fibi perfuafiffet de duobus fpatiis colligi pofſſe, alterum altero majus

futurum, fi eo minus fuerit ; aut contra futurum minus, fi eodem fuerit majus ? Ego

tamen huc rem deduxi, cum duo quædam rectangula figuræ cuidam infcriberem, eaque

æqualia invicem eſſe contrariis duabus pofitionibus demonftrarem. Quod non jactantia re-

fero, fed quia conclufiones hujufmodi vel apud antiquos Geometras rariffimæ funt ; quas

inter ea Euclidis maxime celebratur, qua de duobus quibufdam numeris colligit, alterum

alterum ideo metiri, quod non metiatur.

Et hæc quidem obfcura natura ſua obfcuriora etiam fiunt, quod preſſfius dicantur : quæ

tamen alius fortaſſe fufius explicabit, qui eam curam ſuſcipiet, quam ego libens abjeci, aut

in tempus aliud diſtuli. Cum enim duo potiffimum in Græco Auctore præſtanda fint ;

primum ut emendetur, latineque reddatur ; deinde vero illuftretur ; quod prius ordine, id

etiam tempore eſſe debebat. Quoniam vero experientia didici quanta vel in facilioribus re-

bus Typothetarum negligentia fit, veritus ne in difficillima gravius peccarent, præfidium

ab amicis quæſivi, adjuncto mihi inter cæteros adjutore Joanne Franciſco Seguierio Nemau-

ſenſi , Viro in primis docto atque induſtrio. Huic uni potiffimum referendum eft, quod ne

illa quidem neglecta funt, quæ exigua quidem videntur, ſed plurimum, ut ipſe ait, typo-

graphicam artem commendant, chartarum nitor, typorum elegantia, denique optima

cujuſque rei diſpoſitio atque forma. Mira fiquidem eſt Viri ejus folertia ; dum maximas

res minimaſque eadem ferme cura exequitur. Geometricas figuras, et encarpa, quibus

librorum capita fineſque ornantur, ligno elegantiſſime incidit egregius artifex Antonius Be-

lemius Anconitanus. Cæterum editio hæc, qualis demum cunque fit, paucis admodum in

pretio erit. Quantæ enim operæ eſt Græca monumenta a librariorum mendis repurgare,

latinoque fermone fideliter exprimere ! Scilicet editor veteris cujuſque ſcriptoris hodie def-

picitur, quantamcunque diligentiam in eo emendando adhibuerit, nifi illum commentariis

ſubinde illuſtret, et dimidia faltem ſui parte auctum, aliena propriis coacervando, in lucem

emittat. Itaque ille mihi judex optandus eft, qui quod hoc fit, Archimedem pro digni-

tate edere, ſuo pondere æſtimet, Geometriæ peritus, Græciſque litteris animo, non ore tenus

exercitus. Hic fi mihi contingat, laudatorem equidem malim, fed et benevolum accufa-

torem admonitoremque æquo animo feram. Cæteros non moror, qui ſpecie boni, nonbono

ipſo capiuntur, pluriſque ea faciunt, quæ videntur, quam quæ funt. Quorum ego judi-

cium nec æquum expecto, nec iniquum magnopere reformido.

h
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ΑΡΧΙΜΗΔΟΥΣ

:

ΕΠΙΠΕΔΩΝ ΙΣΟΡΡΟΠΙΩΝ,

Η ΚΕΝΤΡΑ ΒΑΡΩΝ ΕΠΙΠΕΔΩΝ,

ΒΙΒΛΙΟΝ ΠΡΩΤΟΝ,

ΜΕΤΑ ΤΩΝ ΕΥΤΟΚΙΟΥ ΑΣΚΑΛΩΝΙΤΟΥ ΥΠΟΜΝΗΜΑΤΩΝ.

RCHIMEDIS

(UT PLERIQUE CREDUNT)

DE PLANORUM ÆQUILIBRIIS

SIVE

EORUMDEM GRAVITATUM CENTRIS,

LIBER PRIMUS,

CUM COMMENTARIIS EUTOCII ASCALONITÆ.

A
C

ΙΤΟΥΜΕΘΑ τὰ ἴσα βάρεα Σπὸ τῶν

ἴσων μακέων · ἰσοῤῥοπεῖν· τὰ δὲ ἴστι βάρεα

Ἀπὸ ἢ ἀνίσων μακέων μὴ ᾿ ἰσοῤῥοπῶν, ἀλ-

λὰ ῥέπειν ἐπὶ τὸ βάρος τὸ ἀπὸ τὸ μείζονος μάκεος.

Αἴκα βαρέων ἰσορροπεόντων Σπὸ τίνων μακέων ποτὶ

τὸ ἕτερον τ βαρέων ποτιτεθῆ τι , μὴ ἰσοῤῥοπῶν, ἀλλὰ

ῥέπειν ἐπὶ τὸ βάρος ἐκεῖνο, ᾧ ὁ προσετέθη. Ὁμοίως ἢ

κὰ αἴκα ἀπὸ τὸ ἑτέρα τῶν βαρέων ὁ ἀφαιρεθῆ τι, μὴ

ἰσοῤῥοπεῖν, ἀλλὰ ῥέπειν ἐπὶ τὸ βάρος ἀφ᾽ ὁ ἐκ ἀφη-

ρέθη. Τῶν ἴσων καὶ ὁμοίων οχημάτων ἐπιπέδων ἐφ-

αρμοζομένων ἐπ᾿ ἄλλαλα, ἢ τὰ κέντρα τῶν βαρέων

*ἐφαρμόζειν ἐπ᾿ ἄλλαλα. Τῶν ἢ ἀνίσων, ὁμοίων ἢ,

τὰ κέντρα τῶν βαρέων ὁμοίως & εἶμεν κείμενα . Ὁμοί-

ως ἢ λέγομεν σαμᾶα κέεθαι ποτὶ τὰ ὅμοια χήμα-

τα, ἀφ᾽ ὧν ὅπὶ τὰς ἴστις γωνίας ἀγόμεναι εὐθεῖαι

* ποιῶντι γωνίας ἴσας ποτὶ τὰς ὁμολόγες πλευ-

ράς. Αἴκα μεγέθεα ἀπὸ τίνων μακέων ἰσοῤῥοπέων-

τι, καὶ τὰ ἴσι αὐτοῖς ἀπὸ τῶν αὐτῶν μακέων ἰσοῤῥο-

πήσειν. Παντὸς χήματος, ὁ ὁ περίμετρος ἐπὶ τὰ

αὐτὰ κοῖλα ᾖ, τὸ κέντρον τῷ βάρεος ἐντὸς εἶμεν
1

* δεῖν τὸ χήματος.

2

ἰσοῤῥόπων . · ἰσυῤῥόπων.

εἶμεν vel ἔσαι deeft in pluribus locis .

P

ETIMUS æqualia gravia ab æqualibus

longitudinibus ſuſpenſa librari : æqualia

vero gravia ſuſpenſa ab inæqualibus lon-

gitudinibus non librari, fedverfus illud propen-
dere, quod a majore longitudine ſuſpenditur.

Si gravibus a quibufdam longitudinibus ſuſpen-

ſis, ac libratis, eorum alteri aliquid adjiciatur,

ea non amplius librari ; fed verſus illud propen-

dere, cui aliquid adjectum eſt. Quinetiampari-

ter, ſi agravium altero aliquid auferatur, ea non

amplius librari, fed verfus illud propendere, a

quo nihil ablatum eft. Æqualium, et fimilium
figurarum planarum, quæ fibi invicem conveni-

unt, centra quoque gravitatum fibi invicem

convenire. Inæqualium vero, et fimilium figu-

rarum centra gravitatum fimiliter pofita eſſe.

Puncta autem in fimilibus figuris fimiliter poni

dicimus, in quibus quoque ad æquales angulos

rectæ ducuntur, æquales cum reſpondentibus la-

teribus angulos efficiunt. Si magnitudines aqui-

bufdam longitudinibus fufpenfæ librentur, eas

quoque, quæ ipfis æquales funt, ab iisdem lon-
gitudinibus fufpenfas librari. Cujuflibet figuræ,

cujus ambitus ad eafdem partes cavus fit, cen-

trumgravitatis intra figuram ipfam eſſe oportere.

ἀφερθῆ τί. · ἐφαρμίζει . $ In MS. hiatus eſt, et· ῥέπων. d SicMS.

Η ποιόντι . * In MS . δεῖν deest.

* A
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M

EUTOCII COMMENTARI I.

OMENTUM, quod dicitur, nobiliffime Pe-

tre, THANcommunequoddam genus gravitatis atque
levitatis effe docet cum Ariftoteles, tum, qui

Ariftotelem ſequitur, Ptolemæus. Timæus autem apud

Platonem ait, momentum omne a gravitate proficifci ;

quippe levitatem privationem eſſe exiftimat. Quorum

quidem fententiæ colligi poffunt ab iis, qui Matheſeos
ſtudio delectantur, ex Ptolemæi libro de Momentis, ex

Phyficis Ariftotelis, ex Platonis Timæ , atque ex iis,

qui in hæc commentarios ſcripſerunt. Archimedes au-

tem hoc in libro, centrum momenti unius plani illud

effe exiftimat, a quo ſuſpenſum finitori parallelum ma-

net: centrum vero momenti, five gravitatis, duorum,

pluriumve planorum effe illud, a quo ſtatera ſuſpenſa
manet finitori parallela. Nimirum fit triangulumAΒΓ,

atqueinejusmediopunc-

tum aliquod A, a quo

ſuſpenſum finitori paral-

lelum maneat. Conftat

utique partes trianguli

ΑΒΓinvicemlibratum iri,

ita ut earum nulla magis

quam alia verfus finito-

rem propendeat. Pariter

appenfis ad ſtateram AB

magnitudinibus A et B,

ſi ea a puncto I ſuſpenſa

partes habeat A,B, quo-

que invicem librentur,

manebit utique finitori

parallela. Atqueeritcen-

trumfufpenfionis magni-

tudinumA,B punctum Г.

B

A

Optime autem videtur Geminus illud de Archimede

dixiffe, communes fententias ipſum petitiones vocare.

Æqualia enim gravia ab æqualibus longitudinibus fuf-

penſa librari, communis fententia eft ; et cætera. Quæ

quidem omnia iis manifefta funt, qui animum paulifper
adverterint. Æqualium autemet fimilium, inquit, fi-

gurarum planarum, quæ fibi invicem conveniunt, et

centra gravitatum fibi invicem conveniunt. Omnes fi-

quidem partes omnibus invicem conveniunt partibus.

Inæqualium vero et fimilium figurarum centra gravita-
tum fimiliter poſita erunt. Intelligantur enim, ut in

ſubjecta figura , triangula ΑΒΓ, ΔΕΖ inæqualia et

fimilia: et centrum gravitatis trianguli quidem ABC

fit punctum H; trianguli vero ΔΕΖ, punctum :

junganturque AΗ, ΗΒ, ΗΓ, ΔΘ, ΘΕ, ΘΖ. Dico rec-

tas, quæ a punctis H,

junguntur, angulos

in æquas invicempar-

tes ſecare. Fiat enim

ut EZ ad BF, ita ΕΘ

ad OK ; et 20 ad

ΘΛ ; et A ad OM :

junganturqueMК, КЛ,

AM. Erit ſane trian-

gulum KAM fimile tri-

angulo AEZ . Quoni-

amenim utE ad OK,

ita fe habet Z ad

A ; parallela utique

A

Γ

ΗΝ ῥοπιώ, ὦ γυναιότατε Πέτρε, κοινὸν εἶναι γενος

καὶ κουφότητος, ᾿Αρισοτίλης τὲ λέγει, κι

Πτολεμαῖος τᾶτῳ ἀκολεθῶν. Ὁ δὲ γε παρὰ Πλά-

τωνι Τίμαιος πᾶσαν ῥοπιὼ ἀπὸ βαρύτητος λέγει γίνεῶς· τὴν

28 κουφότητα φέρησιν νομίζει. "Ων ἔξεςι τὰς δόξας τοῖς φιλομα-

θέσιν ἀναλέγεθαι, ἔκτε τὸ ἀεὶ ροπῶν βιβλίο τῷ Πτολεμαίῳ
συγγεγραμμένο, κὶ ἐκ τῶν ᾿Αρισοτέλες φυσικῶν πραγματειῶν,

xὶ ἐκ τῶ Πλάτωνος Τιμαίο, κὴ ἢ ταῦτα ὑπομνηματισάντων .

Ὁδὲ ᾿Αρχιμήδης ἐν τέτῳ τῷ βιβλίῳ κέντρον ῥοπῆς ὀλιπέδε λή

ματος νομίζει, ἀφ᾿ ὁ ἀρτώμενον παράλληλον μένει τῷ ὁρίζοντι·

δύο δὲ ἢ πλειόνων ὀπιπέδων κέντρον ῥοπῆς, ἤτοι βάρκς, ἀφ᾿ ἔ

ἀρτώμενος ὁ ζυγὸς παράλληλός ἐςι τῷ ὁρίζοντι . Οἷον ἔσω τρί-
γωνον τὸ ΑΒΓ, καὶ ἐν τῷ μέσῳ αὐτοῦ σημεῖόν τι τὸ Δ,

,

B

г

ἀφ᾿ ὁ ἀρτώμενον παράλληλον

μένει τῷ ὁείζονλι . Δῆλον ἦν

ὅτι ἰσοῤῥοπήσει τὰ ΑΒΓ

μέρη ἑαυτοῖς, κὶ ἐδ᾽ ἕτερον

τὸ ἑτέρου μᾶλλον ῥέψει ἐπὶ

τὸν ὁρίζοντα. Ὁμοίως δὲ

καὶ ζυγῦ ὄντος το ΑΒ,

ἀπηρτημένων ἐξ αὐτοῦ τῶν

Α, Β μεγεθῶν, ἐὰν ἀρτώ-

μενος ὁ ζυγός δτὸ τοῦ Γ

ἰσοῤῥοποῦντα ἔχῃ τα Α, Β

μέρη, παράλληλος μένει τῷ

ὁρίζοντι˙ κὶ ἔσαι κέντρον δ

ἀρτήσεως τῶν Α, Β΄ μεγε-

θῶν τὸ Γ.

Καλῶς δὲ δοκεῖ ὁ Γεμῖνος εἰπεῖν περὶ τῷ᾿Αρχιμήδες, ὅτι τὰ

ἀξιώματα αἰτήματα λέγει. Τὰ γὃ ἴσα βάρει ἀπὸ ἴσων μακέ-

ων ἰσοῤῥοπεῖν, ἀξίωμά ἐςι' κῷ τὰ ἑξῆς. Καὶ ἔςι πάντα σαφή

τοῖς μετρίως αὐτὰ * ἐπεσκεμμένοις . Τῶν δὲ ἴσων κὶ ὁμοίων,

φησὶν, ἐπιπέδων χημάτων ἐφαρμοζομένων ἐπ᾿ ἄλλαλα, κὶ τὰ

κέντρα 7 βαρέων ἐφαρμόζει ἐπ᾿ ἄλλαλα. Πάνια γὰρ τὰ

μέρη αὐτῶν πᾶσιν ἐφαρμόζει. Τῶν δὲ ἀνίσων, ὁμοιῶν δὲ, τὰ

κέντρα τῶν βαρέων ὁμοίως εἶμεν κείμενα. Νοείπω ὃ, ὡς ἐπὶ τ

ὑποκειμένης καταγραφῆς, τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ τρίγωνα ἄνισα

κὶ ὅμοια˙ κέντρον ἢ βάρους τὸ μὲν ΑΒΓ, τὸ Η· τῷ δὲ

ΔΕΖ, τὸ Θ ' καὶ ἐπιζεύχθωσαν ' αἱ ΑΗ, ΗΒ , ΗΓ,

ΔΘ, ΘΕ, ΘΖ . Λέγω ὅτι εἰς ἴσα διαιροῦσι τὰς γω-.

νίας αἱ δπὸ τῶν Η, Θ ση-

μείων ὀληζευχθεῖσαι. Γι-

νέπω γὸ ὡς ἡΕΖ πρὸςΒΓ,

η ὅτως ἡ ΕΘ πρὸς ΘΚ,

καὶ ἡ ΖΘ πρὸς ΘΛ, κ

ἡ ΔΘ ωρὸς ΘΜ· κὴ ἐπε

ζεύχθωσαν αἱ ΜΚ, кл,

ΛΜ. Ἔται δὲ ὅμοιον

τὸ ΚΛΜ τρίγωνον τις

ΔΕΖ τριγώνῳ . Ἐπεὶ τὸ

ὅὶν᾿ ὡς ἡ ΕΘ πρὸς ΘΚ,

ἡ ΘΖ ωρὸς ΘΛ, παράλ-

A

AA
eſt EZ ipfi KA. Pariter parallela eft cumMK ipfi ΔΕ,
tumAM ipfi AZ. Propterea triangulum AEZ fimile

eft triangulo KAM : ideoque ut AE ad MK, ita ſe ha-

bet EZ ad KA, et AZ ad MA. Ponitur autem prop-

ter triangulorum ABΓ, ΔΕΖ fimilitudinem, ut ΔΕ ad
AB, ita fe habere EZ ad ΒΓ, et AZ ad ΑΓ. Æquales

funt igitur rectæ ABI rectis MKA : ideoque fingulæ

cum fingulis conveniunt. Itaque triangulum ABΓ

æquale idemque fimile eft triangulo KMA:et, quodconfequitur, centrum alterius ΑΒΓ cum alterius MKA

centro conveniet. Porro cum fibi invicem conveniant

puncta H, et O, itemque rectæ ABS, et MKA ; con-

venient utique fibi invicem rectæ cum ΑΗ, ΒΗ, ΓΗ,

tum ΜΘ, ΚΘ, Θ ; æqualeſque angulos adpuncta

Η μηγέθων .

ad "Eray ex MS .

n

دا

ληλός ἐςιν ἡ ΕΖ τῇ ΚΛ. Ὁμοίως δὴ κῷ ἡ ΜΚ τῇ ΔΕ,

καὶ ἡ ΛΜ τῇ ΔΖ. Ὅμοιον ἄρα τὸ ΔΕΖ τρίγωνον τῷ

ΚΛΜ τριγώνῳ. Ἔσιν ἄρα ὡς ἡ ΔΕ πρὸςΜΚ, ἡ ΕΖ πρὸς

ΚΛ, κῷ ἡ ΔΖ. πρὸς Μ.Λ. Ὑπόκειται δὲ, διὰ τὴν ὁμοι-
ότητα τῶν ΑΒΓ, ΔΕΖ τριγώνων, ὡς ἡ ΔΕ πρὸς ΑΒ,

ἡ ΕΖ πρὸς ΒΓ, κὶ ἡ ΔΖ πρὸς ΑΓ. Ἴσαι ἄρα εἰσὶν αἱ

ΑΒΓ ταῖς ΜΚΛ' ὥσε ἐφαρμόζει ἑκάση ἐλὶ ἐκάςιω.

"Ἴσον ἄρα καὶ ὅμοιόν όξιν τὸ ΑΒΓ τρίγωνον της ΚΜΑ τει-

γώνῳ. "Ωστε κὶ ἐφαρμόσει τὸ κέντρον τῇ ΑΒΓ ἐπὶ τὸ τοῦ

ΜΚΛ. Τοῦ δὲ Η ὀλὰ τὸ Θ ἐφαρμόζοντος, κὶ τῶν ΑΒΓ

όλὶ τὰ ΜΚΛ᾽ ἐφαρμόσουσιν καὶ αἱ ΑΗ, ΒΗ, ΓΗ,

τὰς ΜΘ, ΚΘ, ΛΘ, καὶ ἴσας ποιήσεσιν γωνίας πρὸς πῖς

* ἐπισκεπτομένοις . 1 aj АН, НГ, ΒΓ , ΔΕ, ΘΕ, ΘΖ.
n

ὡς ἡ ΗΘ πρὸς ΘΚ ,
m ὕτως ἡ ΕΘ, &c. Hæc et ſequentia uſque
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P

Μ, Κ, Λ ταῖς ἐν τῷ ΑΒΓ τειγώνῳ· ὥςε κὶ ἐν τῷ ΔΕΖ.

Αἱ αὐταὶ γὰρ εἰσιν οὐθεῖαι αἱ ὑπὸ τὸ Θ ὀλή τε τὰ Μ, Κ, Λ,

καὶ ὀλὶ τὰ Δ, Ε, Ζ ὀπιζευγνύμεναι.

η,τὸΠαντὸς λήματος,κατος, ὁ ὁ πείμετρος ὀλὴ τὰαὐτὰ κοῖλαᾖ,

κέντρον τὸ βάρεος ἐντὸς εἶμεν δεῖξ λήματος. Τίνας καλεῖτὰς

ἐλὶ τὰ αὐτὰ κοίλας γραμμάς, εἴρηται ἡμῖν σαφῶς ὁ ἐν τοῖς

προειρημένοις τοῦ περὶ σφαίρας καὶ κυλίνδρου. Ἐπειδὴ δὲ τὸ

χῆμα τὸ ἀπὸ τὰ αὐτὰ κοίλιω ἔχον " τὴν περίμετρον, πάντα

τὰ μέρη τὸ ὀλιπέδου ἐντὸς ἔχει, καὶ τὰς γωνίας· δῆλον ὅτι

κὴ τὸ κέντρον τοῦ βάρεος ἐντὸς ἔχει τοῦ λήματα. Ἐπὶ γὰρ

τίνων χημάτων τὸ κέντρον τοῦ λήματος ἐκτός ότι, κῷ ἐπὶ τίνων

ὀλὶ τῆς περιμέτρο. Ἐπὶ μὲν γὰρ ' τοῦ ΑΒΓ ἡμικυκλίς κέν-

τον τὸ χήματός ὅτι τὸ Η' ὀλὸ δὲ

M,K,A efficient iis, qui in triangulo ABC, atque ideo

etiam iis, qui in triangulo AEZ funt. Eæden fiquidem

funt rectæ, quæ a puncto ad puncta cum M, K, A,

tum A,E,Zjunguntur.

Cujuflibet figuræ, cujus ambitus ad eafdem partes ca-

vus fit, centrum gravitatis intra figuram ipſam eſſe opor-

tet. Quas cavas ad eafdem partes lineas vocet, perſfpicue

dictum anobis eſt in iis, quæ libro de ſphæra et cylin-

dro præmiſimus. Quoniam autem figura, cujus ambi-

tus ad eafdem partes cavus eſt, omnes partes plani. ip-

ſoſque angulos intus habet; conftat centrum quoque

gravitatis eandem intus habere. Etfane in figuris qui-

bufdam figuræ ipfius centrum extra ipfam eft ; in

quibufdam vero, in ipſo ambitu. Nam in femicir-

τῆς ΔΕΖ ὑπερβολῆς, τὸ κέν-

τρον το λήματος ἐκτός ότη καθ'

ὁ αἱ διάμετροι συμπίπτουσιν ἀλλή-

λαις, ὡς ἔχει τὸ Θ. Εἴρηται γὰρ

ταῦτα ἐν τῷ δατέρῳ βιβλίῳ τῶν

᾿Απολλωνίς κωνικῶν. Ὅμως δὲ καὶ

ὀλὴ τοῦ ΑΒΓ χήματα, καὶ ἐπὶ

τοῦ ΔΕΖ τὸ κέντρον · τῷ βάρεος,

ἀφ᾿ οὗ δῆλον ὅτι ἀρτώμενον τὸ

θῆμα παράλληλόν ότι τοἱ ἑρίζοντι ,

ἐντὸς ὅτι τῆς περιμέτρο. Εἰ γὸ ἔσαι

B

ὅλὶ τῆς περιμέτρο, ἢ ἐκτὸς, ρέψει

ὅλὶ θάτερα· ὅπερ ἐχ ὑπόκειται .
A H Γ

Τούτων δὲ ὑποκειμένων,

ἐντί.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ α΄.

Τὰ ἀπὸ ἴσων μακέων ἰσοῤῥοπέοντα βάρεα, ἴσα

Εἴπερ γὰρ ἄνισος * ἐσσεῖται, ἀφαιρεθείσεις Ἀπὸ τοῦ

μείζονος τᾶς ὑπεροχᾶς, τὰ λοιπὰ σόκ ἰσορροπησοῦντι·

ἐπειδὴ ἰσορροπεόντων ἀπὸ τοῦ ἑτέρες ἀφήρηταί τι . Ωσε

τὰ ἀπὸ τῶν ἴσων μακέων βάρεα ἰστῤῥοπέονται, ἴσι

ἐντί.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ β΄.

Τὰ ἀπὸ τῶν ἴσων μακέων ἄνισα βάρεα, σόκ

ἰσοῤῥοπᾶντι, ἀλλὰ ῥέψει ἐπὶ τὸ μᾶζον.

Αφαιρεθείσας γὰρ τᾶς ὑπεροχᾶς ἰσοῤῥοπησἕντι·

ἐπειδη τὰ ἴσα ἀπὸ τῶν ἴσων μακέων ἰσορροπέ-

Ποτιτεθέντος οὖν τοῦ ἀφαιρεθέντος ῥέψει

ἐπὶ τὸ μεῖζον· ἐπεὶ ἰσοῤῥοπεόντων τῷ ἑτέρω ' πο-

τιτεθῆ τι.

οντι.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ γ΄.

t

E

Z

culo quidem ABS centrum fi-

guræ eſt punctum H ; in hy-

perbola vero ΔΕΖ, punctum

, quod extra ipfam eſt ; ubi

nimirum diametri invicem con-

currunt. Hæc fiquidem dicta

funtin ſecundolibro Conicorum

ApolloniiElementorum. At fi-

guræ cum AΒΓ, tum ΔΕΖ

centrum gravitatis , nempe id

punctum, a quo figura ſuſpenſa

finitori parallela manet ; intra

ambitum eft. Si enim in am-

bitu aut extra ambitum eſſet,

verſus alterutram partem figu-

ra propenderet ; quod nonpo-

nitur.

His autem poſitis,

PROP. I. THEOR.

Quæ gravia ab æqualibus longitudinibus fuf-

penſa librantur, æqualia funt.

Si enim inæqualia fuerint, ablato ab eorum

majore exceſſu, quæ reliqua funt non librabun-

tur ; quoniam ab altero gravium, quæ libran-

tur, ablatum aliquid eſt. Quare gravia, quæ

ab æqualibus longitudinibus ſuſpenſa librantur,

æqualia funt.

PROP. II. THEOR.

Inæqualia gravia ab æqualibus longitudinibus

ſuſpenſa, non librantur, fed verfus eorum majus

propendent.

Ablato enim exceſſu, librabuntur ; quoniam

æqualia gravia ab æqualibus longitudinibus fuf-

penſa librantur. Itaque adjecto, quod ablatum

fuerat, verſus majus propendent; id enim gra-

vium, quæ librantur, alteri adjectum eft.

PROP. III. THEOR .

Inæqualia gravia ab inæqualibus longitudi-

Τὰ ἄνισα βάρεα ἀπὸ τῶν ἀνίσων μακέων ἰστρ- nibus fufpenfa librantur, et quidem majus fuf-
ῥοπησῶντι, κὶ " τὸ μεῖζον ἀπὸ τὸ ἐλάοσονος.

u

Ἔσω ἄνισα βάρεα τὰΑ,

Β, κὰ " ἔσω μᾶζον τὸ Α' κ

ἐστῤῥοπέονια ἀπὸ τ ΑΓ, ΓΕ

μακέων. Δεικτέον ὅτι ἐλάτ-

των ἐςὶν ἁ ΑΓ τᾶς ΓΒ .

*Μὴ γδ ἔσωἐλάτων. Αφ-

αιρεθείσας ἢ τᾶς ὑπεροχᾶς

ᾧὑπερέχει τὸΑτὸ Β· ἐπει-

δὴ ἰσοῤῥοπέοντων ἀπὸ ὁἑτέ

penfum a minore longitudine.

A г B

Sint inæqualia gravia

A,B, quorummajusA; ea-

que a longitudinibus АГ,

FB ſuſpenſa librentur. O-

portet demonftrare, mi-

norem eſſe AI quam FB.

Neque enim fit minor :

ablatoque exceſſu, quo A

excedit B ; quoniam ab

altero gravium, quæ li-

brantur, ablatum aliquid

• ἐν τοῖς προοιμίοις. Ρ τὴν περιοζάμετρον. Η τὸ ΑΒΓ. · τῷβάρος.
exMS. ** ἔσω μεῖζον τὸ A, ex MS.

* μὴ γὰρ ἔσω, ex MS.

· ἔσολαι. • ποτιεθή.
* τὸ μεῖζον ἀπὸ,
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i

:

eſt ; propendent verſus B. Non autem propen-

dent. Sive enim æqualis eſt ra ipſi FB, libra-

buntur. Æqualia enim gravia ab æqualibus

longitudinibus ſuſpenſa librantur. Sive FA ma-

jor eft quam FB, propendent verſus A. Æqua-

lia enim gravia ab inæqualibus longitudinibus

ſuſpenſa non librantur; fedverfus illud propen-
dent, quod a majore longitudine ſuſpenditur.

Quocirca minor eſt IA quam IB. Illud autem

manifeftum eft, quæ gravia ab inæqualibus lon-

gitudinibus ſuſpenſa librantur, inæqualia eſſe ;

et quidem majus, quod a minore longitudine

ſuſpenditur.

PROP. IV. THEOR .

Si æquales duæ magnitudines idem centrum

gravitatis non habuerint ; magnitudinis, quæ
ex utriſque magnitudinibus componitur, cen-

trum gravitatis erit punctum rectæ ejus medi-

um, quæ harum magnitudinum centra gravita-

tis conjungit.

Sit magnitudinis qui-

demAcentrum gravitatis

punctumA; magnitudinis

vero B punctum B : junc-

taque recta AB in duas

æquas partes in puncto r

ſecetur. Dico magnitu-

dinis, quæ ex utriſque

magnitudinibus compo-

nitur, centrum gravitatis

efſſe punctum r.

A ΑΓ

Si enim non eſt punctum r, ſit magnitudinis,

quæ ex utriſque magnitudinibus A, B componi-
tur, centrum gravitatis punctum A; fi quidem

fieri poteft. Quod enim in ipſa AB fit, antea

demonftratum eft. Quoniam igitur punctum &

centrum gravitatis eſt magnitudinis, quæ ex

magnitudinibus A, B componitur, apprehenfo
punéto A, librabuntur. Igitur magnitudines A,

B a longitudinibus A A, A B ſuſpenſæ librantur.

Quod fieri non poteſt. Æqualia enim gravia

ab inæqualibus longitudinibus fufpenfa non li-

brantur. Conftat igitur punctum r centrum

gravitatis eſſe magnitudinis, quæ exmagnitu-

dinibus A, B componitur.

Z

ρε ἀφήρηται, ῥέψει ἐπὶ τὸ Β. *Οὐ ῥέψει δέ. Εἴτε

γὰρ ἴσα ἐςὶν ἁ ΓΑ τα ΓΒ, ᾿ ἰσοῤῥοπησοῦντι. Τὰ

γὰρ ἴσα ἀπὸ τῶν ἴσων μακέων ἰσοῤῥοπέοντι . Εἴτε

μείζων ἁ ΓΑ τὰς ΓΒ, ῥέπει ἐπὶ τὸ Α. Τὰγὰρ ἴσα

ἀπὸ τῶν ἀνίσων΄ μακέων ἐκ ἰσοῤῥοπέοντι, ἀλλὰ

ῥέπειἐπὶ τὸ ἀπὸ τὸ μείζονος μάκεος. Διὰ δὴ ταῦ-

τα, ἐλάσων ἐσὶν ὁ ΓΑ τᾶς ΓΒ. Φανερὸν δε, ὅτι

καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ἀνίσων μακέων ἰσοῤῥοπέον-

τα, ἄνισα ἐντὶ, καὶ μᾶζόν ἐσι τὸ ἀπὸ τοῦ ἐλάσ-

σονος.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ δ'.

Αἴκα δύο ἴσα μεγέθεα μὴ τὸ αὐτὸ κέντρον τοῦ

βάρεος * ἔχοντι, τοῦ ἐξ ἀμφοτέρων τῶν μεγεθέων

συγκειμένα μεγέθες ' κέντρον ἔσαι το βάρεος τὸ μέ-

σον τᾶς εὐθείας τᾶς ἐπιζευγνυάσας 7 μεγεθέων

τὰ κέντρα&βάρεος.

B

Ἔσω τοῦ μὲν Α κέντρον

τοῦ βάρεος τὸ Α, τοῦ δὲ

Β τὸ Β. Καὶ ἐπιζευχθῶ-

σα ὰ ΑΒ τετμάθω δίχα

κατὰ τὸ Γ. Λέγω ὅτι τοῦ

ἐξ ἀμφοτέρων – μεγεθέων

συγκειμένε μεγέθες κέν-

τρον ἐςὶ τοῦ βάρεος τὸ Γ.

Εἰ γὰρ μὴ, ἔσω τοῦ ἐξ ἀμφοτέρων τῶν Α, Β με-

γεθέων συνκειμένε μεγέθες κέντρον τῷ βάρεος τὸ

Δ, εἰ δυνατόν. Ὅτι γὰρ ἐςὶν ἐπὶ τᾶς ΑΒ, προ-

δεδῶκται . Ἐπεὶ ἦν τὸ Δ σαμᾶον κέντρον ἐςὶ τοῦ

βάρεος τοῦ ἐκ τῶν Α, Β συγκειμένα μεγέθεος, κα-

τεχομένα τοῦ Δ ἰσορροπήσει. Τὰ ἄρα Α, Β μεγέ

θεα ἐἰσοῤῥοπᾶντι ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ μακέων· ὅπερ

ἀδύνατον. Τὰγὰρ ἴσα ἀπὸ τῶν ἀνίσων μακέων

ἐκ ἰσοῤῥοπέοντι. Δῆλον ὧν ὅτι τὸ Γ κέντρον ἐςὶ

τοῦ βάρεος τοῦ ἐκ τῶν Α, Β συγκειμένου μεγέ-

θεος .

EUTOCIUS.

f

Centrum gravitatis punctum ; fi quidem fieri po- Κέντρον τοῦ βάρες τὸ Δ, εἰ δυνατόν. Ὅτι γὰρ

teft. Quod enim in ipſa AB fit, demonſtratum eft.

Dictum eft enim paulo fupra, duarum magnitudinum
centrum gravitatis eſſe id punctum, aquo ſuſpenſa ſta-

tera partes habeat, quæ invicem librentur, ita ut fini-
tori parallela maneat. Quare duarum magnitudinumA,

Bcentrum gravitatis eft in ipſa AB.

PROP. V. THEOR.

ὅὶν ἐπὶ τᾶς ΑΒ, δέδεικται . Εἴρηται γὰς ἀνωτέρω ,

ὅτι δύο μεγεθῶν κέντρον ἐςὶν, ἀφ᾽ οὗ ἀρτώμενο ὁ ζυγὸς

ἰσοῤῥοπουῦτα ἔχει τὰ μέρη, παράλληλο μένων τις δεί-
ζοντι. Ὥστε οὖν ἐπὶ τῆς ΑΒ ἐςὶ τὸ κέντρον τῶν Α, Β
μεγεθών.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ έ.

Si trium magnitudinum centra gravitatis in Αἴκα τριῶν μεγεθέων τὰ κέντρα τοῦ βάρεος ἐπ᾿

directo fuerint poſita ; et magnitudines æqualem εὐθείας ἐῶντι κείμενα, καὶ τὰ μεγέθεα ἴσον βάρος

gravitatem habuerint , quæque inter centra rec-

tæ interjiciuntur æquales fuerint; magnitudinis, ἔχωντι, ὶ αἱ μεταξὺ τῶν κέντρων εὐθεῖαι ἴσαι εῶντι·

quæ ex omnibus magnitudinibus componitur, τῷ ἐκ πάντων μεγεθέων συγκειμένα μεγέθεος κέν-

ν ὕτω ῥέψει.

* ὅτι τὸ Γ, ex MS .

Z ἰσοῤῥοπησῦντι τὰγὰρ. 2 ἔτι. b deeft. • μεγεθῶν, et fic etiam pofthac. · ἰσοῤῥοπησοῦντι.

· ἔσω κέντρον τῷ βάρος, &c.
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τρον ἐσεῖται ὁβάρεος τὸ ὁ στιμεῖον, ὃ καὶ 8μέσω centrum gravitatis erit id punctum, quod et

αὐτῶν κέντρον ἐςὶ ὁβάρεος.

Ἔσω τρία μεγέθεα τὰ Α, Β, Γ΄ κέντρα δὲ αὐτῶν

ὁ βάρεος, τὰ Α, Β, Γ, σαμεῖα ἐπ᾿ ἀθείας κείμενα.

Ἔσω δὲ τά τε Α, Β, Γ ἴσα. Καὶ αἱ ΑΓ, ΓΒ ἴσαι

*Κθεται. Λέγω ὅτι ὁ ἐκ πάντων ἢμεγεθέων συγ-

κειμένα μεγέθεος κέντρον&βάρεός ἐσι τὸ Γ σαμεῖον.

Ἐπεὶ γὰρ τὰΑ, Βμε-

γέθεα ἴσον βάρος ἔχει, κέν-

τρον ἐσεῖται τὸ βάρεος τὸ Γ

σαμεῖον. Ἐπειδὴ ἴσαι ἐντὶ

αἱ ΑΓ, ΓΒ. Ἔτι δὲ καὶ

τοῦ Γ κέντρον τῷ βάρεος τὸ

Γ σαμεῖον. Δῆλον ὅτι καὶ

τὸ ἐκ πάντων συγκειμένο

μεγέθεος κέντρον ἐοσεῖται ξ

βάρεος τὸ σαμεῖον, ὁ κὶ τῶ

μέσε κέντρον ἐςὶ τοῦ βάρεος.

A

Ἐκ δὴ τούτε φανερὸν, ὅτι ὁπόσων καὶ τῷ πλή

θει περιοσῶν μεγεθέων τὰ κέντρα τοῦ βάρεος ἐπ᾿

δυθείας ἐῶντι κειμενα, αἴκα τάτε ἴσον ἀπέχοντα

ἀπὸ τοῦ μέσα μεγέθεος ἴσον βάρος ἔχωντι, καὶ αἱ

ἀθεῖαι, αἱ μεταξὺ τῶν κέντρων αὐτῶν, ἴσαι ἐῶντι,

8᾽ ἐκ πάντων τῶν μεγεθέων συγκειμένα μεγέθεος

κέντρον **ἐσεῖταιέα ὁ βάρεος τὸ σαμῖον, ὁ καὶ τῶõ

μέσα αὐτῶν κέντρον

ἐςὶὁβάρεος.

Αἴκα κὶἄρτια ἐῶν-

τι τῷ πλήθει τὰμε-

γέθεα, καὶ τὰκέντρα

τοῦ βάρεος αὐτῶν ἐπ᾿

ὐθείας ἐῶντι κείμενα,

καὶ τὰ μέσα αὐτῶν

* ἴσον βάρος ἔχοντι ,

ὰὶ αἱ μεταξὺ τῶν κέντρων δὐθεῖαι ἴσαι ἐῶντι, τοῦ ἐκ

πάντων τῶν μεγεθέων συγκειμένε μεγέθεος κέν-

τρον' ἐσεῖται ὁ βάρεος τὸ μέσον τᾶς εὐθείας τᾶς

δπιζούγνυάσας τὰ κέντρα & βάρεος τῶν μεγεθέ-

ων, ὡς ὑπογέγραπται .

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 5.

Τὰ σύμμετρα μεγέθεα ἰσοῤῥοπέοντι ἀπὸ μα-

κέων ἀντιπεπονθότως τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς

βάρεσιν.

Ἔσω σύμμετρα μεγέθεα τὰ Α,Β, ὧν κέντρα τὰ

Α,Β΄ κὰ μᾶκος ἔσω τὶ τὸ ΕΔ' " καὶ ὡς τὸΑποτὶ

τὸ Β, ὕτως τὸ ΔΓ μᾶκος ποτὶ τὸ ΓΕ μᾶκος.

Δεικτέον ὅτι τοῦ ἐξ ἀμφοτέρων τ Α. Β. συγκειμένες

μεγέθεος κέντρον ἐςὶ ὁ βάρεος τὸ Γ.

Γ

earumdemmediæ centrum gravitatis eft .

Sint tres magnitudines A, B, Γ : centra verogra-

vitatisearumdem punctaA,B, r indirecto poſita.

Ac fint tum magnitudines A, B, Γ, tum rectæ

АГ, Гв fibi invicem æquales. Dico magnitu

dinis, quæ ex omnibus magnitudinibus compo-

nitur, centrum gravitatis eſſe punctum r.

B

Quoniam enimmagni-

tudines A,B æqualem gra-

vitatem habent, centrum

gravitatis earumdem erit

punctum r.. Rectæ enim

АГ, Г В æquales funt. Eft

autem etiam magnitudi-

nis r centrum gravitatis

punctum r. Conftat igi-

tur magnitudinis, quæ ex

omnibus magnitudinibus

componitur,centrumgra-

vitatis eſſe id punctum,

quodet earumdem mediæ centrumgravitatis eſt.

Hinc autem manifeſtum eſt, ſi quotcunque

magnitudinum multitudine imparium centra

gravitatis in directo fuerint poſita ; fi quidem

quæ amedia magnitudine æquo intervallo dif-
tant æqualem gravitatem habuerint, quæque

inter centra recte interjiciuntur æquales fue-

rint ; magnitudinis, quæ ex omnibus magnitu-

dinibus componitur, centrum gravitatis fore id

punctum , quod et

earum mediæ cen-

trum gravitatis eft.

Sin autem mul-

titudine pares fue-

rint magnitudines :

et centra gravitatis

earumindirecto fue-

rint pofita ; earum-

que mediæ, et quæ

utrinque amediis æ-

quo intervallo dif-

tant æqualemgravi-

tatem habuerint ; quæque inter centra rectæ in-

terjiciuntur, æquales fuerint; magnitudinis, quæ
ex omnibus magnitudinibus componitur, cen-

trum gravitatis fore punctum rectæ ejus medi-

um,quæ magnitudinumcentragravitatisconjun-

git; prorfus ut in figura, quæ infra deſcripta eft.

PROP. VI. THEOR .

Commenfurabiles magnitudines ſuſpenſæ a

longitudinibus eamdem cum ipſis rationem re-

ciprocantibus librantur .

Sint commenfurabiles magnitudines A,B, qua-

rum centra A, B : fit autem longitudo aliqua

ΕΔ: et ut magnitudo A ad magnitudinemB, ita

ſe habeat longitudo Ar ad longitudinem ГЕ.

Oportet demonftrare, magnitudinis, quæ ex

utrisque magnitudinibusA, B componitur, cen-

trum gravitatis eſſe punctum r.

5 σαμεῖον, ex MS. Η τῷ μέσῳ τὸ αὐτὸ κέντρον.

ufque ad literam defunt. τι καὶ ἔσω ὡς τὸ.

ἱ εὐθεῖαι deeft.

* Fortedefit xαὶ ἐφ᾿ ἑκάτερα τῶν μέσων.

B

* ἐσσεῖται τῦ βάρεος &c. Hæcet ſequentia
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QuoniamenimutAadB, ita fe habetArad FE ;

Avero ipſi B commenfurabilis eft; ideo etiam ΓΔ

ipſi rE, hoc eft recta rectæ, eſt commenfurabi-

lis . Quare rectarum ΕΓ, ΓΔ communis aliqua
menfura eſt. Itaque ea fitN: ponaturque rectæ

quidemEr æqualis utraque AH, AK ; rectæ vero

Ar æqualis EA. Et quoniam æqualis eſt ΔΗ

ipſi re, æqualis eſt etiam ipfi EH. Quare

Ἐπεὶ γὰρ ἐςὶν ὡς τὸΑποτὶ τὸ Β, ὅτω τὸ ΔΓ

ποτὶ τὸ ΓΕ· τὸ δὲ Α τῷ Β σύμμετρον· ὰ τὸ ΓΔ ἄρα

τῷ ΓΕ σύμμετρον, τετέςιν ἀθεῖα τῷ ἀθεῖᾳ· ὥσε

τῶν Ε.Γ. ΓΔ ἐςὶ κοινὸν μέτρον. Ἔσω δὴ τὸ Ν· καὶ

κείθω τᾷ μὲν ΕΓ ἴστι ἑκατέρα τῶν ΔΗ, ΔΚ · τα

δὲ ΔΓἴσα ἁ ΕΛ. Καὶ ἐπεὶ ἴσα ὰ ΔΗ τᾷ ΓΕ,

ἴσα καὶ ὁ ΔΓ τᾷ ΕΗ.

etiam AE eidem E H

æqualis eſt. Dupla eſt

igitur AH ipfius ΔΓ ;

et HK ipfius ΓΕ. Quare

N utramque лн, нк,

metitur; quoniam me-

titur etiam dimidiam

utramque. Et quoni-

am utAad B, ita fe ha-

bet Arad FE ; et ut

A Z B

E Γ H

N

K

Ὥσε καὶ ὁ ΛΕ ἴσα

τᾷ ΕΗ. Διπλασία ἄρα

ἃ μὲν ΛΗ τᾶς ΔΓ , ἁ

δὲ ΗΚ τᾶς ΓΕ. Ὥσε

τὸ Ν καὶ ἑκατέραν τῶν

ΛΗ, Η Κ μετρεῖ· ἐπειδή

περ καὶ τὰ ἡμίση αὐτᾶν.

Καὶ ἐπείεςι ὡς τὸ Α πο-

τὶ τὸ Β, ὅτως ἁ ΔΓ πο-

ad ΓE, ita A Had HK : τὶ ΓΕ· ὡς δὲ ἁ ΔΓ ποτὶ ΓΕ, ὅτως ὁ ΛΗ πο-

utraque enim utriuſquedupla eft : ideo etiam ut

A adB, ita fe habet AH adHK. Quammulti-
plex autem eſt AH ipſius N, tam multiplex fit

A magnitudinis Z. Ut igitur AH ad N, ita ſe

habet A ad 2. Ut autem KH ad AH, ita fe

habet B ad A. Igitur, ex æqua proportione, ut

KH ad N, ita fe habet B ad Z. Quare æque mul-

tiplex eſt KH ipfiusN, et B ipfius Z. Demon-

ſtrata autem eft etiamAejufdemZ effemultiplex.
Quare Z communis utriufque A, B menfura eſt.

Itaque fi AH ſecetur in ſegmenta ipſi N æqua-

lia ; itemqueA in ſegmenta æqualia ipfi Z ; quæ

ſegmentamagnitudine ipſiN æqualia inAH funt,

æqualia erunt multitudine ſegmentis, quæ funt

in A æqualia magnitudine ipſi Z. Quare fi ad

unumquodque fegmentum, quod in AH eft,
magnitudo ipſi z æqualis apponatur, quæ cen-

trum gravitatis in medio ſegmento habeat; mag-

nitudines omnes æquales erunt ipſi A; et mag-

nitudinis, quæ ex omnibus magnitudinibus com-

ponitur, centrum gravitatis erit punctum E.

Omnes enim pares multitudine funt ; eo quod

AE ipſi HE æqualis eſt. Pariter autem demon-

ſtrabitur, et fi ad unumquodque ſegmentum,

quod in KH eſt, magnitudo ipfi z æqualis ap-

ponatur, quæ centrum gravitatis inmedio ſeg-
mento habeat ; magnitudines omnes æquales

fore ipfi B ; et magnitudinis, quæ ex omnibus

magnitudinibus componitur, centrum gravitatis

fore punctum A. At hercle Aquidem ad punc-

tum E; Bvero ad punctum & appofitum eſt.
Itaque quædam funt magnitudines fibi invicem

æquales in directo pofitæ, quarum centra gra-

vitatis æquo a ſe invicem intervallo diftant,

eædemque multitudine pares. Conſtat igitur

magnitudinis, quæ ex omnibus magnitudinibus

componitur, centrum gravitatis eſſe punctum

rectæ ejus medium, in qua mediarummagni-
tudinum centra funt. Quoniam vero æquales

funt ЛЕ ipfi ΓΔ, et EF ipfi AK ; tota etiam AΓ

toti rk æqualis eft. Quare magnitudinis, quæ

· ἔσω καὶ τὸ. • πολλαπλάσιον ex MS.

n

ΗΚ. Διπλασία γὰρ ἑκατέρα ἑκατέρας. Καὶ

ὡς ἄρα τὸ Α ποτὶ τὸ Β, ὅτως ὁ Λ.Η ποτὶ Η Κ.

Ὁσταπλασίων ἢ ἐτὶν ἁ ΛΗ τᾶς Ν, τοσαυταπλασί-

ων " ἔσω τὸ Α τᾶ Ζ. Ἔσιν ἄρα ὡς ἁ ΛΗ ποτὶ Ν,

ὕτως τὸ Α ποτὶ Ζ. Ἔσι δε ὰὶ ὡς ἁ ΚΗ ποτὶ ΛΗ,

ὅτως τὸ Β ποτὶ Α. Δι᾽ ἴσε ἄρα ἐσὶν, ὡς ἁ ΚΗ

ποτὶ Ν, ὅτως τὸ Β ποτὶ Ζ. Ἰσάκις ἄρα πολλα-

πλασίων ἐςὶν ἁ ΚΗ τᾶς Ν, κὰ τὸ Β το Ζ. Ἐδείχθη

δὲ τῶ Ζ ὰὶ τὸ Α ° πολλαπλάσιον ὂν. Ὥσε τὸ Ζ τ

Α, Β κοινόν ἐσι μέτρον. Διαιρεθείσας ὧν τᾶς μὲν

ΛΗΡεἰς τὰς τᾷ Ν ἴσας, τῷ δὲΑ εἰς τὰ τῷΖ ἴσα,

τὰ ἐν τῷ Λ.Η τμάμαξα ἰσομεγέθη τᾷ Ν, ἴσα ἐςὶ

τῷ πλήθει τοῖς ἐν τῷ Α τμάμασιν ἴσοις ὅσι τῷΖ.

Ὥσε ἂν ἐφ᾿ ἕκασον τῶν τμαμάτων τῶν ἐν τῷ ΛΗ

ἐπιτεθῆ μέγεθος ἴσον τῷ Ζ, τὸ κέντρον ξ βάρεος

ἔχον ἐπὶ μέσο 8 τμάματος, τάτε πάντα μεγέθεα

ἴσα ἐντὶ τῷ Α' *8 ἐκ πάντων συγκειμένο κέντρον

ἔστη & βάρεος τὸ Ε. Αρτιά τε γὸ ἐςὶ τὰ πάντα.

τῷ πλήθει, διὰ τὸ ἴσαν εἶμεν τὰν ΛΕ τᾷ HE.

Ὁμοίως δε δειχθήσεται, ὅτι κὰν αἴκα ἐφ᾿ ἕκασον

7 ἐν τῷ ΚΗ τμαμάτων ἐπιτεθῆ μέγεθος ἴσον τῷΖ,

κέντρον τῷ βάρεος ἔχον ἐπὶ τὸ μέσα τὸ τμάματος,

τάτε πάντα μεγέθεα ἴσα ἐσεῖται τῷ Β, κὰ τὸ ἐκ

πάντων συγκειμένο κέντρον το βάρεος ἐσεῖται τὸ

Δ. ᾿Αλλ᾿ ὧν τὸ μὲν Α ἐπικείμενον κατὰ τὸ Ε, τὸ

δὲ Β κατὰ τὸ Δ. Ἔσαι δὴ μεγέθεα ἴσᾳ ἀλλά-

λοις ἐπ᾿ εὐθείας κείμενα, ὧν τὰ κέντρα το βά-

ρεος ἴσα ἀπ᾿ ἀλλάλων · διέστεκε συγκείμενα, ἄρ-
τια τῷ πλήθει. Δῆλον ἐν ὅτι τὸ ἐκ πάντων συγ

κειμένα μεγέθεος κέντρον ἐςὶ τοῦ βάρεος ὁ διχο-

τομία τᾶς ἀθείας τᾶς ἐχέσας τὰ κέντρα τῶν

μέσων μεγεθέων. Ἐπεὶ δὲ ἴσαι εἰσὶν ὁ μὲν ΛΕ

τᾷ ΓΔ, ἃ δὲ ΕΓ τᾷ ΔΚ, κὰ ὅλα ἄρα ὁ ΛΓ ἴσα

τᾷ ΓK. Ὥσε τοῦ ἐκ πάντων μεγέθεος κέν-

5

Ρεἰς τᾶς Ν. Ο μέτρον. • ᾿Αλλ' deeft. 5 διέσακε ex MS.
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τρον τοῦ βάρεος τὸ Γ σαμεῖον. Τοῦ μὲν ἄρα Α

κειμένου κατὰ τὸ Ε, τοῦ δὲ Β κατὰ τὸ Δ, ἰσοῤῥο-

πησοῦντι κατὰ τὸ Γ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ζ.

Καὶ τοίνω αἴκα ἀσύμμετρα ἐῶνι τὰ μεγέθεα,

ὁμοίως ἰσοῤῥοπησοῦντι ὑπὸ μακέων ' ἀντιπεπονθό-

τως τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς μεγέθεσιν.

Ἔσω ἀσύμμετρα μεγέθεα τὰ ΑΒ, Γ · μάκεα

δὲ τὰ ΔΕ, ΕΖ. Ἐχέτω δὲ τὸ ΑΒ ποτὶ τὸ Γ

τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν καὶ Δ

τὸ ΕΔ ποτὶ τὸ ΕΖ

μᾶκος. Λέγω ὅτι τὸ

ἐξ ἀμφοτέρων τῶν Α Β, Γ

κέντρον τῷ βάρεός ἐσι

τὸΕ.

Γ

Εἰ γὸ μὴ ἰσοῤῥοπήσει τὸ ΑΒ τεθὲν ἐπὶ τῷ Ζ,

τῷ Γ τεθέντι ἐπὶ τὸ Δ, ἤτοι μειζόν ἐσι τὸ ΑΒ

τοῦ Γ, ὥσε ἰσοῤῥοπῶν τῷ Γ, ἢ ἐ. "Ἔσω μᾶζον.

Καὶ ἀφηρήθω ἀπὸ τοῦ ΑΒ ἔλαοσον τᾶς ὑπεροχᾶς,

ἃ μείζων ἐςὶ τὸ ΑΒ τᾶ Γ, ὥστε ἰσοῤῥοπεῖν · ὥσε

τὸ λοιπὸν τὸ Α σύμμετρον εἶμεν τῷ Γ. Ἐπεὶ οὖν

σύμμετρά ἐςι τὰ Α, Γ μεγέθεα, κὰ ἐλάοσονα λόγον

ἔχει τὸ Α " ποτὶ τὸ Γ, ἢ ὁ ΔΕ ποτὶ ΕΖ, ἐκ ἰσοῤῥο-

πησῶνι τὰ Α, Γ΄ Ἀπὸ τῶν ΔΕ, ΕΖ μακέων, τεθέντος

τὸ μὲν Α ἐπὶ τὸ Ζ, ὁ δὲ Γ΄ ἐπὶ τὸ Δ. Διὰταῦται

δὲ ἐδ᾽ εἰ τὸ Γ μεῖζάν ἐσιν, ἡ ὥσε ἰσοῤῥοπεῖν τῷ ΑΒ.

ex omnibus magnitudinibus componitur, cen-

trum gravitatis eſt punctum F. Igitur appo-

fitis A quidem ad punctum E, B vero ad punc-

tum A, in puncto r librabuntur.

PROP.VII. THEOR.

Quinetiam fi magnitudines non commenfu-

rabiles fuerint, pariter ſuſpenſæ a longitudini-
bus eamdem cum ipfis rationem reciprocantibus

librabuntur.

E Z

Sintmagnitudinesnon commenfurabilesAB,Γ :

et longitudines (aquibus ſuſpenduntur) ΔΕ, ΕΖ .

Habeat autemmagnitudo A B ad magnitudinem

reamdem rationem ,

quam longitudo EA ad

longitudinem EZ . Di-

co magnitudinis, quæ

exutriſque magnitudi-

nibus AB, I componi-

tur, centrum gravitatis

eſſe punctum E.

A B

Si enim A B, et r non librantur, altera quidem

appofita ad punctum Z, altera vero ad punctum

A ; aut major eſt A B ipfa r, quam ut librari pof-

fit, aut non eft. Sit major AB : et auferatur ab

eadem minus exceſſu, quo major eft ipfa Aг,

quamut librari poffit ; ita ut, quæ relinquitur,
A ipfi r commenſurabilis fit. Quoniam igitur

commenſurabiles funt magnitudinesA, Γ, mino-

remque rationem habet Aad r, quam AE adEZ ;

hæ ſuſpenſæ alongitudinibus AE, E Z non libra-

buntur, altera quidem appofita ad punctum Z,

altera vero ad punctum A. Eadem autem ra-

tione non librabuntur, etiam ſi r ipſa A B major

fuerit, quam ut librari poffit .

EUTOCIUS.

Aut major eſt AB ipſa I, quam ut librari poffit, aut

non eft. Verba hæc ita intelligenda funt, ut magnitudo

AB non omnino quidem major quam I eſſe dicatur ; fed

folum major, quamm ut librari poſſit. Fieri enim poteft,

ut minor magnitudo majore momento cieatur quam ma-

* Ήτοι μειζόν " ότι το Α Β το Γ,Γ, ὥςε ἰσοῤῥοπεῖν, ἢ 8.

Τέτου τοῦ ῥητοῦ δεῖ ἀκόειν, ἐχ᾿ ὡς μείζονος υπάρχοντος

πάντως το ΑΒ μεγέθος τὸ Γ, ἀλλὰ μείζονος ὑποκειμλύκ,

ἢ κατὰ τὴ ἰσορροπίαν. Δυνατὸν τὸ ἐτὶ, κὶ ᾿ ἔλαττον μέγε-

θος * τῶν μείζονος μείζονα ἔχειν τὴν ρὑπιώ, αλὰ τὸ μῆκος τῶ´jor ; idque propter ſtateræ longitudinem, quæ major

C

ζυγῦ, μεῖζον ὂν πάνυ κὶ ἀνισον ποιῶν τὸν λόγον. "Ωςε καὶ

ἀφηρήθω δύτὸ το Α Β ἔλασον τᾶς ὑπεροχᾶς, ῾ἃ μεῖζόν ότι

τὸ ΑΒ τοῦ Γ, ὥςε ἰσεῤῥοπεῖν · ὥςε λοιπὸν τὸ Α σύμ-

μετρον εἶμεν τῷ Γ. Δεῖ, φησὶν, ἀφελεῖν δπὸ τα ΑΒ μέγεθός

τι τὸ Β, ὃ ποιεῖ λοιπὸν τὸΑτῷ Γ σύμμετρον, κὶ μείζον τὸ Α

τὸΓ ἢ κατὰ τὸ ἰστῤῥοπίαν. Τῦτο δὲ διωατὸν ποιεῖν, 2/α

τῶν ἐν τῇ ἀρχῇ τὸ δεκάτο τῆς σοιχειώσεως Εὐκλείδου εἰρημθύ-

ων, καὶ ἐν τῷ τρίτῳ τῶν Θεοδοσία σφαιρικῶν.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ή.

1

Αἴκα ἀπὸ τινος 4 * μεγέθεός Τι μέγεθος ἀφαιρεθῇ,

μὴ τὸ αὐτὸ κέντρον ἔχον τῷ ὅλῳ, τῷ λοιπᾶ μεγέ-

θεος κέντρον ἐςὶ τοῦ βάρεος· ἐκβληθείσας τᾶς εὐ-

θείας τᾶς ἐπιζευγνυόσας τὰ κέντρα τῶν βαρέων,

τοῦ τε ὅλου μεγέθεος, καὶ τοῦ ἀφηρημένε ἐπὶ τὰ

αὐτὰ, ἐπὶ τὸ κέντρον τοῦ ὅλε μεγέθεος · καὶ

quod fit, inæqualem proportionem efficiat. Et auferatur

ab eademAB minus exceſſu, quomajor eſt ipſa I, quam

ut librari poffit ; ita ut, quæ relinquitur,A ipſi I commen-

furabilis fit. Oportet, inquit, auferre ab AB magnitu-

dinem aliquam B ejufmodi, ut, quæ relinquitur, A ipſi P

commenfurabilis fit, et adhuc major ipſa I, quam ut li-

brari poffit. Hoc autem fieri poteft per ea, quæ in prin-

cipio decimi libri Elementorum Euclidis, et in tertio

fphæricorum Theodofii tradita funt.

PROP.VII. THEOR .

Si ab aliqua magnitudine magnitudo aliqua

auferatur, quæ idem ac tota centrum non ha-
beat ; magnitudinis, quærelinquitur, centrum

gravitatis eft : ſi recta producatur, quæ centra

gravitatum tum totæ magnitudinis, tum ejus,

quæ aufertur, conjungit, ad eafdem partes, ad

quas totæ magnitudinis centrum eft ; atque

* In MS. deeſt, ante Ήτοι &ς. Εἰς τὸ Ε, titulus,* ποτὶ τὸ ΓΗ. άΔΕ .

2 τὸ ἔλατιον. 5 ώτε deeſt.
γ ἐςὶ τὸ ἀπὸ Α Β .

• deeft,

* Rivaltus legit, ἀφαιρετῆ τὶ μεγέθος .

· ἀντιπεπονθότων . 4 ὕτως ἔσω.

qui inEd. Baf. invenitur .

Η μεγέθεος ἀφαιρεθῆ τὸ μέγεθος.

· τῦ.
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abſcindatur a recta producta, quæ ea, quædixi-

mus, centra conjungit, pars aliqua, ita ut ad

rectam, quæ inter centrainterjicitur, eamdem
rationem habeat, quam gravitas magnitudinis,

quæ aufertur, ad gravitatem magnitudinis, quæ
relinquitur : centrum, inquam, gravitatis eſt

rectæ ejus, quæ abſciſſa fuerit, terminus .

Sit magnitudinis alicujus AB centrum gravi-

tatis punctum : et auferaturabAB magnitudo

AA, cujus centrum gravitatis fit punctum E.

Juncta autem EF, eademque producta, abſcin-

datur r Z, quæ ad r E eamdem rationem habeat,

quam magnitudo AA ad magnitudinem ΔΗ .

ἀλαφθείσας τίνος ἀπὸ τᾶς ἐκβληθείσας τᾶς ἐπι-

γνυσσας τὰ εἰρημθύα κέντρα , ὥσε τὸν αὐτὸν ἔχειν
λόγον ποτὶ τὰν μεταξυ τ κέντρων, ὃν ἔχει τὸ βάρος

στὸ ἀφηρημθύς μεγέθεος ποτὶ τὸ τὸ λοιποῦ βάρος,

τὸ πέρας τᾶς ἀπολαφθάσας.

Ἔσω μεγέθεός τινος τε ΑΒ κένθρον τε βάρεος τὸ Γ.

Καὶ ὠφηρήθω ἀπὸ τῶ ΑΒ τὸ ΑΔ, ὁ τὸ κέντρον τοῦ

βάρεος ἔσω τὸ Ε. Ἐπιζώχθείσας δε τᾶς Ε.Γ, κι ἐκ-

βληθώσας, ἀπολελάφθω ἁ Γ Ζ τποτὶ τὰν ΓΕ λόγον

ἔχεσα τὸν αὐτὸν, ὃν ἔχει ὁ τὸ ΑΔ μέγεθος ποτὶ τὸ

ΔΗ. Δεικτέον ὅτι τῷΔΗ

μεγέθεος κέντρον τῷ βά-

ρεός ἐσι τὸ Ζ σαμεῖον.

Oportet demonftrare ,

magnitudinis Δ Η cen-

trum gravitatis eſſe

punctum Z.

A

+

E Γ Z Θ

Neque enim fit punc-

tum z, fed, fi fieri po-

teſt, punctum aliud .

A

Quoniam igitur magnitudinis quidem AA cen-

trum gravitatis eſt punctum E; magnitudinis

vero AH punctum ; jammagnitudinis, quæ
ex utriſque magnitudinibus AΔ, ΔΗ componitur,

centrum gravitatis erit inE ita ſecta, ut ejus

ſegmentaeamdem cum magnitudinibus ipfis ra-

tionem reciprocent. Quare punctum r in ſec-

tione ei, quam diximus, reſpondente non erit.

Non eſt igitur punctum r centrum gravitatis

magnitudinis, quæ ex utriſque magnitudinibus

ΑΔ, ΔΗ componitur, hoc eft ipfius A B. Eſt

autem ; quoniam eſſe ponebatur. Non eft igitur

punctum centrum gravitatis magnitudinisΔΗ.

PROP. IX. THEOR.

Cujuflibet parallelogrammi centrum gravi-

tatis eſt in recta, quæ oppofita parallelogrammi

latera in duas æquas partes ſecta conjungit.

Sit parallelogrammum ABIA, cujus latera

AB, FA in duas æquas partes ſecta conjungat

EZ . Dico parallelogrammi A B ГA centrum gra-

vitatis eſſe in EZ.

Neque enim ita res habeat ; fed fit, fi fieri po-

teſt, punctum : ducaturque 1 ipfi AB pa-

rallela. Quod fi E B in

duas æquas partes con-

tinuo ſecetur, relinque-

A

tur aliquando fegmen-

tum minus quam I.

Itaque ſecetur utraque

AE, EB inſegmenta ip-

fi EK æqualia : ducan-

г

turque a punctis, quæ in ſectionibus funt, rec-

tæ ipfi E Z parallelæ. Dividetur utique totum

parallelogrammum in parallelogramma uni K Z

æqualia, et fimilia. Igitur parallelogrammis

ipſi K Z æqualibus, et fimilibus fibi invicem

convenientibus, centra quoque gravitatis eorum-

demſibi invicem convenient. Atque eruntmag-

nitudines quædam parallelogramma æquales

H

B

Μὴ γδ, ἀλλ᾽ εἰ δυνα-

τὸν ἔσω τὸ Θ σαμῖον,

Ἐπεὶ οὖν τοῦ μὲν ΑΔ

μεγέθεος κέντρον τοῦ βάρεός ἐσι τὸ Ε, τοῦ δὲ ΔΗ

τὸ Θ σαμᾶον· τοῦ ἐξ ἀμφοτέρε τ ΑΔ, ΔΗ μεγε-

θέων, κέντρον τοῦ βάρεος ἐσεῖται ἐπὶ τᾶς ΕΘ

τμαθείσας, ώςε & τμάματα αὐτᾶς ἢ ἀντιπέπονθε μὲν

καλὰ τὸν αὐτὸν λόγον τοῖς μεγέθεσιν. Ωσε όκ

ἔσαι τὸ Γ σαμεῖον κατὰ τὰν ἀνάλογον τομὰν τὰ

εἰρημένα. Οὐκ ἄρα ἐςὶ τὸ Γ κέντρον τῷ βάρεος τοῦ

ἐκ τῶν ΑΔ, ΔΗ συγκειμένα μεγέθεος, τετέςι τοῦ

ΑΒ. Ἔτι δὲ. Ὑπέκελο γὰρ. Οὐκ ἐςὶ ἄρα τὸ Θ

κέντρον βάρος τοῦ ΔΗ μεγέθες.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 9΄.

Παλὸς παραλληλογράμμο τὸ κένθρον τοῦ βάρεός

ἐσιν ἐπὶ τᾶς ἀθείας τᾶς ἐπιζώγνυάσας τὰς διχοτομί

ας τῶν καὶ᾽ ἐναντίον τοῦ παραλληλογράμμο πλευρᾶν .

Ἔσω παραλληλογράμμον τὸ ΑΒΓΔ. Ἐπὶ δὲ

τὰν διχοτομίαν τᾶνΑΒ, ΓΔἁ ΕΖ. Φαμὶ δὴ ὅτι τοῦ

ΑΒΓΔ παραλληλογράμμου τὸ κέντρον τοῦ βάρεος

ἔστη ἐπὶ τᾶς ΕΖ.

E K B

Μὴ γδ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατὸν ἔσω τὸ Θ. Καὶ ἄχθω

wὰτὰν ΑΒἁΘΙ. Τᾶς δὲ δὴ ΕΒ διχοτομεμένας

αἰεὶ, ἐσεῖται πόκα κα-

ταλειπομένα ἐλάοσων τᾶς

ΙΘ. Καὶ διηρήθω έκα-

τέρα τᾶν ΑΕ, ΕΒ εἰς τὰς

τᾷ ΕΚ ἴσας· καὶ ἀπὸ

ἢκαλὰ τὰς διαιρέσεις σα-

I
Θ

Z

· τῶν ἀφηρημένων μεγεθέων . Η τὸ ΑΒ . 8τὰ τμάματα.

ληλογράμματα.

A

μείων ἄχθωσαν παρὰ τὰν ΕΖ. Διαιρεθήσεται δὴ

τὸ ὅλον παραλληλογράμμον εἰς * παραλληλογράμ

μα τὰ ἴσα καὶ ὅμοια τῷ Κ.Ζ. Τῶν ὧν παραλλη-

λογράμμων τῶν ἴσων καὶ ὁμοίων τῷ ΚΖ ἐφαρμοζο-

μένων ἐπ᾿ ἀλλάλα, καὶ τὰ κέντρα τοῦ βάρεος αὐτῶν

ἐπ᾿ ἀλλάλα πεσᾶνθαι. Ἐοσᾶναι δὴ μεγέθεα τίνα
k

ἡ ἀντιπέπονθε μὲν, ex MS . * ἐκἄξα παραλ
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ipfi KZ, et multitudine pares, quarum centra

gravitatis in directo poſita funt. Adhuc vero

æquales funt cumipfarummediæ ; tum cæteræ

omnes, quæ utrinque a mediis æquo intervallo

diſtant ; denique rectæ, quæ inter centra inter-

παραλληλόγραμμα, ἴσα τῷ ΚΖ, ἄρτια τῷ πλήθει.

Καὶ τὸ κέντρα &βάρεος αὐτῶν ἐπ᾿ ἰθείας κείμενα·

καὶ τὰ μέσα ἴστι· καὶ πάντα τὰ ἐφ᾽ ἑκατερα τῶν

μέσων αὐτά τε ἴσα ἐντὶ, κὶ αἱ μεταξὺ τῶν κέντρων

εὐθεῖαι ἴσαι . Τὸ ἐκ πάντων αὐτῶν ἄρα συγκειμένο

μεγέθεος τὸ κέντρον ἔσαι τῷ βάρεος ἐπὶ τᾶς εὐθείας jiciuntur. Igitur magnitudinis, quæ ex omni-

τᾶς ἐπιζώγνυόσας τὰ κέντρα τῷ ' βάρεος τῶν μέ-

σων χωρίων. Οὐκ ἐςὶ δὲ. Τὸ γὸ Θ ἐκτός ἐσι τῶν

μέσων παραλληλογράμμων. Φανερὸν ἐν, ὅτι ἐπὶ

τᾶς Ε Ζ εὐθείας τὸ κέντρον ἐςὶ τῷ βάρεος & ΑΒΓΔ

παραλληλογράμμο.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 1.

Παντὸς παραλληλογράμμο τὸ κέντρον τοῦ βάρεός

ἐτι τὸ σαμεῖον, καθ᾽ ὃ αἱ διάμεῖροι συμπίπλοντι .

Ἔσω παραλληλόγραμμον τὸ ΑΒΓΔ, καὶ ἐν αὐ-

τῷ ἁ ΕΖ " δίχα τέμνεσα τὰς ΑΒ, ΓΔ · ὁ δὲ KA

τὰς ΑΓ. ΒΔ. Ἔτι δὴ τὸ ΑΒΓΔ παραλληλογράμ-
μου τὸ κέντρον τοῦ βάρεος ἐπὶ τᾶς ΕΖ. Δέδεικται

γὰρ τοῦτο. Διὰ ταῦτα δὲ καὶ ἐπὶ τᾶς ΚΛ. ΤὸΘ

ἄρα σαμεῖον κέντρον τοῦ

βάρεος. Κατὰ δὲ τὸ Θ

αἱ διάμετροι τὸ παραλ-

ληλογράμμου πίπτοντι .

"Ὥσε δέδεικται τὸ προ-

τεθέν.

n

K

A

Ἔτι δὲ τὰ ἄλλως τὸ αὐτὸ δείξαι. Ἔσω παραλο

*ληλόγραμμον τὸ ΑΒΓΔ. Διάμετρος δὲ αὐτῷ ἔσω

ἁ Δ Β. * Τὰ ὧν Α Δ Β, ΒΔΓ τρίγωνα ἴσα ἐντὶ, καὶ

ὅμοια ἀλλάλοις· ὥσε ἐφαρμοζομένων ἐπ᾿ ἄλλαλα τ

τριγώνων, κὶ τὰ κέντρα τῷ βάρεος αὐτῶν ἐπ᾿ ἄλλαλα

πεσοῦνται. Ἔσω δὴ τῷ ΑΒΔ τριγώνα κέντρον τε

βάρεος τὸ Ε σαμᾶον. Καὶ

τετμάσθω δίχα ἁ ΔΒ

κατὰ τὸ Θ, κὶ ἐπεζύχθω

ἁ ΕΘ καὶ ἐκβεβλήσθω,

καὶ ἀπειλάφθω ά ΖΘ

ἴσα τᾷ ΘΕ. Ἐφαρμο

A

E

ζομένου δὴ τῷ ΡΑΒΔ τριγώνε ἐπὶ τὸ ΒΔΓ τρίγω-

τον, καὶ Ζιθεμένας ' τᾶς ΑΒ πλάρᾶς ἐπὶ τὰν ΔΓ,

τᾶς δὲ ΑΔ ἐπὶ τὰν ΒΓ· ἐφαρμόσει καὶ ὁ ΘΕ -

θεῖα ἐπὶ τὰν ΖΘ· καὶ τὸ Ε σαμεῖον ἐπὶ τὸ Ζ πε-

σεῖται. ᾿Ἀλλὰ ἐὶ ἐπὶ τὸ κέντρον τῷ βάρεος τε ΒΔΓ

τριγώνε. Ἐπεὶ ὧν τῶ μὲν ΑΒΔ᾽ τριγώνο κέντρον

τὸ βάρεος τὸ Ε σαμεῖον, τῷ δὲ ΔΒΓ τὸ Ζ· δῆλον ὡς

τοῦ ἐξ ἀμφοτέρων τῶν τριγώνων συγκειμένα μεγέ-

θεος, κέντρον τῷ βάρεός ἐσι τὸ μέσον τᾶς ΕΖ -

θείας· ὅπερ ἐςὶ τὸ Θ σαμεῖον .

دا

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ια΄

Εαν δύο τρίγωνα ὅμοια ἀλλάλοις ἦ, και ἐν

E

Z

Θ

Θ

bus hifce magnitudinibus componitur, centrum

gravitatis eſt in recta, quæ mediarum centra

gravitatis conjungit. Non eft autem ; quoniam

punctum extra media parallelogramma cadit.

Manifeftum eft igitur parallelogrammi ΑΒΓΔ

centrum gravitatis eſſe in recta E Z.

PROP. X. THEOR .

Cujuſlibet parallelogrammi centrum gravitatis

eft id punctum, in quo diametri concurrunt.

Sit parallelogrammum ΑΒΓΔ ; et in eo EZ,

quæ latera A B, A ; itemque K A, quæ latera
AF, BA in duas æquas partes ſecet. Itaque pa-

rallelogrammi ABFA centrumgravitatis eft in
EZ . Hoc enim demonftratum eſt. Eadem au-

tem ratione eſt etiam in KA. Punctum igitur

B

A

centrum gravitatis eft.

Diametri autem paral-

lelogrammi in punctum

@concurrunt. Quare

demonftratum eſt,quod

proponebatur.

Licet autem hoc idem aliterdemonftrare. Sit

parallelogrammum ΑΒΓΔ, cujus diameter AB.

Triangula igitur ABA, BAF æqualia, et fimilia
fibi invicem funt. Quare hifce triangulis fibi

invicem convenientibus, centra quoque gravita-

tis eorumdem fibi invicem convenient. Sit tri-

anguli ABA centrum gravitatis punctum E.

Z

B

Secetur autem in duas

æquas partes AB in

puncto ; junctaque

E , eademqueproduc-

ta, fumaturze ipfi

E æqualis. Itaque

I conveniente triangulo

Α Β Δ cum triangulo BAF ; et lateribus A B cum

ΔΓ, et A A cum Br, conveniet recta E cum

recta Zo, punctumque E cum puncto Z. Con-

venit autem etiam cum centro gravitatis trian-

guli ΒΔΓ. Quoniam igitur centrum gravitatis

trianguli quidem A B A eſt punctumE, trianguli

vero ABI punctum Z; conftat magnitudinis,

quæ ex utriſque triangulis componitur, cen-

trum gravitatis eſſe punctum medium rectæ EZ ;

quod quidem eſt punctum .

PROP. XI. THEOR.

Si duo triangula ſimilia ſibi invicem fuerint,

αὐτοῖς σαμεῖα ὁμοίως κείμενα ποτὶ τὰ τρίγωνα, et in his puncta fimiliter pofita: horum autem

1 βάρεος ex MS .
ἴσα έντι .

0

m

δίχα ex MS.
η ἔσω ὰ ΔΒ τριγώνα ἴσα ἐντὶ, in MS. ἔσω & Δ Β τὰ ἄρα ΑΒ ΔΕ ΔΓ τριγώνα

κὴ ἐπεζεύχθω. Ρ ΑΒΓΔ .
• τριγώνε exMS.

Η ΑΔΓ.

C

· τᾶς μὲν Α.
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4

rum καὶ τὸ ἕν σταμεῖον τῶ, ἐν ᾧ ἐι, τριγώνε κέντρον ἢ τοῦ

AA

βάρεος· ἐὰ τὸ λοιπὸν

σαμεῖον κέντρον ἐςὶ τῶ

βάρεος τοῦ, ἐν ᾧ ἐσι,

τριγώνα. Ὁμοίως δε

λέγομεν σαμεῖα κέ-

εσθαι ποτὶ τὰ ὅμοια

σχήματα, ἀφ᾽ ὧν οἱ

ἐπὶ τὰς ἴσας γωνί

punctorum alterum trianguli, inquo eſt, centrum

gravitatis fit ; alte-

rum quoque punc-

tumcentrumeft gra-

vitatis ejus, in quo

eft, trianguli. Puncta

autem in fimilibus

figuris fimiliter poni

dicimus, in quibus

quæ ad æquales an-

gulos rectæ ducun-

tur, æquales cum refpondentibus lateribus angu- ας ἀγόμεναι ἀθεῖαι ἴσας ποιῶντι γωνίας ποτὶ ταῖς

los efficiunt.

B

Sint duo triangula ΑΒΓ, ΔΕΖ : et ut Arad

AZ, ita fe habeat cum A B ad AE, tum Brad

E Z. Sint autem in iis, quæ diximus, triangulis

puncta , N fimiliter poſita, quorum alterum

centrum gravitatis fit trianguli А В Г. Dico

punctum quoque N centrum gravitatis eſſe tri-

anguli AEZ .

Neque enim punctum N; fed, fi fieri poteſt,

punctum aliud H centrum gravitatis fit trianguli

ΔΕΖ : junganturque rectæ Α, Θ Β , Θ Γ, Δ Ν,

ΕΝ, ΖΝ, ΔΗ, ΕH, ZH. Quoniam igitur fimile

eft triangulum A B Γ triangulo AEZ, eorumque

centra gravitatum funt puncta ,H: fimilium

vero figurarum centra gravitatum fimiliter poſita

funt, ita ut æquales cum refpondentibus lateri-

bus fingulos fingulis angulos efficiant ; ideo æ-

qualis eft angulus Η ΔΕ angulo AB . Æqualis

eft autem angulus A B angulo EAN ; eo quod

puncta , N fimiliter poſita funt. Æqualis eſt

igitur etiam angulus E AH angulo E AN, major

minori. Quod fieri non poteft. Non igitur non

eſt punctumNcentrum gravitatis trianguliAEZ .

Eft igitur punctumN centrum gravitatis, quod

diximus.

PROP. XII. THEOR .

Si duo triangula ſimilia fibi invicem fue-

rint; alterius autem trianguli centrum gravi-
tatis fit in recta, quæ ab aliquo angulo ad me-

diam bafim ducitur, alterius quoque trianguli

centrum gravitatis erit in recta, quæ fimiliter
ducitur.

ὁμολόγοις πλευραῖς.

Ἔσω δύο τρίγωνα τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ. Καὶ ἔσω ὡς

ἁ ΑΓ ποτὶ ΔΖ, ὅτως ἅτε ΑΒ ποτὶ ΔΕ, καὶ ἁ

BΓ ποτὶΕΖ. Καὶ ἐν τοῖς εἰρημένοις τριγώνοις σα-

μεῖα ὁμοίως κάμενα ἔσω τὰ Θ, Ν ποτὶ τὰ ΑΒΓ,

ΔΕΖ τρίγωνα. Καὶ ἔσω τὸ Θ κέντρον τοῦ βάρεος

T8ΑΒΓ τριγώνε. Λέγω ὅτι κὶ τὸΝ κέντρον βάρεός

ἐι τοῦ ΔΕΖ τριγώνα.

Μὴ γὰρ, ἀλλ᾽, εἰ δαυατὸν, ἔσω τὸ Η κέντρον βά-

ρεος τοῦ ΔΕΖ τριγώνα. Καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ

ΘΑ, Θ Β , ΘΓ, ΔΝ, ΕΝ, ΖΝ, ΔΗ , ΕΗ , ΖΗ. Ἐπεὶ

ὧν ὅμοιόν ἐσι τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ ΔΕΖ τριγώνῳ,

καὶ κέντρα τῶν βαρέων ἐςὶ τὰ Θ, Η σαμεῖα· τῶν δὲ

ὁμοίων χημάτων τὰ κέντρα τῶν βαρέων ὁμοίως ἐντὶ

κείμενα, ὥσε ἴσας ποιησουῦτι γωνίας ποτὶ ταῖς ὁμο-

λόγοις πλευραῖς, ' ἐκάζαν ἑκάσᾳ . Ἴσα ἄρα ὁ ὑπὸ

ΗΔΕ γωνία τῷ ὑπὸ ΘΑΒ. Αλλὰ ὁ ὑπὸ ΘΑΒ

γωνία ἴσα " ἐντὶ τὰ ὑπὸ ΕΔΝ, διὰ τὸ ὁμοίως κεῖθζ

τὰ Θ, Ν σαμεῖα· κὶ ὁ ὑπὸ ΕΔΗ γωνία ἄρα " ἴσα

ἐςὶ τῷ ὑπὸ ΕΔΝ, ὁ μείζων τῷ ἐλάοσονι, ὅπερ ἀδύ-

νατον . Οὐκ ἄρὰ ἐκ ἔι κέθρον τῷ βάρεος τοῦ ΔΕΖ

τριγώνε τὸ Ν σαμεῖον. Ἔσιν ἄρα * τὸ Ν σαμεῖον, ὅπερ

είρηται.

"

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιβ΄.

Αἴκα δύο τρίγωνα ὅμοια ἐῶντι, τοῦ δὲ ἑνὸς τριγώνε

κέντρον ἢ τοῦ βάρεος ἐπὶ τᾶς ἀθείας, ὰ ἐπὶ ἀπό 4-

νος γωνίας ἐπὶ μέσαν * βάσιν ἀγομένα· ἐὶ τοῦ λοιπέ

τριγώνα τὸ κέντρον ἐσεῖται ὁ βάρεος ἐπὶ τᾶς ὁμοίως
ἀγομένας γραμμᾶς.

Ἔσω δύο τρίγωνα, τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ. Καὶ ἔσω ὡςSint duo triangula ΑΒΓ, ΔΕΖ : et ut Arad

AZ, ita fe habeat cum AB ad AE, tum Brad & ΑΓ ποτὶ ΔΖ, ὕτως ἅτε ΑΒ ποτὶ ΔΕ, η ά ΒΓ

ZE. Secta autem Ar

induas æquas partes

in puncto H, junga-

tur BH: fitque cen-

trum gravitatis tri-

anguli ABT in B.H.

punctum . Dico tri-

anguli quoque ΕΔΖ

B

centrum gravitatis

eſſe in recta, quæ fi-

militer ducitur.

A
H г

N

E

M Z

ποτὶ ΖΕ. Καὶ τμαθεί

σας τᾶς ΑΓ δίχα κα-

τὰ τὸΗ, ἐπιζώχθω ἁ

ΒΗ· καὶ ἔσω τὸ κέν

τρον τῷβάρεος τῷ ΑΒΓ

τριγώνε ἐπὶ τᾶς ΒΗ,

τὸΘ. Λέγω ὅτι κὴ τε

ΕΔΖ τριγώνο κέντρονξ

βάρεός ἐςινἐπὶ τᾶς ὁμοί-

ως ἀγομένας υθείας.

• ἕκασον ἑκάσαις. Η ἐςὶ . wἴσα deeft. * In MS . hiatus eſt, ab apa, uſque ad initium Propoſitionis β'. ν τὰν βάσιν.
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if

:

ΑΘ, ΘΓ, Δ Ν, Ν Ζ .

a

Τετμάθω ἁ ΔΖ δίχα κατὰ τὸ Μ, * καὶ ἐπι-

ζεύχθω ὰ ΕΜ· καὶ γεγονέτω ὡς ὁ ΒΗ τποτὶ ΒΘ,

ὕτως ὁ ΜΕ ποτὶ ΕΝ. Καὶ ἐπεζεύχθωσαν * αἱ

Ἐπεὶ ἐςι τᾶς μὲν ΓΑ, ἡμίσεια

ἃ ΑΗ· τῶς δὲ ΔΖ , ἡμίσεια ἁ Δ Μ· ἐσὶν ἀρα καὶ

ὡς ὁ ΒΑ ποτὶ ΕΔ, ὅτως ἁ ΑΗ ποτὶ ΔΜ. Καὶ

περὶ ἴστις γωνίας αἱ πλευραὶ ἀνάλογον εἰσί. Ἴστι τε

ἄρα ἐςὶν ὁ ὑπὸ ΑΗΒ τῷ ὑπὸ ΔΜ.Ε. Καὶ ἔτιν ὡς

& ΑΗ ποτὶ ΔΜ, ὕτως & ΒΗ ποτὶ ΕΜ. Ἔσι δὲ

ὶ ὡς ἁ ΒΗ ποτὶ Β Θ, ὅτως ά ΜΕ ποτὶ Ε.Ν. Καὶ

δι᾽ ἴσε ἀρα ἐσὶν ὡς ὁ ΑΒ ποτὶ ΔΕ, ὕτως ἁ ΒΘ ποτὶ

ΕΝ. Καὶ περὶ ἴσας γωνίας αἱ πλευραὶ ἀνάλογον

εἰσί. Εἰ δὲ τὅτο, ἴσα ἐςὶ ὁ ὑπὸ ΒΑΘ γωνία τα

ὑπὸΕΔΝ. Ὥσε κὶ λοιπὰ ὑπὸ Θ ΑΓ γωνία ἴσα ἐςὶ

τῷ ὑπὸ ΝΔΖ γωνία. Διὰ τὰ αὐτὰ δὲ ὁ μὲν

ὑπὸ ΒΓΘ γωνία ἴσα ἐςὶ ῾ τῷ ὑπὸ ΕΖΝ. ῾Α ἢ ὑπὸ

ΘΓΗ , τῷ ὑπὸ ΝΖΜ ἴσα. Εδείχθη δὲ καὶ ὁ ὑπὸ

ΑΒΘ τῷ ὑπὸ ΔΕΜ ἴσα. Ὥσε καὶ λοιπὰ ὁ ὑπὸ

ΘΒΓ γωνία ἴσα ἐςὶ τῷ ὑπὸ ΝΕΖ. *Διὰ τὰ αὐτὰ

δη πάντα ὁμοίως κεῖται τὰ Θ, Ν σαμεῖα * ποτὶ ὁμο-

λόγος πλευράς, " καὶ ἴσως γωνίας ποιεῖ. Ἐπεὶ οῦν

ὁμοίως κεῖται τὰ Θ, Ν σαμεῖα, καὶ ἔτσι τὸ Θ κέντρον

τῷ βάρεος τὸ ΑΒΓ τριγώνες, καὶ τὸ Ν ἄρα κέντρον

βάρεος το ΔΕΖ .

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιγ .́

Παντὸς τριγώνε τὸ κέντρον ἐςὶ τῷ βάρεος ἐπὶ τὰς

ὠθείας, ἃ ἐσιν ἐκ τας γωνίας ἐπὶ μέσαν ἀγομένα

τὰν βάσιν.

· Ἔσω τρίγωνον τὸ ΑΒΓ· καὶ ἐν αὐτῷ ἁ ΑΔ᾿ἐπὶ

μέσαν τὰν ΒΓ βάσιν. Δεικτέον ὅτι ἐπὶ τὰς ΑΔ

τὸ κέντρον ἐςὶ τῶ βάρεος τῷ ΑΒΓ .

Μὴ γὰρ, ἀλλ᾽ εἰ δυναίον, ἔσω τὸ Θ· καὶ δι' αὐ-

τοῦ παρὰ τὰν ΒΓ ἄχθω ἁ ΘΙ. ᾿Αεὶ δὴ δίχα τεμ-

νομένας τας ΔΓ ἔσαι πόκα ὁ καλαλειπομένα ἐλάσ-

σων

K

῾τᾶς ΘΙ. Καὶ διηρήθω ἑκατέρα τᾶν Β Δ, ΔΓ

εἰς τὰς ἴσας . Καὶ Διὰὶ τῶν τομῶν παρὰ τὰν ΑΔ

ἄχθωσαν, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΕΖ, Η Κ , Λ Μ.

Ἐοσοιώται δη αύτη παρὰ τὰν ΒΓ. Τοῦ δή πα-

ραλληλογράμμο τὸ μὲν ΜΝ, τὸ κέντρον ἐςὶ τοῦ βά-

ρεος, ἐπὶ τᾶς Υ Σ· τοῦ δὲ Κ.Ξ, τὸ κέντρον τοῦ βά-

ρέος ἐπὶ τᾶς ΤΥ· · τοῦ δὲ ΖΟ, πὶ τᾶς ΤΔ. Τοῦ

ἄρα ἐκ πάντων συγκειμένα μεγέθεος τὸ κέντρον τῶ

βαρεός ἐσιν ἐπὶ τᾶς ΣΔ συθείας. Ἔτω δη το Ρ· καὶ

ἐπεζούχθω ὰ ΡΘ, καὶ ἐκβεβλήσθω, καὶ ἄχθω

παρὰ τὰν ΑΔἁ ΓΦ. Τὸ δὴ ΑΔΓ τρίγωνον ποτὶ

πάντα τὰ τρίγωνα τὰ ἀπὸ τᾶν ΑΜ, ΜΚ, ΚΖ,

ΖΓ ἀναγεγραμμένα ὅμοια τῷ ΑΔΓ, τῶτον ἔχει τὸν

λόγον, ὃν ἔχει ὡ ΓΑ ποτὶ ΑΜ· δια τὸ ἴσας " εἶμεν

Ἐπεὶ δὲ καὶ τὸ ΑABτὰς ΑΜ, ΜΚ, Κ Ζ , Ζ Γ .

2 κὰ πεποικάθω ὁ Β Η πρὸςΒΘ.

deeft. ῾ τᾶς ΘΙΕ.

Secetur A Z in duas æquas partes in puncto

M: etjungatur EM. Deinde fiat, ut BH ad B ,

ita MEadEN : etjunganturΑΘ , Θ Γ, Δ Ν, Ν Ζ .

Et quoniam ipſius quidem FA dimidia eſt A H,

ipfius vero A Z dimidia AM ; ideo ut BA ad ΕΔ,

ita fe habet AH ad AM : quæque latera circa

æquales angulos funt, ea proportionalia funt,

Æqualis eft igitur angulus AHB angulo AME :

et ut A Had A M, ita fe habet BH ad EM. Ut

autem B H ad B , ita fe habet ME ad EN. Igi-

tur etiam, ex æqua proportione, ut A Bad AE,

ita fe habet B ad EN : quæque latera circa

æquales angulos funt, ea proportionalia funt.

Quod cum ita fit æqualis eft angulus BA an-

gulo EAN. Quare reliquus etiam angulus Ar

æqualis eſt angulo NAZ. Eadem ratione æqua-

lis eſt angulus quidem Br angulo E Z N, an-

gulus vero angulo N Z M. Demonftratus

autem eft etiam angulus AB æqualis eſſe an-

gulo ΔΕΜ. Quare reliquus etiam angulus B

æqualis eſt angulo NEZ. Omnino autem hac

ratione puncta O, N ad reſpondentia latera fimi-

liter pofita funt, æqualeſque angulos efficiunt.

Quoniam igitur punctaO,N fimiliter poſitafunt,

punctumque e centrum eft gravitatis trianguli

ΑΒΓ, ideo punctum quoqueN centrum gravita-

tis eft trianguli AEZ .

PROP. XIII. THEOR .

Cujuflibet trianguli centrum gravitatis eſt in

recta, quæ ab ejus angulo ad mediam baſim

ducitur.

Sit triangulum ABS, et in eo AA ad mediam

baſim Br ducta. Oportet demonftrare, in AA

centrum gravitatis eſſe trianguli АВГ.

Neque enim ita res habeat ; fed fit, fi fieri po-

teſt, punctum : ducaturque per id punctum

I ipfi в г parallela. Quod fi Ar in duas æquas

partes continuo ſecetur, relinquetur aliquando

ſegmentum minus quam I. Itaque ſecetur

utraque BA, ΔΓ in æqualia fegmenta : et du-

cantur per ſectiones rectæ ipfi AA parallelæ :

junganturque E Z, HK, AM ; quæ quidem ipſi

BF parallelæ erunt. Ac parallelogrammi qui-

dem M N centrum gravitatis eſt in ΥΣ ; paral-

lelogrammi vero KE, in TY ; denique paral-

lelogrammi Zo, in TA. Igitur magnitudinis,

quæ ex omnibus componitur, centrum gra-

vitatis eſt in recta 2 A. Hoc autem fit punc-

tum P: et jungantur P , eademque producta,

ducatur ro ipfi AA parallela . Itaque tri-

angulum AAI ad omnia triangula, quæ ipfi

ΑΔΓ ſimilia ab AM, MK, KZ, Z I defcribuntur,

eam habet rationem, quam IA ad AM; eo quod

ipfæ AM, MK, ΚΖ, ΖΓ æquales fibi invicem

funt. Quoniam vero etiam triangulum AAΒ

ὰ ποτὶ τὰς ὁμολάγως.baAN. • τῷ ὑπὸ ΕΖΗ.

Η εἶναι τᾶς ΑΜ, Μ Ζ, ΖΓ, Κ Ζ.

* αἱ ΒΘ, Θ Γ, ΔΗ, Η Ζ.

ε τῷ δὲ Ζ Θ.

* Malim, διὰ ταῦτα.
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ad omnia triangula, quæ eidem fimilia ab ΑΛ,

AH, HE, E B defcribuntur, eamhabet rationem,

quam B A ad AA; ideo triangulum ABΓ ad

omnia, quæ diximus, triangula eam rationem
habet, quam ГА ad A M. Habet autem IA ad

AM majorem rationem, quam Pad Pe. Ra-

tio enim ipſius TA ad AM eadem eft, quæ to-

tius Pad PH ; eo quod triangula ſimilia funt.

Habet igitur etiam triangulum A B C ad ea, quæ

diximus, triangula majorem rationem, quam & P

ad Po. Quare, etiam dividendo, parallelogram-

ma MN, KZ, Z O ad reliqua triangula majorem

rationem habent, quam ad P. Quæ igitur

ratio eſt parallelogrammorum ad triangula, ea-

dem fiat rectæ X
A

τρίγωνον ποτὶ πάντα τὰ ἀπὸ τῶν ΑΛ, ΛΗ, ΗΕ, ΕВ

ἀναγεγραμμένα ὅμοια τρίγωνα τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον,

ὃν ἁ ΒΑ ποτὶ ΑΛ· τὸ ἄρα ΑΒΓ τρίγωνον ποτὶ

πάντα τὰ εἰρημένα τρίγωνα τοῦτον ἔχει τὸν λόγον,

ὃν ἔχει ὁ ΓΑ ποτὶ ΑΜ. ᾿Αλλὰὰ ΓΑ ποτὶ ΑΜ,

μείζονα λόγον ἔχει ἤτερ & ΦΡ ποτὶ ΡΘ. Ὁ γὰρ

τᾶς ΓΑ ποτὶ Α Μ λόγος ὁ αὐτός ἐσι τῷ ὅλας τᾶς

ΦΡ ποτὶ ΡΠ· διὰ τὸ ὅμοια εἶμεν τὰτρίγωνα. Καὶ

τὸ ΑΒΓ ἄρα τρίγωνον ποτὶ τὰ εἰρημένα μείζονα λό-

γον ἔχει, ἤπερ & ΦΡ ποτὶ ΡΘ. Ὥσε καὶ διελόντι

τὰΜΝ, ΚΞ, ΖΟ παραλληλόγραμμα ποτὶ τὰ κα-

ταλειπόμενα τρίγωνα, μείζονα λόγον ἔχει , ἤπερ ἁ

ΦΘ πολὶ ΘΡ. Γεγωνέτω ἐν ἐν τῷ τ παραλληλογράμ-

μωνποτὶτὰτρίγω-

να λόγῳ ἁΧΘ πο-

τὶ ΘΡ. Ἑπεὶ ἐν

ἐσί * τι μέγεθος τὸ

ad P. Et quo-

niam magnitudo

aliqua eſt ABF, си-

jus centrum gra-

vitatispunctum ;

aufertur autem ab

A
Σ

M

N Υ
H

eadeın magnitu-

do, quæ ex paral-

lelogrammis MΝ,

I

P
Π

E T

2

KE, ZO compo-

nitur ; ac magni-

tudinis, quæ au- B 0

E

Ω

fertur, centrumgravitatis eſt punctum P; ideo
magnitudinis, quæ relinquitur, quæque ex re-

liquis triangulis componitur, centrum gravitatis
eſt in recta Po producta, abſciſſaque, quæ ad

Peam rationem habeat, quam magnitudo,

quæ aufertur, ad magnitudinem quæ relinqui-

tur. Punctum igitur x centrum gravitatis eſt

magnitudinis, quæ ex reliquis triangulis com-

ponitur. Quod fieri non poteft. Ducta enim

K

Γ

X

ΑΒΓ, οὗ τὸ κέν

τρον τῷ βάρεός ἐσι

τὸ Θ· καὶ ἀφήρηται

ἀπ᾿ αὐτοῦ μέγεθος

τὸ συγκείμενον ἐκ τ

ΜΝ, ΚΕ, ΖΟ,

m

παραλληλογραμ

μῶν, κὰ ἔσι τὸ ἀφη-

ρημένα μεγέθεος κέντρον τὸ βάρεος τὸ Ρ σαμεῖον·

τοῦ ἄρα λοιπᾶ μεγέθεος τε συγκειμένο ἐκ τῶν πε-

ριλειπομένων τριγώνων κέντρον τᾶ βάρεός ἐσιν ἐπὶ τᾶς
* Ρ Θ εὐθείας ἐκβληθείσας, κἢ ἀπολαφθείσας, πο-

τὶ τὰν Θ Ρ τοῦτον ἐχέσας τὸν λόγον, ὃν ἔχει τὸ

ἀφαιρεθεν μέγεθος πολὶ τὸ λοιπόν. Τὸ ἄρα Χ σαμεῖον

κέντρον ἔσι τῶ βάρεις το συγκειμένα μεγέθεος ἐκ τ

περιλειπομένων · ὅπερ ἀδιύατον. Τᾶς γὰρ διὰ τοῦ Χ

in plano per punctum x recta ipli A & parallela, εὐθείας παρὰ τὰν ΑΔ ἀγιμένας ἐν τῷ ἐπιπέδῳ ἐπὶtriangula omnia ad eamdem partem funt ; hoc

eſt ad alterutram. Conftat igitur, quod propo-

nebatur.

τ'αυτὰ πάντα ἐντι, τετέςιν ἐπὶ θάτερον μέρος. Δῆλον

ὧν τὸ προτεθέν.

EUTOCIUS.

Junganturque EZ, HK, AM ; quæ quidem ipfi BF

parallelæ erunt. Quoniam enim æqualis eft cum BO

ipfi Y Γ, tum AB ipfi AΓ ; ut ABad OB, ita fe habebit

AadYT : et dividendo, ut AO ad OB, ita AY ad ΨΓ.

Ut autem AO ad OB, ita fe habet AE ad EB : parallela

enim eſt EO ipfi AA : et ut AY ad YS, ita AZ ad ZF.

Ut igitur AE ad EB, ita etiam ſe habet AZ ad ZF.

Parallela igitur eſt EZ ipfi BF. Idem de aliis quoque

demonftrabitur. Itaque triangulum AAC ad omnia tri-

angula, quæ ipfi ΑΔΓ fimilia ab AM, MK, KΖ, ΖΓ

deſcribuntur, eam habet rationem, quam FA ad AM ;

eo quod eæ rectæ æquales fibi invicem funt. Quoniam

enim triangula ΑΔΓ, ΑΣΜ fimilia funt, rationem in-

vicem habent ejus duplam, quam AF habet ad AM. Et

quoniam nunc ponitur, AF quadruplam eſſe ipfius AM ;

triangulum AA rationem habet ad triangulum quidem

Καὶ ἐπεζεύχθωσαν ° αἱ ΕΖ, ΗΚ, ΛΜ. Ἐδῶνται δὴ

αὗται " παρὰ τὰν ΒΓ. Ἐπεὶ γὸ ἴση ἐςὶν ἡ ΒΟ τῇ ΨΓ,

καὶ ἡ ΔΒ τῇ ΔΓ· έςαι ὡς ἡ ΔΒ πρὸς ΟΒ, ἡ ΔΓ πρὸς

ΨΓ' κῷ διελόντι, ὡς ἡ ΔΟ πρὸς ΟΒ, ἡ ΔΨ πρός Ψ Γ.

᾿Αλλ᾿ ὡς μὲν ἡ ΔΟ πρὸς Ο Β, 9 ἡ ΑΕ πρὸς Ε Β΄ ἡ γὰρ Ε. O

παρὰ τὴν ΑΔἐςίν᾿ ὡς δὲ ἡ ΔΨ πρὸς Ψ Γ, ἡ ΑΖ πρὸς

ΖΓ. Καὶ ὡς ἄρα ἡ ΑΕ πρὸς ΕΒ, Η ΑΖ. πρός ΖΓ.

Παράλληλός ἐςιν ἄρα ἡ ΕΖ τῇ ΒΓ. Ὁμοίως δὴ δειχθήσον-

ται κὶ αἱ λοιπαί. Τὸ δὴ ΑΔΓ τρίγωνον · ποτὶ πάντα τὰ

τρίγωνα τὰ ἀπὸ τῶν ΑΜ, ΜΚ, ΚΖ, ΖΓ ἀναγεγραμ

μένα, ὅμοια τῷ Α ΔΓ , τῶτον ἔχει ἢ λόγον, ὃν ἔχει ὁ ΓΑ

ποτὶ ΑΜ, διὰ τὸ ἴσας εἶμεν τὰς εὐθείας. Ἐπεὶ γὰρ

ὅμοιά ἐςι τὰ ΑΔΓ , ΑΣΜ τρίγωνα, πρὸς ἄλληλα διπλα-

σίονα λόγον ἔχει , ἤπερ ἡ ΑΓ πρὸς Α.Μ. Ἐπεὶ δὲ νῦν

ὑπόκειται ἡ ΑΓ τῆς Α.Μ τετραπλασίων, τὸ ΑΔΓ τρί-

ἱ ὁ γὰς τᾶς ΓΑ ποτὶ ΑΜ μείζονα λόγον ἤπερ ἀΦΡ

ΑΦΡ ποτὶ ΡΘ . Ὥσε κῇ διελοντι . MS. pro πρὸς ſemper habet dorice ποτὶ .
ποτὶ τὰ τρίγωνα κὴ τὸ ΑΒΓ ἄρα τρίγωνον

παραλληλογράμμων.
αἱ ΕΖΗ, ΚΛ. Ρ περὶ τὰν Β Γ.

m

Η ΕΘ.

γωνον ποτὶ τὰ εἰρημένα μείζονα λόγον, ἤπερ

1 οὕτως τὸ κέντρον.

πρὸς πάντα.

τιEΕxMS.

9 ἡ ΑΘ.
Γ
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ع
ض

u
1

γωνον πρὸς τὸ Α Σ Μ λόγον ἔχει, ὃν ις' * πρὸς ἐν· πρὸς δὲ

πάντα τὰ τρίγωνα, τὰ ἀπὸ ΑΜ, ΜΚ , ΚΖ, ΖΓ λόγον

·ἔχει ὃν ις' πρὸς τέταρα. ᾿Ανάλογον ἄρα ἐςὶν, ὡς τὸ ΑΔΓ

τρίγωνον πρὸς τὰ τρίγωνα τὰ ἀπὸ τῶνΑΜ, ΜΚ, ΚΖ , ΖΓ

ὅμοια τῷ ΑΔΓ, ὕτως αὐτὰ τρίγωνα πρὸς τὸ ΑΣΜ΄ το

τέςιν ἡ ΓΑ πρὸς Α.Μ. Ὅμοια γὸ εἰσὶ νὰ ἐπὶ ἴσων βασέων·

κὰ διὰ τῶτο ἴσα, καὶ εἰσὶ πρὸς ἄλληλα ὡς αἱ ' βάσεις . ᾿Αλλὰ

ἁ ΓΑ ποτὶ ΑΜ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ & ΦΡ ποτὶ ΡΘ.

Ὁ γὰρ τᾶς ΑΓ πρὸς ΑΜ λόγος ὁ αὐτός ἐσι τῷ τᾶς ΦΡ

ποτὶ Ρ Π. Εἰ γὰς νοήσειας ἐκβεβλημένας τὰς ΡΦ, ΓΔ, κ

συμπιπλάσας · διὰ τὰς παραλλήλος, ἔσαι ὡς ἡ ΦΡ " πρὸς

ΡΠ, ἡ ΓΔ πρὸς ΔΩ . ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΓΔ πρὸς ΔΩ, ἡ ΓΑ

πρὸς Α.Μ. Καὶ ὡς ἄρα ἡ ΓΑ πρὸς ΑΜ, ἡ Φ Ρ πρὸς Ρ.Π.

Ἡδὲ Φ Ρ πρὸς Ρ Π μείζονα ἔχει λόγον, ἤπερ ἡ Φ Ρ πρὸς ΡΘ.

Καὶ ἡ ΓΑ " ἄρα. πρὸς ΑΜ, μείζονα λόγον ἔχει , ὅπερ ἡ ΦP

πρὸς Ρ.Θ. Ὅπες ἀδιύατον. Τᾶς γὃ διὰ τὸΧ εὐθείας πα-

ῥὰ τὰν Δ Α ἀγομένας ἐν τῷ ὀπιπέδῳ , ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἐσεῖται

πάντα τὰ κέντρα˙ τετέςιν ἐπὶ δάτερον μέρος. Καὶ ῥέψει δῆ

λον ὅτι ἐπ᾿ ἐκείνῳ πάντατὰ μεγέθη, κὶ ἐκ ἰσοῤῥοπήσει· ὅπερ

ἐχ ὑπόκειται . Ὑπόκειται γὃ κέντρον * τῶν μὲν παραλληλο-

γραμμῶν τὸ Ρ, τῶν δὲ τριγώνων τὸ Χ.

ΑΛΛΩΣ ΤΟ ΑΥΤΟ.

Ἔσω τρίγωνον τὸ ΑΒΓ· καὶ ἄχθω ἁ ΑΔ ἐπὶ

μέσαν τὰν ΒΓ. Λέγω ὅτι ἐπὶ τᾶς ΑΔ το κέντρον

ἐςὶ τῷ βάρεος τᾶ ΑΒΓ τριγώνου .

Μὴ γδ, ἀλλ,̓ εἰ διωατὸν, ἔσω τὸ Θ· κὶ ἐπεζεύχ-

θωσαν αἵ τε ΑΘ, ΘΒΕ, ΘΓ, καὶ αἱ ΕΔ, ΖΕ ἐπὶ

μέσας τὰς Β.Α, ΑΓ· καὶ παρὰ τὰν Αθ ἄχθωσαν

αἱ ΕΚ, ΖΛ· καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ Κ.Λ, ΛΔ, ΔΚ,

ΔΘ, ΜΝ. Ἐπεὶ ὅμοιόν ἐσι τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ

ΔΖΓ τριγώνῳ, διὰ τὸπα

ράλληλον εἶμεν τὰν ΒΑ τα
ΖΔ' καί ἐςι το ΑΒΓ

τριγώνε κέντρον τῷ βάρεος

τὸ Θ σαμεῖον· καὶ το ΖΔΓ

ἄρα τριγώνε κέντρον &βά-

ΑΣΜ eamdem, quam xvI. ad I : ad omnia vero tri-

angula, quæ ab AM,MK, KZ, Z. I deſcribuntur, eam-

dem quam xvi ad iv. Itaque ut triangulum ΑΔΓ ad

triangula, quæ ipfi AA fimilia ab AM, MK, KΖ, ΖΓ

deſcribuntur, ita ſe habent eadem hæc triangula ad tri-

angulum ΑΣΜ; hoc eſt SA ad AM. Similia enim cum

fint, fuper iifdem bafibus conftituuntur : propterea æ-

qualia funt, etſe invicem habent ut baſes. Habet au-

tem IA ad AM majorem rationem, quam IP ad PO.

Ratio enim ipſius TA adAM eadem eſt quæ ipfius P

ad PI. Si enim intelligantur PΦ, ΓΔ productæ effe,

fibique invicem concurrere ; ſe habebit utique, propter

parallelas, ut IP ad PI, ita SA ad A2. Ut autem

ΓΔ ad ΔΩ, ita ſe habet A ad AM. Igitur ut A ad

AM, ita etiam ſe habet Pad PI. Habet autem P

ad PI majorem rationem, quam IP ad PO. Habet

igitur etiam IA ad AM majorem rationem, quam P

adP. Quod fieri non poteft. Ducta enim in plano

per punctumX recta ipſi AA parallela, centra omnia ad

eandempartem erunt ; hoc eft ad alterutram. Propen-

dent utique omnes magnitudines verſus eampartem, ne-

que invicem librabuntur : quod non ponitur. Ponitur

enimparallelogrammorum centrum eſſe punctumP, tri-

angulum vero, punctum X.

A

ALITER HOC IDEM.

Sit triangulum ABS : ducaturque AA ad me-

diam Br. Dico in AA centrum gravitatis eſſe

trianguli л в Г.

:

Neque enim ita res habeat, ſed fit, fi fieri

poteſt, punctum : et junganturAΘ, Θ Β, Γ,

itemque EA, ZE ad medias BВА, АГ. Por-
ro ducantur EK, ZA ipfi A parallelæ: jun-

ganturque ΚΛ, ΛΔ, ΔΚ, ΔΘ, ΜN. Et quoni-

am fimile eſt triangulum A B I triangulo A Zr,

(eo quod BA ipfi ZA

eſt parallela;)ac trianguli

ABC centrum eſt gravi-

tatis punctum ; ideo

etiam trianguli Z AI cen-:
Θ

E

M

ρεός ἐσι τὸΛ σαμεῖον. Ὁμοί-

ως γὸ ἐντὶ κείμενα τὰ Θ,Α
K

N

σαμεῖα ἐν ἑκατέρῳ τῶν τρι-

B

γώνων· ἐπειδήπερ ποτὶ τὰς

ὁμολόγους πλευρὰς ἴσας

ποιῶντι γωνίας. Φανερὸν γδ

τέτο. Δία τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τῷ ΕΒΔ κέντρον τῷ βά-

ρεός ἐσι τὸ Κ σαμεῖον. Ὥσε τῷ ἐξ ἀμφοτέρων τῶν

ΕΒΔ, ΖΔΓ τριγώνων συγκειμένε μεγέθεος κέντρον

τῷ βάρεός ἐσιν ἐπὶ μέσας τᾶς Κ Λ εὐθείας· ἐπειδήπερ

ἴσα ἐντὶ τὰ ΕΒΔ, ΖΔΓ τρίγωνα· καί ἐσι τᾶς ΚΛ

μέσον τὸ Ν. Ἐπεὶ ἐσιν ὡς ὁ ΒΕ ποτὶ ΕΑ, ὕτως &

ΒΚ΄ ποτὶ ΘΚ· ὡς δὲ ἁΓΖ ποτὶ ΖΑ, ὕτως à

ΓΛ ποτὶ Λ. Θ. Εἰ δὲ τῶτο, ἐςὶν ἁΒΓ τᾷ ΚΛ πα-

ράλληλος. Καὶ ἐπέζουκται ὁ ΔΘ. Ἔσιν ἄρα ὡςἁ

ΒΔ ποτὶ ΔΓ, ὕτως ὁ ΚΝ ποτὶ τὰν Ν.Λ. Ὥσε

• πρὸς ΕΝ. * βάσεις πρὸς ἄλλα. * πρὸς ΡΗ. *ἄçadeeft.

Z

г

ز

trum gravitatis eſt punc-

tum A. Puncta enim ,A

in utroque triangulo ſi-

militer pofita funt ; quod

quidem manifeftum eft.

Eadem autem ratione tri-

anguli E BA centrumgra-

vitatis eſt punctum K. Quare magnitudinis,

quæ ex utriſque triangulis ΕΒΔ, ΖAI compo-

nitur, centrum gravitatis eſt in recta media

ΚΛ ; quoniam triangula EBA, ZAI æqualia
funt : punctum autem ipſius KA medium eſt

N. Ut enim BE ad EA, ita fe habet BK

ad OK : ut vero Z ad ZA, ita Γл ad A.

Quod cum ita fit, Br ipſi ka parallela eſt.

Juncta autem fuit . Ut igitur BA ad AF,

ita fe habet KN ad NA. Quare magnitudinis,

* τῦ μὲν παραλληλογράμμε .

D

ΥΑΛ. * ποτὶ Θ Κex MS.
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quæ ex utriſque triangulis, quæ diximus, com-

ponitur, centrumgravitatis eſtpunctumN. Eft

autem parallelogrammi AEAZ centrum gra-

vitatis punctum M. Quare magnitudinis, quæ
ex omnibus componitur, centrum gravitatis eft

in recta MN. Eft autem trianguli ABS cen-

trum gravitatis punctum . Igitur MN pro-

ducta tranfit per punctum : quod fieri non

poteft. Non igitur non eſt centrum gravitatis

trianguli AB in recta AA. In eadem igi-

tur eft.

τῶ ἐξ ἀμφοτέρων τῶν εἰρημένων τριγώνων συγκειμένε

μεγέθεος κέντρον ἐςὶ τῷ βάρεος τὸ Ν. Ἔτι δὲ καὶ

τε ΑΕΔΖ παραλληλογράμμο κέντρον τῷ βάρεος

τὸ Μ σαμεῖον. Ὥσε τὸ ἐκ πάντων συγκειμένε

μεγέθεος τὸ κέντρον τῷ βάρεός ἐσιν ἐπὶ τὰς ΜΝ

ἀθείας. Ἔσι δὲ καὶ τῷ ΑΒΓ κέντρον τῷ βάρεος

τὸ Θ σαμεῖον. Ἡ ΜΝ ἄρα ἐκβαλλομένα πορί'εται

διὰ 8 Θσαμείς· ὅπερ ἀδιύατον. Οὐκ ἄρα τὸ κέντρον

το βάρεος τ8 ΑΒΓ τριγώνε ἐκ ἔςιν ἐπὶ τᾶς ΑΔ

εὐθείας. Ἔσιν ἄρα ἐπ᾿ αὐτᾶς.

EUTOCIUS.

Puncta enim O, K, A fimiliter in triangulis pofita funt.

Cum enim AO, EK, ZA parallelæ fint, angulos ſimili-

ter ſecant. Præterea anguli ΘΓΖ, ΘΒΕ iidem in om-

nibus triangulis funt; et reliqui etiam Κ ΒΔ, ΔΓΛ.

PROP. XIV. THEOR.

Cujuſlibet trianguli centrum gravitatis eſt id

punctum, in quo quæ ab angulis

trianguli ad media latera rectæ du-

cuntur, invicem concurrunt.

Sit triangulum ABT : ducatur-

que AA quidem ad mediam BГ ;

BE vero admediamAr. Eſt utique

trianguli АВГ centrum gravitatis

in utraque A Δ, ΒΕ . Hoc enim

demonſtratum eft. Quare punctum
B

A

Ὁμοίως γὸ ἐντὶ κείμενα τὰ Θ, Κ, Λ ἐν τοῖς τριγώνοις.

Αἵ τε 28 ΑΘ, ΕΚ, ΖΛ παράλληλοι ὅσαι ὁμοίως διαιρέσε

τὰς γωνίας. Καὶ αἱ ΘΓΖ, ΘΒΕ αἱ αὐταὶ εἰσὶ, ἐν πᾶσι

τοῖς τριγώνοις· καὶ λοιπαὶ αἱ Κ.ΒΔ, ΔΓΛ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιδ΄ .

Παντὸς τριγώνο κέντρον ἐςὶ τῶ βάρεος τὸ σαμᾶον,

καθ᾿ ὁ συμπίπλοντι τῷ τριγώνε αἱ ἐκ

τῶν γωνιῶν ἐπὶ μέσας τὰς πλευρὰς

ἀγόμεναι εὐθεῖαι.

E

г

Ἔσω τρίγωνον τὸ ΑΒΓ· καὶ ἄχθω

ἃ μὲν ΑΔ ἐπὶ μέσαν τὰν ΒΓ· ὰ δὲ

ΒΕ ἐπὶ μέσαν τὰν ΑΓ. Ἔσι δὴ τε

ΑΒΓ τριγώνε κέντρον τῷ βάρεος ἐφ᾿

ἑκατέρας τᾶν Α Δ, ΒΕ. Δέδεικται γδ

• (trianguli ejufdem) centrum gravitatis eft. τέτο. Ὥσε τὸ Θ σαμεῖον κέντρον τῷ βάρεός ἐσιν.

PROP . XV. THEOR .

Cujuſlibet trapezii habentis duo latera ſibi

invicem parallela centrum gravitatis eſt in recta,

quæ parallela latera induas æquas partes ſecta

conjungit ; ita diviſa, ut quæ altera ejus pars

terminum habet id punctum, in quo minus pa-
rallelorum laterum induas æquas partes ſecatur,

hæc ad partem alteram eam habeat rationem,

quam utraque hæc , æqualis duplæ majoris,

una cum minore, ad duplam minoris, una cum

majore parallelorum laterum.

Sit trapezium ΑΒΓΔ

habens latera A Д, В Гра-

rallela: conjungatque EZ

ipſa AA, B I ſecta in duas E

A

H

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιέ.

Παντὸς τραπεζίς τὰς δύο πλευρὰς ἔχοντος πα-

ραλλήλες ἀλλάλαις, τὸ κέντρον ἐςὶ τὸ βάρεος ἐπὶ

τᾶς εὐθείας τᾶς ἐπιζευγνυέσας τὰς διχοτομίας τῶν

παραλλήλων διαιρεθείσας, ὥσε τὸ τμᾶμα αὐτᾶς

τὸ πέρας ἐχόν τὰν διχοτομίαν τᾶς ἐλάασονος τῶν

παραλλήλων ποτὶ τὸ λοιπὸν τμᾶμα τῶτον ἔχει τὸν

λόγον, ὃν ἔχει συναμφότερος, ὰ ἴσα τὰ διπλασία
τᾶς μείζονος μετὰ τᾶς ἐλάοσονος, ποτὶ τὰν διπλασίαν

τᾶς ἐλάοσονος μετὰ τᾶς μάζονος τῶν παραλλήλων.

Ἔσω τραπέζιον τὸ ΑΒΓΔ

παραλλήλες ἔχον τὰς ΑΔ,

ΒΓ· ὰ δὲ ΕΖ ἐπιζυγνυέ-

τω τὰς διχοτομίας τᾶν ΑΔ,

ΒΓ. Ὅτι ὧν ἐπὶ τᾶς ΕΖ

æquas partes. Ac trape-

zii quidem centrum gra-

vitatis eſſe in EZ, mani-

feſtum est. Si enim rec-

OK/P

N T

tas ΓΔΗ , ZEH , BAH

produxeris, conftat eas in

eodempunctoconcurrere.

A

Itaquetrianguli HB T cen-

trum gravitatis eſt in H Z.

Eft autem pariter trian-

B

* ἐκβάλης τὰς ΓΔ, Η Ζ, ΕΚ, Β Н.

Z

M

᾿ τὸ τῦ Η Β.

ἐςὶ τὸ κέντρον τῷ τραπεζία,

Φανερόν. Ἐὰν γδ * ἐκβά-

λης τὰς ΓΔΗ, ΖEH, BAH,

δῆλον ὅτι ἐπὶ τὸ αὐτὸ σα-

μεῖον ἔρχονται. Ἔσαι τοξ

ΗΒΓτριγώνε τὸ κέντρον τῶ

βάρεος ἐπὶ τᾶς ΗΖ. Καὶ
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ὁμοίως ῾ τε ΑΗΔ τριγώνες κέντρον τῷ βάρεος ἐπὶ

τᾶς ῾ΕΗ. Καὶ λοιπῶ ἄρα το ΑΒΓΔ τραπεζίς

κέντρον τῷ βάρεος ἔσαι ἐπὶ τᾶς ΕΖ. Ἐπιζωχθείσα

δε ὰ ΒΔ διηρήθω εἰς τρία ἴσα κατὰ τὰ Κ, Θ σα-

μεῖα· καὶ δι' αὐτῶν παρὰ τὰν ΒΓ ἄχθωσαν αἱ

ΛΘΜ, ΝΚΤ · ἡ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΔΖ, ΒΕ, ΟΞ.

Ἔσαι δὴ τοῦ μὲν ΔΒΓ τριγώνε κέντρον τοῦ βάρεος

ἐπὶ τᾶς ΘΜ· ἐπειδήπερ τρίτον μέρος & ΘΒ τᾶς ΒΔ,

καὶ διὰ τοῦ Θ σαμείς παράλληλος τᾷ βάσει᾿ ἄκ-

ται ὁ ΜΘ. Ἔτι δὲ τὸ κέντρον τοῦ βάρεος τοῦ ΔΒΓ

τριγώνε, καὶ ἐπὶ τᾶς ΔΖ. "Ωσε τὸ

βάρεος τοῦ εἰρημένο τριγώνα. •Διὰ ταῦταα δὲ καὶ

τὸ Ο σαμεῖον κέντρον ἐςὶ τοῦ βάρεος τοῦ Α Β Δ τρι-

γώνα. Τοῦ ἄρα ἐξ ἀμφοτέρων τῶν ΑΒΔ, ΒΔΓ,

guli AHA centrum gravitatis in EH. Igitur re-

liqui etiam trapezii ΑΒΓΔ centrum gravitatis

erit in EZ. Jungatur BA, eademque ſecta in

tres æquas partes in punctis K, ; ducantur per

hæc puncta ipſi Br parallelæ ΛΘΜ, ΝΚΤ ;

junganturque AZ, BE, ΟΞ. Itaque trianguli

ABI centrum gravitatis erit in M ; quoniam

B tertia pars eſt ipſius BA, ductaque fuit per

punctum baſi parallela M. Eft autem tri-

anguli ABS centrum gravitatis etiam in AZ.

eſt ejus,

quod diximus, trianguli. Eft autem eadem ra-

tione punctum o centrum gravitatis trianguli

ABA . Quare magnitudinis, quæ ex utriſque

triangulis A B Δ, В ДГ componitur, quæ quidem

Quare punctum E centrum gravitatisΞ κέντρον τοῦ

τριγώνων συγκειμένα μεγέθεος, ὅπερ ἐςὶ ε τραπέζιον, trapezium eft, centrum gravitatis eft in recta
κέντρον τοῦ βάρεος ἐπὶ τᾶς ΟΞ ἐθείας. Ἔσι δὲ

τῷ εἰρημένα * τραπεζίο κέντρον &βάρεος καὶ ἐπὶ τᾶς

EZ. Ὥσε τοῦ ΑΒΓΔ τραπεζίς κέντρον ἐςὶ ὁβά-

ρεος τὸ Π σαμεῖον. Ἔχοι δι'᾽ ἂν τὸ ΒΓΔ τρίγωνον

ποτὶ τὸ ΑΒΔ λόγον, ὃν οἱ ΟΠ ποτὶ Π.Ξ. ᾿Αλλ᾿ ὡς

τὸ ΒΔΓ τρίγωνον ποτὶ τὸ Α ΒΔ τρίγωνον, ὕτως ἐν-

τι ὰ ΒΓ ποτὶ Α Δ · ὡς δὲ ἁ ΟΠ ποτὶ ΠΞ, ὅτως

ἱ ΠΡ ποτὶ Π.Σ. Καὶ ὡς ἄρα ὁ ΒΓ ποτὶ Α Δ, 8-

τως ἁΡΠ ποτὶ Π.Σ. "Ωσε καὶ ὡς δύο αἱ ΒΓ μετὰ

τᾶς ΑΔ, ποτὶ δύο τὰς ΑΔ, μετὰ τᾶς ΒΓ, ὕτως

δύο αἱ ΡΠ μετὰ τᾶς ΠΣ, ποτὶ δύο τὰς ΠΣ, μετὰ

τᾶς ΠΡ. Ἀλλὰ δύο μὲν αἱ ΡΠ, μετὰ τᾶς ΠΣ,

συναμφότερός ἐσιν ὁ ΣΡΠ, ἱτετέςιν & Π.Ε. Δύο

δὲ αἱ ΠΣ μετὰ τᾶς ΠΡ, συναμφότερός ἐσιν ὁ ΡΙΠΣ,

τετέςιν ὁΠΖ. Δέδεικται ἄρα τὰ προτεθέντα.

ΟΞ. Eft autem trapezii, quod diximus, cen-

trum gravitatis etiam in EZ. Quare trapezii

ΑΒΓΔ centrum gravitatis eſt punctum I. Itaque

triangulum BFA ad triangulum A B A eam rati-

onem habuerit, quam OI ad ΠΞ. Sed ut tri-

angulum quidem BAF ad triangulum A B A, ita

ſe habet Brad AA : ut vero ΟΠ ad ΠΞ, ita

IPad ΠΣ. Igitur etiam ut Br ad AA, ita fe ha-

bet P I ad 12. Quare etiam ut duæ Br, una

cum AA, ad duas AA, una cum Br, ita ſe ha-

bent duæ PII, una cum II 2, ad duas I2, una

cum II P. Sed duæ quidem PI, una cum ΠΣ,

utraque eſt 2 PII, hoc eſt IE. Duæ vero ΠΣ,

una cum IIP, utraque eſt ΡΠΣ, hoc eft ΠΖ.

Demonſtrata funt igitur, quæ proponebantur.

EUTOCIUS.

Ἐὰν τὸ ἐκβάλης τὰς ΓΔΗ, ΖΕΗ, ΒΑΗ, δήλον ὅτι

ὀλὰ τὸ αὐτὸ σαμεῖον ἔρχονται. Ἐκβληθεισῶν γὰς τῶν ΒΑΗ,

ΖΕΗ, καὶ συμπιπλοσῶν ἀλλήλαις κατὰ τὸ Η· καὶ ἡ ΓΔ

ἐκβαλλομένη ἐν τῷ αὐτῷ πεσεῖται. Ἔσι ἢ ὡς ἡ ΒΗ πρός

ΗΑ, Η ΖΗ τορός ΗΕ, κῷ ἡ ΒΖ πρός ΑΕ, κὶ ἡ ΖΓ

πυρός ΕΔ' κὶ δηλαδὴ ἡ ΓΗ πρός ΗΔ. Ἔστη δὴ ἢ μὲν

ΒΔΓ τριγώνε κέντρον 7 βάρεος ἐπὶ τᾶς Θ Μ· ἐπειδήπερ τεί-

τον μέρος ἁ Β Θ τᾶς Β Δ .

Ἔσω τρίγωνον τὸ ΑΒΓ· καὶ ἐπιζούχθωσαν ἀπὸ ἢ γω-

νιῶν ἐπὶ τὰς διχοτομίας ἢ πλευρῶν αἱ ΑΕ, ΒΖ, ΓΔ .

Κέντρον ἄρα ἐπὶ ἢ βάρεος * ΑΒΓ τει-

γώνε τὸ Η. Καὶ φανερὸν ὅτι πάντα

τὰ τρίγωνα ἴσα ὀξὶν ἀλλήλοις, κὶ ὅτι

αἱ ὀλὶ τὰς διχοτομίας ἢ πλουρῶν ὀπι-

ζευγνύμθμαι 214 * Η ἔρχονται· ἵνα

μὴ ἢ αὐτῶ πλείονα κέντρα ᾖ. Ἐπεὶ

ἢ ίσαι αἱ ΑΔ, ΒΔ, ΒΕ, ΕΓ, ΓΖ,

ΖΑ ἴσα ἔστι κὶ τὰ τρίγωνα, ὧν κορυφή

τὸ Η σημεῖον, βάσεις ἢ αἱ εἰρημθύαι B

A

Θ

11

E

Si enim rectas ΓΔΗ, ΖΕΗ, ΒΑAH produxeris, con-

ſtat eas in eodem puncto concurrere. Productis enim

ΒΑΗ, ΖΕΗ, iifdemque in puncto H invicem concur-

rentibus, ipſa quoque ΓΔ fi producatur, in eodem

puncto concurret. Se habet utique ut BH ad HA, ita

ZH ad HE, et BZ ad AE, et Z ad ΕΔ ; et, quod

confequitur, ΓΗ ad ΗΔ. Itaque trianguli ABS cen-

trum gravitatis erit in M; quoniam B tertia pars

eft ipfius BΔ.

Sit triangulum ABΓ : et jungantur ab ejus angulis

adpuncta, quæ latera in duas æquas partes ſecant,AE,BZ,

ΓΔ. Centrum igitur gravitatis tri-

anguli ABI eſt punctum H. Porro

manifeſtum eft, omnia triangula æ-

qualia invicem eſſe, rectaſque, quæ

ad punctajunguntur, latera in duas

æquas partes ſecantia per punctum

H tranfire ; ne plura ejufdem trian-

guli centra gravitatis fint. Quoni-

am vero rectæ ΑΔ, ΒΔ, ΒΕ, ЕГ,

IZ, ZA æquales invicem funt, æ-

qualia erunt et triangula, quorum

• τῷ ΑΝΔ. dEN. • ἄκται ex MS . • διὰτααὐτὰ.

ἱ τετέςιν deeft.

Z

K

Γ

vertex eſt punctumH, etbaſes, quas

8 τεαπέζιον ex MS. η τραπεζίς exMS.
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diximus, rectæ. Quare triangulum AHB duplum eſt

trianguli HBE ; ideoque etiam AH dupla ipfius HE.

Itaque ſi per punctum H ducatur ipfi BF paral-

lela, dupla ipfius B eſt AO. Hinc generaliter fi

unum trianguli latus ita ſecetur, ut quæ ejus pars ad

verticem eſt dupla ejus fit, quæ eft adbafim, et per id,
quod fumptum fuerit, punctum recta ducatur baſi pa-

rallela; erit utique in hac recta centrum gravitatis

ipfius trianguli .

e

οὐθεῖαι. "Ωσε διπλάσιον όξι το ΑΗ Β τρίγωνον * HBE

τριγώνο" ώςε κὶ ἡ ΑΗ + ΗΕ. Ἐὰν ὧν διὰ τῦ Η παρὰτίω

ΒΓ ἀγάγωμεν τίὼ ΘΚ, διπλασία ἐςὶν ἡΑΘ τῆς Θ Β. Ὥσε

καθόλο ἐὰν μία πλευρά τριγώνο τμηθῆ, ὥσετὸ πρὸς τῇ κορυφή

μέρος διπλάσιον εἶναι τῇ πρὸς τῇ βάσει, κὶ διὰ ἢ ληφθέντος

σημείο παράλληλος ἀχθῇ τῇ βάσει· ἐπὶ τῆς ἀχθείσης ἔσται

τὸ κέντρον το βάρεος τῷ τριγώνα.

APXI



ΑΡΧΙΜΗΔΟΥΣ

ΤΕΤΡΑΓΩΝΙΣΜΟΣ ΠΑΡΑΒΟΛΗΣ.

ARCHIMEDIS

QUADRATURA PARABOLES.

ΑΡΧΙΜΗΔΗΣ ΔΟΣΙΘΕΩ ΕΥΠΡΑΤΤΕΙΝ.

A

ΚΟΥΣΑΣ Κώνωνα μὲν τετελευτηκέναι, ὃς

ἦν ἔτι λοιπὸς ἡμῖν ἐν φίλοις, τένη ἢ Κώνω-

νος γνώριμον γεγενῆσθαι, καὶ γεωμετρίας

οἰκεῖον εἶμεν, τοῦ μὲν τετελευτηκότος εἶνεκεν ἐλυπή-

θημεν, ὡς κὰ φίλε τᾶ ἀνδρὸς γεναμένε, καὶ ἐν τοῖς

μαθήμασι θαυματ8 τινός. Ἐπροχειριξάμεθα δὲ

ἀποςεῖλαι τοὶ γράψαλες, ὡς Κώνωνι γράφειν εἰωθό-

τες ἦμεν, γεωμετρικῶν θεωρημάτων, ὁ πρότερον μὲν

ἐκ ἦν τεθεωρημένον, νεῶ δὲ ὑφ᾽ ἡμῶν τεθεώρηται·

πρότερον μὲν διὰ μηχανικῶν εὑρεθὲν, ἔπειτα δὲ καὶ

διὰ τῶν γεωμετρικῶν ἐπιδειχθέν. Τῶν μὲν πρότερον

περὶ γεωμετρίαν πραγματευθέντων ἐπεχείρησαν τι-

νὲς γράφειν, ὡς δυνατὸν ἐὸν κύκλῳ τῷ δοθέντι, καὶ

κύκλο τμάμαξι τῷ δοθέντι χωρίον ὡρῶν ἀθύγραμ-

μον ἴσον. Καὶ μετὰ ταῦτα τὸ περιεχόμενον χωρίον

ὑπό τε τᾶς ὅλο 8 κώνο τομᾶς καὶ δυθείας τετραγω-

νίζειν ἐπειρῶντο, λαμβάνοντες ἐκ δὐπαραχώρητα λήμ-

ματα· διόπερ αὐτοὶ ὑπὸ ἢ πλείσων ἐκ ὑρισκόμθμοι

ταῦτα κατέγνωθεν. Τὸ ἢ ὑπ᾿ εὐθείας κὶ ὀρθογωνίςκώνο

τομᾶς τμᾶμα περιεχόμθμον ἐδένα τῶν πρώτων έγ-

χειρήσαντα τετραγωνίζειν ἐπιςάμεθα· ὃ δὴ νεῶ ὑφ᾽

ἡμῶν εὕρηται . Δείκνυται γδ ὅτι πᾶν τμᾶμα πειεχό-

μενον ὑπὸ ἀθείας καὶ ὀρθογωνίς κώνο τομᾶς, ἐπί-

τριτὸν ἐςι τᾶ τριγώνα & βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν, y

ARCHIMEDES DOSITHEO SAL,

C

UM audiſſem Cononem deceſſiſſe, qui

amicorum unus adhuc mihi fupererat,

teque eo familiariter ufum, peritumque

eſſe Geometriæ, dolui ſane morte viri amici, et

in mathematicis diſciplinis plane admirabilis.

Ad te autem mittere conftitui, ut ad illum an-

tea mittere confueveram, unum ex Geometricis

theorematibus, quod nemo adhuc cum attigerit,

nunc ego demum contemplatus fum : mechani-

cis illud quidem primum rationibus inventum,

deinde vero etiam geometricis demonſtratum.

Eorum fane, qui ante nos geometriam excolue-

runt, quidam tradere aggreſſi ſunt, qui fieri

poffit, ut dato ſive circulo, five circuli fegmen-

to æquale rectilineum ſpatium inveniatur. De-

inde vero ſpatium quadrare conati funt, quod

fub totius coni ſectione, rectaque linea contine-

tur, fumentes fibi lemmata non facile conce-

denda: quapropter illi plurimis, ut qui hæc

minime affecuti eſſent, reprehenfi funt. Nemo

autem adhuc, repertus, quod ego fciam, qui

ſegmentum quadrare conatus fit, quodfub recta

linea, et rectanguli coni ſectione continetur ;

* εἶναι.

a

quod nunc quidem confectum a nobis eft. Et-

enim demonftratur, quodlibet ſegmentum, quod

ſub recta linea, et rectanguli coni fectione con-

tinetur, ſeſquitertium eſſetrianguli, quod eam-

dem ac ſegmentum bafim habeat, eamdemque

* E

1
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altitudinem , fumpto ad id demonftrandum hoc

lemmate : inæqualium fpatiorum id quo majus

excedit minus, fibimetipfi aliquoties additum

fieri poffe, ut propofitum quodlibet, definitum-
que fpatium excedat. Uſi autem funt eodem

hoc lemmate etiam geometræ, qui ante nos

floruerunt. Quippe demonftraturi circulos du-

plam fuarum diametrorum inter fe invicem ra-

tionem habere ; ſphæras autem triplam : am-

plius vero, quamlibet pyramidem partem effe

tertiam prifmatis, quod eamdem ac pyramis

baſim habeat, eamdemque altitudinem ; item-

que quemlibet conumpartem effe tertiam cy-
lindri, qui eamdem ac conus bafim habeat, et

altitudinem eamdem ; hæc, inquam, omnia de-

monftraturi propoſito lemmati innifi funt. Con-

tigit autem, ut unicuique horum, quæ dixi-

mus, theorematum non minor quam iis, quæ

fine hoc lemmate demonftrata funt, fides adhi-

bita fit ; pari fide nuper iis, quæ a nobis edita

funt, conciliata. Itaque cum ejus theorematis

demonftrationes confcripferim, eas ad te mitto :

ac primum quidem, quomodo mechanicis illud

rationibus inventum fit ; deinde vero quomodo

etiam geometricis demonftratum. Præmittun-

tur autem et Conica Elementa, quæ ad illud

demonftrandum funt neceffaria. Vale.

PROP. I. THEOR.

Si rectanguli coni fec-

tio fit ABF, et fit recta

quidem BA diametro pa-

rallela, vel ipfa diameter,

recta vero ΑΔΓ parallela

rectæ illi, quæ coni ſec-

tionem in puncto B con-

tingit : erunt recte AA,

Arfibi invicem æquales. Quod fi Ad ipfi ΔΓ

æqualis fit, parallela erit Ar rectæ illi, quæ

coni ſectionem in puncto B contingit.

A

B

b

ὕψος ἴσον τῷ τμάματι· λαμβανομένα τέδε τῷ λήμ-

ματος ἐς τὰν ἀπόδαξιν αὐτῶ, τῶν ἀνίσων χωρίων

τὰν ὑπεροχὰν, ᾧ ὑπερέχει τὸ μείζον τὸ ἐλάοσονος,

δυνατὸν εἶμεν αὐτὰν σιωτιθεμέναν παντὸς ὑπερέ

χειν & προτεθέντος πεπερασμένο χωρίς . Κέχρηνται

δὲ κὶ οἱ πρότερον γεωμέτραι τῷδε τῷ λήμματι . Τές

τε γδ κύκλος διπλασίονα λόγον ἔχειν ῾ ποτὶ ἀλλάλες

τᾶν διαμέτρων ἀποδεδίχασιν αὐτῷ τῷ λήμματι

χρώμενοι· καὶ τὰς σφαίρας ὅτι τριπλασίονα λόγον

ἔχοντι ποτὶ ὁ ἀλλάλας τᾶν διαμέτρων· ἔτι δὲ καὶ

πᾶσα πυραμὶς τρίτον μέρος ἐςὶ τῷ πρίσματος τοῦ

τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχοντος τᾷ πυραμίδι, καὶ ὕψος

ἴσον· καὶ δὴ ὅτι πᾶς κῶνος τρίτον μέρος ἐςὶ 8κυ-

λίνδρε τὸ τὸν αὐτὰν βάσιν ἔχοντος τῷ κώνῳ, καὶये

ὕψος ἴσυν· ὁμοίως τῷ προκειμένῳ λήμματι λαμ-

βάνοντες ἔγγραφον. Συμβαίνει δε τῶν προειρημένων

θεωρημάτων ἕκασον μηδενὸς ἦστον " τῶν ἄνευ τότε

λήμματος ἀποδεδειγμένων πεπιςευκέναι· ἄρτι δὲ ἐς

τὰν ὁμοίαν πίςιν τέτων ἀναγομένων τῶν ᾿ ὑφ᾽ ἡμῶν

ἐκδιδομένων. ᾿Αναγράψαντες ἦν αὐτῶ τὰς ἀποδείξεις,

Ὑποτέλλομεν πρῶτον μὲν, ὡς διὰ τῶν μηχανικῶν

ἐθεωρήθη· μετὰ ταῦτα δὲ ἐὶ ὡς διὰ τῶν γεωμετρα-

μένων Υποδείκνυται . Προγράφεται δε καὶ Στοιχεία

Κωνικὰ χρεῖαν ἔχοντα ἐς τὰν Υπόδειξιν. Ἔῤῥωσο .

ΠΡΟΤ. α'.

Αἴκα ἢ ὀρθογωνίς κώνε

· τομὰ ἁ ΑΒΓ, ἢ δὲ ὁ μὲν

ΒΔ παρὰ τὰν διάμετρον ἢ

αὐτὰδιάμετρος, ὁ δὲ ᾿ΑΔΓ

παρὰ τὰν κατὰ τὸ Β πα-

ψαύεσαν τᾶς τῶ κώνε'το-

μᾶς κατὰ τὸ Β΄ ἐσσοῦνται
Γ

οἱ ΑΔ, ΔΓ ἴσαι . Κ᾿ ἂν ἴστι ἢ ὁ ΑΔ τᾷ ΔΓ, πα-

ράλληλοι ἐσᾶνται ἅτε ΑΓ, κὶὰκατὰ τὸ Β ἐπιψαύ-

γσα τᾶς τὸ κώνε τομᾶς.

E

PROP. II . THEOR.

Si rectanguli coni ſec-

tio fit ABF, et fit recta

quidem BA diametro pa-

rallela, vel ipſa diameter,

recta vero ΑΔΓ parallela

B

rectæ illi, quæ coni ſec-

tionem in puncto B con-

tingit, contingatque rec-

ta FE coni ſectionem in

punctor : erunt rectæ AB,

BE fibi invicem æquales.

ὁ ὑπερέχει. • ποτὶ ἀλλάλες ex MS.

* τομὰ ἐφ᾿ ἂς ἃ ΑΒΓ, ἡ δὲ ΒΔ. Η ΑΓ.

αἴτε ΑΓ καὶ ὰ κατὰ τὸ Β ἐπιψαύεσαι τᾶςτοῦ κώνω τομᾶς .

Γ

ΠΡΟΤ. β'.

Αἴκα ἢ ὀρθογωνίες κώνε

τομὰ ἁ ΑΒΓ, ἢ δε ά ΒΔ

παρὰ τὰν διάμετρον, ἢ αὐ

τὰ διάμετρος, ὁ δὲ ΑΔΓ

παρὰ τὰν κατὰ τὸ Β πι-

ψαύεσαν τᾶς τὸ κώνο του

μᾶς, ἐὰ ἁ ΓΕ τᾶς τὸ κώ-

νε τομᾶς ἐπιψαύεσι κατὰ

τὸ Γ· ἐοσοῦνται οἱ ΔΒ, ΒΕ

ἴσαι.

ὁ ἀλλάλας ex MS. • τῶν ἄνευ ex MS . * ὑπάμων.

ἱ τομᾶς, ἴσα ἄρα ἃ ΑΔ τᾷ ΔΓ κἂν ἴσα ὰ ΑΔ, παράλληλοι ἐσσοῦκται
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ γ.
PROP. III. THEOR .

Αἴκα ἢ ὀρθογωνίς κώνε τομὰ ἁ ΑΒΓ, ὁ δὲ ΒΔ.

παρὰ τὰν διάμετρον ἢ αὐτὰ ὁ διάμετρος, ἢἀχθῶσι

τινὲς αἱ ΑΔ, ΕΖ παρὰ τὰν

Si rectanguli coni ſectio fit ABF, et fit recta

BA diametro parallela, vel ipſa diameter, ducan-

B

κατὰ τὸ Β πιψαύεσαν τᾶς

τῷ κώνο τομᾶς· ἐσεῖται ὡς

ἁΒΔ ' μάκει ποτὶ τὰν ΒΖ,

* οὕτως δυνάμει ἁ ΑΔ ποτὶ

τὰν ΕΖ.

᾿Αποδέδεικται δη ταῦτα

ἐν τοῖς Κωνικοῖς Στοιχείοις.
A

E Z

ΠΡΟΤΑΣΙΣ δ'.

Ἔσω τμᾶμα περιεχόμενον ὑπὸ ἀθείας, κὶ ὀρθο-

γωνίου κώνε τομᾶς τὸ ΑΒΓ. ῾Α δὲ ΒΔ ἀπὸ μέσας

τᾶς ΑΓ παρὰ τὰν διάμετρον ἄχθω, ἢ αὐτὰ διάμε-

τρος ἔσω, καὶ ὁ ΒΓ ἀθεῖα πιζωχθᾶσα ἐκβεβλή-

πω. Εἰ δὴ καταχθείη τὶς
Θ

turque rectæquædam AA,

EZ rectæ illi parallelæ ,

quæ coni ſectionem in

puncto B contingit : ut

BA ad BZ longitudine,

ita fe habebit AA ad EZ

poteftate.

Hæc autem in Coni-

cis Elementis demonſtra-

ta funt.

PROP. IV. THEOR .

Sit ſegmentum , quod fub recta linea, et

rectanguli coni ſectione continetur, ABr. Du-

catur autem a media Ar recta BA diametro pa-

rallela, vel ipfa diameter ; junctaque recta Br

producatur. Quod fi rec-

ta quædam alia ducatur

ZO ipfi BA parallela, quæ

rectam utramque Ar et

FB fecet : eamdem ha-

bebit rationem Zo ad

OH, quam AA ad AZ .

B

KI

ἄλλα ὁ ΖΘ παρὰ τὰν ΒΔ,

τέμνεσα ἑκατέραν τᾶν ΑΓ

καὶ ΓΒ· ἀθεῖα τὸν αὐτὸν

ἔξει λόγον ἁ ΖΘ ποτὶ τὰν
H

ΘΗ, ὃν ἁ ΔΑ ποτὶ τὰν ΔΖ.

Ἄχθω γὰρ " διὰ τοῦ Η

παρὰ τὰν ΑΓ ἁ ΚΗ . Ἔ-

σιν ἄρα ὡς ἁ ΒΔ ποτὶ τὰν
A Z г

B

ΒΚ μάκει, ὅτως ὁ ΔΓ ποτὶ

τὰν ΚΗ͵δυνάμει . ᾿Αποδέ-

δεικται γὰρ τέτο. Ἐσεῖται

ἄρα ὡς ἁ ΒΓ ποτὶ τὰν

ΒΙ μάκει , ὕτως ὁ ΔΓ ποτὶ

τὰν ΔΖ δυνάμει · ἴσαι γάρ

ἐσιν αἱ ΔΖ, ΚΗ· καὶ διὰ

τοῦτο , ὡς ἁ ΒΓ ποτὶ τὰν
A

ΒΙ μάκει, ο ὕτως ὰ ΒΓ ποτὶ τὰν ΒΘ δυνάμει. ᾿Ανά-

λογον ἄρα ἐςὶν αἱ ΒΓ, ΒΘ, ΒΙ Αθῶι . Ωσε τὸν

αὐτὸν ἔχει λόγον ὰ ΒΓ ποτὶ τὰν ΒΘ, ὅν ἁ ΓΘ ποτὶ

τὰν ΘΙ. Ἔσιν ἄρα ὡς ἁ ΓΔ ποτὶ τὰν ΔΖ, ὅτως ἁ

ΘΖ πιτὶ τὰν ΘΗ . " Τᾷ ἢ ΔΓ ἴσα ἐςὶν ἁ ΔΑ. Δῆ-

λον ἦν, ὅτι τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον ὁ ΔΑ ποτὶ τὰν ΔΖ,

ὃν ὁ ΖΘ ποτὶ τὰν ΘΗ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ έ.

Ἔσω τμᾶμα περιεχόμενον ὑπὸ ἀθείας, κὶ ὀρθο-

γωνίου κώνου τομᾶς τὸ ΑΒΓ· καὶ ἄχθω ἀπὸ τοῦ Α

παρὰ τὰν διάμετρον ὁ ΖΑ, ἀπὸ δὲ τοῦ Γ ἔπι-

ψαύουσα τᾶς τοῦ κώνου τομᾶς κατὰ τὸ Γ, ἁ ΓΖ.

Εἰ δή τις ἀχθείη ἐν τῷ ΖΑΓ τριγώνῳ παρὰ

τὰν ΑΖ, τὸν αὐτὸν λόγον ὁ ἀχθεῖσα τετμήσεται

K H

I

Θ

A Z

Ducaturenim per punc-

tum H, KH ipſi Ar paral-

lela. Ut igitur BA ad

BK longitudine, ita fe ha-

bet Ar ad KH poteftate.

Hoc enim demonftratum

eſt . Ut igitur BF ad

BI longitudine, ita AΓ

ad AZ poteftate : æqua-

les funt enim AZ, KH :

ideoque , ut longitudine

Br ad BI, ita poteſtate

Proportionales igitur funt rec-

Quare eamdem habet ratio-

ΒΓ ad BO .

tæ ΒΓ, ΒΘ, ΒΙ.

nem Br ad BO, quam o ad I. Ut igi-

tur ΓA ad AZ, ita fe habet OZ ad oΗ .

Equalis eſt autem AA ipſi Ar. Conftat igi-

tur eamdem habere rationem AA ad AZ, quam

Zo ad OH.

PROP. V. THEOR.

Sit ſegmentum , quod fub recta linea, et

rectanguli coni ſectione continetur, ABF : et

ducatur a puncto A diametro parallela recta

ZA, et a puncto I recta IZ, quæ coni ſectionem

in puncto I contingat. Quod fi recta quædam

ducatur in triangulo ZAT ipſi AZ parallela, quæ

ducta eſt recta a rectanguli coni ſectione, recta

* ΕΖ ἐπιψαύεσαν τᾶς τῶ. 1 μάκει deeft. m οὕτως deeft.

μαΐ· ὡς τε. P In hoc loco in MS. pauca defunt .

• διὰ τῷ Ι. • οὕτως ἁ ΒΓ, ΒΘ, ΒΙ γραμ
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vero Ar ab ea, quæ ducta eſt, ſecundum eamdem

rationem fecabitur : quod autem ſegmentum

ipfius Ar ad punctumA eſt, id ſegmento ductæ

rectæ, quod item eſt ad punctum A, propor-
tione refpondebit.

Z

A

Ducatur enim rectaquædamAE ipſi AZ paralle-

la; et primo fecet ipfamAr in duas æquas partes.

Quoniam igitur rectanguli coni

ſectio eft ABT, ductaque eſt BAdi-

ametro parallela, æqualeſque AΔ,

Ar fibi invicem funt; parallela erit

Ar rectæ illi, quæ rectanguli coni

ſectionem in puncto B contingit.

Rurfus quoniam AE parallela eſt

diametro, ductaque eſt a puncto

FFE, quæ rectanguli coni ſec-

tionem in puncto I contingit, ip-

ſa autem AF rectæ illi parallela

eft quæ fectionem eamdem con-

tingit in puncto B ; æqualis eſt

EB ipfi BA. Quare eamdem ha-

bet rationem AA ad AF, quam

A

AB ad BE. Si quidem igitur quæ

ducta eſt recta ipfam AF in duas

æquas partes ſecuerit, demonſtra-

tum eft quod proponebatur. Sin

minus , ducatur recta quædam

alia KA ipfi AZ parallela. Oportet demonftrare,

eamdem habere rationem AK ad Kr, quam ΚΘ

ad OA. Quoniam enim æqualis eſt BE ipfi ΒΔ,

æqualis eft etiam IA ipfi KI. Eamdem igitur

rationem habet KA ad KI, quam Ar ad AA.

Habet autem etiam KI ad OK eamdem ratio-

nem, quam AA ad AK. Hoc enim in fuperiore

propoſitione demonftratum eft. Habet igitur

eamdem rationem Ko ad KA, quam AK ad

ΑΓ. Quare eamdem rationem habet Kad OA,

quam AK ad Kr. Demonftratum igitur eſt,

quod proponebatur.

PROP. VI. THEOR.

Intelligatur autem hoc, quod contemplan-

dum proponitur, ſubjici oculis in plano ad fi-

nitorem recto : deinde ea, quæ funt ad eafdem

partes, ac punctum A, deorfum effe ; et quæ

ad contrarias, fur-

fum. Triangulum

autem BΔΓ fit

rectangulum, ha-

bens angulum ,

quod ad punctum

B eſt, rectum, et

latus Br dimidiæ

Z

ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀρθογωνίου κώνο τομᾶς, καὶ ὁ ΑΓ ὑπὸ

τᾶς ἀχθείσας· ὁμόλογον δὲ ἐσεῖται τὸ τμᾶμα τᾶς

ΑΓ ποτὶ τὸ Α, τῷ τμάματι τᾶς ἀχθείσας τῷ

ποτὶ τῷ Α.

E

A
B

Θ

Ἄχθω γάρ τις ὁ ΔΕ ' παρὰ τὰν ΑΖ· καὶ τεμ

νέτω πρῶτον ὁ ΔΕ τὰν ΑΓ δίχα. Ἐπεὶ οὖν ἐσιν

ὀρθογωνίς κώνου τομὰ ὁ ΑΒΓ, καὶ

ἀγμένα ὰ ΒΔ παρὰ τὰν διάμετρον,

αἱ δὲ ΑΔ, ΔΓ ἴστη· ἐσεῖται τα

ΑΓ παράλληλος ὁἱ κατὰ τὸ Β δι-

ψαύουσα τᾶς τοῦ ὀρθογωνίου κώνου

τομᾶς. Πάλιν ἐπεὶ τοτὰ τὰν διά-

μετρόν ἐσιν ἁ ΔΕ, καὶ Ἀπὸ τοῦ Γἁ

ΓΕ ἄκται δπιψαύεσα τᾶς τὸ ὀρθο-

γωνίς κώνε τιμᾶς κατὰτὸ Γ, ὰ δὲ

ΔΓ παράλληλος τᾷ κατὰ τὸ Β Ϊππ-

ψανέσᾳ· ἴσι ἐσὶν ἁ ΕΒ τᾷ ΒΔ.

Ὥσε τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον ἁ ΑΔ

ποτὶ τὰν ΔΓ, ὃν ἁ ΔΒ ποτὶ τὰν

ΒΕ. Εἰ μὲν οὖν δίχα τέμνει ὁ ἀχ-

θῶσα τὰν ΑΓ, δέδεικται. Εἰ δὲ

Γ μὴ, ἄχθω τὶς ἄλλα ἁ ΚΛ παρὰ

τὰν ΑΖ. Δεικτέον ἦν, ὅτι τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον ἱ

ΑΚ ποτὶ τὰν ΚΓ, ὃν ὁ ΚΘ ποτὶ τὰν ΘΛ. Ἐπεὶ

γὰρ ἔστι ἐςὶν ὁ ΒΕ τᾷ ΒΔ, ἴσα ἐςὶ καὶ ὁ ΙΛτᾷ

ΚΙ. Τὸν αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει ὁ ΚΛ ποτὶ τὰν ΚΙ,

ὃν ὁ ΑΓ ποτὶ τὰν ΔΑ. Ἔχει δὲ καὶ ὁ ΚΙ ποτὶ

τὰν ΘΚ τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν ἁ ΔΑ ποτὶ τὰν ΑΚ.

Δέδεικται γὰρ ἐν τῷ πρότερον. Ὡς ἄρα ἱ ΚΘ ποτὶ

τὰν ΚΛ, ὅτως ὁ ΑΚ ποτὶ τὰν ΑΓ. Ὥσε τὸν αὐτὸν

λόγον ἔχει ἁ ΚΘ ποτὶ τὰν ΘΑ, ὃν ὡ ΑΚ ποτὶ τὰν

ΚΓ. Δέδεικαι ὖν τὸ προθεθέν.

1

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 5.

Νοείθω δὲ τὸ, ὅτε ἐςὶ τὸ ἐν τᾷ θεωρίᾳ προκεί

μενον, ὁρώμενον ἐπὶ ὀρθοῦ ποτὶ τὸν ὁρίζοντα καὶ τᾶς

ΑΒ γραμμᾶς· ἔπειτα τὰ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ Δ

κάτω νοείθως τὰ

ἢ ἐπὶ θάτερα, ἄνω.

Τὸ ἢ ΒΔΓ τρίγω

νον ἔσω ὀρθογώνιον,

B E

Θ

г

ὀρθὰν ἔχον τὰν πο-

τὶ τὸ Β γωνίαν, καὶ
K

τὰν ΒΓ πλώρὰν

ἴσαν τᾷ ἡμισείᾳ τῶ

ſtateræ æquale ;

utique ſi AB ӕ-

ζυγᾶ· δῆλον ὅτι ἴσας

qualis fuerit ipfi Br. Suſpendatur porro hoc ἔσας τᾶς ΑΒ τᾷ ΒΓ. Κρεμάθω δὲ τὸ τρίγωνον ἐκ

triangulum a punctis B, Γ : ſuſpendaturque ſpa- τῶν Β, Γ σαμείων· κρεμάθω δὲ καὶ ἄλλο χωρίον τὸ

• ποτὶ τὰν ΑZ.
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Zἐκ τὸ ἑτέρε μέρος τὸ ζυγῦ κατὰ τὸ Α' κὶ ἰσοῤῥο-

πείτω τὸ Ζ χωρίον κατὰ τὸ Α κρεμάμενον τῷ Β ΔΓ

τριγώνῳ, ὅτως *ἐόντι ὡς νῦν κεῖται . Φαμὶ δὴ τὸ Ζ

χωρίον τε ΒΔΓ τριγώνε μέρος τρίτον εἶμεν.

Ἐπεὶ γὸ ὑπόκειται ἰσοῤῥόπων ῾ ὁ ζυγὸς, ἐσεῖται ὡ

ΑΓ γραμμὰ παρὰ τὸν ὁρίζοντα· αἱ δὲ ποτ᾿ ὀρθὰς

ἀγόμεναι τᾷ ΑΓἐν τῷ ὀρθῷ ἐπιπέδῳ ποτὶ τὸν ὁρί-

ζοντα, * καθέτοι ἐοσῶνται ἐπὶ τὸν ὁρίζοντα. Τετμά-

πω δη ἁΒΓ γραμμὰ κατὰ τὸ Ε ὅτως, ὥσε ' δι-

πλασίονα εἶμεν τὰν ΓΕ τᾶς ΕΒ· καὶ ἄχθωπα-

ρὰ τὰν ΔΒ ά ΚΕ· καὶ τετμάθω δίχα κατὰ τὸ

Θ. Το δὴ ΒΔΓ τριγώνε κέντρον βάρες ἐςὶ τὸ Θ

σαμεῖον. Δέδεικται γὰρ τῦτο ἐν τοῖς μηχανικοῖς.

Αἴκα ἦν τὸ ΒΔΓ τριγώνε, ὁ μὲν κατὰ τὰ Β, Γ

κρέμασις λυθείη , κατὰ δὲ τὸΕ κρεμάσθει †, μένει

τὸ τριγώνιον, ὡς νῦν ἔχει. Ἕκαςον γὸ τῶν κρεμα-

μένων ἐξ ὁ σαμάς καταρτισθὲν, μένει· ὥσε κατὰ

κάθετον εἶμεν τότε σαμεῖον τὸ κρεμας8, καὶ τὸ

κέντρον τῷ βάρος τὸ κρεμαμένε. Δέδεικται εν καὶ

τᾶτο. Ἐπεὶ ἐν τὰν αὐταν ἕξει κατάςασιν τὸ ΒΓΔ

τρίγωνον ποτὶ τὸν ζυγὸν, ἰσορροπήσει ὁμοίως τὸ Ζ

χωρίον. Ἐπεὶ δὲ ἰσοῤῥοπέοντι τὸ μὲν Ζ κρεμάμενον

κατὰ τὸ Α, τὸ δὲ Β ΔΓ κατὰ τὸ Ε, δῆλον ὡς ἀντι-

πέπονθε τοῖς μάκεσι· καὶ ἔςιν ὡς ὁ Α Β ποτὶ τὴν

ΒΕ , ὕτως το ΒΔΓ τρίγωνον ποτὶ τὸ Ζ χωρίον .

Τριπλασία δὲ ἁ ΑΒ τᾶς Β.Ε. Καὶ τὸ Β ΔΓ ἄρα

τρίγωνον τριπλάσιόν ἐσι τε Ζ χωρίς.

Φανερὸν δὲ ὅτι καὶ αἴκα τριπλάσιον ἡ τὸ ΒΑΓ

τρίγωνον τὸ Ζ χωρίς, ὁμοίως ἰσοῤῥοπήσει.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ζ.

A

Ἔσω πάλιν ζυγὸς ὁ ΑΓ γραμμὰ, μέσον δὲ αὐ-

τᾶς ἔσω τὸ Β' καὶ κρεμάσθω κατὰ τὸ Β τὸ ΓΔΗ

τρίγωνον. Τὸ δὴ ΓΔΗ ἔσω τρίγωνον ἁμβλυγώνιον,

βάσιν ἔχον τὰν ΔΗ, ὕψος δὲ τὰν ἴσαν ἐὅσαν τᾷ

ἡμισείᾳ ὁζυγε. Καὶ

κρεμάσθω τὸ ΔΓΗ

τρίγωνον ἐκ τῶν Β, Γ

σαμείων· τὸ δὲ Ζ χω

ρίον κρεμάμενον κατὰ

τὸ Α ἰσοῤῥοπὲς ἔσω τῷ

ΓΔΗ τριγώνῳ, οὕτως

ἔχοντι ὡς νιῶ κεῖται.

Ὁμοίως δε δειχθήσε-

Z

Λ

ται τὸ Ζ χωρίον τρίτον μέρος ξ΄ ΓΔΗ τριγώνε.

Κρεμάθω γάρ τι καὶ ἄλλο χωρίον ἐκ τῶ Α, τρί-

τον μέρος ἐὸν τὸ ΒΓΗ τριγώνα. Ἰσορροπήσει δὲ τὸ

ΒΔΓ τρίγωνον τῷ ΖΛ. Ἐπεὶ ἦν τὸ μὲν ΒΓΗ τρί-

tium aliud z ex altera ſtateræ parte a punctoA;
ita ut ſpatium z ſuſpenſum a puncto A libretur

ad triangulum BAF ita fe habens, ut nunc po-

nitur. Dico ſpatium Z partem eſſe tertiam tri-

anguli Β Δ Γ .

Quoniam enim pofita eſt ſtatera librari, erit

recta lineaAr finitori parallela: quæ autem rectæ
normales ducuntur ad AI in plano ad finitorem

recto, he ad finitorem ipſum normales erunt. Ita-

que ſecetur recta linea Br in puncto E, ita ut IE

dupla fit ipfius E B : ducaturque KE ipfi в д ра-

rallela ; eademque ſecetur in duas æquas partes in

punctoΘ. Erit utique punctum centrum gra-

vitatis trianguli в ДГ. Hoc enim inmechanicis

demonſtratum eft. Itaque ſi triangulum, quod

quidem a punctis B, Γ ſuſpenditur, folutum ab

his a puncto E ſuſpendatur, manebit, ut nunc

habet. Eorum enim, quæ ſuſpenduntur, a quo

puncto fufpenduntur, ita ab eo unumquodque

manet, ut centrum gravitatis ejus, quod fuf-

penditur; etpunctum id, a quo fufpenditur, in

normali recta linea fit. Hoc enim quoque de-

monſtratum eft. Et Quoniam igitur triangu-

lum B ГA eodem modo ad ſtateram conſtituitur,

fpatium z pariter librabitur. Et quoniam ſpa-

tium Z, et triangulum B A librantur, alterum

quidem ſuſpenſum a puncto A, alterum vero a

puncto E ; conftat eadem, et longitudines reci-
procari : atque ut ABad BE, ita fe habere tri-

angulum BAF ad ſpatium z. Tripla eſt autem

AB ipfius BE. Triplum eſt igitur etiam trian-

gulum BAI ſpatii Z.

H

Manifeſtum præterea eſt, ſi triplum fit trian-

gulum BAF ſpatii z, eadem pariter librari.

B

PROP. VII. THEOR.

Sit rurfus recta linea A r ſtatera, cujus me

dium punctum B : et ſuſpendatur a puncto B
triangulum ΓΔΗ. Triangulum autem ΓΔΗ fit

obtufiangulum, bafim habens rectam AH, et

altitudinem rectam dimidiæ ſtateræ æqualem.

r Suſpendatur porro

triangulum ΔΓΗ Α

punctis B, Γ : ſpati-

umque z a puncto

A fufpenfum libre-

tur ad triangulum

ΓΔΗ, ita fe habens,

utnuncponitur. Pa-

riter demonftrabitur

ſpatiumZpartemef-

ſe tertiam trianguli ΓΔΗ .

Suſpendatur enim fpatium quoddam aliud a

puncto A, quod quidem tertia pars ſit trianguli

ΒΓΗ. Librabitur utique triangulum BAF ad ſpa-

tiumZA. Quoniam igitur librantur triangulum

* ὁ ζυγὸς ΕΚΚΑ.

* Forte ἔχοντι

ε καθέτους. • διπλάσιον ἀεὶ μὲν τὰν.

+ Sive κρεμαθί.

F
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ت

quidem B I H ad fpatiumA; triangulum veroΟΒΓΔB ΓΔ

ad fpatium ZA; et tertia pars eſt ſpatium ZA

trianguli ΒΓΔ ; conſtat triangulum ΓΔΗ ſpatii Z

triplum effe.

PROP. VIII. THEOR .

A

Sit ſtatera AГ, cujus medium punctum B.

Suſpendatur autem a puncto B triangulum rect-

angulum ΓΔΕ, habens angulum, qui ad punc-

tum E eſt, rectum ; ſuſpendatur, inquam, a ſta.

teræ punctis Γ, E : ſuſpendaturque a puncto A

ſpatium Z, ita ut li-

bretur ad triangu-

lum ΓΔΕ ita fe ha-

bens, ut nunc poni-

tur. Quam autem

rationem habet A B

ad BE, hanc habeat

triangulum ΓΔΕ ad

fpatiumK. Dico ſpa-

tiumZ trianguloqui-

demΓΔΕ minus effe,

ſpatio vero Kmajus .

2

K

Sumatur enim centrum gravitatis trianguli

AET, quod quidem fit punctum : ducaturque
Η ipfi AE parallela. Quoniam igitur libratur

triangulum ΓΔΕ ad ſpatium Z, eamdem habet

rationem triangulum ΓΔ E ad ſpatium Z, quam

AB ad BH. Quare minus eſt ſpatium z trian-

gulo ΓΔΕ. Et quoniam triangulum ΓΔΕ ad

ſpatium quidem Z eam habet rationem, quam

BA ad BH; ad fpatium vero K habet eam, quam

BA ad BE ; conftat triangulum ΓΔΕ majorem

rationem habere ad fpatium K, quam ad ſpati-

um Z. Quare majus eſt ſpatium z ſpatio K.

PROP. IX. THEOR .

1

γωνον ἰσοῤῥοπεῖ τῷ Λ· τὸ δὲ ΒΓΔ τῷ ΖΛ' καὶ τρί-

τον ἐςὶ τὸ ΒΓΔ τὸ " ΖΑ΄ Φανερὸν ὅτι καὶ τὸ ΓΔΗ

τρίγωνον τριπλάσιον τῦ Ζ.

B

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ή.

EH Γ

Ἔσω ζυγὸς ὁ ΑΓ, μέσον δὲ αὐτῶ τὸ Β. Καὶ

κρεμάθω κατὰ τὸ Β τὸ ΓΔΕ τρίγωνον ὀρθογώνιον,

ὀρθὰν ἔχον τὰν ποτὶ τὸ Ε γωνίαν· καὶ κρεμάθω ἐκ

τε ζυγῦ κατὰ τὰ Γ, Ε· τὸ δε Ζ χωρίον κρεμάσθω

κατὰ τὸ Α' καὶ ἰσοῤ

ῥοπείτω τῷ ΓΔΕ ὕτως

ἔχοντι ὡς νῦν κειται.

Ὃν ἢ λόγον ἔχει ὁ Α Β

ποτὶ τὰν ΒΕ, τοῦτον

ἐχέτω τὸ ΓΔΕ τρίγω

νον ποτὶ τὸ Κ χωρίον.

Φαμὶ δὴ τὸ Ζ χωρίον

τῦ μὲν ΓΔΕ τριγώνε

ἔλαοσον εἶμεν, τὸ δὲ

Κμᾶζον.

Θ

Λελάφθω γδ τε ΔΕΓ τριγώνα τὸ κέντρον τῶ

βάρεος, καὶ ἔσω τὸ θι· καὶ ὁ ΘΗ ἄχθω παρὰ τὸν
ΔΕ. Ἐπεὶ ἐν ἰσοῤῥοπεῖ τὸ ΓΔΕ τρίγωνον τῷ Ζ

χωρίῳ, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον τὸ ΓΔΕ χωρίον πιτὶ τὸ

Ζ, ὃν ἁ Α Β ποτὶ τὰν ΒΗ. Ὥσε ἔλαοσόν ἐσι τὸ Ζ

τ8ΓΔΕ. Καὶ ἐπεὶ τὸ ΓΔΕ τρίγωνον ποτὶ μὲν τὸ

Ζ τῶτον ἔχον τὸν λόγον, ὃν ἁ ΒΑ ποτὶ τὰν ΒΗ·

ποτὶ δὲ τὸ Κ, ὸν ἁ ΒΑ ποτὶ τὰν BE δῆλον ὡς

μείζονα λόγον ἔχει τὸ ΓΔΕ τρίγωνον ποτὶ τὸ Κ, ἢ

ποτὶ τὸ Ζ. Ὥσε μεῖζόν ἐσι τὸ Ζ τῶΚ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 9΄.

Ἔσω πάλιν τὸ μὲν Α.Γ ζυγίον, μέσον δὲ αὐτῶSit rurfus ſtatera AF, cujus medium punc-

tum B. Triangulum autem ΓAK fit obtufan- τὸ Β. Τὸ δὲ ΓΔΚ΄ τρίγωνον ἀμβλυγώνιον βάσιν

gulumbafim habens

AK, et altitudinem

A

EF. Suſpendatur au-

tem hoc triangulum

B E

K

Γ μὲν ἔχον τὰνΔΚ, ὕψος

δὲ τὰν ΕΓ. Καὶ κρε-

μάσθω ἐκ τῶ ζυγέ

aſtateræ punctis Γ.Ε.

Suſpendaturque a

punctoA ſpatium Z,

ita ut libretur ad

triangulum ΔΓΚ ita

ſe habens, ut nunc

ponitur. Quam au-

Z

tem rationem habet AB ad BE, hanc habeat

triangulum ΓΔ K ad ſpatium A. Dico ſpatium

Z ſpatio quidem A majus eſſe, triangulo vero

AΓΚ minus.

Demonftrabitur pariter ac fuperiorpropofitio.

A

κατὰ τὰ Γ, Ε. Τὸ

Ζ χωρίον κρεμάσθω

κατὰ τὸ Α, τὰ ἰσορρο

πείτω τῷ ΔΓΚ τριγώ

νῳ ὅτως ἔχοντι ὡς νῦν

κᾶται. Ὃν δὲ λόγον

ἔχει & ΑΒ ποτὶ τὰν ΒΕ, τῶτον ἐχέτω τὸ ΓΔΚ τρί-

γωνον ποτὶ τὸ Λ. Φαμὶ δὴ τὸ Ζ τὸ μὲν Α μᾶζον

εἶμεν, τὸ δὲ ΔΓΛ ἔλαοσον.

Η τὸ ΖΑ

Δειχθήσεται ὁμοίως τῷ πρότερον.
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ 1.

Ἔσω πάλιν τὸ μὲν ΑΒΓ ζυγίον, καὶ μέσον αὐ-

τὸ τὸ Β · τὸ ἢ Β ΔΗΚ τραπεζῖον, τῶς μὲν ποτὶ

τοῖς Β, Η σαμείοις γωνίας ὀρθας ἔχον, τὰν ἢ ΚΔ

πλοβρὰν ἐπὶ τὸ Γ νούσσαν. Καὶ ὃν ἔχει λόγον ἁ

Β Α ποτὶ τὰν Β Η, τῶτον ἐχέτω τὸ ΒΔΚΗ τραπεζίον

ποτὶ τὸ Λχωρίον. Κε-

κρεμάσθω ἢ τὸ ΒΔΗΚ

τραπεζῖον ἐκ τῶ ζυγỡ

κατὰ τῶν Β,Η σαμί-

ων· κεκρεμάσθω ἢ ら

τὸΖ. χωρίον κατὰ τὸ

Α, καὶ ἰσορροπείτω τῷ

ΒΔΚΗ τραπεζίῳ, 8

τως ἔχοντι ὡς νῦν ὑπό-

A

Z

PROP. X. THEOR .

Sit rurfus ſtatera ABГ, cujus medium punc-

tum B : et trapezium Β ΔΗΚ habens angulos,

qui ad puncta B,H funt, rectos, et latus KA

vergens ad punctum r. Quam autem ratio-

nem habet BA ad BH, hanc habeat trapezium

B F H

K

Θ

A

N

κειται. Φαμὶ τὸ ζ χωρίον ἔλαοσον εἶμεν τῷΛ.

وا

Τετμάθω γὰρ ὰ ΑΓ κατὰ τὸ Ε ὅτως, ὥσε ὂν

ἔχει λόγον ἃ διπλασία τᾶς ΔΒ, καὶ ὁ Κ.Η ποτὶ

τὰν διπλασίαν τᾶς Κ.Η, ἢ τᾶς ΒΔ, τῶτον " ἔχειν

τὰν ΕΗ τποτὶ τὰν ΒΕ· καὶ 21ὰ τὸ Ε παρὰ τὰν

ΒΔ ἀχθᾶσα ἁ ΕΝ τετμάσθω δίχα κατὰ τὸ Θ.

Τὲ δὴ ΒΔΗΚ τραπεζείς κέντρον ἐςὶ τῷ βάρες τὸΘ.

Δέδεικται γδ τῦτο ἐν τοῖς μηχανικοῖς. Ἦν ἦν τὸ

ΒΔΗΚ τραπεζῶον κατὰ μὲν τὸ Ε κρεμασθῆ, ἀπὸ

δὲ τῶν Β, Η σαμείων λυθείη, μένει τὰν αὐτὰν ἔχον

κατάςασιν, δι' αὐτὰ τοῖς πρότερον, καὶ ἰσοῤῥοπήσει

τῷ Ζ χωρίῳ. Ἐπεὶ ἐν ἰσοῤῥοπεῖ τὸ ΒΔΗΚ τραπε-

ζέῖον κατὰ τὸ Ε κρεμάμενον, τῷ Ζχωρίῳ κατὰ τὸ

Α κρεμαμένῳ, ἐσᾶται ὡς ἁΒΑ ποτὶ τὰν ΒΕ, τὸ

ΒΔΗΚ τραπεζεῖον ποτὶ τὸ Ζ χωρίον. Μείζονα ἄρα

λόγον ἔχει τὸ ΒΔΗΚ τραπεζείων ποτὶ τὸ Ζ, * ήπερ

πιτὶ τὸ Λ' ἐπεὶ ὶὰ ΑΒ ποτὶ τὰν ΒΕ μείζονα λό-

γον ἔχει, ἤπερ ποτὶ τὰν ΒΗ. Ὥσε ἔλαοσον ἔσαι

τὸΖ το Λ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ια΄.

A

درم

در

Ἔσω πάλιν τὸ μὲν ΑΓ ζυγίον, καὶ μέσον αὐτοῦ

τὸ Β · τὸ δὲ Κ ΔΤΡ τραπεζεῖον ἔσω τὰς μὲν ΚΔ,

ΤΡ πλώρὰς ἔχον ἐπὶ

τὸ Γ νώόσας, τὰς δὲ

ΔΡ,ΚΤ καθέτες ἔπὶ

τὰν ΒΓ· καὶ ὰΔΡ

ἐπὶ τὸΒπιπτέτω. Ὃν

δὲ λόγον ἔχει ὁ ΑΒ

ποτὶ τὰν ΒΗ, τοῦτον

ἐχέτω τὸ ΔΚΤΡ τρα-

πεζεῖον ποτὶ τὸ Λ. Τὸ

Z

A

δε ΔΚΤΡ τραπεζεῖον κεκρεμάσθω ἐκ τῶ ζυγεκα-

τὰ τὰ Β, Η, καὶ τὸΖκατὰ τὸ Α, καὶ ἰσορροπέπω

τὸ Ζ τῷ ΔΚΡΤ τραπεζείῳ, ὅτως ἔχοντι ὡς νῦν

A

r BAKH ad ſpatium

A. Suſpendatur por-

ro trapezium B ΔΗΚ

a ſtateræ punctis B,

H : fufpendaturque

etiam fpatium za

puncto A, ita ut li-

bretur ad trapezium

BAKH ita fe habens,

ut nunc ponitur.

Dico ſpatium z minus eſſe ſpatio A.

A

Secetur enim A T in puncto E, ita ut rationem

habet dupla ipfius AB, una cum KH, ad du-

plam ipſius KH, una cum B A, hanc habeat E H

ad BE : ductaque per punctum E EN ipfi в д

parallela ſecetur in puncto in duas æquas par-

tes . Trapezii igitur BAHK centrum gravitatis

eſt punctum . Hoc enim in mechanicis de-

monftratum eft. Itaque ſi trapezium BAHK

ſuſpendatur a punctoE, folvaturque a punctis

Β,Η ; eadem ratione, qua fupra, fimiliter con-
ſtitutum manebit, et librabitur ad ſpatium Z.

Quoniam igitur libratur trapezium BAHK а
puncto E ſuſpenſum ad fpatium Z fufpenfum a

puncto A ; ut BA ad BE, ita fe habebit trape-

zium BAHK ad ſpatium Z. Majorem igitur

rationem habet trapezium BAHK ad ſpatium z,

quam ad fpatium A ; quoniam etiam A B ad BE

majoremhabet rationem, quam ad B H. Quare

ſpatium Z minus erit ſpatio A.

B

P

PROP. XI. THEOR .

H г

K

T

Sit rurfus ſtatera AΓ, cujus medium punc-

tum B : et trapezium KATP habens latera qui-

demKA, TP vergen-

tia ad punctumr, la-

tera vero ДР, КТ

normalia ad Br : at-

que incidat AP in

punctum B. Quam

autem rationem ha-

bet A B ad BH, hanc

habeat trapezium

AKTPad ſpatiumA.

Suſpendatur porro

trapezium AKTP a ſtateræ punctis B,H ; et

fpatium Z a punctoA, ita ut ſpatiumz libretur

ad trapezium AKTP ita fe habens, ut nunc

* τῦτον ἂν ἔχει .
X

ἤπερπότὶ τὰν ΒΗ.
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1

ponitur. Demonftrabitur pariter ac fupra, ſpa- κᾶται . Ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον δειθήσεται ἔλασ-

tium Z minus eſſe ſpatio A.

PROP. XII. THEOR.

Sit rurfus ſtatera AГ, cujus medium punctum

B : et trapezium ΔΕΚΗ habens angulos, qui ad

puncta E, H funt, rectos; et latera ΚΔ, Ε Η ver-

gentia ad punctum r. Quam autem rationem

habet A B ad BH,

hanc habeat trapezi-

um AKEH ad ſpa-

tium M : quamque

habet A B ad BE,

hanc habeat trape-

zium AKEH ad ſpa-

tium A. Suſpenda-

tur porro trapezium

ДКЕН а ſtateræ

A

σον τὸ Ζ χωρίον τε Λ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιβ΄.

Ἔσω πάλιν τὸ μὲν ΑΓ ζυγίον, μέσον δὲ αὐτῶ

τὸ Β· τὸ δὲ ΔΕΚΗ τραπεζεῖὸν ἔσω τὰς μὲν ποτὶ

τοῖς Ε, Η σαμείοις γωνίας ὀρθὰς ἔχον, τὰς δὲ ΚΔ,.

ΕΗ γραμμὰς ποτὶ τὸ Γ νομόσας. Καὶ ὃν μὲν λό

B E I H

Θ

A

K

M

2

punctis E,H: ſuſpendaturque ſpatium zapunc-

to A, ita ut libretur ad trapezium ita fe habens,

ut nunc ponitur. Dico ſpatium z ſpatio qui-

dem A majus eſſe, ſpatio vero M minus.

Sumatur enim centrum gravitatis trapezii

AKEH ; quod quidem fit . Sumetur autem

pariter ac fupra : ducaturque I ipſi AE paral-

lela. Itaque ſi trapezium AKEH fufpendatur

a ſtateræ puncto I, ſolvaturque a punctis E, H ;

eadem ratione, qua fupra, fimiliter conftitutum

manebit, et librabitur ad fpatium Z. Quoniam

igitur libratur trapezium AKEH a puncto I fuf-

penſum ad ſpatium Z ſuſpenſum a puncto A ;

eamdem habebit rationem trapezium ad ſpati-

um Z, quam A B ad B I. Conſtat igitur trape-

zium AKEH ad fpatium quidem A majorem
habere rationem, quam ad ſpatium Z : ad ſpa-

tium vero M minorem, quam ad ſpatium Z.

Quare fpatium z ſpatio quidem Amajus eft,

ſpatio vero M minus.

PROP. XIII. THEOR .

Sit rurſus ſtatera A Г, cujus medium punctum

B : et trapezium K ATP habens latera quidem

ΚΔ, TP vergentia ad

punctumr, laterave-

ro AT, KP normalia

ad в г. Suſpenda-

tur porro trapezium

AΚΤΡ a ſtateræ

punctis E,H: fufpen-

daturque ſpatium Z

a puncto A, itaut li-

bretur ad trapezium

AKTP ita fe habens,

A

Z

ut nunc ponitur. Quam autem rationemhabet

AB ad BE, hanc habeat trapezium AKTPad

γὸν ἔχει ὁ ΑΒ ποτὶ

τὰν ΒΗ, τῶτον ἐχέτω

τὸ ΔΚΕΗ τραπεζιον

ποτὶ τὸ Μ· ὃν δὲ λό

γον ἔχει ὁ ΑΒ ποτὶ

τὰν ΒΕ, ὅτον τὸν λόγον

ἐχέτω τὸ ΔΚΕ Η τρα-

πεζείον, ποτὶ τὸΛ. Κε-

κρεμάσθω ἢ τὸ ΔΚΕН

τραπεζεῖον ἐκ τῶ ζυγέ

κατὰτὰΕ, Η· τὸ ἢ Ζ χωρίον κεκρεμάσθω κατὰ

τὸ Α, καὶ ἰσορροπείτω τῷ τραπεζείῳ ὅτως ἔχοντι ὡς

νῦν ὑπόκειται. Φαμὶ δὴ τὸ Ζ΄ τ8 Λ μεῖζον εἶμεν, ξ

δεΜ ἔλαοσον.

Ἔλαβον γδ τεΔΚΕΗ τραπεζείς τὸ κέντρον τῶ

βάρος· ἔσω ἢ τὸ Θ. Λαφθήσεται ἢ ὁμοίως τῷ πρό-

τερον · καὶ ἄγω τὰν ΘΙ παρὰ τὰν Δ.Ε. Αν ὖν τὸ

τραπεζεῖον ἐκ τῶ ζυγό κρεμασθήσεται κατὰ τὸ Ι,

ἀπὸ ἢ τῶν Ε, Η λυθῆ, μένει τὰν αὐτὰν ἔχον κατά-

τασιν, κὰ ἰσορροπήσει τῷ Ζ, διὰ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότε-

ρον. Ἐπεὶ ἢ ἰσοῤῥοπεῖ τὸ τραπεζεῖον κρεμάμενον κα-

τὰ τὸ Ι, τῷ Ζ κρεμαμένῳ κατὰ τὸ Α, τὸν αὐτὸν

ἕξει λόγον τὸ τραπεζεῖον ποτὶ τὸ Ζ, ὃν ἁ ΑΒ ποτὶ

τὰν ΒΙ. Δῆλον ἕν, ὅτι τὸ ΔΚΕΗ ” ποτὶ μὲν τὸ

Α μείζονα λόγον ἔχει, ἢ ποτὶ τὸ Ζ· ποτὶ ἢ τὸ Μ

ἐλάσσονα ἢ ποτὶ τὸ Ζ. Ωσε τὸ Ζ, τὸ μὲν Α μεῖζόν

ἐσι, τῷ δὲ Μ ἔλαοσον.

BE

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιγ.

H Γ

Ἔσω πάλιν τὸ μὲν ΑΓ ζυγίον, καὶ τὸ μέσον δὲ

αὐτῶ τὸ Β · τὸ δὲ ΚΔΤΡ τραπεζεῖον, ὥσε τὰς

μὲν Κ.Δ., ΤΡ πλευρὰς

νέσας εἶμεν ἐπὶ τὸ

Γ, τᾶς ἢ ΔΤ, ΚΡ κα-

θέτες ἐπὶ τὰν Β Γ.

K

A

P

A

M

T

Κεκρεμάσθω ἢ ἐκ τῶ

ζυγε κατὰ τὰ Ε, Η·

τὸ δε Ζ. χωρίον κεκρε-

μάσθωκατὰτὸΑ,

ἰσοῤῥοπείτω τῷ ΔΚΤΡ

τραπεζείῳ ὅτως ἔχονλι ,

ὡς νῦν κεῖται . Καὶ ὃν μὲν ἔχει λόγον ἁ ΑΒ ποτέ

τὰν ΒΕ, τῶτον ἐχέτω τὸ ΔΚΤΡ τραπεζῖον ποτί

* τῦ μὲν Λ. 2 ποτὶ μὲν τὸ Α.
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τὸ Λ χωρίον· ὅν δὲ λόγον ἔχει ὁ ΑΒ ποτὶ τὰν ΒΗ,

τῶτον ἐχέτω τὸ αὐτὸ τραπεζεῖον ποτὶ τὸ Μ. Ὁμοί-

ως δὴ τῷ πρότερον δειχθήσεται τὸ Ζ τὸ μὲν Λ μᾶζον,

τῷ δὲ Μ ἔλαοσον.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιδ .́

Ἔσω τμᾶμα τὸ ΒΘΓ περιεχόμενον ὑπὸ ἐθείας,

καὶ ὀρθογωνίς κώνε τομᾶς. Ἔσω δὴ πρῶτον ἁ ΒΓ.

ποτὶ ὀρθας τᾷ διαμέτρῳ· καὶ ἄχθω ἀπὸ μὲν τῶ

Β σαμείς ὁ Β Δ παρὰ τὰν διάμετρον· ἀπὸ δὲ τῶΓ

ἁΓΔ ἐπιψαύεσα τᾶς τὸ κώνο τομᾶς κατὰ τὸ Γ.

Ἐασᾶται δὴ τὸ Β Γ Δ τρίγωνον ὀρθογώνιον. Διηρήσθω

δὴ ἁΒΓ ἐς τὰ τμάματα ὁπόσα ὖν τὰ ΒΕ, ΕΖ,

ΖΗ, ΗΙ· καὶ ἀπὸ τῶν τομᾶν ἄχθωσαν παρὰ τὰν

διάμετρον αἱ ΕΣ, ΖΤ, ΗΥ, ΙΞ΄ ἀπὸ δὲ τῶν σα-

μείων, καθ᾽ ἃ τέμνεσιν᾿ αὐτὴ τὰν τὸ κώνο τομὰν,

ἐπεζύχθωσαν κατὰ τὸ Γ, καὶ ἐκβεβλήσθωσαν.

Φαμὶ δὴ τὸ τρίγωνον τὸ ΒΔΓ, τῶν μὲν τραπεζείων

τῶν ΚΕ , ΛΖ, ΜΗ, ΝΙ, κ το ΞΙΓ τριγώνε ἔλασ-

σον εἶμεν ἢ τριπλάσιον· τῶν δὲ τραπεζείων τῶν ΖΦ,

Η Θ, ΙΠ, καὶ τ8 ΙΟΓ ' τριγώνα, μειζόν ἐσιν ἢ τρι-

πλάσιον.

Διάχθω γδ ἰθᾶα, ὰ ΓΒ· καὶ ἀπολελάφθω

ὰ ΑΒ ἴσα τᾶ Β Γ΄ καὶ νοείσθω ζυγίον τὸ ΑΓ, μέσον

ſpatium A: quamque habet AB ad BH, hand

habeat idem trapezium ad ſpatiumM. Demon-

ftrabitur pariter ac fupra, ſpatium z ſpatio qui-

dem A majus eſſe, ſpatio vero M minus.

PROP. XIV. THEOR .

Sit ſegmentum, quod fub recta linea, et rect-

anguli coni ſectione continetur, Bor. Sit au-

tem primum recta Br ad rectos angulos diame-

tro : ducaturque a puncto B diametro parallela

recta BA ; et a puncto I recta FA, quæ coni

ſectionem in punctor contingat. Erit utique
triangulum ΒΓ∆ rectangulum. Itaque ſecetur

ΒΓ in fegmenta quæcunque BE, EZ, ZH, HI :

ducanturque a ſectionibus diametro parallelæ

ΕΣ, ΖT, HY, IE ; junctæque a punctis, in qui-

bus hæ coni ſectionem fecant, ad punctum r

recte lineæ producantur. Dico triangulum

BAF trapeziorum quidem KE, AZ, MH, N I, et

trianguli II minus eſſe, quam triplum ; tra-

peziorum vero Z Φ, Η Θ, ΙΠ, et trianguli for

majus, quam triplum .

Producatur enim recta linea FB ; et abſcin-

datur ipſi BF æqualis AB: intelligatur autem ſta-

δὲ αὐτῶ ἐπσείτω τὸ

Β, καὶ κεκρεμάσθω

ἐκ τῶΒ . Κεκρεμά-

σθω δὲ ὶ τὸ ΒΑΓ

ἐκ τῶ ῾ζυγόκατὰ

τὰ Β, Γ· ἐκ δὲ τοῦ

θατέρα μέρες ζυ-

γεκεκρεμάσθωτὰ

A

Ρ, Χ, Ψ, Ω, Δ χωρία

κατὰ τὸ Α. Καὶ

ἰσοῤῥοπείτω το μὲν Ρ
P

χωρίον τῷ ΔΕ τρα-
X

πεζείῳ, ὅτως ἔχοντι

ὡς νῦν κεῖται, τὸ δὲ

ΧτῷΖΣτραπεζείῳ·

5

A

τὸ δὲ ψ τῷ ΤΗ·

τὸ δὴ Ω τῷ γι

τὸ δὲ Δ τῷ ΞΙΓ τριγώνῳ. Ἰσῤῥοπήσει δὴ καὶ τὸ

ὅλον τῷ ὅλῳ. Ὥσε τριπλάσιον ἂν ἔτη τὸ ΒΔΓτρί-

γωνον τῇ ΡΧΨΩΔ χωρίς . Καὶ ἐπεί ἐςι τμᾶμα

τὸ ΒΓΘ, ὁ περιέχεται ὑπό τε θείας καὶ ὀρθογω-
νίς κώνο τομᾶς· ἡ ἀπὸ μὲν τὸ Β παρὰ τὰν διά-

μετρον ἄκται ἁ ΒΔ, ὁ ἀπὸ δὲ τῶ ΓὰΓΔ, ἐπιψαύς-

σα τᾶς τὸ κώνε τομᾶς κατὰ τὸ Γ· ἄκται δέ τις κ}

ἄλλα παρὰ τὰν διάμετρον ὁ ΣΕ· τὸν αὐτὸν ἔχει

teraAΓ,cujus me-

B E Z H I г

dium punctum B,

eademque ſuſpen-

datur a puncto B.

Suſpendatur au-

K

Π

temetiamtriangu-

lumBaſtateræ

punctis B, Γ : fuf-
A

N

M pendanturque ex

T altera ſtateræ par-

te a puncto A ſpa-

tia Ρ,Χ, Ψ,Ω, Δ. Ac

librentur tum ſpa-
T

tium P ad trapezi-

um AE ita fe ha-

bens, ut nuncpо-

Σ nitur; tum ſpati-

um x ad trapezi-

um Z 2 ; tum ſpa-

um * ad trapezi-

umTH; tum ſpa-

tium & ad trape-

zium YI; tum ſpatium A ad triangulum Zir.

Librabiturutiqueetiam totum adtotum. Quare

triplum fuerit triangulumBAI ſpatii ΡΧΨΩΔ.
Et quoniam ſegmentum eft BIO, quod fub

recta linea, et rectanguli coni ſectione contine-

tur : ducta autem eſt a puncto B diametro pa-

rallela BA ; et a puncto F, TA, quæ coni ſecti-

onem in puncto r contingit : ductaque præte-

rea eft alia quædam 2 E parallela itemdiametro ;

· αὐταὶ . b τριγώνε . Ita fe habetMS. • Pro ζυγῦ, ſemper ζυγé habet MS.

G

ὰ ἀπὸ δὲ τῷ Γ ἐπι .
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1

eamdem habet rationem Brad BE quamη ΣΕ

ad E 4. Quare etiam BA ad BE rationem ha-
bet eamdem, quam trapezium AE ad trapezi-

um KE. Pariter autem demonſtrabitur A B ad

BZ quidem eamdem habere rationem, quam

trapezium 2Z ad trapezium AZ ; ad BH vero

eamdem, quam trapezium TH ad trapezium

MH; denique ad BI eamdem, quam trapezi-
um r I ad trapezium N I. Quoniam igi-

tur trapezium eſt AE habens angulos, qui ad

puncta B, E funt, rectos, et latera vergentia ad

punctum r : libratur autem fpatium quod-

dam P ſuſpenſum a ſtateræ puncto A ad id

trapezium ita ſe habens, ut nunc ponitur ; et ut

BA ad BE, ita fe habet trapezium AE ad tra-

pezium KE; ideo majus erit trapezium ΚΕ fpa-
tio P. Hoc enim demonftratum eſt. Rurfus

trapezium quoque eſt z 2 habens angulos, qui

ad puncta Z, E funt, rectos ; et latus ΣΤ ver-

gens ad punctum : libratur autem fpatium Χ

ſuſpenſum a ſtateræ puncto A ad id trapezium

ita fe habens, ut nunc ponitur; et ut BA qui-

AZ

dem ad BE, ita fe habet trapezium Z 2 ad tra-

pezium Z ; ut vero AB ad B Z, ita trapezium

Z∑ ad trapezium AZ ; ideo etiam fpatium X

trapezio quidemAZ minus fuerit, trapezio vero

Zo majus. Hoc enim quoque demonftratum

eſt. Eadem ratione et ſpatium & trapezio qui-
demMH minus eſt, trapezio vero majus :

et fpatium & trapezio quidem NOIH minus

eſt, trapezio vero III majus : et ſpatium pari-

ter A triangulo quidem = II minus eft, triangu-

lo vero IIO majus. Quoniam igitur majus eft
trapezium KE ſpatio P ; et trapezium fpatio

X; et trapezium MH ſpatio ; et trapezium

N I fpatio ; et triangulum EIΓ ſpatio ; ma-

nifeſtum eſt omnia etiam, quæ diximus, ſpatia

majora eſſe ſpatio PΧΨΩΔ. Spatium autem

ΡΧΨΩΔ tertia pars eft trianguli ΑΓΔ. Trian-

gulum igitur Β Γ Δ minus eft quam triplum tra-

peziorum KE, AZ, MH, NI, et trianguli ZIT.

Rurfus quoniam minus eft trapezium Z & ſpatio

X; et trapeziumOH ſpatio ; et trapezium II

ſpatio ; et triangulum IOI ſpatio ; mani-

feftum eft omnia etiam, quæ diximus, ſpatia
minora eſſe ſpatio ΔΩΨΧ. Triangulum igitur

BAF majus quidem eſt, quam triplum trapezi-

orum ΦΖ, ΘΗ, III, et trianguli ITO ; minus

vero, quam triplum eorum, quæ antea diximus.

PROP. XV. THEOR.

Sit rurfus fegmentum, quod fub recta linea, et

rectanguli coni ſectione continetur, BOT : non

fit autem recta B I ad rectos angulos diametro.

Neceſſe eſt alterutram rectarum, vel quædiame-

tro parallela ad eafdem partes, ac ſegmentum, a

puncto B ducitur, vel quæ ducitur a puncto Γ,

e

ἔχονται .

λόγον ὰ ΒΓ ποτὶ τὰν ΒΕ, ὃν ἁ ΣΕ ποτὶ τὰν Ε Φ.

Ὥσε καὶ ἁ ΒΑ ποτὶ τὰν ΒΕ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον,

ὃν τὸ ΔΕ τραπεζῶον ποτὶ τὸ ΚΕ. Ὁμοίως δὲ

δειχθήσεται ὁ Α Β ποτὶ τὰν ΒΖ τὸν αὐτὸν ὁ ἔχεστι

λόγον, ὅν τὸ ΣΖ τραπεζεῖον ποτὶ τὸ ΛΖ · ποτὶ δὲ

τὰν ΒΗ, ὅν τὸ ΤΗ ποτὶ τὸ ΜΗ· ποτὶ ἢ τὰν ΒΙ,

ὃν τὸ ΤΙ ποτὶ τὸ ΝΙ. Ἐπεὶ ὧν ἐςὶ τραπεζεῖον τὸ

ΔΕ, τὰς μὲν ποτὶ τοῖς ΒΕ σαμείοις γωνίας ὀρθὰς

ἔχον, τὰς δὲ πλώρὰς ἐπὶ τὸ Γ νιώσας · ἰσοῤῥιπεῖ

δὲ τι χωρίον αὐτῷ τὸ Ρ, κρεμάμενον ἐκ τῷ ζυγὲ κα-

τὰτὸΑ, ὕτως ἔχοντος τῷ τρωπεζείς, ὡς νῦν κᾶται·

καὶ ἔςιν ὡς ὁ ΒΑ ποτὶ τὰν ΒΕ, ὕτως τὸ ΔΕ τρα-

πεζεῖον ποτὶ τὸ ΚΕ· μᾶζον ἄρα ἐςὶ τὸ Κ Ε χωρίον

&Ρ χωρίς. Δέδεικται γδ τέτο. Πάλιν ἢ τὰ τὸ ΖΣ

τραπεζεῖον, τὰς μὲν ποτὶ τοῖς Ζ.Ε γωνίας ὀρθὰς

ἔχον, τὰν ἢ ΣΤ ναέσαν ἐπὶ τὸ Γ· ἰσοῤῥοπεῖ δὲ αὐ-

τῷ χωρίον τὸ Χ ἐκ τῶ ζυγῶ κρεμάμενον κατὰ τὸ Α,

ὕτως ἔχοντι τῷ τραπεζείῳ, ὡς νῦν κᾶται· ὰἐςὶν, ὡς

μὲν ὁ ΒΑ ποτὶ τὰν ΒΕ, ὅτως τὸ ΖΣ τραπεζεῖον

ποτὶ τὸ ΖΦ· ὡς δε ὰ ΑΒ ποτὶ τὰν ΒΖ, ὅτως τὸΖΣ

τραπεζεῖον ποτὶ τὸ ΛΖ· ἔἴη ἂν καὶ τὸ Χ χωρίον τῶ

μὲν ΛΖ τραπεζείς ἔλαοσον, τὸ δὲ ΖΦ μᾶζον. Δέ-

δικται γὰρ καὶ τότο. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ και το ψ

χωρίον τὸ μὲν ΜΗ τραπεζείς ἔλαοσον, τοῦ δὲ ΘΗ

μᾶζον· καὶ τὸ Ω χωρίον τὸ μὲν ΝΟΙΗ τραπεζείς

ἔλαοσον, 8 δε ΠΙ μεῖζον · ὁμοίως δὴ καὶ τὸ Δ χω-

ρίον ὁ μὲν ΞΙΓ τριγώνα ἔλαοσον, ὁ δὲ ΓΙΟ μεῖζον.

Ἐπεὶ ἦν τὸ μὲν ΚΕ τραπεζεῖον μεᾶζόν ἐσι τᾶ Ρ χωρίς,

τὸ ἢ ΛΖ τοῦ Χ, τοτὸ ἢ ΜΗ ξΨ, τὸ ἢ ΝΙΣΩ, τὸ δὲ

ΞΙΓ τρίγωνον & Δ· Φανερὸν ὅτι κὶ πάντα τὰ εἰρημένα

χωρία μείζονά ἐσι & ΡΧΨΩΔ χωρίς. Ἔτι δὲ τὰ

ΡΧΨΩΔ τρίτον μέρος τοῦ ΑΓΔ τριγώνα. Δήλον

ἄρα, ὅτι τὸ Β Γ Δ τρίγωνον ἔλαοσόν ἐσιν, ἢ τριπλά-

σιον τῶν Κ Ε , ΛΖ, ΜΗ, ΝΙ τραπεζείων, κΙΓ

τριγώνα. Πάλιν ἐπεὶ τὸ μὲν ΖΦ τραπεζεῖον ἔλασ-

σόν ἐσι ξΧ χωρίς, τὸ δὲ ΘΗ ξΨ, τὸ ἢ ΙΠΩ,

τὸ ἢ ΙΟΓ τρίγωνον &Δ, φανερὸν ὅτι ἡ πάντα τὰ

εἰρημένα ἐλάοσονά ἐσι τοῦ ΔΩΨ Χ χωρίς. Φανερὸν

ὧν ὅτι καὶ τὸ Β ΔΓ τρίγωνον μειζόν ἐσιν, ἢ τριπλά-

σιον τῶν Φ Ζ, ΘΗ, Ι Π τραπεζείων, κἢ τᾶ ΙΓΟ τρι-

γώνε· ἔλαοσον ἢ ἢ τριπλάσιον ἢ προγεγραμμένων.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιε΄.

Ἔσω πάλιν τὸ ΒΘ Γ τμᾶμα περιεχόμενον ὑπὸ

υθείας, κὶ ὀρθογωνίς κώνο τομᾶς· ὰ ἢ ΒΓ μὴ ἔσω

ποτ᾿ ὀρθὰς τᾷ διαμέτρῳ. ᾿Αναγκᾶον ἢ ἤτοι τὰν ἀπὸ

τοῦ Β σαμίς παρὰ τὰν διάμετρον ἀγμέναν ὁ ἐπὶ τὰ

αὐτὰ τῷ τμάματι, ἢ τὰν ἀπὸ ὁ Γ ἀμβλεῖαν ποιῶν

ὁ ἐπὶτῷ.
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γωνίαν ποτὶ τὰν ΒΓ. Ἔσω ἁ τὰν ἀμβλᾶαν ποιῖ-

σα ἃ & ποτὶ τὸ Β' καὶ ἄχθω παρὰ τὰν διάμετρον

ἀπὸ τᾶ Β ὰ ΒΔ. Καὶ ἀπὸ τοῦ Γὰ ΓΔ, ἐπιψαύ

8σα τᾶς τὸ κώνε τομᾶς κατὰ τὸ Γ. Καὶ διηρήσθω

ἁΒΓ εἰς τμάματα ἴσα ὁπόσα ἐν τὰ ΒΕ, ΕΖ, ΖΗ,

ΗΙ, ΙΓ· ἀπὸ ἢ τῶν Ε, Ζ,Η, Ι παρὰ τὸν διάμε-

τρον ἄχθωσαν αἱ ΕΣ, ΖΤ, ΗΥ, ΙΞ· καὶ ἀπὸ τῶν

σαμείων, καθ᾽ ἃ τέμνοντι αὗται τὰν ὁ κώνο τομὰν,

ἐπεζύχθωσαν ἐπὶ τὸ Γ, κὶ ἐκβεβλήθωσαν. Φά-

μι δὴ καὶ νῦν, τὸ ΒΔΓ τρίγωνον, τῶν μὲν τραπε-

ζείων 7 ΒΦ , Λ Ζ , ΜΗ, A

ΝΙ, κὶ τῶ ΓΙΞ τρι

γώνε ἔλαοσον εἶμεν ἢ

τριπλάσιον· ὃ δὲ Ζ Φ,

ΗΘ, ΙΠ, ή το ΓΟΙ

τριγώνε μεῖζον ἢ τριό

πλάσιον.

Ἐκβεβλήσθω ἁ ΔΒ

ἐπὶ θάτερα· ἀγάγων

καθετὸν τὰν ΓΚ, τᾷ

ΓΚ ἴσαν ἀπέλαβον

τὰν Α.Κ. Νοείθω δε

πάλιν ζυγίον τὸ ΑΓ,

μέσον δὲ αὐτῶ τὸ Κ,

ὰκρεμάσθω ἐκ τῶ Κ.

Κεκρεμάσθω δὲ καὶ τὸ

ΓΚ.Δ τρίγωνον ἐκ τοῦ

ἡμίσες το ζυγῦ κατὰ

τὰ ΓΚ, ἔχον ὡς νῦν

κᾶται ἐκ τοῦ θατέρε

μέρες 8ζυγό κρεμά-

P

X

5

A

K

obtufumcum recta Br angulum efficere. Itaque

quæ a punctoB ducitur obtufum angulum effici-
at : ducaturque a puncto B diametro parallela,

recta B A. Et a puncto r recta FA, quæ coni ſecti-

onem in puncto I contingat. Secetur porro B Г

in fegmenta quotcunque BE , EZ, ZH, HI, IT :

ducanturque a punctis E, Z, H, I diametro pa-

rallelæ Ε.Σ, ΖΤ, Η Υ, ΙΞ : junctæque a punctis,

in quibus hæ coni ſectionem fecant, adpunctum

r rectæ lineæ producantur. Dico nunc quoque

triangulum B AF trapeziorum quidem B , A Z,

MH, NI, et trian-

guli II minus eſſe,

quam triplum ; tra-

peziorum vero Z Φ,

ΗΘ, ΙΠ, et trianguli

ΓΟΙ majus, quam

triplum.

Γ

I

H

Z

E

B

σθωσαν κατὰ τὸ Α ' τὰ Ρ, Χ , Ψ, Ω, Δ χωρία· τὰ τὸ

μὲν Ρ τῷ ΔΕ τραπεζείῳ ἰσορροπείτω, ὕτως ἔχοντι ὡς

νῦν κεῖται. Τὸ δὲ Χ τῷ ΖΣ τραπεζείῳ· τὸ δὲ ψ

τῷ ΤΗ· τὸ δὲ Ω τῷ ΥΙ· τὸ δὲ Δ τῷ ΓΙΞ τρι-

γώνῳ. Ἰσορροπήσει δὲ καὶ τὸ ὅλον τῷ ὅλῳ. Ὥσε

ἐἔἴη ἂν κὰ τὸ ΔΒΓ τρίγωνον τριπλάσιον & ΡΧΨΩΔ

χωρίς. Ὁμοίως δὴ τῷ πρότερον δειχθήσεται, τότε

ΒΦ τραπεζεῖον τῷ Ρ χωρίς μᾶζον· καὶ τὸ μὲν ΘΕ

τραπεζεῖον μᾶζον ἐὸν τεΧχωρίς, τὸ δὲ Ζ Φ ἔλαττον·

καὶ τὸ μὲν ΜΗ τραπεζεῖον μᾶζον ἐὸν τε 4 χωρίς,

τὸ δὲ Η Θ ἔλαασον. Καὶ ἔτι τὸ μὲν Ν Ι τραπεζεῖον

μᾶζον ἐὸν τοῦ Ω χωρίς, τὸ δὲ ΠΙ ἔλαοτον· ὰ τὸ μὲν

ΞΙΓ τρίγωνον μεῖζον & Δ χωρίου, τὸ ἢ ΓΙΟ ἔλασ-

Δῆλον ὧν ἐςὶν τὸ προτεθέν.σον.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 15΄.

Ἔσω πάλιν τμᾶμα τὸ ΒΘΓ, περιεχόμενον ὑπὸ

δυθείας, καὶ ὀρθογωνίς κώνο τομᾶς· καὶ ἄχθω διὰ

μὲν τῷ Β ὰ ΒΔ παρὰ τὰν διάμετρον· ἀπὸ δὲ τῶ Γ

ἁΓΔ, ἐπιψαύσσα τᾶς τὸ κώνε τομᾶς κατὰτὸ Γ.

Η ποτὶ ex MS.

Φ
Π

Θ

N

A
M

r

Σ

T

Producatur AB

in partem alteram :

ductaque normalirk

abſcindatur ipfi г к

æqualis A K. Intel-

ligatur autem rurfus

ſtateraAΓ, cujus me-

diumpunctumK, ea-

demque ſuſpendatur

a puncto K. Suſpen-

datur autem a media

ſtatera etiam trian-

gulum ΓΚΔ ; nem-

pe a punctis Γ, K ; ita

ſe habens, ut nunc

ponitur: fufpendan-

turque ex altera ſta-

teræ parte a puncto A ſpatia P,X, Ψ, Ω, Δ : ac li-

brenturtum ſpatiumPadtrapezium AE ita fe ha-
bens, ut nunc ponitur ; tum fpatium x ad tra-

pezium Z 2 ; tum ſpatium & ad trapezium TH ;

tum fpatium & ad trapezium î I ; tum fpatium

A ad triangulum ΓΙΞ. Librabitur utique etiam

totum ad totum. Quare triplum fuerit trian-

gulum ABF ſpatii PΧΨΩΔ. Demonftrabi-
tur autem pariter, ac fupra, trapezium Bo ſpa-

tio P majus eſſe: præterea fpatio X trapezium

quidem & E majus eſſe, trapezium vero Z o mi-

nus : et ſpatio & trapezium quidem MH majus

eſſe, trapezium vero Ho minus. Et amplius

fpatio o trapezium quidemNI majus effe,tra-
pezium vero III minus : et ſpatio A triangulum

quidem Ξ Ι Γ majus eſſe, triangulum vero ΓΙΟ

minus. Conftat igitur, quodproponebatur.

PROP. XVI . THEOR.

Sit rurfus ſegmentum, quod fub recta linea,

et rectanguli coni ſectione continetur, ВОГ :

ducaturque a puncto B diametro parallela recta

BA ; et a puncto rrecta ra, quæ coni ſectio-

nem in puncto r contingat. Trianguli autem

Η τριγώνε μείζον ἢ τριπλάσιον . Ἐκβεβλήσθω .
1 τῶν .

٢٠
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BAF tertia pars fit ſpatium Z. Dico, ſegmen- Ἔσω δὲ τῷ ΒΔΓ τριγώνα τρίτον μέρος τὸ Ζ χωρίον.

tum BOI ſpatio Z æquale eſſe . Φαμὶ δὴ τὸ Β Ο Γ τμᾶμα ἴσον εἶμεν τῷΖ χωρίῳ.

Si enim æquale non eft, aut majus eſt, aut

minus. Itaque fit, ſi fieri poteft, majus. Jam

exceſſus, quo ſegmentum BF excedit ſpatium
Z, fibimet ipfi aliquoties additus major erit tri-

angulo ΒΓΔ. Fieri autem poteft, ut fumatur
tur

fpatium aliquod minus hoc exceffu, quod pars
fit trianguli B Δ Γ. Sit triangulum BFE minus

exceſſu, quem diximus, idemque pars trianguli

M N

ΒAΓ. Erit utique B E eadem pars ipfius BA.

Itaque fecetur BA in totidempartes: punctaque

ſectionum fint H, I, K. Jungantur autem apunc-

tis H, I, K ad punctum r rectæ lineæ : quæ qui-

demſecabunt coni ſectionem, quoniam eamdem

ΓΔ in punctor contingit. Tum vero a punctis,

in quibus illæ (coni) ſectionem ſecant, rectædu-

cantur diametro parallelæ M Φ,ΝΡ, ΞΘ,ΠΟ . At-

que hæ quoque ipſi BAparallelæ erunt.Quoniam

igitur triangulum B Eminus eft exceſſu,quoſeg-

mentum BF excedit ſpatium Z ; conftat utra-

quehæc,ſpatiumZ, et triangulumBIE ſegmento

minora eſſe. Triangulo autem BI E æqualiafunt

trapezia, per quæ coni ſectio B

tranfit, ΜΕ, ΦΛ, ΘΡ, ΘΟ, et

triangulum ΓΟΣ. Trapezium

enimME commune eſt : et tra-

pezium M A æquale trapezio

ΦΛ ; et trapezium AE æquale

trapezio P ; et trapezium X

æquale trapezio 09 ; et trian-

gulum IXI æquale triangulo

ΓΟΣ. Spatium igitur Z minus

eſt trapeziis M Λ, ΞΡ, ΠΘ , et

triangulo ПОГ. Triangulum

autem BA triplum eſt ſpa-

tii z. Triangulum igitur Β Δ Γ

minus eft quam triplum tra-

peziorum M A, ΡΞ, ΘΠ , et

trianguli пог. Quod fieri

non poteft. Demonftratum e-

nim eſt majus eſſe quam tri-

plum. Non eft igitur majus

ſegmentumBΓ ſpatio Z. Di-

co autem neque eſſe minus.

E

I

K

Εἰ γὰ μὴ ἐσιν ἴσον, ἤτοι μειζόν ἐσιν ἢ ἔλαοσον.

Ἔσω δὴ πρότερον, εἰ δυνατὸν, μεῖζον. ῾Ἡ ὑπεροχὰ,

&ὑπερέχει τὸ ΒΘΓ τμᾶμα τᾶ Ζ χωρίς, συκωτιθε-

μένα αὐτὰ ἑαυτᾶ ἔσαι μάζων τῷ ΒΓΔ τριγώνα .

Δυνατὸν ἢ ἐςὶ λαβῶν τι χωρίον ἔλαοσον τᾶς ὑπεροχᾶς,

ὁἐσεῖται μέρος τε Β ΔΓ τριγώνα. Ἔσω δὲ τὸ ΒΓΕ

τρίγωνον ἐλαοσόν τε τᾶς εἰρημένας ὑπεροχᾶς, κὶ μέ-
ρος το Β ΔΓ τριγώνα. Ἐοσεῖται δε τὸ αὐτὸ ἁ ΒΕ

μέρος τᾶς Β΄Δ. Διηρήσθω ἓν ὰ Β Δ ἐς τὰ μέρη· τ

ἔσω τὰ τῶν διαιρέσεων σαμεῖα τὰ Η, Ι, Κ. Καὶ ἀπὸ

τῶν Η, Ι, Κ σταμείων ἐπὶ τὸ Γ εὐθέκη ἐπεζαχθωσαν·

τέμνοντι δὴ αὗται τὰν τὸ κώνε τομὰν· ἐπεὶ ἁ ΓΔ

ἐπιψαύεσα ἐντὶ αὐτᾶς κατὰ τὸ Γ. Καὶ διὰ τῶν

σαμείων καθ᾽ ἃ τέμνοντι τὰν τομὰν, αἱ βθεται

ἄχθωσαν παρὰ τὰν διάμετρον, * αἱ ΜΦ, ΝΡ, Ξ Θ,

ΠΟ. Ἐσσένται δὲ αὗται κὶ παρὰ τὰν ΒΔ. Ἐπεὶ

ὧν ἕλαοσόν ἐσι τὸ ΒΓΕ τρίγωνον τᾶς ὑπεροχᾶς, ἃ

ὑπερέχει τὸ ΒΘΓ τμᾶμα τὸ Ζ χωρίς, δῆλον ὡς τὰ

συναμφότερα τότεΖ χωρίον, καὶ τὸ ΒΓΕ τρίγωνον,

ἐλάσσονα ἐντὶ τοῦ τμάματος. Καὶ τῷ ΒΓΕ τρι-

Γ γώνῳ ἴσα τὰ τραπεζεῖα ἐντὶ, δι'

ὧν ὁ ὁκώνο τομὰ πορόύεται, τὰ

ΜΕ, ΦΛ, ΘΡ, ΘΟ, ἢ τὸ ΓΟΣ

τρίγωνον. Τὸ μὲν γὸ ΜΕ τρα-

πεζεῖον κοινὸν· τὸ δὲ Μ Λ ἴσον

τῷ ΦΛ· καὶ τὸ ΛΞ ἴσον τῷ ΘΡ·

καὶ τὸ ΧΞ ἴσον τῷ ΟΘ· καὶ τὸ
Θ

P

Φ

Y

Sit enim, fi fieri poteft, minus .

Rurfus exceffus, quo fpatium

Z excedit ſegmentum BГ,

fibimetipfi aliquoties additus

major eft triangulo BAF. Fie-

ri autem poteft, ut fumatur

ſpatium minus hoc exceſſu,

quod pars fit trianguli BΔΓ .

Itaque fit triangulum B ГЕ mi-

nus hoc exceſſu, idemque pars trianguli ΒΔΓ :

eademque alia, quæ fupra, conſtruantur. Quo-

niam igitur triangulum BIE minus eft exceſſu,

T

Π

Z

Σ

ΓΧΠ τρίγωνον τῷ ΓΟΣ τριγώνῳ.

Τὸ δὴ Ζ χωρίον ἔλαοσόν ἐσι τῶν

τραπεζείων τῶν Μ Λ, ΞΡ, ΠΘ,

τοῦ ΠΟΓ τριγώνε . Καὶ ἔσι τὸ

ΒΔΓ τρίγωνον τριπλάσιον τε Ζ

χωρίς . Τὸ δὴ ΒΔΓ ἔλαοσόν

ἐσιν ἢ τριπλάσιον τῶν ΜΛ, ΡΞ,

ΘΠ τραπεζείων, καὶ τοῦ πῸΓ

τριγώνα. Ὅπερ ἀδύνατον . Ἐδείχθη

γδ μεῖζον ἢ τριπλάσιον . Οὐκοῦν ἐ

μεῖζόν ἐσι τὸ ΒΘΓ τμᾶμα τὸ Ζ

χωρίς. Λέγω δὴ, ὅτι ἐδὲ ἔλασ-

σον. Ἔσω γδ, εἰ δυνατὸν, ἔλαοσον.

Πάλιν ὁ ὑπεροχὰ, ἃ ὑπερέχει τὸ

Ζ χωρίον ΣΒΘΓ τμάματος, αὐ-

τὰ ἑαυτᾷ συντιθεμένα ὑπερέχει

ὰ τὸ ΒΔΓ τριγώνα. Δυνατὸν ἢ

ἐςὶ λαβῶν χωρίον ἔλαοσον τᾶς ὑπε-

ροχᾶς, ὁ ἐσεῖται μέρος τᾶ ΒΔΓ

τριγώνα. Ἔσω ἐν τὸ ΒΓΕ τρί-

γωνον ἔλαοσον τᾶς ὑπεροχᾶς καὶ μέρος τῷ ΒΔΓ

τριγώνε· καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ κατασκβάσθω,

Ἐπεὶ ὧν ἐςὶ τὸ ΒΓΕ τρίγωνον ἔλαοσον τᾶς ὑπεροχᾶς,
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ὦ ὑπερέχει τὸ Ζ χωρίον τῷ ΒΘΓ τμάματος, τὸ

ΒΕΓ τρίγωνον, κὶ τὸ ΒΟΓ τμᾶμα ἀμφότερα ἐλάσ-

σονα ' ἐντὶ τε Ζ. Ἔσι δὲ χωρίον ἔλαοσον
1

καὶ τὸ Ζ

τῶν τετραπλεύρων τῶν ΕΜ, ΦΝ, ΨΞ, ΠΤ, καὶ τοῦ

ΓΠΣ τριγώνα . Ἔσι γδ τὸ Β ΔΓ 8 μὲν Ζ τριπλά-

σιον, τῶν δὲ εἰρημένων χωρίων ἔλαοσον ἢ τριπλάσιον,

ὡς ἐν τῷ πρὸ τότε ἐδείχθη. Ἔλαοσον ἄρα το ΒΓΕ

τρίγωνον, κὰ τὸ ΒΘ.Γ τμᾶμα τῶν τετραπλεύρων τῶν

ΕΜ, ΦΝ , ΞΨ, ΠΤ, καὶ τε ΓΠΣ τριγώνα. Ωσε

κοινᾶ ἀφαιρεθέντος " τῶ τμάματος, ἔλαοσον έτη καὶ

τὸ ΓΒΕ τρίγωνον τῶν περιλειπομένων χωρίων· ὅπερ

ἐςὶν ἀδύνατον. Ἐδείχθη γδὲ ἴσον ἐὸν τὸ ΒΕΓ τρίγω-

νον τοῖς τραπεζείοις τοῖς ΕΜ, ΦΛ, ΘΡ, ΘΟ, ή τῷ

ΓΟΣ τριγώνῳ· ἃ " ἐςὶν μείζονα τῶν περιλειπομένων

χωρίων. Οὐκ ἄρα ἔλαοσον τὸ ΒΟΓ τμᾶμα τεΖ

χωρίς. Ἐδάχθη ἢ ὅτι ἐδὲ μεῖζον. Ἴσον ἄρα τὸ

τμᾶμα τῷΖ χωρίῳ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιζ'.

Τότε δεδειγμένο φανερὸν, ὅτι πᾶν τμᾶμα πε-

ριεχόμενον ὑπὸ ἀθείας τε κὰ ὀρθογωνίς κώνς τομᾶς,

ἐπίτριτόν ἐσι τῶ τριγώνε τὸ ἔχον- Β

τος βάσιν τὰν αὐτὰν τῷ τμᾶμα-

τι, ὰ ὕψος ἴσον.

Ἔσω γὰρ τμᾶμα περιεχόμε-

νον ὑπὸ ἀθείας τε κὰ ὀρθογωνίε

κώνε τομᾶς, κορυφὰ ἢ αὐτῶ ἔσω

τὸ Θ σαμεῖον · καὶ ἐγγεγράφθω

εἰς αὐτὸ τρίγωνον τὸ Β Θ Γ, τὰν

αὐτὰν βάσιν ἔχον τῷ τμάματι, ἢ

ὕψος ἴσον. Ἐπεὶ ἦν τὸ Θ σαμᾶ-

ον κορυφά ἐσι τῶ τμάματος, ἁ

ἀπὸ τῶ ὁ ἐθεῖα παρὰτὰν διά-

μετρον ἀχθεῖσα δίχα τέμνει τὰν

ΒΓ· ὶὰΒΓ ἐςὶ παρὰ τὰν ἐπι-

ψαύεσαν τᾶς τομᾶς κατὰ τὸ Θ.

Ἄχθω δὲ ἁ ΕΘ παρὰ τὰν διά-

μετρον · ἄχθω δὲ καὶ ἀπὸ τῶ

Β παρὰ τὰν διάμετρον ἁ ΒΔ΄

ἀπὸ δὲ τοῦ Γἁ ΓΔ ἐπιψαύεσα

τᾶς τὸ κώνε τομᾶς κατὰ τὸ Γ.

Ἐπεὶ ἦν ὁ μὲν Κ Θ παρὰ τὰν

διάμετρόν ἐσιν· ὰ ἢ ΓΔ ἐπιψαύ-

ὅσα τᾶς τομᾶς κατὰ τὸ Γ΄ ἁ

ἢ ΕΓ παράλληλός ἐσι τὰ ἐπι-

ψαυέσᾳ τᾶς τομᾶς κατὰ τὸ

Θ· τὸ ΒΔΓ τρίγωνον τετραπλάσι-

όν ἐσι τε ΒΘ Γ τριγώνα. Ἐπεὶ

E

Θ

K

quo fpatium z excedit ſegmentum Br ; tri

angulum ΒΓΕ, et ſegmentum BOT, utraque

fpatio Z minora funt. Spatium autem z mi-
nus eſt trapeziis ΕΜ, ΦΝ, ΨΞ, ΠΤ, et tri-

angulo ΓΠΣ . Triangulum enim BAF fpatii

quidem z triplum eft, ſpatiorum vero, quæ

diximus, minus quam triplum ; ut in fupe-

riore propofitione demonftratum eſt. Mino-

ra funt igitur triangulum BГЕ, et ſegmen-

tum BF trapeziis ΕΜ, ΦΝ, ΞΥ, ΠΤ, et tri

angulo ΓΠΣ. Quare ablato communi ſegmen-

to, minus fuerit triangulum IBE iis, quæ re-

linquuntur ſpatiis : quod fieri non poteſt. De-

ſtratum enim eſt, triangulum BEF æquale eſſe

trapeziis EM, ΦΛ , OP, O, et triangulo ΓΟΣ :

quæ iis, quæ relinquuntur, ſpatiis majora funt.

Non eſt igitur minus ſegmentum Br ſpatio

z. Demonftratum autem eſt neque eſſe majus .

Æquale igitur eſt ſegmentum BГ ſpatio Z.

PROP. XVII. THEOR .

Γ

Hoc demonftrato manifeſtum eft,quodlibetſeg-

mentum, quod fub recta linea, et rectanguli coni

fectione continetur, ſeſquiter-

tiam effe trianguli, quod eam-

dem ac fegmentum bafim ha-

beat, eamdemque altitudinem.

δὲ τὸ ΒΔΓ τρίγωνον, τὸ μὲν ΒΘΓ τριγώνα Et quoniam

1 εἰσὶ.

10

ει τοῦ χωρίς, ἅπερ ἐςὶν ἀδύνατον.

H

Sit enim fegmentum, quod

fub recta linea, et rectanguli

coni ſectione continetur, cujus

vertex punctum : eidemque

infcribatur triangulum ВГ,

quod eamdem ac fegmentum

bafimhabeat,eamdemque alti-

*tudinem. Quoniam igitur ſeg-

menti vertex eſt punctum ;

quæ recta a puncto diame-

tro parallela ducitur, hæc fe-

cat in duas æquas partes ipfam

Br ; quæ quidem в г paralle-

la eſt rectæ illi, quæ ſectionem

in puncto contingit. Duca-

tur autem E diametro paral-

lela : ducaturque a puncto B

parallela item diametro BA ;

et a puncto ΓΓΔ, quæ coni

fectionem in puncto I contin-

gat. Quoniam igitur Ko dia-

metro parallela eſt : ΓΔ au-

tem ſectionem in puncto Icon-

tingit : et El parallela eſt rectæ

illi, quæ ſectionem contingit in

puncto ; triangulum BΔΓ

quadruplumeft trianguli BΘΓ .

triangulum B AI trianguli quidem
ກ

ὰἐντι .

し
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Bor quadruplum eſt, ſegmenti vero BeΓ tri-

plum; conftat ſegmentum Br ſeſquitertium

efſſe trianguli Bөг.

Segmentorum, quæ fub recta, et curva linea

continentur, bafimquidem voco rectam lineam ;

altitudinem vero maximam normalium, quæ a

curva linea ad ſegmenti bafim ducuntur ; deni-

que verticem punctum illud, a quo maxima

normalis ducitur.

PROP. XVIII. THEOR .

Si in ſegmento, quod fub recta linea, et rect-

anguli coni ſectione continetur, a media baſi

recta ducatur diametro parallela ; vertex ſeg-

menti erit punctum illud, in quo quæ diametro

parallela ducitur coni ſectionem fecat.

Sit enim ſegmentum,

quod fub recta linea, et

rectanguli coni ſectione

continetur, ABГ : duca-

turque a media АГ ДВ

diametro parallela. Quo-

niam igitur in rectanguli

coni ſectione ducta eſt BA A

diametro parallela, æqualeſque funt AΑΔ, ΔΓ ;

conftat ipfam AF, rectamque, quæ coni fectio-

nem in puncto B contingit, parallelas fibi invi-

cem effe. Manifeftum eft igitur normalium,

quæ a ſectione ad Ar ducuntur, maximam fore

quæ ducitur a puncto B. Vertex igitur ſeg-

menti eſt punctum B.

PROP. XIX. THEOR .

Si in ſegmento, quod fub recta linea, et

rectanguli coni ſectione continetur, ducantur

duæ rectæ diametro parallelæ; altera quidem
a media bafi, altera vero a medio dimidiæ

baſis ; quæ a media bafi ducitur, ejus, quæ

ducitur a medio dimidiæ baſis , longitudine

erit ſeſquitertia.

Sit enim fegmentum,

quod fub recta linea, et

rectanguli coni ſectione

continetur, ABГ : ducan-

turque diametro paralle-

læ B A quidem a dimidia

AΓ, EZ vero a dimidia

ΑΔ. Ducatur etiam ZO

A
E

Z

parallela ipfi Ar. Quoniam igitur in rectanguli

coni ſectione ducta eſt B A diametro parallelaallela;;

itemque A A, Zo parallelæ rectæ illi, quæ fec-

tionem in puncto B contingit ; conſtat utique

eamdem habere rationem B A ad B longitu-

dine, quam AA adZo poteftate. Quadrupla

igitur etiam B Aapfius B longitudine. Mani-

feftum eft igitur BA ipfius EZ longitudine eſſe

ſeſquitertiam.

τετραπλάσιόν ἐςι, τὸ δὲ ΒΘΓ τμάματος τριπλά-

σιον δῆλον ὡς ἐπίτριτόν ἐσι τὸ ΒΘΓ τμᾶμα

ΒΘΓ τριγώνε.

Τῶν τμαμάτων τῶν περιεχομένων ὑπό τε ἀθά-

ας, καὶ καμπύλας γραμμᾶς βάσιν μὲν καλῶ τὰν

ἀθεῖαν· ὕψος δὲ τὰν μεγίσαν καθετὸν ἀπὸ τᾶς

καμπύλας γραμμᾶς ἀγομέναν ἐπὶ τὰν βάσιν τῶ

τκάματος· κορυφὰν δὲ τὸ σαμεῖον, ἀφ᾿ ὁ ἁ μεγίσα

καθετὸς ἄγεται.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ή.

Αἴκα ἐν τμάματι, ὁ περιέχεται ὑπὸ ἀθείας, κỳ

ὀρθογωνίς κώνο τομᾶς, ἀπὸ μέσας τᾶς βάσεως

ἁχθῆ ἀθεια παρὰ τὰν διάμετρον· κορυφὰ ἐσεῖται

&τμάματος τὸ σαμᾶον, καθ᾿ ὁ ὁ παρὰ τὰν διά-

μετρον ἀχθεῖσα τέμνει τὰν ὁκώνο τομάν.

B

Γ

Ἔσω γδ τμᾶμα τὸ ΑΒΓ,

περιεχόμενον ὑπό τε υθεί

ας καὶ ὀρθογωνίς κώνο το

μᾶς· καὶ ἀπὸ μέσας τᾶς

ΑΓ ἄχθω ὁ ΔΒ παρὰ τὰν

διάμετρον. Ἐπεὶ ἐν ὀρθω

γωνίς κώνο τομᾶ ἅ ΒΑ

ἄκται παρὰ τὰν διάμετρον, καὶ ἴσαι ἐντὶ αἱ ΑΔ,

ΔΓ, δῆλον ὡς παραλλήλος ἐντὶ ἅτε ΑΓ, καὶ ἁ

κατὰ τὸ Β ἐπιψαύεσα τᾶς τὸ κώνο τομᾶς. Φανε-

ρὸν ἐν ὅτι τῶν ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἐπὶ τὰν ΑΓ ἀγομεναν

κάθετος μεγίσα ἐσᾶται, ὁ ἀπὸ τὸ Β ἀγομένα.

Κορυφὰ ἐν ἐςὶ τῷ τμάματος το Β σαμῖον.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιθ΄.

:

Αἴκα εἰς τμᾶμα περιεχόμενον ὑπὸ ἀθείας, κ} όρ

θογωνίς ὁ κώνε τομᾶς ἀχθῶσι δύο ὐθεῖαι παρά

τὸν διάμετρον, ἃ μὲν ἀπὸ μέσας τᾶς βάσεως, ὡ

ἢ ἀπὸ μέσας τὰς ἡμισείας· ὁ ἀπὸ μέσας τᾶς βά-

σεως ἀχθεῖσα, τᾶς ἀπὸ μέσας τᾶς ἡμισείας ἀγο

μένας ἐπίτριτος ἐσᾶται μάκει.

B

Γ

Ἔσω γδ τὸ ΑΒΓ τμᾶ-

μα περιεχόμενον ὑπὸ ἀθεί-

ας καὶ ὀρθογωνίς κώνε το-

μᾶς · καὶ ἄχθω παρὰ

τὰν διάμετρον ἃ μὲν ΒΔ

ἀπὸ μέσας τᾶς ΑΓ, ὁ δὲ

ΕΖ ἀπὸ μέσας τᾶς ΑΔ.

7

῎Αχθω ἢ τὰ ἁ ΖΘ παρὰ ΑΓ. Ἐπει ἐν ἐν ὀρθογω-

νίς κώνο τομᾶ ὁ ΒΔ παρὰ τὰν διάμετρον ἄκται· ὰ

αἱ ΑΔ, ΖΘ παρὰ τὰν κατὰ τὸ Β ἐπιψαύεσαν· " ἔσι

μέντοι δῆλον, ὡς τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον ἁ ΒΔ ποτὶ

τὰν ΒΘ μάκει , ὅν ἁ ΑΔ ποτὶ τὰν ΖΘ δυνάμει .

Τετραπλασία ἄρα ἐςὶ καὶ ὰ ΒΔ τᾶς ΒΘ μάκος .

Φανερὸν ἐν ὅτι ἐπιτριτός ἐιν ὰ Β Δ τᾶς ΕΖ

μάκει .

• κώνε τομᾶς ὁ ἀπὸ μέσας τᾶς βάσεως ἀχθεῖσα τᾶς ἀπὸ μέσας .

C

Ρ ἡ μέντι δῆλον ὡς τὰν αὐτὰν ἔχοντι λόγον .

1
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ κ .

Αἴκα εἰς τμᾶμα περιεχόμενον ὑπό τε αθείας,

καὶ ὀρθογωνία κώνο τομᾶς, τρίγωνον ἐγγραφῆ τὰν

αὐτὰν βάσιν ἔχον τῷ τμάματι, καὶ ὕψος τὸ αὐτό·

μᾶζον ἔσαι τὸ ἐγγραφὲν τρίγωνον, ἢ ἥμισυ τᾶ τμά-

ματος.

Ἔσω γὸ τὸ ΑΒΓ τμᾶμα, δἷον εἴρηται· καὶ ἐγ

γεγράφθω εἰς αὐτὸ τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, τὰν αὐτὰν

ἔχον βάσιν τῷ ὄλῳ, κὰ ὕψος ἴσον. Ἐπεὶ ἦν τὸ τρί-

γωνον τῷ τμάματι τὰν αὐτὰν ἔχει βάσιν, καὶ ὕψος

τὸ αὐτὸ, ἀναγκαῖον τὸ Β σαμεῖον κορυφὰν εἶμεν τε

τμάματος. Παράλλη

λος ἄρα ἐςὶν ὰΑΓ τᾷ

κατὰ τὸ Β ἐπιψαυέσα

τᾶς τομᾶς. ῎Ἄχθω ἁ

ΔΕ δια τε Β παρά

τὰν ΑΓ΄ καὶ ἀπὸ τῶν

Α, Γαἱ ΑΔ, ΓΕ, πα-
A

ρὰ τὰν διάμετρον. Πεσῶνται δὴ αὗται ἐκτὸς τῷ

τμάματος. Ἐπεὶ ἐν ἥμισύ ἐςι τὸ ΑΒΓ τρίγωνον

τᾶ ΑΔΕΓ παραλληλογράμμο, Φανερὸν ὅτι μᾶζόν

ἐσι, ἢ τὸ ἥμισυ το τμάματος.

Τότε δεδειγμένο, δῆλον ὅτι ὡς ἐς τῦτο τὸ τμᾶμα

δυνατόν ἐσι πολύγωνον ἐγγράψαι, ὥσε εἶμεν τὰ πε-

ριλειπόμενα τμάματα παντὸς ἐλάοσονα, τε προτε-

θέντος χωρίς. ᾿Αφαιρεμένο γὰρ ἀεὶ μείζονος ὁ ἡμί-
σες, διὰ τῶτο φανερὸν ὅτι ἐλαοσῶντες ἀεὶ τὰ λει-

πόμενα τμάματα, ποιήσομεν ταῦτα ἐλάοσονα παν-

τὸς τῶ προτεθέντος χωρία.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κα΄.

Αἴκα εἰς τμᾶμα περιεχόμενον ὑπὸ ἀθείας, καÀ

ὀρθογωνίς κώνε τομᾶς τρίγωνον ἐγγραφῆ, τὰν αὐ-

τὰν βάσιν ἔχον τῷ τμάματι, ὰ ὕψος τὸ αὐτὸς ἐγ-

γραφέωντι δὲ καὶ ἄλλα τρίγωνα ἐς τὰ λειπόμενα

τμάματα τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχοντα τοῖς τμαμά-

τεοσι, καὶ ὕψος τὸ αὐτὸ· ἑκατέρα τῶν τριγώνων τῶν

εἰς τὰ περιλειπόμενα τμάματα ἐγγραφέντων, όκ-

ταπλάσιον ἔσαι τὸ τρίγωνον τὸ εἰς τὸ ὅλον τμᾶμα

ἐγγραφέν.

Θ

Z

Ἔσω τὸ ΑΒΓ τμᾶμα,

διον εἴρηται· καὶ τετμά-

σθω ἁ ΑΓ δίχα τῷ Δ᾽ ἁ

δε ΒΔ ἄχθω παρὰ τὰν

διάμετρον. ΤὸΒ ἄρα σταμείον

κορυφά ἐσι τῷ τμάματος·

τὸ ἄρα ΑΒΓ τρίγωνον τὰν

αὐτὰν βάσιν ἔχει τῷ τμάματι, ὰ ὕψος τὸ αὐτὸ.

Πάλιν τετμάσθω δίχα ἁ ΑΔ τῷ Ε· καὶ ἄχθω

ἁΕΖ παρὰ τὰν διάμετρον · τετμάσθω δὲ ἁ ΑΒ

A
E

PROP. XX. THEOR.

Si fegmento, quod fub recta linea, et rect-

anguli coni fectione continetur, triangulum in.
fcribatur, quod eamdem ac ſegmentum baſim

habeat, eamdemque altitudinem ; majus erit

infcriptum triangulum, quam dimidium ſeg-

menti.

Sit enim ſegmentumA B Г, quale dictum eft :

eidemque triangulum infcribatur, quod eam-

dem ac totum ſegmentum baſim habeat, eam-

demque altitudinem. Quoniam igitur triangu-

lum eamdem ac fegmentum bafim habet, eam-

demque altitudinem, neceſſe eſt punctum B feg-

B

г

E

menti verticem eſſe .

Parallela igitur eſt

Ar rectæ illi, quæ

ſectionem in puncto

B contingit. Duca-

tur per punctum B

ΔΕ ipfi AГ paral-

lela ; et a punctis

АГ, АД , ГЕ paral-

lelæ diametro. Cadent utique extra ſectionem.

Quoniam igitur triangulum A B I dimidium eft

parallelogrammi ΑΔΕΓ ; conftat idem majus

eſſe quamdimidium ſegmenti.

Hoc demonſtrato manifeſtum eſt fieri poſſe,

uthuicſegmento polygonum infcribatur, ita ut,

quæ relinquuntur, ſegmenta minora fint ſpatio

quolibet propoſito. Auferentes enim continuo

fpatium majus dimidio; ideoque minuentes con-

tinuo, quæ relinquuntur, ſegmenta ; ea utique

fpatio quolibet propofito minora reddemus .

PROP. XXI. THEOR.

Si ſegmento, quod fub recta linea, et rect-

anguli coni ſectione continetur, triangulum in-

ſcribatur, quod eamdem ac fegmentum bafim

habeat, eamdemque altitudinem ; infcribantur

autem et alia triangula iis, quæ relinquuntur,

ſegmentis, quæ eamdem ac ſegmenta bafim ha-

beant,et altitudinem eamdem ; alterutrius tri-

angulorum, quæ iis, quæ relinquuntur, ſeg-

mentis infcribuntur, octuplum erit triangulum,

quod toti ſegmento infcribitur.

B

H

Sit ſegmentum АВГ,

quale dictum eft : fecetur

autem Ar in duas æquas

partes in puncto A : du-

caturque BAdiametro pa-

rallela. Punctum igitur

B ſegmenti vertex eſt :

ideoque triangulum А В Г

eamdem ac ſegmentum bafim habet, eamdem-

que altitudinem. Rurfus fecetur AA in duas

æquas partes in puncto E : et ducatur E Z dia-

Γ

9 περιεπόμενα.
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metro parallela : ſeceturque AB in puncto .

Punctum igitur Z ſegmenti AZ B vertex eft :

ideoque triangulum AZ B eamdem ac fegmen- τὰν βάσιν ἔχει τῷ

tum AZ B baſim habet, eamdemque altitudi-

nem. Oportet demonftrare triangulum ABГ

trianguli A B Z octuplum effe.

Eft enim B A ipſius quidem EZ ſeſquitertia,

ipfius vero E dupla. Dupla eft igitur Eip-
fiusZ . Quare etiam triangulum AEB du-

plum eft trianguli ZBA. Duplum eft enim tri-

angulum quidem AE trianguli AΖ ; trian-

gulum vero B E trianguli ZOB. Quare trian-

gulumABI trianguli AZ B octuplum eft. Pariter

autem demonftrabitur, octuplum effe ejus quo-

que trianguli, quod fegmento BНГ infcribitur.

PROP. XXII . THEOR .

Si fuerit fegmentum, quod fub recta linea,

et rectanguli coni ſectione continetur, ſpatia

autem quotcunque quadrupla ratione deinceps
ponantur : maximumque eorum triangulo æ-

quale fit, quod eamdem ac fegmentum bafim

habeat, eamdemque altitudinem , fpatia omnia

ſegmento ipfo minora erunt.

Sit enim fegmentum, quod fub recta linea,

et rectanguli coni ſectione continetur, ΑΔΒΕΓ :

ſpatia autem quotcunque

deinceps poſita Ζ, Η, Θ , Ι ;

fitque Z ipfius H quadru-

plum, idemque æquale

triangulo, quod eamdem

ac fegmentum bafim ha-

beat, eamdemque altitu-

dinem: dico ſegmentum

ſpatiis,Z,H,O, I majus effe .

Sint vertices totius qui-

dem ſegmenti punctum

B;ſegmentorumvero,quæ

relinquuntur, puncta Δ, Ε .

A

Z

Quoniam igitur triangulum ABI octuplum eſt

alterutrius triangulorum A BA, ВЕГ, conftat

idem quadruplum effe utriufque fimul. Etquo-
niam triangulum A B æquale eſt ſpatio Z, ea-

dem ratione etiam triangula ΑΔΒ, ΒΕΓ fpatio

H æqualia funt. Pariter autem demonftrabitur,

triangula, quæ iis , quæ relinquuntur, ſegmentis

infcribuntur, et eamdem ac ſegmenta bafim

habent, eamdemque altitudinem, ſpatio æ-

qualia eſſe : triangula autem, quæ infcribuntur
aliis deinceps ſegmentis, æqualia eſſe ſpatio I.

Omnia igitur propofita fpatia polygono cuidam

æqualia erunt ſegmento infcripto. Manifeftum

igitur eft eadem fegmento minora eſſe.

* τῷ τμάματος τῷ ΑΖΒ. Τὸ δὴ ΑΖΒ τρίγωνον .

μέγισον δὲ ἔσω τὸ Ζ. Καὶ ἔσω . * ὄντων τῷΘ.

κατὰ τὸ Θ. Τὸ ἄρα Ζ σαμεῖον κορυφά ἐσι ' τμά-

ματος τε ΑΖΒ· τρίγωνον ἄρα τὸ ΑΖΒ τὰν αὐ-

ΑΖΒ τμάματι , ἡ ὕψοςος τὸ αὐτό.

Δεικτέον ὅτι ἐκταπλάσιόν ἐσι τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τοῦ

ΑΒΖ τριγώνα.

Ἔσιν ἐν ἁ ΒΔ τᾶς μὲν ΕΖ ἐπίτειτος, τᾶς ἢ ΕΘ

διπλασία. Διπλασία ἄρα ἐςὶν ἁ ΕΘ τῆς ΘΖ .

Ὥσε καὶ τὸ ΑΕΒ τρίγωνον διπλάσιόν ἐσι τῶΖΒΑ.

Τὸ μὲν γὰρ ΑΕΘ διπλάσιόν ἐσι τῷ ΑΘΖ· τὸ δὲ

BE & ΖΘΒ . Ὥσε τὸ ΑΒΓ το ΑΖΒ ὀκταπλά

S

στον. Ομοίως δε δειχθήσεται καὶ τῷ εἰς τὸ ΒΗΓ

* τμᾶμα ἐγγραφέντος.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κβ΄.

Αἴκα ἢ τμᾶμα περιέχόμενον ὑπὸ ἀθείας κι όρω

θογωνίς κώνο τομᾶς, καὶ χωρία τεθέωντι ἑξῆς ὅπο-

σαῶν ἐν τῷ πετραπλσίονι λόγῳ· ἡ δὲ τὸ μέγιςον τ

χωρίων ἴσον τῷ τριγώνῳ τῷ βάσιν ἔχοντι τὰν αὐτὰν

τῷ τμάματι, ἡ ὕψος τὸ αὐτὸ· σύμπαντα τὰ χωρίας

ἐλάοσονα ἔσαι τῷ τμάματος.

B

Ἔσω γὰρ τμᾶμα τὸ ΑΔΒΕΓ, περιεχόμενον

ὑπό τε υθείας κὰ ὀρθογωνίς · κώνο τομᾶς· χωρία δὲ

ἔσω ὁπισαῶν ἑξῆς κείμενα τὰ

Ζ, Η, Θ, Ι · τετραπλάσιον

δὲ ἔσω τὸ Ζ τεΗ· ή " έσω

H

I

E

τὸ Ζ ἴσον τῷ τριγώνῳ τῷ

βᾶσιν ἔχοντι τὰν αὐτὰν τῷ

τμάματι, καὶ ὕψος ἴσον·

λέγω ὅτι τὸ τμᾶμα τῶν Ζ,

Η, Θ, Ι χωρίων μειζόν ἐσιν.

Ἔσω τᾶ μὲν ὅλο τμά-

ματος κορυφα τὸ Β΄ τῶν

δὲ περιλειπομένων τμαμά-

των τὰ Δ, Ε. Ἐπεὶ ἐν τὸ

ΑΒΓ τρίγωνον ὀκταπλάσιόν ἐσιν ἐκατέρε τῶν ΑΒΔ,

ΒΕΓ τριγώνων, δῆλον ὅτι ὡς ἀμφοτέρων αὐτῶν ἐσι

τετραπλάσιον. Καὶ ἐπεὶ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον ἴσον ἐςὶ

τῷ Ζχωρίῳ, κατὰ τὰ αὐτὰ ἢ και τὰ ΑΔΒ, ΒΕΓ

τρίγωνα ἴσα ἐςὶ τῷ Η χωρίῳ. Ὁμοίως δε δειχθή

σετη, ὅτι ἐὶ εἰς τὰ περιλειπόμενα τμάματα έγγρα

φόμενα τρίγωνα, τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχοντα τοῖς

τμάμασι, κὰ ὕψος τὸ αὐτὸ, ἴσα " ἐντὶ τῷ Θ· καὶ

ἐς τὰ ὕςερον γένομενα τμάματα ἐγγραφόμενα τρί

γωνα ἴσα τῷ Ιχωρίῳ. Σύμπαντα ἄρα τὰ προτεθέντα

χωρία ἴσα ἐσένται πολυγώνῳ τινὶ ἐγγραφέντι ἐς τὰ

τμᾶμα. Φανερὸν ἕν, ὅτι ἔλαοσόν ἐσι τὸ τμάματος.

· τμήματος. * κώνο ex MS. · ἔσω τὸ ἡγούμενον τῦ ἑπομένως

:
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ κγ΄.

~

Z

T

PROP. XXIII . THEOR.

et adhuc minimæ pars tertia in unum compofi-

tæ, ſeſquitertiæ erunt maximæ.

H I

Αἴκα μεγέθεα σιωτιθέωντι ἑξῆς ὁπισαῖν ἐν τῷ Si magnitudines quotcunque quadrupla rati-

τετραπλασίονι λόγῳ· τα πάντα μεγέθεα, κὰ ἔτι δ-one deinceps ponantur ; omnes magnitudines,

ἐλαχίσε τὸ τρίτον μέρος εἰς τὸ αὐτὸ σωτεθέντα,

ἐπίτριτα ἐοσόνται 8μεγί58.

Ἔσω ὖν ὁποσαῶν με-

γέθεα ἑξῆς κείμενα τὰ

Α, Β, Γ, Δ, Ε τετραπλα-

σίονα ἕκασον τῷ ἑπο-

μένα· μέγισον δὲ ἔσω τὸ

Α. Ἔσω δὲ τὸ μὲν Ζ

τρίτον τᾶ Β, τὸ δὲ Η τε

Γ, τὸ δὲ Θ τῷ Δ, τὸ δὲ

Ι τ8 Ε. Ἐπεὶ ἦν τὸ μὲν

Ζ τᾶ Β τρίτον μέρος ἐςὶ,

τὸ δὲ Β τῷ Α τέταρτον

μέρος ἐσὶν, ἀμφότερα τὰ

Β.Ζ, μέρος τρίτον ἐςὶ τῶ

Α. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ νὰ

τὰ Η, Γ τε Β' καὶ τὰ

Θ, Δ τᾶ Γ · καὶ τὰ Ι, Ε τε Δ' καὶ τὰ σύμπαντα

δὴ τὰ Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η,Θ, Ι, τρίτον μέρος ἐςὶ τ συμ-

πάντων τῶν Α, Β, Γ, Δ. Ἐντὶ ἢ καὶ αὐτὰ τὰ Ζ, Η, Θ

τρίτον μέρος αὐτῶν τῶν Β,Γ,Δ. Καὶ τὰ λοιπὰ ἄρα

τὰ Β, Γ, Δ, Ε, Ιξ λοιπῶ τρίτον μέρος ἐςὶ ξΑ. Δῆ-

λον ἦν, ὅτι τὰ σύμπαντα τὰ Α, Β, Γ,Δ, Ε, κὶ τὸ Ι,

τετέςι τὸ τρίτον τοΕ, τοῦ Α ἐςὶν ἐπίτριτα.

A

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κδ'.

Πὰν τμᾶμα τὸ περιεχόμενον ὑπὸ ἀθείας,

καὶ ὀρθογωνίς κώνο τομᾶς, ἐπίτριτόν ἐσι τρι-

γώνε τοῦ τὰν αὐτὰν βά-

σιν ἔχοντος αὐτῷ, καὶ ὕψος
39

ισον.

!

Ἔσω γὰρ τὸ ΑДВЕГ

τμᾶμα περιεχόμενον ὑπὸ

Α'θείας εκὰ ὀρθογωνίε κώνε

τιμᾶς· τὸ δὲ ΑΒΓ τρί- Α

γωνον ἔσω, τὰν αὐτὰν βά-

σιν ἔχον τῷ τμάματι, καὶ

ὕψος ἴσον. Τοῦ δὲ ΑΒΓ

τριγώνε ἔσω ἐπίτριτον τὸ Κ

χωρίον. Δεικτέον ὅτι ἴσον

ἐςὶ τῷ ΑΔΒΕΓ τμά-

ματι.

Εἰ γὰρ μή ἐσιν ἴσον, ἤτοι

μεῖζον, ἢ ἔλαοσον. Ἔσω

πρότερον, εἰ δυνατὸν, μεῖζον

τὸ ΑΔΒΕΓ τμᾶμα τὸ Κ

χωρίς. Ἐνέγραψα δὴ τὰ

H

B

K

Sint magnitudines

quotcunque deinceps

pofitæ Α, Β, Γ, Δ, E qua-

druplæ unaquæque e-

jus, quæ proxime ſe-

quitur; earumquemax-

ima fit A. Sit autem

pars tertia tum Z ipfius

B; tumH ipfius Γ ; tum

ipſius A ; tum I ip-

ſius E. Quoniam igi-

tur z quidem ipſius B

tertia pars eft ; B vero

ipfius A pars quarta ;

utræque fimul B, Z ter-

tia pars funt ipfius A.

Eadem ratione tertia

pars funt tum H, гiр-

fius B ; tum , & ipfius Γ ; tum I, E ipfius 4 :

igitur omnes etiam magnitudines Β, Γ, Δ, Ε, Ζ,

H, O, I tertia pars funt magnitudinum omnium

Α, Β, Γ, Δ. Sunt autem ipfæ Z, H, pars tertia

ipfarum Β, Γ, Δ. Igituret quæ relinquuntur,

B, Γ, Δ, E, I ejus, quæ relinquitur, A tertia pars

funt. Conſtat igitur omnes magnitudines A, B,

Γ, Δ, E, et adhuc I, hoc eft tertiam ipſius E par-

tem ſeſquitertias eſſe magnitudinis A.

B
r ΔΕ

PROP. XXIV. THEOR.

Quodlibet fegmentum, quod fub recta linea,

et rectanguli coni ſectione continetur, ſeſqui-

I

E

Γ

tertiam eſt trianguli, quod

eamdem ac fegmentum

bafimhabeat,eamdemque

altitudinem.

Sit enim fegmentum,

quod fub recta linea, et

rectanguli coni ſectione

continetur, A ДВЕГ : fit-

que triangulum Авг,

quod eamdem ac ſegmen-

tum bafim habeat, eam-

demque altitudinem . Tri-

anguli autem ABI ſeſqui-

tertium fit fpatium K. O-

portet demonftrare ſpati-

umhocfegmentoΑΔΒΕΓ

æquale eſſe.

Si enim æqualenon eft,

aut majus eft, aut minus.

Sit primo, fi fieri poteft,

fegmentum AAВЕГ ma-

jus ſpatio K. Itaque in-

I
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ſcribantur triangula AAB, BЕГ, ut dictum eft .

Infcribantur autem iis, quæ relinquuntur, ſeg-

mentis alia triangula, quæ eamdem ac ſegmenta
bafim habeant, eamdemque altitudinem : infcri-

banturque continuo aliis deinceps fegmentis duo

triangula, quæ eamdem ac ſegmenta bafim ha-

beant, et altitudinem eamdem. Erunt utique,

quæ relinquuntur, fegmenta minora exceffu,

quo ſegmentum АДВЕГ excedit ſpatium K.

Quare infcriptum polygonum majus erit fpatio

K: quod fieri non poteft. Quoniam enim ſpa-
tia in quadrupla ratione deinceps pofita funt,

ac primum quidem triangulum ABT quadru-

plum eſt triangulorum AAB, ВЕГ ; deinde ve-

ro eadem ipfa quadrupla eorum, quæ fequen-

tibus fegmentis infcribuntur ; atque ita porro ;orro ;

conftat omnia fpatia minora effe, quam ſeſqui-.

tertia maximi fpatii. Spatium autem Kmaximi
ſpatii ſeſquitertium eſt. Non eſt igitur majus

ſegmentum A AВЕГ fpatio K. Sit autem, fi

fieri poteft, minus. Ac ponatur triangulum

ABI æquale ſpatio Z : ſpatiique Z pars quarta

ſpatium H : et ſpatii H pars item quarta ſpati-

ume : atque ita porro, quoufque poftremum

ſpatium minus fit exceffu, quo fpatium K feg-
mentum excedit ; quod quidem fit I. Itaque

ſpatia Z, H, O, I, et adhuc pars tertia fpatii 1, fef-

quitertia funt fpatii z. Eft autem et fpatium K

ſpatii ejufdem z ſeſquitertium. Æquale igitur
eſt ſpatium K fpatiis Z,H,O, I, et adhuc parti ter-

tiæ fpatii I. Et quoniam fpatium K excedit ſpa-

tia quidem Z, H, O, I, exceffu minore, quam I ;

ſegmentum vero majore, quam I; conftat ſpa-

tia Z, H, O, I ſegmento ipſo majora effe. Quod

fieri non poteft. Demonſtratum enim eſt, ſi
ſpatia quotcunque in quadrupla rationedeinceps

ponantur, quorum maximum triangulo æquale

fit ſegmento infcripto, ſpatia omnia ſegmento

ipfo fore minora. Non eft igitur minus ſeg-

tum ΑΔΒΕΓ ſpatio K. Demonftratum autem

tem

eft, neque effe majus. Æquale igitur eſt ſpatio
K. Seſquitertium autem eſt ſpatium K trianguli

ABT. Sesquitertium eſt igitur etiam ſegmen-

tum AABEI trianguli А В Г.

ΑΔΒ, ΒΕΓ τρίγωνα, ὡς εἴρηται . Ἐνέγραψα δὲ

εἰς τὰ περιλειπόμενα τμάματα ἄλλα τρίγωνα, τὰν

αὐτὰν βάσιν ἔχοντα τοῖς τμάμασι, και ὕψος τὸ

αὐτό· καὶ ἀεὶ εἰς τὰ ὕσερον γινόμενα τμάματα

ἐγγράφω δύο τρίγωνα τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχοντα τοῖς

τμάμασι, ἡ ὕψος τὸ αὐτό. Ἐοσἕνται δὴ τὰ κα-

ταλειπόμενα τμάματα ἐλάοσινα τᾶς ὑπεροχᾶς, ἆ

ὑπερέχει τὸ ΑΔΒΕΓ τμᾶμα τὸ Κ χωρίς. Ωσε

τὸ ἐγγραφόμενον πολύγωνον μείζον ἑατεῖται τὸ Κ·

ὅπερ ἀδύνατον . Ἐπὶ ἐςιν ἐξῆς κειμενα χωρία ἐν τῷ

τετραπλασίονι λόγῳ, πρῶτον μὲν το ΑΒΓ τρίγωνον

τετραπλάσιον τῶν ΑΔΒ, ΒΕΓ τριγώνων· ἔπειτα

δὲ, τὰαὐτὰ τετραπλάσια τῶν εἰς τὰ ἑπόμενα τμά-

ματα ἐγγραφέντων· καὶ ἀεὶ ὅτω· δῆλον, ὡς σύμ-

παντα τὰ χωρία ἐλάοσονά ἐσιν, ἢ ἐπίτριτα τῷ με-

γίσα. Τὸ δὲ Κ ἐπίτριτόν ἐσι τα μεγίσε χωρία.

Οὐκ ἄρα ἐςὶ μεῖζον τὸ ΑΔΒΕΓ τμᾶμα 8 Κ χωρίς.

Έσω δε, εἰ δυνατὸν, ἔλαοσον. Κεάθω δὴ τὸ μὲν

ΑΒΓ τρίγωνον ἴσον τῷ Ζ· τε δε Ζ τέταρτον τὸ Η·

καὶ ὁμοίως τε Η τὸ Θ· καὶ ἀεὶ ἑξῆς τιθέθω, ώςε

καταγένηται τὸ ἔχατον ἔλαθον τᾶς ὑπεροχᾶς, ἃ

ὑπερέχει τὸ Κ χωρίον τᾶ τμάματος, καὶ ἔσω ἔλασ-

σον τὸ Ι. Ἔπ δὲ τὰ Ζ, Η, Θ, Ι χωρία, ὰ τὸ τρίτον

τᾶ Ι, ἐπίτριτα τᾶ Ζ. Ἔτι δὲ τὶ τὸ Κ τᾶε Ζ ἐπί-

τριτον. Ἴσον ἄρα τὸ Κ τοῖς Ζ, Η, Θ, Ι, κὶ τῷ τρίτῳ

μέρει τᾶ Ι. Ἐπεὶ ἦν τὸ Κ χωρίον τῶν μὲν Ζ, Η, Θ, Ι

χωρίων ὑπερέχει ἐλάοσονι τε Ι, * τῷ δὲ τμάματος

μείζονι τᾶ Ι· δῆλον ὡς μείζονα ἐντὶ τὰ Ζ, Η, Θ, Ι χω-

ρία τῶ τμάματος. Ὅπερ ἀδύνατον. Ἐδείχθή γαρ,

ὅτι ἐὰν ἡ ὁπισαῖν χωρία ἑξῆς κείμενα ἐν τετραπλα-

σίονι λόγῳ, τὸ δὲ μέγιςον ἴσον ἡ τῷ εἰς τὸ τμᾶμα

ἐγγραφομένω τριγώνῳ, τὰ σύμπαντα χωρία ἐλάσ-

σονα ἐσεῖται τὸ τμάματος. Οὐκ ἄρα τὸ ΑΔΒΕΓ

τμᾶμα ἔλασσόν ἐςι τε Κ χωρίς. Ἐδείχθη ἢ, ὅτι

ἐδὲ μᾶζον . Ἴσον ἄρα ἐσὶν τῷ Κ. Τὸ δὲ κ χωρίον

ἐπίτριτόν ἐσι & τριγώνο &ΑΒΓ. Καὶ τὸ ΑΔΒΕΓ

ἄρα τμᾶμα ἐπίτριτόν ἐσι 8ΑΒΓ τριγώνα.

τε δὲ τμήματος ὅπερ ἀδύνατον .
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ARCHIMEDIS

DE PLANORUM ÆQUILIBRIIS,

SIVE

EORUMDEM GRAVITATUM CENTRIS,

LIBER SECUNDUS,

CUM COMMENTARIIS EUTOCII ASCALONITÆ.

A

ΠΡΟΤΑΣΙΣ α΄.

ΙΚΑ δύο χωρία περιεχόμενα ὑπό τε ἀθά

ας, κὰ ὀρθογωνίς κώνο τομᾶς, ὁ δυνάμε-

θα παρὰ τὰν δοθεῖσαν εὐθείαν παραβα-

λεῖν, μὴ τὸ αὐτὸ κέντρον τῷ βάρεος ἔχοντι· τῷ

ἐξ ἀμφοτέρων αὐτῶν συγκειμένα μεγέθεος τὸ κέν-

τρον τῷ βάρεος ἐοσᾶται ἐπὶ τᾶς ἀθείας τᾶς ἐπι-

ζαγνυάσας τὰ κέντρα τῷ βάρεος αὐτῶν, διαιρέον &-

τως τὰν εἰρημέναν ἀθεῖαν, ὥσε τὰ τμάματα αὐ-

τᾶς ἀντιπεπονθότως τὸν αὐτὸν λόγον ἔχειν τοῖς

χωρίοις.

Ἔσω δύο

χωρία τὰ

ΑΒ, ΓΔ, οἷα

είρηται. Κέν-

τρα δὲ αὐ- Δ

A

M

E H

τῶν ἐξβά-
N

ρεος τὰ Ε,Ζ
B

σαμεῖα· καὶ

ὃν ἔχει λό

Θ

S

PROP. I. THEOR,

I duo ſpatia, quæ fub recta linea, etrect-

anguli coni ſectione continentur, quæ

quidem datæ rectæ applicare poffumus,

idem centrum gravitatis non habeant ; magni-

tudinis, quæ ex utrifque magnitudinibus com-

ponitur, centrum gravitatis erit in recta, quæ

earumdem centra gravitatis conjungit, ita di-

videns eam, quam diximus, rectam, ut ejus

ſegmenta eamdem cum ſpatiis rationem reci-

procent.

Γ

2

A

K

Sintduo

ſpatia A B,

ΓΔ, qualia

dicta funt.

Eorumque

centragra-

III vitatispun-

cta E, Z :

quam au-

tem ratio-

と

γον τὸ ΑΒ ποτὶ τὸ ΓΔ, τῶτον ἐχέτω ὰ ΖΘ ποτὶ

ΘΕ. Δεικτέον ὅτι τὸ ἐξ ἀμφοτέρων τῶν ΑΒ, ΓΔ

nem habet ſpatiumAB ad ſpatium A, hanc ha-

beat Ze ad E. Oportet demonftrare, magni-

* τῷ βάρεως ἔσω.
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1

tudinis, quæ ex utrifque fpatiis ΑΒ, ΓΔ com-

ponitur, centrum gravitatis effe punctum .

Sit ipfi quidem E æqualis utraque Z H,

ZK ; ipfi vero ZO, hoc eft HE, æqualis EA .

Erit etiam ipſi Kæqualis : et amplius ut

AH ad HK, ita ſe habebit ſpatium AB ad ſpati-

tium ΓΔ. Utraque enim AH, HK utriufque

ZO, E dupla eſt. Applicetur autem ipfi AH

ab utraque parte ſpatium AB ; ita ut fpatium

MN eidem A B æquale fit. Erit utique ſpatii

MN centrum gravitatis punctum E. Complea-

tur modo ſpatiumN E. Atque habebit fpatium
MN ad ſpatium N eam rationem, quam AH

ad HK. Habet autem etiam fpatium A B ad

fpatium Г∆ eam rationem, quam AH ad HK.

Ut igitur ſpatiumAB ad ſpatium ΓΔ, ita ſe ha-

bet fpatiumMN ad ſpatiumNE. Et permutan-

do. Æquale eſt autem fpatium A B ſpatio MN.

Æquale eſt igitur etiam fpatium ΓΔ fpatio Ν Ξ .

Ac centrum gravitatis ejufdem eſt punctum Z.

Et quoniam æqualis eft ipſi K, totaque

AK oppofita latera in duas æquas partes ſecat,

totius fpatii IIM centrumgravitatis eft punctum

Θ. Spatium autemM I fpatio æquale eſt, quod

ex utriſque ſpatiis MN, N= componitur. Igi-

tur et ſpatii, quod ex utriſque ſpatiis A Β, ΓΔ

componitur, centrum gravitatis eſt punctum Θ.

Si fegmento, quod fub recta linea, et rect-

anguli coni ſectione continetur, triangulum in-

fcribatur, quod eamdem ac ſegmentum baſim

habeat, eamdemque altitudinem : et rurfus iis,

quæ relinquuntur, ſegmentis triangula infcri-

bantur, quæ eafdem ac ſegmenta baſes habeant,

eamdemque altitudinem : et continuo iis, quæ

relinquuntur, ſegmentis triangula infcribantur

eodem modo; quæ oritur figura ſegmento per-
fpicue infcribi dicatur. Manifeſtum autem eft,

rectas, quæ figuræ ita infcriptæ angulos jun-

gunt, tum eos qui vertici proximi funt, tum

eos, qui deinceps ſequuntur, ſegmenti ejufdem

bafi parallelas fore. Quæ quidem rectæ ſeca-

buntur in duas æquas partes a diametro ſeg-

menti: eædemque diametrum ipfam fecabunt

fecundum rationes numerorum deinceps impa-

rium, uno ad ſegmenti verticem computato.

Hoc autem in ordinibus demonftrandum eft .

C

χωρίων συγκειμένα μεγέθεος κέντρον τε βάρεός ἐσι

τὸ ὁ σαμεῖον.

Ἔτω δὲ τᾷ μὲν ΕΘ ἑκατέρα ἴσα τᾶν ΖΗ, Ζ Κ·

τῷ δὲ ΖΘ, τετέςι τα " ΗΕ ἴσα ά ΕΛ. Esay ny

ὁΛΘ τᾷ ΚΘ ἴσα· καὶ ἔτι ὡς ὁ ΛΗ ποτὶ ΗΚ,

ὅτως τὸ ΑΒ ποτὶ ΓΔ . Διπλασία γὸ ἑκατέρα έκα-

τέρας. Περιβεβλήθω δὴ παρὰ τὰν ΛΗ τὸ χωρίον

τὸ Α Β ἐφ᾿ ἑκάτερα τᾶς ΛΗ· ὥσε εἰμὲν τὸ Μ Ν ἴσιν

τῷ Α Β. Εσαι δη τε ΜΝ κέντρον & βάρεος τὸ Ε

σαμῖον. Συμπεπληρώσθω δὴ το Ν.Ξ. Ἕξει δὴ τὸ

Μ.Ν ποτὶ τὸ Ν Ξ λόγον, ὃν ἁ ΛΗ ποτὶ Η Κ. Ἔχει

δὲ καὶ τὸ ΑΒ ποτὶ τὸ ΓΔ, τὸν τᾶς ΛΗ ποτὶ Η Κ

λόγον. Καὶ ὡς ἄρα τὸ ΑΒ ποτὶ ΓΔ, ὕτως τὸ Μ Ν

ποτὶ τὸ Ν.Ξ. Καὶ ἐναλλάξ. Ἴσον ἢ τὸ ΑΒ τῷ ΜΝ.

Ἴσον ἄρα κὶ τὸ ΓΔ τῷ Ν.Ξ. Καὶ κέντρον ἐςὶν αὐτῶ

d

τῶ βάρεος τὸ Ζ σαμᾶον. Καὶ ἐπεὶ ἴσα ἐςὶν ἁ Λ Θ

τᾷ ΘΚ, καὶ ὅλα ἁ Λ Κ τᾶς ὁ ἀπεναντίον πλώρας

δίχα τέμνει, τὸ ὅλε το ΠΜ κέντρον τῷ βάρεός

ἐσι τὸ Θ σαμᾶον. ᾿Αλλὰ τὸ ΜΠ ἴσον τῷ ἐξ ἀμφο-

τέρων τῶν ΜΝ, Ν.Ξ. Καὶ τὸ ἐξ ἀμφοτέρων τῶν

ΑΒ, ΓΔ κέντρον ἐςὶ ὁ βάρεος τὸ Θ σαμεῖον.

e

Αἴκα εἰς τμᾶμα περιεχόμενον ὑπὸ ἀθειας, καὶ

ὀρθογωνίς κώνο τομᾶς τρίγωνον ἐγγραφῆ, τὰν αὐ-

τὰν βάσιν ἔχον τῷ τμάματι, ἡ ὕψος ἴσον· ἡ πά-

λιν εἰς τὰ καταλειπόμενα τμάματα τρίγωνα ἐγγρα-

Φέοντι τὰς αὐτὰς βάσεις ἔχοντα τοῖς τκαμάτεσι,

&ὕψος ἴσον· ἐὶ' ἀεὶ εἰς τὰ καταλειπόμενα τμά-

ματα τρίγωνα ἐγγραφέωντι τὸν αὐτὸν τρόπον· τὸ

γενόμενον χῆμα ἐν τῷ τμάματι γνωρίμως ἐγγράφε

παι λεγέσθω. Φανερὸν ἢ ὅτι τῷ ὕτως ἐγγραφέντος

χήματος, αἱ τὰς γωνίας ἐπιζώγνύεσαι, τάς τε

ἔγγισα ἀπὸ τᾶς κορυφᾶς τὸ τμάματος καὶ τὰς

ἑξῆς, παρὰ τὸν βάσιν ἐοσῦνται τὸ τμάματος. Καὶ

δίχα τμαθήσονται ὑπὸ τᾶς τὸ τμάματος διαμέ

τρς· καὶ τὸν διάμετρον τεμέντι εἰς τὅτο τῶν ἑξῆς

περιοσῶν ἀριθμῶν λόγες, ἑνὸς λεγομένο ποτὶ τῷ

κορυφᾷ ξτμάματος· τᾶτο ἢ * δεικτέον ἐν ταῖς τάξεσιν.

EUTOCIUS.

UM, quæ primo in libro fubobſcura funt, dili-

genter perfecuti fimus, neceſſarium ducimus, et

quæ in ſecundo difficilia funt ad intelligendum,

aliquo modo explicare. Itaque in primi theorematis

propofitione: ponantur, inquit, ſpatia AΒ, ΓΔ, quæ fub

recta linea, et rectanguli coni ſectione continentur ; quæ

quidem datæ rectæ applicare poffumus. Hoc autem per

6 ΗΘ .
C

ἄρα κὶ ὰΑΘ.

* δοθεῖσαν εὐθείαν παραβαλεῖν .

· ἐπεναντίου ,
e

A
ΚΡΙΒΩΣ ἐπεξελθόντες τῷ πρώτῳ, κι σαφιωί-

σαντες τὰ ἐν αὐτῷ δυθεώρητα, ἀναγκαῖον ἡγέμεθα

κὶ τὰ ἐν τῷς δευτέρῳ δυχερῶς εἰρημένα μετρίως έκα

θέζ. Φησὶ τοίνων ἐν τῇ προτάσει τα πρώτα θεωρήματος "

ὑποκείπω τὰ ΑΒ, ΓΔ χωρία περιεχόμενα ὑπὸ εὐθείας, καή

ὀρθογωνίο κώνε τομᾶς, ἃ δυνάμεθα παρὰ τὰν ἢ δοθεῖσαν

ὥσε κὴ τοῦ,
fael deest. Η δεικτέοι exMS.
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παραβαλῶν. Τέτο δὲ αὐτόθεν μὲν διὰ τῶν ἐνταῦθα δεδειγ-

μένων ἐκ ἔςιν εὑρεῖν. Ἐπεὶ δὲ δέδεικται αὐτῷ, ὡς κῷ ἐν τῷ

περὶ σφαίρας κὶ κυλίνδρο εἶπεν, ὅτι τὸ τοῦτον χῶμα ἐπίτει

τὸν ἐςι τριγώνα τὸ τὴν αὐτὴν βάσιν ἔχοντος αὐτῷ, καὶ ὕψος

ἴσον· τῷ δὲ ὀπιτείτῳ τὸ τριγώνα ὀπιπέδῳ οὐθυγράμμῳ ὄντι

δυνάμεθα ἴσον παρὰ τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν παραβαλεῖν φανερόν

ὅτι κὶ τοῖς τοιούτοις χήμασι. Τὰ δὲ ἐν τῇ κατασκουῇ εἰρημένα,

ἅπαντα δῆλά ἐξι διὰ τὸ * τετάρτο θεωρήματοςτοπρώτο τέ-

των τῶν βιβλίων.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ β΄.

· Εἰ δὲ καὶ εἰς τμᾶμα περιεχόμενον ὑπὸ ὅθείας

τὲ, καὶ ὀρθογωνίς κώνε τομᾶς ἀθύγραμμον γνωρί-

μως ἐγγραφῆ, τὸ ἐγγραφέντος κέντρον τε βάρεος

ἐσεῖται * δπὶ τᾶς ὁ τμάματος διαμέτρκ.

B

H

N

M

ea, quæ illic demonftrata funt,facere protinus non licet.

Quoniam vero demonftratum ab ipfo eſt, ut ait in libro

de ſphæra et cylindro, ejuſmodi figuram ſeſquitertiam

eſſe trianguli, quod eamdem atque ipfa bafim habeat,

eamdemque altitudinem: planoque trianguli ſeſquitertio,

eique rectilineo æquale aliud planum datæ rectæ appli

cari poteft ; conftat eidem rectæ planum etiam applicari

poſſe ejufmodi figuris æquale. Quæ porro in conftruc-

tione dicuntur, ea omnia per quartum theorema libri

horum duorum primi manifeſta ſunt.

PROP. II. THEOR.

Quod ſi ſegmento, quod fub recta linea, et

rectanguli coni ſectione continetur, rectilineum

perfpicue infcribatur; infcripti rectilinei cen-

trum gravitatis erit in ſegmenti diametro.

Ἔσω τμᾶμα τὸ ΑΒΓ,

διον είρηται · καὶ ἐγγε-

γράφθω εἰς αὐτὸ ἀθύ-
Z

γραμμον γνωρίμως τὸ

ΑΕΖΗΒΘΙΚΓ. Διά- E
K

A

μετρος ἢ τε τμάματος

ἔσω ἁΒΔ. Δεικτέον ὅτι
A

τὸ κέντρον τῷ βάρεος τῶ

ὐθυγράμμε ἐςὶν ἐπὶ τας ΒΔ.

Ἐπεὶ γδ " τὸ μὲν ΑΕΚΓ τραπεζείς τὸ κέντρον

τᾶ βάρεος ἐπὶ τᾶς ΛΔἐσί τε ἢ ΕΖΙΚ τραπεζείς

τὸ κέντρον ἐπὶ τᾶς ΜΛ· τῷ δὲ ΖΗΘΙ τραπεζάς

τὸ κέντρον ἐπὶ τᾶς ΜΝ· ἔτι δὲ καὶ ξΗΒΘ τριγώνα

τὸ κέντρον τοῦ βάρεος ἐπὶ τᾶς ΒΝ· δῆλον ὅτι καὶ

τῶ ὅλε ὐθυγράμμα τὸ κέντρον τοῦ βάρεος ἐπὶ τᾶς

ΒΔ ἐσίν.

Γ

:

Sit ſegmentumABГ,

quale dictum eſt;

eidemque infcribatur

perfpicue rectilineum

ΑΕΖΗΒΘΙкг. Di-

améter autem ſegmen-

ti fitA B. Oportet de

monftrare hujufce rec-

tilinei centrum gravi-

tatis effe in BA.

Quoniam enim trapezii quidem АЕКГ cen-

trum gravitatis eſt in AA ; trapezii vero EZIK

centrum gravitatis in MA ; trapezii denique

ΖΗ Θ Ι centrum gravitatis in MN ; et amplius

trianguli HBO centrum gravitatis in BN; con-

ſtat totius quoque rectilinei centrum gravitatis

effe in B A.

EUTO CIUS.

Τοῦ δευτέρα θεωρήματος προλέγει τινὰ δηλέντα, πῶς

δυνατὸν ἐν τῇ τῇ ὀρθογωνία κώνο τομῇ χῆμα γνωρίμως ἐγω

γράφεπζ, κῷ φησί' ταῦτα δεικτέον ἐν ταῖς τάξεσιν . Ἐπειδὴ

ὖν ἀπαφές ἐσι τὸ λεγόμενον, ἀναγκαῖον εἰπεῖν βραχέα περὶ

αὐτὸ ἐκ τῶν ᾿Απολλωνίς κωνικῶν οὐρεθέντα. Ἔσω χῆμα

περιεχόμενον ὑπὸ δαβολῆς τῆς ΑΒΓ, κὶ οὐθείας τῆς ΑΓ,

ὦ διάμετρος ἔσω ἡ ΒΔ. Φανερὸν δὲ ὅτι κορυφή ἐσι τὸ τμή-

ματος τὸ Β σημεῖον. Κορυφὰς γ8 ἐκάλει τῶν γραμμῶν ὁ

᾿Απολλώνιος τὰ πρὸς ταῖς γραμμαῖς πέρατα τῶν διαμέτρων.

Ἐὰν δὴ ἐπιζούξωμεν τὰς ΑΒ, ΒΓ, ἔσαι τὸ ὑπὸ ΑВГ

τρίγωνον τιὸ αὐτὴν βάσιν ἔχον τῷ τμήματι, κῷ ὕψος ίσον,

τω από το Β ἐλὰ τίω ΑΒ κάθεταν ἀγομένων. Οὕτως

πάντως ἄξων ἐςὶν ἡ Β Δ. Ἐὰν δὲ λαβόντες τὰς κορυφὰς ξ

ΑΒ, ΒΓ τμημάτων τὰς Ε., Ζ, δ᾽ αὐτῶν δραλλήλος ἀγάγω-

μεν τῇ Β Δ, " ὡς τὰς ΕΗ, ΖΟ· ἔσονται αὗται διάμετροι

* ΑΒ, ΒΓ τιμημάτων. Δέδεικται γὸ ἀπὸ τῆς παραβολῆς,

ὅτι πᾶσαι αἱ αρὰὶ τὸ διάμετρον ἀγόμεναι διάμετροι εἰσὶ τῆς

τομῆς. Ἔσονται δὴ τὰ Ε,Ζ κορυφαὶ τῶν τμημάτῶν, καὶ

αἱ διὰ τῶν Ε, Ζ ἐφαπτόμεναι παράλληλοι ταῖς ΑΒ, в г.

*Ἔται δὲ καὶ ἡ ΕΛΖ παρά τιώ ΑΔΓ · ἐπειδὴ αἱ ΕΘ,

Ζ.Κπαράλληλοι εἰσὶ ἐὶ ἴσαι, διάμετροι ἔται τῶν ὅσων τμημά-

Secundo theoremati quædam præmittit, quibus oſten-

ditur qui fieri poffit, ut rectanguli coni ſectioni figura

perfpicue infcribatur ; et ait : hæc in ordinibus demon-
ſtranda funt. Quoniam igitur hoc quod dicitur, obſcu-

rum eft, pauca quædam de eo ducta ex conicis Apollo-

nii elementis danda funt. Sit figura, quæ fub parabola

ΑΒΓ, et recta linea AF continetur ; ejuſque diameter

fit B A. Manifeſtum utique eſt ſegmenti verticem eſſe

punctum B. Linearum enim vertices Apollonius vocat

diametrorum, qui ad lineas funt, terminos. Itaque ſi

jungantur АВ, ВГ, triangulumerit ABC eamdem ac

ſegmentum baſim habens, eamdemque altitudinem ;
nempe rectam, quæ a punctoB adAB normalis ducitur.

Prorfus enim hoc pacto axis eſtBA. Quod ſi ſumptis

ſegmentorumAΒ, ΒΓ verticibus E,Z, ducantur per ip-

ſos recte ipſi BA parallelæ; erunt utique ſegmentorum

ΑΒ, ΒΓ diametri. Demonftratum eft enim de parabola,

rectas omnes, quæ diametro parallelæ ducuntur, ejuf-

dem diametros effe. Itaque puncta E, Z ſegmento-

rum vertices erunt: et rectæ, quæ inE,Z ſectionem

contingunt, ipfis AB, BI parallelæ. Præterea EAZ

ipfi ΑΔΓ parallela erit ; quoniam E , et 2 K paral-

lelæ funt et æquales , quippe æqualium ſegmentorum

* Quartum in Ed. Baf. in hâc autem noftra eſt theorema ſextum.

ἱ εἶκα . * ἐπὶ τᾶς τοῦ. 1 διάμετρος δὲ τὸ τμάματος, deſunt in MS. • τῦ μὲν ΕΖ, ΙΚ.

K

:

η ὡς τὰς ΕΗ ἐκ .
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diametri funt, fibique invicem conveniunt, ut in ſexto

conicorum libro demonftratum eſt. Et quoniam EH

parallela eſt ipfi BA ; ut BH ad HA, ita fe habet A

adA. Æqualis eſt autem HB ipfi AH. Cum enim

ABcontingenti parallela ſit, eam diameter EH in duas

æquas partes ſecat. Æqualis eſt igitur etiam & ipfi

A. Eadem ratione et AK ipſi KI eſt æqualis. Æ-

qualis eft autem tota AA toti ΔΓ. Æqualis eſt igitur

A ipfi AK ; ideoque etiam EA ipfi AZ. Quocirca

vere illud dicit, quæ ſegmentorum vertices jungit, hanc

fegmenti baſi parallelam eſſe, atque a ſegmenti diametroetro

in duas æquas partes ſecari. Jungantur modoAE, EB,

BZ, ZI ; et ſecentur in duas æquas partes in punctis

M,N, Z, O ; ductiſque perM,N,Z, O ipfi B A parallelis

4

٢٠

ΠΜΡΣ, ΤΝΥΦ, ΧΞΨΩ, 5ΟyA, jungantur ΑΠ, ΠΕ,

ET, TB, BX, XZ, Z5, 5 ; itemque TAX, et Π.Δ.

Itaque manifeftum eſt ex iis, quæ fupra demonftrata

ſunt, rectas TX, ΕΖ, Π 5 ipfi ΑΓ parallelas eſſe ; æqua-

leſque TA ipſi AX, et EA ipſi AZ, et ΠA ipfi , 5.

Dico igitur haſce rectas diametrum BA ſecare in nume-

ros deinceps impares : videlicet qualis unius eft linea

BA, talium trium eſſe lineam AA, et quinque lineam

AA, et ſeptem lineam AA. Quoniam enim æqualis

eſt AH ipfi HB, et ipſi BA parallela E ; ideo etiam

A ipfi eft æqualis. Quare dupla ipfius A , at-

que ideo etiam ipfius EA eſt AA. Quod igitur qua-

των, κι ἐφαρμόζεσαι ἀλλήλαις, ὡς ἐν τῷ ἡ τῶν κωνικῶν

δέδεικται. Καὶ ἐπεὶ ἡ Ε Η Θ αράλληλός ἐσι τῇ Β Δ, ἐςὶν

ὡς ἡ ΒΗ τωρὸς Η Α, ἡ ΔΘ πρὸς Θ Α. Ἴση δὲ ἡ НВ

τῇ Α.Η. Δίχα γὸ αὐττύω τέμνει ἡ ΕΗ διάμετρος παράλ-

ληλον ἦσαν τῇ ἐφαπλομένη. "Ἴση ἄρα καὶ ἡ ΔΘ τῇ ΘΑ.

Διὰτὰ αὐτὰ δὴ κῷ ἡ ΔΚ τῇ Κ Γ ἴση ἐσί. Ἴση δὲ ὅλη ἡ

ΑΔ τῇ ΔΓ · ἴση ἄρα καὶ ἡ ΔΘ τῇ Δ.Κ · καὶ διὰ τῶτο

xὴ ἡ ΕΛ τῇ ΛΖ. Ὥσε ἀληθῶς λέγει, ὅτι ἡ τὰς κορυφάς

τῶν τμημάτων ἐπιζουγνύεσα παράλληλος ἔστι τῇ βάσει τε

τμήματος, καὶ δίχα διαιρεθήσεται ὑπὸ τῆς τὸ τμήματος

διαμέτρο. Ἐπιζούχθωσαν δὲ κῷ ΑΕ, ΕΒ, ΒΖ, Ζ Γ' καὶ

δίχα τετμήῶωσαν κατὰ τὰ Μ, Ν, Ξ,Ο σημεῖα καὶ ἤχθω-
σαν διὰ τῶν Μ, Ν, Ξ, Ο παρά τίω ΒΔ, αἱ ΠΜΡΣ,

ΤΝΥΦ , ΧΞΨΩ, 5ΟΥ Λ ' κὶ ἐπεζεύχθωσαν αἰ ΑΠ,

ПЕ,ЕТ, ТВ, ВΧ, Χ Ζ, Ζ 5, 5 Γ΄ κι αἱ ΤΑΧ, κ Π.Δ.

Φανερὸν δὴ, ἐκ τῶν προδεδειγμθύων, ὅτι ἡ ΤΧ κὶ ἡ ΕΖ καὶ

ἡΠς ἄράλληλοι εἰσὶ τῇ ΑΓ' κῷ ὅτι ὅση ἡ Τ,Ατῇ,ΑΧ, κὶ

ἡ ΕΛ τῇ ΛΖ, κῷ ἡ Π.Δ τῇ Δς . Λέγω ὖν ὅτι τέμνεσι τὴν ΒΔ

εἰς τὰς ἑξῆς αδειοτοὺς ἀριθμὸς· τετέςιν οἷς ἐςὶν ἑνὸς ἡ Β ,A,

τοιώτων τριῶν ἡ ΑΛ, καὶ ἡ Λ ,Δ πέντε, ° καὶ ἡ ΔΔ ἑπλά.

Επεὶ τὸ ἴση ἐςὶν ἡ ΑΗ τῇ Η Β, καὶ παράλληλος ἡ ΕΘ τῇ

Β Δ᾽ ἴση ἄρα καὶ ἡ ΑΘ τῇ Θ Δ. ΡἩ ΑΔ ἄρα ἡ ΔΟ

διπλῆ ἐσιν· ὥσε καὶ τῆς ΕΛ. Τὸ ὑπὸ τῆς ΑΔ ἄρα τετρα

Π

M

P

E

H

T

B

A

N

Z

Z A

T

A
Ψ

0

५

؟

A Σ Θ Φ

dratum ab AA deſcribitur, id quadruplum eft quadrati,

quod deſcribitur ab EA. Ut autem quadratum, quod

ab AA deſcribitur, ad quadratum, quod defcribitur ab

EA, ita demonftratum eſt ſe habere BA ad BA. Qua

drupla eſt igitur etiam BA ipfius BA ; ideoque tripla

AA ipfius AB . Itaque qualis unius eſt AB, talium

trium eft AA. Eademque ratione qualium quatuor eft

AB, talium duodecim eſt AA. Et quoniam æqualis eſt

EN ipfi NB, et E,Z ipfi ,ZA, ideoque et ipfi A ;

dupla eſt EA ipfius AZ; hoc eft TA. Quod igitur
quadratum ab EA deſcribitur, id quadruplum eft qua-

drati, quod defcribitur a TA. Quadrupla eſt igitur

etiam AB ipfius BA; ideoque tripla AA ipfius Α.Β.

Itaque qualium quatuor eſt AB, talis unius eft BA;

et talium trium AA, et duodecim AA. Rurfus quoni-

am æqualis eſt AM ipfi ME,et AP ipfi PH,et ΑΣ

• κὴ ἡ Δ ἑπτα.
ΡήΘΑ

Ω K A г

πλάσιον τῷ ἀπὸ τῆς ΕΛ. Ὡς δὲ τὸ απόΑΔ πρὸς τὸ δπὸ

ΕΛ, ὕτως δέδεικται ή Β Δ πρός ΒΛ. Τετραπλασία ἄρα

ἡ ΔΒ τῆς ΒΛ΄ τριπλῆ ἄρα ἡ ΔΛ τῆς ΛΒ. Οἵ

ἄρα ἐςὶν ἑνὸς ἡΛ.Β, τοιέτων τριῶν ἐςιν ἡ Λ.Δ. Διὰ τὰ

αὐτὰ δὴ κῷ οἴων ἄρα ἡ Λ.Β τεσσάρων, ἡ ΛΔ δώδεκα. Καὶ

ἐπεὶ ἴση ἡ Ε Ν τῇ Ν Β, κὶ ἡ Ε,Ζ τῇ ,ΖΛ, κῷ ἡ ΘΦ τῇ

Φ Δ΄ διπλασία ἐςὶν ἡ ΕΛ τῆς Λ ,Ζ, τετέςι τῆς Τ.Α.

Τετραπλάσιον ἄρα. τὸ ἀπὸ Ε Λ τὸ ὑπὸ Τ.Α. Τετραπλασία

ἄρα καὶ ἡ Λ.Β τῆς Β,Α' ὥσε τριπλασία ἡ Λ.Α. τῆς Α.Β.

Οΐων ἄρα ἐςὶν ἡ ΛΒ τεαττάρων, τοιέτων ἡ μὲν Β ,Α ἑνὸς, ἡ δὲ

ΑΛ τριῶν, ἡ δὲ ΛΔ δώδεκα. Πάλιν ἐπεὶ ἴση ἐςὶν ἡ Α.Μ

τῇ ΜΕ, καὶ ἡ Α Ρ τῇ ΡΗ, καὶ ἡ ΑΣ τῇ ΣΘ᾽ ἴσαι εἰσὶ

9 ἀπὸ ΑΔ, οὕτως . · διπλάσιον .

۱
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κὶ αἱ ΑΣ, ΣΘ, ΘΦ, ΦΔ. Οίων ἄρα ἐςὶν ἡ ΑΔ τεσά-

ρων, τοιέτων ἡ Σ Δ τριῶν, τετέςιν ἡ Π.Δ. Οίων ἄρα τὸ ἀπὸ

Α Δ δεκαέξ, πιέτων τὸ δπὸ Π.Δ ἐννέα· καὶ εἴων ἄρα ή

ΔΒ δεκαέξ, ἡ ΒΔ ἐννία, καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ΔΔ ἑπλά.

Ἐπεὶ ἦν δέδεικται δίων ἡ Β Δ δεκαέξ, τοιότων ἡ μὲν Β Ά

ἑνὸς, ἡ δὲ ΑΛ τριῶν, ἡ δὲ Δ Δ ἑπλά· κὶ λοιπὴ ἡ Λ.Δ

ἐςὶ πέντε. Τέμνεται ἄρα ἡ Β Δ ὑπὸ τῶν παραλλήλων εἰς

τῆς τῶν ἑξῆς πειπῶν ἀριθμῶν λίγος, ἑνὸς λεγομθύς τῦ πρὸς

τῇ κορυφῇ ' τὸ τμήματος. Δῆλον ἦν ἐςιν ἐκ τῆς καταγραφῆς,

ὅτι οἱ καταγόμθμαι ὑπὸ τῶν αἰαμέτρων εἰς τῆς ὑπὸ μονάδος

ἑξῆς ἀριθμὸς τέμνονται. Οίκ γάρ ἐσιν ἑνὸς ἡ Τ,Α, τοιέτων

ἐςὶ δύο ἡ ΕΛ, τειῶν δὲ ἡ Π,Δ, τεσσάρων δὲ ἡ Α Δ. Πα-

ράλληλοι γο οὖσαι πᾶσαι εἰς ἶσα τέμνεσιν ἀλλήλας. Ωνο-

Θ

ipfi ΣΘ ; æquales invicem funt ipfæ quoque AΣ, ΣΘ,

Φ, ΦΔ. Itaque qualium quatuor eſt AA, talium tri-

um eft ΣΔ ; hoc eft Π.Δ. Qualium igitur ſexdecim eſt

quadratum, quod ab AA defcribitur, talium novem eſt

quadratum, quod deſcribitur a Π.Δ : et propterea qua-

lium ſexdecim eſt BA, talium novem eſt B,A, et ſep-

tem, quæ relinquitur AA. Quoniam igitur demon-

ſtratum eft, qualium ſexdecim eſt BA, talis unius eſſe

BA; et talium trium AA, et ſeptem AA ; ideo tali-

um quinque eſt, quæ relinquitur, AA. Quo circa BA

ſecatur a parallelis pro ratione numerorum deinceps

imparium, uno adſegmenti verticem computato. Con-

ſtat etiam ex figura, rectas, quæ ad fectionem ducun-

tur, ſecari a diametris in numeros ab unitate deinceps

impares . Nam qualis unius eſt TA, talium duo eſt

ΕΛ, et trium ΠΔ, et quatuor AA. Cum enim dia-

metri omnes parallelæ fint ſeſe in æquas partes invicem

μάθη δὲ υπο᾿ ᾿Αρχιμήδες " το ΑΠΕΤΒΧ Ζς Γ χήμα fecant. Porro figura ΑΠΕΤBXZ -Γ perfpicue infcrip-

γνωρίμως ἐγγραφόμενον.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ γ΄.

Αἴκα δύο τμαμάτων ὁμοίων, περιεχομένων ὑπὸ

υθείας τὲ καὶ ὀρθογωνία κώνο τομᾶς, εἰς ἑκάτερον

συθύγραμμον ἐγγραφῆ γνωρίμως, ἔχωντι ἢ τὰ ἐγ-

γραφέντα ἀθύγραμμα τὰς πλώρὰς ἴσας τῷ πλή-

· θει᾿ ἀλλάλαις· τῶν ἀθυγράμμων τὰ κέντρα τῶν

βαρέων ὁμοίως τέμνοντι τὰς διαμέτρος ἢ τμαμάτων.

Ἔσω δύο τμάματα τα

ΑΒΓ, ΞΟΠ· καὶ ἐγ-

γεγράφθω εἰς αὐτὰ δ'-

θύγραμμα γνωρίμως κα

τὰ πᾶσας πλύρας τὸν

ἀριθμὸν ἔχονταν ἀλλά-

λοις ἴσον. Διάμετροι

ἔσωσαν τῶν τμαμάτων Α

αἱ ΒΔ, ΟΡ· καὶ ἐπε-

ζύχθωσαν " αἱ ΕΚ, ΖΙ,

ΗΘ, καὶ ΣΤ, ΥΦ, ΧΨ .

Ἐπεὶ ἐν ἃ τε Β Δ διαι-

ρᾶτη ὑπὸ τῶν παραλλή-

λων εἰς τὸς τῶν ἑξῆς ἀ-

ριθμῶν * πειοσές λόγος·

* καὶ ΡΟ, ὁμοίως· νὰ τῷ

πλήθει τὰ τμάματα

E

E

2

Σ

B

H

N

ta ab Archimede vocatur.

PROP. III . THEOR.

Si fimilibus duobus ſegmentis, quæ fub rec-

ta linea, et rectanguli coni ſectione continen-

tur, rectilinea cuique infcribantur, quæ latera

habeant multitudine fibi invicem æqualia ; rec-

tilineorum centra gravitatum ſegmentorum dia-

metros fimiliter fecant.

I

M

0

X

T

5

A

Ω

αὐτῶν ἴσα ἐντί · δῆλον ὡς τά τε τμάματα τῶν δια-

μέτρων ἐν τοῖς αὐτοῖς λόγοις ἐσεῖται· κὶ αἱ παράλ-

ληλοι τῆς αὐτῶς λόγος ὁ ἐξῶνται . Καὶ τῶν τραπε-

ζείων, τοῦ τε ΑΕΚΓ, κὰ τῶτᾶ ΞΣΤΠ τὰ κέντρα τῶν

Βαρέων ἐσεῖται ἐπὶ τῶν ΛΔ, ΩΡ ἀθειῶν ὁμοίως

κείμενα· “ ἐπεὶ τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον αἱ ΑΓ, ΕΚ

τῶς ΞΠ, ΣΤ. Πάλιν δὴ τὰ τῶν ΕΖΙΚ, ΣΥΦΤ

τραπεζείων τὰ κέντρα τῶν βαρέων ἐσσοῦνται ὁμοίως

διαιρέοντα τὰς ΛΜ, Ω5. Καὶ ἐν τοῖςΖΘ,ΥΨ τρα-

πεζείοις τὰ κέντρα τῶν βαρέων ἐατοῦνται ὁ ὁμοίως

διαιρέοντα τᾶς ΜΝ, 54. Ἔνται δὴ καὶ τῶν Η ΒΘ,

ΧΟΨ τριγώνων * τὰ κέντρα τῶν βαρέων ἐπὶ τῶν ΒΝ,

2

5

ηΑΔ. * τῷ πράγματος.

σερισσῶν.
a

11

* κὶ ΠΡΟκή τῷ.

ἐξησκμημένες ἀριθμὲς.

Η έξεντι .

4

P

Φ

T

K

Π

Sint duo ſegmenta

ΑΒΓ, ΞΟΠ : infcri-

banturque iifdem per-

ſpicue rectilinea, in qui-

bus omnium laterum

numerus æqualis invi..

cemfit. Segmentorum

Γ diametri fint ΒΔ, ΟΡ :

junganturque EK, ZI,

ΗΘ ; itemque ΣΤ, ΥΦ,

XY. Quoniam igitur

cum BA, tum etiam

POdividuntur fimiliter

a parallelis fecundum

rationes numerorum

deinceps imparium, e-

arumque ſegmenta æqualia multitudine funt ;

conftat fore, ut eafdem rationes cum ſegmenta

diametrorum, tum parallelæ ipfæ inter ſe in-

vicem habeant. Ac trapeziorum AE КГ, et

ΕΣΤΠ centra gravitatum ſimiliter poſita erunt
in rectis AΔ, ΩP ; quoniam eamdem habent

rationem AF, et EK, quam Π, et ΣΤ. Rur-

fus autem trapeziorum EZIK, ΣΥΦΤ centra

gravitatum fimiliter divident rectas AM, Ως :

trapeziorumque Z Θ, Υ Ψ centra gravitatum di-

vident fimiliter rectas MN, 54. Quin etiam

triangulorum HBO, ΧΟΨ centra gravitatum
fimiliter poſita erunt in rectis B N, O 4. Habent

* τὸ ἀπὸ ΓΒΑ, ΖΩΓ . * ἀλλήλαις. Η έκ, ΖΓ, ΗΘ.

4 ὁμοίως διαιρεοντα τὰς ΜΝ, ΣΤ.
C

κὶ τὸναὐτὸν.

• τὰκέντρα τῶν βαρέων ἐποῦνται ὁμοίως δαρέοντα τᾶς ΜΝ 5Τ-δὲ κὶ τῶν ΗΒΘΧΟΨ τριγώνωντὰκεντρα τῶν βαρέων ἐπὶ τῶν ΒΝΟ4.

:

>
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autem eamdem rationem trapezia, et triangula. Ο η ὁμοίως κείμενα. Ἔχοντι δὲ αὐτὸν λόγον τὰ τρα-

Conſtat igitur totius rectilinei, quod ſegmento
ABF inſcriptum eft, centrum gravitatis diame-

/ trum BA fimiliter ſecare, atque ejus, quod in-

fcriptum eſt ſegmento #ΟΙΠ, centrum gravitatis

diametrum O P ſecat. Quod oportebat demon-

ftratare.

πέζεια καὶ τὰ τρίγωνα. Δῆλον ἐν ὅτι ὁ ὅλε άθυ-

γράμμε τᾶ ἐν τῷ ΑΒΓ τμάματι γεγραμμένα τὸ

κέντρον τῷ βάρεος ὁμοίως διαιρεῖ τὰν ΒΔ· ὰ 8 ἐν τῷ
ΞΟΠ τμάματι ἐγγεγραμμένο τὸ κέντρον τοῦ βά-

ρεος ἐπὶ τὰν ΟΡ. Ὅπερ ἔδει δείξαι .

EUTOCIUS.

Apollonius in ſexto conicorum libro fimilia ſectionum

coni ſegmenta ea eſſe dixit, quarum in utraque ſi æqua-

les multitudine rectæ ducantur baſi parallelæ ; tum hæ

parallelæ atque baſes ad rectas, quæ a diametris ad ver-

tices abſcinduntur, tum quæ abſcinduntur inter ſe invi-

cem eandem rationem habuerint. Parabolas autem om-

nes fimiles fibi invicem effe. Quæ porro fit figura per-

ſpicue inſcripta, dictum eſt in ſumpto lemmate. Quod

autem dicitur, diametros ſimiliter ſecari, id eft hujuf-

modi, ut eorum ſegmenta eandem inter fe invicem ra-

tionem habeant. Quæ reliqua funt in theoremate, ea

omnia ex figura, quam fupra attulimus, manifefta funt.

PROP. IV. THEOR .

Cujuflibet fegmenti, quod fub recta linea, et

rectanguli coni ſectione continetur, centrum

gravitatis eft in ſegmenti diametro.

Sit fegmentum, quale dictum eſt,а в Г, cujus

diameter B A. Oportet demonftrare ſegmenti,

quod diximus centrum gravitatis eſſe in B A.

B

Si enim minus, fit punctum E : ducaturque

per id punctum EZ ipſi BA parallela. Infcri-
batur autem ſegmento triangulum ABTeam-

dem ac ſegmentum baſim habens, eamdemque

altitudinem: et quæ rationem habet IZ ad

AZ, hanc habeat triangulum ABI ad ſpatium

K. Infcribaturque ſegmento perfpicue etiam

rectilineum,itaut,

quærelinquuntur,

ſegmenta fpatioK

minora fint. Ita-

queinſcriptirecti-

linei centrumgra-

vitatis eſt in BA.

Hoc fit punctum

: jungaturque

E ; eademque

producta ducatur

A

K

гл ipfi в A parallela. Conſtat utique majorem

rationem habere rectilineum ſegmento infcrip-

tum ad ea, quæ relinquuntur, ſegmenta, quam
triangulum ABI ad ſpatium K. Ut autem tri-

angulum ABI ad fpatium K, ita fe habet I Z

ad Z A. Igitur majorem rationem habet recti-

lineum ſegmento infcriptum ad ea, quæ relin-

quuntur, fegmenta, quam I Z ad ZA; hoc eft

E

σατο

Τὰ ὅμοια τμήματα τῶν τὸ κώνο τομῶν ᾿Απολλώνιος ὡρί-

ἐν τῷ ἑκτῳ βιβλίῳ τῶν κωνικῶν, ἐν οἷς ἀχθεισῶν ἐν

ἐκάςῳ ἄραλλήλων τῇ βάσει, ἴσων τὸ πλῆθος, αἱ δράλλη

λοι, κὶ αἱ βάσεις πρὸς τὰς ἀποτεμνομένας ἀπὸ τῶν Αλαμέ

τζων ταῖς κορυφαῖς ἐν τοῖς αὐτοῖς λόγοις εἰσί· καὶ αἱ ἀπο-

τεμνόμεναι πρὸς τὰς ἀποτεμνομένας . Καὶ ὅτι οἱ παραβολαί

πᾶσαι ὅμοιαι εἰσί. Τὸ δὲ γνωρίμως ἐγγραφόμενον χῆμα είρηται

ἐν τῷ προλαβόντι λήμματι. Τὸ δὲ ὁμοίως διαιρείθαι τὰς

διαμέτρος ἐςὶν , ἵνα τὰ τμήματα αὐτῶν τὸν αὐτὸν ἔχει λό-

γον. Τὰ λοιπὰ τῷ θεωρήματος σαφῆ ἐσιν ἐκ τῶ προειρημένα

λήματος.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ Α.

Παντὸς τμάματος περιεχομένο ὑπὸ ἀθείας, καὶ

ὀρθογωνίς κώνο τομᾶς τὸ κέντρον τῷ βάρεός ἐσιν ἐπὶ

τᾶς ὁτμάματος διαμέτρο.

Ἔσω τμᾶμα, ὡς εἴρηται, τὸ ΑΒΓ, ῾δ διάμετρος

ἔσω ὰ ΒΔ. Δεικτέον ὅτι τῷ εἰρημένο τμάματος

κέντρον τοῦ βάρεός ἐσιν ἐπὶ τὰς ΒΔ.

M

A

Εἰ γδ μὴ, ἔσω τὸ Ε· καὶ δι' αὐτὸ ἄχθω πά

τὰν ΒΔ ὰ ΕΖ. Καὶ ἐγγεγράφθω εἰς τμᾶμα τρία

γωνον τὸ ΑΒΓ, τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχον καὶ ὕψος

ἴσον· καὶ ὃν ἐχει λόγον & Γ Ζ. ποτὶ ΔΖ, τῶτον ἐχέ-

τω τὸ ΑΒΓ τρίγωνον ποτὶ τὸ Κ χωρίον. Ἐγγε-

γράφθω δε καὶ ἀθύγραμμον εἰς τὸ τμᾶμα γνωρί-

μως, ὥσε τὰπερι

λειπόμενα τμάμα-

τα ἐλάοσονα εἶμεν

τοῦΚ. Τοῦ δὴ ἐγ

γραφομένα άθυ-

γράμμε τὰ κέντρον

τοῦ βάρεός ἐσιν ἐπὶ

τᾶς ΒΔ. Ἔσω το

Θ· καὶ ἐπεζύχθω

ὁ ΘΕ, κι ἐκβεβλή

AZ г

ω· καὶ παρὰ τὰν ΒΔ ἄχθω ἁ ΓΛ. Δῆλον δὲ

ὅτι μείζονα λόγον ἔχει τὸ ἐγγεγραμμένον θύγραμ

μον ἐν τῷ τμάματι ποτὶ τὰ λειπόμενα τμάματα,

ἢ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον ποτὶ τὸ Κ. ᾿Αλλ᾿ ἔςι ὡς τὸ ΑΒΓ

τρίγωνον ποτὶ τὸ Κ, ὕτως ὁ ΓΖ ποτὶ Ζ.Δ. Καὶ τὸ

* ἐγγεγραμμένον αθύγραμμον ποτὶ τὰ περιλειπό-

μενα τμάματα μείζονα λόγον ἔχει , ἢ ὁ ΓΖ ποτί
Ζ.Δ· τετέςιν ὁ ΛΕ ποτὶ Ε.Θ. Ἐχέτῳ ἐν ἁ ΜΕ

ποτὶ ΕΘ τὸν αὐτὸν λόγον ἢ τοῦ ἐγγεγραμμένου ποτί

τὰτμάματα. Ἐπεὶ ἦν τὸ μὲν Ε κέντρον τῶ ὅλε

ἢ τὸν τῷ ἐγγεγραμμένο τοτὶ .

AE ad E. Itaque habeatME ad E eamdem

rationem, quam inſcriptum rectilineum ad ſeg-

menta. Quoniam igitur totius quidem ſegmenti

Ε ἐγγεγραμμένον ἄρα εὐθύγραμμον πιτὶ .* ὕτω διάμετρος
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τμάματος, ὁδὲ ἐγγεγραμμένο ἐν αὐτῷ ἀθυγράμ-

με το Θ, δῆλον ὅτι λοιπῶ ὁ συγκειμένα μεγέθεος

ἐκ ἢ περιλειπομένων τμαμάτων τὸ κέντρον τῷ βά-

ρεός ἐσιν ἐκβληθείσας τᾶς ΘΕ· καὶ ἀπολαφθείσας
τινὸς ἀθείας, ἢ λόγον ἔχει ποτὶ τὰν ΘΕ, ἂν τὸ

ἐγγεγραμμένον εὐθύγραμμον ποτὶ τὰ περιλειπό-

μενα τμάματα. Ὥσε έτη καὶ τῷ συγκειμένα μεγέ-

θεος ἐκ τῶν περιλειπομένων τμαμάτων κέντρον τοῦ

βάρεος τὸΜ σαμᾶον· κὅπερ ἄτοπον. Τᾶς γὰρ διὰ

§Μ εὐθείας παρὰ τὰν ΒΔ ἀγομένας, 'ἐπὶ ταυτὰ

ἐοσέντι πάντα τὰ περιλειπόμενα τμάματα. Δῆλον

ἓν, ὅτι ἐπὶ η τᾶς Β Δ τὸ κέντρον ἐςὶ τῶ βάρεος.
m

centrum gravitatis eſt punctumE ; rectilinei ve-

ro eidem infcripti, punctum ; conftat magni-

tudinis, quæ relinquitur, quæque ex iis, quæ
relinquuntur, fegmentis componitur, centrum

gravitatis effe in recta E producta ; abfciffa

quadam ejus parte, quæ ad E eam rationem ha-

beat, quæ inſcriptum rectilineum ad ea, quæ

relinquuntur, ſegmenta. Quare magnitudinis,

quæ ex iis, quæ relinquuntur, ſegmentis com-

ponitur, centrumgravitatis fuerit punctumM :
quod eft abfurdum. Ducta enim per punctum

M recta ipfi B A parallela, ſegmenta omnia, quæ

relinquuntur, ad eamdem partem erunt. Con-

ſtat igitur centrum gravitatis eſſe in B A.

EUTOCIUS.

Εγγεγράφθω εὐθύγραμμον εἰς τὸ τμᾶμα γνωρίμως, ὥσε

τὰ περιλειπόμενα τμάματα ἐλάσονα εἶμεν τὸ Κ. Τῦτο δὲ

Φανερόν ἐσιν ἐκ τῶν εἰρημένων ἐν τῷ " δεκάτῳ ὁ σοιχειώσεως,

καὶ τῷ πρώτῳ ° τῶν πεὶ σφαίρας κὶ κυλίνδρο.

n

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ε.

Αἴκα εἰς τμᾶμα περιεχόμενον ὑπὸ υθείας τε,

καὶ ὀρθογωνίς κώνο τομᾶς, ἀθύγραμμον ἐγγραφῆ

γνωρίμως · Ρ τὸ τὸ ὅλε τμάματος τὸ κέντρον τοῦ

βάρεος ἐγγύτερόν ἐσι τῶς κορυφᾶς τὸ τμάματος, ή

τὸ τῶ ἐγγραφέντος ἀθυγράμμου κέντρον .

Ἔζω τὸ ΑΒΓ τμᾶμα, δἷον εἴρηται· διάμετρος

δὲ αὐτῶ, ἃ ΔΒ. Καὶ ἐγγεγράφθω εἰς αὐτὸ τρί-

γωνον πρῶτον γνωρίμως τὸ ΑΒΓ· καὶ τετμάσθω &

Β Δ κατὰ τὸ Ε, ὥςσε εἶμεν διπλασίαν ' τὰν ΒΕ τᾶς

ΕΔ. Ἔπν ὧν το ΑΒΓ τριγώνο κέντρον & βάρεος τὸ

Ε σαμεῖον. Τετμάσθω δὴ δίχα ἑκατέρα τᾶν ΑΒ,

Β Γ, κατὰ τὰ Ζ , Η·

καὶ διὰ τὰΖ,Η παρὰ

τὰν ΒΔ ἄχθωσαν αἱ

ΖΚ, ΛΗ. Ἔσαι ἄρα

τοῦ μὲν ΑΚΒ τμά-

ματος κέντρον τῷ βά-

ρεος ἐπὶ τᾶςΖΚ· το

δὲ ΒΓΛ τμάματος τὸ

κέντρον τῷ βάρεος ἐπὶ

τᾶς Η Λ. Ἔσω ἢ τὰ

A

K

B

Inſcribaturque ſegmento perfpicue rectilineum, ita ut,

quæ relinquuntur, ſegmenta ſpatioK minora fint. Hoc

autem manifeſtum eſt ex iis, quæ in decimo elemento-

rum libro, et primo de ſphæra et cylindro dicta funt.

PROP. V. THEOR.

Si fegmento, quod fub recta linea, et rectan-

guli coni ſectione continetur, rectilineum per-

ſpicue infcribatur ; totius ſegmenti centrum

gravitatis propius vertici eſt, quam centrum

gravitatis inſcripti rectilinei.

Sit ſegmentum ABI, quale dictum eft ; cu-

jus diameter BA. Infcribatur autem primo ei-

dem perfpicue triangulum ABF : ſectaturque

BA in puncto E, ita ut B E dupla fit ipfius EA.

Trianguli igitur ABF centrum gravitatis eſt

punctumE. Itaque ſecetur in duas æquas par-

A

X

Θ I

Z N H

D

Θ.Ι · καὶ ἐπεζεύχθω᾽ ἁ ΘΙ. Καὶ ἐπεὶ παραλ-

ληλόγραμμόν ἐσι * τὸ ΘΖΗΙ, κὶ ἴσα ἐπὶ τᾷ ΖZNa

ΝΗ, ἐςὶν ἄρα ῾ἁ ΧΘ ἴσα τᾷ ΧΙ. Ὥσε τὸ ἐξ

ἁμφοτέρων τῶν ΑΚΒ, ΒΛΓ τμαμάτων συγκειμένε

μεγέθεος κέντρον τῷ βάρεός ἐσιν ἐπὶ μέσας τᾶς ΘΙ·

ἐπειδήπερ ἴσα ἐντὶ τμάματα· τετέςι τὸ Χ σαμῖον.

Ἐπεὶ δὴ τὸ μὲν ΑΒΓ τριγώνε κέντρον ξ βάρεός ἐσι

* τὸ Ε στιμῖον, τὸ ἢ συγκειμένε ἐξ ἀμφοτέρων τῶν

tes utraque А В, ВГ

in punctis Z, H: du-

canturque per Z, H,

ZK, AH ipfi в Дра-

rallelæ. Igitur ſeg-

menti quidem AKB

centrum gravitatis

eft in Z K ; ſegmen-

ti vero B FA, in HA.

Hæcautemfintpun-

Eta 0,1 : jungaturque I. Et quoniam paral-

lelogrammum eft @ZHI, æqualiſque ZN ipfi

NH, ideo æqualis eſt X ipſi X I. Quare mag-

nitudinis, quæ ex utriſque ſegmentis А К В, ВЛГ

componitur, centrum gravitatis eſt in media

I ; quoniam ſegmenta æqualia funt ; nimirum

eſt punctumx. Quoniam autem trianguli qui-

dem ABT centrum gravitatis eſt punctum E,

magnitudinis vero, quæ ex utriſque ſegmentis

· ὅτι λοιπὸν .
κ ὅπερ ἀδύνατον .

PIn MS. deeft τὸ .

1 ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἐσσῦνται .

ΓάΘΙ· κ .

η τὰς ΒΓ.

3 τὸ ΘΖΗ, κ .

L

n

δευτέρω .

ταΧ.Θ.

• τῷ περὶ σφαίρας.

· τὸ σαμεῖον.

1
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ARCHIMEDIS.

АКВ, ВАГ componitur, punctum X ; conftat

totius ſegmenti А В Г centrum gravitatis eſſe in

XE ; hoc eft inter puncta X, et E. Quare pro-

pius fuerit vertici centrum gravitatis totius ſeg-

menti, quam trianguli perfpicue inſcripti.

Infcribatur rurſus ſegmento perfpicue penta-

gonum rectilineum AKBAГ. Ac fit totius qui-

dem ſegmenti diameter BA; utriufque vero ſeg-

menti utraque diameter KZ, AH. Etquoniam

ſegmento A KB triangulum perfpicue infcriptum
eft ; totius ſegmenti centrum gravitatis propius

vertici eft, quam centrum gravitatis trianguli.

Sit igitur ſegmenti quidem AKB centrum gra-

vitatis punctum , trianguli vero punctum I.

Et rurſus ſegmenti quidem BAI centrum gra-

vitatis punctum M, trianguli vero punctum N :

junganturque punc-

B

درم

ΑΚΒ, ΒΛΓ τὸ Χ · δῆλον ὧν ὅτι ὅλε ξτμάματος ξ

ΑΒΓ κέντρον τὸ βάρεὸς ἐςιν ἐπὶ τᾶς ΧΕ, τετέπ

μεταξὺ τῶν Χ, Ε σαμίων. Ὡς᾿ τη ΚΑ ἐγγύτερον

τᾶς τὸ τμάματος κορυφᾶς τὸ κέντρον ξ᾽ ὅλε τμά-

ματος, ἢ τὸ ἐγγραφομένα τριγώνε γνωρίμως.

w

Ἐγγεράφθω πάλιν εἰς τὸ τμᾶμα πεντάγωνον

θύγραμμον γνωρίμως τὸ ΑΚΒΛΓ. Καὶ ἔσω τῶ

μὲν ὅλο τμάματος διάμετρος ὰ Β Δ· ἑκατέρε δὲ τῶν

τμαμάτων, ἑκατέρα τᾶν ΚΖ, ΛΗ διαμέτρων. Καὶ

ἐπεὶ ἐν τῷ ΑΚΒ τμάματι ἐγγέγραπται ἀθύγραμ-

μον γνωρίμως, τὸ ὅλε τμάματος κέντρον το βάρεός
ἐσιν ἐγγύτερον τᾶς κορυφᾶς, ἢ τὸ τὸ δἰθυγράμμε.

*Ἔσω ὖν τὸ μὲν ΑΚΒ τμάμάτος τὸ κέντρον τοῦ

βάρεος τὸ Θ, τοῦ δὲ τριγώνε τὸ Ι. Πάλιν δὲ ἔσω

τοῦ μὲν Β.Λ.Γ τμάματος τὸ κέντρον τε βάρεος τὸΜ,

* τοῦ ἢ τριγώνε το

Ν· καὶ ἐπεζύχθω τὰ

Θ, Μ, Ι, Ν. Ἴσα ἄρα

ἐςὶνὰ ΘΧ τᾷ ΧΜ, ἁ

ἢ IT τᾷ ΤΝ. Ἀλλὰ

καὶ τριγώνῳ τῷ Α КВ

ἴσον ἐςὶ τὸΒΛΓ· τμᾶ-

μα δὲ τὸ ΑΚΒ τμά

ματι τῷ ΒΛΓ. Δέ-

δεικται γὸ ἐν ἄλλοις,

τὰ τμάματα ἐπίτριτα

ta ,M, itemque I,

N. Æqualis eſt igi-

tur ex ipſi XM, et

IT ipſi T N. Sed tri-
K

anguloquidem AKB

Θ X M

I N

T

Z

H

E

æquale eſt triangu-

lum BAF ; ſegmen-

toveroAKBſegmen-

tum BAг. Demon-

ſtratum eft enim in

aliis libris, fegmenta

A

triangulorum eſſe ſeſquitertia. Igitur magnitu-

dinis quidem, quæ ex utriſque ſegmentis ΑΚ Β,

ВАГ componitur, centrum gravitatis erit punc-

tum X; magnitudinis vero, quæ componitur ex

triangulis A K B, BA Г, punctum T. Rurfus igi-

tur quoniam trianguli ABI centrum gravitatis
eſt punctum E ; et magnitudinis, quæ ex utrif-

que ſegmentis AKB, BAF componitur, punc-

tum X; conftat totius quidem ſegmenti ABI

centrum gravitatis eſſe in recta XE, ita ſecta,

ut quam habet rationem triangulum ABrad

utraque ſegmenta AKB, BAГ, hanc habeat ejus

pars, cujus terminus eſt punctum x ad partem

minorem. Pentagoni vero AКВАГ centrum

gravitatis eſſe in recta ET, ita ſecta, ut quam

habet rationem triangulum ABF ad triangula

AKB, BAT, hanc habeat ejus pars, cujus ter-

minus eſt punctum T, ad partem reliquam.

Quoniam igitur majorem rationem habet trian-

gulum A B I ad triangula KA B, ABS, quam ad

ſegmenta ; conſtat propius eſſe vertici B centrum

gravitatis ſegmenti ABr, quam infcripti recti-

linei . Porro in omnibus rectilineis, quæ ſeg-

mentis perfpicue infcripta funt, eadem argu-
mentatio locum habet.

г

εἶμεν τῶν τριγώνων. Ἔσαι ἦν ὁ μὲν ἐξ ἀμφοτέρων

τῶν ΑΚΒ, ΒΛΓ τμαμάτων συγκειμένε μεγέθεος

κέντρον τοῦ βάρεος τὸ Χ· τοῦ δὲ ἐξ ἀμφοτέρων τῶν

ΑΚΒ, ΒΛ.Γ τριγώνων τὸ Τ. Πάλιν ἐν ἐπεὶ ' τοῦ

ΑΒΓ κέντρον &βάρεός ἐσι τὸ Ε· ξἢ ἐξ ἀμφοτέρων

τῶν ΑΚΒ, ΒΛΓ τμαμάτων, τὸ Χ· δῆλον ὡς τοῦ

ὅλου τοῦ ΑΒΓ τμάματος τὸ κέντρον τε βάρεός ἐσιν

ἐπὶ τᾶς ΧΕ τμαθείσας ὅτως, ὥσε ὃν ἔχει λόγον τὸ

ΑΒΓ τρίγωνον ποτὶ τὰ συναμφότερα τὰ ΑΚΒ,

BΛΓ τμάματα, τὸν αὐτὸν λόγον ἔχειν τὸ τμᾶμα.

αὐτᾶς, τὸ πέρας ἔχον τὸ Χ, ποτὶ τὸ ἔλαοσον τμᾶ-

μα. Τε ἢ Α Κ Β Λ Γ πενταγώνο κέντρον & βάρεός

ἐσιν ἐπὶ τᾶς ΕΤ ἀθείας τμαθείσας ὅτως, ὥσε ὃν

ἔχει λόγον τὸ ΑΒΓ τρίγωνον ποτὶ τὰ ΑΚΒ, ВАГ

τρίγωνα, τῶτον ἔχειν τὸν λόγον τὸ τμᾶμα αὐτᾶς τὸ

πέρας ἔχον τὸ Τ ποτὶ τὸ λοιπόν. Ἐπεὶ ὧν μείζονα

λόγον ἔχει τὸ ΑΒΓ τρίγωνον ποτὶ τὰ ΚΑΒ, ΛΒΓ

τρίγωνα, ἢ ποτὶ τὰ ᾿ τμάματα · δῆλον ἐν ὅτι τοῦ

ΑΒΓ τμάματος τὸ κέντρον & βάρεος, ἐγγύτερόν ἐσι

τᾶς Β κορυφᾶς, ἢ τὸ τοῦ ἐγγραφομένες υθυγράμ-

με. Καὶ ἐπὶ πάντων ϋθυγράμμων, τῶν ἐγγραφο-

μένων ἐς τὰ τμάματα γνωρίμως ὁ αὐτὸς λόγος.

EUTOCIUS.

Et quoniam parallelogrammum eſt ZHI. Quoni-

am enim KZ, AH æquales funt ; quippe æqualium ſeg-

mentorum diametri, æqualique ab axe BA intervallo

- τὰ ex MS .

Καὶ ἐπεὶ παραλληλόγραμμόν ἐςι τὸ Θ ΖΗΙ. Ἐπεὶ γὰρ

ἴσαι εἰσὶν αἱ ΚΖ, ΛΗ· ἴσων γὃ εἰσὶ τμημάτων διάμετροι,

καὶ ἴσον ἀπέχεσαι τᾶ Β Δ ἄξονος, καὶ ὁμοίως διήρηνται ύπο

* ἔσω ὖν τὰ μὲν τμάματος . *τῦ δὲ τριγώνα &c. hæc et ſequentia uſque ad "Ἔται ἐν τῷ μὲν, in MS. defunt . У τῷ ΑΒΓ

τριγώνε κέντρον.

1
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τῶν Θ, Ι κέντρων · ἔςιν ὡς ἡ ΚΘ πρὸς ΘΖ, ἡ ΛΙ πρὸς ΙΚ'

καὶ ἐναλλάξ. Καὶ ὰὶ τῶτο ἴση ἐςὶν ἡ ΘΖ τῇ ΙΗ, ἔτι δὲ

καὶ παράλληλος. Παράλληλοι γὰρ εἰσὶ πᾶσαι αἱ λάμετροι τ

παραβολῆς, παραλληλόγραμμον ἄρα ἐςὶ τὸ ΘΖΗΙ.

Ἔςαι δὲ τὸ μὲν ἐξ ἀμφοτέρων 7 * Α Κ Β, ΒΛΓ τμαμά-

των συγκειμένα μεγέθεος κέντρον βάρος τὸ Χ᾿ τὸ δὲ ἐξ ἀμ-

φοτέρων τῶν ᾿ΑΚΒ , ΒΛΓ τειγώνων τὸ Τ. Δέδεικται

μὲν γὰρ ἐν τῷ προλαβόντι, ὅτι ἡ Θ Μ όλιζευγνύκτα τὰ κέν-

τρα τῶν τμημάτων, διχοτομεῖται ὑπὸ τῆς Β Δ κατὰ τὸ Χ,

παράλληλος ὅσα τῇ Ζ Η, καὶ ἡ ῾ΙΝ διχοτομεῖται κατὰ τὸ

Τ. Ὥσε κέντρον βάρος ἐςὶ τὸ Χ τὸ συγκειμένο μεγέθος ἐκ

τῶν ΑΚΒ , ΒΛΓ τμημάτων· καὶ τὸ Τ το συγκειμένο με

γέθες ἐκ τῶν Α.Κ. Β, ΒΛΓ΄ τριγώνων .

A

K

Θ

I

Z

B

P
E

Ἐπεὶ οὖν μείζονα λό-

γον ἔχει τὸ ΒΑΓ ί-

γωνον ποτὶ τὰ Α Κ Β,

ΒΛΓ τρίγωνα, ἢ ποτὶτὰ

τμάματα, καὶ τὰ ἑξῆς ·

ἐπεὶ γὰρ δέδεικται τὸ μὲν

ΑΒΓ τριγώνο κέντρον

το βάρος τὸ Ε, τῶν δὲ

ΑΒΚ, ΒΛΓ τριγώ

νων * κέντρον τὸ Τ · φα-

νερὸν ὅτι τῦ ΑΚΒΛΓ εὐθυγράμμου κέντρον τὸ βάρος ὀλὶ δ

ΤΕ τμηθείσης κατὰ τὸ Ρ κατὰ τὸν ἀντιπεπονθότα λόγον τοῦ

ὃν ἔχει τὶ ΑΒΓ πρὸς τὰ ΑΚΒ, ΒΛΓ τρίγωνα . Ἐπεὶ

ἢ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς τὰ ΚΑΒ, Β Λ Γ τρίγωνα μεί-

ζονα λόγον ἔχει, ἤπερ πρὸς τὰ τμήματα· μείζονα γάρ ἐσι

τὰ τμήματα τῶν τριγώνων · δῆλον ὅτι ἐὰν τέμωμεν τίω ΕΤ

ἐν τῷ λόγῳ τῷ ὃν ἔχει τὸ τρίγωνον πρὸς τὰ τμήματα, ἀν-

ωτέρω τῦ Ρ πεσεῖται τὸ σημεῖον, ὃ ἔσαι κέντρον τοῦ παντὸς

τμήματος, Δια τιὼ ἀντιπεπόνθησιν.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 5.

Τμάματος δοθέντος περιεχομένου ὑπὸ εὐθείας,

καὶ ὀρθογωνίς κώνε τομᾶς, δυνατὸν ἐς τὸ τμᾶμα

εὐθύγραμμον γνωρίμως ἐγγράψαι, ὥσε τὰν με-

ταξὺ εὐθείαν τῶν κέντρων τὸ βάρεος τοῦ τμάματος,

καὶ τοῦ ἐγγραφέντος ἀθυγράμμε, ἐλάοσονα εἶμεν

πάσας ' τᾶς προτεθείσας εὐθείας .

770-

Δεδόσθω τμᾶμα τὸ ΑΒΓ, οἷον εἴρηται, * 8 κέν

τρον ἔσω ξ βάρεος τὸ Θ' καὶ ἐγγεγράφθω εἰς αὐ-

τὸ τρίγωνον γνωρίμως τὸ ΑΒΓ. Καὶ ἔσω ά προτε-

θεᾶσα εὐθεῖα " α Ζ· καὶ ὃν λόγον ἔχει ὁ

τὶ Ζ, τοῦτον τὸν λόγον ἐχέτω τὸ ΑΒΓ τρίγωνον ποτὶ

τὸ Κ χωρίον. Ἐγγεγράφθω δὲ εἰς τὸ ΑΒΓ τμᾶ-

μα θύγραμμον γνωρίμως τὸ ΑΚΒΛΓ· ὥσε τὰ

περιλειπόμενα τμάματα ἐλάοσονα εἶμεν τεΚ· καὶ

ἔσω τᾶ ἐγγραφέντος ἀθυγράμμο κέντρον τε βάρεος

τὸΕ. * Φαμὶ δὴ τὰν ΘΕ ἐλάοσονα εἶμεν τᾶς Ζ,

Η ΑΚΒ, ΒΛΔ .
c

ΗΘ.

A

diſtant ; et a centris O, I fimiliter dividuntur, ideo ut K

adZ, ita fe habet A I ad IH; itemque permutando. Pro-

pterea Z ipfi IH eft æqualis. Eft autem etiam paral-

lela ; quandoquidem omnes parabolæ diametri parallelæ

invicem funt. Igitur ZHI eſt parallelogrammum.

Igitur magnitudinis quidem, quæ ex utriſque ſegmen-

tis ΑΚΒ, ΒΛГ componitur, centrum gravitatis erit

punctum X; magnitudinis vero, quæ componitur ex

triangulis A K B, BAГ, punctum T. Illud enim fupra

demonftratum eft, rectam M, quæ ſegmentorum cen-

tra jungit, cum parallela fit ipfi ZH, et rectam item

IN, alteram quidem in punctoX, alteram vero in punc-

to T, a BA in duas æquas partes ſecari. Quare mag-

nitudinis, quæ ex ſegmentis AКВ, ВЛГ componitur,

centrum gravitatis eſt punctum ✗: et magnitudinis,

quæ componitur ex triangulis AKB, BAГ, punctumT.

Quoniam igitur ma-

jorem rationem habet

triangulum АВГ ad tri-

angula AKB, влг,

quam ad ſegmenta, et

cætera ; quoniam enim

demonftratum eft, tri-

anguliquidemAB cen-

trumgravitatis eſſe pun-

ctum E, triangulorum

vero ABK, BЛГ, pun-

M

H

N

Γ

ctum T ; conftat uti-

que centrum gravitatis rectilinei AKBAL eſſe in TE

ſecta in puncto P pro ratione ejus reciproca, quam in-

vicem habent triangulum АВГ, et triangula AАКВ,

BAΓ. Et quoniam triangulum ABS majorem ratio-

nem habet ad triangula KAB, BAT, quam ad ſegmen-

ta; majora enim funt ſegmenta quam triangula ; con-

ftat fore, fi ET pro ratione ſecetur, quam habet trian-

gulum ad ſegmenta, ut punctum illud, quod totius feg-

menti centrum gravitatis eſt, ſupra punctum P propter

reciprocationem cadat.

PROP. VI. THEOR.

Dato ſegmento, quod fub recta linea, et rect-

anguli coni ſectione continetur, fieri poteft, ut

eidem rectilineum perfpicue infcribatur ; ita ut

quæ recta inter centra gravitatis ſegmenti, in-

ſcriptique rectilinei interjicitur, minor fit recta

qualibet propoſita .

Detur ſegmentum ABF, quale dictum eft,

cujus centrum gravitatis fit punctum : eidem-
que infcribatur perfpicue triangulum А В Г. Ас

ſit propofita recta Z : quamque rationem habet

Bad z, hanc habeat triangulum A B I ad ſpa-

tium K. Inſcribatur autem ſegmento A B Г рег-

ſpicue rectilineum АКВАГ ; ita ut, quæ re-

linquuntur, fegmenta minora fint fpatio K : in-

ſcriptique rectilinei centrum gravitatis fit punc-

tum E. Dico utique rectam E minorem effe

2 τῶν ΑΚΒ, ΒΓΔ.

* ὕτως. haAZ. 1 ποτὶ ΕΖ.

quam Z.

ὰ κέντρον τὸΓ. ο έσνο ἱ τᾶς ex MS .

κ φαμὶ fic MS.

:
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Sienimminornon eſt, aut æqualis eft, aut ma-

jor. Quoniamvero rectilineum AKBA I ad ea,quæ

relinquuntur , ſegmenta

majoremrationemhabet,

Εἰ γὰρ μή, ἤ τοι ἴσα ἐςὶν, ἢ μείζων. Ἐπεὶ δὲ τὸ

ΑΚΒΛΓ εὐθύγραμμον ποτὶ τὰ περιλειπόμενα τμά-

A

H

K Z

quam triangulum ABГ

ad ſpatium K, hoc eft

Bad Z : habet autem

B

K

Bad z non minorem

rationem, quam ad E ;

eo quod minor non eft

E quam 2 : ideo mul-

to magis rectilineum

AKBAN ad ea, quæ

A

relinquuntur , ſegmenta

majorem rationem habet,

quam Bad E. Quare fi faciamus, ut recti-

lineum AKBAI ad ea, quæ relinquuntur, ſeg-

menta, ita alia quædam recta ad E ; major

erit quam B. Hæc autem fit H. Et quo-

niam fegmenti ABF centrum gravitatis eſtpunc-

tum e, et rectilinei AKBAГ punctum E ; pro-

ducta recta Eo, abſciſſaque quadam ejus parte,
quæ ad E eam rationem habeat, quam recti-

lineum AKBAT ad ea, quæ relinquuntur, ſeg-

menta, hæc major erit quam B. Habeat igi-

tur Head E rationem hujufmodi. Igitur
punctumH centrum gravitatis eſt magnitudinis,

quæ ex iis, quæ relinquuntur, ſegmentis com-

ponitur. Quod fieri non poteſt. Ducta enim

recta ipfi Ar parallela, ſegmenta hæc adeamdem

ſegmenti partem erunt. Conftat utique rectam
E minorem eſſe quam z. Quod oportebat

demonftrare.

Θ

E

г

ματα μείζονα λόγον ἔχει,
A

ἢ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον ποτὶ

Κ, τετέςιν & ΘΒ ποτὶ Ζ ·

ἔχει δὲ καὶ ὰΒΘ ποτὶ Ζ
A

ἐκ ἐλάοσονα λόγον, ἢ ν

ἔχει ποτὶ ΘΕ· διὰ τὸ μὴ

ἐλάοσονα εἶμεν τὰν ΘΕ τᾶς

Ζ· πολλῷ ἄρα τὸ ΑКВЛ Г

ἀθύγραμμον ποτὶ τὰ πε-

ριλειπόμενα τμάματα μί-

ζονα λόγον ἔχει, ' ἢ άβΘ

ποτὶ ΘΕ. "Ωσε ἐὰν ποιῶμεν, ὡς τὸ ΑΚΒΛΓ

ἀθύγραμμονηποτὶ περιλειπόμενα τμάματα, οὗ

τως ἄλλαν τινὰ ποτὶ ΘΕ, ἔσαι μείζων τᾶς ΒΘ.

Καὶ ἔσω ἁ ΘΗ. Ἐπειδὴ ὁ ΑΒΓ τμάματος τὸ κέν-

τρον το βάρεός τό ἐσι Θ, υθυγράμμε ἢ τε ΑΚ ΒΛΓ

τὸ Ε, ἐκβληθείσας τᾶς Ε Θ, ἢ ἀπολαφθάσας τινὸς

ἐθειας ἐχέσας λόγον ποτὶ τὰν ΕΘ, ὃν τὸ ΑΚΒΛΓ

ἀθύγραμμον ποτὶ τὰ περιλειπόμενα τμάματα,

ἔσαι μείζων τᾶς ΘΒ. Ἐχέτω ὖν ὁ Η Θ ποτὶ ΘΕ.

Τὸ Η ἄρα κέντρον τῷ βάρεος τῷ συγκειμένε ἐκ τῶν

περιλειπομένων τμαμάτων. Ὅπερ ἀδιύατον. Τᾶς

διὰ τῶ Η ἀχθείσα, παρὰ τὰν ΑΓ, ἐπὶ τὰ αὐ

τὰ ἐσᾶντι τῷ τμάματι *δῆλον ὅτι ὁ ΘΕ ἐλάσσων

ἐςὶ τᾶς Ζ. Ἔδει δὲ τῶτο δείξαι.

EUTOCIUS.

Centrum ſegmenti omnino unum eft ; propiuſque

ſegmenti vertici, quam infcriptorum rectilineorum cen-

tra. Sit enim trianguli ABS centrum gravitatis, fi qui-

dem contingerit, punctumE ; BA ita ſecta, ut dupla ip-

fius EA ſit EB. Manifeſtum eſt omnia inſcriptorum

rectilineorum centra caſura inter puncta , E. Quo

autem plura latera habuerit figura perfpicue inſcripta, eo

magis ipfius centrum ad punctum accedit. Itaque

manifeſtum eſt, fieri quidem non poſſe, ut quæ inter

centra ſegmenti, et figuræ perfpicue inſcriptæ recta in-

terjicitur, major fit quam E. At vero poſſe fieri, ut

fitminor nonmodo quam E, fed etiam quampropo-

fita alia quælibet.

PROP.VII. THEOR.

Duorum fegmentorum fimilium, quæ fub

recta linea, et rectanguli coni ſectione conti-

nentur, centra gravitatum fecundum eamdem

rationem diametros ſecant .

Τὸ κέντρον τοῦ τμήματος πάντως ἓν ἐσι, καὶ ἐγγύτερον τ

κορυφῆς τοῦ τμήματος, ἤπερ τὰ τῶν ἐγγραφομένων εὐθυγράμ-

μων . Τοῦ γὰρ ΑΒΓ τριγώνο κέντρον τοῦ βάρος ἐςὶ εἰ τύχοι

το Ε' τῆς Β Δ τμηθείσης ὅτως, ὥσε διπλασίαν εἶναι τὴν ΕВ

῾ΕΔ. Φανερὸν ὅτι πάντα τὰ κέντρα τῶν ἐγγραφομένων

εὐθυγράμμων μεταξὺ πεσοῦνται τῶν Θ, Ε σημείων. Καὶ ὅσῳ

A' ἂν πολυπλευρώτερον ἢ τὸ γνωρίμως ἐγγραφόμενον, τοσού-

τῳ μᾶλλον συνεγγίζει τῷ Θ. Φανερὸν, οὖν ὅτι τίὼ μεταξὺ

τῶν κέντρων τοῦ γνωρίμως ἐγγραφομένο εἰθυγράμμε, καὶ τοῦ

τμήματος μείζονα μὲν εἶναι τῆς ΕΘ ἀδιμύατον. Ἐλάωινα δὲ

δυνατὸν οὐ μόνον τῆς ΘΕ, ἀλλὰ καὶ πάσης δ δοθείσης.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ζ .́

Δυο τμαμάτων ὁμοίων περιεχομένων ὑπό τε εὐ-

θείας καὶ ὀρθογωνίς κώνε τομᾶς, τὰ κέντρα τῶν

βαρέων εἰς τὸν αυτὸν λόγον τέμνοντι τὰς δια-

μέτρες.

Ἔσω δύο τμάματα, δια εἴρηται, τὰ ΑΒΓ , Ε Ζ Η ·

Ac ſegmenti ὧν διάμετροι αἱ ΒΔ, Ζ.Θ. Καὶ ἔσω τοῦ μὲν ΑΒΓ

Sint duo ſegmenta, qualia dicta funt, A BГ,

EZH ; quorum diametri BA, ZO.

1ἡ ΒΘ. τη ποτὶ τὰ περιλειπόμενα.

* Forte δήλον οὖν ὅτι .
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τμάματος κέντρον τε βάρεος τὸ Κ σαμεῖον, " τῷδὲ

ΕΖΗ τὸ Λ. Δεικτέον ὅτι εἰς τὸν αὐτὸν λόγον τέμ-

νωντι τὰς διαμέτρες τὰΚ,Λ.

Εἰ γὰρ μὴ, ἔσω ὡς

ἁ Κ Β ποτὶ Κ Δ, ού-

τως ἁ ΖΜ πτὶ ΘΜ·

καὶ ἐγγεγράφθω εἰς

τὸ ΕΖΗ τμᾶμα εὐ-

θύγραμμον γνωρίμως

ὥσε τὰν μεταξὺ τοῦ

κέντρο το τμάματος,

καὶ τὸ ἐγγραφομένα

εὐθυγράμμα ἐλάοσο

να εἶμεν τᾶς Λ.Μ· καὶ

ἔσω τοῦ ἐγγραφέντος

ἀθυγράμμου κέντρον

τε βάρεος τὸ Ξ σα-

μεῖον . Ἐγγεγράφθω

ἢ εἰς τὸ ΑΒΓ τμᾶ-

E

A

Z

B

A

M

K

μα τῷ ἐν τῷ ΕΖΗ ἐγγεγραμμένῳ εὐθυγράμμῳ

ὅμοιον εὐθύγραμμον, τετέςιν ὁμοίως γνωρίμως °&

κέντρον τε βάρεος τᾶς κορυφᾶς ἐγγύτερον, ἤπερ τε

τμάματος. Ὅπερ ἀδύνατον. Δῆλον ὧν ὅτι τὸναὐτὸν

λόγον ἔχει ὁ ΒΚ ποτὶ ΚΔ, ὃν ἁ ΖΛ ποτὶ ΑΘ.

Θ

A

quidem AB I centrum gravitatis fit punctumK;

ſegmenti veroEZH punctum A. Oportet de-
monſtrare, punctaK,Afecundumeamdem ratio-

nem diametros fecare.

H

Si enim minus,

ut KB ad KA, ita

ſe habeat Z M ad

M : infcribaturque

ſegmento EZH per-

ſpicue rectilineum ;

ita ut quæ recta in-

ter centra ſegmenti,

infcriptique rectili-

nei interjicitur, mi-

nor ſit quam AM ;

fitque infcripti rec-

linei centrumgravi-

tatis punctum . In-

ſcribatur autem feg-

mento ABг rectili-

neum ei, quod feg-

mento EZH infcrip-

tum eft, fimile; hoc eſt pariter perfpicue : cu-

jus quidem rectilinei centrum gravitatis pro-

pius vertici erit, quam ſegmenti. Quod fieri

non poteft. Conftat igitur eamdem rationem

habere BK ad KA, quam Z A ad A.

EUTOCIUS.

Εγγεγράφθω γὸ εἰς τὸ ΑΒΓ τμᾶμα τῷ ἐν τῷ ΕΖΗ

τμήματι ὅμοιον οὐθύγραμμον, τετέςιν ὁμοίως γνωρίμως.

Ὁμοίως γὃ γνωείμως ἐγγράφεται, όταν αἱ τομαὶ τῆς ΑΒΓ

παραβολῆς ἴσαι γένωνται ταῖς τῆς ΕΖΗ· ὥσε τᾶς πλευράς

* τῦ ἐν τῷΑΒΓ τμήματι ἐγγεγραμμένο γνωρίμως ἰσοπλη-

θεὶς εἶμεν ταῖς ἐν της ΕΖΗ ἐγγεγραμμένο εὐθυγράμμα.

Ἐπεὶ τὸ δὴ κορυφαί εἰσὶ τὰ ῾ Β,Ζ σημεῖα τῶν ὁμοίων τμημά-

των, ὅμοιά ὅτι τὰ ὕτως γνωρίμως ἐγγραφόμενα.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ή.

Παντὸς τμάματος περιεχομένε ὑπὸ εὐθείας τὲ,

ὰ ὀρθογωνίς κώνο τομᾶς, κέντρον τῷ βάρεος διαιρεῖ

τὰν τῷ τμάματος διάμετρον, ὥσε εἶμεν᾿ ἀμιόλιον

τὸ μέρος αὐτᾶς τὸ ποτὶ τὰ κορυφᾶ τὸ τμάματος,

τὸ ποτὶ τὰν βάσιν.

Ἔσω τὸ Α Β Γ τμᾶμα, " οἷον εἴρηται. Διάμετρος

δι' αὐτῶ ἔσω ἁ ΒΔ' κέντρον δὲ τῷ βάρεος τὸ ο στι-

μεῖον. Δεικτέον ὅτι ἁμιόλιά ἐσιν ἁ ΒΘ τᾶς ΘΔ .

Ἐγγεγράφθω᾿ ἐς τὸ ΑΒΓ τμᾶμα γνωρίμως

τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, " ὁ κέντρον τῷ βαρεος ἔσω τὸ Ε.

Καὶ τετμάθω δίχα " ἑκατέρα τᾶν ΑΒ, ΒΓ, κατὰ

η τῦ δὲ ΕΖΗ τὸ

τ ἡμιόλιον
S

ο οὕτως

ὅμοιον

Inſcribatur autem ſegmentoABC rectilineum ei, quod

ſegmento EZH inſcriptum eſt, ſimile; hoc eft pariter

perfpicue. Pariter enim perfpicue inſcribitur, quando

ſectiones parabolæ ABI eædem fuerint atque ſectiones

alterius EZH ; ita ut latera rectilinei ſegmento ΑΒΓ

perfpicue inſcripti æqualia multitudine fint lateribus

rectilinei inſcripti ſegmento EZH. Cum enim puncta

Β,2 vertices fint fimilium ſegmentorum, quæ iis infcri-
buntur rectilinea fimilia invicem funt.

PROP. VIII. THEOR.

Cujuſlibet ſegmenti, quod fub recta linea,

et rectanguli coni ſectione continetur, centrum

gravitatis diametrum ſegmenti ita dividit, ut

quæ altera ejus pars ad verticem eſt, ſeſqui-

altera fit partis alterius, quæ eſt ad bafim .

Sit ſegimentum ABr, quale dictum eft. Ac

hujus quidem diameter ſit BA ; centrum vero

gravitatis punctum o. Oportet demonſtrare

Bo ipfius eſſe ſeſquialteram.

Inſcribatur ſegmento ABI perfpicue triangu-

lum ABГ, cujus centrum gravitatis fit punctum

E. Secetur autem induas æquas partes utraque

ΑΒ, B I in punctis Z, H : ducanturque KΖ, ΗΛ

Ρ ἐν τῷ ΑΒΓ τμήματι ἐγγεγραμμένες εὐθυγράμμε. Ἐπεὶ γὰρ 4 τὰ Β ΔΖ σημεῖα

* ἐς τὸΑΒΑ * ἑκατέρα τὰΒΑ, ΑΓ, καὶ ἄχθων αἱ Κ.ΖΗ. Διάμετρού4.ὕτω

M
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αἱ
y

ipſi B A parallelæ ; quæ quidem diametri funt τὰ Ζ,Η· ὶ ἄχθωσαν παρὰ τὰν ΒΔ αἱ Κ. Ζ, Η Λ

ſegmentorum AΚΒ, ΒΛΓ . διάμετροι ἄρα ἐντὶ τῶν ΑΚΒ, ΒΛΓ τμαμάτων.

Ἔσω ὖν τὸ μὲν ΑΚΒ τμάματος τὸ κέντρον τοῦ

βάρεος τὸΜ· ὁ δὲ ΒΛΓ᾿ τὸ Ν· καὶ ἐπεζεύχθωσαν

ΖΗ, ΜΝ, ΚΛ. Το ἄρα ἐξ ἀμφοτέρων * τμα-

μάτων συγκειμένε μεγέθεος τὸ κέντρον τε βάρεός

ἐσι τὸ Χ. Καὶ ἐπεὶ ἐσιν ὡς ὁ Β Θ ποτὶ ΘΔ, 8-

τως ἁ Κ Μ ποτὶ Μ Ζ· καὶ συνθέντι, καὶ ἐναλλάξ,

ὡς ἁΒΔ ποτὶ ᾿ τὰν ΚΖ, ὅτως ὰ ΘΔ ποτὶ τὰν

Itaque ſegmenti quidem AK B centrum gra-

vitatis fit punctum M ; ſegmenti vero BЛГ

punctumN: junganturque ΖΗ, ΜΝ, ΚΛ. Igi-

tur magnitudinis, quæ ex utriſque ſegmentis

componitur, centrum gravitatis eſt punctum x.

Et quoniam ut Be ad A, ita fe habet KM ad

MZ; etiam componendo, et permutando, ut

BA ad KZ, ita fe habet ad M Z. Quadru-

pla autem eſt Bд ір-

fius K Z. Hoc enim

in fine demonftratur,

ubi eſt punctum .

Quadrupla eſt igitur

etiam& ipfiusMZ.

Quare reliqua etiam

Breliquæ KM, hoc

eſt 2X, eſt quadru-

pla. Reliquarumigi-

A

K

M

B

M

N

X

Z
H

E

tur utraque fimul B2, XO tripla eſt ipfius ΣΧ.

Tripla jam fit B 2 ipfius Σ.Ξ. Eſt igitur tripla

etiam X ipſius X. Et quoniam quadrupla

eſt B A ipſius Β Σ : hoc enim demonftratur : ΒΣ

autem tripla ipfius ΣΞ; ideo = B tertia pars eft

ipfius B A. Eft autem pars tertia etiam Ε Δ ip-
ſius AB ; quoniam centrum gravitatis trianguli

ABI eſt punctum E. Tertia igitur pars eft

etiam reliqua E ipfius B A. Et quoniam totius

quidem ſegmenti centrum gravitatis eft punc-

tum ; magnitudinis vero, quæ ex utrifque

ſegmentis A KB, ВАГ componitur, punctum X;

denique trianguli ABS, punctum E ; ideo ut

triangulum ABI ad ea, quæ relinquuntur, ſeg-

menta, ita fe habet X ad E. Triplum eſt

autem triangulum A BI ſegmentorum ; quoni-

am totum ſegmentum trianguli AB F eſt ſeſqui-
tertium. Tripla eſt igitur etiam X ipſius E.

Demonftrata autem eſt X etiam ipſius XZ eſſe

tripla . Quincupla igitur eſt EE, hoc eſt AE,

ipfius E. Æquales enim funt. Quare ſexcu-

pla eſt A ipſius E. Tripla eſt autem B A

ipfius AE. Seſquialtera eft igitur B ipfius

ΘΔ. Quod oportebat demonftrare.

Γ

a

ΜΖ. ῾Α δὲ ΒΔ τε-

τραπλασίων τᾶς Κ Ζ .

Τοῦτο γὰρ ἐπὶ τέλει

δείκνυται , * ὁ σαμῖον

τὸ Θ. Τετραπλασίων

ἄρα καὶ ὁ ΔΘ τᾶς

Μ.Ζ. "Ωτε καὶ λοι

πὰὰΒ Θ λοιπᾶς τᾶς

Κ.Μ, τετέςι τᾶς ΣΧ

τετραπλασίων . Καὶ

λοιπᾶν ἄρα συναμφότερα ὰ ΒΣ, ΧΘ τριπλασίων

τᾶς ὁ ΣΧ.. Ἔσω τριπλὰ ἁΒΣ τᾶς ΣΞ. Καὶ ἁ

ΧΘ ἄρα τᾶς ΞΧ ἐςὶ τριπλασία. Καὶ ἐπεὶ τετρα-

πλασίων ἁ ΒΔ τᾶς Β.Σ. καὶ γὰρ τέτο δείκνυται

ἃ δὲ ΒΣ τᾶς ΣΞ τριπλασίων· ὁ ΞΒ ἄρα τᾶς ΒΔ

τρίτον μέρος ἐςίν. Ἔτι δὲ καὶ ἁ ΕΔ τᾶς ΔΒ τρίτον

μέρος· ἐπειδήπερ κέντρον τῷ βάρεος τῷ ΑΒΓ τριγώ

νε ἐςὶ τὸ Ε. Καὶ λοιπὰ ἄρα ὁ ΞΕ τρίτον μέρος τᾶς

ΒΔ. Καὶ ἐπεὶ τὸ μὲν ὅλου τμάματος κέντρον τοῦ

βάρεός ἐσι τὸ Θ σαμεῖον· τῷ δὲ ἐξ ἀμφοτέρων τῶν
ΑΚΒ, ΒΛΓ τμαμάτων συγκειμένε μεγέθεος τὸ

κέντρον τῷ βάρες τὸΧ· τὸ δὲ ΑΒΓ τριγώνε τὸ Ε·

ἔσαι ὡς τὸ ΑΒΓ τρίγωνον ποτὶ τὰ καταλειπόμενα

τμάματα, ὅτως ἁ ΧΘ ποτὶ ΘΕ. Τριπλῶν δὲ τὰ

ΑΒΓ τρίγωνον τῶν τμαμάτων· ἐπειδήπερ τὸ ὅλον

τμᾶμα ἐπιτρίτόν ἐςι 8 ΑΒΓ τριγώνα. Τριπλασία

ἄρα κὰ ἁ ΧΘ τᾶς ΘΕ . Ἐδείχθη δὲ ἁ ΧΘ τρι-

πλασία κὴ τᾶς ΧΞ . Πενταπλασία ἄρα ἐςὶν ἁ ΞΕ

τᾶς ΕΘ, τετέςιν ὰ ΔΕ τᾶς ΕΘ. Ἴσαγάρ ἐσιν αὐ-

τῷ· Ὥσε ἐξαπλασία ἐςὶν ἁ ῾ΔΘ τᾶς ΘΕ . Καὶ

ἐντὶ τᾶς ΔΕ τριπλασία ὰ ΒΔ. ῾Ἁμιολία ἄρα ἐντὶ

ἁΒΘ΄ τᾶς ΘΔ. Ὅπερ ἔδει δείξαι.

EUTOCIUS.

Et quoniam ut Bad , ita fe habet KM ad MZ.

Cumenim ſegmenta fimilia fint, eorum centra diame-

tros pro eadem ratione ſecabunt. Etiam componendo,
ut BA ad AO, ita fe habet KZ ad ZM: et permutando,

ut BA ad KZ, ita ad MZ. Quadrupla autem eſt

BA ipfius KZ. Hoc enim in fine demonftrabitur, ubi

eſt punctum . At nos hoc idem deinceps demonſtra-

bimus.

Sit parabola А В Г, cujus diameter BΔ. Ducatur

autem ordinate AA ; et jungatur AB, eademque ſecta

Καὶ ἐπεί ἐςιν ὡς ἁ Β Θ ' ποτὶ ΘΔ, ὕτως & Κ.Μ ποτὶ

ΜΖ. Ὅμοια γὃ ὄντα τὰ τμήματα ἔξει κέντρα εἰς τοὺς

αὐτὸς λόγος τέμνοντα τὸς Δαμέτρες. Καὶ συνθέντι, ὁ ὡς ἁ

ΒΔ ποτὶ Δ Θ, ἁ ΚΖ ποτὶ ΖΜ· καὶ ἐναλλάξ, ώς α

Β Δ ποτὶ ΚΖ, ὕτως ἁ ΔΘ ποτὶ Μ.Ζ. Τετραπλασία δὲ

ἡ ΒΔ τᾶς Κ Ζ . Τέτο γὸ ἐπὶ τέλει δείκνυται ὁ σαμεῖον Θ .

Ἑξῆς δὲ αὐτὸ ἡμεῖς δείξομεν.

Ἔσω παραβολὴ ἡ ΑΒΓ, ἧς διάμετρος ἡ ΒΔ. Καὶ ἤχ-

θω τεταγμένως ἡ ΑΔ, καὶ ἐπεζούχθω ἡ ΑΒ, ἐκὶ δίχα

• οὕτως σαμεῖον ὁ ἥλιος* τὸ Η Η τῶν τμαμάτων ᾿ τὰς Κ.Ζ. Τῦτο γὰρ

ὁ ἀΔΑτᾶς ΘΕ · τᾶς ΘΔΣΙ, f ποτὶ ex MS .

1 κὶ διὰ τοῦ Ζ δίχα τετμήσθω ἡ ΑΒ κατὰ τῦ Ζ τῇ Β Δ παράλληλος .

ὁ τᾶς ΕΞ

8 ὡς Β Α πρὸς ΔΘ, ἡ ΒΖ πρὸς Ζ M.

C

κὴ γὰρ τῦτο, fic MS .

* ὡς ἡ ΒΔ πρὸς Κ Δ.
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τετμήσθω ἡ Α Β κατὰ τὸ Ζ, καὶ 2ὰ τὸ Ζ τῇ ΒΔ πα-

ράλληλος ἤχθω ἡ Ε Ζ. Διάμετρος ἄρα ἐςὶ τῦ ΑΕΒ τμή-

ματος . Καὶ ἀπὸ 7Ε, Ζ παρα-
B

τεταγμένως ἤχθωσαν αἱ ΕΗ,

ΖΘ. Ἐπεὶ ὖν ἴση ἐςιν ἡ ΑΖ τῇ

ΒΖ, διπλῆ ἐσιν ἡ ΑΒ ΖΒ,
E H

κ᾿ ἡ Δ Ε Κ τῆς Β* τῆς ΒΘ, κ ΑΔ

1

20, τότεσι

τὸ δτὸ Α Δ, τῷ ἀπὸ ΕΗ ἐςὶ

τετραπλάσιον· καὶ διὰ τοῦτο ἡ

Z

ΔΒ τῆς ΒΗ ἐςὶ τετραπλασία

μήκει . Ἐπεὶ ἂν ἡ Β Δ τῆς μὲν

τετέςι δ Ε Η. Ωσ

A

ΒΘ διπλή, ἡ ΒΘ τῆς Β Η ἔι

διπλῆ, κῷ ἡ Θ Η τῇ Η Βἴση,

τετέςι τῇ ΕΖ΄ 2ὰ τὸ παραλ-

ληλόγραμμον εἶναι τὸ ΕΗΖΘ. Τετραπλασία ἄρα ἡ Β

τῆς ΖΕ.

1

Καὶ ἐπεὶ τετραπλασίων ἐςὶν ἁ Β Δ τᾶς "Β Σ· καὶ γὸ τῶτο

δείκνυται . Δέδεικται γὸ ἐν τῷ λήμματι ἡ ΒΔ ἑκατέρας FBH,

ΕΖ τετραπλασία˙ ὥςε ἡ Β Η τῇ Ε Ζ ἐςὶν ἴση˙ Καὶ διὰ τῶτο

ἐνταῦθα ἡ Β Σ τῇ ΚΖ ἴση, κῷ ἡ ΒΔ ἑκατέρας αὐτῶν τε-

τραπλασία. "῾ΑΒΞ ἄρα τᾶς Β Δ τρίτον μέρος. Ἐπεὶ ὃ τε-

τραπλασίων ἡ ΒΔ τῆς Β Σ, οἵων ἄρα ἡ Β Δ τεστάρων, ἡ ΒΣ

ἑνός· καὶ οἴων ἄρα ἡ ΒΔ δώδεκα, τοιέτων ἡ ΒΣ τριῶν.

• Τριπλῆ δὲ ἡ ΒΣ τῆς ΣΞ· οἵων ἄρα ἡ ΒΣ τριῶν, ἡ ΞΣ

ἑνὸς, κῷ ὅλη ἡ ΒΞ τεττάρων. Τούτων δὲ ἦν ἡ Β Δ δώδεκα. Ἡ

Β Ξ ἄρα τῆς Β Δ τρίτον μέρος ὅξί. Τριπλοῦν δὲ τὸ ΑΒΓ

τρίγωνον τῶν τμαμάτων. Δέδεικται γὸ ὑπ᾿ αὐτῶ ἐν τῷ πε

ρὶ τετραγωνισμᾶ τῆς ὀρθογωνίο κώνο τομῆς, ὅτι πᾶν ζῆμα

περιεχόμενον ὑπὸ εὐθείας κὶ ὀρθογωνίο κώνο τομῆς ἐπίτριτόν

ἐςι τριγώνα, τοῦ τὸ αὐτιὼν βάσιν ἔχοντος αὐτῷ κὶ ὕψος

ἴσον. Ωςε το ΑΒΓ τμῆμα το ΑΒΓ τριγώνε ἐπίτριτον ἐςι·

καὶ διελόντι, τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῶν ΑΚΒ, ΒΛΓ τμημά

των τριπλάσιόν όξι .

Καὶ ἐντὶ ' τᾶς ΕΔ τριπλασία & Β Δ. Ἡμιολία ἄρα ἐν-

τὶ ἁ ΒΘ τᾶς Θ Δ. Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. Ἐπεὶ ὃ τριπλῆ ἐςιν

ἡ ΒΔ τῆς ΔΕ, οἷων ἄρα ἡ Β Δ δεκαπέντε, τοιέτων ἡ ΕΔ

πέντε· οἴων δὲ ἡ ΔΕ πέντε, τοιύτο ἡ ΘΕ ἑνὸς, κὶ ὅλη ἡ

ΘΕ, ΔΕ ἕξ. Ἑξαπλασία ἄρα ἡ ΔΘ τῆς ΘΕ. Οΐων

ἄρα ἡ Β Δ δεκαπέντε, τοιέτων ἡ ΔΘ ἕξ, καὶ λοιπὴ ἡ

ἐννέα. "Ωςε ἡμιολία ἐςὶν ἡ Β Θ τῆς Θ Δ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 9΄.

B

A

Αἴκαι τέσσαρες γραμμαὶ ἀνάλογον ἐῶντι ἐν τῷ

συνεχεῖ ἀναλογίᾳ· καὶ ἂν ἔχει λόγον ὁ ἐλαχίστα

ποτὶ τὰν ὑπεροχὰν, ἃ ὑπερέχει ὰ μεγίςα τᾶς ἐλα-

χίζας, τοῦτον ἔχεσά τις λαφθῆ ποτὶ τὰ τρία

πεμπλαμόρια τας ὑπεροχᾶς, ἃ ὑπερέχει ὁ μεγίστα

ἀνάλογον τᾶς τρίτας · ὃν δὲ λόγον ἔχει

* τᾶτε διπλασίᾳ τᾶς μεγίσας τῶν ἀναλόγον, καὶ

τᾷ τετραπλασία τᾶς δευτέρας, ἢ τὰ ἐξαπλασία τᾶς

τρίτας, κἢ τὰ γ' τᾶς τέταρτας, ποτὶ τὰν ἴσαν τὰ τε ἐ

τᾶς μεγίστας, τὰ ἱ τᾶς δευτέρας, κὰ τὰ ἱ τᾶς τρίτας,

καὶ τῷ πενταπλασία τᾶς τέταρτας, τῶτον ἔχεσά τις

in duas æquas partes in puncto Z, ducatur per id

punctum EZ ipfi BA parallela. Hæc diameter utique

eſt ſegmenti AEB. Ducantur

porro per puncta E, Z ordi-

nate EH, ZO. Quoniam igi-

tur æqualis eſt AZ ipfi BZ,

dupla utique erit AB ipfius

ZB, et AB ipfius B , etAA

ipfius ZO, hoc eft EH. Quare

quadratum, quod ab AA de-

ſcribitur, quadruplum eſt qua-

drati, quod defcribitur abEH:

et proptereaABquadrupla lon-

gitudine ipfius BH. Quoni-

am igitur BA dupla eſt ipſius

BO, ideo B ipfius BH eft

dupla ; et ipfi HB, hoc

eſt EZ, æqualis ; cum EHZ parallelogrammum fit.

Eſt igitur B A ipfius ZE quadrupla .

г

Etquoniam quadrupla eſt BA ipfius BE : hoc enim quo-

que demonftratur. Demonftratum eſt enim inlemmate,

BA quadruplam eſſe utriuſque BH, EZ ; quo fit, ut BH

ipfi E Z fit æqualis. Propterea æqualis ibi eſt B∑ ipſi

KZ, et B A harum utriufque quadrupla. BZ tertia pars

eft ipfius BA. Quoniam enim B A quadrupla eſt ipfius

BE, qualium quatuor eſt BA, talis unius eſtBΣ ; et prop-

terea qualium duodecim eſt B A, talium trium eft Β.Σ.

Tripla eft autem ΒΣ ipſius ΣΞ. Igitur qualium trium
eſt ΒΣ, talis unius eſt EE ; et talium quatuor tota

BE. Talium autem duodecim eſt B A. Eſt igitur BE

ipfius BA pars tertia. Triplum eſt autem triangulum

ABI ſegmentorum. Demonſtratum enim ab ipſo eſt in

libro de rectanguli coni ſectionis quadratura, quodlibet

ſegmentum, quod fub recta linea, et rectanguli coni ſec-
tione continetur, ſeſquitertium eſſe trianguli, quod ean-

demac ſegmentum bafim habeat, eandemque altitudinem.

Quare ſegmentum ABS ſeſquitertium eſt trianguli АВГ :

et dividendo , triangulum АВГ ſegmentorum AKB,

BAI eſt triplum.

Tripla eft autem BA ipfius EA. Seſquialtera eſt igi-

tur B ipfius A. Quod oportebat demonftrare. Quo-

niam enim tripla eſt BA ipfius AE, qualium quindecim

eſt BA, talium quinque eſt EA : qualium autem quin-

que eſt AE, talis unius eſt E, et ſex totaΘΕ, ΔΕ.

Sexcupla eft igitur & ipfius E. Itaque qualium quin-

decim eſt BA, talium ſex eſt AO, et novem, quæ reli-

nquitur, B. Quare B ipfius eſt ſeſquialtera.

PROP. IX. THEOR .

Si quatuor fuerint recte lineæ proportione

continua proportionales : et quam habet ratio-

nem earum minima ad exceſſum, quo maxima

minimam excedit, hanc fumpta quædam recta

habeat ad tres quintas partes exceſſus, quo

maxima excedit tertiam : quamque rationem

habet recta æqualis tum duplæ maximæ, tum

quadruplæ fecundæ, tum ſexcuplæ tertiæ, tum

triplæ quartæ, ad rectam æqualem tum quin-

cuplæ maximæ, tum decuplæ fecundæ, tum

decuplæ tertiæ, tum quincuplæ quartæ, hanc

BZ

·τᾶν

در

ὰἴσα

κ τῆς ΒΕ

9 τᾶν ex MS.

1 τῆς ΕΒ η τᾶς ΒΕ

· τὰ τε β τᾶς μεγίσας τὰν αναλογίαν κὶ τὰ δι

• διπλῆ * τὰς Β Δ τριπλασία ἡ ΒΔ ἡμιολία

1
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1

ſumpta quædam rectahabeat ad exceſſum, quo

maxima excedit tertiam, ſumptæ hæduæ recte

duæ quintæ partes erunt maximæ.

Sint quatuor rectæ lineæ proportionales A B,

BF, BA, BE. Et quam quidem habet rationem

BE ad EA, hanc habeat ZH ad tres quintas par-

tes ipfius AA : quamvero rationem habet recta

æqualis tum duplæ ipfius AB, tum quadruplæ

ipfius BT, tum ſexcuplæ ipfius BA, tum triplæ

ipfius BE, ad rectam æqualem tum quincuplæ
ipſius AB, tum decuplæ ipfius IB, tum decu-

plæ ipfius BA, tum quincuplæ ipfius BE, hanc

habeat Had AΔ. Oportet demonftrare, ZO

duas quintas partes eſſe ipſius AB .

Quoniam

enim pro-

portionales

A

funtAB,BT,

BA,BE,pro-

portionales

Z H

utique funt fecundum eamdem rationemetiam

ipfæ A Γ, ΓΔ, ΔE. Itaque utraque A B, BI ad

BA, et utraque BA, Brad EB eamdem ratio-

nem habet, quam AA ad AE. Quare etiam

omnes ad omnes. Eamdem igitur rationem ha-

bet A A ad AE, quam recta æqualis tum duple

ipſius AB, tum triplæ ipfius FB, et amplius

AB, ad rectam æqualem duplæ ipfius BA, et

amplius B E. Quam autem rationem habet rec.

ta æqualis tum duplæ ipfius AB, tum quadru-
plæ ipfius Br, tum quadruplæ ipfius BA, tum

duplex ipfius BE ad rectam æqualem duplæ

ipſius BA, et amplius BE, hanc habebit AA ad

minorem quam AE . Habeat igitur ad AO.

Utræque autem ad priores eamdem rationem

habebunt. Habebit igitur O A ad AA eamdem

rationem, quam recta æqualis tum duplæ ip-

ſius AB, tum quadruplæ ipfius IB, tum ſexcu-

plæ ipfius BA, tum triplæ ipfius BE, ad rectam

compoſitam tum ex dupla utriuſque AB, EB,

tum ex quadrupla utriufque FB, B A. Habet

autem etiam A Aad Ho eamdem rationem,

quam quincupla utriufque AB, BE, una cum

decupla ipfarum FB, BA, ad utriufque ΓΒ, Β Δ,

ad rectam compofitam tum ex dupla ipfius

AB, tumex quadrupla ipfius FB, tum ex tri-

pla ipfiusEB, tum ex ſexcupla ipfius BA. Igi-

tur rationibus diffimiliter ordinatis, hoc eft per-

turbata proportione, eamdem, ex æqua pro-

portione, rationem habet OA ad H , quam

quincupla utriufque AB, BE, una cum decupla

rectam compoſitam tum exdupla utriufque AB

B E, tum ex quadrupla utriuſque ΓΒ, ΒΔ. Ηa-

bet autem quincupla utriufque AB, BE, una

cum decupla utriuſque FB, BA, ad rectam com-

pofitam tum ex dupla utriufque AB, BE, tum

ex quadrupla utriufque rB, BA, eam rationem,

quam quinque adduo. Habet igitur etiam Α'Ὁ

· αἱ λαμφθεῖσαι
Z

λαφθῆ ποτὶ τὰν ὑπεροχὰν, ᾧ ὑπερέχει ὁ μεγίστα

τῶν ἀνάλογον τᾶς τρίτας, συναμφότεραι * αἱ λαφ-

θεῖσαι ἐσσῶνται δύο τπεμπλαμόρια τᾶς μεγίστας.

Ἔσωσαν τέοσαρες γραμμαὶ ἀνάλογον αἱ ΑΒ ,

ΒΓ, ΒΔ, ΒΕ. Καὶ ὃν μὲν ἔχει λόγον ἁ ΒΕ ποτὶ

Ε Α, τῶτον ἐχέτω ἁ ΖΗ ποτὶ τὰ τρία πέμπα τᾶς

ΑΔ᾽ ἂν δὲ λόγον ἔχει ὁ ἴσα τᾷ β' τᾶς ΑΒ, τη δ'

τᾶς ΒΓ, καὶ ς' τᾶς ΒΔ, καὶ γ' τᾶς ΒΕ, ποτὶ τὰν

ἴσαν τᾶ ἐ τᾶς ΑΒ, καὶ ἱ τᾶς ΓΒ, καὶ ἱ τᾶς Β Δ,

καὶ ἐτᾶς ΒΕ, τέτον ἐχέτω τὸν λόγον ὁ ΗΘ ποτὶ
τὰν ΑΔ. Δεικτέον ῾ὅτι ὁ ΖΘ δύο πεμπλαμόρια

ἐντὶ τᾶςΑΒ.

2

OF

Θ

B

Ἐπεὶ δ

ἀνάλογονἐν

τὶ αὶ Α Β,

Β Γ, ΒΔ,"ΒΕ,

ὶαἱΑΓ,ΓΔ,

συνα

ΔΕ, ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ἐντί. Καὶ συναμφότερος ἁ

ΑΒ, ΒΓ * ποτὶ τὰν ΒΔ ἔχει τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν ἁ

ΑΔ ποτὶ τὰν ΔΕ· ὰ συναμφότερος & ΒΔ, ΒΓπ-

τὶ τὰν Ε Β΄ ἡ πάντα ποτὶ πάντα. Τὸν αὐτὸν ἄρα

λόγον ἔχει ὁ ΑΔ ποτὶ τὰν ΔΕ, ὂν ὰ ἴσα τᾶτε β'

τᾶς ΑΒ, καὶ τῷ γ τᾶς ΓΒ, nàὶ ὁ ΔΒ ποτὶ τὰν

ἴσαν τᾷτε β' τᾶς ΒΔ κὶ τὰν ΒΕ. Ὃν δὲ λόγον ἔχει

ὰ ἴσα τᾶτε β' τᾶς ΑΒ, κ τᾷ δ' τᾶς ΒΓ, ỳ τᾷ δ'

τᾶς ΒΔ, κὶ τῷ β' τᾶς ΒΕ, ποτὶ τὰν ἴσαν τᾷτι β'

τᾶς ΔΒ, κὰ τὰν ΕΒ, τῶτον ἔξει ὁ ΔΑ ποτὶ ἐλάσ-

σονα τᾶς ΔΕ. Ἐχέτω ὧν ποτὶ ΔΟ . Καὶ ἀμφό

τεραι δὲ ποτὶ τὰς πρώτας αὐτὸν ἐξᾶντι λόγον. Ἕξει

& * & Ο Α ποτὶ ΑΔ τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν ὁ ἴσα τᾷ-

τε β' τᾶς ΑΒ, ' καὶ δ' τᾶς ΓΒ, κὶ ς' τᾶς Β Δ, καὶ

γ' τᾶς ΒΕ, ποτὶ τὰν συγκειμέναν ἔκτε τᾶς β'

αμφοτέρας τᾶς ΑΒ, ΕΒ, καὶ δ' συναμφοτέρε τᾶς
ΓΒ, ΒΔ. Ἔχει δὲ καὶ ὰ ΑΔ ποτὶ Η Θ τὸν αὐτὸν

λόγον, ὃν ὁἐ συναμφοτέρε τᾶς ΑΒ, ΒΕ, μετὰτᾶςί

συναμφότερα τᾶς Γ Β , Β Δ, ποτὶ τὰν συγκειμέναν ἔκτε

τᾶς β΄ τᾶς ΑΒ, καὶ τᾶς δ' τᾶς ΓΒ, καὶ τᾶς γ' τᾶς

ΕΒ, κὶ ς' τᾶς Β Δ . ᾿Ανομοίως δὲ τῶν λόγων τεταγ-

μένων, τετέςιν ἐντεταραγμένα ἀναλογία, δι ἴσε τ

αὐτὸν ἔχει λόγον ἁ * Ο Α ποτὶ Η Θ, ὃν ἁ πενταπλα-

σία συναμφοτέρε τᾶς Α Β, Β Ε, μετὰ τᾶς ι' τᾶς Γ Β ,

ΒΔ, ποτὶ τὰν συγκειμέναν ᾿ ἔκτε τᾶς διπλασίας

συναμφοτέρα τᾶς ΑΒ, ΒΕ, " καὶ τᾶς τετραπλασία
ας συναμφοτέρε τᾶς ΓΒ, ΒΔ. ᾿Αλλ᾿ ὁ συγκειμένα

ἔκτε τᾶς ἐ συναμφοτέρο τᾶς ΑΒ, ΒΕ, μετὰ τᾶς ἱ

συναμφοτέρα τᾶς Γ Β, ΒΔ, ποτὶ τὰν συγκειμέναν

ἔκτε τᾶς β' συναμφοτέρα τᾶς ΑΒ, ΒΕ, καὶ δ' συναμ-

φοτέρα τᾶς ΓΒ, ΒΔ, λόγον ἔχει ἐν πέντε ποτὶ δύο .

Καὶ ἁ ΑΟ ποτὶ Η Θ λόγον ἔχει , ὃν πέντε ποτὶ

* άΘΑ
γκηστᾶς Β.Δ.

:

* ὅτι τὰΑΖΟ

aáA.a ὁ ἔκτε τῷ συναμφοτέρωἐντετατραγμένα ex MS.

** ποτὶ τὰν β τᾶς Β Δ ἔχει

κὶ τὰς Δ

C
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δύο. Πάλιν ὁ ἐπεὶ ὰ ΟΔ ποτὶ Δ Α τὸν αὐτὸν ἔχει

λόγον, ὃν ἁ Ε Β, μετὰ τὰς β' τᾶς ΒΔ, ποτὶ τὰν

ἵσαν " τα συγκειμένα ἔκτε τᾶς β' συναμφοτέρς τᾶς

ΑΒ, ΒΕ, μετὰ τᾶς δ' συναμφοτέρε τᾶς Γ Β , Β Δ .

Ἔτι δὲ και ως
ΔΕ, ὕτως ὁ συγκειμένα

ἔκτε τᾶς β' τᾶς ΑΒ, καὶ γ' τᾶς ΓΒ, ή τᾶς ΒΔ πο-

τὶ τὰν ἴσαν τᾷτε Ε Β, καὶ τῷ β' ε τᾶς ΒΔ . ᾿Ανο-

μοίως ἐν τ λόγων * τεταγμένων, τετέςιν τελαραγμένας

ἔσας τᾶς ἀναλογίας, δι ἴσε · ἐσιν, ὡς *α ΟΔ ποτὶ

ΔΕ, ὕτως ἁ β' τᾶς ΑΒ, μετὰ τᾶς γ' τᾶς Γ Β, καὶ

ὁ ΒΔ, ποτὶ τὰν συγκειμέναν ἐκ τᾶς β' συναμφο-

τέρα τᾶς ΑΒ, ΒΕ, καὶ τῶς δ' συναμφοτέρα τᾶς ΓΒ,

ΒΔ. Ὥσε καὶ ὡς ὁ ᾿ΕΟ ποτὶ Ε Δ ἐςὶν , ὕτως ὡ

ΓΒ μετὰ τᾶς γ' τᾶς ΒΔ, κὰ β' τᾶςΕΒ, ποτὶ τὰν β΄

συναμφοτέρο τᾶς Α Β, ΒΕ, καὶ δ' συναμφοτέρα τᾶς

ΓΒ, ΒΔ. Ἔπἢ κὶ ὡςἁ ΔΕ ποτὶ ΕΒ, οὕτως ἅτεΑΓ

ποτὶ ΓΒ, κὰ ἁ ΓΔ ποτὶ ΒΔ, τὰ ἁ ΓΔ ποτὶ Δ Β΄ ὣς &

κατὰ σύνθεσιν κὶὰ γ' τᾶς ΓΔ, ποτὶ τὰν γ' τᾶς ΔΒ,

ἀὰβ' τᾶς ΔΕ, ποτὶ τὰνβ' τᾶς ΕΒ. "Ωςε ὶ ὰ συγ-

κειμένα ἔκτε τᾶς ΑΓ, κὶ" ἁγ' τᾶς ΓΔ, κὶβ' τᾶς

ΔΕ, ποτὶ τὰν συγκειμέναν ἔκτε τᾶς ΓΒ, ή γ' τᾶς

ΔΒ, κὶ β' τᾶς Ε.Β. ᾿Ανομοίως ὧν πάλιν τῶν λόγων

τεταγμένων, τετέςιν ἐν τεταραγμένᾳ ἀναλογία, δι'

ἴσε τὸν αὐτὸν τὸν ἕξει λόγον ὁ ᾿ΕΟ ποτὶ ΕΒ, ὃν a

ΑΓ, μετὰ ὁ τᾶς γ' τᾶς ΓΔ, καὶ β' τᾶς ΔΕ, πο-

τὶ διπλασίαν συναμφοτέρα τᾶς ΑΒ, ΒΕ, μετὰ τᾶς

δ' συναμφοτέρε τᾶς ΓΒ, Β Δ. Ὅλα ὧν Ρ & Ο Β

ποτὶ τὰν Ε. Β τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, * ἂν ἴσι τᾷτε γ'

τᾶς ΑΒ μετὰ τᾶς 5' ΓΒ, καὶ τα γ' τᾶς ΒΔ, ποτì

τὰν β' συναμφοτέρε τᾶς ΑΒ, ΒΕ, μετὰ τᾶς δ' συν-

αμφοτέρα τᾶς Γ Β, ΒΔ. Καὶ ἐπεὶ αἱ Ε Δ, ΔΓ, ΓΑ

ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ἐντὶ, ὶ συναμφότερος ἑκάσα τᾶν

ΕΒ, ΒΔ. ΔΒ, ΒΓ . ΓΒ, ΓΑ΄ ἔσαι καὶ ὡς ὁ ΕΔ

ποτὶ Δ Α, ὕτως συναμφοτέρος ἁ ΕΒ, ΒΔ ποτὶ

συναμφότερον τὰν Δ Β, ΒΓ, μετὰ τᾶς συναμφοτέρε

τᾶς ΓΒ, Β.Α. Καὶ συνθέντι ἄρα᾿ ἐσὶν, ὡς ΑΕ ποτὶ

ΑΔ, ὕτως συναμφότερος ά ΕΒ, ΒΔ, μετά συναμ-

Φοτέρς τᾶς ΑΒ, ΒΓ, τὰ συναμφοτέρε τᾶς ΓΒ, Β A.

ἐσι συναμφότερος οἱ ΕΒΑ, μετὰ τᾶς β΄ συναμφοτέρες

τᾶς ΔΒΓ, ποτὶ συναμφότερον τὰν ΒΔ, ' ΒΑ, με-

β' τον
τὰ τᾶς β' τᾶς ΒΓ. "Ωσε κιά β'

ποτὶ τὰν

adH eam rationem, quam quinque ad duo.

Rurfus quoniam OA ad A A eamdem habet ra-

tionem, quamEB, una cum dupla ipfius BA,
ad rectam æqualem compofitæ ex dupla utri-

ufque AB, BBE, una cum quadrupla utriufque

ΓΒ, ΒΔ. Ut autem A A ad AE, ita ſe ha-

bet etiam recta compoſita tum ex dupla ipfius

AB, tum ex tripla ipfius FB , tum ex B A, ad

rectam æqualem tum ipſi EB, tum duplæ ipfi-

us B A. Igitur rationibus diſſimiliter ordinatis,

hoc eft perturbata proportione, ut OA ad AΕ,

ita fe habet, ex æqua proportione, dupla ipfius
AB, una cum tripla ipfius B F, et amplius BA,

ad rectam compofitam tum ex dupla utriufque

A B, BE, tum ex quadrupla utriufque Γ B, B Δ .

Quare etiam ut E O ad E A, ita fe habet r B, una

cum tripla ipfius BA, et dupla ipfius EB, ad

duplam utriufque AB, BE, et quadrupla utriuf-

que Γ Β, Β Δ. Se habet autem AE ad EB, ut
AF ad FB, et ad AB : et per compoſitionem ,

ut tripla ipfius Γ∆ ad triplam ipfius AB ; et

dupla ipfius A E ad duplam ipfius EB. Ideoque

etiam, ut recta compoſita tum ex Ar, tum ex

tripla ipfius FA, tum ex dupla ipſius AE, ad

rectam compofitam tum ex I B, tum ex tripla

ipfius & B, tum ex dupla ipfius EB. Rurfus

igitur rationibus diffimiliter ordinatis, hoc eft
perturbata proportione, eamdem ex æqua pro-

portione rationem habebit E O ad EB, quam
Ar, una cum tripla ipfius ΓΔ, et dupla ipfius

ΔΕ, ad duplam utriufque AB, BE, una cum

quadrupla utriufque ΓΒ, ΒΔ. Tota igitur OB
ad E B eamdem habet rationem, quam recta æ-

qualis triplæ ipfius AB, una cum ſexcupla ip-

ſius r B, et tripla ipſius BA, ad duplam utriuf-

queAB, B E, unacum quadrupla utriuſque FB,

BA. Et quoniam eamdem inter fe invicem ra-

tionemhabent tum ΕΔ, ΔΓ, ΓΑ; tum binæ quæ-

que E B , BA ; A Β , ΓΒ ; ΓΒ, ΓΑ ; ideo ut EA ad

AA, ita fe habebit utraque E B, B A ad utramque

ΔΒ, B Г, una cum utraque IB, BA. Igitur eti-

am componendo, utAE adAA, ita utraque E B,

ΒΔ, una cumutraque AB, BC, et utraque Γв,
BA ; hoc eſt utraque EBA, una cum dupla

utriufque A B Г, ad utramque B A, B A, una cum

αὐτὸν ἕξει λόγον· τετέςιν ὡς ὁ Ε.Α ποτὶ ΑΔ, ὅτως dupla ipfius Br. Quare etiam duplum ad du-

ὁ β' συναμφοτέρε τᾶς ΕΒΑ, μετὰ τᾶς δ' συναμ-

Φοτέρα τᾶς ΓΒΔ, ποτὶ τὰν β' συναμφοτέρε τᾶς

ΑΒΔ, μετὰ τᾶς δ' " τᾶς Γ.Β. Ὤτε ὁ ΕΑ ποτὶ

τὰ τρία πέμπτατᾶς Α.Δ, * ὕτως ἃ συγκειμένα εκ-

τε τᾶς β' συναμφοτέρα τᾶς ΑΒΕ * ή δ' συναμφοτέ-

ρε τᾶς ΓΒΔ, ποτὶ τὰ τρία πέμπλα τᾶς συγκει-

m

· τὰν συγκειμέναν
ὰ ἐπεὶ ἀ ΘΑ

ΙΘΕ
κάΘΔ

• τᾶς ΓΕ΄ ὥσε κῇ ὡς ἀΕΑ
BA

г
ΠΕΘ

ور

plum eamdem rationem habebit : nimirum ut

EA ad AA, ita ſe habebitdupla utriufque EBA,

una cum quadrupla utriufque ΓΒ A, ad duplam

utriufque Α ΒA, una cum quadrupla ipſius r B.

Atque ut E A ad tres quintas partes ipfius AA,

ita rectacompoſitatumexduplautriufqueABE,

tum ex quadrupla utriufque FB A, ad tres quin-

. 8 τᾶςΗΒΔ

PaEB

ἱ ὡς ἀΒΔ

• τᾶς ΓΔ

* ὕτως συγκειμένα, ἔκτε τᾶς Β συναμφοτέρε

N

Η τετμημένον

9 ὅν αἴσα

* μετὰ τᾶς Δ

BA

i In MS. isis deeſt.

• ἐσὶν ὡς Α.Ε
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tas partes rectæ compofitæ tum ex dupla utri-
ufqueABΔ, tum ex quadrupla ipſius Гв. Ut

autem EA ad tres quintas partes ipfius A A, ita

ſe habet E B ad ZH. Igitur ut E B ad ZH, ita

ſe habet dupla utriufque ABE, una cum qua-

drupla utriufque ABF, ad tres quintas partes

rectæ compofitæ ex dupla utriuſque AB A, una

cum quadrupla ipſius IB. Demonftrata autem

eft, utO B ad EB, ita fe habere tripla utriufque

A BA, una cum ſexcupla ipfius IB, ad duplam

utriuſque A BE, et quadruplam utriufque ΓΒΔ.

Igitur etiam ex æqua proportione, ut O B ad

ZH, ita fe habet recta compoſita tum ex tripla

útriufque AB tum ex fexcupla ipfius r B, ad

tres quintas partes rectæ compofitæ tum ex du-

pla utriufque ABA, tum ex quadrupla ipfius

Г B. At vero recta compoſita tum ex tripla utri-

uſque A BA, tum ex ſexcupla ipfius IB, ad rec-

tamquidem compofitam tum ex dupla utriufque

A B A, tum ex quadrupla ipfius r B, eam ratio-

nem habet, quam tria ad duo; ad tres quintas

partes vero ejufdem rectæ eam habet rationem,

quam quinque ad duo. Demonſtratum autem

eſt etiam AO adH eam rationemhabere,quam

Δ,

quinque ad duo. Igitur tota etiam BA ad to-

tam Z eam habet rationem, quam quinque

ad duo. Quod fi ita eſt, Zo duæ quintæ par-

tes eſt ipſius A B. Quod oportebat demonftrare.
:

μένας ἔκτε τᾶς β' συναμφοτέρε τᾶς ΑΒ Δ, " καὶ δ '

τᾶς Γ Β . * ᾿Αλλ᾿ ὡς ἁ ΕΑ ποτὶ τὰ τρία πέμπτα

τᾶς Α Δ, ὕτως ἐςὶν ἁ Ε Β ποτὶ ΖΗ. Καὶ ὡς ἄρα

& Ε Β ποτὶ ΖΗ, ὕτως ὁ β' συναμφοτέρε τᾶς ΑΒΕ,

μετὰ τᾶς δ' συναμφοτέρα τᾶς ΔΒΓ, ποτὶ τὰ τρία

πέμπτα τᾶς συγκειμένας ἔκτε τᾶς β' συναμφοτέρε

τᾶς ΑΒΔ, μετὰ τᾶς δ' τᾶς ΓΒ. Ἐδείχθη δὲ ὡς

* Ο Β ποτὶ Ε Β, ὅτως ὁ γ' συναμφοτέρα τᾶς ΑΒΔ,

μετὰ τὰς ς' τᾶς Γ Β, ποτὶ τὰν β' συναμφοτέρα τᾶς

ΑΒΕ, κὰ δ' συναμφοτέρα τᾶς ΓΒΔ. Καὶ δὲ ἴσε

ἄρα ἐτὶν ᾿ ὡς ἁ ΟΒ ποτὶ ΖΗ, ὕτως ὁ συγκειμένα

ἔκτε τᾶς γ' συναμφοτέρα τᾶς ΑΒΔ, ή ς' τᾶς Γ΄ Β,

ποτὶ τὰ τρία πέμπτα τᾶς συγκειμένας ἔκτε τᾶς β'

συναμφοτέρα τᾶς ΑΒΔ, καὶ δ' τᾶς ΓΒ . Ἀλλὰ ἁ

συγκειμένα ἔκτε τᾶς γ' συναμφοτέρε τᾶς ΑΒΔ,

και σ' τας Γ Β, ποτὶ μὲν τὰν συγκειμέναν ἔκ τε

τᾶς β' συναμφοτέρς * τᾶς ΑΒΔ, καὶ δ' τᾶς ΓΒ,

λόγον ἔχει, ὃν τρία ποτὶ δύο· ποτὶ δὲτὰ τρία πέμπτα

τᾶς αὐτᾶς λόγον ἔχει, ὃν πέντε ποτὶ δύο. Ἐδείχ

θη δὲ καὶ ὁ ΑΟ ποτὶ Η Θ λόγον ἔχεσα, ὃν πέντε

ποτὶ δύο. Καὶ ὅλα ἄρα ὰ Β Α ποτὶ ὅλαν τὰν ΖΘ,

λόγον ἔχει, ὃν πέντε ποτὶ δύο. Εἰ δὲ τῶτο, δύο πεμ-

πταμόρια ἐντὶ ὁ ΖΘ΄ τᾶς ΑΒ. Ὅπερ ἔδει δείξας .

C

EUTOCIUS.

Nonum theorema, quod plane obfcurum eft, verbis

dilatantes perfpicue explicare conabimur. Quoniam

enim proportionales funt AB, BC, AB, BE, proportio-
nales utique funt pro eadem ratione dividendo permu-

tandoque, etiam ΑΓ, ΓΔ, ΔΕ. Itaque cum proportio-

nales invicem ſint AB, ΓΒ, ΒΔ, ΔΕ, itemque AГ, ГД,

ΔΕ ; ut præcedens et media'ad ſequentem in primis

magnitudinibus, ita ſe habet præcedens et media ad ſe-

quentem in magnitudinibus fecundis. Ut igitur utraque

fimul AΓ, Γ.Δ, hoc eſt AA, adAE, ita fehabetutraque

fimul AB, IB ad AB. Se habet autem ut utraque fi-

mul AB, FB ad AB, ita dupla utriufque fimul AВ, ВГ

adduplam ipfius BA ; eo quod partes eandem quam æ-

que multiplices inter ſe invicem rationem habent. Se

habet igitur et utAA ad AE, ita dupla utriuſque ſimul

ABI ad duplam ipfius AB. Rurſus cum ГВ, ВД, ДЕ

proportionales invicem fint ; utAA adAE, ita fe ha-

bebit propter ea, quæ prius dicta funt, utraque fimul

FB, BA ad BE. Se habet autem ut AA ad AE, ita

etiam dupla utriufque fimul AB, BC ad duplam ipfius
BA. Se habet igitur ut una ad unam, ita etiam omnes

ad omnes : et propterea ut AAad AE, ita præcedentes

ad ſequentes. At præcedentes quidem funt dupla utri-

uſque fimul AB, BF,et utraque FB, BA ; hoc eft duæ

AB, et tres FB, et una BA; ſequentes vero dupla ipfi-

us BA, et ſola BE. Se habet igitur ut AA ad AE, ita

recta compofita tum ex dupla ipfius AB, tum ex tripla

ipfius IB, tumex fola AB ad rectam compofitam cum

* μετὰ τᾶς δὲτᾶς ΓΒ

· ὕτως
C

κὴ ἐκ τῦ τᾶς ΓΕ

Τὸ ἔννατον θεώρημα πάνυ ὂν ἀσαφὲς ἐκθησόμεθα δρα-

φράζοντες σαφῶς, κατὰ τὸ δυνατόν. Ἐπεὶ ὁ ἀνάλογον εἰσὶ

aἱ ΑΒ, ΒΓ, ΔΒ, ΒΕ, κῷ διελόντι, κὴ ἐναλλάξ αἱ ΑΓ ,́

ΓΔ, ΔΕ ἐν τις αὐτῷ λόγῳ εἰσί. Ἐπεὶ ὧν αἱ ΑΒ, Βг,

ΒΔ, ΒΙ ἐν τις αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ, κὶ αἱ ΑΓ, ΓΔ, ΔΕ,

ἐςὶν ὡς ἐν τοῖς πρώτοις μεγέθεσιν ἡγέμενον, καὶ μέσον πρὸς

' ἑπόμενον, ὕτως ἐν τοῖς δευτέροις μεγέθεσιν ἡγόμενον κῷ μέ-

σον πρὸς ἑπόμθμον. Ὡς ἄρα συναμφότερος ἡ ΑΓ, ΓΔ,

&τέςιν ἡ ΑΔ, πρὸς ΔΕ, ὕτως συναμφοτέρος ή ΑΒ, Γ Β

πρὸς ΔΒ. Ὡς δὲ συναμφότερος ἡ ΑΒ, ΓΒ τωρὸς Δ Β ,

ὕτως ἡ β' συναμφοτέρο τῆς ΑΒ, ΒΓ πρὸς των β' τῆς ΒΔ΄

διοτι τὰ μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν αὐτὸν ἔχει λό-

Καὶ ὡς ἄρα ἡ Α Δ πρὸς ΔΕ, ὕτως ἡ β' συναμφοτέ-

ρε τῆς ΑΒΓ πρὸς τὸ β' τῆς Δ Β. Πάλιν ἐπειδὴ αἱ ΓΕ,

ΒΔ, ΒΕ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶν, κὶ αἱ ΑΓ , ΓΔ , ΔΕ

ἐςὶ, 21ὰ τὰ πρότερον εἰρημθύα, ὡς ἡ ΑΔ πρὸς ΔΕ, ὕτως

συναμφότερος ἡ Γ Β , ΒΔ πρὸς Β.Ε. Ἦν δὲ κὴ ὡς ἡ ΑΔ

πρὸς ΔΕ, ἡ β' σωαμφοτέρα τῆς ΑΒ, ΒΓ πρὸς τίω β' δ

ΒΔ. Καὶ ὡς ἄρα ἓν πρὸς ἕν, ἅπαντα πρὸς ἅπαντα. Ως

ἄρα ἡ Α Δ πρὸς ΔΕ, ὕτως τὰ ἡγόμενα πρὸς τὰ ἑπόμλμα.

Ἔτι δὲ ἡγέυθμα μὲν ἡ β' συναμφοτέρο τῆς ΑΒ, ΒΓ, κι

συναμφότερος ἡ Γ Β , Β Δ , τετέςι δύο αἱ Α Β, καὶ τρεῖς αἱ

ΓΒ, καὶ μία ἡ Β Δ. Ἑπόμθμα δὲ ἡ β' τῆς ΒΔ, κὶ ἡ ВЕ

μύνη. Ἔσιν ὧν ὡς ἡ Α Δ πρὸς ΔΕ, ἡ συγκειμένη οὐθεῖα,

ἔκ τε τῆς β' τ ΑΒ, καὶ γ΄ τῆς ΓΒ, καὶ τῆς Δ Β μίνης,

γον.

᾿ ἀλλ᾿ ὡς &c. hæc et ſequentia ad Εδείχθη , defunt in MS.

ὁ τᾶς ΑΒΔ κὴ δ τᾶς ΓΒ
c

τᾶ ΒΔ, ΟΙ

2 AB · ὡς ἁ Ε Β ποτὶ ΖΗ

ἱ ἐπόμενον, ὡς ἄρα
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πρὸς τίω συγκειμθύω ἔκ τε τῆς β' τῆς ΒΔ, κῷ μόνης τῆς

ΕΒ. Καὶ ἐπεὶ μείζων ἐςὶν ἡ συγκειμένη ἐκ τε τῆς β' τῆς

ΑΒ, καὶ τῆς δ' ε τῆς ΓΒ, καὶ τῆς δ' τῆς ΔΒ, καὶ τῆς

β΄ τῆς ΒΕ, τῆς συγκειμένης ἔκ τε τῆς β' τῆς ΑΒ΄, καὶ γ'

τῆς ΓΒ, κῷ τῆς ΒΔ μίνης· ἔξωθεν δὲ ἐσιν ἡ συγκειμένη ἔκ

τε τῆς β' τῆς῾Β Δ, κῷ μόνης τῆς ΕΒ΄ τὸ δὲ μειζον πρὸς τὸ

αὐτὸ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπες τὸ ἔλατιον· μείζονα ἄρα λό-

γον ἔχει ὁ συγκειμθύη ἐκ τῆς β' συναμφοτέρο τῆς Α.Β, ΒΕ,

γ) δ' συναμφοτέρα τῆς Γ. Β, ΒΔ, πρός τώ συγκειμένην ἐκ

τὴς β' τῆς ΔΒ, κῷ τῆς ΕΒ μόνης, ἤπερ ἡ συγκειμένη ἐκ τ

β' τῆς ΑΒ, κ) τ γ' τῆς ΓΒ, καὶ μόνης τῆς Δ Β πρὸς τὴν

συγκειμθύην ἐκ τῆς διπλῆς ὁ Β Δ, καὶ μόνης τῆς Ε.Β. ᾿Αλλ᾿

ὡς ἡ συγκειμθύη ἐκ τ β' τῆς ΑΒ, κῷ γ' Υ Γ Β, κ τ Β Δ

μόνης, πρὸς τὸ συγκειμθύων ἐκ τῆς β' τῆς Β Δ, κ) μόνης f

ΕΒ, οὕτως ἐδείχθη ἡ ΑΔ πρὸς ΔΕ. Καὶ ἡ συγκειμθύη

ἄρα ἐκ τ β' συναμφοτέρε ο ΑΒ, ΒΕ, καὶ δ' συναμφοτέρα

+ ΓΒ, ΒΔ, πρὸς τὸ συγκειμένην ἐκ τε δ β΄ τῆς ΒΔ, κὶ

μόνης δ ΕΒ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΑΔ πρός ΔΕ.

Ἐὰν ἄρα θελήσωμεν ποιῆσαι * τὸν αὐτὸν τῆς Α Δ πρὸς ἄλλω

τινὰ, ἐλάσων ἔσται ἐκείνη ἡ ΔΕ. Ἔσω ἡ ΔΟ. Ἔσιν ἄρα

ὡς ἡ ΑΔ πρὸς ΔΟ, ἡ συγκειμένη ἐκ τῆς β' συναμφοτέρε

' τῆς ΑΒ, ΒΕ, καὶ δ' συναμφοτέρο τῆς ΓΒ, ΒΔ, πρὸς

τιὼ συγκειμένίω ἐκ τῆς β' τ Β Δ, καὶ μόνης ὁ ΕΒ. Ανά-

παλιν ἄρα ἐςὶν ὡς ἡ Ο Δ πρὸς ΔΑ, ἡ συγκειμένη ἐκ τ β' τ

Β Δ, καὶ μόνης τῆς ΕΒ, πρὸς τὴν συγκειμένω ἐκ ὁ β' σων-

αμφοτέρο τῆς ΑΒ, Β Ε, καὶ τῆς δ' συναμφοτέρο τῆς ΓΒ,

Β.Δ. Καὶ συνθέντι , ὡς ἡ Ο Α " πρὸς Α Δ, ὕτως ἡ συγκει-

μένη ἐκ τῆς β' τ ΑΒ, καὶ δ ' δ ΓΒ, καὶ ς' τῆς ΒΔ, κỳ

γ΄ τῆς Β Ε, πρὸς τὴν συγκειμένων ἐκ τῆς β' συναμφοτέρο τῆς

ΑΒ, ΒΕ, καὶ δ' συναμφοτέρο τῆς ΓΒ, ΒΔ . Ἥτε ΒΔ

εξάκις παρελήφθη, τετράκις μὲν ἐν τοῖς προτέροις, δὲς δὲ ἐν

τοῖς δευτέροις· ἢ καὶ ἡ ΒΕ τρὶς ἐλήφθη, δὲς μὲν ἐν τοῖς πρω-

τοις, ἅπαξ δὲ ἐν τοῖς δευτέροις . Ὑπόκειται δὲ καὶ ἡ ΑΔ

πρὸς Η Θ τῶτον ἔχεσι τὸν λόγον, ὃν ἔχει ἡ συγκειμένη ἐκ +

Η συναμφοτέρο τ ΑΒ, ΒΕ, κ) ί συναμφοτέρε τῆς Γ΄ Β,

ΒΔ, ωρὸς τὴν συγκειμένην ἐκ τῆς Β΄ τῆςΑΒ, καὶ δ' τῆς

ΓΒ, καὶ ς' τῆς ΒΔ, καὶ γ τῆς ΒΕ' καί ἐςι τεταραγμένη

ἀναλογία. Δὶ ἴσε ἄρα ἐςὶν ὡς ἡ Ο Α πρὸς Η Θ, ὅτως ἡ

συγκειμένη ἐκ τῆς ἐ συναμφοτέρα τῆς ΑΒ, ΒΕ, καὶ ί τῆς

ΓΒ, ΒΔ, πρὸς τὴν συγκειμένην ἔκ τε τῆς β' συναμφοτέρε ο

ΑΒ, ΒΕ, καὶ δ ' τῆς ΓΒ, ΒΔ. Τὸ τὸ τῆς γεγραμμένης

ἀναλογίας ὕτως ἔστι δῆλον. Ἐπεὶ γὰρ ἐσιν ὡς ἐν τοῖς πρώτοις

μεγέθεσιν, ἡγέμενον ἡ Ο Α πρὸς ἑπόμενον τὴν ΑΔ, ὕτως ἐν

τοῖς δευτέροις μεγέθεσιν, ἡγέμενον ἡ συγκειμένη ἐκ τῆς β' τῆς

ΡΑΒ, καὶ δ' τῆς ΓΒ, καὶ ς' τῆς Β Δ, καὶ γ' τῆς ΒΕ,

πρὸς ἑπόμενον τὴν συγκειμένην ἐκ τῆς β' συναμφοτέρα τῆς Α.Β,

ΒΕ, καὶ δ' συναμφοτέρο τῆς ΓΒ, ΔΒ΄ ὡς δὲ ἐν τοῖς

πρώτοις μεγέθεσιν, ἑπόμενον ἡ Α Δ πρὸς ἄλλο τι τὴν ΗΘ,

ὕτως ἐν τοῖς δευτέροις μεγέθεσιν, ἄλλο τι ἡ συγκειμένη ἐκ τῆς

ἐ συναμφοτέρα τῆς ΑΒ , ΒΕ, καὶ ί συναμφοτέρο τῆς ΓΒ,

ΒΔ, πρὸς ἡγέμενον τὴν συγκειμένην ἐκ τε τῆς β' δ ΑB, v

دا

δ' τῆς ΓΒ, καὶ ς' τῆς Β Δ, καὶ γ' τῆς ΒΕ. Ἐπεὶ δὲ ἡ

ἡ συναμφοτέρο τῆς Α. Β, ΒΕ, πρὸς τὴν β' τῆς αὐτῆς λέγον

ἔχει, ὃν πέντε πρὸς δύο" ἔχει δὲ καὶ ἡ ἱ συναμφοτέρο τῆς

ΓΒ, ΒΔ πρὸς τὴν δ' τῆς αὐτῆς λόγον, ὃν πέντε πρὸς δύο

Ε τῆς ΓΔ

η καὶ ἡ ΒΕ τρίτον

ex dupla ipfius BA, tum ex fola EB. Etquoniam major

eſt recta compoſita tum exdupla ipfiusAB, tum ex qua-

drupla ipfius IB,tum ex quadrupla ipfiusAB, tumex du-

pla ipfius BE quamquan recta compofita tum ex dupla ipfius

AB, tum ex tripla ipfius IB, tum ex fola BA ; et recta

alia fepofita eft ex dupla ipfius BA, et ſola EB compo-
fita : major autem magnitudo ad eamdem majorem habet

rationem quam minor ; ideo recta compofita cum ex du-

pla utriufque fimul AB, BE, tum ex quadrupla utriufque

fimul FB, BA ad rectam compofitam cum exdupla ipfius

BA, tum ex foła EB, majorem rationem habet, quam

recta compofita tum ex dupla ipfius AB, tum ex tripla

ipfius FB, tum ex fola AB ad rectam compofitam cum

ex dupla ipfius BA, tum ex fola EB. Ut autem recta

compoſita tum ex dupla ipfius AB, tum ex tripla ipfius

IB, tum ex fola BBA, ad rectam compoſitam
cum exdu-

pla ipfius BA, tum ex folaEB, ita demonftratum eſtſe
habere AA ad AE. Igitur etiam recta compofita cum

ex dupla utriufque fimul AB, BE, tum ex quadrupla

utriufque fimul IB, BA, ad rectam compofitam cum ex

dupla ipfius B A, tum ex ſola E B majorem rationem ha-

bet, quam AA ad AE. Itaque ſi ratio inftituenda no-

bis fit eadem atque ipfius AA ad aliam quamdam, mi-

nor hæc erit quam ΔΕ. Sit ΔΟ. Ut igitur AA ad

ΔΟ, ita fe habet recta compofita cumex dupla utriufque
fimul AB, BE, tum ex quadrupla utriufque fimul FB,

BA, ad rectam compofitam cum exdupla ipfius BA, tum

ex fola E B. Igitur invertendo, ut OA ad AA, ita ſe

habet recta compofita cum ex dupla ipfius BA, tum ex

ſola EB, ad rectam compofitam cum ex dupla utriufque

fimulAB, BE, tum ex quadrupla utriufque fimul IB,

ΒBA. Et componendo, utO A ad AA, ita ſe habet recta

compofita tum ex dupla ipfius AB, tum ex quadrupla
ipfius FB, tum ex ſexcupla ipfius BA, tum ex tripla ip-

ſius BE, ad rectam compofitam cum ex dupla utriufque

fimul AB, BE, tum ex quadrupla utriufque fimul FB,

BA. Nam BA ſumpta ſexies eft, quater quidem in

primis magnitudinibus, bis vero in fecundis : et BE
fumpta eſt ter, bis quidem in magnitudinibus primis, ſe-

mel vero in ſecundis. Ponitur autem AA ad Hean-

dem rationem habere, quam rectam compofitam cum ex

quincupla utriufque fimul AB, BE, tum ex decupla utri-

uſque fimul FB, BA, ad rectam compofitam tum ex du-

pla ipfius AB, tum ex quadrupla ipfius IB, tum ex ſex-

cupla ipfiusBA, tumextripla ipfiusBE: proportioque ip-
ſaperturbata eft. Igitur æqua proportione, utOA ad HO,

ita ſe habet recta compofita cum ex quincupla utriufque

fimul AB, BE, tum ex decupla utriufque fimul FВ, ВД,

ad rectam compofitam cum ex dupla utriuſque ſimulAB,

ΒΕ, tum ex quadrupla utriufque fimul ΓΒ, ΒΔ. Porro
ad allatam proportionem quod attinet, ita manifeſta res

fiet. Nimirum ut in primis magnitudinibus, præcedens

OAad ſequentem AA, ita ſe habet in fecundis, præce-

dens, recta compofita tum ex dupla ipſiusAB, tum ex

quadrupla ipfius FB, tum ex ſexcupla ipfius BA, tum

ex tripla ipfius BE, ad ſequentem, rectam compofitam

cum ex dupla utriufque fimul AB, BE, tum ex quadru-

pla utriufque fimul IB, BA: ut autem in magnitudini-
bus primis, ſequens AA ad aliam quamdam H , ita in

ſecundis, ſe habet quædam alia, recta compofita cum ex

quincupla utriufque fimul AB, BE, tum ex decupla utri-

uſque fimul FB, BA, ad præcedentem, rectam compofi-

tam tum ex dupla ipfiusAB, tum ex quadrupla ipfius

h

0

τῆς γ ς' καὶ τῆς ΓΔ μόνης

καὶ συναμφοτέρα τῆς ΓΔ, ΒΔ

Η ΔΕ
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* τὸν αὐτὸν λόγον
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B, tum ex ſexcupla ipfius BA, tum ex tripla ipfius

BE. Quoniam vero cum quincupla utriufque fimul AB,

BE, ad duplam ejufdem, tum decupla utriufque fimul

FB, BA ad ejufdem quadruplam eandem rationem ha-

bet, quam quinque ad duo : nam ratio quinque ad duo

eadem eft quæ decem ad quatuor : ideo etiam recta com-

pofita cum ex quincupla utriufque fimul AB, BE, tum

ex decupla utriuſque fimul B, BA ad rectam com-

pofitam cumexdupla utriufque fimul AB, BE, tum ex

quadrupla utriufque fimul FB, BA eandem habet ra-

tionem, quam quinque ad duo. Quare etiam AO ad

H eamdem quam quinque ad duo rationem habet.

Rurfus quoniam fupra demonſtratum eſt OA ad AA

eandem rationem habere, quam EB, et duplam ipfius

BA ad rectam compofitam cum ex dupla utriuſque fimul

AB, BE, tum ex quadrupla utriufque fimul ΓΒ, ΒΔ :

et ut in primis magnitudinibus ſequens AA ad aliam

quamdam AE, ita in ſecundis ſe habet quædam alia,

recta compofita tum ex dupla ipfius AB, tum ex tripla

ipfius B, tum ex fola AB ad præcedentem, rectamam

compofitam cum ex EB, tum ex dupla ipfius BA; ideo

rationibus diſſimiliter ordinatis, hoc eft perturbatapro-

portione, ut OA ad AE, ita fe habet recta compofita
tumexdupla ipfius AB, tum ex tripla ipfius B, tum

ex fola BA, ad rectam compofitam cum ex dupla utri-

uſque fimul AB, BE, tum ex quadrupla utriufque fimul

ΓΒ, BA. Quare etiam invertendo, ut EA ad AO, ita

ſe habet recta compofita cum ex dupla utriufque fimul

AB, BE, tum ex quadrupla utriufque fimul ΓΒΔ,

ad rectam compofitam tum ex dupla ipfius AB, tum

ex tripla ipfius FB, tum ex fola BA. Et conver-er-

tendo, ut AE ad EO, videlicet præcedens ad exceſſum

quo ſequentem fuperat ; ita recta compoſita cum ex du-

pla utriufque fimul ABE, tum ex quadrupla utriufque

fimul IBA, ad rectam compofitam tum ex fola I B, tum

ex tripla ipfius BA, tum ex dupla ipfius EB. Nam

præcedens quidem duplam continet utriufque fimul AB,

etBE; ſequens vero duplam unius tantum AB : ideo-

que, ſubductocalculo, dupla ipfius EB relinquitur. Rur-

fus præcedens quidem quadruplam continet utriuſque ſi-

mul ΓΒΔ ; ſequens vero triplam ipfius FB, et ſolam

BA : atque ideo fubducto calculo, ſola relinquitur FB,

et tripla ipfius B Δ. Jure igitur optimo dictum eft, ut

AE adEO, ita convertendo, ſe habere rectam compo-

poſitam cum ex dupla utriufque fimul AB, BE, tum

ex quadrupla utriufque fimul IBA, ad rectam com-

pofitam tum ex IB, tum ex tripla ipfius AB, tum ex

dupla ipfius EB. Quare etiam invertendo, ut OE ad

EA, ita fe habet recta compoſita tum ex FB, tum ex

tripla ipfius BA, tum ex dupla ipfius EB, ad rectam

compofitam tum ex dupla utriufque fimul ABE, tum

ex quadrupla utriufque fimul ΓΒΔ. At vero ut ABad

aliam quamdam EB, ita fe habet AB ad BF : et divi-

dendo, ut AE ad EB, ita AF ad IB. Eadem ratione,

ut FA ad AB, ita fe habet AE ad EB : et propterea ut

tripla ipfius A ad triplam ipfius AB, ita dupla ipfius

AE ad duplam ipfius EB. Partes enim eandem quam

æque multiplices invicem rationem habent. Ut igitur

una ad unam, ita etiam ſe habent omnes præcedentes ad

omnes ſequentes. Ut igitur ΔΕ ad EB, ita fe habet

recta compoſita tum ex AF, tum ex tripla ipfius ΓΔ,

tumex dupla ipfius AE, ad rectam compofitam tum ex

FB, tum ex tripla ipfius BA, tum ex dupla ipfius EB.

Quoniam igitur demonftratum eft, ut in primis magni-

tudinibus præcedens OE ad ſequentem AE, ita in ſe-

cundis fe habere rectam compofitam tum ex IB, tum ex

ἐπειδὴ κὶ τὰ πέντε πρὸς δύο, κζ ' τὰ δέκα πρὸς τέσσαρα λό-

γον ἔχει, ὃν πέντε τρις δύο κὶ ἡ συγκειμένη ἄρα ἐκ τῆς ἐ

συναμφοτέρα τ ΑΒ, ΒΕ, καὶ ί συναμφοτέρα τ Γ. Β , Β Δ,

πρός τώ συγκειμένην ἐκ τῆς β' συναμφοτέρο τ ΑΒ, ΒΕ, κι

δ' τῆς ΓΒ, ΒΔ λόγον ἔχει, ὃν πέντε πρὸς δύο . "Ωςε καये में

ΑΟ πρὸς Η Θ λόγον ἔχει ὃν πέντε πρὸς δύο. Πάλιν ἐπεὶ

ἐδείχθη ἐν τοῖς ἀνωτέρω, ὅτι ἡ ΟΔ πρὸς Δ Α τὸν αὐτὸν

ἔχει λόγον, ὃν ἔχει ἡ ΕΒ μετὰ τῆς β' τῆς ΒΔ ωρὸς τὴν

ἴσω τῇ συγκειμψῃ ἔκ τε τῆς β' συναμφοτέρο δ ΑΒ, ВЕ,

μετὰ ' τῆς δ' συναμφοτέρο τῆς ΓΒ, ΒΔ᾽ ἔτι δὲ καὶ ὡς

ἑπόμενον ἐν τοῖς πρώτοις ' μεγέθεσιν, ἡ ΑΔ πρὸς ἄλλοτι την

ΔΕ, ὕτως ἐν τοῖς δευτέροις μεγέθεσιν ἄλλοτι ἡ συγκειμβύη ἐκ

τ β' τ Α Β, κψ γ' εΓΒ, καὶ μόνης ὁ ΑΒ πρὸς ἡγέμενον

τὴν συγκειμένην ἔκ τε τῆς ΕΒ, καὶ ὁ β' τῆς ΒΔ᾽ ἀνομοίως

τῶν λόγων τεταγμένων, τετέςι τεταραγμένης ὅσης τῆς ἀνα-

λογίας, δὲ ἴσου ἐςὶν ὡς ἡ ΟΔ πρὸς ΔΕ, ὕτως ἡ συγκειμένη

ἐκ τῆς β' τῆς ΑΒ, κὶ τῆς γ' τῆς ΓΒ, κῷ μόνης τῆς ΒΔ,

πρὸς τὴν συγκειμένίω ἐκ τ β' συναμφοτέρο τῆς ΑΒ, BE,

8'ΓΒ, ΒΔ. Ὥσε κὴ ἀνάπαλιν ὡς ἡ ΕΔ πρὸς Δ.Ο,

ὕτως ἡ συγκειμένη ἐκτῆς β' συναμφοτέρα τῆςΑΒ, ΒΕ, καὶ

δ' συναμφοτέρο τῆς Γ.ΒΔ, πρὸς τὴν συγκειμένω ἔκ τε τῆς

β' τῆς ΑΒ, κὶ γ' δ ΓΒ, κ) μόνης ὁ Β Δ. Καὶ ἀνατρέ

ψαντι, ὡς ἡ ΔΕ πρὸς ΕΟ, τὸ ἡγέμενον φημὶ πρὸς τὴν

ὑπεροχὴν, ἔτω ἡ συγκειμένη ἐκ τῆς β' συναμφοτέρο δ ΑΒΕ,

μετὰτῆς δ' τῆς ΓΒΔ, πρὸς τὴν συγκειμένω ἐκ τῆς ΓΒ

μόνης, καὶ γ' τῆς ΒΔ, κῷ τῆς β΄ τῆς ΕΒ. Ἐν μὲν τὸ πιὸ

ἡγουμένῳ ἡ β' τῆς ΑΒ, κὶ τῆς ΒΕ· ἐν δὲ τῷ ἑπομένῳ ἡ

β΄ τῆς ΑΒ μόνης · ὥσε περιλείπεται ἐν ταῖς ὑπεροχαῖς ἡ β'

τῆς Ε Β. Πάλιν ἐν μὲν τὸ ἡγουμένῳ ἡ δ' συναμφοτέρου τῆς

ΓΒΔ, ἐν δὲ τῷ ἑπομένῳ ἡ γ' τῆς Γ Β, καὶ ἡ ΒΔ μόνη

ὥσε περιλείπεται ἐν ταῖς ὑπεροχαῖς ἡ ΓΒ μόνη, κὶ ἡ

Β.Δ. Καλῶς ὧν ἐλέχθη, ὅτι ἐςὶν ἀναςρέψαντι ὡς ἡ ΔΕ

πρὸς ΕΟ, ἡ συγκειμένη ἐκ τῆς β' συναμφοτέρου τῆς Α.Β,

ΒΕ, καὶ δ' συναμφοτέρου τῆς Γ.ΒΔ, πρὸς τὴν συγκειμένην

ἔκ τε τῆς ΓΒ, καὶ ὁ γ' τῆς ΔΒ, καὶ τῆς β' τῆς ΕΒ.

"Ὥσε κὶ ἀνάπαλιν ὡς Ο Ε πρὸς ΕΔ, οὕτως ἡ συγκειμένη ἐκ

τῆς ΓΒ, μετὰ τῆς γ' τῆς ΒΔ, κῷ β' τῆς ΕΒ, πρὸς τὴν

συγκειμένην ἐκ τῆς β' συναμφοτέρο τῆς ΑΒΕ, κὶ δ' συναμ

φοτέρα τῆς ΓΒΔ. "Ἔτι δὲ καὶ ὡς ἡ ΔΒ πρὸς ἄλλο τὶ τὴν

ΕΒ, Η ΑΒ πρὸς ΒΓ΄ καὶ διελόντι ὡς ἡ ΔΕ πρὸς ΕΒ,

ἡ ΑΓ πρὸς Γ.Β. Διὰ τὰ αὐτὰ δή, ἐσιν ὡς ἡ ΓΔ πρὸς

ΔΒ, ὅτως ἡ ΔΕ πρὸς ΕΒ΄ καὶ ὡς ἄρα ἡ γ' τῆς ΓΔ

πρὸς τίω γ' τῆς ΔΒ, ὅτως ἡ β' τῆς ΔΕ πρὸς τὴν β' τῆς

ΕΒ. Τὰ γδ μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν αὐτὸν

ἔχει λόγον. Καὶ ὡς ἄρα ἓν πρὸς ἓν, ὕτως ἅπαντα τὰ ἡγέ-

μενα πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα. Ἔσιν ἄρα ὡς ἡ ΔΕ πρὸς

ΕΒ, ὅτως ἡ συγκειμένη ἐκ δ Α Γ, * κὶ τ γ' τῆς ΓΔ, καὶ

ἡ β΄ † ΔΕ, πρὸς τω συγκειμένίω ἔκτε ὁ ΓΒ, καὶ ἡ γ' δ

Β Δ, ' καὶ ὁ β' τῆς Ε Β. Ἐπεὶ ὧν ἐδείχθη, ὡς ἐν τοῖς πρώ-

τοις μεγέθεσιν ἡγέμενον ἡ ΟΕ πρὸς ἑπόμενον τὴν ΔΕ, ἐν

τοῖς δευτέροις * μεγέθεσιν ἡ συγκειμένη ἐκ τ ΓΒ, καὶ τῆς γ΄

τῆς Β Δ, καὶ β΄ τῆς * ΒΕ, πρὸς ἑπόμενον, τὴν συγκειμένίω

In MS . hiatus eft, in hoc loco,

* μεγέθεσιν ἡγέμενε ἡ συγκειμένη

• τῆς ex ΜS.

τ τὰ δὲκα πρὸς τίσσαρα λόγον ἔχει ὃν πέντε πρὸς δύο in MS. defunt.

ufque ad ἄλλοτι ή. · ἔτι δὲ ὧν κὴ τῆς ΓΔ * κὶ τῆς β'. ἐπεὶ
X

BA
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ὁ ἐκ τῆς β' συναμφοτέρο τ ΑΒ, ΒΕ, καὶ δ' συναμφοτέρε

ΓΒΔ᾽ ὡς δὲ ἐν τοῖς πρώτοις μεγέθεσαν ἑπόμενον ἡ ΔΕ

πρὸς ἄλλο τι τω ΕΒ, ἐν τοῖς δευτέροις μεγέθεσιν ἄλλο τι ἡ

συγκειμένη ἐκ τῆς ΑΓ, καὶ ἡ γ' τῆς ΓΔ, καὶ ῾ β΄ τῆς ΔΕ,

πρὸς ἡγέμενον τίς συγκειμένίω, ἔκ τε τῆς ΓΒ, κὶ γ' τῆς

ΔΒ, κῷ β΄ τῆς ΒΕ· δὲ ἴσε, ἐν τῇ τεταραγμένη ἀναλογία,

ὡς ἡ ΟΕ πρὸς ΕB , ἡ συγκειμένη ἔκἔκ τε δ ΑΓ, εκ γ' τῆς

ΓΔ, κὶ ἡ β' τῆς ΔΕ, πρὸς τὴν συγκειμένην ἐκ τῆς β' σω-

αμφοτέρο τῆς ΑΒΕ, μετὰ τῆς δ' συναμφοτέρο τῆς ΓΒΔ .

Καὶ συνθέντι, ὡς ἡ Ο Β πρὸς ΒΕ, ὕτως ἡ συγκειμένη ἐκ

τῆς ΑΓ, κὶ γ' τῆς ΓΔ, κὶ β' τῆς ΕΔ, κι β' συναμφοτέρα

τῆς ΑΒ, ΒΕ, καὶ δ' συναμφοτέρο ῾ τῆς ΓΒΔ, πρὸς τὴν

συγκειμένην ἔκ τε τῆς β' συναμφοτέρα τῆς ΑΒΕ, κι δ' σus-

αμφοτέρο τῆς Γ.ΒΔ. ᾿Αλλὰ ἡ συγκειμένη ἐκ τῆς ΑΓ, καὶ

γ' τῆς ΓΔ, τῷ β' τῆς ΔΕ, * καὶ β' συναμφοτέρο τῆς ΑΒ,

ΒΕ, καὶ δ' συναμφοτέρο τ Γ. Β Δ, ἴση ἐςὶ τῇ συγκειμένῃ ἔκ

τε τῆς γ' τῆς ΑΒ, καὶ ς' τῆς Γ Β, καὶ γ' Ε τῆς Δ Β. Ἥ

τε γὰρ Α Β δις παρελήφθη αὐτόθεν, καὶ προσλαβέσα τὴν

ΑΓ, καὶ ἐκ τῆς δ' τῆς ΓΒ μίαν, ποιεῖ τρίτον τώ Α Β.

Πάλιν ἢ ἀφαιρεθείσης ὑπὸ τῆς δ' τῆς ΓΒ μίαν, γίνεται γ .́

Προσλαβοῦσα δὲ τίω γ' τῆς ΓΔ, καὶ γ' τῆς ΔΒ, ποιεῖ τὴν

ς' τῆς Γ Β. Πάλιν ἀφαιρεθείσης από δ δ' τῆς Δ Βγ΄, μένει

μόνη ἡ Δ.Β. Προσλαβᾶσα δὲ τὴν τε β΄ τῆς ΔΕ, καὶ τὴν

β' τῆς ΕΒ, ποιεῖ τὴν γ΄ τῆς Β Δ. Καλῶς * ὧν λέγει, ὅτι

ἡ Ὁ Β πρὸς Ε Β τῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἔχει ἡ συγκειμένη

ἐκ τῆς γ' τῆς Α Β, καὶ ς' τῆς Γ Β, καὶ γ' τῆς ΔΒ, πρὸς

τὴν συγκειμένην ἐκ τῆς β' σωαμφοτέρο τῆς ΑΒΕ, καὶ δ'

συναμφοτέρο τῆς ΓΒΔ. Πάλιν᾿ ἐπεὶ αἱ ΕΔ, ΔΓ, ΓΑ

ἐν τῷ αὐτῷ λίγῳ εἰσὶ, καὶ, 2)ὰ τὸ ἀνάπαλιν τῆς ὑποθέσεως,

συναμφότερος ἑκάςῃ τῶν ΕΒ, ΒΔ, ДВ, ВГ, ГВ , BA

ἔστη ὡς ἡ ΕΔ πρὸς τὴν μέσω καὶ τὴν ἑπομένω τὰς ΔΓ,

ΓΑ, τετέςι τίω ΔΑ, ὕτως συναμφότερος ἡ ΕΒ, Β Δ πρὸς

συναμφότερον τὴν ΔΒ, ΒΓ, μετὰ συναμφοτέρα τῆς ΓΒ,

Β.Α. Καὶ συνθέντι ἄξα, ὡς ΕΑ πρὸς ΑΔ, ὕτως συναμφό-

τερος ἡ ΕΒΔ, μετὰ συναμφοτέρο τῆς ΔΒΓ, καὶ μετὰ

συναμφοτέρα τῆς ΓΒΑ, πρὸς συναμφότερον τίω ΔΒΓ, με

τὰ συναμφοτέρο τῆς Γ.Β.Α. Αλλὰ συναμφότερος ἡ ΕΒΔ

μετὰ τῆς ΔΒΓ, καὶ τῆς ΓΒΑ, ἴση ἐςὶ συναμφοτέρῳ τῆ

ΕΒΑ, καὶ δὲς συναμφοτέρῳ τῇ ΔΒΓ· ἅπαξ γὰρ αἴ ἄκραι

παραλαμβάνοντι, κῷ δις αἱ μέσαι συναμφότερος δὲ η ἡ ΔΒΓ

μετὰ τῆς ΓΒΑ, ἴση ἐςὶ συναμφοτέρῳ τῷ ΑΒΔ, καὶ δὲς

τῇ " ΓΕ, διὰ τὴν αὐτὴν αἰτίαν. "Ωςε ὁ ἐςὶν ὡς ἡ EA

πρὸς ΑΔ, ὕτως ἡ συγκειμένη ἔκ τε τ ΕΒΑ, Ριβow-

αμφοτέρο τ ΔΒΓ, πρὸς τίω συγκειμένίω ἔκ τε συναμφοτέρου

Τ΄ΔΒΑ, κ τ β' τ ΓΒ. "Ωςε καὶ ἡ διπλασία πρὸς τὴν

διπλασίαν τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. Ὡς ἄρα ἡ ΕΑ πρὸς

ΑΔ, ὅτως ἡ συγκειμένη ἐκ τ β' συναμφοτέρο τῆς ΕΒΑ,

μετὰ τῆς δ' συναμφοτέρο τῆς Γ.ΒΔ, πρὸς τιὼ συγκειμένην

ἐκ τῆς β΄ συναμφοτέρω τῆς ῾Α ΒΔ, καὶ δ δ' δ ΓΒ. Ὥσε

καὶ ὡς ἡ ΕΑ πρὸς τὰ τρία πέμπλα ὁ ΑΔ, ὕτως ἡ συγκει-

μένη ἐκ τῆς β' συναμφοτέρο τῆς ΑΒΕ, καὶ δ' συναμφοτέρο

῾ΓΒΔ, ωρὸς τὰ τρία πέμπτα ἢ συγκειμένης ἐκ τῆς β'

συναμφοτέρο τῆς ΑΒΔ, κὶ ἡ δ' τῆς Γ.Β . ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΑΕ

πρὸς τὰ τρία πέμπτα τῆς ΑΔ, ὕτως ἐλήφθη ἡ ΒΕ πρός

tripla ipfius BA, tum ex dupla ipfius BE,adſequentem,

rectam compofitam cum ex dupla utriufque fimul AB,

BE, tum ex quadrupla utriufque fimul ΓΒΔ ; et rurfus

ut inmagnitudinibus primus ſequens AE ad aliam quam-

dam EB, ita fe habere in ſecundis quamdam aliam, rec-

tam compofitam tum ex AF, tum ex tripla ipfius ΓΔ,

tum ex dupla ipfius AE, ad præcedentem, rectam com-

pofitam tum ex FB, tum ex tripla ipfius BA, tum ex

dupla ipfius BE ; ideo æqua eademque perturbata pro-

portione, ut OE ad EB, ita fe habet recta compofita

tum ex AI, tum ex tripla ipfius ΓΔ, tum ex dupla

ipfius AE, ad rectam compofitam cum ex dupla utri-

uſque fimul ABE, tum ex quadrupla utriufque fimul

ΓΒΔ. Et componendo, ut OB ad BE, ita fe habet

recta compofita tum ex AI, tum ex tripla ipfius

ΓΔ, tum ex dupla ipfius EA, tum ex dupla utriuf-

que fimul AB, BE, tum ex quadrupla utriufque fimul

ΓΒΔ, ad rectam compofitam cum ex dupla utriufque

fimul ABE, tum ex quadrupla utriufque fimul ΓΒΔ .

Recta autem compofita tum exAΓ, tum ex tripla ipfius

ΓΔ, tum ex dupla ipfius AE, tum ex dupla utriufque

fimul AB, BE, tum ex quadrupla utriuſque fimul ΓΕΔ,

æqualis eft rectæ compofitæ tum ex tripla ipfius AB,

tum exſexcupla ipſius IB, tum ex tripla ipfius AB . Cum

enim AB ſumpta bis fuerit, ſi ei adjiciatur АГ, et B

ablata ab ejus quadrupla, triplam facit ipfius AB. Rurfus

cum a quadrupla ipfius FB ablata fuerit FB, ea tripla

relinquitur. Itaque ſi huic adjiciatur tripla cum ipfius

ΓΔ, tum ipfius AB, ſexcuplam facit ipfius FB. Deni-

que cum a quadrupla ipfius AB ablata fuerit tripla, ea

una relinquitur AB. Itaque ſi huic adjiciatur dupla cum

ipfius ΔΕ, tum ipfius EB, triplam facit ipfius BA.
Jure igitur merito dicit, OB ad EB eandem habere rati-

onem, quam rectam compofitam tum ex tripla ipfius

ΑΒ, tum ex ſexcupla ipfius FB, tum ex tripla ipfius

AB, ad rectam compofitam cum ex dupla utriuſque ſi-

mul ABE, tum ex quadrupla utriufque fimul ΓΒΔ.

Rurfus quoniam ΕΔ, ΔΓ, ΓΑ, et poſitione inverſa utra-

que fimul EB, ΒΔ, ΔΒ, ΒГ, ГВ, ВА proportionales

funt; ideo ut EA ad mediam et ſequentem AF, FA, hoc

eſt AA, ita fe habet utraque fimul E B, BA ad utram-

que fimul cum AB, BT, tum ГВ, ВА. Igitur etiam

componendo, ut EA ad AA, ita fe habet utraque fimul

tum EBA, tum ABI, tum FBA, ad utramque ſimul

cum ABF, tum IBA. Sed utraque quidem fimul tum

ΕΒΔ, tum ABS, tum ΓΒΑ æqualis eſt utrique fimul

EBA, et duplæ utriuſque fimul ΔΒΓ : poftremæ enim

femel, et mediæ bis fumuntur : utraque vero fimul cum

ΔΒΓ,tum FBA æqualis eſt ob eandem caufam utrique fi-

mul ABA,et duplæ ipfius IB. Igitur ut EA ad AA, ita

ſe habet recta compofita cum ex utraque fimulEBA, tum

ex dupla utriufque fimul ABF, ad rectam compofitam

cum ex utraque fimul ABA, tum ex dupla ipfius ГВ.

Dupla autem ad duplam eamdem rationem habet. Ut

igitur E A ad AA, ita ſe habet recta compofita cum ex

dupla utriufque fimul EBA, tum ex quadrupla utriufque

fimul ΓΒΔ, ad rectam compofitam cum ex dupla utri-

uſque fimul ABA, tum ex quadrupla ipfius IB. Quare

etiam utEA ad tres quintas partes ipfius AA, ita fe ha-

bet recta compofita cum exdupla utriufque fimulABE,

tum ex quadrupla utriufque fimul IBA, ad tres quintas

partes rectæ compofitæ cum ex dupla utriufque fimul

ABA, tum ex quadrupla ipfius B. Ut autem AE ad

tres quintas partes ipfius AA, ita fe habet B E ad ZH ;

k

ὁ ἐκ τῆς β΄ συναμφοτέρε τῆς ΓΒΔ

αμφοτέρο τῆς ΒΓΔ 8 τῆς ΔΕ

ΔΙ, ἐν τῷ - ΔΒΙ

σκην' τῆς

ἡ ἀφαιρεθεῖσα ἡ δ'
Η ΑΓ 0 είναι

Η κὴγ' τῆς ΒΔ' κὶ ἡ δ' τῆς Δ.Ε.

ἱ ἀπὸ τῆς α΄ τῆς ΔΒΓ

Ρικὴ συναμφοτέρα
4 ΑΒΓ

• τῆς ΑΒΔ

ἐν κὶ λέγει

Εκβ συν

· ἐπεὶ αἱ ΕΔ,

i

0
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quippe hujufmodi ſumptæ funt. Igitur etiam ut EB ad

ΖΗ, itaſe habet recta compofita cum ex dupla utriufque

fimul ABE, tum ex quadrupla utriuſque fimul ΓΒ A, ad

tres quintas partes rectæ compofitæ cum ex dupla utri-

uſque fimul ABA, tum ex quadrupla ipſius B. Quo-

niam igitur demonſtratum eft, ut præcedens OB adſe-

quentem BE, ita ſe habere præcedentem, cum triplam

utriuſque fimul ABA, tum ſexcuplam ipfius B, ad ſe-

quentem, cum duplam utriufque fimul ABE, tum qua-

druplam utriufque fimul FBA : et rurfus ut ſequens EB

ad aliam quamdam ZH, ita ſequentem, cum duplam

utriuſque fimul ABE, tum quadruplam utriufque fimul

FBA, ad quamdam aliam ; hoc eft ad tres quintas partes

rectæ compofitæ cum ex dupla utriuſque fimul ABA,

tum ex quadrupla ipfius TB; ideo æqua eademque or-

dinata proportione, ut OB ad ZH, ita ſe habet recta

compofita cum ex tripla utriufque fimul ABA, tum ex

ſexcupla ipfius IB, ad tres quintas partes rectæ compo-

fitæ cum ex dupla utriufque fimul ABA, tum ex qua-

drupla ipfius IB. At vero recta compofita cum ex tripla

utriuſque fimul ABA, tum ex fexcupla ipfius IB, ad

tres quintas partes rectæ compofitæ cum ex dupla utri-

ufque fimul ABA, tum ex quadrupla ipfius ΓΒ, eamdem

habet rationem quam quinque adduo. Nam tripla qui-

dem utriufque fimul ABA, duplæ utriuſque ſimul ABA

ſeſquialtera eft ; ſexcupla vero FB ejufdem quadruplæ

eſt ſeſquialtera. Et quoniam præcedentes ad ſequentes,

utpote quæ ſeſquialteræ funt, eam rationem habent,

quam tria ad duo. Ideo habent eam, quam quadraginta
quinque ad triginta. Uterque enim numerus utriufque

quincuplex eft et decuplus. Sunt autem tres quintæ

partes numeri triginta, decem octo. Igitur quadraginta

quinque ad decem octo eamdem rationem habent, quam

recta compofita cum ex tripla utriuſque fimul ABA, tum

ex ſexcupla ipfius IB, ad tres quintas partes rectæ com-

pofitæ cum ex dupla utriuſque ſimul ABA, tum ex qua-

drupla ipfius FB . Quæ quidem ratio eadem eft quæ ip-

fius OB ad ZH. Habent autem quadraginta quinque ad

decem octo eamdem rationem, quam quinque ad duo.

Uterque enim numerus quinque et duo nona eſt utriuf-

que numeri pars. Habet igitur etiam OB ad ZH eam-

dem rationem, quam quinque ad duo. Quoniam igitur
demonftratum eſt, cum OA ad HO, tum OB ad ZH

eamdem rationem habere quam quinque ad duo ; ideo

tota Z idem eſt ac duæ quintæ partes totius AB.

PROP. X. THEOR .

Cujuflibet ſegmenti a rectanguli coni ſectione

ablati centrum gravitatis eſt in recta linea, quæ

ſegmenti diameter eſt, ſecta in æquales quinque

partes; ita poſitam in quinque harum partium

media, ut quæ altera ejus particula proprior mi-

nori ſegmenti baſi eſt, hæc ad particulam alte-

ram eamdem habeat rationem, quam folidum

bafim quidem habens quadratum, quod a di-

midia majoris baſis ſegmenti defcribitur, alti-

tudinem vero rectam utrique æqualem, tum

duplæ baſis minoris, tum majori bafi ; ad foli-

dum bafim quidem habens quadratum, quod

defcribitur a dimidia minoris baſis ſegmenti,

altitudinem vero rectam æqualem utrique, tum

duplæ majoris baſis, tum baſi minori.

S

W

ΖΗ, Καὶ ὡς ἄρα ἡ ΕΒ πρὸς ΖΗ, ὕτως ἡ συγκει

μένη ἐκ τῆς β' συναμφοτέρα τῆς ΑΒΕ, καὶ τῆς δ' συναμ

φοτέρα τῆς ΓΒΔ, πρὸς τὰ τρία πέμπτα τῆς συγκειμένης

ἐκ τῆς β' συναμφοτέρο τῆς Α.ΒΔ, καὶ δ' δ Γ Β . Ἐπεὶ

ἂν δέδεικται, ὡς ἡγόμενον ἡ Ο Β πρὸς ἑπόμενον τῆς ΒΕ,

ὕτως ἡγέμθμον, ἡἡ γ' συναμφοτέρο τῆς ΑΒΔ, μετὰ τῆς ἐ

+ ΓΒ, πρὸς ἑπόμενον, τὴν β' συναμφοτέρο τῆς ΑΒΕ, κὶ δ'

συναμφοτέρα τῆς ΓΕΔ᾽ ὡς δὲ ἑπόμενον ἡ Ε Β πρὸς ἄλλο

τι ' τίω ΖΗ, ὕτως ἑπόμενον, ἡ β' συναμφοτέρο τῆς Α.ΒE,

κὶ ἡ δ' συναμφοτέρου δ * ΓΒ Δ πρὸς τὰ τρία πέμπολα ἄλλο

τις τετέςι ὁ συγκειμένης ἐκ τ β' συναμφοτέρου τῆς ΑΒΔ,

κὴ τῆς δ' τῆς ΓΒ΄ τεταγμένης ἂν ἔσης τῆς ἀναλογίας δὲ

ἴσου ἐςὶν, ῾ ὡς Ο Β πρὸς ΖΗ, ὅτως ἡ συγκειμένη ἐκ τε τῆς

γ' συναμφοτέρου τῆς ΑΒΔ, κψ ς' τῆς Γ.Β, πρὸς τὰ τρία

πέμπτα τῆς συγκειμένης ἔκ τε τῆς β΄ συναμφοτέρου τῆς

ΑΒΔ, " καὶ δ' τῆς Γ.Β. Ἡ δὲ συγκειμένη ἐκ τῆς γ

συναμφοτέρο τῆς ΑΒΔ, " καὶ 5΄ της ΓΒ, πρός τοτὰ τρία

πέμπλα τῆς συγκειμένης ἐκ τῆς β' συναμφοτέρο τῆς ΑΒΔ,

καὶ δ' τῆς ΓΒ, λόγον ἔχει ὃν πέντε πρὸς δύο. Ἡ μὲν

γὰρ τριπλασία συναμφοτέρου τῆς Α Β Δ, τῆς διπλασίας συν-

αμφοτέρου τῆς Α.ΒΔ ἡμιολία ἐςί· ἡ δὲ ἑξαπλασία τῆς ΓΒ

τῆς τετραπλασίας τῆς ΓΒ ἡμιολία ἐςί. Ἐπειδὴ δὲ τὰ

ἡγέμενα τῶν ἑπομένων ἡμιολία, καὶ λόγον ἔχει πρὸς αὐτὰ,

ὃν τρία πρὸς δύο. Ἔχει ἄρα κὶ ἂν τεασαράκοντα πέντε πρὸς

τριάκοντα. Εκάτερον γὸ ἑκατέρου ἐςὶ πέντε κὶ δεκαπλάσιον.

Καί ἐςι τὰ τρία πέμπια τῶν τριάκοντα δεκαοκτώ. Ἔχει

ἄρα τεσαράκοντα πέντε πρὸς δεκαοκτὼ λόγον, ὃν ἡ συγκειμένη

ἔκτε τῆς γ' συναμφοτέρου τῆς Α.ΒΔ, κ) ς' τῆς ΓΒ, πρές

τὰ τρία πέμπτα τῆς συγκειμένης ἔκτε τῆς β' συναμφοτέρου

τῆς ΑΒΔ κῷ δ' τῆς ΓΒ. Οἷος κὶ ὁ λόγος ἐςὶ τῆς Ο Β

πρός Ζ. Η. ᾿Αλλά τεσαράκοντα πέντε πρὸς δεκαοκτὼ λόγον

ἔχει, ὃν πέντε πρὸς δύο. Τὰ γδ πέντε κὶ τὰ δύο ἀμφοτέρων

εἰσὶν ἔννατι. "Ωςε καὶ ἡ Ο Β προς Ζ Η λόγον ἔχει, ὃν πέντε

πρὸς δύο . Ἐπεὶ ὧν δέδεικται , ἡ μὲν Ο Α πρὸς Η Θ λόγον

ἔχουσα, ὃν πέντε πρὸς δύο, ἡ ἢ ΟΒ πρὸς Ζ Η τὸν αὐτὸν

λόγον, δύο πεμπλημβριά ἐσιν ὅλη ἡ Ζ Θ ὅλης τῆς Α.Β.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ Γ .́

Παντὸς τόμο δπὸ ὀρθογωνίς κώνο τομᾶς ἀφαι-

ρεμένα το κέντρον τῷ βάρεος ὑπὶ τᾶς ἐθείας ἐσὶν, ἁ

διάμετρός ἐσι τὸ τόμε· τόν δε τρόπον κείμενον, διαι-

ρεθείσας τᾶς δἰθείας εἰς ἴσα πέντε, ὅπὶ μέσο πεμ-

παμορίς· ὡς τε τὸ τμᾶμα αὐτὸ τὸ ἐγγύτερον τᾶς

ἐλάοσονος βάσιος τε τόμο ποτὶ τὸ λοιπὸν τμᾶμα τ

αὐτὸν ἔχειν λόγον, ὃν ἔχει τὸ σερεὸν τὸ βάσιν μὲν ἔχον

τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ ἡμίσες τᾶς μείζονος τᾶν βά-

σεων τε τόμο, ὕψος δε τὰν ἴσαν συναμφοτέρα, τᾶτε

διπλασία· τᾶς ἐλάοσονος τᾶν βάσεων, κ τᾷ μείζονι ,

ποτὶ τὸ σερεὸν, τὸ βάσιν μὲν ἔχον τὸ τετράγωνον τὸ

Ἀπὸ ἡμίσες τᾶς ἐλάοσονος τᾶν βάσεων το τόμα,

ὕψος δὲ τὰν ἴσταν ἀμφοτέραις, τᾷ τε διπλασία τᾶς

μείζονος, ἢ τὰ ἐλάασονι αὐτῶν.

* τὰ τρία πέμπτα τῆς ΖΗ .
• ДЕГ * ὡς ἡ ΕΒ πρὸς ΖΗ

1

W

κὰ δ' τῆς ΓΒ λόγον ἔχει
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Ἔσωσαν ἐν ὀρθογωνίς κώνε τομᾷ δύο ἰθειας αἱ

ΑΓ. ΔΕ. Διάμετρος δὲ ἔσω τοΑΒΓ τμάματος ὁ

ΒΖ. * Φανερὸν δὴ ὅτι καὶ τῷ ΑΔΕΓ τόμε διάμε-

τρός ἐσιν ὰ ΗΖ · καὶ αἱ μὲν ΑΓ, ΔΕ παράλληλοί

ἐντι τὰ κατὰ τὸ Β

ἐφαπλομένατᾶςΠομᾶς.

* Καὶ τᾶς ΗΖ ἀθείας

διαιρεθείσας εἰς πέντε

ἴσα, μέσον ἔσω πεμ-

παμόριον ἃ ΘΚ . Ἁ

درم

δὲ ΘΙ ποτὶ τὰν ΙΚ τὸν

αὐτὸν ἐχέτω λόγον, ὃν

ἔχει τὸ σερεὸν τὸ βάσιν

μὲν ἔχον τὸ ὑπὸ " τᾶς

ΑΖ τετράγωνον, ὕψος

M

X+

Sint in rectanguli coni ſectione duæ rectæ

ΑΓ, ΔΕ. Ac ſegmenti AB diameter fit BZ.
Manifeſtum utique eſt ſegmenti etiam ΑΔΕΓ

diametrum effe HZ ; ipſaſque AF, AE recte

illi parallelas eſſe, quæ ſectionem in puncto

B contingit. Itaque

ſecta H Z in æquales

quinque partes, fit

quinque harum par-

tium mediaK .

OT N

B

E

H

P

Θ

I

K

δὲ τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις τᾶτε β' · τᾶς ΔΗ, καὶ τα

ΑΖ, ποτὶ τὸ σερεὸν τὸ βάσιν ἔχον τὸ Ἀπὸ τᾶς ΔΗ

τετράγωνον, ὕψος δὲ τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις, τα β'

τᾶς ΑΖ, καὶ τῷ ΔΗ. Δεικτέον ὅτι ὁ τε ΑΔΕΓ

τόμε κέντρόν ἐσι τῶ βάρεος τὸ Ι σαμεῖον.

Ἔσω δὴ τᾷ μὲν Ζ Β ἴσα ὰ ΜΝ, τᾷ δὲ Η Β ἴσα

ἁ ῾ΝΟ· καὶ εἰλήφθω τ μὲν ΜΝ, ΝΟ ° μέσα ἀνά-
d

Z

λογον ἁ Ν.Ξ · τετάρτα δ᾽ ῾ ἀνάλογον ἁ ΤΝ. Καὶ

ὡς ΤΜ ποτὶ ΤΝ, ὕτως άΖΘ ποτὶ τίνα ἀπὸ τῶ

Ι, Εὅπε ἂν ἔρχηται τὸ " ἕτερον σαμεῖον· ἐδεν γὃ δια-

Φέρει, εἴτε κὰ μεταξὺ τῶν Ζ,Η, εἴτε καὶ μεταξὺ τῶν

Η, Β, τὰν ΙΡ. Καὶ ἐπεὶ ἐν ὀρθογωνίς κώνο τομᾷ

διάμετρός ἐςι τᾶ τμάματος ὁ ΖΒ, ' ἁ ΒΖ δὲ ἤτοι

ἀρχὰ ἐςι τᾶς τομᾶς, ἢ παρὰ τὰν διάμετρον ἄκται·

αἱ δὲ ΑΖ, ΔΗ εἰς αὐτὰν * τεταγμένως εἰσὶ κατεγ-

μέναι· ἐπειδὴ παράλληλοι εἰσὶ τῷ ἀπὸ τὸ Β τᾶς

τομᾶς ἐφαπλομένα . Εἰ δὲ τᾶτο, ἐσὶν ὡς ὁ ΑΖ ποτὶ

ΔΗ δυνάμει, ὅτως ὁ Ζ Β ποτὶ Β Η μάκει, "τετέςιν

ἁΜΝ ποτὶ ΝΟ. Ὡς δὲ ἁ ΜΝ ποτὶ Ν Ο μάκει,

* ὅτως ὁ ΜΝ ποτὶ Ν Ξ δυνάμει. Καὶ ὡς ἄρα ἁ

ΑΖ ποτὶ ΔΗ δυνάμει, ὅτως ὁ ΜΝ ποτὶ ΝΞ

• δυνάμει . Ὥσε κή μάκει ἐν αὐτῷ τῷ λόγω. Καὶ

ἄρα ὁ ἀπὸ ΑΖ κύβος ποτὶ τὸν ἀπὸ ΔΗ κύβον, 8-

τως ὁ ἀπὸ ΜΝ κύβος ποτὶ τὸν ἀπὸ ΝΞ κύβον.

᾿Αλλ᾿ ὡς μὲν ὁ ἀπὸ ΑΖ κύβος ποτὶ τὸν ἀπὸ ΔΗ

κύβον, ὅτως τὸ Β ΑΓ τμᾶμα ποτὶ τὸ ΔΒΕ τμᾶμα·

ὡς δὲ ὁ ἀπὸ ΜΝ κύβος ποτὶ τὸν ἀπὸ Ν Ξ κύβον,

ὕτως ὁ ΜΝ ποτὶ Ν.Τ. Ὡς τε κὰ διελόντι , ἐςὶν ὡς ὁ

ΑΔΓΕ τομεὺς ὁ ποτὶ τὸ ΔΒΕ τμᾶμα, ὅτως ἁ

ΜΤ ποτὶ ΝΤ, τετέςι τὰ γ' ἐ τᾶς Η Ζ ποτὶ ΙΡ.

Καὶ ἐπεὶ τὸ σερὲὸν τὸ βάσιν μὲν ἔχον τὸ ἀπὸAZ

X

dNO

φανερὸν δὲ ὅτι κῷ τῷ ΑΓ, ΔΕ παράλληλοι
e

Γ

AcI ad IK eam-

dem habeat ratio-

nem , quam ſoli-

dum baſim quidem

habens quadratum ,

quod ad AZ defcri-

bitur , altitudinem

vero rectam utrique æqualem, tum duplæ ipfius

AH, tum ipfi A Z ; ad folidum baſim quidem

habens quadratum, quod defcribitur a AH, al-

titudinem vero rectam æqualem utrique, tum

duplæ ipfius AZ, tum ipſi AH . Oportet de-

monftrare, ſegmenti AAEI centrum gravitatis

eſſe punctum I.

Itaque ſit ipfi quidem Z B æqualis MN, ipſi

vero E B æqualis NO : fumaturque media inter

MN, NO proportionalis NE ; et ab his quarta

TN. Tum fiat, ut TM ad TN, ita Z ad rec-

tam aliquam I P a puncto I ductam ; ubicunque

ceciderit alterum ejus punctum : nihil enim

refert, utrum inter puncta Z, H, an vero inter

H, B cadat. Et quoniam rectanguli coni ſec-

tionis diameter eſt z B, hæc five primaria ſec-

tionis diameter eft, five illi ducta eſt parallela :

atque huic ordinate applicatæ funt AZ, AH; quo-

niam rectæ illi parallelæ funt, quæ fectionem

in puncto B contingit. Quod fi ita eſt, ut A Z

ad AH poteftate, ita fe habet longitudine Z B

ad BH, hoc eft MN ad NO. Ut autem MN

ad NO longitudine, ita fe habet poteftate MN

ad NE. Ut igitur poteftate AZ ad AH, ita

etiam poteftate ſe habet MN ad NE. Quare

etiam longitudine eamdem inter ſe invicem ra-

tionem habent. Igitur etiam ut cubus, qui ab

AZdefcribitur, adcubum, qui defcribitur a AH,

ita ſe habet cubus, qui a MN defcribitur, ad

cubum, qui deſcribitur a NZ. Sed ut cubus

quidem, qui ab AZ defcribitur, ad cubum, qui

defcribitur a AH, ita fe habet ſegmentum BA Г

ad ſegmentum A B E ; ut vero cubus qui a MN

defcribitur, ad cubum qui defcribitur a NE,

ita fe habet MN ad NT. Igitur etiam divi-

dendo, ut ſegmentum ΑΔΓΕ ad ſegmentum

ABE, ita fe habet MT ad TN; hoc est tres

quintæ partes ipfius HZ ad IP. Et quoniam

folidum bafin quidem habens quadratum, quod

Η

* κὶ τᾶς ΕΖ

μέσα ex MS. Η ανάλογον
5 ὅπερ

1 ἐφαπτομέναι τι τετέςιν & ΜΝΧ ποτὶ Ν Ξ δυνάμει , κὡς

δυνάμει· ὕτως & Μ Ν ποτὶ δυνάμει, ὥς τε κὴ ΜΑΚΝ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ·

2 τᾶς ΑΖ · τᾶς ΖΗ 5 τῷ ΑΔΓ
· τὰ μὲν ΖΕ

σερεὸν ἱ ὰ ΒΖ ἤτοι ἀρχικὴ ἐςὶ * τεταγμένως ex MS.

η ὕτως α Ζ Β ποτὶ ΒΗ μάκει τετέςιν κὶ ὡς ἄραὰΑΖ ποτὶ ΔΗ

νὰ ὡς ἄρα ὁ ἀπὸ ΑΖ κύβος . • ποτὶ τὸ ΔΒ τμᾶμα
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ab AZ defcribitur, altitudinem vero rectam

compoſitam tum ex dupla ipfius AH, tum ex

AZ, ad cubum qui deſcribitur ab AZ, eam ra-

tionem habet, quam dupla ipfius ▲ H, una cum

A Z, ad Z A ; ideoque et quam dupla ipfius NE,

una cum NM ad NM: atque ut cubus quidem,

qui ab A Z defcribitur, ad cubum qui defcri-

bitur a AH, ita fe habet MN ad NT : ut vero

cubus, qui defcribitur a AH, ad folidum bafim

quidem habens quadratum, quod a A H defcri-

bitur, altitudinem vero rectam compofitam

tum ex dupla ipfius AZ, tum ex AH, ita ſe

habet AH ad rectam compofitam tum ex dupla

ipfius AZ, tum ex AH; ideoque et ut TN ad

rectam compofitam tum ex dupla ipfius O N,

tum ex TN. Propterea quatuor funt magnitu-

dines, nempe ſolidum bafim quidem habens

quadratum, quod ab AZ defcribitur, altitudi-

nem vero rectam, compofitam tum ex dupla
ipſius AH, tum ex AZ ; et cubus qui defcribi-

tur ab AZ; et cubus, qui defcribitur a AH ; et

folidum baſim quidem habens quadratum, quod

a AH defcribitur, altitudinem vero rectam com-

poſitam tum ex dupla ipſius AZ, tum ex AH .

Quæ quidem quatuor magnitudines quatuor

magnitudinibus binæ binis proportionales funt;

nempe rectæ compofitæ tum ex dupla ipfius

NE, tum ex NM; deinde ipfi MN; poftea ipfi

NT; denique rectæ compofitæ tum ex dupla
ipfius NO, tum ex NT. Igitur, ex æqua pro-

portione, ut folidum baſim quidem habens qua-

dratum, quod ab AZ defcribitur, altitudinem

vero rectam compoſitam tum ex dupla ipfius

AH, tum ex AZ, ad folidum baſim quidem
habens quadratum, quod defcribitur a AH, al-

titudinem vero rectam compofitam tum ex du-

pla ipſius AZ, tum ex AH, ita fe habet recta

compofita tum ex dupla ipfiusNZ, tum exNM,

ad rectam compofitamtum ex dupla ipfius NO,

tum ex NT. Ut autem folidum, quod dixi-

mus, ad id, quod diximus, folidum, ita fe ha-

bet I ad IK. Igitur etiam ut I ad IK, ita

ſe habet recta compofita ad rectam compofi-

tam. Quare etiam componendo, ſumendoque
antecedentium quincupla. Ut igitur ZH ad

IK, ita fe habet tum quincupla utriufque MNT,

tum decupla utriufque NE, NO, ad duplam

ipſius ON, et amplius NT. Ut autem ZH ad

ZK, duas quintas ejufdein partes, ita fe habet

tum quincupla utriufque MNT, tum decupla

utriufque ENO, ad duplam utriufque MNT,er

quadruplam utriufque ENO. Igitur ut Z Had

ZI, ita fe habebittumquincupla utriufqueMNT,

tum decupla utriufque ENO, ad rectam com-

pofitam tum ex dupla ipfius MN, tum ex qua-

drupla ipfius NE, tum ex fexcupla ipfius ΟΝ,

Ρ τᾶς ΑΖ 4 τᾶς ΑΖ κύβος, καὶ ὁ ἀπὸ ΔΗ κύβος .

' ὕτως ex MS . Η τὰ ε * ὕτως ὰ συναμφοτέρω

τετράγωνον, ὕψος δὲ τὰν συγκειμέναν ἔκτε τᾶς β'

τᾶς ΔΗ, καὶ τᾶς ΑΖ, πιτὶ τὸν ἀπὸ ΑΖ κύβον λό-

γον ἔχει, ἂν ὁ β' τᾶς ΔΗ, μετὰ τᾶς ΑΖ ποτὶ

ΖΑ· ὥσε καὶ ἂν ὁ β' τᾶς Ν.Ξ, μετὰ τᾶς ΝΜ, πο-

τιΝΜ· ἔτι δὲ κὶ ὡς ὁ ἀπὸ ΑΖ κύβος ποτὶ τὸν ἀπὸ

ΔΗ κύβον, ὅτως ὁ ΜΝ ποτί ΝΤ· ὡς δὲ ὁ ἀπὸ

Δ Η κύβος ποτὶ τὸ σερεὸν, τὸ βάσιν μὲν ἔχον τὸ ἀπὸ

ΔΗ τετράγωνον, ὕψος δὲ τὰν συγκειμέναν ἔκτε Ρ τᾶς

διπλασίας τᾶς ΑΖ, μετὰ τᾶς ΔΗ, ὕτως ἁ ΔΗ

ποτὶ τὰν συγκειμέναν ἔκτε τᾶς διπλασίας τᾶς ΑΖ,

καὶ τᾶς ΔΗ· ὡς τε κὶ ὁ ΤΝ ποτὶ τὰν συγκειμέναν

ἔκτε τᾶς β' τᾶς ΟΝ, καὶ τᾶς ΤΝ. Γέγονεν ὧν

τέσσαρα μεγέθη, τὸ σερεὸν τὸ βάσιν μὲν ἔχον τὸ ἀπὸ

ΑΖ τετράγωνον, ὕψος δὲ τὰν συγκειμέναν ἕκτε τᾶς

διπλᾶς τᾶς ΔΗ, καὶ τᾶς ΑΖ, καὶ ὁ ἀπὸ ΑΖ κύ-

6ος, καὶ ὁ ἀπὸ ΔΗ κύβος, καὶ τὸ σερεὸν τὸ βάσιν

μὲν ἔχον τὸ ἀπὸ ΔΗ τετράγωνον, ὕψος δὲ τὰν συγ-

κειμέναν ἔκ τε τᾶς β' τᾶς ΑΖ, καὶ τᾶς ΔΗ. Τέ-

ταρσι μεγέθεσιν ἀνάλογον σὺν δύο λαμβανομένοις,

τα τε συγκειμένα ἔκτε τᾶς β' τᾶς ΝΞ, καὶ τᾶς

Ν.Μ, ' καὶ ἑτέρῳ μεγέθει τᾶς ΜΝ, καὶ ἄλλο ἑξῆς

τᾷNT, καὶ τελώταῖον τα συγκειμένα, ἔκτε τᾶς

β' τᾶς ΝΟ, καὶ τᾶς ΝΤ. Δἰ ἴσε ἄρα γένηται,

ὡς τὸ σερεὸν τὸ βάσιν μὲν ἔχον τὸ ἀπὸ ΑΖ τετρά-

γωνον, ὕψος δὲ τὰν συγκειμέναν ἔκτε τᾶς β' τᾶς

ΔΗ, καὶ τᾶς ΑΖ, ποτὶ τὸ σερὲὸν τὸ βάσιν μὲν ἔχον

τὸ ἀπὸ ΔΗ τετράγωνον, ὁ ὕψος δὲ τὰν συγκειμέναν

ἔκτε τᾶς β' τᾶς ΑΖ, καὶ τᾶς ΔΗ, ὕτως ά συγ-

κειμένα ἔκτε τᾶς β' τᾶς Ν.Ξ, καὶ τᾶς ΜΝ, ποτὶ

τὰν συγκειμέναν ἔκτε τᾶς β' τᾶς ΝΟ, καὶ τᾶς ΝΤ.

᾿Αλλ ὡς τὸ εἰρημένον ςερεὸν, ποτὶ τὸ εἰρημένον σερεὸν,

ὅτως ὁ ΘΙ ποτὶ Ι Κ. Καί ὡς ἄρα ἁ ΘΙ ποτὶ ΙΚ,

* ὅτως ὁ συγκειμένα ποτὶ τὰν συγκειμέναν. Ως τε

καὶ συνθέντι, καὶ τῶν ἡγεμένων " τὰ πενταπλάσια.

Ἔσιν ἄρα ὡς ὁ ΖΗ ποτὶ ΙΚ, " ὕτως ὁ πενταπλῆ

συναμφοτέρε τᾶς ΜΝΤ, καὶ ί συναμφοτέρε τᾶς

Ν.Ξ, ΝΟ, ποτὶ τὰν β' τᾶς ΟΝ, καὶ τὰν Ν.Τ. Καὶ

ὡς & ΖΗ ποτὶ ΖΚ, ὅσαν αὐτᾶς δύο πέμπτα, 8-

τως ὁ ἐ συναμφοτέρα τᾶς ΜΝΤ, * καὶ δεκαπλῆ

συναμφοτέρα τᾶς ΞΝΟ, ποτὶ τὰν β' συναμφοτέρα

τᾶς ΜΝΤ, κὰ δ' συναμφοτέρε τᾶς ΞΝΟ . Ἔσαι

ἐν ὡς ΖΗ ποτὶ ΖΙ, ὅτως ὁ ἐ συναμφοτέρε τᾶς

ΜΝΤ, καὶ ί συναμφοτέρα τᾶς ΞΝΟ ποτὶ τὰν

συγκειμέναν, ἔκτε τᾶς β' τᾶς ΜΝ, καὶ δ' τᾶς ΝΞ,

t

καὶ ς' τᾶς ΟΝ, καὶ γ' τᾶς Ν.Τ. Ἐπεὶ ουὖ τέσ-

· καὶ τῷ ἑτέρο

* καὶ ί.

S

ὕψος δὲ τὰν συγκειμέναν ἔκτε τᾶς β' τᾶς Ν Ξ
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σάρες ἀθεται ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν αἱ ΜΝΞ,

ΟΝΤ, καί ἐσιν ὡς μὲν ὁ ΝΤ ποτὶ ΤΜ, οὕτως

εἰλημένα τις ὰ ΡΙ ποτὶ τὰ τρία πέμπτα τᾶς ΖΗ,

τετέπ τᾶς ΜΟ· ὡς δὲ ὁ συγκειμένα ἔκτε τᾶς β'

τᾶς ΝΜ, καὶ δ' τᾶς Ν.Ξ, καὶ ς' ' τᾶς ΝΟ, noi y

τᾶς ΝΤ, ποτὶ τὰν συγκειμέναν ἔκτε τᾶς ἐ συναμ-

Φοτέρα τᾶς ΜΝΤ, καὶ ἱ συναμφοτέρε τᾶς ΞΝO,

ὕτως ἑτέρα τις εἰλημένα ἁ ΙΖ ποτὶ τὰν ΖΗ, το

τέςιν ποτὶ τὰν ΜΟ, ἔσαι 2λὰ τὰ πρότερον ἁ ΡΖ

δύο πέμπτα τᾶς ΜΝ· τετέςι τᾶς ΖΒ. Ὥσε κέν

τρον βάρος ἐςὶ τῷ ΑΒΓ τμάματος τὸ Ρ σαμᾶον.

Ἔσω δὴ κὶ τῷ ΔΒΕ τμάματος κέντρον βάρες τὸX

σαμῖον . Τῶ ἄρα ΑΔΕΓ τόμο ἔσαι τὸ κέντρον τῶ

βάρες ὅπὶ τᾶς ἐπ᾿ ἐθείας τᾶς ΧΡ, τὸν αὐτὸν πο-

τὶ αὐτὰς λόγον ἐχέσας, ὃν ἔχει ὁ τομεὺς ποτὶ τὸ

λοιπὸν τμᾶμα. Ἔσι δὲ τὸ Ι σαμῖον. Ἐπεὶ γδ

τᾶς μὲν ΖΒ τρία πέμπτα ἐςὶν ἁ ΒΡ, τᾶς δὲ Η Β

τρία πέμπτα ἐσὶν ἁ ΒΧ· καὶ λοιπᾶς ἄρα τᾶς

ΗΖ τρία πέμπλα ἐςὶν ὁ ΧΡ. Ἐπεὶ ὧν ἐσιν, ὡς

μὲν ὁ ΑΔΕΓ τομεὺς ποτὶ τὸ ΔΒΕ τμᾶμα, ὅτως

ἁ ΜΤ ποτὶ ΝΤ . Ὡς δὲ ἁ ΜΤ ποτὶ τὰν ΝΤ,

ὕτως τὰ τρία πέμπα " τᾶς ΗΖ, ἅ τίς ἐςιν ὁ ΧΡ

ποτὶ ΡΙ· ἔσαι ἄρα καὶ ὡς ὁ ΑΔΕΓ τομεὺς ποτὶ

τὸ ΔΒΕ τμᾶμα, ὅτως ὁ ΧΡ * ποτὶ ΡΙ. Καί ἐσι

μὲν τῶ ὅλε τμάματος κέντρον τῷ βάρες τὸ Ρ σα-

μᾶον, τῷ δὲ ΔΒΕ κέντρον βάρος τὸ Χ. Φανερὸν

ἦν, ὅτι᾿ τὰ τε ΑΔΕΓ τομέως τὸ κέντρον τὸ βάρος

τὸ Ι σαμεῖον.

tum ex tripla ipfius NT. Quoniam igitur qua-

tuor funt rectæ lineæ continuo proportionales

MNE, ONT, et ut NT quidem ad TM, ita

ſe habet fumpta quædam P1 ad tres quintas

partes ipfius ZH, hoc eft MO ; ut autem recta

compofita tum ex dupla ipfius NM, tum ex

quadrupla ipfius NZE, tum ex fexcupla ipfius

NO, tum ex tripla ipfius NT, ad rectam com-
pofitam tumexquincupla utriufque MNT, tum

ex decupla utriufque ENO, ita fe habet fumpta

alia quædam 12 ad ZH, hoc eft ad MO, ideo

erit P Z ex iis, quæ fupra demonftrata funt, duæ

quintæ partes ipfiusMN, hoc eft ZB. Quare

ſegmenti A BI centrum gravitatis eſt punctum

P. Sit modo fegmenti A B E centrum gravitatis

punctum X. Itaque ſegmenti ΑΔΕΓ centrum

gravitatis erit in recta linea ipſi XP in directo

pofita, ad quam XP eamdem rationem habeat,

quam fegmentum АДЕГ ad reliquum fegmen-

tum. Hoc autem eſt punctum I. Quoniam

enim ipfius quidem Z B tres quintæ partes eft

B P, ipfius vero H B tres quintæ partes BX ; ideo

reliquæ etiam HZ tres quintæ partes eſt XP.

Et quoniam ut ſegmentum quidem ΑΔΕГ ad

ſegmentum ABE, ita fe habet MT ad NT. Ut

vero MT ad NT, ita fe habent tres quintæ

partes ipfius HZ, quæ ipfa eft XP, ad PI ;

ideo etiam ut fegmentum ΑΔΕΓ, ad ſegmen-

tum ABE, ita fe habebit XPad PI . Ac totius

quidem fegmenti centrum gravitatis eft punc-

tumP ; ſegmenti vero A B E punctum X. Mani-

feſtum igitur eſt, ſegmenti etiam ΑΔΕГ cen-

trum gravitatis eſſe punctum I.

EUTOCIUS.

Φανερὸν δὲ, ὅτι καὶ τῷ ΑΔΕΓ τόμε διάμετρός ἐσιν ἁ

ΖΗ. Ἐπεὶ τὸ ὑπόκειται ἡ ΖΒ διάμετρος τῷ τμήματος,

κὶ αἱ ΑΓ, ΔΕ διχοτομόμεναι ὑπ᾿ αὐτῆς, κατὰ τὰ Ζ,Η,

παράλληλοί εἰσιν τῇ κατὰ τὸ Β ἐφαπλομένῃ τῆς τομῆς. Καὶ

δῆλον ὅτι καὶ πᾶσαι αἱ ὁμοίως αὐταῖς ἀγόμεναι παράλληλοι,

εἴτε μεταξὺ αὐτῶν, εἶτε μεταξὺ ὁ ΔΕ, καὶ ἱ Β κορυφής,

δίχα τμηθήσονται ὁ ὑπὸ ὁ ΒΖ. Καὶ διὰ τᾶτο φησί, διά-

μετρον εἶναι τὸ τὸμε τίω ΖΗ. ᾿Αλλ᾿ ὡς μὲν ὁ ἀπὸ ΑZ

κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ ΔΗ κύβον, ὅτως τὸ ΑΒΓ τμᾶμα

πρὸς τὸ ΔΒΕ τμᾶμα. Ἐπεὶ γὰρ δέδεικται ὑπ᾿ αὐτῶ, ὅτι

τὸ ΑΒΓ τμῆμα τοῦ ΑΒΓ τριγώνε ἐςὶν ἐπίτριτον, καὶ τὸ

ΔΕΒ τμῆμα τῆ ΔΕΒ τριγώνε, ἐςὶν ὡς τὸ ΑΒΓ τμῆμα

αξὸς τὸ ΑΒΓ τρίγωνον, ὅτως τὸ ΔΕΒ τμήμα πρὸς τὸ

«ΔΕΒ τρίγωνον. Καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ τμήμα πρὸς τὸ

τμῆμα, τὸ τρίγωνον πρὸς τὸ τρίγωνον. Ὥσε κὶ τὰ ἥμισυ

αὐτῶν, ὡς τὸ ΑΒΓ τμῆμα πρὸς τὸ ΔΕΒ τμήμα, ὅτως

Ζ τᾶς ΝΖ * ποτὶ τοῦ βάρος τὸ Ρ

d

γ τᾶς ΝΘ

Manifeſtum utique eſt, ſegmenti etiam AAEF dia-

metrum effe , ZH. Quoniam enim ponitur, ZBſegmenti

diametrum effe, ideo ΑΓ, ΔE ſectæ ab eadem in duas

æquas partes in punctis Z, H parallelæ funt rectæ, quæ

in puncto B ſectionem contingit. Conftat autem et rec-

tas omnes, quæ ductæ pariter fuerint, five ducantur in-

ter ipſas, five inter AE, et verticem B, a BZ in duas

æquas partes ſectum iri. Propterea dicit, ZH ſegmenti
diametrum eſſe. Sed et cubus quidem, qui ab AZ

defcribitur, ad cubum, qui deſcribitur a AH, ita ſe

habet ſegmentum ABT ad ſegmentum ABE. Quo-

niam enim demonſtratum ab ipſo eſt, ſegmentum

ABI ſeſquialterum eſſe trianguli ABS; et ſegmentum

AEB ſeſquitertium trianguli AEB ; ideo ut ſegmentum

ABF ad triangulumABS, ita fe habet fegmentum ΔΕΒ

ad triangulum AEB. Etpermutando, ut ſegmentum ad

ſegmentum, ita triangulum ad triangulum. Quare etiam

ut ſegmentum ABS ad ſegmentum ΔΕΒ, ita, quæ

triangulorum dimidia ſunt triangulumAZB ad triangu-

b

κὶ τῷ ΑΒΕΓ τομέως

P

· ὑπὸ τῆς Β ΘΗ dAEB

:
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lum AHB. Itaque ſi deſcribantur parallelogramma tri-

angulorum dupla, æquiangula invicem erunt ; quodΔΗ,
AZ parallelæ fint: et rationem habebunt, quæ ex late-

rum ratione componitur ; hoc eft ipfius AZ ad AH, et

ipfius B Z ad BH. Eadem autem ratio eft triangulorum

atque ſegmentorum. Igitur ſegmentum ad fegmentum

rationem habet, quæ ex ratione componitur cum ipfius

AZ ad AH, tum ipfius ZB ad BH. Ratio autem ipfius

ZB ad BH eadem eſt quæ quadrati, quod ab AZ de-

ſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a AH. Igitur

ratio ſegmenti ad ſegmentum componitur ex ratione cum

quadrati, quod ab AZ defcribitur, ad quadratum, quod

defcribitur a A H, tum ipfius AZ ad AH. At vero cu-

bus, qui ab AZ deſcribitur, ad cubum, qui defcribitur

a AH, ex iifdem rationibus componitur, ut in Scholiis

ad librum de ſphæra et cylindro demonftratum eft. Igi-
tur ut fegmentum ad ſegmentum, ita fe habet cubus,

qui ab A Z defcribitur, ad cubum, qui deſcribitur a AH.

Et quoniam folidum bafim quidem habens quadratum,

quod ab AZ defcribitur, altitudinem vero rectam com-

pofitam tum ex dupla ipfius AH, tum ex AZ, ad cu-

bum, qui defcribitur ab AZ, eam rationem habet, quam

dupla ipfius AH, una cum AZ ad ZA. Cum enim

conſtituantur fuper iifdem bafibus, ſe invicem habent ut

altitudines . Ut autem ΔΗ ad AZ, ita fe habet EN ad

NM. Et ut dupla ipfius AH ad AZ, ita dupla ipfius
EN ad NM. Et componendo, ut dupla ipfius NZ,

una cum NM, ad NM, ita dupla ipfius AH, una

cum AZ, ad AZ. Demonftratum autem eft, ut cubus,

qui ab A Z defcribitur, ad cubum, qui defcribitur a ΔΕ,

ita ſe habere cubum, qui a MN defcribitur, ad cubum,

qui deſcribitur a NE, et MNad NT : nam MΝ, ΝΞ,

NO, NT quatuor funt rectæ invicem proportionales.

Et ut prima ad quartam, ita fe habet folidum, quod

a prima ad ſolidum, quod a fecunda fimile fimilique

modo defcribitur. Ut vero cubus, qui deſcribitur a ΔΗ,

ad folidum bafim quidem habens quadratum, quod a ΔΗ

defcribitur, altitudinem vero rectam compofitam cum ex

dupla ipfius AZ, tum ex AH, ita fe habet AH, ad rec-

tam compofitam cum ex dupla ipfius AZ, tum ex ΔΗ .

Rurfus enim ſe invicem habent ut altitudines . Ut au-

tem AH ad duplam ipfius AZ, una cum AH, ita fe ha-

bet TN ad rectam compofitamcum ex dupla ipfius ON,

tum ex NT. Ut enim AZ ad AH, ita fe habet MN

ad N Ξ, et ON ad NT : et invertendo, ut & Had A Z,

ita TN ad NO : et ut AH ad duplam ipfius AZ, una

cum ΔΗ, ita TN ad duplam ipfius NO, una cum TN.

Propterea quatuor funt magnitudines deinceps pofitæ :

quarum prima folidum bafim quidem habens quadratum,

quod abAZ deſcribitur, altitudinemvero rectam compofi-

tamcumexdupla ipfius AH, tumexAZ; ſecunda, cubus,

qui defcribitur ab AZ ; tertia, cubus, qui deſcribitur a

AH ; quarta folidum bafim quidem habens quadratum,

quod a AH defcribitur, altitudinem vero rectam com-

pofitam cum ex dupla ipfius AZ, tum ex ΔΗ. Sunt

autem et aliæ quædam rectæ hifce magnitudinibus binæ

binis proportionales : atque harum prima recta compo-

e

τὸ Α.Ζ. Β τρίγωνον πρὸς τὸ Δ Η Β τρίγωνον. "Ωςε καὶ ἐὰν

ἀναγράψωμεν τὰ παραλληλογράμματα διπλάσια τῶν τριγώνων,

ἔστι ἰσογώνια, αλὰ τὸ παραλλήλος εἶναι τὰς ΔΗ, ΑΖ ·

ὥσε καὶ λόγον ἕξει τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν, τῆς ΑΖ

πρὸς ΔΗ, κὶ τῆς ΒΖ παρός Β.Η. Ὁ αὐτὸς *τὸ λόγος ἐςὶ

τῶν τριγώνων καὶ τῶν τμημάτων. Τὸ ἄρα τμῆμα πρὸς τὸ

τμῆμα λίγον ἔχει, τὸν συγκείμενον ἐκ τῦ τῆς ΑΖ πρὸς ΔΗ,

καὶ τοῦ τῆς ΖΒ πρός Β.Η. Τo γο τῆς ΖΒ πρός ΒΗ

λόγος, ὁ αὐτός ἐσι τὸ τὸ ἀπὸ ΑΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΗ τε-

τράγωνον. Ὁ ἄρα το τμήματος πρὸς τὸ τμῆμα λόγος

σύγκειται ἐκ τῶ ἀπὸ ΑΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΗ τετράγωνον, καὶये

τὸ τῆς ΑΖ πρὸς ΔΗ. Σύγκειται δὲ καὶ ὁ τοῦ ἀπὸ ΑΖ

κύβω αρὸς τὸν ἀπὸ ΔΗ κύβον λόγος ἐκ τῶν αὐτῶν, ὡς δές

δεικται ἐν τοῖς Σχολίοις το πεὶ σφαίρας κὶ κυλίνδρο. Ἔσιν

ἄρα ὡς τὸ τμῆμα πρὸς τὸ τμῆμα, οὕτως ὁ ἀπὸ ΑΖ κύβος

τωρὸς τὸν ἀπὸ ΔΗ κύβον. Καὶ ἐπεὶ σερεὸν τὸ βάσιν μὲν

ἔχον τὸ ἀπὸ τῆς Α Ζ τετράγωνον, ὕψος δὲ τὰν συγκειμέναν

ἐκ τε τᾶς β' τᾶς ΔΗ, καὶ τᾶς ΑΖ, πρὸς τὸν ἀπὸ ΑΖ

κύβον, λόγον ἔχει ὂν, ἡ β' τᾶς Δ Η μετὰ τᾶςΑΖ ποτὶ ΖΑ.

Ἐπὶ γὰρ τῶν αὐτῶν βάσεων ὅντα, πρὸς ἄλληλά ἐσιν, ὡς τὰ

"ψη. Ἔσι ἢ καὶ ὡς ἡ Δ Η πρὸς ΑΖ, ἡ Ξ Ν αρὸς Ν.Μ.

Καὶ ὡς ἡ β' τῆς Δ Η πρὸς ΑΖ, ἡ β' τῆς Ξ Ν πρὸς Ν.Μ.

Καὶ συνθέντι, ὡς ἡ β΄ τῆς Ν.Ξ΄ μετὰ τῆς Ν Μ πρὸς ΝΜ,

ἡ β΄ τῆς ΔΗ μετὰ τῆς ΑΖ πρὸς Α.Ζ. Ἐδείχθη δὲ καὶ ὡς

& δτὸ ΑΖ κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ ΔΕ κύβον, ὁ οὕτως ὅτε δτὶ

ΜΝ κύβος πρὸς ἢ ἀπὸ ΝΞ κύβον, κῷ ἡ Μ Ν πρὸς Ν.Τ.

αἱ » ΜΝ, ΝΞ, ΝΟ, Ν Τ' τέωαρές εἰσιν ἀνάλογον. Καὶ

ὡς ἡ πρώτη πρὸς τιὼ τετάρτίω, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης

Η σερεὸν πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας ὅμοιον, καὶ ὁμοίως ἀναγε

γραμμένον. Ως δὲ ὁ αὐτὸ ΔΗ κύβος ποτὶ τὸ ςερεὸν, τὸ βά-

σιν μὲν ἔχον τὸ ὑπὸ ΔΗ τετράγωνον, ὕψος ἢ τὰν συγκει-

μέναν οὐθεῖαν ἔκ τε τᾶς β' τᾶς ΑΖ, κὶ τᾶς ΔΗ, · οὕτως

ἁΔΗ ποτὶ τὰν συγκειμέναν ἐκ τᾶς β' τᾶς ΑΖ, καὶ τᾶς

ΔΗ. Πάλιν γὲ πρὸς ἄλληλά ἐσιν ὡς τὰ ὕψη. Ως δὲ ἡ

ΔΗ πρὸς τὴν β' τῆς ΑΖ, μετὰ τῆς ΔΗ, οὕτως ἡ ΤΝ

πρὸς τὴν συγκειμένην ἐκ τε τῆς β' τῆς Ο Ν, καὶ τῆς ΤΝ.

E57 γὃ ὡς ἡ ΑΖ πρὸς ΔΗ , ἡ Μ Ν πρὸς ΝΞ, ỳ ¡ ON

πρὸς ΝΤ· καὶ ἀνάπαλιν, ὡς ἡ ΔΗ πρὸς ΑΖ , ἡ ΤΝ

πρὸς ΝΟ' καὶ ὡς ἡ ΔΗ πρὸς τὴν β΄ ὁ ΑΖ, μετὰ τῆς

ΔΗ, οὕτως ἡ Τ Ν πρὸς τὴν β' δ Ν Ο, μετά το ΤΝ. Γέ-

γονεν ὖν τέπαρα μεγέθη ἑξῆς ἀλλήλων κείμενα· πρῶτον, τὸ

σερεὸν τὸ βάσιν ἔχον τὸ ἀπὸ ΑΖ τετράγωνον, ὕψος δὲ τὴν

συγκειμένω ἐκ ὁ β' † ΔΗ, καὶ ἱ * δεύτερον ὁ ἀπὸ

τῆς ΑΖ κύβος · καὶ τρίτον, ὁ ὑπὸ τῆς ΔΗ κύβος· καὶ τέ-

ταρτον, τὸ σερεὸν, τὸ βάσιν ἔχον τὸ ἀπὸ ὁ ΔΗ τετράγωνον,

ὕψος δὲ τιὼ συγκειμένην ἔκ τε τ β' τῆς ΑΖ, καὶ τῆς ΔΗ.

Καὶ ἄλλαι τινὲς οὐθεῖαι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ σὺν δύο λαμβανόμεναι,

* μετὰ τῆς Ν.Μ· ἡ β' τῆς Δ Η μετὰ τῆς ΑΖ ἐδείχθη.

AH, hæc et ſequentia uſque ad πάλιν defunt. κ κὶ δεύτερον

AZ

A

ξ ὕτως ὁ ἀπο ΑΝ Η σερεὸν ὡς δὲ ἱ οὕτως ἀ
ΛΗ

* Forte d † Forte ὁ δὲ
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ἥ τε συγκειμένη ἐκ τῆς β' τῆς Ν.Ξ, καὶ μόνης ὁ ΜΝ, καὶ

δευτέρα ἡ ΜΝ, καὶ τρίτη ἡ ΝΤ, κῷ τετάρτη ἡ συγκειμένη

ἐκ ὁ β' τῆς ΟΝ, κὶ τῆς Ν.Τ. Δὶ ἴσου ἄρα γενήσεται, ὡς

τὸ σερεὸν τὸ βάσιν μὲν ἔχον τὸ ἀπὸ ΑΖ. τετράγωνον, ὕψος

δὲ τὴν συγκειμένην ἐκ τῆς διπλῆς ὁ ΔΗ, κῷ τῆς ΑΖ μόνης,

πρὸς τὸ ςερεὸν, τὸ βάσιν ἔχον τὸ ἀπὸ ΔΗ τετράγωνον, 184ος

τὴν συγκειμένην ἐκ τῆς β' τῆς ΑΖ, κὶ μόνης ὁ ΔΗ, η οὕτως

συγκειμένη ἐκ τῆς β' τῆς ΞΝ, κὶ μόνης τῆς ΜΝ, πρὸς

τὴν συγκειμένην ἐκ τῆς β' τ ΝΟ, κὶ μόνης τῆς Ν.Τ. ᾿Αλλ᾿

ὡς τὰ εἰρημένα σερεὰ πρὸς ἄλληλα, ὕτως ἐδείχθη ἡ ΘΙ

πρὸς ΙΚ. Καὶ ὡς ἄρα ἡ ΘΙ πρὸς ΙΚ, ὅτως ἡ συγκει ·

μένη ἐκ τῆς β' τῆς ΞΝ, κῷ μίνης τῆς Μ Ν, πρὸς τὴν β΄

τῆς Ο Ν, καὶ μόνης τῆς Ν Τ. Καὶ συνθέντι, ὡς ἡ ΘΚ

πρὸς ΚΙ, ὕτως ἡ συγκειμένη ἐκ συναμφοτέρα τῆς ΜΝΤ,

κὶ τῆς β' συναμφοτέρο τῆς ΞΝΟ, ωρὸς τὴν συγκειμένω

ἐκ τῆς β΄ τῆς ΟΝ, κῷ μόνης τῆς Ν.Τ. Καὶ τῶν ἡγομένων

τὰ ἐς ὡς ἡ ΗΖ πρὸς ΚΙ, ὕτως " ἡ ἑ συναμφοτέρα τῆς

ΜΝΤ, καὶ ί συναμφοτέρο τῆς ΞΝΟ, πρὸς τὴν συγκει

μένην ἐκ τῆς β' τῆς ΝΟ, κῷὶ μόνης τῆς Ν.Τ. Καὶ ὡς ἄρα ἡ

ΖΗ, ΖΚ ὅταν αὐτῆς ὁ δύο πέμπτα· ἑκατέρα γὰρ τῶν

Η Θ, ΖΚ δύο πεμπλημόριά ἐςι τῆς Η Ζ, ἐπειδὴ τὸ μέσον

σεμπλημόριον ἡ Θ Κ υπόκειται· ὕτως ἡ συγκειμένη ἐκ τῆς ἐ

συναμφοτέρα τῆς ΜΝΤ, καὶ ί συναμφοτέρα τῆς ΞΝΟ,

πρὸς τὴν β΄ συναμφοτέρο τῆς Μ.ΝΤ, καὶ δ' συναμφοτέρο τῆς

ΞΝΟ. Καὶ γὲ τὰ β' τῶν ἐ, καὶ τὰδ' τῶν ἱ δύο πεμ

πλημόριά ἐσιν . Ἐπεὶ ὧν ἐδείχθη, ὡς ἡ Ζ Η πρὸς Ι Κ, ὕτως

ἡ ἐ' τῆς Μ Ν Τ, καὶ ἱ τῆς ΞΝΟ, πρὸς τὴν β΄ τῆς

ΝΟ, καὶ μόνην τὴν ΝΤ· πάλιν δὲ ἐδείχθη, ὡς ἡ ΖΗ

πρὸς Ζ.Κ, ἡ ἐ συναμφοτέρο τῆς ΜΝΤ, καὶ ί τῆς ΞΝΟ,

πρὸς τὴν β΄ τῆς ΜΝΤ, καὶ δ' τῆς ΞΝΟ· ἔσται ὡς ἡγέ-

μενον πρὸς τὰ δύο ἑπόμενα, ὅτως ἡγέμενον πρὸς τὰ δύο ἑπό-

μενα, ὡς ἡ ΖΗ πρὸς ΖΙ, ὕτως ἡ συγκειμένη ᾽ ἐκ τῆς ἐ

συναμφοτέρο τῆς Μ.ΝΤ, καὶ ί συναμφοτέρο τῆς ΞΝΟ,

πρὸς τὴν συγκειμένην θ ἐκ τῆς β' τῆς ΟΝ, καὶ μόνης τῆς

ΝΤ, καὶ τῆς β' συναμφοτέρο τῆς ΜΝΤ, καὶ δ ' τῆς

ΞΝΟ· ἡ ἐςιν ἴση τῷ συγκειμένῃ ἐκ τῆς β΄ τῆς ΜΝ, καὶ

δ' τῆς Ν.Ξ, καὶ ς' τῆς ΝΟ, καὶ γ' τῆς ΝΤ' ὕτως 8

ἶλεπθαι καὶ ἀνωτέρω. Ἐπεὶ ἦν τέωαρες εὐθεῖαι ἑξῆς ἀνάλο-

γόν εἰσιν · αἱ ΜΝ, ΝΞ, ΟΝ, ΝΤ, καί ἐςιν ὡς μὲν ἡ ΝΤ

πρὸς Τ Μ, οὕτως εἰλημένη τις ἡ Ρ Ι πρὸς τίω Ζ Θ, τετέςι

πρὸς τὰ τρία πέμπτα τῆς ΗΖ, τετέςι τῆς ὁΜΟ, καὶ δε

δειγμέναι εἰσὶν αἱ ἐν τῷ ῥητῷ ἀναλογίαι· έςτη δία τὸ προειρη-

μένον ἡ ΡΖ δύο πέμπια τῆς Μ Ν, τετέςι τῆςΖ.Β. Τρία

ἄρα πέμπτα ἐςὶν ἡ Β Ρ τῆς Β Ζ. Ἡ ΒΡ ἄρα πρὸς ΡΖ

λόγον ἔχει, ὃν πέντε πρὸς δύο. "Ωςε κέντρον βάρος ἐςὶ, τὸ

ΑΒΓ τμήματος τὸ Ρ σημεῖον. Ἐὰν δὲ λάβομεν τὸ τοῦ

* ΔΒΕ τμήματος, τὸ Χ, " τρία πέμπλα ἔσαι ἡ ΒΧ τῆς

ΒΗ. Γέγονεν οὖν ὡς ὅλη ἡ ΖΒ πρὸς ὅλην τὴν ΒΡ, ὕτως

ἀφαιρεθεῖσα ἡ Β Η πρὸς ἀφαιρεθεῖσαν τὴν ΒΧ. Ἑκατέρα

γὰς αὐτῶν πρὸς ἑκατέραν λόγον ἔχει, ὃν πέντε πρὸς τρία.

Καὶ ἡ λοιπὴ ἄρα ἡ ΖΗ πρὸς λοιπὴν * τίω Χ Ρ λόγον ἔχει , ὃν

πέντε πρὸς τρία. Ἐπεὶ ἂν ὑπόκειται , ὡς ὁ ΑΔΕΓ τομεὺς

1

1 ὕψος δὲ

Fai MN, ZONT

m ὕτως ἡ συγκειμένη
t

5 ΜΘ

η ήΗ

ABE

ſita cum ex dupla ipfius NE, tum ex MN; fecunda,
MN ; tertia, NT ; quarta, recta compofita cum ex du-

pla ipfius ON, tum ex NT. Igitur, æqua proportione,

ut folidum bafim quidem habens quadratum, quod ab

AZ defcribitur, altitudinem vero rectam compofitam

cum ex dupla ipfius AH, tum ex AZ, ad folidum ba-

fim quidem habens quadratum, quod defcribitur a AH,
altitudinem vero rectam compofitam cum ex dupla ipfius

AZ, tum ex AH, ita fe habuerit recta compofita cum

ex dupla ipfius EN, tum ex MN, ad rectam compofi-

tam cumexdupla ipfius NO, tum exNT. Demonftra-

tum autem eſt, ut ea quæ diximus, ſolida inter ſe invi-

cem, ita fe habere I ad IK. Igitur etiam ut I ad

IK, ita ſe habet recta compofita cum ex dupla ipfius

ΝE, tum ex MN, ad rectam compofitam cum ex du-

pla ipfius ON, tum ex NT. Et componendo, ut K

ad KI, ita recta compoſita cum ex utraque fimul MNT,

tum ex dupla utriufque fimul ENO, ad rectam compo-

fitam tum exdupla ipfius ON, tum ex NT. Et fump-

tis præcedentium quincuplicibus, ut HZ ad K I, ita recta

compofita cum ex quincuplici utriufque fimul MNT,
tum ex decupla utriufque fimul ENO, ad rectam com-

pofitam cum ex dupla ipfius NO, tum ex NT. Ut igi-

tur ZH ad ZK, duas quintaş ejuſdem partes ; utraque

enim HO, ZK idem eft ac duæ quintæ partes ipfius

HZ, quando mediaK quinta pars eft, ut ponitur ; ita fe

habet recta compofita cumexquincuplici utriufque fimul

MNT, tum ex decupla utriufque fimul ENO, ad rectam

compofitam cum ex dupla utriufque fimul MNT, tum

ex quadrupla utriuſque fimul ENO. Numerorum enim

quinque, et decem duæ quintæ partes ſunt duo, et qua-

tuor. Quoniam igitur demonftratum eft, ut ZH ad IK,

ita fe habere quincuplicem utriufque fimulMNT, et de-

cuplam utriufque fimul NO ad duplam ipfius NO, et

ad NT : rurſuſque ut ZH ad ZK, ita quincuplicem

utriuſque fimul MNT, et decuplam utriufque fimul

ENO ad duplam utriuſque ſimul MNT, et quadruplam

utriufque fimul=NO; ideo ut præcedens ad bina ſequen-

tia, ita fe habetpræcedens ad bina ſequentia ; nempe utZH

ad ZI, ita recta compofita cum ex quincuplici utriufque

fimul MNT, tum ex decupla utriuſque fimul ENO, ad

rectam compofitam tumexdupla ipfius ON, tum ex NT,

tum ex dupla utriuſque ſimul MNT, tum ex quadrupla

utriufque fimul #NO: quæ quidem æqualis eft rectæ
compofitæ tum ex duplo ipfius MN, tum ex quadrupla

ipfius NZ, tum ex ſexcupla ipſius NO, tum ex tripla

ipfius NT ; utpote quæ etiam fupra hujufmodi ſumpta

eſt. Quoniam igitur quatuor funt recte lineæ deinceps

proportionales MN, NΞ, ΟΝ, NT ; et ut NT ad TM

ita ſe habet ſumpta quædam PI ad ZO, hoc eft ad tres

quintas partes ipfius H Z, id eſt MO ; atque huic propor-

tioni ea accedit, quam modo attulimus ; ideo PZ propter

ea, quæ fupra diximus, idem erit ac duæ quintæ partes

ipſius MN, hoc eft ZB. Itaque BP idem eft actres duæ

quintæ partes ipſius BZ. Ideoque BP ad PZ eamdem

rationem habet, quam quinque ad duo. Quare ſeg-

menti ABS centrum gravitatis eſt punctum P. Si itaque

fumatur centrum gravitatis ſegmenti ABE, nempe

punctumX; idem erit BX ac tres quintæ partes ipfius

ΒH. Ut igitur tota ZB ad totam BP, ita fe habuerit

ablata illius pars B H ad ablatam hujus partem BX. Utra-

que enim ad utramque eamdem rationem habet, quam

quinque adtria. Igitur reliqua etiam ZH ad reliquam

XP eamdem habet rationem, quam quinque ad tria. Et

quoniam ponitur, ut ſegmentum quidem ΑΔΕΓ ad

• διόπεμπτα

Η τριάπεμπτα

P In MS . hiatus eſt uſque ad literam 9.

* τὴν ΧΕΡ λόγον ἔξει
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ſegmentum ABE, ita ſe habere MT ad NT ; ut vero

MT ad TN, ita tres quintas partes ipfius HZ, hoc eft

ZO, vel XP, ad PI ; ideo etiam ut ſegmentum ad feg-

mentum, ita fe habebit XP ad PI. At vero reciprocan-

tur: et totius ſegmenti centrum gravitatis eſt punctum

P. Centum igitur gravitatis ſegmenti ΑΔΕΓ eft punc-

tumI.

X

πρὸς τὸ ΔΒΕ τμῆμα, ὅτως ἡ ΜΤ πρὸς ΝΤ ' ὡς δὲ

ΜΤ πρὸς ΤΝ, οὕτως τὰ τρία πέμπτα τ ΗΖ, τετέςιν

ἡ Ζ Θ, ήτοι ἡ ΧΡ, πρὸς ΡΙ· ἔσαι ἄρα κς ὡς ὁ τομεὺς

πρὸς τὸ τμῆμα, ἡ ΧΡ πρός ΡΙ. Καὶ ἀντιπεπόνθασιν

* καί ἐςι τὸ Ρ κέντρον τοῦ ὅλο τμήματος . Τοῦ ἄρα τόμα

κέντρον ἐςὶ τὸ Ι.

ὅπερ τὸ Ρ
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ΑΡΧΙΜΗΔΟΥΣ

ΠΕΡΙ ΣΦΑΙΡΑΣ

ΚΑΙ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥ

ΒΙΒΛΙΟΝ ΠΡΩΤΟΝ,

ΜΕΤΑ ΤΩΝ ΕΥΤΟΚΙΟΥ ΑΣΚΑΛΩΝΙΤΟΥ ΥΠΟΜΝΗΜΑΤΩΝ.

ARCHIMEDIS

DE SPHÆRA ET CYLINDRO

LIBER PRIMUS,

CUM COMMENTARIIS EUTOCII ASCALONITA.

ΑΡΧΙΜΗΔΗΣ ΔΟΣΙΘΕΩ ΧΑΙΡΕΙΝ.

ΡΟΤΕΡΟΝ μὲν ἀπεστάλκαμέν σοι τὰ ὑφ᾽

1 ἡμῶν ἐσκεμμένα, γράψαντες αὐτῶν άπας

δείξεις· ὡς ὅτι πᾶν τμῆμα τὸ περιεχόμενον ὑπό τε

ἀθείας ἡ ὀρθογωνίς κώνα τομῆς, πίτριτόν ἐσι πρι

γώνου τοῦ ἔχοντος βάσιν τὴν αὐτὴν τῷ τμήματι, καὶ

ὕψος ἴσαν. Νῦν δὲ τινῶν προσπεσόντων θεωρημάτων
πεπραγματώμεθα τὰς Υποδείξεις, ἃ ἐντι τοιαῦτα.

Πρῶτον μὲν, ὅτι σφαίρας ἡ ὁπιφανεία τετραπλασία

ἐςὶ τοῦ μεγίσε κύκλο τῶν ἐν αὐτῇ. Δεύτερον δὲ, ὅτι

παντὸς τμήματος σφαίρας τῇ πιφανείᾳ ἴσος ἐςὶ

κύκλος, ὁ ἡ ἐκ τῶ κέντρο ἴση ἐςὶ τῇ αὐθεια τῇ Ἀπὸ

τῆς κορυφῆς τὸ τμήματος ἀγομένῃ ὅπὶ τὴν περιφέ-

ρειαν τοῦ κύκλο, ὅς ἐσι βάσις τῶ τμήματος. Πρὸς

δε τούτοις, ὅτι πάσης σφαίρας ὁ κύλινδρος ὁ βάσιν

μὲν ἔχων τὴν αὐτὴν τῷ μεγίσῳ κύκλῳ τῶν ἐν τῇ

σφαίρα, ὕψος δὲ ἴσον τῇ διαμέτρῳ τῆς σφαίρας,

αὐτός τε ἡμιόλιος ἐστι τῆς σφαίρας· καὶ ἡ ὁπιφάνεια

αὐτῷ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας ἡμιολία. Ταῦτα

μὲν τῇ φύσει προυπῆρχεν, περὶ τὰ εἰρημένα οχήματα

ἐ μέντοι γέγονεν ὑπὸ τῶν τὸ ἡμῶν περὶ γεωμετρίαν

ARCHIMEDES DOSITHEO SAL.

A
NTEA quidem, quæ ipſi meditando

affecuti fumus, hæc fuis firmatademon-

ſtrationibus ad te miſimus ; cujufmodi eſt illud,

quodlibet ſegmentum, quod fub recta linea, et

rectanguli coni fectione continetur, ſeſquitertium
eſſe trianguli , quod eamdem ac ſegmentum

bafim habeat, eamdemque altitudinem. Nunc

vero elaboravimus demonſtrationes quorum-

dam, quæ occurrerunt, theorematum, quæ funt

hujufmodi. Primum quidem ſphæræ fuperfi-

ciem quadruplam eſſe circuli maximi omnium,

qui funt in ipſa. Alterum vero, cujuflibet ſeg-
menti ſphæræ ſuperficiei æqualem eſſe circu-

lum, cujus ea, quæ ex centro, æqualis eft rec-

tæ lineæ, quæ a vertice ſegmenti ducitur ad cir-

cumferentiam circuli, qui eſt baſis ſegmenti.

Adhæc, cujuſlibet ſphæræ cylindrum, qui ba-

ſim quidem æqualem habeat circulo maximo

omnium, qui funt in ſphæra, altitudinem vero

fphæræ diametro, ſeſquialterum effe fphæræ :

ipfius autem fuperficiem ſphæræ fuperficiei effe

ſeſquialteram. Hæc quidem natura iis, quas

diximus, figuris prius inerant, nec tamen ab iis

* Q2
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ἀνεσκεμμένων τεθεωρημένα· καὶ νοήσειεν ὃς ἂν τού

των τῶν ὀχημάτων ταῖς ἀποδείξεσιν ἀντιπαραβάλη

αὐτὰ τὰ τεθεωρημένα. "Ωσπερ τὰ δόξαντα πολλὰ

detecta funt, qui ante nos geometriam exco-

luerunt ; ut quivis facile intelliget, qui quæ nos

circa hafce figuras contemplanda proponimus

cum ipfis demonftrationibus contulerit. Idem

de pluribus accidit, quæ Eudoxus circa folida · τῶν ὑπὸ τοῦ Εὐδόξου περὶ τὰ σερεὰ θεωρηθέντων·

contemplatus eft, quæque recepta funt; cujuf-

modi eſt illud, quamlibet pyramidem partem

eſſe tertiam priſmatis, quod eamdem ac pyra-
mis bafim habeat , eamdemque altitudinem :

itemque illud, quemlibet conum partem effe

tertiam cylindri, qui eamdem ac conus bafim

habeat, et altitudinem eamdem. Hæc enim

cumhifce figuris natura prius ineſſent, etfi plu-

res ante Eudoxum extiterunt haud contemnendi

Geometra, tamen contigit ab omnibus ignorari,
nec a quopiam detegi. Licebit autem iis, qui-

bus datum erit, hæc ipſa difpicere. Oportebat

fane, Conone adhuc fuperftite, hæc in lucem

edere. Hunc enim potiffimum arbitramur ta-

iia cognofcere potuiſſe, aptamque de his ſen-

tentiam pronuntiare. Optimum vero fore rati,

fi ea aliis quoque matheſeos ſtudioſis imperti-
remur, mittimus tibi fuis firmata demonftratio-

nibus, quas licebit iis, qui in matheſi verfantur,

difpicere. Vale.

Scribuntur primo tam pronuntiata, quam quæ

fumpta funt ad ea demonftranda.

PRONUNTIATA.

1. Sunt quædam in plano curvæ lineæ termi-

natæ, quæ vel totæ funt ad eafdem partes recta-

rum earumdem terminos jungentium, vel nihil

habent ad partes alteras.

2. Adeafdem vero partescavamvoco ejufmodi

lineam, in qua fumptis utcunque duobus punc-
tis, quæ inter puncta rectæ interjiciuntur vel

omnes ad eafdem lineæ partes cadunt, vel ali-

quæ quidem ad eafdem, aliquæ vero fecundum

ipfam, ad alteras autem partes nulla.

3. Pariter et quædam funt fuperficies termi-

natæ, quæ quidem ipfæ non funt in plano, fed

in plano terminos habent ; eæque vel totæ funt

ad eafdem partes plani, inquo terminos habent,

vel nihil habent ad partes alteras .

4. Ad eafdem vero partes cavas voco ejufmodi

ſuperficies, in quibus fumptis duobus punctis,

quæ inter puncta rectæ interjiciuntur vel omnesnes

ad eafdem ſuperficiei partes cadunt, vel aliquæ
quidem ad eafdem, aliquæ vero fecundum ip-

fas, ad alteras autem partes nulla.

5. Sectorem vero folidum voco, quando ſphæ-

ram conus fecuerit verticem habens ad ſphæræ

centrum, figuram, quæ a ſuperficie coni, et fu-

perficie ſphæræ, quæ intra conum eft, compre-

henditur.

στον, ὅτι πᾶσει πυραμὶς τρίτον μέρος ἐςὶ πρίσματος

τε βάσιν ἔχοντος τὴν αὐτὴν τῇ πυραμίδι, καὶ ὕψος

ἴσυν· καὶ ὅτι πᾶς κῶνος τρίτον μέρος ἐςὶ τοῦ κυλίν-

δρου τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος τὴν αὐτὴν τῷ κώνῳ, καὶ

ὕψος ἴσον. Καὶ γὰρ προυπτιρχόντων φυσικῶς πεὶ

ταῦτα τὰ οχήματα, πολλῶν πρὸ τοῦ Εὐδόξου γεγενη-

μένων ἀξίων λόγου Γεωμετρῶν, συνέβαινεν ἀπὸ πάν-

των ἀγνοεῖθαι, μηδ᾽ ὑφ᾽ ἑνὸς κατανοηθῆναι. Ἐξ-

έσαι δὲ περὶ τότων ὑπισκέψαθαι τοῖς δυνησομένοις .

Ὤφειλε μὲν ἦν, Κωνώνος ζῶντος, ἐκδιδόθαι ταῦτα.

Τῆνον γὰρ ὑπολαμβάνομεν σε μάλισα δύναθαι κα-

τανοήστη ταῦτα, καὶ τὴν ἁρμόζεσιν ὑπὲρ αὐτῶν Ἀπό-

Φανσιν ποιήστιοθαι . Δοκιμάζοντες δὲ καλῶς ἔχεῖν

μεταδιδόναι τῶς ἄλλοις οἰκείοις τῶν μαθημάτων,

ἀποςέλλομέν στι τὰς ἀποδείξεις ἀναγράψαντες, ὑπὲρ

ὧν ἐξέσαι τοῖς περὶ τὰ μαθήματα ἀνατρεφομένοις,

Γπισκέψαθαι. Ἔῤῥωσο .

Γράφονται πρῶτον · τά τε ἀξιώματα, κὰ τὰ λαμ-

βανόμενα εἰς τὰς ἀποδείξεις αὐτῶν.

ΑΞΙΩΜΑΤΑ.

α΄. Εἴσι τίνες ἐν ὑπιπέδῳ καμπύλαι γραμμαὶ πε-

περασμέναι, αἱ ἢ τὰ πέρατα ὑπιζώγνυεσῶν αὐτῶν

θειῶν, ἤτοι ὅλαι ἐπὶ τὰ αὐτὰ εἰσιν, ἢ ἐδὲν ἔχουσιν

ἐπὶ τὰ ἕτερα.

β'. Ἐπὶ τὰ αὐτὰ δη κοίλην καλῶ τὴν τοιαύτην

γραμμὴν, ἐν ᾗ ἂν δύο σημείων λαμβανομένων όποιω-

νῶν, αἱ μεταξὺ τ σημείων ἐθεῖαι , ἤτοι πᾶσαι ἐπὶ τὰ

αὐτὰ πίπλουσι τῆς γραμμῆς, ἡ τινες μὲν ἐπὶ τὰ

αὐτὰ, τίνες ἢ κατ᾿ αὐτῆς, ἐπὶ τὰ ἕτερα ἢ μηδεμία.

γ'. Ὁμοίως δὴ καὶ ἐπιφάνειας τινές εἰσι πεπερασ

μέναι, αὗται μὲν ἐκ ἐν δπιπέδῳ, τὰ ἢ πέρατα ἔχε-

σιν ἐν ὑπιπέδῳ· καὶ τοῦ δπιπεδο, ἐν ᾧ τὰ πέρατα

ἔχεσιν, ἤτοι ὅλαι ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἔσονται, ἢ οὐδὲν ἔχου

σιν ἐπι τὰ ἑτερα.

δ'. Ἐπὶ τὰ αὐτὰ δὲ κοίλας καλῶ τὰς τοιαύτας

ἐπιφανείας, ἐν αἷς ἂν δύο σημείων λαμβανομένων,

αἱ μεταξὺ τῶν σημείων ἀθεῖαι, ἤτοι πᾶσαι ἐπὶ τὰ

αὐτὰ πίπλουσι τῆς ἐπιφανείας· ἡ τινες μὲν ἐπὶ τὰ

αὐτὰ, τίνες δὲ καὶ᾿ αὐτῶν, ἐπὶ τὰ ἕτερα ἢ μηδεμία.

ε. ·Τομέα ἢ σερεὸν καλῶ, ἐπειδὰν σφαῖραν κῶνος

τέμνη, κορυφὴν ἔχων ὁ ἐπὶ τὸ κέντρον τῆς σφαίρας,

τὸ ἐμπεριεχόμενον χῆμα ὑπό τε τῆς ἐπιφανείας τοῦ

κώνου, καὶ τῆς ἐπιφανείας της σφαίρας ἐντὸς τοῦ

· τότε ἀξίωμα Η κοινάς
C

τὸμέ
... ἐπεὶ δ᾽ ἂν

κώνου.

* ἐπὶ τὸ κέντρον τᾶς σφαίρας in MS . defunt.
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5΄ . ῾Ῥόμβον δὲ καλῶ σερεὸν, ἐπειδὰν δύο κῶνοῖ τὴν

αὐτὴν βάσιν ἔχοντες τας κορυφας ἔχωσιν ἐφ᾽ ἐκάτε-

ρα τῷ ἐπιπέδε τῆς βάσεως, ὅπως οἱ ἄξονες αὐτῶν

ἐπ᾿ ἐθείας ὦσι κείμενοι, τὸ ἐξ ἀμφοῖν τοῖν κώνοιν

συγκείμενον σερεὸν χῆμα .

Λαμβάνω δὲ ταῦτα.

ΛΑΜΒΑΝΟΜΕΝΑ.

α΄ . Τῶντὰ αὐτὰπέρατα ἐχεσῶν γραμμῶν ἐλα-

χίςζω εἶναι τὴν ἀθειαν.

6. Rhombum vero folidum voco, quandoduo

coni eamdem bafimhabentes vertices habuerint

ad utramque partem plani, in quo eſt baſis, ita

ut eorum axes in directojaceant, folidam figu-

ram, quæ ex utriſque conis componitur.

Sumo autem hæc.

SUMPTA.

1. Linearum, quæ eofdem terminos habent,

quæ recta eft, eam minimam effe .

2. Aliarum vero linearum, ſi in plano fint, eof-
β'. Τῶν δὲ ἄλλων γραμμῶν, ἐὰν ἐν ἐπιπέδῳ ὅσαι

τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχεσιν, ἀνίσες εἶναι τὰς τοιαῦτας, demque terminos habeant, eas inæquales eſſe,

ἐπειδὰν ὦσιν ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαι, κ

ἤτοι ὅλη περιλαμβάνηται, ἡ ἑτέρα αὐτῶν ὑπὸ τῆς ἑτέ-

ρας, και τῆς δυθείας τῆς τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχούσης

αὐτῇ, ἤ τινὰ μὲν περιλαμβάνηται, τινὰ δε κοινὰ ἔχῃ,

καὶ ἐλάοσονα εἶναι τὴν περιλαμβανομένην.

درم

γ'. Ὁμοίως κὰ τῶν ἐπιφανειῶν ἢ τὰ αὐτὰ πέρατα

ἐχεσῶν, ἐὰν ἐν ἐπιπέδῳ τὰ πέρατα ἔχωσιν, ἐλάσσονα

εἶναι τὴν ἐπίπεδον.

δ'. Τῶν δὲ ἄλλων ἐπιφανειῶν, καὶ τὰ αὐτὰ πέ-

ρατα ἐχεσῶν, ἐὰν ἐν ἐπιπέδῳ τὰ πέρατα ἢ, ἀνίσας

εἶναι τὰς τοιαῦτας, ἐπειδαν ὦσιν ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ

αὐτὰ κοῖλαι, καὶ ἤτοι ὅλη περιλαμβάνηται ὑπὸ τῆς

ἑτέρας ἑτέρα ἐπιφάνεια, κὰ τῆς ὑπιπέδο τῆς τὰ αὐτὰ

πέραταἐχούσης αὐτῇ, ἤ τινα μὲν περιλαμβάνηται , τινὰ

δὲ κοινὰ ἔχῃ, κὶ ἐλάοσονα εἶναι τὴν πειλαμβανομθύην.

ε. Ἔτι δὲ τῶν ἀνίσων γραμμῶν, καὶ τῶν ἀνίσων

πιφανειῶν, καὶ τῶν ἀνίσων σερεῶν, τὸ μεῖζον τῷ

ἐλάοσονος ὑπερέχειν τοιύτῳ, ὁ συντιθέμενον ἑαυτὸ

ἑαυτῷ δυνατόν ἐσιν ὑπερέχειν παντὸς τῷ προτεθέντος

τῶν πρὸς ἄλληλα λεγομένων.

quarum utraque adeafdem partes cava eſt, alte-

raque ab altera, et a recta, quæ eofdem ac ipfa

terminos habet, vel tota comprehenditur, vel

aliqua quidem comprehenditur, cætera vero

communia habet, eamque minorem effe, quæ

comprehenditur.

3. Pariter et ſuperficierum, quæ eofdem ter-

minos habent, ſi in plano terminos habeant,

quæ plana eſt, eam minorem effe.

4. Aliarum vero fuperficierum, quæ eofdem

terminos habent, fi inplano terminos habeant,

eas inæquales effe, quarum utraque ad eafdem

partes cava eſt, alteraque ab altera, et a plano,

quod eofdem ac ipſa terminos habet, vel tota

comprehenditur, vel aliqua quidem comprehen-

ditur, cætera vero communia habet, eamque

minorem effe, quæ comprehenditur.

5. Amplius vero inæqualium linearum, et in-

æqualium ſuperficierum, et inæqualium folido-
rum majus excedere minus eo, quod fibimet

ipſi aliquoties additum excedere poffit quod-

cunque propofitum fuerit ex iis, quæ inter ſe

invicem comparantur.

EUTOCIUS.

Εἰς τὰ πεὶ σφαίρας καὶ κυλίνδρα ᾿Αρχιμήδες ἐδένα τῶν

πρὸ ἡμῶν ἀξίαν · εὑρὼν πύταξιν καταβεβλημένον · καὶ κατα-

νοήσας μὴ δὲ οὐμάρειαν τῶν θεωρημάτων τῶτο παροραθίῶαι,

ἐπιςάσεως γὃ ἀκριβῶς, ὡς ἴσε, κὶ οὐεπηβόλο δεῖται φαντασίας

ὠρέχθίω κατ᾿ ἐμιὼ διύαμιν σαφῶς ἐκτέθαι τὰ ἐν αὐτοῖς δυπεώ-

ρητα, πραχθείς μᾶλλον εἰς τᾶτο * τῷ μηδένα πω καθεῖναι εἰς

τούτω Η υπόθεσιν, ἢ διὰ τίὼ δυσκολίαν ἐκνήσας, κὶ ἅμα τὸ

Σωκρατικὸν λογισάμενος, ᾿ ὡς τὸ Θεῖ συλλαμβάνοντος, πάνυ

εἰκὸς κῷ ἐπὶ τέλους ἡμᾶς τῆς σποδῆς ἐλθεῖν. Ἔκθεσιν δὲ,

διανοηθείς, ὡς ἐἶ τι κὶ παρὰ μέλος διὰ νεότητα φθέγξομαι,

1 εὗρον

Cumcomperiſſem neminem eorum, qui ante nos fue-

runt, quidquam in Archimedis libros de ſphæra, et cy-

lindro pro rei dignitate ſcripſiſſe; mecumque reputarem,

non id ea de cauſſa factum, quod theoremata facilia ef-

fent, cum exquifitam mentis intelligentiam, ut nofti,

et imaginandi præftantiam requirant ; aggreffus fum,

quæ fubobfcura in iis funt, pro virili explanare, hoc

ipfo, quod alius nemo huc acceſſerit, potius impulfus,

quam difficultate retardatus, fimul illud Socraticum re-

putans, Deo juvante, omnino conſentaneum videri, ut

operæ finem affequamur. Hoc autem opus ad te potiffi-

mum inftitui, Ammonie Philofophorum optime ; ſperans

8 τῷ μηδένα πω καθεῖναι
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fore, ut fi quid ego per ætatem minus concinnum pro-

nuntiavero, id tu pro tua cum in omni Philoſophia, tum

præcipue in mathematicis difciplinis peritia corrigas .
Dignum vero te fuerit adnitenti mihi opem ferre. Et

fiquidem ſcriptum hoc inane videbitur, ne patiaris jam

inde in aliorum manus venire. Sin vero a ſcopo non

plane aberrare, quid tu de illo ſentias aperi ; ut, fi tuo

judicio firmatum fuerit, coner aliud, quod ſe mihi offe-

ret, Archimedis opus interpretari.

IN DEFINITIONES.

Pofteaquam fignificavit quæ mox expofiturus effet

theoremata, Geometrarum omnium morem ſecutus no-

mina, quibus ipſe pro arbitrio uſus eſt, et cum pofitio-

nes ipſas, tum pofitionum definitiones in ipſo ſtatim

operis fui initio explicat. Ac primo quidem effe dicit

curvas quafdam lineas in plano, quæ vel totæ funt ad

eafdem partes rectarum earumdem terminosjungentium,

vel nihil habent ad partes alteras . Quæ fane verba ma-

nifeſta fuerint, ſi noverimus quas ipſe in plano curvas

lineas vocet. Itaque noſſe oportet curvas lineas in plano

ipſum vocare non circulares tantum, aut conicas, aut

quæ ductu continuo defcribuntur ; ſed lineam quamlibet

præter rectam, quæ in plano fit. Porro lineam hanc,

utcunque componatur, five ex rectis, five excircularibus,

et rectis, unam in plano curvam lineam vocat. Quo-

niam vero, ut fupra

diximus, curvas line-

asnon circulares tan-

tum vocat, fed eas

quoque, quæ ex rec-

tis componuntur, ex

quibus illæ fiunt, quæ

ad eafdem partes ca-
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τῦτο ὑπὸ τῆς σῆς περί τε τὴν ἄλλων φιλοσοφίαν ἐπιςημονικῆς

θεωρίας, καὶ διαφερόντως περὶ τὰ μαθήματα ἐπινορθώσεως

τεύξεται , ἀνέθηκά στι κράτισε φιλοσόφων Αμμώνιε. Πρέποι

δ᾽ ἄν σοι τὰ ἐμῇ απουδή συνήραπε. Καὶ εἰ μὲν ἀνεμισῖον

δύξη το γράμμα, αὐτόθεν μὴ εἰς ἄλλον ἐλθεῖν συγχωρήσης.

Εἰ δὲ τῷ σκοπᾶ μὴ πάντη διαμαρτάνον, δήλωσον ὼ ἔχεις

πεὶ αὐτῷ γνώμην ὡς εἴγε τῇ ὑμετέρα κρίσει βεβαιωθῇ, πειρά-

σομαι κὶ ἄλλο τυχὸν ἢ᾿Αρχιμηδείων συντάξεων ἑρμἱωοῦσαι .

ΕΙΣ ΤΟΥΣ ΟΡΟΥΣ .

Προειπὼν τὰ ῾ μέλλονπα ἐκτίθεθαι ὑπ᾿ αὐτό θεωρήματα,

* τῶν συνήθων πᾶσι Γεωμέτξαις ἐν τῇ ἐκθέσει " τηρῶν, τάς

τε ὀνομασίας, αἷς αὐτὸς κατ᾿ ἐξεσίαν ἐχρήσατο, κὶ τῆς ὅρες

τῶν ὑποθέσεων, κῷ αὐτὰς τὰς ὑποθέσεις Δὰὶ ὁ ἀρχῆς τῶ

συγγράμματος διασαφῆσαι βέλεται· Καὶ φησὶν πρῶτον εἶναι

τινὰς ἐν ὀπιπέδῳ καμπύλας γραμμάς, αἱ τινες τῶν ὀπιζευγνυ-

γσῶν τὰ πέρατα αὐτῶν εὐθειῶν, ἢ πᾶσαι ἐτὶ τὰ αὐτὰ εἰσιν,

ἢ ἐδὲν ἔχεσιν ἐπὶ τὰ ἕτερα. Σαφὲς δι᾽ ἂν εἴη τὸ λεγόμενον,

εἰ γνωσώμεθά τινας καλεῖ τὰς ἐν ὀπιπέδῳ καμπύλας γραμμάς.

Ἰσέον ὧν ὅτι καμπύλας γραμμᾶς καλεῖ ἐχ᾽ ἁπλῶς τὰς κυκλι-

νας, ἢ κωνικάς, ἢ ἄκλαςον ἐχόσας τιὼ συνέχειαν, ἀλλὰ

πᾶσαν ἁπλῶς ἐν ὀπιπέδῳ γραμμιὼ τὴν αρὰ τίω εὐθεῖαν,

καμπύλιω ὀνομάζει . Μίαν δὲ γραμμιὼ ἐν ἐπιπέδῳ τὸ ὑπω-

σῶν συναπομένω, ὡςε κἂν ἐξ οὐθειῶν σύγκειται ήτοι ἐκπειφε-

ρῶν, ἤτοι ἐξ οὐθειῶν κὶ περιφερῶν, καμπύλην ὀνομάζει . ᾿Αλλ᾿

ἐπειδὴ, ὡς κὶ ἀνωτέ-

ρω εἴρηται , καμπύλας

γραμμὰς ἐ τὰς τίειφε

ρεῖς μίνον καλεῖ, ἀλλὰκ

τὰς ἐξ οὐθειῶν συγ

κειμένας, ἐκ δὲ τότων

ὦ ἡ ἐπιλογή τῶν ἐπὶ
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væ funt ; utique fieri poteft, ut incava quadam linea

duo puncta utcunque ſumantur ; ita ut quæ ea puncta
recta conjungit, ad neutram lineæ partem cadat, fed

cum ipſam et linea conveniat. Quare cavam ad eaf-

dem partes vocare ſe dicit ejufmodi lineam, in qua quæ

duo quælibet puncta recte conjungunt, vel omnes ad

eaſdem lineæ partes cadunt, vel aliquæ quidem ad

eafdem, aliquæ vero ſecundum ipfam, ad alteras au-

tem partes nulla. Eadem hæc licet etiam de ſuperficie-

bus intelligere.

Deinde ſectorem, rhombumque folidum ordine definit,

perfpicue explicans quid cujuſque nomen fignificet.

Poftea quædam petit, quæ ipfi ad ea, quæ ſequuntur,

demonſtranda maxime neceffaria funt; quæque licet, ſenſu

ipſo duce, unuſquiſque vera eſſe fateatur, tamen com-

munium notionum ope facile per ea, quæ in Elementis

tradita funt, demonſtrari poffunt. Atque eorum, quæ

petit, hoc primum eft : linearum omnium, quæ eofdem

terminos habent, quæ recta eſt, eam minimam effe. Sit

enim recta quædam inplano terminataAB, et alia quæ-

dam linea ΑΓΒ, quæ puncta A et B eofdem terminos

habeat. Itaque petit hoc fibi dari, rectam AB minorem

eſſe linea AFB. Dico autem, quod maxime verum eſt,

hoc fibi dari petiiffe. Sumatur enim pro arbitrio in li-

nea ATB punctum ; junganturque rectæ АГ, ГВ .

Manifeftum igitur eft ipfas АГ, ГВ majores eſſe quam

AB. Rurſus ſumantur pro arbitrio in lineis ACB puncta

1 πρέποι ex MS. κ συναρᾶπαι

Ρ πρὸς τὰς 4 τῶν αἰτημάτων

γραμμῆς. ἀλλὰ τυχὸν τὰ σημεῖα τὰ ΔΕ .

1 μέλλοντα ex MS.

τὰ αὐτὰ κοίλων· ἐνδεχόμενον ἂν εἴν λαβεῖν ἐλή τινος ἐπὶ τὰ

αὐτὰ κοίλης γραμμῆς δύο τυχόντα σημεῖα, ὥσε τὴν ἐπ᾿ αὐτὰ

ὀπιζουγνυμθύω εὐθεῖαν ἐπὶ μηδέτερα μὲν μέρη πίπλειν τῆς

γραμμῆς, ἐπ᾿ αὐτιὼ δὲ ἐφαρμόζειν . Διό φησιν ἐλὰ τὰ αὐτὰ

κοίλω καλεῖν γραμμὴν, ἐν ᾗ αἱ λλὰ δύο ὁποιωνῶν σημείων

ἀγόμεναι εὐθεῖαι, ήτοι πᾶσαι ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη πίπλεσιν τῆς

γραμμῆς, ἢ τινες μὲν ἀπὸ τὰ αὐτά, τινες δὲ κατ᾿ αὐτῆς,

λὴ τὰ ἕτερα δὲ μέρη ἐδὲ μία. Τάδε αὐτὰ ἐξεςιν ὀλιγοῶν καὶ

ἐὶ ἐπιφανειῶν.

Εἶτα ἑξῆς ὀνομάζει τομέα σερεὸν, καὶ ῥόμβον σερεὶν, σαφῶς

ἐμφανίζων τίὼ ἔννοιαν τῶν ὀνομάτων .

Μετὰ δὲ ταῦτα αἰτήματά τινα λαμβάνειν ἀξιοῖ, χρησι-

μούοντα αὐτῷ ᾽ εἰς τὰς ἑξῆς ἀποδείξεις, καὶ ὅντα μὲν κἀξ᾽

αὐτῆς τῆς αἰθήσεως ὡμολογημένα, ἐδὲν δὲ ἦτιον δυνατὰ κहने

ἀποδειχθιῶναι ἔκτε τῶν κοινῶν ἐννοιῶν, καὶ ἐκ τῶν δεδειγ-

μένων ἐν τοῖς Στοιχείοις. Ἔτι δὲ πρῶτον ' αὐτημάτων τὸ τοα-

όνδε, πασῶν τῶν τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχεσῶν γραμμῶν ἐλαχί-

5 εἶναι τὸ εὐθεῖαν. Ἔσω γὰρ ἐν ὀλιπέδῳ εὐθεῖα μέν τις

πεπερασμένη ἡ ΑΒ, ἑτέρα δέ τις γραμμὴ ἡ ΑΓΒ τὰ αὐτὰ

πέρατα ἔχκσι τὰ Α, Β . Φησὶ δὲ δεδίως αὐτῷ τίω ΑΒ

ἐλάτιονα εἶναι τῆς ΑΓΒ. Λέγω ὖν, ὅτι τῦτο ἀληθὲς ὂν

ᾐτήσατο. Εἰλήφθω γὸ ἐπὶ ὁ ΑΓΒ, τυχὸν σημεῖον τὸ Γ' κῷ

ἐπιζείχθωσιν ' αἱ ΑΓ, ΓΒ. Φανερὸν δὲ, ὅτι αἱ ΑΓ, ΓΒ

τῆς Α.Β μείζες εἰσί. Πάλιν δὴ εἰλήφθωσαν ἐλπὶ ταῖς ΑΓΒ

η τῆ τάς τε

· αἱ ΑΓ, ΓΒ σημεῖον τὸ Γ, κὰ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΓ, Γ.Β. Φανερον &C,

دا

m τῶν ex MS . • ἁπλῶς ex MS.

* τάς ΑΓΒ

:
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res funt quamAB. Rur-

ſus, et ſi , punctis aliis in-

ter prima illa fumptis,

rectæ jungantur, majo-

res adhuc invenientur

quam AB. Hoc autem

ſicontinuo fiat, quæ rec-

tæ ad lineamAГВ pro-

punctaA, Zeofdem ter-

minos habeant, et ad

eafdem partes cavæ fint :

マ
ー
ジ

γραμμαῖς ἄλλα τυχόντα σημεῖα τὰ Δ, Ε΄ κὶ ἐπεζούχθωσαν

αἱ ΑΔ, ΔΓ , ΓΕ, Ε Β. Ὁμοίως δὴ κὴ ἐνταῦθα δῆλον, ὅτι δύο

μὲν αἱ ΑΔ, ΔΓ + ΑΓ μείξος εἰσί· δύο δὲ αἱ ΓΕ, Ε B

aliaΔ, Ε; junganturque recte ΑΔ, ΔΓ, ΓΕ, ΕΒ . Tunc

quoque pariter manifeftum eſt, duas quidem ΑΔ, ΔΓ

m AF ; duasmajores effe quam vero ГЕ, ЕВ majores

quam FB. Quare AA,

ΔΓ, ΓΕ,ΕΒ multomajo-

Γ Β. Ωςε αἱ ΑΔ, ΔΓ,

ΓΕ, ΕΒ πολλῷ μείζους

εἰσὶ τῆς Α.Β. Ομοίως

δη, καν ἄλλα σημεία λα-

βόντες μεταξὺ τῶν εἰλημ-

μένων ἐπιζεύξομεν ἐπὶ τὰ

νῦν ληφθέντα εὐθείας, εὑ-

ρήσωμεν αὐτὰς ἔτι μείζος

† ΑΒ. Καὶ τῆτο συν-

εχῶς ποιῶντες τὰς μᾶλ-

λον συνεγγιζέσας τῇ ΑΓΒ

γραμμῇ εὐθείας ἔτι μείζος εὑρήσομεν. "Ωςε ἐκ τέτο συμφανές

pius accedunt, hæ ma-

jores adhuc erunt. Ex

quo apparet lineam ip-

ſam ΑΓΒ majorem eſſe quam AB; cum nimirum fieri

εἶναι, αὐτὴτὼ γραμμίὼ ΑΓΒ μείζονα εἶναι τῆς ΑΒ΄ δυνα- poffit, utjunctis ad quodlibet ejus punctum rectis, lineam

τὸ ὄντος, κατὰ πᾶν αὐτῆς σημεῖον ἐπιζεύξαντας εὐθείας λα- quis ſumat ex rectis compofitam, cujufmodi ipſa eſt linea

βεῖν ἐξ εὐθειῶν συγκειμένω τίώ, οἷον αὐτιὼ ἔσαν γραμμὴν, ΑΓΒ, quam eadem ratione majorem, quam AB effe de-

μείζονα δεικνυμένίω 2ὰ τῶν αὐτῶν ἡ ΑΒ. Οὐ γἢ ἄτοπον ἐν monftret. Neque enim abfurdum eſt in iis, quæ in con-

feſſo ſunt, demonftrandis talia concipere.ταῖς ἢ ὁμολογομένων, ἀποδείξεσι κὶ τοιαύτας ἐννοίας ' προλαβεῖν.

Μετὰ δὲ τῶτο φησὶν, λαμβάνειν κὶ τῶν τὰ αὐτὰ πέρατα

ἐχεσῶν γραμμῶν ἐκείνας ἀνίσους εἶναι, τὰς ἐλπὶ τὰ αὐτὰ κοί-

Deinde vero hoc quoque ſe petere dicit : linearum,

quæ eofdem terminos habent, eas inæquales effe, quæ
cavæ eo, quo fupra diximus, modo ad eafdem partes

λας ἔσας, κατὰ τὸν ἀνωτέρω εἰρημένον τρόπον. Οὐ μόνον δὲ
funt. Neque vero hoc fufficit; ſed, ut inæquales fint,

ἤρκεσεν εἰς τὸ ἀνίσος εἶναι τὸ ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοίλας εἶναι, ἀλ-

λὰ κὶ ὅταν ἡ ἑτέρα των ἑτέραν, ἢ ὅλην περιλαμβάνη, ἢ μέ-

ρος μὲν πειλαμβάνῃ, μέρος δὲ κὸ κοινὸν ἔχῃ, καὶ μείζονα εἶναι

τιώ " παριλαμβάνεσαν ὁ περιλαμβανομένης.

oportet etiam earum alteram ab altera vel totam compre-

hendi, vel aliqua quidem comprehendi, cætera vero

communia habere. Tunc vero quæ comprehendit, hanc

petit majorem effe, quam quæ comprehenditur.

Intelligantur enim, ut manifeſtum hoc quoque fiat,Νενοήθωσαν γδ, πρὸς τὸ κὶ τῶτο κάδηλον γενέπς, ἐν ἐπιπέ-

δῳ δύο γραμμαὶ αἱ Α Β Γ Δ Ε Ζ , καὶ Α Η Θ Ζ, τὰ αὐτὰ duæ eſſe lineæ in plano AΒΓΔΕΖ, et ΑΗΘΖ, quæ

πέρατα ἔχεσαι " τὰ Α,Ζ ,

καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαι˙

καὶ ἔτι περιλαμβανομένη

ὅλη ἡ ΑΗΘΖ ὑπὸ τῆς

ΑΒΓΔΕΖ γραμμής,

καὶ τῆς τὰ αὐτὰ πέρατα

ἐχέσης αὐταῖς, τῆς ΑΖ

εὐθείας. Φημὶ δὴ ὅτι καὶ

ἄνισόι εἰσιν αἱ προκείμεναι

γραμμαὶ, καὶ μείζων ἡ
A

πειλαμβάνεσα. Ἐπιζεύχθωσαν γὰρ αἱ ΒΘ, ΓΖ , ΔΖ .

Ἐπεὶ ὖν ἐὰν νοηθῇ ἐπιζευγνυμενη ἡ ΘΑ, ἐπὶ μίας – πλευ

ρῶν τῷ ΑΒΘ, ἐντὸς συνιστάμεναί εἰσι αἱ Α Η, Η Θ, * καὶ

ἐλάτος εἰσὶ αἱ ΑΗ, Η Θ τῶν ΑΒ, Β Θ ' κοινή προσκείπω

ἡ Θ Ζ. Αἱ ἄρα ΑΗ, ΗΘ , ΘΖ ἐλάτλος εἰσὶ τῶν ΑΒ,

Z

earumque altera AHOZ

ab altera ΑΒΓΔΕΖ, et

a recta AZ, quæ eofdem

atque ipfæ terminos ha-

bet, tota comprehenda-

tur. Dico propofitas li-

neas inæquales eſſe, e-

amque majorem, quæ

comprehendit. Jungan-

tur enim ΒΘ, ΓΖ, ΔΖ. Et quoniam fi intelligatur

juncta eſſe A, ſuper unum trianguli AB latus intus

conſtitutæ funt AH, HO, quæ ipfis AB, BO funt mi-

nores ; communis addatur Z. Igitur ΑΗ, ΗΘ, ΘΖ

minores funt quam AB, BO, OZ. Minores funt autem

1

ΒΘ, ΘΖ. ᾿Αλλ᾿ αἱ ΒΘ, ΘΖ ἐλάτες εἰσὶ τ ΒΓΖ BO, OZ, quam BIZ ; quippe quæ rurfus intus confti-

ἐντὸς γὸ πάλιν ἐπὶ μῖας τὸ ΒΓΖ συνιστάμεναί εἰσι . Πολλῷ tutæ funt fuper unum latus trianguli BΓΖ. Multo igi-

tur magis АВ, ВГ, IZ majores funt quam ΑΗ, Η Θ,ἄρα αἱ ΑΒ, ΒΓ, ΓΖ τῶν ΑΗ, ΗΘ, ΘΖ μείζος ει-

σίν. ᾿Αλλὰ τῆς Γ.Ζ μείζονες αἱ ΓΔ, ΔΖ΄ τῆς δὲ ΔΖ,

αἱ ΔΕ, ΕΖ. Ἔτι πολλῷ ἄρα αἱ ΑΒΓΔΕΖ μείζος

εἰσὶ τῶν ΑΗΘΖ.

OZ. Majores funt autem cum ΓΔ, AZ quam ΓZ ;

tum AE, EZ quam AZ. Igitur multo adhuc magis

ΑΒΓΔΕΖ majores funt quam ΑΗΘΖ .

Σαφίωείας δὲ χάριν ὑπὸ κείπωσαν κὶ ἕτεραι γραμμαὶ ὁμοί- Quod ut clarius intelligatur, ponantur aliæ quoque

ως ταῖς προειρημέναις, ὡς αἱ ΑΒΓΔΕ, ΑΖΗΘΚΕ . lineæpariter atque illæ quas mododiximus; putaAΒΓΔΕ,

Λέγω ὅτι μείζων ἐςὶν ἡ πειλαμβάνεσα. Νενοήθωσαν γὸ ἐκ
ΑΖΗΘΚΕ. Dicoharum eam majorem eſſe, quæ com-

βεβλημέναι αἱ ΑΖ, Η Θ, ἐπὶ τὸ Λ. Ἐπεὶ ὧν πάλιν δύο αἱ
prehendit. Intelligantur enim AZ, HO productæ eſſe

ad punctum A. Et quoniam rurfus duæ ZA, Λ Η ma-

ΖΑ, ΛΗ μείζος εἰσὶ τῆς ΖΗ, κοιναὶ προσκείπωσαν αἱ
jores funt quam ZH, communes addantur AZ, HO. Igi-

ΑΖ, Η Θ. Αἱ ἄρα ΑΛ, ΛΘ μείζος εἰσὶ 7 ΑΖ, ΗΖ, tur AA, A majores funtquam ΑΖ, ΗΖ, ΗΘ. Minores

• προλαμβάνειν περελαμβάνεσαν fic corrigitur ex MS. * τὰ, fic MS . * In MS. καὶ deeft.

u
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funt autem ΑΛ, Λ quam ABO. Multo igitur magis

ABOmajores funt quamAZHO. Communis addatur K.

Igitur ABOK majores

funt quam AZΗΘΚ.

Minores funt autem

BOK quam BIK. Mul-

to igitur magis ΑΒΓΚ

majores funt , quam

ΑΖΗΘΚ. Commu-

nis addatur KE. Igitur

АВГКЕ majores funt

quam AZHOΚΕ. Μi-

nores funt autem ΓΚΕ

quam ΓΔΕ. Multo

B
H

A

Z

A

igitur magis ΑΒΓΔΕ majores funt quam ΑΖΗΘΚΕ.

Z

Quin etiam, fi quæ aut comprehendit, aut compre-

henditur, aut etiamharum utraque circumferentia fuerit,
idem omnino intelligendum eſt. Si enim continua in

iis puncta fumantur, junganturque recte ; componentur

utique ex rectis quædam lineæ, quibus eadem demon-

ſtratio, quam de lineis ex rectis compofitis fupra attuli-

mus, conveniet. Neque vero ab his

propofitæ lineæ abhorrent ; cum lineæ

cujuſquenatura in punctorum continu-

atione confiftat. Cæterum inæquales

lineas apte definivit, non quæ tantum

ad eafdem partes cavæ fint, fed etiam

quarum altera ab altera, et a recta,

quæ eofdem atque ipſa terminos habet,

comprehendatur. Niſi enim ita res ha-

beat, verum generaliter non eft lineas

inæquales effe ; utvidere licet in figu-

ris, quæ fubjiciuntur. Nam linee

ΑΒΓΔ, et AEZA eofdem terminos

habent, et ad eafdem partes cavæ funt;

г

N M

nec tamen conftat utra earum major

fit. Siquidem fieri poteft, ut fint æ-

quales. Quin etiam fieri poteft, ut

duæ lineæ concipiantur, quæ ad eaf-

dem partes cavæ, eofdemque terminos

habentes contrario fibi invicem ſitu

jaceant; cujufmodi eſt utraque earum,

quas diximus, fi ad AHOK referantur.

Tunc enim plane obfcurum eft, utrum æquales an in-

æquales fint. Quocirca illud optime pofitum eft, opor-

tere alteram ab altera, et a recta, quæ eofdem atque

K

ipfa terminos habet, aut totam comprehendi, aut aliqua
quidem comprehendi, cætera vero communia habere ;

prorfus ut in lineis ΑΗΘΚΔ, et AAMNZA. Quæ-

dam enim in iis comprehenduntur, quædam vero com-

munia funt, ut AA, MN.

Rurfus, ut de linearum inæqualitate judicari poffit,

illud quoque jure optimo ſumptum eft ; nimirum opor-

tere ipſas eofdem habere terminos. Nifi enim habeant,

quamvis invicem comprehendantur, tamen inæquales

non funt: fed quandoque æquales ; aut fi inæquales , ea

major, quæ comprehenditur. Quod ut clarum fiat, in-

telligantur in plano duæ recte ABC obtufum, qui ad B

eſt, angulum continentes : Sumptoque in Br puncto

quolibet A, jungantur ΑΔ, ΑΓ. Quoniam igitur AA

major eſt quam AB, ponatur ipfi AB æqualis AE : fec-

taque in duas æquas partes AE in puncto Z, jungatur

ZF. Et quoniam duæ AFZ majores funt quam ΑΓ,

æqualiſque AZ ipfi ZE; ipfæ quoque EZT majores funt

e

γ δέωσιν

σαφές

Γ

Η Θ. ᾿Αλλ' αἱ ΑΛ, ΛΘ, ἐλάτος τῶν ΑΒΘ. Πολλῷ

ἄρα αἱ ΑΒΘ μείζες τῶν ΑΖΗΘ. Κοινὴ προσκείσθω ἡ

Θ.Κ. Μείζες ἄρα αἱ

K

ΑΒΘ ΚΑΖΗΘΚ.

᾿Αλλ᾿ αἱ ΒΘΚ ἐλάτους

τῶν ΒΓΚ. Πολλῷ ἄρα

μείζες αἱ ΑΒΓΚ τῶν

ΑΖΗΘΚ. Κοινή προ-

σκείπω ἡ Κ.Ε. Αἱ ἄρα

ΑΒΓΚΕ μείζες τῶν

ΑΖΗΘΚΕ. ᾿Αλλ' αἱ

ΓΚΕ ἐλάτος 7 ΓΔΕ.

Πολλῷ ἄρα αἱ ΑΒΓΔΕ μείζες εἰσὶ τῶν ΑΖΗΘΚΕ.

E

B

E

Κἂν δειφέρεται * δὲ ὦσιν, ἤτοι αἱ δειλαμβάνεσαι, ἢ αἱ

περιλαμβανόμεναι, ἢ * καὶ ἀμφότεραι , τὸ αὐτὸ ἔνεςι νοεῖν .

Συνεχῶν γὰρ σημείων ἐπ᾿ αὐτῶν λαμβανομένων, καὶ ἐπὶ αὐ-

τὰ ἐπιζευγνυμένων οὐθειῶν, ληφθήσονται γραμμαὶ ἐξ εὐθειῶν

συγκείμεναι, ἐφ᾿ ὧν ἁρμόσει ἡ προειρημένη ἀπόδειξις τῶν ἐξ

εὐθειῶν συγκειμένων . Οἷον αὐτῶν γινομένων

τῶν προτεθεισῶν· διὰ τὸ ἐὶ πᾶσαν γραμ

μὴν κατὰ συνέχειαν σημείων τὴν ὕπαρξιν

ἔχυσαν νοεῖσθαι . Ἔτι δὲ εἰκότως ἢ ἀνισό-

τητα τῶν γραμμῶν ἐ μόνον τῷ ἐπὶ τὰ αὐ-

τὰ κοίλας εἶναι ἐχαρακτήρισεν, ἀλλὰ καὶ

Α * ἐπέθηκεν τὸ καὶ δεῖν περιλαμβάνεθαι τὴν

ἐτέραν ὑπὸ τῆς ἑτέρας, καὶ τῆς τὰ αὐτὰ

πέρατα ἐχέσης εὐθείας. Τότε γὰρ μὴ

ὄντος, οὐδὲ τὸ ἀνίσες εἶναι τὰς γραμμάς,

πάντη ἀληθὲς ὑπῆρχεν, ὡς ἐςι κατανοй-

σαι ἐκ τῶν ὑποκειμένων καταγραφῶν. Ἡ

28 ΑΒΓΔ γραμμή, κὶ ἡ ΑΕΖΔ, τα

αὐτὰ πέρατα ἔχεται, κὶ ἐπὶ τὰ αὐτα

κοῖλαι εἰσὶ, κι ἄδηλον ὁποτέρα αὐτῶν μεί-

ζων ἐσί. Δυνατόν εκὶ ἴτας εἶναι. Δυνα-

τὸν δὲ κῷ ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοίλιω ἑτέραν νοεῖν,

κὶ τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχέσας ἀμφοτέρας,

κατ᾿ ἐναντίαν δὲ θέσιν ἀλλήλαις " κειμένας,

Θ

A

11

ὡς ὁποτέρα τῶν εἰρημένων τῇ ΑΗΘΚΔ.

Καὶ ὅτως γὸ ἄδηλος, ὅτε ἰσότης κι ἀνισότης αὐτῶν. Διὸ

καλῶς πρόκειται, ταυτὸ δεῖν ἢ ὅλίω τω ἑτέραν ὑπὸ τῆς

ἑτέρας περιλαμβάνεως, κὶ τῆς τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχέσης εὐ-

θείας, ή τινα μὲν περιλαμβάνεπζ, τινὰ δὲ καὶ κοινὰ ἔχειν,

ὡς ἐπὶ τῶν ΑΗ ΘΚΔ, κ) ΑΛΜΝΞΔ. Ἐπὶ γὰρ τό-

των τινὰ μὲν περιλαμβάνεται, τινὰ δὲ κοινά ἐσι, ὡς τὰ

῾ΑΛ, ΜΝ.

c

Δείντως δὲ πάνυ κἀκεῖνο πρὸς κρίσιν τῆς ἀνισότητος πα-

ρελήφθη, τὸ δεῖν τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχειν τὰς γραμμές. Τέ-

το γὸ μὴ ὄντος, ἐδ᾽ ἂν πειλαμβάνοιντο ὁ ὑπὸ ἀλλήλων, ἐδε

ὕτως ἀνιστί εἰσι' ἀλλ᾿ ἐνίοτε ἴσαι, ή κς ἡ πειλαμβανομένη

μείζων. Ὅπερ ἵνα σαφῶς γένηται, νενοήθισαν ἐν ἐπιπέδῳ

δύο ευθείαι ' αἱ ΑΒΓ, ἀμβλείαν τιὼ πρὸς τὸ Β γωνίαν δι

έχουτπι· καὶ εἰλήφθω ἐπὶ τῆς ΒΓ τυχὸν σημεῖον τὸ Δ, καὶ

ἐπεζεύχθωσαν αἱ Α Δ, ΑΓ. Ἐπεὶ ἦν μείζων ἐςὶν ἡ ΑΔ

τῆς Α.Β, κείπω τῇ ΑΒἴση ἡ ΔΕ· καὶ τετμήπω ή ΑΕ

δίχα κατὰ τὸ Ζ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΖΓ. Ἐπεὶ ἂν δύο αἱ

ΑΖΓ τῆς ΑΓ μείζους εἰσὶ, ἴση δὲ ἡ ΑΖ τῇ ΖΕ, καὶ αἱ

2 In MS . deeft . α προσέθηκε Ο κειμίναις

fai A B

C

ΑΓΜΝ
d

ὑπὸ αλλήλωπλἄνισοι εἰσιν
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ΕΖΓ ἄρα τῆς Α.Γ μείζους εἰσί. Κοιναὶ προσκείπωσαν & αἱ quam Ar. Communes addantur AB, ΔΕ. Igitur

ΑΒ, ΔΕ. Αἱ ἄρα. ΔΖΓ

τῶν ΒΑΓ μείζος εἰσίν . "Ωσ-

τε μιᾶς γραμμής νουμένης δ

ΒΑΓ ἐπὶ τὰ αὐτὰ κάλης,

ἑτέρας δὲ ὁ ΔΖΓ περιλαμ

βανομένης ὑπὸ τῆς ἑτέρας, μὴ

ἐχέσης δὲ τὰ αὐτὰ πέρατα,

ἐ μόνον ὅτι οὐ μείζων ή πε-

ριλαμβάνεσα, ἀλλὰ κὶ ἐλάτ-

των, ἐδείχθη .

A

2

E

B

H

K

Καὶ ἐπὶ γραμμῶν δὲ ἐκ πλειόνων εὐθειῶν συγκειμένων τὸ

αὐτὸ τῦτο ἀεὶ θεωξῆσαι . Νενοήπωσαν γὸ ἐν ἐπιπέδῳ δύο εὐ-

θείαι αἱ Α Β, Β Γ, κὶ τυχὸν σημεῖον τὸ Δ, κὶ ἐπεζευγμένη ἡ

Α.Δ. Πάλιν δὴ κείπω τῇ ΑΒἴση ἡ ΔΕ' κὶ ἡ ΕΑ δίχα τε-

τμήπω τῷ Ζ' καὶ τῇ ΑΔ πρὸς ὀρθὰς ἤχθω ἡ ΑΗ, καὶ

ἐπεζεύχθω ἡ ΖΗ. Καὶ κεί-

πω τῇ ΑΗ ἴση ή ΖΘ' και

πάλιν δίχα τετμήπω ἡ ΘΗ

κατὰ τὸ Κ' καὶ πρὸς ὀρθὰς

τῇ ΖΗ ἤχθω ἡ ΗΛ, καὶ

ἐπεζεύχθω ἡ Κ.Λ. Καὶ πά-

λιν κείπω τῇ Η Λἴση ἡ Κ.Μ'

τκὶ δίχα τετμήπω ἡ * ΜΑ τῷ

Ν' κὶ πάλιν πρὸς ὀρθὰς τῇ

ΚΛ ἤχθω ἡ ΛΓ, καὶ ἐπε-

ζεύχθω ἡ Ν.Γ. Φανερὸν ἦν

διὰ τὰ προδεδειγμένα, ὅτι

μείζων ἡ μὲν ΔΖ τῆς ΑΒ,

AZ

E

B

ἡ δὲ ΖΚ τῆς ΑΗ, ἡ δὲ ΚΝ τῆς Η Λ, ἡ δὲ ΝΓ τῆς

ΛΓ· ὥσε καὶ ὅλη ἡ γραμμὴ ἡ ΔΖΚΝΓ μείζων τῆς

ΒΑΗΛΓ. Καλῶς ἄρα προσετέθη τὸς τὰ αὐτὰ πέρατα

ἔχειν, ἐπὶ τῶν ἀνίσων. Τὰ αὐτὰ δὲ, δυνατὸν ἐπινοῦντα ' δει-

κνύειν κὶ ἐπὶ ἢ ἐπιφανειῶν, ἀνὰ πᾶσι τοῖς προειρημένοις, ὅταν

αἱ λαμβανίμεναι ἐπιφάνειαι τὰ πέρατα ἔχωσιν ἐν ἐπιπέδοις.

Τέτων δὲ ὑποκειμένων.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ α.

Ἐὰν εἰς κύκλον πολύγωνον ἐγγραφῆ, Φανερὸν ὅτι ἡ

περίμετρος τῶ ἐγγραφέντος πολυγώνα ἐλάοσων ἐςὶ τῆς

τε κύκλο περιφερείας.

Ἑκάςη γὸ τῶν τῷ πολυγώνο πλθρῶν ἐλάοσων

ἐςὶ τὶ τὸ κύκλο περιφερείας, τῆς ὑπὸ τῆς αὐτῆς δπτ-

τεμνομένης.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ β΄.

Ἐὰν πεὶ κύκλον πολύγωνον πειγραφῇ, ἡ τῶ

πειγραφέντος πολυγώνο πείμετρος, μείζων ἐςὶ τῆς

πειμέτρο το κύκλο.

Περὶ γδ κύκλον πολύγωνον πειγεγράφθω τὸ

ὑποκείμενον. Λέγω, ὅτι ἡ περίμετρος το πολυγώνο

μείζων ἐςὶ τῆς περιμέτρα &κύκλο.

Ε αἱ ΑΒΓ

ειρημένοις ὅταν exMS.

h BAZ ἱ αἱ ΑΒΓ

ΔΖΓ majores funt quam

BAT. Quare fi intelliga-

tur BAF una eſſe linea ad

eafdem partes cava, ΔΖΓ

vero alia quædam linea ,

quæ ab eadem illa compre-

hendatur, fed eofdem ter-

minos nonhabeat; demon-

ſtratum utique eft , eams

quæ comprehendit,

modo non majorem, fed

etiam minorem effe.

non

Hoc autem ipſum etiam in lineis ex pluribus rectis

compoſitis confiderare licet. Intelligantur enim inplano

duæ rectæ AB, BT, et punctum quodlibet A, junctaque

item AA. Rurfus ponatur ipfi AB æqualis AE ; ſecta-

que in duas æquas partes EA in puncto Z: ipfi AA ad

rectos angulos ducaturAH; jungaturque ZH. Rurfus

ponatur ipfi AH æqualis

ZO; ſectaque induas æquas

partes H in punctoK, ipfi

ZH ad rectos angulos du-

catur HA ; jungaturque

KA. Rurfus ponatur ipſi

ΗΛ æqualis KM; ſectaque

in duas æquas partes MA

in puncto N: ipfi KA ad

rectos angulos ducatur

jungaturqueNΓ. Manifef-

tum eft igitur ex iis, quæ

ſuprademonſtrata funt,ma-

jorem eſſe tum AZ quam
Γ

MNA

;

ΑΒ, tum ZK quam AH, tum KN quam HA, tum

NI quam AΓ : atque ideo totam etiam lineam AΖΚΝΕ

majorem eſſe quam BAHAT. Quocirca illud pulchre

de inæqualibus lineis additum eft, oportere ipfas eofdem

habere terminos. Porro eadem hæc, et alia quæcunque
fupra diximus, fi quis diligenter confideraverit, etiam de

fuperficiebus demonftrare poterit ; quando nimirum, quæ

fumuntur, ſuperficies in planis terminos habuerint.

Hiſce vero pofitis

PROP. I. THEOR.

Si circulo polygonum infcribatur, manifef-

tum eſt ambitum infcripti polygoni minorem

efſſe circuli circumferentia.

Unumquodque enim polygoni latus minus

eſtea, quæ ab eodem fecatur, circuli circum-

ferentia.

PROP. II. THEOR.

Si circulo polygonum circumfcribatur, cir-

cumfcripti polygoni ambitus major eſt circuli

circumferentia.

Circulo enim polygonum circumfcriptum fit

propofitum. Dico ambitum polygoni majorem

effe circuli circumferentia.

k MN

S

1 δεικνύειν καὶ ἐπὶ τῶν ἐπιφανειῶν ἀνὰ πᾶσι τοῖς προ-
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Quoniam enim utraque BA,

AA major eſt quam circum-

ferentia BA ; eo quod eam,

quæ eofdem terminos habet,

circumferentiam comprehen-

dit ; pariterque utraque ΔΓ,

Г в major quam AB ; et utra-

que AK, KO major quamA ;

et utraque ZH , HO major

quam Z ; et amplius utraque

AE, E Z major quam A Z. Ideo

A Ἐπεὶ γδ συναμφότερος ἡ ΒΑ,

A B

K г

M

Θ

7.

H
E

ΑΛ μείζων ἐςὶ τῆς Β Λ περιφε-

ρείας, 21ὰὶ τὸ τὰ αὐτὰ πέρατα

ἔχεστιν περιλαμβάνειν τὸν περι-

Φέρειαν, ὁμοίως καὶ συναμφότερος

μεν ἡ ΔΓ, ΓΒ, τῆς ΔΒ΄ συν-

αμφότερος δὲ ἡ ΛΚ, ΚΘ, τῆς

ΛΘ · συναμφότερος δε ἡ ΖΗ,

ΗΘ, τΖ Θ, ἔτι δὲ συναμφότερος

ἡ ΔΕ, ΕΖ, τῆς ΔΖ . Ὅλη ἄρα

totus polygoni ambitus major eſt circuli cir- ἡ πείμετρος τε πολυγώνς μείζων ἐςὶ ὁ περιφερείας
cumferentia. τοκύκλο.

PROP. III. PROB.

Datis duabus magnitudinibus inæqualibus,

fieri poteft, ut inæquales duæ rectæ invenian-
tur, ita ut major recta ad minorem rationem

minorem habeat quam major magnitudo ad

minorem.

Sint duæ magnitudines inæquales AB, A, et

fit major A B. Dico fieri poſſe, ut inæquales duæ

rectæ inveniantur, quæ propofitum conficiant.

Θ

B

Ponatur ipſi A æqualis BF ; et po-

natur recta quædam linea Z H. ΓΑ

autem fibimetipfi aliquoties addita

excedet A. Ea igitur multiplicetur,

fitque A ; et quam multiplex eſt

A ipſius Ar, tam multiplex ſit ZH

rectæ HE. Ut igitur A ad A Γ, ita

ſe habet ZH ad HE. Et invertendo,

ut EH ad HZ, ita fe habet Ar ad

AO. Et quoniamA major eſt quam

A, hoc eft quam FB ; A ad A rati-

onem minorem habet, quam FA ad

B. Igitur etiam componendo E Z

adZH minorem rationemhabet, quam

A Bad Br. Æqualis eſt autem в гір-

fi A. EZ igitur ad ZH minorem rationem ha-

bet, quam A B ad A. Inventæ funt igitur in-
æquales duæ rectæ, quæ propofitum confi-

ciunt; hoc eft hujufmodi, ut major ad mino-

rem rationem minorem habeat, quam major

magnitudo ad minorem.

г

A

ΠΡΟΤΑΣΙΣ γ΄.

Δύο μεγεθῶν ἀνίσων δοθέντων, διωατόν ἐςιν Δ΄-

ρεῖν δύο βυθείας ἀνίσες, ὥσε τὴν μείζονα ἀθείαν

πρὸς τὴν ἐλάοσονα λόγον ἔχειν ἐλάοσονα, ἢ τὸτὸ μεῖζον

μέγεθος πρὸς τὸ ἔλαοσον.

Ἔσω δύο μεγέθη ἄνισα, τὰ ΑΒ, Δ, καὶ ἔσω

μᾶζον τὸ ΑΒ. Λέγω, ὅτι δυνατόν ἐσι δύο Αθείας

ἀνίσας ὑρεῖν, τὸ εἰρημένον ἐπίταγμα ποιέσας.

Z

H

ΔΕ

m

Κάθω τῷ Δ ἴσον τὸ ΒΓ, καὶ κείσθω

τις δὐθεῖα γραμμὴ ἡ ΖΗ. Τὸ δὴ ΓΑ

ἑαυτῷ πισωτιθέμενον ὑπερέξει τοῦ Δ.

Πεπολλαπλασιάσθω ὖν, κὶ ἔσω τὸΑΘ·

καὶ ὁσαπλάσιόν ἐςι τὸΑΘ τοῦΑΓ, " το

σαπλάσιος ἐσω ἡ ΖΗ τῆς Η Ε. Ἔπν

ἄρα, ὡς τό ΘΑ πρὸς ΑΓ, ὅτως ἡ ΖΗ

πρὸς Η Ε. Καὶ ἀνάπαλίν ἢ ἐσιν, ὡς ἡ

ΕΗ πρὸς ΗΖ, ὅτως τὸ ΑΓ πρὸς ΑΘ.

Καὶ ἐπεὶ μείζον ἐςὶ τὸ ΑΘ τᾶΔ, τετέ-

τι το ΓΒ, τὸ ἄρα ΓΑ πρὸς τὸ ΑΘ

λόγον ἐλάοσονα ἔχει, ἤπερ τὸ ΓΑ πρὸς

Γ.Β. Καὶ συνθέντι ἡ ΕΖ ἄρα πρὸς ΖΗ

ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ ΑΒ πρὸς

ΒΓ. Ἴσον δὲ τὸ Β Γ τῷ Δ. Ἡ ΕΖ ἄρα

πρὸς Ζ Η ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ ΑΒ πρὸς

τὸΔ. Εὑρημέναι εἰσὶν ἄρα δύο βθεῖαι ἄνισοι, ποι-

ὅσαι τὸ εἰρημένον ἐπίταγμα, τετέςι, τὴν μείζονα

πρὸς τὴν ἐλάοσονα λόγον ἔχειν ἐλάσσονα, ἢ τὸ μᾶζον

μέγεθος πρὸς τὸ ἔλαοσον.

EUTOCIUS.

A autem fibimetipfi aliquoties addita excedet A. Τὸ δὴ ΑΓ ἑαυτῷ ἐπισυντιθέμενον ὑπερέξει τῷ Δ' δηλαδὴ

Nimirum ſi AB ipſius A fuerit aut ſuperparticularis, ὡς τοΑΒ, ° ἤτοι ἐπιμορία ἢ κὶ ἐπιμεροῦς τυγχάνοντος τοΔ.

aut ſuperpartiens. Sin vero multiplex fuerit, aut mul- Ἐι δε εἴη τὸΑΒ το Δ ἤτοι πολλαπλάσιον, Ρἢ πολλαπλασιεπι

tiplex five particularis, five fuperpartiens, ablato ab AB, μόριον, ἢ κὶ πολλαπλασιεπιμερές, ἀφαιρεθέντος δπὸ τῶΑΒ,

BT ipfi A æquali , quæ relinquitur ΓΑ excedet A. Quo- ἴσε τῷ Δ τᾶ ΒΓ, τὸ λοιπὸν τὸ ΓΑ ὑπερέξει το Δ. Ωςε

circa non oportebit quidem ipſam multiplicare ; ſed ſta- μηκέτι πολλαπλασιάζεπαι αὐτό, ἀλλὰ αὐτόθεν δεῖν τῷ ΑΓ.

tim pofita A æquali ipſi AT, eadem demonftrationeuti. ἴσον ἀποτίθεθαι τὸ ΑΘ, κὰ τὸ αὐτὴ ἀπόδειξιν ἁρμόζειν.

EZ ad ZH minorem rationem habet, quam AB ad Καὶ σωθέντι ἡ ΕΖ πρὸς ΖΗ ἐλάπονα λόγον ἔχει , ἤπος

BF. Si enim proportio hujufmodi fit, utprimamagni- τὸ Α Β πρὸς Β Γ. "Ὅτι γὃ ἐὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον ἐλάσ-

P ἤ πολλαπλὰς ἐπὶ μόριον, ἢ καὶ πολλαπλάσιον ἐπὶ μερους
• τοσαυταπλάσιος η ίσω • ἤτοι ἐπὶ μορία, ἡ ἐπὶ μέρες



DE SPHÆRA ET CYLINDRO LIB. I.
71

B

σονα λόγον ἔχη, ἤπερ τρίτον * πρὸς τέταρτον, κι συνθέντι ὁ

αὐτὸς λόγος ακολεθεῖ, δειχθήσεται οὕτως. Ἔσωσαν τέωαρα

μεγέθη τὰ ΑΒ, ΒΓ, ΔΕ, ΕΖ · τὸ δὲ Α Β πρὸς τὸ ΒΓ

μείζονα λόγον ἐχέτω, ἤπες τὸ ΔΕ πρὸς τὸ ΕΖ.

Λέγω ὅτι καὶ συνθέντι τὸ ΑΓ πρὸς τὸ ΓΒ μείζονα

λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ ΔΖ πρὸς τὸΖ Ε. Γεγονέτω

γὰρ, ὡς τὸ Γ Β πρὸς τὸ Β Α, ὕτως τὸ ΖΕ πρὸς τὸ

Ζ.Θ. ᾿Ανάπαλιν ἄρα, ὡς τὸ ΑΒ πρὸς τὸ ΒΓ, ὅτως

τὸ Θ Ζ πρὸς τὸ ΖΕ. Μείζονα δὲ λόγον ἔχει τὸΑΒ

πρὸς τὸ ΒΓ, ἤπερ τὸ ΔΕ πρὸς ΕΖ. ῾ Καὶ τὸ Ζ Θ

ἄρα πρὸς ΖΕ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ Δ Ε πρὸς

ΕΖ. Μείζον ἄρα ὅξὶ τὸΖ Θ τᾶΕΔ, καὶ ὅλον τὸ

ΘΕτᾶΔΖ . Καὶ αἰὰ τῦτο τὸ ΘΕ πρὸς ΕΖ μεί-

ζοναλόγον ἔχει, ἤπερ τὸ ΔΖ πρὸς ΖΕ. ᾿Αλλ᾿ ὡς

τὸ Θ Ε πρὸς ΕΖ, τὸ ΑΓ πρὸς ΓΒ, αλὰ τὸ συν-

θέντι˙ κὶ τὸ ΑΓ ἄρα πρὸς Γ Β μείζονα λόγον ἔχει,

ἤπερ τὸ Δ Ζ πρὸς ΕΖ. ᾿Αλλὰ δὲ τὸ ΑΓ πρὸς ΓΒ

μείζοναλόγον ἐχέτω, ἤπερ τὸ ΔΖ πρός ΖΕ. Λέγω

ὅτι κῷ διελόντι τὸΑ Β πρός Β Γ μείζονα λόγον ἔχει,

ἤπερ τὸ ΔΕ πρός ΕΖ. Πάλιν γδ ὁμοίως ἐὰν ποιή-

σωμεν, ὡς τὸ Β Γ πρὸς ΓΑ, ᾿ὕτως τὸ ΖΕ πρὸς τὸ ΘΕ,

ἔσαι κὰ τὸ ΘΕ μείζον τοῦ ΔΖ· καὶ κοινοῦ ἀφαιρεμένα τοῦ

ΕΖ, ' ἔται μείζον τὸ ΘΖ τῦ ΔΕ. Καὶ διὰ τοῦτο τὸ Θ Ζ

πρὸς Ζ Ε, τετέςι τὸ Α Β πρός Β Γ, 2λὰ τὸ διελόντι, μείζονα

λόγον ἕξει, ἤπες τὸ ΔΕ πρός ΕΖ. Φανερόν δὲ 2λὰ τῶν

ὁμοίων, ὅτι κἂν τὸ ΑΒ πρὸς τὸ ΒΓ έλασονα λόγον ἔχῃ,

ἤπερ τὸ ΔΕ πρὸς ΕΖ, καὶ συνθέντι, καὶ πάλιν διελόντι, ὁ

αὐτὸς λόγος ἔσαι. Ἔκ δὲ τῶν αὐτῶν καὶ ὁ, τα " ἀναςρέψαν-

τος, λόγος ἐμφανής έςιν. Ἐχέτω γὸ τὸ ΑΓ πρὸς ΒΓ μεί-
ζονα λόγον, ἤπερ τὸ ΔΖ αρός ΖΕ. Λέγω ὅτι καὶ ἀναςρέ

ψαντι τὸ ΓΑ πρὸς ΑΒ ἐλάπονα λόγον ἔχει , ἤπες τὸ ΔΖ

πρὸς Δ.Ε. Ἐπεὶ τὸ τὸ ΑΓ πρὸς ΓΒ μείζονα λόγον ἔχει,

ἤπες τὸ ΔΖ πρὸς ΖΕ, καὶ διελόντι τὸ ΑΒ πρὸς ΒΓ μεί-

ζοναλόγον ἔχει, ἤπερ τὸ ΔΕ πρὸς ΕΖ · ἀνάπαλιν τὸ ΒΓ

πρὸς ΒΑ ἐλάσονα λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ ΖΕ πρός ΕΔ' καὶ

συνθέντι τὸ ΓΑ πρὸςΑΒ ἐλάσονα λόγον ἔχει, ἤπες τὸΔΖ

πρὸς Δ.Ε.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ δ .́

Al

Δύο μεγεθῶν ἀνίσων δοθέντων, κὶ κύκλο, δυνατόν ἐσιν

εἰς ἢ κύκλον πολυγώνον ἐγγράψαι, ἢ ἄλλο πειγρά-

ψαι, ὅπως ἡ τε πειγραφομένα πολυγώνο πλώρα,

πρὸς τὴν ὁ ἐγγραφομένε πολυγώνο πλευρὰν, ἐλάσ-

σονα λόγον ἔχῃ ἢ τὸ μᾶζον μέγεθοςπρὸς τὸ ἔλαοσον.

Ἔσω τὰ δοθέντα δύο μεγέθη τὰ Α, Β, ὁ δὲ δο-

θεὶς κύκλος ὁ ὑποκείμενος. Λέγω ὖν, ὅτι δυνατόν

ἐι ποιῶν τὸ ἐπίταγμα.

· Εὑρήσθωσαν δὲ δύο ὐθεῖαι αἱ Θ, Κ. Λ, ὧν μείζων

" ἔσω ἡ Θ, ὥσε τὴν Θ πρὸς τὴν ΚΛ, ἐλάσσονα

λόγον ἔχειν, ἢ τὸ μεῖζον μέγεθος πρὸς τὸ ἔλατον

καὶ ἤχθω Ἀπὸ τὸ Λ τῇ ΚΛ πρὸς ὀρθὰς ἡΛΜ, κξ

Ἀπὸτῶ ΚτῇΘ ἴσηκατήχθω ἡ Κ.Μ. Δυνατὸν γὰρ

τᾶτο. Καὶ ἤχθωσαν τε κύκλο δύο διάμετροι πρὸς

ὀρθὰς ἀλλήλαις αἱ ΓΕ, ΔΖ. Τέμνοντες ὧν τὴν ὑπὸ

τῶν ΔΗΓ γωνίαν δίχα, καὶ τῶν ἡμήσειαν αὐτῆς

δίχα, καὶ ἀεὶ τῶτο ποιῶντες, λείψομέν τινα γωνίαν

ἐλάοσονα ἢ διπλασίαν τῆς ὑπὸ Λ.Κ.Μ. Λελάφθω,

9 πρὸς τέσσαρα μεγέθη

* ἀνατρεψαντι

· καὶ τὸ ΕΖ ἀρὰ πρὸς ΖΘ

* ἔσω ἡΘ πρὸς τὴν ΚΛ

tudoadfecundamminorem rationem habeat, quam tertia

ad quartam, eamdem etiam componendo locum habere

hoc pacto demonftrabitur. Sint quatuor magnitudines

Θ

Z

ΑΒ , ΒΓ, ΔΕ, ΕΖ : et AB ad BГ majorem ratio-

nem habeat, quam AE, adEZ. Dico etiam com-

ponendo, Ar ad IB majorem rationem habere,

quam AZ ad ZE. Ut enim FB ad BA, ita fiat

ZE ad ZO . Igitur invertendo, ut AB ad BF,

ita fe habet Zad ZE. Habet autem AB ad Br

majorem rationem, quam AE ad EZ. Habet

igitur etiam Z ad Z E majorem rationem, quam

ΔΕ ad EZ. Major eſt igitur ZO quam EA,

totaque E quam AZ. Propterea E ad EZ

majorem rationem habet, quam AZ ad ZE. Ut

autem E ad EZ, ita fe habet componendo AГ

ad FB : igitur etiam AF ad IB majorem ratio-

nem habet, quam AZ ad EZ. At vero Arad

FB majorem rationem habeat, quam AZ ad ZE .

Dico etiam dividendo, AB ad BГ majorem rati-

onem habere, quam AE ad EZ. Rurfus enim

ſi pariter fiat, ut BF ad ΓΑ, ita ZE ad ΘΕ ; erit

utique E major quam AZ : ablataque communi EZ,

E

A

Z major quam AE.. Propterea Zad ZE, hoc eſt

AB ad BT, majorem, dividendo, rationem habuerit,

quam AE ad EZ. Eadem ratione illud quoque mani-

feſtum eſt, ſi AB ad BF minorem rationem habeat

quam AE ad EZ; fore, ut componendo itemque divi-

dendo, idem prorfus eveniat. Quin etiam de converſa

proportione quid fequatur patet. Habeat enim Ar ad

BImajorem rationem quam AZ ad ZE. Dico con-

vertendo, ΓA ad AB minorem rationem habere, quam

AZ ad AE. Quoniam enim AI ad IB majorem ratio-

nem habet, quam AZ ad ZE ; et dividendo, AB ad BF

majorem, quam AE ad EZ ; ideo invertendo, BI ad

BA minorem habet rationem, quam ZE ad EA ; et

componendo, ГА ad AB minorem, quam AZ ad AE.

PROP. IV. PROв.

Datis duabus magnitudinibus inæqualibus, et

circulo, fieri poteſt, ut circulo polygonum in-
ſcribatur, itemque aliud circumfcribatur, ita ut

circumfcripti polygoni latus adinfcripti poly-

goni latus minorem rationem habeat, quam

major magnitudo ad minorem.

Sint datæ duæ magnitudines A, B ; datus ve-

ro circulus, qui fubjicitur. Dico fieri poſſe,

utpropofitum conficiatur.

Inveniantur duæ rectæ , KA, quarum ma-

jor fit , ita ut ad KA minorem rationem

habeat, quam major magnitudo ad minorem :
et ducatur a puncto A ipfi KA ad rectos angu-

los AM ; et a puncto K ipfi æqualis KM.

Hoc enim fieri poteft. Ducantur autem duæ

circuli diametri inter fe invicem ad rectos an-

gulos ΓΕ, ΔΖ . Si igitur angulus ∆ΗΓ in duas

æquas partes fecetur, ejuſque dimidius in duas

item æquas partes, idque continuo fiat, relin-

quetur aliquis angulus minor duplo anguli AKM.

• οὕτως τὸ Ζ Ε πρὸς ΕΘ, ἴσαι τὸ ΘΕ μείζον · ἄρα
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1

Relinquatur, iſque ſit NHI ; et jungatur Ν.Γ.

Eſt igitur Nr latus polygoni æquilateri. Quo-

niam enim angulus N H Γ metitur rectum angu-

καὶ ἔσω ἡ ὑπὸ ΝΗΓ· καὶ ἐπεζύχθω ἡ ΝΓ. Ἡ

ἄρα Ν Γ πολυγώνο ἐςὶ πλώρὰ ἰποπλύρα. Ἐπεί-

περ ἡ ὑπὸ ΝΗΓ γωνία μετρᾶ τὴν ὑτὸ ΔΗΓ ὀρθὴν

p
l

T

Π

N

A

B

0
Γ H

E

K

1

2

lum AHT, ipfa etiam circumferentia Nr meti-

tur quartam circuli partem. Quaretotum etiam

circulum metitur. IN igitur latus eſt polygoni

æquilateri. Hoc enim manifeſtum eft. Sece-

tur angulus N H in duas æquas partes recta

NE; et circulum in puncto contingat ΟΞΠ ;

et producantur ΗΝΠ, ΗΓΟ . Quare etiam по

latus eſt polygoni circulo circumfcripti tum æ-

quilateri, tum fimilis, ut conftat, infcripto, cu-

jus eſt latus Nr. Et quoniam angulus NHI

minor eſt duplo anguli AKM, idemque duplus

anguli THT, minor eſt angulus THΓ angulo

AKM. Qui vero anguli ad puncta funt A, T,

hi funt recti . MK igitur ad AK majorem ratio-

nem habet quam Had HT. Æqualis eſt au-

tem IH ipfi Hz. Quare Had HT, hoc eft

По ad Nr, minoremrationem habet, quamΜ.Κ.

ad KA. Amplius vero ad KAminorem ratio-

nem habet quam a ad B : ac IO quidem latus

eft circumfcripti polygoni, IN vero infcripti.

Quæ invenienda proponebantur.

Et a puncto Kipfi

æqualis ducatur KM : hoc

enim fieri poteft. Nimirum

productaKA, puta adpunc-

tumX; pofitaque ipfiæ-

quali KX; centroqueK, et

intervallo KX circulo de-

ſcripto, puta XMN. Æ-

qualis eſt enim KM ipfi K

KX, hoc eft ipfi .

Θ

Μ΄

ὅσαν, κι ἡ Ν Γ ἄρα περιφέρεια μετρεῖ τὴ ΓΔ, τί-

ταρτον ὅσαν κύκλο. Ὥσε κὶ τὸν κύκλον μετρεῖ. Πο-

λυγώνο ἄρα ἐςὶ πλευρὰ ἰσοπλεύρε ἡ ΓΝ. Φανε-

ρὸν γάρ ἐςι τᾶτο. Καὶ τετμήσθω ἡ ὑπὸ Ν Η Γ γω-

νία δίχα τῇ ΗΞ ευθεία, καὶ ὑπὸ τὸ Ξ ἐφαπλέ-

σθω τῷ κύκλο ἡ ΟΞΠ, καὶ ἐκβεβλήσθωσαν αἱ

ΗΝΠ, ΗΓΟ . Ωςε κὶ ἡ ΠΟ πολυγώνα ἐςὶ πλουρὰ

τοῦ πειγραφομθύς πεὶ τὸν κυκλὸν, κὶ ἰσοπλεύρε,

Φανερὸν ὅτι καὶ ὁμοίς τῷ ἐγγραφομένῳ, ὁ πλουρὰ

ἡ ΝΓ. Ἐπεὶ δὲ ἐλάσσων ἐςὶν ἢ διπλασία ἡ ὑπὸ

ΝΗΓ τῆς ὑπὸ ΛΚΜ, διπλασία δὲ τῆς ὑπὸ ΤΗΓ,

ἐλάοσων ἐςὶ ἄρα ἡ ὑπὸ ΤΗ Γ τῆς ὑπὸ ΛΚΜ. Καί

εἰσιν ὀρθαὶ αἱ πρὸς τοῖς Λ,Τ. Ἡ ἄρα Μ.Κ. πρὸς
Λ.Κ. μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΓΗ πρὸς ΗΤ. Ἴση

δὲ ἡ ΓΗ τῇΗΞ. Ὥσε ἡ ΗΞ πρὸς Η Τ ἐλάοσονα

λόγον ἔχει, τετέςιν ἡ ΠΟ πρὸς ΝΓ, Γἢ ἡ ΜΚ

πρὸς ΚΛ. Ἔτι δὲ ἡ ΚΜ πρὸς Κ.Λ ἐλάοσονα λό-

γον ἔχει ἤπερ τὸ Α πρὸς τὸ Β΄ καί ἐσι μὲν ΠΟ

πλώρὰ τῷ περιγραφομένο πολυγώνα, ἡδὲ ΓΝ τοῦ

ἐγγραφομένα . Ὅπερ προέκειτο ὑρεῖν.

EUTOCIUS.

Θ

Eſt igitur NF latus polygoni æquilateri, et parilateri .

Cum enim quartæ circumferentiæ parti rectus angulus

inftiterit, ſectuſque in pares angulus ſit; confiftere

* ἰσοπλεύρω· φανερὸν

,

N

Λ

M

X

y

Καὶ ὑπὸ τῶ Κ, τῇ Θἴση

κατήχθω ἡ Κ.Μ· δυνατὸν γε

τῦτο . - Καὶ ἐκβληθείσης

τῆς ΚΛὡς ἐπὶ τὸ Χ' καὶ

τεθείσης τῇΘ ἴσης τῆς Κ.Χ'

καὶ κέντρῳ τῷ Κ, διαςήματι

δὲ τὸ ΚΧ κύκλο γραφέντος

ὡς τοῦ ΧΜΝ. Ἔς ἡ

ΚΜ ἴση τῇ Κ.Χ, τῦτ᾽ ἐςι

τῇΘ.

د

Ἡ ἄρα Ν.Γ πολυγώνου ἐςὶ ἰσοπλεύρου καὶ ἀρτιοπλούρου

πλευρά. Τῆς γὰρ μιᾶς ὀρθῆς ἐλὴ τεταρτημορίου * βεβηκυίας,

καὶ τῆς τομῆς κατὰ ἀρτίαν διαίρεσιν ἀπὸ τῆς ὀρθῆς γινομένης,

* ἤπερ ἡ ΜΗ
2

deeft.
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δῆλον ὅτι καὶ ἡ τῶ τεταρτημορία πειφέρεια εἰς ἀρτιάκις ἀρ-

τίας τὸν ἀριθμὸν ἴσας διαιρεθήσεται πιειφερείας. "Ως τε καὶ ἡ

ὑποτείνουσα εὐθεῖα μίαν τῶν πειφερειῶν, πολυγώνο ἐςὶν ἰσο-

πλεύρου καὶ ἀρτιοπλεύρου πλευρά.

b

ΞΠ τῇ

"Ως τε καὶ ἡ ΟΠ πολυγώνου ἐςὶν ἰσοπλεύρου πλευρά.

Ἐὰν τὸ τῇ ὑπο ΞΗΝ γωνίᾳ ἴσθω ποιήσαντες τίω ὑπὸ

ΠΗΔ, δύτο το Π ἀπὸ τὸ Δ ἐπιζούξωμθμ τὴν Π.Δ καὶ π७०-

εκβάλωμθμ ἄχρι τῆς ΗΘ, τῆς μετὰ Η Δ γωνίαν περιεχέσης

ἴσην τῇ ὑπὸ ΠΗ Δ᾽ ἔσαι ἵσηἵστη ἡ ΠΘ τῇ ΠΟ, κὶ ἐφαπλο-

μθύη το κύκλο. Ἐπεὶ ἡ ΞΗ ἴση στὶ τῇ Η Δ, κοινὴ δὲ ἡ

ΗΠ καὶ γωνίας ἴσας πειέχουσι˙ καὶ βάσις ἄρα ἡ

ΠΔἴση βί· καὶ ἡ ὑπὸ ΠΞΗ ὀρθὴ οὖσα, τῇ ὑπὸ Π.ΔΗ.

Ως τε ἐφάπλεται ἡ ΔΠ. Ἐπεὶ οὖν αἱ πρὸς τὸ Δὀρθαὶ

εἰσὶν, εἰσὶν δὲ καὶ ὑπὸ ΠΗΔ,

ΔΗΘ ἴσαι, καὶ ἡ πρὸς ταῖς

ἴσαις κοινὴ ἡ ΔΗ · ἴση σεὶ καὶ

ἡ ΠΔ τῇ ΘΔ. ᾿Αλλ᾿ ἡ ΞΠ

τῇΠΔἐδείχθη ἴση. Καὶ ἡ ΘΠ

ἄρα τῇ ῾ΠΟ ἐςὶν ἴση, καὶ πά-

Θ

Γ

quartam quoque circumferentiæ partem inæquales nu-

meroque pariter pares circumferentias ſectum iri . Quo-

circa et quæ uni circumferentiæ recta fubjicitur æqui-

lateri et parilateri polygoni latus eft.

Quare etiam OI latus eſt polygoni æquilateri. Si

enim angulus ΠΗΔ angulo ΞΗΝ æqualis fiat, juncta-

que a puncto I ad A recta IA producatur uſque ad HO,

quæ una cum H æqualem ipfi ΠΗΔ angulum efficit ;

æqualis hæc erit, nempe ΠΘ ipfi IO eademque circu-

lum continget. Quoniam enim æqualis eſt H ipfi ΗΔ,

communiſque HI, et adhuc æquales angulos compre-

hendunt ; ideo æquales eſt etiam baſis ΞΠ bafi ΠΔ, an-

guluſque ΠΞΗ, utpote rectus, angulo ΠΔΗ. Quare

ΔΠ circulum contingit. Et quoniam qui anguli ad

punctum A funt, ii funt recti ;

æqualeſque reliqui ΠΗΔ ,

ΔΗ ; et adhuc AH, quæ

æqualibus fubjicitur angulis,

communis; ideo æqualis eſtΠΔ

ipfiA. Demonftratum eſt

autem, ΞΠ ipfi II A æqualem

effe. Æqualis eft igitur II

ipfi IO, cæterifque omnibus

circulum pariter contingenti-

bus. Quare I latus eft po-

lygoni æquilateri, et parilaterî

circulo circumſcripti . Quod

vero et infcripto fimilis, id per

ſe patet. Æqualis enim cum

fit Η ipfi Η Π, et ΓΗ ip-

fi HN ; parallela utique eſt

σαις ταῖς ὁμοίως ἐφαπλομλύαις.

Ως τε ἡ Θ Π πολυγώνο ὅξὶν ἰσο-

πλούρα καὶ ἀρτιοπλούρι πλουρά

П

N H

του πεὶ τὸν κύκλον δειγραφο- E

μθύου. Ὅτι δὲ καὶ ὁμοίς τῷ

ἐγΓραφομένῳ, αὐτόθεν δῆλον. Ἴσης

γὰρ οὔσης ἃ μὲν ΟΗ τῇ ΗΠ,

Z

τῆς δὲ ΓΗ τῇ Η Ν΄ παράλ-

ληλος ἄρα ἐςὶν ἡ ΘΠ τῇ Γ.Ν. Διὰ τὰ αὐτὰ καὶ ἡ ΟΠ τῇ

Ν.Ζ. Ως τε καὶ ἡ ὑπὸ ΓΝΖ τῇ ὑπὸ ΟΠΟἴση στο

καὶ τὰ τῦτο ὅμοιόν ὅτι τὸ πειγεγραμμένον τῷ ἐγγεγραμ-

μένῳ.

Ἡ ἄρα Μ Κ πρὸς ΚΛ. μείζονα λόγον ἔχει , ἤπες ἡ ΓΗ

πρὸς ΗΤ. Μείζονος γὰρ ἔσης τῆς πρὸς ὁ τὸ Κ γωνίας τῆς

ὑπὸ ΓΗΤ, ἐὰν τῇ ὑπὸ ΓΗΤ ἴσύω συςησόμεθα τὴν ὑπὸ

ΑΚΡ το Ρ, μεταξύ – Λ, Μ νογμένο, τὸ Λ.Κ.Ρ τρίγωνον
τῷ ΓΗΤ ὅμοιόν ἐςιν . Ωςε ἡ ΡΚ πρὸς Κ Λ, ὅτως ἡ ΓΗ

πρὸς ΗΤ. Ως τε καὶ ἡ Μ ΚΕ τωρὸς Κ.Α. μείζονα λόγον

ἔχει, ἤπερ ἡ ΓΗ πρός Η Τ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ έ.

Πάλιν δύο μεγεθῶν ἀνίσων ὄντων, ὰ τομέως, δυν-

ατόν ἐσι περὶ τὸν τομέα πολύγωνον περιγράψαι, &

ἄλλο ἐγγράψαι , ὥσε τὼ τὸ περιγεγραμμένου

πλευρὰν πρὸς τὴν ἐγγεγραμμένο πλύραν, ἐλάσ-

σονα λόγον ἔχειν, ἢ τὸ μᾶζον μέγεθος πρὸς τὸ

έλασσον.

Ἔσωγὰρ πάλιν δύο μεγέθη ἄνισα τὰ Ε, Ζ, ὧν

μᾶζον ἔσω τὸ Ε, κύκλος δέ τις ὁ ΑΒΓ, κέντρον

ἔχων τὸ Δ' καὶ πρὸς τὸ Δ τομεὺς συνετάτω ὁ

ΑΔΒ. Δᾶ δη πειγράψαι, καὶ ἐγγράψαι πολύ-

γωνον πεὶ τὸν Α Β Δ τομέα, ἴσας ἔχον τὰς πλώρας,

χωρὶς τῶν Β Δ, Δ Α· ὅπως γένηται τὸ ἐπίταγμα.

Εὑρήθωσαν γὃ δύο ὐθεῖαι αἱ Η, Θ Κ ἄνισοι, κ

μάζων ἡ Η, ὥσε των Η πρὸς τὴν ΘΚ ἐλάσσονα

λόγον ἔχειν, ἢ τὸ μείζον μέγεθος πρὸς τὸ ἔλαοσον.

b In MS. γωνίας deeſt.

Κ.Α. μείζινα λόγον ἔχει

• ΠΘ. ὰ τῷ ΚΓ - - - τῆς

ΘΠ ipfi ΓΝ. Eadem ratione etiam IIO ipfi NZ eſt

parallela. Quare angulus INZ æqualis eſt angulo

ΟΠΘ: ideoque circumfcriptum polygonum fimile in-

ſcripto.

MK, igitur ad K A majorem rationem habet, quam

Had HT. Major enim cum fit angulus, qui ad

punctum K eft, angulo IHT ; fi angulus conftituatur

punctaA,M cadere intelligatur ; fimile utique eſt trian-

gulum AKP triangulo HT. Quare ut PK ad KA,

ita fe habet Had HT. Hinc MK ad KA majorem

rationem habet quam IH ad HT.

ΑΚΡ angulo ΓΗТ æqualis , ita ut punctum P inter

PROP. V. PROB.

Rurfus fi duæ fuerint magnitudines inæqua-

les, et ſector, fieri poteſt, ut ſectori polygo-

num circumfcribatur, itemque aliud infcriba-

tur, ita ut circumfcripti latus ad latus infcripti

minorem rationem habeat, quam major mag-

nitudo ad minorem.

Rurfus enim duæ fint magnitudines inæqua-

las E, Z, quarumummajor fit E ; et circulus aliquis

АВГ centrum habens punctum A : et ad punc-

tum & fector conftituaturAAB . Oportet autem

ſectori A B A polygonum circumfcribere, et in-

fcribere latera habens, exceptis B A , AA, æqua-

lia ; ita ut propofitum conficiatur.

Inveniantur inæquales duæ rectæ H, ΘΚ ,

quarum major fit H ; ita ut Had K minorem

rationem habeat, quam major magnitudo ad

c

πρὸς Κ.Λ. Αὕτως ἡ ΓΗ πρὸς ΗΤ. ὥσε καὶ ἡ ΜΚ πρὸς

T

;

:

i
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minorem. Hoc enim fieri poteſt. Ducta autem

pariter a puncto K ipfi @ K ad rectos angulos

KA, ducatur ipſi H æqualis A. Hoc enim

Δυνατὸν γὸ τῶτο. Καὶ ἀπὸ τὸ Κ ὁμοίως ἀχθείσης

πρὸς ὀρθὰς τῇ ΘΚ τῆς Κ.Λ, προσβεβλήθω τῇ Η ἴση

ἡ Λ. Δυνατὸν γὸ τῶτο, ὁ ἐπείπερ μείζων ἐςὶ ἡ Η δ

B

0

M

N
A

HE Z

г

Θ

fieri poteſt, quoniam major eſt H quam Θ.Κ.

Si igitur angulus A A B in duas æquas partes ſe-

cetur, ejuſque dimidius in duas item æquas

partes, idque continuo fiat relinquetur aliquis

angulus minor duplo anguli AK. Relinqua-

tur angulus AAM. Eſt igitur AM latus poly-
goni ſectori inſcripti. Quod fi angulus AAM

in duas æquas partes ſecetur recta A N, et du-

catur a puncto NENO ſectorem contingens, ip-

ſa erit latus polygoni eidem ſectori circumfcripti

ei, quem diximus, ſimilis. Eadem vero ra-

tione, qua fupra, E O ad AM minorem rationem

habet, quam magnitudo E ad magnitudinem Z.

PROP. VI, PROB.

Dato circulo, et duabus magnitudinibus inæ-

qualibus, circulo polygonum circumfcribere,

itemque aliud infcribere, ita ut

circumfcriptum ad infcriptum

minorem rationem habeat, quam

major magnitudo ad minorem.

Ponatur circulus A, et duæ

magnitudines inæqualesE,Z, qua-

rum major ſit E. Oportet igi-

tur circulo polygonum infcribere,

itemque aliud circumfcribere, ita

ut propofitum conficiatur.

A

A
K

ΘΚ. Τεμνομένης δὴ ὁ ὑπὸ τῶν Α Δ Β γωνίας δίχα,

καὶ τῆς ἡμισείας δίχα, καὶ ἀεὶ τῆτε γινομένε λει

φθήσεταί τις γωνία, ἐλάοσων ὅσα ἢ διπλασία τῆς

ὑπὸ ΛΘΚ. Λελείφθα ὖν ἡ ὑπὸ ΑΔΜ. ἩΑMὖν

ἄρα πολυγώνο πλώρὰ ἐγγραφομένα εἰς τὸν τομέα.

Καὶ ἐὰν τέμωμεν τὴν ὑπὸ ΑΔΜ γωνίαν δίχα τῇ

ΔΝ, καὶ ἀπὸ τε Ν, εκὰ ἀγάγωμεν ἐφαπτομένιω

τᾶ τομέως τὴν ΝΞΟ, αὕτη πλώρὰ ἔςαι το πολυ-

γώνα τοπεριγραφομένα πεὶ τὸν αὐτὸν τομέα, ὁμοίς

τῷ εἰρημένῳ . Καὶ ὁμοίως τοῖς προειρημένοις ή ΞΟ

πρὸς τὴν ΑΜ ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ Ε μέ-

γεθος πρὸς τὸ Ζ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 5.

Κύκλα δοθέντος καὶ δύο μεγεθῶν ἀνίσων, περι-

γράψαι πεὶ τὸν κύκλον πολύγωνον, κὰ ἄλλο ἐγγρά-

ψαι, ὥσε τὸ περιγραφέν πρὸς

τὸ ἐγγραφὲν ἐλάοσονα λόγον ἔχειν,

ἢ τὸ μεῖζον μέγεθος πρὸς τὸ ἔλασ-

σον.

Ἐκκείθω κύκλος ὁ Α, καὶ δύο

μεγέθη ἄνισα τὰ Ε,Ζ, καὶ μείζων

τὸ Ε. Δᾶ ὧν πολύγωνον ἐγγράψαι

εἰς τὸν κύκλον, καὶ ἄλλο περιγρά-

ψαι, ἵνα γένηται τὸ ὑπιταχθέν.

Λαμβάνω γὰρ δύο εὐθείας ἢ ἀνί-

σες τὰς Γ, Δ, ὧν μείζων ἔσω ἡ Γ·

ὥσε τὼ Γ πρὸς τὸν Δ΄ ἐλάοσονα

λόγον ἔχειν, ἢ τὸ Ε πρὸς τὸΖ. Καὶ

τῶν Γ, Δ μέσης ἀνάλογον ληφθείσης

τῆς Η, μείζων ἄρα καὶ ἡ Γ τῆς Η.

Περιγεγράφθω δὴ περὶ κύκλον πο-

Sumo inæquales duas rectas

F, A, quarum major fit r ; ita ut

I ad A minorem rationem habeat

quam E ad Z. Itaque ſumptaH

proportionali media inter r, et

A, major eſt r quam H. Circum-

ſcribatur autem circulo polygo-

num, itemque aliud infcribatur, ita ut, quem-

admodum docuimus, circumfcripti polygoni περιγραφέντος πολυγώνο πλευρὰν, πρὸς τὴ τὸ ἐγ

HΓΗ Δ ZE

λύγωνον, καὶ ἄλλο ἐγγεγράφθω , ὥσε τὴ τοῦ

ὁ ἐπεὶ μεῖζον & InMS. deeft καὶ. Η ἀνίσες exMS.
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γραφέντος, ἐλάοσονα λόγον ἔχειν, ἢ τὴν Γ πρὸς τὴν

Η, καθῶς ἐμάθομεν. Διὰ τῶτο δὴ καὶ ὁ διπλά-

σιος λόγος τῷ διπλασίς ἐλάοσων ἐςί. Καὶ τῶ μὲν

τῆς πλώρᾶς πρὸς τὴν πλευρὰν, διπλάσιός ἐσι ὁ τε

πολυγώνο πρὸς τὸ πολύγωνον · ὅμοια γάρ . Τῆς δὲ

Γ πρὸς τὴν Η, ὁ τῆς Γ πρὸς τὴν Δ. Καὶ τὸ περι-

γραφὲν ἄρα πολύγωνον πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάοσονa

λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ Γ πρὸς τὴν Δ. Πολλῷ ἄρα καὶ

τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάοσονα λόγον

ἔχει, ἤπερ τὸ Επρὸς τὸ Ζ.

Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι δύο μεγεθῶν ἀνίσων δοθέν-

των, καὶ τομέως, δυνατόν ἐσι περὶ τὸν τομέα πολύ-

γωνον περιγράψαι, καὶ ἄλλο έγγράψαι ὅμοιον αὐ-

τῷ, ἵνα τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα

λόγον ἔχῃ, ἢ τὸ μᾶζον μέγεθος πρὸς τὸ ἔλαοτον.

Φανερὸν δὲ καὶ τῶτο, ὅτι ἐὰν δοθῇ κύκλος, ή του

μεὺς, καὶ χωρίον τὶ, δυνατόν ἐσιν ἐγγράφοντα εἰς

τὸν κύκλον, ἢ τὸν τομέα πολύγωνα ἰσόπλώρα,

καὶ ἔτι ἀεὶ εἰς τὰ περιλειπόμενα τμήματα, λείπειν

τινὰ τμήματα τῶ κύκλο ἢ τομέως, ἅπερ ἔσαι ἐλάσ-

σονα τε προκειμένο χωρίς . Ταῦτα γὸ ἐν τῇ Στοι-

χειώσει παραδέδωται .

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ζ΄.

Δεικτέον δε, ὅτι καὶ κύκλο δοθέντος, ἢ τομέως

καὶ χωρίς, δυνατόν ἐςι περιγράψαι πολύγωνον

περὶ τὸν κύκλον , * ἢ τομέα, ὥσε τὰ περιλειπό-

μενα τῆς περιγραφῆς τμήματα ἐλάοσονα εἶναι τῶ

δοθέντος χωρίς. Ἔσω δὲ ἐπὶ κύκλο * δείξαντα,

μεταγαγῶν τὸν ὅμοιον λόγον καὶ ὑπὶ τῷ τομέως.

Δεδόθω κύκλος ὁ Α, κὰ χωρίον * τὶ τὸΒ. Δυνατὸν δῆ

περιγράψαι περὶ τ κύκλον πολύγωνον, ὥσετὰἀπολει-

φθέντα τμήματα μεταξὺ τῶ κύκλο κὶ τῷ πολυγώνε

ἐλάοσονα εἶναι ὁ Β χωρίς. Καὶ γὸ ὄντων δύο μεγε-

θῶν ἀνίσων, μείζονος μὲν συναμφο-

τέρς τοῦ χωρίς κὰὶ τοῦ κύκλο, ἐλάσ-

σονος δὲ τοῦ κύκλο, περιγεγράφθω

περὶ τὸν κύκλον πολύγωνον, ἢ ἄλλο

ἐγγεγράφθω, ὥσε τὸ περιγραφὲν

πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάοσονα λόγον

ἔχειν, ἢ τὸ εἰρημένον μείζον μέγεθος

πρὸς τὸ ἔλαοσον. Τοῦτο δὴ τὸ περι-

γραφόμενον πολύγωνόν ἐσιν, ὁ τὰ

περιλείμματα ἔσαι ἐλάσσονα 8προ-

B

A

τεθέντος χωρίς τᾶ Β.

Εἰ γὰρ τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ

ἐγγραφὲν ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἢ

το συναμφότερον, ὅ τε κύκλος καὶ

latus ad latus infcripti minorem rationem ha-

beat, quam I ad H. Hinc et dupla ratio dupla

ratione eſt minor. Ac rationis quidem lateris

ad latus dupla eſt ratio polygoni ad polygonum ;

ſimilia enim funt ; rationis vero ipfius rad H

dupla eſt ratio ipfius I ad A. Igitur etiam cir-

cumſcriptum polygonum ad infcriptum mino-

rem rationem habet, quam I ad A. Multo igitur

magis etiam circumfcriptum ad infcriptum ra-

tionem habet minorem quam E ad Z.

Pariter vero demonftrabimus, datis duabus

magnitudinibus inæqualibus, et ſectore, fieri

poffe, ut fectori polygonum circumfcribatur,
eidemque fimile aliud infcribatur, ita ut cir-

cumfcriptum ad infcriptum minorem rationem

habeat, quam major magnitudo ad minorem.

Illud quoque manifeſtum eſt, ſi detur circu-

lus, vel ſector, et aliquod fpatium ; fieri poffe,

ut aliquis circulo, vel ſectori, et adhuc reliquis

circumjectis ſegmentis polygona æquilatera in-

ſcribens aliqua circuli vel ſectoris ſegmenta re-

linquat, quæ minora fint propoſito ſpatio. Hæc
enim in Elementis tradita funt.

PROP. VII. PROB .

Oportet autem demonftrare, dato etiam cir-

culo, vel ſectore, et ſpatio; fieri poffe, utcir-
culo, vel ſectori polygonum circumfcribatur,

ita ut reliqua circumfcripti polygoni ſegmenta

minora fint dato ſpatio. Liceat enim, quæ de

circulo demonſtraverim, transferre fimili ratione

etiam ad ſectorem .

Detur circulus A, et ſpatium aliquod B. Fieri

utique poteft, ut circulo polygonum circum-

ſcribatur, ita ut reliqua, quæ inter circulum

et polygonum interjiciuntur, ſegmenta minora

fint fpatio B. Duæ enim cum fint inæquales

magnitudines ; major quidem u-

trumque fimul ſpatium B et cir-

culus, minor vero circulus cir-

cumfcribatur circulo polygonum,

itemque aliud infcribatur, ita ut

circumfcriptum ad infcriptum

minorem rationem habeat, quan

earum, quas diximus, magnitu-

dinum major ad minorem. At-

que circumfcriptum hoc polygo-

num illud eft, cujus reliqua cir-

cumjecta ſegmenta minora funt

propoſito ſpatio B.

Quoniam enim circumfcrip-

tum polygonum ad infcriptum

minorem rationem habet, quam

τὸ Β χωρίον πρὸς αὐτὸν τὸν κύκλον, τοῦ δὲ ἐγγρα- utrumque fimul ſpatium B et circulus ad eum-

1 ἢ τὸν τομέα. * τὸν * Forte δειξοντα
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dem circulum ; infcripto vero major eft circu-

lus ; multo magis circumfcriptum polygonum
ad circulum minorem rationem habet, quam

utrumque fimul ſpatium B et circulus ad eum-

dem circulum. Igitur etiam dividendo, reliqua

circumfcripti polygoni ſegmenta ad circulum

minorem habent rationem, quam fpatium B ad

circulum. Minora funt igitur reliqua circum-

ſcripti polygoni ſegmenta ſpatio B. Vel hoc

pacto .

Quoniam circumfcriptum polygonum ad cir-

culumminorem rationem habetquamutrumque
fimul ſpatium B et circulus ad circulum; ideo

minus erit circumfcriptum polygonum utroque

fimul ſpatio B et circulo. Quare reliqua etiam

circumjecta ſegmenta minora erunt ſpatio B.

Eadem vero ratione etiam de ſectore argumen-

tabimur.

Φομένε μείζων ὁ κύκλος, πολλῷ μᾶλλον τὸ περιγρα

φὲν πρὸς τὸν κύκλον ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἢ τὸ συν-

αμφότερον, ὅτε κύκλος καὶ τὸ Β χωρίον πρὸς αὐτὸν

τὸν κύκλον. Καὶ διελόντι ἄρα τὰ ἀπολείμματα ξ

περιγεγραμμένο πολυγώνε πρὸς τὸν κύκλον ἐλάοσονα

λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ Β χωρίον πρὸς ἢ κύκλον. Ἐλάσ-

σονα ἄρα τὰ ἀπολείμματα τοῦ περιγεγραμμένε πο-

λυγώνο το Β χωρίς. Ἢ ὕτως.

وا

Ἐπεὶ τὸ περιγραφὲν πρὸς ἢ κύκλον ἐλάοσονα

λόγον ἔχει, ἢ τὸ συναμφότερον, ὅ τε κύκλος καὶ τὸ

Β χωρίον τπρὸς τὸν κύκλον· διὰ τοῦτο δὴ ἔλαοσον

ἔσαι τὸ περιγραφεν συναμφοτέρα. "Ωσε καὶ ἄλλα

τὰ περιλάμματα ἐλάοσονα ἔται τῷ χωρίς τᾶ Β.

Ὁμοίως δε καὶ τῷ τομέως.

EUTOCIUS.

Ideo minus erit circumſcriptum polygonum utroque

fimul. Quoniam enim circumfcriptum polygonum ad

inſcriptum minorem rationem habet, quam utrumque
fimul ad circulum ; multo magis circumfcriptum poly-

gonum ad circulum minorem rationem habuerit, quam

utrumque fimul ad circulum. Quare circumſcriptum

polygonum utroque fimul eſt minus. Et communi cir-

culo ablato, reliqua circumjecta ſegmenta ſpatio B mi-

nora funt.

PROP. VIII. THEOR .

Si cono iſoſceli pyramis infcribatur æquila-

teram bafim habens, ejus fuperficies, excepta

baſe, æqualis eft triangulo bafim quidem ha-

benti æqualem ambitui baſis, altitudinem vero

rectæ, quæ a vertice ad unum baſis latus nor-

malis ducitur.

Sit conus iſoſceles, cujus baſis

circulus A Br, eique infcribatur

pyramis æquilaterum habens tri-

angulum ABF. Dico ejus fuper-

ficiem, baſe excepta, ei, quod

diximus, triangulo æqualem eſſe.

Quoniam enim conus eſt iſo-

ſceles, et baſis pyramidis æqui-

latera, triangulorum, quæ pyra-

midem continent, altitudines æquales fibi invi-

cem funt. Hæc autem triangula baſim quidem
habent rectas AB , ΒΓ, ΓΑ , altitudinem vero

B

eam, quam diximus . Quare hæc triangula, hoc

eſt ſuperficies pyramidis, excepto triangulo ABΓ,

æqualia funt triangulo bafim quidem habenti

ipfis А В, ВГ, ГА æqualem, altitudinem vero ei,

quam diximus, rectæ .

Διὰ δὲ τῶτο ἔλανόν ὅτι τὸ περιγραφόμενον τῷ συναμφο

πέρα. Ἐπεὶ γὰρ τὸ περιγραφόμενον πρὸς τὸ ἐγγαφόμενον

ἐλάσινα λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ συναμφότερον πρὸς τὸν κύκλον

πολλῷ ἄρα τὸ περιγραφόμενον · πρὸς τὸν κύκλον ἐλάοσονα λό-

γον ἔχει , ἤπερ τὸ συναμφότερον πρὸς τὸν κάκλον. Ωςε τὸ

περιγραφόμενον ἔλασόν ἐςι τᾶ συναμφοτέρο. Καὶ κοινοῦ

ἀφαιρεμένε το κύκλο, λοιπὰ τὰ περικείμματα ἐλάωινά " ἐςι

τοῦ Β χωρίο.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ή.

Ἐὰν ἐν ἰσοσκελεῖ κώνῳ πυραμὶς ἐγγραφῆ, ἰσό-

πλώρον ἔχεσα βάσιν, ἡ ἐπιφάνεια αὐτῆς χωρὶς τῆς

βάσεως, ἴση ἐςὶ τριγώνῳ, βάσιν μὲν ἔχοντι ἴσθω τη

περιμέτρῳ τῆς βάσεως, ὕψος δὲ τιὼ ἀπὸ τῆς

κορυφῆς ἐπὶ μίαν πλώρὰν τῆς βάσεως καθετὸν

ἀγομένίω.

r

Ἔσω κῶνος ἰσοσκελής, ὁ βάσις

ὁ ΑΒΓ κύκλος, καὶ εἰς αὐτὸν ἐγγε-

γράφθω πυραμὶς ἰσόπλευρον " ἔχε-

σα τρίγωνον τὸ ΑΒΓ. Λέγω ὅτι ἡ

ἐπιφάνεια αὐτῆς χωρὶς τῆς βάσεως

ἴση ἐσί τῷ εἰρημένῳ τριγώνῳ.

Ἐπεὶ γὰρ ἰσοσκελὴς ὁ κῶνος, εξ

ἰσόπλαρος ἡ βάσις τῆς πυραμίδες,

τὰ ὕψη τῶν περιεχόντων τὴν πυρα-

μίδα, ἴσα ἐςὶν ἀλλήλοις. Καὶ βάσιν μὲν ἔχει τὰ

τρίγωνα, τὰς ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ, ὕψος δὲ, τὸ εἰρης

μένον. "Ωςε τὰ τρίγωνα ἴσα ἐςὶ τριγώνῳ βάσιν

μὲν ἔχοντι τιὼ ἴσην ταῖς ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ, ὕψος δὲ

τὴν εἰρημένην ἀθεῖαν, τουτέςιν ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυ-

ραμίδος, χωρὶς τᾶ ΑΒΓ τριγώνε.

1 πρὸς τὸν κύκλον ἐλάσσονα λόγον ἔχει᾽ ἤπερ τὸ συναμφότερον πρὸς τὸν κύκλον, ex MS .
m

είναιαι
n

ἐχεσα βάσιν τῷ ΑΒΓ
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ΣΑΦΕΣΤΕΡΟΝ ΑΛΛΩΣ Η ΔΕΙΞΙΣ.

•Ἔσω κῶνος ἰσοσκελής, ὁ βάσις μὲν ὁ ΑΒΓ

κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Δ σημεῖον, καὶ ἐγγεγράφθω

εἰς τὸν κώνον πυραμὶς, βάσιν μὲν ἔχεσα ἰσόπλωρον

τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, καὶ ἐπεζώχθωσαν αἱ ΔΑ ,

ΔΓ, Δ Β΄

Λέγω ὅτι τὰ ΑΔΒ, ΑΔΓ,

ΒΔΓ τρίγωνα ἴσα ἐςὶ τρι-

γώνῳ, ὁ ἡ μὲν βάσις ἴση ἐςὶ

τῇ περιμέτρῳ το ΑΒΓ τρι-

γώνα, ἡ δὲ ἀπὸ τῆς κορυ-

Φῆς ἐπὶ τὴν βάσιν καθετος,

ἴση τῇ καθετῷ τῇ ἀπὸ τῶ

Δ᾿ἐπὶ τὴν Β Γ ἀγομένην.

E

Θ

CLARIOR ALIA DEMONSTRATIO.

Sit conus ifofceles, cujus quidem baſis cir-

culus ΑΒΓ, vertex vero punctum A, et cono

pyramis infcribatur, bafim habens æquilate-

rum triangulum ABF, et jungantur ΔΑ, ΔΓ,

ΔΒ :

B

H

Ἤχθωσαν γδ καθετοὶ αἱ

ΔΚ, ΔΛ, ΔΜ. Αὗται ἄρα

ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. Καὶ

κείθω τρίγωνον τὸ ΕΖΗ,

ἔχον τὴν μὲν ΕΖ βάσιν τῇ

περιμέτρῳ τ8 ΑΒΓ τριγώ

νε ἴσίω, τὴν δὲ Η Θ κά-

θετον τῇ ΔΛ ἴσην. Ἐπεὶ

ὧν τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ, ΔΚ δι-

A K

Dico triangula ΑΔΒ ,

AAF, BAI æqualia eſſe

triangulo, cujus quidem

baſis æqualis eſt ambitui

trianguli ABГ ; normalis

vero, quæ a vertice ad

baſimducitur, ei æqualis,

quæ ducitur a puncto A

ad Br.

Ducantur enim nor-

males AK, AA, AM. На

igitur æquales fibi invi-

cem funt. Et ponatur

triangulum EZH, habens

bafim EZ ambitui trian-

guli ABT æqualem, nor-

malem vero Ho æqua-

lem ipfi AA. Quoniam

igitur ſpatium, quod fub

ΒΓ, ΔΚ continetur, du-

plum eft trianguli ΔΒΓ :

et ſpatium quidem, quod

fub AB, AA continetur,

duplum eſt trianguli ABA;

fpatium vero, quod continetur fub AT, AM,

duplum trianguli ΑAΓ; ideo fpatium, quod

A
Γ

M

Z

πλάσιόν ἐσι τῷ ΔΒΓ τρι-

γώνα· ἔτι δὲ καὶ τὸ μὲν ὑπὸ

τῶν ΑΒ, ΔΛ διπλάσιον τῶ

ΑΒΔ τριγώνε· τὸ δὲ ὑπὸ

τῶν ΑΓ, ΔΜ διπλάσιον τῷ ΑΔΓ τριγώνε· τὸ ἄρα

ὑπὸ τῆς περιμέτρα τὸ ΑΒΓ τριγώνε, τετέςι τῆς

ΕΖ, καὶ τῆς ΔΛ, τετέςι τῆς Η Θ, διπλάσιον τῶν

ΑΔΒ, ΒΔΓ, ΑΔΓ τριγώνων. Ἔσι δὲ καὶ τὸ ὑπὸ

ΕΖ, Η Θ διπλάσιον 8ΕΖΗ τριγώνα. Ἴσον ἄρα τὸ

ΕΖΗ τρίγωνον τοῖς ΑΔΒ, ΒΔΓ , ΑΔΓ τριγώνοις .

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 9΄.

Ἐὰν περὶ κῶνον ἰσοσκελῆ πυραμὶς περιγραφή,

ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος, χωρὶς τῆς βάσεως, ἴση

ἐςὶ τριγώνῳ βάσιν μὲν ἔχοντι τὴν ἴσθω τῇ περιμέτρῳ

τῆς βάσεως, ὕψος δὲ τὴν πλευρὰν τὸ κώνο.

Ἔσω κῶνος, ὁ βάσις ὁ Α Β Γ κύκλος, καὶ πυρα-

μὶς περιγεγράφθω, ὥσε τὴν βάσιν αὐτῆς, τουτέςι

τὸ ΔΕΖ, πολύγωνον περιγεγραμμένον περὶ τὸν

ΑΒΓ κύκλον εἶναι · λέγω ότι ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυ-

ραμίδος, χωρὶς τῆς βάσεως, ἴση ἐςὶ τῷ εἰρημένῳ τρι-

γώνω.

• Ωσε

continetur fub ambitu trianguli ABS, hoc eft

EZ, et fub AA, hoc eft Ho, duplum eft trian-

gulorum ΑΔΒ, ΒΔΓ, ΑΔΓ. Eft autemet ſpa-
tium, quod fub EZ, He continetur, duplum

trianguli E ZH. Æquale eſt igitur triangulum

EZH triangulis ΑΔΒ, ΒΔΓ, ΑΔΓ.

PROP. IX. THEOR.

Si cono iſoſceli pyramis circumfcribatur, fu-

perficies pyramidis, baſe excepta, æqualis eſt

triangulo bafim quidem habenti æqualem am-

bitui baſis, altitudinem vero lateri coni.

Sit conus, cujus baſis circulus ABr, eique

pyramis circumfcribatur, ita ut ejus baſis, hoc

eſt polygonum AEZ circulo ABI circumfcrip-
tum fit : dico fuperficiem pyramidis, baſe ex-

cepta, ei, quod diximus, triangulo æqualem

effe.

U
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Quoniam enim axis

coni recta eſt ad bafim,

hoc eft ad circulum ABГ,

quæque a centro circuli

ad contactus rectæ jun-

guntur normales funt ad

contingentes ; erunt uti-

que et quæ junguntur a

coni vertice ad contactus

normales ad rectas AE,

ΖΕ, Ζ Δ. Igitur HA, HB,

Hr, quas diximus, nor-

males æquales fibi invi-

cem funt : funt enim coni

latera. Ponatur triangu-

lum OKA, æqualem qui-

dem habens K ambitui

trianguli AEZ, norma-

lem vero AM æqualem

ipſi H A. Quoniam igitur

ſpatium quidem, quod

fub AE, AH continetur,

duplumeft trianguli ΕΔΗ;

Θ

M

K

H

Δ

A

A
B

E T Z

ſpatium vero, quod continetur fub AZ, Η Β, du-

plum trianguli AZH; denique ſpatium, quod
continetur fub EZ, FH, duplum trianguli EHZ ;

ideo ſpatium, quod fub K, et AH, hoc eft MA,

continetur , duplum eſt triangulorum ΕΔΗ,

ΖΔΗ, Ε Η Ζ . Eft autem et ſpatium, quod fub

OK, AM continetur, duplum trianguli AKO.

Propterea fuperficies pyramidis, baſe excepta,
triangulo æqualis eſt bafim quidem habenti

æqualem ambitui trianguli ΔΕΖ, altitudinem

vero lateri coni.

Ἐπεὶ γὰρ ὁ ἄξων ξ κώ-

να ὀρθός ἐσι πρὸς τὴν βά-

σιν, τετέςι πρὸς τὸν ΑΒΓ

κύκλον, καὶ αἱ ἀπὸ τῶκέν-

τρου τοῦ κύκλὲ ἐπὶ τὰς

ἀφὰς ἐπιζευγνυμέναι δύ

θεῖαι καθετοί εἰσιν ἐπὶ τὰς

ἐφαπλομένας · ἔσονται ἄρα

καὶ αἱ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ

κώνε ἐπὶ τὰς ἁφὰς ἐπιζευ

γνυμέναι καθέτοι ἐπὶ τὰς

ΔΕ, ΖΕ, ΖΔ. Αἱ Η Α,

ΗΒ, ΗΓ ἄρα, αἱ εἰμημέναι,

καθέτοι ἴσαι εἰσὶν ἀλλή

λαις· πλευραὶ γὰρ εἰσι τοῦ

κώνε. Κεάθω δὴ τὸ τρίγω

νον τὸ Θ ΚΛ, ἴσίω ἔχον τ

μὲν ΘΚ τῇ περιμέτρῳ τοῦ

ΔΕΖ τριγώνε, τὴν δὲ Λ.Μ

κάθετον ἴσην τῇ Η Α . Ἐπεὶ

ἦν τὸ μὲν ὑπὸ ΔΕ, ΑΗ δι-

πλάσιόν ἐσι τ8 ΕΔΗ τρι-

γώνε· τὸ δὲ ὑπὸ ΔΖ, Η Β διπλάσιόν ἐσι τῷ ΔΖΗ

τριγώνε· τὸ δὲ ὑπὸ ΕΖ, ΓΗ διπλάσιόν ἐσι τὰ ΕΗΖ

τριγώνε· ἔςιν ἄρα τὸ ὑπὸ τῆς ΘΚ καὶ τῆς ΑΗ, τ8-

τέςι δ Μ.Λ, Ρ διπλάσιον τῶν ΕΔΗ, ΖΔΗ, ΕΗΖ

τριγώνων. Ἔσι δὲ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΘΚ, ΛΜ, δι-

πλάσιον τᾶ ΛΚΘ τριγώνε. Διὰ τοῦτο δὴ ἴση ἐςὶν

ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος, χωρὶς τῆς βάσεως, τρι-

γώνῳ βάσιν μὲν ἔχοντι ἴσην τῇ περιμέτρῳ τῷ ΔΕΖ,
ὕψος δὲ τὴν πλευρὰν τᾶ κώνε.

EUTOCIUS.

Quæ avertice ad puncta A, B, C rectæ junguntur, ad

contingentes ipſas normales ſunt. Intelligatur enim co-

nus feorfum deſcriptus, cujus vertex fit

punctumH, et centrum baſis punctum

.Ducatur autem ad punctum A a

puncto quidem , A ; a puncto vero

H, HA. Dico HA ad AE normalem

effe. Quoniam enim Hrecta eſt ad

planum circuli, omnia etiam plana,

quæ per ipſum aguntur, recta ad idem

planum funt. Quare triangulumΗΘΑ

rectum eft ad bafim. At vero ad com-

munem planorum ſectionem A ducta

eſt in eorum altero ad rectos angulos

ΔΕ. Igitur ΔΕ normalis eft ad pla-

num HOA ; ideoque etiam ad HA.

Eodemmododemonſtrabitur etiam rec-

tas, quæ a vertice ad puncta Г,Bjun-

guntur, ad A Z, EZ normales eſſe . Il-

lud autem ſciendum eſt, optime in fu-

periore Theoremate additum eſſe, opor-

tere omnino infcriptam pyramidem æquilateram baſim

habere. Neque enim aliter, quæ a vertice ad bafis la-

EL

A

H

B

• Αἱ ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὰ Α, Β, Γ ὀπιζουγνύμεναι κά-

θετοί εἰσιν ἐπ᾿ αὐτάς. Νενοήθω γὰς χωρὶς ὁ κῶνος, κα

2

ἔσω κορυφὴ μὲν αὐτῶ τὸΗ, κέντρον δὲ τῆς

βάσεως αὐτοῦ τὸ Θ. Καὶ ἀπὸ τῶ Θ ἐπὶ

τὸ Α ἐπεζούχθω ἡ ΘΑ' Σπὸ δὲ τῇ Η,

ἡ ΗΑ. Λέγω ὅτι ἡ ΗΑ κάθετός ἐσιν

ἐπὶ τὴν Δ.Ε. Επεὶ γὰρ ἡ ΗΘ κάθετός

ὅτι πρὸς τὸ τὸ κύκλο ἐπίπεδον, καὶ πάν-

τα τὰ δὲ αὐτῆς ἐπίπεδα, πρὸς τὸ αὐτὸ

ὀρθά ἐςι. "Ωςε καὶ τὸ Η ΘΑτρίγωνον ὀρ

θὸν ὅτι πρὸς τὴν βάσιν. Καὶ τῇ κοινῇ το-

μῇ τῶν ἐπιπέδων τῇ ΘΑ πρὸς ὀρθὰς ἦκ-

ται ἐν ἑνὶ τῶν ἐπιπέδων ἡ ΔΕ. Ἡ ἄρα

ΔΕ τῷ ΗΘΑ ὀλιπέδῳ πρὸς ὀρθὰς ἐσιν

ὥσε κὶ πρὸς ἢ ΗΑ. Ομοίως δὲ δειχθή

σονται καὶ ἐτὶ τὰ Γ, Β ὀλιζουγνύμεναι

ἀπὸ τῆς κορυφῆς κάθετοι ἶσαι ὀλὶ τὰς

ΔΖ, ΕΖ. Ἐπιζῆσαι δὲ χρὴ, ὅτι ἐπὶ

μὲν τοῦ πρὸ τότε καλῶς προέκειτο, τὸ

δεῖν πάντως τίὼ ἐγγραφομένην πυραμίδα ἰσύπλευρον ἔχειν τὴν

βάσιν. Οὐκ ἄλλως γὰρ αἱ ἀπὸ τῆς κορυφῆς ὀλὶ τὰς τῆς βά

Ρ διπλάσιον τῦ ΛΚ Θ τριγώνε 9 εἶναι
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σεως πλευρὰς ἴσαι ἠδύνατο εἶναι . Ἐπὶ δὲ τῷ προκειμένου ἐ

προέθηκεν τὸ εἶναι ἰσόπλευρον τὴν βάσιν, διὰ τὸ δύναθαι, κἂν

ὁποῖάτις , τὸ αὐτὸ ἀκολεθεῖν.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 1.

Ἐὰν κώνο τινὸς ἰσοσκελές εἰς τὸν κύκλον , ὅς

ἐσι βάσις τὸ κώνε, εὐθεῖα γραμμὴ ἐμπέσῃ ἀπὸ

δὲ τῶν περάτων αὐτῆς ὐθεῖαι γραμμαὶ ἄχθῶσιν

ἐπὶ τὴν κορυφὴν τῶ κώνε, τὸ περιλειφθὲν τρίγωνον,

ὑπότε τῆς ἐκπεσέσης καὶ τῶν ὑιζευχθεισῶν ὅπὶ ἢ

κορυφὴν, ἔλαοσον ἔσαι τ' ἐπιφανείας τοῦ κώνα, τ

μεταξὺ τῶν ἐπὶ τὴν κορυφιὼ ἐπιζευχθεισῶν.

Ἔσω κώνο ἰσοσκελοῦς βάσις ὁ ΑΒΓ κύκλος,

κορυφὴ δὲ τὸ Δ, καὶ διήχθω τὶς εἰς αὐτὸν θεῖα

ἡ ΑΓ· καὶ ἀπὸ τὸ κορυφῆς ἐπὶ τὰ Α, Γ ἐπεζώχθω-

σαν αἱ ΑΔ, ΔΓ. Λέγω ὅτι τὸ ΑΔΓ τρίγωνον

ἔλαοσόν ἐςι τ' ἐπιφανείας ὁ κωνικῆς, τὸ μεταξυ τῶν

ΑΔ, ΔΓ.

Τετμήθω ἡ ΑΒΓ περι-

Φέρεια διχὰ κατὰ τὸ Β,

καὶ ἐπεζύχθωσαν αἱ Α Β,

ΓΒ, ΔΒ. Ἔσαι δητὰ ΑΒΔ,

ΒΓΔ τρίγωνα μείζονα τοῦ

ΑΔΓ τριγώνε . Ω δὴ ὑπε-

ρέχει τὰ εἰρημένα τρίγωνα

τοῦ ΑΔΓ τριγώνε, ἔσω τὸ

४

Θ. Τὸ δὴ Θ ἤτοι Τ Α Β , ΒΓ

τμημάτων ἔλαοσόν ἐσιν, ἢ

τερον.

8. Ἔσω μὴ ἔλαοσον πρό-

Ἐπεὶ ἐν δύο εἰσὶν

δπιφάνειας, ήτε κωνικὴ ἡ

μεταξὺ τῶν Α Δ , ΔΒ, μετὰ

E

τε ΑΕΒ τμήματος, καὶ ἡ

τοῦ Α Δ Β τριγώνα, τὸ αὐ-

τὸ πέρας ἔχεσαι τὴν περί-

μέτρον & τριγώνε τε Α Δ Β,

μείζων ἔσαι ἡ περιλαμβά-

A

Θ

νουσα τῆς περιλαμβανομένης. Μείζων ἄρα ἐσὶν ἡ

κωνικὴ δπιφάνεια ἡ μεταξὺ τῶν ΑΔ, ΔΒ μετὰ τῷ

ΑΕΒ τμήματος, τοῦ ΑΒΔ τριγώνα . Ὁμοίως δὴ

καὶ ἡ μεταξὺ τῶν ΒΔ, ΔΓ, μετὰ τῶ ΓΖΒ τμή-

ματος, μάζων ἐςὶ τοῦ Β ΔΓ τριγώνα. Ὅλη ἄρα

ἡ κωνικὴ ἐπιφάνεια μετὰτῶὁχωρίς ἐςὶ μάζων τ

εἰρημένων τριγώνων . Τὰ ἢ εἰρημένα τρίγωνα ἴσα

ἐςὶ τῷτε ΑΔΓ τριγώνῳ, καὶ τῷ Θ χωρίῳ· κοινὸν

ἀφηρήοθω τὸ Θ χωρίον. Λοιπὴ ἄρα ἡ κωνικὴ ἐπι-

Φάνεια, ἡ μεταξὺ τῶνΑΔ, ΔΓ, μείζων ἐςὶ τῷ ΑΔΓ

τριγώνα.

των.

Ἔσω δὴ τὸ Θ ἔλαοσον τῶν ΑΒ, ΒΓ τμημά-

Τέμνοντες δὴ τὰς ΑΒ, Β Γ περιφέρειας

δίχα, καὶ τὰς ἡμισίας αὐτῶν δίχα, λείψομεν τμή-

ματα ἐλάοσονα ὄντα τῷ Θ χωρίς. Λελάφθω τὰ

B

tera rectæ junguntur, æquales eſſe poffent. Atcontra in

hoc Theoremate nulla de bafi æquilatera mentio facta

eft ; eo quod, quæcunque tandem fit, idem prorfus

eveniat.

PROP. X. THEOR.

Si in coni cujufdam iſoſcelis circulum, qui

coni eſt baſis, recta linea inciderit, jungantur-

que ab ejus terminis rectæ lineæ ad coni verti-

cem ; quod fub ea, quæ incidit, iiſque, quæ ad

verticem junctæ funt triangulum continetur,

minus erit coni ſuperficie, quæ inter eas, quæ

ad verticem junctæ funt, interjicitur.

Sit coni iſoſcelis baſis circulus ABS, cujus

vertex punctum ; et incidat in eumdem recta

quædam AF ; et jungantur a vertice ad puncta

Α, Γ, ΑΔ, ΔΓ. Dico triangulum ΑΔΓ minus

effe coni ſuperficie, quæ interjicitur inter

ΑΔ, ΔΓ.

Z

Γ

Secetur circumferen-

tia ABI in duas æquas

partes in puncto B, et

jungantur AB, ΓΒ, Δ Β .

Erunt utique triangula

ABA, BA majora trian-

gulo AAF . Quo autem

excedunt ea, quæ dixi-

mus, triangula triangu-

lum AAT, hoc fit . Ac

quidem aut minus eſt

ſegmentis AB, BC, aut

non minus. Sit primo

non minus. Quoniam igi-

tur duæ funt fuperficies,

altera coni, quæ inter

AA, AB interjicitur, una

cum ſegmento AEB, al-

altera trianguli AAB, eæ-

que ambitum trianguli

AAB eumdem terminum

habent, major utique eſt

quæ comprehendit quam

quæ comprehenditur. Major eſt igitur coni fu-

perficies, quæ inter AA, AB interjicitur, unacum

ſegmento AEB, triangulo ABA. Pariter au-
tem et quæ interjicitur inter B A, A Γ, una cum

fegmento IZB, major eft triangulo BAF. Tota
igitur coni fuperficies, una cum fpatio , major

eſt iis, quæ diximus, triangulis. Æqualia au-

tem funt ea, quæ diximus, triangula triangulo

ΑΔΓ, et ſpatio : commune auferatur ſpati-

um . Reliqua igitur coni fuperficies, quæ in-

ter ΑΔ , ΔΓ interjicitur, major eſt triangulo

ΑΔΓ.

Sit autem ſpatium minus ſegmentis A B,

BГ. Si itaque circumferentiæ A B, BI in duas

æquas partes ſecentur, earumque dimidiæ in

duas item æquas partes, idque continuo fiat,

relinquentur ſegmenta minora ſpatio . Relin-
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quantur quæ rectis inſiſtunt AE, EB, B Ζ, ΖΓ ;

et jungantur AE, Δ Ζ. Rurfus igitur eadem ra-

tione ſuperficies quidem coni, quæ interjicitur

inter AA, AE, una cum eo, quod ipfi AE in-

ſiſtit ſegmento major eſt triangulo AAE ; quæ

vero interjicitur inter ΕΔ, AB, una cum ſeg-

mento, quod infiftit ipfi E B, major eſt trian-

gulo EAB . Superficies igitur coni, quæ inter

AA, A B interjicitur, una cum ſegmentis AE,

E B, major eſt triangulis ΑΔΕ, ΕΒΔ. Et quo-

niam triangula AEA, AEB majora funt triangu-

lo ABA, quemadmodum demonſtratum eft,

multo magis fuperficies coni, quæ inter AA, AB

interjicitur, una cum

ἐπὶ τῶν ΑΕ, ΕΒ, ΒΖ, ΖΓ Αθιῶν, καὶ ἐπεζύχ-

θωσαν αἱ ΔΕ, ΔΖ. Πάλιν τοίνω κατὰ τὰ αὐ

Tὰ, ἡ μὲν ἐπιφάνεια τὸ κώνε ἡ μεταξὺ τῶν ΑΔ,

ΔΕ, μετὰ τὸ ἐπὶ τῆς ΑΕ τμέματος, μείζων ἐςὶ τῶ

ΑΔΕ τριγώνς· ἡ δὲ μεταξὺ τῶν ΕΔ, ΔΕ μετὰ ξ

ἐπὶ τῆς Ε Β τμήματος, μείζων ἐςὶ τῷ ΕΔΒ τριγώ

१४.
Ἡ ἄρα λοφάνεια, ἡ μεταξὺ τῶν ΑД, ДВ

μετὰ τῶν ΑΕ, ΕΒ τμημάτων, μάζων ἐςὶ τῶν ΑΔΕ,

ΕΒΔ τριγώνων. Ἐπεὶ δὲ τὰ ΑΕΔ, ΔΕ Β τρίγωνα

μείζονά ἐσι τοῦ ΑΒΔ τριγώνα, καθῶς δέδεικται,

τε κώνε, ἡ μεταξύ τῶνπολλῷ ἄρα ἡ δπιφάνειαiis, quæ ipfis AE, EB infif-

tunt, ſegmentis, major eſt triangulo AΔΒ . Εα-

demvero ratione et ſuperficies, quæ inter BA, AΓ

interjicitur, una cum iis, quæ ipfis BZ, ZI in-

ſiſtunt, ſegmentis, major eſt triangulo ΒAΓ.

Tota igitur fuperficies, quæ inter ΑΔ, ΔΓ in-

terjicitur, una cumiis, quæ diximus, ſegmen-

tis, major eft triangulis ABA, ABF. Et hæc qui-

dem triangula æqualia funt triangulo ΑΔΓ, et

ſpatio ; quæ vero diximus ſegmenta, ea ſpa-

tio minora funt. Reliqua igitur fuperficies,

quæ inter AA, AF interjicitur, major eft triangulo

ΑΔΓ.

:
ΑΔ, ΔΒ, μετὰ ἢ ἐπὶ ΤΑΕ, Ε Β τμημάτων, μείζων

ἐςὶ τοῦ Α Δ Β τριγώνα. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ἐπι

Φάνεια ἡ μεταξὺ τῶν ΒΔ, ΔΓ, μετὰ τῶν ᾿ ἐπὶ τῶν

ΒΖ, ΖΓ, μείζων ἐςὶ τοῦ Β.ΔΓ τριγώνα. Ὅλη ἄρα ἡ

ἐπιφάνεια, ἡ μεταξὺ τῶν ΑΔ, ΔΓ, μετὰ τῶν εἰρη-

μένων τμημάτων, μείζων ἐςὶ τῶν ΑΒΔ, ΔΒΓ. τρι-

γώνων. Ταῦτα δὲ ἐσιν ἴσα τῷ ΑΔΓ τριγώνῳ, καὶ

τῷΘ χωρίῳ, ὧν τὰ εἰρημένα τμήματα ἐλάοσονα τοῦ
Θ χωρίς. Λοιπὴ ἄρα ἡ ἐπιφάνεια ἡ μεταξὺ τῶν

ΑΔ, ΔΓ, μείζων ἐστὶ τῷΑΔΓ τριγώνα.

EUTOCIUS.
:

Μείζονα ἄρα ἐςὶ τὰ ΑΒΔ, ΒΔΓ τρίγωνα τῷ ΑΔΓΙ

τριγώνα. Ἐπεὶ γὃ σερεὰ γωνία ἐςὶν ἡ πρὸς τὸ Δ, αἱ ὑπὸ

ΑΔΒ, ΒΔΓ μείζος εἰσὶ τῆς ὑπὸ ΑΔΓ. Καὶ ἐὰν ἀπὸ

τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὴν διχοτομίαν

τῆς βάσεως ἐπιζούξομεν, ὡς τὴν

ΔΕ κάθετον γινομένἱω ἐπὶ τὴν

ΑΓ, ἔσαι ἡ ὑπὸ ΑΔΒ μεί-

ζων τῆς ὑπὸ ΑΔΕ. Συνεςάτω

οὖν τῇ ὑπὸ ΑΔ Β ἴση ἡ ὑπὸ

ΓΔΖ· καὶ τεθείσης τῆς ΔΖ

ἴσης τῇ ΔΓ, ἐπεζεύχθω ἡ Γ.Ζ.

Ἐπεὶ ἦν δύο δυσὶν ἴσαι, ἀλλὰ κὶ

γωνίαγωνίᾳ· κὶ τὸΑΒΔ τρίγωνον

Z

E
A

Γ

Majora funt igitur triangula ΑΒΔ, ΒΔΓ triangulo

ΑAΓ. Quoniam enim angulus, qui ad punctum Δ

conftituitur, ſolidus eft , anguli ΑΔΒ, ΒΔΓ majores

funt angulo ΑΔΓ. Quod fi

a vertice ad punctum baſis

medium rectam junxerimus,

puta AE, quæ normalis eſt

ad AΓ; major utique erit an-

gulus AAB angulo ΑΔΕ .

Itaque conſtituatur angulus

ΓΔΖ angulo ΑAB æqualis :

poſitaque AZ æquali ipſi ΔΓ,

jungatur IZ. Quoniam igitur

duo latera duobus lateribus æ-

qualia funt, etangulus angulo ;

triangulum ABA æquale eſt

triangulo IAZ, quod quidem

triangulo AΔΕ eſt majus.

Igitur etiam triangulum ABA

majus eft triangulo AΔΕ.

Pariter vero etiam triangulum ABS eſt majus triangulo

ΔΕΓ. Majora funt igitur duo triangula ΑΔΒ, ΔΒΓ

triangulo ΑΔΓ.

PROP. XI. THEOR.

Si rectæ ducantur contingentes circulum,

qui coni eſt baſis, quæ in eodem ac circulus

plano fint fibique invicem occurrant , jungan-

turque a contactibus et occurſu rectæ lineæ ad

coni verticem ; quæ fub contingentibus, iifque,

quæ ad verticem junctæ funt, triangula conti-

nentur, majora funt coni ſuperficie, quæ inter

eafdem interjicitur.

B

ἴσον ἐςὶ τῷ ΓΔΖ τριγώνῳ, μεί-

ζονι ὄντι τᾶ ΑΔΕ. Καὶ τὸ

ΑΒ Δ ἄρα τρίγωνον τῇ ΑΔΕ

S

μεῖζον ἐςίν. Ὁμοίως ὁ δὲ καὶ τὸ

ΔΒΓ τοῦ ΔΕΓ. Δύο ἄρα τὰΑΔΒ, ΔΒΓ, τῷ ΑΔΓ

μείζονά ἐσιν.*

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ια .́

Ἐὰν ἐπιψαύεσαι ἀχθῶσι τοῦ κύκλο, ' ὅς ἐσι

βάσις τοκώνο, ἐν τῷαὐτῷ ἐπιπέδῳ ὅσαι τῷκύκλῳ,

καὶ συμπίπλουσαι ἀλλήλαις, ἀπὸ δὲ τῶν ἁφῶν κὶ

τῆς συμπλώσεως ἐπὶ τὴν κορυφὴν τοῦ κώνε ἀθεῖαι

ἀχθῶσι, τὰ περιεχόμενα τρίγτωνα ὑπὸ τῶν ἐπιψαυ-

8σῶν κὶ τῶν ἐπὶ τὴν κορυφὴν τῶ κώνο ἐπιζευχθεισῶν

εὐθειῶν, μείζονά ἐςι τῆς τὸ κώνοἐπιφανείας, τὸ ἀπο-

λαμβανομένης ὑπ᾿ αὐτῶν.

· δη

* ἐπὶ τῶν, hæc et fequentia ufque ad εἰξημένων in MS. defunt.

* Hæc demonftratio Eutocii non valet, ſed res ipſa ſatis patet.

· ὅσον βάσις
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ہی

Ἔσω κῶνος & βάσις μὲν ὁ ΑΒΓ κύκλος, κορυφή

δὲ τὸ Ε σημεῖον, καὶ τοῦ ΑΒΓ κύκλου ἐφαπτό-

μεναι ἤχθωσαν ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ ὅσαι, αἱ ΑΔ,

ΔΓ, καὶ ἀπὸ τὸ Ε σημεία, ὅ ἐςι κορυφὴ τῶ κώνου,

ἐπὶ τὰ Α, Δ, Γ΄ ἐπεζώχθωσαν αἱ ΕΑ, ΕΔ, ΕΓ·

λέγω δὲ, ὅτι τὰ ΑΔΕ, ΔΕΓ τρίγωνα μάζονά ἐσι

τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας , τῆς μεταξὺ τῶν ΑΕ, ΓΕ -

θειῶν, καὶ τῆς ΑΒΓ περιφερείας.

Ἤχθω γδ ή ΗΒΖ έφα-

πλομένη τὲ κύκλου, καὶ πα-

ράλληλος ὅσα τῇΑ Γ, διχὰ

τμηθείσης τῆς ΑΒΓ περι-

Φερείας κατὰ τὸ Β· καὶ

ἀπὸ τ Η, Ζ πὶ τὸ Ε ἐπε-

ζύχθωσαν αἱ ΗE , ZE .

Καὶ ἐπεὶ μάζες εἰσὶν αἱ ΗΔ,

ΔΖ τῆς ΗΖ, κοιναὶ προσ-

κείσθωσιν αἱ Η Α, ΖΤ .

Ὅλαι ἄρα αἱ Α Δ, ΔΓ μά-

ζες εἰσὶ τῶν ΑΗ, Η Ζ, ΖΓ .

Καὶ ἐπεὶ αἱ ΑΕ, ЕВ, ЕГ

πλούραί εἰσι τῶ κώνε, ἴσαι

εἰσὶ, διὰ τὸ ἰσοσκελῆ εἶναι

τὸν κῶνον. Ὁμοίως δὲ καὶ

καθετοί εἰσιν, ὡς ἐδείχθη

ἐν τῷ λήμματι· τὰ δὲ ὑπὸ

ὃ καθετῶν καὶ τ βάσεων

τῶν ΑΕΔ, ΔΓΕ τριγώνων

μείζονά ἐσι –ΑΗΕ, Η ΕΖ,

ΖΕΓ τριγώνων. Εἰσὶ γὰρ

A

M

N

H

K

B

αἱ μὲν ΑΗ, ΗΖ, ΖΓ ἐλάσσους τῶν ΓΔ, ΔΑ· τὰ

δὲ ὕψη αὐτῶν ἴσα· φανερὸν γδ, " ὅτι ἡ ἀπὸ τῆς κο-

ρυφῆς τοῦ ὀρθοῦ κώνε ἐπὶ τὴν ἐπαφὴν τῆς βάσεως

ἐπιζυγνυμένη, καθετός ἐσιν ἐπὶ τιὼ ἐφαπλομένίω.

Ὦ δὴ μείζονά ἐσι τὰ ΑΕΔ, ΔΓΕ τρίγωνα, τῶν

ΑΕΗ, ΗΕΖ, ΖΕΓ " τριγώνων, ἔσω τὸ Θ -

ρίον. Τὸ δὴ Θ χωρίον, ἤτοι ἔλατῖόν ἐσιν τῶν περι-

λεμμάτων τῶν Α ΗΒ, Β ΖΓ, ἢ ἐκ ἔλατθον. Ἔσω

πρῶτον ἐκ ἔλατιον. Ἐπεὶ ὧν εἰσιν ἐπιφάνειας σώ-

θετοι, ἥτε τῆς πυραμίδος τῆς ἐπὶ βάσεως τοῦ

ΗΑΓΖ τραπεζίς, κορυφὴν ἔχεσα τὸ Ε, ὰ ἡ κωνικὴ

ἐπιφάνεια, ἡ μεταξὺ τῶν ΑΕ, ΕΓ μετα τ8 ΑΒΓ

τμήματος, καὶ πέρας ἔχεσι, τὴν αὐτὴν περίμετρον

τοῦ ΑΕΓ τριγώνε· δῆλον ὡς ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυρα-

μίδος, χωρὶς τοῦ ΑΕΓ τριγώνε, μείζων ἐςὶ τῆς κω-

νικῆς ἐπιφανείας μετὰ τοῦ τμήματος τοῦ ΑΒΓ.

Κοινὸν ἀφηρήθω τὸ ΑΒΓ τμήμα. Λοιπὰ ἄρα τὰ
τρίγωνα τὰ ΑΗΕ, ΗΕΖ, ΖΕΓ, μετὰ των ΑHB,

ΒΖΓ περιλημμάτων, μείζονά ἐσι τῆς κωνικῆς ἐπι-

φανείας τῆς μεταξὺ τῶν ΑΕ, ΕΓ. Τῶν δὲ ΑΗ Β,

η ἄρα

Sit conus, cujus quidem baſis circulus AB Г,

vertex vero punctum E; et ducantur ΑΔ, ΔΓ

contingentes circulum ABS, quæ in eodem ac

ipfe plano fint; junganturque a puncto E, quod

coni vertex eſt, ad puncta A, Δ, Γ, ΕΑ, ΕΔ , ΕΓ :

dico triangula ΑΔΕ, ΔΕΓ majora eſſe coni fu-

perficie, quæ interjicitur inter rectas AE, ΓΕ, et

circumferentiam АВГ.

E

Z

г

Ducatur enim HBZ

circulum contingens, ea-

demque parallela rectæ

A Γ, ſecta utique in duas

æquas partes circumfe-

rentia ABT in puncto B ;

etjungantur a punctis H,

Z ad punctum E HE, ZE .

Etquoniam majores funt

HA, A Z quam H Z, com-

munes addantur ΗΑ, Ζ Γ .

Totæ igitur A Δ, ΔΓ ma-

jores funtquam A H, H Z,

ΖΓ . Et quoniam AE,

EB, EF funt coni latera,

et quidem iſoſcelis, æqua-

lesfibi invicemfunt. Sunt

autem pariter et nor-

males, quemadmodum in

lemmate demonftratum

eft; quæque fub norma-

libus, et bafibus trian-

gulorum ΑΕΔ, ДЕГſpa-

tia continentur, majora

funt ſpatiis, quæ conti-

nentur fub normalibus,

et baſibus triangulorum

AHE, HEZ, ΖΕΓ. Nam

baſes quidem A H, H Z, Zr minores funt bafi-

bus ΓΔ, ΔΑ ; altitudines vero æquales : cum

manifeſtum fit, rectam, quæ a coni recti vertice

ad bafis contactum ducitur, contingenti nor-

malem effe . Quo autem majora funt triangula

ΑΕΔ, ΔΓΕ triangulis A EH, HEZ, ZET, hoc

fit fpatium e. Ac fpatium quidem aut mi-

nus eft reliquis circumjectis ſegmentis AHB,

BZT, aut non minus. Sit primo non minus.

Quoniam igitur duæ funt compofitæ fuper-

ficies, altera pyramidis, cujus eft baſis trape-

zium ΗΑΓΖ, vertex punctum E; altera coni

quæ interjicitur inter ΑΕ, ET, una cum ſeg-

mento A B S, eæque eumdem ambitum trianguli

AEF terminum habent ; conftat pyramidis fu-

perficiem, excepto triangulo AЕГ, majorem

eſſe ſuperficie coni, quæ inter AE, EF interji-

citur una cum ſegmento A B Г. Commune au-

feraturſegmentum A B F. Reliqua igitur trian-

gula AHE, HEZ, ZEF, una cum reliquis cir-

cumjectis ſegmentis AHB, BZГ, majora funt

ſuperficie coni, quæ inter AE, EI interjicitur.

In hoc loco in MS. hiatus eft.

-
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Non eſt autem minus ſpatium reliquis cir-

cumjectis ſegmentis AHB, B ZF. Multo igitur

magis triangula AHE, HEZ, ZES, una cum

ſpatio o, majora funt fuperficie coni, quæ inter

AE, EF interjicitur. Triangula autem AHE,

HEZ, ZES, una cum fpatio , eadem funt

quæ triangula AE Δ, ΔΕΓ . Igitur triangula

ΑΕΔ, ΔΕ Γ majora ſunt ea, quamdiximus, coni

ſuperficie. Sit autem fpatium minus reliquis

circumjectis ſegmentis. Si igitur continuo ſeg-

mentis polygona circumfcribantur, fectis pariter
in duas æquas partes reliquis circumferentiis,

ductiſque rectis contingentibus, ſegmenta quæ-

dam relinquentur, quæ ſpatio minora erunt.

Relinquantur, eaque fint AMK, ΚΝΒ, ΒΞΛ,

лог minora ſpatio ; et jungantur rectæ ad

punctum.E. Rurfus manifeſtum eſt, triangula
AHE, HEZ, ZEI triangulis AΕΜ, ΜΕΝ, ΝΕΞ,

ΞЕО, ОЕГ majora fore. Baſes enim baſibus

majores funt, et altitudo æqualis. Rurfus etiam

pariter pyramis, quæ bafim quidem habet poly-

gonum ΑΜΝΞΟΓ, verticem vero punctum E,

excepto triangulo A EF, fuperficiem habet ma-

jorem coni ſuperficie, quæ inter AЕ, ЕГ inter-

jicitur, una cum ſegmento А В Г. Commune

auferatur ſegmentum AB Г. Reliqua igitur tri-

angula A EM, ΜΕΝ, ΝΕΞ, ΞΕΟ, ΟΕΓ, una

cum reliquis circumjectis ſegmentis AMΚ, ΚΝΕ,

ΒΞΛ, ΛΟΓ, majora erunt coni fuperficie, quæ

inter A Е, Е Г interjicitur. Sed reliquis quidem,

quæ diximus, circumjectis ſegmentis majus eft

ſpatium ; triangulis vero A EΜ, ΜΕΝ, ΝΕΞ,

ΞΕΟ, ΟΕΓ demonſtratum eſt majora eſſe trian-

gula AEH, HEZ, ZET. Multo igitur magis

triangula A EH, HEZ, ZET, una cum fpatio

, hoc eft triangula AΔΕ, ΔΕΓ, majora funt

coni ſuperficie, quæ inter rectas AE, EF inter-

jicitur.

درم

BΖΓ περιλημμάτων ἐκ ἔλαοσόν ἐστι τὸ Θ χωρίον.

Πολλῷ ἄρα τὰ ΑΗΕ, ΗΕΖ, ΖΕΓ τρίγωνα μετὰ

το Θ, μείζονα * ἔσαι τῆς κωνικῆς ὅπιφανείας τῆς

μεταξὺ τῶν ΑΕ, ЕГ . ᾿Αλλὰ τὰ ΑΗE , HEZ,

ΖΕΓ τρίγωνα μετὰ τῷ Θ, ἐὶ τὰ ΑΕΔ, ΔΕΓ

τρίγωνα. Τὰ ἄρα ΑΕΔ, ΔΕΓ τρίγωνα, μείζονα

ἔσαι τῆς εἰρημένης κωνικῆς ὑπιφανείας. Ἔτω δὴ τὸ

Θ ἔλαοσον ἢ περιλημμάτων. ᾿Αεὶ δὴ περιγράφοντες

πολύγωνα πεὶ τὰ τμήματα, ὁμοίως δίχα τεμνο-

μένων τῶν πειλειπομένων αειφερειῶν, καὶ ἀγομένων

ἐφαπλομένων, λείψομέν τινα ἀποτμήματα, νὰ ἔσαι

ἐλάοσονα τᾶ Θ χωρίς. Λελείφθω, καὶ ἔσας τα

ΑΜΚ, ΚΝΒ, ΒΞΛ, ΛΟΓ ἐλάασονα ὄν τὰ τῷ Θ

χωρίς, καὶ ἐπεζούχθω ἐπὶ τὸ Ε. Πάλιν- Φανερὸν,

ὅτι τὰ AHE, HEΖ, ΖΕΓ τρίγωνα, τῶν ΑΕΜ,

ΜΕΝ, ΝΕΞ , ΞΕΟ, Ο ΕΓ τριγώνων έται μάζονα.

Αἴτε γδ βάσεις τῶν βασέων εἰσὶ μείζες, ᾿ τὸ ἢ ὕψος

ἴσον. Ἔτι δε πάλιν ὁμοίως μείζονα ἔχει δπιφά-

νειαν ἡ πυραμὶς, ἢ βάσιν μὲν ἔχεσα τὸ ΑΜ Ν Ξ Ο Γ

πολύγωνον, κορυφίὼ δὲ τὸ Ε, χωρίς τῷ ΑΕΓ τρι-

γώνα, τῆς κωνικῆς ὁπιφανείας τῆς μεταξὺ τῶν ΑΕ,

ΕΓ, μετὰ τῷ ΑΒΓ τμήματος. Κοινὸν ἀφηρήθω

τὸ ΑΒΓ τμῆμα. Λοιπὰ ἄρα τὰ ΑΕΜ, ΜΕΝ,

ΝΕΞ, ΞΕΟ, ΟΕΓ τρίγωνα , μετὰ τῶν ΑΜΚ,

KNB, ΒΞΛ, ΛΟΓ πειλημμάτων μείζονα ἔσαι το

κωνικῆς ἐπιφανείας τ μεταξὺ τῶν Α.Ε, Ε.Γ. Ἀλλὰ

τῶν μὲν εἰρημένων περιλημμάτων μᾶζον ἐπὶ τὸ Θ

χωρίον· τῶν δὲ ΑΕΜ, ΜΕΝ, ΝΕΞ, ΞΕΟ, ΟΕΓ

τριγώνων μείζονα ἐδείχθη τὰ ΑΕΗ, Η ΕΖ, ΖΕΓ

τρίγωνα. Πολλῷ ἄρα τὰ ΑΕΗ, Η ΕΖ, ΖΕΓ τρί-

γωνα, μετὰ τὸ Ο χωρίς, τετέςι τὰ ΑΔΕ, ΔΕΓ

τρίγωνα, μείζονά ἐςι το κωνικῆς ὑπιφανείας, το με-

ταξὺ τῶν ΑΕ, ΕΓ ἀθειῶν.

EUTOCIUS.

Z

*Ἤχθω γἡ Η ΒΖ ἐφαπλομένη το κύκλο, καὶ παράλλη-

λος ἔπι τῇ ΑΓ, δίχα τμηθείσης τῆς ΑΒΓ περιφερείας

κατὰ τὸ Β. Ὅτι γὸ ἡ οὕτως ἀγομένη παράλληλός ἐςι τῇ

ΑΓ δειχθήσεται, ἀπὸ τῆ κέντρα τοῦ Θ ἐπιζουχθείσων τῶν

b

Ducatur enim HBZ circulum contingens, eademque

parallela rectæ AT, ſecta in duas æquas partes circum-

ferentia ABS in puncto B. Quæ enim hoc pacto ducta

fuerit, hanc parellelam eſſe ipfi AI facile demonftrabitur,

junctis a centro rectis A, Δ, Γ . Quoniam

enim æqualis eſt AA ipfi A , communiſque A , duoΘΑ, ΟΔ, Θ Γ . Ἐπεὶ γὸ ἴση ἐςὶν ἡ ΑΔ τῇ ΔΓ, καὶ

latera duobus lateribus æqualia funt. Æqualis eft au-

tem etiam baſis A bafi : igitur etiam angu-
lus angulo æqualis eſt. At vero anguli ΗΒΔ, ABZ

funt recti : ducta enim B eſt a centro ad contactum.

Eft igitur etiam reliquus angulus AHB reliquo angulo

AZB æqualis. Propterea HA ipſi AZ æqualis eft:

ideoque ZH ipfi AΓ parallela.

κοινὴ ἡ ΔΘ, δύο δυσὶν ἴσαι. ᾿Αλλὰ καὶ βάσις ἡ Α Θ βάσει

τῇ Θ Γ' και γωνία ἄρα γωνίᾳ ἐςὶν ἴση. Εἰσὶ δὲ καὶ αἱ

ὑπὸ Η ΒΔ, ΔΒ Ζ γωνίαι ὀρθαί· ἀπὸ γὰρ τᾶ κέντρα ἐπὶ

τὴν ἀφὴν ἐπέζουκται ἡ Θ Β. Ωςε καὶ λοιπὴ ἡ ὑπὸ ΔΗ Β,

λοιπῇ τῇ ὑπὸ ΔΖΒ ἐςὶν ἴση. Καὶ διὰ τοῦτο ἡ Η Δ τῇ

ΔΖἴση ἐσιν· ὥσε παράλληλός ἐςιν ἡ Ζ Η τῇ ΑΓ .

Περιγράφοντες δὴ πολύγωνα περὶ * τὸ τμῆμα, ὁμοίως δί-

χα τεμνομένων τῶν περιλειπομένων περιφερειῶν, καὶ ἀγομένων

ἐφαπλομένων, λείψομέν τινα ἀποτμήματα ἐλάσονα τοῦ Θ

χωρία. Ἐπὶ μὲν τῶν ἐγγραφομένων, διδεικται ἐν τῇ κοι-

χειώσει, ὅτι τὰ ἐγγραφόμενα τρίγωνα ὁ εἰς τμήματα μείζονά

Si igitur ſegmento polygona circumfcribantur, ſectis

pariter in duas æquas partes reliquis circumferentiis,

ductiſque rectis contingentibus, ſegmenta quædam re-

linquentur minora ſpatio . Ad infcripta quod attinet,

demonſtratum eft in elementis, triangula ſegmentis in-

У ἄ τινα ᾿ τὸ δὲ ὕψος in MS. defunt.

· εἰς τὰ τμήματα

* TNA

MS. deſunt.

Forte τὰ τμήματα .

2

C

ἄχθω ὁ ἡ ὕτως ἀγομένη παράλληλός ἐσι in
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ἐςιν, ἢ τὸ ἥμισυ τῶν καθ᾿ ἑαυτὰ τμημάτων . Καὶ διὰ τοῦτο

δυνατὸν ἱἰῶ, τέμνοντας τὰς πειφερείαςδίχα κὶ ἐπιζούγνυντας

εὐθείας, καταλειπῶν τινα ἀποτμήματα ἐλάσονα τοῦ δοθέντος

χωρία. Ἐπὶ δὲ τῆς περιγραφῆς , οὐκέτι τοῦτο δέδεικται ἐν

τῇ σοιχειώσει . Ἐπεὶ ὧν ἐν τῷ προκειμένῳ

τοῦτο φησί, ὁ καὶ ἐςιν αὐτὸ συλλογίσαθαι

διὰ τοῦ ζ' θεωρήματος, δεικτέον ὅτι ἡ

ἐφαπλομένη ἀφαιρεῖ τρίγωνον μείζον ἢ τὸ

ἥμισυ τοῦ καθ᾽ ἑαυτὸ περιλείμματος. Οἷον

ὡς ἐπὶ τῆς αὐτῆς καταγραφῆς, ὅτι τὸ

ΗΔΖ τρίγωνον μείζον ἐςὶν ἢ τὸ ἥμισυ

τοῦ περιλείμματος τοῦ περιεχομένο ὑπὸ τ

ΑΔ, ΔΓ, καὶ τῆς ΑΒΓ πειφερείας.

Τῶν γὰρ αὐτῶν ἐπιζευγμένων, ἐπεὶ ὀρθή

ἐςιν ἡ ὑπὸ ΔΒΖ , μείζων ἐςὶν ἢ ΔΖ

τῆς Β Ζ . Ἡ δε Ζ Β τῇ Ζ Γ ἴση, ἐφά-

πλεται γὸ ἑκατέρα αὐτῶν . Καὶ ὁ ἡ Ζ

ἐςὶ τῆς ΖΓ μείζων. Ὥσε καὶ τὸ Δ ΒΖ

τρίγωνον μείζων ἐςὶ τοῦ ΒΖΓ τριγώνου,

ὑπὸ γὰρ τὸ αὐτὸ ὕψος εἰσὶν· πολλῷ ἄρα

τοῦ ΒΖ Γ περιλείμματος μεῖζον ἐσί. Διὰ

τὰ αὐτὰ δὲ , καὶ τὸ ΔΕΗ τοῦ ΒΗΑ μείζον. Ὅλον

ἄρα τὸ ΔΗΖ μεῖζον ἐςὶν, ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ ΑΔΓ περιλείμ-

ματος.

A

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιβ΄.

:

B

H

Εὰν ἐν ὑπιφανείᾳ ὀρθῶ κυλίνδρε δύο ἰθεῖαι

ὦσιν, ἡ ἐπιφάνεια τὸ κυλίνδρου, ἡ μεταξὺ τῶν -

θειῶν, μείζων ἐςὶ τοῦ παραλληλογράμμο, το περιε-

χομένο ὑπότε τῶν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίνδρε -

θειῶν, καὶ τῶν ὑπιζευγνυεσῶν τὰ πέρατα αὐτῶν.

Ἔσω κύλινδρος ὀρθος, ὁ βάσις μεν ὁ ΑΒ κύκλος,

ἀπεναντίον δε ὁ ΓΔ, καὶ ἐπεζύχθωσαν αἱ ΑΓ,

ΒΔ· λέγω ὅτι ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφά-

νεια ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΒΔ ἀθειῶν, μείζων ἐςὶ τοῦ

ΑΓΔΒ παραλληλογράμμο.

f

Τετμήθω γὰρ ἑκατέρα τῶν ΑΒ,

ΓΔ΄ περιφερειῶν δίχα, κατὰ τὰΕ,

Ζ σημεῖα, ἢ ἐπεζύχθωσαν αἱ ΑΕ,

ΕΒ, Γ Ζ, Ζ Δ. Καὶ ἐπεὶ αἱ ΑΕ,

ΕΒ΄ τῆς ΑΒ μείζες εἰσὶ , καί ἐσιν

ἰσοΰψη τὰ παραλληλόγραμμα τὰ

ἐπ᾿ αὐτῶν· μείζονα ὧν ἐι τὰ πα-

ραλληλόγραμμα, ὧν αἱ βάσεις μὲν

αἱ ΑΕ, ΕΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸτῷ

κυλίνδρῳ, τῷ ΑΒΔΓ παραλληλο-

γράμμε. Τίνι ἄρα μείζων ἐςὶν,

ἔσω τὸ Η χωρίον. Τὸ δὲ Η χωρίον

ἤτοι ἔλαοσον τῶν ΑΕ, ΕΒ, ΓΖ, ΖA

ὑπιπέδων ἐςὶ τμημάτων, ἢ ἐκ

ἔλαοσον. Ἔσω πρότερον μὴ ἔλασ-

σον. Καὶ ἐπεὶ ἀποτεμνομένη κυλιν-

δεικὴ ἐφιφάνεια ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΒΔ

H

г

A

A

Θ

ὠθειῶν , καὶ τὰ ΑΕΒ , ΓΖΔ΄ τμήματα πέρας

Θ

ſcripta majoraeſſe quam dimidium ſegmentorum, in qui-

bus conftituta funt. Propterea fieri poteft, ut fectis in

duas æquas partes circumferentiis, ductiſque rectis, ſeg-

menta quædam dato ſpatio minora relinquantur. Quod

vero attinet ad circumſcripta, hoc nondum in elementis

demonſtratum eft. Quoniam igitur in

hac propofitione iddicit, quod per ſepti-

mam colligendoconſequi licet ; oportet

demonftrare contingentem triangulum

auferre majus quam dimidium ſeg-

menti, in quo conſtitutum eft. Nimi-

rum in eadem figura, triangulum HAZ

majus eſſe quam dimidium ſegmenti,

quod a rectis AΔ , ΔΓ, et circumfe-

rentia ABS comprehenditur. Etenimi

ductis iifdem rectis, quoniam rectus eft

angulus ABZ, major eſt AZ quam

BZ. At vero Z B æqualis eſt ipfi ZT:

utraque enim contingit. Igitur major

eſt etiam AZ quam ZF. Quare e-

tiam triangulum ABZ majus eſt tri-

angulo BZT ; quippe fub eadem alti-

tudine funt ; multoque magis ſeg-

mento BZI. Eadem ratione triangu-

lum etiam ABH majus eſt ſegmento BHA. Totum

igitur triangulum AHZ majus eft quam dimidium ſeg-

Z

menti ΑΔΓ.

r

PROP. XII. THEOR .

Si in ſuperficie recti cylindri duæ fuerint

rectæ, quæ inter rectas interjicitur cylindri fu-

perficies major eft parallelogrammo, quod fub

rectis continetur, quæ in cylindri ſuperficie

funt, iiſque, quæ earumdem terminosjungunt.

Sit rectus cylindrus, cujus quidem baſis cir-

culus AB, atque huic contrarius ΓΔ ; et jun-

gantur ΑΓ, ΒΔ : dico cylindricam fuperficiem,

quæ a rectis A , B A fecatur, parallelogrammo

АГДВ majorem eſſe.

Z
M

E

K

B

Secetur enim utraque circum-

ferentia AB, ΓA in duas æquas

partes in punctis E, Z; et jun-

gantur AE, ΕΒ, ΓΖ, ΖΔ. Et

quoniam AE, EB majores funt

quam AB, quæque fuper iis con-

ſtituuntur parallelogramma æque

funt alta ; majora funt parallelo-

gramma, quorum quidem baſes

AE, EB, altitudo vero eademquæ

cylindri, parallelogrammoАВДГ.

Quo igiturmajorafunt,hocfitſpa-

tium H. Ac fpatium quidam H

aut minus eſt planisfegmentisAE,

Ε Β, Γ Ζ, Ζ Δ, aut non minus. Sit

primo non minus. Et quoniam

cylindri ſuperficies, quæ a rectis

АГ, ВА ſecatur, una cum ſeg-

mentis ΑΕΒ, ΓΖΔ, planum parallelogrammi

* ἡ ΔΖ ἀξὰ
e

In MS. περιφερειῶν deest. • τῆς Α.Β διαμέτρως μείζες ε τρίγωνα
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:

ABAI terminum habet; et ſuperficies item,

quæ ex parallelogrammis componitur, quorum

quidem baſes AE, E B, altitudo vero eadem quæ

cylindri, una cum triangulis AEΒ , ΓΖΔ, ter-

minum habet planum parallelogrammi АВАГ ;

atque harum altera alteram comprehendit, et

utraque ad eafdem partes cava eſt. Ideo major

eſt cylindri ſuperficies, quæ a rectis A , B A fe-

catur, una cum planis ſegmentis ΑΕ Β, Γ ΖΔ,

ſuperficie, quæ ex parallelogrammis componi-

tur, quorum quidem baſes AE, FB, altitudo

vero eadem quæ cylindri, una cum triangulis

ΑΕΒ, Γ ΖΔ . Communia auferantur triangula

ΑΕΒ, Γ ΖΔ. Reliqua igitur cylindrica ſuper-

ficies, quæ a rectis АГ, B A fecatur, una cum

planis ſegmentis ΑΕ, ΕΒ, ΓΖ, Ζ A, major eft

ſuperficie, quæ ex parallelogrammis componi-

nitur, quorum quidem baſes AE, E B, altitudo

vero eadem quæ cylindri. Parallelogramma

autem, quorum quidem baſes AE, E B, altitudo

vero eadem quæ cylindri, æqualia funt paralle-

logrammo ΑΓΔΒ, et ſpatio H. Reliqua igi-

tur, quæ a rectis АГ, ВA ſecatur cylindrica

fuperficies, major eſt parallelogrammo ΑΓΔΒ .

At vero fpatium H minus fit planis ſegmentis
ΑΕ, ΕΒ , ΓΖ, Ζ Δ. Secetur unaquæque cir-

cumferentiarum AE, E B, IZ, Z A in duas æquas

partes in punctis , K, A, M ; etjunganturAO,

ΘΕ , ΕΚ , Κ Β , ΓΛ , ΛΖ, ZM,MA. Nonminora

igitur dimidio planorum fegmentorum AE, E B,

ΓZ, Z A triangula auferuntur A ΘΕ, ΕΚΒ, ΓΛΖ ,

ZMA. Itaque id fi continuo fiat, ſegmenta

quædam relinquentur, quæ fpatio H minora

erunt. Relinquantur,eaque fint A , ΘΕ, ΕΚ,

ΚΒ, ΓΛ, ΛΖ, ΖΜ, Μ Δ. Pariter autem demon-

ſtrabimus, parallelogramma, quorum quidem

bafes ΑΘ, ΘΕ, ΕΚ, KB, altitudo vero eadem

quæ cylindri, parallelogrammis, quorum quidem

baſes AE, E B, altitudo vero eadem quæ cylin-

dri, majora fore. Et quoniam cylindrica fu-

perficies, quæ a rectis A Г, B A ſecatur, una cum

planis ſegmentis AΕΕ, ΓΖΔ , et ſuperficies

item, quæ ex parallelogrammis componitur,

quorum quidem baſes ΑΘ, ΘΕ, ΕΚ, Κ.Β, alti-

tudo vero eadem quæ cylindri, una cum rectili-

neis ΑΘΕΚΒ , ΓΑΖΜΔ , terminum habent

planum parallelogrammi ΑΓΔΒ ; communia

auferantur rectilinea ΑΘΕΚΒ, ΓΛΖΜΔ. Re-

liqua igitur cylindrica ſuperficies, quæ a rectis

АГ, В ∆ ſecatur, una cum planis ſegmentis AΘ,

ΘΕ, ΕΚ , ΚΒ, ΓΛ, AZ, ZM, MA, major eſt ſu-

perficie, quæ ex parallelogrammis componitur,

quorum quidem baſes ΑΘ, ΘΕ, ΕΚ, ΚΒ, alti-

tudo vero eadem quæ cylindri. Parallelogram-

ma autem, quorum quidem baſes A , ΘΕ, ΕΚ,

K B, altitudo vero eadem quæ cylindri, paral.

Η ἐπίπεδα

ἔχει τὸ τοῦ ΑΒΔΓ παραλληλογράμμο ἐπίπεδον,

ἀλλὰ καὶ ἡ συγκειμένη ἐπιφάνεια, ἐκ τ παραλληλο-

γράμμων, ὧν βασεις μὲν αἱ ΑΕ, ΕΒ, ὕψος δὲ τὸ

αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ, καὶ τὰ ΑΕΒ, ΓΖΔ᾿ τρίγωνα,

πέρας ἔχει τὸ τοῦ Α ΒΔΓ παραλληλογράμμο ἐπίπε-

δον· καὶ ἕτερα τὸν ἑτέραν πειλαμβάνει, καὶ ἀμ-

Φότεραι ὅπὶ τὰ αὐτὰ κοίλαι εἰσί. Μείζων ἂν ἐστιν ἡ

ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια, ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΒΔ

ἀθειῶν, καὶ τὰ ΑΕΒ, ΓΖΔ ἐπίπεδα τμήματα τῆς

συγκειμένης ἐπιφανείας ἐκ τῶν παραλληλογράμ

μων, ὧν αἱ βάσεις μὲν αἱ ΑΕ, ΕΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ

τῷ κυλίνδρῳ, καὶ τῶν ΑΕΒ, Γ ΖΔ τριγώνων . Κοινά

ἀφηρήθω τὰ ΑΕΒ, ΓΖΔ τρίγωνα. ' Λοιπὴ ἐν

ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν ΑΓ,

ΒΔ σὐθειῶν, και τὰ ΑΕ, ΕΒ, ΓΖ, ΖΔ ἐπίπεδα

τμήματα, μείζονά ἐςι το συγκειμένης ἐπιφανείας ἐκ

τῶν παραλληλογραμμῶν, ὧν βάσεις μὲν αἱ ΑΕ,

ΕΒ, ὕψος δε τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ. Τὰ δὲ παρ-

αλληλόγραμμα, ὧν βάσεις μὲν αἱ ΑΕ, ΕΒ, ὕψος

ἢ τὸ αὐτὸ κυλίνδρῳ, ἴσα ἐςὶ τῷ ΑΓΔΒ παραλλη

γράμμῳ, καὶ τῷ Η χωρίῳ. Αοιπὴ ἄρα δπιτεμ

νομένη κηλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΒΔ Κ-

θειῶν, μείζων ἐςὶ τοῦ ΑΓΔΒ παραλληλογράμμο .

"Αλλὰ δὴ ἔσω ἔλαοσον τὸ Η χωρίον Τ ΑΕ, ΕΒ, ΓΖ,

ΖΔ ἐπιπέδων τμημάτων. Καὶ τετμήθω ἑκάση τῶν

AE, ΕΒ , Γ Ζ , Ζ Δ πειφερειῶν δίχα κατὰ τὰ Θ, Κ,

A,Μ, σημεία· και ἐπεζοΰχθωσαν αἱ ΑΘ, ΘΕ, ΕΚ,
ΚΒ, ΓΛ, ΛΖ, ΖΜ, ΜΔ. Τῶν δὲ ΑΕ, ΕΒ, ΓΖ,

ΖΔ ἄρα ἐπιπέδων τμημάτων ἀφαιρεῖται ἐκ ἔλαοσον

ἢ τὸ ἥμισυ, τὰ ΑΘΕ, ΕΚΒ, ΓΛΖ, ΖΜ Δ τρίγωνα.

Τούτο ἐν ἑξῆςἐν ἑξῆς γινομένε , καταληφθήσεταί τινα τμή-

ματα, ὰ ἔσαι ἐλάοσονα το Η χωρίς. Καταλε-

λάφθω, καὶ ἔσω τὰ ΑΘ, ΘΕ, ΕΚ, ΚΒ, ΓΛ, ΑΖ,

ZM, MΔ. Ὁμοίως δη δείξομεν ὅτι τὰ παραλληλό

γραμμα, ὧν βάσεις μὲν αἱ ΑΘ , ΘΕ, ΕΚ, ΚΒ,

ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ, μείζονα ἔται τῶν πα-

ραλληλογράμμων, ὧν βάσεις μὲν αἱ ΑΕ, Ε Β, ὕψος

δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ. Καὶ ἐπεὶ ἡ ἀπιτεμνομένη

κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν ΑΓ., ΒΔ ἀθιῶν,

καὶ τὰ ΑΕΒ, Γ ΖΔ ἐπίπεδα τμήματα, πέρας έχει

τὸ 8 ΑΓΔΒ παραλληλογράμμο ἐπίπεδον, ἀλλὰ

ή ἡ συγκειμένη δπιφάνεια ἐκ τῶν παραλληλογραμ-

μῶν, ὧν βάσεις μὲν αἱ ΑΘ, ΘΕ, ΕΚ, ΚΒ, ὕψος

δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ, καὶ τῶν ΑΘΕΚв,

ΓΛΖΜΔ, Οθυγραμμῶν· κοινὰ ἀφηρήθω τὰ

ΑΘΕΚΒ, ΓΛΖ ΜΔ βυθύγραμμα. Λοιπὴ ἄραι

ἡ ποτεμνομένη κυλινδρικὴ ὁπιφάνεια ὑπὸ τῶν ΑΓ

ΒΔ ὠθειῶν , και τὰ ΑΘ, ΘΕ, ΕК, КВ , ГЛ,

AZ, ZΜ, Μ Δ ἐπίπεδα τμήματα, μείζονά ἐι τῆς

συγκειμένης ὁπιφανείας ἐκ τ παραλληλογραμμῶν,

ὧν βάσεις μὲν αἱ ΑΘ , ΘΕ , ΕΚ , ΚΒ , ὕψος δὲ

τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ. Τὰ ἢ παραλληλόγραμμα,

ὧν βάσεις μὲν αἱ ΑΘ, ΘΕ, ΕΚ, Κ.Β, ὕψος δὲ τὸ αὐ

τὸ τῷ κυλίνδρῳ, μείζονά ἐσι τ παραλληλογραμμῶν,

ἡ λοιποὶ ἄρα
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ὧν βάσεις μὲν αἱ ΑΕ, ΕΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ

κυλίνδρῳ. Καὶ ἡ ἀποτεμνομένη ἄρα κυλινδρικὴ ἐπι-

Φάνεια, ὑπὸ τ ΑΓ, ΒΔ ὠθειῶν, καὶ τὰ ΑΘ, ΘΕ,

ЕК , КВ , ГЛ , Λ Ζ , ΖΜ, ΜΔ ἐπίπεδα τμήματα,

μείζονά ἐςι τῶν παραλληλογραμμῶν , ὧν βάσεις

μὲν αἱ ΑΕ, ΕΒ, ὕψος δε το αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ.

Τὰ δὲ παραλληλόγραμμα ὧν βάσεις μὲν αἱ ΑΕ,

ΕΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτο τῷ κυλίνδρῳ, ὅσα ἐι τῷ

ΑΓΔΒ παραλληλογράμμῳ, καὶ τῷ Η χωρίω. Κad
ἡ ἀποτεμνομένη ἄρα κυλινδρική δπιφάνεια, ὑπὸ τ

ΑΓ, ΒΔ ὠθειῶν, καὶ τὰ ΑΘ, ΘΕ, ΕΚ, ΚΒ,

ΓΛ, ΛΖ, ΖΜ, ΜΔ ἐπίπεδα τμήματα , μείζονά
ἐςι το ΑΓΒΔ παραλληλογράμμε, καὶ ξ

ρίς. ᾿Αφαιρεθέντα δὲ τὰ ΑΘ, ΘΕ, ΕΚ, К В , ГЛ,

ΑΖ, Ζ Μ, Μ Δ τμήματα τε Η χωρίς ἐλάοσονα.

* Λοιπὴ ἄρα ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια

ὑπὸ τῶν Α Γ, Β Δ εὐθειῶν, ' μᾶζων ἐςὶ τῷ ΑΓΔΒ

παραλληλογράμμου .

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιγ΄.

8 Η χω

Ἐὰν ἐν ἐπιφανείᾳ κυλίνδρε τινὸς ὀρθῶ δύο εὐθεῖαι

ὦσιν, ἀπὸ δὲ τῶν περάτων τῶν εὐθειῶν ἀχθώσιν τι-

νὲς ἐπιψαύεσαι τῶν κύκλων, " αἱ εἰσὶ βάσεις τῷ

κυλίνδρα, ἐν τῷ ἐπιπέδῳ αὐτῶν ὅσαι, ή συμπέσωσι ,

τὰ παραλληλόγραμμα τὰ περιεχόμενα ὑπότε τῶν

ἐπιψαυςσῶν καὶ τῶν πλθρῶν τῷ κυλίνδρε, μείζονα

ἔσαι τῆς ὑπιφανείας τὸ κυλίνδρα, τῆς μεταξὺ τῶν

ἀθειῶν τῶν ἐν τῇ ὑπιφανείᾳ τῶ κυλίνδρε.

Ἔσω κυλίνδρε τινὸς ὀρθῶ βάσις ὁ Α Β Γ κύκλος, κα

* ἔσωσαν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ αὐτῶ δύο εὐθεῖαι, ὧν πέ-

ρατα τὰ Α, Γ· ἀπὸ δὲ τῶν Α, Γ ἤχθωσαν πιψαύ-

ουσαι τῷ κύκλο, ἐν τῷ αὐτῷ ὁπιπέδῳ ἐσαι, καὶ

συμπιπλέτωσαν κατὰ τὸ Η. Νοήθωσιν δὲ καὶ ἐν

τῇ ἑτέρα βάσει τῷ κυλίνδρε ἀπὸ τῶν περάτων τῶν

ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ εὐθεῖαι ἠγμέναι πιψαύεσαι τοῦ

κύκλο. Δεικτέον ὅτι τὰ παραλληλόγραμμα τὰ

περιεχόμενα ὑπὸ τῶν ἐπιψαυγσῶν, καὶ τῶν πλουρῶν

τὸ κυλίνδρο, μείζονά ἐσι τῆς κατὰ των ΑΒΓ περι-

Φέρειαν ἐπιφανείας τῶ κυλίνδρε .

Ἤχθω γὰρ ἡ ΕΖ ἐπιψαύεσα, καὶ ἀπὸ τῶν Ε, Ζ

σημείων ἤχθωσάν τινες εὐθεῖαι παρὰ τὸν ἄξονα

τῶ κυλίνδρα, ἕως τῆς ἐπιφανείας τῆς ἑτέρας βάσεως.

Τὰ δὴ παραλληλόγραμμα τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν

ΑΗ, ΗΓ, καὶ τῶν πλουρῶν τὸ κυλίνδρε, μείζονα

ἐι τῶν παραλληλογραμμῶν τῶν περιεχομένων ὑπότε

τῶν ΑΕ, ΕΖ, ΖΓ, ° καὶ τῶν πλουρῶν τοῦ κυλίν-

δρο. Ἐπεὶ γὰρ αἱ ΕΗ, ΗΖ τῆς ΕΖ μείζος εἰσὶ,

κοίναι προσκείθωσαν αἱ ΑΕ, ΖΓ. Ὅλαι ἄρα αἱ

Η.Α, Η Γ μάζες εἰσὶ τῶν ΑΕ, ΕΖ, ΖΓ. Ὧ δὴ

μείζονά ἐσιν, ἔσω τὸ Κ χωρίον. Τὲ δὴ Κ χωρίς τὸ

ἥμισυ ἤτοι μεῖζον ἐςὶ τῶν χημάτων, τῶν περιεχο-

μένων ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΖ, ΖΓ ἀθειῶν, κὶ τῶν ΑΒ,

ΒΓ περιφερειῶν, ἢ ὅ. Ἔσω πρότερον μεῖζον. Τῆς

1 μείζων ἐςὶ παραλληλογράμμε
κ λοιπὸν

lelogrammis, quorum quidem baſes AE, EB,

altitudo vero eadem quæ cylindri, majora funt.

Igitur etiam cylindrica ſuperficies, quæ a rectis

ΑΓ, ΒΔ ſecatur, una cum planis ſegmentis A ,

ΘΕ, ΕΚ, ΚВ, ГЛ, AZ, ZM, MA, major eſt paral-

lelogrammis, quorum quidem baſes AE, EB, al-

titudo vero eadem quæ cylindri. Parallelo-

gramma autem, quorum quidem baſes A E, E B,

altitudo vero eadem quæ cylindri, parallelo-

grammo ΑΓΔΒ, et ſpatio H æqualia funt. Igi-

tur etiam cylindrica ſuperficies, quæ a rectis

АГ, BA ſecatur, unacumplanis ſegmentis A ,

ΘΕ, ΕΚ, ΚΒ, ΓΛ, ΛΖ, ΖΜ, ΜA, major eſt pa-

rallelogrammo AΓΔΒ, et ſpatio H. Quæ vero

ſegmenta auferuntur ΑΘ, ΘΕ, ΕΚ, ΚΒ, ΓΛ, ΛΖ ,

ZM, MA ſpatio H minora funt. Reliqua igitur,

quæ a rectis A Г, В ∆ ſecatur, cylindrica fuper-

ficies major eſt parallelogrammo АГАВ .

PROP. XIII. THEOR.

Si in ſuperficie recti cujufdam cylindri duæ

fuerint rectæ, et ducantur ab earum terminis

rectæ quædam contingentes circulos, qui cy-
lindri funt baſes, quæ in ejufdem plano fint, fi-

biqueinvicem occurrant, quæ fub contingen-
tibus, et lateribus cylindri parallelogramma

continentur cylindri fuperficie majora erunt,

quæ inter rectas, quæ in ſuperficie funt, inter-

jicitur.

Sit recti cujuſdam cylindri baſis circulus ABГ,

et in ejufdem ſuperficie duæ fint rectæ, quarum

termini puncta A, Γ ; ducanturque a punctis A,
r rectæ circulum contingentes, quæ in eodem

plano fint, fibique in puncto H invicem occur-
rant. Intelligantur autem et in altera cylindri

baſe a rectarum, quæ in fuperficie funt, termi-

nis ductæ eſſe rectæ circulum contingentes.

Oportet demonftrare, parallelogramma, quæ fub

contingentibus et cylindri lateribus continentur,

cylindri fuperficie majora eſſe, quæ fuper cir-
cumferentia ABS conſtituitur.

Ducatur E Z circulum contingens, et a punc-

tis E, Z rectæ quædam ducantur fecundum ax-

em cylindri uſque ad alterius baſis ſuperficiem.

Quæ autem parallelogramma fub AH, HI, et

cylindri lateribus continentur, parallelogrammis

majora funt, quæ continentur fub A E, EZ, Zr,

et lateribus item cylindri. Quoniam enim EH,

HZ majores funt quam EZ, communes addan-

tur ΑΕ, ΖΓ. Totæ igitur HA, ΗΓ majores

funt quam AE, EZ, ZI. Quo autem majora

funt, hoc fit ſpatium K. Ac ſpatii quidem K

dimidium aut majus eſt figuris, quæ fub rectis

ΑΕ, EZ, ZI, et circumferentiis AB, ВГ conti-

nentur, aut non majus. Sit primo majus. Jam

η οἱ εἰσι βάσεις

Y

η έσω · καὶ τῆς πλευρᾶς
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fuperficiei, quæ ex parallelogrammis componi-

tur, quæ fuper AE, EZ, ZF conftituuntur, ac

trapeziis tum AEZT, tum eidem in altera cy-

lindri baſe contrario, terminus eſt ambitus pa-

rallelogrammi, quod fuper recta AF conſtituitur.

Eft autem etiam fuperficiei, quæ componitur

ex cylindri fuperficie, quæ conftituitur ſuper

circumferentiaABT, et ſegmentis

tum ABI, tum eidem contrario,

terminus idem ambitus. Hæ igi-

tur, quas diximus, ſuperficies

eumdem in plano terminum ha-

bent, ac utraque ad eafdem par-

tes cava eft, alteraque alteram ali-

qua quidem comprehendit, cœ-

tera vero communia habet. Mi-

nor eft igitur quæ comprehendi-

tur. Igitur communibus ablatis

A

tum fegmento ABS, tum eidem

K

δὲ ἐπιφανείας τῆς συγκειμένης ἐκ τῶν παραλληλο-

γραμμῶν ἢ κατὰ τὰς ΑΕ, ΕΖ, ΖΓ, & 8AEZT

τραπεζίς, κὰ τὸ κατεναντίον αὑτοῦ ᾽ ἐν τῇ ἑτέρᾳ βά-

σει τοῦ κυλίνδρε, πέρας ἐςὶ ἡ περίμετρος τῶ παραλ-

ληλογράμμο τοῦ κατὰ τὴν ΑΓ. Ἔτι δὲ καὶ τῆς

ἐπιφανείας τῆς συγκειμένης ἐκ τῆς ἐπιφανείας τῶ

κυλίνδρα, τῆς κατὰ ΑΒΓ περιφέ-

ρειαν, καὶ τῶν τμημάτων τοῦτε

ΑΒΓ, καὶ τῷ ᾿ ἀπεναντίον αὐτοῦ ,

πέρας ἡ αὐτὴ περίμετρος . Αἱ ὧν

H

B

E Z

contrario, minor est cylindri fu-

perficies, quæ fuper circumfe-

rentia ABS conftituitur , fuper-

ficie, quæ ex parallelogrammis componitur,

quæ fuper A E, EZ, ZI conftituuntur, atque ex

figuris tum A E B, BZT, tum iifdem contrariis .

Horum autem, quæ diximus, parallelogram-

morum ſuperficies, una cum iis, quas diximus,

figuris, minores funt fuperficie parallelogram-

morum, quæ fuper AΗ, Η Γ conftituuntur. Nam

una cum fpatio K, quod figuris majus eft, iif-

dem erunt æquales. Conftat igitur parallelo-

gramma, quæ fub AH, TH, et cylindri lateri-

bus continentur, majora eſſe cylindri ſuperficie,
quæ fuper circumferentia АВГ conftituitur.

Quod fi fpatium K figuris, quas diximus, majus

non fuerit, rectæ ducentur circuli figuram con-

tingentes ita ut reliquæ figuræ circumjectæ di-

midio fpatii K minores evadant ; cæteraque ea-

dem, qua fupra, ratione demonftrabuntur .

Hifce vero demonftratis, manifeftum quidem

eſt ex iis, quæ fupra dicta funt, fi cono iſoſceli

pyramis infcribatur, ſuperficiem pyramidis, ex-

cepta baſe, minorem eſſe conica fuperficie.

Unumquodque enim triangulorum, quæ py-

ramidem continent, minus eft conica ſuperficie,

quæ inter latera trianguli interjicitur. Quare

tota etiam fuperficies pyramidis, excepta baſe,

minor eft coni fuperficie, baſe item excepta.

Item ſi coni iſoſceli pyramis circumfcribatur,

fuperficiem pyramidis, excepta baſe, majorem

effe coni fuperficie, baſe item excepta, quæ illi

contermina eft.

Γ

εἰρημέναι ἐπιφάνειαι τὸ αὐτὸ πέρας

ἔχεσαι τυγχάνεσιν , ὅπερ ἐςὶν ἐν

ἐπιπέδῳ, καὶ εἰσιν ἀμφότεραι ἐπὶ

τὰαὐτὰ κοῖλαι, καί τινι μὲν πε-

ριλαμβάνει ἡ ἡτέρα αὐτῶν, τινὰ δὲ

κοινὰ ἔχεσιν. Ἐλάοσων ἄρα ἐςὶν ἡ

περιλαμβανομένη. ᾿Αφαιρεθέντων

ἓν κοινῶν τῶ τε ΑΒΓ τμήματος, κι

τῶ ἀπεναντίον αὐτοῦ, ἐλάοσων ἐςὶν

ἡ ἐπιφάνεια τοῦ λυλίνδρε, ἡ κατὰ

τὴν ΑΒΓ ' περιφέρειαν, τῆς συγκει-

S

μένης ἐπιφανείας, ἔκτε τῶν παραλληλογραμμῶν

τῶν κατὰ τὰς ΑΕ, ΕΖ, ΖΓ, καὶ τῶν χημάτων

τῶν ΑΕΒ, ΒΖΓ, καὶ τῶν ἀπεναντίον αὐτῶν. Αἱ

δὲ τῶν εἰρημένων * παραλληλογράμμων ἐπιφάνειαι

μετὰ τῶν εἰρημένων χημάτων, ἐλάτες εἰσὶ τῆς ἐπι-

Φανείας τῆς συγκειμένης ἐκ τῶν παραλληλογραμμῶν,

τῶν κατὰ τὰς Α.Η, ΗΓ. Μετὰ γὰρ τὸ Κ μείζονος

ὄντος τῶν οχηματων ἴσαι ἦσαν αὐτοῖς. Δῆλον ἐν ὅτι

τὰ παραλληλόγραμμα, τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν ΑΗ,

ΓΗ, καὶ τῶν πλευρῶν τοῦ κυλίνδρα, μείζονά ἐσι

τῆς ἐπιφανείας τοῦ κυλίνδρα τῆς κατὰ τὴν ΑΒΓ

περιφέρειαν . Εἰ δε μή ἐσι μᾶζον τὸ ἥμισυ το Κ

χωρίς τῶν εἰρημένων χημάτων, ἀχθήσονται ευθείαι

ἐπιψαύεσαι " τε κύκλου χήματος, ὥσε γενέθζ τὰ
περιλειπόμενα χήματα ἐλάοσονα τᾶ ἡμίσες τοῦ Κ·

καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ τοῖς ἔμπροθεν δειχθήσεται .

u

Τότων δὴ δεδειγμένων, φανερὸν ὑπὶ μὲν τῶν προ-

ειρημένων ὅτι ἐὰν εἰς κώνον ἰσοσκελῆ πυραμὶς ἐγγρα-

Φῇ, ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος, χωρὶς τῆς βάσεως,

ἐλάοσων ἐςὶ τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας.

Ἕκαςον γὰρ τῶν περιεχόντων τὴν πυραμίδα τρι-

γώνων ἐλάοσων ἐςὶ τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας, τῆςμε-

ταξὺ τῶν τοῦ τριγώνε πλευρῶν. Ὥσε καὶ ὅλη ἐπι-

Φάνεια τῆς πυραμίδος, χωρὶς τῆς βάσεως, ἐλάοσων

ἐςὶ τῆς ἐπιφανείας τε κώνε, χωρὶς τῆς βάσεως.

Καὶ ὅτι ἐὰν περὶ κῶνον ἰσοσκελῆ πυραμὶς περι-

γραφή, ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος, χωρὶς τῆς βά-

σεως, μείζων ἐςὶ τῆς ἐπιφανείας τὸ κώνε, χωρὶς τῆς

βάσεως, κατὰ τὸ συνεχὲς ἐκείνῳ.

Illud quoque manifeftum eft ex iis, quæ de- Φανερὸν δὲ ἐκ τῶν ἀποδεδειγμένων, * ὅτι τε ἐὰν

monftrata funt, fi cylindro recto prifma infcri- εἰς κύλινδρον ὀρθὸν πρίσμα ἐγγραφῆ, ἡ ἐπιφάνεια

r

περιφερείας

* τοῦ σχήματος

S

παραλληλογράμμων ἐπιφάνειαι μετὰP ἑτέρα βάσει, fic MS .

τῶν εἰρημένων ex MS.

9 ἀπεναντίον, fic MS.

τ εἰσὶ
Η περιφερείας

10x
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τᾶ πρίσματος , ἡ ἐκ τῶν παραλληλογραμμῶν συγ-

κειμένη, ἐλάασων ἐςὶ τῆς ἐπιφανέας τοῦ κυλίνδρες,

χωρὶς τῆς βάσεως.

Ἔλαοσον γὰρ ἕκασον πάραλληλόγραμμον τοῦ

πρίσματός ἐπ τῆς καθ᾽ αὐτὸ τοῦ κυλίνδρου ἐπιφα-

νείας.

* Καὶ ὅτι ἐὰν περὶ κύλινδρον ὀρθὸν πρίσμα πει

γραφῆ, ἡ ἐπιφάνεια τᾶ πρίσματος ἡ ἐκ τῶν παραλ-

ληλογραμμῶν συγκειμένη, μείζων ἐςὶ τῆς ἐπιφανείας

τὸ κυλίνδρε, χωρὶς τῆς βάσεως.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιδ΄.

Παντὸς κυλίνδρες ὀρθοῦ ἡ ἐπιφάνεια, χωρὶς τῆς

βάσεως, ἴση ἐςὶ κύκλῳ, ὁ ἡ ἐκ τοῦ κέντρο μέσον

λόγον ἔχει τῆς πλώρᾶς τῶ κυλίνδρε, καὶ τῆς δια-

μέτρα τῆς βάσεως τῶ κυλίνδρα.

Z

Ἔσω κυλίνδρε τινὸς ὀρθῶ βάσις ὁ Α κύκλος·

καὶ ἔσω τῇ μὲν διαμέτρῳ τοῦ Α κύκλο ἴση ἡ ΓΔ,

τῇ δὲ πλάρᾳ τῶ κυλίνδρα ἡ ΕΖ. - Ἐχέτω δὲ μέ-

σον λόγον τῶν ΔΓ, ΕΖ, ἡ Η, καὶ κάσθω κύκλος,

ὁ ἡ ἐκ τοῦ κέντρο ἴση ἐςὶ τῇ Η, ὁ Β. Δεικτέον ὅτι

ὁ Β κύκλος ἴσος ἐςὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίνδρε, κω-

ρις τῆς βάσεως.

Εἰ γδ μὴ ἐσιν ἴσος, ἤτοι μείζων ἐςὶ, ἢ ἐλάοσων.

Ἔσω πρότερον, εἰ δυνατὸν, ἐλάοσων. Δύο δὴ μεγε-

θῶν ὄντων ἀνίσων, τῆς τε ἐπιφανείας τοῦ κυλίνδρου,

καὶ τῷ Β κύκλο, δυνατόν ἐσιν εἰς τὸν Β κύκλον ἰσό-

πλούρον πολύγωνον ἐγγράψαι, καὶ ἄλλο πειγρά-

ψαι, ὥσε τὸ πειγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσ-

σονα λόγον ἔχειν, τοῦ ὃν ἔχει ἡ ὑπιφάνεια τοῦ κυ-

λίνδρε πρὸς τὸν Β κύκλον. Νοήθω δὴ περιγεγραμ-

batur, fuperficiem prifmatis, quæ ex parallelo-

grammis componitur, minorem eſſe cylindri

fuperficie, excepta baſe.

Minus eft enim unumquodque prifmatis pa-

rallelogrammum ea, quæ fuper idem conſtitui-

tur, cylindri fuperficie.

Item ſi cylindro recto priſma circumfcribatur,

fuperficiem prifmatis, quæ ex parallelogram-

mis componitur, majorem efſſe cylindri ſuper-

ficie, baſe excepta.

L

PROP. XIV. THEOR.

Cujuslibet recti cylindri ſuperficies, excepta

baſe, æqualis eſt circulo , cujus ea, quæ ex

centro, media proportionalis eft inter latus cy-

lindri, et diametrum baſis cylindri.

Sit recti cujufdam cylindri baſis circulus A :

et fit diametro quidem circuli A æqualis ΓΔ ,

lateri vero cylindri, E Z. Media autem pro-

portionalis inter ΔΓ, EZ fit H ; et ponatur cir-

culus B, cujus ea, quæ ex centro, ipſi H eſt x-

qualis. Oportet demonftrare circulum B cylin-

dri ſuperficiei, excepta baſe, æqualem effe.

Si enim non eft æqualis, aut major eſt, aut

minor. Sit primo, fi fieri poteft, minor. Duæ

autem cum fint magnitudines inæquales, fuper-

ficies cylindri, et circulus B, fieri poteft, ut

circulo B æquilaterum polygonum infcribatur,

itemque aliud circumfcribatur, ita ut circum-

ſcriptum ad infcriptum minorem rationem ha-

beat, quam fuperficies cylindri ad circulum B.

A

A

T

ΓΙ

B

K

P

μένον, καὶ ἐγγεγραμμένον, καὶ περὶ τὸν Α κύκλον

πειγεγράφθω ἀθύγραμμον, ὅμοιον τῷ πεὶ τὸν B

περιγεγραμμένῳ, καὶ ἀναγεγράφθω ἀπὸ τῆ δ .̓

θυγράμμα πρίσμα, ἔται δὴ περὶ τὸν κύλινδρον

περιγεγραμμένον . Ἔσω δὴ καὶ τῇ περιμέτρῳ τοῦ

ἀθυγράμμε, τοῦ πεὶ τ Α κύκλον, ἴση ἡ Κ Δ,

In MS . deeft.

E Z

Intelligatur autem circumfcriptum infcriptum-

que eſſe; et circulo Aei, quod circulo B cir-

cumſcriptum eſt, ſimile rectilineum circumfcri-
batur ; et a rectilineo deſcribatur priſma, quod

quidem cylindro circumfcriptum erit. Porro

ambitui rectilinei circulo A circumfcripti æqua-

lis fit ΚΔ, eidemque KA æqualis AZ : dimidia

* έχετο
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autem ipſius A fit FT. Atque erit triangulum

quidem KAT æquale rectilineo circulo A cir-

cumſcripto ; quoniam baſim habet ejus ambitui
æqualem, et altitudinem æqualem ei, quæ ex

centro circuli A. Parallelogrammum vero E A

æquale ſuperficiei priſmatis cylindro circum-

ſcripti , quoniam continetur fub cylindri latere,

rectaque ambitui bafis ipfius prifmatis æquali.

Ponatur autem ipſi EZ æqualis EP. Æquale

eſt igitur triangulum ZPA parallelogrammo ΕΛ:

quare etiam prifmatis ſuperficiei. Et quoniam,

quæ circulis A, B circumfcripta funt, rectilinea

fimilia funt, eamdem inter fe invicem rationem

habebunt, quam eæ, quæ ex centris, proteſtate.

Habebit igitur triangulum KTA ad rectilineum,

circulo B circumfcriptum eamdem rationem,

quam TA ad H poteftate. Æquales funt enim

iis, quæ ex centro, TA, et H. Sed quam rati-

onem habet TA ad H poteftate, hanc habet ΤΔ

ad P Z longitudine. Eft enim H media propor-

tionalis inter ΤΔ, PZ ; quippe quæ media eti-

am inter ΓΔ, ΕZ proportionalis eft. Quo tan-

dem pacto ? Quoniam enim æqualis eſt AT ipſi

Tr, et PE ipfi EZ ; ideo ΓΔ ipfius TA, et PZ

ipfius PE eſt dupla. Ut igitur AF ad AT, ita

ſe habet P Z ad ZE. Quod igitur fpatium fub

ΓΔ, ΕΖ continetur, æquale eſt ſpatio, quod

καὶ τῇ ΚΔἴση ἡ ΛΖ· τῆς δὲ ΓΔ ἡμισεια ἔσω ἡ

ΓΤ. Ἔται δὴ τὸ ΚΔΤ τρίγωνον, ἴσον τῷ περιγε-

γραμμένῳ ἀθυγράμμῳ πεὶ τὸν Α κύκλον· ἐπειδὴ

βάσιν μὲν ἔχει τῇ πειμέτρῳ ἴσιω, ὕψος δὲ ἴσον

τῇ ἐκ τῶ κέντρα ξ Α κύκλο . Τὸ δὲ ΕΛ παραλλη

λόγραμμον τῇ ἐπιφανεία τοῦ πρίσματος, τὸ ωεῖ τὸν

κύλινδρον πειγεγραμμενς· ἐπειδὴ πειέχεται ὑπὸ

της πλώρᾶς τῶ κυλίνδρε, καὶ τῆς ἴσης τῇ περιμέ-

τρῳ τῆς βάσεως τῶ πρίσματος. Κάθω δὴ τῇ ΕΖ

ἴση ἡ ΕΡ. Ἴσαν ἄρα ἐςὶ τὸ ΖΡΛ τρίγωνον, τῷ ΕΛ

παραλληλογράμμῳ· ὥσε κὰὶ τῇ ἐπιφανεία & πείσ-

ματος. Καὶ ἐπεὶ ὅμοιά ἐτι τὰ ἀθύγραμμα τὰ

πει τῆς Α, Β κύκλος πειγεγραμμένα, τὸν αὐτὸν

ἕξει λόγον * τὰ ἀθύγραμμα, ὅνπερ αἱ ἐκἐκ τοτῶν κέν-

των δυνάμει. Ἔξει ἄρα τὸ ΚΤΔ τρίγωνον πρὸς

το αεὶ τὸν Β κύκλον εὐθύγραμμον, λόγον, ὃν ἡ ΤΔ

πρὸς τὴν Η δυνάμει. Αἱ γδ ΤΔ, Η, ἴσαι εἰσὶ ταῖς

ἐκ τῶ κέντρα. ᾿Αλλ᾽ ἂν ἔχει λόγον * ἡ ΤΔ πρὸς τὴν

Η διωάμει, τῶτον ἔχει τὸν λόγον ἡ ΤΔ πρὸς ΡΖ

μήκει . Ἡ γὰρ Η τῶν Τ Δ, Ρ Ζ μέση ἐςὶ ὁ ἀνὰ λόγον,

διὰ τὸ καὶ τ ΓΔ, ΕΖ. Πῶς δὲ τῶτο ; Ἐπεὶ γὰρ ἴση

ἐςὶ ἡ μὲν ΔΤ τῇ ΤΓ, ἡ δὲ ΡΕ τῇ ΕΖ· διπλα-

σία ἄρα ἐσὶν ἡ ΓΔΤΔ, καὶ ἡ ΡΖ, τῆς ΡΕ.

Ἔσιν ἄρα ὡς ἡ ΔΓ προς ΔΤ, ὅτως ἡ ΡΖ πρὸς ΖΕ .

Τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΔ, Ε Ζ ἴσον ἐςὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΤΔ,

ΡΖ . Τῷ ἢ ὑπὸ ἢ ΓΔ, ΕΖ, ἴσον ἐςὶ τὸ ἀπὸ τῆς Η.

continetur fub TA, PZ. Spatio autem, quod καὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΤΔ, ΡΖ. ἄρα ἴσον ἐςὶ τὸ ἀπὸ τῆς Η.

Ἔξιν ἄρα ὡς ἡ ΤΔ πρὸς Η, ῾ὕτως ἡ Η προς ΡΖ.

Ἔσιν ἄρα ὡς ἡ ΤΔ πρὸς PZ, ὁ ὅτως τὸ Ἀπὸ τῆς ΤΔ,

πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Η. Ἐὰν γδ τρεῖς ἀθεῖοι ἀνὰ λό-

γον ὦσιν, ἔςιν ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, ὅτως τὸ

ἀπὸ ὁ πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τὃ δώτέρας εἶδος,

τὸ ὅμοιον, καί ὁμοίως ἀναγεγραμμένον. Ὃν δὲ λό-

γον ἔχει ἡ ΤΔ πρὸς PΖ. μήκει, τοῦτον ἔχει τὸ ΚΤΔ

τρίγωνον πρὸς τὸ ΡΛΖ· ἐπειδήπερ ἶσαι εἰσὶν αἱ

ΚΔ, Λ.Ζ. Τὸν αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει τὸ ΚΤΔ τρί-

γωνον πρὸς τὸ ἀθύγραμμον τὸ περὶ τ Β κύκλον πε-

ειγεγραμμένον, ὅνπερ τὸ ΚΤΔ τρίγωνον πρὸς τὸ

ΡΖΛ τρίγωνον. Ἴσον ἄρα ἐςὶ τὸ ΖΑΡ τρίγωνον,

τῷ περὶ τὸν Β κύκλον περιγεγραμμένῳ ἀθυγράμ-

μῳ. Ὥσε καὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ πρίσματος τοῦ περὶ

τὸν Α κύλινδρον πειγεγραμμένο, τῷ ἀἰθυγράμμῳ

τῷ περὶ τὸν Β κύκλον ἴση ἐσί. Καὶ ἐπεὶ ἐλάοσονα

λόγον ἔχει τὸ εὐθύγραμμον, τὸ περὶ τὸν Β κύκλον,

πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ κύκλῳ, τᾶ ὃν ἔχει ἡ

ἐπιφάνεια τᾶ Α κυλίνδρου πρὸς τὸν Β κύκλον, ἐλάσ-

σονα λόγον ἕξει καὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ πρίσματος, τοῦ

περὶ τ κύλινδρον περιγεγραμμένον, πρὸς τὸ ἀθύ-

fub FA, EZ continetur æquale eſt quadratum,

quod defcribitur ab H. Igitur etiam ſpatio,

quod continetur ſub TA, PZ, æquale eft qua-

dratum, quod ab H defcribitur. Ut igitur TA

adH, ita fe habet HadPZ. Ut igitur TA ad

P Z, ita fe habet quadratum, quod a TA deſcri-

tur, ad quadratum, quod defcribitur ab H. Si

enim tres fuerint rectæ invicem proportionales,

ut prima ad tertiam, ita fe habet figura, quæ

defcribitur a prima, ad figuram, quæ fecunda

fimilis ſimilique modo defcribitur. Quam au-

tem rationem habet TA ad PZ longitudine,

hanc habet triangulum KTA ad triangulum

PAZ ; quoniam KA, AZ æquales invicem funt.

Eamdem igitur rationem habet triangulum

KTA ad rectilineum circulo B circumfcriptum,

quam triangulum KTA ad triangulum PZA.

Æquale eſt igitur triangulum ZAP rectilineo

circulo B circumfcripto. Quare etiam fuperfi-

cies prifmatis cylindro circumfcripti circum-

ſcripto circulo B rectilineo eſt æqualis. Etquo-

niam circumfcriptum circulo B rectilineum ad

infcriptum eidem circulo minorem rationem ha-

bet, quam fuperficies cylindri Aad circulum B ;

etiam ſuperficies priſmatis cylindro circumfcripti

ad rectilineum circulo B infcriptum rationem

* ἡ ΤΔ Η Ζ δυνάμει · ἀνάλογον d In MS . ὕτως deeft.

* τὰ ευθύγραμμα, videri poffunt e margine in textum migraſſe. Sane ab Eutocio in fuo Commentario elegantius
omittuntur.
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γραμμον τὸ ἐν τῷ Β τῷ κύκλῳ γεγραμμένον, ἤπερ ἡ

ἐπιφάνεια &κυλίνδρα πρὸς – Β κύκλον· κὶ ἐναλλάξ·

ὅπερ ἀδιύατον. Ἡ μὲν γὸ ἐπιφανεία τῷ πρίσματος

τοῦ πειγεγραμμένο πεὶ τὸν κύλινδρον, μείζων ὅσα

δέδεικται τ' πιφανείας &κυλίνδρε· · τὸ δὲ γεγραμ-

μένον ἀθύγραμμον ἐν τῷ Β κύκλῳ, ἔλαοσόν ἐσι το

Β κύκλο. Οὐκ ἄρα ἐσὶν ὁ Β κύκλος ἐλάοσων τῆς

πιφανείας τοῦ κυλίνδρα. Ἔσω δε, εἰ δυνατὸν,

μάζων. Πάλιν δε νοείθω εἰς τὸν Β κύκλον θύ-

γραμμον ἐγγεγραμμένον, καὶ ἄλλο περιγεγραμ-

μένον, ὥσε τὸ πειγεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμ-

μένον ἐλάοσονα λόγον ἔχειν, ἢ τὸν Β κύκλον πρὸς

τὴν ὑπιφάνειαν τοῦ κυλίνδρε· καὶ ἐγγεγράφθω εἰς

* Α κύκλον πολύγωνον, ὅμοιον τῷ εἰς τ Β κύκλον

ἐγγεγραμμένῳ · καὶ πρίσμα ἀναγεγράφθω ἀm

τὸ ἐν τῷ κύκλῳ ἐγγεγραμμένε πολυγώνο. Ka

πάλιν ἡ ΚΔ ἴση ἔσω τῇ περιμέτρῳ τῷ ἀθυγράμ-

με, τῶ ἐν τῷ Α κύκλῳ ἐγγεγραμμένο, καὶ ἡ ΖΛ

ἴση αὐτῇ ἔσω. Ἔσαι δὴ τὸ μὲν Κ.ΤΔ τρίγωνον μεί-

ζον τῶ ἀθυγράμμε, τὸ ἐν τῷ Α κύκλῳ ἐγγεγραμ-

μένε· διότι βάσιν μὲν ἔχει τὴν περίμετρον αὐτῶ,

ὕψος δὲ μεῖζον ὁ ἀπὸ τὸ κέντρο, ὅπὶ μίαν τολρὰν

τᾶ πολυγώνα ἀγομένης καθετέ· τὸ ἢ ΕΛ παραλ-

ληλόγραμμον ἴσον τῇ ὅπιφανείᾳ τῶ πρίσματος, ῾τῇ

ἐκ τῶν παραλληλογράμμων συγκειμένη, διότι περι-

έχεται ὑπὸ τὸ πλώρᾶς τὸ κυλίνδρα, καὶ τὸ ἴσης τῇ
περιμέτρῳ τῷ ἀθυγράμμε, ὅ ἐσι βάσις τῶ πρίσ-

ματος. Ωσε κὶ τὸ ΡΑΖ τρίγωνον, ἴσον ἐςὶ τῇ ἐπι-

Φανείᾳ ὁ πρίσματος. Καὶἐπεὶ ὅμοιά ἐσι τὰ ἀθύ-

γραμμα τὰ ἐν τοῖς Α, Β κύκλοις ἐγγεγραμμένα, τ

:

habet minorem quam fuperficies cylindri ad cir-

culum B : et permutando : quod fieri non poteft.

Nam fuperficies quidem prifmatis cylindro cir-

cumſcripti major eſt,quemadmodum demonſtra-

vimus, cylindri ſuperficie ; rectilineum vero cir-

culo B infcriptum minus eſt circulo B. Non eft

igitur minor circulus B cylindri ſuperficie. Sit

autem, ſi fieri poteſt, major. Ac rurfus intelli-

gatur rectilineum circulo infcriptum, itemque

aliud circumfcriptum efſſe, ita ut circumfcriptum

ad infcriptum minorem rationem habeat, quam

circulus B ad fuperficiem cylindri ; et circulo A

ei, quod circulo B infcriptum eſt ſimile polygo-
num infcribatur ; et ab infcripto circulo poly-

gono defcribaturprifma. Rurfus etiam ambitui

rectilinei circulo A infcripti æqualis fit K A, ei-

demque æqualis ZA. Erit autem triangulum

quidem KTA majus rectilineo circuloA infcrip-

to ; quoniam bafim habet ejufdem ambitui æ-

qualein, et altitudinem majorem normali, quæ

a centro ad unum polygoni latus ducitur ; pa-

rallelogrammum vero E A æquale ſuperficiei

prifmatis, quæ ex parallelogrammis componi-

tur; quoniam fub cylindri latere continetur,

rectaque ambitui rectilinei, quod ipfius priſma-

tis eſt baſis, æquali. Quare etiam triangulum

PA Z æquale eſt priſmatis ſuperficiei. Et quo-

niam, quæ circulisA, B inſcripta funt, rectilinea

fimilia funt, eamdem inter fe invicem rationem

habebunt, quam eæ, quæ ex eorum centris, po-

αὐτὸν ἔχει λόγον πρὸς ἄλληλα, ὃν αἱ ἐκ τ κέντρων teſtate. Habent autem etiam triangula KTA,
αὐτῶν δυνάμει . Ἔχει ἢ κὶ τὰ ΚΤΔ, ΖΡΛ τρίγωνα

πρὸς ἄλληλα, λόγον, ὃν αἱ ἐκ τῶν κέντρων τῶν

κύκλων δυνάμει. Τὸν αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει τὸ δύ-

θύγραμμον τὸ ἐν τῷ Α κύκλῳ ἐγγεγραμμένον, πρὸς

τὸ ἀθύγραμμον τὸ ἐν τῷ Β ἐγγεγραμμένον, καὶ τὸ

ΚΤΔ τρίγωνον πρὸς τὸ ΛΖΡ τρίγωνον . Ἔλαοσον

δὲ ἐσι τὸ συθύγραμμον τὸ ἐν τῷΑκύκλῳ ἐγγεγραμ-

μένον, το ΚΤΔ τριγώνε. Ἔλαοσον ἄρα και τὸ

ἀθύγραμμον τὸ ἐν τῷ Β κύκλῳ ἐγγεγραμμένον, τῷ

ΖΡΛ τριγώνε. "Ωσε κὰ ὁ πιφανείας τὸ πρίσμα-

τος τᾶ ἐν τῷ κυλίνδρῳ ἐγγεγραμμένο. Ὅπερ ἀδύνα-

τον. Ἐπεὶ γδ' ἐλάοσονα λόγον ἔχει τὸ περιγεγραμ-

μένον ἀθύγραμμον περὶ τὸν Β κύκλον πρὸς τὸ ἐγγε-

γραμμένον, ἢ ὁ Β κύκλος πρὸς τὴν ὑπιφάνειαν τῷ

κυλίνδρου, καὶ ἐναλλάξο μεῖζον δὲ ἐσι τὸ περιγε-

·γραμμένον περὶ τὸν Β κύκλον τῷ Β κύκλου· μᾶζον

ἄρα ἐςὶ τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ Β κύκλῳ τῆς δι-

Φανείας τῶ κυλίνδρα. "Ωςε καὶ τῆς ὑπιφανείας τοῦ

πρίσματος. Οὐκ ἄρα μείζων ἐςὶ ὁ Β κύκλος τῆς

ἐπιφανείας τᾶ κυλίνδρα . Ἐδείχθη δὲ ὅτι ἐδ᾽ ἐλάσ-

σων. Ἴσος ἄρα ἐσί.

• τῦτο δὲ

ZPA inter fe invicem eamdem rationem, quam

eæ, quæ ex circulorum centris, poteftate. Eam-

dem igitur rationem habet rectilineum circulo

A infcriptum ad infcriptum circulo B rectiline-

um, quam triangulum KTA ad triangulumAZP.

Minus eſt autem rectilineum circulo A infcrip-

tum triangulo KΤΔ. Minus eſt igitur et in-

ſcriptum circulo B rectilineum triangulo ZPA.

Quare etiam minus ſuperficie prifmatis cylindro

inſcripti. Quod fieri non poteft. Quoniam

enimminorem rationem habet circumſcriptum

circulo B rectilineum ad infcriptum, quam cir-

culus B ad ſuperficiem cylindri, itemque per-

mutando ; majuſque eſt circumſcriptum circulo

Β rectilineum eodem circulo B ; ideo rectilineum

circulo B inſcriptum eſtmajus cylindri ſuperficie.

Quare etiam majus fuperficie prifmatis. Non

eſt igitur major circulus B cylindri ſuperficie.

Demonftratum eſt autem neque minorem eſſe.

Igitur eſt æqualis.

* τῇ ἐκ τῶ παραλληλογράμμα

Z

1
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Intelligatur autem circumſcriptum, inſcriptumque eſſe

circulo B ; et circulo A ei, quod circulo B circumfcrip-

tum eft, fimile rectilineum circumfcribatur. Quomodo

fane polygonum dato circulo infcribendum fit infcripto

alteri circulo fimile, cum ipſum per ſe pateat, traditum

etiam eſt a Pappo in Commentario, quod in Elementa

confcripfit. Quomodovero polygonum datocirculo cir-

cumſcribendum fit fimile circumfcripto alteri circulo,

nondum eft traditum; quod nunc quidem præſtandum

eſt. Infcribatur enim circuloApolygonum ei fimile,

quod circulo B infcriptum fuit: et circulo itemApoly-
gonum circumfcribatur ei fimile, quod fibimetipfi fuit

infcriptum; prorfus ut in quarto theoremate. Atque idem

hoc polygonum fimile fuerit illi, quod infcriptum fuit

circuloB.

Et quoniam, quæ circulis A, B infcripta funt, recti-

linea fimilia funt, eamdem inter fe invicem rationem

habebunt, quam eæ, quæ ex cencentris, poteftate. Hoc

quidem de infcriptis in Elementis demonftratum eft :

de circumſcriptis vero, quod nondum factum eft, hoc

pacto demonftrabitur.

E
M

Intelligantur enim feorfum deſcripta eſſe polygona

cum circumfcripta, tum

inſcripta ; ductæque a

circulorum centris KE,

ΚΜ, ΛΘ, ΛΝ. Μa-

nifeſtum autem eft ipfas

КЕ, Лех centris cir-

culorum effe, qui circa

circumfcripta polygona

defcripti funt : atqueha-

bere ſeſe invicem pote-

ſtate, ut polygona cir-

cumfcripta. Et quoni-

K

am anguli KEM, AON dimidii funt angulorum,

qui in polygonis funt; conftat, cum polygona fimilia

fint, æquales invicem effe. At vero qui anguli, ad

puncta M,N, funt recti. Triangula igitur KEM,

AON ſunt æquiangula. Itaque fe habebunt ut KE ad

AO, ita KM ad AN; ideoque et quæ ab ipfis quadrata

defcribuntur. Ut autem quadratum, quod a KE defcri-

bitur, ad quadratum, quod defcribitura A, ita habent

ſeſe invicem circumfcripta polygona. Igitur etiam ut

quadratum, quod aKM defcribitur, ad quadratum, quod

defcribitur a AN, ita habent ſeſe invicem polygona cir-

cumſcripta.

Eamdem igitur rationem habet triangulum KTA ad

rectilineum circulo B circumfcriptum, quam triangulum

KTA ad triangulum ZPA. Quoniam enim circum-

ſcripta circulis A, B rectilinea ita habent ſeſe invicem,

ut eæ, quæ ex centris poteftate; hoc eft, ut TA adH

poteftate ; hoc eft, ut TA ad PZ longitudine; hoc eft,

ut triangulum KTA ad triangulum ZPA : æquale au-

tem eft triangulum KTA rectilineo circulo A circum-

ſcripto. Ideo ut triangulum KTA ad rectilineum circulo

Bcircumfcriptum, ita ſe habet idem triangulum KTA

ad triangulum ΖΡΛ .

Igitur permutando minorem rationem habet ſuperfi-

cies prifmatis ad ſuperficiem cylindri, quam rectilineum

circulo B infcriptum ad circulum B; quod eft abfurdum.

Si enim fiat, ut fuperficies prifmatis ad ſuperficiem cy-

lindri, ita rectilineum circulo B infcriptum ad aliud

quoddam fpatium; id erit minus circuloB, atque ad

hoc rectilineum circulo infcriptum majorem rationem

habet, quam ad circulum. Nimirum fuperficies prif-

8 ἐγγεγραμμένον ex MS.

ΖΡΑ τρίγωνον ex MS .
R

TA

Νοείσθω δὲ εἰς τὸν Β κύκλον περιγεγραμμένον, 5 κι ἐγγεγραμ

μένον, κὶ δεὶ τὸν Α κύκλον πειγεγράφθω οὐθυγράμμον, ὅμοιον

τῷ σεὶ τὸν Β περιγεγραμμένῳ. Ὅπως μὲν ἦν ἐσιν εἰς τὸν

δοθέντα κύκλον πολύγωνον ἐγγράψαι, ὅμοιον τῷ ἑτέρῳ ἐγ-

γεγραμμένῳ, δῆλον· εἴρηται δὲ καὶ Πάππῳ εἰς τὸ Ὑπόμνη

μα τῶν Στοιχείων. Περὶ * δὲ τὸν δοθέντα κύκλον πολύγωνον

περιγράψαι ὅμοιον τῷ πεὶ ἕτερον κύκλον δειγεγραμμένῳ, ἐκ

ἔτι ὁμοίως ἔχομεν εἰρημένον, ὅπερ νωῦ λεκτέον. Τῷ γὸ εἰς

τὸν Β κύκλον ἐγγεγραμμένῳ, ὅμοιον εἰς τὸν Α ἐγγεγράφθω, ἐς

περὶ αὐτὸν τὸν Α ὅμοιον τῷ εἰς αὐτὸν, ὡς ἐν τῷ δ' θεωρή-

ματι. Καὶ ἔσαι ὅμοιον καὶ τῷ πεὶ τὸν Β περιγεγραμ

μένῳ.

Καὶ ἐπεὶ ὅμοιὰ ἐςι τὰ εὐθύγραμμα, τὰ περὶ τος Α, Β

κύκλος περιγεγραμμένα, ἢ αὐτὸν ἕξει λόγον ὅνπερ αἱ ἐκ τῶν

κέντρων δυνάμει . Τὸ τοιῖτον, ἐπὶ μὲν ἢ ἐγγεγραμμένων,

δέδεικται ἐν τῇ Στοιχειώσει· ἐπὶ δὲ τῶν περιγεγραμμένων ἐκ

ἔτι. Δειχθήσεται δὲ ὕτως .

N

Νενοήθωσαν γὰς χωρίς τὰ περιγραμμένα καὶ ἐγγεγραμ-

μένα εὐθύγραμμα· καὶ ἀπὸ

τῶν κέντρων τῶν κύκλων

ἐπεζευγμέναι αἱ ΚΕ,KM,

ΛΘ, ΛΝ. Φανερὸν δὴ

ὅτι αἱ ΚΕ, ΛΟ ἐκ τῶν

κέντρων ἢ εἰσὶ τῶν περὶ τὰ

περιγεγραμμένα πολύγωνα

κύκλων· καὶ πρὸς ἀλλή-

λας ἔχεσι δυνάμει , ὡς

τὰ περιγεγραμμένα πολύ-

770-

γωνα. Καὶ ἐπεὶ αἱ ὑπὸ ΚΕΜ, ΛΟΝ ἡμίσειαί κ εἰσι

τῶν ἐν τοῖς πολυγώνοις ' γωνιῶν, ὁμοίων ὄντων τῶν

λυγώνων, δῆλον ὅτι καὶ οὗται ἴσαι εἰσίν. ᾿Αλλὰ κὶ αἱ ωρὸς

τοῖςΜ, Ν ὀρθαί. Ἰσογώνια ἄρα τὰΚΕΜ, Λ. Θ Ν τρίγω-

να. Καί ἔσαι ὡς ἡ ΚΕ πρὸς ΛΘ , ἡ Κ. Μ πρὸς Λ.Ν.

ὥςε καὶ τὰ ἀπ᾿ αὐτῶν. ᾿Αλλ᾿ ὡς τὸ ἀπὸ ΚΕ πρὸς τὸ ἀπὸ

ΘΛ, οὕτως τὰ περιγεγραμμένα πρὸς ἄλληλα. Καὶ ὡς ἄρα

τὸ ἀπὸ Κ.Μ πρὸς τὸ ἀπὸ ΛΝ, οὕτως τὰ περιγεγραμμένα

πρὸς ἄλληλα.

in

Τὸν αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει τὸ Κ.ΤΔ τρίγωνον πρὸς τὸ

cὐθύγραμμον, τὸ περὶ τὸν Β κύκλον, ὅνπερ τὸ Κ Τ Δ τρί-

γωνον η πρὸς τὸ ΖΡΑ τρίγωνον. Ἐπεὶ γὸ τὰ περὶ τὸς Α,

Β κύκλος εὐθύγραμμα πρὸς ἄλληλά ἐςιν ὡς αἱ ἐκ τῶν κένα

τρων δυνάμει, τετέςιν ή "ΤΔ τορός Η δυνάμει, τετέςιν ἡ

ΤΔ πρός Ρ.Ζ. μήκει , τετέςιν ὡς τὸ ΚΤΔ τρίγωνον προς

τὸ ΖΡΛ᾽ ἴσον δε τὸΚΤΔ τῷ περὶ τὸν Α κύκλον περιγε

γραμμένῳ. Ἔσιν ἄρα ὡς τὸ ΚΤΔ πρὸς τὸ περὶ τ Β κύκλον

περιγεγραμμένον, ὅτως τὸ αὐτὸ ΚΤΔ τρίγωνον πρὸς τὸ

ΖΡΑ τρίγωνον.

Ἐναλλάξ ἄρα ἐλάσονα λόγον ἔχει τὸ πείσμα πρὸς τὸν

κύλινδρον, ἤπερ τὸ ἐγγεγραμμένον εἰς τὸν Β κύκλον πολύγωνον

πρὸς τὸν Β κύκλον· ὅπερ ἄτοπον. Ἐὰν ὃ ποιήσωμεν ὡς τὴν

ὀλιφάνειαν το πρίσματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τὸ κυλίνδρο,

ὕτως τὸ ἐγγεγραμμένον εἰς τὸν Β κύκλον πρὸς ἄλλο τις ἔσαι

πρὸς ἔλαοσον τᾶ Β κύκλο, πρὸς ἢ μείζονα λόγον ἔχει τὸ ἐγγε

γραμμένον, ήπερ πρὸς τὸν κύκλον. " Τετέςιν ἡ ἐλιφάνεια τῶ

πρὸς τὸΗ εἰσὶ ex MS . ἱ εἰσὶ * εἰσὶ ex MS .

Περὶ δὲ &c.-Malim, Ὅπως δὲ περὶ &c.

*

1 γωνίων ex MS .
m
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πείσματος, πρὸς τὴν τοῦ κυλίνδρα ὀπιφάνειαν, μείζονα λύγον

ἔχεί, ἤπερ τὸ ἐγγεγραμμένον πρὸς τὸν κύκλον. Ἐδείχθη δὲ

κ᾿ ἐλάπινα. Ὅπες ἄτοπιν.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιε΄.

Παντὸς κώνο ἰσοσκελές, χωρὶς τῆς βάσεως, ἡ

δπιφάνεια ἴση ἐςὶ κύκλῳ, ὁ ἡ ἐκ τῶ κέντρα μέσον

λόγον ἔχει το πλώρᾶς τὸ κώνε, καὶ ὁ ἐκ τῶ κέντρα

τῶ κύκλο, ὃς ἐσι βάσις τῶ κώνε .

Ἔσω κῶνος ἰσοσκελής, ὁ βάσις ὁ Α κύκλος· ἡ δὲ

ἐκ τῶ κέντρα ἔσω ἡ Γ. Τῇ δὲ πλώρᾷ τε κώνο ἔσω

ἴση ἡ Δ, τῶν δὲ Γ, Δ μέση ἀναλόγον ἡ Ε. Ὁ δὲ

Β κύκλος ἐχέτω τῷ ἐκ τῶ κέντρα τῇ Ε ἴσω. Λέ-

γω ὅτι ὁ Β κύκλος ἐςὶν ἴσος τῇ ὑπιφανείᾳ τῶ κώ-

νε, χωρὶς ὁ βάσεως.

Εἰ γδ μή ἐσιν ἴσος, ἤτοι μείζων ἐςὶν ἢ ἐλάοσων .

Ἔσω πρότερον ἐλάοσων. Ἔτι δὴ δύο μεγέθη ἄνισαι,

ἥτε ἐπιφάνεια τε κώνε, τὰ ὁ Β κύκλος, καὶ μά-

ζων ἡ ἐπιφάνεια το κώνε. Δυνατὸν ἄρα, εἰς τὸν Β

κύκλον πολύγωνον ἱσόπλώρον ἐγγράψαι, καὶ ἄλλο

περιγράψαι ὅμοιον τῷ ἐγγεγραμ-

μένῳ, ὥσε τὸ περιγεγραμμένον πρὸς

τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάοσονα λόγον

ἔχειν, τῷ ὃν ἔχει ἡ ἐπιφάνεια ξκώ-

νε πρὸς τὸν Β κύκλον. Νοείθω δη

καὶ περὶ τὸν Α κύκλον πολύγωνον

περιγεγραμμένον, ὅμοιον τῷ περὶ

τὸν Β κύκλον περιγεγραμμένῳ· καὶ

ἀπὸ τὸ περὶ τὸ Α κύκλον περιγε-

γραμμένο πολυγώνο πυραμίς ἀνε-

σάτω ἀναγεγραμμένη, ἢ αὐτὴν κα-

ρυφιὼ ἔχεσα τῷ κώνῳ. Ἐπεὶ ἐν

ὅμοιά ἐσι τὰ πολύγωνα τὰ περὶ τοῦς

Α, Β κύκλος περιγεγραμμένα, τὸν

αὐτὸν ἔχει λόγον πρὸς ἄλληλα, ὅν

αἱ ἐκ τῶν κέντρων δυνάμει πρὸς ἀλ-

λήλας· τετέςιν, ὃν ἔχει ἡ Γ πρὸς Ε

0

A

B

δυνάμει, τετέςι ἡ Γ πρὸς Δ μήκει. Ὅν ἢ λόγον ἔχει

ἡ Γ πρὸς Δ μήκει, τοῦτον ἔχει τὸ περιγεγραμμένον

πολύγωνον περὶ τὸν Α κύκλον, πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τ

πυραμίδος τῆς περιγεγραμμένης περὶ τὸν κῶνον. Ἡ

μὲν γὸ Γ'ἴση ἐςὶ τῇ ἀπὸ τὸ κέντρα καθέτῳ ἐπὶ μίαν

πλώρὰν τῶ πολυγώνε, ἡ δὲ Δ' τῇ πλώρᾷ ξ κώνε.

Κοινὸν ἢ ὕψος ἡ περίμετρος τὸ πολυγώνα, πρὸς τα

ἡμίση τῶν ἐπιφανειῶν. Τὸν αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει

τὸ εὐθύγραμμον τὸ περὶ τὸν Α κύκλον πρὸς τὸ δύ-

θύγραμμον τὸ περὶ τὸν Βκύκλον, καὶ αὐτὸ τὸ β-

θύγραμμον πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς πυραμίδος ? πε-

ριγεγραμμένης περὶ τὸν κῶνον. Ὥσε ἴση ἔσι ἡ ἐπι-

φάνεια τῆς πυραμίδος τῷ ἀθυγράμμῳ τῷ περὶ τὸν

Β κύκλον, περιγεγραμμένῳ. Ἐπεὶ ὧν ἐλάοσονα λό-

γον ἔχει τὸ ἐθύγραμμον τὸ περὶ τὸν Β κύκλον, πε-

ριγεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον, ἤπερ ἡ ἐπι-

φάνεια τᾶ κώνε πρὸς τὸν Β κύκλον, ἐλάοσονα λόγον

• ex MS.

matis ad ſuperficiem cylindri majorem rationem habet,

quam rectilineum circulo infcriptum ad circulum. De-

monftratum autem eft rationem habere etiam minorem.

Quod eft abfurdum.

PROP. XV. THEOR.

Cujuflibet coni iſoſcelis, excepta baſe, fuper-

ficies æqualis eft circulo, cujus ea, quæ ex cen-

tro, media proportionalis eſt inter coni latus,

eamque, quæ ex centro circuli, qui coni eſt baſis.

Sit conus ifofceles, cujus baſis circulus A ;

fitque ea, quæ ex centro, F. Lateri autem

coni æqualis fit ; mediaque inter Γ, & propor-

tionalis E. Denique circulus B habeat eam, quæ

ex centro, ipfi E æqualem. Dico circulum B

coni fuperficiei, excepta baſe, æqualem eſſe .

Si enim non eft æqualis, aut major eft, aut

minor. Sit primo minor. Duæ autem funt

magnitudines inæquales, fuperficies coni, et cir-
culus B, majorque coni ſuperficies. Fieri igitur

poteft, ut circulo Bpolygonum æquilaterum in-

ſcribatur, infcriptoque fimile aliud item circum-

ſcribatur, ita ut circumfcriptum

ad infcriptum minorem rationem

habeat, quam ſuperficies coni ad

circulum B. Intelligatur circum-

ſcriptum etiam effe circuloApo-

lygonum ei fimile, quod circulo

B circumfcriptum eft ; atque ex-

citetur a polygono circulo A cir-

cumfcripto pyramis eumdem ac

conus verticem habens. Quoni-

am igitur, quæ circulis A, B cir-

cumfcripta funt, polygona fimilia

funt, eamdem inter fe invicem

rationem habent, quam eæ, quæ

ex centris , poteftate ; hoc eft

quam I habet ad E poteftate ;

five rad A longitudine. Quam

ΓΕΔ

autem rationem habet I ad A longitudine, hanc

habet circumfcriptum circulo Apolygonum ad

ſuperficiem piramidis cono circumfcriptam.

Nam r quidem æqualis eſt normali, quæ a cen-

tro ad unum polygoni latus ducitur ; Avero la-

teri coni. Communis autem fuperficierum al-

titudo, quarum dimidia funt, circumfcriptum

circulo Apolygonum, et fuperficies pyramidis

cono circumfcriptæ, eſt polygoni ambitus.

Eamdem igitur rationem habet circumfcriptum

circulo A rectilineum ad rectilineum circulo B

circumfcriptum, quam idem rectilineum ad fu-

perficiem pyramidis cono circumfcriptæ. Quare

ſuperficies pyramidis rectilineo circuło B circum-

ſcripto æqualis eft. Quoniam igitur minorem

rationem habet circumfcriptum circulo B recti-

lineum ad infcriptum, quam fuperficies coni ad

Ρ τῆς περιγεγραμμίνες

:
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:

circulum B'; minorem utique rationem habebit

ſuperficies pyramidis cono circumfcriptæ ad

rectilineum circulo B inſcriptum, quam fuper-

ficies coni ad circulumB : quod fieri non poteft.
Nam ſuperficies quidem pyramidis major eft,

quemadmodum demonftravimus, coni ſuperfi-
cie ; rectilineum vero circulo B infcriptum mi-

nus eft circulo B. Non eſt igitur minor circu-

lus B coni ſuperficie. Dico autem nequemajo-

rem effe. Sit enim, fi fieri poteft, major. Ac

rurfus intelligatur polygonum circulo B infcrip-
tum, itemque aliud circumfcriptum eſſe, ita ut

circumfcriptum ad infcriptum minorem ratio-

nem habeat, quam circulus B ad coni ſuperfi-

ciem. Intelligatur item infcriptum eſſe circulo

Apolygonum ei ſimile, quod circulo B infcrip-

,

ἔξει ἡ πιφάνεια τ πυραμίδος ὁ περὶ τὸν κῶνον πε

ριγεγραμμένης, πρὸς τὸ σὐθύγραμμον τὸ ἐν τῷ Β

κύκλῳ ἐγγεγραμμένον, ἤπερ ἡ ἐπιφάνεια τᾶ κώνε

πρὸς τ Βκύκλον· ὅπερ ἀδύνατον. Ἡ μὲν γὸ ἐπιφά-

νεια το πυραμίδος μείζων ὅσα δεδεικται τ' ἐπιφανείας

τε κώνε· τὸ δὲ ἐγγεγραμμένον ἀθύγραμμον ἐν τῷ

Β κύκλῳ, ἔλαοτόν ἐστι & Β κύκλο. Οὐκ ἄρα ὁ Β κύκ-

λος ἐλάοσων ἔςι ὁ ἐπιφανείας &κώνα. Λέγω δὴ ὅτι

ἕδὲ μείζων. Εἰ γὃ δυνατόν ἐσιν, ἔσω μείζων. Πάλιν

dὲ νοείθω εἰς τὸν Β κύκλον πολύγωνον ἐγγεγραμ-

μένον, κὶ ἄλλο περιγεγραμμένον, ώσε τό περιγεγραμ-

μένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἔχειν,

τὸ ὃν ἔχει ὁ Β κύκλος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τε κῶ-

νε· καὶ εἰς τὸν Α κύκλον νοήθω ἐγγεγραμμένον

πολύγωνον, ὅμοιον τῷ εἰς τὸν Β κύκλον ἐγγεγραμμέ

tum eft; atque excitetur ab eodem pyramis vῳ καὶ ἀναγεγράφθω ἀπ᾿ αὐτῶ πυραμὶς τὴν αὐ-

eumdem ac conus verticem habens. Quoniam

igitur, quæ circulis A, B infcripta funt, rectili-

nea fimilia funt, eamdem inter fe invicem ratio-

nem habent, quam eæ quæ ex centris, poteftate.

Eamdem igitur rationem habet polygonum ad

polygonum, quam I ad A longitudine. Habet

autem r ad A majorem rationem, quam poly-

gonum circulo A infcriptum ad fuperficiem py-

ramidis cono infcriptæ. Nam ea, quæ ex cen-

tro circuli A majorem ad coni latus rationem

habet, quam recta, quæ a centro ad unum po-

lygoni latus normalis ducitur, ad rectam quæ

ducitur normalis a coni vertice ad latus item

polygoni. Habet igitur majorem rationem po-

lygonum circulo A infcriptum ad polygonum

infcriptum circulo B, quam idem polygonum

ad pyramidis fuperficiem. Major eſt igitur fu-

perficies pyramidis polygono circulo B infcripto.

Habet autem minorem rationem circumſcrip-

tum circulo B polygonum ad infcriptum, quam

circulus B ad ſuperficiem coni. Habet igitur

multo magis circumfcriptum circulo B polygo-

num ad ſuperficiem pyramidis cono infcriptæ

minorem rationem, quam circulus B ad conifu-

perficiem, quod fieri non poteft. Nam circum-

ſcriptum quidem polygonum majus eft circulo

B; ſuperficies vero pyramidis cono infcriptæ mi-

nor eſt coni ſuperficie. Neque igitur major eſt

circulusB coni ſuperficie. Demonſtratum eſt au-

tem neque minorem eſſe. Igitur eft æqualis.

τὴ κορυφιὼ ἔχεσα τῷ κώνῳ. Ἐπεὶ ἐν ὅμοιὰ ἐσιν

τὰ ἐν · τοῖς Α, Β ἐγγεγραμμήνα, τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον

πρὸς ἄλληλα, ὅν αἱ ἐκ τῶν κέντρων δυνάμει πρὸς

ἀλλήλας. Τὸν αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει τὸ πολύγωνον

πρὸς τὸ πολύγωνον, καὶ ἡ Γ πρὸς των Δ μήκει. Ἡ
δὲ Γ πρὸς τὸν Δ μείζονα λόγον ἔχει, ἢ τὸ πολύγωνον

τὸ ἐν τῷ Α κύκλῳ ἐγγεγραμμένον πρὸς τὴν ἐπιφά-

νειαν τῆς πυραμίδος τῆςἐγγεγραμμένης εἰς τὸν κῶνον.

Ἡ γδ ἐκ& κέντρα ξ'Ακύκλο πρὸς τὴν πλοβρὰν,

τεκώνο, μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ἀπὸ τὸ κέν-

τρε ἀγομένη καθετὸς ὅπὶ μίαν πλόυραν το πολυ-

γώνα " πρὸς τῶν ἐπὶ τὴν πλόυρὰν τοῦ πολυγώνε,

καθετὸν ἀγομένίω ἀπό τῆς κορυφῆς τοῦ κώ-

να. Μείζονα ἄρα λόγον ἔχει τὸ πολύγωνον τὸ ἐν τῷ

Α κύκλῳ ἐγγεγραμμένον πρὸς τὸ πολύγωνον τὸ ἐν

τῷ Β ἐγγεγραμμένον, ἢ αὐτὸ τὸ πολύγωνον πρὸς τὴν

ἐπιφάνειαν τῆς πυραμίδος. Μείζων ἄρα ἐςὶν ἡ ἐπι-

Φάνεια τῆς πυραμίδος, τοῦ ἐν τῷ Β πολυγώνς ἐγγε-

γραμμένο. Ελάσσονα δὲ λόγον ἔχει τὸ πολύγωνον

τὸ περὶ τὸν Β κύκλον πειγεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγε-

γραμμένον, ἢ ὁ Β κύκλος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ

κώνο. Πολλῷ ἄρα τὸ πολυγωνον τὸ πεὶ τὸν Β κύκ-

λον πειγεγραμμένον πρὸς τὴν ὑπιφάνειαν τῆς πυ-

ραμίδος τῆς ἐν τῷ κώνῳ ἐγγεγαμμένης ἐλάοσονα λό-

γον ἔχει, ἢ ὁ Β κύκλος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ κώ-

νε, ὅπερ ἀδύνατον. Τὸ μὲν γδ πειγεγραμμένον πολύ-

γωνον μεῖζον ἐὶ ὁ Β κύκλο· ἡ δὲ ἐπιφάνεια τ' πυρα-

μίδοςτ ἐν τῷκώνῳ, ἐλάοσων ἐςὶ δ'ἐπιφανείας &κώνο.

Οὐκ ' ἄρα ἐδὲ μείζων ἐςὶν ὁ κύκλος Β τῆς ἐπιφανείας

ξκώνε. Ἐδείχθη δὲ ὅτι ἐδὲ ἐλάοσων. Ἴσος ἄρα.

EUTOCIUS.

I vero ad A majorem rationem habet, quam polygo-

num circulo A inſcriptum ad ſuperficiem pyramidis cono

infcriptæ . Quæ enim ex centro circuli, hæc ad coni

latus majorem rationem habet, quam quæ a centro cir-

culi ad polygoni latus normalis ducitur, ad eam, quæ

Η τοῖς Α Β κύκλοις

Ἡ δὲ Γ πρὸς τὸ Δ μείζονα λόγον ἔχει, ἢ τὸ πολύγωνον

τὸ ἐν τῷ Α κύκλῳ ἐγγεγραμμένον, πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς

πυραμίδος τῆς ἐγγεγραμμένης εἰς τὸν κῶνον. Ἡ γὸ ἐκ τοῦ

κέντρα τοῦ κύκλο πρὸς τὴν πλευρὰν τὸ κάνε μείζονα λόγον

ἔχει, ἤπερ ἡ ἀπὸ τοῦ κέντρο κάθετος ἀγομένη ἐπὶ μίαν πλου-

* τὴν ex MS . • πρὸς τὴν ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ πολυγώνι inMS. deſunt. * ἄça ex MS .
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φὰν τοῦ πολυγώνο, πρὸς τὸ ἀπὸ τω πλευρὰν τοῦ πολυγώνο

κάθετον ἀγομένἱω ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ κώνο. " Νοείσθω 8

χωρὶς ἡ ἐν τῷ ῥητῷ καταγραφή, καὶ εἰς τὸν Α κύκλον ἐγ-

γεγραμμένον πολύγωνον τὸ ΖΘ Κ· καὶ ἀπὸ τοῦ κέντρο τοῦ

κύκλο τοῦ Α, ἐπὶ μίαν πλευρὰν τοῦ πολυγώνο τίω Θ Κ, κά-

θετος ἤχθω ἡ ΑΗ. Φανερόν δὴ ὅτι τὸ ὑπὸ τῆς περιμέτρου

το πολυγώνο, κ᾿ ὁ Α Η διπλάσιόν ἐςι τᾶ πολυγώνο. Νενοίαπω

δὴ κῷ ἡ τῶ κώνο κορυφὴ τὸ Λ σημεῖον, κὶ ἀπὸ το Λόλι το Η

ἐπεζευγμένη * ἡ Λ.Η ἢ κάθετος γίνεται

ἐπὶ τύὼ Θ Κ, ὡς ἐδείχθη ἐν τῷ λήμματι

τὸ θ' θεωρήματος. Ἐπεὶ ὧν ἰσόπλευρόν

ἐσι τὸ ἐγγεγραμμένον πολύγωνον, ἔτι δὲ καὶ

ἰσοσκελὴς ὁ κῶνος, αἱ ἀπὸ τοῦ Λἐφ᾽ ἑκά-

ε'ω τῶν πλευρῶν τῷ πολυγώνο ἀγόμεναι

κάθετοι, ἴσαι εἰσὶ τῇ ΛΗ. Ἑκάςη γδ

αὐτῶν δύναται τὸ ἀπὸ τὸ ἄξονος κὶ ὁ ἴσης

τῇΑΗ. Διὰ δὲ τῶτο κὶ τὸ ὑπὸ ὁ περιμέ-

τρο το πολυγώνο κῷ τΛΗ, διπλάσιόν ἐςι

ὁ ἐπιφανείας ὁ πυραμίδος. Τὸ γὰρ ὑφ᾽

ἑκάσης πλευρᾶς, κὶ τῆς ὑπὸ τῆς κορυφής

καθέτον ἐπ᾿ αὐτὴν * ἀγομένης ἴσης τῇ ΛΗ,

διπλάσιον ἐςι τῷ καθ᾿ ἑαυτὴν τριγώνα. "Ωσε

ἐςὶν ὡς ἡ Α Η πρὸς ΗΛ, ὕτως τὸπολύγω

τον πρὸς ἢ ἐπιφάνειαν ὁ πυραμίδος, * κοινοῦ

ὕψεος τῆς περιμέτρου του πολυγώνου – λαμ-

βανομένο. ᾿Αχθείσης δὴ τῆς Η Ν παρὰ

τὴν ΜΛ, ἔσαι ὡς ἡ ΑΜ πρὸς ΜΛ, ἡ Α Η πρός Η Ν.

Ἡ δὲ ΑΗ πρὸς ΗΝ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ πρὸς τὴν

ΗΛ· μείζων γ8 ἡ Λ.Η τῆς Η Ν. Καὶ ἡ ΑΜ ἄρα πρὸς

ΜΛ, τουτέςιν ἡ Γ πρὸς τὴν Δ, μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ

ἡ ΑΗ πρὸς Η Λ' τετέςιν ἤπες τὸ πολύγωνον πρὸς τὴν ἐπι-

φάνειαν τῆς πυραμίδος.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 15΄ .

K

A

ducitur a coni vertice ad latus item polygoni. Intelli-

gatur enim figura, quæ huc pertinet, feorfum defcripta

effe ; infcriptumque circulo A polygonum ZOK : et

ducatur a centro circuli A ad polygoni latus K norma-

lis AH. Manifeftum quidem eſt ſpatium, quod fub po-

lygoni ambitu , et ſub AH continetur, polygoni eſſe

duplum. Itaque intelligatur coni vertex eſſe punctum

Λ ; junctaque a puncto A ad H AH, que normalis

utique eft adK ; quemadmodum in

lemmate noni theorematis demonftra-

tum eft. Quoniam igitur infcriptum

polygonum a quilaterum,conufque ifo-

ſceles eft ; que a puncto A ad unum-

quodque polygoni latus normales du-

cuntur ipfi AH æquales funt. Harum

enim unaqua que poteft quadrata, quæ

cum ab axe, tum arecta ipfi AH æquali

defcribuntur. Propterea etſpatium,quod

fub polygoni ambitu, et ſub AH con-

tinetur, duplum eſt ſuperficiei pyrami-

dis. Quod enim fpatium fub unoquo-

que latere, rectaque ipfi AH æquali,

quæ a vertice ad ipſum latus ducitur,

continetur ; id duplum eſt trianguli,

quod fub ipſa conſtituitur. Quare ut

AH ad HA, ita fe habet polygonum,

ad pyramidis ſuperficiem ; ſumpto uti-

que polygoni ambitu pro communi al-

titudine. Itaque ducta HN ipfi MA

N

A

H

M

Παντὸς κώνο ἰσοσκελῶς ἡ ἐπιφάνεια πρὸς τὴν βά-

σιν τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἡ πλώρὰ τῷ κώνω πρὸς

των ἐκ τὸ κέντρο τῆς βάσεως τε κώνα .

Ἔσω κῶνος ἰσοσκελής, & βάσις

ὁ Α κύκλος. Ἔσω δὲ τῇ μὲν ἐκ ξ

κέντρο 8Α, ἴση ἡ Β· τῇ δὲ πλώρᾷ

ξκώνε, ἡ Γ. Δεικτέον ὅτι τὸν αὐ-

τὸν ἔχει λόγον ἡ ἐπιφάνεια τᾶ κώ-

να πρὸς τὸν Α κύκλον, κἢ ἡ Γπρὸς

τὴν Β.

Εἰλήφθω γὰρ τῶν Β, Γ μέση

ἀναλόγον ἡ Ε, κὶ ἐκκεάθω κύκλος

Θ

Z

parallela ; ut AMad MA, ita fe habebit AH ad HN.

Habet autem AH ad HN majorem rationem, quam ad

HA : major eft enim AH quam HN. Habet igitur

etiam AMad MA; hoc eft ad ; majorem ratio-

nem, quam AH ad HA ; hoc eft quam polygonum ad

pyramidis fuperficiem.

PROP. XVI. THEOR .

Cujuslibet coni iſoſcelis ſuperficies eamdem

ad bafim rationem habet, quam latus coni ad

eam, quæ ex centro baſis coni.

Sit conus ifofceles, cujus baſis

circulus A. Sit autem ei qui-

dem, quæ ex centro circuli A,

æqualis B ; lateri vero coni æqua-

lis r. Oportet demonftrare, coni

fuperficiem eamdem ad circu-

lum A rationem habere, quam г

ad B.

Sumatur enim media inter B,

I proportionalis E ; et ponatur

circulus A habens eam, quæ ex

centro, ipfi E æqualem. Æqua-

lis eſt igitur circulus A coni fu-

perficiei. Hoc enim in fuperiore

theoremate demonſtratum eft.

Demonftratum eft autem circu-

lum A eamdem ad circulum A

rationem habere, quam I ad B

longitudine. Utraque enim ratio eadem eſt

quæ ipfius E ad B poteftate : eo quod circuli ſe

ὁ Δ, ἴσθω ἔχων τὴν ἐκ τῶ κέντρατῇ

Ε. Ὁ Δ ἄρα κύκλος ἴσος ἐςὶ τῇ

ἐπιφανεία & κώνε. Τέτο γδ' ἐδείχ

θη ἐν τῷ πρὸ τῆτε. Ἐδείχθη δὲ
A

ὁ Δ κύκλος πρὸς τὸν Ακύκλον, λό-

γον ἔχων τὸν αὐτὸν, τῷ τῆς Γ πρὸς

Β μήκει. Ἑκάτερος γὰρ ὁ αὐτός

ἐσι τῷ τῆς Ε πρὸς Β δυνάμει διὰ ᾿ τὸ τῶς κύκλος

πρὸς ἀλλήλες εἶναι, ὡς τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων τε-

Η νενοήσθω * ἡΛΗ ἥτις κάθετος γὰς ἐςὶ ἐπὶ τὴν ΘΚ * ἀγομένης , fic MS. Η κοινῆς ὕψης

Aa
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ARCHIMEDIS

1

invicem habent, ut quadrata, quæ a diametris

defcribuntur; pariterque etiam ut quadrata, quæ
defcribuntur ab iis, quæ ex circulorum centris.

Quod enim de diametris, idem etiamde eorum

dimidiis dicendum eſt. At vero iis, quæ ex
centris, ipſe B, E æquales funt. Conftat igitur

ſuperficiem coni eamdem ad circulumA ratio-

nem habere, quam I ad B longitudine.

LEMM

B K

Sit parallelogrammum BAH, ejuſque diame-

ter BH. Secetur latus BA utcunque in puncto

A: et ducatur per punctum& parallela ipfi ΑΗ,

A ; et per punctum Z

ipſi BA parallela, ΚΛ.

Dicoſpatium,quod fub

BA, A H continetur, æ-

quale eſſe ſpatio, quod

continetur fub BA, AZ ;

ſpatioque, quod conti-

netur ſub A A, et utra-

que fimul AZ, AH.

A

A

M

A

Z

Quoniam enim ſpa-

tium quidem ; quod fub BA, AH continetur,

totum eſt ſpatium BH ; ſpatium vero, quod

continetur fub BA, AZ, eſt ſpatium B Z; deni-

que ſpatium, quod continetur fub AA, et utra-

que fimul & Z, AH, eſt gnomon MNZ : nam

ſpatium, quod continetur fub AA, AH æquale

eſt ſpatio KH ; eo quod complementum Ka-

qualeetcomplemento per fpatium, quod
continetur fub AA, AZ, æquale eſt ſpatio AA.

Ideo totum fpatiumBH, nempe illud, quod fub

BA, AH continetur, æquale eft fpatio, quod

continetur fub BA, AZ, et gnomoni MN ; qui
quidem ſpatio, quod fub AA, et utraque fimul

AH, AZ continetur, æqualis eit .

τράγωνα πρὸς ἄλληλα, ὁμοίως ἢ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν

ἐκ τῶν κέντρων τῶν κύκλων. Εἰ γὰρ αἱ διάμετροι ,

ἢτὰ ἡμιση, τετέςιν αἱ ἐκ τῶν κέντρων. Ταῖς δὲ ἐκ

τῶν κέντρων ἴσαι εἰσὶν, αἱ Β, Ε. Δῆλον ἕν, ὅτι ἡ

δπιφάνεια τᾶ κώνε, πρὸς τὸν Α κύκλον τὸν αὐτὸν

ἔχει λόγον, ὃν ἡ Γ πρὸς Β μήκει .

ΛΗΜΜΑ.

Ἔσω παραλληλόγραμμον τὸ ΒΑΗ, καὶ διάμε

τρος αὐτῶ ἔσω ἡ ΒΗ. Τετμήσθω ἡ ΒΑ πλώρὰ ὡς

ἔτυχεν κατὰ τὸ Δ, καὶ

διὰ τοῦ Δ ἤχθω παράλ-

ληλος τῇ ΑΗ, ἡ ΔΘ

N

H

διὰ δὲ τοῦ Ζ τῇ ΒΑ, ἡ

ΚΛ. Λέγω ὅτι τὸ ὑπὸ
,

ΒΑ, Α Η ἴσον ἐσι τῷτε ὑπὸ

ΒΔ, ΔΖ, ο κὑπὸ ΔΑ,

συναμφοτέρα τ΄ΔΖ, ΑΗ.

Ἐπεὶ γὰρ τὸ μὲν ὑπὸ

BA, ΑΗ, ὅλον ἐςὶ τὸ ΒΗ· τὸ δὲ ὑπὸ ΒΔ, ΔΖ, τὸ

ΒΖ· τὸ δὲ ὑπὸ ΔΑ, καὶ συναμφοτέρο τῆς ΔΖ,

ΑΗ, ὁ ΜΝΞ γνώμων· τὸ μὲν ἐὸ ὑπὸ ΔΑ, ΑΗ,

ἴσον ἐςὶ τῷ ΚΗ· διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ ΚΘ παρα-

πλήρωμα, τῷ ΔΑ παραπληρώματι τὸ ἢ ὑπὸ ΔΑ,
ΔΖ , τῷ ΔΛ. Ὅλον ἄρα τὸ Β Η, ὅπερ ἐςὶ τὸ

BA,AH, ἴσον ἐςὶ τῷτε ὑπὸ ΒΔ, ΔΖ, τὰ τῷ ΜΝΞ

γνώμονι, ὅς ἐσιν ἴσος τὸ ὑπὸ ΔΑ, καὶ συναμφοτέρες

ΑΗ, ΔΖ .

EUTOCIUS.

Et quoniam ſpatium, quod fub BA, AH continetur,

æquale eſt tum fpatio, quod continetur fub ΒΔ, ΔΖ,

tum ſpatio, quod continetur ſub AA, et utraque fimul

AZ, AH ; eo quod AZ parallela eſt ipfi AH. Quoni-

am enim AZ ipfi AH eſt parallela ; ut BAad AH, ita

fe habet BA ad AZ. Propterea ſpatium, quod fub ex-

tremis BA, AZ continetur, ſpatio æquale eft, quod con-

tinetur ſub mediis BA, AH. Quod autem ſpatium fub

BA, AZ continetur, id, per primum theorema ſecundi

Elementorum libri, æquale eſt ſpatio, quod continetur

fub BA, AZ; et ſpatio, quod continetur fubAΔ, ΔΖ.

Igitur etiam fpatium, quodcontinetur ſub BA, AH, ӕ-

quale eſt ſpatio, quod continetur fub BA, AZ ; et ſpa-

tio, quod continetur fub AA, AZ. Commune addatur

ſpatium, quod fub AA, AH continetur. Igitur ſpatium,

quod fub BA, ΑΗ continetur, una cum ſpatio, quod

continetur fub AA, AH ; quod quidem illud eft, quod

fub BA, AH continetur ; æquale eſt ſpatio, quod con-

tinetur fub BA, AZ ; et ſpatio, quod continetur ſub

AA, AZ ; et adhuc fpatio, quod continetur fubAΔ, ΑΗ.

PROP. XVII. THEOR .

Καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΑ, ΑΗ, ἴσον ἐςὶ τῷ ὑπὸ τῶν

ΒΔ, ΔΖ, κῷ τῷ ὑπὸ τῆς ΑΔ, κὶ συναμφοτέρα τῆς ΔΖ,

ΑΗ, διὰ τὸ παράλληλον εἶναι τὴν ΔΖ τῇ ΑΗ. Ἐπεὶ γὰ

παράλληλός ἐςιν ἡ ΔΖ τῇ ΑΗ, ἐςὶν ὡς ἡ ΒΑ πρὸς ΑΗ,

ἡ Β Δ πρός ΔΖ . Καὶ διὰ τοῦτο τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων τῶν

ΒΑ, ΔΖ, ἴσον ἐςὶ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων τῶν ΒΔ, ΑΗ.

᾿Αλλὰ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΑ, ΔΖ, ἴσον ἐςὶ τῷ ὑπὸ Β Δ, ΔΖ,

καὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΖ· διὰ τὸ πρῶτον θεώρημα τὸ β'

βιβλίο τῆς Στοιχειώσεως. Καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΔ, ΑΗ ἄρα

ἴσον ἐςὶ τῷ τε ὑπὸ ΒΔ, ΔΖ, καὶ τῷ ὑπὸ ΑΔ, ΔΖ.

Κοινόν προκείσθω τὸ ὑπὸΔΑ, ΑΗ. Τὸ ἀρὰ ὑπὸ Β Δ, Α Η,

μετὰ τοῦ ὑπὸ Δ Α, Α Η, ὅπερ ἐςὶ τὸ ὑπὸ Β Α, ΑΗ, ἵσον

ἐςὶ τῷ ὑπὸ Β Δ, ΔΖ , καὶ τῷ ὑπὸ ΑΔ, ΔΖ, καὶ ἔτι τῷ

ὑπὸ ΑΔ, ΑΗ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιζ .́

Si conus iſoſceles plano ſecetur baſi parallelo, Ἐὰν κῶνος ἰσοσκελὴς δπιπέδῳ τμηθῇ παραλλή-

coni fuperficiei, quæ inter parallela plana inter- λῳ τῇ βάσει, τῇ μεταξὺ τῶν· παραλλήλων ἐπιπέδων

ὁ κὴ τῷ ὑπὸ

c

ΔΖΑΛ
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· ἐπιφανείᾳ τῶ κώνε, ἴσος ἐςὶ κύκλος, ὁ ἡ ἐκ τῶ

κέντρο μέσον λόγον ἔχει τῆς τε πλώρᾶς τε κώνο, τ

μεταξὺ τῶν παραλλήλων επιπέδων, και τῆς ἴσης

ἀμφοτέραις ταῖς ἐκ τῶν κέντρων τῶν κύκλων, τῶν

ἐν τοῖς παραλλήλοις ἐπιπέδοις.

jicitur, æqualis eft circulus, cujus ea, quæ ex

centro, media proportionalis eſt inter coni la-

tus, quod interjicitur inter parallela plana, et

rectam utrique earum æqualem, quæ ex centris

circulorum, qui in parallelis funt planis.

Θ

B

K

Δ
Z

E

A
H

г

Ἔσω κῶνος, ὁ τὸ διὰ τῶ ἄξονος τρίγωνον ἴσον τῷ

ΑΒΓ, καὶ τεμήθω παραλλήλῳ ἐπιπέδῳ τῇ βάσει,

καὶ ποιέτω τομὴν τὴν ΔΕ· ἄξων δὲ τὸ κώνε ἔσω

ΒΗ. Κύκλος δέ τις ἐκκεάθω, 8 ἡ ἐκ 8 κέντρο μέση
ἀναλόγον ἐςὶ τῆς τε ΑΔ, καὶ συναμφοτέρες της
ΔΖ, Η Α . Ἔσω δὲ κύκλος ὁ Θ. Λέγω ὅτι ὁ Θ

κύκλος ἴσος ἐςὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τῶ κώνε, τῇ μεταξὺ τ

ΔΕ, ΑΓ.

Ἑκκείθωσαν γὰρ κύκλοι οἱ Λ, Κ. Καὶ τὸ μὲν

Κκύκλου ἡ ἐκ ξ κέντρα, δυνάθω τὸ ὑπὸ ΒΔ, AZ,

τῷ δὲ Λ, ἡ ἐκ 8κέντρο, δυνάθω τὸ ὑπὸ Β Α, Α Η.

Ὁ μὲν ἄρα Λ κύκλος ἴσος ἐςὶ τῇ ὑπιφανείᾳ τῶ

ΑΒ Γ κώνε· ὁ δὲ Κ κύκλος ἴσος ἐςὶ τῇ πιφανεία

τοῦ ΔΕΒ. Καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΑ, ΑΗ, ἴσον ἐςὶ

τῷ τε ὑπὸ τῶν ΒΔ, ΔΖ, καὶ τῷ ὑπὸ τῆς Α.Δ, καὶ

συναμφοτέρες τῆς ΔΖ, ΑΗ, διὰ τὸ παράλληλον

εἶναι τὴν ΔΖ. τῇ ΑΗ· ἀλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ ΑB, AH

δύναται ἡ ἐκ τῶ κέντρα το Λκύκλο· τὸ δὲ ὑπὸ

ΒΔ, ΔΖ δικύαται ἡ ἐκ τῶ κέντρο τῷ κκύκλε· τὸ

δὲ ὑπὸ τῆς ΔΑ, καὶ συναμφοτέρα τῆς ΔΖ, ΑΗ

διύαται ἡ ἐκ τοῦ κέντρα ξΘ. Τὸ ἄρα Ἀπὸ τῆς ἐκ

τοῦ κέντρα τοῦ Λ κύκλο, ἴσον ἐςὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ἐκ

τῶν κέντρων τῶν Κ, Ο κύκλων. "Ωςε καὶ ὁ A

κύκλος ἴσος ἐςὶ τοῖς Κ, Θ κύκλοις. ᾿Αλλ᾿ ὁ μὲν Λ

ἴσος ἐςὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ΒΑΓ κώνα. Ὁ ἢ Κ τῇ

ἐπιφανείᾳ τοῦ ΔΒΕ κώνε. Λοιπὴ ἄρα ἡ ἐπιφάνεια

τοῦ κώνου ἡ μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων τῶν

ΔΕ, ΑΓ, ἴση ἐςὶ τῷΘ κύκλῳ.

Sit conus, cujus triangulum, quod per axem

agitur, triangulo ABT æquale fit; et ſecetur

plano baſi parallelo, quod fectionem faciat AE :

circulus, cujus ea, quæ ex centro, media fit
proportionalis interAA, et utramque fimul Az,

HA. Atque hic quidem circulus fit . Dico,

circulumo coni ſuperficiei, quæ inter AE, AF

interjicitur, æqualem eſſe.

fitque coni axis B H. Ponatur autem quidam

Ponanturenim circuliA,K. Atque eaquidem,

quæ ex centro circuli K, poſſit ſpatium, quod
fub BA, AZ continetur , quæ vero ex centro

circuli A, fpatium poffit, quod continetur fub

BA, AH. Igitur circulus A æqualis eſt ſuperfi-

ciei coni ABS ; et circulus K æqualis eſt ſuper-

ficiei coni AEB. Et quoniam fpatium, quod

fub B A, AH continetur, æquale eſt ſpatio, quod

continetur fub BA, AZ, ſpatio quo, quod con-

tinetur fub AA, et utraque fimul & Z, AH ; co

quod AZ ipſi AH eſt parallela: ac ſpatiumqui-

dem, quod fubAB, AH continetur, ea poteft
quæ ex centro circuli A; ſpatium vero, quod

continetur fub BA, AZ, ea poteft, quæ ex

centro circuli K ; denique ſpatium, quod con-

tinetur fub AA, et utraque fimul A Z, AH, ea

poteft, quæ ex centro circulio. Ideo quadra-
tum, quod ab ea defcribitur, quæ ex centro

circuliA, æquale eſt quadratis, quædefcribun-

tur ab iis, quæ ex centris circulorum K, Θ.

Quare etiam circulus A æqualis eſt circulis K, Θ.

Equalis eft autem circulus quidem a ſuperfi-

ciei coni ΒΑГ ; circulus vero K fuperficiei coni
ABE. Reliqua igitur, quæ inter parallela plana

ΔΕ, ΑΓ interjicitur, coni ſuperficies circulo

eſt æqualis.

* τῇ ἐπιφανείω
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1. Coni, qui æquales habuerint altitudines,

eamdem quam baſes rationem habent. Et qui

baſes habuerint æquales, eamdem quam altitu-

dines habent rationem.

2. Si cylindrus plano ſecetur baſi parallelo,

ut cylindrus ad cylindrum, ita fe habet axis ad

axem.

3. Coni eamdem quam cylindri rationem ha-

bent, qui eamdem ac cylindri bafim habuerint.

4. Æqualium conorum reciprocantur baſes,

et altitudines. Et quorum bafes, et altitudines

reciprocantur, hi funt æquales.

5. Et coni, quorum, quæ in bafibus funt,

diametri eamdem quam axes, hoc eft altitudi-
nes, rationem habuerint, rationem habent inter

ſe invicem triplam rationis diametrorum, quæ

funt in bafibus .

Hæc autem omnia ab iis, qui ante nos fue-

runt, demonſtrata funt.

PROP. XVIII. THEOR .

Si duo fint coni iſoſceles, et alterius quidem

ſuperficies alterius baſi æqualis fit ; quæ autem

a centro baſis ad coni latus normalis ducitur,

æqualis fit altitudini, coni æquales erunt.

Sint duo coni ifofceles A B Γ, ΔΕΖ : et coni

quidem A B r baſis ſuperficiei coni AEZ æqua-

lis fit ; altitudo autem AH æqualis fit recte

Ko, quæ a baſis centro ad unum coni latus,

puta AE, normalis ducitur : dico conos æqua-

les effe.

BQuoniam enim æqualis eſt co-

ni AB I baſis ſuperficiei coniAEΖ,

et quæ æqualia funt, ea ad idem

eamdem habent rationem ; ideo

ut coni В Аr baſis ad bafim coni

AEZ, ita fe habet ſuperficies coni

AEZ ad bafim coni AEZ. Ut

autem ſuperficies ad propriam

bafim, ita fe habet Aadok.

Demonftratum eft enim, cujuf-

libet coni ifoſcelis fuperficiem

eamdem ad bafim rationem ha-

H

Γ

Z

K

E

bere, quam coni latus ad eam,

quæ ex centro baſis ; hoc eft quam

ΔΕ ad ΕΘ . Præterea ut E A ad

E, ita fe habet ad K.

Æquiangula enim funt triangula.

Æqualiſque K ipfi AH. Ut igitur coni Β ΑΓ

baſis ad bafim coni AEZ, ita fe habet coni AΕΖ

altitudo ad altitudinem coni ABГ. Conorum

igitur ΑΒΓ, ΔΕ Z baſes, et altitudines recipro-

cantur. Eft igitur conus ВАГ cono ΔΕΖ -

qualis .

e

ὕψεσιν

τοῦ ἴσε κώνε

ΛΗΜΜΑΤΑ.

α΄. Οἱ κῶνοι οἱ ἴσον ὕψος ἔχοντες , τὸν αὐτὸν

ἔχουσι λόγον ταῖς " βάσεσι. ῾Καὶ οἱ ἴσας ἔχοντες

βάσεις, τὸν αὐτὸν ἔχεσι λόγον τοῖς ὕψεσιν.

β' . Ἐὰν κύλινδρος ἐπιπέδῳ τμηθῇ παρὰ τὴν

βάσιν, ἔσιν ὁ κύλινδρος πρὸς τὸν κύλινδρον, * ὡς ὁ

ἄξων πρὸς τὸν ἄξονα.

γ'. Τοῖς δὲ κυλίνδροις ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶν οἱ

κῶνοι, οἱ ἔχοντες τὰς αὐτὰς βάσεις τοῖς κυλίνδροις.

δ'. * Καὶ τ ἴσων κώνων ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσεις

τοῖς ὕψεσι . Καὶ ὧν ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσεις τοῖς

ὕψεσιν, ἴσοι εἰσί.

ε΄. Καὶ οἱ κῶνοι ὧν αἱ διάμετροι τῶν βάσεων, τὸν

αὐτὸν λόγον ἔχωσι τοῖς ἄξοσι, τετέςι τοῖς ὕψεσι,

πρὸς ᾿ ἀλλήλας ἐν τριπλασίονι λόγῳ εἰσὶ τῶν ἐν ταῖς

βάσεσι διαμέτρων.

Ταῦτα δὲ πάντα ὑπὸ τῶν πρότερον ἀπε-

δείχθη.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ή.

Ἐὰν ὦσι δύο κῶνοι ἰσοσκελεᾶς, ἡ ἢ τὸ ἑτέρα πώνε

ἐπιφάνεια ἴση ἢ τῇ τοῦ ἑτέρε βάσει, ἡ ἢ ἀπὸ τῶ

κέντρο τῆς βάσεως ἐπὶ τὴν πλώρὰν τὸ κώνε καθε-

τὸς ἀγομένη τῷ ὕψει ἴση ἢ, ἴσοι ἔσονται οἱ κῶνοι.

Ἔσωσαν δύο κῶνοι ἰσοσκελᾶς, οἱ ΑΒΓ, ΔΕΖ

καὶ τε Α ΒΓ ἡ μὲν βάσις ἴση ἔσω τῇ ἐπιφανείᾳ τῶ

ΔΕΖ. τὸ δὲ ὕψος τὸ ΑΗ, ἴσον ἔσω τῇ ἀπὸ τὸ

κέντρα τῆς βάσεως τᾶ Θ, ἐπὶ μίαν πλευρὰν ξκώ-

v8, οἷον ἐπὶ τὴν ΔΕ * καθέτῳ ἡγμένη τῇ ΚΘ' λέ

γω ὅτι ἴσοι εἰσὶν οἱ κῶνοι.

A

Δ

Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐσὶν ἡ βάσις τοῦ

ΑΒΓ, τῇ ἐπιφανείᾳ ὁΔΕΖ, τὰἢ

"ἴσαπρὸς τὸ αὐτὸ ἢαὐτὸν ἔχει λόγον,

ὡς ἄρα ἡ τῷ ΒΑΓ βάσις, πρὸς τὴν

τῷ ΔΕΖ βάσιν, ᾽ ὕτως ἡ ἐπιφάνεια

τῦ ΔΕΖ πρὸς τὴν βάσιν τοῦ ΔΕΖ .

᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ἐπιφάνεια πρὸς τὴν ἰδίαν

βάσιν, " ὕτως ἡ ΔΘ πρὸς τὴν Θ Κ.

Ἐδείχθη γὸ τῶτο, ὅτι παντὸς κώνε

ἰσοσκελᾶς ἡ ἐπιφάνεια πρὸς τὴν βά-

σιν τὸν αὐτὸν λόγον ἔχει, ὃν ἡ πλού

ρὰ τὸ πρὸς τὴν ἐκ τῶ κέντρα τῆς

βάσεως, τετέςι ἡ ΔΕ πρὸς ΕΘ .

Ὡς δὲ ἡ ΕΔ πρὸς ΘΕ, ὕτως ἡ ΔΘ

πρὸς Θ Κ. Ἰσογωνία γάρ ἐσι τὰ

τρίγωνα. Ἴση δέ ἐσιν ἡ ΘΚτῇ ΑΗ. Ὡς ἄρα ἡ

βάσις τᾶ Β ΑΓ, πρὸς τὴν βάσιν τοῦ ΔΕΖ, " ὕτως

τὸ ὕψος τοῦ ΔΕΖ πρὸς τὸ ὕψος τ8 ΑΒΓ. Τῶν

ΑΒΓ, ΔΕΖ ἄρα ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσεις τοῖς

ὕψεσιν. Ἴσος ἄρα ἐςὶ ὁ ΒΑΓ τῷ ΔΕ Ζ κώνῳ.

· καὶ οἱ ἴσας ἔχοντες βάσεις τὸν αὐτὸν ἔχεσι λόγον τοῖς ὕψεσιν in MS. defunt.
κ κάθετον 1 οὗ ἐπιφάνεια - οὗ ἡ ΕΘἱ ἀλλήλες

0

* In MS. ὡς deeft. Η καὶ

η οὗ τὸ ὕψος ο τοῦ
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιθ΄.

Παντὶ ῥόμβῳ ἐξ ἰσοσκελῶν κώνων συγκειμένῳ,

ἴσος ἐςὶ κῶνος, ὁ βάσιν μὲν ἔχων ἴσην τῇ ἐπιφανεία

τὸ ἑτέρε κώνο τῶν περιεχόντὼν τὸν ῥόμβον, ὕψος δὲ

ἴσον τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς ὁ ἑτέρς κώνο καθέτῷ ἀγo-

μένῃ ἐπὶ μίαν πλώρὰν τὸ ἑτέρε κώνα.

Ἔσω ρόμβος ἐξ ἰσοσκελῶν κώνων συγκείμενος ὁ

ΑΒΓΔ, οὗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΒΓ κύ-

λος, ὕψος δὲ τὸ ΑΔ. Ἐκκεάθω δέ τις ἕτερος ὁ

ΗΘΚ, τὴν μὲν βάσιν ἔχων τῇ ἐπιφανείᾳ τε ΑΒΓ

κώνε ἴσην, τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ ἀπὸ τὸ Δ σημείς κα-

θέτῳ ἐπὶ τὴν ΑΒ, ἢ τὴν ἐπ᾿ ἀθείας αὐτῇ ἡγμένη.

Ἔσω δὲ ἡ ΔΖ, τὸ δὲ ὕψος τᾶ Θ ΗΚ κώνω, ἔσω

τὸ Θ Λ, ἴσον δή ἐσι τὸ ΘΑ τῇ ΔΖ. Λέγω ὅτι ἴσος

ἐσὶν ὁ κῶνος τῷ ῥόμβω.

:

PROP. XIX. THEOR.

Cuilibet ex iſoſcelibus conis compoſito rhom

bo æqualis eft conus, qui baſim quidem habeat

alterius ex conis, qui rhombum componunt, fu-

perficiei æqualem ; altitudinem vero æqualem

rectæ, quæ ab alterius coni vertice ad unum
coni alterius latus normalis ducitur.

Sit rhombus ex iſoſcelibus conis compoſitus

ΑΒΓΔ, cujus baſis circulus, qui circa diame-
trum BF defcribitur, et altitudo AA. Ponatur

autem alius quidam conusHK baſim quidem

habens ſuperficiei coni ABS æqualem, altitudi-

nem vero æqualem rectæ, quæ a puncto A ad

AB, aut eam, quæ ipſi in directojacet, norma-

lis ducitur. Ea fit AZ ; et coni HK altitudo

fit A, quæ quidem ipſi AZ æqualis eft. Dico

conum rhombo æqualem eſſe.

Z

B

A

E Γ

H

:

N

K M 0

Ponatur enim alius conus MNE, qui bafim

quidem habeat coni ABT baſi æqualem, altitudi-

nem vero æqualem ipſi AA. Altitudo coni illius

fit NO. Quoniam igiturNO æqualis eſt ipſi AΔ,

ut NO ad AE, ita fe habet AA ad AE. Ut au-

tem AA ad AE, ita fe habet rhombus A BIA ad

conum BFA . Ut autem NO ad AE ita fe habet

ΜΝΞ conus ad conum BIA ; eo quod eorum

baſes ſunt æquales. Ut igitur conusMN ad

Ἐκκεάθω γὰρ ἔτερος κῶνος ὁ ΜΝΞ, τὴν μὲν

βάσιν ἔχων ἴσην τῇ βάσει τε ΑΒΓ κώνο, τὸ δὲ

ὕψος ἴσον τῇ ΑΔ. Καὶ ἔσω τὸ ὕψος αὐτοῦ τὸ

NO. Ἐπεὶ ἐνὖν ἡ ΝΟ, τῇ ΑΔ ἴση ἐσὶν, ἔσιν ἄρα ὡς

ἡ ΝΟ πρὸς ΔΕ, Ρ ὕτως ἡ Α Δ πρὸς ΔΕ. ᾿Αλλ᾿ ὡς

μὲν ἡ ΑΔ πρὸς ΔΕ , ὕτως ὁ ΑΒΓΔ ῥόμβος πρὸς

τὸν ΒΓΔ κῶνον . Ὡς δὲ ἡ ΝΟ πρὸς τὴν ΔΕ, ὕτως

ὁ ΜΝΞ κῶνος πρὸς τὸν ΒΓΔ κῶνον, διὰ τὸ τὰς

Βάσεις αὐτῶν εἶναι ἴσας. Ὡς ἄρα ὁ Μ Ν Ξ κῶνος,

πρὸς τὸν ΒΓΔ κῶνον, ὅτως ὁ ΑΒΓΔ ρόμβος, πρὸς

τὸν ΒΓΔ κῶνον. Ἴσος ἄρα ἐςὶν ὁ ΜΝΞ, τῷ ΑΒΓΔ

ῥόμβῳ. Καὶ ἐπεὶ ἡ ἐπιφάνεια το ΑΒΓ, ἴση ἐπὶ τῇ

βάσει τᾶ ΗΘΚ· ὡς ἄρα ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ΑΒΓ,

πρὸς τὴν ἰδίαν βάσιν, ὅτως ἡ βάσις τῶ ΗΘΚ πρὸς

τὴν βάσιν τοῦ ΜΝΕ. Ἡ γὰρ βάσις τοῦ ΑΒΓἵση

ἐςὶ τῇ βάσει τοῦ ΜΝ.Ε. Ὡς δὲ ἡ ἐποιφάνεια τοῦ

ΑΒΓ πρὸς τὴν ἰδίαν βάσιν, ὅτως ἡ ΑΒ πρὸς τὴν

ΒΕ, τετίσι ἡ ΑΔ προς Δ.Ζ. Ὅμοια γὰρ τὰ τρί-

γώνα. Ως ἄρα ἡ βάσις τε ΗΘΚ πρὸς τὴν βάσιν

το ΜΝΞ, ὅτως ἡ ΑΔ πρὸς ΔΖ. Ἴση δὲ ἡ μὲν

ΑΔ τῇ Ν.Ο, ὑπέκειτο γάρ' ἡ δὲ ΔΖ τῇ ΑΘ. Os

P In MS. pro ὕτως ſemper eſt of.

4

१

conum B ΓΔ, ita fe habetrhombus A B A ad co-

num BIA. Equalis eft igitur conus MNE rhom-

bo ABIA. Et quoniam coni ABI ſuperficies

æqualis eſt bafi coni HOK; ut coni ABI fuper-
ficies ad propriam baſim, ita fe habet baſis coni

HOK ad bafim coni MNZ. Baſis enim coni

ABI baſi coni MNZ eſt æqualis. Ut autem

coni AB F fuperficies ad propriam bafim, ita ſe

habet AB ad BE ; hoc eſt AA ad AZ. Trian-

gula enim funt fimilia. Ut igitur baſis coni

Η Θ Kad bafim coni MNE, ita fe habet AA ad

ΔΖ. Æqualis eſt autem AA ipſi No, quippe

quæ æqualis pofita eft; etAZ ipfi A. Ut

9 ὥσεἄρα

вь
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igitur baſis coni HK ad bafim coni MΝ.Ξ, ita

ſe habet altitudo NO ad altitudinem A. Co-
norum igiturΗ ΘΚ, ΜΝΞ baſes, et altitudines

reciprocantur. Igitur coni æquales funt. De-

monftratum autem eft, conumMN= æqualem

eſſe rhombo AΒΓΔ : igitur etiam conus HK

rhombo ABIA eſt æqualis.

PROP. XX. THEOR. '

Si conus iſoſceles plano ſeceturbaſi parallelo ;

et ab eo, qui oritur, circulo conus defcribatur

verticem habens centrum baſis; quique oritur

rhombus auferatur a totocono; refiduo æqua-
lis erit conus, qui bafim quidem habeat coni

ſuperficiei æqualem, quæ inter parallela plana

interjicitur, altitudinem vero æqualem rectæ,

quæ a centro baſis adunum coni latus normalis
ducitur.

B

ἄρα ἡ βάσις τε ΗΘΚ πρὸς τὶὺ βάσιν τᾶ ΜΝΞ,

ὕτως τὸ ΝΟ ὕψος πρὸς τὸ ΘΛ. Τῶν ΗΘΚ,

Μ Ν Ξ ἄρα κώνων ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσεις τοῖς

ὕψεσιν. Ἴσοι ἄρα εἰσὶν οἱ κῶνοι . Ἐδείχθη δὲ ὁ

ΜΝ Ξ ἴσος τῷ ΑΒΓΔ ρόμβῳ· κὶ ὁ ΗΘΚ ἄρα κῶ-

νος ἴσος ἐςὶ τῷ ΑΒΓΔ ρόμβῳ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κ΄.

Ἐὰν κῶνος ἰσοσκελὴς ἐπιπέδῳ τμηθῇ παραλλή-

λῳ τῇ βάσει, ἀπὸ δὲ τοῦ γενομένα κύκλο, κῶνος

ἀναγραφῇ κορυφὴν ἔχων τὸ κέντρον τῆς βάσεως, ὁ

δὲ γενόμενος ρόμβος ἀφαιρεθῇ ἀπὸ τὸ ὅλε κώνε, τῷ

πειλείμματι ἴσος ἔται κῶνος, ὁ βάσιν μὲν ἔχων ἴσην

τῇ ἐπιφανεία τοῦ κώνο τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων

ἐπιπέδων, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρα τῆς βά-

σεως, ἐπὶ μίαν πλώρὰν τοῦ κώνε καθέτῳ ἠγμένη.

H

A

Z

N

K

E

Π

A

M

Sit conus ifoceles A B Γ, planoque ſecetur ba-

ſi parallelo, quod fectionem faciat AE. Cen-

trum autem baſis fit punctumZ , et a circulo,

qui circa diametrum AE eft, conus defcribatur

verticem habens punctumZ. Erit utiquerhom-

bus BAZE ex iſoſcelibus conis compoſitus. Po-

natur autem conus quidam Ko A, cujus quidem

baſis ſuperficiei, quæ inter AE, AI interjicitur,

æqualis fit, altitudo vero æqualis rectæ ZH, quæ

a puncto Z ad AB normalis ducitur, Dico, ſi a

cono ABC ablatus eſſe intelligatur rhombus

BAZE, conum OKA refiduo æqualem fore.

0 P

Ἔσω κῶνος ἰσοσκελὴς ὁ ΑΒΓ, καὶ τετμήσθω

ἐπιπέδῳ παραλλήλῳ τῇ βάσει, καὶ ποιείτω τομὴν

τὴν ΔΕ. Κέντρον δὲ τῆς βάσεως ἔσω τὸ Ζ, καὶ

ἀπὸ τοῦ περὶ διάμετρον τὴν ΔΕ κύκλε, κῶνος ἀνα-

γεγράφθω κορυφὴν ἔχων τὸ Ζ. Ἔσαι δὴ ρόμβος ὁ

ΒΑΖΕ, ἐξ ἰσοσκελῶν κώνων συγκείμενος. Ἐκκεί-

θω δή τις κῶνος ὁ ΚΘΛ, 8 ἡ μὲν βάσις ἔσω ἴση

τῇ ἐπιφανείᾳ τῇ μεταξὺ τῶν ΔΕ, ΑΓ, τὸ δὲ ὕψος,

ἀχθείσης ἀπὸ τὸ Ζ σημάς καθετοῦ ἐπὶ τὴν ΑΒ τ

ΖΗ, ἔσω ἴσον τῇ ΖΗ. Λέγω ὅτι ἐὰν ἀπὸ ξΑΒΓ

κώνο νοηθῇ ἀφηρημένος ὁ ΒΑΖΕ ῥόμβος, τῷ περι-

λείμματι ἴσος ἔσαι ὁ ΘΚ Λ κῶνος .

Ἐκκείσθωσαν γὰρ * δύο κῶνοι οἱ ΜΝΞ, ΟΠΡ,

ὥσε τὴν μὲν τὸ ΜΝΞ βάσιν ἴσην εἶναι τὸ ΑΒΓ

κώνει τῇ ἐπιφανεία, τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ ΖΗ· διὰ

δὴ τῶτο ἴσος ἐςὶν ὁ ΜΝΞ κῶνος τῷ ΑΒΓ κώνῳ.

Ἐὰν γὰρ ὦσι δύο κῶνοι ἰσοσκελᾶς, ἡ δὲ τῷ ἑτέρο

ἐπιφάνεια ἴση ἡ τῇτὸ ἑτέρο βάσει, ἔτι δὲ ἡ ἀπὸ

το κέντρο τῆς βάσεως ἐπὶ τὴν πλουρὰν τοῦ κώνε

ἀγομένη καθετος, τῷ ὕψει ἴση, ἴσοι ἔσονται οἱ

κῶνοι. Τὴν δή τοῦ ΟΠΡ κώνο βάσιν ἴσιω εἶναι τῇ

Ponantur enim duo coni MNΞ, ОПРejufmo-

di, ut coni quidemMN baſis coni ABΓ fu-

perficiei æqualis fit, et altitudo æqualis ipfi ZH;
hinc autem conus MNE æqualis eft cono АВ Г.

Si enim duo fint coni iſoſceles, et alterius ſuper-

ficies alterius baſi æqualis fit, et amplius quæ

a centro baſis ad coni latus normalis ducitur,

æqualis fit altitudini, coni æquales erunt. Coni

vero O IP baſis æqualis fit fuperficiei coni & ΒΕ,

πρὸς τὸ ΘΑ τοῦ ΗΘΚ πρὸς τὴν βάσιν τοῦ ΜΝ.Χ, οὕτως τὸ ΝΟ ὕψος πρὸς τὸ ΘΛ. Τοῦ ΗΘΚ, Μ Ν Ξ ἀρὰ κώνε ἀντιπεπόν-

r

θαση
• οἱ δύο κώνοι

:
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ἐπιφανείᾳ τὸ ΔΒΕ κώνα, ὕψος δὲ τῇ ΖΗ· δια

δὴ ἱ τῶτο ἴσος ἐςὶν ὁ ΟΠΡ κῶνος, τῷ ΒΔΖΕ ρόμβῳ.

Τῦτο γὰρ προαπεδείχθη. Ἐπεὶ δὲ ἡ τοῦ ΑΒΓ κώ-

να ἐπιφάνεια σύγκειται ἐκ τδ τᾶ ΒΔΕ ἐπιφανείας,

ὰ τῆς μεταξὺ τῶν ΔΕ, ΑΓ· ἀλλ᾿ ἡ μὲν &ΑΒΓ

κώνε ἐπιφάνεια ἴση ἐςὶ τῇ βάσει τᾶ " ΜΝΞ κώνε·

ἡ δη ξΔΒΕ ἐπιφάνεια ἴση ἐσι τῇ βάσει δ' ΟΠΡ·

ἡ δὲ μεταξὺ τῶν ΔΕ, ΑΓ, ἴση ἐςὶ τῇ βάσει τῷ

ΘΚΛ. Ἡ ἄρα το ΜΝΞ βάσις ἴση " ἐςὶ βάσεσι

τῶν ΘΚΛ, ΟΠΡ· καί εἰσιν οἱ κῶνοι ὑπὸ τὸ αὐτὸ

ὕψος. Ἴσος ἄρα ἐςὶ καὶ ὁ Μ Ν Ξ κῶνος τοῖς ΘΚΛ,

ΟΠΡ κώνοις. ᾿Αλλ᾿ ὁ μὲν ΜΝΞ κῶνος ἴσος ἐςὶ

τῷ ΑΒΓ κώνῳ, ὁ δὲ ΠΟΡ, τῷ ΒΔΕΖ ρόμβῳ .

Λοιπὸς ἄρα ὁ ΘΚΛ κῶνος, τῷ πειλείμματι ἴσος

ἐσίν.

ΠΡΟΤ. κα΄.

Ἐὰν ρόμβο ἐξ ἰσοοσκελῶν κώνων συγκειμένα, ὁ

ἕτερος κῶνος ὑπιπέδῳ τμηθῇ παραλλήλῳ τῇ βάσει,

Ἀπὸ δὲ τῷ γενομένα * κύκλο κῶνος ἀναγραφῇ, κορυ-

φιὼ ἔχων των αὐτὴ τῷ ἑτέρῳ κώνῳ· ἀπὸ δὲ τῷ ὅλα

ῥόμβου ὁ γενόμθυος ῥόμβος ἀφαιρεθῆ, τῷ πειλείμ-

ματι ἴσος ἔσαι ὁ κῶνος, ὁ βάσιν μὲν ἔχων ἴσιω τῇ

ἐπιφανείᾳ τῶ κώνο, τῇ μεταξυ ἢ παραλλήλων πι-

πέδων, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τ κορυφῆς ὁἑτέρε κών

ἐπὶ τὴν πλώρὰν ὁἑτέρε κώνο καθέτῳ ἠγμένη.

Ἔσω ρόμβος ἐξ ἰσοσκελῶν κώνων συγκείμενος ὁ

ΑΒΓΔ, καὶ τμηθήτω ὁ ἕτερος κῶνος δπιπέδῳ πα-

ραλλήλῳ τῇ βάσει, κ} ποιείτω τομιὼ τὸν ΕΖ, ἀπὸδὲ

§περὶ διάμετρον - ΕΖ κύκλο, κῶνος ἀναγεγράφθω

B

et altitudo æqualis ipfi ZH ; atque hinc conus

OIP æqualis eſt rhombo BAZE. Hoc enim

fupra demonſtratum eft. Quoniam vero coni

ABI ſuperficies componitur ex fuperficie coni

BAE, atque ex ea, quæ inter ΔΕ, ΑΓ interjici-

tur : et coni quidem AB I ſuperficies æqualis

eſt baſi coni MNE ; ſuperficies vero coni ABE

æqualis baſi coni OIP; quæ denique inter AE,
АГ interjicitur, æqualis baſi coni OKA. Ideo

baſis coni MN conorum OKA, ОПР baſibus

eſt æqualis : hi autem coni fub eadem altitu-

dine conftituuntur. Æqualis eſt igitur conus

ΜΝΞ conis ΘΚΛ, ΟΠΡ . Sed conus quidem

MNE æqualis eſt cono ABS ; conus vero ПОР

rhombo ΒΔΕΖ. Reliquus igitur conus KA

refiduo eſt æqualis .

PROP. XXI. THEOR.

Si rhombi ex iſoſcelibus conis compoſiti co-

nus alter plano fecetur baſi parallelo ; et ab eo,

qui oritur, circulo conus deſcribatur, eumdem

atque alter conus verticem habens ; quique

oritur, rhombus a toto rhombo auferatur ; re-
fiduo æqualis erit conus, qui bafim quidem

habeat coni ſuperficiei æqualem, quæ inter pa-

rallela plana interjicitur, altitudinem vero æ-

qualem rectæ, quæ a vertice coni alterius ad

alterius coni latus normalis ducitur.

Sit rhombus ex iſoſcelibus conis compoſitus

ΑΒΓΔ ; conuſque alter plano ſecetur baſi pa-

rallelo, quod fectionem faciat EZ ; et a cir-

culo, qui circa diametrum EZ eſt, conus de-

fcribatur verticem habens punctum A. Orietur

K

H

E Z

11

Γ
0

N

M

P

τὴν κορυφιὼ ἔχων τὸ Δ σημεῖον . Ἔται δὴ γεγωνὼς

ῥόμβος ὁ ΕΒΖΔ , καὶ νοείθω ἀφηρημένος απὸ τῶ

ὅλε ρόμβο. Εκκείθω δε τις κῶνος ὁ ΘΚΛ, των

μὲν βάσιν ἴσθω ἔχων τῇ ἐπιφανείᾳ τῇ μεταξὺ τῶν

ΑΓ, ΕΖ, τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ ἀπὸ τὸ Δ σημείς

utique rhombos EBZA, qui quidem intelliga-

tur ablatus eſſe a toto rhombo. Ponatur autem

conus quidam KA, baſim quidem habens ſu-

perficiei, quæ inter AT, EZ interjicitur, æqua-

lem, altitudinem vero æqualem rectæ, quæ a

· τούτοις * ΜΝΞκώνα. Ἡ δὲ τοῦ ΔΒΕ ἰπιφάνεια ἴση ἐςὶ τῇβάσει τοῦ in MS. defunt.

κύκλος

* ἐςὶ ταῖς βάσισε * κώνε

1
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puncto & ad BA, aut eam, quæ ipfi in directo

jacet, normalis ducitur. Dico, conumΘΚΛεί,

quoddiximus, refiduo æqualem effe.

Ponantur enimduo coni MNΞ, ΟΠΡ. Acconi

quidem MN= baſis coni A B I ſuperficiei æqua-

lis fit, et altitudo rectæ AH ; æqualis eft autem

ex iis, quæ demonſtrata funt, conus MN= rhom-

boΑΒΓΔ ; coni vero O II P baſis æqualis fit fu-

perficiei coni E B Z, et altitudo rectæ item ΔΗ ;

eſt autem pariter conus OIP rhombo EBZA

æqualis. Quoniam vero coni ABI fuperficies

pariter componitur ex fuperficie coni E B Z, at-

que ex ea, quæ inter EZ, AF interjicitur : et

coni quidem ABI ſuperficies æqualis eft baſi

coni MN ; ſuperficies vero coni EB Z æqualis
baſi coni OΠΡ ; quæ denique inter EZ, AF in-

terjicitur, æqualis baſi coniKA : ideo bafis

coni MN conorum ΟΠΡ, KA bafibus eft æ-

qualis. Hi autem coni fub eadem altitudine

conftituuntur. Æqualis eſt igitur conus MNΞ

conis ΘΚΛ, ΟΠΡ. Sed conus quidem MΝΞ

æqualis eſt rhombo ΑΒΓΔ ; conus vero Ο ΠΡ

rhombo E BZ A. Reliquus igitur conus ΘΚΛ

refiduo eft æqualis.

PROP. XXII . THEOR.

Si circulopolygonum infcribatur parilaterum

idemque æquilaterum, rectæque ducantur po-

lygoni latera jungentes, quæ unicuilibet exiis,

quæ duobus polygoni lateribus fubjiciuntur,
parallelæ fint , quæ jungunt omnes polygoni

latera, hæ ad circuli diametrum eamdem ha-

bent rationem, quam quæ dimidiis polygoni

lateribus, præterquam uni, fubjicitur, ad latus

polygoni .

Sit circulus AΒΓΔ;

eique polygonumin-

fcribatur AEΖΒΗΘ

ΓΜΝAΛK ; etjun-

gantur E K, ΖΛ, ΒΔ,

ΗΝ,ΘΜ. Conftatuti-

quehaſce rectaseipa-

rallelas eſſe, quæ du-

obus polygoni late-

ribus fubjicitur. Di-

co igituromnes,quas

diximus, rectas eam-

dem ad circuli di-

ametrum rationem

habere, quam I Ead

EA..

E

B

2

A

Π P

:

K

A

Jungantur enim, ZK, AB, Η Δ, ΘΝ. Paral-

lela igitur eft ZK quidem ipſi EA ; BA vero

ipſi ZK ; et amplius AH quidem ipſi BA ;

ΘΝ vero ipfi ΔΗ ; denique FM ipfi N. Et

quoniam duæ funt rectæ parallelæ ΕΑ, ΚΖ,

M

καθέτῳ ἀγομένῃ ὅὶ τὴν ΒΑ, ἢ τὴν ἐπ᾿ ἀθείας

αὐτῇ. Λέγω ὅτι ὁ ΘΚΛ κῶνος ἴσος ἐν τῷ εἰρη

μένῳ πειλείμματι .

Ἐκκείθωσαν γὰρ δύο κῶνοι, οἱ ΜΝΕ, ΟΠΡ.

Καὶ ἡ μὲν βάσις το ΜΝ Ξ κώνε ἴση ἔσω τῇ πιφα-

νείᾳ τῶ ΑΒΓ, τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ ΔΗ· διὰ δὴ τὰ

προδειχθέντα, ἴσος ἐςὶν ὁ ΜΝΞ κῶνος τῷ ΑΒΓΔ

ῥόμβῳ τῷ δὲ ΟΠΡ κώνε, ἡ μὲν βάσις ἴση ἔσω τῇ

ιφανεία τε ΕΒΖ κώνε, ὁ δὲ ὕψος ἴσον τῇ ΔΗ·

ὁμοίως δὴ ἴσος ἐςὶν ὁ Ο ΠΡ κῶνος τῷ ΕΒΖΔ

ῥόμβῳ. Ἐπεὶ δὲ ὁμοίως ἡ ὁπιφάνεια το ΑΒΓ κώ-

να, σύγκειται ἐκ τῆς το ΕΒΖ, καὶ τῆς μεταξὺ τῶν

ΕΖ, ΑΓ · ἀλλὰ ἡ μὲν τῶ ΑΒΓ κώνο δπιφάνεια

ἴση ἐςὶ τῇ βάσει το ΜΝΞ, ἡ δὲ τῷ ΕΒΖ κώνε

ἐπιφάνεια ἴση ἐςὶ τῇ βασει τὸ ΟΡΠ κώς, ἡ δὲ

μεταζὺ τῶν ΕΖ, ΑΓ ἴση ἐςὶ τῇ βάσει τῷ ΘΚΛ· ἡ

ἄρα βάσις 8ΜΝΞ ἴση ἐςὶ ταῖς βάσεσι τῶν Ο ΠΡ,

ΘΚΛ. Καί εἰσιν οἱ κῶνοι ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος. Καὶ

ὁ ΜΝΞ ἄρα κῶνος ἴσος ἐςὶ τοῖς ΘΚΛ, ΟΠΡ κώ-

νοις . ᾿Αλλ᾿ ὁ μὲν Μ Ν Ξ κῶνος ἴσος ἐπὶ τῷΑΒΓΔρόμ

Εῳ, ὁ δὲ Ο ΠΡ κῶνος τῷ ΕΒΖΔ ρόμβῳ. Λοιπός

ἄρα ὁ κῶνος ὁ ΘΚΛ, ἴσος ἐςὶ τῷ πειλείμματι τῷ

λοιπῷ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κβ .

Ἐὰν εἰς κύκλον πολύγωνον ἐγγραφῇ ἀρτιόπλα-

ρόν τε καὶ ἰσόπλώρον, καὶ διαχθῶσιν εὐθεῖαι πι-

ζευγνύεσαι τὰς πλώρας τε πολυγώνα, ὥσε αὐτὰς

παραλλήλες εἶναι μιᾶ ὁποιαῶν τῶν ὑπὸ δύο πλώρὰς

τοῦ πολυγώνε ὑποτεινεσῶν, αἱ ὑπιζυγνύεσαι πᾶ-

σαι πρὸς τὴν τοῦ κύκλο διάμετρον τῶτον ἔχεσι τὸν

λόγον, ὃν ἔχει ἡ ὑποτείνεσα τὰς μιᾶ ἐλάοσονας τ

ἡμίσεων, πρὸς τὴν πλευρὰν τοῦ πολυγώνο.

H

Γ

T T ΦΧ

M

Ἔσωκύκλος ὁΑΒΓΔ,

καὶ ἐν αὐτῷ πολύγω

νον ἐγγεγράφθω τὸ

ΑΕΖΒΗΘΓΜΝΔΑΚ·

καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ

ΕΚ , ΖΛ, ΒΔ, ΗΝ,

ΘΜ. Δήλον δὴ ὅτε

παράλληλοί εἰσιν τῇ ὑπὸ

δύο πλευρὰς τῶ πολυ-

γώνα ὑποτεινέση. Λέ-

γω ὖν, ὅτι αἱ εἰρημέναι

πᾶσαι πρὸς τὴν ὁκύ-

κλε διάμετρον τὶὼ ΑГ,

τὸν αὐτὸν λόγον ἔχεσι

· τῷ τῆς ΓΕ πρὸςΕΑ.

Ἐπεζεύχθωσαν γὰρ αἱ ΖΚ, ΛΒ , Η Δ , Θ Ν.

Παράλληλος ἄρα ἡ μὲν ΖΚ τῇ ΕΑ, ἡ δὲ Β Λ τῇΖΚ·

καὶ ἐτι ἡ μὲν ΔΗ τῇ ΒΛ, ἡ δὲ ΘΝ τῇ ΔΗ, καὶ

ἡ ΓΜ τῇ ΘΝ. Καὶ ἐπεὶ δύο παράλληλοί εἰσιν αἱ

N

1
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ΕΑ , ΚΖ , καὶ δύο διηγμέναι εἰσὶν αἱ ΕΚ, AO

ἔςιν ἄρα ὡς ἡ ΕΞ, πρὸς ΞΑ, ή ΚΞ πρὸς ΞΟ·

ὡς ἢ ἡ ΚΞ πρὸς ΞΟ , ἡ ΖΠ πρὸς ΠΟ· ὡς ἢ ἡ

ΖΠ πρὸς Π.Ο , ή ΛΠ πρὸς ΠΡ · ὡς ἢ ἡ ΛΠ πρὸς

ΠΡ, ὕτως ἡ ΒΣ πρὸς ΣΡ· καὶ ἔτι ὡς ἡ μὲν ΒΣ

πρὸς ΣΡ ἡ ΔΣ πρὸς ΣΤ · ὡς δὲ ἡ ΔΣ πρὸς

ΣΤ, ἡ Η Υ πρὸς ΥΤ· καὶ ἔτι ὡς ἡ μὲν Η Υ πρὸς

ΥΤ, ἡ ΝΥ πρὸς ΥΦ' ὡς δὲ ἡ ΝΥ πρὸς ΥΦ, ἡ

ΘΧ πρὸς ΧΦ· καὶ ἔτι ὡς μὲν ἡ ΘΧ πρὸς Χ Φ,

ἡ ΜΧ πρὸς ΧΓ. Καὶ πάντα ἄρα πρὸς πάντα ἐςὶν

* ὡς εἰς ὃ λόγων πρὸς ἕνα. Ὡς ἄρα ἡ ΕΞ πρὸς

ΞΑ, ὕτως αἱ ΕΚ, ΖΛ, ΒΔ, ΗΝ, ΘΜ πρὸς τὴν

ΑΓ διάμετρον. Ὡς ἢ ἡ ΕΞ πρὸς ΞΑ, ὕτως ἡ ΓΕ

πρὸς Ε.Α. Ἔσιν ἄρα κὶ ὡς ἡ ΓΕ πρὸς ΕΑ, ὕτως πᾶσαι

αἱ ΕΚ, ΖΛ, ΒΔ, ΗΝ, ΘΜ πρὸς των ΑΓ Διάμετρον .

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κγ .́

Ἐὰν εἰς τμήμα κύκλο πολύγωνον ἐγγραφῇ τὰς

πλούρας ἔχον, χωρὶς τῆς βάσεως, ἴστις κὶ ἀρτίες, ἀχ-

θῶσιν δὲ ἀθεῖαι παρὰ ἢ βάσιν τὸ τμήματος, τὰς

πλάρὰς ἐπιζευγνύεσαι το πολυγώνο, αἱ ἀχθῶ-

σαι πᾶσαι καὶ ἡμίσεια ὁ βάσεως, πρὸς τὸ ὕψος8

τμήματος , τὸν αὐτὸν λόγον ἔχεσιν, ὃν ἡ ἀπὸ τ 2/α-

μέτρα το κύκλο ἐπὶ τ πλώρὰν τὸ πολυγώνο πι-

ζευγνυμένη, πρὸς τὴν τῶ πολυγώνο πλύραν.

Εἰς γὸ κύκλον τὸν

ΑΒΓ, διήχθω τὶς δ

θεια ἡ ΑΓ, καὶ ἐπὶ

τῆς Α.Γ πολύγωνον ἐγ

γεγράφθω εἰς τὸ ΑΒΓ

τμῆμα ἀρτίοπλευρόν τε,
ور

قرم

κὶ ἴσας ἔχον τὰς πλευ

B

ductæque item duæ EK, AO ; ideo ut EZ ad

ΞΑ, ita fe habet Kad = 0 ; et ut Kad = 0,

ita ΖZI ad no ; et ut Ziad IO, ita AII ad

ΠΡ ; et ut AI ad IP, ita B ad EP ;et am-

plius ut B2 ad ΣΡ, ita & Mad ΣΤ ; et ut AS ad

ΣΤ, ita HY ad YT ; et amplius ut HY ad

ΥT, ita NY ad Yo; et utNY ad Yo, ita X
ad X ; denique ut X ad X , ita MX ad X Г.

Igitur omnes fe habent ad omnes, ut una ad

unam. Ut igitur Ead =A, ita fe habent EK,

ΖΛ, ΒΔ, ΗΝ, M ad diametrumAr. Ut au-

tem EZ ad A, ita fe habet FE ad EA. Ut

igitur IE ad EA, ita fe habent omnes EK, ΖΛ,

ΒΔ, ΗΝ, ΘΜ ad diametrum АГ .

PROP. XXIII. THEOR.

Si circuli fegmento polygonum infcribatur

latera habens, excepta baſe, æqualia numero-

que paria, recteque ducantur ſegmenti baſi

parallelæ, polygoni latera jungentes ; quæ duc-

tæ funt omnes, et adhuc ipfius baſis dimidia

ad fegmenti altitudinem eamdem habent ratio-

nem, quam quæ a circuli diametro ad poly-

goni latus ducitur, ad latus polygoni.

Z
H

K

A

E
Θ

M

ρας, χωρίς τ βασεως

τῆς ΑΓ· καὶ ἐπεζούχ

θωσαν. αἱ Ζ Η, ΕΘ,

αἱ εἰσι παράλληλοι τῇ
A

βάσει τοῦ τμήματος.

Λέγω ὅτι ἐσὶν ὡς αἱ

ΖΗ,ΕΘ,ΑΞ πρὸς ΒΞ,

ὕτως ἡ ΔΖ πρός Ζ Β.

Πάλιν γὰρ ὁμοίως

ἐπεζύχθωσαν αἱ ΗΕ,

ΑΘ·. παράλληλοι ἄρα εἰσὶ τῇ ΒΖ. Διὰ δὴ τοῦ

τα ἐςὶν ὡς ἡ Κ.Ζ πρὸς Κ. Β, ἥτε Η Κ πρὸς Κ Λ, &

ἡΕΜ πρὸς Μ.Λ, και ἡ ΜΘ πρὸς ΜΝ, η ή ΞΑ

πρὸς ΞΝ. Καὶ ὡς ἄρα πάντα πρὸς πάντα, ἃς

τῶν λόγων πρὸς ἕνα. Ὡς ἄρα αἱ ΖΗ , ΕΘ, ΑΞ

πρὸς ΒΞ, ὅτως ἡ ΖΚ πρὸς Κ.Β.

Z

προς Κ. Β, * ὕτως ἡ ΔΖ προς ΖΒ.

πρός

Ὡς δὲ ἡ ΖΚ

Ὡς ἄρα ἡ ΔΖ

ZB, * ὅτως αἱ ΖΗ, ΕΘ, ΑΞ πρὸς Β.Ξ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κδ΄.

Ἔσω ἐν σφαίρα μέγιςος κύκλος ὁ ΑΒΓΔ, καὶ

ἐγγεγράφθω εἰς αὐτὸν πολύγωνον ἰσόπλουρον, τὸ

* ὡς τὸν λόγον
Z

N

1

Ducatur enim in

circulo A BF recta

quædam Ar ; feg-

mentoque ABг fu-

per AF polygonum

infcribatur latera ha-

bens, excepta baſe

Ar, æqualia nume-

roque paria ; ducan-

turque ΖΗ, ΕΘ, quæ

ſegmenti ipſius baſi

parallelæ fint. Dico,

ut ΖΗ, ΕΘ, AZ ad

BE, ita fe habere A Z

ad Z B.

Rurfus enim pa-

riter jungantur HE,

ΑΘ ; quæ quidem ipſi z B parallelæ funt. Ea-

dem vero ratione, ut KZ ad KB, ita fe habet

tum HK ad KA, tumEM ad MA, tumMad

ΜΝ, tum Aad N. Ut igitur omnes ad om-

nes, ita fe habet una ad unam. Igitur ut ZH,

ΕΘ, Α Ξ ad BE, ita fe habet Z Kad KB. Ut au-

tem Z K ad KB, ita fehabetAZ ad Z B. Ut igitur

A Z ad Z B, ita fe habent ZH, ΕΘ, Α Ξ ad Β Ξ.

PROP. XXIV. THEOR.

Sit in ſphæra maximus circulus ΑΒΓΔ ; ei-

que infcribatur polygonum æquilaterum, et ip-

πρὸς ἔ

Cc

ag
b

7
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ſius laterum multitudinem quaternarius metia-

tur. Sint autem AF, BA diametri . Quod ſi,

manente diametro Ar, circulus, in quo eſt po-

lygonum, circumagatur, conſtat fore, ut ejus

quidem circumferentia fecundumſphæræ fuper-
ficiem feratur ; polygoni autem anguli, exceptis

qui ad puncta A, I funt, ferantur fecundum cir-

culorum orbes, qui recti ad circulum ABIA in

ſphæræ fuperficie deſcripti funt. Atque horum

diametri erunt rectæ, quæ ipfi BA parallelæ

polygoni angulos jungunt. Porro polygoni la-

tera fecundum conos quofdam ferentur; nimi-

rum latera quidem AZ, AN fecundum coni fu-

perficiem, cujus baſis circulus, qui circa dia-
metrum Z N defcri-

bitur, etvertexpunc.

tum A. Latera vero

ZH, MN ſecundum

coni ſuperficiem, cu-

jus baſis circulus, qui

circadiametrumMH

defcribitur, et vertex

punctum illud, in

quo eadem Z H, ΜΝ

producta ſecuminvi-

cem, et cumAI con-

currunt; denique la-

tera BH, MA ſecun-

dum coni ſuperfici-

em, cujus baſis cir-

culus, qui circa dia-

metrum B A defcri-

A

N

H

M

bitur, et vertex illud punctum, in quo eadem

BH, AM producta concurrunt fecum invicem,

et cumAr. Pariter et in altero femicirculofe-

rentur latera fecundum coni ſuperficies hifce

itidem ſimiles. Atque ita quidem infcripta erit

ſphæræ quædam figura iis, quas diximus, fu-
perficiebus comprehenſa, cujus fuperficies mi-

nor erit ſphæræ fuperficie. Divifa enim ſphæra

acto per B A plano, rectoque ad circulum ΑΒΓΔ,

fuperficies cum alterius hemiſphærii, tum figu-
ræ eidem infcriptæ eofdem in uno plano ter-

minos habent ; fiquidem utriuſque ſuperficiei

terminus eft circumferentia circuli, qui rectus

ad circulum ABIA circa diametrum BA defcri-

bitur ; et utraque ad eafdem partes cava eſt,
alteraque ab altera, et a plano, quod eofdem

ac ipfa terminos habet, comprehenditur. Pari-

ter etiam figuræ, quæ in altero hemiſphærio eſt,

ſuperficies minor eſt hemiſphærii ſuperficie.

Tota igitur ſuperficies figuræ, quæ in ſphæra

eſt, ſphæræ fuperficie eſt minor.

B

αἱ
C

ἢ πλήθος τῶν πλουρῶν αὐτῶ μετρείθω ὑπὸ τετρά

δος. Αἱ δὲ ΑΓ, ΒΔ διάμετροι ἔσωσαν. Ἐὰν δη

μενέσης τῆς ΑΓ διαμέτρο, περιενεχθῇ ὁ ΑΒΓΔ κύ-

κλος ἔχων τὸ πολύγωνον, δῆλον ὅτι ἡ μὲν περιφέρεια

αὐτὸ κατὰ τῆς ἐπιφανείας ὁ σφαίρας ἐνεχθήσεται·

τε πολυγώνο γωνίαι, χωρὶς τῶν • προς Α, Γ η-

μείοις, κατὰ κύκλων περιφερειῶν ἐνεχθήσονται ἐν τῇ

ἐπιφανείᾳ τῆς σφαίρας γεγραμμένων ὀρθῶν πρὸς τ

ΑΒΓΔ κύκλον. Διάμετροι δὲ αὐτῶν ἔσονται, αἱ

ἐπιζώγνύεσαι τὰς γωνίας τὸ πολυγώνα περὶ τὴν

ΒΔ έσαι. Αἱ δὲ τῷ πολυγώνο πλευραὶ κατὰ τινῶν

κώνων ἐνεχθήσονται· αἱ μὲν Α Ζ, ΑΝ κατ᾿ ἐπιφα

νείας κώνε, ὁ βάσις μὲν ὁ κύκλος ὁ περὶ διάμετρον τ

ΖΝ, κορυφὴ δὲ τὸ Α

σημεῖον. Αἱ δὲ ΖΗ,

ΜΝ κατά τινος κωνι

κῆς ἐπιφανείας οἰθή

σονται, ἧς βάσις μὲν ὁ

κύκλος ὁ περὶ διήμε

τξον των Μ Η, κορυ-

φὴ δὲ τὸ σημεῖον καθ

ὅ συμβάλλεσιν ἐκβαλ-

λόμεναι αἱ ΖΗ, ΜΝ

Γ

ἀλλήλαις τὲ κὶ τῇ ΑΓ.

αἱ δὲ Β Η, Μ Δ -

ραὶκατὰκωνικῆς πι-

Φανείας οἰθήσονται, ης

βάσις μέν ἐσι ὁ κύ-

κλος, ὁ πεὶ διάμε-

τρον τ. Β Δ, ὀρθὸς πρὸς

21

τὸν ΑΒΓΔ κύκλον, κορυφὴ δὲ τὸ σημεῖον, καθ᾽ ὁ

συμβάλλεσιν ἐκβαλλόμεναι αἱ ΒΗ, ΔΜ, ἀλλήλαις

τὲ κὶ τῇ ΓΑ. Ὁμοίως δὲ καὶ ἐν τῷ ἑτέρῳ ἡμικυκ-

λίῳ πλώραὶ κατὰ κωνικῶν δπιφανειῶν οἰσθήσονται,

πάλιν ὁμοίων ταύταις. Ἔσαι δή τι οχῆμα έγγρα-

φόμενον ἐν τῇ σφαίρα ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περιε-

χόμενον, τῶν προειρημένων, οὗ δπιφάνεια ἐλάοσων

ἔσαι της θπιφάνειας τῆς σφαίρας. Διαιρεθήσης γι

τῆς σφαίρας ὑπὸ τοῦ ὑπιπέδου τὸ κατὰ τὴν ΒΔ

ὀρθῶ, πρὸς τὸν ΑΒΓΔ κύκλον, ἡ ἐπιφάνεια τε

ἑτέρες ἡμισφαιρία, καὶ ἡ ἐπιφάνεια ξχήματος ξ' ἐν

αὐτῷ ἐγγεγραμμένο, τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχωσιν ἐν ἑνὶ

ἐπιπέδῳ· ἀμφοτέρων γὸ τῶν ἐπιφανειῶν πέρας ἐςὶ

τοῦ κύκλο ἡ περιφέρεια, τοῦ περὶ διάμετρον τὴν ΒΔ

ὀρθῶ πρὸς τὸν ΑΒΓΔ κύκλον· καὶ εἰσιν ἀμφότεραι
ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαι, ή περιλαμβάνεται αὐτῶν ἡ ἑτέρα

ὑπὸ ὁ ἑτέρας ἐπιφανείας, κὰ δ'ἐπιπέδο τὸ τὰ αὐτὰ πέ-

ρατα ἐχέσης αὐτῆ. Ὁμοίως δε κηδει8ἐν ἑτέρῳ ἡμισφαι-

ρίῳ χήματος ἡ ἐπιφάνεια, ἐλάοσων ἐςὶ ὁξἡμισφαι-

ρίς δπιφανείας . Καὶὅλη ὖν ἡ ὑπιφάνεια &χήματος

ὁ ἐν τῇ σφαίρᾳ, ἐλάοσων ἐςὶ ὁ ἐπιφανείας τὸ σφαίρας.

EUTOCIUS.

Etmultitudinem laterum polygoni quaternarius me-
Τὸ δὲ πλῆθος τῶν πλευρῶν τῷ πολυγώνο μετρείσθω ὑπό

tiatur. Id demum in cauſa eſt cur quaternarium po- τετράδος. Ὑπὸ τετράδος βάλεται μετρεῖῶς τὰς πλευρὰς τοῦ

C

πρὸς τοῖς ΑΓ

D
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πολυγώνο, διὰ τὸ τὸ κύκλο κινσμένο περὶ τὴν ΑΓ διάμετρον,

πάσας τὰς πλευρὰς κατὰ κωνικῶν φέρεθαι ἐπιφανειῶν, χρησί

με ἐσομένου αυτῷ ἐν τοῖς ἑξῆς τᾶ τοιέτου. Μὴ γὰρ ὑπὸ τε-

τράδος μετρουμένων τῶν πλευρῶν τοῦ πολυγώνου, κἂν ἀρτίο

πλευρον ἧς ἐ πάσας δυνατὸν κατὰ κωνικῶν φερεῶς ἐπιφανειῶν·

ὡς κατανοῆσαι ἔνεςιν ἐπὶ τῶν τοῦ ἑξαγώνου πλευρῶν, δύο

γὰρ τὰς ἀπεναντίον αὐτοῦ παραλλήλους πλευράς κατά κωλιν-

δρικῆς φέρεθαι ἐπιφανείας συμβαίνει. Ὅπερ, ὡς εἴρηται , & χρή-

σιμον αὐτῷ πρὸς τὰ ἑξῆς.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κέ.

Ἡ τὸ ἐγγραφομένο χήματος εἰς τὴν σφαῖραν

δπιφάνεια ἴση ἐςὶ κύκλῳ, ὁ ἡ ἐκ τῶ κέντρα δύναται

τὸ πειεχόμενον ὑπότε ο πλώρᾶς ὁ χήματος, καὶ ὁ

ἴσης πάσαις ταῖς ἐπιζούγνυάσαις τας πλευρὰς ἐτῶ

πολυγώνο, ὡς τετράπλευρας γίνεοθαι, καὶ ραλλή-

λες ἐσας τῇ ὑπὸ δύο πλώρὰς τῶ πολυγώνα ὑποτεινώ-

ση εὐθεία.

Ἔσω ἐν σφαίρα μέγισος κύκλος ὁ ΑΓΒΔ, και

ἐν αὐτῷ πολύγωνον ἐγγεγράφθω ἰσόπλευρον, & αἱ

πλευραὶ ὑπὸ τετράδος μετρώνται· καὶ ἀπὸ ὁ πολυ-

γώνε ξ' ἐγγεγραμμένο νοείθω τὶ εἰς τὴν σφαίραν

ἐγγεγραφὲν χῆμα· καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ Ε Ζ , Η Θ,

ΓΔ, Κ. Λ . ΜΝ, παράλληλοι ὅσαι τῇ ὑπὸ δύο πλευρὰς

ὑποτεινάση ἀθεία. Κύκλος δή τις ἐκκείσθω ὁ Ξ,

ὁ ἡ ἐκ ξκέντρα δικάσθω τὸ πειεχόμενον ὑπότε τῆς

ΑΕ, καὶ τῆς ίσης ταῖς ΕΖ, Η Θ, ΓΛ, ΚΛ, ΜΝ.

Λέγω ὅτι ὁ κύκλος ὅτος ἴσος ἐςὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ εἰς

τὴ σφαῖραν ἐγγραφομένε χήματος.

E

A

lygoni latera metiri velit, quod circumacto circulo dia-
metrum AF, latera omnia ſecundum conicas ſuperficies

ferantur ; quod ipfi in iis, quæ ſequuntur, uſui futurum

eſt. Nifi enim polygoni latera quaternarius metiatur,

quamvis parilaterum fit, fieri tamen non poteft, utom-

nia fecundum conicas ſuperficies ferantur : quod in hexa-

goni lateribus videre licet, cujus duo oppofita latera, quæ

parallela fibi invicem ſunt ſecundum cylindricam fuperfi-

ciem feruntur. Hoc autem, ut diximus, ipfi in iis, quæ

ſequuntur, uſui non eft.

PROP. XXV. THEOR .

Superficies figuræ ſphæræ infcriptæ æqualis

eft circulo, cujus ea, quæ ex centro, poteſt ſpa-

tium, quod fub figuræ latere continetur, recta-

que iis omnibus æquali, quæ polygoni latera

jungunt, ita ut quadrilatera fiant, et parallelæ

funt rectæ, quæ duobus polygoni lateribus fub-

jicitur.

Sit in ſphæra maximus circulus АFBA, eique

infcribatur polygonum æquilaterum, cujus la-

tera quaternarius metiatur ; et intelligatur ab in-

ſcripto polygono figura quædam in ſphæra de-
ſcripta eſſe ; junganturque EZ, Η Θ, ΓΔ, ΚΛ,

MN, quæ quidem rectæ, quæ duobus polygoni

lateribus fubjicitur, parallelæ fint. Ponatur au-

tem circulus quidam E, cujus ea, quæ ex cen-

tro, poffit ſpatium, quod fub AE, rectaque ip-

fis ΕΖ, ΗΘ, ΓΔ, ΚΛ, MN æqualis continetur.

Dico, hunc circulum figuræ ſphæræ infcriptæ

ſuperficiei æqualem effe.

2

:

Γ

H

K Λ

T

M N

B

Ἐκκείσθωσαν γὰρ κύκλοι οἱ Ο, Π, Ρ, Σ, Τ, Υ.

Καὶ τὸ μὲν Ο, ἡ ἐκ ὁ κέντρο δυνάθω τὸ πειεχό-

μενον ὑπότε το Ε.Α, καὶ τῆς ἡμισείας τδ ΕΖ· ἡ δὲ

ἐκ ξ' κέντρα ξΠ, δυνάσθω τὸ περιεχόμενον ὑπό τε

τΕΑ καὶ τῆς ἡμισείας τῶν ΕΖ, Η Θ· ἡ δὲ ἐκ τοῦ

κέντρο & Ρ, δυνάσθω τὸ πειεχόμενον ὑπὸ τ Ε Α κὶ τῆς

ἡμισείας τῶν Η Θ, ΓΔ· ἡ δὲ ἐκ ξ κέντρες &Σ, δινά-

σθω τὸ περιεχόμενον ὑπό τε το Ε Α καὶ τῆς ἡμισείας

τῶν ΓΔ, Κ.Λ· ἡ δὲ ἐκ κέντρο το Τ, δυνάσθω τὸ

πειεχόμενον ὑπότε τῆς ΑΕ, κὰ τὸ ἡμισείας τῶν ΚΛ,

ΜΝ· ἡ δὲ ἐκ 8κέντρα & γ, δυνάσθω τὸ περιε-

ΞΟΙ ΠΙ ΡΙΣΙΤΙΥΙ

Ponantur enim circuli O, II, Ρ, Σ, Τ, Υ. At-

que ea, quæ ex centro circulio, poffit ſpatium,

quod fub EA, et dimidia ipfius EZ ; quæ ex
centro circuli II, poſſit ſpatium, quod contine-

tur fub EA, et dimidia ipfarum EZ, H ; quæ

ex centro circuli P, poffit ſpatium, quod conti-

netur ſub EA, etdimidia ipfarum H , A ; quæ

ex centro circuli E, poſſit ſpatium, quod conti.

netur ſub AE, et dimidia ipfarum ΓΔ, ΚΛ ;

quæ ex centro circuli T, poffit fpatium, quod
continetur fub AE, et dimidia ipfarum KA,

MN; quæ denique ex centro circuli r, ſpatium

poffit, quod continetur fub AE, et dimidia ip-

4 τοῦ πολυγώνα τετραγώνες οὔσας
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fius MN. Hinc autem æqualis eft circulus Ο

ſuperficiei coni AEZ; circulus II coni fuperfi-

ciei, quæ interjicitur inter EZ, H ; circulus P

ei, quæ interjicitur inter ΗΘ, ΓΔ ; circulus Σ

ei, quæ interjicitur inter ΔΓ, KA ; et amplius

circulus quidem T æqualis eſt ſuperficiei coni,

quæ interjicitur inter KA, MN ; circulus vero Y

coni MBN ſuperficiei eſt æqualis. Omnes igi-

tur circuli infcriptæ figuræ ſuperficiei æquales

funt. Ac manifeſtum eſt eas, quæ ex circulo-

rum Ο, Π, Ρ, Σ, Τ, Υ centris, poſſe ſpatium, quod

ſub AE, ipfarumque ΕΖ, ΗΘ, ΓΔ, ΚΛ, ΜΝ

dimidiis femel atque iterum fumptis continen-

tur ; quæ quidem totæ funt E Z, Η Θ, ΓΔ, ΚΛ,

MN. Quæ igitur ex circulorum Ο , Π, Ρ, Σ, Τ, Υ

centris, hæ poffunt fpatium, quod continetur

ſub AE, omnibuſque fimul EZ, Η Θ, ΓΔ, ΚΛ,

MN. Poteft autem, et quæ ex centro circuli

E, fpatium, quod fubAE., continetur, eaque,
quæ ex omnibus fimulcomponitur ΕΖ, ΗΘ, ΓΔ,

KA, MN. Poteft igitur, quæ ex circuli z cen-

tro, eas omnes quæ ex centris circulorum O, п,

P, 2, T, Y. Æquales eſt igitur circulus ∑ cir-

culis Ο, Π, Ρ, Σ, Τ, Υ. Demonftratum autem eſt,

circulos Ο, ΙΠ, Ρ, Σ, Τ, Υ figuræ, quam diximus,

ſuperficiei æquales eſſe. Igitur etiam circulus =

figuræ ſuperficiei eſt æqualis.

PROP. XXVI. THEOR.

Figuræ ſphæræ infcriptæ fuperficies, quæ

conicis ſuperficiebus comprehenditur, minor eſt

quadrupla circuli maximi omnium qui funt in

ſphæra .

Sit in ſphæra maximus circulus ABIA, eique

polygonum infcribatur pariangulum et æquila-

terum, cujus latera quaternarius metiatur ; et

intelligatur fuper id conftituta eſſe ſuperficies,

quæ conicis fuperficiebus comprehenditur. Di-

co, infcriptæ figuræ fuperficiem minorem effe

quadrupla circuli maximi omnium, qui funt in

ſphæra .

E

Jungantur enim,

quæduobus polygo-

ni lateribus fubjici-

untur, rectæ EI, OM,

eifdemque parallelæ

ΖΚ, ΔΒ ,ΗΛ. Ponatur

autem circulus qui-

damP, cujus ea, quæ

ex centro, poffit ſpa-

tium, quod fub EA,

rectaque omnibus fi-

mulΕΙ, ΖΚ, ΒΔ,ΗΛ,

A

I

M æquali contine-

tur. Æqualis eſt igi-

tur hic circulus per

id, quod fupra de-

monftratum eft, fi-

guræ, quam dixi-

Z

K

mus, ſuperficiei. Et quoniam demonſtratum

eſt, ut recta omnibus fimul EI, ZK, ΒΔ, Η Λ,

B

T

χόμενον ὑπότε το ΑΕ, καὶ ὁ ἡμισείας το ΜΝ. Δια

δὴ ταῦται ὁ μὲν Ο κύκλος ἴσος ἐςὶ τῇ ἐπιφανεία τοῦ

ΑΕΖ κώνς · ὁ δὲ Π τῇ ἐπιφανεία & κώνες τῇ μεταξὺ

τῶν ΕΖ, ΗΘ · ὁ δὲ Ρ τῇ μεταξὺ τῶν Η Θ, ΓΔ΄

ὁ δὲ Σ τῇ μεταξὺ τῶν ΔΓ, ΚΛ· καὶ ἔτι ὁ μὲν Τ

ἴσος ἐςὶ τῇ ἐπιφανείᾳ ὁκώνου τῇ μεταξυ τ κΛ , ΜΝ·

ὁ δὲ Υ τῇ τῶ ΜΒ Ν κώνο ἐπιφανεία ἴους ἐςί. Οἱ

πάντες ἄρα κύκλοι ἴσοι εἰσὶ τῇ ὁ ἐγγεγραμμένε

χήματος ἐπιφανεία. Καὶ φανερὸν ὅτι αἱ ἐκ τῶν

κέντρων τῶν Ο , Π, Ι' , Σ, Τ, Υ κύκλων, ὁ δύνανται τὸ πε-

ριεχόμενον ὑπότε τ ΑΕ καὶ δις τῶν ἡμίσεων τῆς Ε.Ζ,

ΗΘ, ΓΔ, ΚΛ, ΜΝ· αἱ ὅλοι εἰσὶν αἱ ΕΖ, Η Θ,

ΓΔ, ΚΛ, ΜΝ. Αἱ ἄρα ἐκ τῶν κέντρων τῶν Ο, ΙΠ,

Ρ, Σ, Τ, Υ κύκλων ῾δύνανται τὸ περιεχόμενον ὑπότε

τΑΕ καὶ πασῶν 7 ΕΖ, ΗΘ, ΓΔ, ΚΛ, ΜΝ . ᾿Αλ-

λὰ καὶ ἡ ἐκ τῶ κέντρο τᾶ Ξ κύκλο & δύναται τὸ ὑπὸ

τῆς ΑΕ, τὰ τῆς συγκειμένης ἐκ πασῶν 7 ΕΖ, ΕΘ,

ΓΔ, ΚΛ, ΜΝ. Ἡ ἄρα ἐκ τῶ κέντρα το Ξ κύκλε

δύναται τὰς ἐκ τῶν κέντρων τῶν Ο, Π, Ρ, Σ, Τ, Υ κύ-

κλων. Καὶ ὁ κύκλος ἀρα ὁ Ξ , ἴσος εσὶ τοῖς Ο, Π,

Ρ, Σ, Τ, Υ κύκλοις. Οἱ δὲ Ο, Π , Ρ , Σ , Τ, Υ κύκλοι

ἀπεδάχθησαν ἴσοι τῇ εἰρημένῃ τὸ χήματος ὅπιφα-

vía. Kαὶ ὁ Ξ ἄρα κύκλος ἴσος ἔσαι τῇ ἐπιφανεία

τὸ χήματος.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κς'.

Τοῦ ἐγγεγραμμένο χήματος εἰς τὴν σφαῖραν ἡ

ἐπιφάνεια, ἡ περιεχομένη ὑπὸ ἢκωνικῶν ἐπιφανει

ῶν, ἐλάοσων ἐςὶν ἢ τετραπλασία το μεγίσε κύκλο

τῶν ἐν τῇ σφαίρα .

Ἔσω ἐν σφαίρα μέγισος κύκλος ὁ ΑΒΓΔ, καὶ

ἐν αὐτῷ ἐγγεγράφθω πολύγωνον ἀρτιόγωνιον ἰσό-

πλευρον, 8 αἱ πλώραὶ ὑπὸ τετράδες μετρῶνται· καὶ
ἐπ᾿ αὐτῶ νοείθω ἐπιφάνεια ἡ ἀπὸ τῶν κωνικῶν ἐπι-

φανειῶν περιεχομένη. Λέγω ὅτι ἡ ἐπιφάνεια τᾶ ἐγ-

γραφέντος, ἐλάοσων ἐςὶ ἡ τετραπλασία τὸ μεγίς8

κύκλο τῶν ἐν τῇ σφαίρα.

H

M

Γ

Pl

Ἐπεζχθωσαν γδ

αἱ ὑπὸ δύο πλώρὰς

ὑποτίνεσαι το πολυ

γώνε, αἱ ΕΙ, ΘΜ, .

ταύταις παράλληλος

αἱ ΖΚ, ΔΒ, Η Λ. Ἐκ-

κείθω δε τις κύκλος

ὁ Ρ, οὗ ἡ ἐκ τῶ κέν-

τρε δύναται τὸ ὑπὸ τῆς

ΕΑ, καὶ τῆς ἴσης πά-

σαις ταις ΕΙ , ΖΚ,

ΒΔ, Η Λ, ΘΜ. Δια

δὴ τὸ προδειχθὲν ἴσος

ἐςὶν ὁ κύκλος τῇ τοῦ

εἰρημένε χήματος ἐπι-

Φανείᾳ. Καὶ ἐπεὶ ἐ-

δείχθη ὅτι ἐςὶν ὡς ἡ ἴση πάσαις ταῖς Ε Ι , Ζ Κ , Β Δ,

ΗΛ, ΘΜ, πρὸς τὴν διάμετρον τοῦ κύκλο τὴν ΑГ,

• δύναται Η δύναται 8 δύναται Η ΕΙΘΜ
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* οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς ΕΑ· τὸ ἄρα ὑπὸ ὁ ἴσης πά-

σαις ταῖς εἰρημέναις, καὶ τῆς ΕΑ, τουτέςι τὸ ἀπὸ

τῆς ἐκ τοῦ κέντρα & Ρ κύκλου, * ἴσον ἐςὶ τῷ ὑπὸ τ

ΑΓ, ΓΕ . ᾿Αλλὰ καὶ τὸ ὑπὸ ΑΓ, ΓΕ ἔλαοσόν ἐσι

τῶ ἀπὸ τῆς ΑΓ . Ἔλαοσον ἄρα ἐςὶ τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ

ξκέντρο 8Ρ, ὁἀπὸ τῆς ΑΓ. Ἐλάσων ἄρα ἐςὶν

ἡ ἐκ τῶ κέντρα τῷ Ρ τῆς ΑΓ· ὥσε ἡ διάμετρος τỡ

P κύκλο, ἐλάασων ἐςὶν ἢ διπλασία τῆς διαμέτρο 8

ΑΒΓΔ κύκλο. Καὶ δύο ἄρα τοῦ ΑΒΓΔ κύκλο

διάμετροι, μείζες εἰσὶ τῆς διαμέτρο &Ρ κύκλε· καὶ

τὸ τετράκις ἀπὸ τῆς διαμέτρο 8 ΑΒΓΔ κύκλο, το-

τέςι τῆς ΑΓ, μεᾶζον ἐςὶ ὁ ἀπὸ τ τὲ Ρ κύκλο δια-

μέτρα. Ὡς δὲ τὸ τετράκις ἀπὸ τὸ ΑΓ, ωρὸς τὸ

ἀπὸ τῆς τῷ Ρ κύκλο διαμέτρς, ὅτως τέσσαρες κύκ-

λοι οἱ ΑΒΓΔ πρὸς τὸν Ρ κύκλον. Τέσσαρες ἄρα

κύκλοι οἱ ΑΒΓΔ, μείζες εἰσὶ τὸ Ρ κύκλο. Ὁ ἄρα

κύκλος ὁ Ρ ἐλάοσων ἐςὶν ἢ τετραπλάσιος τὸ μεγί-

58 κύκλο. Ὁ δὲ Ρ κύκλος ἴσος ἐδείχθη τῇ εἰρη-

μὲνῃ ὑπιφάνειᾳ τῶ χήματος. Ἡ ἄρα Ιπιφάνεια

§οχήματος ἐλάοσων ἐςὶ ἡ τετραπλασία τὸ μεγί58

κύκλο τῶν ἐν τῇ σφαίρα .

1

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κζ'.

Τῷ ἐγγραφομθύῳ ἐν τῇ σφαίρα σχήματι, τῷ

περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν ὑπιφανειῶν τῶν κωνικῶν "ἴσος

ἐςὶ κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύκλον, τὸν ἴσον τῇ

ποφανέςᾳ τῶ σχήματος τὸ ἐγγραφέντος ἐν τῇ

σφαίρα , ὕψος ἢ δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τὸ κέντρο τ σφαί-

ρας ἐπὶ μίαν πλώρὰν τὸ πολυγώνο καθέτῳ ἠγμένη.

Ἔτω ἡ σφαίρα καὶ

ὁ ἐν αὐτῇ μέγισοςκύ-

κλος ὁ ΑΒΓΔ, καὶ

τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ

τῷ πρότερον. Ἔσω δὲ

κῶνος ὀρθὸς ὁ Ρ, βά-

σιν μὲν ἔχων ο ἴσίω τῇ

ἐπιφανεία το σχήμα

M

N

M æqualis ad circuli diametrum AF, ita

ſe habere E ad EA; ideo fpatium, quod fub

recta iis omnibus, quas diximus, æquali, et ſub

EA continetur ; hoc eft quadratum, quod ab

ea defcribitur, quæ ex centro circuli P, fpatio

eft æquale, quod continetur fub AГ, ГЕ. Spa-

tium autem, quod continetur fub АГ, ГЕ, minus

eſt quadrato, quod defcribitur ab Ar. Igitur

quadratum, quod ab ea, quæ ex centro circuli
Pdefcribitur, minus eft quadrato, quod defcri-

bitur ab Ar. Minor eft igitur ea quæ ex centro

circuli P, quam AT; ideoque circuli P diameter
minor dupla diametri circuli ΑΒΓΔ. Igitur

etiam duæ circuli ΑΒΓΔ diametri majores funt

diametro circuli P; quadratumque quod a dia-

metro circuli ABIA, hoc eft AF, quater de-

ſcribitur, majus eſt quadrato, quod defcribitur

a diametro circuli P. Ut autem quadratum,

quod ab Ar quater defcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur a diametro circuli P ita feha-
bent quatuor circuli ΑΒΓΔ ad circulum P. Igi-

tur quatuor circuli ΑΒΓΔ majores funt circulo

P. Circulus igitur P minor eſt quadruplo max-

imi circuli. Demonftratum autem eft, circulum

P figuræ, quam diximus, ſuperficiei æqualem

eſſe. Igitur figuræ, quam diximus, fuperficies

minor eft quadrupla circuli maximi omnium,

qui funt in ſphæra.

PROP. XXVII. THEOR.

Figuræ ſphæræ infcriptæ, quæ conicis ſuper-

ficiebus comprehenditur, æqualis eft conus, qui

bafim quidem habeat infcriptæ ſphæræ figuræ

ſuperficiei æqualem, altitudinem vero æqualem

rectæ, quæ a ſphæræ centro ad unum polygoni

latus normalis ducitur.

A

Z

H

B

X

Sit ſphæra, et ma-

ximus in ea circulus

ABIA, eademque a-

lia, quæ in fuperiore

theoremate. Sit au-

tem P conus rectus,

bafim quidem ha-

bens infcriptæ ſphæ-

ræ figuræ ſuperficiei

æqualem, altitudi-

nem vero æqualem

rectæ, quæ a ſphæ-

ræ centro ad unum

polygoni latus nor-

malisducitur. Opor-

tet demonftrare co-

num P figuræ ſphæ-

ræ infcriptæ æqua-

lem effe.

τος τὸ ἐγγεγραμμένες

ἐν τῇ σφαίρᾳ, ὕψος

δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τῶ

κέντρο τῆς σφαίρας

ἐπὶ μίαν πλευρὰν τỡ

πολυγώνα καθέτῳἠγω

A

μένη . Δεικτέον ὅτι ὁ

κῶνος ὁ Ρ, ἴσος ἐςὶ

τῷ ἐγγεγραμμένῳ ἐν

τῇ σφαίρα σχήματι.

K
I

Γ

Ἀπὸ γὸ ἢ κύκλων

ὧν εἰσι διάμετροι αἱ

ΖΝ, ΗΜ, ΘΑ, ΙΚ,

κῶνοι ἀναγεγράφθω-

σαν, κορυφὴν ἔχοντες

τὸ τῆς σφαίρας κέν

P

ig
κ καὶ ἐςὶ τῷ ὑπὸ 1 ex MS.

m

κὶ ἐςὶ η ὕψοςδὲ κῇ τῇ • ἔχων τὴν ἐπιφάνειαν

Deſcribantur a cir-

culis, qui circa dia-

metros ZN, ΗΜ, ΘΛ,

IK funt, coni verti-

cem habentes ſphæ-

ræ centrum. Atque

Dd
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erit folidus rhombus compoſitus tum ex cono,

cujus quidem baſis eſt circulus, qui circa dia-

metrum ZN defcribitur, vertex vero punctum

A; tum ex cono, cujus quidem baſis idem eft

circulus, vertex vero punctum X. Qui quidem

rhombus cono eſt æqualis, qui bafim quidem

habeat coni NAZ fuperficiei æqualem, altitudi-

nem vero æqualem rectæ, quæ a puncto x ad

AZ normalis ducitur. Rurfus etiam refiduum

rhombi, quod coni ſuperficie, quæ inter paral-
lela plana per ZN, HM acta interjicitur, cono-

rumque ZNX, HMX fuperficiebus comprehen-

ditur, æquale eft cono, qui bafim quidem ha-

beat coni fuperficiei æqualem, quæ interjicitur

inter parallela plana per ZN, HM acta, altitu-

dinem vero æqualem rectæ, quæ a puncto X
ad ZH normalis ducitur. Hæc enim demon-

ſtrata funt. Amplius vero etiam coni refiduum,

quod comprehenditur coni fuperficie, quæ in-

ter parallela plana per HM, BA acta interjicitur,

et fuperficie coni MHX, et adhuc circuli, qui

circa diametrum BA defcribitur, æquale eſt cono,

qui bafim quidem habeat coni ſuperficiei, quæ

inter parallela plana per HM, BA acta interjici-
tur æqualem, altitudinem vero æqualem rectæ,

quæ a puncto X ad BH normalis ducitur. Pa-

riter et in altero hemifphærio rhombus ХКГІ,

conorumque refiduatot tantiſque conis æqualia

erunt, quot quantique ii funt quos fupra dix-

imus. Itaque conftat totam figuram ſphæræ in-

ſcriptam omnibus, quos diximus, conis æqua-
lem eſſe. Hi autem coni æquales funt cono P ;

quoniam conus P altitudinem quidem habet

unicuique conorum, quos diximus, altitudini

æqualem, bafim vero æqualem omnibus eorum-

dem bafibus. Conftat igitur infcriptam ſphæræ

figuram expofito cono eſſe æqualem.

PROP. XXVIII. THEOR .

Figura ſphæræ inſcripta, quæ conicis fuperfi-

ciebus comprehenditur, minor eſt quadrupla

coni, qui bafim quidem habeat circulo maximo

omnium, qui funt in ſphæra, æqualem, altitudi-

nem vero æqualem ei, quæ ex centro ſphæræ.

Qui enim conus infcriptæ ſphæræ figuræ eft

æqualis, bafim quidem habens figuræ infcriptæ

fuperficiei æqualem, altitudinem vero æqualem

rectæ, quæ a centro circuli ad unum infcriptipo-

lygoni latus normalis ducitur, hic fit P. Sit au-

tem conus bafim quidem habens circulo ΑΒΓΔ

æqualem, altitudinem vero æqualem ei, quæ

ex centro circuli ΑΒΓΔ .

Quoniam igitur conus P bafim quidem habet

infcriptæ ſphæræ figuræ fuperficiei æqualem,

altitudinem vero æqualem rectæ, quæ a puncto

X ad AZ normalis ducitur ; demonſtratumque

eſt inſcriptæ figuræ fuperficiem minorem effe

τρον. Ἔσαι δὴ ῥόμβος σερεὸς ἔκτε κώνε, & βάσις

μέν ἐσι ὁ κύκλος ὁ περὶ τὴν ΖΝ, κορυφὴ δὲ τὸ Α

σημεῖον· καὶ τῷ κώνε ὁ βάσις ὁ αὐτὸς κύκλος,

κορυφὴ δὲ τὸ Χ σημεῖον. Καὶ ἴσος ἐςὶ τῷ κώνῳ τῷ

βάσιν μέν ἔχοντι τὴν ἐπιφανείαν τὸ ΝΑΖ, ὕψος

δε ἴσον τῇ Ἀπὸ τῶ Χ᾿ ἐπὶ τὴν ΑΖ καθέτῳ ἠγμένη.

Πάλιν δὲ καὶ τὸ περιλελειμμθύον τῷ ρόμβες τὸ πε-

ριεχόμενον ὑπότε τῆς ἐπιφανείας το κώνο τῆς μεταξύ

τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων τῶν κατὰ τὰς Ζ Ν, Η Μ,

καὶ τῶν ἐπιφανειῶν τῶν κώνων τε τε ΖΝΧ, καὶ

τᾶ Η ΜΧ, ἴσον ἐςὶ τῷ κώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι

ἴσην τῇ ἐπιφανεία το κώνα, τῇ μεταξὺ τῶν πὰραλ-

λήλων ἐπιπέδων τῶν κατὰ τὰς ΖΝ, ΗΜ, ὕψος

δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τῶΧ ἐπὶ τὴν ΖΗ καθέτῳ ἡγμθμῃ .

Δέδεικται γδ ταῦτα. Ἔτι δὲ καὶ τὸ περιλειπόμενον

τῶ κώνο περιεχομένο ὑπότε τῆς ἐπιφανείας τῷ κά-

να τῆς μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων τῶν κα-

τὰ τὰς ΗΜ, ΒΔ, κὶ τῆς ἐπιφανείας το ΜΗΧ κώ-

νε, καὶ τῷ κύκλο τὸ περὶ διάμετρον τὴν ΒΔ, ἴσον

ἔσαι κώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὴν ἴσην τῇ ἐπιφα-

νείᾳ τῶ κώνο τῇ μεταξὺ τῶν ἐπιπέδων τῶν κατὰ

τὰς ΗΜ, ΒΔ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τῶτο Χ ἐπὶ τὴν

Β Η καθέτῳ ἠγμένη. Ὁμοίως δε καὶ ἐν τῷ ἑτέρῳ

ἡμισφαιρίῳ ὅτε ρόμβος ὁ ΧΚΓΙ, καὶ τὰ περιλειμ

ματα τῶν κώνων ἴσα ἔσαι τοσέτοις καὶ τηλικούτας

κώνοις, ὅσοι καὶ πρότερον ἐῤῥήθησαν . Δῆλον ἐν ὅτι

ὰ ὅλον τὸ σχῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῇ σφαίρα ,

ἴσον ἐςὶ πᾶσιν τοῖς εἰρημένοις κώνοις . Οἱ δὲ κῶναι

ἴσοι εἰσὶ τῷ Ρ κώνῳ· ἐπειδὴ ὁ Ρ κῶνος ὕψος μὲν

ἔχει ἑκάσῳ ἴσον τῶν εἰρημένων κώνων· βάσιν δὲ ἴσην

πάσαις ταῖς βάσεσιν αὐτῶν. Δῆλον ἕν, ὅτι τὸ ἐν τῇ

σφαίρᾳ ἐγγεγραμμένον ἴσον ἐςὶ τῷ ἐκκειμένῳ κώνῳ.

ΠΡΟΤ. κή.

Τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἐν τῇ σφαίρα , το πε-

ριεχόμενον ὑπὸ τῶν ἐπιφανειῶν ἢ κωνικῶν, ἔλασσόν

ἐσιν ἢ τετραπλάσιον τὸ κώνε, βάσιν μὲν ἔχοντος

ἴσω τῷ μεγίσῳ κύκλῳ τῶν ἐν τῇ σφαίρα, ύψος

δὲ ἴσον τῇ ἐκ τῶ κέντρα τῆς σφαίρας.

Ἔσω γὰρ ὁ γινόμενος κῶνος ἴσος τῷ οχήματι

τῷ ἐγγεγραμμένῳ ἐν τῇ σφαίρα, τὴν βάσιν μὲν

ἔχων ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ἐγγεγραμμένες σχή

ματος, τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρο τοῦ

κύκλο καθέτῳ ἀγομένῃ ἐπὶ μίαν πλευρὰν τοῦ

έγγραφέντος πολυγώνα ὁ Ρ. Ὁ δὲ κῶνος ὁ Ξἔσω,

βάσιν ἔχων ἴσθω τῷ ΑΒΓΔ κύκλῳ, ὕψος δὲ τὴν

ἐκ τῶ κέντρες ΑΒΓΔ κύκλο.

Ἐπεὶ ἦν ὁ Ρ κῶνος βάσιν ἔχει ἴσθω τῇ ἐπιφα-

νείᾳ τῶ ἐγγεγραμμένε χήματος ἐν τῇ σφαίρᾳ, ὕψος

δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τῶ Χ καθέτῳ ἀγομένη ἐπὶ τὴν ΑZ,

ἐδείχθη δὲ ἐπιφάνεια τᾶ ἐγγεγραμμένο σχήματος

ἐλάοσον ἢ τετραπλασία τᾶ ἐν τῇ σφαίρα μεγίσε

P In MS. ἴσον deest .

1
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κύκλο, ἐςὶν ἄρα ἡ τ8 Ρ κώνε βάσις ἐλάσσων ἢ quadrupla circuli maximi omnium, qui funt in

τετραπλασία τῆς βά-

σεως τε Ξ κώνο. Ἔσι

δὲ καὶ τὸ ὕψος τοῦ Ρ

ἔλαοσον τῷ ὕψες τοῦ

Ξ κώνο. Ἐπεὶ ἐν ὁ

Ρκῶνος τὴν μὲν βάσιν

ἔχει ἐλάοσονα ἢ τετρα-

πλασίαν τῆς ὁ Ξ βά-

σεως, τὸ δὲ ὕψος ἔ-

λαοσον τῷ ὕψες, δη-

λον ὡς καὶ αὐτὸς ὁ Ρ

κῶνος ἐλάσσων ἐςὶ ἡ

Z

A

A

τετραπλάσιος τοῦ Ξ

κώνα. ᾿Αλλὰ này ὁ E

Ρ κῶνος ἴσος ἐςὶ τῷ

ἐγγεγραμμένῳ χήμα-

τι. Τὸἄραἐγγεγραμ

B

Γ

PE

ſphæra; ideo bafis

coniPminor eſt qua-

drupla baſis coni E.

Minor eft autem et

!

coni P altitudo coni

altitudine. Quo-

niam igitur conus P

bafim quidem habet

minorem quadrupla

baſis coni Z, altitudi-

nem vero minorem

altitudine ; conftat

eumdem conum P

quadruplo coni

minorem effe. Eft

autem conus Pin-

ſcriptæ figuræ æ-

μένον σχῆμα, ἔλαοσόν ἐσιν ἢ τετραπλάσιον τε Ξ qualis. Igitur infcripta figura minor eſt qua-

κώνε.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κθ.

Ἔσω ἐν σφαίρα μέγιςος κύκλος ὁ ΑΒΓΔ, πε-

ρὶ δὲ τὸν ΑΒΓΔ κύκλον περιγεγράφθω πολύγω-

νον ἰσόπλθρόν τε καὶ ἰσόγωνιον, τὸ δὲ πλῆθος τῶν

πλευρῶν αὐτῶ μετρείσθω ὑπὸ τετράδος. Τὸ δὲ

περὶ τὸν κύκλον περιγεγραμμένον πολύγωνον, κύ-

κλος περιγεγραμμένος περιλαμβανέτω, περὶ τὸ

αὐτὸ κέντρον γινόμενος τῷ ΑΒΓΔ, μενέσης δὴ τῆς

ΕΗ περιενεχθήτω τὸ ΕΖΗΘ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ τότε

πολύγωνον καὶ ὁ κύκλος. Δῆλον ὧν ὅτι ἡ μὲν πε-

ριφέρεια τᾶ ΑΒΓΔ κύκλο κατὰ τῆς ἐπιφανείας f

σφαίρας οἰσθήσεται ·

ἡ δὲ περιφέρεια τῆ

ΕΖΗΘ, κατ᾿ ἄλλης

ἐπιφανείας σφαίρας τὸ

αὐτὸ κέντρον ἐχούσης

τῇ ἐλάοσονι οἰσθήσε-

ται. Αἱ δὲ ἁφαὶ καθ'

ἃς ἐπιψαύουσιν αἱ

πλευραὶ, γράφεσι κύ-

κλες ὀρθοὺς πρὸς τὸν

ΑΒΓΔ κύκλον ἐν τῇ

ἐλάοσονι σφαίρα . Αἱ

δε γωνίαι ξπολυγώ

να χωρὶς ἢ πρὸς τοῖς

Ε, Η σημείοις, κατὰ

κύκλων περιφερειῶν οἰ-

σθήσονται, ἐν τῇ ἐπι-

Z

drupla coni E.

PROP. XXIX . THEOR.

Sit in ſphæra maximus circulus ΑΒΓΔ ; cir-

culoque ABIA circumfcribatur polygonum æ

quiangulum et æquilaterum ; et ipfius laterum

multitudinem quaternarius metiatur. Circum-

fcriptum autem circulo polygonum circumfcrip-

tus circulus comprehendat, cujus idem fit cen-

trum ac circuli AΒΓΔ ; et manente EH, planum

in quo polygonum EZHO,et circulus eft, cir-

cumagatur. Conſtat igitur fore, ut circuli qui-

dem ΑΒΓΔ circumferentia fecundum ſphæræ

fuperficiem feratur ;

circumferentia vero

circuli EZHO feratur

fecundum fuperfici-

em alterius ſphæræ,

cujus idem fit ac mi-

noris centrum. Por-

ro contactus laterum

polygoni circulos in

minore ſphæra de-

fcribent ad circulum

ΑΒΓΔ rectos. Atpo-

lygoniam anguli, ex .

ceptis, qui adpuncta

E, H funt, ſecun-

dumcircumferentias

circulorum ferentur,

qui recti adcirculum

EA
H

Φανείᾳ τῆς μείζονος σφαίρας γεγραμμένων ὀρθῶν

πρὸς – ΕΖΗΘ κύκλον, αἱ δὲ πλώραὶ τῷ πολυ-

γώνε κατὰ κωνικῶν ἐπιφανειῶν οἰσθήσονται, κα-

θάπερ ἐπὶ * ξ' πρώτε . Ἔσαι ἓν τὸ σχῆμα τὸ πε-

ριεχόμενον ὑπὸ τ ἐπιφανειῶν τῶν κωνικῶν, περὶ μὲν

Θ

ΕΖΗ in ſuperficie majoris ſphæræ deſcripti

funt ; lateravero ferentur fecundum conicas fu-

perficies, ut in priore theoremate. Quæ igitur

figura fub conicis ſuperficiebus comprehenditur,

minori quidem ſphæræ circumfcripta erit, ma-

9 ἐπὶ τοῦ πρώτε exMS.

* Sive, τῦ πρὸτύτε.
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jori vero inſcripta. At vero circumfcriptæfi-

guræ ſuperficiem ſphæræ fuperficie majorem

eſſe, hoc pacto demonftrabitur. Sit enim ΚΔ

circuli alicujus eorum, qui in minore ſphæra

funt, diameter ; et K, A puncta, in quibus duo

circumfcripti polygoni latera circulum ΑΒΓΔ

contingunt. Diviſa autem ſphæra acto per KA

plano, rectoque ad circulum ΑΒΓΔ, dividetur

utique ab eodem plano et circumſcriptæ ſphæræ

figuræ fuperficies. Ac manifeftum eft ejufmodi

ſuperficies eofdem in plano terminos habere ;

utriufque enim terminus eft circumferentia cir-

culi, qui rectus ad circulum AΒΓΔ circa dia-

metrum KA deſcribitur; et utramque ad eafdem

partes cavam effe, alteramque ab altera, et a

plano, quod eofdem ac ipfa terminos habet,
comprehendi. Minor eſt igitur, quæ compre-

henditur ſegmenti ſphærici ſuperficies, circum-
m-

ſcriptæ eidem ſegmento figuræ ſuperficie. Pa-

riter etiam reliqui ſegmenti ſphærici ſuperficies

minor eft fuperficie figuræ eidem ſegmento cir-

cumfcriptæ. Conſtat igitur totam fuperficiem

ſphæræ circumfcriptæ eidem figuræ ſuperficie

minorem eſſe.

PROP. XXX. THEOR.

Figuræ ſphæræ infcriptæ fuperficiei æqualis

eft circulus, cujus ea, quæ ex centro, poteft

ſpatium ei æquale, quod fub unopolygonilatere

continetur, rectaque iis omnibus æquali, quæ
polygoni angulos jungunt, et parallelæ funt ali-

cui earum, quæ duobus polygoni lateribus fub-

jiciuntur.

Quæ enim circumfcribitur figuraminori ſphæ-

ræ, eadem majori infcribitur. Demonſtratum

autem eft infcriptæ ſphæræ figuræ fuperficiem,
quæ conicis fuperficiebus comprehenditur, æ-

qualem eſſe circulum, cujus ea, quæ ex centro,

poteſt ſpatium, quod fub uno polygoni latere

continetur, rectaque iis omnibus æquali, quæ

polygoni angulos jungunt, et parallelæ funt

alicui earum, quæ duobus polygoni lateribus

fubjiciuntur. Conſtat igitur id, quod fupra po-
ſitum eſt.

PROP. XXXI. THEOR.

Circumfcriptæ ſphæræ figuræ ſuperficies ma-

jor eſt quadrupla circuli maximi omnium, qui

funt in ſphæra.

Sit enim ſphæra, et circulus, eademque alia,

quæ antea dicta funt. Circulus autem & æqua-

lis fit fuperficiei propofitæ figuræ minori ſphæ-

ræ circumfcriptæ.

Quoniam igitur circulo EZH infcriptum

eſt polygonum æquilaterum et pariangulum ;

· αἱ δύο πλευραὶ in MS. defunt. • διηρημένηςfic MS.

τὴν ἐλάοσονα σφαίραν περιγεγραμμένον, ἐν δὲ τῇ

μείζονι ἐγγεγραμμένον. Ὅτι δὲ ἡ ἐπιφάνεια τῷ πε-

ριγεγραμμένες σχήματος μείζων ἐςὶ τῆς ἐπιφανείας

τῆς σφαίρας, ὅτως δειχθήσεται. Ἔσω γὰρ ἡ

ΚΔ διάμετρος κύκλο τινὸς τῶν ἐν τῇ ἐλάοσονι σφαί

ρᾳ, τῶν Κ, Δ σημείων ὄντων, καθ᾽ ἃ ἅπλονται τε

ΑΒΓΔ κύκλο · αἱ δύο πλώραὶ τὸ περιγεγραμμένο

πολυγώνα. "Διηρημένης δη το σφαίρας ὑπὸ δ'ἐπιπέ-
δε ξ κατὰ τὴν ΚΔ ὀρθῶ πρὸς τὸν ΑΒΓΔ κύκλον,

ἐπιφάνεια το περιγεγραμμένα σχήματος περὶ
των σφαῖραν, διαιρεθήσεται ὑπὸ τοῦ δπιπέδο. Καὶ

Φανερὸν ὅτι τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχεσιν ἐν ὑπιπέδῳ.

Αμφοτέρων γδ τ πιφανειῶν πέρας ἐςὶν ἡ ὁ κύκλο

περιφέρεια & περὶ διάμετρον – ΚΔ, ὀρθῶ πρὸς ἢ ΑΒΓΔ

κύκλον, καί εἰσιν ἀμφότεραι ἐπὶτὰαὐτὰ κοῖλαι . Καὶ

περιλαμβάνεται ἡ ἑτέρα αὐτῶν ὑπὸ τὶ ἑτέρας ἐπιφα-

νείας, καὶ τῆς ἐπιπέδο τῆς τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχέ
σης. Ἐλάοσων ὧν ἐσιν ἡ περιλαμβανομένη 8 τμή

ματος τῆς σφαίρας ἐπιφάνεια, τῆς ἐπιφανείας τοῦ

χήματος το περιγεγραμμένο περὶ αὐτήν. Ὁμοίως

δὲ καὶ ἡ το λοιπό τμήματος τῆς σφαίρας ἐπιφά-

νεια, ἐλάοσων ἐςὶ τῆς ἐπιφανείας τὸ χήματος τοῦ

περιγεγραμμένα περὶ αὐτιώ. Δῆλον ὧν, ὅτι καὶ

ὅλη ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας ἐλάοσων ἐςὶ τῆς ἐπι-

Φανείας& οχήματος &περιγεγραμμένο περὶ αὐτήν.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ λ΄.

* Τῇἐπιφανεία τῷ περιγεγαμμένο χήματος περὶ

τὴν σφαιραν, ἴσος ἐςὶ κύκλος, ὁ ἡ ἐκ τῶ κέντρα

ἴσον διύαται τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε μιᾶς πλευρᾶς

το πολυγώνς καὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς ἐπιζευγνυ-

όσαις τὰς γωνίας τῷ πολυγώνε, ὅσαις παρά τινα

τῶν ὑπὸ δύο πλώρὰς τῶ πολυγώνο ὑποτεινουσῶν.

Τὸ γὰρ περιγεγραμμένον περὶ τὴν ἐλάοσονα

σφαῖραν, ἐγγέγραπται εἰς τὴν μείζονα σφαίραν.

Το δὲ ἐγγεγραμμένο ἐν τῇ σφαίρα περιεχομένες

ὑπὸ τῶν ὑπιφανειῶν τῶν κωνικῶν, δέδεικται ὅτι " τῇ

ἐπιφανεία ἴσος ἐσὶν ὁ κύκλος, ὁ ἡ ἐκ τῶ κέντρα

δύναται τὸ περιεχόμενον ὑπότε μιᾶς πλευρᾶς ὁ πο-

λυγώνο, κὰτῆς ἴσης πάσαις ταῖς ἐπιζευγνόσαις τὰς

γωνίας τῷ πολυγώνο, ἔσαις παρά τινα τῶν ὑπὸ δύο

πλευρὰς ὑποτεινεσῶν. Δῆλον ὧν ἐσι τὸ προει-

ρημένον .

ΠΡΟΤΑΣΙΣ λα΄.

Τοῦ χήματος τᾶ περιγεγραμμένες περὶ ἢ σφαί

ραν, ἡ ἐπιφάνεια μείζων ἐςὶν ἢ τετραπλάσια τοῦ

μεγίσε κύκλο τῶν ἐν τῇ σφαίρα .

Ἔσωγὰρ ἦτε σφαῖρα κὶ ὁ κύκλος, ἢτὰἄλλα τὰ

αὐτὰ τοῖς πρότερον προκειμθύοις. Καὶ ὁ Λ κύκλος

ἴσος τῇ ἐπιφανείαἔσω & προκειμένες περιγεγραμμένε

περὶ τὴν ἐλάοσονα σφαῖραν .

Ἐπεὶ ὧν ἐν τῷ ΕΖΗΘ κύκλῳ πολύγωνον ἰσόπλεὑ-

ρον ἐγγέγραπται, καὶ ἀρτιογώνιον, αἱ ἐπιζευγνύεστη

• Τῆς ἐπιφανείας 4 τῆς ἐπιφανείας ἶσος ὁκύκλος ἐσὶν
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τὰς ὁ πολυγώνς γωνίας παράλληλοι ὅσαι τῇ Θz,

πρὸς τὴν ΖΘ τ' αὐτὸν λόγον ἔχεσιν, ὃν ἡ ΚΘ πρὸς

Κ.Ζ. Ἴσον ἄρα ἐςὶν Z

K
B

τὸ περιεχόμενον χῆ

μα ὑπότε μιᾶς πλώ-

ρᾶς τὸ πολυγώνα " ξ

ὁ ἴσης πάσαις ταῖς ἐ-

πιζευγνυόσαιςτὰςγω

νίας τὸ πολυγώνα, τῷ

περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν

ΖΘ,ΘΚ. Ὥσε ἡ ἐκδ

κέντρο 8Λ κύκλο ἴσυν

δύναται τῷ ὑπὸ ΖΘ,

ΘΚ. Μείζων ἄρα ἐσὶν ἡ

ἐκξκέντρο 8Λ κύκλο

τῆς ΘΚ. Ἡ δὲ οκ

ἴση ἐςὶ τῇ διαμετρῷ & A

ΑΒΓΔ κύκλε· διπλα-

E

quæ recte diametro z parallelæ polygoni

angulos jungunt, eamdem ad Z rationem ha-
bent, quam Kad

KZ. Æquale eſt igi-

tur ſpatium quod

fub uno polygoni la-

tere continetur, rec-

taque iis omnibus æ-

H

A
Γ

σία γάρ ἐσι τῆς ΧΣ, ὅσης ἐκ τῶ κέντρο τοΑΒΓΔ

κύκλο. Δῆλον ἐν ὅτι μείζων ἐςὶνἡ τετραπλάσιος ὁ Λ

κύκλος, τετέςιν ἡ ὑπιφάνεια & περιγεγραμμένο χή-

ματος περὶ τὴν ἐλάοσονα σφαῖραν, ὁ μεγίσε κύ-

κλε ξ ἐν τῇ σφαίρα.

quali, quæ polygo-

ni angulos jungunt,

ſpatio, quod conti-

netur fub ZΘ, ΘΚ.

Quare ea, quæ ex

centro circuli л ро-

teſt ſpatium ei æ-

quale, quod conti-

netur fub zΘ, ΘΚ .

Igitur ea, quæ ex

centro circuli Ama-

joreſt quam KΚ. ΘΚ

autem æqualis eft

diametro circuli ΑΒΓΔ ; quippe quæ dupla eſt

rectæ X 2, quæ ex centro circuli ΑΒΓΔ duci-

tur. Conftat igitur circulum A, hoc eft figuræ

minori ſphæræ circumfcriptæ fuperficiem,ma-

jorem effe quadrupla circuli maximi omnium

qui funt in ſphæra.

EUTOCIUS.

Ἡδὲ ΚΘ ἴση ἐςὶ τῇ διαμέτρῳ τῷ ΑΒΓΔ κύκλο . Ἐὰν

γὸ ἀπὸ τᾶ Χ ἐπιζεύξωμεν ἐλπὶ τὸ σημεῖον, καθ᾽ ὁ ἐφάπτεται

Η ΚΖ τοῦ ΑΒΓΔ κύκλο, νούμενον τὸ Σ, ὁμοίως δὲ καὶ τὴν

ΧΚ᾿ ἐπεὶ ἴση σὶν ἡ ΧΚ τῇ ΧΖ, εἰσὶ ἢ καὶ ὀρθαὶ ai

πρὸς τὸ Σ' ἴση ἀρὰ ἡ ΚΣ τῇ ΣΖ. ᾿Αλλὰ μὲν κῷ ἡ ΖΧ

τῇ ΧΘ ἴση. Παράλληλος ἄρα ἡ Χ Στῇ ΚΘ. Καὶ διὰ

τῦτο ἐςαι ὡς ἡ Θ Ζ πρὸς ΖΧ, ὅτως ἡ ΚΘ πρὸς ΧΣ.

Διπλὴ ἢ ἡ Θ Ζ τῆς ΧΖ. Διπλὴ ἄρα καὶ ἡ Κ.Θ' τῆς ΧΣ

ἐκτῶ κέντρα ἕσης το ΑΒΓΔ κύκλο.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ λβ'.

Τῷ περιγεγραμμένῳ χήματι περὶ τὴν ἐλάοσονα

σφαῖραν ἴσος ἐςὶ κῶνος, ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύ-

κλον τὸν ἴσον τῇ ἐπιφανεία & χήματος, ὕψος δὲ

ἴσον τῇ ἐκ&κέντρο τῆς σφαίρας.

Τὸ γδ περιγεγραμμένον χῆμα πεὶ τὴν ἐλάοσονα

σφαῖραν, ἐγγέγραπται * ἐν τῇ μείζονι σφαίρα. Τῷ

δὲ ἐγγεγραμμένῳ χήματι περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν κω-

νικῶν ἐπιφανειῶν, δέδεικται ἴσος κῶνος ὁ βάσιν μὲν

ἔχων τὸν κύκλον τὸν ἴσον τῇ ἐπιφανεία & χήματος,
ὕψος ἢ ἴσον τῆ κέντρο το σφαίρας ἐπὶ μίαν

πλευρὰν τὸ πολυγώνο καθέτῳ ἠγμένη. Αὕτη δε

ἐσιν ἴση τῇ ἐκ τῶ κέντρα τῆς ἐλάοσονος σφαίρας.

Δῆλον ὧν ἐσι τὸ προτεθέν.

Y

ἀπὸξ

* καὶ ταῖς πάσαις

K autem æqualis eſt diametro ciculi ΑΒΓΔ. Si

enim recta jungatur a puncto X ad id punctum, in quo

KZ circulum AΒΓΔ contingit, quod ∑ eſſe intelliga-

tur ; jungaturque pariter recta XK: quoniam æqualis

eſt XK ipfi XZ, quique anguli ad punctum ∑ funt,

recti ; ideo etiam ΚΣ ipfi ΣΖ eſt æqualis. At vero

æqualis etiam eſt ZX ipſi XO. Parallela igitur eft ΧΣ

ipfi KO. Propterea, ut Z ad ZX, ita ſe habet K

ad ΧΣ. Dupla eft autem OZ ipfius XZ. Dupla eft

igitur etiam K ipfius XM ; quæ quidem ex centro eft

circuli ΑΒΓΔ.

PROP. XXXII. THEOR .

Figuræ minori ſphæræ circumfcriptæ æqualis

eſt conus, qui baſim quidem habeat circulum

figuræ fuperficiei æqualem, altitudinem vero

æqualem ei, quæ ex centro ſphæræ .

Quæ enim circumfcribitur figura minori

ſphæræ, eadem majori infcribitur. Demonſtra-
tum autem eſt inſcriptæ figuræ, quæ conicis

ſuperficiebus comprehenditur, æqualem effe co-
num, qui bafimquidem habeat circulum figuræ

fuperficiei æqualem, altitudinem vero æqualem
rectæ, quæ aa ſphæræ centro ad unum polygoni

latus normalis ducitur. Atque hæc quidem

æqualis eſt ei, quæ ex centro minoris ſphæræ .

Conſtat igitur id, quod fupra poſitum eſt .

* αὕτη • ὕψος δὲ τῆ

Ee
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PROP. XXXIII. THEOR .

Exhoc autem manifeftum eft, figuram minori

ſphæræ circumfcriptam majorem eſſe quadrupla

coni, qui baſim quidem habeat circulo maximo

omnium, qui funt in ſphæra, æqualem, altitu-

dinem vero æqualem ei, quæ ex centro ſphæræ .

Quoniam enim figuræ æqualis eſt conus, qui

baſim quidem habeat ejufdem fuperficiei æqua-

lem, altitudinem vero æqualem ei, quæ a cen-

tro ſphæræ ad unum polygoni latus normalis

ducitur, hoc eſt ei, quæ e minoris ſphæræ cen-

tro ; ſuperficies autem figuræ ſphæræ circum-

ſcriptæ major eft quadrupla circuli maximi om-

nium, qui funt in ſphæra. Ideo figura ſphæræ

circumfcripta major erit quadrupla coni, qui

baſim quidem habeat maximum circulum, al-

titudinem vero eam, quæ ex centro ſphæræ.

Nam et qui ipſi æqualis eft conus, major eft

quadruplo ejus, quem diximus, coni ; cum et

bafim habeat majorem quadrupla, et æqualem

altitudinem.

PROP. XXXIV. THEOR .

Si ſphæræ figura infcripta fit, itemque alia

circumfcripta, circumactis polygonis iis, quæ

fupra conſtructa funt, fimilibus ; circumfcriptæ

figuræ fuperficies ad fuperficiem infcriptæ ratio-

nem habet ejus duplam, quam habet latus cir-

cumfcripti maximo circulo polygoni ad latus

polygoni eidem circulo inſcripti : ipſa autem

figura circumſcripta ad infcriptam rationem ha-

bet ejufdem rationis triplam.

Sit in ſphæra maximus circulus ΑΒΓΔ ; eique

infcribatur polygonum æquilaterum, et ipfius

laterum multitudinem quaternarius metiatur ;

circumfcribatur item circulo polygonum aliud

infcripto ſimile, circumfcriptique polygoni la-

tera circulum contingant in punctis circumfe-

rentiarum mediis, quæ ab infcripti polygoni

lateribus fecantur. Sint autemEH,OZ ejus cir-

culi, qui circumfcriptum polygonum compre-

hendit, diametri ad angulos inter fe invicem

rectos ſimilique modo pofitæ ac diametri ΑΓ, ΒΔ :

atque intelligantur junctæ eſſe ad oppofitos po-

lygoni angulos recte lineæ, quæ quidem ſibi

invicem rectiſque BZ, A parallelæ erunt. Ita-

que, manente diametro EH, actiſque in orbem

polygonorum ambitibus, circumfcribetur ſphæ-
ræ figura, aliaque item infcribetur. Oportet

igitur demonftrare, circumfcriptæ figuræ ſuper-

ficiem ad fuperficiem infcriptæ rationem habere

ejus duplam, quam habet EA ad AK : ipfam

autem figuram circumfcriptam ad infcriptam

habere rationem ejufdem rationis triplam.

Z

ὁ κῶνος ὁ ἴσος

ΠΡΟΤΑΣΙΣ λγ.

Ἐκ τότε δὲ φανερὸν, ὅτι τὸ χῆμα τὸ περιγραφό-

μενον περὶ ἢ ἐλάοσονα σφαῖραν μείζον ἐςὶν ἢ τετρα-

πλάσιον κώνε, ὁ βάσιν μὲν ἔχοντος μέγισον κύκλον

τ ἐν τῇ σφαίρα, ὕψος δὲ τὴν ἐκ ξ κέντρα τ σφαίρας .

Ἐπειδὴ γὸ ἴσος ἐπὶ τῷ χήματι κῶνος ὁ βάσιν μὲν

ἔχων ἴσω τῇ ἐπιφανείᾳ αὐτῶ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ

το κέντρο τῆς σφαίρας, ὅπὶ μίαν πλώρὰν τὸ πο-

λυγώνο καθέτῳ ἠγμένη, τετέςι τῇ ἐκ τῶ κέντρο το

ἐλάοσονος σφαίρας· ἔτι δὲ ἡ ἐπιφάνεια & περιγε-

γραμμένο χήματος περὶ τὴ σφαῖραν μείζων ἢ τε-

τραπλάσια 8 μεγίσε κύκλο τῶν ἐν τῇ σφαίρα .

Μείζων ἄρα ἢ τετραπλάσιον ἔται τὸ σχῆμα τὸ πε-

ριγεγραμμένον περὶ τὶωὶ σφαῖραν ὁ κώνε, βάσιν μὲν

ἔχοντος τὸν μέγισον κύκλον, ὕψος δὲ τὴν ἐκξκέν

τρε τῆς σφαίρας. Ἐπειδὴ καὶ ᾿ ὁ κῶνος ἴσος αὐτῷ,

μείζων ἢ τετραπλάσιος γίνεται τῷ εἰρημένε· βά-

σιν τε γὰρ μείζονα ἢ τετραπλασίαν ἔχει, καὶ ὕψος
ἴσον.

A

ΠΡΟΤΑΣΙΣ λδ .́

Ἐὰν ἢ ἐν σφαίρα σχῆμα ἐγγεγραμμένον, καὶ

ἄλλο περιγεγραμμένον ὑπὸ ὁμοίων πολυγώνων, τὸν

αὐτὸν τρόπον τοῖς πρότερον κατεσκβασμένοις, ἡ ἐπι-

Φάνεια & περιγεγραμμένο χήματος πρὸς τὴν τῶ

ἐγγεγραμμένο πφάνειαν, διπλασίονα λόγον ἔχει ,

ἤπερ ἡ πλώρὰ ξ περιγεγραμμένο πολυγώνο περὶ

τὸν μέγισον κύκλον, πρὸς ἢ πλθρὰν τὸ ἐγγεγραμ-

μένο πολυγώνα ἐν τῷ αὐτῷ κύκλῳ· αὐτὸ ἢ τὸ χῆ-

μα τὸ πειγεγραμμένον πρὸς τὸ σχῆμα * τὸ ἐγγε

γραμμένον, τριπλασίονα λόγον ἔχει τῷ αὐτῶ λόγε.

a

Ἔσω ἐν σφαίρα κύκλος ὁ ΑΒΓΔ, καὶ ἐγγε

γράφθω εἰς αὐτὸν πολύγωνον ἰσόπλευρον, τὸ δὲ

πλῆθος τῶν πλώρῶν αὐτῶ μετρείθω ὑπὸ τετράδος ·

καὶ ἄλλο περιγεγράφθω περὶ τὸν κύκλον, ὅμοιον τῷ

ἐγγεγραμμένῳ, αἱ ἢ τὸ περιγεγραμμένο πολυγώνε

πλώραὶ ἐπιψαυέτωσαν τῶ κύκλο κατὰ μέσα τῶν

περιφερειῶν ἢ ἀποτεμνομένων ὑπὸ τξἐγγεγραμμένε

πολυγώνο πλώρῶν. Αἱ δὲ ΕΗ, ΖΘ διάμετροι πρὸς

ὀρθὰς ἔσωσαν ἀλλήλοις ξ' κύκλο & περιλαμβάνοντος

τὸ περιγεγραμμένον πολύγωνον, καὶ ὁμοίως κείμεναι

ταῖς ΑΓ, Β Δ διαμέτροις· καὶ νοείθωσαν ἐπιζώγνυ-

μέναι ἐπὶ τὰς ἀπεναντίον γωνίας τῷ πολυγώνο, αἱ

γίγνονται ἀλλήλαις τὲ καὶ τῇ ΒΖ, Θ Δ παράλληλοι.

Μενέσης δὴ τῆς Ε. Η διαμέτρς, καὶ περιενεχθεισῶν τ

περιμέτρων τῶν πολυγώνων περὶ τὶὶ τὸ κύκλο περι-

Φέρειαν, τὸ μὲν πειγεγραμμλύον σχῆμα ἔται ἐν

τῇ σφαίρα, ἢ ἐγγεγραμμθύον. Δεικτέον ἐν ὅτι ἡ

μὲν ὑπιφάνεια τοῦ πειγεγραμμθύς σχήματος πρὸς

τὴν ἐπιφάνειαν τῷ ἐγγεγραμμένο, διπλάσιονα λό-

γον ἔχει, ἤπερ ἡ ΕΛ πρὸς ΑΚ· τὸ δὲ χῆμα τὸ

περιγεγραμμθύον τριπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ αὐτῶ

λόγο.

το

* τὸ ἐγγεγραμμένον, in MS . deſunt .
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Ἔσω γὰρ ὁ μὲν Μ κύκλος ἴσος τῇ ἐπιφανεία ξ

περιγεγραμμθύς πεὶ τὴν σφαῶραν· ὁ δὲ Ν ἴσος τῇ

ἐπιφανεία δ'ἐγγεγραμμθύς. Διύατη ἄρα ὁμὲν Μ

ἡἐκ τῶ κέντρα, τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῆς ΕΛ καὶ τῆς

ἴσης πάσαις ταῖς ὑπιζευγνυόσαις τὰς γωνίας τῶ πο-

λυγώνο το περιγεγραμμλύς· ἡ δὲ ἐκ ξ κέντρο το

Ν, τὸ ὑπὸ τ ΑΚ κὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς ἐπιζευγνυ-

Z

Sit enim circulus quidem M figuræ ſphæræ

circumfcriptæ fuperficiei æqualis ; circulus au-

temN æqualis ſuperficiei figuræ infcriptæ. Ita-

que ea, quæ ex centro circuli M, poteſt ſpatium,

quod fub EA continetur, rectaque iis omnibus

æquali, quæ circumfcripti polygoni angulos

jungunt: et ea, quæ ex centro circuli N, illud

EA

K

B

H

Θ

ἑσαις᾿ τὰς γωνίας τε πολυγώνο τοῦ ἐγγεγραμμλύς.

Καὶ ἐπεὶ ὅμοιά ἐι τὰ πολύγωνα, ὅμοια ἂν έτη καὶ

τὰ περιεχόμενα χωρία ὑπὸ τῶν εἰρημένων γραμμῶν,

τετέςι τῶν ἐπὶ τὰς γωνίας, κὶ τῶν πλευρῶν τῶν πο-

λυγώνων. "Ωςε τὸν αὐτὸν λόγον ἔχειν · πρὸς ἄλληλα

ὃν ἔχεσιν αἱ τῶν πολυγώνων πλευραὶ δυνάμει.

Ἀλλὰ καὶ ὃν ἔχει λόγον τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν

εἰρημένων γραμμῶν, τῶτον ἔχεσιν αἱ ἐκ τῶν κέντρων

τῶν Μ, Ν κύκλων πρὸς ἀλλήλας δυνάμει . "Ὥσε

καὶ αἱ τ Μ, Ν διάμετροι ἢ αὐτὸν ἔχεσι λόγον ταῖς

τῶν πολυγώνων πλώραῖς. Οἱ ἢ κύκλοι πρὸς ἀλ-

λήλες διπλασίονα λόγον ἔχεσι τῶν διαμέτρων· οἴ-

τινες ἴσοι εἰσὶ ταῖς ἐπιφανείαις τὸ περιγεγραμμές,

καὶ ἐγγεγραμμθύου. Δῆλον ἦν, ὅτι ἡ ὁπιφάνεια το

περιγεγραμμθύς χήματος περὶ των σφαῖραν, πρὸς

τίω ἐπιφάνειαν τὸ ἐγγεγραμμθύς χήματος εἰς τὴν

σφαῖραν, διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ΕΛ πρὸς

AK.

Εἰλήφθωσαν δὴ δύο κῶνοι οἱ Ο, Ξ. Καὶ ἔσω ὁ

μὲν Ξ κῶνος βάσιν ἔχων τὸν κύκλον ἴσον τῷ Μ,

ὁ δὲ Ο βάσιν ἔχων τὸν κύκλον ἴσον τῷ Ν· ὕψος

δὲ ὁ μὲν Ξ κῶνος τιώ ἐκ τῶ κέντρα τῆς σφαίρας,

ὁ δὲ Ο τὼ ἀπὸ τῶ κέντρο ἐπὶ τὶὼ ΑΚ καθετὸν

ἠγμθύζω. Ἴσος ἄρα ὁ μὲ Ξ κῶνος τῷ χήματι τῷ

περιγεγραμμθύω πει τιὼ σφαῖραν, ὁ δὲ Ο τῷ

ἐγγεγραμμθύῳ. Δέδεικται γδ ταῦτα. Καὶ ἐπεὶ ὅμοιά

ἐσι τὰ πολύγωνα, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον ἡ ΕΛ πρὸς

ΑΚ, ὃν ἡ ἐκ ξ κέντρο τ σφαίρας πρὸς των από8

κέντρα τδ σφαίρας ὁπὶ τὴν Α Κ καθετὸν ἀγομύζω.

N E 10

poteft, quod continetur fub AK, æqualique

recta iis omnibus, quæ angulosjungunt polygo-
ni inſcripti . Et quoniam polygona fimilia funt,

fimilia utique erunt et ſpatia, quæ fub rectis,

quas diximus, hoc eft iis, quæ polygonorum an-

gulos jungunt, et fub eorumdem lateribus con-

tinentur. Quare eamdem inter fe invicem ra-

tionem habent, quam polygonorum latera po-

teſtate. Quam autem habent rationem ſpatia,

quæ fub iis, quas diximus, rectis continentur,
hanc habent poteftate inter fe invicem eæ, quæ

ex circulorum M, N centris . Habent igitur

etiam circulorum M,N diametri inter fe invicem

eamdem rationem, quam polygonorum latera.

Circuli autem inter ſe invicem rationem habent

ejusduplam,quamhabent diametri : æqualeſque
funt fuperficiebus figurarum tum circumfcriptæ

tum infcriptæ. Conftat igitur, figuræ fphæræ cir-

cumfcriptæ fuperficiem ad fuperficiem infcriptæ

rationem habere ejus duplam, quam habet EA

adAK.

Sumantur modo duo coni O, E. Et conus

quidem = bafim habeat circulum circulo M

æqualem ; conus veroobafim habeat circulum

æqualem circulo N: at vero altitudinem ha-
beat conus = eam, quæ ex fphæræ centro ; et

conus O rectam, quæ a centro ejufdem ad AK

normalis ducitur. Æqualis eft igitur conus

quidem = figuræ ſphæræ circumfcriptæ , conus

veroo infcriptæ. Hæc enim demonftrata funt.

Et quoniam polygona ſimilia funt, eamdem ha-

bet rationem EA ad AK, quam ea, quæ ex cen-

tro ſphæræ ad eam, quæ a centro ſphæræ ad

ὁ τῷ πολυγώνῳ τῷ ἐγγεγραμμένε in MS. defunt . · πρὸς ἄλληλας

1



:

1

1

112 ARCHIMEDIS

AKnormalis ducitur. Eamdem igitur rationem

habet altitudo coni = ad coni o altitudinem,

quam EA ad AK. Habet autem etiam diame-

ter circuli M ad circuli N diametrum eamdem

rationem quam EA ad AK. Conorum igitur

z, o diametri, quæ in bafibus funt diametri

eamdem habent rationem, quam altitudines.

Igitur coni funt fimiles : ac propterea conus Ξ

ad conumorationem habet ejus triplam, quam
diameter circuli M habet ad diametrum circuli

N. Conſtat igitur, etiam figuram circumfcrip-

tam ad infcriptam rationem habere ejus triplam,

quam habet EA ad AK.

Τὸν αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει τὸ ὕψος & Ξ κώνε, πρὸς

τὸ ὕψος τε Ο κώνε, ἕν ἡ ΕΛ πρὸς Α.Κ. Ἔχει δὲ

καὶ ἡ διάμετρος ὁ Μ κύκλο, πρὸς τὴν διάμετρον ξ

Ν κύκλο λόγον, ὃν ἔχει ἡ ΕΛ πρὸς Α.Κ. Τῶν ἄραι

Ξ, Ο κώνων αἱ διάμετροι τῶν βάσεων τοῖς ὕψεσι τὸν

αὐτὸν ἔχεσι λόγον. Ὅμοιοι ἄρα εἰσι· καὶ διὰ αὐ-

τὸ τριπλασίονα λόγον ἔχει ὁ Ξ κῶνος πρὸς τὸν ο

κῶνον, ἤπερ ἡ διάμετρος τᾶ Μ κύκλο πρὸς τὴν διά-

μετρον τᾶ Ν κύκλο . Δῆλον ἕν, ὅτι καὶ τὸ χῆμα τὸ

περιγεγραμμλύον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμλύον τριπλα-

σίονα λόγον ἔχει , ἤπερ ἡ Ε Λ πρὸς Α Κ.

EUTOCIUS.

Habet autem etiam diameter circuli M ad diametrum

circuli Neamdem rationem, quam EA ad AK. Si enim

jungantur HA, et ΓΚ ; cum anguli, qui ad puncta funt

Ket A, fint recti, et AK ipfi ΛΕ parallela ; æquiangu-

lum utique eſt triangulumΗΛΕ triangulo ΓΚΑ. Prop-

terea, ut HA ad AE, ita fe habet FK ad KA. Sed utHA

quidem ad AE, ita fe habent rectæ omnes, quæ circum-

ſcripti polygoni angulos jungunt, ad diametrum circuli,
qui circumfcripto polygono circumfcriptus eft ; ut vero

IK ad KA, ita rectæ omnes, quæ infcripti polygoni

angulos jungunt, ad diametrum circuli ΑΒΓΔ. Ut igi-

tur rectæ omnes, quæ circumfcripti polygoni angulos

jungunt ad diametrum circuli, qui eidem polygono cir-

cumfcriptus eft, ita fe habent rectæ omnes, quæ infcripti
polygoni angulos jungant, ad diametrum circuli ΑΒΓΔ.

Ut autem diameter ad latus, ita fe habet diameter ad

latus ; quoniam et ut HE ad ΕΛ, ita ΓΑ ad ΑΚ. Igi-

tur etiam ex æquo, ut rectæ, quæ jungunt, omnes ad

ΕΛ, ita fe habent rectæ, quæ jungunt, omnes ad AK.

Sed ut illæ quidem omnes ad latus EA, ita fe habet

ſpatium, quod fub omnibus, etfub EA continetur ; hoc

eſt quadratum, quod ab ea defcribitur, quæ ex centro

circuli M, ad quadratum, quod ab EA defcribitur,

fumpta EA pro communi altitudine : ut vero hæ omnes

ad AK, ita fe habet ſpatium, quod fub omnibus, et fub

AK continetur ; hoc eft quadratum, quod ab ea defcri-

bitur, quæ ex centro circuliN, ad quadratum, quodab

AK defcribitur, AK pariter pro communi altitudine

fumpta. Ut igitur quadratum, quod ab ea, quæ ex

centro circuli M defcribitur, ad quadratum, quod de-

ſcribitur ab EA, ita fe habet quadratum quod ab ea quæ

ex centro circuli N defcribitur ad quadratum quod de-

fcribitur ab AK. Igitur etiam ut ea, quæ ex centro

circuli M ad EA, ita fehabet ea quæ ex centro circuliN,
ad AK. Et permutando, ut ea, quæ ex centro circuli

M, ad eam, quæ ex centro circuli N, ita EA ad AK.

Denique, fumptis præcedentium duplis, ut diameter cir-

culi Mad circuliN diametrum, ita EA ad A K.

PROP. XXXV. THEOR.

Cujuflibet ſphæræ fuperficies quadrupla eſt

circuli maximi omnium, qui funt in ipfa.

Sit enim ſphæra aliqua, et circulus Amaximi

circuli quadruplus. Dico, circulum A ſphæræ

ſuperficiei æqualem eſſe .

Si enim non eft æqualis, aut major eft, aut mi-

nor. Sit primo ſphæræ fuperficies major circulo.

Duæ autem funt magnitudines inæquales, fuper-

e

Ἔχει δὲ καὶ ἡ διάμετρος τοΜ κύκλο πρὸς τιὼ διάμετρον

το Ν λόγον, ὃν ἔχει ἡ ΕΛ πρὸς Α.Κ. Ἐὰν γὰρ ἐπιζουχα

θῶσιν αἱ Η Λ , Γ Κ, ὁ ὀρθῶν γωνιῶν τῶν πρὸς τοῖς Κ, Λ, κὶ

παραλλήλο τῆς Α.Κ. τῇ ΛΕ· ἰσογώνιον ἀρὰ τὸ Η Λ Ε τρί-

γωνον * τῷ ΓΚΑ τριγώνῳ . Καὶ διὰ τῶτο ὀξὶν ὡς ἡ ΗΛ

πρὸς ΛΕ, ὕτως ἡ Γ.Κ. πρὸς Κ.Α. ᾿Αλλ᾿ ὡς μὲν ἡ Η Λ

τυρός ΛΕ, οὕτως πᾶσαι αἱ ὀπιζευγνύεσαι τὸς τῷ περιγεγραμ-

μένο γωνίας, πρὸς τιὼ τὸ περὶ τὸ περιγεγραμμλύον κύκλο

διάμετρον· ὡς δὲ ἡ ΓΚ πρὸς Κ.Α, ὕτως πᾶται αἱ ἐπιζευγα

νύεσαι τὰς τὸ ἐγγεγραμμθύς γωνίας πρὸς τὴν τῇ ΑΒΓΔ

κύκλου διάμετρον. Ὡς ἄρα πᾶσαι αἱ ἐπιζευγνύεται τὰς τῶ πε

ριγεγραμμένο γωνίας, πρὸς τὴν τοῦ περὶ αὐτὸ κύκλο διάμε-

τρον, οὕτως πᾶσαι αἱ ἐπιζευγνύεσαι τὰς τοῦ ἐγγεγραμμθύου

γωνίας, πρὸς τὴν τοῦ ΑΒΓΔ κύκλου διάμετρον. Ὡς δὲ ἡ

διάμετρος πρὸς τὴν πλευρὰν, ὅτως ἡ διάμετρος πρὸς τὴν πλευ

ράν· ἐπεὶ καὶ ὡς ἡ Η Ε πρὸς ΕΛ, οὕτως ἡ ΓΑ πρὸς Α.Κ.

Καὶ δὲ ἴσου ἄρα, ὡς πᾶσαι αἱ ἐπιζευγνύουσαι πρὸς τὴν

ΕΛ, οὕτως πᾶσαι αἱ ἐπιζευγνύουσαι πρὸς τὴν Α.Κ. ᾿Αλλ᾿

ὡς πᾶσαι πρὸς τὴν πλευρὰν τὴν ΕΛ, οὕτως τὸ ὑπὸ πασῶν

καὶ τῆς ΕΛ, τουτέςι τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Μ πρὸς

τὸ ἀπὸ ΕΛ, τῆς ΕΛ κοινοὶ ὕψους λαμβανομένης · ὡς δὲ

πᾶσαι πρὸς τὴν ΑΚ, ὅτως τὸ ὑπὸ πασῶν καὶ τῆς Α.Κ,

τετέςι τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τῶ κέντρου τοῦ Ν, πρὸς τὸ ὅπὸ τῆς

Α.Κ· κοινοῦ ὕψους πάλιν λαμβανομένης τῆς Α.Κ. Ἔσιν ἄρα

ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρο τᾶΜ πεὸς τὸ ὑπὸ ΕΛ, οὕτως

τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Ν, πρὸς τὸ ἀπὸ ΑΚ. Καὶ

ὡς ἄρα αὐτὴ ἡ ἐκ τῶ κέντρου τὸΜ πρὸς τὴνΕΛ, ὕτως ἡ ἐκ

το κέντρο τῇΝ πρὸς τὴν Α.Κ. Ἐναλλάξ Β ἄρα ὡς ἡ ἐκ τοῦ

κέντρου τοῦ Μ, ωρὸς τὴν ἐκ κέντρον τοῦ Ν, οὕτως ἡ ΕΛ

πρὸς Α.Κ. Καὶ ἢ ἡγουμένων τὰ διπλάσια, ὡς ἡ διάμετρος

τοῦ Μ πρὸς τὴν διάμετρον τοῦ Ν, ἡ ΕΛ πρὸς Α.Κ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ λέ.

Πᾶσης σφαίρας ἡ δπιφάνεια τετραπλάσιὰ ἐσι

τὸ μεγίς8 κύκλο τῶν ἐν αὐτῇ.

hἜσω γὰρ σφαιρα τις, κ ἔσω τετραπλάσιος ξ

μεγίς8 κύκλο ὁ Α. Λέγω ὅτι ὁ Α ἴσος ἐςὶ τῇ ἐπι-

Φανείᾳ τῆς σφαίρας.

i

Εἰ γὸ μὴ, ἤτοι μείζων ἐςὶ, ἢ ἐλάοσων. Ἔσω πρότερον

μείζων ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας τῷ κύκλου. 1῎Ετι

δὴ δύο μεγέθη ἄνιστι , ἥτε δπιφάνεια το σφαίρας, ἢ ὁ

· τῷ ΓΚΑ τριγώνῳ in MS. defunt .

ἱ Ἔσι δὴ δύο μεγέθη ἄνισα, ἥτε ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας in MS. defunt.

4 ὀρθω – – – – γινομένων

Η Ὡς γὰρ

f In MS . ἀπὸ deeſt . & In MS. ἄpa deeſt .
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Α κύκλος. Δυνατὸν ἄρα ἐςὶ λαβεῖν δύο βθείας

ἀνίσες, ὥσε τὴν μείζονα πρὸς τὴν ἐλάοσονα, λόγον

ἔχειν ἐλάοσονα τᾶ ὃν ἔχει ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας

πρὸς τὸν κύκλον. Εἰλήφθωσαν αἱ Β, Γ, καὶ τῶν

Β, Γ μέση ἀνάλογον ἔσω ἡ Δ. Νοείθω δε καὶ ἡ

σφαῖρα ἐπιπέδῳ τετμημένη διὰ τὸ κέντρα κατά

τὸν ΕΖΗΘ κύκλον νοείσθω ἢ καὶ εἰς τὸν κύκλον

ἐγγεγραμμένον καὶ περιγεγραμμλύον πολύγωνον,

ὥσε ὅμοιον εἶναὶ τὸ περιγεγραμμθύον τῷ ἐγγεγραμ

μένῳ πολυγώνῳ, καὶ τὴν τοῦ περιγεγραμμένε

πλευρὰν ἐλάοσονα λόγον ἔχειν τοῦ ὃν ἔχει ἡ Β

πρὸς τὴν Δ. Καὶ ὁ διπλάσιος ἄρα λόγος τοῦ δι-

πλασίς λόγο ἐςὶ ἐλάοσων. Καὶ τοῦ μὲν τῆς Β πρὸς

Δ, διπλάσιος ἐςι ὁ τῆς Β πρὸς τὴν Γ· τῆς δὲ

πλώρᾶς τοῦ περιγεγραμμένες πολυγώνου πρὸς τὴν

πλώρὰν τὸ ἐγγεγραμμένο, διπλάσιος ὁ ὁ ἐπιφα-

νείας * περιγεγραμμύς σερες πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν

τοῦ ἐγγεγραμμές . Ἡ ἐπιφάνεια ἄρα το περιγε-

γραμθώς χήματος πεὶ τὴν σφαίραν, πρὸς τὴν

· πιφάνειαν τῷ ἐγα

γεγραμμθύς χήμα-

τος, ἐλάοσονα λό
درم

γον ἔχει, ἤπερ ἡ ἐ-

πιφάνεια τισφαίρας

πρὸς τὸν Α κύκλον.

Ὅπερ ἄτοπον. Ἡ

μὲν γὰ ἐπιφάνειαξ

περιγεγραμμένο τῆς

ἐπιφανείας το σφαί

ρας μείζων ἐσὶν, ἡ ἢ

ἐπιφάνεια τὸ ἐγγε

γραμμθύς χήματος

το Ακύκλο ἐλάσ

σων ἐσί. Δέδεικται

ὸἡ ἐπιφάνεια τοῦ

21

E

Z

ἐγγεγραμμένου ἐλάοσων τε μεγίσου κύκλο τῶν

ἐν τῇ σφαίρα, ἢ τετραπλάσια· τοῦ δὲ μεγίσου

κύκλο τετραπλάσιος ἐσιν ὁ Α κύκλος. Οὐκ ἄρα ἡ

ἐπιφώνεια τῆς σφαίρας μείζων ἐςὶ τῷ Α κύκλο.

Λέγω δὴ ὅτι ἐδὲ ἐλάοσων. Εἰ γὸ δυνατὸν ἔσω· καὶ

ὁμοίως ὑρήθωσαν αἱ Β, Γ Αθεῖαι, ὥσε τ Β πρὸς

Γ᾿ ἐλάοσονα λόγον ἔχειν τῶ ὃν ἔχει ὁ Α κύκλος πρὸς

ἢἐπιφάνειαν ὁ σφαίρας, κ τ Β, Γ μέση ἀνάλογον

ἡ Δ. Καὶ ἐγγεγράφθω καὶ περιγεγράφθω πάλιν

πολύγωνον, ὥσε ἢ πλευρὰν ὁ περιγεγραμμύς ἐλάτ-

σονα λόγον ἔχειν ὁ ὁ Β τωρὸς Δ. Καὶ τὰ διπλάσια

ἄρα. Ἡἐπιφάνεια ἄρα ξ' περιγεγραμμθύου πρὸς *

ἐπιφάνειαν τῷ ἐγγεγραμμθύου ἐλάσσονα λόγον ἔχει,

ἤπερ ὁ Α κύκλος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς σφαίρας.

Ὅπερ ἄτοπον. Ἡ μὺ γὰρ ὁ περιγεγραμμθύου έπι-

Φάνεια μείζων ἐςὶ τῷ Α κύκλου· ἡ δὲ τοῦ ἐγγε-

γραμμθύς ἐλάσσων τ' ἐπιφανείας το σφαίρας. "Οὐκ

* τῷ περιγεγραμμένε 1 In MS ἐπιφάνεια deeſt.

ficies ſphæræ, et circulus A. Fieri igitur poteſt,

ut inæquales duæ rectæ fumantur, ita ut major

ad minorem rationem habeat minorem, quam

ſphæræ ſuperficies ad circulum. Sumantur B, Г ;

mediaque inter B, I proportionalis fit A. Intel-

ligatur autem ſphæra fecta effe plano per cen-

trum acto ſecundum circulum ΕΖΗΘ ; circu-

loque polygonum infcriptum, circumfcriptum-

que eſſe, ita ut circumfcriptum infcripto fimile

fit, et circumfcripti latus ad latus infcripti mino-

rem rationem habeat, quamB adA. Igiturdupla

etiam ratio dupla ratione eſt minor. Ac rationis

quidem ipfius B ad A dupla eſt ratio ipfius B ad

Γ ; rationis vero lateris circumfcripti polygoni

ad latus infcripti dupla ratio fuperficiei circum-

ſcripti ſolidi ad ſuperficiem inſcripti. Igitur

figuræ ſphæræ circumfcriptæ fuperficies, ad fu-

perficiem infcriptæ minorem rationem habet,

quam ſphæræ fu-

perficies ad circu-

lum A. Quod eft

abfurdum. Super-

ficies enim figuræ

ſphæræ circum-

ſcriptæ major eſt

ſphæræ fuperficie;

ſuperficiesvero in-

ſcriptæ minor eſt

circuloA. Demon-

H

ΑΒΙΔΙ

ſtratum enim eſt,

infcriptæ figuræ

ſuperficiem mino-

rem eſſe quadru-

pla circulimaximi

omnium, qui funt in ſphæra: circulus autem

Amaximi circuli eſt quadruplus. Non eft igi-

tur major ſphæræ fuperficies circulo A. Dico

autem, neque minorem eſſe. Sit enim, ſi fieri

poteſt, minor : pariterque recte inveniantur B,

r ita ut B ad I rationem habeat minorem, quam

circulus A ad ſphæræ ſuperficiem ; mediaque

inter B, I proportionalis fit A. Rurfus autem

infcribatur, et circumfcribatur polygonum, ita

ut circumfcripti latus ad latus infcripti minorem

rationem habeat,quamB adA. Igiturdupla etiam

harum rationum alterum alterius minora funt.

Circumfcriptæ igitur polygonæ fuperficies ad

fuperficiem infcriptæ minorem rationem habet,

quam circulus A ad ſphæræ ſuperficiem. Quod

eſt abfurdum. Superficies enim figuræ circum-

ſcriptæ major eft circulo A; ſuperficies vero

infcriptæ minor ſphæræ fuperficie. Neque igi-

• Οὐκ ἄρα οὐδὲ ἐλάσσων ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας in MS. defunt.
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tur minor eſt ſphæræ fuperficies circulo A. De-

monftratum autem eſt neque majorem effe.

Æqualis eft igitur ſphæræ ſuperficies circuloA,

hoc eſt quadruplo maximi circuli.

PROP. XXXVI. THEOR.

Quælibet ſphæra coni eſt quadrupla, bafimi

quidem habentis circulo maximo omnium, qui

funt in ſphæra, æqualem, altitudinem vero æ-

qualem ei, quæ ex centro ſphæræ.

Sit enim ſphæra aliqua, et maximus in ea cir-

culus ΑΒΓΔ. Si igitur ſphæra quadrupla non

eſt ejus, quem diximus, coni, fit ea, ſi fieri

poteft, major quadrupla. Sit autem conus E

bafim quidemhabens quadruplam circuli A Β ΓΔ,

altitudinem vero ei æqualem, quæ ex centro

ſphæræ . Major eſt igitur ſphæra cono Z. Duæ

autem erunt magnitudines inæquales ſphæra,

et conus. Fieri igitur poteft, ut inæquales duæ

rectæ fumantur, ita ut major ad minorem ratio-

nem habeat, quam ſphæra ad conum E. Hæ

fint, K, H. Sumptæque aliæ item duæ, ita ut

K æque excedat I, atque I excedit , et

cedit H. Intelligatur autem infcriptum effe

circulo A Β ΓΔ polygonum, cujus laterum mul-

titudinem quaternarius metiatur, itemque aliud

circumfcriptum ſimile infcripto, ut in fuperio-

ribus theorematibus ; et circumfcripti polygoni

latus ad latus infcripti minorem rationem habeat,

quam K ad I. Ac ſint AF, BA diametri interfe in-

vicem ad angulos rectos. Si igitur,manentedia-

metroAr,planum, in quo polygona funt, circum-

agatur, infcribetur ſphæræ figura, aliaque item
circumfcribetur : et

circumfcripta ad in-

ſcriptam rationem

habebit ejus triplam,

quamhabet latuspo .

lygoni circulo ΑΒΓΔ

circumfcripti ad la-

tus infcripti. Habet

autem latus ad latus

minorem rationem,

quam K ad I. Ha..

bet igitur circum-

ſcripta figura ad in-

ſcriptam rationem

minorem ejus tripla,

quam habet K ad I.

Atvero etiamKadH

rationem habet tri-

pla ejus majorem

quam habet K ad I.

Hoc enim ex lem-

matibus manifeſtum

A

B

ex-

ἄρα ἐδὲ ἐλάσσων ἡ ἐπιφάνεια ὁ σφαίρας το Α κύ-

κλου. Ἐδάχθη δε, ὅτι ἐδε μείζων. Ἡ ἄρα ἐπι-

Φάνεια τῆς σφαίρας ἴση ἐςὶ τῷ Ακύκλῳ, τουτέςι

τῷ τετραπλασίῳ τὸ μεγίσου κύκλου.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ λς.

Πᾶσα σφαίρα τετραπλάσιά ἐςι κώνε, βάσιν μὲν

ἔχοντος ἴσἱω τῷ μεγίσῳ κύκλῳ τῶν ἐν τῇ σφαίρα,

ὕψος δὲ τὴν ἐκ τῶ κέντρου τῆς σφαίρας.

Ἔσω γδ σφαίρα τις, κἢ ἐν αὐτῇ μέγιςος κύκλος

ὁ ΑΒΓΔ. Εἰ ἐν μὴ ἐςιν ἡ σφαίρα τετραπλάσια

τοῦ εἰρημένα κώνα, ἔσω, εἰ δυνατὸν, μείζων ἢ τετρα-

πλάσια. Ἔσω δη ὁ Ξ κῶνος βάσιν μὲν ἔχων

τετραπλάσιαν τοῦ ΑΒΓΔ κύκλο , ὕψος δὲ ἴσον

τῇ ἐκ τῶ κέντρα τῆς σφαίρας. Μείζων ὧν ἐσιν ἡ

σφαίρα το Ξ κώνε. Ἔσαι δὴ δύο μεγέθη ἄνισα,

ἥτε σφαίρα καὶ ὁ κῶνος. Δυνατὸν ὧν δύο εὐθείας

λαβῶν ἀνίσος, ὡς᾿ ἔχειν τὴν μείζονα πρὸς ἢ ἐλάσ

σονα λόγον " ἐλάοσονα, ὁ ὃν ἔχει ἡ σφαῖρα πρὸς τΞ

κῶνον. Ἔσωσαν ὧν αἱ Κ, Η. Αἱ ἢ Ι, Θ εἰλημθύας ,

ὥσε τῷ ἴσῳ ἀλλήλων ὑπερέχειν, τὴν ΚτΙ, και τ

ΙτΘ, κὶ τὴν Θ τ Η. Νοείθω δε κι εἰς τ ΑΒΓΔ

κύκλον ἐγγεγραμμένον πολύγωνον, ὁ τὸ πλῆθος

τῶν πλουρῶν μετρείθω ὑπὸ τετράδες, καὶ ἄλλο

περιγεγραμμένον ὅμοιον τῷ ἐγγεγραμμένῳ, καθά

περ ἐπὶ τῶν πρότερον· ἡ δὲ τὸ περιγεγραμμθύς

πολυγώνο πλευρὰ πρὸς τὴν τὸ ἐγγεγραμμένο,

ἐλάσσονα λόγον ἐχέτω τῶ ὃν ἔχει ἡ Κπρὸς Ι. Καὶ

ἔσωσαν αἱ ΑΓ, ΒΔ διάμετροι πρὸς ὀρθὰς ἀλλήλαις.

Εἰ ἐν μενέσης τῆς ΑΓ διαμέτρο, περιενεχθείη τὸ

ἐπίπεδον, ἐν ᾧ τὰ πο-

λύγωνα, ἔται τὸ χй

μα τὸ μὲν ἐγγεγραμ-

μένον ἐν τῇ σφαίρα,το

περιγεγραμμον· καὶ

ἕξει τὸ περιγεγραμ-

μένον πρὸς τὸ ἐγγε-

γραμμλύον τριπλασίο-

να λόγον, ἤπερ ἡ πλευ

ρὰτὸπεριγεγραμμές

να πρὸς την τῷ ἐγγε

γραμμθύς εἰς τΑΒΓΔ

κύκλον. Ἡ δὲ πλευ

ρα πρὸς τὴν πλευρὰν

ἐλάοσονα λόγον ἔχει ,

ἤπερ ἡ Κ πρὸς τὴν Ι.

"Ωσε τὸ σχῆμα τὸ

περιγεγραμμένον τὸν

ἐλάσσονα λόγον ἔχει ,

ἢ τριπλασίονα τοῦ Κ.

πρὸς Ι. Ἔχει ἢ ἡK

πρὸςΗ μείζονα λόγον,

ἢ τριπλάσιον 8 ὃν ἔχει

Γ

1

eſt. Multo igitur magis circumfcripta figura ἡΚ πρὸς Ι. Τᾶτο γὸ φανερὸν διὰ λημμάτων. Πολ-

• In MS. ἐλάσσονα deeft.
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λῷ ἄρα τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάοσονα

λόγον ἔχει, τᾶ ὃν ἔχει ἡ Κ πρὸς Η. Ἡ δέ Κ πρὸς

Ἡ ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ σφαῖρα πρὸς τ =

κῶνον· κὶ ἐναλλὰξ. Ὅπερ ἀδύνατον. Τὸ γὸ χῆμα

τὸ περιγεγραμμένον μεῖζόν ἐσι τῆς σφαίρας, τὸ δὲ

ἐγγεγραμμένον ἔλαοσον τε Ξ κώνε· διότι ὁ μὲν Ξ

κῶνος τετραπλάσιος ἐςι ὁκώνε τὸ βάσιν μὲν ἔχον-

τος ἴσω τῷ ΑΒΓΔ κύκλῳ, ὕψος δε ἴσον τῇ ἐκ τῶ

κέντρα τῆς σφαίρας· τὸ δὲ ἐγγεγραμμλύον χῆμα

ἔλαοσον τῷ εἰρημένε κώνα, ἢ τετραπλάσιον. Οὐκx

ἄρα μείζων ἢ τετραπλάσια ἡ σφαίρα τὸ εἰρημένα.

Ἔσω, εἰ δυνατὸν, ἐλάοσων ἢ τετραπλάσια· ὥςεἐλάσ-

σων ἐςὶν ἡ σφαῖρα τε Ξ κώνε. Εἰλήφθωσαν δὴ

αἱ Κ, Η ὐθεῖαι, ὥσε τὴν Κ μείζονα εἶναι ο Η, καὶ

ἐλάοσονα λόγον ἔχειν πρὸς αὐτ », το ὃν ἔχει ὁ Ξ

κῶνος πρὸς τὴν σφαῖραν. Καὶ αἱ Θ, Ι ἐκκείοθωσαν

καθὼς πρότερον, καὶ εἰς τὸν ΑΒΓΔ κύκλον νοείθω

πολύγωνον ἐγγεγραμμένον, καὶ ἄλλο περιγεγραμ-

μένον, ὥσε των πλούρὰν τοῦ περιγεγραμμένου

πρὸς τὴν πλούρὰν τᾶ ἐγγεγραμμένε ἐλάοσονα λόγον

ἔχειν, ἤπερ ἡ Κ πρὸς Ι· καὶ τὰ ἄλλα κατεσκ-

ασμένα τὸν αὐτὸν τρόπον τοῖς πρότερον. Ἕξει ἄρα

τὰ τὸ περιγεγραμμένον σερεὸν χῆμα πρὸς τὸ ἐγγε-

γραμμένον τριπλασίονα λόγον, ἤπερ ἡ πλώρὰ τοῦ

περιγεγραμμένου περὶ τὸν ΑΒΓΔ κύκλον, πρὸς τὴν

τοῦ ἐγγεγραμμένα. Ἡ δὲ πλευρὰ πρὸς τὴν πλευ-

ρὰν ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ Κ πρὸς Ι. Ἕξει

ὖν τὸ σχῆμα τὸ περιγεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγε-

γραμμένον, ἐλάσσονα λόγον ἢ τριπλάσιον τοῦ ὃν

ἔχει ἡ Κ ° πρὸς τὴν Ι. Ἡ δὲ Κ πρὸς τὶὼ Η μείζονα

λόγον ἔχει, ἢ τριπλάσιον τοῦ ὃν ἔχει ἡ Κ πρὸς τὴν

Ι. Ὥσε ἐλάοσονα· λόγον ἔχει τὸ χῆμα τὸ περιγε-

γραμμθύον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμθύον, ἢ ἡ Κ πρὸς τὴν

Η. Ἡ δὲ Κ πρὸς τὸν Η, ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἢ

ὁ Ξ κῶνος πρὸς τὴν σφαῶραν. Ὅπερ ἀδύνατον. Τὸ

μλὺ γὰ ἐγγεγραμμύον ἔλαοσόν ἐσι τῆς σφαίρας, τὸ

δὲ περιγεγραμμένον μᾶζον τοῦ Ξ κώνε . Οὐκ ἄρα

οὐδὲ ἔλαοσόν ἐσιν ἢ τετραπλάσια ἡ σφαῖρα τοῦ κώ-

να, ὁ βάσιν μὲν ἔχοντος ἴσθω τῷ ΑΒΓΔ κύκλῳ,

ὕψος δὲ τὴν ἴσἱω τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας.

Ἐδείχθη δὲ ὅτι ἐδε μείζων. Τετραπλάσια ἄρα.

ad infcriptam minorem rationem habet, quam

Kad H. K autem ad H minorem habet rationem;

quam ſphæra ad conum : et permutando.

Quod fieri non poteft. Circumfcripta enim

figura major eſt ſphæra , infcripta autem mi-

nor cono ; eo quod conus quidem quadru

plus eft coni, qui bafim habeat circulo ABTA

æqualem, et altitudinemæqualem ei,quæ ex cen-

tro ſphæræ; figura vero infcripta minor eſt qua-

drupla ejus, quem diximus, coni. Non eft igi-
tur ſphæra minor quadrupla coni ejus, quem

diximus. Sitminor, fi fieri poteft, quadrupla :
et ſphæra quidem minor eſt cono Z. Suman-

tur autem rectæ K, H, ita ut K major fit quam

H, et minorem ad ipfam rationem habeat, quam

conus = ad ſphæram. Exponantur item, ut

fupra, Θ, 1 ; circuloque Α Β Γ Δ intelligatur po-

lygonum infcriptum, itemque aliud circumſcrip-

tum eſſe, ita ut circumſcripti latus ad latus in-

ſcripti minorem rationem habeat quam K ad I :

aliaque demum eodem, quo fupra modo con-
ſtructa fint. Igitur circumfcripta figura ſolida

ad infcriptam rationem habebit ejus triplam,

quam habet latus polygoni circulo Α Β ΓΔ cir-

cumfcripti ad latus inſcripti. Habet autem la-

tus ad latus minorem rationem, quamK ad I.

Habebit igitur circumfcripta figura ad infcrip-

tam rationem minorem ejus tripla, quam habet

K ad I. At vero etiam K ad H majorem ratio-

nemhabet tripla ejus quam habet K ad I. Igitur

circumfcripta figuraad infcriptam minorem ra-

tionem habet, quam K ad H. K autem ad H

minorem habet rationem, quam conus = ad

ſphæram. Quod fieri non poteft. Inſcripta

enim figura minor eſt ſphæra ; circumfcripta

vero major cono Z. Neque igitur minor eſt

ſphæra quadrupla coni, qui bafim quidem ha-

beat circulo A BIA æqualem, altitudinem vero

æqualem ei, quæ ex centro ſphæræ. Demon-

ftratum autem eſt, neque majorem effe. Eſt

igitur quadrupla.

EUTOCIUS.

Αἱ δὲ Ι, Θ εἰλημμέναι, ὡςε τῷ ἴσῳ ἀλλήλων ὑπερέ-

χειν, τὴν Κ. τῆς Ι, κῷ τὴν Ι τῆς Θ, κὶ τὴν Θ τῆς Η. Το

προκείμενόν ἐσι, δύο δοθεισῶν εὐθειῶν δύο μέσας ἀνάλογον εὑ-

ρεῖν ἐν ἀριθμητικῇ ἀναλογίᾳ, ὅ ταυτόν ἐσι τῷ ἴσῳ ἀλλήλων

ὑπερέχειν. • Ποιεῖτε δὲ τοῦτο οὕτως . Ἔσωσαν αἱ δοθεῖσαι

δύο εὐθεῖαι αἱ Α Β, Γ.Κ. ἄνισοι· καὶ ἀφαιρεθείσης ἀπὸ τῆς

ΑΒ ἴσης τῇ ΓΚ, τῆς ΒΔ, ἡ λοιπὴ ἡ ΑΔ τετμήσθω τριχὰ

0

Sumptæque aliæ item duæ I, ; ita ut K æque ex-

cedat I, atque I excedit , et excedit H. Nimirum

hoc propofitum eft : Datis duabus rectis, duas propor-

tionales medias fecundum arithmeticam proportionem

invenire ; hoc eft hujufmodi, quod eodem recidit, ut

æqualiter ſe invicem excedant. Id autem hoc plane

modo conficitur. Sint datæ duæ rectæ, eademque in-

æquales ΑΒ, ΓΚ : ablataque ab AB ipfi FK æquali BA,

πρὸς τὴν Ι. Ἡ δὲ K in MS, deſunt.
Ρ.Ποιείται
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1

quæ reliqua eſt AA in tres æquas partes ſecetur in κατὰ τὰΕ, Ζ΄ καὶ τῇ μὲν ΕΒ ἴση κείσθω ἡ Η, τῇ δὲ

A

E

Z

punctis E, Z : ponantur æquales alte-

ri quidem EB, H ; alteri vero BZ, Θ .

Atque hæ duæ H, propofitum con-

ficient. Dico porro AB ad ΓK ratio-

nem habere majorem ejus tripla, quam

habet eadem ABad H. Ut enim A B

ad H, ita fiat H ad aliam quamdam A.

Et quoniam qua ſui parte AB excedit

H, hac fui parte etiam H excedit A :

et pars ipfius AB major eft eadem ip-

fius H parte ; ideo majore AB excedit

H,quamH excedat A. Qua vero parte

AB excedit H, eadem H excedit .

Igitur majore H excedit , quam H

excedatA: ideoque A major eſt quam

. Quod fi rurfus ut H ad A, ita fiat

Aad M; multo magis hæc major erit

quam K. Et quoniam quatuor rectæ

АВ, Н, Л, М continuo proportionales

funt ; AB adM rationem habet ejus triplam, quam habet

AB ad H. Quare A B ad IK rationem habetmajorem

ejus tripla, quam habet eadem AB ad H.

ΒΖ ἴση ἡ Θ. Ἔσονται δὴ αἱ Η, Θ

ποιᾶσαι τὸ προκείμενον. Λέγω δὴ ὅτι καὶ

ἡ Α Β πρὸς τὴν Γ Κ μείζονα ἢ τριπλα-

σίονα λόγον ἔχει, το ὃν ἔχει ἡ ΑΒ πρὸς

τίω Η. Γεγονέτω γὰρ ὡς ἡ ΑΒ πρός

τὴν Η, οὕτως ἡ Η πρὸς ἄλλην τινὰ τὴν

Λ. Καὶ ἐπεὶ ᾧ μέρει ἑαυτῆς ἡ АВ

ὑπερέχει τῆς Ἡ, τούτῳ καὶ ἡ Η ἑαυτῆς

ὑπερέχει τῆς Λ᾿ τὸ δὲ αὐτὸ μέρος τῆς ΑΒ

μεῖζόν ἐσι τοῦ μέρους τῆς Η΄ μείζονι ἄρα

ὑπερέχει ἡ Α Β τῆς Η, 9*ἤπερ ἡ Η τῆςΛ.

Τῷ δὲ αὐτῷ ὑπερέχει ἡ ΑΒ τῆς Η, ноч

ἡ Η τῆς Θ. Μείζονι ἄρα ὑπερέχει ἡ Н

τῆς Θ, ἤπερ ἡ Η τῆς Λ' ώςε μείζων

ἡ Λ, τῆς Θ. Ἐὰν δὲ πάλιν ποιήσωμεν

ὡς τὴν Η πρὸς τὴν Λ, οὕτως τὴν Λ πρὸς

Μ, πολλῷ μείζων ἔσαι τῆς Γ.Κ. Καὶ

ἐπεὶ τέωαρες εὐθεῖαι αἱ ΑΒ, Η, Λ, Μ,

ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν, ἡ Α Β πρὸς * Μ, τριπλασίονα λόγον ἔχει

* ερ ἡ ΑΒ πρὸς Η. Ωςε ἡ ΑΒ πρὸς ἢ Γ Κ μείζονα ἢ τρι-

πλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ πρὸς τὴνΗ.

ΒΙ ΗΙΘΙ Κ. ΛΙ Μ

PROP. XXXVII. THEOR.

Hiſce vero demonftratis, manifeftum eft,

quemlibet cylindrum, qui bafim quidemhabeat

circulo maximo omnium, qui funt in ſphæra,
æqualem, altitudinem vero æqualem ſphæræ

diametro, ſeſquialterum effe fphæræ: ipfius

autem fuperficiem, una cum bafibus, ſphæræ

ſuperficiei eſſe ſeſquialteram .

Nam cylindrus quidem, quem diximus, fex-

cuplex eſt coni, qui eamdem ac ipſe bafim ha-

beat, et altitudinem æqualem ei, quæ ex cen-

tro: ſphæra autemdemonſtrata eſt ejufdem coni

eſſe quadrupla. Conftat igitur cylindrumſef-

quialterum eſſe ſphæræ. Rurfus, quoniam de-

monftratum eſt, cylindri ſuperficiem, exceptis

bafibus, circulo æqualem eſſe, cujus ea, quæ ex

centro, media proportionalis eft inter latus cy-
lindri, et baſis diametrum: cylindri autem, quem

diximus, ſphæræ circumfcripti latus æquale eft

diametro baſis ; conftat utique mediam illam

proportionalem baſis diametro æqualem eſſe .

Circulus autem, qui habeateam, quæ ex centro,

baſis diametro æqualem, quadruplus eft ipfius

baſis, hoc eft circuli maximi omnium, qui funt

in ſphæra. Igitur cylindri fuperficies, exceptis

bafibus, erit circuli maximi quadrupla. Tota

igitur cylindri ſuperficies, unacum bafibus,ſex-

cuplex erit maximi circuli. Eft autem ſphæræ
ſuperficies quadrupla maximi circuli. Igitur

tota cylindri fuperficies ſphæræ fuperficiei eſt

ſeſquialtera.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κζ'.

:

Προδεδειγμένων δε τούτων, φανερὸν ὅτι πᾶς κύτ

λινδρος, βάσιν μὲν ἔχων τὸν μέγισον κύκλον τῶν ἐν

τῇ σφαίρα, ὕψος δὲ ἴσον τῇ διαμέτρῳ τῆς σφαίρας,

ἡμιόλιος" ἐσι της σφαίρας· · καὶ ἡ ἐπιφάνεια αὐτοῦ

μετὰ τῶν βάσεων ἡμιόλια τῆς ἐπιφανείας τῆς

σφαίρας.

Ὁ μὲν γὰρ κύλινδρος ὁ προειρημένος ἐξαπλάσιος

ἐσι τ8κώνο, τῷ βάσιν μὲν ἔχοντος τὴν αὐτὴν, ὕψος

δὲ ἴσον τῇ ἐκ τῶ κέντρα· ἡ δὲ σφαῖρα δέδεικται

τοῦ αὐτῶ κώνου τετραπλάσια ὅσα. Δῆλον ἕν, ὅτι ὁ

κύλινδρος ἡμιόλιος ἐσι τῆς σφαίρας. Πάλιν, ἐπεὶ ἡ

ἐπιφάνεια τοῦ κύλινδρου, χωρὶς τῶν βάσεων, ἴση δέ-

δεικται κύκλῳ, ὁ ἡ ἐκ τοῦ κέντρα μέσει ἀνάλογόν

ἐςι τῆς τοῦ κυλίνδρα πλευρᾶς, καὶ τῆς διαμέτρου τῆς

βάσεως· τοῦ δὲ εἰρημένου κυλίνδρου περὶ τὴν σφαῖς

ραν, ἡ πλευρὰ ἴση ἐςὶ τῇ διαμέτρῳ τῆς βάσεως, δῆ-

λον ὅτι ἡ μέση αὐτῶν ἀνάλογον, ἴση γίνεται τῇ δια-

μέτρῳ τῆς βάσεως. Ὁ δὲ κύκλος ὁ τὴν ἐκ τοῦ κέν-

τρου ἔχων ἴσην τῇ διαμέτρῳ τῆς βάσεως, τετραπλά-

σιός ἐσι το βάσεως, τετέςι το μεγίς8 κύκλου ἢ ἐν τῇ

σφαίρα. Ἔται ἄρα καὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κυλίνδρου,

χωρὶς τῶν βάσεων, τετραπλάσια τοῦ μεγίς8 κύκλο.

"Ὅλη ἄρα μετὰ τῶν βάσεων ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κυλίν-

δρε εξαπλάσια ἔςαι τοῦ μεγίςο κύκλο. Ἔσι δὲ καὶ

ή της σφαίρας ἐπιφάνεια τετραπλάσια τοῦ μεγίζου

κύκλο. Ὅλη ἄρα ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κυλίνδρες ἡμιόλια

ἐςι τῆς ἐπιφανείας της σφαίρας.

ΠΡΟΤ. κή.PROP. XXXVIII. THEOR .

Figuræ ſphæræ ſegmento infcriptæ fuperficies Ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ἐγγεγραμμένου χήματος εἰς

æqualis eſt circulo, cujus ea, quæ ex centro, τὸ τμῆμα τῆς σφαίρας, ἴση ἐςὶ κύκλῳ, ὁ ἡ ἐκ τοῦ

4 ἥπερ ἡ Η τῆς Λ. Τῷ δὲ αὐτῷ ὑπερέχει ἡ ΑΒ τῆς Η in MS. deſunt.

ἡμίολια τῆς ἐπιφάνειας τῆς σφαιρας ex MS.

ὅτι
S

κὴ ἡ ἐπιφάνεια αὐτῷ μετὰ τῶν βάσεων
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κέντρο ἴσον δύναται τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε μιᾶς

πλώρᾶς τὸ ἐγγεγραμμθύς πολυγώνο ἐν τῷ τμήμα-

τὸ μεγίς8 κύκλο, κὰ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς ·

ραλλήλοις τῇ βάσει τοῦ τμήματος, σὺν τῇ ἡμισείᾳ

τῆς τῶ τμήματος βάσεως.

Τι
πα-

Ἔσω σφαίρα, καὶ ἐν αὐτῇ τμήμα, 8 βάσις ὁ

περὶ τὴν ΑΗ κύκλος. Ἐγγεγράφθω χῆμα εἰς

αὐτὸ, οἷον εἴρηται, περιεχόμενον ὑπὸ κωνικῶν ἐπι-

Φανείων· καὶ μέγιγιςος κύκλος ὁ ΑΗΘ, κὶ ἀρ-

τιόπλευρον πολύγωνον τὸ ΑΓΕΘΖΔΗ, χωρὶς τῆς

ΑΗ πλευρᾶς. Καὶ εἰλήφθω κύκλος ὁ Λ, 8 ἡ ἐκ

τὸ κέντρο ἴσον διύαται τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε τῆς

ΑΓ πλευρᾶς, καὶ ὑπὸ πασῶν τῶν ΕΖ, ΓΔ, καὶ

ἔτι τῆς ἡμισείας τῆς βάσεως, τετέςι τῆς Α.Κ.

Δεικτέον " ἦν, ὅτι ὁ Λ κύκλος ἴσος ἔςι τῇ ὁ χήμα-

τος ἐπιφανεία.

poteſt ſpatium ei æquale, quod continetur ſub

uno latere polygoni maximi circuli ſegmento

infcripti, rectaque iis omnibus æquali, quæ

fegmenti ipfius baſi parallelæ funt, una cum

dimidia baſis ſegmenti.

Sit ſphæra, et in ipſa ſegmentum, cujus baſis

circulus, qui circa AH defcribitur. Infcribatur

eidem figura, qualis dicta eſt, conicis ſuperfi-

ciebus comprehenfa ; et maximus circulus AHӨ;

et polygonum parilaterum ΑΓΕΘΖΔΗ, latere

AH excepto. Sumatur autem circulus A, cujus

ea,quæ ex centro,poſſit ſpatium ei æquale,quod

continetur fub latere Ar, et ſub omnibus E Z,

ΓΔ, et amplius fub dimidia baſis, hoc eft AK.

Oportet igitur demonftrare, circulum A figuræ

ſuperficiei æqualem effe .

Γ

E
Z

A
H

K

M IN

Εἰλήφθω γὰρ κύκλος ὁ Μ, οὗ ἡ ἐκ τῶ κέντρα

δύναται τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς ΕΘ πλώρᾶς,

καὶ τῆς ἡμισείας τῆς ΕΖ. Γίνεται δὴ ὁ Μ κύκλος

ἴσος τῇ ἐπιφανείᾳ τῶ κώνο, ὁ βάσις μὲν ὁ περὶ

τὴν ΕΖ κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Θ σημεῖον. Εἰλήφ-

θω δὲ καὶ ἄλλος ὁ Ν, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴσον

διύαται τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε τῆς ΕΓ, καὶ τῆς

ἡμισείας συναμφοτέρα τῆς ΕΖ, ΓΔ. Ἔται 8τος

ἴσος τῇ ἐπιφανεία τὸ κώνε, τῇ μεταξυ τῶν παραλ-

λήλων ὑπιπέδων τ κατὰ τὰς ΕΖ, Γ.Δ. Καὶ ἄλλος

ὁμοίως ὁ Ξ εἰλήφθω κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τῶ κέντρα

δύναται τὸ περιεχόμενον ὑπό τε το ΑΓ καὶ τὸ ἡμισείας

συναμφοτέρων τῶν ΓΔ, ΑΗ. Καὶ αὐτὸς ἐν ἴσος

ἐςὶ τῇ κωνικῇ ἐπιφανείᾳ τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων

ὑπιπέδων τῶν κατὰ τὰς ΑΗ, ΓΔ. Πάντες ὧν οἱ

κύκλοι ἴσοι ἔσονται τῇ ὁλῇ ὁ χήματος πιφανεία

καὶ αἱ ἐκ τῶν κέντρων αὐτῶν ἴσον δυνήσονται τῷ

περιεχομένῳ ὑπὸ μιᾶς πλευρᾶς ὁ ΑΓ, κ τῆς ἴσης

ταῖςΕΖ, ΓΔ, καὶ τῇ ἡμισείᾳ τῆς βάσεως τῇΑΚ.

Ἠδύνατο ἢ και ἡ ἐκἐκξ8κέντρα τοῦΛ κύκλο, ἴσον τῷ

• παραλλήλαις

Sumatur circulus M, cujus ea, quæ ex centro,

poffit ſpatium, quod continetur fub latere EO,

et dimidia ipfius EZ. Æqualis eſt igitur circu-

lusM coni ſuperficiei, cujus quidem baſis cir-

culus, qui circa EZ defcribitur, vertex vero

punctum . Sumatur item alius circulusN, cu-

jus ea, quæ ex centro, poſſit ſpatium, quod con-

tinetur fub ΕΓ, et dimidia utriuſque ΕΖ, ΓΔ.

Æqualis hic erit coni fuperficiei, quæ inter pa-

rallela plana interjicitur perEZ, FA acta. Pa-

riter alius fumatur circulus E, cujus ea, quæ ex

centro, poffit ſpatium, quod continetur fubAr,

et dimidia utriufque FA, AH. Equalis eſt igi-

tur hic quoque coni ſuperficiei, quæ interjicitur

inter parallela plana acta per ΑΗ, ΓΔ. Omnes

igitur circuli æquales erunt toti figuræ fuperfi-

ciei ; quæque ex eorum centris poterunt ſpati-

um ei æquale, quod continetur fub uno latere

ΑΓ, rectaque ipſis EZ, FA, et dimidiæ baſis A K

æquali. Poterat autem ea quoque, quæ ex cen-

In MS. v deest.

Gg
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1

tro circuli A huic ipfi æquale ſpatium.

circulus A æqualis eſt circulis M,N, F.

etiam infcriptæ figuræ ſuperficiei.

PROP. XXXIX. THEOR .

Igitur

Quare

Secetur ſphæra plano non per centrum acto,

et maximus in ea circulus AE Z id ipfum, a quo

ſecatur, planum ad rectos angulos ſecans : in-

ſcribaturque ſegmento A B polygonum æqui-

laterum et parilaterum, baſe AB excepta. Si

igitur, pariter ac in fuperioribus theoremati-

bus, figura, manente I Z, circumagatur, anguli

quidem A, E, A, B fecundum cir-

culos, quorum diametri AE, AB ;

latera vero figuræ fecundum co-

nicas ſuperficies ferentur. Atque

orietur folida figura conicis fu-

perficiebus comprehenfa, bafim

quidem habens circulum, cujus

diameterAB,verticem vero punc-

tumF. Pariter autem ac in fuperi-

oribus theorematibus, fuperficiem

habebit minorem ſegmenti, a quo comprehen-

ditur, ſuperficie. Idem eft enim tam fegmenti

quam figuræ terminus circumferentia circuli,

cujus diameter AB : et utraque harum fuperfi-

cierum ad eafdem partes cava eft, alteraque ab

altera comprehenditur.

A

PROP. XL. THEOR .

Superficies figuræ ſphæræ ſegmento infcriptæ

minor eft circulo, cujus ea quæ ex centro, &-

qualis eſt rectæ, quæ a vertice ſegmenti duci-

tur ad circumferentiam circuli, qui eſt baſis

ſegmenti.

Sit ſphæra, et maximus in ea circulus ABZE.

Sit item in ſphæra ſegmentum, cujus baſis cir-

culus, qui circa diametrum

AB defcribitur ; eique infcri-

Γ

αὐτῷ χωρίῳ . Ὁ ἄρα Λ κύκλος ἴσος ἔσαι τοῖς Μ,

N.Ξ κύκλοις. "Ωσε καὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τῶ ἐγγε-

γραμμένο χήματος.

Z

ΠΡΟΤΑΣΙΣ Αθ΄ .

Τετμήθω σφαῖρα μὴ διὰ ὁκέντρα δπιπέδῳ, κ

ἐν αὐτῇ μέγισος κύκλος ὁ ΑΕΖ, τέμνων πρὸς ὀρθὰς

τὸ ἐπίπεδον τὸ τέμνον· καὶ ἐγγεγράφθω " εἰς τὸ

ΑΒΓ τμῆμα πολύγωνον ἰσόπλευρόν τε καὶ ἀρτιό-

πλευρον, χωρὶς ὁ βάσεως τῆς Α.Β. Ὁμοίως δη

τοῖς πρότερον ἐὰν, μενέσης τῆς ΓΖ, περιενεχθῇ τὸ

χῆμα, αἱ μὴν Δ , Ε , Α , Β γωνίαι κα-

τὰ κύκλων οἰσθήσονται, ὧν διάμε-

τροι αἱ ΔΕ, ΑΒ · αἱ δὲ πλευραὶ ξ

χήματος, κατὰ κωνικῆς ἐπιφανεί

ας. Καὶ ἔσαι τὸ γενηθέν χῆμα σε-

ρεὸν ὑπὸ κωνικῶν ὑπιφανειῶν περιε-

χόμενον, βάσιν μὲν ἔχον κύκλον 8

διάμετρος ή ΑΒ, κορυφὴν δὲ τὸ Γ.

E

B

Ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον, τῶν ἐπιφά-

νειαν ἐλάοσονα ἕξει, τῆς τοῦ τμήματος δπιφανείας

& περιλαμβάνοντος. Τὸ γὰρ αὐτὸ πέρας αὐτῶν

ἐςιν ἐν ἐπιπέδῳ τοῦτε τμήματος, καὶ τὸ χήματος * ἡ

περιφέρεια το κύκλο, ὁ διάμετρος ἡ ΑΒ· καὶ ἐπὶ

τὰ αὐτὰ κοῖλαι ἀμφότεραι εἰσιν αἱ ἐπιφάνειαι, καὶ

περιλαμβάνεται ἡ ἑτέρα ὑπὸ τῆς ἑτέρας.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ μ.

Ἡ ὑπιφάνεια τῷ ἐγγεγραμμένα σχήματος ἐν

τῷ τμήματι ο σφαίρας, ἐλάοσων ἐςὶ τὸ κύκλο, 8

ἡ ἐκ τῶκέντρο ἴση ἐςὶ τῇ ἀπὸ ὁ κορυφῆς τῶ τμήμα-

τος ἐπὶ τὴν περιφερείαν ἠγμένῃ τοῦ κύκλο, ὅς ἐσι

βάσις τῶ τμήματος.

Ἔσω σφαῖρα, καὶ ἐν αὐτῇ μέγισος κύκλος ὁ

ABZE. Καὶ ἔσω τμῆμα ἐν τῇ σφαίρα, * & βάσις

ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΑΒ · καὶ

ἐγγεγράφθω εἰς αὐτὸ τὸ εἰρημένον

σχῆμα. Καὶ ἐν τῷ τμήματι τῶ

κύκλο πολύγωνον, καὶ τὰ λοιπά

Z

Θ

batur figura, quam diximus.

Circuli autem ſegmento infcri-

batur polygonum ; et reliqua

eadem fiant, quæ fupra; duc-

to ſphæræ diametro A, junc-

tiſque AE, A. Denique ſit

circulus M, cujus ea, quæ ex

centro, fit ipfiA æqualis. O-

portet demonftrare,circulumM

majorem effe figuræ fuperficie.

E

г

A
K

B

Z

Demonftratum eſt enim figuræ ſuperficiem

æqualem effe circulo, cujus ea, quæ ex centro,

poteſt ſpatium ei æquale, quod fub E , omni-om

buſque EZ, ΓΔ, ΚΑ continetur. At vero illud

quoque demonftratum eſt, ſpatium, quod fub

EO, omnibuſqueEΖ, ΓΔ, ΚΑ continetur, æquale

eſſe ſpatio, quod continetur fub EA, et KO :

etſpatium,quod continetur fub E A, et KO, mi-

nus eft quadrato, quod ab A defcribitur ; eo

b

ML

τὰ αὐτὰ, διαμέτρου μὲν τ' σφαί

ρας ἔσης το ΘΛ, ἐπεζυγμένων δὲ

ΫΛΕ, ΘΑ . Καὶ ἔσω κύκλος ὁΜ

* ὁ ἡἐκ& κέντρα ᾽ ἴση ἔσω τῇΑΘ.

Δεικτέον ὅτι ὁ Μ κύκλος μείζων

ἐςὶ ὁ ὁ σχήματος ὑπιφανείας.

Ἡγὸ ἐπιφάνεια τῶ σχήματος δέδεικται ἴση ὅστι

κύκλῳ, ὁ ὁ ἡ ἐκ &κέντρα ἴσον δύναται τῷ περιεχο

μένῳ ὑπό τε τ' ΕΘ, ΕΖ, ΓΔ, Κ.Α. Τὸ δὲ ὑπὸ

E , κὶ τῶν ΕΖ, ΓΔ, Κ Α δέδεικται ἴσον τῷ ὑπὸ

τῶν ΕΛ, ΚΘ περιεχομένῳ· τὸ δὲ ὑπὸ τῶν ΕΛ,

ΚΘ, ἔλαοσόν ἐσι τᾶ ἀπὸ τῆς ΑΘ' καὶ γὰρ τοῦ

• ἴση ὥσε τῇ 6 ὕτως in MS . ut femperpro š.
* εἰς τὸ τμῆμα τολύγωνον * ἡ περιφάνεια ν ὕτω 2 ὕτως
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Φανερὸνὑπὸ ΛΘ, ΘΚ, ῾ἴσου ὄντος τῷ ἀπὸ ΘΑ.

ὧν ὅτι ἡ ἐκ ὁκέντρε τοῦ κύκλου, ὅς ἐσιν ἴσος δι-

Φανείᾳ τῶ σχήματος, ἐλάοσων ἐςὶ τῆς ἐκ τοῦ κέν-

τρῳ τοῦ Μ. Δῆλον ἄρα, ὅτι ὁ Μ κύκλος μείζων

ἐςὶ τῆς ἐπιφανείας τὸ σχήματος.

quod quadrato, quod ab A defcribitur, æquale

eſt ſpatium, quod continetur fub AO, et OK.

Manifeftum eft igitur eam, quæ ex centro cir-

culi, qui figuræ fuperficiei æqualis eft, minorem

ea effe, quæ ex centro circuli M. Itaque con-

ftat, circulumM majorem effe figuræ fuperficie.

EUTOCIUS.

᾿Ἀλλὰ τὸ ὑπὸ ΕΘ, κὶ τῶν ΕΖ, ΓΔ, ΚΑ δέδεικται

ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν ΕΛ, Κ.Θ. Ἐν γὰρ τῷ τρίτῳ ἐὶ εἰκοςῷ

θεωρήματι δέδεικται, ὅτι αἱ ΕΖ, ΓΔ, ΚΑ, πρὸς τὴν

Θ Κ. τὸν αὐτὸν λόγον ἔχεσιν, ὃν ἡ ΛΕ πρὸς ΕΘ . Ὥσε

τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἴσον ἐςὶν τῷ ὑπὸ τῶν μέσων . Τῷ δὲ

ὑπὸ ΕΛ, Κ.Θ ἔλαοσόν ἐσι τοῦ ἀπὸ ΘΑ΄ καὶ γὰρ τοῦ

ὑπὸ ΛΘ, ΘΚ, ἴσε ὄντος τῷ ἀπὸ ΘΑ, ὡς ἔςι δῆλον, ἐπι

ζευγνυμένης – ΑΛ, καὶ διὰ τοῦτο ὁμοίς γινομένε τοῦ ΘΑΚ

τριγώνο τῷ ΘΑΛ. Ἔσι γὰς ὡς ἡ ΛΘ πρὸς ΘΑ, ἡ

ΑΘ πρὸς Θ Κ · καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς

μέσης.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ μα΄ .

Τὸ ἐγγεγραμμένον χῆμα ἐν τῷ τμήματι, ὑπὸ

κωνικῶν ἐπιφανειῶν πειεχόμενον, σὺν τῷ κώνῳ τῷ

βάσιν μὲν τὴν αὐτὴν ἔχοντι τῷ χήματι, κορυφὴν δὲ

τὸ κέντρον τῆς σφαίρας, ἴσον ἐςὶ τῷ κώνῳ τῷ βάσιν

ἔχοντι ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ χήματος, ὕψος δὲ τὴν

ἀπὸ τοῦ κέντρα τῆς σφαίρας ἐπὶ μίαν * πλευρὰν τῶν

τοῦ πολυγώνο καθεῷ ἠγμένη .

Ἔσω γὰρ σφαῖρα, ἐξἐν αὐτῇ μέγισος κύκλος, καὶ

τμῆμα ἔλαοσον ἡμικυκλίς τὸ ΑΒΓ· καὶ κέντρον τὸ

Ε. Καὶ ἐγγεθράφθω εἰς τὸ ΑΒΓ τμῆμα πολύγω

νον ἀρτιόπλευρον, χωρὶς τὴς ΑΓ, ὁμοίως τοῖς πρότερον

καὶ, μενούσης τῆς ΒΕ, περιενεχθεῖσα ἡ σφαῖρα ποι-

Sed demonftratum eſt ſpatium, quod continetur fub

EO, omnibuſque EZ, FA, KA, æquale eſſe ſpatio, quod

continetur fub ΕΛ, et ΚΘ . Demonftratum eft enim

in theoremate vigefimo tertio omnes ΕΖ , ΓΔ , ΚΑ

adK eamdem rationem habere, quam AE ad EO.

Quare ſpatium, quod fub extremis continetur, id fpatio

æquale eft, quod continetur fub mediis. At vero ſpati-

um, quod fub EΛ, ΚΘ continetur, minus eft qudrato,

quod a A defcribitur ; quippe eo quoque eſt minus,

quod continetur fub ΛΘ, Κ ; quadratoque, quod a

A defcribitur, eſt æquale : hoc autem manifeſtum eft,

ſi AAjungatur, et propterea triangulum AK trian-

gulo AA fimile fiat. Ut enim ad A, ita ſe ha-

betAadK: ſpatiumque, quod fub extremis conti-

netur, quadrato æquale eſt, quod a media deſcribitur.

PROP. XLI. THEOR .

Figura ſegmento infcripta, quæ conicis fu-

perficiebus comprehenditur, una cumcono qui

bafim quidem habeat eamdem ac figura, verti-
cem vero ſphæræ centrum, æqualis eft cono, qui

baſim quidem habeat figuræ ſuperficiei æqua-

lem, altitudinem vero æqualem rectæ, quæ a

centro ſphæræ ad unum polygoni latus norma-

lisducitur.

AB

Sit enim ſphæra, et maximus in ea circu-

lus ; fegmentumque minus ſemicirculo, АВГ ;

centrumque E. Inſcribatur autem ſegmento

АВГ, pariter ac in fuperioribus theoremati-

bus, polygonum æquilaterum, latere Ar ex-

cepto : et ſphæra, manente BE, circumacta

figuram quamdam efficiat conicis fuperficiebus

είτω χῆμα τι ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειών περιεχόμενον, comprehenfam ; et a circulo, qui circa diame-
καὶ ἀπὸ τοῦ κύκλου τοῦ περὶ διάμετρον τὴν ΑΓ,

κῶνος ἀναγεγράφθω

κορυφὴν ἔχων τὸ κέν-

τρον. Καὶ εἰλήφθω

κῶνος ὁ Κ, βάσιν μὲν
Z

ἔχων ἴσην τῇ ἐπιφα-

νείᾳτῶχήματος, ὕψος

δὲ τὴν ἀπὸ τὸ Ε κέν-
A

τρε ἐπὶ μίαν πλύραν

τὸ πολυγώνο καθετῷ

ἠγμένη. Δεικτέον ὅτι

ὁ Κ κῶνος ἴσος ἐςὶ τῷ

περιεχομένῳ · χήματι,

σὺν τῷκώνῳ τῷΑΕГ .

᾿Αναγεγράφθωσαν

ἢτὰ κῶνοι ἀπὸ ἢκύ-

B

H

E

trum AI eſt, conus defcribatur verticem habens

K

A

ſphæræcentrum.Su-

matur porro conus

K, bafim quidemha-

bens figuræ fuperfi-

ciei æqualem, alti-

tudinem vero æqua-

lem rectæ, quæ a

centro E ad unum

polygoni latus nor-

malis ducitur. O-

portet demonftra-

re, conum K figuræ,

quam diximus, una

cum cono AЕГ, ӕ-

qualem eſſe.

Defcribantur coni

etiam a circulis, qui

· ἴσε ὄντος τῷ ἀπὸ ΘΑ in MS . defunt. Η πλευρὰν τῇ • τμημάτι
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:

circa diametros HO, ZA funt, verticem habentes

punctum E. Itaque rhombus quidem folidus

HBOE æqualis eft cono, cujus baſis æqualis
eſt coni HB fuperficiei, et altitudo rectæ, quæ

a puncto E ad HB normalis ducitur. Refiduum

vero, quodcomprehenditur ſuperficie, quæ inter

parallela plana per HO, ZA acta interjicitur, et

conicis ſuperficiebus ZEA, HEO, æquale eft

cono, cujus baſis æqualis eſt ſuperficiei, quæ

interjicitur inter parallela plana acta per ΗΘ,

ZA, et altitudo rectæ, quæ a puncto E ad ZH

normalis ducitur. Rurfus refiduum, quod com-

prehenditur ſuperficie, quæ inter parallelaplana
per ZF, AA acta interjicitur, et conicis fuperfi-

ciebus ΑΕΓ, ΖEA, æquale eſt cono, cujus ba-

fis æqualis eſt ſuperficiei, quæ interjicitur inter

parallela plana acta per ZA, AF, et altitudo

rectæ, quæ a puncto E ad ZA normalis ducitur.

Igitur coni, quos diximus, æqualis funt figuræ,

una cum cono AEF : et altitudinem quidem

habent rectæ æqualem, quæ a puncto E ad unam

polygoni latus normalis ducitur,baſesvero æqua-

les figuræ AZHΒΛΓſuperficiei. Habet au-

tem etiam conus K eamdem altitudinem, et ba-

fim figuræ fuperficiei æqualem. Igitur conus K

æqualis eft iis, quos diximus, conis. Demon-

ſtratum autem eft, conos, quos diximus, æqua-

les eſſe cum figuræ, tum cono АЕГ. Igitur

etiam conus K cum figuræ tum cono EΑΓ eſt

æqualis.

Hinc autem manifeſtum eft, conum, qui ba-

ſim quidem habeat circulum, cujus ea, quæ ex

centro, æqualis eſt rectæ, quæ a vertice ſeg-
menti ducitur ad circuferentiam circuli, qui eft

baſis ſegmenti ; altitudinem vero æqualem ei,

quæ ex ſphæræ centro ; infcripta figura, una

cum cono, majorem eſſe. Conus enim, quem

diximus, major eft cono figuræ ipfi æquali, una

cum cono bafim quidem habente ipfius feg-

menti baſim, verticem vero ſphæræ centrum ;

nimirum cono bafim quidem habente figuræ

ſuperficiei æqualem, altitudinem vero æqualem

rectæ, quæ a centro ad unum polygoni latus

normalis ducitur. Major eſt enim, ut demon-

ſtratum eft, baſis baſe, et altitudo altitudine.

PROP. XLII . THEOR .

Sit ſphæra, et maximus in ea circulus А В Г,

a quo ſegmentum ſecetur minus ſemicirculo,

id nempe, quod AB fecat. Centrum autem fit A ;

junganturque acentro A ad punctaA,B rectæ AA,

AB ; eique, qui inde oritur, ſectori polygonum

circumfcribatur, et polygono circulus. Habebit

fane eumdem centrum atque circulus ABF. Quod

ſi polygonum, manente EK, circumactum eo-

dem reſtituatur, unde moveri cœpit ; circum-

ſcriptus circulus fecundum ſphæræ fuperficiem

κλων τῶν περὶ διαμέτρες τὰς ΗΘ, ΖΛ, κορυφήν

ἔχοντες τὸ Ε σημεῖον. Οὐκῶν ὁ μὲν ΗΒΘΕ ῥόμβος

σερεὸς ἴσος ἐςὶ κώνῳ, ὁ ἡ μὲν βάσις ἴση ἐςὶ τῇ

δπιφανείᾳ τοῦ ΗΒΘ κώνε, τὸ ὕψὸς δὲ τῇ ὑπὸ τῶ

Ε ἐπὶ τ Η Β ἀγομένη καθετῷ. Τὸ δὲ περίλημμα

τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τὸ ὑπιφανείας τ μεταξύ τ πα-

ραλλήλων ἐπιπέδων τῶν κατὰ τὰς ΗΘ, ΖΛ, καὶ

τῶν κωνικῶν τῶν ΖΕΛ, ΗΕΘ, ἴσον ἐςὶ κώνῳ, ὅ

βάσις μέν ἐςιν ἴση τῇ ἐπιφανείᾳ τῇ μεταξὺ τῶν πα-

ραλλήλων ἐπιπέδων – κατὰ τὰς Η Θ, ΖΛ, ὕψος δὲ

τῇ ἀπὸ ξ Ε ἐπὶ τὸ ΖΗ καθετῷ ἠγμένη. Πάλιν τὸ

περίλημμα τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς ἐπιφανείας

το μεταξὺ τ παραλλήλων ἐπιπέδων τῶν κατὰ τὰς

ZΛ, ΑΓ, καὶ ἢ κωνικῶν ἢ ΑΕΓ, ΖΕΛ, ἴσον ἐςὶ

κώνῳ, ὁ ἡ μὲν βάσις ἴση ἐςὶ τῇ ὑπιφανεία τῇ με-

ταξὺ τ παραλλήλων ἐπιπέδων ἢ καὶὰ τὰς Ζ Λ, ΑΓ,

ὕψος ἢ τῇ ἀπὸ τὸ Ε ἐπὶ τὴν ΖΑ καθέτῳ ἠγμένη .

Οἱ ὧν εἰρημένοι κῶνοι ἴσοι ἔσονται τῷ σχήματι, भख्ये

μετὰ τε ΑΕΓ κώνε· καὶ ὕψος μὲν ἴσον ἔχεσι τῇ

ἀπὸ δΕ ἐπὶ μίαν πλβυρὰν ὁ πολυγώνο καθέτῳ

ἠγμένη, τὰς δὲ βάσεις ῾ ἴσους τῇ ὁπιφανείᾳ τοῦ

ΑΖΗ ΒΘΛΓ χήματος. Ἔχει δὲ καὶ ὁ Κ κῶνος

τὸ αὐτὸ ὕψος, καὶ βάσιν ἴσην τῇ ἐπιφανεία & χή-

ματος. Ἴσος ἄρα ἐσὶν ὁ κῶνος τοῖς εἰρημένοις κώνοις

Οἱ δὲ εἰρημένοι κῶνοι ἐδείχθησαν ἴσοι τῷ χήματι, κў

τῷ ΑΕΓ κώνῳ. Καὶ ὁ Κ᾿ ἄρα κῶνος ἴσος ἐςὶ τῷτε

σχήματι , κὶ τῷ ΕΑΓ κώνῳ.

Ἐκ δὴ τέτου φανερὸν, ὅτι ὁ κῶνος ὁ βάσιν μὲν

ἔχων τὸν κύκλον, ὁ ἡ ἐκ &κέντρα ἴση ἐςὶ τῇ ἀπὸ τὸ

κορυφῆς τοῦ τμήματος ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἠγμένῃ

τοῦ κύκλο, ὅς ἐσι βάσις τῶ τμήματος, ὕψος δὲ

ἴσον τῇ ἐκ τῶ κέντρα τῆς σφαίρας, μείζων ἐςὶ ὁἐγ

γεγραμμένα σχήματος σὺν τῷ κώνῳ. Ὁ γδ προει-

ρημένος κῶνος μάζων ἐςὶ ὁκώνε ὁ ἴσε σχήματι,

σὺν τῷ κώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὴν βάσιν &τμή-

ματος, τὴν δε κορυφὴν πρὸς τῷ κέντρῳ, τετέςι τὴν

βάσιν μὲν ἔχοντος ἴσην τῇ ἐπιφανεία & σχήματος,

ὕψος δὴ τῇ ἀπὸ τῶ κέντρου ἐπὶ μίαν πλώρὰν τοῦ

πολυγώνο καθέτῳ ἠγμένη. Ητε γὰρ βάσις τῆς

βάσεως μείζων ἐςὶ, δέδεικται γὸ τοῦτο, ἐὰ τὸ ὕψος

ξύψες .

ΠΡΟΤΑΣΙΣ μβ΄ .

Ἔσω σφαίρα, καὶ ἐν αὐτῇ μέγιςος κύκλος ὁ

ΑΒΓ, καὶ τετμήσθω ἔλαοσον ἡμικυκλίς ὁ ἀπο-

τέμνει ἡ ΑΒ. Καὶ κέντρον τὸ Δ, καὶ ἀπὸ τὸ κέν-

τρα το Δ ἐπὶ τὰ Α, Β ἐπεζεύχθωστιν οἱ ΑΔ, ΔΒ΄
καὶ πεὶ τ γενηθέντα τομέα πειγεγράφθω πολύ-

γωνον, κὶ πεὶ αὐτὸ κύκλος. Ἕξει δὴ, αὐτὸ κέντρον

τῷ ΑΒΓ κύκλῳ. Ἐὰν δὴ, μενόσης τῆς ΕΚ, περιεν-

εχθὲν τὸ πολύγωνον εἰς τὸ αὐτὸ πάλιν ἀποκαταςα-

θῆ, ὁ ειγεγραμμένος κύκλος κατὰ ὑπιφανείας

· ἴσας · τῷ βάσιν μὲν ἔχοντος
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δἰθήσεται σφαίρας· καὶ αἱ γωνίαι τὸ πολυγώνα

κύκλες * γράψεσιν, ὧν αἱ διάμετροι πιζυγνύουσι

τὰς γωνίας το πολυγώνου, ὅσαι παράλληλοι τῇ

ΑΒ. Τὰ δὲ σημεῖα καθ' ἃ ἅπτονται τᾶ ἐλάοσο-

νος κύκλο αἱ ὁ πολυγώνο πλευραί, κύκλος γράφε-

σιν ἐν τῇ ἐλάοσονι σφαί-

ρα, ὧν διάμετροι ἔσονται

αἱ ἐπιζυγνύεσαι τὰς ἁ-

Φὰς, παράλληλοι όσαι

τῇ ΑΒ· αἱ δὲ πλάραὶ
M

κατὰ κωνικῶν δπιφανει Ζ
A

ῶν οἰθήσονται . Καὶ ἔσαι

τὸ περιγεγραφὲν σχῆμα

ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν

περιεχόμενον, ὁ βάσις ὁ

πεὶ τὴν ΖΗ κύκλος. Ἡ

δὲ τῷ εἰρημένο χήματος

ἐπιφάνεια· μείζων ἐςὶ οἱ

Tτὸ ἐλάοσονος τμήματος

δπιφανείας, οὗ βάσις ὁ

περὶ τὴν ΑΒ κύκλος.

Ἤχθωσαν γὰρ ἐφαπτόμεναι αἱ Α Μ, BN. Ka-

τὰ κωνικῆς ἄρα ἐπιφανείας οἰοθήσονται, καὶ τὸ χη

μα τὸ γενηθὲν ὑπὸ τοῦ πολυγώνο & ΑΜΘΕΛΝB,

ἕξει μείζονα τὴν ἐπιφανείαν τοῦ τμήμαῖος ὁ σφαίρας,

οὗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν Α.Β΄ κύκλος ἐσί.

Πέρας γὰρ ἐν ἑνὶ ἐπιπέδῳ τῷ αὐτῷ ἔχεσιν τὸν περὶ

E

διάμετρον * τ » ΑΒ κύκλον, καὶ περιλαμβάνεται

τὸ τμῆμα ὑπὸ ὁ χήματος. ᾿Αλλ᾿ ἡ γεγενημθύη ὑπὸ

τῶν Ζ.Μ, ΗΝ ἐπιφάνεια κώνο, μείζων ἐςὶ της γε-

γενημθύης ὑπὸ τῶν Μ.Α, ΝΒ· ἡ μὲν γδ ΖM MA

μείζων ἐςὶ, ὑπὸ γὸ ὀρθὴν ὑποθείνει, ἡ δὲ ΝΗ τῆς

ΝΒ. Ὅταν δὲ τῶτο ἢ, μείζων ἐςὶ ἡ ἐπιφάνεια τ

ἐπιφανείας. Ταῦτα γὰρ δέδεικται ἐν τοῖς λήμμασι.

Δῆλον ἦν, ὅτι κὰ ὁ περιγεγραμμθύς χήματος ἡ ἐπι-

φάνεια μείζων ἐςὶ ὁ τοῦ τμήμαῖος ἐπιφανείας τῆς

ἐλάοσονος σφαίρας.

Γ

K

feretur; et anguli polygoni circulos defcribent,

quorum diametri ipfi AB parallelæ polygoni
angulos jungunt. At puncta, in quibus poly-

goni latera minorem circulum contingunt, de-

fcribent circulos in minore ſphæra, quorum di-

ametri funt rectæ, quæ ipfi A B parallelæ jun-

guntcontactus: ipſa au-

tem latera ferentur ſe-

cundum conicas ſuper-

ficies . Atque ita figu-

ra circumfcribetur co-

Hnicis ſuperficiebus com-

prehenſa, cujus baſis

erit circulus, qui circa

diametrum Z H defcri-

B

bitur. Figuræ autem,

quam diximus, ſuper-

ficies major eſt ſuper-

ficie minoris ſegmenti,

cujus bafis eft circulus,

qui defcribitur circadi-

ametrum AB.

Ducantur enim contingentes AM, BN. Fe-

rentur utique fecundum conicam fuperficiem :

quæ, a polygono fitet figura, ΑΜΘΕΛΝΕ,

ſuperficiem habebit majorem ſphæræ ſegmen-

to, cujus baſis eft circulus, qui defcribitur
circa diametrum A B. Nam terminum in uno

eodemque plano circulum habent, qui defcri-
bitur circa diametrum AB ; ſegmentumque a

figura comprehenditur. At vero coni ſuper-

ficies, quæ fit a rectis ZM, HN major eft ea,

quæ fit a MA, NB ; cum ZM major fit quam

MA, utpote quæ recto angulo ſubjicitur, et

NH quam NB . Quod fi aliquando contigerit,

fuperficies major eſt ſuperficie. Hæc enim in

lemmatibus demonftrata funt. Manifeftum eſt

igitur, circumfcriptæ figuræ ſuperficiem ſuper-

ficie ſegmenti minoris ſphæræ majorem eſſe.

EUTOCIUS.

Ἔξει δὴ καὶ τὸ αὐτὸ κέντρον τῷ ΑΒΓ κύκλῳ. Ἐὰν τὸ

ἀπὸ τᾶ Δ᾿ ἐπιζευχθῶσιν εὐθεῖαι ἐπὶ τὰ Θ, Ε, Λ ἴσαι ἔσον-

ται, διὰ τὸ κὶ τὰς ἀπὸ τὸ Δ ἐπὶ τὰς ἁφὰς ἐπιζουγνυμένας

ευθείας καθέτες εἶναὶ ἐπὶ τὰς ἐφαπτομένας , καὶ αὐτὰς δὲ

τὰς ἐφαπτομένας δίχα τέμνεσθαι πρὸς τῇ ἀφῇ.

15

Όταν δὲ τῦτο᾿ ἧς μείζωνζων ἐςὶ ἡ ἐπιφάνειατῆς ἐπιφανείας.

Ἐπεὶ γὰρ ἡ Μ Ζ κατὰ κωνικῆς ἐπιφανείας φέρεται, κατὰ

κολούρο κώνε ἐπιφανείας οἰσθήσεται, ἡ ἴσος ἐςὶ κύκλος ὁ ἡ ἐκ

το κέντρο μέσον λόγον ἔχει τῆς τε ΖΜ, καὶ τῆς ἡμισείας

Η γράψασας In MS . isi deeſt

Habebit fane eumdem centrum, atque circulus ΑΒΓ.

Si enim a puncto A ad O, E, A, rectæ jungantur, æqua-

les erunt; eo quod quæ ab eodemA ad contactus jun-

guntur, normales ad contingentes funt, ipſaſque con-

tingentes in duas æquas partes ad contactum ſecant.

Quando vero hoc contigerit, ſuperficies major eſt ſu-

perficie. Quoniam enim MZ ſecundum conicam fu-

perficiem fertur, feretur utique ſecundum ſuperficiem

coni mutili, cui circulus æqualis eſt, cujus ea, quæ ex

centro, media eſt proportionalis inter ZM, et dimidiam

Hh

κ τὸν
1 μείζων γὰρ
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utriufque fimul ZH, et MN. Pariter vero ſuperficiei

coni mutili, quæ ex MA oritur, æqualis eſt circulus,

cujus ea, quæ ex centro, media proportionalis eft inter

MA, et dimidiam utriuſque fimul AB, et MN. Ac

ZM quidem major eſt quam MA ; ZH vero major

quamAB. Igitur major eſt etiam media quam media,

hoc eft fuperficies quam ſuperficies . Quæ igitur ſuper-

ficies rectis ZM, NH concluditur, major eſt ſuperficie,

quæ concluditur rectis MA, N B.

PROP. XLIII. THEOR .

Ac manifeſtum eſt, figuræ ſectori circum-

ſcriptæ fuperficiem æqualem effe circulo, cujus

ea, quæ ex centro, poteſt ſpatium, quod con-

tinetur fub uno polygoni latere, et rectis omni-

bus, quæ polygoni angulos jungunt, et amplius

dimidia baſis ejus, quod diximus, polygoni.

Quæ enim circumfcribitur figura ſectori,

eadem majoris ſphæræ ſegmento infcribitur.

Hoc autem ex iis conftat, quæ fupra fcripta,

funt.

PROP. XLIV. THEOR .

Figuræ ſegmento circumfcriptæ fuperficies

major eft circulo, cujus ea, quæ ex centro, æ-

qualis eft rectæ, quæ a vertice ſegmenti duci-

tur ad circumferentiam circuli, qui eſt baſis

ſegmenti.

Sit enim ſphæra, et maximus in ea circu-

lus AABF, et centrumE. Circumfcribatur au-

tem ſectori polygonum

AZK, et huic ipfi cir-

culus; et oriatur figura,

ut fupra. Sitetiam cir-

culus N, cujus ea, quæ

ex centro, poffit ſpa-

tium ei æquale, quod

continetur fub uno po-

lygoni latere, rectiſque

omnibus, quæ angulos

jungunt, una cum di-

midia ipfius K Λ. At-

quehoc,quoddiximus,

ſpatium æquale eſt ſpa-

tio, quod continetur

fub Me, et fub ZH,

quæ quidem eſt ſeg-

menti majoris ſphæræ

Z

συναμφοτέρο τῆς ΖΗ καὶ τῆς Μ.Ν. Ὁμοίως δὴ καὶ τῇ

ὑπὸ τῆς Μ.Α γενομένη η κολούρα κώνο ἐπιφάνειας ἴσος ἐςὶ

κύκλος , ὁ ἡ ἐκ τοῦ κέντρο μέσον " λόγον ἔχει τῆς ΜΑ

καὶ τῆς ἡμισείας συναμφοτέρο τῆς ΑΒ καὶ ΜΝ. Καί

ἐσιν ἡ μὲν Ζ.Μ μείζων τῆς Μ.Α, ἡ δὲ ΖΗ τῆς Α.Β.

Μείζων ἄρα καὶ ἡ μέση τῆς μέσης, ὥσε καὶ ἡ ἐπιφάνεια τῆς

ἐπιφανείας . Ἡ ἄρα ὑπὸ ΖΜ, Ν.Η μείζων ἐςὶ τῆς ὑπὸ

ΜΑ, Ν Β ἐπιφανείας.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ μγ.

Καὶ φανερὸν, ὅτι ἡ ἐπιφάνεια ξ περιγεγραμμθύς

χήματος&περὶ τ τομέα, ἴση ἐςὶ κύκλῳ, ὁ ἡ ἐκ ξ κέν-

Τρε δύναται τὸ περιεχόμενον ὑπό τε μίας πλώρᾶςξ

πολυγώνο, κὰ ἢ ἐπιζώγνυεσῶν πασῶν τὰς γωνίας

&πολυγώνα, οκ τ' ἔτι ἡμισείας τῆς βάσεως &είρη-

μένο πολυγώνα.

Τὸ γδ περιγεγραμμένον χῆμα τῷ τομεῖ, ἐγγε

γραμμένον χῆμά ἐσιν εἰς τὸ τμῆμα το μείζονος

σφαίρας. Τέτο δὲ δῆλον, διὰ τὸ προγεγραμ

μλύον.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ μδ΄.

Τοῦ περιγεγραμμώς χήματος τῷ τομεῖ ἡ ἐπι-

Φάνεια μείζων ἐςὶ κύκλο, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρο ἴση

ἐςὶ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τὸ τμήματος ἠγμένῃ ἐπὶ

τὴν περιφέρειαν τῷ κύκλο, ὅς ἐσι βάσις το τμή

ματος.

M

A
H

K

B A

altitudo. Hoc enim fupra demonftratum eſt.

Igitur ea, quæ ex centro circuliN, poteft fpa-
tium ei æquale, quod fub MetHZ contine-

tur. At vero H Z major eſt quamAE, quæ al-

titudo eſt minoris ſegmenti. Si enim jungatur

KZ, parallela erit rectæ AA. Eft autem etiam

E

T

Θ

Ἔσω γὰρ σφαίρα, καὶ μέγιςος κύκλος ἐπ᾿ αὐτῆς

ὁ ΑΔΒΓ, καὶ κέντρον τὸ Ε. Καὶ περὶ τ τομέα

περιγεγράφθω τὸ ΛΖΚ

πολύγωνον, κὰὶ περὶ αὐτὸ

κύκλος περιγεγράφθω·

καὶ γεγενήσθω σχῆμα ,

καθάπερ πρότερον. Καὶ

ἔσω κύκλος ὁ Ν, & ἡ ἐκ

τοῦ κέντρο ἴσον δύναται τῷ

περιεχομλύῳ ὑπό τε μιᾶς

πλευρᾶς τοῦ πολυγώνα,

καὶ πασῶν τῶν ἐπιζευ-

γνυγσῶν τὰς γωνίας σὺν

τῇ ἡμισείᾳ το Κ. Λ. ᾿Αλ-

λὰ τὸ εἰρημένον χωρίον ἴσυν

ἐςὶ τῷ ὑπὸ τῆς ΜΘ καὶ

ΝΙ ΖΗ, ἢ δή ἐσιν ὕψος

τοῦ τμῆμαλος τῆς μείζονος

P

σφαίρας. Τέτο γὰρ προδέδεικται. Τοῦ ἄρα Ν

κύκλω ἡἐκ&κέντρα ἴσον δύναται τῷ ὑπὸ ΜΘ , Η Ζ

περιεχομένῳ. Ρ᾿Αλλ᾿ ἡ μὲν ΗΖ μείζων ἐςὶ τῆς

ΔΞ, ἤ ἐσιν ὕψος τᾶ ἐλάοσονος τμήματος. Ἐὰν γὰ

ἐπεζώξωμεν τίν Κ.Ζ, ἔται παράλληλος τῇ Δ.Α.

τη Σολούρι η λόγον ἐπὶ κὶ ἐπὶ τῆς ἡμισείας Ρ καὶ ἄλλη μὲν
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Ἔτι ἢ ἡ ΑΒ τῇ Κ Λ παράλληλος, καὶ κοινὴ ἡ

ΖΕ. Ὅμοιον ἄρα τὸ ΖΚΗ τρίγωνον τῷ ΔΑΞ

τριγώνῳ. Καί ἐσι μείζων ἡ Ζ.Κ. τῆς Α.Δ. Μάζων

ἄρα καὶ ἡ ΖΗ τῆς ΔΞ. Ἴση δε ἡ ΜΘ τῇ διαμέ-

τρῳ τῇ ΓΔ. Ἐὰν * γδ ἐπιζώχθῇ ἡ Ε, Ο, ἐπεὶ ἴση

ἐςὶν ἡ μὲν ΜΟ τῇ ΟΖ, ἡ δὲ ΘΕ τῇ ΕΖ, παράλ-

ληλος ἄρα ἐςὶν ἡ ΕΟ τῇ ΜΘ. Διπλασία ἄρα

ἐςὶν ἡ ΜΘ τῆς ΕΟ . ᾿Αλλὰ κὶ ἡ ΓΔ διπλασία ἐςὶ

τῆς Ε.Ο. Ἴση ἄρα ἐσὶν ἡ ΜΘ τῇ ΓΔ. Τὸ δὲ ὑπὸ

τῶν ΓΔ, ΔΞ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς Α.Δ. Ἡ ἄρα τοῦ

χήματος τᾶ ΚΖΛ ἐπιφάνεια μείζων ἐςὶ τὸ κύκλο,

ὁἡ ἐκ τῶ κέντρο ἴση ἐςὶ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ

τμήματος, ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἠγμένη τε κύκλο,

ὃς ἐσι βάσις & τμήματος & περὶ διάμετρον τὴν Α Β.

Ὁ γὰρ Ν κύκλος ἴσος ἐςὶ τῇ ἐπιφανείᾳ το περι-

γεγραμμένο περὶ τὸν τομέα χήματος.

४

AB ipfi K.A parallela, et ZE communis. Igitur
fimile eſt triangulum ZKH triangulo AΑΞ .

Major eft autem ZK quam AA. Major eſt igi-
tur etiam ZH quam AE. Præterea M diame-

metro A eſt æqualis. Si enim jungatur E, O,

cum MO æqualis fit rectæ OZ, et Erectæ

EZ, parallela utique eſt EO ipfi Mo. Igitur

MO ipfius EO eſt dupla. Dupla eſt autem eti-

am FA ipfius EO. Eſt igiturMe æqualis ipfi

ΓΔ. Denique fpatium quod fub FA, A con-

tinetur, æquale eft quadrato, quod ab AA de-

fcribitur. Igitur figuræ K ZA fuperficies major

eſt circulo, cujus ea, quæ ex centro, æqualis
eſt rectæ, quæ a vertice ſegmenti ducitur ad

circumferentiam circuli, qui eſt baſis ſegmenti ;

ejus ſcilicet, qui circa diametrum AB deſcribi-

tur. Nam circulus N æqualis eft fuperficiei fi-

guræ fectori circumfcriptæ .

EUTOCIUS.

Ἡ ἄρα το χήματος το ΚΖΛ ἐπιφάνεια μείζων ἐςὶ τὸ

κύκλο, καὶ τὰ ἑξῆς. ᾿Ασαφέςεξον δοκεῖ συνῆχθαι τὸ εἰρημένον ·

λέγοις δι᾽ ἂν σαφῶς οὕτως. Ἐπειδὴ ὁ Ν κύκλος ἴσος ἐςὶ τῷ

ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος· ἡ δὲ ἐκ τοῦ κέντρο το Ν δύναται

τὸ ὑπὸ ΜΘ, ΖΗ, τὸ δὲ ὑπὸ ΜΘ, ΖΗ, μεῖζον τοῦ ὑπὸ

ΓΔ, ΔΕ᾿ ἡ μὲν γὰςΜΘ ἴση δέδεικται τῇ ΓΔ, ἡ δὲ ΖΗ

μείζων τῆς ΔΞ · Ὁ Ν ἄρα κύκλος μείζων ἐςὶ τοῦ κύκλο, &

ἡ ἐκ τῶ κέντρα δύναται τὸ ὑπὸ ΓΔ, ΔΕΞ. Τὸ δὲ ὑπὸ ΓΔ,

ΔΞ, ἴσον τῷ ἀπὸ ΔΑ. Ὁ ἄρα Ν κύκλος, τετέςιν ή

ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένο, μείζων ἐςὶ τοῦ κύκλου, ῾ οὗ ἡ

ἐκ τῶκέντρο ἴση ἐςὶ τῇ ΔΑ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ μέ.

Γίνεται δὴ καὶ τὸ περιγεγραμμένον χῆμα περὶ

τὸν τομέα σὺν τῷ κώνῳ, ὁ βάσις ὁ περὶ διάμετρον

τὴν Κ.Λ κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ κέντρον, ἴσον κώνῳ ὅ

ἡ μὲν βάσις ἴση ἐςὶ τῇ ἐπιφανεία το χήματος, ὕψος

δὲ τῇ ἀπὸ ὁκέντρου ἐπὶ τὴν πλώρὰν καθέτῳ ἠγμέ-

νῃ, ἢ δὴ ἴση ἐςὶ τῇ ἐκὁ κέντρα τῆς σφαίρας.

Τὸ γδ περιγεγραμμλύον οχῆμα τῷ τομεῖ, ἐγγε

γραμμθύον ἐςὶν εἰς τὸ τμῆμα το μείζονος σφαίρας,

ἧς κέντρον ἐςὶ τὸ αὐτὸ. Δῆλον ἦν τὸ λεγόμενόν ἐσιν

ἐκ ὁπρογεγραμμένο.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ μέ.

Ἐκ τούτε δὲ φανερὸν, ὅτι τὸ περιγεγραμμένον

χῆμα στὴ τῷ κώνῳ, μεᾶζόν ἐσι κώνε τῷ βάσιν μὲν

ἔχοντος τὸν κύκλον, ὁ ἡ ἐκ τοῦ κέντρα ἴσην ἐςὶ τῇ

ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος τῆς ἐλάοσονος σφαί-

ρας, ἐπὶ των περιφέρειαν ἠγμένη τε κύκλου, ὃς

ἐσι βάσις τοῦ τμήματος, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ τῶ

κέντρες.

4 yaę ex MS.

Figuræ igitur KZA ſuperficies major eft circulo ;

et quæ ſequuntur. Subobſcure id collegiffe videtur ;

quod clarius hoc pacto colligas. Quoniam circulus N

æqualis eft fuperficiei figuræ , quæque ex centro circuli

N, poteſt ſpatium, quod fub MO, ZH continetur, id-

que majus eſt ſpatio, quod continetur fub ΓΔ, ΔΕ ;
demonftratum eft enimM æqualem effe ipfi A, et

ZH majorem quam AΞ ; ideo circulus N major eſt

circulo, cujus ea, quæ ex centro, poteſt ſpatium, quod

continetur fub ΓΔ, ΔΞ. Quod autem ſpatium ſub ΓΔ,

AE continetur, id quadrato æquale eſt, quod aAA de-

ſcribitur. Igitur circulus N, hoc eft circumfcriptæ fi-

guræ ſuperficies, major eft circulo, cujus ea, quæ ex

centro, ipfi A A eſt æqualis .

PROP. XLV. THEOR.

Quinetiam figura ipſa ſectori circumfcripta,

una cum cono, cujus baſis eft circulus, qui cir-
ca diametrum KA defcribitur, et vertex ipſius

centrum, æqualis eſt uno, cujus baſis æqualis
eft fuperficiei figuræ, et altitudo rectæ, quæ a

centro ad latus normalis ducitur ; quæ quidem

æqualis eſt ei, quæ ex centro ſphæræ.

Quæ enim circumferibitur figura ſectori, ea-

dem fegmentomajoris ſphæræ, cujus idem eſt

centrum, infcribitur. Conſtat igitur quod dic-

tum eſt ex iis, quæ fupra ſcripta funt.

PROP. XLVI. THEOR .

Hinc autem manifeſtum eſt, circumfcriptam

figuram, una cum cono, majorem eſſe cono,

qui bafim quidem habeat circulum, cujus ea,

quæ ex centro, æqualis eft rectæ, quæ a vertice

fegmenti minoris ſphæræ ducitur ad circumfe-
rentiam circuli, qui eſt baſis ſegmenti ; altitu-

dinem vero rectam ei æqualem, quæ ex centro

ſphæræ.

• ὕτως

1

1
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Qui enim conus figuræ, una cum cono,

æqualis fuerit, hic bafim quidem habebit
majorem eo, quem diximus, circulo ; altitu-

dinem vero ei æqualem, quæ ex centro minoris

ſphæræ.

PROP. XLVII. THEOR .

Sit rurfus ſphæra, et maximus in ea circu-

lus, et ſegmentum minus femicirculo ΑΒΓ ;

et centrum punctum : et ſectori AB infcri-

batur polygonum æquiangulum, et huic fimile

aliud circumfcribatur, lateraque lateribus paral-

lela fint. Circumfcribatur item circumfcripto

polygono circulus : et pariter ac in ſuperioribus

theorematibus circuli, manente H B, circumacti

figuras efficiant conicis ſuperficiebus compre-

henfas. Oportet demonftrare, circumfcriptæfi-

guræ fuperficiem ad ſuperficiem figuræ infcrip-

tæ rationem habere ejus duplam, quam latus

circumfcripti polygoni habet ad latus polygoni

infcripti : figuram autem ipſam,una cum cono,

rationem habere ejufdem rationis triplam.

Sit enim circulus

M, cujus ea, quæ ex

centro, poffit ſpati-

um ei æquale, quod

continetur fub uno

polygoni latere cir-

cumſcripti, et rectis

omnibus, quæ angu-

los jungunt, et am-

plius dimidia ipſius

EZ. Atque erit cir-

culusM circumfcrip-

tæ figuræ fuperficiei

æqualis . Sumatur

autem etiam circu-

lus N, cujus ea, quæ

ex centro, poffit ſpa-

tiumei æquale,quod

E

A

K

A

M

N

continetur fub uno infcripti polygoni latere,

rectiſque omnibus, quæ angulos jungunt, una

cum dimidia ipfius AΓ. Atque erit hic circu-

lus æqualis ſuperficiei figuræ infcriptæ. Sed ea,

quæ diximus, ſpatia ſeſe habent invicem ut

quadratum, quod a latere EK defcribitur, ad

quadratum, quod deſcribitur a latere A A. Ut

igitur polygonum ad polygonum, ita fe habet

circulus M ad circulumN. Manifeſtum eft igi-

tur, circumfcriptæ figuræ fuperficiem ad ſuper-

ficiem figuræ infcriptæ rationem habere ejus

duplam, quam habet EK ad AA; eamdemfci-

licet, quam polygonum habet ad polygonum.

Sit rurfus conus Z baſim quidem habens cir-

culo M æqualem, altitudinem vero æqualem ei,

B

H

Ὁ γὰρ ἴσος κῶνος τῷ χήματι σὼ τῷ κώνῳ,

τὴν μὲν βάσιν μείζονα ἕξει τοῦ εἰρημένο κύκλο,

τὸ δὴ ὕψος ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρα τῆς ἐλάοσονος

σφαίρας.

ΠΡΟΤ. μζ.

Ἔσω πάλιν σφαίρα, κὶ ἐν αὐτῇ μέγισος κύκλος,

καὶ τμῆμα ἔλαοσον ἡμικυκλίς τὸ ΑΒΓ· καὶ κέν-

τρον τὸ Δ' καὶ εἰς τὸν ΑΒΓ τομέα ἐγγεγράφθω

πολύγωνον ἀρτιόγωνον, κὰ τότε ὅμοιον περιγεγράφ-

θω, ή παράλληλοι ἔςωσαν αἱ πλάραὶ ταῖς πλώ

ραῖς. Καὶ κύκλος περιγεγράφθω περὶ τὸ περιγε-

γραμμένον πολύγωνον· καὶ ὁμοίως τοῖς πρότερον,

μενέσης τῆς ΗΒ, περιενεχθέντες οἱ κύκλοι, ποιήτω

σαν χήματα ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περιεχόμενα.

Δεικτέονὅτι ἡὁ περιγεγραμμλύς οχήματος ἐπιφάνεια

πρὸς των ξ ἐγγεγραμμένο χήματος ἐπιφάνειαν,

διπλασίονα λόγον ἔχει, ἢ πλευρὰ ἡ ὁ περιγεγραμ

μένε πολυγώνα πρὸς των πλουρὰν ὁ ἐγγεγραμ

πώς πολυγώνει τὸ δὲ χῆμα, σὺν τῷ κώνῳ, τρι-

πλασίονα λόγον ἔχει τῷ αὐτῶ.

Z

Γ

Ἔσω γὰρ ὁ Μ κύ-

κλος, ὁ ἡ ἐκ τῶ κέν-

τρο ἴσον δύναται τῷ

ὑπό τε μιᾶς πλευρᾶς

τοῦ περιγεγραμμθύου

πολυγώνου, κὶ πασῶν

τῶν ἐπιζευγνυεσῶν τὰς

γωνίας, ἐξ ἔτι τῆς ἡ

μισείας το ΕΖ. Ἔσαι

δὴ ὁ Μ κύκλος ἴσος τῇ

ἐπιφανείᾳ τοῦ περιγε

γραμμένα σχήματος.

Εἰλήφθω δὴ καὶ ὁ Ν

κύκλος, ὁ ἡ ἐκξκέν

τρου ἴσον διύαται τῷ

περιεχομένῳ ὑπότε μιᾶς πλευρᾶς δ'ἐγγεγραμμένε

πολυγώνου, ῾ καὶ πασῶν τῶν ἐπιζευγνυεσῶν τὰς

γωνίας σὺν τῇ ἡμισείᾳ τῆς ΑΓ. Ἔται δὴ καὶ ὅτος

ἴσος τῇ ἐπιφανείᾳ ὁἐγγεγραμμένς χήματος. ᾿Αλ

λὰ τὰ εἰρημένα χωρία ἐςὶ πρὸς ἄλληλα, ὡς τὸ

ἀπὸ τῆς ΕΚ πλευρᾶς πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Α Λ πλά-

i

pas. Καὶ ὡς ἄρα τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ πολύγω

νον, ὁ Μ κύκλος πρὸς τὸν Ν κύκλεν. Φανερὸν ἐν

ὅτι κὰ ἡ ἐπιφάνεια το περιγεγραμμένο σχήματος

πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν ξ εγγεγραμμθύς σχήματος

διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΕΚ πρὸς τὴν ΑΛ.

τὸν δὲ αὐτὸν, ὃν καὶ τὸ πολύγωνον.

Ἔσω πάλιν κῶνος ὁ Ξ βάσιν μὲν ἔχων τῷ Μ

ἴσω, ὕψος δὲ τὴν ἐκ ὁ κέντρα τῆς ἐλάοσονος σφαί

t

· κὶ τὰς τῶν

1
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ρας. Ἴσος δὴ ὅτος ἐςὶν ὁ κῶνος τῷ περιγεγραμ-

μένῳ σχήμαλι σαν τῷ κώνῳ, ὁ βάσις ὁ πεὶ τὴ ΕΖ

κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Δ. Καὶ ἔσω ἄλλος κῶνος ὁ

Ο, βάσιν μὲν ἴσθω ἔχων τῷ Ν, ὕψος δὲ τὴν ἀπὸ

§ Δ'ἐπὶ τὴν ΑΛ κάθετον ἠγμένην. Ἔσαι δὴ καὶ

ὅτος ἴσος τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήμαλι στὴ τῷ κώνῳ,

ὦ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΑΓ κύκλος, κορυφή

δὲ τὸ Δ κέντρον. Ταῦτα γδ πάντα προγέγραπται.

Καὶ ἐπεί ἐσιν ὡς ἡ ΕΚ πρὸς τὸ ἐκ τῶ κέντρα τῆς

ἐλάοσονος σφαίρας, " ὅτως ἡ ΑΛ πρὸς τῶν ἀπὸ τοῦ

κέντρο τοῦ Δ' ἐπὶ τὴν Α.Λ. κάθετον ἠγμένω· ὅτως

ἐδείχθη δε ὡς ἡ ΕΚ πρὸς τ ΑΛ, ὕτως ἡ ἐκ 8κεν

τρου 8Μ κύκλο, πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρα &Ν κύκλο,

καὶ ἡ διάμετρος πρὸς τὴν διάμετρον· ἔσαι ἄρα ὡς

ἡ διάμεῖρος ὁ κύκλο, ὅς ἐτι βάσις & Ξ, πρὸς τὴν

διάμερον τοῦ κύκλου, ὅς ἐσι βάσις τε Ο, οὕτως τὸ

ὕψος τᾶ Ξ κώνε, πρὸς τὸὕψος τοῦ Ο κώνε. Ὅμοι-

οι * ἄρα εἰσὶν οἱ κῶνοι . Ὁ Ξ ἄρα κῶνος ωρὸς τὸν

Ο κῶνον τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ διάμετρος

πρὸς ἢ διάμετρον. Φανερὸν ἦν, ὅτι κὰ τὸ χῆμα τὸ πε-

ριγεγραμμένον σὺν τῷ κώνῳ πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον

σὺν τῷ κώνῳ τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΕΚ

πρὸς ΑΛ.

A

W
T

quæ ex centro minoris ſphæræ. Equalis eſt

igitur hic conus figuræ circumfcriptæ, una cum

cono, cujus baſis eft circulus, qui circa E Z. de-

fcribitur, et vertex punctum A. Sit alius conus

Obafim quidem habens circulo N æqualem, al-

titudinem vero æqualem rectæ, quæ a puncto

& ad AA normalis ducitur. Et hic quidem co-

nus æqualis erit figuræ infcriptæ, una cum co-

no, cujus baſis eft circulus, qui circa diametrum

Ar defcribitur, et vertex punctum A. Hæc

enim omnia antea ſcripta funt. Et quoniam ut

EK ad eam, quæ ex centro minoris ſphæræ, ita

ſe habet AA ad rectam, quæ a centro A ad AA
normalis ducitur : demonftratum autem eft, ut

EK ad AA, ita fe habere eam, quæ ex centro

circuli M, ad eam, quæ ex centro circuli N, et

diametrum ad diametrum; ideo ut diameter

circuli, qui bafis eft coni z, ad diametrum cir-

culi, qui coni O eſt baſis, ita fe habebit coni

altitudo ad altitudinem coni O. Coni igitur ſi-

miles funt. Igitur conus ad conum O ratio-

nem habet ejus triplam, quam diameter habet

ad diametrum. Manifeſtum igitur eſt, circum-

fcriptam figuram, una cum cono, ad figuram

infcriptam, una cum cono, rationem habere

ejus triplam, quam EK habet ad A A.

!

EUTOCIUS.

Sed ea, quæ diximus, ſpatia ſeſe habent invicem, ut
Ἀλλὰ τὰ εἰρημένα χωρία πρὸς ἄλληλά ἐςιν, ὡς τὸ ἀπὸ

τῆς ΕΚ πλευρᾶς πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Α.Λ πλευρᾶς. Ἐὰν γὰρ quadratum, quod a latere EKdefcribitur, adquadratum,

ἐπιζουχθῇ ἡ Δ.Λ.Κ, παραλλήλο ἔσης τῆς Ε Κ τῇ ΑΛ, ἐςὶν

ὡς ΄ ἡ Ε Δ πρὸς ΔΑ, Η ΕΚ πρὸς ΑΛ . Ὡς δὲ ἡ ΕΔ πρὸς

ΔΑ, ἡ Ε Ζ πρὸς ΑΓ. Καὶ ὡς ἄρα ἡ ΕΚ ταυρός ΑΛ , Η ΕΖ

πρὸς ΑΓ · καὶ ἡμίσεια τῆς ΕΖ πρὸς τὴν ἡμίσειαν τῆς

ΑΓ. Ὁμοίως δὴ καὶ ἐπὶ πασῶν τῶν ἐπιζευγνυοσῶν τὰς

γωνίας τῶν πολυγώνων δειχθήσεται, ὅτι τὸν αὐτὸν ἔχεσι λό-

γον πρὸς ἀλλήλας, ὃν ἡ ΕΚ. πρὸς Α.Λ. Καὶ ὡς ἄρα ἓν

πρὸς ἓν, ὕτως ἅπαντα πρὸς ἅπαντα. Ὡς ἄρα ἡ ΕΚ πρὸς

ΑΛ, ὕτως πᾶσαι αἱ ἐπιζευγνύεσαι τὰς τοῦ περιγεγραμ-

μένου γωνίας μετὰ τῆς ἡμισείας τῆς βάσεως τᾶ μείζονος τμή-

ματος, πρὸς πάσας τὰς ἐπιζευγνυούσας τὰς τῶ ἐγγεγραμμένο

γωνίας, μετὰ τῆςἡμισείας τῆς βάσεως τᾶ ἐλάοσονος τμήματος.

"Ωςε καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΚ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΑΛ, οὗ-

quod deſcribitur a latere AA. Si enim jungatur AAK,

cum EK parallela fit ipfi AA, ut EA ad AA, ita fe

habet E K ad AA. Ut autem EA ad AA, ita fe habet

EZ ad AF. Igitur et ut EK ad AA, ita fe habet EZ

ad AF ; dimidiaque, ipfius EZ ad dimidiam ipfius ΑΓ.

Pariter de cæteris omnibus, quæ polygonorum angulos

jungunt, illuddemonftrabitur ; eamdem inter fe invicem

rationem habere, quam EK ad AA. Igitur ut una ad

unam, ita etiam omnes ad omnes. Ut igitur EK ad

ΑΛ, ita fe habent omnes, quæ circumfcripti polygoni

angulos jungunt, una cum dimidia bafis majoris ſeg-

menti, ad omnes, quæ angulos jungunt infcripti poly-

goni, una cum dimidia baſis ſegmenti minoris. Quare

et ut quadratum, quod ab EK defcribitur, ad quadra-

tum, quod defcribitur ab AA, ita fpatium, quod fub

ΕΚ, omnibuſque fimul continetur, ad ſpatium, quod
continetur fub AA, fimulque item omnibus. Quæ enim

rectilinea fimilia funt, hæc duplam reſpondentium fibi

τως τὸ ὑπὸ τῆς ΕΚ καὶ πασῶν, πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς Α Λ καὶ · invicem laterum rationem habent. Ac rationis quidem

πασῶν. Τὰ γὸ ὅμοια εὐθύγραμμα ἐν διπλασίονι λίγῳ ἐςὶ ἢ

ὁμολόγων πλευρῶν. Καὶ τοῦ μὲν τῆς ΕΚ πρὸς ΑΛλό-

γου διπλασίων ὁ τοῦ ἀπὸ τῆς ΕΚ πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς ΑΛ.

Τῶν δὲ ἐπιζευγνυουσῶν τὰς τοῦ μείζονος, πρὸς τὰς ἐπιζευγ-

νυώσας τὰς τοῦ ᾿ ἐλάσονος, διπλασίων ἐςὶν ὁ τοῦ ὑπὸ τῆς

ΕΚ, καὶ πασῶν, πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς ΑΛκὶ πασῶν. Ὅμοια

τὸ καὶ ταῦτα, διὰ τὸ τὰς πλευρὰς ἀνάλογον ἔχειν.

ipfius EK adAA dupla eſt ratio quadrati, quod ab EK
defcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab AA. Ra--

tionis vero rectarum omnium, quæ majoris polygoni

angulos jungunt, ad rectas omnes, quæ angulos jungunt

polygoni minoris, dupla eſt ratio ſpatii, quod fub EK,

omnibuſque ſimul continetur, ad ſpatium, quod conti-

netur ſub AA, fimulque item omnibus. Nam hæc

quoque ſpatia fimilia funt, quippe quæ latera habent

proportionalia.

* ὕτως ex MS .

exMS.

* ὕτωςἡ ἐκτῷ κέντρο τοῦΜκύκλο, πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρα τοῦ Ν κύκλω in MS. defunt.

Υ ΕΔ πρὸς Δ A exMS. * ἐλάττονος

* ἄρα
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Atque ut EK adeam, quæ ex centro minoris ſphæ-

ræ, ita fe habet AA ad rectam, quæ a centro ad AA

normalis ducitur. Si enim recta a centro ad contactum

juncta fuerit ; erit utique, quæ juncta fuit recta, ad

utramque ΕΚ, ΑΛ normalis. Atque ut EA ad AA,

hoc eft EK ad AA, ita fe habebit quæ a centro ad con-

tactumjuncta est ; nimirum ea, quæ ex centro minoris

ſphæræ, ad eam, quæ ducta a centro adAA normalis

fuerit.

Demonftratum autem eſt, ut EK ad AA, ita ſe ha-

bere eam, quæ ex centro circuliM, ad eam, quæ ex cen-

tro circuli N. Quoniam nimirum demonftratum eft, ut

polygonum ad polygonum, ita fe habere circulumM ad

circulum N; hoc eft quadratum, quod ab ea quæ ex

centro circuli M deſcribitur, ad quadratum, quod ab ea

defcribitur, quæ ex centro circuli N.

PROP. XLVIII. THEOR.

Cujuflibetſegmenti ſphæræ, hemiſphærio mi-

noris, fuperficies æqualis eft circulo, cujus ea,

quæ ex centro, æqualis eſt rectæ, quæ avertice

ſegmenti ducitur ad circumferentiam circuli,

qui eſt baſis ſphæræ ſegmenti.

Sit ſphæra, et maximus in ea circulus АВГ,

ſegmentumque minus hemiſphærio, cujus baſis

circulus, qui circa Ar defcribitur, ad circulum
ABF rectus : et fumatur circulus Z, cujus ea,

quæ ex centro, fit rectæ A B æqualis. Oportet

demonftrare, fegmenti ABI ſuperficiem circulo

Z æqualem effe .

a

Καί ἐςιν ὡς ἡ ΕΚ πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάοσονος

σφαίρας, οὕτως ἡ ΑΛ πρὸς τὴν ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐλὰ των ΑΛ

κάθετον ἠγμένου . Ἐὰν γὰρ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὴν ἁφὴν

ὀλιζούξωμεν οὐθεῖαν, * ἔσαι ἡ ὀλιζευχθείσα κάθετος ἐπ᾿ ἀμ-

φοτέρας τὰς ΕΚ, ΑΛ. Καὶ ἔςαι ὡς ἡ ΕΔ πρὸς ΔΑ,

τουτέςιν ἡ ΕΚ πρὸς ΑΛ, ῾ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὴν ἀφήν,

τουτέςιν ἡ Ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάοσονος σφαίρας, πρὸς τὴν

ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὴν ΑΛ κάθετον.

b

Ἐδείχθη δὲ ὡς ἡ ΕΚ πρὸς ΑΛ, οὕτως ἡ ἐκ τοῦ κέντρου

τοῦ Μ κύκλου, πρὸς τίὼ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Ν κύκλου. Ἐπεὶ

δέδεικται ὅτι ἐςὶν, ὡς τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ πολύγωνον, οὕτως

ὁ Μ κύκλος πρὸς τὸν Ν, τουτέςι τὸ ὑπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου

τοῦ Μ, πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Ν.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ μή.

Παντὸς τμήματος σφαίρας, ἐλάοσονος ἡμισφαι-

ρία, ἡ ἐπιφάνεια ἴση ἐςὶ κύκλῳ, ὁ ἡ ἐκ τοῦ κέντρα

ἴση ἐςὶ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος ἐπὶ τὴν

περιφέρειαν ἠγμένῃ τοῦ κύκλου, ὅς ἐσι βάσις τοῦ

τμήματος τῆς σφαίρας.

Ἔσω σφαίρα, κὰ μέγιςος ἐν αὐτῇκύκλος ὁ ΑΒΓ,

καὶ τμῆμα ἐν αὐτῇ ἔλαοσον ἡμισφαιρίου , οὗ

βάσις ὁ περὶ τὴν ΑΓ κύκλος, πρὸς ὀρθὰς ὢν τῷ

ΑΒΓ κύκλῳ· καὶ εἰλήφθω κύκλος ὁ Ζ, οὗ ἡ ἐκ

το κέντρο ἴση ἐςὶ τῇ ΑΒ. “Δεῖ δείξαι ὅτι ἡ ἐπιφάνεια

τοῦ ΑΒΓ τμήματος, ἴση ἐςὶ τῷ Ζ κύκλῳ.

B

d

Si enim non eſt æqualis, major fit fuperficies Εἰ γὰρ μὴ, ἔσω μείζων ἡ ἐπιφάνεια τοῦ Ζ

circulo Z : et fumatur centrum ; et rectæ a κύκλε· καὶ εἰλήφθω τὸ Δ κέντρον· καὶ ἀπὸ τοῦ Δ

centro A ad puncta

A, I junctæ produ-

cantur. Duæ autem

cum fintmagnitudi-

nes inæquales, ſuper.

ficies ſegmenti , et

circulus Z, ſectori

А В Г infcribatur po-

lygonum æquilate-

rum et æquiangu-

lum, itemque aliud

huic fimile circum-

ſcribatur ; ita ut cir-

A
cumfcriptum ad infcriptum minorem rationem

habeat, quam ſegmenti ſphæræ fuperficies ad

circulum. Circumacto autem, ut antea, circu-

lo, duæ erunt figuræ conicis ſuperficiebus com-

prehenfæ ; altera quidem circumfcripta, altera

vero inſcripta : et circumfcriptæ figuræ ſuperfi-
cies ſe habebit ad ſuperficiem infcriptæ, ut cir-

cumſcriptum polygonumad infcriptum. Utra-

que enim ratio dupla eſt ejus, quam habet la-

tus polygoni circumfcripti ad latus infcripti.

2

ἔσω

ε τὸ

ὁ καὶ ἔσω ὡς ἡ ΕΔ

* ἀρτιογωνον

A

ἐπὶ τὰΑ, Γ ἐπιζευχ

θεῖστη ἐκβεβλήθωσαν.

Καὶ δύο μεγεθῶν ἀνί

σων ὄντων, τῆς τε δι

Φανείας τῷ τμήματος,

τὰ τοῦ Ζ κύκλου, ἐγ

γεγράφθω εἰς – ΑΒΓ

τομέα πολύγωνον ἰσό-

πλευρον καὶ ῾ ἀρθιογώ-

νιον, κὶ ἄλλο τούτῳ ὅ-

μοιον περιγεγράφθω

ὥσε τὸ περιγεγραμ-

μένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμθύον ἐλάοσονα λόγον ἔχειν,

ἤπερ ἡ ὁπιφάνεια τοῦ τμήματος τ σφαίρας * πρὸς

τὸν κύκλον. Περιενεχθέντος δὲ τῶ κύκλου, ὡς κὶ πρό-

τερον, ἔσαι δύο χήματα ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειων πε-

ριεχόμενα, ὧν τὸ μὲ πειγεγραμμθύον, τὸ δὲ ἐγ-

γεγραμμθύον· καὶ ἡ ὁ περιγεγραμμύς χήματος

ἐπιφάνεια πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμὺς ἔσαι, ὡς τὸ

περιγεγραμμθύον πολύγωνον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμθύον.

Ἑκάτερος γὰρ τῶν λόγων διπλάσιος ἐσι τοῦ ὂν

ἔχει ἡ τοῦ περιγεγραμμθύνε πολυγώνο πλευρὰ, πρὸς

· ἡἀπὸ τοῦ κέντρο ἐπὶ τὴν ἀφὴν ἐπιζευχθεισαν, τετέςιν
Β πρὸς τὸνΖ κύκλον.

1

• Δεῖ δεῖξαι ex MS.
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τὴν τοῦ ἐγγεγραμμθύς πλβυράν. ᾿Αλλὰ τὸ περι-

γεγραμμύον πολύγωνον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμθύον

ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ τοῦ εἰρημένο τμήματος

ἐπιφάνεια πρὸς ἢ Ζ κύκλον · μείζων δὲ ἐστιν ἡ τοῦ

περιγεγραμμένς χήματος ἐπιφάνεια τ' ἐπιφανείας

τοῦ τμήματος. Καὶ ἡ τῶ ἐγγεγραμμένο χήματος

ἐπιφάνεια ἄρα μείζων ἐςὶ τῶ Ζκύκλο. Ὅπερ ἀδύνα-

τον. Δέδεικται γὰρ ἡ εἰρημθύη τὸ οχήματος ἐπιφάνεια

ἐλάσσων ὅσα το τηλικέτε κύκλο. Ἔσω πάλιν ὁ

κύκλος μείζων τῆς ἐπιφανείας· καὶ ὁμοίως περιγε-

γράφθω κὶ ἐγγεγράφθω όμοια πολύγωνα· καὶ τὸ

πειγεγραμμλύον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμθύον ἐλάοσονα

λόγον ἐχέτω, τᾶ ὃν ἔχει ὁ κύκλος πρὸς τὴν ἐπιφά-

νειαν το χήματος. Οὐκ ἄρα μείζων ἡ ἐπιφάνεια

το Ζ κύκλο. Ἐδείχθη δε ὡς ἐδὲ ἔλαοσων. Ἴση ἄρα.

Circumfcriptum autem polygonum ad infcrip-

tumminorem rationem habet, quam ejus, quod

diximus, ſegmenti fuperficies ad circulum Z ;

majorque eſt circumfcriptæ figuræ fuperficies

fuperficie ſegmenti. Igitur etiam infcriptæ fi-

guræ fuperficies major eſt circulo Z. Quod fieri

non poteft. Demonftratum enim eſt, figuræ,

quam diximus, ſuperficiem minorem eſſe hujuf-

modi circulo. Sit rurfus circulus major fuper-

ficie : pariterque circumfcribantur, infcriban-

turque fimilia polygona ; et circumfcriptum ad

infcriptum minorem rationem habeat, quam

circulus ad figuræ fuperficiem. Non eft igitur

minor fuperficies circulo Z. Demonftratum au-

tem eft, neque majorem effe. Eſt igitur æ-

qualis.

EUTOCIUS.

Εκάτερος γὰς τῶν λόγων διπλάσιος ἐσι τοῦ ὃν ἔχει ἡ τοῦ

περιγεγραμμένου πολυγώνου πλευρὰ πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμ-

μένου. Ἐδείχθη γὸ ἐν τῷῇ πρὸ τέτο, ὅτι ἐςὶν ὡς ἡ ἐκ τῶ

κέντρο τοῦ κύκλο τῦ ἴσου τῇ ὀπιφανείᾳ τοῦ πειγεγραμμένο,

πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντζου τοῦ κύκλο τοῦ ἴσου τῇ ὀπιφανείᾳ τοῦ

ἐγγεγαμμένο, οὕτως ἡ πλευρὰ τοῦ πειγεγραμμένα πολυγώνο

πρὸς τὸ πλευρὰν τὸ ἐγγεγραμμένα. Οἱ δὲ λύκλοι πρὸς ἀλ-

λήλος ἐν διπλασίονι λίγῳ εἰσὶ τῶν ἐκ τῶν κέντρων . Καὶ

ἡ ἐπιφάνεια ἄρα πρὸς τιὼ ἐπιφάνειαν διπλασίονα λόγον ἔχει,

ἤπερ ἡ πλευρὰ πρὸς τὴν πλευράν.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ μθ΄.

* Ἐὰν μᾶζον ἡμισφαιρία ἢ τμῆμα, ὁμοίως αὐτοῦ

ἡ ἐπιφάνεια ἴση ἐςὶ κύκλῳ, ὁ ἡ ἐκ τῶ κέντρα ἴση

ἐςὶ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἠγ-

μένῃ τὸ κύκλο, ὅς ἐτι βάσις 8 τμήματος.

Ἔσω γὰρ σφαίρα, κὶ ἐν αὐτῇ μέγισος κύκλος,

καὶ νοείοθω τετμημένη ἐπιπέδῳ ὀρθῷ, τῷ κατὰ τὴν

ΑΔ· καὶ τὸ ΑΒΔ ἔλαοσον

ἔσω᾿ἡμισφαιρία. Καὶ διά-

μετρος ἡ ΒΓ πρὸς ὀρθὰς τῇ

ΑΔ' καὶ ἀπὸ τῶν ΒΓ ἐπὶ

τὸ Α ἐπεζεύχθωσαν αἱ Β Α,

ΑΓ. Καὶ ἔσω ὁ μὲν Ε κύκλος,

οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐςὶ τῇ

ΑΒ΄ ὁ δὲ Ζ κύκλος, ὁ ἡ ἐκ

τᾶ κέντρο ἴση ἐςὶ τῇ ΑΓ· ὁ δὲ

Η΄ κύκλος ὁ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου

1

A

B

ἵση ἐςὶ τῇ Γ.Β. Καὶ ὁ Η κύκλος ἄρα ἵσος ἐςὶ τοῖς

δυσὶ κύκλοις τοῖς Ε, Ζ. Ὁ δὲ Η κύκλος ἴσος ἐςὶν

ὅλῃ τῇ ἐπιφανεία το σφαίρας· ἐπειδήπερ ἑκατέρα

Η Καὶ τὰν

Utraque enim ratio dupla eſt ejus, quam habet latus

polygoni circumfcripti ad latus inſcripti. Illud enim in

ſuperiore theoremate demonſtratum eft : ut ea, quæ ex

centro circuli circumſcripti polygoni ſuperficiei æqualis,

ad eam, quæ ex centro circuli æqualis ſuperficiei poly-

goni infcripti, ita fe habere circumfcripti polygoni latus

ad latus polygoni inſcripti. Circuli autem duplam ea-

rum, quæ ex centro, inter ſe invicem rationem habent.

Igitur etiam ſuperficies ad ſuperficiem duplam habent

rationem lateris ad latus .

PROP. XLIX. THEOR.

Quod fi majus hemiſphærio ſegmentum fit,

pariter ejus fuperficies æqualis eft circulo, cujus
ea, quæ ex centro, æqualis eft rectæ quæ a ver-

tice ducitur ad circumferentiam circuli, qui eſt

baſis ſegmenti.

Sit enim ſphæra, etmaximus in ea circulus :

et intelligatur recto plano ſecta eſſe per A

acto ; ſegmentumque A B A

minus ſit hemiſphærio. Di-

ameter autem BF rectus fit

ad AA; etjungantur a punc-

tis B, I ad A rectæ ВА, АГ.

Porro fit circulus quidemE,

cujus ea, quæ ex centro,

æqualis fit ipſi AB ; circu-

lus vero Z, cujus ea, quæ

ex centro, æqualis fit ipſi

AΓ : denique circulusH, cu-

Hi Zi El

jus ea, quæ ex centro, æqualis fit ipfi IB. Ita-

que circulus Hduobus circulis E, Z eft æqualis .
Circulus autem H æqualis eſt toti ſphæræ ſuper-

ficiei ; quoniam utraque ſuperficies quadrupla

· ἡμισαιρίω

1

t
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ὁ δὲΕ κύκλος ἴσος ἐςὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τῶ ΑΒΔτμή-

ματος, δέδεικται γὸ τῦτο ἐπὶδ'ἐλάοσονος ήμισφαι-

ρία. Λοιπὸς ἄρα ὁ Ζ κύκλος ἴσος ἐςὶ τῇ τῶ ΑΓΔ

τμήματος ἐπιφανεία, ὁ δή ἐσι μείζων ἡμισφαιρίε.

eſt circuli, qui circa diametrum Br defcribi- τετραπλασία ἐςὶ τοῦ περὶ διάμετρον τὴν Β Γ κύκλω ·

tur ; et circulus E æqualis ſuperficiei ſegmenti
ABA ; hoc enim de minore hemifphærio de-

monftratum eft. Reliquus igitur circulus Z æ-

qualis eft fuperficiei ſegmenti AFA ; quod qui-

dem ſegmentum majus eft hemiſphærio .

PROP. L. THEOR.

Cujuflibet ſphæræ ſectori æqualis eft co-

nus, qui bafim quidem habeat fuperficiei ſphæ-
ræ ſegmenti, quod in ſectore eſt, æqualem,

altitudinem vero æqualem ei, quæ ex centro

ſphæræ .

Sit ſphæra ; et maximus in ea circulus ΑΒΔ ;

et centrum, punctum F. Sit autem conus, qui
bafim quidem habeat circulum æqualem fuper-

ficiei, quæ fecundum A B A circumferentiam eft,

altitudinem vero rectam æqualem ipfi в Г. О-

portet demonftrare, ſectorem ABIA ei, quem

diximus, cono æqualem eſſe .

Si enim non eft æqualis, major fit fector co-

no : ponaturque conus , qualis dictus eft. Dux

autem cum fint magnitudines inæquales, ſector,

et conus , inveniantur duæ lineæ A, E, qua-
rum major fit A ; habeatque A ad E minorem

rationem, quam ſector ad conum. Sumantur

item duæ lineæ Z, H ; ita ut & æque excedat Z,

atque Z excedit H, et H excedit E : planoque

circuli ſectori circumfcribatur polygonum æqui-

laterum et pariangulum, itemque aliud huic fi-

mile infcribatur ; ita ut circumfcripti latus ad

latus infcripti minorem rationem habeat, quam

▲ ad z . Circumacto autem, pariter ac in fupe-

rioribus theorematibus, circulo, duæ oriantur

figuræ conicis fuperficiebus comprehenfæ. Igi-

tur circumfcripta figura, una cum cono, qui

verticem habet punctum I, ad figuram infcrip-

tam, una cum eodem cono,

rationem habet ejus triplam,

quam habet circumfcripti

polygoni latus ad latus po-

lygoni inſcripti. Circum-

ſcripti autem latus ad latus

infcripti minorem rationem

habet, quam & ad Z. Igi-

tur circumfcripta folida fi-

gura, quam diximus, ad in-

ſcriptam rationem habebit AΖΗΕ

minorem ejus tripla, quam

A

habet A ad z. Habet autem & ad E rationem

majorem ejus tripla, quam Ahabet ad z. Ha-

bet igitur circumfcripta ſectori folida figura ad

figuram infcriptam minorem rationem, quam

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ν.

Παντὶ τομεῖ σφαίρας, ἴσος ἐςὶ κῶνος, ὁ βάσιν

μὲν ἔχων ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ τῶ τμήματος τῆς σφαί

ρας τῦ κατὰ τὸν τομέα, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ τῶ κέν-

τρου τὃ σφαίρας .

Ἔσω σφαῖρα, κὶ ἐν αὐτῇ μέγιςος κύκλος ὁ ΑΒΔ,

ὰ κέντρον τὸ Γ. Καὶ κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν

κύκλον, τὸν ἴσον τῇ κατὰ τὴν ΑΒΔ περιφέρειαν

ἐπιφανείᾳ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ΒΓ. Δεικτέον ὅτι ὁ

τομεὺς ὁ ΑΒΓΔ ἴσος ἐςὶ τῷ εἰρημένῳ κώνῳ.

Εἴὶ γὰρ μὴ, ἔσω μείζων ὁ τομεὺς τοῦ κώνου·

καὶ κείθω ὁ Θ κῶνος, οἷος εἴρηται . Δύο δὴ μεγέθων

ἀνίσων ὄντων, τῷ τομέως κὰ ξΘ κώνε, εὑρήθωσαν

δύο γραμμαὶ αἱ Δ, Ε, μείζων δὲ ἡ Δ δ Ε, καὶ

ἐλάοσονα λόγον ἐχέτω ἡ Δ πρὸς Ε, ἤπερ ὁ τομεὺς

πρὸς ἢ κῶνον. Καὶ εἰλήφθωσαν δύο γραμμαὶ αἱ

Ζ, Η, ὅπως τῷ ἴσῳ ὑπερέχῃ ἡ Δ τῆς Ζ, καὶ ἡ Ζ

δ Η, τὰ ἡ Η τῆς Ε' καὶ περὶ ἢ ἐπίπεδον τομέα

τοῦ κύκλο περιγεγράφθω πολύγωνον ἰσόπλευρον,

ἢ ἀρτιογώνιον, καὶ τούτῳ ὅμοιον ἐγγεγράφθω ,

* ὅπως ἡ τῶ πειγεγραμμθύς πλευρὰ ἐλάοσονα λόγον

ἔχει πρὸς τὴν ὁ ἐγγεγραμμένο, ξ'ὃν ἔχει ἡ Δ πρὸς

Ζ. Καὶ ὁμοίως τοῖς πρότερον περιενεχθέντος τοῦ

κύκλο, γεγενήθω δύο χήματα ὑπὸ κωνικῶν δπτ-

Φανειῶν περιεχόμενα. Τὸ ἄρα πειγεγραμμθύον,

σὺν τὸ κωνῷ τῷ κορυφὴν ἔχοντι τὸ Γ σημεῖον, πρὸς

τὸ ἐγγεγραμμένον σὺν τῷ κώ-

νῳ τριπλασίονα λόγον ἔχει ,

ξ' ὃν ἔχει ἡ πλευρὰ τῶ περιγε-

γραμμένο πολυγώνου πρὸς τὴν

πλευρὰν τοῦ ἐγγέγραμμένου.

Ἀλλὰ ἡ τῶ περιγεγραμμένε

πρὸς τὴν τῶ ἐγγεγραμμένο ἐ-

λάοσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ

Δ πρὸς Ζ. Ἐλάοσονα λόγον

ἄρα ἕξει, ἢ τριπλάσιον, τὸ εἰ-

ρημένον σερεὸν χῆμα τοῦ ὁ Δ

г

B

Θ

A

πρὸς Ζ. Ἡ δὲ Δ πρὸς Ε μείζονα λόγον ἔχει, ἢ

τριπλάσιον τῷ τ Δ πρὸς Ζ. Τὸ ἄρα περιγεγραμ-

μένον χῆμα σερεὸν τῷ τομεῖ, πρὸς τὸ ἐγγεγραμ-

μένον χῆμα ἐλάοσονα λόγον ἔχει τᾶ ὃν ἔχει ἡΔ πρὸς

κ όπως ex MS.
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Ε. Ἡ δὲ Δ πρὸς Ε ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἢ ὁ σερεὸς

τομεὺς πρὸς τὸν Θ κῶνον. Τὸ ἄρα περιγεγραμ-

μένοντῷ τομεῖ χῆμα πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον τ' ἐλάσ-

σονα λόγον ἔχει, ἢ ὁ σερεὸς τομεὺς πρὸς τὸν Θ κῶ-

νον. Καὶ ἐναλλάξ. Μεῖζον δὲ ἐσι τὸ περιγεγραμ-

μένον σερὲὸν χῆμα ξ' τμήματος. Καὶ τὸ ἐγγεγραμ-

μένον ἄρα χῆμα ἐν τῷ τομεῖ, μεῖζόν ἐσι ξ Θ κώνου.

Ὅπερ ἀδύνατον. Δέδεικται γδἐν τοῖς ἄνω, ἔλαοσον

ὂν το τηλικούτου κώνο, τουτέσι τῶ ἔχοντος βάσιν

μὲν κύκλον, ὁ ἡ ἐκ τῶ κέντρα ἴση ἐςὶ τῇ ἀπὸ τῆς

κορυφῆς τοῦ τμήματος ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἐπι-

ζευγνυμένῃ εὐθείᾳ τῶ κύκλου, ὅς ἐσι βάσις τοῦ

τμήματος· ὕψος δε τὴν ἐκ τῶ κέντρα τῆς σφαί-

ρας. Οὗτος δὲ ἐσιν ὁ εἰρημένος κῶνος ὁ Θ· βάσιν

τὲ γὰρ ἔχει κύκλον ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ τῶ τμήματος,

τουτέςι τῷ εἰρημένῳ κύκλῳ, καὶ ὕψος ἴσον τῇ ἐκ τοῦ

κέντρο τῆς σφαίρας. Οὐκ ἄρα ὁ σερεὸς τομεὺς μεί-

ζων ἐςὶ τοῦ Θ κώνο. Ἔσω δη πάλιν ὁ θ κῶνος τοῦ

σερεῖ τομέος μείζων· πάλιν δὴ ὁμοίως ἡ Δ πρός

τὴν Ε, μείζων αὐτῆς ὅσα, ἐλάοσονα λόγον ἐχέτω,

τᾶ ὃν ἔχει ὁ κῶνος πρὸς τὸν τομέα. Καὶ ὁμοίως

εἰλήφθωσαν αἱ Ζ, Η, ὥσε εἶναι τὰς δύο πλευρὰς

τὰς αὐτὰς· καὶ τοῦ περιγεγραμμένο περὶ τὸν ἐπί-

πεδον τομέα πολυγώνε ἀρτιογωνίς ἡ πλευρὰ πρὸς

τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου, ἐλάοσονα λόγον ἐχέτω, ξ

ὃν ἔχει ἡ Δ πρὴς τὴν Ζ· καὶ γεγενήθω τὰ περὶ

τὸν σερεὸν τομέα σερεὰ χήματα. Ὁμοίως ὧν δείξο-

μεν, ὅτι τὸ περιγεγραμμένον περὶ τὸν τομέα σερεὸν

χῆμα πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάοσονα λόγον ἔχει,

τοῦ ὂν ἡ Δ πρὸς Ε· καὶ τὸ ὃν ἔχει ὁ Θ κῶνος πρὸς

ἢ τομέα. "Ωσε κἢ ὁ τομεὺς πρὸς ἢ κῶνον ἐλάοσονα

λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ ἐγγεγραμμένον σερεὸν ἐν τῷ

τμήματι πρὸς τὸ περιγεγραμμένον. Μάζων δὲ ἐσιν

ὁ τομεὺς τοῦ ἐγγεγραμμένο εἰς αὐτὸν χήματος.

Μείζων ἄρα ὁ Θ κῶνος & περιγεγραμμένο χήματος.

Ὅπερ ἀδύνατον. Δέδεικται γὰρ τῦτο, ὅτι ὁ τηλι

κῶτος κῶνος ἐλάοσων ἐςὶ τοῦ περιγεγραμμένου χή-

ματος περὶ τὸν τομέα . Ἴσος ἄρα ὁ τομεὺς τῷ Θ

κώνῳ.

ת

ΔadE. A autem adEminorem rationemhabet,

quam ſolidus ſector ad conum o. Igitur cir-

cumfcripta fectori folida figura ad figuram in-
fcriptam minorem habet rationem, quam foli-

dus fector ad conum . Et permutando. Ma-

jor eſt autem circumfcripta folida figura ſectore.

Major eſt igitur etiam figura ſectori inſcripta

cono . Quod fieri non poteft. Demonſtra-

tum enim eft in fuperioribus theorematibus, co-

no ejufmodi minorem eſſe; nempe illo, qui ba-

fim quidem habeat circulum, cujus ea, quæ ex

centro, æqualis eſt rectæ, quæ a vertice ſeg-

menti ducitur ad circumferentiam circuli, qui

eſt baſis ſegmenti ; altitudinem vero eam, quæ

ex centro ſphæræ . Hic autem conus eft, quem

diximus ; quippe baſim habet circulum æ-

qualem ſuperficiei ſegmenti , hoc eft ei, quem
diximus, circulo ; et altitudinem æqualem ei,

quæ ex centro ſphæræ. Non eft igitur folidus
ſector major cono . Rurfus autem conus

major fit folido ſectore : pariterque A ad E, cu-

jus major eſt A, minorem rationem habeat, quam

conus ad ſectorem. Et fumatur pariter Z, H,

ita duo latera eadem ſint ; et latus polygoni pa-

rianguli plano ſectori circumfcripti ad latus in-

ſcripti minorem rationem habeat, quam & ad
Z; orianturque circa folidum ſectorem folidæ

figuræ . Eodem igitur modo demonftrabimus,

circumfcriptam folido ſectori figuram ad figu-

ram infcriptam minorem rationem habere, quam

A ad E ; et quam conus ad ſectorem. Quare

etiam ſector ad conum minorem habet ratio-

nem, quam infcripta ſegmento folida figura

ad figuram circumfcriptam. Major eſt autem

ſector infcripta eidem figura. Major eft igitur

conus figura circumfcripta. Quod fieri non

poteft. Illud enim demonftratum eft, ejufmo.

di conum figura ſectori circumfcripta minorem

eſſe. Eft igitur ſector cono æqualis.

:

EUTOCIUS.

Τὸ ἄρα περιγεγραμμένον σερεὸν χῆμα πρὸς τὸ ἐγγεγραμμθύον

ἐλάωονα λόγον ἔχει, ἢ ὁ σερείς τομεὺς πρὸς *Θ κῶνον. Εi

τὸ τὸ πειγεγραμμθμον σερεὸν πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάπονα

ἢ τριπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ ὃν ἔχει ἡ Δ πρὸς Ζ΄ ἡ δὲ Δ

πρός Ε μείζονα ἢ τριπλασίονα˙ τὸ ἄρα περιγεγραμμένον πρὸς

τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάπονα λόγον ἔχει, ἤπες ἡ Δ πρός

Circumfcripta igitur ſectori ſolida figura ad infcriptam

minorem rationem habet,quam ſolidus ſector ad conum

Θ. Si enim circumſcripta ſolida figura ad infcriptam mi-

norem rationem habet ejus tripla, quam habet A ad Z ;

Avero ad E tripla hujus rationis majorem ; circumſcrip-

tafigura ad inſcriptamminorem utique rationem habet,

n

Μείζον ἄρα ὁ Θ κῶνος τῦ περιγε-
1 ἢ τὸ τη ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ ὁ σερεὸς τομεὺς πρὸς τὸν Θ κῶνον in MS. defunt .

γραμμένα σχήματος inMS. defunt.

Kk
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quam A ad E. Habet autem & ad Eminorem rationem

quam ſector ad conum. Habet igitur etiam circum-

ſcripta figura ad infcriptam rationem minorem, quam
ſector ad conum.

Eutocii Aſcalonitæ commentarius in primum Archi-

medis librum de ſphæra, et cylindro, ex editione ab

Ifidoro MilefioMechanico præceptore noſtro recognita.

• ἐλάσσονα λόγον ἔχει in MS. deſunt.

Ε. Ἡ δὲ Δ πρὸς °Ε ἐλάσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ὁ τομεὺς

πρὸς τὸν κῶνον. Καὶ τὸ πειγεγραμμένον ἄρα πρὸς τὸ ἐγγε-

γραμμένον ἐλάσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ὁ τομεὺς πρὸς τὸν

κῶνον.

• Ευτοκία ᾿Ασκαλωνίτε ὑπόμνημα εἰς τὸ πρῶτον ἢ ᾿Αρχι-

μήδες περὶ σφαίρας κὶ κυλίνδρο, ἐκδόσεως παραναγνωθείσης τις

Μιλησίῳ Μηχανικῷ Ἰσιδώρῳ ἡμετέρῳ διδασκάλῳ .

Hic Commentariorum finis in MS. non inveniatur.
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ARCHIMEDIS

DE SPHÆRA ET CYLINDRO

LIBER SECUNDUS,

CUM COMMENTARIIS EUTOCII ASCALONITE.

ΑΡΧΙΜΗΔΗΣ ΔΟΣΙΘΕΩ ΧΑΙΡΕΙΝ.

ΡΟΤΕΡΟΝ μὲν * ἀπέςειλάς μοι γρά-

ψαι τῶν προβλημάτων τὰς ἀποδείξεις,

ὧν αὐτὸς τὰς προτάσεις ἀπέςειλα Κώνωνι .

Συμβαίνει δὲ αὐτῶν τὰ πλεῖσα γράφεσθαι διὰ τῶν

θεωρημάτων, ὧν πρότερον ἀπέςειλά στι τὰς ἀπο-

δείξεις · ὅτι τε πάσης σφαίρας ἡ ἐπιφάνεια τετρα-

πλασία ἐςὶ τῶ μεγίσου κύκλου τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ·

καὶ δὴ ὅτι παντὸς * τμήματος σφαίρας τῇ ἐπιφανεία

ἴσος ἐςὶκύκλος, ᾿ ὅ ἡ ἐκ τῶ κέντρο ἴση ἐςὶ τῇ εὐθείᾳ

τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τῶ τμήματος, ἐπὶ τὴν περιφέ-

ρειαν τῆς βάσεως ἀγομένη· καὶ δὴ ὅτι πάσης

σφαίρας ὁ κύλινδρος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν μέγισον

κύκλον τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ διαμέ-

τρῳ τῆς σφαίρας, αὐτός τε ἡμιόλιος ἐσι τῷ μεγέθει

τῆς σφαίρας, καὶ ἡ ὁπιφάνεια αὐτῶ ἡμιόλια τῆς

ἐπιφανείας τῆς σφαῖρας · καὶ δὴ ὅτι πᾶς τομεὺς

σερεὸς ἴσος ἐςὶ κώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὸν κύκλον

τὸν ἴσον τῇ ὑπιφανείᾳ τῶ τμήματος τῆς σφαίρας τῷ

ἐν τῷ τομεῖ, ὕψοςνος δὲ ἴσον τῇ ἐκ το κέντρο τῆς σφαί-

ρας. Ὅσα μὲν ἦν τῶν θεωρημάτων κὰ προβλημάτων

γράφεται ῾ διὰ τέτων θεωρημάτων, ἐν τῷδε τῷ βιβ-

• InMS . τμήματος deeft.

ARCHIMEDES DOSITHEO SAL .

A

NTEA quidem mandaſti mihi, ut quo-

rum problematum propofitiones ipſe

ad Cononem miferam, horum demon-

ſtrationes confcriberem. Contingit autem, ut

plurima ex his per theoremata exponantur, quo-

rum antea ad te miſi demonftrationes : cujuf-

modi eſt illud, cujuſlibet ſphæræ fuperficiem

quadruplam effe circuli maximi omnium, qui

funt in ſphæra ; itemque illud, cujuſlibet feg-

menti ſphæræ fuperficiei æqualem effe circu-

lum, cujus ea, quæ ex centro, æqualis eft rectæ

lineæ, quæ a vertice ſegmenti ad bafis circum-
ferentiam ducitur ; quinetiam illud, cujuſlibet

ſphæræ cylindrum, qui bafim quidem habeat

circulum maximumomnium, qui funt in ſphæ-

ra, altitudinem vero æqualem ſphæræ diamètro,

magnitudine ſeſquialterum eſſe ſphæræ ; ipſius

autem ſuperficiem ſphæræ fuperficiei eſſe ſeſqui-

alteram : illud denique, quemlibet ſectorem ſo-

lidum æqualem effe cono, qui bafim quidem
habeat circulum æqualem fuperficiei ſegmenti

ſphæræ, quod eft in ſfectore, altitudinem vero

æqualem ei, quæ ex centro ſphæræ . Quæcun-

que igitur theoremata et problemata per theo-

Η ότως

• Forte ἐπίςειλας.

· δι᾽ αὐτῶν τέτων
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mata iſta exponuntur,hoc in libro confcriptaadte

miſi: quæcunquevero per aliaminveniunturcon-

templationem,quæ tumadhelicas tum adconoi-

das pertinent,dabooperamut ad tequamprimum
mittam. Problematumautem hocprimum erat,

PROP. I. PROB.

Data ſphæra, planum ſpatium invenire ſphæ-

ræ fuperficiei æquale .

Hoc vero manifeftum eft ; cum ex iis, quæ

diximus, theorematibus demonſtratum fit. Qua-
druplum enim circuli maximi omnium, qui funt

in ſphæra, cumplanum fpatiumeft, tum ſphæ-

ræ fuperficiei æquale.

PROP. II . PROB .

Alterum hoc erat : dato cono, vel cylindro,

ſphæram invenire cono, vel cylindro æqualem.

Sit datus conus, vel cylindrus A, et ipſi A

æqualis ſphæra B : et ponatur coni, vel cylin-

dri Aſeſquialter cylindrus ΓZA; ſphæræ autem

B ſeſquialter cylindrus, cujus baſis circulus, qui

circa diametrum H defcribitur, axis vero KA

ſphæræ & diametro æqualis . Æqualis eft igitur
cylindrus E cylindro K. Æqualium autem cy-

lindrorum baſes et altitudines reciprocantur.

Ut igitur circulus E ad circulum K, hoc eft, ut

quadratum, quod a ΓΔ defcribitur, ad quadra-

tum, quod defcribitur ab H : ita fe habet KA

ad EZ. Æqualis eft autem KA ipfi ΗΘ. Qui

enim cylindrus ſeſqui-

alter eſt ſphæræ diame-

tro æqualem ; circuluf-

queKmaximus eſt om-

nium, qui funt in ſphæ-

ra. Ut igitur quadra-

tum, quod a FA defcri-

bitur, ad quadratum,

quoddefcribitur abHO,

ita fe habet Had

EZ. Sit modo quadrato

quoddefcribitur ab H

æquale ſpatium, quod r

continetur fub FA, MN.

Ut igitur ΓΔ ad MN,

ita fe habet quadratum,

λιῳ γράψας ἀπέςαλκά σει· ὅστι δὲ δι᾽ ἄλλης εὐ-

ρίσκονται θεωρίας, τάτε πεὶ ἑλικῶν καὶ τὰ πεὶ τῶν

κωνοειδῶν, πειράσομαι διὰ τὰχες ἀποςᾶλαι. Τὰ
δὲ πρῶτον ἦν τῶν προβλημάτων, τόδε,

ΠΡΟΤΑΣΙΣ α.

Σφαίρας δοθείσης, ἐπίπεδον χωρίον εὑρεῖν, ἴσιν τῇ

ἐπιφανείᾳ τῆς σφαίρας.

Ἔσι δὲ τῶτο φανερὸν, δεδειγμένον ἐκ τῶν προει-

ρημένων θεωρημάτων. Τὸ γὰρ τετραπλάσιον τοῦ

μεγίςε κύκλο τῶν ἐν τῇ σφαίρα, δπίπεδόν τε χω-

ρίον ἐςὶ, καὶ ἴσον τῇ ὑπιφανείᾳ τῆς σφαίρας .

ΠΡΟΤ. β'.

τὸ δεύτερον Ιω· κώνο δοθέντος, ἢ κυλίνδρε, σφαί

ραν εὑρεῖν τῷ κώνω ἢ τῷ κυλίνδρῳ ἴσίω.

Ἔσω ὁ διδόμενος κῶνος ἢ κύλινδρος ὁ Α, κῷ τῷ Α

ἴση ἡ Β σφαιρα· καὶ κείθω ξ Α κώνο ἢ κυλίνδρες

ἡμιόλιος κύλινδρος ὁ ΓΖΔ, τῆς δὲ Β σφαίρας

ἡμιόλιος κύλινδρος, * & βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν

Η Θ'κύκλος, ἄξων δὲ ὁ Κ Λ ἴσος τῇ διαμέτρῳ τῆς
Β σφαίρας. Ἴστς ἄρα ἐςὶν ὁ Ε κύλινδρος τῷ Κ κυ-

λίνδρῳ. Τῶν δὲ ἴσων κυλίνδρων ἀντιπεπόνθασιν αἱ

βάσεις τοῖς ὕψεσιν. Ὡς ἄρα ὁ Ε κύκλος πρὸς τὸν

Κκύκλον, τετέςιν ὡς τὸ ἀπὸ ὁ ΓΔ πρὸς τὸ ἀπὸ

τῆς Η Θ, ὅτως ἡ Κ Λ πρὸς ΕΖ. Ἴση δὲ ἡ ΚΛ

τῇ ΗΘ. Ὁ γὸ ἡμιόλιος

κύλινδρος ὁ σφαίρας ἴσυν

ἔχει τὸν ἄξονα τῇ διαμέ-

τρῳ τῆς σφαίρας, καὶ ὁ

Κ κύκλος μέγιςός ἐσι τ

ἐν τῇ σφαίρα. ῾Ὡς ἄρα

B

88ΔΗ
quod a FA defcribitur, ad quadratum, quod
defcribitur ab H ; hoc eſt H ad EZ. Et

permutando, ut FA ad HO, ita fe habet H

ad MN, et MN ad EZ. Utraque autem ΓΔ,

E Z data eft. Datæ funt igitur inter datas duas

rectas ΓΔ, EZ proportionales mediæ HO, MN.

Utraque igitur H , MN eft data.

Componetur autem problema hoc pacto. Sit

datus conus, vel cylindrus A. Oportet autem

cono vel cylindro A æqualem ſphæram invenire.

• Στω
e

Θ

τὸ ἀπὸ ΓΔ τωρὸς τὸ ἀπὸ

·Η Θ, ῾ ὕτως ἡ Η Θ πρὸς

* ΕΖ. Ἔσω τῷ ἀπὸ ΗΘ

ἴσον τὸ ὑπὸΓΔ, ΜΝ. Ως

ἄρα ἡ ΓΔ πρὸς Μ N, 8-

τως τὸ ἀπὸ ΓΔ τωρὸς τὸ

ἀπὸ ΗΘ, τετέςι ή ΗΘ

πρὸς ΕΖ. Καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ ΓΔ πρὸς τὴν ΗΘ,

· ὅτως ἡ ΗΘ πρὸς τὴν ΜΝ, καὶ ἡ ΜΝ πρὸς Ε Ζ.

Καί ἐσι δοθεῖσει ἑκάτερα – ΓΔ, ΕΖ. Δύο ἄρα

διθεισῶν εὐθειῶν τῶν ΓΔ, ΕΖ, δύο μέσαι ἀναλόγον

εἰσὶν αἱ Η Θ, Μ Ν. Δοθεῖσα ἄρα ἑκάτερα ὅ τῶν

Η Θ, ΜΝ.

Συντεθήσεται δὴ τὸ πρόβλημα ὕτως. Ἔσω δὴ ὁ

δοθεὶς κῶνος, ἢ κύλινδρος ὁ Α. Δεῖ δὴ τῷ Α κώνῳ ἢ

κυλίνδρῳ ἴσιω σφαιραν ὑρεῖν.

* τῶν τῆς Η
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1

Ἔσω το Α κώνο, ἢ κυλίνδρα, ἡμιόλιος κύλινδρος,

ὁ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΓΔ κύκλος, ἄξων δὲ

ὁ ΕΖ. Καὶ εἰλήφθω τ ΓΔ, ΕΖ δύο μέσαι ἀνα-

λόγον, αἱ ΗΘ, ΜΝ· ὥσε εἶναι ὡς τὴν ΓΔ πρὸς

τὴν ΗΘ, ὅτω τὴν Η Θ πρὸς τὴν ΜΝ, ὴς των ΜΝ,

τωρὸς των ΕΖ· καὶ νοείσθω κύλινδρος, * & βάσις ὁ

περὶ διάμετρον τὴνΗ Θ κύκλος, ἄξων δὲ ὁ ΚΛ

ἴσος τῇ ΗΘ διαμέτρῳ. Λέγω δὴ ὅτι ἴσος ἐσὶν ὁ Ε

κύλινδρος τῷ Κ κυλίνδρῳ.

Καὶ ἐπει ἐσιν ὡς ἡ ΓΔ πρὸς ΗΘ, ἡ ΜΝ

πρὸς ΕΖ· καὶ ἐναλλάξ, καὶ ἴση ἡ ΗΘ τῇ ΚΛ..

῾Ὡς ἄρα ἡ ΓΔ πρὸς ΜΝ, τετέςιν ὡς τὸ Ἀπὸ τῆς

ΓΔ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΘ, ὅτως ὁ Ε κύκλος πρὸς

τὸν Κ κύκλον · ὡς ἄρα ὁ Ε κύκλος πρὸς τὸν Κ

κύκλον, ἔτως ἡ ΚΛ πρὸς των ΕΖ . Τῶν ἄρα Ε,

Κ κυλίνδρων ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψε-

σιν.

Ἴσος ἄρα ὁ Ε κύλινδρος τῷ Κ κύλινδρῳ, Ὁ

δὲ Κ κύλινδρος τῆς σφαίρας , ἧς διάμετρος ἡ

ΗΘ ἡμιόλιός ἐσι . Καὶ ἡ σφαίρα ἄρα ἧς ἡ διά-

μετρος ἴση ἐςὶ τῇ ΗΘ, τετέςιν ἡ Β, ἴση ἐςὶ τῷ Α

κώνῳ ἢ κυλίνδρῳ .

Sit coni vel cylindri A ſeſquialter cylindrus,

cujus baſis circulus, qui circa diametrum ΓΔ,
defcribitur, et axis E Z. Sumanturque inter ΓΔ,

EZ duæ proportionales mediæ HO, MN ; ita

ut quemadmodum ΓΔ ad Ηe, ita fe habeat

Had MN, et MN ad EZ : atque intelligatur

cylindrus, cujus baſis circulus, qui circa diame-

trum H defcribitur, et axis KA diametro Η Θ

æqualis . Dico cylindrum E cylindro K æqua-

lem effe .

Quoniam enim ut ad H , ita fe habet

MNad E Z ; itemque permutando, æqualiſque

eſt Ho ipfi ΚΛ. Ideo ut FA ad MN, hoc eft

ut quadratum, quod a FA defcribitur, ad qua-

dratum, quod defcribitur ab H , ita fe habet

circulus E ad circulum K; et ut circulus E ad

circulum K, ita KA ad EZ. Cylindrorum igi-

tur E, K baſes et altitudines reciprocantur.

Æqualis eft igitur cylindrus E cylindro K. Cy-

lindrus autem K ſphæræ, cujus diameter H ,

eſt ſeſquialter. Igitur etiam ſphæra, cujus dia-

meter ipfi H eſt æqualis, hoc eſt ſphæra B,

æqualis eft cono, vel cylindro A.

EUTOCIUS.

Δτ

Σαφῶς ἡμῖν ἢ ἐν τῷ πρώτῳ βιβλίῳ θεωρημάτων γεγραμ-

μένων, ἀκόλουθος κὶ ἡ κατὰ τὸν αὐτὸν τρόπον ἐν τοῖς δευτέρα

θεωρήμασι ασουδή . Φησὶ δὲ πρῶτον ἐν τῷ β΄ θεωρήματι

εἰλήφθω τε δοθέντος κώνο , ἢ κυλίνδρο ἡμιόλιος κύλινδρος .

Τῦτο δὲ διχῶς δυνατόν ἐςιν ἐ εἰπεῖν, ἤτοι τῆς βάσεως τῆς

αὐτῆς σωζομένης ἐν ἀμφοτέροις, ἢ τοῦ ὕψος. Καὶ ἵνα σα-

φέστερον γένηται τὸ λεγόμενον, νενοήθω κῶνος, ἢ κύλινδρος, &

βάσις μὲν ὁ Α κύκλος, ὕψος δὲ ἡ ΑΓ. Καὶ δε-

ον ἔσω αὐτὸ κώνο ἢ κυλίνδρα ἡμιόλιον κύλινδρον

εὑρεῖν . Ὑποκείσθω δὴ πρότερον ὁ ΑΓ κύλινδρος,

καὶ προσεκβεβλήσθω τὸ ΑΓ ὕψος τῦ κυλίνδρου,

κὶ κείσθω τῆς ΑΓ ἡμίσεια ἡ ΓΔ . Ἡ ἄρα Α Δ

ἡμιβλιά ἐςι τῆς ΑΓ. Ἐὰν δὴ νοήσωμεν κύλιν

δρον, βάσιν μὲν ἔχοντα τὸν Α κύκλον, ὕψος δὲ

τὴν Α Δ εὐθεῖαν, ἡμιόλιος * ἔται τοῦ προτεθέντος

τοῦ ΑΓ. Οἱ γὰρ ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως ὄντες

κῶνοι καὶ κύλινδροι , πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν, ὡς τὰ

ὕψη. Εἰ δὲ κῶνος εἶη ὁ ΑΓ, τμηθείσης τῆς

ΑΓ δίχα, ὡς κατὰ τὸ Ε, ἐὰν πάλιν νοηθῇ

κύλινδρος βάσιν μὲν ἔχων τὸν Α κύκλον, ὕψος

δὲ τὴν ΑΕ, ἔσαι ἡμιόλιος τοῦ ΑΓ. Ὁ γὰρ

κύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων τὸν Α κύκλον, ὕψος δὲ

τὴνΑ Γ εὐθεῖαν, τῷ μὲν ΑΓ κώνου τριπλάσιος

г

E-

ἐςι, τοῦ δὲ Α Ε κυλίνδρο διπλάσιος. Ὥσε δῆλον, ὅτι κὶ ὁ

ΑΕ κύλινδρος ἡμιόλιος ἐσι τοῦ ΑΓ κώνου. Οὕτως μὲν ἐν,

τῆς αὐτῆς βάσεως σωζομένης, ἔν τε τις προτεθέντι, καὶ ἐν

τις λαμβανομένῳ, γενήσεται τὸ πρόβλημα. Ἔνεςι δὲ καὶ, τῆς

βάσεως διαφέρε τυγχανούσης, τὸ δὲ ἄξονος τὸ αὐτὸ μένον-

τος, τὸ αὐτὸ ποιεῖν. Ἔσω γὰρ πάλιν κῶνος ἢ κύλινδρος,

A

Cum, quæ primo in libro funt, theoremata fatis, opi-

nor, perfpicue a nobis fint explicata, ſequitur, ut ea

quoque, quæ funt in fecundo, eadem cura perfequamur .

Acprimum quidem hoc in fecundo theoremate dicit : fu-

matur cylindrus dati coni, vel cylindri ſeſquialter. Hoc

autem poteft duobus dici modis ; nimirum ſervata in

utroque eadem vel baſe, vel altitudine. Quod ut clarius

fiat, intelligatur conus, aut cylindrus, cujus quidem ba-

fis fit circulus A, altitudo vero ΑΓ. Opor-

teat autem cylindrum invenire coni, aut cy-

lindri hujus ſeſquialterum. Ponatur primo

ΑΓ cylindrus eſſe ; productaque ejus altitu-

dine AF, abſcindatur ΓΔ ipfius AF dimidia.

Eft igitur A A ſeſquialtera ipfius ΑΓ. Ita-

que ſi intelligatur cylindrus bafim quidem

habens circulum A, altitudinem vero rectam

AA, ſeſquialter erit propofiti cylindri АГ.

Qui enim coni, et cylindri fuper eadem baſe

conftituti funt, hi ſeſe habent invicem ut al-

titudines . Quod fi AF conus fuerit, ſecta

AF in duas æquas partes in puncto E, fi

rurfus intelligatur cylindrus bafim quidem

habens circulum A, altitudinem vero AE,

hic erit coni A I ſeſquialter. Cylindrus enim

bafim quidem habens circulum A, altitudi-

nem vero rectam AΓ, coni quidem AI eſt

triplus, cylindri vero AE duplus. Quare conftat cylin-

drumAE ſeſquialterum eſſe coni ΑΓ. Atque ita qui-

dem, eadem in utroque cum propoſito tum ſumpto baſe

ſervata, problema conficietur. Quinetiam fi baſis di-

verſa, et altitudo eadem fuerit, hoc ipfum fiet. Sit enim

rurfus conus, aut cylindrus, cujus quidem baſis circulus

Η έτω 1 ποιεῖν
κ ἄρα

LI
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ZH, altitudo vero recta K : oporteat autem cylin- & βάσις ὁ ΖΗ κύκλος , ὕψος δὲ ἡ ΘΚ οὐθεῖα,

druminvenire,coni aut cy-

lindri hujus ſeſquialterum,

cujus altitudo fit ipfi K

æqualis. Deſcribatur a cir-

culi diametro ZH quadra-

tum ZA; productaqueZH,

abſcindatur ejus dimidia

HM; compleaturque pa-

rallelogrammum ZN. Sef-

quialterum igitur eft cum

ZN ipfius ZA, tum MZ

ipfius ZH . Conftituatur

modo quadratum I pa-

rallelogrammo ZN æqua-

K

2
H M

K

A N

le ; deſcribaturque circa unum ejuſdem latus EO, velut

diametrum, circulus. Erit utique circulus O circuli

ZH ſeſquialter. Circuli enim ſeſe habent invicem ut

quadrata, quæ a diametris deſcribuntur. Itaque ſi rur-

fus intelligatur cylindrus bafim quidem habens circulum

EO, altitudinem vero ipfi K æqualem ; ſeſquialter erit

cylindri, cujus quidem baſis circulus Z H, altitudo vero

recta K. Quod fi conus fuerit, iifdem pariter con-

fectis, conſtitutoque quadrato tertiæ parti parallelo-

grammi ZN æquali, cujufmodi eſt II, circuloque

circa ejufdem latus O

deſcripto ; fi intelligatur

cylindrus ab hoc circulo

excitatus eſſe altitudi-

nem habensK, hic

erit propofiti coni ſef-

quialter. Quoniam enim z

parallelogrammum ZN

quadrati quidem II eſt

triplum, quadrati vero

ZA ſeſquialterum ; erit

utique idem ZA ipfius

II duplum. Propterea

etcirculus circuli, et cy-

lindrus cylindridupluse .

P

Σ

ξ δέον ἔσω

ἡμιόλιον · κύλινδρον εὑρεῖν, ΰ-

ψος ἔχοντα ἴσον τῇ ΘΚ.

᾿Αναγεγράφθω ἀπὸ τῆς ΖΗ

διαμέτρο το κύκλο τετράγω

νον τὸ ΖΛ, καὶ προσεκβλη

θείσης τῆς ΖΗ, η κείπω αὐ-

τῆς ἡμίσεια ἡ ΗΜ' καὶ συμ-

πεπληρώπω τὸ ΖΝ παραλ-

ληλόγραμμον. Τὸ ἄρα ΖΝ

ἡμιόλιών ἐςι τοῦ ΖΛ, καὶ ἡ

ΜΖ΄ τῆς ΖΗ. Συνεςάτω

Π δὴ της ΖΝ παραλληλογράμα

μῳ ἴσον τετράγωνον τὸ ΞΠ·

καὶ περὶ διάμετρον μίαν τῶν πλευρῶν αὐτῇ τὴν ΞΟ κύκλος

περιγεγράφθω. ° Ἔσαι δὴ ὁ Ξ Ο ἡμιόλιος τῦ ΖΗ. Of

κύκλοι πρὸς ἀλλήλος εἰσὶν, ὡς τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων τετρά-

γωνα. Καὶ ἐὰν πάλιν νοηθῇ κύλινδρος βάσιν μὲν ἔχων τὸν

Ξ Ο κύκλον, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ΘΚ, Ρἔσαι ἡμιόλιος το κυλίν

δρα 2 ξ βάσις μὲν ὁ ΖΗ κύκλος, ὕψος δὲ ἡ ΘΚ. Εἰ δε

κῶνος εἴη, ὁμοίως τὰ ποιήσαντες, κῷ τῷ τείτῳ μέρει το ΖN

παραλληλογράμμο ἴσον συςησάμενοι τετράγωνον, ὡς τὸ ΞΠ·

καὶ περὶ τὴ πλευρὰν αὐτὸ ΞΟ κύκλον γράψαντες, ἐὰν

νοήσωμεν ἀπ᾿ αὐτῷ κύλιν

δρον ὕψος ἔχοντατὴν ΘΚ '

ἕξομεν αὐτὸν ἡμίολιον τοῦ

προτεθέντος κώνο. Ἐπεὶ

M

Θ H

A

rit. Atvero cylindrus bafim quidem habens circulumZH,

altitudinem vero K, triplus eft coni circaeamdembafim,

et altitudinem deſcripti. Quare etcylindrus bafim quidem

habens circulum O, altitudinem vero ipfiK æqualem,

ſeſquialter eft coni propoſiti. Jam fi oportuerit nequealti-

tudinem, neque bafim eamdem

effe, problema duobus pariter

modis conficietur. Qui enim

quæritur cylindrus, habuerit

utique aut bafim, aut altitu-

dinem datæ cuidam æqualem.

Ac quæ data eſt, ſit primum

baſis, puta circulus ΞΟ. Ο-

porteat autem cylindrum in-

venire, quem a baſe O ex-

cites, dati coni, aut cylindri

Φ

ΕΙ

N

Σ

P

Π

0

γὰρ τὸ ΖΝ παραλληλί

γραμμον τῇ ΞΠ τετρα-

γώνε τριπλάσιον, τοῦ δὲ

ΖΛ ἡμιόλιον · τὸ ΖΛ τῶ

ΞΠ᾿ ἔςαι διπλάσιον. Καὶ

διὰ τῶτο · καὶ ὁ κύκλος τῶ

κύκλο διπλάσιος , καὶ ὁ κύ-

λινδρος τῦ κυλίνδρα. ᾿Αλλ᾿

ὁ κύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων τιὼΖ Η κύκλον, ὕψος δὲ τὴν ΘΚ,

τριπλάσιος ἐςι τοῦ, περὶ τὸ αὐτὴν βάσιν κῷ ὕψος τὸ αὐτὸ

κώνε. "Ωςε καὶ ὁ κύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων τὸν ΞΟ κύκλον,

ὕψος δὲ ἴσον τῇ ΘΚ, ἡμιόλιος ἐςι το προκειμένα κώνο. Εί

' δέοι μήτε τὸν ἄξονα τὸν αὐτὸν εἶναι, μήτε τὴν βάσιν,

γενήσεται τὸ πρόβλημα πάλιν δια

χῶς. Ἢ ὃ τὴν βάσιν ἕξει ἴσην

τῇ δοθείσῃ, ἢ τὸν ἄξονα ὁ που

ειζόμενος κύλινδρος. Ἔσω γὰρ

πρότερον ἡ βάσις διδομένη, ὡς ὁ

ΞΟ κύκλος. Καὶ δέον ἔσω κύ-

λινδρον εὑρεῖν ἡμιόλιον τῷ δοθέν-

τος κώνο, ἢ κυλίνδρο, ἀπὸ βάσε-

ως τῆς ΞΟ. Εἰλήφθω, ὡς προ-

είρηται, το δοθέντος κώνο, ἢ

κυλίνδρο ἡμιόλιος κύλινδρος, βάσιν

ἔχων τὴν αὐτὴν τῷ προτεθέντι

ὁ ΦΥ · καὶ γεγονέτω ὡς τὸ

ἀπὸ τῆς ΞΟ, πρὸς τὸ " ἀπὸ

ΤΥ, ὕτως τὸ ὕψος τὸ ΦΥ

Σ

0

P

ſeſquialterum . Sumatur eo,

quo fupra diximus, modo cy-

lindrus ΦY dati coni, aut cy-

lindri ſeſquialter, eamdemque
T

atque propofitus bafim ha-

bens : et fiat, ut quadratum

quod a O defcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur

aTY, ita cylindri ΦΥ altitudo ad PΣ. Igitur cylin-

drus, qui a baſe O excitatur, altitudinem habens PΣ

cylindro ΦY æqualis eft : reciprocantur enim inter ſe

9 ὕτω

1 In MS. κύλινδρον deest.

Ρέσω
r

ἔσω

τι κείσθω αὐτῆς ἡμίσεια ἡ ΗΜ' κὶ συμπεπληρώσθω τὸ ZN in MS.defunt.

* In MS . deeft. texMS. · ἀπὸ τοῦ ΤΥ * τὴν ΡΟἔσω

η τη ΖΗ

* ταῖς

0

πρὸς " τὴν Ρ.Σ. Ἔσαι ἄρα ὁ κύλινδρος ὁ ὑπὸ τῆς ΞΟ βά-

σεως, ὕψος ἔχων τὴν ΡΣ, ἴσος τῷ ΦΥ· ἀντιπεπόνθασι

γὰρ οἱ βάσεις *τοῖς ὑψεσι· καὶ γενονὸς ἂν εἴη τὸ ἐπί-

έσω

G
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ταγμα. Εἰ δὲ μὴ ἡ βάσις ἢ διδομένη, ἀλλὰ ὁ ἄξων,

τῷ αὐτῷ λόγῳ ποριθέντος τοῦ ΦΥ, γενήσεται τὰ τῆς

προτάσεως.

ΕΙΣ ΤΗΝ ΣΥΝΘΕΣΙΝ ΤΟΥ β΄.

Τούτο ληφθέντος, ἐπεὶ δὲ ἀναλύσεως αὐτᾶ προέβη τὰ τῆ

προβλήματος, ληξάσης τῆς ἀναλύσεως εἰς τὸ δεῖν δύο δοθεισῶν

δύο μέσις ἀνάλογον προσευρεῖν ἐν συνεχεῖ ἀναλογίᾳ, φησὶν ἐν

τῇ συνθέσει, εὑρήπωσαν . Τὴν δὲ εύρεσιν τέτων, ὑπ᾿ αὐτῷ

μὲν γεγραμμένίω ἐδὲ ὅλως εὑρίσκομεν. Πολλῶν ἢ κλεινῶν

ἀνδρῶν γραφαῖς ὅ ἐντυχήκαμεν, τὸ πρόβλημα τοῦτο ἐπαγγελ-

λομέναις , ὧν τὴν Εὐδόξο τοῦ Κνιδείς παρητησάμεθα – γράφειν .

Ἐπειδή φησι μὲν ἐν προοιμίοις διὰ καμπύλων γραμμῶν αὐτὴν

ἡυρηκέναι, ἐν ἢ τῇ ἀποδείξει πρὸ τὸ μὴ κεχρήθαι καμπύ-

καις γραμμαῖς· ἀλλὰ καὶ διηρημθύην ἀναλογίαν * εὑρῶν, ὡς

συνεχει χρεῖται · ὅπος Ιὦ ἅτοπον ὑπονοῆσαι. Τὶ λέγω περὶ

Εἰδόξο, ἀλλὰ πεὶ τῶν καὶ μετρίως πρὶ γεωμετρίαν ἀνεςραμ-

μθύων ; Ἵνα δὴ ἡ τῶν εἰς ἡμᾶς ἐληλυθότων ἀνδρῶν ἔννοια

ἐμφανὴς γένηται, ὁ ἑκάσο τῆς εὑρέσεως τρόπος καὶ ἐνταῦθα

γραφήσεται.

ΩΣ ΠΛΑΤΩΝ.

Δύο δοθεισῶν εὐθειῶν, δύο μέσας ἀνάλογον εὑρεῖν ἐν συν

εχεῖ ἀναλογίᾳ . Ἔςωταν αἱ δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαι αἱ Α B, BT,

πρὸς ὁρθὰς ἀλλήλαις , ὧν δεῖ δύο μέσας ἀνάλογον εὑρεῖν.

Ἐκβεβλήσθωσαν ἐπ᾿ εὐθείας ἐπὶ τὰ Δ, Ε. Καὶ κατεσκουάπω

ὀρθὴ γωνία ἡ ὑπὸ ΖΗΘ· καὶ ἐν ἑνὶ σκέλει, οἷον τῷ ΖΗ,

κινείπω κανών ὁ ΚΛ ἐν στολίώι τινὶ ὄντι ἐν τῷ ΖΗ ὅτως,

ὥςε παράλληλον αὐτὸν διαμένειν τῷ Η Θ. Ἔσαι ἢ τέτο,

ἐὰν καὶ ἕτερον κανόνιον νοηθῇ συμφυὲς τῷ ΘΗ, παράλληλον

ἢ τῷ ΖΗ, ὡς τὸ Θ Μ. Σω-

λιώι ῾χιπεισῶν γὰς τῶν ἄνωθεν

ὀπιφανειῶν τῶν ΖΗ , ΘΜ σω-

λήσι πελεκινοειδέσι, καὶ τύλων

συμφυῶν γενομένων τῷ ΚΛ εἰς

τῆς εἰρημένες σωλήνας, ὁ ἔςαι ἡ

κίνησις το Κ Λ παράλληλος ἀεὶ

τῷ Η Θ. Τότων οὖν κατασκευ-

ασμένων, κείπω τὸ ἓν σκέλος τῆς

γωνίας Ζ Η Θ τυχὸν τὸ Η Θ,

Z

H

invicem baſes, et altitudines : confectumque eft quod

propofitum fuit. Sin autem quæ data eft, non baſis ſed

altitudo fuerit ; quæfito eadem ratione cylindro ΦΥ,

quod propofitum eft conficietur.

IN SECUNDI THEOREMATIS COMPOSITIONEM .

Sumpto eo, ex cujus reſolutione, quæ ad problema

pertinent, fluxerunt ; cum refolutio ipſa eo demum exi-

erit, ut inter datas duas rectas duæ proportionales me-

diæ proportione continua inveniendæ fint ; illud in com-

poſitione dicit, inveniantur. Quo autem pacto eafdem

ipſe invenerit, compertum plane mihi non eſt. Cum

autem in multorum illuftrium virorum fcripta inciderim,

in quibus plures problematis hujus conficiendi rationes

traduntur, unam Eudoxi Gnidii rejeci. Quippe quum

in Proæmiis per curvas lineas illam ſe inveniffe dicat,

nullas in demonftratione curvas lineas adhibet ; difcre-

taque, quam inſtituit, proportione tamquam continua

utitur ; quod abſurdum utique erat cogitaffe. Quid de

Eudoxo dico, cumde illis quoque dici poffit, qui medi-

ocriter in Geometria verſati ſunt ? Ut autem eorum in-

telligentia, quorum ſcripta ad nos pervenerunt, cognof-

catur, qua quiſque ratione Problema illud confecerit,

deinceps fcribetur.

QUA PLATO.

Datis duabus rectis, duas proportionales medias pro-

portione continua invenire. Sint datæ duæ rectæ, AB, BC
ad angulos inter fe invicem rectos, quas inter duas pro-

portionales medias invenire oporteat. Producantur in

directum ad puncta A, E. Conſtruatur autem rectus an-

gulus ΖΗΘ : cujus in uno crure, puta ZH, per ſtri-

gem aliquam, quæ ducta in ipfo fit, regula KA ita mo-

veatur, ut cruri alteri H parallela maneat. Hoc vero

fiet, fi ipfi H intelligatur regula alia inferta eſſe cruri

ZH parallela, cujufmodi eſt

M. Cum enim ſtriatæ de-

ſuper fint fuperficies ΖΗ, ΘΜ

ftrigibus fecuriclatis ; com-

pactis utique in regulam KA

ligneis clavis, iifdemque in

eas, quas diximus, ſtriges in-

ſertis ; KA ipfiH paralle-

la continuo movebitur . His

ita confectis, admoveatur u-

trumlibet crus anguli ΖΗΘ,

Had punctum : et tum

K A

M

ψαῖον τὸ Γ' κὶ μεταφερέπω ἥτε

γωνία, κὶ ὁ Κ Λ κανῶν, ἐπὶ τοσῦτον, ἄχρις ἂν ἐξ τὸ μὲνΗ

σημεῖον ἐλπὶ τῆς ΒΕ εὐθείας ᾖ, τοῦ

ΗΘ σκέλους ψαύοντος τοῦ Γ· ὁ

δὲ Κ Λ κανὼν κατὰ μὲν τὸΚ'ψαύη A

τῆς Β Δ εὐθείας, κατὰ δὲ τὸ λοι-

πὸν μέρος τοῦ Α. Ωςε εἶναι, ὡς

ἔχει ὀλὰ τῆς καταγραφῆς, τὴν μὲν

ὀρθιὼ γωνίαν θήσιν ἔχυσαν, ὡς τὴν

ὑπὸ ΓΕΔ᾿ τὸν δὲ ΚΛ κανόνα

θέσιν ἔχειν, οἷαν ἔχει ἡ Δ.Α. Τούτων γὸ 5 γενομένων ἔςαι

τὸ προκείμενον. Ὀρθῶν γὃ οὐσῶν τῶν πρὸς ἢ τοῖς Δ, Ε,

ἐςὶν ὡς ἡ ΓΒ πρὸς ΒΕ, ἡ ΕΒ πρὸς ΒΔ, και ἡ ΔΒ

πρὸς ΒΑ.

* ἐντετυχήκαμεν

ε ψάνει

Z

angulus, tum regula KA uf-

que eo transferatur ; donec, crure H per punctum r

Γ

B

E

tranfeunte, punctum quidem H

ſuper rectam BE cadat ; regula

vero KA ab una parte, puncto

ipfius K, rectam BA, et ab al-

tera rectam AA contingat. Ni-

mirum figuræ hujus ſpecies ex-

hibeatur: ita ut rectus quidem

angulus eodem, quo ΓΕΔ, fitu

jaceat ; regula vero KA eodem,

γραφήν
2

εὑρεῖν

Η τοῖς ΛΕ

Η έσω

quo recta AA. Hæc enim fi ita fiant, quod propofi-

tum eft conficietur. Nam anguli, qui ad puncta funt

A, E cum fint recti ; ut FB ad BE, ita ſe habuerit tum

EB ad AB, tum BA ad BA.

• σθεισῶν d sw In MS . & deeſt.

ὁ γεναμένων ἔσω
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QUA HERO

In Mechanicis inſtitutionibus, libriſque de telis fabricandis .

Sint datæ duæ rectæ AB, BC, quas inter duas pro-

portionales medias invenire oporteat. Ponantur ita in-

ter ſe invicem, ut rectum, qui ad punctum B eft, angu-

lum comprehendant : et compleatur parallelogrammum ;

junganturque A Γ, ΒΔ. Manifeftum igitur eſt eafdem,

rectæ cum fint, in duas æquas partes ſeſe invicem ſecare.

Qui enim circulus circa earum alteram defcribitur, hic

per alterius quoque extrema tranfibit ; eo quod paralle-

logrammum rectangulum eft . Producantur ΔΓ, ΔΑ

ad puncta Z, H : atque intel-

ligatur regula ZBH circa cla-

vum aliquem ligneum move-

ri puncto B infixum. Movea-

tur autem uſque eo circa hunc

clavum, donec æquales abſci-

derit rectas, quæ a puncto E

ducuntur ; hoc eft EH, EZ.

Intelligatur vero eas abſcidiſſe

ubi primum ad fitumpervene-

ritZBH; atque fint,ut dictum

eſt, EH, EZ. Ducatur mo-

do a puncto E ad ΓΔ norma-

Z

B

г

lis EO. Secat utique ipfam ΓΔ in duas æquas partes.

Quoniam igitur ΓΔ in duas æquas partes in puncto

fecatur, eidemque apponitur FZ ; fpatium quod fub

ΔΖΓ continetur, una cum quadrato, quod a de-

fcribitur, quadrato æquale eft, quod defcribitur a OZ.

Commune addatur quadratum, quod deſcribitur ab ΕΘ.

Quod igitur fpatium fub ΔΖΓ continetur, una cum

quadratis, quæ a ΓΘ, Θ Ε defcribuntur, id æquale eſt.

quadratis, quæ deſcribuntur a ZO, E. Æquale au-

tem eſt quadratis quidem, quæ aO, E deſcribuntur,

quadratum, quod a IE defcribitur ; quadratis vero, quæ

defcribuntur a ZO, OE, quadratum, quod defcribitur
ab E Z. Quod igitur fpatium fub AZF continetur, una

cum quadrato, quod a IE defcribitur, id æquale eſt

quadrato, quod defcribitur ab E Z. Eadem ratione de-

monftrabitur, etiam fpatium, quod fub AHA contine-

tur, una cum quadrato, quod ab AE defcribitur, æquale

effe quadrato, quod defcribitur ab EH. Æqualis eft

autem tumAE ipſi ЕГ, tum HE ipfi EZ. Igitur etiam

fpatium, quod fub AZI continetur, ſpatio æquale eft,

quodcontinetur,fub AHA. At vero fi fpatium, quod fub

extremis continetur, ſpatio æquale fit, quod continetur ſub

mediis, quatuor hæ rectæ proportionales invicem funt.

Igitur, ut Z A ad AH, ita fe habet AH ad IZ. Ut au-

tem ZA ad AH, ita fe habet tum ZF ad IB, tum ВА

adAH. Ductæ enim funt in triangulo ZAH parallelæ

alteri quidem lateri ΔΗ, ΓΒ ; alteri vero AZ, AB. Ut

igitur BA ad AH, ita fe habet AH ad ΓZ, et FZ ad

ГВ . Proportionales igitur mediæ inter AB, BF funt

AH, ZT : quæ inveniendæ proponebantur.

QUA PHILO BYZANTINUS .

Sint datæ duæ rectæ AB, BC, quas inter duas pro-

portionales medias invenire oporteat. Ponantur ita inter

fe invicem, ut rectum, qui ad punctum B eſt, angulum

comprehendant: et juncta AF, defcribatur circa ipfam

ſemicirculus ABЕГ : ducanturque AA, et ΓZ, altera

quidem adBA, altera vero ad IB, utraque ad angulos
rectos. Admoveatur autem ad punctumB regula rectas

abfcindens ΑΔ , ΓΖ : eademque moveatur uſque eo

circa id punctum, donec quæ recta a puncto B adA du-

ΩΣ ΗΡΩΝ

Ἐν Μηχανίκαις εἰσαγωγαῖς, κὶ ἐν τοῖς βελοποιηκοῖς .

Ἔσωσαν αἱ δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαι αἱ ΑΒ, ΒΓ, ὧν δεῖ δύο

μέσας ἀνάλογον εὑρεῖν. Κείπωσαν ὡςε ὀρθιὼ γωνίαν περιέ-

χειν τὴν πρὸς τῷ Β' καὶ συμπεπληρώθω τὸ Β Δ παραλληλί-

γραμμον, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΓ, Β Δ. Φανερὸν δὲ, ὅτι

ἴσαι ἔσαι δίχα τέμνεσιν ἀλλήλας. Ὁ γὲ περὶ μίαν αὐτῶν

γραφόμενος κύκλος ἥξει καὶ διὰ τῶν περάτων ὁ ἑτέρας, διὰ

τὸ ὀρθογώνιον εἶναι τὸ πιραλληλόγραμμον. Ἐκβεβλήθυστιν

αἱ ΔΓ, ΔΑ ἀπὸ τὰ Ζ, Η,

κὶ νοείσθω κανόνιον ὡς τὸ ΖΒΗ,

κινούμενον περί τινα τύλον μέ-

νοντα πρὸς τῷ Β. «Καὶ κινεί-

σθω ἕως ἀποτέμοι ἴσας τὰς

ἀπὸ τῶ Ε, τουτέςι τὰς ΕΗ,

E

Θ

H

A

ΕΖ. Καὶ νοείσθω ἀποτεμὸν,

κὴ θέσιν ἔχον τὴν ΖΒΗ, ἴσων,

ὡς εἴρηται, γινομένων τῶν ΕΗ,

ΕΖ. Ἤχθω δὴ ὑπὸ τῶΕ ἐπὶ τὴν ΓΔ κάθετος ἡ ΕΘ. Δί-

χα δὴ τέμνει, * δῆλον ὅτι τὴν ΓΔ. Ἐπεὶ ἂν δίχα τέμνεται

ἡ ΓΔ κατὰ τὸ Θ, καὶ πρόσκειται ἡ ΓΖ, τὸ ὑπὸ ΔΖΓ

μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΘ, ἴσον ὀξὶν τῷ ἀπὸ Θ Ζ. Κοινὸν προσκεί

σθω τὸ ἀπὸ ΕΘ. Τὸ ἄρα ὑπὸ ΔΖΓ μετὰ τῶν ἀπὸ

ΓΘ, ΘΕ, ἴσον ἐςὶ τοῖς ὑπὸ ΖΘ, ΘΕ. Καί ἐσι τοῖς

μὲν δτὸ ΓΘ, ΘΕ, ἴσυν τὸ ἀπὸ ΓΕ· τοῖς ἢ ἀπὸ ΖΘ,

ΘΕ, ἴσον τὸ Στὸ ΕΖ. Τὸ ἄρα ὑπὸ ΔΖΓ μετὰ τοῦ

ΓΕ, ἴσον τῷ ὑπὸ ΕΖ. Ὁμοίως δὴ δειχθήσεται, ὅτι

καὶ τὸ ὑπὸ ΔΗΑ μετὰ τοῦ δπὶ Α.Ε, ᾿ἴσιν ἐξὶ τῷ ἀπὸ

ΕΗ. Καί ἐσιν ἴση ἡ μὲν ΑΕ τῇ ΕΓ, ἡ δὲ Η Ετῇ

ΕΖ. Καὶ τὸ ὑπὸ ΔΖΓ ἄρα ἴσον ἐςὶ τῷ ὑπὸ ΔΗ Α.

Ἐὰν δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἴσον ἢ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων,

αἱ τέπαρες εὐθεῖαι ἀνάλογόν εἰσι. Ἔσιν ἄρα ὡς ΖΔ

πρὸς ΔΗ, ὕτως ἡ ΑΗ πρός ΓΖ· ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΖΔ

ωρές ΔΗ, ὕτως ἡ ΖΓ πείς ΓΒ, καὶ ἡ ΒΑ πρός

Α.Η. Τριγώνου γὰς τοῦ Ζ Δ Η παρὰ μίαν μου τω ΔΗ,

ἦκται ἡ Γ Β, παρά δὲ τω ΔΖἡ ΑΒ. Ως ἄρα ἡ ΒΑ

πρὸς ΑΗ, οὕτως ἡ ΑΗ πρός ΓΖ, καὶ ἡ ΓΖ πρὸς

ΓΒ . Τῶν ἄρα ΑΒ, ΒΓ μέσαι ἀνάλογόν εἰσι αἱ Α Η, Γ Ζ '

ὅπερ ἔδει εὑρεῖν.

ΩΣ ΦΙΛΩΝ Ο ΒΥΖΑΝΤΙΟΣ.

Ἔσωσαν αἱ δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαι αἱ ΑΒ, ΒΓ, ὧν δεῖ δύο

μέσας ἀνάλογον οὑρεῖν. Κείσθωσαν, ὥσε ὀρθιὼ γωνίαν πειέχειν

τὴν πρὸς τῷ Β΄ καὶ ἐπιζευχθείσης τῆς ΑΓ, γεγράφθω περὶ

τη αὐτὴν ἡμικύκλιον τὸ ΑΒΕΓ· κὶ πρὸς ὀρθὰς ἤχθωσαν, τῇ

μὲν Β.Α, ΑΔ, τῇ δὲ ΒΓἡ ΓΖ . Καὶ παρακείσθω

κανὼν κινούμενος πρὸς τῷ Β, τέμνων τὰς ΑΔ, ΓΖ· καὶ

κεκινήσθω περὶ μὲν τὸ Β, ἄχρις ἂν ἡ ἀπὸ τοῦ Β ἐπὶ τὸ

ἱ ἴσην * δηλονότι 1 ἶσον τὸ τι αὐτῶν
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ἴση γένηται τῇ ἀπὸ τὸ Ε ἐπὶ τὸ Ζ., τετέςι τῇ μεταξὺ τῆς

τε πειφερείας τὸ κύκλο καὶ τῆς Γ.Ζ. Νενοήθω ἐν ἔχον τὸ

κανόνιον θέσιν, οἷαν " ἔχει ἡ ΔΒΕΖ, ἴσης ἔσης, ὡς είρηται,

τῆς ΔΒ τῇ ΕΖ. Λέγω ὅτι αἱ ΑΔ, Γ. Ζ. μέται ἀνάλογόν

εἰσι τῶν ΑΒ, ΒΓ. Νενοήθωσαν γὰρ ἐκβεβλημέναι αἱ ΔA,

ΖΓ, κῷ συμπίπτεσαι κατὰ τὸ

Θ. Φανερὸν δὲ ὅτι παραλλήλων

ἐσῶν τῶν Β Α, ΖΘ , ἡ πρὸς

°τὸ Θ γωνία ὀρθή ἐςι· καὶ ὁ

ΑΕΓ κύκλος ἀναπληρούμενος ἤ-

ξει καὶ 2λα το Θ. Ἐπεὶ ὧν ἴση

ἐςὶν ἡ ΔΒ τῇ ΕΖ, καὶ τὸ ὑπὸ

B

ΕΔΒ ἄξα Ρἴσον ἐςὶ τῷ ὑπὸ
دا

ΒΖΕ. ᾿Αλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ ΕΔΒ,

A

E

Z

Γ

citur rectæ æqualis fiat, quæ ducitur a puncto E ad Z;
nempe illi, quæ inter circumferentiam circuli, et Z

interjicitur. Itaque intelligatur regula hæc ad fitum

perveniffe ABEZ, ubi primum fuerit AB ipſi EZ, ut
dictum eft, æqualis . Dico rectas AA, IZ medias inter

AB, BГ proportionales eſſe. Intelligantur enim pro-

ductæ eſſe rectæ AA, ZF, eædemque in puncto con-

curriffe. Manifeftum utique

eft, cum BA, Z parallelæ

fint, angulum, qui ad punc-

tum eſt, rectumeile : ideo-

que fore, ut fi circulus AΕΓ

perficiatur, per id punctum

tranfeat. Quoniam igitur æ-

qualis eſt BA ipfi E Z, æqua

le etiam eſt ſpatium, quod fub

EA B continetur, ſpatio, quod

continetur fubBZE. Æquale

autem eſt ſpatium quidem,

quod fub ΕΔΒ continetur,

ſpatio, quod continetur fub AA: utrumque enim qua-

drato eft æquale, quod a recta, quæ circulum a puncto

▲ contingit, defcribitur. Spatium vero, quod fub BZE

continetur, ſpatio, quod continetur fub ZI : utrumque

enim pariter quadrato eſt æquale, quod a recta deſcribi-

tur, quæ circulum contingit a puncto Z. Igitur etiam

fpatium, quod fub AA continetur, ſpatio æquale eſt,

quodcontinetur ſub ΖΓ : et propterea ut AadZ,

ita fe habet FZ ad AA. Ut autem ad Z, ita fe habet

tum Bad FZ, tum AA ad AB. Ductæ enim funt in

K

ἴσον σεὶ τῷ ὑπὸ Θ Δ.Α· ἑκά-

τερον γὰρ ἴσον ἐςὶ τῷ ἀπὸ τῆς

ἐφαπτομένης ὑπὸ τὸ Δ. Τὸ δὲ ὑπὸ ΒΖΕ ἴσον τῷ ὑπὸ

ΘΖΓ· ἑκάτερον γὸ ὁμοίως ἴσον ἐςὶ ῾ τις απὸ τῆς ἐφαπτο

μένης ἀπὸ τὸ Ζ. Ως τε καὶ τὸ ὑπὸ ΘΔΑ ἴσον ἐπὶ τῷ

ὑπὸ ΘΖΓ· καὶ λλὰ τοῦτο ἐςὶν ὡς ἡ ΔΘ πρὸς ΘΖ,

ὕτως ἡ ΓΖ πρὸς Δ.Α. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΘΔ πρὸς ΘΖ, &-

τως ἥ τε ΒΓ πρὸς ΓΖ, καὶ ἡ ΔΑ πρὸς ΑΒ. Τρι

γώνε γὰς τοῦ ΔΟΖ, παρὰ μὲν τὴν ΔΘ, ἦκτει ἡ Βг,

παρὰ δὲ τίω ΘΖ ἡ ΒΑ. Έςιν ἄρα ὡς ἡ ΒΓ τις triangulo ΑΟΖ parallelæ alteri quidem lateri ΔΘ, ΒΓ;

ΖΓ, ἡ Γ Ζ πρὸς Δ Α καὶ ἡ Δ Α πρὸς ΑΒ΄ ὅπερ προέ-

κειτο δείξαι.

Ἰςέον δὲ, ὅτι ἡ τοιαύτη κατασκευή σχεδὸν ἡ αὐτή ἐστ

τῇ ὑπὸ Ἥρωνος κατασκευῇ. Τὸ γὰρ ΒΘ παραλληλό-

γραμμον ταυτόν ἐςι τῷ τῆς τοῦ Ἥρωνος κατασκουῆς, καὶ

αὐταὶ αἱ προσεκβαλλόμεναι πλουραὶ αἱ ΘΑ, ΘΓ, καὶ ὁ

πρὸς τῷ Β κινόμενος κανών. Ταύτῃ δὲ μόνον διαφέρει, ὅτι

ἐκεῖ μὲν μέχρι τοσύτον ἐκινοῦμεν πεὶ τὸ Β τὸν κάνονα, ἄχεις

ἂν αἱ ἀπὸ τῆς διχοτομίας τῆς ΑΓ, τετέςι τῷΚ, ἴσαι ὑπ᾿

αὐτοῦ ἀπετέμνοντο πρὸς ταῖς Θ Δ, ΘΖ προσπίπλυσαις , ὡς

αἱ ΚΔ, ΚΖ· ἐνταῦθα δὲ ἄχρις ἂν ἡ ΔΒ ἴση γένηται τῇ

ΕΖ. Ἐφ᾿ ἑκατέρας δὲ κατασκευῆς τὸ αὐτὸ ἀκολουθεῖ. Τὸ

δὲ νῦν εἰρημένον πρὸς χρῆσιν εὐθετώτερον· τὰς γὃ ΔΒ, ΕΖ

ἴσας τηρεῖν ἐνδέχεται, διηρημένε τῷ ΔΖ κανόνος εἰς ἴσα καὶ

συνέχη. Πολὺ γὰρ εὐκολώτερον τοῦ καρκίνῳ διαπειράζειν τὰς

ἀπὸ τὸ Κ ἴσας πρὸς * τὰ Δ, Ζ.

ΩΣ ΑΠΟΛΛΩΝΙΟΣ.

Ἔζωσαν αἱ δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαι, ὧν δεῖ δύο μέσας ἀνάλο-

γον εὑρεῖν, αἱ ΒΑΓ, ὀρθὴν περιέχουσαι γωνίαν τώ πρὸς

τῷΑ. " Καὶ κέντρῳ μὲν τῷ Β, διασήματι δὲ τῷΑΓ, κύκλο

καὶ " περιφέρεια γεγράφθω ἡ ΚΘΛ' καὶ πάλιν κέντρῳ

* τις Γ, καὶ διαςήματι τις ΑΒ, κύκλο * περιφέρεια γεγράφθω

*ΜΟΝ, καὶ τεμνέτω τὴν ΚΘΛ κατὰ τὸ Θ, καὶ ἐπε

W

alteri vero Z, BA. Ut igitur BI ad ZI, ita fe ha-

bet FZ ad AA et AA ad AB : quod demonftrandum

proponebatur.

Illud vero ſciendum eſt, conſtructionem hanc eam-

dem fere, quæ Hieronis, eſſe. Nam parallelogrammum

Bidem eſt atque illud Hieronis ; eædemque funt pro-

ductæ rectæ AΑ, ΘΓ ; itemque regula, quæ circa punc-

tumBmovetur. Hoc uno inter ſe differunt, quod re-

gula in illa quidem uſque eo circa punctum B moveba-

tur, donec rectas æquales abſcinderet, quæ a puncto

rectam Ar in duas æquas partes ſecante, hoc eft K, ad

ΘΔ, ΘΖ ducuntur, cujufmodi funt KA, KZ ; in hac

vero eo uſque movetur, donec AB ipfi EZ æqualis fiat.

Cæterum in utraque res eodem recidit. Sed altera,

quam mododiximus, uſui accommodatior eft : cum ob-

tineatur, ut AB, EZ æquales deprehendantur, regula

in æquas partes eaſque continuas diviſa. Quod fane

longe facilius eſt, quam circino explorare, an quæ a

puncto K ad A, Z ducuntur, æquales fint.

QUA APOLLONIUS.

Sint datæ duæ rectæ, quas inter duas proportionales

medias invenire oporteat, ВАГ : eædemque rectam, qui

ad punctum A eſt, angulum comprehendant. Deſcri-

batur centro quidemB, intervallo vero AF circumfe-

rentia circuli KOA: rurſuſque centro I, et intervallo

AB circumferentia circuli MON; quæ quidem prio-

rem illam KA in puncto ſecet ; et jungantur A

• ἔχει ἡ ΔΒΕΖ, ἴσης ἔσης ὡς εἴρηται τῆς ΔΒ τῇΕΖ. Λέγω ὅτι in MS. defunt. • τὸ Γ

9 τῷ exMS.

λόμεναι

P In MS . ἴσον deest .

* Ἥρωνος . Τὸ γὰρ ΒΘ παραλληλόγραμμον τὸ αὐτό ἐσι τῷ ληφθέντι ἐπὶ τῆς Ἥρωνος κατασκευῆς καὶ αἱ προσεκβαλ

* Hæc in MS. defunt .3 τὸ ΚΖ
น

exMS.

Mm

W

περιφέρειαν
X

τῷΛ Η περιφέρειαν
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Β, ΘΓ. Parallelogrammum igitur eſt Br, ejuſque ζεύχθωταν αἱ ΘΑ, Θ Β, Θ Γ . Παραλληλόγραμμον ἄρα ἐςὶ
diameter A. SeceturΑ

in duas æquas partes inpunc-

to : centroque circulus

deſcribatur qui rectas AB, АГ

fecet ad puncta A, E produc-

tas ; ita ut puncta A, E, et

τὸ Β Γ, διάμετρος δὲ αὐτῶ ἡ

ΘΑ. Τετμήπω δίχα ἡ ΘΑ

τπε Ξ' κὶ κέντρῳ τῷ Ξ γεγρά-

K
φθω κύκλος τέμνων τὰς ΑΒ,

ΑΓ ἐκβληθείσας κατὰ τὰΔ, Ε΄

ὡς τε μέντοι τὰ Δ, Ε ἐπ᾿

εὐθείας εἶναι τις Θ. Ὅπερ ἂν

γένοιτο κανονίε κινεμένο περὶ τὸ

in directo jaceant. Hoc

autem fiet, ſi regula rectas

AA,AE ſecans uſqueeo cir-

ca punctum moveatur, do-

nec rectæ, quæ a puncto

ad A, E ducuntur, æquales

fiant.

B

E M

N A

A r

Hoc enim quando contigerit, confectum erit quod

quæritur. Nam conſtructio eadem quæ Hieronis, et

Philonis eft. Quare conſtat eamdem quoque demon-

ſtrationem huic convenire.

QUA DIOCLES IN LIBRO DE IGNIARIIS .

Ducantur in circulo duæ diametri ad angulos inter ſe

invicem rectos ΑΒ, ΓΔ : et abfcindantur ab utraque
parte puncti B æquales duæ circuli circumferentiæ EB,

BZ: ductaque per punctum Z recta ZH ipfi AB ра-

rallela, jungatur ΔΕ. Dico rectas ΖΗ, ΗΔ duas eſſe

proportionales medias inter ΓH, HO. Ducatur enim

per punctum E ipfi AB parallela EK. Æqualis eft igi-
tur tum EK ipfi ZH, tum KI ipſi HA. Quod qui-

demmanifeſtum fuerit, rectis lineis a puncto A ad E, et

Z junctis. Æquales enim funt anguli ΓΛΕ, ΖΛΑ ;

iique recti, qui ad puncta funt

Ket H. Igitur omnia etiam

omnibus æqualia funt ; cum

AE ipfi AZ fit æqualis ; id-

eoque etiam reliqua IK re-

liquæ HA. Quoniam igitur

ut AK ad KE, ita fe habet

ΔΗ ad Η ; et ut AK ad

KE, ita EK ad KF ; media

enim inter AK, КГ propor-

tionalis eſt EK ; ideo ut AK

adKE, et EK ad KT, ita ſe

habet AH ad ΗΘ. Æqualis

eſt autem tum AK ipfi ΓΗ,

tum KE ipfi ZH, tum KΓ

A

E

Θ, τέμνοντος τὰς ΑΔ, ΑΕ,

κὶ παραγομένο ἐπὶ τοσῶτον, ἄ-·

χρις ἂν αἱ ἀπὸ τὸ Ξ ἐπὶ τὰ Δ.

Ε ἴσαι γένωνται.

Τούτο γὰρ γενομένα, " ἔσαι τὸ ζητούμενον. Ἡ γὰρ αὐτὰ

κατασκευή ἐςι τῇ ὑπὸ Ἥρωνος κὶ Φίλονος γεγραμμένη . Καὶ

* δῆλον ὅτι κὶ ἡ ἀπόδειξις ἡ αὐτὴ ἁρμώσει.

ΩΣ ΔΙΟΚΛΗΣ ΕΝ ΤΩ ΠΕΡΙ ΠΥΡΙΩΝ.

Ἐν κύκλῳ ἤχθωσαν δύο διάμετροι πρὸς ὀρθὰς αἱ ΑΒ, ΓΔ΄

καὶ δύο δειφέρειαι ἴσαι ἀπειλήφθωσαν ἐφ᾽ ἑκατέρα τοῦ Β αἱ

ΕΒ, Β Ζ΄ κὶ διὰ τοῦ Ζ παράλληλος τῇ Α Β, ἤχθω ἡ ΖΗ, -

καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΔΕ. Λέγω ὅτι τῶν ΓΗ, Η Θ δύο μέσαι

ἀνάλογόν εἰσι αἱ ΖΗ, Η Δ . Ἤχθω γὰς διὰ τὸ Ε τῇ ΑΒ

παράλληλος ἡ ΕΚ. "Ιση ἄρα ἐςὶν ἡ μὲν ΕΚ τῇ ΖΗ,

ΚΓ τῇ Η Δ . Ἔται γὰρ τῦτο δῆλον, ἀπὸ τοῦ Λἐπὶ τὰ Ε,

Ζ ἐπιζευχθεισῶν εὐθειῶν. Ἴσαι γὰς γίνονται αἱ ὑπὸ ΓΛΕ,

ΖΛΔ, καὶ ὀρθαὶ αἱ πρὸς τοῖς

Κ, Η. Καὶ πάντα ἄρα πᾶ-

σιν, ο Αλὰ τὴν ΛΕ τῇ ΛΖ ἴσην

εἶναι· καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ΓΚ

τῇ Η Δ ἴση ἐςίν. Ἐπεὶ οὖν

ἐςιν ὡς ἡ Δ Καζὸς ΚΕ, ἡ ΔΗ

г

πρὸς ΗΘ᾿ ἀλλ᾿ ὡς ἡ ΔΚ πρὸς

0

ΚΕ, ἡ ΕΚ πρὸς ΚΓ' μέση

γὰρ ἀνάλογον ἡ ΕΚ τῶν ΔΚ,

ΚΓ' ὡς ἄρα ἡ Δ Καρὸς ΚΕ,

M

N

E 2

B

τῇ ZH, ἡ δὲ ΚΓ τῇ Η Δ .

καὶ ἡ ΕΚ πρὸς ΚΓ, ὕτως ἡ

ΔΗ πρὸς Η Θ. Καί ἐσιν ἴση

ἡ μὲν ΔΚ τῇ ΓΗ, ΚΕ

Ὡς ἄρα ἡ ΓΗ πρὸς Η Ζ,

Η ΖΗ πρός ΗΔ, κὶ ἡ Δ Η πρὸς Η Θ. Ἐὰν δὴ παρὰ ἑνα-

τέρα. το Β ληφθῶσι δειφέρειαι ίσαι " MB, BN' καὶ δια

μλύ τοΝ αράλληλος ἀχθῇ τῇ ΑΒ ἡ ΝΞ, ὀλιζουχθῇ δὲ ὁ

ΔΜ, ἔσονται πάλιν τῶν ΓΞ, ΞΟ μέσαι ἀνάλογον αἱ Ν.Ξ,

Ε.Δ. Πλειόνων ὧν ὕτως καὶ συνεχῶν πραλλήλων ἐκβληθει-

σῶν μεταξὺ τῶν Β, Δ, καὶ ταῖς ἀπολαμβανομέναις ὑπ᾽ αὐ

τῶν πειφερείαις πρός τις Β ίσων τεθεισῶν ἀπὸ τὸ Β ὡς

ἐπὶ τὸ Γ, καὶ ἐλπὶ τεταγμένα σημεῖα ἐληζευχθεισῶν εὐθειῶν

ἀπὸ τὸ Δ, ὡς τῶν ὁ ὁμοίως ταῖς ΔΕ, Δ.Μ · τμηθήσονται

αἱ ἄράλληλοι αἱ μεταξὺ τῶν Β, Δ κατά τινα σημεία,

* ὡς ἐπὶ τῆς προκειμένης καταγραφής τὰ Ο, Θ. Ἐφ᾿ ἂ

κανόνος παραθέσει ἐπιζεύξαντες εὐθείας , ἕξομεν καταγεγραμ-

μένω ἐν τῷ κύκλῳ τινὰ γραμμιώ, ἐφ᾿ ἧς ἐὰν ληφθῇ τυχὸν

σημεῖον, καὶ δὲ αὐτὸ παράλληλος ἀχθῇ τῇAB Εἔσονται ἡ

ε ἔσω ἡ

ipfi Η Δ. Ut igitur ΓH ad HZ, ita fe habet ZH ad

Η Δ, et Δ Η ad H. Itaque ſi ab utraque puncti B

parte æquales fumantur circumferentiæ MB, BN ; et

per punctumN ducatur N= ipfi AB parallela; junga-
turque AM, erunt rurfus inter ΓΞ, ΞΟ proportionales

mediæ NE, ΞΔ. Ductis autem hoc pacto pluribus pa-

rallelis, iiſque continuis inter puncta B, A; poſitiſque

circumferentiis iis, quæ inter has, et punctumB inter-

jiciuntur, æqualibus aliis a puncto B ad I circumferen-

tiis ; junctiſque ordine a puncto ad alia punctaeodem

modo, quo AE, AM junctæ funt, rectis lineis: ſeca-τα

buntur utique parallelæ, quæ inter puncta B, A interji-

ciuntur, in aliquibus punctis, cujufmodi funt in appofi-

ta figura O, O. Quæ puncta ſi admota regula juncta

rectis lineis fuerint, deſcribetur in circulo quædam linea,

inqua fumptoquolibet puncto, ductaqueper ipſum recta

2 ίσω α δηλονότι · διὰ τὸ τὴν Α.B caiMB
* ὁμοίων • InMS. sdeeft.
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ἀχθεῖσα, καὶ ἡ ἀπολαμβανομθύη ὑπ᾿ αὐτῆς ἀπὸ ὁ διαμέ-

τρο πρός τις Δ μέσαι ἀνάλογον τῆς τε ἀπολαμβανομένης ὑπ᾿

αὐτῆς ὑπὸ τῆς διαμέτρο πρός τις Γ σημείῳ, καὶ τὸ μέρους

αὐτῆς τοῦ ἀπὸ ὅ τοῦ ἐν τῇ γραμμῇ σημείο ἐπὶ τὴν ΓΔ διά-

μετρον.

Τούτων προκατασκευασμθύων, ἔσωσαν αἱ δοθεῖσαι δύο

εὐθεῖαι, ὧν δεῖ δύο μέσας ἀνάλογον εὑρεῖν, αἱΑ,Β. Καὶ

ἔσω κύκλος ἐν ᾧ δύο διά-

μετροι πρὸς ὀρθὰς ἀλλήλαις

αἱ ΓΔ, ΕΖ · καὶ γε

γράφθω ἐν αὐτῷ ἡ διὰ τῶν

συνεχῶν σημείων γραμμή,

ὡς προείρηται, ἡ ΔΟΖ.

Καὶ γεγονέτω ὡς ἡ Α πρός

τὴν Β, ἡ ΓΗ πρός Η Κ΄
Γ

καὶ ἐπιζουχθεῖσι ἡ ΓΚ,

κὶ ἐκβληθεῖσα τεμνέτω τὴν

γραμμὴν κατὰ τὸ Θ· καὶ

2)ὰὶ τῇ Θ τῇ ΕΖ παράλ-

ληλος ἤχθω ἡ ΛΜ. Διὰ

ἄρατὰ προγεγραμμένα τῶν

ΓΛ, ΛΘ μέσαι ἀνάλο

γὸν εἰσι αἱ Μ , ΑΔ.

B

N

A

E

ipfi AB parallela ; erunt quæ ducta eft, quamque ipſa

a diametro verſus punctum & abſcindit, proportionales

mediæ inter eam, quam abſcindit item a diametro ver-

ſus punctum I, eamque ejus partem, quæ puncto in li-

nea ſumpto, et diametro ΓΔ concluditur.

His ita confectis, fint datæ duæ rectæ, quas inter

duas proportionales medias invenire oportet,A,B. Sit au-

tem circulus cujus duæ

diametri ΓΔ, ΕZ ad rec-

tos angulos ſeſe invicem

ſecent : defcribaturque

ineo per continuapunc-

ta, ut fupra dictum eft,

linea AOZ . Porro fiat,

ut A ad B ita IH ad

HK; junctaque ГК ea-

demqueproducta lineam

ipſam ſecet inpuncto ;

et ducatur per id punc-

tum ipfi E Z parallela

AM. Itaque exhis,quæ

ſupradiximus,mediæ in-

ter ΓΛ, ΛΘ proportio-

nales ſuntMA, ΑΔ. Εt

H A

K

Καὶ ἐπεί ἐςιν ὡς ἡ ΓΛ αρός Λ.Θ, ὕτως ἡ ΓΗ πρός Η Κ,

ὡς δὲ ἡ ΓΗ πρὸς Η Κ, οὕτως ἡ Α ωρὸς τίω Β΄ ἐὰν ἐν

τῷ αὐτῷ λόγῳ ταῖς ΓΛ, ΛΜ, ΛΔ, Λ.Ο παρεμβάλωμεν

μέσας τῶν Α, Β, ὡς τὰς Ν, Ξ, ἔσονται εἰλημμέναι τῶνΑ,

Β μέσαι ἀνάλογον αἱ Ν, Ξ. Ὅπες ἔδει εὑρεῖν.

ΩΣ ΠΑΠΠΟΣ

ἘνΜηχανίκαις εἰσαγωγαῖς.

Προέθετο μὲν ὁ Πάππος κύβον εὑρεῖν πρὸς τὸν δοθέντα κύ-

6ον λόγον ἔχοντα δεδομένον. Καὶ ὡς πρὸς τὴν τοιαύτην " πρό-

τασὶν κὶ τὰ ἀπὸ τῆς ἀποδείξεως αὐτῷ προέρχεται. Δῆλον δὲ

ὅτι τέτο εὑρισκομένο, καὶ τὸ προκείμενον εὑρίσκεται. Δύο γδ

δοθεισῶν εὐθειῶν, ἐὰν ὀφειλεσῶν μέσων εὑρεθῆναι, ἡ δευτέρα

εὑρέθη, καὶ ἡ τρίτη αὐτόθεν

δοθήσεται. Γεγράφθω γι, ὡς

A

φησὶν αὐτὸς κατὰ λέξιν, ἡμι-

κύκλων τὸ ΑΒΓ· καὶ απὸ

τῦ Δ κέντρα τωρὸς ὀρθὰς ἤχ-

θω ἡ Δ Β, καὶ κινείπω κανό-

νιον περὶ τὸ Α σημεῖον· ὥσε

τὸ μὲν ἐν πέρας αὐτό περι
M

A

2

M

Z

E

H

Θ

κεῖθαι τυλίω τινὶ κατὰ τὸ Α

* σημεῖον, τὸ δὲ λοιπὸν μήρος,

ὡς δεὶ κέντρον περὶ τὸ τυλάριον

κινείπω μεταξὺ τῶν Β, Γ.

Τούτων δὲ κατασκευασμένων

ἐπιτετάχθω δύο κύβους εὑρεῖν,

λόγον ἔχοντας πρὸς ἀλλήλους

ἢ ἐπιταχθέντα. Καὶ τῷ λό-

γῳ ὁ αὐτὸς πεποιήθω ὁ ὁ Β.Δ πρός ΔΕ· καὶ ὀλιζουχ-

θεῖσα ἡ ΓΕ ἐκβεβλήθου όλὶ τὸΖ. Παραγέπος δὴ τὸ κανό-

γιον μεταξὺ τῶν Β, Γ, ἕως οὗ τὸ ἀπολαμβανόμενον αὐτοῦ

μέρος μεταξὺ τῶν ΖΕ, Ε Β εὐθειῶν, ἴσον γένηται τις με

quoniam ut A ad AO, ita fe habet Had HK; et ut
ΓΗ ad HK, ita A ad B; ſi mediæ inter A, B inter-

jiciantur N, E pro eadem illa ratione,quam invicem ha-

bent ΓΛ, ΑΜ, ΛΔ, Λ ; fumptæ utique fuerint me-

diæ inter A,B proportionales N, Z. Quod facere opor-

tebat.

•

QUA PAPPUS

In mechanicis Inſtitutionibus .

Propofuit ſibi Pappus cubum invenire, qui addatum

cubum datam rationem habeat. Quæ autem demon-

ſtratio ab eo inſtituitur rei huic conficiendæ inſervit.

Manifeſtum enim eft, cubo hoc invento, quodpropofi-

tum nobis eſt inventum iri. Datis fiquidem duabus

rectis ; ſi mediæ inter ipſas inveniendæ fint, et ſecunda

inventa fuerit, inventa erit

et tertia. Deſcribatur, ut

ipſedicit,ſemicirculusΑΒΓ;

ducaturque a puncto A ad

rectos angulos AB : etmo-

veatur regula circa punc-

tumA; ita ut ejus termini,

alter quidem clavo cuidam

rligneo ad punctum A in-

fixus fit, alter vero circa

huncclavumtamquamcen-

trum inter puncta B et I

circumagatur. His itacon-

fectis , propofitum fit duos

cubos invenire, qui propo-

fitam inter fe invicem rati-

onem habeant. Fiat ratio,

quam habet BA ad AE,

eadem quæ data : junctaque IE producatur ad punctum

Z. Circumagatur autem regula inter puncta B, I uſque

eo, donec quæ pars ejus inter rectas ZE, EB interji-

citur, æqualis fit parti illi, quæ interjicitur inter rectam

N B K

* In MS. τοῦ deeft. Η πρόθεση · ἐὰν τῶν ὀφθειλεσῶν μέσων ἡ δευτέρα * σημεῖον ἔσω. Τὸ
1
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1

BE, et circumferentiam ВКГ. Hoc enim explorando,

transferendoque regulam facile aſſequemur. Itaque fac-

tum fit, et regula eo, quoAK, ſitu jaceat; ita ut ΗΘ,

Kæquales invicem fint. Dico cubum, qui ab BA

defcribitur, ad cubum, qui deſcribitur a A , propofi-

tam rationem habere: hoc eft eamdem, quam B A ad

ΔΕ. Intelligatur enim circulus completus effe: junc-

taque KA, eademque ad punctum A producta, junga-

tur AH. Parallela igitur eſt BA ipfi AH ; eo quod æ-

quales funt, K quidem ipfi ΗΘ, ΚΔ vero ipfi AA.

Jungantur AA et AF. Quoniam igitur rectus eſt an-

gulus ΑΛΓutpote qui ſemicirculo infiftit, normaliſque

AM; ideo ut quadratum, quod ab AM defcribitur, ad

quadratum, quod defcribitur a MA, hoc eft Mad MΑ,

ita fe habet quadratum, quod ab AM deſcribitur, ad

quadratum, quod deſcribitur a MH. Communis adda-

tur ratio ipfius AMad MH. Quæ igitur ratio ex ra-

tione componitur, quam habet tum IM ad MA tum

AMad MH ; hoc eft ea, quam IM habet ad MH;

hæc eadem eſt atque ratio quæ componitur ex ratione,

quam habet tum quadratum, quod abAMdefcribitur,

ad quadratum, quod deſcribitur a MH, tum AM ad

MH. Ratio autem quæ componitur ex ratione, quam

habet tum quadratum, quod ab AMdefcribitur, ad qua-

dratum, quod defcribitur a MH, tum AM ad MH, ea-

dem eſt atque ratio, quam habet cubus, qui ab AM de-

ſcribitur, ad cubum, qui deſcribitur a MH. Igitur et

rațio, quam M habet ad MH, eadem eſt atque ratio,

quamhabet cubus, qui ab AM defcribitur, ad cubum, qui

defcribitur aMH. Utautem MadMH, ita fe habetΓΔ

ad AE ; et ut AM ad MH, itaAA ad AΘ. Igitur etiam

ut BA ad AE, quæ quidem data eſt ratio, ita fe habet

cubus, qui a B A defcribitur, ad cubum, qui deſcribitur

aΔΘ. Cum igitur duæ inter rectas BA, ΔΕ propor-

tionales mediæ inveniendæ fint, rectarum fecunda eſt

A. Quod fi ut BA ad AO, ita fiat ad aliam

quamdam, hæc erit tertia. Illud vero animadvertendum

eſt, conſtructionem hanc eamdem atque illam effe, quam

Diocles tradidit. Hoc uno inter fe differunt, quod ibi

quidem Diocles deſcripta linea quadam inter A, et Β

per continua puncta, ſumit in ea punctumH, pro-

ducta IE, eademque lineam, quam diximus, ſecante ;

hic vero Pappus id punctum exhibet circumacta circa

punctum Aregula AK. Quod enim punctum H idem

fit, utcunque ſumatur, five ut Diocles præcipit, five

ut Pappus, regulæ ope, ita facile colligitur. Producta

MH ad punctumN, jungatur KN. Quoniam igitur

æqualis eft K ipfi H, et HN ipfi B parallela ;

ideo etiam K E ipſi N eſt æqualis. Communis eſt au-

tem B eademque ad rectos angulos : nam KN ab ea,

quæ per centrum ducitur, in duas æquas partes, et ad

rectos angulos ſecatur. Æqualis eſt igitur etiam bafi

baſis, et quod conſequitur, circumferentiæ BN, KB cir-

cumferentia. Punctum igiturH idem eft quod in linea

Dioclis : quinetiam demonftratio eadem fuerit. Quip-

pe aiebat Diocles, ut Mad MN, ita fe habetMN ad

ad MA, et AM ad MH. Æqualis eft autem MN ipfi

MA: nam diameter eamdem ad rectos angulos fecat.

Ut igitur IM ad MA, ita fe habet A Mad MA, et AΜ

adMH. Igitur mediæ inter ΓΜ, ΜΗ proportionales

funt AM, MA. Ut autem Mad MH, ita fe habet

ΓA ad AE : et ut Mad MA, ita AMadMH ; hoc
eſt FA ad AO. Cum igitur inter rectas ΓΔ, ΔΕ duæ

mediæ inveniendæ fint, rectarum fecunda eft ;;

quam quidem et Pappus exhibuit.

n

ταξὺ τῆς Β Ε εὐθείας, καὶ τῆς ΒΚΓ πειφερείας. Τοῦτό

γὰρ πειράζοντες , καὶ μετάγοντες τὸ κανόνιον ῥαδίως ποιήσω-

μεν. Γεγονέτω δή, κι ἐχέτω θέσιν τὴν ΑΚ, ὡς τε ἴσας

εἶναι τὰς Η Θ, ΘΚ. Λέγω ὅτι ὁ ἀπὸ τῆς Β Δ κύβος,

πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς ΔΘ κύβον, λόγον ἔχει τὸν ὀπιταχθέντα,

τετέςι * δ Β Α πρὸς Δ.Ε. Νενοήθω γδ ὁ κύκλος ἀναπεπλη-

ρωμθύος· κι ἐπιζουχθείσα ἡ Κ Δ ἐκβεβλήσθω " ὀπὸ τὸ Λ,

κὶ ἐπεζεύχθω ἡ Λ.Η. Παράλληλος ἄρα ἐςὶν ἡ ΒΔ᾿ τῇ ΛΗ,

διὰ τὸ ἴσιω εἶναι τίω μὴν ΚΘ τῇ Η Θ, τὴν δὲ Κ Δ τῇ

Δ.Λ. Ἐπεζεύχθω δὴ ὅτε Α Λ καὶ ἡ ᾿ΛΓ . Ἐπεὶ ὧν ἐρ-

θή όξιν ἡ ὑπὸ ΑΛΓ, ἐν ἡμικυκλίῳ γδ, κὶ κάθετος ἡ Λм,

ἔςιν ἄρα ὡς τὸ απόΛΜ πρὸς τὸ δπὸ ΜΑ, τετέςιν ἡ ΓΜ

πρὸς ΜΑ, ὕτως τὸ ἀπὸ ΑΜ ωρὸς τὸ Σπό Μ.Η. Κοινός

προσκείπω ὁ τ ΑΜ πρὸς Μ Η λόγος. Ὁ ἄρα συγκείμενος

λόγος, ἔκ τε τῦ τῆς Γ.Μ ωρὸς Μ.Α, κὶ τὸ τῆς ΑΜ πρὸς

ΜΗ, τετέςιν ὁ τῆς Γ.Μ πρὸς ΜΗ λόγος, ὁ αὐτός ἐσο

τις συγκειμθύῳ ἔκ τε τῦ δπὸ τῆς ΑΜ τωρὸς τὸ ἀπὸ ΜΗ, κὶ

τοῦ τῆς Α Μ ωρὸς Μ.Η. Ὁ δὲ συγκείμενος λόγος ἔκτε τοῦ

Σπὸ τῆς ΑΜ πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΗ, καὶ τοῦ τῆς ΑΜ πρός

ΜΗ, Ρὁ αὐτός ότι πδ λόγῳ, ὃν ἔχει ὁ ὑπὸ τῆς Α.Μ κύ-

βος πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς Μ.Η. Καὶ ὁ ὁ Γ.Μ ἄρα πρὸς ΜΗ

λόγος, ὁ αὐτός ότι τῷ λόγῳ, ὃν ἔχει ὁ κτὶ τῆς ΑΜ κύβος

πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς Μ.Η. ᾿Αλλ᾿ ὡς μὲν ἡ ΓΜ πρὸς Μн,

ὕτως ἡ ΓΔ πρὸς ΔΕ᾿ ὡς δὲ ἡ ΑΜ πρὸς ΜΗ, Η ΑΔ

πρὸς ΔΘ. Καὶ ὡς ἄρα ἡ ΒΔ πρὸς ΔΕ, τετέςιν ὡς ὁ

doθείς λόγος, ὅτως ὁ ἀπὸ τῆς ΒΔ κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς-

ΔΘ κύβον. * Τῶν ἄρα ὀφειλουσῶν εὐξεθίναι δύο μέσων

ἀνάλογον τῶν Β Δ, ΔΕ, δατέρα ἐτὶν ἡ ΔΘ. Καὶ ἐὰν

ποιήσωμεν ὡς τὴν ΒΔ πρὸς ΔΘ, τὴν Θ Δ πρὸς ἄλλίω π-

νὰ, ἔται κὶ ἡ τρίτη᾿ ἡυρημθύη . Προσέχειν ἢ χρὴς ὡς κὶ ἡ

τοιαύτη κατασκευὴ ἡ αὐτή ότι τῇ ὑπὸ Διοκλέος εἰρημένη.

Τέτῳ μόνον διαφέρκσα , τῷ ἐκεῖνον μὲν γραμμώ τινα κατα-

γράφειν διὰ συνεχῶν σημείων μεταξὺ τῶν Α, Β΄ ἐφ᾿ Τις

ἐλαμβάνετο τὸ Η, ἐκβαλλομένης τῆς Γ.Ε., καὶ τεμνέσης τὴν

εἰρημένω γραμμήν· ἐνταῦθα δὲ τὸ Η πιρίζεται, διὰ τοῦ

Α Κ κανόνος κινομένο περὶ τὸΑ. Ὅπ γὸ τὸ Η τὸ αὐτό ἐσι,

εἴτε ὡς ἐνταῦθα διὰ τοῦ κανόνος ληφθῇ, εἴτε ὡς ἔφη Διοκλῆς,

μάθοιμεν ἂν οὕτως. Ἐκβληθείσης τῆς ΜΗ κατὰ τὸΝ,

ἐπεζεύχθω ἡ Κ.Ν. Ἐπεὶ ὧν ἴση ἐςὶν ἡ ΚΘ τῇ ΘΗ, καὶ

παράλληλος ή Η Ν τῇ Θ Β, ἴση ἐςὶ καὶ ἡ ΚΕ τῇ ΞΝ.

Καὶ κοινὴ καὶ πρὸς ὀρθὰς ἡ Ξ Β΄ ἡ γο ΚΝ διχά τε κ

πρὸς ὀρθὰς τέμνεται ὑπὸ τῆς διὰ τοῦ κέντρα. Καὶ βάσις ἄρα

βάσει ἴση, κς 2λὰ τοῦτο κὶ ἡ ΚΒ περιφέρεια τῇ Β Ν. Τὸ

ἄρα Η ἀεὶ τὸ ἐλὴ ὁ γραμμῆς ὁ Διοκλέος κὶ ἡ ἀπόδειξις δὲ

αὐτή όξιν. Ἔφασκεν γὸ ὁ Διοκλῆς, ὅτι ἐςὶν ὡς ἡ Γ Μ πρὸς

ΜΝ, οὕτως ἡ Μ Ν πρὸς ΜΑ, καὶ ἡ ΑΜ πρὸς Μн.

Ἴση δὲ ἔτιν ἡ * ΜΝ τῇ Μ Λ᾿ ἡ γὸ διάμετρος πρὸς ὀρθὰς

αὐτὴν τέμνει. Ἔσιν ἄρα ὡς ἡ ΓΜ πρὸς ΜΛ, οὕτως ἡ

ΛΜ πρὸς ΜΑ, καὶ ἡ Α Μ τπρὸς ΜΗ. Τῶν ἄρα Γ Μ,

ΜΗ μέσαι ἀνάλογόν εἰσι αἱ ΛΜ, ῾ΜΑ. ᾿Αλλ᾿ ὡς μὲν ἡ

ΓΜ πρὸς ΜΗ, ἡ ΓΔ πρὸς ΔΕ· ὡς δὲ ἡ Γ.Μ πρός

MA, ἡ ΑΜ " πρὸς ΜΗ, τετέςιν ἡ ΓΔ πρὸς ΔΘ. Καὶ

τῶν δύο μέσων ἄρα τῶν ΓΔ, ΔΕ, δευτέρα ἐςὶν ἡ ΔΘ, ἣν

τινα ἐπορίσατο καὶ ὁ Πάππος.

0 ΑΓ
Ρ τετέςι ὁ τῆς Γ Μπρὸς ΜΗ λόγος , ὁ αὐτὸς ἐτὶ τῷ

9 τῶν γὰρ εὑρημένη MN pro

τῇAH in MS. defunt.* ἐπὶ pro is exMS.

λόγῳ ὃν ἔχει ὁ ἀπὸ τῆς ΑΜ κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς Μ.Η. ᾿Αλλ᾿ ὡς μὲν &c .

HM, ex MS. * Μ.Α. ᾿Αλλ᾿ ὡς &c. uſque ad literam ", in MS. defunt.
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ΩΣ ΣΠΟΡΟΣ.

1

**Έσωσαν αἱ δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαι ἄνισοι αἱ ΑΒ, ΒΓ. Δεῖ

δὲ τῶν ΑΒ, Β Γ * δύο μέσας ἀνάλογον εὑρεῖν ἐν συνεχεῖ ἀνα-

λογία. Ἦχθω ἀπὸ τὸ Β τῇ ΑΒ πρὸς ὀρθὰς ἡ ΔΒΕ ·

κὴ κέντρῳ τῷ Β, διαςήματι δὲ τῷ ΒΑ ἡμικύκλιον γεγράφθω

τὸ ΔΑΕ. Καὶ ἀπὸ τὸ Ε ἐλὰ τὸ Γ εὐθεῖα ἐπιζευχθεῖσα

διήχθω ἐπὶ τὴν Ζ' καὶ ὑπὸ τὸ Δ διήχθώ τις εὐθεῖα ὕτως,

ὡς τε ἴσθω εἶναι τίω Η Θ τῇ ΘΚ. Τοῦτο γὰρ δυνατόν.

Καὶ ἤχθωσαν ἀπὸ τῶν Η, Κ ἐπὶ τὼ ΔΕ κάθετοι αἱ ΗΛ,

ΚΝΜ. Ἐπεὶ ὧν ὅτι ὡς ἡ ΚΘ πρὸς ΘΗ, Η ΜΒ

πρὸς ΒΛ, ἴση δὲ ἡ ΚΘ τῇ

ΘΗ· ἴση ἄρα κὶ ἡ ΜΒ τῇ

ΒΑ, ὡς τε κῷ λοιπὴ ἡ ΜΕ

τῇ Λ Δ. Καὶ ὅλη ἄρα ἡ

ΔΜ τῇ ΛΕ ἐςὶν ἴση· καὶ
ول

2
Θ

H

A

A
K

Γ

N

BM

διὰ τῦτο ἐςὶν ὡς ἡ ΜΔ πρὸς

ΔΛ , ἡ ΛΕ΄ πρὸς Ε.Μ.

᾿Αλλ᾿ ὡς μὲν ἡ ΜΔ πρὸς

ΔΛ, ἡ ΚΜ πρὸς Η Λ᾿ ὡς

δὲ ἡ ΛΕ πρός ΕΜ, ΗΛ

πρὸς ΝΜ. Πάλιν ἐπεί ὅςιν ὡς ἡ Δ Μ τυρός ΜΚ, Η Κм

πρὸς ΜΕ· ὡς ἄρα ἡ ΔΜ πρὸς ΜΕ, οὕτως τὸ ὑπὸ Δ Μ

πρὸς τὸ τὸ ΜΚ, τουτέςι τὸ ὅπὸ ΔΒ πρὸς τὸ ἀπὸ Β Θ,

τουτέςι τὸ ἀπὸ Α Β πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΘ· ἴση ἡ Δ Β τῇ

Β.Α. Πάλιν ἐπεί όζιν ὡς ἡ ΜΔ πρὸς ΔΒ, ἡ ΛΕ πρός

ΕΒ΄ ἀλλ᾿ ὡς μὲν ἡ ΜΔ πρὸς ΔΒ, ἡ ΚΜ πρὸς Θ Β '

ὡς δὲ ἡ ΛΕ πρὸς ΕΒ, ή Η Λ πρὸς Γ Β΄ καὶ ὡς ἄρα ἡ

Κ.Μ. πρὸς Θ Β, Η ΗΛ πρὸς ΓΒ΄ καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ

Κ. Μ πρὸς Η Λ, Ζ Η Θ Β πρὸς Γ Β. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ Κ.м

πρὸς Η Λ, ἡ Μ Δ πρὸς Δ Λ, τουτέςιν ἡ ΔΜ πρός ΜΕ,

τουτέςι τὸ ἀπὸ ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ Θ Β. Καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ

*ΑΒ πρὸς τὸ ὑπὸ ΘΒ, ἡ ΒΘ πρὸς Β.Γ. Εἰλήφθω τῶν

ΘΒ, ΒΓ μέση ἀνάλογον ἡ Ξ. Ἐπεὶ οὖν ἐςιν ὡς τὸ ἀπὸ

ΑΒ, πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΘ, ἡ ΘΒ πρὸς ΒΓ᾽ ἀλλὰ τὸ μὲν

δὐτὸ ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ Β Θ, διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ

ΑΒ πρὸς Β Θ · ἡ δὲ Θ Β πρὸς ΒΓ διπλασίονα λόγον ἔχει,

ἤπερ ἡ Θ Β πρὸς Ξ' καὶ ὡς ἄρα ἡ ΑΒ πρὸς ΒΘ, ἡ ΒΘ

πρὸςΞ. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΘΒ πρὸς Ξ, ἡ Ξ πρὸς Β Γ. Καὶ ὡς

ἄραἡ ΑΒ πρὸς ΒΘ, Θ Β πρὸς Ξ, κὴ ἡ Ξ πρὸς ΒΓ. Φα·

νερὸν δὲ ὅτι κὶ αὕτη ἡ αὐτή ἐσιν, τῆτε ὑπὸ Πάππε καὶ Διο-

κλέος " εἰρημένη.

b

Z

ΩΣ ΜΕΝΕΧΜΟΣ.

Ἔζωσαν αἱ δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαι " αἱ Δ, Ε. Δεῖ δὴ τῶν

Δ, Ε δύο μέτας ἀνάλογον εὑρεῖν. Γεγονέτω· κὶ ἔσωσαν αἱ

Β, Γ. Καὶ ἐκκείσθω θέσει οὐθεία ἡ ΑΗ πεπερασμένη κατὰ

τὸ Α' κῷ ωρὸς τῷ Α τῇ Γ ἴση κείπω ῾ἡ ΑΖ. καὶ ἤχθω

πρὸς ὀρθὰς ἡ ΖΘ, καὶ τῇ Β ἴση κείπω, ἡ Ζ.Θ. Ἐπεὶ οὖν

τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον δ' αἱ Δ, Β, Γ, τὸ ὑπὸ τῶν Δ, Γ

ἴσον ἐςὶ τῷ ὑπὸ τῆς Β. Τὸ ἄρα ὑπὸ δοθείσης τῆςΔκὴ τῆς

Γ, τετέςι τῆς ΑΖ, ἴσον ἐςὶ τῷ ἀπὸ τῆς Β, τουτέςι της

ἀπὸ τῆς ΖΘ. Ἐπὶ παραβολῆς ἄρα * τὸΘ, διὰ τοῦ Α γε-

QUA SPORUS.

包

E

Sint datæ inæquales duæ rectæ AB, BГ. Oportet

autem duas inter AB, BP proportionales medias pro-

portione continua invenire. Ducatur a puncto B ipfi

AB ad rectos angulos ABE ; defcribaturque centro qui-

dem B, intervallo vero BA, femicirculus AAE. Porro

juncta a puncto E ad I recta producatur ad punctum Z :

et ducatur a puncto A recta quædam ejufmodi, ut H

ipfiK æqualis fit. Hoc enim fieri poteft. Ducantur

denique a punctis H, K ad AE normales ΗΛ, ΚΝΜ.

Quoniam igitur ut Kad H, ita fe habet MB ad

BA ; æqualiſque eft K

ipfiH; ideo etiam MB.

ipfi BA, et reliqua ME re-

liquæAA eft æqualis. Igi-

tur totaetiamAM toti ΛΕ

æqualis eſt : et propterea

ut MA ad AA, ita fe ha-

betAE adEM. Ut autem

MA ad AA, ita fe habet

KMad HA ; et ut AE ad

ad EM, ita HA ad NM.

Rurfus quoniam ut A Mad MK, ita fe habet KM ad

ME ; ideo ut AMad ME, ita ſe habet quadratum, quod

a AM defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a

MK; hoc eft quadratum, quod a AB, five AB, defcri-

bitur, ad quadratum, quod defcribitur a B : æqualis

eft enimAB ipfi BA. Rurfus quoniam ut MA ad AB,

ita ſe habet AE ad EB : ut autem MA ad AB, ita KM

adB ; et ut AE ad EB, ita HA ad FB : ideo etiam

ut KMad B, ita fe habet HA ad IB ; et permutan-

do, ut KMad HA, ita Bad FB. Ut autem KMad

HA, ita fe habet MA ad AA ; hoc eft AM ad ME ;

hoc eft quadratum, quod ab AB deſcribitur, ad qua-

dratum, quod defcribitur a B. Igitur etiam ut qua-

dratum, quod abAB deſcribitur, ad quadratum, quod

defcribitur aB, ita fe habet B ad BF. Sumatur

media inter B, ΒΓ proportionalis E. Quoniam igitur

ut quadratum, quod ab ABdefcribitur, ad quadratum,

quod deſcribitur a BO, ita fe habet BadBF: et qua-

dratum quidem, quod ab ABdeſcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur a BO, rationem habet ejus duplam,
quam habet ABad B ; B vero ad BF rationem ha-

bet ejus item duplam, quam B habet ad : ideo eti-

am utABad B , ita fe habet B ad E. Ut autem

Bad , ita fe habet E ad BF. Igitur etiam ut AB

ad B , ita fe habet BadE, et ad BF. Illud autem

manifeftum eft, conſtructionem hanc eamdem atque il-

lam effe, quam Diocles, et Pappus tradidit.

QUA MENECHMUS.

Sint datæ duæ rectæ A, E. Oportet autem duas in-

ter A, E proportionales medias invenire. Inventæ fue-

rint : eæque ſint B,et F. Exhibeatur autem recta AH

pofitione data, eademque terminata ad punctum A: po-

naturque ad id punctum ipſi F æqualis AZ : et ducatur

ad rectos angulosZO, eaque ipfi B æqualis fiat. Quo-

niam igitur tres proportionales rectæ funt A, B, Γ ; ſpa-

tium, quod fub Δ, Γ continetur, æquale eſt quadrato,

quod aB-defcribitur. Quod igitur fpatium continetur

fub dataA' et F, hoc eftAZ, id quadrato æquale eft,

quoddeſcribitur aB, hoc eft a ZO. Itaque punctum
:1

1 ΖήΘΕ
* Έσωσαν δύο δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαι

cai AE ὰ τῶν ΑΕ

** δύο εὐθείας,

1 τὸ ἄρα ὑπὸ δοθείσης τῆςΔ κὴ τῆς Γ in MS. defunt.

Η πρὸςΟΜΙ

· ἡ δὴ πεπερασμένη κατὰ τὸΔ κὴ πρὸς τὸ Δ

** τὸ pro τῆς ex MS.

AZ

ΑΘ

ΓΑΒΓ

Β΄ γεγραμμένη

ἡ τῶν ΑΓ

Nn

1
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:

K

in parabola eft per punctumAdeſcripta. Ducantur pa-
rallelæK, AK. Et quoniam datum eſt ſpatium, quod

fub B, I continetur ; quippe æquale eſt illi, quod fub A,

E; fpatium quoque datum eft, quod continetur ſub

KOZ. Itaque punctum in hyperbola eſt defcripta

inter aſymptotos KA, AZ. Datum

eft igitur punctum ; atque adeo

etiam Z. Componetur autem pro-

blema hoc pacto. Sint datæ quidem

rectæ A, E ; quæ vero poſitione da-

ta eſt AH, terminata ad punctum

A; et defcribatur per punctum A

parabole, cujus quidem axis AH ;

rectum vero figuræ latus A. Quæ

autem ad rectos angulos ad AH

ducuntur, poffint ſpatia, quæ ipfi

▲ applicantur, latitudinemque ha-

bent rectas, quæ ab ipfis ad punc-

tumA abſcinduntur. Deſcribatur,

eaque fit A : et fit AK ad rectos

angulos. Deſcribatur porro inter aſymptotos KA, A Z

hyperbole, a qua fi rectæ ducantur ipfis KA, AZ paralle-

læ, fpatium conficient ei æquale, quod fubA,Econtinetur:

atque hæc quidem hyperbole parabolen fecuerit. Secet

in puncto ; et ducantur normales K, OZ. Quoni-

am igitur quadratum, quod a 20 defcribitur, æquale
eſt ſpatio, quod fub Δ, Γ continetur, ut A ad ZO, ita

fe habet ZO ad ZA. Rurfus quoniam ſpatium, quod

fub A, E continetur, æquale eſt ſpatio, quod continetur

fubZA; ut A ad ZO, ita fe habetZAad E. Ut au-

tem A ad ZO, ita fe habet ZOad ZA. Igitur etiam

ut A ad ZO, ita fe habet Z ad Z A, et ZAad E. Po-

natur ipfi æqualis B ; et ipſi AZ æqualis Γ. Ut

igitur A ad B, ita fe habet B ad I, et ad E. Igitur

A, B, C, E deinceps proportionales funt. Quas invenire
oportebat.

ALITER .

Sint datæ duæ rectæ ad angulos inter ſe invicem rec-

tos AB, BΓ : et mediæ inter ipſas fiant AB, BE; ita ut

quemadmodum IB ad BA, ita fe habeat BA ad BE, et

BE ad BA ; et ducantur normales AZ, EZ. Quoniam

igitur ut FB ad BA, ita ſe habet A Bad BE ; fpatium,

quod fub FBE, hoc eft fub

data et BE, continetur, æ-

quale eft quadrato, quod a

BA, hoc eft ab E Z, deſcri-

bitur. Et quoniam ſpatium,

quod fub data, et B E conti-

A

γραμμένης. Ἦχθωσαν παράλληλοι αἱ ΘΚ, Α.Κ. Καὶ ἐπεὶ

δοθὲν τὸ ὑπὸ Β, Γ · ἴσον γὰρ ὅτι τῷ ὑπὸ Δ, Ε · δοθὲν ἄρα

καὶ τὸ ὑπὸ ΚΘ Ζ. Ἐπὶ ὑπερβολῆς ἄρα τὸ Θ ἐν ἀσυμπτώ-

τοις ταῖς ΚΑ, ΑΖ. Δοθὲν ἄρα τὸ Θ, ὡς τε καὶ τὸ Ζ.

Συντεθήσεται δὴ ὅτως. Ἔσωσαν αἱ

μὲν δοθεῖσαι εὐθεῖαι αἱ Δ, Ε΄ ἡ δὲ τῇ

θέσει ἡ Α Η πεπερασμένη κατὰτὸ Α,

καὶ γεγράφθω διὰ τὸ Α παραβολὴ, ἧς

ἄξων μὲν ἡ ΑΗ, ὄρθια δὲ τῦ εἶδους

πλευρὰἡ Δ. Αἱ δὲ καταγόμεναι ἐπὶ τὴν

ΑΗ ἐν ὀρθῇ γωνίᾳ δυνάπωσαν τὰ πα-

ρὰ τὴν Δ παρακείμενα χωρία, πλάτη

ἔχοντα τὰς Σπολαμβανομένας ὑπ᾿ αὐ-

τῶν πρὸς τῷ Α σημείῳ . Γεγράφθω,

καὶ ἔσω ἡ ΑΘ' καὶ ὀρθὴ ἡ ΑΚ.

Καὶ ἐν ἀσυμπλώτοις ταῖς ΚΑ, ΑΖ

γεγράφθω ὑπερβολή, ἀφ᾿ ἧς αἱ παρὰ τὰς ΚΑ, Α Ζάχα

θεῖσαι ποιήσεσι τὸ χωρίον ἴσον τῷ ὑπὸ Δ, Ε · * τεμεῖ δὲ τὴν

παραβολήν. Τεμνέτω κατὰ τὸ Θ, καὶ κάθετοι ἤχθωσαν αἱ

ΘΚ, Θ Ζ . Ἐπεὶ ἦν τὸ ὑπὸ ΖΘ, ἴσον τῷ ὑπὸ Δ, Γ,

ἐςὶν

ΖΗΔ ΒΓΕ

ὡς ἡΔ πρὸς τὴν Ζ Θ, ἡ ΖΘ πρὸς Ζ.Α. Πάλιν ἐπεὶ

τὸ ὑπὸ Δ, Ε ἴσον ὁςὶ τῷ ὑπὸ ΘΖΑ, ἐςὶν ὡς ἡ Δ πρὸς τὴν

ΖΘ, ἡ ΖΑ πρὸς τὴν Ε. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ Δ πρὸς τύ» ΖΘ,

ἡ Ζ Θ πρὸς ΖΑ. Καὶ ὡς ἄρα ἡ Δ πρὸς τὴν ΖΘ, ἡ ΖΘ

πρὸς Ζ Α, κὶ ἡ Ζ Α πρὸς Ε. Κείσθω τῇ μὲν ΘΖἴση

ἡ Β, τῇ δὲ ΑΖ ἴση ἡ Γ. Ἔσιν ἄρα ὡς ἡ Δ πρὸς τὴν

B, ή Β πρός τίω Γ, καὶ ἡ Γ πρὸς Ε. Αἱ Δ, Β, Γ, Ε

· ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν. Ὅπερ ἔδει εὑρεῖν.

B

Z

ΑΛΛΩΣ.

Ἔσωσιν αἱ δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαι πρὸς ὀρθὰς ἀλλήλαις αἱ

ΑΒ, ΒΓ΄ καὶ γεγονέτωσαν αὐτῶν μέται αἱ ΔΒ, ΒΕ ·

ὣς τε εἶναι, ὡς τὴν ΓΒ πεὸς Β Δ, ὕτως τὴν ΒΔ πρὸς

ΒΕ, καὶ τιώ Β Ε πρὸς ΒΑ΄ κὶ ἤχθωσαν πρὸς ὀρθὰς αἱ

ΔΖ, ΕΖ. Ἑπεὶ ὧν ἐςιν ὡς

Η ΓΒ τωρὸς Β Δ, ὕτως ἡ ΔΒ

πρὸς ΒΕ' τὸ ἄρα ὑπὸ ΓΒΕ,

τετέςι τὸ ὑπὸ δοθείσης κὶ τ ΒΕ,

ἴσον ἀεὶ τῷ ἀπὸ ὁ ΒΔ, τετέςι

ΕΖ. Ἐπεὶ ὧν τὸ ὑπὸ δο-

θείσης καὶ τῆς ΒΕ, ἴσον ἐςὶ τις

ἀπὸ ΕΖ, τὸ Ζ ἄρα ἅπλεται

παραβολῆς τῆς περὶ ἄξονα τὴν

Β.Ε. Πάλιν ἐπεί ἐςιν ὡς ἡ ΑB

παρὸς ΒΕ , Η ΒΕ πρός Β Δ,

τὸ ἄρα ὑπὸ Α Β Δ, τουτέςι τὸ

ὑπὸ δοθείσης καὶ τῆς Β Δ, ἴσον

ἐςὶ πεις από Ε.Β, τετέςι * * ΔΖ' τὸ Ζ άρα άπλεται πα-

ραβολῆς τῆς πεὶ ἄξονα τιὼ Β Δ. Ἧπλαι δὲ καὶ ἑτέρας δο-

θείσης τῆς περὶ τὴν Β.Ε. Δοθὲν ἄρα τὸ Ζ. Καὶ κάθετοι

αἱ ΖΔ, ΖΕ, Καὶ δοθέντα ὁ ἄρα τὰ Δ, Ε. Συντεθήσεται

δὲ ὅτως. Ἔσωσαν αἱ δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαι πρὸς ὀρθὰς ἀλλή-

λαις αἱ ΑΒ, ΒΓ΄ καὶ ἐκβεβλήθωσαν ἐπ᾿ ἄπειρον ἀπὸ τοῦ

B, ΡΒΔ, ΒΕ. Καὶ γεγράφθω περὶ ἄξονα τίω Β Ε παρα-

ἄça ex MS. P BA, BE inMS. defunt,

г

netur, æquale eſt quadrato,

quod abEZ defcribitur ; punc-

tum Z parabolen contingit

circa axem BE deſcriptam.

Rurfusquoniam utAB ad BE,

ita fe habet BE ad BA ; ſpa-

tium, quod fub ABA, hoc

eſt ſub data,etBA, contine-

tur, æquale eſt quadrato, quod

ab EB, hoc eft AZ, deſcribitur : et propterea punc-

tum Zparabolen contingit deſcriptam circa axem BΔ.

Contigerat autem et datam alteram circa axem BE de-

ſcriptam. Datum eſt igitur punctum Z. Normales au-

tem funt ZA, ZE. Data ſunt igitur et puncta A, E.

Componetur autem problema hoc pacto . Sint datæ duæ

rectæ ad angulos inter ſe invicem rectos AB, BГ : pro-

ducanturque indefinite a puncto B, BA, BE. Defcriba-

m ὡς ἡ ΓΒ πρὸς Β A ex MS. η τῆς ΕΖ

* Sive τέμῃ, five etiam τέμνες

1 ἴση ή Η Β
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βολή, ὡς τε τὰς καταγομένας ἐπὶ τὴν ΒΕ δύναῶς τὰ παρὰ

τὴν Β Γ. Πάλιν γεγράφθω πεὶ ἄξονα τὴν ΔΒ παραβολή,

ὡς τε τὰς καταγομένας δύναθαι τὰ παρὰ ἢ Α.Β. Τέμνεσι

δὴ ἀλλήλαις αἱ παραβολαί . Τεμνέτωσαν κατὰ τὸ Ζ' καὶ ἀπὸ

τῦΖ κάθετοι ἤχθωσαν αἱ Ζ Δ, ΖΕ . Ἐπεὶ οὖν ἐν παρα-

βολή κατήκται ἡ ΖΕ, τετέςιν ἡ ΔΒ, τὸ ἄρα ὑπὸ ΓΒΕ

ἴσον ἐςὶ τις ἀπὸ Β Δ. Ἔσιν ἄρα ὡς ἡ ΓΒ πρὸς ΒΔ, Η ΔΒ

πρὸς ΒΕ. Πάλιν ἐπεὶ ἐν παραβολῇ κατήκται ἡ Ζ.Δ, τοτέ-

σιν ἡ ΕΒ, τὸ ἄρα ὑπὸ ΔΒΑ ἴσον ἐςὶ τις ὑπὸ Ε Β. "Εςιν

ἄρα ὡς ἡ ΔΒ πρός ΒΕ, ἡ ΒΕ πρὸς Β.Α. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ

ΔΒ πρὸς ΒΕ, ὕτως ἡ ΓΒ πρὸς Δ Β . Καὶ ὡς ἄρα ἡ Γ Β

πρὸς Β Δ, ἡ Β Δ πρὸς Β Ε, καὶ ἡ Ε Β πρὸς Β Α. Ὅπερ ἔδει

εὑρεῖν.

Γράφεται δὲ ἡ παραβολή διὰ τῷ εὑρεθέντος διαβήτε τῷ Μι-

λησίῳ Μηχανικῷ Ἰσιδώρῳ τῷ ἡμετέρῳ Διδασκάλῳ, γραφέντος

δὲ ὑπ᾿ αὐτοῦ εἰς τὸ γενόμενον αὐτῷ Ὑπόμνημα τῶν Ἥρωνος

9 καμαρικῶν.

Η ΑΡΧΙΤΟΥ ΕΥΡΕΣΙΣ, ΩΣ ΕΥΔΗΜΟΣ ΙΣΤΟΡΕΙ

Ἔσωσαν αἱ δοθεῖται δύο εὐθεῖαι αἱ ΑΔ, Γ. Δεῖ δὴ

· τῶν ΑΔ, Γ δύο μέσας ἀνάλογον εὑρεῖν. Γεγράφθω περὶ

τὴν μείζονα τὴν ΑΔ κύκλος ὁ ΑΒΔΖ · καὶ τῇ Γἴση

ἐνηρμόπω ἡ Α Β ' καὶ ἐκβληθείσα συμπιπλέτω τῇ ἀπὸ τὸ Δ

ἐφαπλομένῃ τὸ κύκλο κατὰ τὸ Π· παρὰ δὲ τιώ ΠΔ ἤχθω

ἡ ΒΕΖ. Καὶ νενοήθω ἡμικυλίνδριον ὀρθὸν ἐπὶ τῷ ΑΒΔ

ἡμικυκλίκ· ἐπὶ δὲ τιὼ Α Δ ἡμικύκλιον ὀρθὸν, ἐν τῷ τῷ ἡμι-
κυλινδρίκ παραλληλογράμμῳ κείμενον. Τὅτο δὴ τὸ ἡμικύκλιον

πειαγόμενον, ὡς ἀπὸ τὰ ὁ ἐπὶ τὸ Β, μένοντος τῦ Α πέρατος

τῆς διαμέτρο ' τέμνει των κυλινδρικίωὶ ἐπιφάνειαν ἐν τῇ πεια-

γογῇ, κὶ γράψει ἐν αὐτῇ γραμμήν τινα. Πάλιν ἢ ἐὰν, τῆς

ΑΔ μενώσης, τὸ ΑΠΔ

τρίγωνον περιενεχθῇ τὴν

ἐναντίαν τις ἡμικυκλίῳ

κίνησιν, κωνικίὼ ποιή-

u

σει ἐπιφάνειαν " τῇ ΑΠ

εὐθεία, ἢ δὴ πειαγομένη

συνβαλεῖ τῇ κυλινδρικῇ

γραμμῇ κατά τι σημεῖ-

ον ἅμα δὲ καὶ τὸ Β

πειγράψει ἡμικύκλιον ἐν

τῇ το κώνο ἐπιφανεία.

Ἐχέτω δὲ θέσιν κατὰ

τὸν τόπον τῆς συμπλώ-

σεως τῶν γραμμῶν τὸ

κινέμενον ἡμικύκλιον, ὡς

τω το ΔΚ Α' τὸ δὲ

ἀντὶ περιαγόμενον τρί-

γωνον τίὼ τὸ ΔΛΑ·

τὸ ἢ ὁ εἰρημένης συμπ-

tur autem circa axem BE parabole, ita ut quæ ad BE

ducuntur, poffint ſpatia, quæ ipfi BF applicantur. Rur

ſuſque circa axem BA parabole defcribatur, ita ut quæ

ad AB ducuntur, poffint ſpatia, quæ applicantur ipfi

AB. Hæ parabolæ utique invicem ſecantur. Secentur

in puncto Z : et ducantur a puncto Z normales ZA,

ZE. Quoniam igitur ducta eſt in parabola ZE, hoc

eſt AB, fpatium, quod fub FBE continetur, æquale eſt

quadrato, quod a BA deſcribitur. Propterea ut I B ad

BA, ita fe habet A Bad BE. Rurfus quoniam ducta

eſt in parabola ZA, hoc eft EB, ſpatium, quod fub

ΔΒΑ continetur, æquale eſt quadrato, quod ab EB
defcribitur. Propterea ut ABad BE, ita fe habet BE

ad BA. Ut autem AB ad BE, ita fe habet FB ad AB.

Igitur etiam ut FB ad AB, ita ſe habet BA ad BE, et

EBad BA. Quas invenire oportebat.

Deſcribitur autem parabole circini ope ab Ifidoro Mi-

lefio Mechanico Præceptore noſtro inventi, effictique in

Commentario, quem in Heronis librum de fornicatis

parietibus confcripfit.

QUA ARCHITAS, UT EUDEMUS TRADIT.

Sint datæ duæ rectæ AA, F. Oportet autem duas

inter ΑΔ, Γ proportionales medias invenire. Defcriba-

tur circa majorem AA circulus ABAZ ; eique AB ас-

commodetur I ipſi æqualis ; quæ quidem producta con-

currat in puncto I cum recta circulum ad punctum A

contingente : ducaturque BEZ contingenti IA paral-

lela. Intelligatur autem rectus eſſe ad ſemicirculum qui-

dem ABA ſemicylindrus ; ad rectam vero AA femicir-

culus, idemque infemicylindri parallelogramıno pofitus.
Itaque hic ſemicirculus ſi, manente diametri termino

A, a puncto A verſus B circumagatur, cylindricam fu-

perficiem ſecabit, et lineam quamdam in ipſa defcribet.

Rurſus autem ſi, manente AA, circumagatur triangu-

lumAIA motu pri-

ori illi contrario, co-

nicam fuperficiemde-

B

Π

A
ſcribet recta ΑΠ ;

quæ quidem circum-

K

acta in puncto aliquo

M

cumcylindricaſuper-

A ficie concurret ; dum
1

Θ
punctum ejus B-ſemi-

circulum in conica

ſuperficie deſcribet .

A
E

Ubi igitur primum

hæ lineæ invicem

τώσεως σημεῖον ἔσω τὸ Κ. Ἔσω δὲ καὶ τὸ 2λὰ τὸ Β γρα-

φόμενον ἡμικύκλιον τὸ ΒΜΖ, κοινὴ δὲ αὐτῶ τομή, καὶ τοῦ

ΒΑΖΑ κύκλο ἔσω ἡ ΒΖ· καὶ ἀπὸ τὸ Κ ἐπὶ τὸ τοῦ

ΒΔΑ ἡμικυκλίς ἐπίπεδον κάθετος ἤχθω, πεσεῖται δὴ

ἐπὶ τιὺ τὸ κύκλο πειφέρειαν, 2λὰ τὸ ὀρθὸν ἑςᾶναι τὸν

κύλινδρον. Πιπέτω, καὶ ἔσω ἡ ΚΙ· καὶ ἡ δὲ τῷ Ι ἐπὶ

τὸ Α ὀλιζευχθείσα συμβαλέτω τῇ ΒΖ κατὰ τὸ Θ' ἡ δὲ

ΑΛ τις Β ΜΖ ἡμικυκλίῳ κατὰ τὸ Μ· ἐπεζούχθωπιν ἢ

Γαἱ ΑΒΓ9 μακαρικῶν * τῶν ΑΒΓ

Z

г

concurrunt, circum-

actus quidem femi-

circulus eodem, quo

AKA, fitu jaceat ;

triangulum vero huic

occurrens eodem,quo

AAA : et in quocon-

currunt puncto, hoc

fit K. Porro femicirculus, qui a puncto B deſcribitur, fit

BMZ; communiſque ipfius, et circuli BAZA fectio,

ΒΖ : et ducetur a puncto K ad ſemicirculi BAA pla-

num normalis ; quæ utique, cum cylindrus rectus fit,

in circuli circumferentiam cadet. Itaque cadat, eaque

ſit KI: et occurrat recta quidem, quæ a puncto I ad

Ajungitur, ipſi BZ in puncto ; recta vero AA femi-

circulo BMZ in puncto M: rectæque jungantur KA,

* τῆς ΑΠ εὐθείας, εἰ δὴ
t

τεμεῖ

i
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MI,MO. Quoniam igitur uterque ſemicirculus ΔΚΑ,

BMZ rectus ad ſubjectum planum eft, communis etiam

ipforum ſectio Mad planum circuli eſt recta : quare

MO recta etiam eft adBZ. Quod igitur ſpatium fub B,

Z continetur ; hoc eft illud, quod continetur fubΘΑ,
Θ I, id quadrato æquale eft, quod a M. defcribitur.

HinctriangulumAMIutrique horum eſt ſimileΜΙΘ,
MA ; rectuſque angulus IMA. Eft autem rectus eti-

am angulus AKA. Parallelæ funt igitur KA, MI. Et

propter triangulorum fimilitudinem, utAA ad AK, hoc

eft, ut KA ad AI, ita fe habebit IA ad AM. Hæ igi-

tur quatuor AA, AK, AI, AM proportionales deinceps

funt. Æqualis eſt autem AM ipfi I, quoniam et ipfi

A B æqualis eft. Datis igitur duabus AA, Γ, duæ pro-

portionales mediæ inventæ funt AK, AI.

QUA ERATOSTHENES.

Eratosthenes Regi Ptolemæo Salutem.

Veterum tragædorum quemdam introduxiſſe Minoem

ferunt ſepulchrum Glauco extruentem. Quicum percon-

tando audiſſet centum illud pedes quaquaverſum patere ;

exiguum refers, inquit, regii ſepulchri modum ; duplum

id fiat. Cum autem cujuſque lateris craffitudinem du-

plicaffet ; fervata licet cubi figura, tamen erraſſe vifus

eſt. Si enim folidi alicujus latera duplicaveris, ſuperfi-

cies quidem quadrupla fiet, folidum vero ipfum, octu-

plum. Quocirca illud aGeometris quæfitum eft, quo-
modo aliquis datum folidum, eadem ſervata figura, du-

plicaret. Problema autem hujufmodi cubi duplicatio

vocabatur : quippe, cubo propofito, qua illud ratione

duplicari poffet, quærebatur. Porro cum cæteri om-

hes diu de re hac fufpenfi fuiffent, primus animadvertit
Hippocrates Chius, ſi, datis duabus rectis, quarum ma-

jorduplaminoris eſſet, ratio aliqua inveniretur duas pro-

portionales medias proportione continua fumendi; tunc

cubum duplicatum iri: quo factum eſt, ut difficultas

illa in aliam haud minorem difficultatem abierit. Tem-

pore autem poft aliquo, cum Delii, ingruente morbo,
juſſi eſſent ab oraculo quamdem aram duplicare, in eam-

dem hanc difficultatem incidiſſe dicuntur. Itaque ad

Geometras, qui tum in Platonis Academia florebant,

quofdam oratum miſere, ut rem fibi expedirent. Hi au-

tem cum animum in id acriter intendiffent, quæfiſſent-

que, fi qua ratio iniri poſſet, datis duabus rectis, duas

medias fumendi ; dicuntur Architas Tarentinus, et Eu-

doxus propofitum confeciffe ; alter quidem per ſemicy-

lindros, alter vero per lineas, quæ curvæ vocantur. Ve-

rum contigit, ut hi, aliique omnes rem quidem demon-

ſtrando aperire, non vero manu perficere, et ufui ac-

commodare potuerint ; nifi forte aliquo modo Menech-

mus, et hic quidem ipſe ſatis operoſe. Ego autem in-

ftrumentum quoddam facile excogitavi, cujus ope inter

datas duas rectas non modo duæ mediæ, fed quot quis

imperaverit, invenientur. Porro id cum affecuti fimus,
generaliter quis poterit datum folidum parallelogrammis

comprehenfum in cubum, aut fimile aliud ſolidum mu-

tare, ſervataque fimilitudine augere. Quinetiam pote-

rit templa Deum, et aras, et humidorum ficcorumque
menfuras, puta metretam etmedimnum, mutare in cu-

bum; et per hujus latus vaſa horum capacia metiri,

quantumunumquodque contineat. Præterea inſtrumen-

tumhoc iis quoque utile erit, qui catapultas, baliſtaſque

augere volent. Hæc enim omnia proportionaliter au-

* ὑπὸ τῶν ΘΒΖ τετέςι τὸ ὑπὸ ΘΑΙ, ἶσον * κι έσω

καλῦ μὴ σφαλεὶς διπλασίαζεν ἕκασον κῶλον ἐν τάχει τάφε 6. γὰρ

ταχθέντας deeft. Η διαμεμψαμένες ε δύο τῶν διθεισῶν

τίζειν Η καθιστάσθαι

καὶ αἱ ΚΔ, ΜΙ, ΜΘ. Ἐπεὶ ὧν ἑκάτερον τῶν ΔΚΑ,

ΒΜ.Ζ. ἡμικυκλίων ὀρθόν όξι πρὸς τὸ ὑποκείμενον ὀπίπεδον ,

καὶ ἡ κοινὴ ἄξα αὐτῶν τομὴ ἡ ΜΘ πρὸς ὀρθάς ὅτι τῷ τῷ

κύκλο ὀλιπέδῳ· ὡς τε κὴ πρὸς τὴν Β Ζ ὀρθή ἐστιν ἡ Μ.Θ. Τὸ

ἄρα " ὑπὸ τῶν Θ Β, Θ Ζ, τετέςι τὸ ὑπὸ ΘΑ, ΘΙ, ἴσον

κὶ τῷ καὶ Μ.Θ. Ὅμοιών έξι ἄρα τὸ ΑΜΙ τρίγωνον έκα-

τέρῳ τῶν ΜΙΘ, ΜΑΘ' καὶ ὀρθὴ ἡ ὑων Ι.Μ.Α. Ἔτι δὲ

κὶ ἡ ὑπὸ ΔΚΑ ὀρθή. Παράλληλοι ἄρα εἰσὶν αἱ Κ Δ, ΜΙ.

*Καὶ ἔσαι ἀνάλογον ὡς ἡ ΔΑ πρὸς ΑΚ, τουτέςιν ἡ ΚΑ

πρὸς AI, ὕτως ὁ Ι Α πρὸς ΑΜ, διὰ τὴν ὁμοιότητα ἢ τρ

γώνων. Τέτταρες ἄρα αἱ ΔΑ, ΑΚ, ΑΙ, Α Μ ἑξῆς ἀνάλογόν

εἰσι . Καί ἐσιν ἡ Α Μ ἴση τῇ Γ , ἐπεὶ κὶ τῇ ΑΒ . Δύο ἄρα

δοθεισῶν 7, ΑΔ, Γ δύο μέσαι ἀνάλογον * Πυρηνται αἱ ΑΚ, ΑΙ .

ΩΣ ΕΡΑΤΟΣΘΕΝΗΣ.

Βασιλεῖ Πτολεμαίῳ Ἐρατοπένης χαίρειν .

دا

e

2

Τῶν ἀρχαίων τινὰ τραγῳδοποιῶν φασὶν, εἰσαγαγεῖν τὸν

Μίνω τῷ Γλαύκῳ κατασκευάζοντα τάφον. Πυθίμενον δὲ ὅτε

πανταχοῦ ἑκατόμπεδος εἶν, εἰπεῖν, μικρόν γ' έλεξας βασιλει

κοῦ σηκὸν τάφο, διπλάσιος ἔσω. * Τοῦ ἢ τε κύβο μὴ σφα

λεὶς, διπλασιάζων ἕκαςον κᾶλον ἐν πάχει τάφο, ἐδόκει διη-

μαρτηκέναι. Τῶν γὃ πλουξῶν διπλασιαθεισῶν, τὸ μὲν ἐπί-

πεδον " γίνεται τετραπλάσιον, τὸ ἢ σερεὸν ὀκταπλάσιον. Ἐζη-

τεῖτο δὴ νὰ παρά τοῖς Γεωμέτραις, τίνα ἂν τις τρόπον τὸ

δοθὲν σερεὸν διαμένον ἐν τῷ αὐτις λήματι διπλασιάσειεν. Καὶ

ἐκαλεῖτο τὸ τοιοῦτον πρίβλημα, κύβο διπλασιασμός ὑποθέ

μενοι γὸ κύβον, ἐζήτουν τῦτον διπλασιᾶσαι. Πάντων δὲ δια

πορέντων ἐπὶ πολὺν χρύνον, πρῶτον Ἱππικράτης ὁ Χίος

ἐπενόησεν, ὅτι ἐὰν εὑρεθῇ δύο εὐθειῶν γραμμῶν, ὧν ἡ μείζων

τῆς ἐλάωονός ἔτι διπλασία, δύο μέσας ἀνάλογον λαβεῖν ἐν

συνεχεῖ ἀναλογία, διπλασιασθήσεται ὁ κύβος· ὡς τε τὸ ἀπό-

ρημα αὐτὸ εἰς ἕτερον ἐκ ἔλαοσον Σπέρημα κατέςρεφεν. Μετὰ

χρόνον δέ " τινά φασιν Δηλίος, ὀπιβαλομένης & νόσο, κατὰχρησ

μὸν διπλασιᾶσαι τινὰ τῶν βωμῶν ὁ ὀπιταχθέντας, ἐμπεσεῖν εἰς

τὸ αὐτὸ ἀπόρημα. Διαπεμψομένος δὲ, τοὺς παρὰ τῷ Πλά-

τωνι ἐν ᾿Ακαδημίᾳ Γεωμέτςας ἀξιῶν αὐτοῖς εὑρεῖν τὸ ζητέμενον.

Τῶν ἢ φιλοπόνως ὀπιδιδόντων ἑαυτοῖς , κς ζητούντων, Ε δύο δο-

θεισῶν δύο μέσας λαβεῖν, ᾿Αρχίτας μὲν ὁ Ταραντίνος λέγεται

διὰ τῶν ἡμικυλίνδρων εύρηκέναι . "Ευδοξος δὲ διὰ τῶν καλυμένων

καμπύλων γραμμῶν. Συμβέβηκε ἢ πᾶσιν αὐτοῖς ἀποδεικτικῶς

Η γεγραφέναι, χειροργῆσαι δὲ, καὶ εἰς χρεῖαν πεσεῖν μὴ δύν-

απαι˙ πλιώ ὀλιβραχύ τι τὸ Μενέχμε, κὶ ταῦτα δυσχερῶς.

Ἐπινενόηται δέ τις ὑφ᾽ ἡμῶν ὁ ὀργανικὴ ῥαδία, δι' ἧς εὑρήσομεν,

δύο τῶν δοθεισῶν ἐ μόνον δύο μέσας, ἀλλ᾿ ὅσας ἄν τις όλι

τάξη. Τέτου δὲ εὑρισκομένο, δυνησόμεθα καθύλο τὸ δοθέν

σερεὸν παραλληλογράμμοις περιεχόμενον εἰς κύβον καθιςᾶναι,

ἢ ἐξ ἑτέρα εἰς ἕτερον * χηματίζειν, καὶ ὅμοιον ποιεῖν, κὶ ἐπαύ-

ξειν διατηρῶντας τὴν ὁμοιότητα. Ως τε καὶ βωμούς, τὸ ναὸς,

δυνησόμεθα δὲ καὶ τὰ τῶν ὑγρῶν μέτρα, καὶ ξηρῶν, λέγω ἢ

οἷον μετρητιὼ μέδιμνον, εἰς κύβον · καθιςᾶναι, καὶ διὰ τῆς

τότε πλευρᾶς ἀναμετρεῖν τὰ τέτων δεκτικὰ ἀγγεῖα, πόσον

χωρεί. Χρήσιμον δὲ ἔσαι τὸ ὀλινόημα, κὶ τοῖς βελομένοις

ἐπούξειν καταπαλτικά, κῷ λιθόβολα όργανα. Δεῖ ὁ ἀνάλο-

* εύρηνται

· τινὰς φασὶ

ἡ ἀπογεγραφέναι

* Ὡς Ερατοσθένης φησί

4 νόσω in MS . deeft .

ἱ ὀργανικὴ λῆψις ραδία

* τῷ δὲ τῶ

• in MS . ἐπι

μετασχημα

k

.
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γον ἅπαντα αὐξηθίώαι, καὶ τὰ πάχη, νὰ τὰ μεγέθη, καὶ τὰς

τη κατατρήσεις, κὶ τὰς χρινικίδας , καὶ τὰ ἐμβαλλόμενα νουρὰ,

εἰ μέλλει καὶ ἡ βολὴ ἀνάλογον ἐπαυξηθίῶαι . Ταῦτα δὲ ἐ

δυνατὰ γενέθαι ἄνου τῆς τῶν μεσὼν εὑρέσεως. Τὴν δὲ ἀπό-

δειξιν καὶ τὴν κατασκαιὼ τὸ λεχθέντος ὀργάνε ὑπογεγραφά

Δεδύπωσαν δύο ἄνισοι εὐθεῖαι, ὧν δεῖ δύο μέσας ἀνά-

Kai

01.

λογον εὑρεῖν, ἐν συνεχεῖ ἀναλογίᾳ, αἱ ΑΕ, ΔΘ .

κείπω όλι τινος εὐθείας τ

ΕΘ πρὸς ὀρθὰς ἡ ΑΕ

κὶ ἐπὶ τῆςΕΘ τρία σινε

σάτω παραλληλόγραμμα

ἐφεξῆς, τὰ ΑΖ, ZI ,

ΙΘ· καὶ ἤχθωσιν διάμε-

τροι ἐν αὐτοῖς, αἱ ΑΖ,

ΛΗ, ΙΘ · ἔσονται δὴ

دا

A

Z

1

genda funt, craffitudines, magnitudines, foramina, ſchoe--

nicides, quique iis inferuntur funes ; fiquidem jactus

I

ipſe augeri proportionaliter debeat. Neque vero hoc

fieri poteft, quin mediæ inveniantur. Sed inſtrumenti,

quod diximus, conſtructionem, demonftrationemque hic

tibi deſcriptam ſubjeci. Datæ fint inæquales duæ rectæ,

quas inter duas proportionales medias proportione con-

tinua invenire oporteat, AΕ, ΔΘ. Ponatur A E ad rec-

tos angulos fuper recta

aliqua E : et exciten-

tur fuper Etria paral-

lelogrammadeincepspo-

fita AZ, ZI, IO : du-

A canturque in iifdem dia-

metri AZ, ΛΗ, ΙΘ ;

quæ quidem parallelæ

invicem erunt. Itaque,

manente medio paralle-

logrammo ZI, propellantur extrema, alterum quidem

fupra medium, alterum vero infra ; ut in fecunda figu-

ra, donec punctaA,B, C, A in directo jaceant : et du-

H

1

Θ

catur per hæc puncta Α, Β, Γ, A recta, quæ cum E

producta inpuncto Kconcurrat. Igitur utAK ad KB,
ita fe habebit; in parallelis quidem AE, ZB ; EK ad KZ;

in parallelis vero AZ, BH ; ZK ad KH. Quare utAK

KZ et K Zad KH. Rur-ad KB, ita fe habebit EK adΗ ΕΚ πρός

αὗται παράλληλοι . Μέν- Ε

οντος δὴ τῶ μέσο παραλληλογράμμο το ΖΙ, συνωθήτω,

τὸ μὲν ΑΖ ἐπάνω τᾶ μέσο, τὸ ἢ ΙΘ ὑποκάτω, καθάπες

ὀλὶ τῷ δευτέρου χήματος, ἕως & γένηται τὰ Α, Β, Γ, Δ κατ'

εὐθεῖαν· καὶ διήχθω Νὰὶ τῶν Α, Β, Γ, Δ΄ σημείων εὐθεῖα,

καὶ συμπιπτέτω τῇ ΕΘ ἐκβληθείσῃ κατὰ τὸ Κ. οἜσαι

δὴ ὡς ἡ ΑΚ πρὸς Κ.Β, ἐν μὲν ταῖς ΑΕ, ΖΒ παραλλήλοις,

ἡ ΕΚ πρὸς ΚΖ · ἐν ἢ τῶς ΑΖ, ΒΗ δραλλήλοις, ἡ

ΖΚΡπρὸς ΚΗ . Ὡς ἄρα ἡ ΑΚ πρὸς Κ.Β,

ΚΖ, καὶ ἡ Κ.Ζ πρὸς Κ.Η. Πάλιν ἐπεί ἐςιν ὡς ἡ Β Κ

πρὸς ΚΓ, ἐν μὲν ταῖς Β Ζ, ΓΗ παραλλήλοις, ἡ ΖΚ πρὸς

ΚΗ· ἐν δὲ ταῖς Β.Η, ΓΘ δραλλήλοις, ἡ ΗΚ πρὸς ΚΘ·

ὡς ἄρα ἡ ΒΚ πρὸς ΚΓ, ἡ ΖΚ πρὸς Κ.Η, κὶ ἡ Η Κ

πρὸς Κ.Θ . ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΖΚ τωρός Η Κ, Η ΕΚ ταρός ΚΖ.

Καὶ ὡς ἄρα ἡ ΕΚ πρὸς ΚΖ, ἡ ΖΚ πρὸς ΚΗ, καὶ ἡ

ΗΚ πρὸς Κ.Θ. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ Ε Κ πρὸς ΚΖ, ἡ ΑΕ πρὸς

Β Ζ · ὡς ἢ ἡ Ζ Κ πρὸς ΚΗ, ἡ ΒΖ πρός ΓΗ· ὡς δὲ

* Η Κ. πρὸς ΚΘ, ἡ ΓΗ πρὸς ΔΘ. Καὶ ὡς ἄρα ἡ Α Ε

ται.

دا

دا

3

r

πρὸς ΒΖ, ἡ ΒΖ πρὸς ΓΗ, κὶ ἡ ΓΗ πρὸς ΔΘ. "Hu-

ρίωται ἄρα τῶν ΑΕ, ΔΘ δύο μέσαι, ὅτε ΒΖ κῷ ἡ ΓΗ.

Ταῦτα ἐν ἐπὶ τῶν γεωμετρομένων ὀλιφανειῶν ὁ ἀποδέδεικ-

Ἵνα ἢ κὶ ὀργανικῶς δυνώμεθα τὰς δύο μέσας λαμβά-

νειν, διαπήγνυται πλινθίον ξύλινον, ἢ ἐλεφάντινον, ἢ χαλκῶν

ἔχον τρεῖς ' πινακίσκος ἴσος ὡς λεπλοτάτες· ὧν ὁ μὲν μέ-

σος ἐνήρμοσαι, οἱ δὲ δύο ἐπωςοἱ εἰσιν ἐν χολέδραις, τοῖς δὲ

μεγέθεσι κὶ ταῖς συμμετρίαις, ὡς ἕκασοι ἑαυτὸς πείθεσι. Τὰ

μὲν γὰρ τῆς ἀποδείξεως ὡσαύτως συντελεῖται. Πρὸς δὲ τὸ

ἀκριβέςερον λαμβάνεῶς τὰς γραμμάς φιλοτεχνητέον, ἵνα ἐν

τῷ συνάγεῶς τὸς πινακίσκος δράλληλα διαμένη πάντα, κỳ

ἄχεσα, καὶ ᾿ ὁμαλῶς συναπτόμενα ἀλλήλοις. Ἐν ἢ τῷ ἀνα-

θήματι, τὸ μὲν ὀργανικὸν χαλκοῦν ἐσι, κ) καθήρμοςαι να

αὐτὴντιὼ σεφάνιω τῆς τήλης αρός " μεμολυβδοχημένον. Ὑπ᾿

αὐτῷ δὲ ἡ ἀπόδειξις συντομώτερον φραζομένη, κὶ τὸ χῶμα,

μετ᾿ αὐτὸ δὲ ὀλίγραμμα. Ὑπογεγράφθω ὖν σοι καὶ ταῦτα,

ἵνα ἔχεις καὶ ὡς ἐν τῷ ἀναθήματι. Τῶν δὲ δύο σχημάτων

τὸ δεύτερον γέγραπται ἐν τῇ δήλῃ.

Δύο τῶν δοθεισῶν εὐθειῶν δύο μέσας ἀνάλογον εὑρεῖν ἐν

συνεχεῖ ἀναλογίᾳ. Δεδόθωσαν αἱ ΑΕ, ΔΘ. Συνάγω δὴ

m

ἔσω

ſus quoniam ut BK ad KT, ita fe habet; in parallelis

quidem BZ, PH ; ZK ad KH ; in parallelis vero B H,

ΓΘ ; Η Κ ad K ; ideo ut BK ad KF, ita fe habebit

ZK ad KH, et HK ad KO. Ut autem ZK ad KH,

ita fe habet EK ad KZ. Igitur ut EK ad KZ, ita eti-

am fe habebit ZK ad KH, et HK ad KΘ. Se habet

autem, ut EK quidem ad KZ, ita AE ad BZ ; ut ZK

vero ad KH, ita BZ ad FH ; denique ut HK ad KO,

ita ΓΗ ad A. Se habet igitur, utAE ad BZ, ita B Z

ad H, et FH ad AO. Inventæ funt igitur inter duas

AE, A duæ mediæ BZ et ΓΗ.

Atque hæc quidem in geometricis ſuperficiebus de-

monftrata funt. Ut autem etiam per inftrumentum duæ

mediæ ſumi poffint, laterculus elaboretur vel ligneus,

vel eburneus, vel æreus, in quo æquales tres tabellæ

fint quam maxime exiles ; quarum media fixa fit, duæ

vero aliæ in ſtrigibus mobiles, ea magnitudine, eaque

forma, qua cuique libuerit. Quod autem ad demon-

ftrationem attinet, ea fimiliter conficietur. Illud vero

diligenter animadvertendum eft, ut tabellis invicem fub-

euntibus, cætera omnia parallela maneant, eademque

non hiantia, ſed æqua lege inter ſe aptata et connexa.

In donario inftrumentum æreum eſt, idque plumbo fer-

ruminatum fub ipſa columnæ corona collocatum fuit.

Demonftratio infra ipſum eft breviore fermone peracta,

itemque figura, et poft ipfam epigramma. Igitur hæc

quoque ſubjiciantur ; quo rem, etiam ut in donario eft,

cognofcas. Duarum autem figurarum ſecunda in co-

lumna inſculpta eft.

Datis duabus rectis, duas proportionales medias pro-

portione continua invenire. Datæ fint AE, ΔΘ. Col-

καταμετρήσεις • In MS. σημείων deest.

ΚΖ, ἡ ΑΕ πρὸς ΒΖ. Ως δὲ ἡ ΖΚ πρὸς Κ.Ν, ἡ ΒΖ πρὸς ΓΗ. Ὡς δὲ ἡ Κ Η πρὸς Κ.Θ , ἡ ΚΓ πρὸς ΔΘ. Καὶ

• ἀποδέδεικται pro ἀποδέκται ex MS. • πυνακίσας

τ

Ρ πρὸς ΚΝ 4 καὶ ἡ Η Κ πρὸς Κ.Θ, ἀλλ᾿ ὡς ἡ ΕΚ πρὸς

εύρηνται

* μεμολυβδοχιμένον• ὁμαλὲς

00
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ligo tabellas, quæ in inftrumento funt, donec puncta

A, B, C, A in directo jaceant: quæ utique intelligantur
ita fe habere, ut eſt in figura ſecunda. Ut igitur AK

ad KB, ita fe habet; in parallelis quidem AE, BZ ;

EK ad KZ ; in parallelis vero AZ, BH ; ZK ad KH.

Quare ut EK ad KZ, ita fe habet KZ ad KH : et ut

A

τῆς ἐν τῷ ὀργάνῳ πίνακας, ἕως ἂν κατ᾿ εὐθεῖαν γένηται τὰ

Α, Β, Γ, Δ σημεῖα νοείπω δὴς ὡς ἔχῃ ὁἐπὶ τῷ δευτέρε

σχήματος. Ἔσιν ἄρα ὡς ἡ ΑΚ πρὸς ΚΒ, ἐν μὲν ταῖς

ΑΕ, ΒΖ παραλλήλοις, ἡ ΕΚ πρὸς ΚΖ' ἐν δὲ ταῖς ΑΖ,

BH, ἡ ΖΚ τυρός ΚΗ . Ὡς ἄρα ἡ Ε Κ πρὸς ΚΖ, ἡ

E Z

B

г

H Θ
K

ipſe inter ſe invicem, ita AE ad BZ, et BZ ad H.

Eodemmodo id quoque demonftrabitur, ut ZB ad ΓΗ,

ita fe habere ΓΗ ad A. Proportionales ſunt igitur
ΑΕ, ΒΖ, ΓΗ, Δ : et propterea inter datas duas rectas

duæ mediæ inventæ funt. Quod fi datæ rectæ æquales

ipfis AE, A non fuerint; ubi proportionales ΑΕ, ΔΘ

illis fecerimus, duas inter has ſumemus proportionales

medias ; regrediendoque ad illas mandatum perficiemus .

Sin autem jubeamur plures adhuc medias invenire ; dif-

pofitis utique in inſtrumento tabellis una pluribus, quam

quæ inveniri debent mediæ , id aſſequemur. Cujus rei

demonftratio eadem eft.

ΚΖ πρὸς ΚΗ · ὡς δὲ αὗται * πρὸς ἀλλήλας, ὅτε ΑΕ

πρός ΒΖ, καὶ ἡ Β Ζ΄ πρὸς ΓΗ. Ωσαύτως δὲ δείξομεν,

ὅτι τὰ ὡς ἡ ΖΒ πεὸς ΓΗ, ἡ ΓΗ πρὸς Δ.Θ. ᾿Ανάλογον

ἄρα αἱ ΑΕ, ΒΖ, ΓΗ, ΔΘ' ἥυρηνται ἄρα δύο τῶν δο-

θεισῶν δύο μέσαι. Ἐὰν δὲ αἱ δοθεῖσαι μὴ ἴσαι ὦσι ταῖς ΑΕ,

ΔΘ, ποιήσαντες αὐταῖς ἀνάλογον τὰς ΑΕ, ΔΘ, τέτων

ληψόμεθα τὰς μέσας, κὶ ἐπανοίσομεν ἐπ᾿ ἐκείνας, καὶ ἐσόμε

θα πεποιηκότες τὸ ὀλιταχθέν. Ἐὰν ἢ πλείος μέσας ὀλιταχθῇ

εὑρεῖν, εἰ ἑνὶ πλείος πινακίσκος καταςησόμεθα ἐν τῷ ὀργανίῳ ἢ

ληφθησομθύων μέσων, ταυτὸν γενήσεται . Ἡ ἢ ἀπόδειξις ὁ

αὐτή.

Εἰ κύβον ἐξ ὀλίγε διπλάσιον, ὦγαθέ, τεύχειν

Φράζεαι, τιώ σερειὼ πᾶσαν ἐς ἄλλο φύσιν

Εὖ μεταμορφῶσαι, τὸ δὲ τοι πάρα, κἂν σύ γε μάνδρω,

Ἢσίρον, ἢ κοίλε φρείατος εὑρὺ κύτος

Τῇδ᾽ ἀναμετρήσαιο, μέσας ὅτε τέρμασιν ἄκροις

Συνδρομάδας δινῶν ἐντὸς ἕλης κανόνων.

Μὴ ἢ σύ γ'᾽ Αρχύτεω δυσμήχανα ἔργα κυλίνδρων,

Μὴ δὲ Μενεχμείος κωνοτομεῖν τριάδας

Δίζηαι· μὴδ᾽ εἴ τι θεκδέοςΕὐδόξοιο

Κάμπυλον ἐν γραμμαᾶς εἶδος ἀναγράφεται .

Τοῖσδε ἢ ἐν πινάκεοι μεσόγραφα μυρία τεύχοις

Ρεῖά κεν, ἐκ παύρο πυθμένος ἀρχόμενος.

Εὐαίων – Πτολεμαΐε πατήρ, ὅτι παιδί σιιηβῶν

Πάνθ᾽ ὅσα καὶ μέσαις κὶ βασιλεῦσι φίλα

Αὐτὸς ἐδωρήσω. το δ᾽ ἐς ὕςερον, ἀράνιε Ζεῦ,

Καὶ σκήπιρων ἐκ σῆς ἀντιάσειε ' χερός.

Καὶ τὰ μὲν ὡς τελέοιτο, λέγοι δέ τις ῾ ἄνθεμα λεύσσων

Τοῦ Κυριωαίς τοῦτ᾽ Ἐρατοσθένεος.

QUA NICHOMEDES

In libro de lineis conchoidibus .

Deſcribit etiam Nicodemes in libro, quem decon-

choidibus lineis infcripfit, inſtrumenti cujufdam con-

ſtructionem, cujus ope eadem res abſolvitur. Quo qui-

dem in libro magnifice ſeſe jactare videtur, et Eratof-

thenis inventa irridere, utpote quæ ardua funt, minuf-

que Geometrica. Itaque ut iis, qui problemati huic

operam dederunt, grata res fiat, fimulque Nicomedes

cum Eratofthene conferri poffit, cæteris, quos adhuc

attulimus , hunc quoque adjungimus hoc fere modo fcri-

bentem. Intelligendæ funt duæ regulæ ad angulos in-

ΩΣ ΝΙΚΟΜΗΔΗΣ

Ἐν τῷ περὶ κογχοειδῶν γραμμῶν.

:

1

Γράφει ἢ καὶ Νικομήδης, ἐν τις 4 ὀλιγεγραμμένῳ πρὸς αὐτᾶ

περὶ κογχοειδῶν συγγράμματι, ὀργάνε κατασκουμὴ τιὺ αὐτὴν

ἀποπληροῦντος " χρείαν. Ἐφ᾽ ᾧ καὶ μεγάλα μὲν σεμνυνόμενος

φαίνεται ὁ ἀνὴρ, πολλὰ ἢ τοῖς Ἐρατοπένες ἐπεγγελῶν εὑρή -

μασιν, ὡς ἀμηχάνοις τὲ ἄμα κὴ γεωμετρικῆς ῾ἕξεως ἐσερημέν-

ὅτῦτε ἀνελλειπᾶς. Τῶν τοίνων, περὶ τὸ πρόβλημα πε-

πονηκότων, τῆς τε τρὸς Ἐρατοπένη συγκρίσεως ἕνεκα, κὶ αὐ-

τὸν τοῖς ἤδη γεγραμμένοις συνάπλομεν δυνάμει γράφοντα ὕτως.

* πρὸς ἀλλήλαε εἰσὶν Η πρὸς ΚΗ

• χρείας f ἕξεως pro διξεως ex MS.

* ItaMS.

015,

* ItaMS. ο χειρός · ἀνθ᾿ ἐμαλεύσων

8 τῦτε ἀνελλειπᾶς pro-8 τ᾽ ἐὰν ἐλλείποιν exMS.

Η περιγεγραμμένω
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t

Νοεῖνχρὴ κανόνας δύο πρὸς ὀρθὰς ἀλλήλοις συμβεβλημένος ὅτως,

ὣς τε μίαν ἀποσώζειν αὐτῆς ὀλιφάνειαν καθάπερ εἰσὶν οἱ ΑΒ,

ΓΔ᾽ ἐν δὲ τῷ Α Β σωλιῖα " πελεκινοειδῇ, εἷς ὃν ἐχελώνιον

διατρέχειν δυνήσεται. Ἐν δὲ τῷ ΓΔ κατὰ τὸ μέρος τὸ πρὸς

τὸ Δ, ἐκὰ μέσω τίω διαίρεσαν εὐθεῖαν τὸ πλάτος αὐτῶ,

κυλίνδριον συμφυές τις κανόνι, κὶ βραχὺ ὑπερέχον τῆς ἄνωθεν

ὀλιφανείας αὐτὰ τοῦ κανόνος. "Αλλον κανόνα, ὡς τὸν ΕΖ,

μετὰ βραχύ τι διάςημα τοῦ πρὸς τὸ Ζ πέρατος ἀνατομιὼ

ἔχοντα, ὡς τὴν Η Θ, δυναμένκω * πειβαίνειν τις πρός τις

Δ κυλινδρίω· πρὸς δὲ τις Ε

ὀπιὼ προγγύλιω, ἥ τις ἐγκεί-

σεται εἰς τὸ ἀξώνιον, συμφυές

τῷ διατρέχοντι χελωναρίῳ ἐν

τις πελεκινοειδεῖ σωλῶι, τις

ὄντι ἐν τιςΑ Β κανόνι. Ἐναρ-

μοθέντος τοίνων τε ΕΖ κα-

νόνος, κατὰ μὲν τὴν Η Θ

ἀνατομιὼ, ἐν τῷ πρὸς Δ

κυλινδρίῳ, κατὰ ἢ * Ε ὀπὴν

ἐν τῷ ἀξωνίῳ τις συμφυεί τις

χελωναρίῳ · ἐάν τις ὀπιλαβό-

μενος τῷ Κ ἄκρο τῷ κανόνος

κινῇ αὐτὸν ἐπὶ τὰ πρὸς τὸ Α

μερὴ, ἔπειτα ἐπὶ τὰ πρὸς τὸ

Β΄ τὸ μὲν Ε σημεῖον ἀεὶ ἐπὶ

τοΑ Β κανόνος ἐνεχθήσεται,

ἡ ἢΗΘ ἀνατομὴ ἐπὶ τις πρὸς

K

M

EO

Θ

A
г

B

1

τὸ Δ κυλινδρίῳ κινηθήσεται· ἀεὶ τῆς μέσης 'τῷΕΖ κανόνος

εὐθείας ἐν τῇ κινήσει 2)ὰ τὸ ἄξονος τῦ πρὸς τῷ Δ κυλινδρίῳ

νουμένης, τῆς δὲ ΕΚ. ὑπεροχῆς τε κανόνος ἀεὶ τῆς αὐτῆς

μενέσης. Ἐὰν τοίνυν πρὸς τὸ Κ ὀπινοήσωμέν τι γραφεῖον

ἐφαπλόμενον τῶ ἐδάφες, γραφήσεταί τις γραμμή, οἷά όξιν ἡ

ΛΜΝ, ἥντινα καλεῖ Νικομήδης κογχοειδή πρώτίω γραμ-

μήν· καὶ διάσημα μὲν τῆς γραμμῆς τὸ ΕΚ, μέγεθος τοῦ

κανόνος· πόλον δὲ, τὸ Δ.

Ταύτῃ δὲ τῇ γραμμῇ συμβαῖνον δείκνυσι, τὸ ἀεὶ ἐπ᾿ ἔλατ-

τον μὲν συμπορεύεθς της ΑΒ κανόνι" καὶ ἐάν τις εὐθεῖα

διαχθῇ μεταξὺ τῆς τε γραμμῆς κῷ τῷ ΑΒ κανόνος, ὅτι πάν-

τωςτέμνει τιὼ γραμμιώ. Καὶ τὸ μὲν πρότερον τῶν συμβαι-

νόντων ἐςὶν εὐκατανόητον, ἐφ᾿ ἑτέρας καταγραφῆς, κανόνος

τε νουμένο το ΑΒ, " πόλο ἢ τὸ Γ, διαςήματος ἢ τὸ ΔΕ,

N

vicem rectos ita inter fe aptatæ et connexæ, ut inuna

eademque ſuperficie utraque jaceat ; cujufmodi funtAB,

et ΓΔ : et in AB quidem ftrix ſecuriclata, in qua ligula

moveri poffit. In ΓΔ vero ab ea parte, in qua'eſt A,

pufillus cylindrus regulæ infixus, atque e ſuperficie ejuf-

dem regulæ paululum extans ; utique in recta, quæ

media ipſius latitudinem dividit. Intelligenda item eſt

alia regula, puta EZ, modico ab ejus termino Z inter-

vallo rimamhabens, putaHo, quæ circa cylindrum A

circumagi poffit : et ad E

foramen rotundum, cui ax-

iculus inferi debet ligulæ

infixus, quæ in ftrige ſe-

curiclata, quæ in AB eft,

movetur. Itaque accom-

modata regula E Z, qua

quidem rima Heft, ad

cylindrum ; qua vero fo-

ramen E, ad axiculum li-

gulæ inſertum : fi quis ,

ſumpto regulæ hujus ex-

tremo K, eam primum mo-

veat verſus partes A, dein-

de verſus partes B ; punc-

tum quidem E continuo

movebitur in regula AB,

rima vero HO, in cylindro

A; utique cum eo ut recta,

quæ media regulam E.Z dividit, per cylindri A axem

tranfire intelligatur, reliqua regulæ parte EK eadem

continuo manente. Quæ cum ita fint, fi intelligatur

graphium aliquod per K trajectum pavimentum contin-

gere, deſcribetur quædam linea, cujufmodi eſt AMN,

quam primam conchoiden lineam Nicomedes vocat ;

atque intervallum quidem lineæ EK vocat magnitudi-

nem regulæ ; punctum vero A, polum.

H

2

Itaque demonftrat duo hæc potiſſimum huic lineæ

contingere : utad regulamAB continuo magis magiſque

accedat ; et ſi qua recta inter regulam AB et ipſam

ducatur, ab hac omnino ſecetur. Horum autem pri-

mum facile in figura altera deprehenditur, in qua AB

regula eſſe intelligitur ; polus ; ΔΕ intervallum; de-

A

Z

EW

Θ

A NKA

γραμμῆς ἢ κογχοειδές τῆς ΖΕΗ. Προσπιπλέτωσαν ὑπὸ τõ

Γ δύο αἱ ΓΘ, ΓΖ, ἴσων δῆλον ὅτι γινομένων τῶν ΚΘ,

Λ.Ζ. Λέγω ὅτι ἡ ΖΜ κάθετος ἐλάτων τῆς ΘΝ καθέ-

Μείζονος γὸ ἔσης ὁ ὑπὸ Μ.Λ.Γ γωνίας ὁ ὑπὸ ΝΚΓ,

Η πελεκοειδή 1 πρὸς * περιμένειν

१४.

E

H

B

niqueZEH linea conchois. Cadant a puncto I hæduæ

ΓΘ, ΓΖ ; æqualibus videlicet inter ſe invicemKΘ, ΛΖ.

Dico normalem ZM, ON normali minorem eſſe. Ma-

jor enim cum fit angulus MAI angulo NKI, qui re-

1 τοῦΖ κι πολὸν • πολέ
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liquus eſt ad duos rectos, MAZ, reliquo NK eſt mi-

nor. Propterea cum anguli ad puncta M, N fint recti ;

major eſt angulus ad punctum Z angulo ad punctum

. Quod fi angulo ad æqualis conſtituatur angulus

ΜΖΞ; ΚΘ, hoc eft AZ, ad eamdem habebit ra-

tionem, quam EZ ad ZM. Quare ZA minorem ad

ON rationem habet, quam ad ZM : ideoque ON major

eſt quam ZM.

Alterum erat : rectam, quæ inter AB, et lineam du-

citur, lineam ipſam ſecare; quod item hoc pacto dig-

noſcitur. Quæ enim ducitur recta, aut parallela eſt ipfi

AB, aut non parallela. Sit primo parallela, veluti ΖΗΘ.

Fiat autem ut AH ad ΗΓ, ita AE ad aliam quamdam,

puta K: deſcriptaque centro quidem I, intervallo vero

λοιπὴ ἡ λοιποῦσα εἰς τὰς δύο ὀρθὰς ἡ ὑπὸ ΜΛ Ζ λοιπῆς ὁ

ὑπὸ Ν.Κ. Θ᾿ ἐςὶν ἐλάσων. Καὶ διὰ τῦτο ὀρθῶν ἐσῶν τῶν πρὸς

τοῖς Μ, Ν, μείζων ἐςὶ κὶς ἡ πρὸς τὸ Ζ τ πρὸς τῷ Θ. Καὶ

ἐὰν τῇ πρὸς τὸ Θ ἴσίω συσησόμεθα τιώ υπό MZ3, ἡ

ΚΘ, τετέςιν ἡ ΛΖ, πρὸς Θ Ν τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον, ἂν

ἡ ΞΖ πρὸς Ζ Μ. Ως τε ἡ ΖΛ πρὸς τὴν Θ Ν ἐλάτιονα

λόγον ἔχει, ἤπερ πρὸς τὴν ΖΜ' κὶ διὰ τῶτο μείζων ἡ ΘΝ

τῆς ΖΜ.

0

Τὸ ἢ δεύτερον ἰὦ τὸ, τὴν διαγομένίω εὐθεῖαν μεταξὺ τῆς

το ΑΒ κὶ τῆς γραμμῆς τέμνειν τιὼ γραμμιώ· ° κὶ τοῦτο δὲ

ἔτω γίνεται γνώριμον. Ἡ γὃ διαγομένη, ἤτοι παράλληλός

ἐι τῇ ΑΒ, Ρἢ οῦ. Ἔσω πρότερον παράλληλος ὡς ἡ Ζ Η Θ .

Καὶ γεγονέτω ὡς ἡ ΔΗ πρὸς Η Γ, ὅτως ἡ ΔΕ πρὸς ἄλλίω

τινὰ τὴν Κ· καὶ κέντρῳ τῷ Γ, διαςήματι ἢ τῇ Κ περι

Z

A

E

N

H

A

Γ

K

M

Kcircumferentia ſecetZH in puncto Z: et jungatur

FZ. Ut igitur ΔΗ ad ΗΓ, ita fe habetAZ ad ZF.

Ut autem AH ad HF, ita fe habet AE ad K, hoc eft

IZ. Æqualis eſt igitur AE ipſi AZ: quod fieri non

poteſt . Oportet enim punctum Z ad lineam eſſe. At

vero, quæ ducitur recta, parallela non fit, cujufmodi eſt

MHN : ducaturque per punctum H, ZH ipfi AB pa-

rallela. Occurret igitur ZH, atque adeo multo magis

MN ipfi lineæ. Itaque cum hæc ex inſtrumenti con-

ſtructione conſequantur, quod in rem noftram facit hoc

pacto demonftratur.

Dato rurfus anguloA, punctoque extra ipſum I, du-

cere rectam IH, atque in eaKH datæ æqualem efficere.

Ducatur a puncto I ad AB normalis ΓΘ, eaque produ-

catur. Sit autem & æqualis date : et polo quidemΓ,

φέρεια γραφεῖσα τεμνέτω τιὼ ΖΗ κατὰ τὸ Ζ, καὶ ἐπεὶ

ζεύχθω ἡ Γ Ζ. Ἔσιν ἄρα ὡς ἡ ΔΗ πρὸς Η Γ, ὕτως ἡ

ΛΖ πρὸς ΖΓ. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΔΗ πρὸς ΗΓ, ὅτως ἦν ἡ

ΔΕ πρὸς τὴν Κ, τετέςι τίω Γ.Ζ. Ἴση ἄρα ἡ ΔΕ τῇ

ΛΖ᾿ὅπερ ἀδύνατον. Δεῖ γὃ εἶναι τὸ Ζ πρὸς τῇ γραμμῇ.

᾿Αλλὰ δὴ μὴ ἔσω ἡ ῾διαγομένη παράλληλος, καὶ ἔσω ὡς ἡ

ΜΗΝ· κὶ ἤχθω διὰ τοῦ Η παράλληλος τῇ ΑΒ, ἡ ΖΗ.

Ἡἄρα ΖΗ συμπεσεῖται τῇ γραμμή, ὡς τε πολλῷ μᾶλλον

& MΝ. Τέτων δὲ ὄντων τῶν παρακολεθημάτων διὰ τοῦ

ὀργάνο, τὸ χρήσιμον εἰς τὸ προκείμενον δείκνυται οὕτως.

Πάλιν γωνίας δοθείσης τῆςΑ, κὴ σημεία ἐκτὸς τοῦ Γ,

διάγειν τὴν ΓΗ, καὶ ποιεῖν τὴν ΚΗ ἴσιω τῇ δοθείση.

Ἤχθω κάθετος ἀπὸ τὸ Γ σημείο ἐπὶ τὴν ΑΒ, ἡ ΓΘ, κὶ

H

A K
B

Γ

intervallo vero dataA , denique regula AB, primade-

ſcribatur linea conchois EAZ ; quæ quidem cum ipſa

• κὶ τῦτο δέος. Οὕτω γὰρ γνώριμον. Ρήὕτως

ἐκβεβλήθω . Καὶτῇ δοθείση ἴση ἔσω ἡ ΔΘ' κῷ ' πόλῳ μὲν τῷ

Γ, διασήματι δὲ τῷ δοθέντι τῷΔΘ, κανόνι δὲ τῷΑΒ, γε-

1 ὅπερ exMS.
* διαλεγομένο • πολῷ
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γράφθω κογχοειδής γραμμή πρώτη ἡ ΕΕΖ. Συμβάλει ἄρα

τῇ ΑΗ, διὰ τὸ προδειχθέν συμβαλλέτω κατὰ τὸΗ, κὶ

ἐπεζεύχθω ἡ ΓΗ. Ἴση ἄρα ἡ ΚΗ τῇ δοθείσῃ .

M

Τέτων δειχθέντων, δεδύπωσαν δύο εὐθεῖαι αἱ ΓΛ , ΛΑ πρὸς

ὀρθὰς ἀλλήλαις, ὧν δεῖ δύο μέσας ἀνάλογον κατὰ τὸ συνεχές

εὑρεῖν. Καὶ συνπεπληρώθω τὸ ΑΒΓΛ΄ παραλληλόγραμμον· κι

τετμήπω δίχα ἑκατέρα τῶν ΑΒ, ΒΓ, τοῖς Δ, Ε σημεῖοις·

κὴ ἐπιζουχθεῖσα μὲν ἡ ΔΑ ἐκβεβλήθω, κὴ συμπιπτέτω τῇ

ΓΒ ἐκβληθείση, κατὰ τὸ Η. Τῇ ἢ Β Γ πρὸς ὀρθὰς ἡ ΕΖ΄

καὶ προσβεβλήπτω ἡ ΓΖ ἴση ὅσα τῇ ΑΔ' καὶ ἐπεζεύχθω ἡ

ΖΗ, κὶ αὐτῇ παράλληλος᾿ ἡ ΓΘ. Καὶ γωνίας οὔσης τῆς

ὑπὸ τῶν ΚΓΘ, ἀποδοθέντος τῦ Ζ, διήχθω ἡ ΖΘΚ,

ποιᾶσα " ἴσην τίω ΘΚ τῇ ΑΔ, ἢ τῇ ΓΖ. Τοῦτο γὰρ ὡς

δυνατὸν ἐδείχθη διὰ τῆς κογχοειδοῦς. Καὶ ἐπιζουχθεῖσα ἡ

ΚΛ ἐκβεβλήθω, καὶ συμπιπλέτω τῇ ΑΒ ἐκβληθείση κατὰ

τὸ Μ. Λέγω ὅτι ἐςὶν, ὡς ἡ ΓΛ πρὸς Κ.Γ, ἡ ΚΓ πρὸς

ΜΑ, κὶ ἡ Μ Α πρὸς τὴν ΑΛ.

Ἐπεὶ ἡ ΒΓ τέτμηται δίχα τῷ

Ε, καὶ πρόσκειται αὐτῇ ἡ Κ Γ΄

τὸ ἄρα ὑπὸ ΒΚΓ, μετὰ τοῦ

ἀπὸ ΓΕ, ἴσον ἐςὶ τῷ ἀπὸ ΕΚ.

Κοινὸν προσκείπω, τὸ ἀπὸΕ.Ζ.

Τὸ ἄρα ὑπὸ ΒΚΓ μετὰ τῶν

ἀπὸ ΓΕ, ΕΖ , τετέςι τᾶ ἀπὸ

ΓΖ, ἴσον ἐςὶ τοῖς ἀπὸ ΚΕ,ΕΖ,

τετέςι τῷ ἐὶ Κ Ζ. Καὶ ἐπεὶ

ὡς ἡ ΜΑ πρός Α Β, MA

πρὸς Λ.Κ᾿ ὡς δὲ ἡ ΜΛ πρὸς

ΛΚ, ὕτως ἡ ΒΓ πρὸς ΓΚ ·

καὶ ὡς ἄρα ἡ ΜΑ πρός ΑΒ,

οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς Γ Κ. Καί ἐσι

we

τῆς μὲν ΑΒ ἡμίσεια ἡ ΑΔ,

τῆς δὲ ΒΓ διπλὴ ἡ ΓΗ· ἐπεὶ

e

καὶ ἡ ΛΓΑΣ ΑΔ. Ἔται ἄρα

H

A

BE

Z

ΑΗ, ut demonſtratum eft, concurret. Concurrat uti-

que in puncto H:et jungatur ΓΗ. Eft igitur ΚΗ

datæ æqualis .

Quæ cuin demonſtrata fint, dentur modo duæ rectæ

ΓΛ, ΛΑad angulos inter fe invicem rectos, quas inter
duas proportionales medias proportione continua inve-

nire oporteat. Compleatur parallelogrammum A ВГЛ :

et ſecetur utraque AB, Bin duas æquas partes punctis

A etE : junctaque AA producatur, eademque cum ГВ

producta in punctoH concurrat. Sit autemEZ ad rec-

tos angulos ipft BΓ : et ducatur ΓZ ipſi AA, æqualis :

jungaturqueZH; eidemque parallela ΓΘ. Porro dato
angulo, qui a K continetur, punctoque Γ, recta du-

catur ZOK, in quaK ipfi AA, vel IZ æqualis fiat.

Hoc enim per conchoiden lineam fieri poſſe demonftra-

tum eft. Poftremo juncta KA producatur, eademque

in puncto M cum AB producta concurrat. Dico, ut

ΓA ad KF, ita fe habere tum KF ad MA, tum MA

adAA. Quoniam BF ſecta

in duas æquas partes eft in

puncto E, eique addita КГ ;

fpatium, quod fub BKI con-

tinetur, una cum quadrato,

quod a F E defcribitur, æqua

le eſt quadrato, quod defcri-

bitur ab E K. Commune ad-

datur quadratum, quod def-

cribitur ab E Z. Spatium igi-

tur, quod fub BKF contine-

tur, unacum quadratis, quæ a

ΓE, E Z defcribuntur ; hoceft

quadrato, quod a FZ defcri-

bitur, æquale eſt quadratis,

quæ defcribuntur a KE, EZ ;

hoc eft quadrato, quod defcri-

bitur a KZ. Et quoniam ut

MA ad AB, ita ſe habet MA

ad AK; et ut MA ad AK,

ita Bad K ; ideo etiam ut

MA ad AB, ita ſe habetBF

Θ

K

καὶ ὡς ἡ Μ Α πρὸς Α Δ, οὕτως ἡ Η Γ πρὸς Γ.Κ. ᾿Αλλ' ad Γ.Κ. Eft autem ipfius quidem AB dimidia AA ; ip-
fius vero B dupla FH ; quoniam et A Γ ipfius AA eſt

dupla. Igitur etiam ut MA ad AA, ita fe habebit Η Γ

ad K. Ut autem ΗΓ ad IK, ita fe habet Z ad

ὡς ἡ ΗΓ πρὸς ΓΚ, οὕτως ἡ ΖΘ πρὸς Θ Κ, διὰ τὰς

παραλλήλος τὰς ΗΖ, ΓΘ . Καὶ σκυθέντι ἄρα ὡς ἡ ΜΔ

πρὸς ΔΑ, ἡ Ζ Κ πρὸς Κ. Θ. Ἴση δὲ ὑπόκειται καὶ ἡ ΑΔ

τῇ ΘΚ, ἐπεὶ καὶ τῇ Γ Ζ᾽ ἴση ἐςὶν ἡ ΑΔ. Ἴση ἄρα καὶ

ἡ ΜΔ τῇ ΖΚ· ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ ΜΔ τῷ ἀπὸ Ζ. Κ.

Καί ἐσι τῷ μὲν ἀπὸ Μ Δ, ἴσον τὸ ὑπὸ Β ΜΑ, μετὰ τοῦ

ἀπὸ ΔΑ' τῷ δὲ ἀπὸ ΖΚ, ἴσον ἐδείχθη τὸ ὑπὸ ΒΚΓ,

*μετὰ τῷ ἀπὸ ΓΖ. Ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ Β ΜΑ, μετὰ τοῦ

ἀπὸ ΑΔ, τῷ ὑπὸ ΒΚΓ μετὰ τῶ ἀπὸ ΓΖ᾽ ὧν τὸ ἀπὸ

ΑΔἴσον τις ἀπὸ ΓΖ, ἴση γὰρ ὑπόκειται ἡ Α Δ τῇ Γ Ζ.

Ἴσον ἄρα κὶ τὸ ὑπὸ Β Μ Α τις ὑπὸ ΒΚ Γ . Ὡς ἄρα ἡ Μ Β

e

πρὸς ΒΚ, ἡ ΚΓ πρὸς Α.Μ. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ Β Μ πρὸς Β Κ,

ἡ ΓΛ πρὸς Γ.Κ. Καὶ ὡς ἄρα ἡ ΓΛ ' πρὸς Γ.Κ, ὕτως

“Ἔσι δὲ καὶ ὡς ἡ ΑΓ πρός Γ.Κ, ή

Καὶ ὡς ἄρα ἡ ΛΓ πρὸς ΓΚ, ἡ ΓΚ

Η ΓΚ πρὸς Α.Μ.

ΜΑ πρὸς ΑΛ.

πρὸς ΑΜ, καὶ ἡ ΑΜ πρὸς Α Λ.

K, propter parallelas Η Ζ, ΓΘ . Igitur etiam com-

ponendo, ut MA ad AA, ita fe habebit ZK ad KO.

Ponitur autem AA æqualem effe ipfiK; cum ipfi

quoque IZ æqualis fit. Æqualis eſt igitur etiam MA

ipfi ZK ; ideoque et quadratum, quod aMAdefcribitur,
æquale quadrato, quod defcribitur a Z K. At quadrato

quidem, quod a MA deſcribitur, æquale eſt ſpatium,

quod fub BMA continetur, una cum quadrato, quod

defcribitur a AA ; quadrato vero, quod defcribitur a

ΖZK, æquale eſt ſpatium, quod continetur ſub ВКГ,

una cum quadrato, quod defcribitur a Z. Æquale eſt

igitur ſpatium, quod fub BMA continetur, una cum

quadrato, quod ab AA defcribitur, ſpatio, quod con-

tinetur fub В КГ, una cum quadrato, quod deſcribitur

aFZ : quadratum autem quod ab AA deſcribitur, qua-

drato, quod defcribitur a ZI, eſt æquale ; quoniam

AA ipfi IZ eſt æqualis . Æquale eſt igitur ſpatium,

quod fub BMA continetur, ſpatio, quod continetur ſub

ВКГ. Ut igitur MB ad BK, ita fe habet KI ad AM.

Ut autem BM adBK, ita fe habet A ad ΓK. Igitur

etiam ut A ad IK, ita fe habet IK ad AM. Se habet

autem etiam ut A ad ΓΚ, ita MA ad AA. Se habet

igitur ut A ad IK, ita K ad AM, etAM ad A A.

• ἡ ΓΘ ἴση ἔση τῇ ΑΛ' κὶ ἐπεζέυχθω ἡ ΖΗ, κὶ αὐτῇ παραλληλος ἡ ΓΘ. Καὶ γωνίαν
πρὸς Α.Κ. * τῆς Α.Β. ἔσω

Ὧν τὸ ΑΒ, ἶσον τῷ ἀπὸ ΓΖ.

· ἴσην τὴν ΘΚΑΔΗ, τη ΓΖ WMA

Η ή ΜΓ 2 ἔση ἐςὶ ἡ ἀπὸ ΜΔ. Ἶσον τὰ ὑπὸ ΒΜ μετὰ τῷ ἀπὸ ΔΑ ἡ μετὰ τῷ ἀπὸ ΓΖ.

Η αρὸς ΓΚ, ἡ ΓΚ · ἔτι δὲ καὶ ὡς ἡ ΛΓ πρὸς ΓΚ. Καὶ ὡς ἄξα

Pp
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150 ARCHIMEDIS

PROP. III. THEOR .

Cuilibet ſphæræ ſegmento æqualis eſt conus,

qui bafim quidem habeat eamdem ac ſegmen-

tum, altitudinemvero rectam, quæ ad ſegmenti
altitudinem eamdem rationem habeat, quam

utraque fimul, tum ea, quæ ex centro ſphæræ,

tum reliqui ſegmenti altitudo, ad reliqui ſeg-
menti altitudinem.

Sit ſphæra, et maximus in ea circulus, cujus

diameter Ar : et ſecetur ſphæra plano per BZ

acto, eodemque recto ad AT; et centrum fit

punctumo. Fiat autem, ut utraque fimul ΘΑ,

AE ad AE, ita AE ad ΓΕ ; rurſuſque fiat, ut

utraque fimul Γ, ΓΕ ad ΓΕ, ita KE ad EA :

et defcribantur a circulo, qui circa diametrum

BZ eſt, coni vertices habentes puncta K, A. Dico

æqualem effe conum quidem BAZ ſegmento

ſphæræ, quod ad punctum I conſtituitur ; co-

num vero BK Z ſphæræ ſegmento, quod confti-

tuitur ad punctum A.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ γ'.

Παντὶ τμήματι τῆς σφαίρας ἴσος ἐςὶ κῶνος, ὁ

βάσιν μὲν ἔχων τὸ αὐτὴν τῷ τμήματι, ὕψος δὲ

ἀθεῖαν, ἥτις πρὸς τὸ ὕψος τε τμήματος τὸν αὐτὸν

λόγον ἔχει, ὃν συναμφότερος, ἥτε ἐκ & κέντρο της

σφαίρας, καὶ τὸ ὕψος 8 λοιπό τμήματος, πρὸς τὸ
ὕψος ὁλοιπῶ τμήματος.

Ἔσω σφαῖρα, ἐν ᾗ μέγιςος κύκλος, ὁ διάμετρος ἡ

ΑΓ · καὶ τετμήσθω ἐπιπέδῳ ἡ σφαῖρα, τῷ διὰ

7 B Ζ πρὸς ὀρθὰς τῇ Α.Γ· καὶ ἔσω κέντρον τὸ Θ.

Καὶ πεποιήθω ὡς σιωαμφότερος ἡ ΘΑ, ΑΕ τπρὸς

των AE, ὅτως ἡ ΔΕ πρὸς ΓΕ · καὶ πάλιν πε-

ποιήθω ὡς συναμφότερος ἡ ΘΓ, ΓΕ τπρὸς ΓΕ, 8-

τως ἡ ΚΕ πρὸς ΕΑ· καὶ ἀναγεγράφθωσαν κῶ-

νοι Ἀπὸ τὸ κύκλο τῷ περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ, κορυ-

Φὰς ὁ ἔχοντες τὰ Κ, Δ σημεία. Λέγω ὅτι ἴσος ἐσὶν

ὁ μὲν ΒΔΖ κῶνος τῷ κατὰ τὸΓ τμήματι ο σφαί-

ρας, ὁ δὲ ΒΚΖ τῷ κατὰ τὸ Α σημεῖον.

K

N

M

N

E

B

Z

Г

Jungantur enim BO, OZ : atque intelligatur

conus bafim quidem habens circulum,qui circa

diametrum BZ defcribitur, verticem veropunc-
tum . Sit item conusM, bafim quidem habens

æqualem ſuperficiei ſphæræ ſegmenti BFZ ;

nempe illius, cujus ea, quæ ex centro, æqualis

fit rectæ Br ; altitudinem vero æqualem ei, quæ

ex centro ſphæræ. Eft autem conusM æqualis

folido ſectori в ГOZ. Hoc enim in primo libro

demonſtratum eft. Quoniam vero ut DE ad EF,

ita ſe habet utraque fimul @A, AE ad AE ;ſe

habebit, dividendo, ut FA ad ΓE, ita A ad

AE, hoc eft To adAE; et permutando, ut ΔΓ

adro, ita E ad EA ; et componendo, ut A

ad Or, ita FA ad AE : hoc eft quadratum, quod

a B defcribitur, ad quadratum, quod deſcribi-

tur a BE. Ut igitur ad ΓΘ, ita fe habet

quadratum, quod a IB defcribitur, ad quadra-

tum, quoddefcribitur a BE. Æqualis eſt autem

TB ei, quæ ex centro circuli M, et BE ea eſt,
quæ ex centro circuli, qui circa diametrum B Z

defcribitur. Ut igitur A ad Or, ita fe habet

circulusMad circulum, qui circadiametrum BZ

defcribitur. Æqualis eſt autem or axi coni Μ.

Ut igitur e ad axem coni M, ita fe habet cir-

Η ἔχοντα ο νοείθω • ὕτως 8 ἐσὶν

ἄρα ἡ ΔΘ πρὸς ΓΘ, τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΕ. ἴση

Ἐπεζύχθωσαν γδ αἱ ΒΘ, ΘΖ· καὶ ῾νενοήθως

κῶνος βάσιν μὲν ἔχων τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ

κύκλον, κορυφιὼ δὲ τὸ ο σημεῖον. Καὶ ἔσω κῶ-

νος ὁ Μ, βάσιν μὲν ἔχων κύκλον ἴσον τῇ ὀπιφανεία

το ΒΓΖ τμήματος τῆς σφαίρας· τετέςιν '8 ἡ ἐκ

το κέντρο ἴση ἐςὶ τῇ ΒΓ, ὕψος ἢ ἴσον τῇ ἐκ τῶ

κέντρο τῆς σφαίρας. Ἔτι δὴ ὁ Μ κῶνος ἴσος τῷ

ΒΓΟΖ σερεῷ τομᾶ. Τέτο γὸ δέδεικται ἐν τῷ πρώ

τῳ βιβλίῳ. Ἐπεὶ δὲ ἐστιν ὡς ἡ ΔΕ πρὸς ΕΓ, ὅτω

συναμφότερος ἡ ΘΑ, ΑΕ πρὸς ΑΕ΄ διελόντι ὁ ἔσαι

ὡς ἡ ΓΔ πρὸς ΓΕ, ὕτως ἡ ΘΑ πρός ΑΕ, τετέςιν

ἡ ΓΘ πρὸς ΑΕ· και ἐναλλάξ, ὡς ἡ ΔΓ πρὸς ΓΘ

ἐςὶν, ὅτως ἡ ΓΕ πρὸς ΕΑ· καὶ συνθέντι, ὡς ἡ

ΘΔ πρὸς ΘΓ, ἡ ΓΑ πρὸς ΑΕ · τετέςι τὸ Ἀπὸ ΓΒ

πρὸς τὸ Ἀπὸ ΒΕ. Ως ἄρα ἡ ΔΘ πρὸς ΓΘ, τὸ

Σπὸ ΓΒ πρὸς τὸ δπὸ ΒΕ. Ἴση δὲ ἐσιν ἡ ΓΒ τῇ ἐκ

το κέντρο τοῦ Μ κύκλο, ἡ δὲ ΒΕ ἐκ τοῦ κέντρες

ἐςὶ ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλο . Ὡς ἄρα

ἡ ΔΘ πρὸς ΘΓ, ὁ Μ κύκλος πρὸς τὸν περὶ διάμε-

τρον τὴν Β Ζ κύκλον. Καί ἐςιν ἴση ἡ ΘΓ τῷ ἄξονι

&Μ κώνε. Καὶ ὡς ἄρα ἡ ΔΘ πρὸς τὸν ἄξονα τοῦ

h

Η ὡς ἄρα ἡ ΘΔ πρὸς ΘΓ, ἡ ΓΑ τωρὸς ΑΕ , τετέςι τὸ ἀπὸ ΒΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΕ. Ὡς

1
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دا

Μ κώνο, ὕτως ὁ Μ κύκλος πρὸς τὸν περὶ διάμε-

τρον τὰὶ Β Ζ κύκλον. Ἴσος ἄρα ὁ κῶνος ὁ βάσιν μὲν

ἔχων τὸν Μ κύκλον, ὕψος δὲ τὴν ἐκ τῶ κέντρα τῆς

σφαίρας, τῷ ΒΑΖΟ σερεῷ ρόμβῳ. Τῦτο γὰρ ἐν

τοῖς λήμμασι ὁ πρώτο βιβλίο δέδεικται. Ἢ ὅτως.

Ἐπεὶ ἐςιν ὡς ἡ Δ Θ πρὸς τὸ ὕψος 8Μ κώνε, ὅτως

ὁ Μ κύκλος πρὸς τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον,

*ἴσος ἄρα ὁ Μ κῶνος τῷ κώνῳ, * & βάσις μὲν ὁ περὶ

διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλος, ὕψος δὲ ἡ ΔΘ. ᾿Αντι-

πεπόνθασι γὸ αὐτῶν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν. ᾿A '

ὁ κῶνος, ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν περὶ διάμετρον τὴν

ΒΖ κύκλον, ὕψος δὲ τ ΔΘ, ἴσος ἐςὶ τῷ BAZO

σερεῷ ρόμβῳ. Καὶ ὁΜἄρα κῶνος ἴσος ἐςὶ τῷΒΑΘΖ

σερεῷ ῥόμβῳ. ᾿Αλλ᾽ ὁ Μ κῶνος ἴσος ἐςὶ τῷ ΒΓΖΘ

σερεῷ τομᾶ. Καὶ ὁ ΒΓΖΘ σερεὸς τομεὺς ἄρα ἴσος ἐςὶ

τῷ ΒΔΖΘ σερεῷ ῥόμβῳ. Κοινᾶ ἀφαιρεθέντος τοῦ

κώνε, ' & βάσις μέν ἐσιν ὁ περὶ διάμετρον τὴν Β Ζ

κύκλος, ὕψος δὲ ἡ ΕΘ, λοιπὸς ἄρα ὁ ΒΔΖ κῶνος

ἴσος ἐςὶ τῷ ΒΖΙ τμήματι τῆς σφαίρας. Ὁμοίως

ἢ δειχθήσεται κὶ ὁ Β ΚΖ κῶνος ἴσος τῷ ΒΑΖ τμή-

ματι τῆς σφαίρας. Ἐπεὶ γάρἐσιν ὡς συναμφότερος,

ἡ ΘΓ, ΓΕ πρὸς , ΓΕ, ὕτως ἡ ΚΕ πρὸς Ε Α, διελόντι

ἄρα ὡς ἡ ΚΑ πρὸς ΑΕ, ὕτως ἡ ΘΓ πρὸς ΓΕ.

Ἴση δὲ ἡ ΘΓ τῇ ΘΑ. Καὶ ἐναλλαξ ἄρα ἐςὶν ὡς ἡ

Κ Α πρὸς ΑΘ, ὅτως ἡΑΕ πρὸς ΕΓ. Ὥσε κὶ συν-

θέντι, ὡς ἡ Κ Θ πρὸς ΘΑ, ἡ ΑΓ πρὸς Γ Ε, τετέςι τὸ

ἀπὸ ΒΑ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΕ. Κεάσθω δὴ πάλιν κύκλος
m

culusM ad circulum, qui circa diametrum B Z

defcribitur. Æqualis eft igitur conus, qui bafim

quidem habet circulumM, altitudinem veroeam,

quæ ex centro ſphæræ, rhombo folido BAZO.

Hoc enim in lemmatibus primi libri demonſtra-

tum eſt. Vel hoc pacto. Quoniam ut A ad

altitudinem coniM, ita fe habet circulusM ad

circulum, qui circa diametrum B Z defcribitur;
ideo conusM æqualis eft cono, cujus quidem ba-

ſis circulus, qui circa diametrumBZ defcribitur,

altitudo veroA. Reciprocantur enim ipforum

baſes, et altitudines. Sed conus,qui baſim qui-
demhabet circulum, qui circa diametrum BZ

defcribitur, altitudinem vero Ae, æqualis eft

rhombo folido BAZO . Igitur etiam conusM æ-

qualis eft rhombo folido BAZO. Sed conusM

æqualis eſt ſolido ſectori BΓΖΘ. Igitur ſolidus

etiam ſector BIZO æqualis eſt rhombo folido

BAZO. Igitur ablato communi cono, cujus

quidem baſis eſt circulus, qui circa diametrum

BZ defcribitur, altitudo vero EO, reliquus conus

BAZ ſphæræ ſegmento B ZF eft æqualis. Pari-

ter vero demonſtrabitur etiam conum BKZ

ſphæræ ſegmento BAZ æqualem effe. Quoniam

enimut utraque fimul Г, ГЕ ad IE, ita fe ha-

bet KE ad EA ; dividendo, ut KA ad AE, ita ſe

habet Γ ad ΓΕ. Equalis eft autem or recte

A. Igitur etiam permutando, ut KA ad AO,

ita ſe habetAE ad Er. Quare etiam componen-

do, ut Kad A, ita fe habet AI ad TE ; hoc

eſt quadratum quod aBAdefcribitur, ad quadra-

tum, quod defcribitur a BE. Rurfus autem po-

natur circulus N habens eam, quæ ex centro,

ipſi AB æqualem. Circulus igitur N æqualis erit

ὁΝ, ἴσίω ἔχων τὴν ἐκ τῶ κέντρα τῇ" ΑΒ. Ὁ ἄρα fegmenti BAZ fuperficiei. Atque intelligaturΝ κύκλος ἴσος ἔσαι τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ΒΑΖ τμή-

ματος. Καὶ νοείθω ὁ κῶνος ὁ Ν, ἴσον ἔχων τὸ ὕψος

τη ἐκ8§κέντρο το σφαίρας. Ἴσος ἄρα ἐςὶ τῷ ΒΘΖΑ

σερεῷ τομεῖ . Τᾶτο γὰρ ἐν τῷ πρώτῳ δέδεικται.

Καὶ ἐπει ἐδείχθη ὡς ἡ ΚΘ πρὸς Θ Α, ὕτως τὸ ἀπὸ

Α Β πρὸς τὸ ἈπὸΒΕ, τετέςι τὸ Ἀπὸ τῆς ἐκ τῶ κέν-

τρε το Ν κύκλο πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τῶ κέντρο το

περὶ διάμετρον τὴ ΒΖ. κύκλο, τετέςιν ὁ Ν κύκλος

πρὸς ἢ περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον. Ἴση δὲ ἡ

ΑΘ τῷ ὕψει 8 Ν κώνε. Ὡς ἄρα ἡ ΚΘ πρὸς τὸ

ὕψος τῦ Ν κώνε, ὅτως ὁ Ν κύκλος πρὸς τὸν περὶ

διάμετρον τὴν Β Ζ κύκλον. Ἴσος ἄρα ἐςὶν ὁ Νκῶνος,

τετέςιν ὁ ΒΘ Ζ Α τομεὺς τῷ ΒΘΖΚ χήματι. Κοι-

νὸς προσκείσθω ὁ κώνος, ὁ βάσις μὲν ὁ περὶ τὴν

ΒΖ κύκλος, ὕψος δὲ ἡ ΕΘ. Ὅλον ἄρα τὸ ΑΒΖ

τμῆμα τῆς σφαῖρας ἴσον ἐςὶ τῷ ΒΖΚ κώνῳ· ὅπερ
ἔδει δείξαι.

Καὶ φανερὸν ὅτι γίγνεται καθόλε τμῆμα σφαί

ρας πρὸς κῶνον ἢ τὸν βάσιν μὲν ἔχοντα τὴν αὐτὴν τῷ

τμήματι, καὶ ὕψος ἴσον ὡς συναμφότερος, ἥτε ἐκ

τοῦ κέντρο τῆς σφαίρας, κἢ ἡ καθετὸς τῷ λοιποῦ

τμήματος πρὸς τὴν καθετὸν τὸ λοιπᾶ τμήματος.

conus N æqualem habens altitudinem ei, quæ

ex centro ſphæræ. Æqualis eſt igitur ſolido

ſectori BOZA. Hoc enim in primo libro de-

monftratum eft. Etquoniam demonftratum eft,
ut KO ad A, ita fe habere quadratum, quod

ab AB defcribitur, ad quadratum, quod defcri-

bitur a BE; hoc eft quadratum, quod ab ea

defcribitur, quæ ex centro circuliN, ad quadra-

tum, quod defcribitur abea, quæ ex centro cir-

culi circa diametrum BZ deſcripti ; hoc eft cir-

culus N ad circulum circa diametrum BZ de-

ſcriptum. Æqualis autem eſt A altitudini coni

Ν. Ideo ut Ke ad coni N altitudinem, ita ſe

habet circulus N ad circulum circa diametrum

BZdeſcriptum. Æqualis eſt igitur conusN, hoc

eſt ſector BOZA, figuræ BOZK. Communis

addatur conus, cujus quidem baſis circulus circa

BZ deſcriptus, altitudo vero EΘ. Totum igitur

ſegmentum ſphæræ ABZ æquale eft cono BZK:

quod oportebat demonftrare.

Illud quoque generaliter manifeſtum eft,

ſphæræ ſegmentum itafehabere ad conum, qui

eamdem ac ſegmentum baſim habeat, eam-

demque altitudinem, ututraque fimul, tum ea,

quæ ex centro ſphæræ, tum reliqui ſegmenti

normalis, ad reliqui ſegmenti normalem. Ut

1 ἶσος ἄρα ἐςὶ ὁ μ κ ὕτω 1 ὕτω τη ΑΒ. ὁ ἄρα Ν κύκλοςἴσος ἐςαὶ τῇ inMS. defunt.
η τὴν ex MS.
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enim AE ad Er, ita fe habet conus AZB, hoc Ὡς γδ ἡ ΔΕ πρὸς ΕΓ, ὕτως ὁ ΔΖΒ κῶνος, τετέ-

eſt ſegmentum BIZ, ad conum BIZ .

Iifdem pofitis, demonſtrabimus etiam conum

KBZ æqualem eſſe ſphæræ ſegmento AZ B.

Sit enim conusNbaſim quidem habens æqua-
lem ſphæræ ſuperficiei, altitudinem vero eam,

quæ ex centro ſphæræ. Æqualis igitur ſphæræ

:

eſt conus. Demonftratum enim eſt, ſphæram

coni eſſe quadruplam, qui bafim quidem habeat

maximum circulum, altitudinem vero eam, quæ

ex centro ſphæræ. Atvero etiamconusNejuf-

dem coni eſt quadruplus: quoniam quadrupla
eſt cum baſis, tum ſphæræ fuperficies circuli

maximi omnium,qui funt in ipſa. Et quoniam

ut utraque fimul A, AE ad AE, ita fe habet

AE ad Er ; dividendo, et permutando, ut Γ

ad A ita fe habet AE adEr. Rurfus quoniam
ut KE ad EA, ita fe habet utraque fimul ,

TE ad PE ; dividendo, et permutando, ut KA

adro, hoc eft ad A, ita fe habet AE ad ΕΓ ;

hoc eft or ad A. Et componendo. Æqualis

eſt autem A ipſir. Ut igitur Kador,

ita ſe habet Aad AF ; ac tota KA ita fe ha-

bet ad Ae, ut Ao ad AF ; hoc eft, ut Ko ad

A. Quod igitur ſpatium fub A , ΘΚ conti-

σι τὸ ΒΓΖ τμῆμα πρὸς τὸν Β Γ Ζ κῶνον .

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων, ο δείζομεν ὅτι κὶ ὁ KBZ

κῶνος ἴσος ἐςὶ τῷ ΑΖΒ τμήματι τῆς σφαῖρας.

Ἔσω γὰρ ὁ Ν κῶνος βάσιν μὲν ἔχων τὴν ἴσην τῇ

ἐπιφανεία τῆς σφαίρας, ὕψος δὲ τὴν ἐκ τῶ κέντρα
τῆς σφαῖρας . Ἴσος ἄρα ἐςὶν ὁ κῶνος τῇ σφαίρᾳ .

Ἡ γὰρ σφαῖρα δέδεικται τετραπλασία τοῦ κώνε τᾶ

βάσιν μὲν ἔχοντος τὸν μέγιςον κύκλον, καὶ ὕψος τὴν

ἐκ τῶ κέντρο τῆς σφαίρας. ᾿Ἀλλὰ μὴν ἐὶ ὁΝ κῶνος

τῷ αὐτῶ ἐςι τετραπλάσιος· ἐπεὶ ἐὶ ἡ βάσις τβά

σεως, ἢ ἡ ὁπιφάνεια τὃ σφαίρας &μεγίσε κύκλο τ ἐν

αὐτῇ. Καὶ ἐπεὶ ἐςιν ὡς συναμφότερος ἡ ΘΑ, ΑΕ πρὸς

ΑΕ, ἡ ΔΕ πρὸς ΕΓ· διελόντι, καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ ΘΓ

πρὸς ΓΔ, ἡ ΑΕ πρὸς Ε.Γ. Πάλιν ἐπεὶ ἐςιν ὡς ἡ

ΚΕ πρὸς ΕΑ, συναμφότερος ἡ ΘΓ, ΓΕ πρὸς ΓΕ·

διελόντι , καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ Κ Α πρὸς ΓΘ, τετέςι

προς ΘΑ, ὅτως ἡ ΑΕ πρὸς ΕΓ · τετέςιν ἡ Θг

πρὸς ΓΔ. Καὶ συνθέντι . Ἴση ἢ ἡ ΑΘ τῇ ΘΓ. Ὡς

ἄρα ἡ ΚΘ πρὸς ΘΓ, ἡ ΘΔ πρὸς ΔΓ· καὶ ὅλη

ἡ ΚΔ ' πρὸς ΔΘ ἐςὶν ὡς ἡ ΔΘ πρὸς ΔΓ, τ8-

K

N

B

E Γ

Z

netur, æquale eſt ſpatio, quod continetur fub

ΔΚ, ΘΑ . Rurfus quoniam ut Kador, ita

ſe habet ad ΓΔ ; permutando, ut K ad

A, ita fe habet Fad ΓΔ. Ut autem rad

FA ita demonftratum eſt ſe habere A E ad EГ.

r

τέςιν ὡς ἡ ΚΘ πρὸς Θ Α. Ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ ΔΘ,

ΘΚ, τῷ ὑπὸ τῶν ΔΚ, ΘΑ. Πάλιν ἐπεὶ ἐσιν ὡς

ἡ ΚΘ πρὸς ΘΓ, ἡ ΘΔ πρὸς ΓΔ, ἐναλλάξ, ὡς

* ἡ ΚΘ πρὸς ΘΔ, ἡ ΘΓ πρὸς ΓΔ. Ὡς δὲ ἡ ΘΓ

Ὡς ἄρα ἡ

ΚΘ΄ πρὸς ΘΔ, ῾ἡ ΑΕ πρὸς ΕΓ. Καὶ ὡς ἄρα τὸ

ἀπὸ ΚΔ πρὸς τὸ ὑπὸ ΚΘ, ΘΔ , τὸ ἀπὸ ΑΓ

πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΓ. Τὸ δὲ ὑπὸ τῶν ΚΘ,

Θ.Δ ἴσον ἐδείχθη τῷ ὑπὸ ΚΔ, ΑΘ. Ὡς ἄρα

τὸ ἀπὸ ΚΔ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν Κ. Δ. ΑΘ, τετέςιν

ἡ ΚΔ πρὸς ΑΘ, τὸ ἀπὸ ΑΓ τπρὸς τὸ ὑπὸ ΑΕ, ΕΓ,

τετέςι πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΒ. Καί ἐσιν ἴση ἡ ΑΓ τῇ

ἐκ τοῦ κέντρο νοῦ Ν κύκλο. Ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς

ἐκ τοῦ κέντρα τοῦ Ν κύκλο πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΕ,

τετέςιν ὁ Ν κύκλος πρὸς τὸν περὶ διάμετρον τὴν

ΒΖ κύκλον , οὕτως ἡ ΚΔ πρὸς ΑΘ ' τουτέσιν

Ut igitur Kad A, ita fe habet AE ad ΕΓ. - πρὸς ΓΔ,. ἐδείχθη ἡ Α.Ε πρὸς ΕΓ.

Igitur etiam ut quadratum, quod a KA defcri-

bitur, ad fpatium, quod fub KO, A contine-

tur, ita fe habet quadratum, quoddefcribitur

ab Ar, ad fpatium, quod continetur ſub ΑΕ,

EF. Demonftratum autem eſt, ſpatium, quod

fub KO, A continetur, æquale effe ſpatio,

quod continetur fub ΚΔ, ΑΘ. Ut igitur qua-

dratum, quod a KA defcribitur, ad ſpatium,

quod fub ΚΔ, A continetur ; hoc eft, ut KA

ada ; ita fe habet quadratum, quod deſcribi-

tur ab Ar, ad ſpatium, quod continetur ſubAE,

ET ; hoc eft ad quadratum, quod defcribitur ab

E B. Æqualis eſt autem A rei, quæ ex centro

circuli N. Ut igitur quadratum, quod ab ea

defcribitur, quæ ex centro circuliN, ad quadra-
1

• In MS. δείξομεν deeft Ρ πρὸς ΑΘ 4 ἡ ΚΘ πρὸς ΘΔ, ἡ ΘΓ πρὸς ΓΔ in MS. deſunt. ΑΘ
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:

ἡ ΚΔ πρὸς τὸ ὕψος το Ν κώνα. Ἴσος ἄρα ἐςὶν

ὁ Ν κῶνος, τετέςιν ἡ σφαίρα, τῷ ΒΔΖΚ σερεῳ ῥόμ-

βῳ. Ἢ ὅτως. Ἔσιν ἄρα ὡς ὁ Ν κύκλος πρὸς τὸν

περὶ διάμετρον τὴν Β Ζ κύκλον, ὅτως ἡ ΚΔ πρὸς τὸ

ὕψος τῷ Ν κώνα. Ἴσος ἄρα ἐςὶν ὁ Ν κῶνος τῷ κώ-

νῳ, & βάσις μέν ἐσιν ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύ-

κλος, ὕψος δὲ ἡ ΔΚ. ᾿Αντιπεπόνθασιν γὰρ αὐ-

τῶν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν. ᾿Αλλ ὗτος ὁ κῶνος

ἴσος ἐςὶ τῷ ΒΚΖΑ σερεῷ ῥόμβῳ. Καὶ ὁ Ν ἄρα

κῶνος, τετέςιν ἡ σφαιρα ἴση ἐςὶ τῷ ΒΚΖΔ σερεῷ

ῥόμβῳ, τῷ ἐκ τοιν κώνοιν συγκειμένῳ τοῖν ΒΔΖ,

ΒΚΖ· ὧν ὁ ΒΔ Ζ κῶνος ἴσος ἐδείχθη τῷ ΒΓΖ τμή-

ματι δ σφαίρας. Λοιπὸς ἄρα ὁ ΒΚΖ κῶνος, ἴσος

ἐςὶ τῷΒΑΖ τμήματι τῆς σφαίρας.

tum, quod defcribitur a BE ; hoc eft circulus
N ad circulum circa diametrum BZ deſcriptum,

ita fe habet Kad A ; hoc eft KA ad coni N

altitudinem. Æqualis eft igitur conusN, hoc

eſt ſphæra, rhombo folido BAZK. Vel hoc

pacto. Ut igitur circulus N ad circulum circa
diametrum B Z defcriptum, ita fe habet KA ad

coni N altitudinem. Æqualis eſt igitur conusN

cono, cujus quidem baſis eft circulus circa dia-

metrum BZ defcriptus, altitudo vero AK. Re-

ciprocantur enim ipforum baſes, et altitudines.

Sed hic conus æqualis eft rhombo folido BKZA.

Igitur etiam conus N, hoc eſt ſphæra, æqualis

eft rhombo ſolido BKZA, quod ex conis com-

ponitur BAZ, BKZ : quorum quidem demon-

ſtratum eft conum BA Z ſphæræ ſegmento B ΓΖ

æqualem eſſe. Reliquus igitur conus BKZ -

æqualis eſt ſphæræ ſegmento B AZ.

EUTO.CIUS.

Καὶ συνθέντι, ὡς ἡ ΔΘ πρὸς ΘΓ, ἡ ΓΑ πρὸς ΑΕ,

τετέςι τὸ ἀπὸ ΓΒ ορός το από ΒΕ. Ὡς γὰρ ἐπὶ αὐτῆς

τῆς ἐν τις ῥητῷ καταγραφῆς, ἐπεὶ ἐν ὀρθογωνίῳ τριγώνῳ

s

* τῷ ΓΒΑ, ἀπὸ τῆς ὀρθῆς ἐπὶ τίω βάσιν κάθετος ἧκται

ΒΕ, τὰ πρὸς τῇ καθέτῳ τρίγωνα ὅμοιά ὅτι τῷ τε ὅλῳ, καὶ

ἀλλήλοις. Καὶ διὰ τῦτο ἐςὶν ὡς ἡ ΓΑ πρὸς ΑΒ, ἡ ΒА

τορὸς.ΑΕ, καὶ ἡ ΓΒ πρὸς ΒΕ. Ωσε κὶ ὡς τὸ από ΓΑ

πρὸς τὸ Σπό ΑΒ, ὅτως 'τὸ ὑπὸ ΓΒ πρὸς τὸ από BE.

᾿Αλλ᾿ ὡς τὸ ἀπὸ ΓΑ πρὸς τὸ Στὸ ΑΒ, ὅτως ἡ ΓΑ πρός

ΑΕ᾿ ὡς ὁ ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτω, οὕτως τὸ δπὸ τῆς

πρώτης πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς δευτέρας . Ὡς ἄρα ἡ ΓΑ πρὸς

ΑΕ, ὕτως τὸ ἀπὸ Γ.Β πρὸς τὸ ἀπὸ Β.Ε. Διὰ ἢ τῶν αὐ-

τῶν δείκνυται, ὅτι ἐςὶν ὡς ἡ Γ Α πρὸς ΓΕ, οὕτως τὸ ὑπὸ

ΑΒ " πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΕ. Διὰ γὰρ ἢ ὁμοιότητα ἢ τριγώνων

ἐτὶ πάλιν, ὡς ἡ μὲν ΑΓ ωρὶς ΓΒ, ὅτως ἡ ΒΓ ταρός ΓΕ΄

τετέςιν ὡς τὸ δτὸ ΑΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ, οὕτως ἡ ΑΓ

πρὸς ΓΕ᾿ ὡς δὲ τὸ Ἀπὸ ΑΓ πρὸς τὸ ἐπὶ ΓΒ, οὕτως τὸ

από Α Β πρὸς τὸ από ΒΕ. Καὶ ὡς ἄρα ἡ ΑΓ πρὸς ΓΕ,

τὸ ἀπὸ ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ Β Ε.

Εἶτα ἐφεξῆς δεικνιύαι πειρώμενος τῷΒΑΖ τμήματι τῆς

σφαίρας ἴσον τὸν ΒΚΖ κῶνον · ἐκθέμενος κῶνον τὸν N,

βάσιν μὲν ἔχοντα ἴσιω τῇ ἐπιφανείᾳ τῇ ΒΑΖ τμήματος,

ὕψος ἢ ἴσον τῇ ἐκ τὸ κέντρο τῆς σφαίρας· φησὶν ὅτι ὁ Ν

κῶνος ἴσος ἐπὶ τῷἱ ΖΑΒΘ σερεῷ τομεῖ, ὡς δέδεικται ἐν τῷ

πρώτῳ βιβλίῳ. Ἰσέον ἢ, ὅτι ἐν τῷ πρώτῳ βιβλίῳ ἐ τὸν τοις-

τον τομέα ἀπεδείκνυεν ἴσον ὄντατις ὅτως λαμβανομένῳ " κώνῳ,

ἀλλὰ τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε τῆς τῶ κὼνε ὀλιφανείας, καὶ

σφαιρικῆς ὀπιφανείας ἐλάτιονος ἡμισφαιρίο· ὃν τινα καὶ κυρίως

ἐν τοῖς ὅροις τομέα σερεὸν καλεῖν ἐφαίνετο. Ἔφασκεν γάρ"

τομέα δὲ σερεὸν καλέω, ἐπειδ᾽ ἂν σφαίραν κῶνος τέμνει τὰν

Et componendo, ut ad Γ, ita ΓΑ ad AE; hoc

eſt quadratum, quod a FB defcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur a BE. Quoniam enim, ut in allata fi-

gura, in triangulo rectangulo IBA, ducta ab angulo

recto ad bafim eſt normalis BE ; quæ ad normalem funt

triangula, ea cum inter ſe invicem tum toti triangulo fi-

milia funt. Propterea ut A ad AB, ita fe habet BA

ad AE, et FB ad BE. Atque hinc etiam ut quadra-

tum, quod a ГA defcribitur, ad quadratum, quod de-

ſcribitur ab AB, ita fe habet quadratum, quod a FB de-

ſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a BE. Ut au-

tem quadratum, quod a FA deſcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur ab AB, ita ſe habet IA ad AE: ut
enim prima ad tertiam, ita ſe habet quadratum, quod a

prima, ad quadratum, quod a fecunda defcribitur. Ut

igitur ΓΑ ad AE, ita fe habet quadratum, quod a B
defcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a BE. Ea-

dem ratione demonftratur ut A ad IE, ita ſe ha-

bere quadratum, quod ab AB deſcribitur, ad qua-

dratum, quod deſcribitur a BE. Rurfus enim, prop-

ter triangulorum fimilitudinem, ut Al quidem ad FB,

ita ſe habet BI ad ΓΕ ; hoc eft ut quadratum, quod ab

AF defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a ГВ,

ita AF ad ΓΕ ; ut vero quadratum, quod ab AГ de-

ſcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a FB, ita ſe

habetquadratum, quod abAB defcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur aBE. Igitur etiam ut AI ad IE, ita
ſe habet quadratum, quod ab AB defcribitur, ad qua-

dratum, quod deſcribitur a BE.

Deinceps vero cumhoc fibi demonſtrandum fufcipe-

ret, ſegmento ſphæræ BAZ æqualem eſſe conum BKZ ;

poſitoconoNbaſimquidem æqualem habente ſuperficiei

ſegmenti BAZ, altitudinem vero ei, quæ ex centro

ſphæræ; conumhunc æqualem effe dicit folido ſectori

ΖΑΒO, ut in primo librodemonftratumeſt. Illud au-

tem ſciendum eft, eumprimo in libro ejufmodi ſectorem

non huic quidem cono æqualem eſſe demonſtraſſe, ſed

ei, qui a fuperficie coni, et ſuperficie ſphæræ hemif-

phærio minore comprehenditur : quem quidem in defi-

nitionibus ſectorem ſolidum proprionomine vocat. Ait

enim: ſectorem vero folidum voco, quando ſphæram

• τῷ ΓΒ ἀπὸ * τὸ ἀπὸ ΓΟΒ • πρὸς τὸ ἀπὸ
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;

conus ſecuerit verticem habens ad ſphæræ centrum, fl-

guram, quæ a ſuperficie coni, et ſuperficie ſphæræ, quæ

intra conum eft, comprehenditur. Quæ vero figura

nunc propofita eft, ea fane comprehenditur a ſuperficie

coni verticem ad ſphæræ centrum habentis, et a ſuper-
ficie ſphæræ ; non tamen ea, quæ intra conum fit. Ita-

que ejufmodi figuram cono æqualem eſſe, qui bafim qui-

dem æqualem habeat ſuperficiei ſphæræ, quæ ſegmen-.

tum comprehendit, altitudinem vero ei, quæ ex centro

ſphæræ ; ex iis, quæ tradita primo in libro funt, hoc

pacto demonftrabitur.

Intelligatur ſphæra feorfumpofita : eaque ſecetur plano

aliquo, non per centrum; nempe circulo circa diame-

trum BA deſcripto: et fit ſphæræ centrum punctum A.

Intelligatur autem conus bafim quidem habens circulum

circa diametrum BA deſcriptum, verticem vero punc-

tumA: et ponatur conus E, cujus baſis æqualis fit fu-

κορυφὰν ἔχων ποτὶ τῷ κέντρῳ τᾶς σφαίρας, τὸ περιεχόμενον

σχῆμα ὑπότε τᾶς ἐπιφανείας τῷ κώνε κῷ τῆς ἐπιφανείας

τᾶς σφαίρας ἐντὸς τὸ κώνα. Τὸ δὲ νῦν προκείμενον λῆμα

πειέχεται μὲν ὑπὸ κωνικῆς ὀξιφανείας, τὴν κορυφων ἐχέσης

πρὸς τὸ κέντρῳ ὁ σφαίρας, κὶ σφαιρικῆς ἐπιφανειας, ἀλλ᾿ ἐ

τῆς ἐντὸς ἀπολαμβανομένης το κώνο. Ὅτι δὲ οὖν τὸ τοιῶτον

σχῆμα ἴσαν γίνεται τῷ κώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τωὰ ἴσω
τῇ ὀπιφανείᾳ τῇ σφαιρικῇ τῇ πειεχέση τὸ τμῆμα, ὕψος δὲ

ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρο τῆς σφαίρας, δειχθήσεται οὕτως, διὰ

τῶν ἐν τῷ πρώτῳ βιβλίῳ δεδειγμένων.

Νενοήθω χωρὶς σφαῖρα, καὶ τετμήπω ὀπιπέδῳ τινὶς μὴ

διὰ τὸ κέντρο, τις περὶ διάμετρον τὴν Β Δ κύκλῳ · κέντρον

δὲ τ σφαίρας τὸ Α. Καὶ νενοείπω κῶνος, ὁ βάσιν μὲν ἔχων

τὸν πεὶ διάμετρον τὴν ΒΔ κύκλον, κορυφὴν δὲ τὸ Α σημεῖον

ἐκκείπω δὲ κῶνος ὁ Ε, ξ ἡ μὲν βάσις ἴση ἔσω τῇ ἐπιφανεία

1

B

Γ

A

Z H

E

perficiei ſphæræ, et altitudo ei, quæ ex ſphæræ centro.

Hic igitur conus æqualis eſt ſphæræ ; quippe coni eſt

quadruplus baſimquidemhabentis maximum ſphæræ cir-

culum, altitudinem vero eamdem ac ſphæra ; cujus qui-

dem coni ſphæram ipfam quadruplam eſſe demonſtra-

tum eft. Ponantur item alii duo coni Z,H, quorum

alter quidem Z bafim habeat æqualem ſuperficiei ſeg-

menti ΒΓΔ, et altitudinem æqualem ei, quæ ex centro

ſphæræ ; alter vero H bafim habeat æqualem ſuperficiei

ſegmenti BOA, et altitudinem eamdem. Itaque conus

Z æqualis eſt ſectori verticem quidem habenti punctum
A, bafim vero ſphæræ ſuperficiem BΓΔ. Quoniam igi-

tur coni E baſis conorum Z, H bafibus æqualis eſt, iique

fub eadem altitudine conftituuntur; ideo conus E, hoc

eſt ſphæra, conis Z, H eſt æqualis . Demonſtratum au-

tem eft, conumZ folido ſectori, qui ad BIA eſt, punc-
tumA verticem habenti æqualem eſſe. Reliquus igitur

conusH æqualis eft reliquo ſegmento, bafim habenti

ſegmenti BOA ſuperficiem, et altitudinem eam, quæ
ex centro .

Rurfus autem dicit: æqualis eſt igitur conusN, hoc

eſt ſector BOZA, figuræ BOZK. Quoniam enim

colligendo conclufit, conumN æqualem eſſe cono, qui

bafım quidem habeat circulum circa diametrum BZ de-

ſcriptum, altitudinem veroK: conus autem, cujus

baſis eadem fit, et altitudo EK, æqualis eſt ei, quem

diximus, cono ; et adhuc illi, qui eamdem habet bafim,

et altitudinem E ; quippe ſe habent inter ſe invicem
ut altitudines. Ideo communi ablato cono, qui eamdem

habet bafim, et altitudinem E , reliqua figura BΘΖΚ

cono eſt æqualis, qui bafim quidem habet circulum circa

diametrum BZ deſcriptum, altitudinem veroK ; hoc

eft cono N, five fectori BAOΖ.

Poftremo cum corollarium, quod ex demonſtratis

ſponte fluit, in theorematis fine ſubjecerit; mox aliam

ingreſſus demonſtrandi viam ſphæræ ſegmentum BAZ

ὃ σφαίρας, ὕψος δὲ ἡ ἐκ ἢ κέντρο ἢ σφαίρας. *Ὁ ἄρα κῶ-

νος ἴσος ἐςὶ τῇ σφαῖρᾳ· τετραπλάσιος γάρ ἐςι ἢ βάσιν ἔχοντος

τὸν μέγιςον κύκλον, ὕψος δὲ τὸ αὐτό· ὅπερ ἡ σφαῖρα ἐδείχθη

τετραπλασία. Ἐκκείθωσαν δὲ καὶ ἄλλοι δύο κῶνοι οἱ Ζ , Η,

ὧν ὁ μὲν Ζ βάσιν ἐχέτω " Ἴσω τῇ ἐλιφανείᾳ τὸ κατὰ τὴν

ΒΓΔ τμήματος , ὕψος ἢ τὴν ἐκ τῶ κέντρο τῆς σφαίρας· ὁ

Η βάσιν μὲν ἴσω τῇ ὀλιφανείᾳ τὸ κατὰ τιώ Β ΘΔ τμή

ματος, ὕψος δὲ τὸ αὐτό. Ὁ Ζ ἄρα κῶνος ἴσος ἐςὶ πιὸ το

μεῖ, 2ξ κορυφὴ μὲν τὸ Α, ἐπιφάνεια ἢ σφαιρικὴ ἡ κατὰ τὴν

ΒΓΔ βάσις . Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐςὶν ἡ τᾶ Ε κώνο βάσις ταῖς 7

Ζ,Η κώνων βάσεσι, καί εἰσιν ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος, ἴσος ἄρα

ἐςὶν ὁ Ε κῶνος, τετέςι ἡ σφαῖρα τοῖς Ζ, Η κώνοις. ᾿Αλλ᾿

ὁ Ζ ἴσος ἐδείχθη τῷ κατὰ τὴν ΒΓΔ ςερεῷ τομεῖ, κορυφίω

ἔχοντι τὸ Α. Λοιπὸς ἄρα ὁ Η κῶνος ἴσος ἐςὶ τῷ λοιπῷ

τμήματι, βάσιν ἔχοντι τὴν ἐπιφάνειαν το κατὰ των ΒΘΔ

τμήματος, ὕψος ἢ τὸ ἐκ τῶ κέντρο.

b

Εἶτα πάλιν φησίν· ἴσος ἄρα ὁ Ν κῶνος, τετέςιν ὁ ΒΟΖΑ

τομεὺς , τῷ ΒΘΖΚ χήματι. Ἐπεὶ γὰρ συνήχθη ὁ Ν κῶ-

νος ἴσος ὢν κώνῳ ὁ βάσις μὲν ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύ-

κλος, ὕψος ἢ ἡ ΘΚ· ὁ ἢ κῶνος, ὦ βάσις μὲν ἐσιν ἡ αὐτὴ,

ὕψος δὲ ἡ ΕΚ, ἴσος τῷτε εἰρημένῳ κώνω, κῷ τις βάσιν μὲν

ἔχοντι τὴν αὐτίω, ὕψος δὲ τὴν ΕΘ ' ῾πρὸς ἀλλήλοις γάρ

εἰσιν ὡς τὰ ὕψη. Κοινᾶ ἀφαιρεθέντος – κῶνε τὸ βάσιν μὲν

ἔχοντος τὴν αὐτὴν, ὕψος ἢ τὴν ΕΘ, λοιπὸν τὸ ΒΘΖK

χήμα ἴσον ἀεὶ τῷ κώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντὰ τὸν πεὶ διάμε-

τζον την ΒΖ κύκλον, ὕψος δὲ τὴν Θ Κ' τετέςι τῷ Ν κώ-

νῳ, τετέςι τῷ ΕΑΟΖ τομεῖ.

Ἐπαγαγὼν δὲ τὸ ἐκ ἢ συναχθέντων πόρισμα ἐπὶ τοῦ

θεωρήματος, ἑξῆς δὲ ἑτέρας αποδείξεως συνάγει τὸ τελου

ταῖον μέρος τὰ θεωρήματος, τετέςιν ὅτι τὸ ΒΑΖ τμήμα

* ὁἄρα Ε κωνος γ ίσην * ὅτω τὸ Α κορυφὴ μὲν айти ο ίση
C

πρὸς ἀλλήλως
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σφαίρας ἴσον ἀεὶ τῷ ΒΚΖ κώνῳ. Καὶ προϊὼν φησίν ὡς

ἄρα ἡ ΚΘ αχὸς Θ Γ, « ἡ ΘΔ ταρός ΔΓ · καὶ ὅλη ἡ ΚΔ

πρὸς ΔΘ ἐςὶν, ὡς ἡ ΔΘ πρὸς ΔΓ, τετέςιν, ὡς ἡ ΚΘ

πρὸς ΘΑ. Ἐπεὶ γύρ ἐςιν ὡς ἡ ΚΘ πρὸς ΘΓ, ἡ ΘΔαρός

ΔΓ· καὶ ἐναλλὰς, ὡς ἡ ΚΘ πρὸς Θ Δ, ἡ ΘΓ πρὸς

ΓΔ΄ καὶ σωθέντι᾿ ὡς ἡ Κ Δ πρὸς ΔΘ, ἡ ΘΔ πρὸς

ΔΓ, τετέςιν ἡ ΚΘ πρὸς Θ Α . Ἦν γὰς ὡς ἡ Κ Θ πρὸς

ΘΓ, ἡ ΘΔ πρὸς ΔΓ · ἴση δὲ ἡ ΘΓ τῇ ΘΑ. Καὶ

μετ᾿ ὀλίγον· ὡς ἄρα ἡ ΚΘ πρὸς ΔΘ, ὅτως ἡ ΑΕ προς

ΕΓ. Καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΚΔ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν Κ.Θ.Δ,

ὕτως τὸ ἐπὸ ΑΓ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕΓ.

K

Νοείπωσαν γὰρ χωρὶς κείμεναι αἱ ΚΔ, ΑΓ΄

καὶ ἔσω ὡς ἡ Κ.Θ πρὸς ΘΔ, οὕτως ἡ ΑΕ πρὸς

ΕΓ. Λέγω ὅτι ἀεὶ καὶ ὡς τὸ ἀπὸ ΚΔ πρὸς τὸ

ὑπὸ Κ.Θ.Δ, ὕτως τὸ ὑπὸ ΑΓ πρὸς τὸ ὑπὸ ΑΕΓ.

Ἐπεὶ γὰρ ἐςιν ὡς ἡ ΚΘ πρὸς Θ Δ, ὅτως ἡ ΑΕ πρὸς Θ

ΕΓ· καὶ συνθέντι ἐςὶν ὡς ἡ ΚΔ πρὸς ΔΘ, ὅτως

ἡ ΑΓ πρὸς Γ.Ε. "Ωςε καὶ τὸ αυτό Κ.Δ πρὸς τὸ ἀπὸ

ΘΔ, ὡς τὸ καὶΑΓ, πρὸς τὸ δπὸ ΕΓ. Πάλιν ἐπεί ἐςιν

ὡς ἡ ΚΘ πρὸς ΘΔ, ὕτως ἡ ΑΕ πρὸς ΕΓ΄ ἀλλ᾿ ὡς ἡ

ΚΘ πρὸς Θ Δ, ὅτως τὸ ὑπὸ Κ.Θ Δ πρὸς τὸ ὑπὸ ΘΔ,

ποινοῦ ὕψες τῆς Θ Δ λαμβανομένης. Ὡς δὲ ἡ Α Ε πρὸς

ΕΓ, ὅτως τὸ ὑπό ΑΕΓ΄ πρὸς τὸ Σπὶ ΕΓ, κοινᾶ, πάλιν

ὕψος λαμβανομένης τῆς ΕΓ. Καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΚΘΔ

πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΔ, ὕτως τὸ ὑπὸ ΑΕΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ.

Ἐδείχθη δὲ ὡς τὸ ὑπὸ ΘΔ πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΚ, ὕτως τὸ ἀπὸ

τὸ ἀπὸ ΑΓ΄

ΕΓ αρὸς τὸ Σπό " ΓΑ. Καὶ δὲ ἴσε ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ Κ.Θ.Δ.

πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΔ, ὅτως τὸ ὑπὸ ΑΕΓ πρὸς τὸ ἀπὸ

καὶ ἀναπάλιν. Ὅπερ ἔδει δείξαι.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ δ'.

Τρίτον Ιὦ πρόβλημα τόδε· τιὼ δοθεῖσαν σφαί

ραν ἐπιπέδῳ τεμῶν, ὅπως αἱ τ τμημάτων ἐπιφάνειαι

πρὸς ἀλλήλας λόγον ἔχωσι τὸν αὐτὸν τῷ δοθέντι .

Γεγονέτω· κὶ ἔσω τῆς σφαίρας μέγισος κύκλος ὁ

ΑΔΕΕ, διάμετρος δε αὐτῶ ἡ ΑΒ· καὶ ἐκβεβλή-

θω πρὸς τίω ΑΒ ἐπίπεδον ὀρθόν· καὶ ποιάτω τὸ

ἐπίπεδον ἐν τῷ ΑΔΒΕ κύκλῳ τομιὼ τίω ΔΕ· καὶ

ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΔ, ΒΔ.

Ἐπεὶ ὧν λόγος ἐςὶ τῆς ὑπιφανείας τᾶ ΔΑΕ τμή-

ματος, πρὸς τὴν ὑπιφάνειαν τοῦ ΔΒΕ τμήματος

δεθείς· ἀλλὰ τῇ ὁπιφανεία & ΔΑΕ τμήματος ἴσος

ἐςὶ κύκλος, ὁὁ ἡ ἐκ
g

§ κέντρα ἴση ἐςὶ τῇ ΑΔ' τη
ἢ πιφανεία & ΔΒΕ τμήματος ἴσος ἐςὶ κύκλος, &

ἡ ἐκ τοῦ κέντρο ἴση ἐςὶ τῇ ΔΒ' ὡς δὲ οἱ εἰρημένοι

κύκλοι πρὸς ἀλλήλους, ὅτως τὸ ἀπὸ ΑΔ πρὸς τὸ

Θ

cono BKZ æquale eſſe, quæ poſtréma erat theorematis

pars, colligendo conclufit. Progreſſuſque paululum : ut

igitur, inquit, Kad , ita fe habet ad AF ;

totaque KA ita ſe habet ad AO, ut A ad AΓ ; hoc

eſt ut Kad A. Quoniam enim ut Kad , ita

ſe habet A ad ΔΓ ; et permutando, utKad A, ita

Γad FA ; ideo etiam componendo, ut KA ad A,

ita ſe habet ad AF ; hoc eft KadA. Ut

enim KadΓ, ita fe habebatA ad AF : æqua-

liſque eſt ΘΓ ipfi A. Et paullo poft : ut igitur K
ad A , ita fe habet AE ad EF. Igitur etiam ut qua-

dratum, quod a KA defcribitur, ad fpatium, quod fub

KOA continetur, ita fe habet quadratum, quod defcri-

bitur ab AF, ad ſpatium, quod continetur fub АЕГ.

Intelligantur enim ΚΔ, ΑΓ feorfum pofitæ: et

utKad , ita ſe habeatAE adEF. Dico etiam

ut quadratum, quod aKA deſcribitur, ad fpatium,

quodfub KOA continetur, ita fe habere quadratum,

A quod defcribitur abAF, ad ſpatium,quod continetur

fub AEF. Quoniam enim utKad A, ita ſe ha-

bet AE ad FE ; etiam componendo utKA ad AO,

ita fe habetAF ad IE. Quare etiam quadratum,

quodaKAdefcribitur, ad quadratum, quod defcribi-

tur a , fe habet ut quadratum, quod ab Ar de-

ſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab E Г.

Rurfus quoniam ut Kad∆, ita fe habet AE

ad ΕΓ : et ut K quidem ad , ita fpatium,

quod fub KA continetur, ad quadratum, quod

E

r

a defcribitur, ſumpta communi altitudine.

Ut vero AE ad EF, ita fpatium, quod continetur ſub

AEF, ad quadratum, quod defcribitur ab EÇ, ſumpta

rurfus communi altitudine AΓ. Ideo etiam ut ſpatium,

quod fub KOA continetur, ad quadratum, quod a

defcribitur, ita, ſe habet ſpatium, quod continetur fub

AEF, ad quadratum, quod defcribitur ab ΕF. Demon-

ſtratum autem eft, ut quadratum, quod a defcribi-

tur, ad quadratum, quod defcribitur aAK, ita fe habere

quadratum, quod defcribitur ab ΕΓ, ad quadratum, quod

defcribitur a TA. Igitur etiam æqua proportione, ut ſpa-

tium, quod fub KOA continetur, ad quadratum, quod

a KA defcribitur, ita fe habet ſpatium, quod continetur

fub AEF, ad quadratum, quod defcribitur ab AF : et

invertendo. Quod oportebat demonftrare .

PROP. IV. THEOR .

Tertium problema hoc erat : datam ſphæram

plano ſecare, ita ut ſegmentorum fuperficies

eamdem ac quæ data eſt inter fe invicem ratio-

nem habeant.

Factum fit : et maximus ſphæræ circulus fit

ΑΔΒ E, ejuſque diameter AB : et producatur

planum ad A B rectum ; quod quidem planum

ſectionem in circulo AABE faciat AE ; jun-

ganturque AΔ, ΒΔ.

Quoniam igitur ratio ſuperficiei ſegmenti

AAE ad fegmenti ABE ſuperficiem data eſt :

et ſuperficiei quidem ſegmenti AAE æqualis eſt

circulus, cujus ea, quæ ex centro, ipſi AA eſt

æqualis ; fuperficiei vero fegmenti AB E æqualis
eſt circulus, cujus ea, quæ ex centro, æqualis eft

ipfi AB ; atque ut ii, quos diximus, circuli inter

ſe invicem, ita fe habet quadratum, quod ab AA

8 ὁ ἡ ἐκ τῶκέντρο ἴσηἐςὶτῇΑΔ. Τῇ δὲ
ΓΔ4 ἡ Θ Δ πρὸς ΔΓ in MS. defunt. • πρὸς τὸ ὑπὸ ΔΕΓ

πιφανεία τῦ ΔΒΕ τμήματος ἴσος ἐςὶ κύκλος ὁἡ ἐκτῶ κέντρο ἴση ἐςὶ τῇΔΒ. In MS. defunt.

i
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defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a

AB ; hoc eft ut Arad FB : ideo ratio ipfius A Г

ad FB eſt data. Quare datum eſt punctum r.

Recta autem ad A B eſt ΔΕ . Datum eft igitur

pofitione etiam planum, quod per A E agitur.

Componetur autem problema hoc pacto. Sit

ſphæra, cujus maximus circulus AABE, et dia-

meter A B. Data autem ratio eadem fit quæ

rectæ Z ad H : ſeceturque AB in puncto I, ita

ut quemadmodum Arad IB, ita fe habeat Z

adH; et perpunctum Ipla-

no ſphæra fecetur ad rectos

angulos ipfiAB ; fitque com-

munis ſectio ΔΕ ; etjungan-

turAA, AB. Ponantur porro

duo circuli , K ; alter qui-

dem æqualem habens eam,

quæ ex centro, ipfi AA; al-
Γ

ter vero eam, quæ ex cen-

tro, æqualem habens ipfi

AB. Æqualis eft igitur cir-

culus quidem fuperficiei ſegmenti AΑΕ, cir-

culus vero K ſuperficiei ſegmenti ABE. Hoc

enim in primo libro demonſtratum eft. Et quo-
niam datus eſt angulus AAB, normaliſque eft

ΓΔ ; ideo ut Ar ad FB, hoc eft Z ad H, ita fe

habet quadratum, quod ab AA defcribitur, ad

quadratum, quod defcribitur a AB; hoc eft qua-

dratum, quod ab ea defcribitur, quæ ex centrotro

circuli , ad quadratum, quod defcribitur ab

ea, quæ ex centro circuli K ; hoc eſt ſegmenti

AAE ſuperficies ad fuperficiem ſphæræ feg-

menti ABE.

A

B

ἀπὸ ΔΒ, τετέςιν ἡ ΑΓ πρὸς Γ Β΄ λόγος ἄρα τῆς

ΑΓ πρὸς ΓΒ δοθείς . "Ωσε δοθέν ἐσι τὸ Γ ση-

μεῖον
εσι τῇ ΑΒ πρὸς ὀρθὰς ἡ ΔΕ. Θέσει

ἄρα νὰ τὸ διὰ τῆς ΔΕ ἐπίπεδον .

Και

E

Συντεθήσεται δὲ ὅτως. Ἔσω σφαίρα, ἧς μέ-

γιςος κύκλος ὁ ΑΔΒΕ, καὶ διάμετρος ἡ ΑΒ, Ὁ

δὲ δοθεὶς λόγος ὁ τῆς Ζ πρὸς Η· καὶ τετμήθω ἡ

ΑΒ, κατὰ τὸ Γ, ὥσε εἶναὶ ὡς τὴν ΑΓ πρὸς ΓΒ,

ὕτως τὴν Ζ πρὸς Η· καὶ διὰ

ξ Γ' ἐπιπέδῳ τεμήπω ἡ σφαί-

ρα πρὸς ὀρθὰς τῇ ΑΒ εὐθεῖα,

καὶ ἔσω κοινὴ τομὴ ἡ ΔΕ, καὶ

ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΔ , ΔΒ .

Καὶ ἐκκείθωσαν δύο κύκλοι

οἱ Θ, Κ, ὁ μὲν Θ ἴσην ἔχων τὴν

ἐκ τοῦ κέντρο τῇ ΑΔ, ὁ δὲ κ

τὴν ἐκ τοῦ κέντρο ἴσην ἔχων

τῇ ΔΒ. Ἔσιν ἄρα ὁ μὲν Θ

κύκλος ἴσος τῇ ἑπιφανείᾳ τῶ ΔΑΕ τμήματος, ὁ

ἢ κ τοῦ ΔΒΕ τμήματος. Τοῦτο γδ προδέδεικται

ἐν τῷ πρώτῳ βιβλίῳ. Καὶ ἐπεὶ δοθεῖσα ἐςὶν ἡ ὑπὸ

ΑΔΒ, καὶ καθετὸς ἡ ΓΔ, ἐςὶν ὡς ἡ ΑΓ πρὸς

ΓΒ, τετέςιν ἡ Ζ πρὸς Η, τὸ ἀπὸ ΑΔ πρὸς τὸ ἀπὸ

ΔΒ, τετέςι τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τῶ κέντρο τᾶ Θ κύκλο,

πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ &κέντρο Κ κύκλο, τετέςιν ὁ Θ

κύκλος πρὸς τὸν Κ κύκλον· τετέςιν ἡ ἐπιφάνεια ξ

ΔΑΕ τμήματος, πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν & ΔΒΕ τμή-

ματος τῆς σφαίρας.

Οι κι

he

Ὡς δὲ οἱ εἰρημένοι κύκλοι πρὸς ἀλλήλους ὅτως τὸ Σπὸ

ΑΔ πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΒ, τετέςιν ἡ ΑΓ πρὸς ΓΒ . Ως

8 ἐν αὐτῇ τῇ τὸ ῥητοῦ καταγραφῇ, ἐπεὶ ἐν ὀρθογωνίῳ τρι

γώνῳ τῷ ΑΔΒ κάθετος ἧκται, καὶ ἀπὸ τῆς ὀρθῆς ἡ ΔΓ,

μέση ανάλογόν ἐσι τῶν τῆς βάσεως τμημάτων· καὶ τὰ πρὸς

τῇ καθέτῳ τρίγωνα ὅμοιά ὅτι τῷ τε ὅλῳ καὶ ἀλλήλοις. Ως

τέ ἐσιν ὡς ἡ ΒΓ πρὸς ΔΓ, ἡ ΒΔ πρὸς ΔΑ ' καὶ τὰ

ἀπ᾿ αὐτῶν ἄρα. ᾿Αλλ᾿ ὡς τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΔ,

ὕτως ἡ πρώτη ἡ ΒΓ πρὸς τρίτω τιὼ Γ.Α. Καὶ ὡς ἄρα ἡ

ΒΓ΄ πρὸς ΓΑ, οὕτως τὸ ἀπὸΒΔ πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΑ. Δοθεὶς

δὲ λόγος ὁ ΑΓ πρὸς ΓΒ. Ως τε δοθέν ἐσι τὸ Γ σημεῖον .

Ἐπεὶ γὸ ἡ σφαῖρα ὑπίκειται δεδομένη, δέδοται ἄρα καὶ ἡ διά-

μετρος αὐτῆς ἡ ΑΒ. Καὶ δέδοται ὁ λόγος τῆς ΑΓ πρὸς

ΓΒ΄ ἐὰν ἢ δεδομένον μέγεθος εἰς δεδομένον λόγον διαιρεθῇ

δέδοται ἑκάτερον ἢ τμημάτων. Ως τε δοθεῖσα ὅτὶν ἡ ΑΓ.

Καὶ δοθὲν τὸ Α, ἐπὶ τὸ τῆς κοινῆς τομῆς ἐσι θέσει δεδο-

μένων γραμμῶν. Δέδοται ἄρα κὶ τὸ Γ.

EUTOCIUS.

Atque ut ii, quos diximus, circuli inter ſe invicem,

ita fe habet quadratum, quod abAA deſcribitur, ad qua-

dratum, quod deſcribitur a AB ; hoc eft ut ΑΓ ad IB .

Quoniam enim, ut in allata figura, ducta eſt in triangulo

rectangulo AAB a recto ejus angulo normalis ; hæc

utique media proportionalis eft inter ſegmenta baſis ;

quæque ad normalem funt triangula, ea funt cum toti,

tum fibi invicem fimilia. Quare ut BF ad ΔΓ, ita fe

habet BA ad AA; idemque de quadratis dicendum eft,

quæ ab his defcribuntur. Ut autem quadratum, quod

a BF defcribitur , ad quadratum, quod defcribitur a ΓΔ,
ita ſe habet prima BI ad tertiam ГА. Igitur etiam ut

BI ad ΓΑ, ita fe habet quadratum, quod a BA defcri-

bitur, ad quadratum, quod deſcribitur a Δ.Α. Ratio

autem ipſius AS ad IB eſt data. Quare datum eft

punctum F. Quoniam enim ponitur ſphæram datam

eſſe, data etiam eſt ejus diameter AB. Data eſt autem

ratio ipfius AF ad FB : et ſi data magnitudo pro data

ratione fecetur, utrumque fegmentum eft datum. Quare
data eſt AF. Datum eſt autem punctum A, utpote

quod in communi datarum poſitione linearum ſectione

eft. Datum eft igitur et punctum Г.

Η ὡς δὲ
1 πρὸς Γ.Α. Ἡ ΒΔ πρὸς ΔΑ δοθείς



DE SPHÆRA ET CYLINDRO LIB. II. 157

f

ΠΡΟΤΑΣΙΣ Ε.

Τὴν δοθείσαν σφαῖραν τεμεῖν, ὡς τε τὰ τμήμα

τα τῆς σφαίρας πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχειν τὸν αὐ-

τὸν τῷ δοθέντι.

Ἔτω ἡ δοθείσα σφαῖρα ἡ ΑΒΓΔ· δει δὴ αὐ-

τὴν τεμῖν ἐπιπέδῳ, ὡς τε τὰ τμήματα τῆς σφαίρας

πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχειν τὸν δοθέντα.

Τετμήσθω διὰ τῆς ΑΓ Οπιπέδῳ. Λόγος ἄρα τε

ΑΔΓ τμήματος τῆς σφαίρας πρὸς τὸ ΑΒΓ τμῆ-

μα τῆς σφαίρας δοθείς. Τετμήθω δὲ ἡ σφαῖρα

διὰ τοῦ κέντρα, καὶ ἔσω ἡ τομὴ μέγισος κύκλος ὁ

ΑΒΓΔ, κέντρον δὲ τὸ Κ, καὶ διάμετρος ἡ Δ Β. Καὶ

πεποιείθω, ὡς μὲν συναμφότερος ἡ Κ. Δ, ΔΧ πρὸς

ΔΧ, ὕτως ἡ ΡΧ πρὸς ΧΒ· ὡς ἢ συναμφότερος ἡ

Κ. Β, ΒΧ πρὸς Β Χ, ὅτως ἡ ΛΧ πρὸς ΧΔ, κὶ ἐπε-

ζύχθωσαν αἱ ΑΛ, ΑΓ, ΑΡ, ΡΓ. Ἴσος ἄρα ἐςὶν

ὁ μὲν ΑΛΓ κῶνος τῷ ΑΔΓ τμήματι τῆς σφαίρας·

ὁ δὲ ΑΡΓ τῷ ΑΒΓ. Λόγος ἄρα καὶ τῷ ΑΛΓ

κώνε πρὸς τὸν ΑΡΓ κῶνον δοθείς . Ὡς δὲ ὁ κῶνος

πρὸς τὸν κῶνον ὕτως ἡ ΑΧ πρὸς ΧΡ· ἐπείπερ τ

αὐτὴν βάσιν ἔχωσι τὸν πεὶ διάμετρον – ΑΓ κύκλον.

Λόγος ἄρα καὶ τῆς Λ Χ προς Χ Ρ δοθείς. Καὶ διὰ

τὰαὐτὰ τοῖς πρότερον διὰ τ κατασκδῆς, ὡς ἡ ΛΔ

PROP. V. THEOR.

Datam ſphæram ſecare, ita ut ſphæræ ſeg-

menta eamdem ac quæ data eſt inter ſe invicem

rationem habeant.

Sit data ſphæra ΑΒΓΔ : oportet autem eam

plano fecare, ita ut ſphæræ ſegmenta datam in-

ter ſe invicem rationem habeant.

Seceturplano perAΓ. Ratio igitur ſegmenti

ſphæræ AAr ad ſphæræ ſegmentum ABT eft

data. Secetur item ſphæra per centrum, ſecti-

oque fit maximus circulus ΑΒΓΔ, ejuſque cen-

trum K, et diameter AB. Fiat porro, ut utra-

que quidem fimul KA; AX ad AX; ita PX ad

XB ; ut utraque vero fimul KB; BX adBX, ita

AX ad XA ; et jungantur ; ۸۲; ΑΡ, ΡΓ .

Æqualis eft igitur conusquidemAA I ſegmento

ſphæræ ΑΒ Γ ; conus vero API ſphæræ ſegimen-
to ABF. Data eſt igitur etiam ratio coni AAΓ

ad conumAPF. Ut autem conus ad conum ita

fe habet AX ad XP ; quoniam eamdem habent

bafim circulum, qui circa diametrum Ar de-

fcribitur. Data igitur eſt etiam ratio ipfius AX

ad XP. Eadem vero ratione, qua fupra, per

conſtructionem, ut AA ad KA, ita fe habet KB

A

Δ

T

BP

πρὸς Κ Δ, ἡ Κ Β πρὸς ΒΡ, ξἡΔΧ πρὸς Χ B. Kad

ἐπεί ἐσιν ὡς ἡ Ρ Β πρὸς ΒΚ, ἡ ΚΔ πρὸς ΛΔ, συν-

θέντι ὡς ἡ ΡΚ πρὸς Κ.Β, τετέςι πρὸς ΚΔ, ὅτως

ἡ Κ Λ ποὸς Λ.Δ. Καὶ ὅλη ἄρα ἡ ΡΛ πρὸς ὅλιω +

ΚΛἐςὶν, ως ἡ ΚΛ πρὸς ΛΔ, Ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ

τῶν ΡΛ, ΛΔ, τῷ ἀπὸ Κ.Λ. Ὡς ἄρα ἡ ΡΛ πρὸς

ΛΔ, τὸ ἀπὸ Κ Λ πρὸς τὸἀπὸ ΛΔ, Καὶ ἐπεὶ ἐσιν

ὡς ἡ ΛΔ πρὸς ΔΚ, ὕτως ἡ ΔΧ πρὸς Χ Β, ἔσαι

ἀνάπαλιν καὶ συνθέντι, ὡς Κ.Α προς ΛΔ, ὅτως ή

ΒΔ πρὸς Δ.Χ. Καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΚΑ πρὸς τὸ

ἀπὸ ΛΔ, ὕτως τὸ ἀπὸ Β Δ πρὸς τὸ ἀπὸ Δ.Χ. Πd-

λιν ἐπεὶ ἐσιν ὡς ἡ ΑΧ πρὸς ΔΧ, συναμφότερος ἡ

ΚΒ, ΒΧ πρὸς Β Χ· διελόντι, ὡς ἡ Α Δ πρὸς ΔΧ,

ὕτως ἡ Κ Β πρὸς ΒΧ. Κάθω τῇ Κ.Β ἴση ἡ ΒΖ.

Ὅτι γὰρ ἐκτὸς τοῦ Ρ πεσᾶτη, δῆλον. Καὶ ἔσαι ὡς

ἡ ΑΔ πρὸς ΔΧ, ὕτως ἡ ΖΒ πρὸς Β.Χ. Ως τε

καὶ ὡς ἡ ΔΛ πρὸς Λ.Χ, ἡ ΒΖ πρὸς ΖΧ. Ἐπεὶ

ἢ λόγος ἐςὶ τῆς ΔΑ πρὸς Λ.Χ δοθεὶς, καὶ τῆς ΡΛ

レー

ad BP, etAX ad XB. Et quoniam utPB ad

B K, ita fe habet KA ad AA ; componendo, ut

PK ad KB, hoc eft ad KA, ita fe habet K Aad

AA. Igitur etiam tota PA ſe habet ad totam

ΚΛ, ut KA ad AA. Igitur fpatium, quod fub

ΡΛ, ΛΔ continetur, æquale eſt quadrato, quod

a K A defcribitur. Ut igitur PA ad AA, ita fe

habet quadratum, quod a KA defcribitur, ad

quadratum, quod defcribitur aAA. Et quoniam

ut AA ad AK, ita fe habet AX ad XB ; inver-

tendo, et componendo, ut KA ad AA, ita ſe
habebit B A ad AX. Igitur etiam ut quadratum,

quod a KA defcribitur, ad quadratum, quod

defcribitur a AA, ita fe habebit quadratum,

quod a B A defcribitur, ad quadratum, quod de-

fcribitur a AX. Rurfus quoniam utAX ad AX,

ita ſe habet utraque fimul KB; BX ad BX ; di-

videndo, ut AA ad AX ita fe habet KB ad

ΒΧ. Ponatur ipfi KB æqualis BZ. Quod e-

nim extra P cafura fit, manifeftum eft. At-

que ut AA ad AX, ita fe habet ZB ad BX.

Quare etiam ut AA ad AX , ita fe habebit

BZ ad Zzx. Quoniam vero data eſt ratio cum

Rr

1
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:

ipfius AA ad AX, tum ipſius PA ad AX ; data

eſt etiam ratio ipfius PA ad AA. Itaque quoni-
am ratio ipfius PA ad AX componitur tum ex

ea, quam habet PA ad AA, tum ex ea, quam

AA habet ad A X : atque ut PA quidem adΛΔ,

ita fe habet quadratum, quod a AB defcribitur,

ad quadratum, quod defcribitur a AX ; ut vero

AA ad AX, ita fe habet BZad ZX : ideo ratio

ipſius PA ad AX componitur tum ex ea, quam

habet quadratum, quod a BA defcribitur, ad

quadratum, quod defcribitur a AX, tumex ea,

quam B Zhabet ad ZX. Fiat modo, ut PA ad

AX, itaBZ adzo. Data eft autem ratio ipfius
PA ad AX. Data eſt igitur etiam ratio ipfius

ZB ad Zo. Data eſt autem BZ, cum ei, quæ

ex centro , ſit æqualis. Data eſt igitur etiam

ZO. Igitur etiam ratio ipfius BZ ad Zo com-

ponitur tum ex ea, quam habet quadratum,

quod a BA defcribitur, ad quadratum, quod

defcribitur a Ax, tum ex ea, quam Bz habet

ad ZX. Ratio autem ipſius BZ ad Zo com-

ponitur tum ex ea, quam habet BZ ad ZX

tum ex ea, quam ZX habet ad ZO. Com-

munis auferatur ea, quam habet BZ ad ZX.

Reliqua eſt igitur ratio, in qua ut quadratum,

quod a BA defcribitur, hoc eft datum, ad qua-

dratum, quod defcribitur a AX, ita fe habetXZ

ad Zo, hoc eft addatum. Data eſt autem rec-

ta ZA. Oportet igiturdatamAZ fecare in punc-

to X, atque facere ut XZ ad datam ZO, ita

datum quadratum, quod a B A defcribitur, ad

quadratum, quod defcribitur a AX. Atque hoc

quidem ſi univerfaliter proferatur, determina-

tionem habet; fin autem hæc addantur, quæ

hicrepertafunt, nimirum AB duplam eſſe ipfius

BZ, et BZ majorem quam Zo, nullam habet

determinationem. Atque problema erit hujuf-

modi : datis duabus rectis AB, BZ, quarum al-

tera A B alterius BZ dupla fit, datoque item in

BZ puncto Θ, AB ipfam in puncto X ſecare, at-

que facere, ut quadratum, quod a B A defcri-
bitur ad quadratum, quod defcribitur a AX, ita

XZadze. Horum autem utrumque in fine

reſolvetur, et componetur.

Componetur autem problema hoc pacto, Sit

data ratio eadem quæ recte II ad 2, majoris ad

minus. Detur autem quædam ſphæra, eaque
plano ſecetur per centrum acto ; ſectioque ſit

circulus ΑΒΓΔ, ejuſque diameter BA, et cen-

trum K. Ponatur porro ipſi KB æqualis BZ;

ſeceturque BZ in puncto e, ita ut quemadmo-

dum OZ ad B, ita fe habeat II ad 2 ; et am-

plius ſecetur BA in punctoX, ita ut quemad-
modum X Z ad Z, ita fe habeat quadratum,

quod a BA defcribitur, ad quadratum, quod
defcribitur a AX ; et producatur per punctum

X planum ad BA rectum. Dico, planum hoc

ſphæram ita fecare, ut quemadmodum majus

ſegmentum ad minus, ita fe habeat II ad Σ.

πρὸς ΛΧ· τ τ ΡΛ ἄρα πρὸς Δ.Δ λόγος ἐςὶ δοθείς.

Ἐπεὶ ἦν ὁ τῆς ΡΛ πρὸς ΑΧ λόγος σύνηπται ἔκτε

τᾶ ὃν ἔχει ἡ ΡΛ πρὸς ΛΔ, καὶ ἡ ΔΛ πρὸς ΛΧ·

ἀλλ᾿ ὡς μὲν ἡ ΡΛ πρὸς ΛΔ, τὸ Ἀπὸ ΔΒ πρὸς τὸ

ἀπὸ ΔΧ· ὡς δὲ ἡ ΔΛ πρὸς ΛΧ, ὕτως ἡ ΒΖ

πρὸς ΖΧ· ὁ ἄρα τῆς ΡΛ πρὸς ΛΧ λόγος σύνηπ-

ται ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ ΒΔ πρὸς τὸ ἀπὸ

ΔΧ, καὶ ἡ ΒΖ τωρὸς ΖΧ. Πεποιήσθω ἢ ὡς ἡ ΡΑ

πρὸς Λ.Χ, ἡ ΒΖ πρὸς ΖΘ. Λόγος δὴ τ ΡΛ πρὸς

Λ.Χ δοθείς· Λόγος ἄρα κὶ τῆς ΖΒ πρὸς ΖΘ δο-

θείς. Δεθεῖσα δὲ ἡ ΒΖ, ἴση γάρ ἐσι τῇ ἐκ τῶ κέν-

τρε. Δοθᾶσα ἄρα ἡἡ ΖΘ. Καὶ ὁ τ ΒΖ ἄρα λό-

γος πρὸς Ζ Θ συνῆπται ἔκ τε δ' ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ ΒΔ

πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΧ, καὶ ἡ ΒΖ πρὸς Ζ.Χ. ᾿Αλλ᾿ ὁ

ΒΖ πρὸς ΖΘ λόγος συνῆλλαι ἔκ τε & τῆς ΒΖ πρὸς

ΖΧ, κὰ τοῦ τῆς ΖΧ πρὸς ΖΘ. Κοινὸς ἀφηρήθω ὁ

BZ πρὸς ΖΧ. Λοιπὸς ἄρα ἐσὶν ὡς τὸ ἀπὸ ΒΔ,

τετέςι δοθέν πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΧ, ὕτως ἡ Χ Ζ πρὸς

ΖΘ, τετέςι πρὸς δοθέν. Και έσι δοθεῖσα ἡ ΖΔ

ἀθεια. * Καὶ δὴ δοθεῖσαν – ΔΖ τεμῖν δεῖ κατὰ τὸ

Χ, νὰ πιῖῖν ὡς τὶν ΧΖ πρὸς δοθεῖσαν των ΖΘ, οὕτως

τὸ δοθὲν τὸ ἀπὸ Β Δ πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΧ. Τὅτι ὅτως

ἁπλῶς μὲν λεγόμενον ἔχει διορισμόν· προσιθε

μένων ἢ τῶν προβλημάτων, τῶν ἐνθάδε ὑπαρχόν-

των, τετέςι ὅτε διπλασίαν εἶναι τὴν ΔΒ τῆς ΒΖ,

καὶ τοῦ μείζονα τὴν ΒΖ τῆς ΖΘ, ὡς κατὰ τὴν

ἀνάλυσιν ἐκ ἔχει διορισμόν. Καὶ ἔσαι τὸ πρόβλη-

μα τοιῶτον· δύο δοθεισῶν ἐθειῶν τῶν ΔΒ, ΒΖ,

καὶ διπλασίας ὅσης τῆς ΔΒ τῆς ΒΖ, καὶ σημείς

ἐπὶ τῆς ΒΖ 8 Θ, τεμεῖν * τὰὼ ΔΒ κατὰ τὸ Χ, καὶ

ποιῶν, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΔ πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΧ, τὼ XZ

πρὸς ΖΘ. Ἑκάτερα δὲ ταῦτα ὑπὶ τέλει ἀναλυθή-
σεταί τε, κὶ συντεθήσεται .

Συντεθήσεται δὴ τὸ πρόβλημα ὅτως. Ἔσω ὁ

δοθεὶς λόγος ὁ τῆς Π πρὸςΣ, μείζον πρὸς ἐλάοσονα.

Καὶ δεδόσθω τις σφαίρα, καὶ τετμήθω ὑπιπέδῳ

διὰ τοῦ κέντρα· καὶ ἔσω τομὴ ὁ ΑΒΓΔ κύκλος,

καὶ διάμετρος ἔσω ἡ ΒΔ, κέντρον δὲ τὸ Κ. Καὶ τῇ

ΚΒ ἴση κείθω ἡ ΒΖ, καὶ τετμήθω ἡ ΒΖ κατὰ

τὸ Θ, ὥστε εἶναι ὡς τὴν ΘΖ πρὸς ΘΒ, τὴν Π

πρὸς Σ· καὶ ἔτι τετμήθω ἡ Β Δ κατὰ τὸ Χ, ὥς

τε εἶναι ὡς τὴν ΧΖ πρὸς ΘΖ, τὸ ἀπὸ Β Δ πρὸς

τὸ ἀπὸ ΔΧ, καὶ διὰ τῷ χ. ἐπίπεδον ἐκβεβλήθω

ὀρθὸν πρὸς τὸ ΒΔ. Λέγω ὅτι τὸ ἐπίπεδον τᾶτο

' τέμνει των σφαῖραν, ὡς τε εἶναι ὡς τὸ μειζον τμῆμα

πρὸς τὸ ἐλάοσον, τὴν Π πρὸς Σ. Πεποιήσθω γὸ ὡς

* τὴν ΑΒ
1 τεμεῖ

* Καὶ δὴ· Ut Eutocius : five ἄρα
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μὲν συναμφότερος ἡ Κ. Β, ΒΧ πρὸς Β Χ, ὕτως ἡ ΛX

πρὸς ΔΧ· ὡς δὲ συναμφότερος ἡ Κ Δ, ΔΧ πρὸς ΔΧ,

ἡ ΡΧ πρὸς Χ Β · καὶ ἐπεζώχθωσαν αἱ Α A, AF,

Fiatenim, ut utraque quidem fimul KB, BX ad

BX, ita AX ad AX ; ut utraque vero fimul KA,

AX, ad AX, itaPX adX B ; et jungantur A A, AF,

II

Z

A K XBP

ΑΡ, ΡΓ. "Ἔσαι δὴ διὰ ἢ κατασκευὴν ὡς ἐδείξα-

μεν ἐν τῇ ἀναλύσει, ἴσον τὸ ὑπὸ ΡΛ, ΑΔ τῷ ᾿ ἀπὸ

ΛΚ· καὶ ὡς ἡ Κ Λ πρὸς ΛΔ, ἡ ΒΔ ° πρὸς ΔΧ .

"Ως τε νὰ ὡς τὸ ἀπὸ Κ. Λ πρὸς τὸ ἀπὸ ΛΔ, τὸ ἀπὸ

Β Δ πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΧ . Καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 7 ΡΛ, ΛΔ

τῷ ἀπὸ ΛΚ ἐσὶν ἴσον, ὡς ἡ ΡΛ πρὸς ΛΔ, τὸ ἀπὸ

ΑΚ πρὸς τὸ ἀπὸ Λ.Δ. Ἔσαι ἄρα καὶ ὡς ἡ ΡΛ

πρὸς ΛΔ, τὸ ἀπὸ ΒΔ πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΧ, τετέςιν ἡ

Χ Ζ πρὸς ΖΘ. Καὶ ἐπεί ἐσιν ὡς συναμφότερος ή

ΚΒ, ΒΧ πρὸς ΒΧ, ὕτως ἡ Λ.Χ. πρὸς ΧΔ, ἴση δε

ἐσιν ἡ ΚΒ τῇ ΒΖ · ἔσαι ἄρα καὶ ὡς ἡ ΖΧ πρὸς

ΧΒ, ὕτως ἡ Λ.Χ πρὸς Χ Δ. ᾿Ανατρέψαντι, ὡς ἡ

ΧΖ πρὸς ΖΒ, ὕτως ἡ Χ Λ πρὸς ΛΔ. Ωσε καὶ ὡς

ἡ ΛΔ πρὸς ΛΧ, ὕτως ἡ ΒΖ πρὸς ΖΧ. Καὶ ἐπεί

ἐσιν ὡς ἡ ΡΛ πρὸς ΛΔ, ὕτως ἡ ΧΖ πρὸς ΖΘ, ὡς

δὲ ἡ ΔΛ πρὸς ΑΧ, ὕτως ἡ ΒΖ πρὸς ΖΧ· καὶ

διίσε ἐν
τῇ τεταραγμένῃ ἀναλογίᾳ, ὡς ἡ ΡΛ προς

ΛΧ, ὕτως ἡ ΒΖ πρὸς Ζ.Θ. Καὶ ὡς ἄρα ἡ ΛΧ

πρὸς ΧΡ, ὕτως ἡ ΖΘ πρὸς ΘΒ. Ὡς δὲ ἡ ΖΘ

πρὸς ΘΒ, ὕτως ἡ Ππρὸς Σ. Καὶ ὡς ἄρα ἡ ΛΧ

πρὸς Χ Ρ, τετέςιν ὁ ΑΓΛ κῶνος πρὸς τὸν ΑΡΓ κῶ-

νον, τετέςι τὸ ΑΔΓ τμῆμα τῆς σφαίρας, πρὸς τὸ

ΑΒΓ τμῆμα τῆς σφαίρας, ὅτως ἡ Π πρὸς Σ.

ΑΡ, ΡΓ. Itaque erit per conſtructionem, quem-

admodum in analyſi demonftravimus, ſpatium,

quod continetur fub PA, AA, æquale quadrato,

quod defcribitur a AK : atque ut KA ad AA, ita

ſe habebit BA ad AX. Quare etiam, ut quadra-

tum, quod aKAdeſcribitur, adquadratum, quod

defcribitur a AA, ita fe habebit quadratum,

quod a B A defcribitur, ad quadratum, quodde-

ſcribitur a AX . Etquoniamſpatium, quodconti-

netur fub PA, AA, æquale eſt quadrato, quodde-

fcribitur a AK ; ut PA ad AA, ita ſe habet qua-

dratum, quod a AK defcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur aAA. Igitur etiam, utPA ad

AA, ita fe habebit quadratum quod a BA de-

fcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a AX ;

hoceft, ut XZ ad ZO. Et quoniam, ut utra-

que fimul KB, BX ad BX, ita fe habet AX ad

XA, æqualiſque eſt KB ipfi BZ; ideo etiam ut
ZX ad XB, ita fe habebit AX ad XA. Et con-

vertendo, utXZ ad ZB, ita fe habebit XA ad

AA. Quare etiam ut AA ad AX, ita fe habebit

BZ ad ZX. Et quoniam ut PA ad AA, ita fe

habet X Z ad ZO ; atque utAA ad AX, ita BZ

ad ZX ; ideo etiam æqua eademque perturbata

proportione, ut P A ad AX, ita fe habebit BZ ad

ZO. Igitur etiam ut AX ad XP, ita fe habebit

Zoad B. Ut autem ZadB, ita fe habet

II ad 2. Igitur etiam ut AX adXP, hoc eft co-

nus AΓA ad conuin APT, hoc eſt ſegmentum

ſphæræ AAI ad ſphæræ ſegmentum ABF, ita

ſe habet II ad 2.

EUTOCIUS.

Καὶ διὰ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον διὰ ὁ κατασκουῆς, ὡς ἡ

ΑΔΡ πρὸς ΔΚΗ ΚΒ πρὸς ΒΡ, κὶ ἡ ΔΧ πρὸς Χ Β. Ἐν γὲ τῷ

αρὸ τέτε συνήγετο ὕτως· ἐπεὶ ἐςιν συναμφότερος ἡ ΚΔ, ΔΧ

πρὸς ΔΧ, ὕτως ἡ Ρ Χ πρὸς ΧΒ, διελόντι ὡς ἡ Κ Δ ωρὸς Δ.Χ.

ἡ Ρ Β πρὸς Β Χ · κὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ Κ Δ, τετέςιν ἡ Κ. Β, πρὸς

ΒΡ, ἡ ΔΧ πρὸς Χ Β. Πάλιν ἐπεί ὅειν ὡς ἡ ΛΧ πρός

ΧΔ, ὅτως συναμφότερος ἡ ΚΒ, ΒΧ πρὸς ΧΒ, διελόντι,

mἔσι η ἀπὸ ex MS .

Eadem vero ratione, qua fupra, per conſtructio-

nem, ut AA ad AK, ita fe habet KB ad BP, et AX

adXB. Nam in fuperiore theoremate ita collegit: quo-

niam ut utraque fimul KA, AX ad AX, ita fe habet

PX ad XB ; dividendo, ut KA ad AX, ita ſe habet PB

ad BX ; et permutando, utKA, hoc eft KB, ad BP,

ita AX ad X B. Rurfus quoniam ut AX ad XA, ita ſe

habetutraque fimul KB, BX ad XB ; dividendo, et per-

• πρὸς Δ.Χ. "Ωσε κῇ ὡς τὸ ἀπὸ ΚΛ πρὸς ΛΔ, ἡ ΒΔ πρὸς Δ.Χ. "Ωσε κὴ ὡς τὸ ἀπὸ ΚΑ

πρὸς ΑΑ, ἡ ΒΔ πρὸς Δ.Χ. Ὥσε κὴ ὡς τὸ ἀπὸ Κ.Α πρὸς τὸ ἀπὸ ΛΔ᾿ τὸ ἀπὸ Β Δ πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΧ &c .
Ρ πρὸς Α.Κ.



160 ARCHIMEDIS

omnes.

mutando, ut AA ad AK, ita fe habet AX ad XB. Ut

autem AX adXB, ita fe habebat KBad BP. Ut igitur

AA ad AK, ita fe habetAX ad XB, et KB ad BP.

Igitur etiam tota PA fe habet ad totam KA, ut KA ad

AA. Ut enim una ad unam, ita fe habent omnes ad

Ut igitur PA ad AA, ita fe habet quadratum,

quod a KA defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur

a AA . Quoniam enim utPA ad KA, ita fe habet KA

adAA ; ideo ut prima ad tertiam, ita ſe habet quadra-

tum, quod a prima deſcribitur, ad quadratum, quod

defcribitur a fecunda. Ut igitur PA ad AA, ita ſe ha-

bet quadratum, quod a PA deſcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur a KA. Se habet autem ut quadratum,

quod a PA deſcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a

KA, ita quadratum, quod a KA defcribitur, ad quadra-

tum, quod defcribitur a AA. Hæ enim recte propo-

tionales invicem funt. Se habet igitur ut PA ad AA

ita quadratum, quod aKA deſcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur a AA. Ponatur ipſi KB æqualis B Z.

Quod enim extraPcafura fit, manifeſtum eft. Quoniam
enim utXΔ adXB, ita ſe habet KB ad BP, majorque

eſt AX quam BX; ideo major eſt etiam KB quam BP.

Cadit igitur punctumZ extra punctum P.

Quoniam vero data eſt ratiocum ipfius AA ad AX,

tum ipfius PA ad AX ; data eſt etiam ratio ipfius PAΑ

adA A. Quoniam enim ut utraque fimul KB,BX adBX,

hoc eft ZX ad XB, ita fe habet AX ad XA ; conver-ver-

tendo, ut XZ ad ZB, ita fe habetXA ad AA ; et in-

vertendo, ut BZ ad ZX, ita AA ad AX. Data eſt

autem ratio ipſius BZ ad ZX. Nam ZB æqualis eſt ei,

quæ a ſphæræ centro ducitur; et BX, ideoque tota etiam

XZdata eſt, datis utique prioris illius terminis B et X ;

eo quod ſphæra plano perA Γ, ut ponitur, ſecta, A B ipfi

ATad rectos angulos eſt. Quare data eſt ratio ipfius

XZ ad ZB; et, quod conſequitur, ipfius AX ad AA.

Rurfus quoniam data eft fegmentorum ratio, data eſt

etiam ratio coni AAF ad conum APP. Quare etiam

ratio ipfius AX ad XP : coni fiquidem ſe invicem ha-

bent ut altitudines : et totius PA ad AX eſt data.

Quoniam igitur ratio utriufque fimulPA, AAad AX

data eft ; ratio quoque ipfius PA ad AA eſt data. Quæ

enim ad idem datam habent rationem, ea datam etiam

inter ſe invicem rationem habent.

Itaque quoniam ratio ipfius PA ad AX componitur

tum ex ea, quam habet PA ad AA, tumex ea, quam

AA habet ad AX. Rationum quidem compofitionem

hic inftitui, ſumpta media AA, quemadmodum etiam

inelementis inſtituitur, manifeſtum eft. Quoniam vero

totum hoc forma caret, nec omnino ita fe habet, ut fci-

entiam pariat, quemadmodum deprehendere eſt in mul-

tis Pappi, Theonis, et Arcadii ſcriptis, quæ hoc ipfum

inductione, non demonftratione patefaciunt; haud ab-

furdum fueritpaulo longiore oratione iifdem lucis aliquid

afferre. Itaque dico, ſi inter duos numeros duaſve mag-

nitudines medius aliquis terminus fumatur, numerorum,

qui ſumpti initio funt, rationem componi cum ex ea,

quam primus habet ad medium, tum ex ea, quam me-

dius habet ad tertium. Illud autem prius in mentemem

revocandum eft, quando ratio ex rationibus componi

dicatur. Nimirum, haud ſecus quam in Elementis,

cum rationum quantitates in ſe invicem ductæ quanti-

tatem aliquam fecerint; fi quantitatis nomine numerum

intelligas, a quo data ratio denominatur, uti docent cum

alii, tum Nicomachus in primo de Muſica libro,etHe-

ronas in Commentario, quem in Arithineticas Inſtitu-

tiones confcripfit. Hoc autem idem eſt ac fi quantitas

9 ἀλλὰ ὡς τὸ ἀπὸ ΡΛ πρὸς τὸ ἀπὸ ΛK ex MS .

έχ * Sic MS. * Sic MS.

XZ

κὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ ΑΔ πρὸς ΔΚ, Η ΔΧ αξὸς ΧΒ . Ἧ

δὲ κὶ ὡς ἡ ΔΧ πρὸς ΧΒ, ἡ ΚΒ πορὸς ΒΡ. Ὡς ἄρα ἡ

ΛΔ πρὸς ΔΚ, Η ΑΧ πρὸς Χ Β, καὶ ἡ ΚΒ πρὸς ΒΡ.

Καὶ ὅλη ἄρα ἡ Ρ.Λ. πρὸς ὅλίω ΚΛ στὶν, ὡς ἡ ΚΛ πρὸς

Λ.Δ. Ὡς γὰρ ἐν πρὸς ἐν, ὅτως ἅπαντα ἡγέμθμα πρὸς ἄ-

παντα τὰ ἑπόμθμα. Ως ἄρα ἡ ΡΛ πρὸς ΛΔ, τὸ ὑπὸ ΚΑ

τωρὸς τὸ ἀπὸ Λ.Δ. Ἐπεὶ γὰρ ἐςιν ὡς ἡ ΡΛ πρὸς ΚΛ, й

Κ.Α πρὸς ΛΔ, κς ὡς ἄρα ἡ πρώτη ωρὸς τὴν τρίτίω, ὅτως

το πὸ ὁ πρώτης πρὸς τὸ ἀπὸ ὁ δευτέρας. Ἔσιν ἄρα ὡς ἡ

ΡΛ πρὸς ΛΔ, ὕτως τὸ ὑπὸ ΡΛ πρὸς τὸ δτὶΚ.Λ. θ᾿Αλλὰ

ὡς τὸ από ΡΛπρὸς τὸ ἀπὸ Κ.Λ, ὅτως τὸ ἀπὸ ΚΛ πρὸς

τὸ ἀπὸ Λ.Δ. ᾿Ανάλογον γάρ εἰσιν. Ὡς ἄρα ἡ ΡΛ πρὸς

ΛΔ, ὅτως τὸ ἀπὸ Κ Λ πρὸς τὸ ἀπὸ Λ.Δ. Κείπω τῇ

ΚΒ ίση ἡ ΒΖ. Ὅπ ὸ ἐκτὸς τὸ Ρ πεσεῖται, δήλον.

Ἐπεὶ γὰς ἐσιν ὡς ἡ Χ Δ πρὸς Χ Β, ὕτως ἡ ΚΒ πρὸς ΒP;

μείζων δὲ ἡ Δ Χ + ΒΧ΄ μείζων ἄρα, κὶ ἡ KB τῆς Β.Ρ.

Ἐκτὸς ἄρα τὸ Ρ τίπει τὸ Ζι

r

Ἐπεὶ ἢ λόγος ἐτὶ τῆς Δ. Λ πρὸς ΛΧ δοθείς, κὴ τῆς

ΡΛ αρός Λ.Χ, κῷ τῆς ΡΛ ἄρα πρὸς Λ Δ λόγος ἀεὶ δοθείς.

Ἐπεὶ γὰρ ὡς συναμφότερος ή ΚΒ, ΒΧ, πρὸς ΒΧ, τετέςιν

& ZX πρὸς ΧΒ, ὕτως ἡ ΛΧ πρὸς ΧΔ, ἀνατρέψαντί

ὡς ἡ ΧΖ πρὸς Ζ Β, ὕτως ῾ ἡ ΧΛ πρὸς Λ.Δ᾽ ἐὶ ἀνάπαλινς

ὡς ἡ ΒΖ πρὸς ΖΧ, ἡ ΛΔ πρὸς Λ.Χ. Δέδοται ἢ ὁ τῆς

ΒΖ πρὸς Ζ Χ λόγος. Ἐπειδὴ ἡ μὲν ΖΒ ἴση ὅὶ τῇ ἐκ τῶ

κέντρο τῆς δεδομένης σφαίρας· ἡ ἢ ΒΧ, τῶν Β, Χ περάτων

αὐτῆς δεδομένων, καθ᾽ ὑπόθεσιν τετμημένης τῆς σφαίρας ὑπὸ

τὸ διὰ ὁ ΑΓ ὀλιπέδο, καὶ τῆς ΔΒ πρὸς ὀρθὰς ἕσης τῆ

ΑΓ, δέδοται . Καὶ διὰ τῦτο καὶ ὅλη ἡ ΧΖ' XZ

πρὸς ΖΒ' ὥς τε κὶ ὁ * * ΑΧ πρὸς Α.Δ. λόγος ἐςὶ δοθείσα

Πάλιν ἐπειδὴ δέδοται ὁ λόγος τῶν τμημάτων, κῷ ὁ τὸ ΛΑΓ

κώνο πρὸς ΑΡΓ κῶνον λόγος ' ἔςι δοθείς. Ως τε καὶ ὁ τῆς

Λ.Χ. πρὸς ΧΡ · πρὸς ἀλλήλος γὰρ εἰσιν ὡς τὰ ὕψη˙ κῷ ὅλης

ἄρα ὁ ΡΛ πρὸς τίω Λ.Χ λόγος ἐςὶ δοθείς. Ἐπεὶ οὖν ἑκα-

τέρας τῶν ΡΛ, ΛΔ πρὸς τὴν ΛΧλόγος ἐςὶ δοθείς, καὶ δ

ΡΛ ἄρα πρὸς ΛΔ λόγος ὅξὶ δοθείς. Τὰ γὸ πρὸς τὸ αὐτὸ

λόγον ἔχοντα δεδομένον, κὶ πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχει δεδομένον.

S

Ἐπεὶ ἦν ὁ τῆς ΡΛ πρὸς Λ.Χ λόγος συνῆπλαι ἐκ τε τῶ

ὃν ἔχει ἡ ΡΛ πρὸς ΛΔ, καὶ ἡ ΛΔ πρὸς Λ.Χ. Ὅτι μὲν

ἡ σύνθεσις τῶν λόγων λαμβάνεται, ὁ ΛΔ μέσης λαμβανο-

μένης, ὡς καν τῇ σοιχειώσει ἐλαμβάνετο, φανερόν. Ἐπεὶ ἢ

τὸ λεγόμενον " ἀδιαρθώτως, καὶ ἐχ᾿ ὅτως, ὡς τε τὴν ἔνοι-

αν ἀναπληρῶσαι, λέλεκται, ὡς όξιν εὑρεῖν ἐντυγχάνοντας

Πάππῳ τὲ κὶ Θέωνι καὶ ᾿Αρκαδίῳ, ἐν πολλοῖς συντάγμασιν

οὐκ * ἀποδεικτεκῶς, ἀλλ᾽ ἐπαγωγῇ τὸ λεγόμενον παριςῶσιν

* ἐδὲν ἄτοπον πρὸς βραχύ * διατρίψαντας τῷ λόγῳ * τὸ σα-

φέςερον παρασῆσαι. Φημὶ τοίνω, ὅτι ἐὰν δύο ἀριθμῶν, ἤτοι

μεγεθῶν μέσος τὶς ὅρος ληφθῆ, ὁ τῶν ἐξ ἀρχῆς ληφθέντων

ἀριθμῶν λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ λόγο ὃν ἔχει ὁ πρῶτος

πρὸς τὸν μέσον, καὶ τοῦ ὃν ἔχει ὁ μέσος πρὸς τὸν τρίτον.

Ὑπομνηςέον δὴ πρότερον πῶς ἐλέγετο λόγος ἐκ λόγων συγκεῖ-

θαι . Ὡς γὸ ἐν τῇ Στοιχειώσει, ὅταν αἱ τῶν λόγων πηλικό-

τητες ἐφ᾿ ἐουτάς πολλαπλασιασθεῖσαι ποιῶσιν τινί πελι

κότητος δῆλον ὅτι λεγομένης τῷ ἀριθμᾶ, οὗ παρώνυμός ἐσιν ὁ

διδύμενος λόγος, ὡς φασιν ἄλλοι τε καὶ Νικόμαχος ἐν τῷ

πρωτῷ τῷ περὶ Μεσικῆς, κὶ Ἡρώνας ἐν τῷ Ὑπομνήματι τῷ

εἰς τὴν ᾿Αριθμητικὴν Εἰσαγωγήν. Ταυτὸν δὲ εἰπεῖν καὶ τῶ

ἀριθμᾶ τὸ πολλαπλασιαζομένου ἐπὶ ἢ ἑπόμενον ὅρον τᾶ λόγο,

ἀδιαρθρώτως πὼς

* ἐνδιατρίψαντας

* Forte тоде

* τῆς ΔΑ · δαθεὶς ἔσως

۱
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καὶ ποιῶντος τὸν ἡγόμενον. Καὶ κυριώτερον μὲν ἐπὶ τῶν

πολλαπλασίων ἡ πηλικότης ἂν λαμβάνοιτο᾽ ἐπὶ ἢ τῶν

ὀπιμωρίων, ἢ ἐπιμερῶν, ἐκ ἔτι τίω πηλικότητα δυνατὸν λαμ-

βάνεπζ, ἀδιαιρέτο μενούσης τῆς μονάδος. Ως τ᾽ ἐπ᾿ ἐκείνων

διαιρετέον τὴν μονάδα· εἰ κὶ μὴ κατὰ τὸ προσῆκον τῇ ᾿Αριθ

μητική, ἀλλὰ τῷῇ Λογισική τυγχάνει. Διαιρεῖται δὲ ἡ μονάς

κατὰ τὸ μέρος, ἢ τὰ μερὴ, ἀφ᾿ ὧν ὠνόμαςαι ὁ λόγος· ὡς

τε εἶναι ὡς ἐν σαφετέρῳ τῷ λέγειν, τῷ μὲν ἡμιολίς λόγο πι-

λικότητα πρὸς τῇ μονάδι κὶ τὸ ἥμισυ τῆς μονάδος· τῷ δὲ ἐλπ

τρίτο, πρὸς τῇ μονάδι τὸ τρίτον· ὥς τε, καθὰ κὶ ἀνωτέρω

εἴρηται, των πηλικότητα το λόγο ἐπὶ τὸν ἑπόμενον ὅρον

πολλαπλασιαζομένω ποιεῖν τὸν ἡγούμενον. Τὸ γὰς ἐννέα

πρὸς τὰ ἓξ ἡμιολία πηλικότης, " ξ ἡ μονὰς κὶ τὸ ἥμισυ πολ

λαπλασιαθεῖσα ὀλὶ τὸν ς' ποιεῖ τὸν θ'. Καὶ ἐτὶ τῶν ἄλλων

ἢ τὸ αὐτὸ ἔξεςι κατανοεῖν. Τοῦτων δὴ προσαφωιθέντων,

ἐπανακτέον ἐπὶ τὸ προτεθέν. Ἔςωσαν γὸ οἱ δοθέντες δύο

ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, μέσος δὲ αὐτῶν εἰλήφθω τὶς ὁ Γ .

Δεικτέον δὴ, ὅτι ὁ τὸ Α πρὸς τὸν Β λόγος

συνῆπλαι ἐκ τῶ ὃν ἔχει ὁ Α πρὸς τὸν Γ, καὶ

ὁ Γ πρὸς τὸν Β. Εἰλήφθω γὰρ τῦ μὲν ΑΓ

λόγο πηλικότης , ὁ Δ ' τῦ ἢ ΓΒ , ὁ Ε

ἄρα Ε τὸν Δ πολλαπλάσιας τὸνΖ. ποιείτω .

Λέγω ὅτι ὁ Ζ. πηλικότης ὅξὶ τὸ τὸ Α πρὸς

τὸν Β λόγο, τετέςιν, ὅτι ὁ Ζ τὸν Β πολ-

˙λαπλασιάσας τὸν Α ποιεῖ. Ὁ γδ Β᾿ τὸν Ζ

πολλαπλασιάσας, τὸν Η ποιείτω. Ἐπεὶ

ὧν ὁ Β τὸν μὲν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν Η πε-

ποίηκεν, τὸν δὲ Ε πολλαπλασιάσας τὸν Γ΄

ἔςιν ἄρα ὡς ὁ Ζ πρὸς τὸν Ε, ὁ Η πρὸς τὸν

3

illa numerus effe dicatur, qui in ſequentem rationis ter-

minum ductus præcedentem facit. Cæterum magis

proprie in multiplicibus rationibus quantitas fumetur ;

cum in fuper particularibus, aut fuper partientibus ea

fumi nequeat quin unitas ſecetur. Quare in iis ſecanda

eſt unitas ; licet hoc non Arithmeticæ, fed Logiſtica

conveniat. Porro unitas fecatur fecundum partem, aut

partes, a quibus ratio denominatur: ita ut ſeſquialteræ

quidem rationis quantitas fit, ut clarius dicam, præter

unitatem dimidia unitatis pars ; ſeſquitertiæ vero, præ-

ter unitatem pars unitatis tertia: ut rationis quantitas,

quemadmodum et fupra dictum eft, in ſequentem ter-

minum ducta præcedentem faciat. Novenarii enim ad

fenarium ſeſquialteræ rationis quantitas, quæ unitas eſt

cumdimidio, in ſenarium ducta novenarium facit. Hoc

idemde aliis quoque intelligere licet. Itaque his expli-

catis ad id, quod propofitum eft, redeamus. Sint dati

duo numeri A, B ; quos inter medius aliquis fumatur

Г. Oportet demonftrare rationem ipfius

A adB componi ex ratione, quam habet

cum A ad I, tum I ad B. Sumature-

nim quantitas rationis quidem АГ, nu-

merus ; rationis vero ΓΒ, numerus E :

ductuſque E inA faciat numerum Z. Di-

co Z quantitatem eſſe rationis ipfius A ad

B; hoc eft ductum inB facere A. Benim

in Z ductus faciat H. Quoniam igitur B

in Z ductus fecit H, et ductus in E fecit

r; ideo ut Z ad E, ita fe habet H ad Γ.

Rurfus quoniam A in E ductus fecit Z, et

ductus in I fecitA; ideo ut E ad I, ita

ΑΓΒΔΕΖΗ

Γ. Πάλιν ἐπεὶ ὁ Δ τὸν μὲν Ε πολλαπλασιάσας τὸν Ζ πε

ποίηκεν, τὸν ἢ Γ πολλαπλασιάσας τὸν Α πεποίηκεν· ἔςιν ἄρα

ὡς ὁ Ε πρὸς τὸν Γ, ὁ Ζ. ῾πρὸς τὸν Α. Ἐναλλάξ, ὡς ὁ

Ε πρὸς τὸν Ζ, ὁ Γ πρὸς τὸν Α. Καὶ ἀνάπαλιν, ὡς ὁ Ζ

πρὸς τὸν Ε, ὕτως ὁ Α πρὸς τὸν Γ. ᾿Αλλ᾿ ὡς ὁ Ζ πρὸς

τὸν Ε, ἐδείχθη ὁ Η πρὸς τὸν Γ. Καὶ ὡς ἄρα ὁ Η πρὸς

τὸν Γ, ὁ Α πρὸς τὸν Γ. Ἴσος ἄξα ὁ Α τῷΗ. ᾿Αλλ᾿ ὁ

Β τὸν Ζ πολλαπλασιάσας, τὸν Η πεποίηκεν. Καὶ ὁ Β ἄρα

τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν Α ποιεῖ. Ὁ Ζ ἄρα πηλικότης

ἐὶ ὰ τὸ τὸ Α πρὸς τὸν Β λόγω. Καί ἐσιν ὁ Ζ, τὸ Δ

τὸν Ε πολλαπλασιαθέντος, τετέςι τῆς πηλικότητος τῇ ΑΓ

λόγο, ἐπὶ τὴν πηλικότητα το ΓΒ λόγο. Ὁ ἄρα τῦ Α

* πρὸς τὸν Β λόγος, σύγκειται ἔκτε τοῦ ὃν ἔχει ὁ Α πρὸς

τὸν Γ, κῷ ὁ Γ πρὸς τὸν Β΄ ὅπερ ἔδει δεῖξαι .

Ἵνα ἢ καὶ ἐπὶ ὑποδείγματος φανερὸν γένηται τὸ εἰρημένον,

παρεμπιπλέτω τε ιβ΄ , κῷ τῷ β' μέσος τὶς ἀριθμὸς ὁ δ .́ Λέγω

ὅτι ὁ τὸ ιβ΄ πρὸς τὸν β' λόγος , τετέςιν ὁ ἑξαπλάσιος, σύγκει-

ται ἔκτε τοῦ τριπλασία τοῦ ιβ' πρὸς τὸν δ', κὶ τοῦ διπλασίε

τοῦ δ' πρὸς τὸν β'. Ἐὰν τὸ τὰς πηλικότητας ῾τῶν λόγων

πολλαπλασιάσωμεν ἐπ᾿ ἀλλήλας, τετέςι τὸν γ' ἐπὶ τὸν β΄,

*γίνεται ὁ 5 ,́ πηλικότης ὢν τοῦ ιβ' πρὸς τὸν β΄ λόγο· και

ἐςιν ἑξαπλάσιος, ὅνπερ κὶ προέκειτο ὑποδείξαι . Εἰ ἢ κῷ ὁ μέ-

σος παρεμπίπλων μὴ ὑπάρχῃ τοῦ μὲν μείζονος ἐλάλων, τοῦ

ἢ ἐλάλονος μείζων, ἀλλ᾿ ἢ τὸ ἀνάπαλιν, ἢ ἀμφοτέρων μεί-

ζων, ἢ ἀμφοτέρων ἐλάτων· κῷ ὕτως ἡ σύνθεσις ἡ προειρημέ-

νη ἀκολοθήσει. Το θ' καὶ τὸ ς' μέσος τὶς παρεμπιπλέτω,

ἀμφοτέρων μείζων , ὁ ιβ' . Λέγω ὅτι ἔκτε " τὸ ὑπ᾽ ὀλιτρίτο,

τὸ θ' ωρὸς τὸν ιβ' λόγο, κῷ το διπλασία, το ιβ' πρὸς τὸν 5,

ſe habet Z ad A. Et permutando, ut E ad Z, ita fe

habet I ad A. Et invertendo, ut Z ad E ita ſe ha-

bet A ad r. Demonftratum autem eſt, ut Z ad E,

ita fe habere H ad Γ. Igitur etiam ut H ad I, ita

ſe habet A ad F. Eſt igitur A ipſi H æqualis. Bau-

tem in Z ductus fecit H. Idem igitur B ductus in

Z facit A. Igitur Z quantitas eſt rationis ipfius A

ad B. Factus eſt autem Zex A in Educto ; hoc

eſt ex quantitate rationis AF in rationis IB quantita-

tem. Ratio igitur ipfius A ad B componitur ex ra-

tione, quam habet cum A ad I, tum ad B : quod

oportebat demonftrare.

Sed ut exemplo etiam manifeſta res fiat, inter nume-

ros 12, et 2 medius aliquis cadat 4. Dico, rationem

ipfius 12 ad 2, nempe ſexcuplam, ex ratione cum tri-

pla ipfius 12 ad4, tum dupla ipfius 4 ad 2 componi.
Si enim harum rationum quantitates in ſe invicem du-

cantur, id eft 3 in 2, fit 6 ; qui numerus quantitas

eſt rationis ipfius 12 ad 2; nempe ſexcupla, qualis de-

monftranda proponebatur. Quod fi medius, qui inter-

cidit numerus, non fit majore quidem minor, minore

vero major ; ſed viciffim, aut utroque major, aut utro-

que minor ; tunc ſequetur compoſitio quoque, quam

diximus. Inter numeros 9 et 6 medius aliquis cadat

utroque major, 12. Dico rationem ipfius 9 ad 6 fef-

quialteram componi ex ratione cum ſeſquitertia ipfius

9 ad 12, tum dupla ipfius 12 ad 6. Quantitas enim

· ὁ ἄρα Γ πολλαπλασιάσας τὸν Α ποεῖ, Ὁ δὲ Β τὸν Ε πολλαπλασιάσας τὸν Γ. ὉδὴΔ τὸν Ε πολλαπλασιάσας

f τῶν λόγων in MS. defunt.

2 ὅσα ἡ μονὰς

τὸν Ζ ποιείτω· λέγω

MS. γίνεται deeft.

ὁ πρὸς τὸνΖ

ἡ τῷἐπιτρίτε

· πρὸς τὸν ΖΑ
Η τῷΑ

e

πρὸς τὸνΘ
In

Sf

C



162 ARCHIMEDIS

rationis ipfius 9 ad 12 idem eft ac tres quartæ partes,

hoc eſt dimidium et pars quarta : et quantitas rationis

ipfius 12 ad 6, idem eft ac 2. Si igitur 2 in dimidi-

um et partem quartam ducatur, fit unitas cum dimidio;

quæ quidem quantitas eſt ſeſquialteræ rationis, quam 9

habet ad 6. Pariter vero fi inter get 6 medius cadat

4, ſeſquialtera ratio componitur ex ratione cum duplo

ſeſquiquarta ipfius 9 et4, tum ſubſeſquitertia ipfius 4

ad 6. Rurfus enim fi quantitas rationis duplo ſeſqui-

quartæ, nempe duo et pars quarta, in ſubſeſquialteræ

rationis quantitatem, hoc eft in duas tertias partes, du-

catur ; fiet unitas cum dimidio : quæ ſeſquialteræ ratio-

nis, ut diximus, quantitas eſt. Atque eadem hæc ar-

gumentatio omnibus convenit. Manifeftum eſt autem

ex iis, quæ dicta funt, ſi inter datos duos numeros,

duaſve magnitudines non unus fed plures medii termini

cadant, extremorum rationem componi ex omnibus ra-

tionibus, quas numeri habent deinceps poſiti ; ſi incipias

ab eorum primo, et in ultimum definas, eo

ordine, quo ſeſe invicem excipiunt. Cadant

enim inter terminos A, et B plures quam

unus I et A. Dico ratíonem ipſius A ad B

componi ex ratione, quam habet tum A ad

Γ, tum Γ ad A, tum A ad B. Quoniam

enim ratio ipfius A ad B componitur ex ra-

tione, quam habet cum A ad A, tum A ad

B, ut fupra dictum est ; ratio vero ipfius A

ad A ex ratione componitur, quam habet

cum A ad I, tum ad ; ideo ratio ipfius

Aad B componitur ex ratione, quam habet

tum A ad I, tum I ad A tum A ad B.

Idem de cæteris demonftrabitur .

АГ

Amplius in theoremate dicit : atque ut PAquidem ad

AA, ita demonſtrandum eſt ſe habere quadratum, quod a

BA defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a AX.

Quoniam enim demonftratum est, ut PA ad AA, ita ſe

habere quadratum, quod a A K defcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur a AA ; et ut quadratum, quod aKAde-

fcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a AA, ita qua-

dratum, quod aBA defcribitur, ad quadratum, quoddef-

cribitur a AX : demonftratum enim eſt, utKA adAA,

ita ſe habere B A ad AX, propter rationis compofitio-

nem : ideo ut PA ad AA, ita fe habet quadratum, quod

a B A defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a AX.

Jam fiat ut PA ad AX, ita BZ ad ZO. Ubicunque

punctum , five hoc, five illo modo pofitum, ceciderit,

argumentatio, ad conclufionem, quod attinet, recte ſe

habet. At vero id punctum inter puncta B, P ſemper

cadere, ſi ponatur, ut eſt in figura, hoc pacto conftat.

Quoniam enim, ut AK ad AK, hoc eft ad KB, ita ſe

habet KPad PB ; ideo ut una ad unam, ita etiam omnes

ad omnes ; nimirum ut AP ad PK, ita KPad PB. Ha-

bet autem A Pad PX majorem rationem quam AP ad

PK. Habet igitur etiam AP ad PX majorem rationem,

quam KP ad BP ; hoc eft ZB ad BP. Et convertendo,

PA ad AX minorem rationem habet, quamBZ ad ZP.

Itaque fi fiat ut PA ad AX, ita BZ ad aliam quandam;

major hæc erit quam ZP. Hinc vero manifeftum eft,

ipfam Z majorem eſſe quam B. Quoniam enim de-

monſtratum est ; ut AA ad AK, ita fe habere cum AX

ad XB, tum KB ad BP ; majorque eſt AX quam XB ;

ideo major etiam eſt AA quam AK, et KB quam BP ;

et, quod confequitur, AA quam BP. Major eſt igitur

tota AX quam XP ; ideoque etiam

1 τὸ Β

D

quam B.

σύγκειται ὁ ἡμιόλιος το θ' αρὸς τὸν ς. Ἡ γὰρ πηλικότης

το θ' πρὸς τὸν ιβ' λόγο όξὶ τρία τέταρτα, τετέςιν ἥμισυ κα

τέταρτον · ἡ δὲ πηλικότης τοῦ ιβ' πρὸς τὸν ς' ὀξὶν ὁ β'. Ἐὰν

οὖν πολλαπλασιάσωμεν᾿ τὸν β' ἐπὶ τὸ ἥμισυ κὶ τέταρτον, *γί-

νεται μονὰς * καὶ ἥμισυ, ἡ τις πηλικότης ἐςὶ τοῦ ἡμιολία

λόγο, ὃν ἔχει καὶ ὁ θ' πρὸς τὸν ς. Ὁμοίως ἢ κἂν τοῦ

θ' κὶ τοῦ ς' μέσος ἐμπέσῃ ὁ δ᾽᾽ ἐκ τοῦ θ' πρὸς δ' η διπλα-

επιτετάρτε, καὶ τὸ δ' πρὸς δ' ὑφημιολία, σύγκειται ὁ ἡμιό-

λιος λόγος. Πάλιν γε τις πηλικότητα τοῦ " διπλασιεπιτε-

τάρτου, τὰ δύο τέταρτας ἐπὶ των πηλικότητα τῷ ὑφημιολία,

τετέςι τὰ δύο τρίτα, πολλαπλασιάσαντες ἕξομεν τὸ ἓν κὶ ἥ-

μισυ· πηλικότητα τοῦ ἡμιολία, ὡς εἴρηται, λόγο. Καὶ ὀλ

πάντων ὁμοίως ὁ αὐτὸς ἁρμόσει λόγος. Συμφανὲς δὲ ἐκ τῶν

εἰρημένων, ὡς ἐὰν δύο δοθέντων ἀριθμῶν, ἤτοιο μεγέθεων,

κἂν μὴ εἷς μέσος, πλείος δὲ παρεμπίπλωσιν ὅροι, ὁ τῶν ἄκρων

λόγος σύγκειται ἐκ πάντων τῶν λόγων, ὧν ἔχεσιν οἱ κατὰ τὸ

B

ἑξῆς Ρ κείμενοι ,Τἀρχόμενοι ἀπὸ πζώτου, κὶ λήγοντες

εἰς + ἔλατον τῇ κατὰ τῆς ἐχομένος τάξει . *Δυό

γὸ ὅρων 7 Α, Β ραεμπιπέτωσαν πλείας ἑνὸς οἱ

Γ, Δ. Λέγω ὅτι ὁ τοῦ Α πρὸς τὸν Β λόγος,

σύγκειται ἔκ τε 7 ὃν ἔχει ὁ Α πρός +Γ, καὶ ὁ Γ

πρός + Δ, κῷ ὁ Δ πρὸς * Β. Ἐπεὶ γδ δ Ψ Α

πρὸς τὸν Β σύγκειται ἔκτε 7 ὃν ἔχει ὁ Α πρός τ

Δ, κῷ ὁ Δ πρὸς τὸν Β, ὡς ἀνωτέρω εἴρηται, ὁ ὅ

*Α πρὸς τὸν Δ λόγος σύγκειται ἔκτε 7 ὃν ἔχει

ὁ Α πρὸς + Γ, κὶ ὁ Γ πρός + Δ΄ ἔχει ὁ ἄραξ

Α πρὸς – Β λόγος, συνῆται ἔκτε ξὸν ὁ Α

πρὸς τὸν Γ, κῷ ὁ Γ πρός + Δ, κι ὁ Δ πρὸςτ

Β. Ομοίως ἢ κῷ ἐπὶ τῶν λοιπῶν δειχθήσεται.

Ἔτι ἐν τῷ ῥητῷ φησίν" ᾿Αλλ᾿ ὡς μὲν ἡ ΡΛ πρὸς ΛΔ,

ἐδείχθη τὸ ἀπὸ Β Δ πρὸς τὸ ἀπὸ Δ.Χ. Ἐπεὶ γὸ δέδεικται

ὡς ἡ ΡΛ πρὸς ΛΔ, τὸ δότὸ Λ Κ πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΛ᾿ ὡς ἢ

τὸ τὸ ΚΛ πρὸς τὸ ἐπὸ ΛΔ, ὕτως τὸ ὑπὸ Β Δ πρὸς τὸ

* από Δ.Χ· ἐδείχθη γε, ὡς ἡ ΚΛ πρὸς ΛΔ, ἡ Β.Δ πρὸς

ΔΧ, διὰ τὸ συνθέντι᾽ ὡς ἄρα ἡ ΡΛ πρὸς ΛΔ, τὸ ὑπὸ Β Δ,

πρὸς τὸ δτὸ Δ.Χ. Πεποιήπω δὲ ὡς ἡ ΡΛ πρὸς ΛΧ,

ΒΖ πρὸς Ζ Θ . Τὸ Θ σημεῖον ὅπως δὴ πέσῃ, ὅπε ποτέ

μὲν ἄν τεθῇ, ὅσον πρὸς τὴν ἀκολεθίαν ὁ ἀποδείξεως, κατ'

ἐδὲν ἐμποδὼν γίνεται τῷ λόγῳ. Ὅτι δὲ, καθὰ ἐν τῇ κατα-

yaῇ κᾶται ἀεὶ μεταξὺ 7 Β, Ρ πίπλει, " οὕτω διάδηλον .

Ἐπεὶ γὰρ ὅειν ὡς ἡ ΛΚ πρὸς ΔΚ, τετέςι πρός Κ Β, οϋ-

τως ἡ Κ Ρ πρός ΡΒ· κὶ ὡς ἄρα ἓν πρὸς ἐν ὕτως ἅπαντα πρός

ἅπαντα, ὡς ἡ ΛΡ πρός ΡΚ, ἡ ΚΡ πρὸς Ρ.Β. Μείζονα ἢ κό-

γον ἔχει ἡ ΛΡ πρός Ρ.Χ, ἤπερ ἡ ΛΡ πρὸς Ρ.Κ. Καὶ ἡ

ΑΡἄρα πρὸς Ρ Χ μείζονα λόγον ἔχει , ἤπερ ἡ ΚΡ πρὸς

Β Ρ · τετέςιν ἡ Ζ Β πρὸς * ΒΡ . ᾿Αναςρέψαντι ἡ ΡΛ πρὸς

Λ.Χ ἐλάοσονα ἔχει λόγον, ἤπες ἡ ΒΖ πρός ΖΡ. Ἐὰν

ἄρα ποιήσωμεν ὡς ΡΛ πρὸς Λ.Χ, ὕτως τὴν ΒΖ πρὸς ἄλ-

λίω τινὰ, * ἔσαι τρὸς μείζονα τῆς ΖΡ. Φανερὸν δὲ αὐτό-

θεν ὅτι ἡ Ζ Θ Θ Β μείζων σείν. Ἐπεὶ τὸ δέδεικται , ὡς ἡ

ΛΔ πρὸς ΔΚ, Η ΔΧ πρὸς ΧΒ, καὶ ἡ Κ.Β πρός ΒΡ,

μείζων ἢ ἡ ΔΧ τῆς ΧΒ΄ μείζων ἄρα κὶ ἡ Λ Δ τῆς ΔΚ

ὶ ἡ ΚΒ τῆς ΒΡ᾿ ὡς τε καὶ ἡ ΛΔ τῆς ΒΡ. Καὶ ὅλη

ἄρα ἡ Λ.Χ τῆς Χ Ρ μείζων ἐςὶν, ὡς τε κὴ ἡ ΘΖ τῆς Θ Β.

* ἀπὸ ΒΧ

* In MS. γίνεται deeft. 1 InMS. deeft . τι διπλάσιον ἐπὶ τετάρτε

Ρ κείμενοι όροι 4 δύο γὰρ ὄντων ὅρων · ὃν ἔχει ὁ Α

* ΖΡ· ἀνατρέψαντι ἡ ΡΛ πρὸς ΡΑΧ ἐλάσσονα λόγον ἔχει , ἤπερ ἡ ΒΖ πρὸς ZP ex MS .

† Meibomius adjicit : ὅροι

μεγέθων

ἔσω δήλον

* Meibomius legit : μία

u

η διπλασίε ἐπὶ τετάρτε

* ἡ ΒΨ Ζ πρὸς οὕτως

* ἔσω ἄρα μείζονα
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Λοιπὸν ἄρα ἐεὶν ὡς τὸ ὑπὸ ΒΔ, τετέςι τὸ δοθὲν, πρὸς τὸ

ἀπὸ ΔΧ, οὕτως ἡ ΖΧ πρὸς ΖΘ . Ἐπεὶ γῷ τῷ τῆς BZ

ατρὸς ΘΖ λόγῳ ὁ αὐτὸς ἐδείχθη ὁ συγκείμενος ἐκ τῶ ἀπὸ

ΒΔ πρὸς τὸν από ΔΧ, καὶ τῷ τῆς ΒΖ πρὸς ΖΧ· ὁ αὐ-

τὸς δὲ τῷ τῆς ΒΖ αρὸς ΖΘ στὶς καὶ ὁ συγκειμένος ἐκ τοῦ

τῆς ΒΖ πρὸς Ζ Χ, καὶ τὸ τῆς ΖΧ πρὸς Ζ Θ λίγο καὶ

ὁ συγκείμενος ἄρα ἐκ τοῦ ὑπὸ ΒΔ πρός τό 2 από ΔΧ, κgή

τῦ τῆς ΒΖ πρὸς * ΖΧ λόγος ὁ αὐτός ἐςι τῷ συγκειμένῳ

ἐκ τοῦ τῆς ΒΖ ' απρός ΖΧ, καὶ το ῾τῆς ΧΖ πρὸς ΖΘ .

Ἐὰν ὖν τὸν ἐν ἀμφοτέροις τοῖς λόγοις κοινὸν ἀφέλωμεν τὸν

τῆς ΒΖ αρὸς ΖΧ, λοιπὸς ὁ τοῦ ἀπὸ ΒΔ πρὸς τὸ ἐπὶ

ΔΧ λόγος, ὁ αὐτός ἐςι τῷ τῆς Χ Ζ πρὸς Ζ Θ . Καὶ δὴ

δοθεῖσαν * τὴν ΔΖ τεμῖν δεῖ κατὰ τὸ Χ, κῷ ποιεῖν ὡς τὴν

ΧΖ πρὸς δοθεῖσαν, τετέςι τὴν Ζ.Θ, ὅτως τὸ δοθέν, του-

τέςι τὸ ἀπὸ ΒΔ, πρὸς τὸ εὐτὸ ΔΧ. Τοῦτο δὲ οὕτως ῾ά-

πλῶς μὲν λεγόμενον ἔχει διορισμόν. Προςθεμένων δὲ τῶν

προβλημάτων τῶν ἐνθάδε ὑπαρχόντων, τετέςι τοῦτε διπλα-

σίαν εἶναι τὴν ΔΒ τῆς ΒΖ, καὶ τοῦ μείζονα τὴν ΒΖ τῆς

ΖΘ, ὡς κατὰ τὴν ἀνάλυσιν, ἐκ ἔχει διορισμόν. Καὶ

ἔςαι πρόβλημα τοιοῦτον. Δύο δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν ΔΕ,

ΒΖ, καὶ διπλασίας οΰσης τῆς ΔΒ τῆς ΒΖ, καὶ σημείο

ἐλὰ τῆς ΒΖ τοῦ Θ, τεμεῖν τὴν ΔΒ κατὰ τὸ Χ, καὶ ποιεῖν

ὡς τὸ τὸ ΔΒ πεὸς τὸ δπό ΔΧ, τὴν ΧΖ πρὸς Ζ Θ.

Ἑκάτερα δὲ ταῦτα ἐπὶ τέλει ἀναλυθήσεται, κι συντεθήσεται .

Ἐπὶ τέλει μὲν τὸ προρηθὲν ἐπηγγείλατο δείξαι, ἐν οὐδενὶ δὲ

τῶν ἀντιγράφων εὑρεῖν ἔνεςι τόδε ἐπάγγελμα. Ὅθεν καὶ

Διονυσόδωρον μὲν εὑρίσκομεν μὴ τῶν αὐτῶν ἐπιτυχόντα, ἀ-

δυνατήσαντα δὲ 8 ὀλιβάλλειν τῷ καταλειφθέντι λήμμαπ, ἐφ᾿

ἑτέραν ὁδὸν τοῦ ὅλε προβλήματος ἐλθεῖν, ἣν τινα ἑξῆς γράψο-

μεν. Διοκλῆς μέν τοι καὶ " αὐτὸς ἐν τῷ περὶ πυρίων αὐτῷ

συγγεγραμμένῳ βιβλίῳ, ἐπηγγέλθαι νομίζων τὸν ᾿Αρχιμήδη,

*μή ποτε πεποιηκέναι ἢ τὸ ἐπάγγελμα, αὐτὸς ἀναπληρῶν

ἐπεχείρησε. Καὶ τὸ ὀπιχείρημα ἐξῆς γράψομεν. Ἔσι γὰρ

καὶ αὐτὸ οὐδένα μὲν ἔχον πρὸς τὰ κ προβλελημμένα λόγον ·

ὡμοίως ἢ τῷ Διονυσοδώρῳ δὲ ἑτέρας δύποδείξεως κατασκευάζων

τὸ πρόβλημα. Ἔν τινι μέν τοι παλαιῷ βιβλίῳ , ἐδὲ γὸ τὶ εἰς πολ-

λὰ ζητήσεως ἀπέςημεν, ἐνετύχαμεν θεωρήμασι γεγραμμένοις,

οὐκ᾿ ὀλίγην τὴν ἐκ τῶν πλαισμάτων ἔχουσιν ἀσάφειαν περί τε

τὰς καταγραφὰς πολυτρόπως ἡμαρτημένοις. Τῶν μὲν τοι

ζητημένων εἶχον τὺ ὑπόςασιν, ἐν μέρει δὲ τὴν ᾿Αρχιμήδει

Φίλίω δωρίδα γλῶσαν ἀπέσωζον, καὶ τοῖς συνήθεσι τις αρ-

χαίῳ τῶν πραγμάτων ὀνόμασιν ἐγέγραπιο· τῆς μὲν παξαβο-

λῆς ὀρθογωνία κώνο τομῆς ὀνομαζομένης, ὁ δ᾽ ὑπερβολῆς ἀμ-

Ελυγωνίς κώνο τομῆς· ὡς ἐξ αὐτῶν διανοεῖπει, μὴἄρα κῷ αὐτὸς

εἴη τὰ ἐν τῷ τέλει ἐπηγγελμένα ἐπερχόμενος γράφεθαι . Ὅθεν

σπουδαιότερον ἐντυγχάνοντες, αὐτὸ μὲν τὸ ῥητὸν, ὡς γέγραπ-

ται, διὰ πλῆθος, ὡς εἴρηται, ἢ πλαισμάτων δυχερές εὑρόντες,

τὰς ἐννοίας κατὰ μικρὸν ἀποσυλίσαντες κοινότερα κὶ σαφέςερα

κατὰ τὸ δυνατὸν λέξει γράφομεν. Καθόλε ἢ πρῶτον τὸ θεω-

ρήμα γραφήσεται, ἵνα τὸ λεγόμενον ὑπ᾿ αὐτῶ σαφηνιθῇ περὶ 7

διορισμῶν. Εἶτα καὶ τοῖς ἀναλελυμένοις ἐν τῷ προβλήματι

προσαρμοθήσεται .

Reliqua eſt igitur ratio, in qua, ut quadratum, quod a

BA defcribitur, hoc eſt datum, adquadratum, quod def

cribitur a A X, ita fe habet Z X ad ZO. Quoniam enim

demonftratum eſt, rationem, quæ componitur ex ea,

quam habet quadratum, quod a BA defcribitur, ad qua-

dratum, quod defcribitur a AX, et ex ea, quam BZ
habet ad ZX, eamdem efle atque rationem ipſius BZ ad

Z : ratio autem ipſius B Zad Z eadem eſt atque illa,

quæ componitur ex ea, quam habet BZ ad ZX, et ex

ea, quam ZX habet ad Z : ideo quæ ratio componi-

tur ex ea, quam habet quadratum, quod a B A defcribi-

tur, ad quadratum, quod defcribitur a AX, et ex ea,

quam BZ habet ad ZX, eadem eſt atque illa, quæ com-

ponitur ex ea, quam habet B Z ad Z X, et ex ea, quam

XZ habet ad ZO. Itaque ſi ratio, quam habet B Z ad

ZX, utrique rationi communis, auferatur ; quæ reliqua

eft ratio, nempe illa, quam habet quadratum, quod a

BA deſcribitur , ad quadratum, quod defcribitur a AX,

eadem eſt atque ratio quam XZ habet ad Ζ Θ. Opor-

tet igitur datam AZ ſecare in puncto X, atque facere,

ut XZ ad datam ZO, ita datum quadratum, quod a BA

defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a AX. At-

que hoc quidem fi univerſaliter proferatur, determina-

tionem habet: fin autem hæc addantur, quæ hic reperta

funt, problemata, nimirum A B duplam eſſe ipfius BZ;

et BZ majorem quam ZO, ut ex analyſis nullam habet

determinationem. Atque problema erit hujufmodi. Da

tis duabus rectis AB, BZ, quarum altera AB alterius

BZ dupla fit, datoque item in B Z puncto Θ, AB ipfam

in puncto X ſecare, atque facere, ut quadratum, quod

a B A defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a AX,

ita XZ ad ZO . Horum autem utrumque in fine refol-

vetur, et componetur. Id quidem Archimedes ſe fact-

urum in fine pollicitus eft ; nec tamen in ullo exempla-

ri invenitur, quod pollicitus erat, eum præſtitiſſe. Qua-

propter Dionyfodorus a diverfis principiis orfus cum in

lemma, quodArchimedes ſibi ſumpfit, incidere nonpo-
tuerit, aliam totius problematis conficiendi rationem

iniit, quam deinceps defcribemus. Diocles quidem

ipſe in libro, quem de igniariis confcripfit, exiftimans

Archimedem promiffo, quod hac de re fecerat, nunquam

fatisfeciffe, eidem fatisfacere aggreffus eft. Quam au-

tem rationem inierit, deinceps videbimus. Nihil enim

habet ne iſta quidem, quod cum lemmate illo conveniat;

quippe, haud fecus quam Dionyfodorus, aliam ingreflus

demonſtrandi viam problema conficit. Porro hæc theo-

remata in vetufto quodam libro ; 'plures enim conquifi-

vimus ; ſcripta invenimus, quæ valde obfcura erant prop-

termenda, quæ irrepferant, figuraſque maltifariam de-

pravatas . Quæ porro quæruntur, propofita erant Dorica
lingua, quam Archimedes imprimis amat, aliqua ex

parte ſervata nominibuſque rerum apud veteres ufitatis .

Quippe parabole, et hyperbole, altera quidem rectanguli,

altera vero obtufianguli coni ſectio vocabatur : ut ex iis

animum fubeat cogitatio, num ipſe ſit, qui, quod in fi-

ne ſe facturum pollicitus erat, id præſtare aggrediatur.

Quocirca ſtudioſius conati, cum orationem, ut diximus,
difficilem propter mendorum multitudinem nacti fimus,

fingulas ejus fententias paulatim aperire, magiſque clare

ac populariter, quantum fieri verbis poterit, explicare

conabimur. Ac primo quidem theorema ipſum genera-

liter deſcribetur, ut quod de eo circa determinationes

dictum eſt clarum fiat. Deinde vero ad ea, quæ in prob

lemate refoluta funt, idem accommodabitur.

* ἀπὸ ΔΚ κὴ τῆς ΒΖ πρὸς ΖΚ. Τῷ δὲ αὐτῷ τῷ τῆς ΒΖ πρὸς ΖΘ ὁ αὐτὸς ἐςὶ κὶ ὁ συγκείμενος ἐκ τοῦ τῆς ΒΖ πρὸς Ζ.Κ. Καὶ τῆς

Χ Ζ πρὸς ΖΘ. Καὶ ὁ &c. Ζ ἀπὸ ΔΚ
a

ZK

· τῆς ΔΖ

λημένα

ἱ ἁπλῶς in MS. deeft .

1 ὀλίγην μὲν

Ὁ ἐπιβαλεῖν

Η πρὸς ΒΧ

Η αὐτὸς pro αὐτὸ ex MS .

C

ZB In MS .

Η μήτε
k

deeft.

παραλέτ
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Θ K

Εὐθείας δοθείσης τῆς ΑΒ, καὶ ἑτέρας ὁ ΑΓ, καὶ χωρίς

Δ, προκείπω λαβεῖν ἐπὶ ὁ ΑΒ σημεῖον ὡς τὸ Ε, ως τε

εἶναι ὡς τὴν Α Ε πρὸς ΑΓ, οὕτως τὸ Δ χωρίον πρὸς τὸ ἀπὸ

ΕΒ. Γεγονέτω, κὶ κείπω ἡ ΑΓ πρὸς ὀρθὰς τῇ ΑΒ· καὶ

ὀλιζουχθεῖσα ἡ ΓΕ διήχθω ἐπὶ τὸ Ζ. Καὶ ἤχθω διὰ τοῦ

Γ τῇ ΑΒ παράλληλος ἡ ΓΗ, διὰ δὲ τῆ Β τῇ ΑΓ παράλλη-

λος ἡ ΖΒΗ συμπίπλεσα ἑκατέρᾳ τῶν ΓΕ, ΓΗ. Καὶ συμ-

πεπληρώπω τὸ Η Θ παραλληλόγραμμον, καὶ διὰ τῶ Ε ὁπο-

τέρᾳ τῶν ΓΘ, ΗΖ παράλληλος ἤχθω ἡ ΚΕΛ' καὶ τῷ

Δ'ἴσον ἔσω τὸ ὑπὸ ΓΗ Μ. Ἐπεὶ οὖν ὅλιν ὡς ἡ Ε Α πρὸς

ΑΓ, ὕτως τὸ Δ πρὸς τὸ ὑπὸ Ε Β΄ ὡς δὲ ἡ Ε Α πρὸς ΑΓ,

τη ὅτως ἡ ΓΗ πρὸς ΗΖ ' ὡς

δὲ ἡ ΓΗ πρὸς ΗΖ, ὅτως τὸ

Σπὸ ΓΗ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΗ Ζ

☑A E

Γ A

Data recta A B, aliaque item ΑΓ, ſpatioque ; pro-

ponatur fumendum inAB punctum aliquod E ejuſmodi,
ut quemadmodum AE ad AF, ita fe habeat ſpatium A

ad quadratum, quod ab EB defcribitur. Factum fit ; et

ponatur AF ad rectos angulos ipfi AB ; junctaque ΓΕ

producatur ad Z. Ducatur autem per punctum I ipfi

AB parallela ΓΗ ; et per punctum B, ZBH parallela ipſi

AP, eademque cum utraque ΓΕ, ΓΗ concurrens. Com-

pleatur porro parallelogrammum Η : ducaturque per

punctum E,KEA utrilibet ΓΘ, Η Ζ parallela : ſpatioque

▲ æquale fit ſpatium, quod fub FHM continetur. Quo-

niam igitur ut EA ad AF, ita fe habet ſpatium A ad

quadratum, quod ab EB defcribitur : ut autem EA ad

AΓ, ita fe habet Had HZ ;

et ut FH ad HZ, ita qua-

dratum, quod a FH defcri-

bitur, ad ſpatium, quod ſub

ΓΗΖ continetur : ideo ut qua-

dratum, quod a IH deſcribi-

tur, ad fpatium,quod fub FHZ

continetur, ita fe habet ſpati-

um A ad quadratum, quod ab

EB,hoc eft ad id, quod a K Z

defcribitur. Et permutando,

ut quadratum, quod a H

defcribitur, ad ſpatium A ;

hoc eft ad fpatium, quod fub

ΓΗΜ continetur; ita ſe ha-

bet ſpatium, quod fub HZ

continetur , ad quadratum ,

quod a ZK defcribitur. Ut

autem quadratum , quod a

ΓΗ defcribitur, ad fpatium, quod fub IHM continetur,
ita fe habet ΓΗ ad HM. Igitur etiam ut Had HM,

ita ſe habet ſpatium, quod fub ΓΗΖ continetur, ad qua-

dratum, quod a ZK defcribitur. Ut autem I Had HM,

ita, ſumpta communi altitudine HZ, ſpatium, quod fub

ΓΗΖ continetur, ad ſpatium, quod continetur ſub

MHZ. Ut igitur ſpatium, quod fub IHZ continetur, ad

ſpatium, quod continetur fub MHZ, ita fpatium, quod

fub FHZ continetur, ad quadratum, quod a ZK def-

cribitur . Æquale eſt igitur ſpatium, quod fub MHZ

continetur, quadrato, quod a ZK defcribitur. Itaque

fi circa axem ZH parabole per punctum H defcribatur,

ita ut quæ a ſectione ducuntur poffint ſpatia, quæ ad HM

applicantur, hæc per punctumK tranfibit ; dataque erit

pofitione, cumdata magnitudine fit HM, quæ una cum

data HF datum ſpatium A comprehendit. Punctum ig-

itur Kdatam pofitione parabolen contingit. Deſcriba-

tur, ut dictum eſt, eaque fit HK. Rurfus quoniam fpa-

tium æquale eſt ſpatio IB ; nempe illud, quod fub

OKA continetur, illi, quod continetur fub ABH ; fi

circa afymtotosΘΓ, ΓΗ per punctum B hyperbole def-

cribatur, hæc, per reciprocationem duodecimi theore-

matis libri Conicorum Apollonii Elementorum fecundi,

per punctum K tranſibit, eademque data erit pofitione ;

cum utraque Γ, ΓΗ, et amplius punctum B pofitione

datum fit. Deſcribatur, ut dictum eſt, eaque fit KB.

Punctum igitur Kdatam pofitione hyperbolen contingit.

Contigebat autem et datam poſitione parabolen. Datum

eft igitur punctum K. Ducta eſt autem ab hoc puncto

addatam pofitione AB normalis KE. Punctum igiturE

eſt datum. Et quoniam ut EA ad datamAΓ, ita ſe ha-

bet datum fpatium A ad quadratum, quod ab EB defcri-

bitur ; ideo duorum folidorum, quorum quidem baſes

funt quadratum, quod defcribitur ab EB, et ſpatium ;

η ὕτως τὸ ἀπὸ ΓΗ · ἀλλ᾿ὡς τὸ ὑπὸ

M

B

H

Δ

ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΓΗ πρὸς τὸ

ὑπὸ ΓΗΖ, οὕτως τὸ Δ πρὸς

τὸ ἀπὸ Ε Β, τετέςι πρὸς τὸ

ἀπὸΚ.Ζ. Καὶ ἐναλλὰξ, ὡς τὸ

Στὸ ΓΗ πρὸς τὸ Δ, τετέςι

πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΗΜ, οὕτως τὸ

ὑπὸ ΓΗΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΚ.

᾿Αλλ᾿ ὡς τὸ δπὸ ΓΗ πρὸς τὸ

ὑπὸ ΓΗ Μ, ὕτως ἡ ΓΗ πρός

ΗΜ. Καὶ ὡς ἄρα ἡ ΓΗ πρὸς

ΗΜ, " ὕτως τὸ ὑπὸ ΓΗΖ

πρὸςτὸ αὐτὸ Ζ.Κ. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΓΗ πρὸς Η Μ, δ Η Ζ κο-

νοῦ ὕψος λαμβανομένης, οὕτως τὸ ὑπὸ ΓΗΖ πρὸς τὸ ὑπὸ

ΜΗΖ. Ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΓΗ Ζ πρὸς τὸ ὑπὸ ΜΗΖ, 8-

τως τὸ ὑπὸ ΓΗΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΚ. Ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ

MHZ της αύτό Ζ Κ. Ἐὰν ἄρα πεὶ ἄξονα τὴν ΖΗ γραφῇ

διὰ τοῦ Η παραβολὴ, ὡς τε τὰς καταγομένας δύναθαι παρὰ

τωΗΜ, ἥξει διὰ τοῦ Κ' καὶ ἔσαι θέσει δεδομένη, διὰ

τὸ δεδομένίω εἶναι τὴν ΗΜ πιὸ μεγέθει, περιέχεσαν μετὰ

τῆς Η Γ δεδομένης δοθὲν τὸ Δ. Τὸ ἄρα Κ ἅπλεται θέσει δε

δομένης παραβολῆς. Γεγράφθω οὖν, ὡς ἄρηται, καὶ ἔσω ὡς

0

; ΗΚ. Πάλιν ἐπειδὴ τὸ Θ Λ χωρίον ἴσον ἐςὶ τῷ ΓΒ, τε-

τέςι τὸ ὑπὸ Θ Κ Λ τις ὑπὸ ΑΒΗ· ἐὰν διὰ τοῦ Β περὶ ἀ-

συμλώτους τὰς Θ Γ, ΓΗ γραφῇ ὁ ὑπερβολὴ, ἤξει διὰ τοῦ

Κ, διὰ τὴν ἀντιςροφὴν τοῦ ιβ' θεωρήματος δευτέρα βιβλίο τῶν

᾿Απολλωνία Στοιχείων, καὶ ἔσαι θέσει δεδομένη, διὰ τὸ καὶ

ἑκατέραν τῶν ΘΓ, ΓΗ, ἔτι μὴν καὶ τὸ Β τῇ θέσει δεδό-

παι. Γεγράφθω, ὡς εἴρηται, καὶ ἔσω Ρὡς ἡ ΚΒ. Τὸ

ἄρα Κ ἅπλεται δέσει δεδομένης ὑπερβολῆς. Ἡπλετο δὲ καὶ θέ-

σει δεδομένης παραβολῆς. Δέδοται ἄρα τὸ Κ. Καί ἐςιν ἀπ᾿

αὐτοῦ κάθετος ἡ Κ.Ε ἐπὶ θέσει δεδομένην τὴν ΑΒ. Δέδοται

ἄρα τὸ Ε. Ἐπεὶ οὖν ὅτιν ὡς ἡ Ε Α πρὸς τὴν δοθεῖσαν

τὴν ΑΓ, ὕτως δοθὲν τὸ Δ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΒ΄ δύο ἄρα

σερεῶν , ὧν βάσεις τό ἀπὸ ΕΒ, καὶ τὸ Δ, ὕψη δὲ αἱ

· ἡγραφὴ περβολὴ Ρὡς ἡΚ
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ΕΑ, ΑΓ, ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν· ὡς τε

ἴσα ἀεὶ τὰ σερεά. Τὸ ἱ ἄρα ἀπὸ Ε Β ὀλὴ τὴν ΕΑ, ἴσον ὀξὶ

τῷ δοθέντι τῷ ὁ ἐπὶ δοθεῖσαν τὴν ΓΑ. ᾿Αλλὰ τὸ ἀπὸ

ΒΕ ἀπὸ τὴν ΕΑ μέγιςον ὅτι πάντων τῶν ὁμοίως λαμβα-

νομένων ὀλὶ τῆς ΒΑ, ὅταν ῾ᾗ διπλασία ἡ ΒΕ τῆς ΕΑ, ὡς

δειχθήσεται. Δεῖ ἄρα τὸ δοθὲν ἐπὶ τω δοθεῖσαν μὴ μεῖζον

εἶναι τὸ ἀπὸ τῆς ΒΕ ἐπὶ τίω ΕΑ.

Συντεθήσεται ἢ ὅτως. Ἔσω ἡ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ Α Β,

ἄλλη δέ τις δοθείσα ἡ ΑΓ, τὸ δὲ δοθὲν χωρίον τὸ Δ. Καὶ

δέον ἔσω τεμεῖν τὴν ΑΒ, ὡς τε εἶναι ὡς τὸ ἓν τμήμα πρὸς

τὴν δοθεῖσαν τὴν ΑΓ, ὕτως τὸ δοθὲν τὸ Δ πρὸς τὸ δπὶ το

λοιποῦ τμήματος. Εἰλήφθω τῆς ΑΒ τρίτον μεγὸς ἡ AE.

Τὸ ἄρα Δ΄ ἐπὶ τὴν ΑΓ, ἡ τοι μειζόν ότι " τὸ ἀπὸ τῆς ΒΕ

ἐπὶ τὴν ΕΑ, ἡ ἴσον ἢ ἔλαοσον . Εἱ μὲν ἦν μεῖζόν ἐσιν, ἐ συν ·

τεθήσεται, ὡς ἐν τῇ ἀναλύσει δέδεικται. Εἰ δὲ ἴσον ἐςὶ, τὸ Ε

σημεῖον ποιήσει τὸ πρόβλημα. Ἴσων γὸ ὄντων τῶν σερεῶν

ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσι και έσιν ὡς ἡ ΕΑ

πρὸς ΑΓ, οὕτως τὸ Δ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΕ. Εἰ ἢ ἔλαοσόν

ὅτι τὸ Δ ὅτι τὴν ΑΓ, τὸ ὑπὸ ΒΕ ὅλη τὴν ΕΑ, συντεθή-

σεται οὕτως. Κείπω ἡ ΑΓ πρὸς ὀρθὰς τῇ ΑΒ΄ καὶ διὰ

το Γ τῇ Α Β παράλληλος ἤχθω ἡ ΓΖ΄ διὰ δὲ τοῦ Β τῇ

ΑΓ παράλληλος ἤχθω ἡ ΒΖ, καὶ συμπιπέτω τῇ ΓΕ ἐκ-

βληθείση κατὰ τὸ Η. Καὶ συμ-

πεπληρώπω τὸ ΖΘ παραλληλό

γραμμα, καὶ διὰ τοῦ Ε τῇ ΖΗ

παράλληλος ἤχθω ἡ ΚΕΛ .

Ἐπεὶ ἦν τὸ Δ᾽ἐπὶ τὴν ΑΓ, ἔ-

λαπόν ότι τοῦ ἀπὸ ΒΕ ἐπὶ τὴν

ΕΑ΄ ἔςιν ως ἡ ΕΑ πρὸς ΑΓ,

ὕτως τὸ Δ πρὸς ἔλαδόν τι τοῦ

ἀπὸ τῆς ΒΕ, τετέςι τοῦ ἀπὸ

τῆς ΗΚ. Ἔσω οὖν ὡς ἡ ΕΑ

πρὸς ΑΓ, οὕτως τὸ Δπρὸς τὸ

Στὸ ΗΜ· καὶ τῷ Δἴσον ἔσω

τὸ ὑπὸ ΓΖΝ. Ἐπεὶ οὖν ἐςιν

t

ὡς ἡ ΕΑ πρὸς ΑΓ, ὅπως τὸ

P

A

Γ

KM

altitudines vero EA, et AF ; baſes, et altitudines reci-

procantur : et propterea folida æqualia funt. Quadratuın

igitur, quod ab EB defcribitur, ductum in EA, æquale

eſt dato ſpatio & ducto in datam I A. Quod autem qua-

dratum a B E deſcribitur, id in ea ductum, maximum eſt

omnium, quæ in BA fimili modo fumuntur, quando BE

ipſius EA eſt dupla, quemadmodum demonftrabitur.

Oportet igitur datum fpatium in datam rectam ductum

quadrato majus non efle, quod a BE defcribitur, ducto

inEA.

Componeturautem problemahoc pacto. Sit data qui-

dem recta, AB; data vero quædam alia, AF ; denique

datum fpatium, A. Oporteat autem AB ita ſecare, ut

quemadmodum alterum ejus ſegmentum ad datam АГ,

ita ſe habeat datum fpatium & ad quadratum, quod ab

altero ſegmento deſcribitur. Sumatur tertia ipſius AB

pars, AE. Itaque ſpatium A in Ar ductum quadrato,

quod a B E defcribitur, ducto in EA, aut majus eft, aut

æquale, aut minus. Et fi quidem majus, problema non

componetur, ut in refolutione demonftratum eft. Sin

æquale, punctum E illud confecerit. Solida enim 2-

qualia cum fint, eorum bafes, et altitudines recipro-

cantur: atque ut EA ad AF, ita fe habet fpatium A

ad quadratum, quod a BE deſcribitur. Si denique ſpati-

um Ain AF ductum minus eft quadrato, quod a BE

defcribitur, ducto inEA, componetur hoc pacto. Po-

natur АГ ірі AB ad rectos angulos : ducaturque per

punctum ipſi AB parallela FZ ; et per punctumB pa-

rallela ipſi A , B Z ; eaque cum FE producta in puncto

Hconcurrat. Compleaturpor-

ro parallelogrammum 20 ; et

per punctum E ipfi ZH pa-

rallela ducatur KEA. Quo-

niam igitur ſpatium A in AΓ

ductum minus eſt quadrato,

quod a BE defcribitur, ducto

in EA ; ideo ut È A ad AS ita

ſe habet fpatium A ad ſpatium

aliquod minus quadrato, quod

a BE, hoc eft HK, deſcribi-

tur. Itaque ut EA ad AS,

ita ſe habeat ſpatiumAad qua-

dratum, quod defcribitur ab

HM ; ſpatioque A æquale fit

ſpatium, quod continetur fub

ΓZN. Et quoniam ut EA

adAI, ita fe habet fpatium A;

hoc eft illud, quod fub IZN

continetur , ad quadratum ,

quod ab HM defcribitur : ut

H

Σ

N

E

B

Ο

Δ, τουτέςι τὸ ὑπὸ Γ.ΖΝ πρὸς

τὸ ἀπὸ ΗΜ· ἀλλ᾿ ὡς ἡ ΕΑ

πρὸς ΑΓ, ὅτως ἡ ΓΖ πρὸς

ΖΗ· ὡς δὲ ἡ ΓΖ πρὸς ΖΗ,

οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΖ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΖΗ· κὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ

ΓΖ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΖΗ, οὕτως τὸ ὑπὸ Γ ΖΝ πρὸς τὸ

ἀπὸ Η Μ. Καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ ἀπὸ ΓΖ πρὸς τὸ ὑπὸ

ΓΖΝ, ὕτως τὸ ὑπὸ ΓΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΜ. ᾿Αλλ᾿

ὡς τὸ ὑπὸ ΓΖ΄ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΖΝ, ὕτως ἡ ΓΖαρός

ΖΝ· ὡς δὲ ἡ Γ Ζ πρὸς ΖΝ, † ΖΗ κοινό ὕψος λαμβανo-

μένης, οὕτως τὸ ὑπὸ ΓΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ Ν ΖΗ. Καὶ ὡς

ἄρα τὸ ὑπὸ ΓΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ ΝΖΗ, ὕτως τὸ ὑπὸ

ΓΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ Η Μ. Ἴσον ἄρα ἐτὶ τὸ ἀπὸ ΗΜ τῷ

ὑπὸ Η ΖΝ. Ἐὰν ἄρα διὰ τὸΖ περὶ ἄξονα τὴν ΖΗ γρά-

Z

autem EA ad AS, ita fe habet

ΓZad ZH; et ut I Z ad ZH, ita quadratum, quod aFZ

defcribitur, ad ſpatium, quod fub IZH continetur : ideo

etiam ut quadratum, quod a I Z defcribitur, ad ſpatium,

quod fub IZH continetur, ita ſe habet ſpatium, quod

continetur fub ZN, ad quadratum, quod defcribitur

ab HM. Et permutando, ut quadratum, quod a FZ

defcribitur, ad ſpatium, quod continetur ſub IZN, ita

ſe habet ſpatium, quod fub IZH continetur, ad qua-

dratum, quod defcribitur ab HM. Ut autem quadra
tum, quod aIZ deſcribitur, ad ſpatium, quod conti-

netur ſub ZN, ita fe habet IZ ad ZN ; et ut IZ ad

ZN, ita, ſumpta communi altitudine ZH, ſpatium,

quod fub IZH continetur, ad ſpatium quod contine-

tur ſub NZH. Ut igitur ſpatium, quod fub IZH con-

τή9 In MS. ἄρα deeſt .

συμπιπλέτω τῇ ΓE in MS. deſunt.

5 τοῦ ἀπὸ τῆς ΒΕ ἐπὶ τὴν Ε Α ἢ ἴσον, ἢ ἔλασσον . Εἰ μὲν οὖν in MS. defunt.

* πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΖΝ, ΗΓΖ πρὸς ΖΝ· ὡς &c.

Tt

τ καὶ
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ψωμεν παραβολὴν, ὡς τε τὰς καταγομένας διύαπς παρὰ τὴν

ΖΝ, ἥξει διὰ τῷ Μ. Γεγράφθα, καὶ ἔσω ἡ ΜΕΖ. Καὶ

ἐπεὶ ἴσον ἐξὶ τὸ ΘΛ τῷ ΑΖ, τουτέςι τὸ ὑπὸ ΘΚΛ τῷ

ὑπὸ Α Β Ζ΄ ἐὰν διὰ τῷ Β περὶ ἀσυμπλώτους τὰς ΘΓ, ΓΖ

γράψωμεν ύπερβολιώ, ἥξει διὰ τῷ Κ, 21ὰ ἢ ἀντιςροφὴν

τοῦ ιβ΄ θεωρήματος "τοῦ δευτέρω βιβλία τῶν ᾿Απολλωνίου Κω-

νικῶν Στοιχείων. Γεγράφθω, καὶ ἔσω ὡς ἡ ΒΞ Κ, τέμνουσα

τὴν αραβολιὼ κατὰ τὸ Ξ' καὶ ἀπὸ τὸ Ξ ἐλὰ τιὼ ΑВ

κάθετος ἤχθω ἡ ΞΟΠ· καὶ τὰ τοῦ Ξ τῇ ΑΒ ὥράλλη

λος ἦχθω * ἡ ΡΞΣ. Ἐπεὶ ἂν ὑπερβολή ἔζι ἡ ΒΕΚ, ἀσύμ-

λωτοι ἢ αἱ ΘΓ, ΓΖ, κὶ ὠράλληλοι ἠγμέναι εἰσὶν αἱ ΡΞ, ΞΠ

ταῖς ΑΒ, ΒΖ · ἴσον ἐςὶ τὸ ὑπὸ ΡΞΠ τος ὑπὸ ΑΒΖ· ὡς

2

τε καὶ ' τὸ ΡΟ τῷ ΟΖ. Ἐὰν ἄρα ἀπὸ τοῦ Γ ἐπὶ τὸ Σ

ὀπιζευχθῇ εὐθεῖα, ἥξει αλὰ τοῦ Ο. Ἐρχέπω, καὶ ἔσω ὡς

ἡ ΓΟΣ. Ἐπεὶ οὖν ἐςιν ὡς ἡ Ο Α πρὸς ΑΓ, ὅτως ἡ ΟВ

πρὸς ΒΣ, τετέςιν ἡ ΓΖ πρὸς ΖΣ' ὡς δὲ ἡ ΓΖ πρὸς

ΖΣ, τῆς ΖΝ κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης, οὕτως τὸ ὑπὸ

ΓΖΝ πρὸς τὸ ὑπὸ ΣΖΝ· καὶ ὡς ἄρα ἡ Ο Α πρὸς

ΑΓ, οὕτως τὸ ὑπὸ ΓΖΝ πρὸς τὸ ὑπὸ ΣΖΝ. Καί

ἐσι τῷ μὲν ὑπὸ ΓΖΝ, τὸ Δ χωρίον , τῷ δὲ ὑπὸ

ΣΖΝ, ἴσον τὸ ἀπὸ ΣΞ, τετίςι τὸ ὅτὸ ΒΟ, διὰ τὴν

παραβολήν. Ὡς ἄρα ἡ Ο Α πρὸς ΑΓ, οὕτως τὸ Δ χωρίον

πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΟ. Εἵληπλαι ἄρα τὸ Ο σημεῖον, ποιοῦν

τὸ πρόβλημα.

a

Ὅτι διπλασίας ούσης τῆς ΒΕ τῆς ΕΑ, τὸ ἀπὸ ὁ ΒΕ

ὀλὰ τὴν ΕΑ μέγιςόν ὅτι πάντων τῶν ὁμοίως λαμβανομένων

ἐπὶ τῆς ΕΑ, δειχθήσεται οὕτως. Ἔσω γδ, ὡς ἐν τῇ ἀνα-

λύσει πάλιν δοθεῖσα εὐθεῖα πρὸς ὀρθὰς τῇΑΒ, ἡ ΑΓ' καὶ

ὀλιζουχθεῖσα ἡ ΓΕ ἐκβεβλήθω, κ) συμπιπιέτω τῇ διὰ τῶ

Β παραλλήλῳ ἠγμένῃ τῇ ΑΓ κατὰ τὸ Ζ. Καὶ διὰ τῶν

Γ. Ζ παράλληλοι τῇ Α Β ἤχθωσαν αἱ ΘΖ, ΓΗ· καὶ ἐκ-

βεβλήσθω ἡ ΓΑ ἐπὶ τὸ Θ· καὶ ταύτη παράλληλος διὰ τοῦ

Εἤχθώ ἡ ΚΕΛ. Καὶ γεγονέτω, ὡς ἡ ΕΑ πρὸς ΑΓ, 8-

τως τὸ ὑπὸ ΓΗΜ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΒ. Τὸ ἄξα ἀπὸ ΒΕ

ἐπὶ τὴν ΕΑ, ἴσον ἀεὶ τῷ ὑπὸ ΓΗΜ ἐπὶ τὴν ΑΓ, διὰ

τὸ δύο σερεῶν ἀντιπεπονθέναι τὰς βάσεις τοῖς ὕψεσι. Λέγω

οὖν, ὅτι τὸ ὑπὸ ΓΗ Μ ἐπὶ τὴν ΑΓ, μέγιςόν ότι ῾ πάντων

ὁμοίως ἐπὶ τῆς Β Α λαμβανομένων. Γεγράφθω γὰς διὰ τοῦ

Η περὶ ἄξονα τὴν ΖΗ παραβολὴ, ὡς τε τὰς καταγομένας

δύναπς παρὰ τὴν ΗΜ. Ἥξει δὴ διὰ τοῦ Κ, ὡς ἐν τῷ ἀνα-

λύσει δέδεικται· καὶ συμπεσεῖται ἐκβαλλομένη τῇ Ο Γ παραλ-

λήλῳ οὔσῃ τῇ διαμέτρῳ τῆς τομῆς, διὰ τὸ ἕκτον καὶ εἶκοςὰν

θεώρημα τοῦ πρώτου βιβλίο 7᾿Απολλωνίς Κωνικῶν Στοιχείων.

Ἐκβεβλήθω καὶ συμπιπλέτω κατὰ τὸ Ν' καὶ διὰ τοῦ Β

περὶ ἀσυμπλώτες τὰς ΝΓΗ, γεγράφθω ὑπερβολή. Ἥξει

ἄρα διὰ τῷ Κ, ὡς ἐν τῇ ἀναλύσει ἔἴρηται . Ἐρχέπω ἓν ὡς ἡ
Β.Κ· καὶ ἐκβληθείση τῇ ΖΗ ἴση κείπω ἡ Η Ξ· καὶ ἐπε-

ζεύχθω ἡ Ξ.Κ, κὶ ἐκβεβλήθεω ἐπὶ τὸ Ο. Φανερὸν ἄρα ὅτι

ἐφάπλεται τῆς παραβολῆς διὰ τὴν ἀντιςροφἱωὶ τοῦ τρίτε καὶ

tinetur, ad ſpatium, quod continetur ſub NZH, ita ſe

habet ſpatium, quod fub IZH continetur, ad quadra-

tum, quod defcribitur ab HM. Æquale eſt igitur qua-

dratum, quod defcribitur ab HM ſpatio, quod contine-

tur fub HZN. Itaque ſi circa axem 2 H per punctum

Z parabole defcribatur, ita ut quæ ad axem ducuntur

poffint ſpatia, quæ applicantur ad ZN ; hæc per punc-c-

tum M tranfibit. Deſcribatur, eaque fit MEZ. Et

quoniam æquale eſt ſpatium ſpatio AZ ; nempe il-

lud, quod fubKA continetur, illi, quod continetur

ſub ABZ ; fi circa aſymptotos Γ, ΓΖ per punctum B

defcribatur hyperbole, hæc per reciprocationem duode-

cimi theorematis libri Conicorum Apollonii Elemento-

rum fecundi, tranſibit per punctum K. Deſcribatur, ea-

que fit BK parabolen ſecans in puncto : ducaturque

a puncto ipfi A B normalis ΟΠ ; et parallela eidem

AB per idem punctum, PES. Quoniam igitur BK

hyperbole eft, ejuſque aſymptoti ΘΓ, ΓΖ ; ductæque

funt rectæ PE, ΞΠ rectis AB,BZ parallelæ ; ideo æquale

eſt ſpatium, quod fub PEI continetur, ſpatio, quod con-

tinetur fub ABZ; et propterea etiam fpatium PO æ-

quale ſpatio OZ . Itaque ſi a puncto I ad ∑ recta jun-

gatur, per punctum O tranfibit. Tranfeat, eaque fit

ΓΟΣ. Quoniam igitur utOA ad AP, ita fe habetOB

ad B2, hoc eft FZ ad ΖΣ : ut autem Zad Z2, ita,

ſumpta communi altitudine ZN, ſpatium, quod fub IZN

continetur, ad fpatium, quod continetur fub ΣZN: ideo

etiam utOA adAΓ, ita fe habet fpatium, quod fub IZN

continetur, ad fpatium, quod continetur ſub ΣΖΝ. Æ-

quale eft autem ſpatio quidem, quod fub IZN contine-

tur, fpatiumA; ſpatio vero, quod continetur ſub ΣΖΝ,

quadratum, quod a ΣΞ, hoc eft BO, deſcribitur, prop-

ter parabolen. Ut igitur OA adAΓ, ita fe habet ſpatium

Aad quadratum, quod a BO deſcribitur. Inventum eft

igitur punctum O, quod problema conficit.

At vero quadratum, quod a BE deſcribitur, in EA

ductum, omnium eſſe maximum, quæ in BA fimili mo-

do fumuntur, quando BE dupla fuerit ipfius EA, hoc

pacto demonftrabitur. Sit enim rurfus, ut in analyſi,

data recta AF ad rectos angulos ipfi AB : junctaque ΓΕ

producatur, eademque cum recta, quæ per punctum B

ipfi A I parallela ducitur, in puncto Z concurrat. Du-

catur porro per puncta I, Z ipfi A B parallelæ, ΘΖ, ΓΗ ;

et producatur ΓΑ ad punctum : ducaturque per punc-

tum E huic parallela KEA. Denique fiat, utEA ad

ΑΓ, ita fpatium, quod fub HM continetur, ad qua-

dratum, quod ab EB defcribitur. Quod igitur quadra-

tum a BE defcribitur, id in EA ductum æquale eſt ſpa-

tio, quod fub FHM continetur, ductam in AN ; eo

quod duorum horum folidorum baſes et altitudines reci-

procantur. Itaque dico, ſpatium, quod fub ΓHM con-

tinetur, ductum in Ar, omnium effe maximum, quæ
inBA fimili modo fumuntur. Deſcribatur enim circa

axem ZH per punctum H parabole ; ita ut, quæ ad

axem ducuntur, poffint ſpatia, quæ ad HM applicantur.

Hæc utique per punctum K tranſibit, ut in analyſi de-

monftratum eft, et producta cum , quæ fectionis

diametro parallela eft, per theorema ſextum et vigefi-

mum primi libri Conicorum Apollonii Elementorum,

concurret. Producatur, eademque concurrat in puncto

N: et circa aſymptotos ΝΓΗ hyperbole deſcribatur.

Hæc item per punctum K, ut in analyſi dictum eft,
tranſibit. Itaque tranfeat, veluti BK: et ponatur ipfi

ZH productæ æqualis HE : junctaque EK producatur

ad punctum O. Manifeſtum igitur eft hanc parabolen

contingere, per reciprocationem theorematis tertii et tri-

* τοῦ δευτέρω βιβλία in MS. defunt.

* τῇ ex MS. pro τῆς

* ΡΕΖ

• πάντων τῶν ὁμοίως

Υ τὸ ΡΘ . 2 εὐθεία ex MS. * ὑπὸ ΓΖΝ ἶσον τὸ Δ
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:

1

τριακος θεωρήματος τῷ πρώτου βιβλίο ἢ ᾿Απολλωνίς Κωνικῶν

Στοιχείων. Ἐπεὶ οὖν διπλή ἐςιν ἡ ΒΕ τῆς ΕΑ, ὕτως γὰρ

ὑπόκειται, τετέςιν ἡ Ζ Κ Κ Θ · καί ἑιν ὅμοιον τὸ Ο ΘΚ

τρίγωνον τῷ ΕΖ Κ τριγώνῳ· διπλασία σε

Ἔτι δὲ κι ΞΚ Κ Π διπλή ,

21ὰ τὸ κς τίω ΞΖ τῆς ΞΗ, κỳ

KKO.

N

παράλληλον εἶναι - Π Η τῇ ΚΖ .

Ἴση ἄρα ἡ ΟΚ τῇ Κ.Π. Ἡ ἄρα

e

ΟΚΠ ψαύσσα τῆς ὁ παραβολῆς,

καὶ μεταξὺ ὅσα τῶν ἀσυμπλώτων

δίχα τέμνεται . Ἐφάλεται ἄρα

ὁ ὑπερβολῆς διὰ ἢ ἀντιςροφὴν τῷ

τρίτο θεωρήματος τῷ δευτέρα βιβ-

λίο τ᾿Απολλωνίς Κωνικῶν Στοι-

R AP
B

χείων . Ἐφήπλετο δὲ κ

βολῆς κατὰ τὸ αὐτὸ Κ. Ἡ ἄρα

παραβολὴ ὁ ὑπερβολῆς ἐφάπλεται

κατὰ τὸ Κ. Νενοήθω οὖν καὶ ἡ

ὑπερβολὴ προσεκβαλλομένη ὡς ἐπὶ

τὸ Ρ· καὶ εἰλήφθω ἐλὶ τῆς ΑΒ

τυχόν σημεῖον τὸ Σ' καὶ λλάξ

Σὅτῇ ΚΛ. Αράλληλος ἤχθω

ἡ ΤΣΥ, καὶ συμβαλλέτω τῇ

ὑπερβολή κατὰ τὸ Τ' καὶ διὰ

τοΤ τῇ ΓΗ παράλληλος ἤχθω

ἡ ΦΤΧ. Ἐπεὶ οὖν διὰ τὴν

ὑπερβολὴν κὶ τὰς ἀσυμπλώτους,

ἴσον ἐςὶ τὸ ΦΥ τῷ ΓΒ, κοινοῦ

ἀφαιρεθέντος τοῦ ΓΣ, ἴσον ἄρα

το ΣΦ τις ΣΗ' κỳ 2)ὰ τοῦτο ἡ

ἀπὸ τοῦ Γ΄ ἐπὶ τὸ Χ ὀλιζευγνυ-

μένη εὐθεῖα ἥξει διὰ τοῦ Σ. Ἐρ-

χέθω, κὶ ἔσω ὡς ἡ ΓΣΧ. Καὶ ,

Θ K

A SE

gefimi, primi libri Conicorum Apollonii Elementorum.

Quoniam igitur dupla eſt BE ipfius EA; hoc enim po-

nitur ; id eft ZK ipfius KO : et triangulumOK fi-

mile triangulo ZZK ; ideo etiam K ipfius KO eft

dupla. Dupla eſt autem et EK ipfius KII ; eo quod

ZZ ipfius H dupla eft ; et

ΠΗ ipfi KZ parallela. Æ-

qualis eft igitur OK ipfi ΚΠ.

Quocirca recta OKI, quæ

parabolencontingit, eademque

poſita eſt inter aſymptotos, in

duas æquas partes fecatur. Ita-

que contingit hyperbolen per

reciprocationem tertii theore-

matis libri ſecundi Cohico-

rum Apollonii Elementorum.

Contingebat autem et para-

bolen in punctoeodem K. Pa-

rabole igitur hyperbolen in

puncto K contingit. Itaque

intelligatur hyperbole produc-

ta effe, puta ad punctum Pa

et ſumatur in A B quodvis

punctum 2 : ducaturque per

punctum ∑ ipfi KA parallela

ΤΣΥ, quæ cum hyperbola in

puncto T concurrat : et per

Z

HT M

X

B

ЧАТ
H

ἐπεὶ τὸ ἀπὸ Ψ Χ ἴσον ἐςὶ τος ὑπὸ ΧΗΜ, διὰ τὴν παρα-

βολήν· τὸ απὶ Τ'Χ ἔλαοπὸν ὅτι τοῦ ὑπὸ Χ Η Μ. Γεγονέτω

οὖν τῷ δτὸ ΤΧ ἴσον τὸ ἡ ὑπὸ ΧΗΩ. Ἐπεὶ ὧν ἐςιν ὡς ἡ

ΣΑ πρὸς ΑΓ, ὕτως ἡ ΓΗ πρὸς Η Χ· ἀλλ᾿ ὡς ἡ ΓΗ

πρὸς ΗΧ, † Η Ω κοινό ὕψος λαμβανομένης, ὕτως τὸ ὑπὸ

ΓΗΩ πρὸς τὸ ἱ ὑπὸ ΧΗΩ, κὶ πρὸς τὸ ἴσον αὐτῷ, τὸ

ἀπὸ ΧΤ, τετέςι τὸ ἀπὸ Β Σ. Τὸ ἄρα ἀπὸ Β Σ ἐπὶ τὴν

ΣΑ ἴσον ἐςὶ τῷ ὑπὸ ΓΗ Ω ἐπὶ τὴν ΓΑ . Τὸ δὲ ὑπὸ ΓΗΩ,

ἐπὶ τιὼ ΓΑ ἔλασόν ἐςι τοῦ ὑπὸ ΓΗ Μ ἐπὶ Γ.Α. Τὸ

ἄρα ἀπὸ ΒΣ ἐπὶ τὴν ΣΑ ἐλατιόν όξι τοῦ ἀπὸ ΒΕ ἐπὶ τὴν

Ε.Α. Ὁμοίως δὴ δειχθήσεται καὶ ἐπὶ πάντων τῶν σημείων

τῶν μεταξὺ λαμβανομένων τῶν Ε, Β . ᾿Αλλὰ δὴ εἰλήφθω με-

ταξὺ τῶν Ε, Α σημεῖον τὸ 5. Λέγω ὅτι κῷ ὕτως τὸ ἀπὸ τῆς

ΒΕ ἐπὶ τὴν * ΕΑ μεῖζόν ἐσι τῷ ὑπὸ Βς ἐπὶ τὴνς Α. Τῶν

γὰς αὐτῶν κατεσκευασμθύων, ἤχθὼ διὰ τῆς τῇ Κ Λ παράλ-

ληλος ή 45Ρο κῷ συμβαλέτω τῇ ὑπερβαλῇ κατὰ τὸ Ρ, συμ-

βαλεῖ γὰρ αὐτῇ διὰ τὸ παράλληλος εἶναι τῇ ἀσυμπλώτῳ· ỳ

διὰ τὸ Ρ παράλληλος ἀχθεῖστα τῇ ΑΒ ἡ Α, ΡΒ, συμβαλέτω

τῇΗΖ ἐκβαλλομένη κατὰ τὸ Β . Καὶ ἐπεὶ πάλιν, διὰ τὴν

υπερβολία, ἴσον ἐςὶ τὸ Γ, η κῷ τῷ ΑΗ· ἡ ὑπὸ τῶ Γ ἐπὶ

τὸ Β, ὀλιξουγνυμένη οὐθεῖα, ἥξει διὰ τὰ 5. Ἐρχέπω, κὶ

• ὑπερβολῆς * ἀφήπλετο

E

punctumTducatur TX pa-

rallela ipfi H. Quoniam igi-

tur propter hyperbolen et a-

ſymptotos æquale eſt ſpatium

ΦΥſpatio ΓΒ ; communi ab-

lato ΓΣ, ſpatium Φ∑ ſpatio

ΣΗ eſt æquale : et propterea

quæ a puncto Iad X recta

jungitur, perpunctum∑ tran-

fibit. Tranfeat, eaque fit

ΓΣΧ. Et quoniam quadra-

tum, quod a X deſcribitur, æquale eſt ſpatio, quod

fub XHM continetur, propter parabolen ; ideo quadra-

tum, quod deſcribitur a TX, minus eſt ſpatio, quod con-

tinetur ſub XHM. Itaque quadrato, quod defcribitur a

TX æquale fiat ſpatium, quod continetur ſub ΧΗΩ.

Quoniam igitur ut SA ad ΑΓ, ita fe habet IH ad HX:

ut autem HadHX, ita, ſumpta communi altitudine

ΗΩ, ſpatium, quod fub ΓΗ Ω continetur, ad ſpatium,

quod continetur fub ΧΗΩ ; hoc eft quadratum eidem

æquale, quod a XT, id eft BE, defcribitur. Ideo qua-

dratum, quod a BS defcribitur, in 2 A ductum, æquale

eſt ſpatio, quod fub ΓΗΩ continetur, ducto in FA.

Spatium autem, quod fub ΓΗΩ continetur, in Γ A duc-

tum,minus eſt ſpatio, quod fub ΓΗΜ continetur, ducto

in A. Quod igitur quadratum a B ∑ defcribitur, id in

∑A ductum quadrato eſt minus, quod deſcribitur a BE,

ducto in EA. Idem hoc demonftrabitur etiam in omni-

bus punctis, quæ inter E et B fumuntur. At vero ſuma-

tur interE, et A punctum 5. Dico tunc quoque qua-

dratum, quod a BE defcribitur, in EA ductum, qua-

drato majus effe, quod deſcribitur a Br, ducto in A.

Iifdemenim conſtructis, ducatur per punctum ipſi KA

parallela 45P, quæ utique cum hyperbole in puncto P

concurret, utpote quæ aſymptoto parallela eſt : et duca-

tur item per punctum P, APB, parallela ipfi AB, eaque

concurrat cum HZ producta in puncto B. Et quoniam

ἱ ὑπὸ ΧΝΩ

d ZK

8 τὴν Κ.Λ Η ὑπὸ ΧΝΩ
KBA

1
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furfus, propter hyperbolen, æquale eſt ſpatium, Γ4 ſpa-

tio AH; que a puncto I ad B recta jungitur, per punc-

tum tranfibit. Tranſeat, eaque fit, F5 B. Et quoniam

rurfus, propter parabolen, æquale eſt quadratum, quod

ab A B defcribitur, ſpatio, quod fub BHM continetur ;

ideo quadratum, quod defcribitur aPB, minus eſt ſpatio,

quod continetur ſub BHM. Fiat quadratum, quoddef-

cribitur a P,B, æquale ſpatio, quod continetur fub BΗΩ.

Quoniam igitur utsA ad AF, ita fe habet IH ad HB:

ut autem IH ad HB, ita, fumpta communi altitudine

Η Ω, fpatium, quod fub ΓΗΩ continetur, ad fpatium,

quod continetur fub ΒΗΩ; hoc eſt ad quadratum, quod

a PB, id eſt B5, deſcribitur: ideo quadratum, quod a

Bs deſcribitur, ins A ductum, æquale eſt ſpatio, quod

fub ΓΗΩ continetur, ductum in IA. Majus eft autem

ſpatium, quod fub ΓHM continetur, ſpatio, quod conti-

netur fub ΓΗΩ. Majus eft igitur et quadratum, quod

a B E defcribitur, in EA ductum, quadrato, quod defcri-

bitur a Br, ducto in A. Idem hoc demonftrabitur in

omnibus punctis, quæ inter E, etAfumuntur. Demon-

ſtratum autem eſt et in cæteris omnibus, quæ ſumuntur

inter E, et B. Quadratum igitur, quod a BE defcribitur,

ductum in EA, omnium eſt maximum, quæ in AB fimili

modo fumuntur; quando BE ipfius EA dupla fuerit.

Cognofcere autem ea quoque oportet, quæ in allata fi-

gura contingunt. Quoniam enim demonftratum eft,

quadratorum utrumvis,tum quod a BE defcribitur, tum

quod defcribitur aB5, alterum quidem in SA, alterum

vero in A ductum, minus eſſe quadrato, quod deſcribi-

tur aBE,ducto inEA ; fieri utique poteft, utcumdatum

quoque fpatium in datam rectam ductum eodem hoc

quadrato, quod defcribitur a BE, ducto in EA, fit mi-

nus ; problema, quod initio propofitum eft conficiatur,

AB in duobus punctis ſecta. Hoc autem contingit, ſi

intelligatur circa diametrumXH deſcripta efle parabole,
ita ut quæ ad axem ducuntur, poffint ſpatia, quæ ad

ΗΩ applicantur. Hæc fi quidem parabole omnino tran-

fit per punctumT. Et quoniam neceſſe eſt, eamdem

cum IN, quæ diametro ipſi parallela eft, concurrere ;

conftat fecare hyperbolen in puncto alio fuperiore quam

K, ut hic in P. Quæ autem a puncto Pad AB normalis

ducitur, ut hic Ps, hæc AB fecat in punctos; ita ut

punctumhoc s problema conficiat: æqualeque fiat qua-

dratum, quod a BΣ defcribitur in SA ductum, quadrato,

quod deſcribitur a B-, ducto inA ; quemadmodum ex

fuperioribus demonftrationibus manifeftum eft. Cum

itaque fieri poffit, ut duo puncta in BA fumantur, quæ

propofitum conficiant, utro quis malit, hoc ei uti licet ;

five illo, quod inter E, B; five etiam illo, quod inter E,

A interjicitur. Si enim eo utatur, quod interjicitur inter

E,B; defcripta, ut dictum eft, per puncta H, T parabo-
la, quæ hyperbolen in duobus punctis ſecet ; horum qui-

dem alterum, quod punctoH,hoc eft axi paraboles, pro-

pius eft, punctum definiet, quod interE, Β interjicitur:

ut hic T punctum ∑definit ; alterum vero, quod ab eo-

dem puncto remotius eſt, definiet punctum, quod inter-

jicitur inter E,A: ut hic P definit punctum 5.

Hoc igitur modo problema generaliter refolutum,

compofitumque eſt. Ut autem hoc ipfum ad Archeme-

dis verba accommodetur, intelligatur, ut in allata figura,

diameter quidem ſphæræ eſſe AB ; quæ vero ex ejus

centro, BZ; denique data recta, ZO. Eo igitur deveni-

mus, inquit, ut AZ in puncto X ita ſecare oporteat, ut

quemadmodum XZ ad datam rectam, ita ſe habeat da-

tum ſpatium ad quadratum, quod a AX deſcribitur.

Atque hoc quidem ſi univerfaliter proferatur determi-

τι λαμβαομένων . Ἐδείχθη δὲ κὶ ἐπὶ πάντων τῶς

• τῆς σφαίρας, ἡ Δ Β΄ ἐκ τοῦ κέντρῳ ἡ ΒΖ, κλή &c.

Η ΒΗΩ

ἔσω ὡς ἡ Γς,Β. Καὶ ἐπεὶ πάλιν, διὰ τιὼ παραβολιώ, ἴσον

στὶ τὸ από Α, Β, τις ὑπὸ Β,ΗΜ' τὸ ἄρα από ΡΒ, ἔλαοπόν

ὅτι τοῦ ὑπὸ ',ΒΗΜ. Γεγονέτω τι ὑπὸ ΡΒ, ἴσον τις ὑπὸ

ΒΗΩ. Ἐπεὶ οὖν ὅξιν ὡς ἡς Α πρὸς.ΑΓ, ὅτως ἡ ΓΗ,

πρὸς ΗΒ΄ ᾿Αλλ' ὡς ἡ ΓΗ πρὸς Η ,Β, τῆς Η Ω κοινοῦ

ὕψος λαμβανομένης, ὅτως τὸ ὑπὸ ΓΗΩ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΗΩ

τετέςι πρὸς τὸ απὶ Ρ,Β, τετέςι πρὸς τὸ ἀπὸ Βς· τὸ ἄρα

καὶ Βς ἐπὶ τιὼςΑ, ἴσον όσὶ πς ὑπὸ ΓΗΩ ἐπὶ τὴν Γ.Α.

Καὶ μείζον τὸ ὑπὸ ΓΗ Μ τοῦ ὑπὸ ΓΗΩ. Μείζον ἄξα

κὶ τὸ ἀπὸ ΒΕ ἐπὶ τὴν ΕΑ, τὸ ὑπὸ Βς ἐπὶ τὴν 5Α. Ὁ-

μοίως δὲ δειχθήσεται νὰ ἐπὶ πάντων τῶν σημείων τῶν μεταξὺ

τῶν Ε, Α λαμβανομένων. Ἐδείχθη ἢ καὶ ἐλὴ πάντων τῶν

μεταξὺ τῶν Ε, Β. λαμβανομένων. Πάντων ἄρα τῶν ἐπὶ ὁ

Α Β ὁμοίως λαμβανομένων, μεγίςον ἐτὶν τὸ ἀπὸ τ Β Ε ἐπι

ΕΑ, " ὅταν ἢ διπλασία ἡ ΒΕ τῆς Ε.Α. Επισῆται ο χρή

καὶ τοῖς ἀκολοθοῖσι κατὰ τιὶ εἰρημένω καταγραφικώ. Ἐπεὶ

τὸ δέδεικται τὸ ἀπὸ ΒΣ ἐπὶ τὴν ΣΑ, καὶ τὸ ὑπὸ Βς ἐπὶ

τιὼςΑ ἔλασον τῷ δπὸ ΒΕ ἐπὶ τὴν Ε Α΄ δυνατόν ὅτι κι τε

δοθέντος χωρίς ἐπὶ τὴν δοθεῖσαν ἐλάοπνος ὄντος τοῦ ἀπὸ τῆς

ΒΕ ἐπὶ τὴν ΕΑ, κατά δύο σημεία τὴν ΑΒ τεμνομένιω

ποιεῖν τὸ ἐξαρχῆς πρόβλημα. Τῦτο δὲ γίνεται, εἰ νοήσαιμεν

εὶ 2λάμετρον τὴν ΧΗ γραφομένιώ αραβολών, ὡς τε τὰς

καταγομένας διύαπται δρά τιώ Η Ω. Ἡ ο τοιούτη πως

βολὴ πάντως ἔρχεται Διὰ τοῦ Τ. Καὶ ἐπειδὴ ἀνάγκη αὐτὴν

συμπίπτειν τῇ ΓΝ Σραλλήλῳ οὔσῃ τῇ διαμέτρῳ, δῆλον ὅτε

τέμνει τὴν ὑπερβολιὼ κς κατ᾿ ἄλλο σημεῖον ἀνωτέρω τοῦ Κ,

ὡς ἐνταῦθα κατὰ τὸ Ρ. Καὶ ἀπὸ τὸ Ρ ἐπὶ τὴν ΑΒ κά-

θετος ἀγομένη, ὡς ἐνταῦθα ἡ P5, τέμνει τὴν ΑΒ κατὰ τὸ

5, ὡς τε τὸ 5 σημεῖον ποιεῖν τὸ πρόβλημα, κι ἴσον γίνεθς

τὸ ἀπὸ ΒΣ ἐπὶ τὼ ΣΑ, τις ἀπὸ Βς ἐπὶ τὴν 5 Α, ως

ἐι διὰ τῶν προειρημένων ἀποδείξεων ἐμφανές. "Ως τε δυν

ατοῦ ὄντος ἐπὶ τῆς ΒΑ δύο σημεῖα λαμβάνειν, ποιῶντα τὸ

ζητούμενον, ἔξεσιν ὑπότερόν τις βούλοιτο λαμβάνειν, ἢ τὸ

μεταξὺ τῶν Ε, Β, ἢ τὸ μεταξὺ τῶν Ε, Α. Εἰ μὲν γὰρ

τὸ μεταξὺ τῶν Ε, Β, ὡς εἴρηται, τῆς διὰ τῶν Η, Τση-

μείων γραφομένης παραβολῆς κατὰ δύο σημεία τεμνέσης τὴν

ὑπερβολὴν τὸ μὲν ἐγγύτερον τοῦ Η, τουτέςι τοῦ ἄξονος τῆς

παραβολῆς, εὑρήσει τὸ μεταξὺ τῶν Ε, Β᾿ ὡς ἐνταῦθα τὸ Τ'

εὑρίσκει τὸ Σ' τὸ ἢ ἀπωτέρω τὸ μεταξὺ τῶν Ε, Α, ὡς

ἐνταῦθα τὸ Ρ εὑρίσκει τὸ ς.

Καθόλε μὲν οὖν οὕτως ἀναλέλυται καὶ συντέθειται τὸ

πρόβλημα. Ἵνα δὲ καὶ τοῖς ᾿Αρχιμηδείοις ῥήμασιν ἐφαρμο-

σθῆ, νενοήθω ὡς ἐν αὐτῇ τῇ τοῦ ῥητοῦ καταγραφῇ, διάμε-

τρος μὲν Ρ τῆς σφαίρας ἡ ΔΒ, ἡ δὲ ἐκ τοῦ κέντρο ἡ ΒΖ, xỳ

ἡ δεδομένη ἡ Ζ.Θ. Κατηντήσαμεν ἄρα φησὶν εἰς τὸ δεῖν ἢ

Δ.Ζ τεμεῖν κατὰ τὸ Χ, ὡςτε εἶναι ὡς τὴν ΧΖ πρὸς τὴν

δοθεῖσαν, ὅτως τὸ δοθέν πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΔΧ. Τοῦτο δὲ

μεταξὺ τῶν Ε.Β. Πάντων ἄξα &ς. · ὅταν ἡ
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ἁπλῶς μὲν λεγόμενον ἔχει διορισμὸν. Εἰ γὰρ τὸ δοθὲν ἐπὶ

τἰὼ δοθεῖσαν μεῖζον ἐτύγχανεν τῷ ἐπὸ τῆς ΔΒ ἐπὶ τὴν ΒΖ,

ἀδιύατον θῶ τὸ πρόβλημα, ὡς δέδεικται εἰ ἢ ἴσον, τὸ

Β σημεῖον ἐποίει τὸ πρόβλημα, κι ὕτως ὃ οὐδὲν ἦν πρὸς τὴν

ἐξαρχῆς ᾿Αρχιμήδες πρόθεσιν· ἡ γὸ σφαίρα οὐκ ἐτέμνετο

εἰς τὸν δοθέντα λόγον. ῾Ἁπλῶς ἄρα λεγόμενον · εἶχον ἂν

διορισμόν. Προςιθεμένων ἢ τῶν προβλημάτων τῶν ἐνθάδε

ὑπαρχόντων, τετέςι τοῦ τε διπλασίαν εἶναι τίω Δ Β τῆς Ζ. Β,

τὰ τοῦ μείζονα εἶναι τὴν ΒΖ & ΖΘ, οὐκ ἔχει διορισμόν . Τὸ

τὸ ἀπὸ Δ Β τὸ δοθὲν ὀλι τιὼ Ζ. Θ τιὼ δοθεῖσαν ἔλαθόν ἐσι

τῦ ἀπὸ τῆς ΔΒ ἐπὶ τὴν Β Ζ '

διὰ τὸ τὴν ΒΖ τῆς ΖΘ μείζο-

να εἶαι· οὗπερ ὑπάρχοντος ἐδεί-

ξαμεν δυνατὸν, καὶ ὅπως πρό-

κειται τὸ πρόβλημα. Κατανοεῖν

δὲ χρὴ καὶ τοῖς ὑπ᾿ ᾿Αρχιμήδος

λεγομένοις συμφώνως ἔχεσιν τοῖς

ὑφ᾽ ὑμῶν ἀναλελυμένοις. Πρό-

τερον μὲν γδ, μετὰ τὴν ἀνάλυσιν

Z

Θ

A

BX

αὐτῶ καθόλο, τὸ εἰς ὃ κατήντησεν λέγων, φησί δοθεῖσαν

τὴν ΔΖ τεμεῖν δεῖ κατὰτὸΧ, καὶ ποιεῖν, ὡς τὴν ΧΖ πρὸς

δοθεῖσαν, οὕτως τὸ δοθὲν πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς ΔΧ. Εἶτα εἰ-

πὼν ὡς καθόλο μὲν τὸ λεγόμενον ἔχει διορισμόν· προστεθέντων

ἢ ἢ ὑπ᾿ αὐτοῦ εὑρεθέντων προβλημάτων, ἢ τε εἶναι διπλα-

σίαν ἢ ΔΒ + ΒΖ, κῷ μείζονα + ΒΖ + Ζ.Θ, μὴ ἔχειν

διορισμὸν μερικώτερον, ἐπαναλαμβάνει τὸ πρόβλημα, καί

φησιν, ὅτι καὶ ἔστη πρόβλημα τοιᾶτον. Δύο δοθεισῶν εὐθειῶν

τῶν ΔΒ, ΒΖ, καὶ διπλασίας οὔσης τῆς ΔΒ τῆς ΒΖ, καὶ

σημείο ἐπὶ τῆς ΒΖ τοῦ Θ, τεμῶν τὴν ΔΒ κατὰ τὸ Χ᾿ ἐκ

ἔτι, ὡς πρότερον, ἢ ΔΖ εἰπὼν, ἀλλὰ τιώ & Β δεῖν τεμεῖν·

2ὰ τὸ, ὡς ἀνωτέρω ἡμεῖς ὁ ἀπεδείξαμεν εἰδέναι αὐτὸν, ὡς

δύο σημεῖα σεὶ τὰ λαμβανόμενα ἐτὶ τῆς ΔΖ, κὶ ποιοῦντα

τὸ πρόβλημα, ἓν μὲν τὸ μεταξὺ τὸν Δ, Β, ἕτερον δὲ τὸ με-

ταξὺ τῶν Β, Ζ. Ων τὸ μεταξὺ τῶν Δ, Β ἦν τὸ πρὸς *

*ἐξαρχῆς πρόθεσιν χρήσιμον.

г

Ταῦτα μὲν οὖν ἀκόλεθα τοῖς ᾿Αρχιμήδες ῥήμασι, κατὰ

τὸ δυνατὸν, σαφῶς " ἀπεγράμεθα. Ἐπεὶ ὃ, ὡς προείρηται, vỳ

Διονυσόδωρος ἐδαμῶς τοῖς ἐπὶ τέλει γραφομένοις παρ' ᾿Αρ-

χιμήδος * ἐπηγγελμένοις ἐντυχὼν, ἀτενήσας ἢ ὥασερ προσου-

ρεῖν τὰ μὴ ἐκτεθέντα, ἐφ᾽ ἑτέραν ὁδὸν βαδίζων τοῦ ὅλε προς-

λήματος, " οὐκ ἄχαριν εὑρέσεως * συνέγραψε ἢ τρόπον ἀναγ-

καῖον, ὠήθημεν δεῖν κὴ αὐτὸν τοῦτοις ὀπισυνάψαι διορθωσάμενοι

κατὰ διύαμιν. Καὶ γὸ αὐτὸς ἐκ πολλῆς ἀμελετησίας ἢ ἀν-

θρώπων τὰ πολλὰ ἢ ἀποδείξεων τῷ πλήθει 7 παισμάτων φα-

νισμένας ἔχων ἐν πᾶσιν, οἷς ἡμεῖς ἐνετύχαμεν ἀντιγράφοιςἐφέρεςο.

ΩΣ ΔΙΟΝΥΣΟΔΩΡΟΣ.

Τὴν δοθεῖσαν σφαῖραν ὀπιπέδῳ τεμεῖν, ὡς τε τὰ τμήμα-

τα αὐτῆς πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχειν τὸν δοθέντα. Ἔσω ἡ δο-

θεῖσα σφαίρα, ἧς Αλάμετρος ἡ ΑΒ΄ ὁ ἢ δοθείς λόγος, ὃν

ἔχει ἡ ΓΔ πρὸς Δ.Ε. Δεῖ δὲ τεμεῖν τὴν σφαῖραν ὀπιπέδῳ

ὀρθῷ πρὸς τὴν ΑΒ, ὡς τε τὸ τμῆμα, οὗ κορυφὴ τὸ Α, ωρὸς

τὸ τμήμα, ὦ κορυφὴ τὸ Β, λόγον ἔχειν, ὃν ἔχει ἡ ΓΔ πρὸς
ΔΕ. Εκβεβλήθω ή " ΒΑ ἐλὶ τὸ Ζ' καὶ κείπω τῆς ᾿ΑΒ

ἡμίσεια ἡ ΑΖ. Καὶ ὃν ἔχει λόγον ἡ ΓΕ πρὸς ΕΔ, εχέτω

9 εἶχεν

ψατο

* προβαίνει · ἐπεδείξαμεν

У ВГ * ΑΓ ἡμίσεια ἡ ΑΒΖ

rationem habet. Si enim datum ſpatium indatam rec

tam ductum majus fuerit quadrato, quod defcribitur a

AB, ducto in BZ; problema, ut demonftratum eft, con-

A

fici non poteft : fin autem æquale, id quidem per punc-

tum B conficitur, fed ad id, quod Archimedes initio

propofuit, nihil facit ; quippe ſphæra pro data ratione

non fecatur. Illud igitur ſi univerſaliter proferatur, de-

terminationem habet. Quod fi duo hæc addantur, ni-

mirum AB duplam eſſe ipfius ZB, et BZ majorem

quam Z ; nullam habet determinationem. Quod e-

nim quadratum a A B deſcribitur, id eſt datum, id in

ΖO, id eft datam ductum minus eſt quadrato, quod de-

feribitur a A B, ducto in BZ;

eo quod BZ major eſt quam

ZO. Hoc autem ſi quando

contingat,fieri problema poſſe,

et qua ratione fiat, docuimus.

Illud porro animadvertendum

eſt, quæ reſoluta a nobis funt,

ea cum Archimedis verbis

maxime convenire. Primo e-

nim, cum poft analyſim ab ip-

ſo inftitutam, id, in quod inci-

dit, generaliter docuiffet, hoc dicit: oportet datam AZ

ſecare in puncto X, atque facere, utXZ ad datam rec-

tam, ita datum fpatium ad quadratum, quod a AX de-

fcribitur. Deinde vero cum adjeciſſet, hoc ipſumſi uni-

verfaliter proferatur, determinationem habere ; fin au-

tem hæc addantur, quæ ab ipſo reperta funt, problema-

ta, nimirumAB duplam eſſe ipfius BZ, et BZ majorem

quam20, nullam habere determinationem ; hoc, in-
quam, cum adjeciſſet, problema ipſum magis particu-

lariter reſumens ait : atque problema erit hujufmodi.

Datis duabus rectis AB, BZ, quarum altera AB alte-

rius BZ dupla ſit, datoque item in BZ puncto Θ, ΔΒ

ipfam in punctoX ſecare ; et quæ ſequuntur : oportere

autem dixit AB, non vero, ut prius, AZ fecare ; quod

intelligeret duo eſſe puncta inAZ, quemadmodum fu-

pra demonſtravimus, quæ ſumpta problema conficiant ;

alterum quidem, quod inter A, B, alterum vero, quod

inter B, Z interjicitur. Horum autem quod interjicitur

inter A, B ad id, quod initio propofitum eft, facit.

Hæc igitur cum Archimedis verbis maxime conve-

nientia, quantum fieri potuit, perfpicue explicuimus.

Quoniam vero Dionyfodorus etiam, ut dictum eſt, cum

idnufquam inveniſſet, quodArchimedes in fine pollicitus ,

erat, conatus ipſe, quæ expofita ab eo non funt, pateface-

re, aliam viam ingreſſus, haud inelegantem totius proble-

matis conficiendi rationem deſcripfit ; muneris noſtri eſſe

duximus hanc quoque cæteris adjungere, emendatione

pro viribus adhibita. Hæc enim quoque, quæ ſumma

eſt hominum negligentia, plures demonftrationes prop-

ter mendorum multitudinem tenebricoſas habens in om-

nibus, in quæ nos incidimus, exemplaribus circumfe-

rebatur

UT DIONYSODORUS.

Datam ſphæram plano ſecare, ita ut ejus ſegmenta

datam inter ſe invicem rationem habeant. Data ſphæra

ea fit, cujus diameter AB: eaque data ratio, quam ha-

bet ΓΔ ad ΔΕ. Oportet autem ſphæram plano ſecare

ad AB recto, ita ut alterum ejus ſegmentum, cujus ver-

tex eſt A, ad alterum ſegmentum, cujus vertex eſt B,

eamdem habeat rationem, quam FA ad AE. Produca-

tur BA ad punctum Z : ponaturque AZ dimidia ipfius

AB. Quam autem rationem habet ΓΕ ad ΕΔ, hanc

U

· ἐξ ἀρχῆς

* Forte ἐπαγγέλμασιν .

ἀπεγραψάμεθα
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habeat Z A ad AH, quæ quidem ſuper AB ad rectos

angulos jaceat; et ſumatur inter ZA, AH proportiona-

lis media ΑΘ. Major eft igitur A quam AH. De-

fcribatur porro circa axem 2 B per punctum 2 parabole;

ita ut quæ ad axem ducuntur poffint ſpatia, quæ ad AH

applicantur. Hæc utique per punctum tranfibit; quo-

niam fpatium, quod fub ZAH continetur, æquale eſt

quadrato, quod ab A defcribitur. Itaque defcribatur

eaque fit ZOK : ducaturque per punctum B ipfi A

parallela B K, quæ in puncto K parabolen fecet. Defcri-

batur deinde circa aſymptotos ZBK per punctum H hy-

perbole ; quæ quidem parabolen ſecabit intra puncta ,

K. Itaque ſecet in puncto A: ducanturque a puncto A

ad AB normalis AM; et a punctis H, A ipfi AB paral-

lelæ, HN, AΞ. Quoniam igitur HA hyperbole eſt,

ejuſque aſymptotiABK;

et adhuc parallelæ ipfis

AHN, MAΞ ; æquale

eſt ſpatium, quod fub

AHN continetur, ſpa-

tio, quod continetur ſub

ΜΑΞ, propter theore-

maduodecimum libri ſe-

cundi conicorum Apol-

loniElementorum. Æ-

qualis eft autem cum

HN ipfi AB, tum AΞ

ipfi MB. Quod igitur

ſpatium fub AMB con- 0

tinetur, id æquale eſt

fpatio, quod continetur,

fub HAB. Et quoni-

am ſpatium, quod ſub

H

ἡ ΖΑ πρὸς ΑΗ, κὶ ἔσω ἡ Α Η πρὸς ὀρθὰς τῇ ΑΒ. καὶ

τῶν ΖΑ, Α Η μέση ἀνάλογον εἰλήρθω ἡ ΑΘ. Μείζων

ἄρα ἡ ΑΘ τῆς Α.Η. Καὶ περὶ ἄξονα τίω Ζ Β διὰ τοῦ

Ζ γεγράφθω παραβολή, ὡς τε τὰς καταγομένας δύναπαι

παρὰ τὴνΑΗ. Ἕξει ἄρα διὰ τοῦ Θ᾽ ἐπειδὴ τὸ ὑπὸ Ζ ΑΗ

ἴσον ἐςὶ τῷ ἀπὸ ΑΘ. Γεγράφθω ουν, κὶ ἔσω ὡς ἡΖΘΚ

καὶ διὰ τοῦ Β ἀνήχθω παρὰ τὴν ΑΘἡ Β Κ, καὶ τεμνέτω

τὴν παραβολὴν κατὰ τὸ Κ. Καὶ 2ἰὰ τὸ Η περὶ ἀσυμπιώ-

τος τὰς ΖΒ Κ γεγράφθω ὑπερβολή· τεμεῖ δὲ τίν παραβο-

λιὼ μεταξὺ τῶν Θ, Κ. Τεμνέτω κατὰ τὸ Λ' κῷ ἀπὸ τῦ Λ

ἐπιὸ τὴν ΑΒ κάθετος ἤχθω ἡ Λ.Μ· * κỳ 2ὰ τῶν Η, Λ τῇ

ΑΒ παράλληλοι ἤχθωσαν αἱ Η Ν, Λ.Ξ. Ἐπεὶ οὖν ὑπερ-

βολή ἐσιν ἡ ΗΛ, ἀσύμ-

πλωτοι δὲ ΑΒΚ, κι παι

ράλληλοι ταῖς Α ΗΝ, αἱ

ΜΑΞ· ἴσον ὅὶ τὸ ὑπὸ

Π

Θ

Z

A M

Γ

extremis continetur, æquale eſt ſpatio, quod conti-

netur fub mediis ; quatuor hæ rectæ proportionales

invicem ſunt. Ut igitur A Mad HA, ita fe habet AB

ad B M : atque etiam ut quadratum, quod a AM defcri-

bitur, ad quadratum, quod defcribitur abHA, ita qua-

dratum, quod abAB deſcribitur, ad quadratum, quod

defcribitur a B M. Et quoniam propter parabolen qua-

dratum, quod a AM deſcribitur, æquale eſt ſpatio, quod

fub 2M, AH continetur ; ut ZM ad MA, ita fe habet

MA ad AH. Igitur etiam ut prima ad tertiam, ita ſe

habet quadratum, quod a prima deſcribitur, ad quadra-

tum, quod defcribitur a fecunda ; et adhuc quadratum,
quod a fecunda defcribitur, ad quadratum, quod defcri-

bitur a tertia. Ut igitur ZM adAH, ita fe habet qua-

dratum, quod a AM defcribitur, ad quadratum, quod

deſcribitur ab HA. Ut autem quadratum, quod a AM

defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur ab AH, ita

demonftratum eſt ſe habere quadratum, quod abAB de-

fcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a BM. Ut

igitur quadratum, quod abAB defcribitur, ad quadra-

tum, quod defcribitur a BM, ita fe habet ZM ad AH.

Ut autem quadratum, quod ab AB defcribitur, ad qua-

dratum, quod defcribitur a BM, ita ſe habet circulus,

cujus ea, quæ ex centro, ipſi AB eſt æqualis, ad cir-

culum, cujus ea, quæ ex centro, æqualis eſt ipſi BM.

Ut igitur circulus, cujus ea, quæ ex centro ipſi AB eſt

æqualis, ad circulum, cujus ea, quæ ex centro, æqua-

lis eſt ipſi BM, ita ſe habet ZM ad AH. Conus igitur

bafimhabens circulum, cujus ea, quæ excentro, ipfi AB

eſt æqualis, et altitudinem AH, æqualis eſt cono bafim

habenti circulum, cujus ea, quæ ex centro, æqualis eft

ipſi BM, et altitudinem ZM. Quorum enim conorum

a
c

B

E

K

N

Α Η Ν τῷ ὑπὸ ΜΑΣ,

διὰ τὸ ιβ' θεώρημα τοῦ

δευτέρα βιβλίο τῶν ᾿Απολ-

λωνίου κωνικῶν Στοιχείων.

᾿Αλλ᾿ ἡ μὲν Η Ν τῇ AB

B ἴση στὶν, ἡ δὲ ΑΞ τῇ

Μ.Β. Τὸ ἄρα ὑπό ΛΜΒ

ἴσον ὅξὶ τῷ ὑπὸ HAB.
M

Καὶ διὰ τὸ ὑπὸ τῶν ἄ-

κρων ἴσον εἶναι τῷ ὑπὸ τ

μέσων, αἱ τέσταρες εὐθεῖαι

ἀνάλογόν εἰσιν. Ἔσιν ἄρα

ὡς ἡ ΛΜ πρὸς Η Α, ὕτως ἡ ΑΒ πρὸς ΒΜ· καὶ ὡς

ἄρα τὸ ἀπὸ ΛΜ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΑ, ὕτως τὸ ἀπὸ ΑΒ

πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΜ. Καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν παραβολιὼ τὸ ἀπὸ

ΛΜ ἴσον ἐςὶ τῷ ὑπὸ ΖΜ, ΑΗ, ἔςιν ἄρα ὡς ἡ ΖM

τωρὸς ΜΛ, ἡ ΜΛ πρὸς ΑΗ. Καὶ ὡς ἄρα ἡ πρώτη πρὸς

τιὼ τρίτίω, οὕτως τὸ δπὸ τῆς πρώτης πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς

δευτέρας, καὶ τὸ ἀπὸ τῆς δατέρας πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς τρί-

της.
Ὡς ἄρα ἡ ΖΜ πρὸς ΑΗ, ὕτως τὸ δτὸ ΛΜ πρὸς

το τὸΗΑ. ᾿Αλλ᾿ ὡς τὸ ὑπὸ ΛΜ ωρὸς τὸ ἀπὸ ΑΗ, ού-

τως ἐδείχθη τὸ ὑπὸ ΑΒ πρὸς τὸ από ΒΜ. Καὶ ὡς ἄρα

τὸ ἀπὸ ΑΒ πρὸς τὸ από ΒΜ, οὕτως ἡ ΖΜ πρὸς Α.Η.

᾿Αλλ᾿ ὡς τὸ ἀπὸ ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΜ, οὕτως ὁ κύκλος,

ὁἡ ἐκ τῶ κέντρο ἴση ἐςὶ τῇ ΑΒ, πρὸς τὸν κύκλον, ὁ ἡ ἐκ

τὸ κέντρου ἴση ἐπὶ τῇ ΒΜ. Καὶ ὡς ἄρα ὁ κύκλος, οὗ ἡ

ἐκ τὸ κέντρο ἴση ἀεὶ τῇ ΑΒ, τορὸς τὸν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τῶ

κέντρο ἴση ὅτὶ τῇ ΒΜ, οὕτως ἡ ΖΜ πρὸς Α.Η. Ὁ

ἄρα κῶνος βάσιν ἔχων τὸν κύκλον, ῾οὗ ἡ ἐκ τῶ κέντρο ἴση

ἐὶ τῇ ΑΒ, ὕψος δὲ ὅ τιὼ ΑΗ, ἴσος ἐςὶ τῷ κώνῳ τῷ βά-

σιν μὲν ἔχοντι τὸν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τῶ κέντρο ἴση ἐςὶ τῇ

* ΒΜ, ὕψος δὲ τὸ Ζ.Μ. Ὧν γὃ κώνων ἀντιπεπόνθασιν

αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν, ἴσοι εἰσὶν ἐκεῖνοι. ᾿Αλλ᾿ ὁ κῶνος ὁ

βάσιν ἔχων τὸν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τῶ κέντρα ἴση ἐςὶ τῇ ΑΒ,

καὶ τῇ ΑΒ ὁ ὑπὸ ΜΑΞ· καὶ διὰ &c. τῷ ὑπὸ ΛΜΑΗ

ΑΜ· καὶ ὡς πρὸς τὸν κύκλον ἡ ἐκ τοῦ κέντρα ἴση ἐςὶ τῇ ΒΜ· οὕτω &c.

4 ὡς ἡ Ζ Η πρὸς Μ.Λ. οὕτως ἡ Μ Λ

ξ οὕτως 8 τῇ ΑΗ AM

• ἴση ἐπὶτῇ
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ὕψος ἢ τὴν ΖΑ, πρὸς τὸν κῶνον τὸν βάσιν μὲν ἔχοντα τὴν

αὐτὴν, ὕψος ἢ τὴν ΑΗ, ἐξὶν ὡς ἡ ΖΑ πρὸς ΑΗ, τ8-

τέςιν ἡ ΓΕ πρὸς ΕΔ᾽ ἐπεὶ γὸ τῆς αὐτῆς βάσεως ὄντες

πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν, ὡς τὰ ὕψη. Καὶ ὁ κῶνος ἄρα ὁ βάσιν

ἔχων τὸν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τῶ κέντρου ἴση ἐςὶ τῆ ΑΒ, ὕψος ἢ

* ΖΑ, πρὸς ἢ κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τοῦ

κέντρο ἴση ἐςὶ τῇ ΒΜ, ὕψος δὲ τιὼ ΖΜ, ἐςὶν ὡς ἡ ΓΕ

στορὸς Ε.Δ. ᾿Αλλ᾿ ὁ κῶνος ὁ βάσιν ἔχων τὸν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ

e

τὸ κέντρο ἴση ἐςὶ τῇ ΑΒ, ὕψος δὲ τω Ζ.Α, ῾ἴσος ἐςὶ τῇ

σφαίρᾳ· ὁ δὲ κῶνος ὁ βάσιν ἔχων τὸν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τοῦ

κέντρο ἴση ἐςὶ τῇ ΒΜ, ὕψος δὲ τὴν * ΖΜ, ἴσος ἐςὶ τῷ

τμήματι τῆς σφαίρας, οὗ κορυφὴ μὲν ἐσι᾿ τὸ Β, ὕψος δὲ ἡ

ΒΜ, ὡς ἑξῆς δειχθήσεται. Καὶ ἡ σφαῖρα ἄρα πρὸς τὸ

εἰρημένον τμῆμα λόγον ἔχει, ὃν ἡ ΓΕ πρὸς ΕΔ. Καὶ διε

λόντι τὸ τμῆμα, οὗ κορυφὴ τὸ Α, ὕψος δὲ ἡ ΑΜ πρὸς τὸ

τμῆμα, ὦ κορυφὴ τὸ Β, ὕψος δὲ ἡ ΒΜ, τῶτον ἔχει τὸν λό-

γον, ὃν ἔχει ἡ ΓΔ πρὸς ΔΕ. Τὸ ἄρα διὰ τῆς Λ.Μ ἐπί-

πεδον ἐκβαλλόμενον ὀρθὸν πρὸς τιὼ ΑΒ, τέμνει τώ σφαίραν

εἰς τὸν δοθέντα λόγον. Ὅπερ ἔδει ποιήται.

1

Ὅτι δὲ ὁ κῶνος ὁ βάσιν ἔχων τὸν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τῶ κέν-

τρο ἴση ἐςὶ τῇ ΒΜ, ὕψος δὲ τίω ΖΜ, ἴσος ἐςὶ τῷ τμή

ματι τῆς σφαίρας, ὁ κορυφὴ μὲν τὸ Β, ὕψος δὲ ἡ ΒΜ,

δειχθήσεται οὕτως. Γεγονέτω γὰρ ὡς ἡ ΖΜ πρὸς ΜΑ,

ὕτως ἡ ΟΜ πρὸς ΜΒ . Ὁ ἄρα κῶνος ὁ βάσιν ἔχων τὴν

αὐτὴν τῷ τμήματι, ὕψος δὲ τὴν Ο Μ, ἴσος ἐςὶ τμήματι.

Καὶ ἐπεί ἐςιν ὡς ἡ ΖΜ πρὸς ΜΑ, οὕτως ἡ ΟΜ πρὸς

ΜΒ΄ καὶ ἐναλλάξ ὡς ἡ ΖΜ πρὸς ΜΟ , ὕτως ἡ AM

πρὸς Μ.Β. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΑΜ πρὸς ΜΒ, ὕτως τὸ ἀπὸ Π.Μ

πρὸς τὸ από ΜΒ· " καὶ ὅτως ὁ κύκλος, ὁ ἡ ἐκ τοῦ κέν-

τρο ἴση ἐςὶ τῇ ΠΜ, πρὸς τὸν κύκλον, ὁ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου

ἴση ἐςὶ τῇ ΜΒ. Ὡς ἄρα ὁ κύκλος, ὁ ἡ ἐκ τῶ κέντες ἴση

ἐςὶ τῇ ΠΜ, πρὸς τὸν κύκλον οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρο ἴση ἐςὶ

τῇ ΜΒ, ὅτως ἡ ΜΖ πρὸς Μ.Ο. Ὁ ἄρα κῶνος ὁ βάσιν

ἔχων τὸν κύκλον, ὁ ἡ ἐκτῶ κέντρο ἴση ἐςὶ τῇ ΜΒ, ὕψος δὲ

τὴν ΖΜ, ἴσος ἐςὶ τῷ κώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὸν κύκλον,
ὁ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐςὶ τῇ ΠΜ, ὕψος δὲ τὴν ΜΟ .

᾿Αντιπεπόνθασι γὰρ αὐτῶν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν ὡς τε καὶ

τῷ τμήματι ἴσος ἐσί.

e

ΩΣ ΔΙΟΚΛΗΣ

Εν τῷ περὶ Πύριων.

Γράφει δὲ κὶ ὁ Διοκλῆς ᾿ ἐν τῷ περὶ πυρίων, προλέγων

τάδε . Ἐν τῷ περὶ σφαίρας καὶ κυλίνδρο ᾿Αρχιμήδης ἀπέδειξεν,

ὅτι πᾶν τμῆμα σφαίρας ἴσον ἐςὶ κώνῳ, τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι

τὴν αὐτὴν τῷ τμήματι, ὕψος δὲ εὐθεῖαν τινὰ λόγον ἔχεσαν

πρὸς τὴν ἀπὸ τῆς τοῦ τμήματος κορυφῆς ἐπὶ τὴν βάσιν κάθε-

τον, ὃν ἔχει συναμφότερος, ἡ τε ἐκτὸ κέντρο τῆς σφαίρας,

καὶ ἡ τοῦ ἐναλλάξ τμήματος κάθετος πρὸς τὴν τῇ ἐναλλάξ

τμήματος κάθετον. Οἷον ἐὰν ἢ σφαῖρα ἡ ΑΒΓ, καὶ τμηθή

ἐπιπέδῳ τινὶ τῷ περὶ διάμετρον τὴν ΓΔ κύκλῳ· καὶ διαμέτρο

οὔσης † ΑΒ, κέντρο ἢ τὸ Ε, ποιήσωμεν ὡς συναμφότερον

° τώ Ε Α , Α Ζ αχὸς Ζ Α, ὕτως τίω Η Ζ πρὸς Ζ Β΄ ἔπ

τὲ ὡς συναμφότερον τιώ ΕΒ, ΒΖ πρὸς ΖΒ, ὅτως τὴν

1 ἴση

baſes,et altitudines reciprocantur, hi funt æquales. At

vero conus bafim habens circulum, cujus ea, quæ ex

centro, ipſi AB eft æqualis, et altitudinem ZA, ſe habet

ad conum bafim eamdem habentem, et altitudinem ZH,

ut ZA ad AH ; hoc eſt FE ad EA : quippe ſuper eadem

baſe conſtituti ſe invicem habent ut altitudines. Conus

igitur baſim habens circulum, cujus ea, quæ ex centro

ipfi AB eft æqualis, et altitudinem ZA, ſe habet ad co-

num bafim habentem circulum, cujus ea, quæ ex centro,

æqualis eft ipfi BM, et altitudinem ZM, ut ΓE ad ΕΔ.

At vero conus bafim habens circulum, cujus ea, quæ ex

centro, ipſi AB eſt æqualis, et altitudinem ZA, æqualis,

eſt ſphæræ : conus autem bafim habens circulum, cujus

ea, quæ ex centro, æqualis eſt ipſi BM, et altitudinem

ZM, æqualis ſphæræ ſegmento, cujus vertex punctum

B, et altitudo BM ; ut deinceps demonftrabitur. Igitur

ſphæra ad id, quod diximus, ſegmentum eamdem ratio-

nem habet, quam ΓE ad EA. Et dividendo, ſegmen-

tum, cujus vertex eſt punctumA, et altitudo AM, ad

ſegmentum, cujus eft vertex punctum B, et altitudo

BM, eamdem habet rationem, quam A ad AE. Igitur

planum, quod per AB agitur, ad ipfam AB rectum,

ſphæram pro data ratione ſecat. Quod facere opor-
tebat.

i

At vero conum bafim habentem circulum, cujus ea,

quæ ex centro, æqualis eft ipfi BM, ſphæræ fegmento,

cujus vertex eſt punctumM, et altitudo BM, a qualem

effe, hoc pacto demonftrabitur. Fiat enim ut Z Mad

MA, ita OMad MB. Igitur conus, qui eamdem ac

ſegmentum bafim habet, et altitudinem OM, ſegmento

ipſi eſt æqualis. Et quoniam ut ZM ad MA, ita fe ha-

bet Mad MB ; etiam permutando, ut ZM ad Mo,

ita ſe habet AMad MB. Ut autem AMad MB, ita ſe

habet quadratum, quod a IMdefcribitur, ad quadratum,

quoddeſcribitur a MB ; itemque circulus, cujus ea, quæ

ex centro, ipſi IM eſt æqualis, ad circulum, cujus ea,

quæ ex centro, æqualis eſt ipſi MB. Utigitur circulus,

cujus ea, quæ ex centro, ipfi IIM eft æqualis, ad cir-

culum, cujus ea, quæ ex centro, æqualis eſt ipfi MB,

ita fe habet MZ adMO. Igitur conus bafim habens cir-

culum, cujus ea, quæ ex centro, æqualis eſt ipfi MB,

et altitudinem ZM, æqualis eft cono bafim habenti cir-

1

culum, cujus ea, quæ ex centro æqualis eft ipfi IIM, et
altitudinem MO. Horum enim baſes, et altitudines

reciprocantur : quare idem conus ſegmento etiam ipfi

eft æqualis.

UT DIOCLES

In libro de Igninariis .

Diocles etiam in libro de igniariis rem aggreditur,

hæc præfatus. Archimedes in libro de ſphæra, et cy-
lindro hoc demonftravit : quodlibet ſphæræ ſegmentum

cono æquale eſſe, qui bafim quidem habeat eamdem ac

ſegmentum, altitudinem vero quamdam rectam, quæ ad

normalem a vertice ſegmenti ad bafim ductam eamdem

rationemhabeat, quam utraque fimul, tum ea, quæ ex

centro ſphæræ, tum alterius ſegmenti normalis, ad nor-

malem alterius ſegmenti ; utique fi hæc ſegmenta vicif-

fim fumantur. Nimirum ſi ſphæra fit ABI, cujus dia-

meterAB, et centrum punctum E ; eaque ſecetur plano

aliquo, id eſt circulo circa diametrum ΓΔ deſcripto ; de-

inde fiat: ut utraque fimul EA, AZ ad ZA, ita HZ ad

k BM 1 τὸ Δ In MS. deeft . ^ In MS. deeft τῷ • τὴν ΕΖ
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ZB; et amplius ut utraque fimul EB, BZ ad ZB, ita

OZ ad ZA ; demonftratum eſt, ſegmentum quidem

ſphæræ IBA æquale eſſe cono, cujus baſis eſt circulus,

qui circa diametrum ΓΔ defcribitur, et altitudo ZΗ ;

ſegmentum vero ΓΑΔ cono æquale eſſe, cujus baſis

eadem eſt, et

altitudoZ :

cumitaqueAr-

chimedes hoc

г

fibi propofuif-

ſet,datamſphæ.

ramplanoſeca-

re, itaut ſphæ-

Θ

A Z
E

B

ræfegmentada-

tam inter ſe in-

vicem ratio-

nem habeant;

conſtructis, quæ diximus, ait: data eſt igitur etiam ra-

tio coni, cujus baſis eſt circulus, qui circa diametrum

ΓΔ defcribitur, et altitudo ZO, ad conum, cujus baſis

eadem eſt, et altitudo ZH. Hoc autem demonftratum

eft, conos, qui ſuper eadem baſe conſtituti funt, ſe in-

vicem habere ut altitudines. Igitur etiam ratio ipfius

Zad ZH eſt data. Et quoniam ut Zad ZA, ita

ſe habet utraque fimul EBZ ad ZB ; ideo dividendo, ut

A ad AZ, ita fe habet E B ad ZB. Eadem ratione et

ut HB ad Z B, ita ſe habet eadem illa recta ad ZΑ.

Itaque problema hujufmodi eſt : data pofitione rectaAB,

duobuſquepunctis A, B, dataque etiamEB ; rectam AB

in puncto Z ſecare, eidemque rectas apponere A, BH;

ita ut ratio ipfius Z ad ZH data fit : et amplius fe

habeat, ut A quidem adAZ, ita data recta ad ZB ;

ut vero HB ad BZ, ita data eadem recta ad Z A. Hoc

autem deinceps demonftratum eft. Quod quidem cum

longiore fermone Archimedes demonſtraſſet, Problema

unum in aliud convertit ; nec tamen illud in libro de

ſphæra, et cylindro demonftrat.

Data poſitione recta AB ; duobuſque punctis A, B ;

et ratione, quam habet I ad A ; rectamAB in puncto E

ſecare, eidemque rectas apponere ZA,HB; ita ut quem-

admodum I ad A, ita fe habeat ZE ad EH : amplius

vero quemadmodumZAad AE, ita ſehabeat data aliqua

recta adBE; et quemadmodumHBad BE, ita data eadem

recta ad EA. Factum fit : et ducantur ipfi AB ad rec-

tos angulos AK, ABM ; et ponatur utraque AK, BM

A

datæ rectæ æqualis ; junctæquæ KE,ME adpuncta A,
producantur. Jungatur porro KM: ducaturque per

punctum A, AN ipfi AB parallela ; et per punctum E,

ΖΕΟΠ parallela ipſi NK. Quoniam igitur ut ZA ad

AE, ita ſe habet MB ad BE ; hoc enim ponitur ; et ut

MB ad BE, ita, per triangulorum fimilitudinem,

ad AE ; ideo ut ZA ad AE, ita fe habet A ad AE.

Æqualis eft igitur ZA ipfi A. Eadem ratione etiam

BH ipſi BA eſt æqualis. Et quoniam ututraque fimul

AE ad utramque fimul MBE, itaſe habet utraque fi-

mul KAE ad utramque fimul ABE ; utraque enim ratio

eadem eft quæ ipfius AE ad EB ; ideo ſpatium, quod fub

utraque cum ABE, tum AE continetur, æquale eſt ſpa.

tio,quodcontinetur fub utraque cum KAE, tumMBE.

Ponatur ipſi KA æqualis utraque AP, BS. Quoniam igi-

tur æqualis eſt utraque AE ipſi ZE, et utraqueABE

ipſi EH, et utraque KAE ipfi PE, ut utraque MBE ipfi

ΣΕ : demonftratumque eſt, ſpatium, quod fub utraque

cum AE, tum ABE continetur, æquale eſſe ſpatio,quod

Ρ πρὸς ΖΔ 9 βάσις ἐσὶ
T

* αἱΘΑΖ, * In MS . deeft.

συναμφοτέρου τῆς ΑΒΕ ἶσον ἐπὶ

κὶ γὰρκαὶ τῦτο

· ἐκβληθεισαν

ZP πρὸς ΖΑ, ἀποδέδεικται ὅτι τὸ μὲν ΓΒΔ τμῆμα τ

σφαίρας ἴσον ἐςὶ τῷ κώνῳ, ὦ βάσις μὲν ἐσιν ὁ περὶ διάμετρον

* ΓΔ κύκλος, ὕψος ἢ ἡ Ζ Η· τὸ ἢ ΓΑΔ τμῆμα ἴσον ἐςὶ

τῷ κώνῳ, ὁ βάσις μέν ἐςιν ἡ αὐτὴ, ὕψος ἢ ἡ ΖΘ. Προ-.

H

τεθέντος ἂν αὐ-

τῷ τὸ τὴν δοθεῖ-

σαν σφαίραν όλι.

πέδῳ τεμεῖν, ὡς

τε τὰ τμήματα

† σφαίρας πρὸς

ἄλληλα λόγον ἔ-

χειν + δοθέντα,

καλασκευάσας τὰ

ειρημένα, φησί ·

λόγος ἄρα δοθείς κὶ τοῦ κώνα, ἐξ βάσις ὁ πεὶ διάμετρος τὴν

ΓΔ κύκλος, ὕψος δὲ ἡ ΖΘ, πρὸς ἢ κῶνον, οὗ βάσις μέν

ἐσιν ἡ αὐτὴ, ὕψος ἢ ἡ ΖΗ. ῾Καὶ 8 τῦτο ἀπεδείχθη, οἱ

κῶνοι οἱ ἐπὶ τ᾽ ἴσων βάσεων ὄντες, πεὸς ἀλλήλος εἰσὶν ὡς

τὰ ὕψη. Λόγος ἄρα τῆς κὶ ΘΖ πρὸς ΖΗ δοθείς. Καὶ

ἐπεὶ ἐςιν ὡς ἡ Θ Ζ πρὸς Ζ Α, ὕτως συναμφότερος ἡ EBZ

πρὸς ἢ Ζ Β΄ διελόντι ὡς ἡ Θ Α πρὸςΑΖ, ὕτως ἡ ΕΒ πρὸς

ΖΒ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ, κὶ ὡς ἡ ΗΒ πρὸςΖΒ, ὕτως ἡαὐτὴ

εὐθεῖα πρὸς ἢ Ζ.Α. Γέγονεν οὖν πρόβλημα τοιοῦτον. Θέσει

οὔσης εὐθείας τῆςΑ.Β, κὶ δύο δοθέντων σημείων ἢ Α, Β, καὶ

δοθείσης τ ΕΒ, τεμεῖν τιὼ ΑΒ κατὰ τὸ Ζ, κὶ προπεῖναι

τὰς ΘΑ, ΒΗ· ὡς τε λόγον εἶναι ὁ ΘΖ πρὸς ΖΗ

θέντα· ἔτι τε εἶναι ὡς μὲν τιὼ ΘΑ πρός ΑΖ, οὕτως την

δοθεῖσαν εὐθεῖαν πρὸς τιὼ ΖΒ΄ ὡς ἢ τὴν ΗΒ πρὸς ΒΖ,

οὕτως τὴν αὐτὴν ῾δοθεῖσαν πρὸς ΖΑ. Τῦτο δὲ ἑξῆς δέα.

δεικται" Ὁ γὃ᾿Αρχιμήδης μακρότερον αὐτὸ δείξας, κὶ οὕτως

εἰς πρόβλημα ἕτερον " ἀπάγει, ὃ οὐκ ἀποδείκνυσιν ἐν τῷ περὶ

σφαίρας καὶ κυλίνδρο.

Θέσει δεδομένης εὐθείας τῆς ΑΒ, καὶ δύο δοθέντων σπό

μείων 7 Α, Β, κῷ λόγῳ τοῦ ὃν ἔχει ἡ Γ' πρὸς ἢ Δ, τεμεῖν ἢ

ΑΒ κατὰ τὸ Ε, κὶ προπεῖναι τὰς ΖΑ, ΗΒ΄ ὡς τε εἶναι ὡς

τώ Γ πρὸς τὴν Δ, ὕτως + ΖΕ πρὸς τὴν ΕΗ· ἔπι τε εἶ

ναι ὡς τὴν ΖΑ πρὸς ΑΕ, οὕτως δοθεῖσαν τινὰ εὐθεῖαν πρὸς

τὴν ΒΕ᾿ ὡς δὲ τὴν Η Β πρὸς ΒΕ, ὕτως τὴν αὐτὴν δοθεῖσαν

εὐθεῖαν πρὸς * ΕΑ. Γεγονέτω· καὶ τῇ ΑΒ πρὸς ὀρθὰς

ἤχθωσαν * αἱ ΘΑΚ, ΛΒΜ· καὶ τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ ἴση

κείπω ἑκατέρα τῶν ΑΚ, ΒΜ· * καὶ ἐπιζουχθείσαι αἱ ΚΕ,

ΜΕ ' ἐκβεβλήθωσαν ἐπὶ τὰ Λ, Θ. Ἐπεζεύχθω ἢ κι

Κ.Μ' καὶ " διὰ τοῦ Λ παράλληλος ἤχθω τῇ ΑΒἡ ΛΑΝ

διὰ δὲ τοῦ Ε τῇ ΝΚΗ ΞΕΟΠ. Ἐπεὶ ὧν ἐσιν ὡς ἡ ΖΑ

πρὸς ΑΕ, οὕτως ἡ ΜΒ πρὸς ΒΕ΄ ὑπίκειται γάρ· ὡς δὲ ἡ

ΜΒ πρὸς ΒΕ, οὕτως ἡ ΘΑ πρὸς ΑΕ, διὰ τιὶ ὁμοιότητα

τῶν τριγώνων· ὡς ἄρα ἡ ΖΑ πρὸςΑΕ, οὕτως ἡ ΘΑ πρὸς

Α.Ε. Ἴση ἄρα ἡΖΑ τῇ ΘΑ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὲ κῷ ἡΒΗ

τῇ ΒΛ. Καὶ ἐπεί ἐςιν ὡς συναμφότερος ἡ ΘΑΕ πρὸς συν-

αμφότερον * ΜΒ.Ε., οὕτως συναμφότερος ἡ ΚΑΕ πρὸς

συναμφότερον τὴν Λ.ΒΕ᾿ ἐκάτερος γε 7λίγων ὁ αὐτός ἐςι τις

τῆς ΑΕ πρὸς ΕΒ΄ *τὸ ἄρα ὑπὸ συναμφοτέρε τ ΑΒΕ, κι

συναμφοτέρα δ ΘΑΕ ἴσον ἐςὶ τῷ ὑπὸ συναμφοτέρε τ ΚΑΕ,

τῷ συναμφοτέρω τ ΜΒ.Ε. Κείπω τῇ ΚΑ ἴση ἑκατέρα τῶν

AΡ, ΒΣ. Ἐπεὶ οὖν συναμφότερος μὲν ἡ ΘΑ.Ε. ἴση ἐςὶ τῇ

ΖΕ, συναμφότερος δὲ ἡ ΛΒΕ ἴση τῇ Ε.Η συναμφότερος ἢ

ΚΑΕ ἴση τῇ ΡΕ, συναμφότερος ἢ ἡ ΜΒΕἴση τῇ ΣΕ΄

ἐδείχθη τὸ ὑπὸ συναμφοτέρα τ ΘΑΕ, καὶ συναμφοτέρο τῆς

• In MS. ἴσων deest

2 καὶ διὰ τῷ

u

· δοθεῖσαν εὐθείαν πρὸς ΖΑ ἐπάγει

· τὸ ἄρα ὑπὸ συναμφοτέρου ΘΛΕ, καὶ
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ΑΒΕ, ἴσον τις ὑπὸ συναμφοτέρο τῆς ΚΑΕ, καὶ συν-

αμφοτέρα ἡ ΜΕΕ· τὸ ἄρα ὑπὸ ΖΕΗ ἴσον ἐςὶ τῷ ὑπὸ

ΡΕΣ. Διὰ δὴ τῶτο ὅταν τὸ Ρ μεταξὺ τῶν Α,Ζ πίπιτη,

τότε τὸ Σ ἐξωτέρω τοΗ πεσεῖται, κὶ τὸ ἀνάπαλιν. Ἐπεὶ

οὖν ἐςιν ὡς ἡ Γ πρὸς τὴν Δ, ὕτως ἡ ΖΕ πρὸς ΕΗ᾿ ὡς ἢ

ἡ ΖΕ πρὸς ΕΗ, οὕτως τὸ ὑπὸ

ΖΕΗ πρὸς τὸ ἀπὸ Ε. Η᾿ ὡς ἄρα

ἡ Γ πρὸς τίω Δ, ὕτως τὸ ὑπὸ

*ΖΕΗ πρὸς τὸ ἀπὸ Ε Η. Τὸ

ἢ ὑπὸ ΖΕΗ ἴσον ἐδείχθη της

ὑπὸ ΡΕΣ. Ἔν ἄρα ὡς ἡ Γ

ΒΕ δἴση ἡ ΕΟ' καὶ ἐπιζουχ

N

continetur fub utraque cum KAE, tum MBE ; ideo

ſpatium, quod fub ZEH continetur, ſpatio, quod con-

tinetur ſub PΕΣ, eſt æquale. Propterea quando pune-

tum P inter puncta A, Zcadit, tunc punctum &citra H

cadet; et viciffim. Quoniam igitur ut I ad A, ita ſe

habet ZE ad EH; et ut ZE

ad EH, ita ſpatium, quod ſub

ZEH continetur, ad quadra-

tum, quod ab EH deſcribitur ;

ideo ut ad A, ita fe habet

ſpatium, quod fub ZEH con-

tinetur, ad quadratum, quod

ab EH defcribitur. Spatium

T

A

Z P A E
B

H

Σ

πρὸς τὸΔ, οὕτως τὸ ὑπὸ ΡΕΣ

πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΗ. Κείπω τῇ

d
Γ

θεῖσα ἡ ΒΟ ἐκβεβλήπω ἐφ᾿ ἧκα-

τέρα· καὶ ἀπὸ τῶν Σ, Ρ αρὸς

T

0

K
II M

ὀρθὰς ἀχθεῖσαι αἱ ΣΤ, ΡΥ,

συμβαλλέτωσαν αὐτῇ κατὰ Τ,

Υ. Ἐπεὶ ἦν διὰ διδομένο 7 Β, πρὸς θέσει δεδομένω & AB,

ἥκται ἡ ΤΥ, δεδομένίω ποιοῦσαν γωνίαν τιὺ ὑπὸ ΕВО

ἡμίσειαν ὀρθῶς, δεδοται ἡ ΤΥ τῇ θέσει. Καὶ ἀπὸ δεδο

μένων τῶν Σ, Ρ θέσει ἠγμέναι “ αἱ ΣΤ, ΡΥ τέμνοσιν αὐ-

τὴν κατὰ τὰ Τ, Υ · δοθέντα ἄρα ἐςὶ τὰ Τ, Υ. Δοθείσα

ἄρα ὄτὶν ἡ ΤΥ τῇ θέσει , κ) τις μεγέθει. Καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν

τῶν ΕΟΒ, ΕΣΤΒ τριγώνων ὁμοιότητά ἐςιν ὡς ἡ ΤΒ πρὸς

ΒΟ, οὕτως ἡ ὁ Σ.Β πρὸς Β.Ε · καὶ συνθέντι όεὶν, ὡς ἡ ΤΟ

1

autem, quod fub ZEH con-

tinetur, ſpatio æquale eſſe de-

monftratum eft, quod conti-

netur fub ΡΕΣ. Ut igitur Γ

ad A, ita fe habet ſpatium,

quod fub ΡΕΣ continetur, ad

quadratum, quod ab EH de-

fcribitur. Ponatur ipfi BE æ-

qualis EO ; junctaque BO ab utraque parte producatur,

ut ΣΤ, PY ad rectos angulos ductæ in punctis Τ, Υ

cum eadem concurrant. Quoniam igitur per datum

punctum B ad datam pofitione AB ducta eſt TY, quæ

datum angulum EBO, dimidium recti anguli, efficit ;

ideo ΤΥ pofitione data eft. Quæ autem a datis pofi-

tione punctis Σ, P ducuntur ; hoc eft ΣΤ, PY ; hæ in

punctis T, Yeamdem fecant : ideoque punctaT, Y data
funt. Data eft igitur pofitione etmagnitudineTr. Et

quoniam, propter triangulorum EΟΒ, ΣΤΒ fimilitudi-

nem, utTBadBO, ita fe habet Bad BE ; ideo etiam

componendo, ut TO ad OB, ita fe habet ΣΕ ad EB.

πρὸς ΟΒ, οὕτως ἡ ΣΕ πρὸς ΕΒ. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΒΟ πρὸς -Ut autem BO adΟΥ, ita fe habet BE ad EP. Ut igi-

ΟΥ, ὕτως ἡ ΒΕ πρὸς ΕΡ. Καὶ δι ἴσε ἄρα ὡς ἡ ΤΟ

πρὸς ΟΥ, οὕτως ἡ ΣΕ πρὸς ΕΡ . ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ То Ηπρὸς

ΟΥ, οὕτως τὸ ὑπὸ ΤΟΥ πρὸς τὸ λύπό ΟΥ · ὡς δὲ ἡ ΣΕ

πρὸς ΕΡ, ὕτως τὸ ὑπὸ ΣΕΡ πρὸς τὸ Σπό ΕΡ. Καὶ ὡς

tur ΤΟ ad ΟΥ, ita, æqua proportione, ſe habet ΣΕ

ad EP. Ut autem ΤΟ ad ΟΥ, ita fe habet ſpatium,

quod fub ΤΟΥ continetur, ad quadratum, quod abΟΥ

defcribitur ; et ut ΣΕ ad EP, ita ſpatium, quod conti-

netur fub ΣΕΡ, ad quadratum, quoddeſcribitur ab EP.

Ut igitur ſpatium, quod fubΤΟΥ continetur, ad quadra-

tum, quod abOr defcribitur, ita fe habet ſpatium, quod
continetur fub ΣΕΡ, ad quadratum, quod deſcribitur ab

EP. Et permutando, ut ſpatium, quod fub ΤΟΥ con-

tinetur, ad ſpatium, quodcontinetur fub ΣΕΡ, ita fe habet

quadratum, quod ab ΟΥ defcribitur, adquadratum, quod
defcribitur abEP. Sed quadratum quodabΟΥ defcribitur

duplum eft quadrati quod ab EP defcribitur ; quoniam

etiam quadratum, quod ab OBdefcribitur, quadrati, quod

defcribitur a BE, eſt duplum. Duplum eſt igitur etiam

-ſpatium, quod fubΤΟΥcontinetur, ſpatii, quodcontine-
tur ſub ΣΕΡ. Demonftratum autem eſt, ſpatium, quod

fub ΣΕΡ continetur, ad quadratum, quod ab EH de-

: ſcribitur, eamdem rationem habere, quam ad A. Spa-
tium igitur, quod fub ΤΟΥ continetur, ad quadratum,

quod ab EH defcribitur, eamdem habet rationem, quam

dupla ipſius ad A. Quadratum autem, quod ab EН

defcribitur, æquale eſt quadrato, quod defcribitur a 0:
utralibet enim EH, ZO æqualis eſt utrique fimul ABE.

Spatium igitur, quod fubΤΟΥ continetur, ad quadra-

tum, quod a O defcribitur, eamdem habet rationem,
quam dupla ipfius Fad A : data eſt autem ratio duplæ

ipfius I ad A. Data eſt igitur etiam ratio ſpatii, quod

fub ΤΟΥ continetur, ad quadratum, quod a O defcri-

bitur. Itaque ſi fiat : ut A ad duplam ipfius I, ita ΤΥ

ad aliam quamdam, puta : et circa TT ellipfis deſcri-

batur, ita ut quæ ad axem ducuntur ad angulum ZOB ;

Η πρὸς ΟΥΣ, ὕτως ἡ ΣΕ πρὸς ΕΡ

ἱ τὴν Δ΄ κὴ τὸ ὑπὸ τοῦ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ Ε Η ἔχει ἂν ἡ διπλασία τῆς Γ πρὸς τὴν Δ΄ τὸ δὲ ἀπὸ ΕΗ ἶσον ἐςὶ

·ἄρα τὸ ὑπὸ ΤΟΥ πρὸς τὸ ἀπὸ ΟΥ, ὕτως τὸ ὑπὸ ΣΕΡ

πρὸςτὸ ὑπὸ ΕΡ. Καὶ ἐναλλὰξ, ὡς τὸ ὑπὸ ΤΟΥ πρὸς τὸ ὑπὸ

ΣΕΡ, ὅτως τὸ ἀπὸ ΟΥ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΡ. Τὸ δὲ ἀπὸ ΟΥ *

ἀπὸ ΕΡ διπλάσιον · ἐπειδὴ κὶ τὸ ἀπὸ ΟΒ τᾶ ἀπὸ ΒΕ. Καὶ

τὸ ὑπὸ ΤΟΥ ἄρα τὸ ὑπὸ ΣΕΡ ἐτὶ διπλάσιον. Τὸ δὲ

ὑπὸ ΣΕΡ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΗ ἐδείχθη λόγον ἔχειν ὃν ἔχει ἡ

Γ πρὸς τὴν Δ. Καὶ τὸ ὑπὸ ΤΟΥ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΗ

λόγον ἔχει , ὃν ἡ διπλασία τῆς Γ πρὸς τὴν Δ. Τὸ ἢ ἀπὸ

ΕΗ ἴσον ἐςὶ πιὸ ἀπὸ ΞΟ· ἑκατέρα γὃ τῶν ΕΗ, ΞΟ ἵση

ἐςὶ συναμφοτέρῳ τῇ ΛΒΕ. Τὸ ἄρα ὑπὸ ΤΟΥ πρὸς τὸ ἀπὸ

ΞΟ λόγον ἔχει, ὃν ἡ διπλασία τῆς Γ πρὸς τὴν Δ΄ ή δ-

δοται ὁ ὁ διπλασίας ὁ Γ πρὸς τὴν Δ λόγος. Δέδοται άρα τη

ὁ τῦ ὑπὸ ΤΟΥ πρὸς τὸ ἀπὸ ΞΟ λίγος. Ἐὰν ἄρα ποιή-

σωμεν ὡς τὴν Δ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς Γ, οὕτως τὴν ΤΥ

· πρὸς ἄλλω τινὰ, ὡς τὴν Φ' κῷ πεὶ τὰ ΤΥ γράψωμεν

ἔλλειψιν, ὡς τε τὰς καταγομένας ἐν τῇ ὑπὸ ΞΟΒ΄ γωνίᾳ,

τετέςιν ἐν ἡμισεία ὀρθῆς, δύναθαι τὰ ἄρα τιὼ Φ ἐλλείποντα

b In MS. ἐςὶ deeſt

ὕτως τὸ ὑπὸ ΤΟΥ

* γωνία pro γίνεται ex MS.
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hoc eſt dimidium recti anguli ; poffint ſpatia, quæ cum

ſpatio deficiant ei, quod fub Τ Υ Φ continetur, fimili, ad

applicantur ; hæc ellipfis, per reciprocationem primi

et vigefimi theorematis primi libri Conicorum Apollonii

Elementorum, per punctum tranfibit. Deſcribatur,

eaque fit YET. Punctum igitur datam pofitione el-

lipſin contingit. Et quoniam AK diagonalis eſt paral-

lelogrammi NM; æquale eſt ſpatium, quod fub ΝΞΠ

continetur, fpatio, quod continetur ſub ABM. Itaque

fi circa aſymptotos KM per punctum B hyperbole de-

ſcribatur, tranfibit per punctum , eademque data poſi-

tione erit; cum et punctumB poſitione datum fit, et

utralibet AB, BM ; ideoque etiam aſymptotiΘΚΜ.

Deſcribatur, eaque ſit B. Punctum igitur datam

pofitione hyperbolen contingit. Contingebat autem et

datam poſitione ellipfin. Datum eſt igiturpunctum Z,

et quæ ab ipfo normalis ducitur ΞE. Igitur punctum E

eſt datum. Et quoniam ut MB ad BE, ita fe habet

ZA ad AE; dataque eſt AE; ideo etiam AZ eft data .

Eadem ratione data eft et ipfa H Β .

Componetur autem problema hoc pacto. Sit, ut in

allata figura, data quidem recta, quam ſecare oportet,AB;

data vero alia, AK; denique data ratio, quæ ipfius F

ad A. Ducatur ipfi AB ad rectos angulos BM, quæ

rectæ AK æqualis fit; jungaturque KM ; et ipfi KA

æqualis ponatur utraque AP, et ΒΣ ; et a punctis P, Σ

ducantur ad rectos angulos PΥ, ΣΤ. Conftituatur au-

tem ad punctum B angulus ABO dimidio recti anguli

æqualis ; productaque BO ab utraque parte fecet ΣΤ,

PY in punctis T, Y. Fiat porro, ut Aad duplam ipfius

Γ, ita ΤΥ ad Φ : et circa TY ellipfis deſcribatur, ita

ut quæ ad axem ducuntur ad angulum dimidio recti an-

guli æqualem, poffint ſpatia, quæ cum ſpatio deficiant
ei, quod fub Τ Υ Φ continetur, fimili, ad applicantur.

Deinde deſcribatur circa aſymptotos AK, KM per punc-

tum B hyperbole BE ellipfin in puncto ſecans : du-

caturque a puncto ad AB normalis E, eademque

ad I producta. Ducatur per idem punctum ipfi AB

parallela AZN. Denique producantur KA, MB ad

puncta A, : jungaturque KE; eademque producta

cum KN in puncto concurrat. Quoniam igitur BE

hyperbole eſt, ejuſque aſymptoti, OK, KM ; æquale

eſt ſpatium, quod fub NEII continetur, ſpatio, quod
continetur ſub ABM, per duodecimum theorema libri

fecundi Conicorum Apollonii Elementorum; ideoque

KEA eſt recta. Itaque ponantur æquales, ipfi quidem

A, AZ ; ipfi vero AB, BH. Et quoniam ut dupla

ipfius I ad A, ita fe habet & ad TY ; et ut ad TY,

ita, per theorema primum et vigefimum libri primi Co-

nicorum Apolloni Elementorum, ſpatium, quod fub

ΤΟΥ continetur, ad quadratum, quod a O deſcribi-

tur; ideo ut dupla ipfius I ad A, ita fe habet ſpatium,

quod fub ΤΟΥ continetur, ad quadratum, quodaΞΟ

defcribitur. Quoniam vero ut TB adBO, ita fe habet
ΣΒad BE ; etiam componendo, ut TO ad OB, ita ſe

habet ΣΕ ad EB. Ut autem BO ad ΟΥ, ita fe habet

BE ad EP. Ut igitur ΤΟ ad Οr, ita etiam, æqua

proportione, fe habet ΣΕ ad EP. Propterea ut fpatium,

quod fub ΤΟΥ continetur, ad quadratum, quod ab ΟΥ

defcribitur, ita ſe habet ſpatium, quod continetur fub

ΣEP, ad quadratum, quod deſcribitur abEP. Etper-

mutando, ut fpatium, quod fub ΤΟΥ continetur, ad

fpatium, quod continetur fub ΣΕΡ, ita fe habet quad-

ratum, quod ab ΟΥ defcribitur, ad quadratum, quod

defcribitur ab EP. Duplum eſt autem quadratum,

quod ab ΟΥ deſcribitur, quadrati, quod deſcribitur ab

ÉP; cum quadratum etiam, quod a BO deſcribitur,

quadrati, quod defcribitur aBE, duplum fit. Æqualis
eft enim BE ipfi EO ; quippe uterque angulus, qui ad

puncta B, O eſt, dimidius eſt anguli recti. Duplum est

m 0

ὁμοίῳ τῷ ὑπὸ ΤΥΦ, ἥξει διὰ τῦ Ξ, διὰ τὴν ἀντιςροφὴν τῶ

πρώτε κὶ εἶκος θεωρήματος το πρώτο βιβλίο τῶν ᾿Απολλονίκ

κωνικῶν ςοἰχείων. Γεγράφθω, κὶ ἔσω ὡς ἡΥΞΤ. Τὸ

ἄρα Ξ σημεῖον ἅπλεται θέσει δεδομένης ἐλλείψεως . Καὶ ἐπεὶ

διαγώνιος όξιν ἡ ΛΚ το Ν Μ ἄραλληλογράμμο, ἴσιν ἐςὶ τὸ

ὑπὸ Ν Ξ Π τπδὑπὸ Α Β Μ. Ἐὰν ἄρα διὰ τὸ Β απεὶ ἀσυμ-

πλώτος τὰς ΘΚΜ γράψωμεν ὑπερβολίω, ἥξει διὰ τοῦ Ξ,

καὶ ἔσται θέσει δεδομένη, διὰ τὸ νὰ τὸ Β σημεῖον τῇ θέσει

δεδίπε, κὶ ἑκατέραν τῶν ΑΒ, ΒΜ, κὶ διὰ τῶτο τὰς ΘΚM

ἀσυμπλώτες. Γεγράφθω, κὶ ἔσω ὡς ἡ ΞΒ. Τὸ ἄραΞ σημεῖον

ἅπλεται θέσει δεδομένης ὑπερβολῆς. Ἡπλετο ἢ καὶ θέσει δεδο

μένης ἐλλείψεως. Δέδοται ἄρα τὸ Ξ, κὶ ἀπ᾿ αὐτῶ κάθετος

ἡ ΞΕ. Δέδοται ἄρα τὸ Ε. Καὶ ἐπεί ἐσιν ὡς ἡ Μ Β "πρὸς

ΒΕ, ὕτως ἡ ΖΑ πρὸς ΑΕ, κὶ δέδοται ἡ ΑΕ· δέδοται

ἄρα καὶ ἡ ΑΖ. Διὰ τὰαὐτὰ δὴ δέδοται κῷ ἡ ΗΒ .

Σωτεθήσεται ἢ οὕτως . Ως γὸ ἐπὶ ὁ αὐτῆς καταγραφῆς,

ἔςω " ἡ δοθεῖσα εὐθεῖα, Ιω δεῖο τεμεῖν, ἡΑΒ΄ ἡ ἢ δοθεῖσα ἑτέρα

ἡ ΑΚ᾿ ὁ δὲ δοθείς λόγος ὁ ἱ Γ πρὸς ἢ Δ. Ἤχθω τῇ ΑΒ

πρὸς ὀρθὰς ἡ ΒΜ ἴση οὖσα τῇ ΑΚ᾿ ἐὶ ἐπεζούχθω ἡ ΚΜ, κὶ

τῇ μὲν ΚΑ ἴση κείπω ἡ ΑΡ, κὶ ἡ Β Σ · ἀπὸ 7 Ρ, Σ πρὸς

ὀρθὰς ἤχθωσαν αἱ ΡΥ, ΣΤ. Καὶ πρὸς τῷ Β σημείῳ

σεςτάτω ἡμίσεια ὀρθῆς ἡ ὑπὸ ΑΒΟ, κι ἐκβληθεῖσα ἡ ΒΟ

ἐφ᾿ ἑκάτερα τεμνέτω τὰς ΣΤ, ΡΥ κατὰ τὰ Τ, Υ. Καὶ

γεγονέτω ὡς ἡ Δ πρὸς τιὼ διπλασίαν τῆς Γ, οὕτως ἡ ΤΥ

πρὸς τὴν Φ' καὶ πεὶ τιὼ ΤΥ γεγράφθω ἔλλειψις, ὡςε τὰς

καταγομένας ἐν ἡμισείᾳ ὀρθῆς διύαθαι τὰ παρακείμενα " παρὰ

τὴν Φ, ἐλλείποντα ὁμοίῳ τῷ ὑπὸ ΤΥΦ. Διὰ ἢ τᾶ Β περὶ

ἀσυμπλώτους τὰς * ΑΚ, Κ.Μ, γεγράφθω ὑπερβολὴ ἡ ΒΞ,

τέμνουσα τιὼ ἔλλειψιν κατὰ τὸ Ξ· καὶ ἀπὸ τὸ Ξ ἐπὶ τιὼ

ΑΒ κάθετος ἤχθω ή ΞΕ, κακαὶ ἐκβεβλήσθω ἐλὴ τὸ Π. Διὰ

δὲ τοῦ Ξ τῇ ΑΒ παράλληλος ἤχθω ἡ ΛΞΝ. Καὶ ἐκ-

βεβλήθωσαν * αἱ Κ.Α, Μ Β ὀλὸ τὰ Λ, Θ' καὶ ἡ ΜΕ

ζευχθεῖσα ἐκβεβλήθω, καὶ συμπιπιέτω τῇ ΚΝ κατὰ τὸ Θ.

Ἐπεὶ ἂν ὑπερβολή βζιν ἡ ΒΞ, ἀσύμπλωτοι ἢ αἱ ΘΚ, ΚΜ,

ἶσον ἐςὶ τὸ ὑπὸ ΝΕΠ τῷ ὑπὸ ΑΒΜ, διὰ τὸ ιβ' θεώ-

ρημα τοῦ δευτέρου βιβλίου 7 ᾿Απολλωνία Κωνικῶν Στοιχείων·

κὶ διὰ τῦτο εὐθεῖα ἐςὶν ἡ ΚΕΛ. Κείπω οὖν τῇ μὲν ΘΑ

"ση ἡ ΑΖ, τῷ ἢ ΛΒ ἴσι ἡ ΒΗ. Ἐπεὶ ὧν ἐςιν ὡς ἡ δια

πλασία τῆς Γ πρὸς τὴν Δ, ὅτως ἡ Φ πρὸς τὴν ΤΥ᾽ ὡς δὲ

ἡ Φ πρὸς τὴν ΤΥ, οὕτως τὸ ὑπὸ ΤΟΥ πρὸς τὸ ἀπὸ ΞΟ,

διὰ τὸ κα θεώρημα τὸ πρώτο βιβλίο τῶν ᾿Απολλωνία Κωνικῶν

Στοιχείων· ὡς ἄρα ἡ διπλασία τῆς Γ πρὸς τὴν Δι, οὕτως τὸ

ὑπὸ ΤΟΥ πρὸς τὸ ἐπὶ ΞΟ. Καὶ ἐπεὶ ἔξιν ὡς ἡ ΤΒ

πρὸς ΒΟ, ὕτως ἡ ΣΒ πρὸς ΒΕ' καὶ σωθέντι ὡς ἡ ΤΟ

πρὸς Ο Β, ὕτως ἡ ΣΕ πρὸς Ε.Β. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΒΟ πρὸς

ΟΥ, οὕτως ἡ ΒΕ πρὸς ΕΡ. Καὶ δὲ ἴσε ἄρα ὡς ἡΤΟ πρὸς

ΟΥ, ὕτως ἡ ΣΕ πρὸς ΕΡ. Καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΤΟΥ πρὸς

τὸ ἀπὸ ΟΥ, οὕτως τὸ ὑπὸ ΣΕΡ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΡ. Εναλ

λαξ ὡς τὸ ὑπὸ ΤΟΥ πρὸς τὸ ὑπὸ ΣΕΡ, ὕτως τὸ ἀπὸ

ΟΥ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΡ. ᾿Αλλὰ τὸ Στὸ Ο Υ τοῦ ῾Σπὸ ΕΡ

διπλάσιον, 21ὰ τὸ κὶ τὸ ἀπὸ ΒΟ τὸ ὑπὸ Β Ε. Ἴση γάρ ὅσιν

ἡ ΒΕ τῇ ΕΟ, ἡμισείας " ὀρθῆς οὔσης ἑκατέρας τῶν πρὸς

τοῖς Β,Ο. Καὶ τὸ ὑπὸ ΤΟΥ ἄρα διπλάστὸν ἐςιν τὸ ὑπὸ

1 ὡς ἡ ΓΞΤ πρὸς ΑΕ In MS. deest . τεμεῖν Δ.Β P παρὰ pro περὶ ex MS.

βλήσθω ἐπὶ τὸ Ξ . Καὶ ἀπὸ τοῦ Ξ ἐπὶ τὴν Α Β κάθετος ἤχθω ἡ ΛΞΝ * αἱ ΚΜ, ΜB · ἀπὸ ΟΡ

AB,

• ὀρθῆς · ἴσης

Γ έκθε
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igitur etiam fpatium, quod fub ΤΟΥ continetur, ſpatii,

quod continetur fub ΣΕΡ. Quoniam igitur demon-
ſtratum eft, ut dupla ipſius I adA, ita fe habere ſpati

um, quod fub ΤΟΥ continetur, ad quadratum, quod

a EO deſcribitur ; ideo, ſumptis præcedentium dimidiis,

ut adA, ita fe habet ſpatium, quodfub PEΣ continetur,

ad quadratum, quod a O, id eft abEH, deſcribitur : æ-

qualis eft enim ipſi EH; quippeharum utraque utri-
que fimul ABE eft æqualis. Quoniam igiturut utraque

AE adutramque MBE, ita ſe habet utraque KAE ad

utramque ABE ; utraque enim ratioeadem eft quæ ip-

fius AE adEB; ideo ſpatium, quod fub utraque fimul

cum AE, tum ABE continetur, æquale eſt ſpatio,

quod continetur fub utraque fimul cumKAE, tum MBE.

Æqualis eſt autem utrique AE, ZE ; et utrique AВЕ,

EH ; et utriqué KAE, PE ; et utrique MBΕ, ΕΣ.

Spatium igitur, quod fub ZEH continetur, æquale eſt

ἡ Γſpatio, quod continetur fub PΕΣ. Ut autem ad A,

Καὶ ita ſe habet ſpatium, quod fub ΡΕΣ continetur, ad
quadratum, quod ab EH deſcribitur. Ut igitur F ad A,

itaetiam ſe habet ſpatium, quod fub ZEH continetur,

ad quadratum, quod ab EH defcribitur. Ut autem ſpa-

tium, quod fub ZEH continetur, ad quadratum, quod

ab EH defcribitur, ita ſe habet ZE ad EH. Ut igitur

I ad A, ita fe habet ZE ad EH. Et quoniam ut MB

ad BE, ita fe habet A ad AE, æqualiſque eſt A ipfi

ZA; ideo utMB ad BE, ita ſe habet ZA ad AE. Ea-

dem ratione ut KA adAE, ita etiam ſe habet HB ad

BE. Itaque data rectaAB ; et alia item AK ; et ratione

ipfius I adA; ſumptum eſt inAB punctum quoddam

E, eidemque AB rectæ ZA, HB ita appofitæ, ut ZE

et EH datam inter ſe invicem rationem habeant. Am-

plius vero quemadmodum data recta MBad BE, ita ſe

habeat ZA ad AE ; et quemadmodum data eadem recta

KA ad AE, ita HB ad BE. Quod oportebat facere.

ΣΕΡ. Ἐπεὶ οὖν ἐδείχθη ὡς ἡ διπλασία τῆς Γ πρὸς τὴν

Δ, οὕτως τὸ ὑπὸ ΤΟΥ πρὸς τὸ ὑπὸ " ΞΟ, κὰ τῶν ἡγκ-

μένων τὰ ἥμισυ᾿ ὡς ἄρα ἡ Γ πρὸς τὴν Δ, οὕτως τὸ ὑπὸ

ΡΕΣ πρὸς τὸ ἀπὸ ΞΟ,* κὶ τὸ κόπο ἱΕΗ ἴση γΞΟ

τῇ ΕΗ, διὰ τὸ ἑκατέραν αὐτῶν ἴσην εἶναι συναμφοτέρῳ

τῇ ΛΒΕ. Ἐπεὶ οὖν ἐςιν ὡς συναμφότερος ἡ ΘΑE

πρὸς συναμφότερον τὴν ΜΒΕ, οὕτως συναμφότερος ἡ

ΚΑΕ πρὸς πυναμφότερον τὴν ΛΒΕ᾿ ἑκάτερος γὰς τῶν

λόγων ὁ αὐτὸς ὅτι τῷ ἡ ΑΕ πρὸς ΕΒ΄ τὸ ἄρα ὑπὸ συναμ-

φοτέρου τ' Θ ΑΕ, καὶ συναμφοτέρο τῆς ΛΒΕ, ἴσον ἐςὶ τῷ

ὑπὸ συναμφοτέρο τῆς ΚΑΕ, καὶ συναμφοτέρο τῆς ΜΒЕ.

᾿Αλλὰ συναμφοτέρῳ μὲν τῇ ΘΑΕ ἴση τὶ ἡ ΖΕ

φοτέρῳ ἢ τῇ ΛΒΕ, ἴση ἡ ΕΗ΄ συναμφοτέρῳ ἢ τῇ ΚΑΕ,

ἴση ἡ ΡΕ΄ συναμφοτέρῳ δὲ τῇ ΜΒΕ, ἴση ἡ ΕΣ. Τὸ

ἄρα ὑπὸ ΖΕΗ ἴσον ὅτὶ τὸς ὑπό ΡΕΣ. ᾿Αλλ᾿ ὡς

παρὸς τὴν Δ, οὕτως τὸ ὑπὸ ΡΕΣ πρὸς τὸ ἀπό Ε.Η.

ὡς ἄρα ἡ Γ πρὸς τὴν Δ, οὕτως "τὸ ὑπὸ ΖΕΗ πρὸς τὸ

Σπό Ε.Η. ᾿Αλλ' ὡς τὸ ὑπὸ ΖΕΗ πρὸς τὸ δπὸ ΕΗ, ού-

τως ἡ ΖΕ πρὸς ΕΗ. Καὶ ὡς ἄρα ἡ Γ πρὸς τὸ Δ, οὕτως

ἡ ΖΕ πρὸς Ε.Η. Καὶ ἐπεὶ ἐςιν ὡς ἡ ΜΒ πρὸς ΒΕ, ὕτως

ἡ ΘΑ πρὸς ΑΕ, ἴση ἢ ἡ ΘΑ τῇ ΖΑ᾿ ὡς ἄρα ἡ MB

πρὸς ΒΕ, οὕτως ἡ ΖΑ πρὸς Α.Ε. Διὰτὰ αὐτὰ νὰ ὡς ἡ

ΚΑ πρὸς ΑΕ, οὕτως ἡ Η Β πρὸς Β.Ε. Εὐθείας ἄρα δο-

θείσης τῆς Α Β, καὶ ἑτέρας τῆς ΑΚ, καὶ λόγο τῦ τῆς Γ

πρὸς τὴν Δ΄ εἴληται ὀλὴ τῆς ΑΒ τυχὸν σημεῖον τὸ Ε, καὶ

προσετέθησαν εὐθεῖαι Ζ.Α, ΗΒ, καὶ γέγονε ἐν τις δοθέντι

λόγῳ ἡ Ζ Ε πρὸς ΕΗ. Ἔτι τέ ὅλιν ὡς ἡ δοθεῖσα ἡ ΜΒ

πρὸς ΒΕ, οὕτως ἡ ΖΑ πρὸς ΑΕ· ὡς δὲ αὐτὴ ἡ δοθεῖσα ἡ

ΚΑ πρὸς ΑΕ, οὕτως ἡ ΗΒ πρὸς ΒΕ. Ὅπερ ἔδει ποιῆσαι.

Τούτων δεδειγμένων, δυνατόν ὅτι τὴν δηθεῖσαν σφαῖραν

εἰς τὸν δοθέντα λόγον τεμεῖν ὅτως. Ἔσω γο & δοθείσης

σφαίρας διάμετρος ἡ ΑΒ΄ ὁ δὲ δοθεὶς λόγος, ὃν δεῖ ἔχειν τὰ

τμήματατῆς σφαίρας πρὸς ἄλληλα, ὁ τῆς Γ πρὸς τὴν Δ΄

κέντρον δὲ τῆς σφαίρας ἔσωτὸ Ε. Καὶ εἰλήφθω * ἐπὶ ὁ ΑΒ

σημεῖον τὸ Ζ, καὶ προσκείθωσαν αἱ ΗΑ, ΘΒ΄ ὥς τε εἶναι

ὡς τὴν Γ΄ πρὸς τὴν Δ, οὕτως τιὼ ΗΖ πρὸς τιὼ ΖΘ· ἔτπι

τε εἶναι, ὡς μὲν τῶν Η Α πρὸς ΑΖ, οὕτως δοθεῖσαν τὴν

ἘΒ πρὸς ΒΖ΄ οὡς δὲ τὴν ΘΒ πρὸς ΒΖ, οὕτως τῶν αὐτὴν

δοθεῖσαν τὴν Ε Α πρὸς ΑΖ. Τοῦτο γὃ ὡς δυνατὸν ποιεῖν

προδέδεικται . Καὶ διὰ τοῦ Ζ τῷ ΑΒ πρὸς ὀρθὰς ἤχθω ἡ

ΚΖΛ' καὶ διὰ

τῆς ΚΛ ἐπίπε

δον ἐκβληθὲν ὀρ-

θὸν πρὸς + ΑΒ

τεμνέτο ἢ σφαῖ-

ραν. Λέγω ὅτι

τὰτμήματατῆς
1

σφαίρας πρὸςἄλο H

ληλα λόγον ἔχει

τὸν τῆς Γ πρὸς

*Δ. Ἐπεὶ γάρ

Όζιν ὡς ἡ Η Α

πρὸς ΑΖ, ὕτως

ἡΕΒ πρὸς ΒΖ΄

Hiſce demonſtratis, fieri poteſt ut data ſphæra pro

data ratione ſecetur, hoc pacto. Sit datæ quidem ſphæ-

ræ diameter AB ; data autem ratio quam ſphæræ ſeg-

menta inter ſe invicem habere debent, eadem, quæ ip-

fius I ad A ; denique ſphæræ centrum punctum E. Su-

matur autem in AB punctum Z, apponanturque eidem

A B rectæ Η Α, B ; ita ut quemadmodum I ad A, ita

ſe habeat HZ ad ZO : amplius vero quemadmodum

HAadAZ, ita ſe habeat data recta EB ad BZ; et quem-

admodum Bad BZ, ita data eadem recta EA ad

AZ. Hoc enim fieri poſſe ſupra demonftratum eft.

Ducatur porro per punctum Z ipſi AB ad rectos angulos

A E Z B

KZA ; pla-

numque, quod

rectum ad AB

perKA agitur,

ſphæram ſecet.

Dico ſphæræ

ſegmentaeam-

deminter ſe in-

vicem ratio-

nem habere,

quam I ad A.

Quoniamenim

utHA adAZ,

ita fehabetEB

adBZ; etiam

1

1

i

K

καὶ συνθέντι, ὡς ἄξα ἡ ΗΖ πρὸς ΖΑ, οὕτως συναμφότερος

ἡ ΕΒ, ΒΖ πρὸς Β Ζ. Ὁ ἄρα κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων ἢ

κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὴν Κ.Λ, ὕψος δὲ τὴν ΖΗ, ἴσος

βεὶ τῷ τμήματι τῆς σφαίρας τις βάσιν μὲν ἔχοντι τὴν αὐτὴν,

WO * ἀπὸ ΖΟ τῇ ΕΗ. Διὰτὸ

componendo, ut HZ adZA, ita ſe habet utraque fimul

EB, BZ ad BZ. Igitur conus bafim habens circulum,

qui circa diametrumKAdefcribitur, et altitudinem ZH,

æqualis eſt ſphæræ ſegmento eamdem bafim habenti, et

* ἡ Γ πρὸς τὴνΔ 2 τὸ ἀπὸ · ἐπὶ τὴν

1
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altitudinem ZA. Rurfus quoniam ut Bad BZ, ita ſe

habet EA ad AZ ; etiam componendo, ut ad BZ,

itaſe habet utraque fimul EA, AZ ad AZ. Igitur conus

bafım habens circulum, qui circa diametrum KA de-

ſcribitur, et altitudinem ZO, æqualis eſt ſphæræ ſeg-

mento eamdem bafim habenti, et altitudinem B Z.

Quoniam igitur coni, quos diximus, fuper eadem bafe

conftituti ſe habent invicem ut altitudines ; nimirum

ut OZ ad ZH, id eft ad A ; ideo ſphæræ ſegmenta

datam inter fe invicem rationem habent. Quod opor-

tebat facere.

Z

Quo autem pacto oporteat per datum punctum circa

datas aſymptotos hyperbolen deſcribere, demonftrabimus ;

quandoquidemhoc in Conicis Elemen-

tis non traditur. Duæ fint rectæ ГА,

AB, quæ angulum quemvis, qui ad

punctumA eft, comprehendant ; et de-

tur punctum aliquod : proponatur

autem per punctumAcirca aſymptotos

ГА, А В defcribenda hyperbole. Jun-

gatur AA, eaque producatur ad punc-

tumE : et ponatur A E ipfi AA æqua-

lis. Ducatur autem per punctum& ipfi

AB parallela AZ ; ponaturque ipfi AZ

æqualis ZI ; et juncta A producatur

adpunctum B ; et quadrato, quod a ГВ

defcribitur, æquale fiat ſpatium, quod

fub ΔΕΗ continetur. Tum denique

defcribatur per punctum A circaAA

productam hyperbole; ita ut quæ ad

ipſam AA ducuntur, poffint ſpatia, quæ

cum ſpecie excedant ei, quæ fub ДЕН

continetur, fimili ad EH applicantur.

Dico rectas ΓΑ, AB defcriptæ hyper-

boles aſymptotos eſſe. Quoniam enim

parallela eft. AZ ipfi BA, et Γ Ζ -

:.

ὕψος δὲ τὴν Ζ.Α. Πάλιν ἐπεὶ ἐςιν ὡς ἡ ΘΒ΄ πρὸς ΒΖ,

οὕτως ἡ ΕΑ πρὸς ΑΖ' καὶ συνθέντι ἐςὶν ὡς ἡ ΘΖ πρὸς

ΒΖ, οὕτως συναμφότερος ἡ ΕΑ, ΑΖ πρὸς ΑΖ. Ὁ ἄρα

κῶνος ὁ βάσιν ἔχων τὸν περὶ διάμετρον τὴν Κ.Λ. κύκλον, ὕψος

δὲ τίν ΖΘ, ἴσος ἐςὶ τις τμήματι τῆς σφαίρας, τις βάσιν

μὲν ἔχοντι τὴν αὐτὴν ὕψος δὲ τὴν ΒΖ΄ Ἐπεὶ ὧν οἱ εἰρη-

μένοι κῶνοι ὀλὶ τῆς αὐτῆς βάσεως ὄντες πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν

ὡς τὰ ὕψη, τουτέςιν ὡς ἡ ΘΖ πρὸς ΖΗ, τετέςιν ἡ Γ

πρὸς τὴν Δ' καὶ τὰ τμήματα ἄρα τῆς σφαίρας πρὸς ἄλληλα

λόγον ἔχει τὸν δοθέντα. Ὅπες ἔδει ποιῆσαι.

Ὡς ἢ δεῖ διὰ τοῦ δοθέντος σημείο περὶ τὰς δοθείσας

ἀσυμπλώτες γράψαι ὑπερβολὴν, δείξομεν οὕτως· ἐπειδὴ οὐκ αὐ-

H

E

A

Γ B

qualis ipfi ZA; etiam ΓΔ ipſi AB eſt æqualis. Quod

igitur quadratum a B defcribitur id quadruplum eſt

quadrati, quod defcribitur a ΓΔ. Æquale autem eft

quadratum, quod a IB deſcribitur, ſpeciei, quæ fub

ΔΕΗ continetur. Utrumque igitur quadratorum, quæ .

a ΓΔ, AB defcribuntur, quarta pars eſt ſpeciei, quæ

continetur fub AEH. Igitur rectæ ГА, АB, per pri-
mum theorema ſecundi libri ConicorumApollonii Ele-

mentorum, hyperboles aſymptoti funt.

IN QUINTI THEOREMATIS COMPOSITIONEM.

Porro autem in compofitione cum ſphæræ diametrum

AB produxiffet, poſuiſſetque ZB dimidiæ ipfius diametri

æqualem, eaque ſecta pro data ratione in puncto ,

fumpfiflet in AB punctum ejufmodi X, ut quemadmo-

dum XZ ad OZ, ita fe haberet quadratum, quod a AB

defcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a AX ; iif-

dem, quæ prius, conſtructis, ait: ut utraque fimul

KAX ad AX, ita fiat PX ad XB ; ponitque punctum

P inter puncta O, Z. Hoc autem ita ſe habere demon-

ſtrandum eft . Quoniam enim ut utraque fimul KAX

ad AX, ita fe habet PX ad X B ; dividendo, ut KA ad

AX, ita fe habet PB ad XB : et permutando, ut KB

ad PB, ita A ad BX, Major eſt autem AX quam

XP. Major eft igitur etiam KB, hoc eft ZB, quam

BP. Quare punctum P citra punctum Z cadet. At

vero idem quoque cadere ultra punctum , demonftra-

bitur appoſite ad ea, quæ in analyſi ſunt, tota theorema-

tis compofitione abſoluta. Illud enim colligitur, ut PX

adXA, ita fe habere Bad Z : idque etiam compo-

nendo. Atque hinc conveniens cum iis, quæ fupra

dicta funt, demonftratio petenda eft.

• πρὸς ΘΖ • ἴσῃ ἡ ΑΔ ὁ παρὰ pro περὶ ex MS.

:

τόθεν Κεῖται ἐν τοῖςΚωνικοῖς Στοιχείοις .

Ἔσωσαν δύο εὐθεῖαι αἱ ΓΑ, ΑΒ τυχῦ-

σαν γωνίαν περιέχεσαι τὴν πρὸς τὸ Α, καὶ

δεδόπω σημεῖόν τι τὸ Δ' καὶ προκείπω

διὰ τὸ Δ περὶ ἀσυμπλώτος τὰς ΓΑ, ΑΒ

γράψαι ὑπερβολιώ. Ἐπεζεύχθω ἡ ΑΔ,

καὶ ἐκβεβλήθω ὀλὶ τὸ Ε, καὶ κείπω τῇ
C

ΔΑ ἴση ἡ ΑΕ ' καὶ διὰ τοῦ Δ τῇ ΑΒ

παράλληλος ἤχθω ἡ ΔΖ, καὶ κείπω τῇ

ΑΖἴση ἡ ΖΓ, καὶ ὀλιζευχθεῖσα ἡ ΓΔ

ἐκβεβλήπω ὀλὶ τὸ Β, κῷ τῷ ἀπὸ τῆς Γв

ἴσον ἔσω τὸ ὑπὸ ΔΕΗ. Καὶ ἐκβληθείσης

τῆς Α.Δ, γεγράφθω πεὶ αὐτὴν διὰ τὸ Δ

ὑπερβολὴ, ὡς τε τὰς καταγομένας δύναθαι

τὰ῾δραὶ τὴν ΕΗ ὑπερβάλλοντα ὁμοίῳ

τις ὑπὸ ΔΕΗ. Λέγω ὅτι τῆς γεγραμ

μένης ὑπερβολῆς ἀσύμπλωτοί εἰσιν αἱ ΓΑ,

ΑΒ. Ἐπεὶ τὸ παράλληλός ἔτιν ἡ Δ.Ζ

τῇ ΒΑ, κὶ ἴση ἡ ΓΖ τῇ ΖΑ᾽ ἴση ἄρα

καὶ ἡ ΓΔ τῇ ΔΒ. Ως τε τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ τετραπλάσιον

ἐι τῷ ἀπὸ τῆς ΓΔ. Καί ἐςι τὸ ἀπὸ ΓΒ ἴσον τῷ ὑπὸ

ΔΕΗ. Ἑκάτερον ἄρα τῶν ὑπὸ ΓΔ, ΔΒ, τέταρτον μέρος

ἐὶ τὸ ὑπὸ ΔΕΗ εἴδες. Αἱ ἄρα ΓΑ, ΑΒ ἀσύμπιωτοί εἰσι

ὁ ὑπερβολῆς, Αλὰ τὸ πρῶτον θεώρημα τῦ δευτέρο βιβλία τῶν

᾿Απολλωνίς Κωνικῶν Στοιχείων .

ΕΙΣ ΤΗΝ ΣΥΝΘΕΣΙΝ ΤΟΥ Ε.

Ἐν δὲ τῇ συνθέσει προσεκβάλλων τὴν διάμετρον τῆς σφαί-

ρας τὴν ΔΒ, κὶ ἀποθέμενος τὴν ἡμίσειαν αὐτῆς ἴσω τῇΖΒ,

καὶ τεμῶν αὐτἰὼ εἰς τὸν δοθέντα λόγον κατὰ τὸ Θ, καὶ ἐπὶ

τῆς ΔΒ λαβὼν τὸ Χ οὕτως, ὡς τε εἶναι ὡς τὴν ΧΖ πρὸς

ΘΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ ΒΔ πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΧ, τὰ αὐτὰ κα-

τασκευάζων τοῖς πρότερόν φησι, ὅτι γεγονέτω ὡς συναμφότε-

ρος ἡ ΚΔΧ πρὸς ΔΧ, οὕτως ἡ ΡΧ πρὸς ΧΒ΄ κὶ τίθησι

τὸ Ρ μεταξὺ τῶν Θ, Ζ. Ὅτι ἢ τοῦτο ὕτως ἔχει δεικτέον.

Ἐπεὶ γὰρ ἐσιν ὡς συναμφότερος ἡ ΚΔΧ πρὸς ΔΧ, ῾ οὕτως

ἡ Ρ Χ πρὸς Χ Β · διελόντι ὡς ἡ ῾ Κ Δ πρὸς ΔΧ, ἡ Ρ Β πρὸς

ΧΒ. Ἐναλλάξ ῞ὡς ἡ ΚΒ πρὸς ΡΒ, ἡ ΔΧ πρὸς Β.Χ.

Μείζων δὲ ἡ ΔΧ τῆς ΧΒ ' μείζων ἄρα καὶ ἡ ΚΒ τῆς ΒΡ,

τετέςιν ἡ ΖΒ τῆς ΒΡ᾿ ὡς τε τὸ Ρ ἐντὸς τὸΖ πεσεῖται.

Ὅτι ἢ κῷ ἐκτὸς τοῦ " Θ· δειχθήσεται ὁμοίως τοῖς ἐντῇ ἀνα-

λύσει προελθούσης πάσης τῆς συνθέσεως τοῦ θεωρήματος.

Συνάγεσαὶ γὰρ ὅτι ἐςὶν ὡς ὁ Ρ Χ πρὸς ΧΑ, ἡ ΘΒ πρὸς

20, ὡς τε καὶ συνθέντι . Καὶ διὰ τοῦτο γὰρ ἀκόλουθος

τοῖς ἄνω εἰρημένοις κὶ ἐνταῦθα ἡ δεῖξις .

• In MS. ἔτως deeſt KA Η ὡςἡΚΑΒ hg
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Καὶ δὲ ἴσε ἐν τῇ τεταραγμένη ἀναλογία. Τεταραγμένίω

ἀναλογίαν ἐν τοῖς Στοιχείοις ἐμάθομεν τριῶν ᾿ ὄντων μεγεθῶν κὶ

ἄλλων αὐτοῖς ἴσων τὸ πλῆθος, ὅταν ἦ ὡς μὲν ἡγούμενον

πρὸς ἑπόμενον ἐν τοῖς πρώτοις μεγέθεσιν, οὕτως ἐν τοῖς

δευτέροις μεγέθεσιν ἡγούμενον πρὸς ἑπόμενον · ὡς δὲ ἑπόμενον

πρὸς ἄλλο τι ἐν τοῖς πρώτοις, οὕτως ἐν τοῖς δευτέροις ἄλλο τι

πρὸς ἡγούμενον. Κάνταῦθα ὖν δέδεικται; ὡς μὲν ἡγούμενον ἡ

ΡΛ πρὸς ἑπόμενον τὴν ΛΔ, οὕτως ἡγέμενον ἡ XZ πρὸς

ἑπόμενον τὴν ΖΘ· ὡς ἢ ἑπόμενον ἡ ΔΛ πρὸς ἄλλο τι τὴν

ΔΧ, οὕτως ἄλλο τι ἡ ΒΖ πρὸς ἡγούμενον τὴν ΧΖ. Ἕπε-

τοι ἄρα καὶ δὲ ἴσου, ὡς δέδεικται ἐν τῷ πέμπτῳ τῶν

Στοιχείων, ὡς ΡΛ πρὸς Λ.Χ, οὕτως ἡ ΒΖ πρὸς ΖΘ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 5.

Τῷ δοθέντι τμήματι σφαίρας ὅμοιον, καὶ ἄλλος

τῷ δοθέντι ἴσον τὸ αὐτὸ συζήσειοθαι.

Ἔσω τὰ δύο δοθέντα τμήματα σφαίρας τὰ ΑΒΓ,

ΕΖΗ. Καὶ ἔσω ὁ μὲν ΑΒΓ τμήματος βάσις

ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΑΒ κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Γ'

σημεῖον· τοῦ δὲ ΕΖΗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν

ΕΖ, κορυφὴ δὲ τὸ Η σημεῖον. Δεῖ δὴ εὑρεῖν τμήμα

σφαίρας, ὁ ἔσαι τῷ μὲν ΑΒΓ τμήματι ἴσον, τῷ

δε ΕΖΗ ὅμοιον.

Εὑρήοθω· καὶ ἔσω τὸ ΘΚ Λ· καὶ ἔσω αὐτῶ μὲν

βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΘΚ κύκλος, κορυφὴ

δὲ τὸ Λ σημεῖον. Ἔσωστων δὴ καὶ κύκλοι ἐν ταῖς

σφαίραις * οἱ ΑΝΒΓ, ΘΞΚΛ, ΕΟΖΗ, διάμετροι

δὲ αὐτῶν πρὸς ὁρθὰς ταῖς βάσεσιν τῶν τμημάτων αἱ

ΓΝ, ΛΞ, ΗΟ· καὶ ἔσω κέντρα τὰ Π, Ρ, Σ. Καὶ

πεποιήθω ὡς μὲν συναμφότερος ἡ ΠΝ, ΝΤ πρὸς +

ΝΤ, ὅτως ἡ ΧΤ πρὸς ΤΓ· ὡς δὲ συναμφότερος

ἡ ΡΕ, ΞΥ προς ΕΥ,

οὕτως ἡ ψι προς

ΥΛ· καὶ ὡς συν-

αμφότερος ἡ ΣΟ,ΟΦ

πρὸς Ο Φ, ὅτως ἡ

ΩΦ πρὸς ΦΗ · καὶ

νοείθωσαν κῶνοι, ὧν

βάσεις μὲν εἰσιν οἱ

ひ

Et æqua, eademque perturbata proportione . Pertur

batam proportionem in Elementis eam eſſe didicimus,

in qua tres cum fint magnitudines, et aliæ ipfis multi-

tudine æquales ; ut præcedens ad ſequentem in primis

magnitudinibus, ita ſe habet præcedens ad ſequentem in

magnitudinibus ſecundis ; et ut in primis ſequens ad

aliam quamdam magnitudinem, ita in fecundis alia quæ-

dam magnitudo fe habet ad præcedentem. Itaque hic

quoque demonſtratum eft, ut præcedens PAadſequen-
tem AA, ita fe habere præcedentem XZ ad ſequentem

20 ; et ut ſequens AA ad aliam quamdam AX, ita ſe

habere aliam quamdam B Z ad præcedentem X Z. Ex

quo ſequitur, ut in quinto Elementorum libro demon-

ſtratum eſt, ut PA ad AX, ita fe habere BZ ad 20.

P+

K

Y

περὶ διαμέτρες τὰς

ΑΒ, ΘΚ, ΕΖ κύκ-

λοι, κορυφαὶ δὲ τὰ H

Χ,Ψ, Ω σημεῖα. Ἔπ
A

δὲ ἴσος ὁ μὲν ΑΒX

κῶνος τῷΑΒΓ τμή-

ματι τῆς σφαίρας,

ὁῇψΘΚτῷΘΚΛ

ὁἢ ΕΩΖ τῷ ΕΗΖ.

E

Φ

Σ

Z

Τέτο γὃ δέδεικται . Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐςὶ τὸ ΑΒ Γ τμῆ-

μα τῆς σφαίρας τῷ ΘΚ Λ τμήματι , ἴσος ἄρα καὶ

ὁ ΑΧΒ κῶνος τῷ Ψ ΘΚ κώνῳ. Τῶν δὲ ἴσων κώνων

ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσεις ταῖς ὕψεσιν. Ἔσιν ἄρα

ὡς ὁ κύκλος ὁ περὶ διάμετρον τ ΑΒ πρὸς ἢ κύκλον

ἱ ὄντων τῶν μεγέθων * οἱ ΑΓ,

PROP. VI. PROB.

Dato ſphæræ ſegmento fimile, idemque alii

dato æquale conftituere .

Sint data duo ſphæræ ſegmenta ABC, EZH.

Ac ſegmenti quidemAB I baſis fit circulus, qui

circa diametrumABdefcribitur, et vertex punc-
tum ; ſegmenti vero EZH baſis fit circulus,

qui defcribitur circa diametrum EZ, et vertex

punctum H. Oportet autem ſphæræ ſegmen-

tum invenire, quod ſegmento quidem ABIӕ-

quale, ſegmento vero EZH fimile fit.

Inveniatur ; idque ſit ſegmentum KA, cujus

quidem baſis circulus, qui circa diametrum K

defcribitur, vertex vero punctumA. Sint etiam

in ſphæris circuli ΑΝ ΒΓ, ΘΞ ΚΛ, ΕΟΖH; quo

rum diametri ad rectos angulos fegmentorum

bafibus ΓΝ, ΑΞ, HO ; centraque puncta Π, Ρ, Σ.

Fiat porro, ut utraque quidem fimul IIN, NT

ad NT, ita XT ad TT ; ut utraque vero fimul

PE, EY ad ΞΥ,

ita yr ad ΥΛ ;

denique ut utra-

que fimul ΣΟ, ΟΦ,

ad Oo, ita

5

X

A B

T

N

ad

H: atque intelli-

gantur coni, quo-

rumbaſes ſint cir-

culi, qui circadia-

metros ΑΒ, ΘΚ ,

E Z defcribuntur,

et vertices puncta

Χ, Ψ, Ω . Æqualis

autem eft conus

quidemABXſphæ-

ræ fegmentoABГ ;

conus vero YOK

ſphæræ ſegmento

ΘΚΛ ; conus deni-

que Ε ΩΖ ſphæræ ſegmento EHZ. Hoc enim

demonſtratumeſt. Etquoniam æquale eſt ſphæ-
ræ ſegmentum ABT ſegmento KA, æqualis

eft etiam conus AX B cono OK. Æqualium

autem conorum baſes et altitudines reciprocan-

tur. Ut igitur circulus, qui circa diametrum

ΒΓ, ΘΞ, ΚΛ, ΕΟ, ΖΗ

Yy

JO

1

:

:
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AB defcribitur, ad circulum, qui deſcribitur

circa diametrum K, ita fe habet Y Y ad XT.

Ut autem circulus ad circulum, ita fe habet

quadratum, quod ab AB defcribitur, ad qua-

dratum, quod deſcribitur a K. Ut igitur qua-

dratum, quod ab AB deſcribitur, adquadratum,
quod defcribitur a K, ita fe habet Y Y ad Xт.

Et quoniam ſimile eſt ſegmentum EZH ſeg-

mento @KA, fimilis eſt etiam conus EΖΩ cono

ΨΘK. Hoc enim demonftrabitur. Ut igitur
ΩΦad EZ, ita ſe habet Yad K. Data eſt

autem ratio ipfius ad EZ. Data eſt igitur

etiam ratio ipfius yr ad OK. Eadem fit ratio

ipfius X T ad A. Data eſt autem xT. Data eſt
igitur etiam A. Et quoniam ut Y Y ad XT, hoc

eſt quadratum, quod ab AB defcribitur, ad qua-

dratum, quod defcribitur a K, ita fe habet

Kad A ; ponatur quadrato, quod defcribitur

aK æquale ſpatium, quod continetur fub AB,

5. Igitur ut quadratum, quod ab AB defcribi-

tur, ad quadratum, quod defcribitur a K, ita fe

habet A B ad 5. Ut autem quadratum, quod ab

AB defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur

a o K, ita demonftratum eſt ſe habere K ad Δ.

Igitur etiam permutando, utABad K, ita ſe ha-

bets ad A. Ut autemABad K, ita fe habet K

ads ; eo quod quadrato, quod defcribitur a ΘΚ,

æquale eſt ſpatium, quod continetur ſub AB, 5.

Utigitur AB ad K, ita fe habet Kad 5, et s

ad A. Duæ funt igitur inter datas duas AB, Δ

mediæ proportione continuaproportionalesΘΚ,5.

Componetur autem problema hoc pacto. Sint

ſphæræ ſegmenta, alterum quidem, cui æquale
aliud conftituere oportet, АВГ, alterum vero,

cui fimile, EZH : et fint maximi ſphærarum

circuli ΑΒΓΝ, HEOZ ; ipforumque diametri

IN, HO ; et centra, Π, Σ : et fiat, ut utraque

quidem fimul IIN, NT ad NT, ita XT adTF ;

ut utraque vero fimul ΣΟ, Ο Φad OФ, ita ad

H. Equalis eft igitur conus quidem X AB feg-

mento ſphæræ ABS ; conus vero ΖΩΕ, fegmen-

to ſphæræ E HZ. Fiat, ut ΩΦ ad EZ, ita X T ad

A : atque inter datas duas rectas AB, Aduæ fu-

mantur mediæ proportione continua proportio-

nales K, 5 ; ita ut quemadmodum AB ad ΘΚ,

ita fe habeat OK ads, et 5 ad A : et fuper ΘΚ

conftituatur ſegmentum circuli @KA fegmento

circuli EZH fimile; et compleatur circulus,

ejuſque diameter ſit AE. Intelligatur porro

ſphæra, cujus fit maximus circulus ΛΘΞΚ, et

centrum P : planumque per K producatur ad

A rectum. Ac ſegmentum quidem ſphæræ,

quod ad puncti A partes conſtituitur, fimile eſt

ſphæræ ſegmento EZH ; quoniam circulorum

etiam ſegmenta ſimilia funt. Dico autem æ-

quale etiam eſſe ſphæræ ſegmento ABr. Fiat,

ut utraque fimul PΞ, ΞY ad ΞΥ, ita Ψr ad

ΥΛ. Æqualis eſt igitur conus K ſphæræ ſeg-

m

τῆς pro τὰς ex MS.
n ΘΚΩ

ἐναλλάξ, ὡς ἡ Α Β πρὸς ΘΚ, ὕτως ἡ Σ πρὸς Δ
W

ΡΕ, ΞΥ

0

ἔσαι

9 ΔΒ

τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΘΚ, ὕτως ἡ * Υ πρὸς Χ.Τ.

῾Ὡς δὲ ὁ κύκλος πρὸς τὸν κύκλον, ὅτως τὸ ἀπὸ ΑΒ

πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ. Ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ Α Β πρὸς τὸ ἀπὸ

OK, ὕτως ἡ ΨΥ πρὸς ΧΤ. Καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐσὶ

τὸ ΕΖΗ τμῆμα τῷ ΘΕΛ τμήματι, ὅμοιος ἄραι

ἐςὶ κὶ ὁ ΕΖΩ κῶνος τῷ ΨΘΚ κώνῳ. Τοῦτο γὰρ

δειχθήσεται . Ἔιν ἄρα ὡς ἡ ΩΦ πρὸς τὴν ΕΖ,

ὕτως ή Ψ Υ πρὸς ΘΚ. Λόγος δὲ τῆς ΩΦ πρὸς τὴν

ΕΖ δοθείς. Λόγος ἄρα καὶ " δΨΥ πρὸς τὴν " ΘΚ

δοθείς. Ὁ αὐτὸς ἔσω ὁ τῆς ΧΤ πρὸς Δ. Καί ἐπ

δεθεῖσα ἡ ΧΤ. Δοθεῖστι ἄρα καὶ ἡ Δ. Καὶ ἐπεί

ἐσιν ὡς ἡ Ψ Υ πρὸς ΧΤ, τετέςιν τὸ ἀπὸ ΑΒ πρὸς

τὸ ἀπὸ ΘΚ, ὅτως ἡ ΘΚ πρὸς Δ' κείθω τῷ ἀπὸ

ΘΚ ἴσον τὸ ὑπὸ ΑΒ, 5.
Ἔσιν ἄρα καὶ ὡς τὸ ἀπὸ

ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ, ὕτως ἡ ΑΒ πρὸς τὴν 5.

Ἐδείχθη ἢ ἐὶ ὡς τὸ ἀπὸ ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ,

ὕτως ἡ ΘΚ πρὸς Δ . • Καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ ΑΒ

πρὸς Θ Κ, ὕτως ἡς πρὸς Δ. Ὡς ἢ ἡ ΑΒ πρὸς

ΘΚ, ὅτως ἡ ΘΚ πρὸς 5 · διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ

ἀπὸ ΘΚ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΒ, 5. Ὡς ἄρα᾿ ἡ ΑΒ πρὸς

ΘΚ, ὕτως ἡ ΘΚ, πρὸς 5, καὶ ἡ 5 πρὸς Δ. Δύο .

ἄρα δοθεισῶν τῶν ΑΒ, Δ, δύο μέσαι κατὰτὸ συνε-

χὲς ἀνάλογόν εἰσιν αἱ ΘΚ, 5.

Συντεθήσεται δὴ τὸ πρόβλημα ὕτως. Ἔσω ᾧ μὲν

δεῖ ἴσον τμῆμα συνζήσαθαι τὸ ΑΒΓ· ᾧ δε ὅμοιον

τὸ ΕΖΗ· καὶ ἔσωσαν μέγισοι κύκλοι τῶν σφαι-

ῶν οἱ ΑΒΓΝ, ΗΕΟΖ· διάμετροι ἢ αὐτῶν. αἱ

ΓΝ, ᾿ΗΟ· καὶ κέντρα τὰ Π, Σ· καὶ πεποιήθω

ὡς μὲν συναμφότερος ἡ ΠΝ, ΝΤ πρὸς ΝΤ, ὅτως

ἡ ΧΤ πρὸς ΤΓ. ὡς ἢ συναμφότερος ἡ ΣΟ, ΟΦ πρὸς

ΟΦ , ἡ ἱ ΩΦ πρὸς ΦΗ. Ἴσος ἄρα ἐσὶν ὁ μὲν Χ.Α.Β.

κῶνος τῷ ΑΒΓ τμήματι τῆς σφαίρας· ὁ ΖΩΕ

τῷ ΕΗΖ. Πεποιήθω ὡς ἡ ΩΦ προς ΕΖ, ὅτως ή

ΧΤ πρὸς Δ. Καὶ δύο δοθεισῶν εὐθειῶν Τ ΑΒ, Δ, δύο

μέσαι ἀνάλογον εἰλήφθωσιν αἱ ΘΚ, 5· ὡς τε

εἶναι, ὡς τὴν ΑΒ πρὸς ΘΚ, ὅτως τὴν ΚΘ πρὸς 5,

καὶ τὴν 5 πρὸς Δ' καὶ ἐπὶ τῆς Θ Κ κύκλο τμῆμα

ἐπεςάθω τὸ ΘΚΛ, ὅμοιον τῷ ΕΖΗ κύκλο τμή

ματι, καὶ ἀναπεπληρώθω ὁ κύκλος, καὶ ἔσω αὐ-

τῶ διάμετρος ἡ ΛΞ . Καὶ νοείθω σφαῖρα ἧς μέ-

γιςος κύκλος ἐςὶν ὁ ΛΘΞΚ, κέντρον δὲ τὸ Ρ· καὶ

διὰ τῆς ΘΚ ἐπίπεδον ὀρθὸν ἐκβεβλήθω πρὸς τὴν

Λ.Ξ. "Ἔτι δὴ τὸ τμήμα τ σφαίρας τὸ ἐπὶ τὰ αὐτὰ

τῷ Λ, ὅμοιον τῷ ΕΖΗ τμήματι τ σφαίρας, ἐπει-

δὴ κ τκύκλων τὰ τμήματα ἦν ὅμοια. Λέγω δὲ ὅτι

καὶ ἴσον ἐςὶ τῷ ΑΒΓ τμήματι τῆς σφαίρας. Πε-

πιείθω ὡς συναμφότερος ή "ΡΞ,ΞΥ προς τ ΞΥ, ὕτως
21

Ρ καὶ ἐναλλάξ ὡς ἡ Α Β πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ, ὕτως ἡ ΘΚ πρὸς Δ. Καὶ

Γ οἱ ΑΒΓ , ΝΕ , ΗΖΩ
* ἔται τὸ τμῆμα

5 ΗΘ
t

ΟΦ
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ἡ ΨΥ πρὸς Υ Λ. Ἴσος * ἄρα Ψ ΘΚ κῶνος, τῷ ΘΚΛ

τμήματι το σφαίρας. Καὶ ἐπειδὴ ὅμοιός ἐσιν ὁ ΨΘΚ

κῶνος τῷ ΖΩΕ κώνῳ, ἐςὶν ἄρα ὡς ἡ ΩΦ πρὸς ΕΖ,

τετέςιν ἡ ΧΤ πρὸς Δ, οὕτως ἡ Ψ Υ πρὸς ΘΚ. Καὶ

ἐναλλάξ, καὶ ἀνάπαλιν. Ὡς ἄρα ἡ Ψ Υ πρὸς XT,

ἡ ΘΚ πρὸς Δ . Καὶ ἐπειδὴ ἀναλόγον εἰσὶν αἱ ΑΒ,

ΚΘ, 5, Δ, ἔςιν ὡς τὸ ἀπὸ ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ, ἡ

ΘΚ πρὸς Δ. Ὡς δὲ ἡ ΘΚ πρὸς Δ, ή Ψ Υ πρὸς

ΧΤ. Καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ,

τετέςιν ὁ περὶ διάμετρον τὴν Α Β κύκλος, πρὸς τὸν

περὶ διάμετρον – Ο Κ κύκλον ὕτως ἡ Ψ Υ πρὸς + ΧΤ.

Ἴσος ἄρα ἐςὶν ὁ ΧΑΒ κῶνος τῷ Ψ ΘΚ κώνῳ. Ως

τε νὰ τὸ ΑΒΓ τμῆμα τῆς σφαίρας ἴσον ἐςὶ τῷ ΘΚΛ

τμήματι τ' σφαίρας . Τῷ δοθέντι ἄρα τμήματι τῷ

ΑΒΓ ἴσον, τὰ ἄλλῳ τῷ δοθέντι ὅμοιον τῷ ΕΖΗ,

τὸ αὐτὸ συνέςαται τὸ Θ ΚΛ.

EUTO

Καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐςι τι ΕΖΗ τμῆμα τῷ Ο Κ. Λ τμήματι,

ὅμοιος ἄρα ἐςὶ κὶ ὁ ΕΖΩ κῶνος τις Ψ Ο Κ κώνῳ. Νεvon-

πωσαν γὃ χωρὶς κείμεναι αἱ καταγραφαὶ, καὶ ἐπεζευγμέναι αἱ

EH, HZ, EO, ΟΖ, Θ Λ, Λ Κ, ΘΞ, ΞΚ . Ἐπεὶ ὧν

ὅμοιά ὅτι τὰ ΕΖΗ, ΘΚΛ τμήματα, ἴται εἰσὶ κὶ αἱ ὑπὸ

ΕΗΖ, ΘΛΚ γωνίαι, ὡς τε κς αἱ ἡμίσειαι αὐτῶν. Καί

εἰσιν ὀρθαὶ αἱ πρὸς τοῖς Φ, Υ. Καὶ ἡ λοιπὴ ἄρα τῇ λοιπῇ

ὀξιν ἴση . Ἰσογώνιον ἄρα

τὸ ΗΦΖ τρίγωνον τῷ

ΛΥΚ · καί ἐςιν ὡς

ἡ Η Φ πρὸς ΦΖ, ού-

τως ἡ ΛΥ πρὸς Υ Κ.

Διὰτὰαὐτὰδὴ ἰσογω-

mento OKA. Etquoniam fimilis eſt conus YOK

cono ΖΩΕ ; ut ad EZ, hoc eft XT ad A,

ita ſe habet Yad K. Et permutando, in-

vertendoque. Ut igitur Y Y ad XT, ita fe habet

OK ad A. Et quoniam rectæ AB, K , 5, A pro-

portionales invicem funt, ut quadratum, quod

ab A B defcribitur, ad quadratum, quod defcri-

bitur a K, ita fe habet @ K ad A. Ut au-

tem OK ad A, ita fe habet Ψ Yad XT. Igitur

etiam ut quadratum, quod ab AB defcribitur,

ad quadratum, quod defcribitur a K ; hoc eft

circulus, qui circa diametrum A B eſt, ad circu-

lum, qui eft circa diametrum K ; ita fe habet

YY ad XT. Æqualis eft igitur conus XA B cono

ΨΘΚ . Quare etiam ſegmentum ſphæræ ABГ

æquale eſt ſphæræ ſegmento OKA. Dato igi-

tur ſegmento ABF æquale, idemque dato alii

EZH fimile ſegmentum KA conſtitutum eft.

CIUS.

Et quoniam fimile eſt ſegmentum EZH ſegmento

OKA, fimilis etiam eſt conus ΕΖΩ cono ΨΘΚ. In-

telligantur enim figuræ pofitæ feorfum effe ; junctæque

ΕΗ, HZ, EO, OZΖ, ΘΛ, ΛΚ, ΘΞ, K. Quoniam

igitur ſegmenta EZH, OKA funt fimilia, anguli EHZ,

AK, horumque item dimidii æquales invicem funt.

Qui autem anguli ad puncta funt I, etY, hi funt recti.

Igitur et reliquus an-

gulus reliquo angulo

eft æqualis. Hinc æ-

quiangulaſunt trian-

gula ΗΦΖ, ΛΥΚ :

atque ut H ad OZ,

ita fe habet AY ad

ΥΚ. Eadem ratio-

ne æquiangula cum

fint triangula ΖΟ,

YKE; ut Zad O,

ita fe habet KY ad

Υ.Ξ. Igitur, æqua

proportione,utHo ad

ΦO, ita fe habet AY

ad YE. Et compo-

nendo,utHO ad O ,

ita ΛΞ ad ΞΥ : et,

νίων ὄντων τῶν ΦΖΟ,

P+

ΥΚΞ τριγώνων, ἔσιν
H K Θ

Υ

ὡς ἡ Ζ Φ΄ αρὸς ΦΟ,

ἡ ΚΥ πρὸς ΥΞ . Δἰ
Φ

ἴσε ἄρα ὡς ἡ ΗΦ πρὸς
E Z

Σ

ΦΟ, ἡ ΛΥ πρὸς ΥΞ.

Καὶ συνθέντι, ὡς ἡ ΜΟ

πρὸς ΟΦ, ἡ ΛΞ πρὸς

ΞΥ· καὶ τῶν ἡγου

μένων τὰ ἥμιση, ὡς ἡ

ΣΟ πρὸς ΟΦ, ἡ ΡΞ πρὸς ΞΥ. Καὶ συνθέντι, ὡς συν-

αμφότερος ἡ ΣΟ , Ο Φ πρὸς Φ Ο, τετέςιν ἡ ΩΦ πρὸς Φ Η,

οὕτως συναμφότερος ἡ ΡΞ, ΞΥ πρὸς ΞΥ, τετέςιν ἡ ΨΥπρὸς

ΥΛ . ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ Η Φ ωρὸς ΦΖ, ἡ ΛΥ πρὸς ΥΚ. Καὶ

δι᾽ ἴσε ἄρα ὡς ἡ ΩΦ πρὸς ΦΖ, ἡ ΨΥ πρὸς ΥΚ· καὶ

τῶν ἑπομένων τὰ διπλάσια, ὡς ἄρα ἡ ΩΦ πρὸς ΕΖ, ἡΨΥ

πρὸς Θ Κ. Τῶν ἄρα ΩΕΖ, ΨΘΚ κώνων ἀνάλογόν εἰσιν

οἱ ἄξονες καὶ διάμετροι τῶν βάσεων. Ὅμοιοι ἄρα εἰσὶν οἱ

κῶνοι· ὅπερ ἔδει δείξαι .

Λόγος δὲ τῆς ΩΦ΄ πρὸς τὴν ΕΖ δοθείς. Ἐπεὶ γὰρ δέ-

δοται τὰ τμήματα τῶν σφαιρῶν, δεδομέναι εἰσὶ καὶ αἱ διάμε

τζοι τῶν βάσεων, κῷ τὰ ὕψη τῶν τμημάτων· ὡς τε δέδοται

ἡ ΕΖ ή Η Φ . Καὶ ἡ ἡμίσεια ἄρα τῆς ΕΖἡ ΕΦ δο-

θήσεται· ὡς τε καὶ τὸ ἀπ᾿ αὐτῆς· καί ἐσιν ἴσον τῷ ὑπὸ

ΗΦΟ. Ἐὰν δὲ δοθέν παρὰ δοθεῖσαν παραβληθῇ πλάτος

* ἄρα α Ψ ΘΚ

A

fumptis præcedentium dimidiis, ut ΣΟ ad ΟΦ, ita P

ad Y. Denique componendo, ut utraque fimul ΣΟ, ΟΦ

ad O, hoc eft ad H, ita utraque fimulPΞ, ΞΥ

ad EY, hoc eft Y Y ad YA. Ut autem Had I Z, ita

ſe habet AY ad ΥΚ. Ut igitur & ad Z, ita etiam

æqua proportione ſe habet Y Y ad YK: et, ſumptis ſe-

quentium duplis, ut ΩΦad EZ, ita ΨΥad K. Co-

norum igitur ΩΕΖet ΨΘΚ axes, et baſium diametri

reciprocantur. Propterea coni fimiles ſunt : quodopor-

tebat demonftrare .

Data eft autem ratio ipfius ad EZ. Quoniam

enim ſphærarum ſegmenta data funt, ipfæ quoque bafi-

um diametri, et ſegmentorum altitudines ſunt datæ :

quocirca data eſt cum EZ, tum HΦ. Ideoque data

etiam erit E dimidia ipfius EZ, quadratumque, quod

ab eadem defcribitur ; quod quidem æquale eſt ſpatio,

quod fub ΗΦΟ continetur. At vero fi datum ſpatium

* In MS . πρὸς ΦΟ defunt.
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ad datam rectam applicetur, datam latitudinem facit. ποιεῖ δοθεῖσαν. Δοθεῖσα ἄρα ἡ ΦΟ᾿ ἀλλὰ κῷ ἡ Φ.Η. Καὶ

Igitur O data eſt. Data eſt autemet ΦΗ. Data eſt ὅλη ἄρα ἡ διάμετρος τῆς σφαίρας δοθεῖσα ἐςὶ, καὶ διὰ τῶτο

igitur tota ſphæræ diameter : et propterea ipfius quoque καὶ ἡμίσεια αὐτῆς δέδοται ή ΣΟ. ᾿Αλλὰ μίω καὶ ἡ

dimidia ΣΟ. Data eſt autem et OP. Data eft igitur ΟΦ. Δέδοται ἄρα καὶ ὁ τῆς ΣΟ πρὸς ΟΦ λόγος · καὶ

ratio ipfius 2O ad ΟΦ : et componendo, ratio utriufque συνθέντι ὡς συναμφοτέρου + ΣΟ , ΟΦ τωρὸς τὴν Ο Φ λόγος
fimul ΣΟ, ΟΦ adO ; hoc eft ipfius & ad H. Data

eſt autem H. Data eſt igitur ΩΦ. Data eſt au-
δοθείς ἐσι, τετέςι τῆς ΩΦ " πρὸς Φ.Η. Καὶ δοθεῖσα ἡ

tem et EZ. Data eſt igitur ratio ipfius & ad ĖZ.
ΦΗ. Δέδοται ἄρα καὶ ἡ ΩΦ. ᾿Ἀλλὰ μὲν καὶ ἡ ΕΖ.

Eadem hæc dicta fuerint etiam de ſegmento ΑΒГ ; Δέδοται ἄρα κὶ ὁ τῆς ΩΦ πρὸς ΕΖ λόγος. Τὰ αὐτὰ δὲ

ex quibus colligetur rationem ipſius XT ad AB da- ἂν ῥηθείν καὶ ἐπὶ τὸ ΑΒΓ τμήματος· καὶ συναχθήσεται

tam efle. Cum autem data fit AB, data etiam eſt ὁ ΧΤ αρὸς ΑΒ λόγος δοθείς. Καὶ διὰ τὸ δοθεῖσαν εἶναι

ipfaXT. τίω Α Β, δοθεῖσα᾿ ἐτὶ καὶ ἡ ΧΤ.

At vero ſi ſegmenta data fint, ipforum quoque altitu-

dines datas eſſe manifeſtum eſt. Ut autem exDatorum

um
Elementis hoc ipfum colligi videatur, ita demonftrabi-

tur. Quoniam fegmenta data funt pofitione, et magni-

tudine ; data eft cumEZ, tum angulus qui in ſegmento

conſtituitur, ideoque ipfius etiam dimidius. Quocirca

ft intelligatur juncta eſſe EH, cum datus fit rectus an-

gulus, qui ad punctum eſt, datus etiam erit angulus,

qui relinquitur. Hinc datum erit ſpecie triangulum

EH : ideoque etiam ratio ipfius E ad H. Data

eſt autem EI, utpote quæ ipfius EZ eſt dimidia. Data

eſt igitur etiam H. Licet autem alia quoque argu-

mentatione uti. Quoniam data eſt poſitione recta EZ,

*ductaque fuit a dato puncto ; ſecat enim EZ in duas

æquas partes ad rectos angulos recte poſitione datæ

H; et data præterea eſt poſitione ſegmenti circumfe-

rentia ; ideo punctumHeſt datum. Datum autem erat

et punctum Ф. Data eſt igitur Φ.Η.

Quoniam ut Y Yad XT ; hoc eſt quadratum, quod

à BAdefcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a K,

ita ſe habet Kad A. Quoniam enim ut YY ad K,

ita ſe habet XT ad A ; permutando, ut Y Y ad XT, ita

ſe habet K ad A. Ut autem ΨY ad XT, ita fe habet

quadratum, quod ab AB deſcribitur, ad quadratum,

quod deſcribitur a K. Æqualium enim conorum baſes,

et altitudines reciprocantur; baſeſque ſe invicem habent,

ut quadrata, quæ a diametris defcribuntur. Ut igitur

quadratum, quod a BA defcribitur, ad quadratum, quod

defcribituraK, ita fe habet K, ad A. Et permu-u-

tando, ut ABad K, ita rad A. Quoniam enim ratio

ipfius BA ads, et Kad A eadem eſt, ut demonſtra-

vimus, quæ quadrati, quod a BA defcribitur, ad qua-

dratum, quod deſcribitur a K ; ideo etiam ratio ipfius

BA ad eadem eft quæ ipfius Kad A. Quare per-

mutando, utBA ad K, ita fe habet ad A.

IN SEXTI COMPOSITIΟΝΕΜ.

Et quoniam rectæ AB, K, 5, A proportionales in-

vicem funt, ut quadratum, quod ab AB deſcribitur, ad

quadratum, quod deſcribituraK, ita ſe habet Kad

A. Generaliter enim fi quatuor fuerint rectæ proportio-

nales, ut quadratum, quod a prima deſcribitur, ad qua-

dratum, quod defcribitur a fecunda, ita ſe habebit fe-

cunda ad quartam. Quoniam enim ut prima ad fecun-

dam ita fe habet tertia ad quartam ; permutando, ut

prima ad tertiam ita ſecunda ſe habetad quartam. Ut

autem prima ad tertiam, ita fe habet quadratum, quod
a prima defcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a ſe-

cunda. Utigitur quadratum, quod a prima deſcribitur,

ad quadratum, quod defcribitur a ſecunda, ita etiam ſe

habet fecunda ad quartam.

Ζ πρὸς Φ.Η. Καὶ δέδοται ἡ Φ Η δέδοται ἄρα
a

Ὅτι δ᾽ ἂν τὰ τμήματα δεδομένα ᾖ, καὶ τὰ ὕψη αὐτῶν

δοθήσονται, πρόδηλον μέν. Ἵνα δὲ καὶ τῦτο ἀκολούθως τῇ

Στοιχειώσει 7 Δεδομένων δικῇ συνάγεθζ, λεχθήσεται. Ἐπει
δὴ διδεται τὰ τμήματα τῇ θέσει καὶ τῷ μεγέθει, δέδοται κὶỳ

"ΕΖ, καὶ ἡ ἐν τῷ τμήματι γωνία, ὡς τε καὶ ἡ ἡμίσεια

αὐτῆς . Καὶ ἐὰν νοήσωμεν ἐλπζευγνυμένω τὴν ΕΗ, δεδομένης

† πρὸς τῷ Φ ὀρθῆς, δεδομένη ἔσαι κὶ ἡ λοιπή. Καὶ τὸ ΕΗΦ

τρίγωνον τῷ εἶδει· ὡς τε καὶ ὁ τῆς ΕΦ πρὸς ΦΗ λόγος

δοθεὶς ἔσαι . Καὶ δέδοται ἡ Ε Φ ἡμίσεια ὅσα τῆςΕΖ. Δέ-

δοται ἄρα κὶ ἡ Φ.Η. Ἔνεςι δὲ καὶ ἄλλως λέγειν. Ἐπειδή

δέδοται ἡ ΕΖ τῇ θέσει, καὶ ἀπὸ δεδομένο τοῦ Φ, διχοτο-

μία γάρ ὅτι τῆς ΕΖ, πρὸς ὀρθὰς ἥκται ἡ ΦΗ τῇ θέσεὶ

διδομένη δέδοται ἢ καὶ ἡ περιφέρεια το τμήματος τῇ θέσει

δέδοται ἄρα το Η. Ἦν δὲ καὶ τὸ Φ δεδόμενον. Δέδοται

ἄρακαὶ ἡ ΦΗ.

Ἐπεί όξιν ὡς ἡ Ψ Υ πρὸς ΧΤ, τετέςι τὸ ἀπὸ ὁ ΒΑ

πρὸς τὸ ἐπὸ ΘΚ, ὅτως ἡ ΚΘ πρὸς Δ. Ἐπεὶ γὰρ γέ

γονεν ὡς ἡ ΨΥ πρὸς ΘΚ, ἡ ΧΤ πρὸς Δ΄ ἐναλλάξ *

Ψ Υ πρὸς ΧΤ, ἡ ΚΘ πρὸς Δ. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ Ψ Υ πρὸς

ΧΤ, τὸ από ΑΒ πρὸς τὸ ὅπὸ ΘΚ. Ἴσων γὃ ὄντων 7 κώ-

νων, ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν· ὡς δὲ αἱ βάσεις

πρὸς ἀλλήλας, ὕτως τὰ ἀπὸ τῶν Δαμέτρων τετράγωνα. Καὶ

ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΒΑ πρὸς τὸ από ΘΚ, ἡ Θ Κ. πρὸς τίω Δ.

Καὶ ἐναλλάξ ὡς ἡ ΑΒ πρὸς ΘΚ, ἡς πρὸς Δ. Ἐπειδὴ

τῷ λόγῳ το δπὸ τῆς ΒΑ πρὸς τὸ ἐπὸ ΘΚ, ὁ αὐτὸς

ἐδείχθη ὁ τῆς Β Α πεὸς 5, καὶ ὁ τῆς ΚΘ ωρὸς Δ' καὶ

ὁ τῆς ΒΑ ἄρα πρὸς 5, ὁ αὐτὸς ὅτι τις τῆς ΚΘ πρὸς

Δ. Ως τε ἐναλλάξ ἐσιν ὡς ἡ ΒΑ πρὸς ΘΚ, ής

πρὸςΔ.

ΕΙΣ ΤΗΝ ΣΥΝΘΕΣΙΝ ΤΟΥ 5.

C

Ἐπειδὴ ἀνάλογόν εἰσιν αἱ ΑΒ, ΘΚ, 5, Δ, ἐςὶν

ὡς τὸ ἀπὸ ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ, ἡ ΘΚ, πρὸς Δ. Κα-

θόλο γὰρ ἐὰν ὦσι τέωαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον, ἔσαι ὡς τὸ

ἀπὸ τῆς πρώτης πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας, ἡ δευτέρα πρὸς

τίω τετάρτίω. Ἐπεὶ γὰρ ὅτιν ὡς ἡ πρώτη πρός τίώ δευτέ

ραν, ἡ τρίτη πρὸς τιὼ τετάρτων· ἐναλλάξ ὡς ἡ πρώτη

πρὸς τὴν τρίτίω, ή δευτέρα πρὸς τὴν τετάρτίω. ᾿Αλλ᾿

ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτω, ὅτως τὸ ἀπὸ ὁ πρώτης

πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας. Καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς

πρώτης πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς δευτέρας, ἡ δευτέρα πρὸς τὴ

τετάρτιω.

ἄρα

* ὡς live, ἔσαι ὡς

bai A In MS . deſunt ἔσαι
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:

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ζ΄.

Δύο δοθέντων σφαίρας τμημάτων, εἴτε τῆς αὐτδ,

εἴτε μὴ, εὑρεῖν τμῆμα σφαίρας, ὅ ἔσαι * ἑνὶ μὲν τῶν

δοθέντων ὅμοιον, τιὼ δὲ ἐπιφάνειαν ἕξει ἴσω τῇ &

ἑτέρο τμήματος ὁπιφανεία .

Ἔσω τὰ δοθέντα τμήματα σφαιρικὰ κατὰ τὰς

ΑΒΓ, ΔΕΖ περιφερείας. Καὶ ἔσω ᾧ μὲν δεῖ ὅμοιον

εὑρεῖν τὸ κατὰ τιὼ ΑΒΓ περιφέρειαν· ὅ δὲ τὸν

ὑπιφάνειαν ἴσθω ἔχειν τῇ ὁπιφανεία, τὸ κατὰ τὴν

ΔΕΖ. Καὶ γεγενήθω. Καὶ ἔσω τὸ Κ ΛΜ τμῆμα

ὃ σφαίρας, τῷ μὲν ΑΒΓ τμήματι ὅμοιον, τὴν ἢ ἐπι-

φάνειαν ἴσιω ἐχέτω τῇ ὁΔΕΖ τμήματος ἐπιφανεία.

Καὶ νοείθω τὰ κέντρα τῶν σφαιρῶν, καὶ δ᾽ αὐτῶν

πίπεδα ἐκβεβλήθω ὀρθὰ πρὸς τὰς τῶν τμημάτων

Βάσεις· καὶ ἐν μὲν ταῖς σφαίρας τομαὶ ἔσωσιν

οί Κ Λ Μ Ν , ΒΑΓΘ, ΕΖΗ.Δ μέγισοι κύκλοι· ἐν

δε ταῖς βάσεσι τῶν τμημάτων, αἱ Κ.Μ, ΑΓ, ΔΖ

εὐθεῖαι. Διάμετροι δὲ τῶν σφαιρῶν πρὸς ὀρθὰς

ἔσται ταῖς Κ. Μ, ΑΓ, ΔΖ, ἔσωσαν αἱ ΛΝ, ΕΘ, ΕΗ

καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΛΜ, ΒΓ, ΕΖ . Καὶ ἐπεὶ ἴση

ἐςὶν ἡ ὁ Κ ΛΜ τμήματος ὁ σφαίρας ἐπιφάνεια τῇ

B

PROP. VII. PROв.

Datis duobus ſphæræ ſegmentis, ſive ejufdem,

five non ejufdem, ſphæræ ſegmentum invenire,

quodquidemdatorum uni ſimile fit, ſuperficiem

vero habeat alterius ſegmenti ſuperficiei æqualem.

Sint data ſphærica ſegmenta, quæ fecundum

circumferentias ΑΒΓ, ΔΕΖ conftituuntur. Et cui

quidem oportet fimile aliud fphæræ fegmentum
invenire, hoc illud fit, quod fecundum circum-

ferentiam ΑΒΓ conftituitur ; cujus vero fuper-

ficiei idem illud æqualem fuperficiem habere

debet, hoc illud fit, quod conſtituitur ſecun-

dum circumferentiam AEZ . Factum fit. Et

ſphæræ ſegmentumKAM fimile quidem fit ſeg-
mento ABS, ſuperficiem vero habeat ſegmenti

AEZ ſuperficiei æqualem. Intelligantur autem

ſphærarum centra, planaque per centra ipfa pro-

ducantur ad ſegmentorumbaſes recta: et ſphæ-

rarum quidem ſectiones fint circuli maximi

ΚΛΜΝ, ΒΑΓΘ, ΕΖΗ Δ ; bafium vero ſegmen-
torum rectæ KΜ, ΑΓ, ΔΖ . Porro ſphærarum

diametri, ad KM, ΑΓ, AZ rectæ, fint AΝ, ΒΘ,

EH ; junganturque AM, ΒΓ, Ε Z. Et quoniam

ſphæræ ſegmenti KAM ſuperficies æqualis eſt

E

Γ

K
P

N

M

Z

T

τοῦ ΔΕΖ τμήμαλος ἐπιφανεία, ἴσος ἄρα ἐςὶν καὶ ὁ

κύκλος, ὁ ἡ ἐκ τοῦ κέντρο ἴση ἐςὶ τῇ Μ.Λ, τῷ

κύκλῳ, ὁ ἡ ἐκ 8§κέντρα ἴση ἐςὶ τῇΕΖ. Aid -

φάνειαι ' τῶν εἰρημένων τμημάτων ἴσαι ἐδείχθησαν

κύκλοις, ὧν αἱ ἐκ τῶν κέντρων ἴσαι εἰσὶν ταῖς ἀπὸ

τῶν κορυφῶν τμημάτων ὅπὶ τὰς βάσεις ὑπιζευγνυ-

έσαις. Ως τε καὶ ἡΜΛ τῇ ΕΖ ἴση ἐςίν. Ἐπεὶ

ἢ ὅμοιόν ἐσι τὸ Κ.ΛΜ τῷ ΑΒΓ τμήματι, ἔσιν ἄρα

ὡς ἡ ΡΛ πρὸς ΡΝ, ἡ Β Π πρὸς Π.Θ. Καὶ ἀνάπα-

λιν, καὶ συνθέντι, ὡς ἡ ΝΛ πρὸς ΛP, ὅτως ἡ

ΘΒ πρὸς Β Π. ᾿Αλλὰ κὶ ὡς ἡ ΡΛ πρὸς ΛΜ, οὔ-

τως ἡ ΒΠ πρὸς Γ Β΄ ὅμοια γὸ τὰ τρίγωνα. Ως

ἄρα ἡ Ν Λ πρὸς ΛΜ, τετέςι πρὸς ΕΖ, ὅτως ἡ ΘΒ

درم

H

ſuperficiei ſegmenti AEZ ; æqualis eſt etiam

circulus, cujus ea, quæ ex centro, ipſi MA eſt

æqualis, circulo, cujus ea, quæ ex centro, a-

qualis eft ipfi EZ.Demonftratum enim eft, fu-
perficies horum, quæ diximus, ſegmentorum

circulis æquales eſſe, quorum eæ, quæ ex cen-

tris, æquales funt rectis, quæ a ſegmentorum

verticibus ad eorum baſes junguntur. Quare

etiam MA ipfi E Z eft æqualis. Quoniam vero

ſegmentum KAM fimile eſt ſegmento ABC, ut

PA ad PN, ita fe habet BI ad IO. Et inver-

tendo, componendoque, ut NA ad AP, ita ſe
habet Bad BⅡ. Ut autem PA ad AM, ita ſe

habet etiam B II ad FB : triangula enim fimilia

funt. Ut igitur NA ad AM, hoc eft adEZ, ita

πρὸς Β.Γ. Καὶ ἐναλλάξ. Λόγος ἢ τῆς ΕΖ πρὸς ſe habet Bad Br. Et permutando. Data eft
ΒΓ δοθείς. Δοθεῖσι γδ ἐκατέρα. Λόγος ἄρα καὶ

τῆς Λ.Νε πρὸς Β Θ δοθείς. Καί ἐσι δοθεῖσα ἡ ΒΘ.

Δοθεῖστι ἄρα καὶ ἡ ΛΝ. Ως τε καὶ ἡ σφαῖρα δο-

θεῖσα ἐσί.

Συντεθήσεται δὴ ὅτως. Ἔζω τὰ δοθέντα δύο

τμήματα σφαίρας, τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ· τὸ μὲν ΑΒΓ,

ᾧ δεῖ ὅμοιον· τὸ δὲ ΔΕΖ, * & των δπιφάνειαν ἴσω

d
εν

autem ratio ipfius EZ ad Br. Utraque enim

data eft. Data eſt igitur etiam ratio ipſius AN

ad Βo. Data eſt autem Bo. Data eſt igitur

etiam AN. Quare ipſa etiam ſphæra eſt data.

Componetur autemproblema hoc pacto. Sint

dataduo ſphæræ ſegmenta, ΑΒΓ, ΔΕΖ : et ABF

quidem, cui oportet fimile aliud invenire ; ΔΕΖ

• οὕτως ἡ ἐκ τοῦ κέντρα ἴση ἐςὶ τῇ Λ.Μτῷ κύκλῳ· οὕτως ἡ ἐκτοῦ κέντρα ἴση ἐςὶ τῇ Ε Ζ * τῶν εἰρημένων ε πρὸς ΒΘ

inMS. defunt. Η ὕτω
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vero, cujus fuperficiei idem hoc æqualem fu-

perficiem habere debet: eademque conftruan-

tur, quæ in analyſi ; et fiat, ut BI ad EZ, ita

Bad NA ; circuluſque circa diametrum ΑΝ

defcribatur. Porro intelligatur ſphæra, cujus

ἔχειν τῇ ἐπιφανεία· καὶ τὰ αὐτὰ κατασκευάθω

τοῖς ἐπὶ τῆς ἀναλύσεως, καὶ πεποιήθω, ὡς μὲν ἡ

ΒΓ πρὸς ΕΖ, ὕτως ἡ ΒΘ πρὸς ΛΝ· καὶ περὶ

διάμετρον τὴν Λ. Ν κύκλος γεγράφθω. Καὶ νοείσθω

σφαίρα ἧς μέγισος ἔσω κύκλος ὁ ΛΚΝΜ· καὶ

τετμήθω ἡ ΝΑ κατὰ τὸ Ρ· ὥς τε είναι ὡς τὴν

ΘΠ πρὸς Π.Β , τὴν ΝΡ πρὸς Ρ.Λ. Καὶ διὰ τῷ P

ſe habeatNP ad PA. Seceturque ſuperficies per ἐπιπέδῳ τετμήθω ἡ ὁπιφάνεια ὀρθῷ πρὸς τὴν᾿ΑΝ,

maximus circulus fit AKNM : et ſecetur NA in

puncto P, ita ut quemadmodum II ad IIB, ita

punctum P plano ad AN recto ; etjungatur AM.

Similia funt igitur, quæ rectis KM, AF infiftunt,

circulorum ſegmenta. Quare ſegmenta etiam

ſphærarum fimilia funt. Et quoniam ut Bad

B II, ita fe habet NA ad AP ; hoc enim quoque

ex ſectione confequitur ; atque ut IIB ad ΒΓ,
ita fe habet PA ad AM ; ideo etiam ut Bad

NA, ita fe habet Brad A M. Ut autem Bad

AN, ita etiam fe habebat Br ad EZ. Igitur

EZ ipſi AM eſt æqualis. Quare etiam circulus,

cujus ea, quæ ex centro, ipſa eſt EZ, æqualis

eſt circulo, cujus ea, quæ ex centro, æqualis

eſt ipfi AM. Ac circulus quidem, cujus ea,

quæ ex centro, ipſa eſt EZ æqualis eſt ſuper-

ficiei ſegmenti AEZ ; circulus vero, cujus ea,

quæ ex centro, æqualis eſt ipſi AM, æqualis eſt

ſuperficiei ſegmenti KAM. Hoc enim in primo

libro demonftratum eſt. Æqualis eſt igitur et

ſuperficies ſphæræ ſegmenti KAM ſegmentiΔΕΖ

ſuperficiei : itemque fimile ſegmentum ΚΛΜ

fegmento А В Г.

καὶ ἐπιζεύχθω ἡ *ΛΜ. Ὅμοια ἄρα ἐςὶ τὰ ἐπὶ

τῶν Κ.Μ, ΑΓ εὐθειῶν ἢ κύκλων τμήματα. "Ως τε

καὶ τὰ τμήματα τῶν σφαιρῶν ἐσιν ὅμοια. Καὶ ἐπεί

ἐσιν ὡς Θ Β πρὸς ΒΠ, ὕτως ἡ ΝΑ πρὸς ΛΡ · καὶ

γδ τέτο κατὰ διαίρεσιν· ἀλλὰ τὰ ὡς ἡ ΙΙΒ τυρός

ΒΓ, ὅτως ἡ ΡΛ τορὸς Λ.Μ. Καὶ ὡς ἄρα ἡ ΘΒ

πρὸς Ν.Λ, ἡ ΒΓ πρὸς Λ.Μ. Ἦν δὲ καὶ ὡς ἡ ΘΒ

πρὸς ΛΝ, ἡ ΒΓ πρὸς ΕΖ. Ἴση ἄρα ἐςὶν ἡ ΕΖ

τῇ Λ.Μ. "Ως τε καὶ ὁ κύκλος, ὁ ἡ ἐκ τῶ κέντρα

ἐςὶν ἡ ΕΖ, ἴσος ἐςὶ " κύκλῳ ὁ ἡ ἐκ τῶ κέντρα ἴση

ἐςὶ τῇ Λ.Μ. Καὶ ὁ μὲν τὴν ἐκ τῶ κέντρα ἔχων τὴν

ΕΖ κύκλος, ἶσος ἐςὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τὸΔΕΖ τμή

ματος. ὁ δὲ κύκλος, η*ὁ ἡ ἐκ τῷτῶ κέντρα ἴση ἐςὶ τῇ

ΛΜ, ἴσος ἐςὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τῶ ΚΛΜ τμήματος.

Τῦτο γὰρ ἐν τῷ πρώτῳ δέδεικται . Ἴση ἄρα καὶ

ἡ ἐπιφάνεια τοῦ Κ. Λ.Μ τμήματος τῆς σφαίρας, Ὁ τῇ

ἐπιφανείᾳ τοῦ ΔΕΖ τμήματος· καί ἐςιν ὅμοιον τὸ

ΚΛΜ τῷ ΑΒΓ.

EUTOCIUS.

IN SEPTIMUM.

?

ΕΙΣ ΤΟ ζ .́

Ἐπεὶ ἢ ὅμοιόν ἐςι τὸ ΚΛΜ τῷ ΑΒΓ τμήματι, ἔςιν

ἄρα ὡς ἡ Ρ Λ πρὸς Ρ Ν, ἡ ΒΠ πρὸς ΠΘ. Ἐὰν γὸ ὀλιζουχ-

θῶσιν αἱ ΜΝ, ΓΘ, ἐπεὶ ὅμοιά ἐςι τὰ τμήματα, ἴσαι

εἰσὶ κὶ αἱ πρὸς τοῖς Β,Λ γωνίαι. Εἰσὶ δὲ καὶ αἱ πρὸς τοῖς

M, Γ᾿ ὀρθαί. Καὶ ἡ λοιπὴ ἄξα τῇ λοιπῇ. Καὶ ἰσογώνια ἐςι τὰ

τρίγωνα· καί ἐςιν ὡς ἡ Θ Β πρὸς Θ Γ, ὕτως ἡ ΛΝ πρὸς

Μ.Ν. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ Θ Γ πρὸς ΘΠ, ἡ Μ Ν πρὸς ΝΡ, διὰ

ἢ ὁμοιότητα τῶν ΓΘΠ, ΜΝΡ τριγώνων. Καὶ δι᾽ ἴσε ἄρα

Quoniamvero ſegmentum KAM ſimile eſt ſegmento

ABF ; ut PA ad PN, ita fe habet BI ad NO. Si enim

jungantur ΜΝ, ΓΘ, cum ſegmenta fimilia fint, æqua-

les utique erunt anguli, qui ad puncta funt B, A. Qui

autem funt ad puncta M, T, ii funt recti. Eſt igitur re-

liquus angulus reliquo angulo æqualis. Hinc triangula
æquiangula invicem ſunt : et ut Bad , ita fe habet

AN ad MN. Ut autem ad II, ita fe habet, prop-

ter triangulorum ΓΘΠ, ΜΝΡ ſimilitudinem, MN ad

ad NP. Ut igitur.Bad II, ita, æqua proportione, ſe

habet ANadNP. Dividendo igitur, ut B I ad Hitaὡς ἡ ΒΘ πρὸς Θ Π, ἡ ΛΝ πρὸς ΝΡ. Ως τε καὶ διε
APad PN.

Data eft autem ratio ipfius E Z ad BF : utraque

enim data eft. Quoniam enim data funt ſphærarum
ſegmenta, datæ funt etiam cum baſium diametri, tum

ſegmentorum altitudines. Quare cum data fit AS, data

etiam eſt ejus dimidia ΓΠ. Data autem eſt et BI,

rectumque cum illa angulum comprehendit. Data eſt

igitur BF. Eadem ratione ipfa etiam EZ data eſt.

Quare ipfius B F ad EZ ratio eſt data.

IN SEPTIMI COMPOSITIONEM .

Similia funt igitur, quæ rectis KΜ, ΑΓ infiftunt, cir-

culorum ſegmenta. Si enim jungantur, ut in analyſi,
ΤΘ, ΜΝ ; cum recti fint anguli, qui ad puncta funt Γ,

M, normaleſque II, et MP ; hæ utique proportionales

mediæ inter bafis ſegmenta funt. Quare ut primaΒΠ

ad tertiam II , ita ſe habet qnadratum, quod aprima

λόντι , ὡς ἡ ΒΠ πρὸς ΠΘ, ὕτως ἡ ΛΡ πρὸς ΡΝ.

Λόγος ἢ τ ΕΖ πρὸς ΒΓ δοθείς· δοθεῖσα γὸ ἑκατέρα. Ἐπεὶ

γὰρ δέδοται τὰ τμήματα τῶν σφαιρῶν, δεδομέναι εἰσὶ ἐὶ αἱ

διάμετροι τῶν βάσεων, κὶ τὰ ὕψη τῶν τμημάτων. Ως τε

ἐπεὶ δέδοται ἡ ΑΓ, δέδοται καὶ ἡ ἡμίσεια αὐτῆς ἡ Γ.Π.

Δέδοται δὲ κὶ ἡ ΒΠ, κὶ ὀρθὴν γωνίαν περιέχεσιν. Δέδοται

ἄρα καὶ ἡ ΒΓ. Διὰ τὰ αὐτὰ δή, καὶ ἡ ΕΖ δοθεῖσα ἐςίν.

Ως τε κῷ ὁ τῆς ΒΓ πρὸς ΕΖ λόγος δοθείς ἐσιν.

ΕΙΣ ΤΗΝ ΣΥΝΘΕΣΙΝ ΤΟΥ ζ .́

Ὁμοία ἄρα ἀεὶ τὰ ἐλὶ τῶν ΚΜ, ΑΓ τμήματα κύκλων.

Ἐὰν τὸ, ὡς ἐν τῇ ἀναλύσει, ἐπιζευχθῶσιν αἱ ΓΘ, ΜΝ,

ἐπεὶ ὀρθαί εἰσιν αἱ πρὸς τοῖς Γ, Μ, κῷ κάθετοι αἱ Γ Π,Μ Ρ·

μέσαι ἀνάλογὸν εἰσιν ἢ ὁ βάσεως τμημάτων. Ως τέ ἐςιν

ὡς ἡ πρώτη ἡ Β ΙΠ, πρὸς τὴν τρίτω τὴν ΠΘ, ὕτως τὸ ὑπὸ

AN k AM · οὕτως m. In MS. deſunt, κύκλῳ ἢ ἡ ἐκ τῷ κέντρα ἴση ἐςὶ. η ὕτως

τμήματος in MS. defunt . Ρ τοῖς ΒΑΓ 4 ἡ ΘΒ πρὸς ΘΠ · ΒΙΛΗ πρὸς ΗΡ, διὰ τὴν &c.

τῇ ἐπιφανεία τῷ ΔΕΖ

1
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τῆς πρώτης τῆς Π.Β, πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας τῆς ΠΓ.

Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ ΛΡ πρὸς ΡΝ, ὕτως τὸ ἀπὸ

AP πρὸς τὸ ἀπὸ ΡΜ. Καί ἐσιν ὡς ἡ Β Π πρὸς ΠΘ,

Η ΡΛ πρὸς ΡΝ. Καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΒΠ πρὸς τὸ

ἀπὸ ΠΓ, ὕτως τὸ ἀπὸ ΛΡ πρὸς τὸ ἀπὸ ΡΜ. Καὶ

ὡς ἄρα ἡ ΠΒ πρὸς ΠΓ, ὕτως ἡ ΛΡ, πρὸς ΡΜ· καὶ

περὶ ἴσας γωνίας αἱ πλουραὶ ἀνάλογὸν εἰσι. Ἰσογώνια ἄρα

«τὰ τρίγωνια. Ἴσαι ἄρα πρὸς τοῖς Β, Λ γωνίαι, καὶ αἱ

διπλασίος αὐτῶν αἱ ἐν τοῖς τμήμασιν. Ὅμοια ἄρα εἰσὶ τὰ

τμήματα.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ή.

᾿Ἀπὸ τῆς δοθείσης σφαίρας τμῆμα τεμῶν πι-

πέδῳ, ὡς τε τὸ τμῆμα πρὸς τὸν κῶνον τὴν βάσιν

ἔχοντα τὴν αὐτὴ τῷ τμήματι, καὶ ὕψος ἴσον, τὸν

δοθέντα λόγον ἔχειν.

Ἔσω ἡ δοθεῖσα σφαῖρα, ἧς μέγισος κύκλος ὁ

ΑΒΓΔ, διάμετρος δε αὐτῆς ἡ ΒΔ. Δᾶ δὴ τὴν

σφαῖραν ἐπιπέδῳ τεμῶν τῷ διὰ τῆς ΑΓ, ὅπως τὸ

ΑΒΓ τμῆμα τῆς σφαίρας πρὸς τὸν ΑΒΓ κῶνον λό-

γον · ἔχειν τὸν αὐτὸν τῷ δοθέντι .

Γεγονέτω, καὶ ἔσω κέντρον τὸ σφαίρας τὸ Ε· καὶ

ὡς συναμφότερος ἡ ΕΔ, ΔΖ πρὸς ΔΖ, ὕτως ἡHZ

πρὸς ΖΒ. Ἴσος ἄρα ἐςὶν ὁ ΑΓΗ κῶνος τῷ ΑΒΓ

τμήματι. Λόγος ἄρα καὶ τὸ ΑΗΓ κώνε τπρὸς τὸν

ΑΒΓ κῶνον δοθείς. Λόγος ἄρα τῆς ΗΖ πρὸς ΖΒ

δοθείς. Ὡςδὲ ἡΗΖπρὸς ΖΒ συν-
A

ΠBdefcribitur, ad quadratum, quoddefcribitur afecunda

ΒΓ. Eadem ratione etiam ut APad PN, ita ſe habet

quadratum, quod a AP deſcribitur, ad quadratum, quod

defcribitur a PM. Ut autem BI ad IO, ita fe habet

PA ad PN. Ut igitur quadratum, quod a BI deſcri-

bitur, ad quadratum, quod defcribitur a ΠΓ, ita feha-

bet quadratum, quod a AP deſcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur aPM. Igitur etiam ut IB ad II, ita

ſe habet APad PM: et propterea quæ latera circa 2-

quales angulos funt, ea funt proportionalia. Triangula
igitur æquiangula invicem funt ; æqualeſque anguli, qui

funt ad puncta B,A, et eorum item dupli, qui in ſeg-

mentis conftituuntur. Igitur ſegmenta fimilia funt.

PROP. VIII. PROB.

A data ſphæra fegmentum plano ſecare, ita

ut ſegmentum ad conum, qui eamdem ac feg-

mentum bafim habeat, eamdemque altitudinem,

datam rationem habeat.

Sit data ſphæra, cujus maximus circulus

ΑΒΓΔ, et diameter B Δ. Oportet autem ſphæ-

ram plano per AI acto ita ſecare, ut ſphære ſeg-

mentum ABI ad conum A Beamdem, ac quæ

data eft, rationem habeat.

A

Factum fit ; centrumque ſphæræ fit punctum

E: atque ut utraque fimul EA, AZ and AZ, ita

ſe habeat HZ ad Z B. Æqualis eft igitur conus

ΑΓΗ ſegmento ABΓ. Igitur ratio coni АНГ

ad conum ABF data eſt. Data eft igitur etiam

ratio ipſius H Z ad ZB. Ut autem HZ ad ZE,

ita fe habet utraque fimul EA,

AZ adAZ. Data eſt igitur ratio

utriuſque fimul EA, A ZadAZ .

Quare ipfius quoque EA, ad

AZ. Data eſt igiturAZ. Qua-

re etiam Ar. Et quoniam u-

traque fimul EA, AZ ad AZ

majorem rationemhabet quam

utraque fimulEA,ABadAB : ac

utraquequidem fimul EA, AB eſt EA ter ſumpta;

AB vero eadem eſt EA bis fumpta; ideo utraque

fimul EA, AZ adAz majorem rationem habet
quam tria ad duo. Eft autem ratio utriuſque ſi-

mul EA, A Z ad A Z eadem ac data. Oportet igi-

tur, ad compofitionem quod attinet, datam ratio-

nem ea majorem eſſe, quam habent tria adduo.

αμφότερος ἡ ΕΔ, ΔΖ προς ΔΖ.

Λόγος ἄρα συναμφοτέρα τῆς ΕΔ,

ΖΔ πρὸς ΔΖ δοθείς . Ως τε κὶ δ

ΕΔ πρὸς ΔΖ. Δοθεῖσα ἄρα κα H

ἡ ΔΖ· ὥς τε κὶ ἡ ΑΓ. Καὶ ἐπεὶ

B Z

E

συναμφότερος ή Ε. Δ, ΔΖ πρὸς ΔΖ

μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ συναμ-

Φότερος ἡ ΕΔ, ΔΒ πρὸς ΔΒ΄ καί

ἐσι συναμφότερος μὲν ῾ ἡ ΕΔ, ΔΒ τρὶς ἡ ΕΔ· ἡ δὲ

ΒΔ δις ἡ ΕΔ· συναμφότερος ἄρα ἡ ΕΔ, ΔΖ πρὸς

ΔΖ, μείζονα λόγον ἔχει ξ᾽ ἂν ἔχει τρία πρὸς δύο.

Καί ἐσιν ὁ συναμφοτέρε το ΕΔ,ΔΖ πρὸς ΔΖ λόγος

ὁ αὐτὸς τῷ δοθέντι. Δεῖ ἄρα τὸν διδόμενον λόγον

εἰς ἢ σύνθεσιν μείζονα εἶναι, ὅ ὃν ἔχει τρία πρὸς δύο.

Συντεθήσεται δὴ τὸ πρόβλημα ὕτως. Ἔσω ἡ

δοθεῖσα σφαίρα, ἧς μέγισος κύκλος ὁ ΑΒΓΔ,

διάμετρος δὲ ἡ ΒΔ, κέντρον δὲ τὸ Ε· ὁ δὲ δο-

θεὶς λόγος ὁ τῆς ΚΘ τπρὸς Κ.Λ, μείζων ξὃν ἔχει

τρία πρὸς δύο. Ἔτι δὲ ὡς τρία πρὸς δύο, συναμ-

Φότερος ἡ Ε Δ , Δ Β τπρὸς Δ Β . Καὶ ἡ Θ Κ ἄρα πρὸς

Κ.Λ μείζονα λόγον ἔχει τῷ ὃν ἔχει συναμφότερος " ἡ

ΕΔ, ΔΒ πρὸς ΔΒ. Διελόντι ἄρα ἡ Θ Λ πρὸς ΛΚ

μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΕΔ πρὸς ΔΒ. Καὶ πε-

ποιήθω ὡς ἡ Θ Λ πρὸς Λ.Κ, ὅτως ἡ ΕΔ πρὸς ΔΖ·

* ἡ ΠΒ πρὸς ΠΕ· ΗΔΡ πρὸς ΡΜ * ἴχει

Componetur autem problema hoc pacto. Sit

data ſphæra, cujus maximus circulus ΑΒΓΔ,

diameter BA, et centrum E : data autem ratio

eadem quæ rectæ Ko ad KA ea major, quam
habent tria ad duo. Ut autem tria ad duo, ita

ſe habent utraque fimul EA, A B ad AB. Igitur

etiam Kad KA majorem rationem habet,

quam utraque fimul EA, AB ad AB. Igitur

dividendo, A ad AK majorem habet rationem,

quam E A ad AB. Fiat, ut ad AK, ita EA

adAZ: ducaturque per punctum Z, ad rectos

· ἡ πεὸς ΔΖ΄ μείζονα λόγον ἔχει.
* * ΕΔΒ΄ διελόντι

:

:

1

:
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A

A

angulos ipſi BA, AZT ; et per Ar planum aga-

tur ad BA rectum. Dico ſphæræ ſegmentum

ABI ad conum ABI eamdem rationem habere,

quam OK ad KA. Fiat enim

ut utraque fimul EA, AZ ad

AZ, ita H Z ad Z B. Æqua-

lis eſt igitur conus ΓΑH ſphæ

ræ ſegmento A BГ. Et quo-

niam ut Kad KA, ita fe ha-

bet utraque fimul E A, A Z ad

AZ ; hoc eſt HZ ad ZB ; hoc

eſt conus AHF ad conum ABT ; æqualiſque eſt

conus AHI ſphæræ ſegmento ABF. Ideo ut

ſegmentum ABS ad conum ABI, ita fe habet

Kad KA.

K

ὰ διὰ §2 τῇ Β Δ πρὸς ὀρθὰς ἤχθω ἡ ΑΖΓ · καὶ

διὰ τ ΑΓ ἤχθω ἐπίπεδον ὀρθὸν πρὸς ἢ Β Δ. Λέγω

ὅτι " τὸ ΑΒΓ τμῆμα τῆς σφαίρας πρὸς τὸν ΑΒΓ

κῶνον λόγον ἔχει ἢ αὐτὸν τῷ ΘΚ

πρὸς Κ Λ . Πεποιείθω γδ ὡς συν-

αμφότερος ή ΕΔ, ΔΖ πρὸς ΔΖ,

ὕτως ἡ Η Ζ πρὸς Ζ Β. Ἴσος ἄρα

ἐςὶν ὁ ΓΑΗ κῶνος τῷ ΑΒΓ τμή-

ματι τ σφαῖρας. Καὶ ἐπεί ἐσιν

ὡς ἡ ΘΚ πρὸς Κ Λ, ὅτως συναμ-

Φότερος ἡ Ε Δ, ΔΖ πρὸς ΔΖ, τ8-

τέςιν ἡ ΗΖ πρὸς Ζ Β΄ τετέςιν

H
B Z

E

г

A

ὁ Α ΗΓ κῶνος πρὸς τὸν ΑΒΓ κῶνον· ἴσος δε ὁ

ΑΗΓ κῶνος * τῷ Α Β Γ τμήματι τῆς σφαίρας. Ως

ἄρα τὸ ΑΒΓ τμῆμα πρὸς τὸν ΑΒΓ κῶνον, ὕτως ἡ

ΘΚ πρὸς ΚΛ .

:

EUTOCIUS.

IN OCTAVUM. ΕΙΣ ΤΟ η .́

Λόγος ἄρα δεδομένος συναμφοτέρο τ ΕΔ, ΔΖ πρὸς Δ Ζ .

Ἐπεὶ ὃ συναμφότερος ἡ ΕΔ, ΔΖ πρὸς Δ.Ζ. λόγον ἔχει δε

δομένον· ἐὰν δεδομένον μέγεθος πρός τι μορίον ἑαυτῷ λόγον ἔχει

δεδομένον, κὶ πρὸς τὸ λοιπὸν λόγον ἕξει δεδομένον. Ως τε συν

αμφότερος ἡ ΕΔ, ΔΖ πρὸς ΕΔ λόγον ἔχει δεδομένον. Ἐπεὶ

ὧν ἑκατέρα 7 ΕΔ, ΔΖ πρὸς συναμφότερον τὴν ΕΔ, ΔΖ

λίγον ἔχει δεδομένον, καὶ πρὸς ἀλλήλας λόγον ἔχεσι δεδομένον.

Δέδοται ἄρα ὁ τῆς ΕΔ πρὸς ΔΖ λόγος. Καὶ δέδοται ἡ

ΕΔ΄ δέδοται γὸ ἡ διάμετρος. Δέδοται ἄρα καὶ ἡ ΔΖ.

Λοιπὴ ἄρα ἡ Ζ Β δοθήσεται . "Ως τε κς τὸ ὑπὸ ΔΖ Β, του-

τέςι τὸ ἀπὸ ΑΖ, τετέςιν ἡ ΑΖ, δοθεῖσα ἔσαι. Καὶ ὅλη

Data eft igitur ratioutriuſque ſimul EA, AZ ad AZ.

Quoniam enim utraque fimul EA, AZ datam ad A Z

rationem habet; fi data magnitudo ad aliquam fui par-
temdatam rationem habuerit, etiam ad reliquam datam

rationem habebit. Quare utraque fimul EA,AZ datam ad

EA habet rationem. Quoniam igitur utraque EA, AZ

adutramque fimulEA,AZ datam rationemhabet, eædem

datam quoque inter fe invicem rationem habebunt. Igi-

tur ratio ipfius EA ad AZ data eſt. Data eſt autem

ΕΔ ; cum diameter data fit. Data eſt igitur AZ : et

reliqua etiam dabitur ZB. Hinc datum erit ſpatium,

quod fub AZ B continetur ; hoc eft quadratum, quod

ab A Z defcribitur ; ideoque etiam rectaA Z. Igitur et

tota AF erit data. Aliter autem demonſtraveris, ΑΓἄρα ἡ ΑΓ. Καὶ ἄλλως δὲ λέγοις ἂν, ὅτι ἡ ΑΓ δοθεῖσα

datam effe. Quoniam enim data eſt poſitione diameter

AB ; punctumque item Z, ut petitum fuit ; ductaque

eſt a dato puncto Z ad rectos angulos AF; ideo data

pofitione eſt AΓ. Data eſt autemetiam circuli circum-

ferentia. Data ſunt igitur puncta A, Γ. Igitur ipſa

AZI eſt data .

Et quoniam utraque fimul E A, A Z ad AZ majorem

rationem habet, quam utraque fimul EA,AB ad AB. Quo-
niam enim EA major eſt quam dimidia ipfius AZ, utra-

que fimul EA, AZ major eſt quam ipfius AZ ſeſquialtera.

Utraque autem fimul EA, AB ſeſquialtera eſt ipfius

B A. Igitur utraque fimul EA,AZ ad AZ majorem rati-

onem habet, quam utraque fimul EA, AB ad A B. Aut

aliter : quoniam major eſt B A quam AZ, et alia quæ-

dam eſt EA ; ideo E A ad AZ majorem rationem habet

quam E A ad AB. Et componendo, utraque fimul ΕΔ,

AZ ad AZ majorem habet rationem quam utraque fimul

EA, AB ad AB . Compofitio theorematis ex iis, quæ

dicta funt manifeſta eſt .

PROP. IX. THEOR.

Si ſphæra plano non per centrum ſecetur,

majus ſegmentum ad minus minorem quidem

rationem habet ejus dupla, quam habet majoris

ſegmenti ſuperficies ad minoris ſuperficiem ;

majorem vero ſeſquialtera.

ἐςίν. Ἐπεὶ γὸ δέδοται ἡ διάμετρος ἡ ΔΒ τῇ θέσει˙ δέδοται

δὲ καὶ τὸ Ζ, ὡς ἥτηται, καὶ ἀπὸ δεδομένο τοῦ Ζ ωρὸς ὀρ-

θὰς ἦκται ἡ ΑΓ΄ δέδοται ἡ ΑΓ τῇ θέσει . ᾿Αλλὰ καὶ ἡ

τοκύκλο περιφέρεια. Δοθέντα ἄρα τὰ Α, Γ. Καὶ αὐτὴ ἡ

ΑΖΓ δοθεῖσα ἐςί.

Καὶ ἐπεὶ συναμφότερος μὲν ἡ ΕΔ, ΔΖ πρὸς ΔΖ μείζονα

λόγον ἔχει, ήπερ συναμφότερος ἡ Ε. Δ, ΔΒ πρὸς Δ.Β. Ἐπεὶ

τὸ ἡ ΕΔ μείζων ἢ ἡμίσειά ἐςι τῆς ΔΖ, συναμφότερος ἄρα

ἡ ΕΔ, ΔΖ τῆς ΔΖ. μείζων ἐςὶν ἢ ἡμιολία. Συναμφότερος

δὲ ἡ ΕΔ, ΔΒ ΔΒ ἡμιολία. Μείζονα ἄρα λόγον ἔχει ἡ

ΕΔ, ΔΖ. πρὸς ΔΖ, ὅπερ ἡ ΕΔ, ΔΒ πρὸς ΔΒ . Ἢ κῷ ἄλλως"

ἐπεὶ μείζων ἐεὶν ἡ ΔΒ΄Δ Ζ, ἄλλη δέ τις ἡ ΕΔ᾿ ἡ ΕΔ

ἄρα μείζονα λόγον ἔχει πρὸς ΔΖ ἤπερ ἡ ΕΔ πρὸς ΔΒ.

Συνθέντι συμαμφότερος ἡ ΕΔ, ΔΖ πρὸς ΔΖ μείζονα λόγον

ἔχει, ἤπες συναμφότερος ἡ ΕΔ, ΔΒ πρὸς Δ.Β. Ἡ σωίθεσις

τῷ θεωρήματος σαφὴς διὰ τῆς ἐνταῦθα εἰρημένων.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 9 .

Ἐὰν σφαίρα ἐπιπέδῳ τμηθῇ, μὴ διὰὁκέντρα, τὸ

μᾶζον τμήμα πρὸς τὸ ἔλαοσον, ἐλάοσονα μὲν λόγον

ἔχει, ἢ διπλάσον τῶ ὃν ἔχει ἡ τῶ μείζονος τμήματος

ἐπιφάνεια πρὸς τὴν τῶ ἐλάοσονος ἐπιφάνειαν· μείν

ζονα δὲ ἢ ἡμιόλιον.

A

* τὸ ἀπὸ ΑΒΓ * τῷ ΑΒΓ in MS. defunt . ν δεδομένον ex MS.
Z

AB. InMS. deeft ἔλασσον.
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Ἔσωσφαιρα, κὶ ἐν αὐτῇ μέγιςος κύκλος ὁ ΑΒΓΔ,

κὰ διάμετρος ἡ ΒΔ · ὰ τετμήθω δπιπέδῳ 21ὰ τῆς

ΑΓ ὀρθῷ πρὸς τὸν ΑΒΓΔ κύκλον· καὶ ἔσω μᾶζον

τμῆμα τῆς σφαίρας τὸ ΑΒΓ. Λέγω ὅτι τὸ ΑΒΓ

τμῆμα πρὸς τὸ ΑΔΓ, ἐλάοσινα μὲν ἢ διπλασί-

ονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ὁπιφάνεια τᾶ μείζονος τμή-

ματος, πρὸς τὴν ὅπιφάνειαν τῶ ἐλάοσονος τμήμα-

τος· μείζονα δὲ ἢ ἡμιόλιον .

* Sit ſphæra, et maximus in ea circulus ΑΒΓΔ,

et diameter BA : planoque per Ar ſecetur ad

circulum ΑΒΓΔ recto ; fitque majus ſphæræ

ſegmentum ABT. Dico ſegmentum ABC ad

ſegmentum AAF, minorem quidem rationem

habere ejus dupla, quam habet ſuperficies ma-

joris ſegmenti ad ſuperficiem minoris ſegmenti ;

majorem vero ſeſquialtera.

+

A

Z
E

B K

Γ

Ἐπεζώχθωσαν γὰρ αἱ ΒΑ, ΑΔ ' καὶ ἔσω κέν-

τρον τὸ Ε· κὶ πεποιήθω ὡς μὺ συναμφότερος ή ΕΔ,

ΔΖ πρὸς ΔΖ ἡ ΘΖ πρὸς Ζ. Β· ὡς δε συναμφότερος

ἡ ΕΒ, Β Ζ πρὸς ΒΖ, ὅτως ἡ ΗΖ πρὸς Ζ Δ' καὶ

νοείθωσαν κῶνοι , βάσιν μλὺ ἔχοντες τὸν περὶ διά-

μετρον – ΑΓ κύκλον, κορυφὰς δὲ τὰ Θ, Η σημεῖα .

Ἔσαι δὴ ἴσος ὁ μὲν ΑΘΓ κῶνος τῷ ΑΒΓ τμήματι

τῆς σφαίρας, ὁ δὲ ΑΓΗ τῷ ΑΔΓ. Και ἐσιν, ὡς

τὸ ἀπὸ ΒΑ τωρὸς τὸ Ἀπὸ ΑΔ, ὕτως ἡ ὁπιφάνεια &

ΑΒΓ τμήματος πρὸς τὴν ὑπιφάνειαν &ΑΔΓ τμή-

ματος. Τῦτο γὰρ προγέγραπιαι. Δεικτέον ὅτι τὸ

μεῖζον τμῆμα τῆς σφαίρας πρὸς τὸ ἔλαοσον, ἐλάσ-

σονα λόγον ἔχει ἢ διπλάσιον, ἤπερ ἡ ἐπιφάνεια τῶ

μείζονος τμήματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν ξ᾽ ἐλάοσονος

τμήματος. Λέγω ὅτι καὶ ὁ ΑΘΓ κῶνος πρὸς τὸν

ΑΗΓ, τετέςιν ἡ ΖΘ πρὸς ΖΗ, ἐλάοσονα λόγον

ἔχει ἢ διπλάσιον τὸ ὃν ἔχει τὸ Ἀπὸ ΒΑ πρὸς τὸ ἀπὸ

ΑΔ, τετέςιν ἡ ΒΖ πρὸς ΖΔ. Καὶ ἐπεί ἐσιν ὡς

μὲν συναμφότερος ἡ ΕΔ, ΔΖ πρὸς ΔΖ, ὅτως ή

ΘΖ πρὸς ΖΒ, ὡς δὲ συναμφότερος ἡ ΕΒ, Β Ζ πρὸς

ΒΖ, ὅτως ἡ ΖΗ πρὸς Ζ.Δ· ἔσαι καὶ ὡς ἡΒΖπρὸς

ΖΔ, ἡ ΘΒ πρὸς ΒΕ. Ἴσηγὰρ ἡ ΒΕ τῇ ΕΔ' τῶτο

γδ ἐν τοῖς ἐπάνω σιωαποδέδεικτα . Πάλιν ἐπεὶ ἐσιν

ὡς συναμφότερος ἡ ΕΒ, ΒΖ πρὸς ΒΖ, ἡ ΗΖ πρὸς

ΖΔ, ἔσω τῇ ΒΕ ἴση ἡ ΒΚ. Δῆλον γὰρ ὅτι μεᾶζόν
ἐστιν ἡ ΘΒ τῆς ΒΕ· ἐπεὶ καὶ ἡ ΒΖ τῆς ΖΔ. Καὶ

ἔσαι ὡς ἡ ΚΖ πρὸς ΖΒ, ἡ Η Ζ πρὸς ΖΔ. Ως

ἡ ΖΒ πρὸς ΖΔ, ἐδείχθη ἡ ΘΒ πρὸς ΒΕ, ἴση ἢ

ἡ ΒΕ τῇ ΚΒ . Ὡς ἄρα ἡ Θ Β πρὸς ΒΚ, ὕτως ἡ

ΚΖ προς ΖΗ. Καὶ ἐπεὶ ἡ ΘΖ πρὸς ΖΚ ἐλάασο-

να λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΘΒ πρὸς ΒΚ· ὡς δὲ ἡ ΘΒ

τωρὸς ΒΚ, εδείχθη ἡ ΚΖ πρὸς ΖΗ: ἡ ΘΖ ἄρα

πρὸς ΖΚ ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΖΚ πρὸς

Jungantur enim BA, AA; centrum autem fit

punctum E; et fiat, ut utraque quidem fimul

ΕΔ, ΔΖad AZ, ita Zad ZB ; ut utraque ve-
ro fimul EB, BZ ad B Z, ita H Z ad ZA : atque

intelliganturconibafim habentes circulum, qui
circa diametrum AF defcribitur, et vertices

puncta , H. Æqualis utique erit conus qui-

dem AF ſphæræ ſegmento ABГ, conus vero

ΑΓΗ ſegmento ΑΔΓ. Atque ut quadratum,

quod a BA defcribitur, ad quadratum, quod

defcribitur ab AA, ita fe habet ſuperficies feg-

menti ABF ad ſuperficiem ſegmentiAДГ. Hoc
enim antea fcriptum eft. Oportet demonftrare,

majus ſphæræ ſegmentum ad minus minorem

rationem habere ejus dupla, quam habet fu-

perficies majoris ſegmenti ad ſuperficiem mino-

ris ſegmenti. Dico etiam conum AOI ad co-

num AHT, hoc eft Zad ZH, minorem rati-

onem habere ejus dupla, quam habet quadra-

tum, quod a BA defcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur ab AA, hoc eſt B Z ad ZA. Et

quoniam ut utraque quidem fimul EA, AZ adAZ,

ita ſe habet Z ad ZB ; ut utraque vero fimul EB,

BZ ad B Z, ita fe habet ZH ad ZA ; fe habebit

etiam ut B Z ad ZA, ita Bad BE. Æqualis

eft enim BE ipſi EA, ut in fuperioribus theore-

matibus demonftratum eft. Rurfus quoniam ut

utraque fimul EB, BZ ad BZ, ita fe habet H 2

ad ZA, fit BK ipſi BE æqualis. Conſtat enim

B majorem effe quam BE ; cummajor fit eti-

am B Z quam ZA. Atque fe habebit ut KZ ad

ZB, ita H Z ad ZA. Ut autem Z B ad ZA, ita

demonftratum eſt ſe habere Bad BE, æqua-

liſque eſt B E ipſi K.B. Ut igitur Bad BK, ita

ſe habet K Z ad ZH. Et quoniam OZ ad ZK

minorem rationem habet, quam Bad BK ; de-

monftratumque eſt, ut Bad BK, ita fe habere

KZad ZH ; ideo Z ad ZKminorem rationem

• πρὸςτὸν

3A
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aKZ

habet, quamKZ ad ZH. Minus eſt igitur ſpa-

tium, quod fub Z, ZH continetur, quadrato,

quod a ZK defcribitur. Spatium igitur, quod

tub @Z, ZH continetur, ad quadratum quod a

ZH defcribitur, hoc eft Zad ZH, minorem

rationem habet quam quadratum, quod a KZ

defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a

ΖΗ. Quod autem quadratum

defcribitur,
id ad quadratum, quod defcribitur a ZH, ratio-

nem habet ejus duplam, quam habet KZ ad

ZH. OZ igitur ad ZH rationem habet mino-

rem ejus dupla, quam habet KZ ad ZH. Ut

autem KZ ad ZH, ita fe habet BZ ad ΖΔ . ΘΖ

igitur ad ZH rationem habet minorem ejus du-

pla, quam habet BZ ad ZA. Hoc vero illud

eſt, quod quærebamus. Et quoniam æqualis

eſt BE ipſi EA, minus eſt ſpatium, quod fub

BZ, ZA continetur, fpatio, quod continetur fub

BE, ΕΔ, BZ igitur ad BE minorem rationem

habet, quam EA ad AZ; hoc eft Bad BΖ.
Minus eft igitur quadratum, quod a Z B defcri-

bitur, fpatio, quod fub B, BE continetur ; hoc

eſt illo, quod continetur fub @B, BK. Æquale
ſit quadratum, quod a BN defcribitur, fpatio,

quod continetur fub B, BK. Ut igitur Bad

BK, ita fe habet quadratum, quod aen defcri-

bitur, ad quadratum, quod defcribitur a NK.

Quadratum autem, quod a defcribitur, ad

quadratum, quod deſcribitur a ZK, majorem

rationem habet, quam quadratum, quod a N

defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a

NK. Igitur etiam quadratum, quod az de-

ſcribitur, ad quadratum, quod defcribitur aZK,
majorem rationem habet, quam Bad BK ;

hoc eft Bad BE; hoc eſt KZ ad ZH. ΘΖ

igitur ad Z H rationem habet majorem ejus fef-

quialtera, quam habet K Z ad ZH. Hoc enim

in fine demonftrabitur. Atque ut Z quidem

ad ZH, ita fe habet conus AI ad conum AНГ ;

hoc eſt ſegmentum A B ad ſegmentum ΑΔΓ ;

ut vero KZ ad ZH, ita fe habet BZ ad ZA ;

hoc eft quadratum, quod a BA deſcribitur, ad

quadratum, quod defcribitur ab AA; hoc eft
ſuperficies ſegmenti AB I ad ſuperficiem feg-

menti AAΓ. Majus igitur ſegmentum ad mi-

nus rationem habet minorem quidem ejus du-

pla, quam habet ſuperficies majoris ſegmenti ad

ſuperficiem minoris ſegmenti ; majorem vero

ſeſquialtera.

Aliter. Sit ſphæra, in qua maximus circu-

lus ΑΒΓΔ, diameter AI, et centrum E ; eaque

plano fecetur per BA ad AF recto. Dico majus

ſegmentum AAB ad minus BFA rationem ha-

bere minorem quidem ejus dupla, quam habet

ſuperficies ſegmenti ABA ad ſuperficiem ſeg-

menti ΒΓΔ ; majorem vero ſeſquialtera. Jun-

gantur enim AB, BT. Ratio autem fuperficiei

· ἐλάσσονα ἄρα

τελεῖ
BA

B

ΖΗ. Ἕλαοσον ἄρα τὸ ὑπὸ ἢ ΘΖ, ΖΗ, τῷ ἀπὸ

ΖΚ. Τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΘΖ, ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ,

τετέςιν ἡ ΖΘ πρὸς ΖΗ. ἐλάοσονα λόγον ἔχει τε ὃν

ἔχει τὸ Ἀπὸ τῆς ΚΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ. Τὸ ἢ ἀπὸ

ΚΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ, διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ

ἡ ΚΖ πρὸς ΖΗ. Ἡ ἄρα ΘΖ πρὸς ΖΗ ἐλάοσονα

λόγον ἔχει, ἢ διπλασίονα τοῦ α έχει ἡ ΚΖ πρὸς

ΖΗ. Ὡς ἢ ἡ ΚΖ πρὸς ΖΗ, ἡ ΒΖ πρὸς ΖΔ. Ἡ

ΘΖ ἄρα πρὸς ΖΗ ἐλάοσονα λόγον ἔχει ἢ διπλασί

ονα & ὃν ἔχει ἡ ΒΖ πρὸς ΖΔ. Τοῦτο δὲ ἐζητοῦμεν.

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐςὶν ἡ ΒΕ τῇ ΕΔ, ἔλαοσον ἄρα τὸ ὑπὸ

7 ΒΖ, Ζ Δ & ὑπὸ τῶν ΒΕ, ΕΔ. Ἡ ΖΒ ἄρα πρὸς

ΒΕ ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΕΔ πρὸς ΔΖ·

τετέςιν ἡ ΘΒ πρὸς Β Ζ. Ἔλαοσον ἄρα τὸ ἀπὸ ΖΒ

ὁ ὑπὸ τῶν Θ Β, ΒΕ· τετέςι τοῦ ὑπὸ τῶν Θ Β, Β Κ.

Ἔσω ἴσον τὸ ἀπὸ ΒΝ τῷ ὑπὸ ΘΒ, ΒΚ. Ἔσιν ἄρα

ὡς ἡ ΘΒ πρὸς ΒΚ, τὸ ἀπὸ Θ Ν πρὸς τὸ ἀπὸ Ν.Κ.

Τὸ δὲ ἀπὸ ΘΖ πρὸς τὸ ἀπὸ Ζ.Κ, μείζονα λόγον

ἔχει ἢ τὸ ἀπὸ ΘΝ πρὸς τὸ ἀπὸ Ν.Κ. Καὶ τὸ ἀπὸ

ΘΖ ἄρα πρὸς τὸ Ἀπὸ Ζ.Κ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ

ἡ ΘΒ πρὸς Β Κ· τετέςιν ἡ ΘΒ πρὸς ΒΕ· τετέςιν

ἡ ΚΖ πρὸς ΖΗ. Ἡ ἄρα ΘΖ πρὸς ΖΗ μείζοναι

λόγον ἔχει , ἢ ἡμιόλιον τοῦ τῆς ΚΖ τπρὸς ΖΗ. Τ8-

το γδὲ ἐπὶ τέλει. Και ἐσιν ὡς μθὺ ἡ ΘΖ πρὸς

ZH, ὁ ΑΘΓ κῶνος πρὸς τὸν ΑΗΓ κῶνον· τετέςι

τὸ ΑΒΓ τμῆμα πρὸς τὸ ΑΔΓ τμῆμα. Ὡς δὲ ἡ

ΚΖ πρὸς ΖΗ ἡ ΒΖ πρὸς ΖΔ, τετέςι τὸ ἀπὸ ΒΔ

πρὸς τὸ ἀπὸ ΑΔ· τετέςιν ἡ ὁπιφάνεια &ΑΒΓ

τμήματος, πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῷ ΑΔΓ τμήματος.

& "Αλλοτε τὸ μεῖζον τμῆμα πρὸς τὸ ἔλαοσον, ἐλάσι

σονα μὲν ἢ διπλασίονα λόγον ἔχει, ξ' ὃν ἔχει ἡ

ἐπιφάνεια τοῦ μείζονος τμήματος πρὸς τὴν ἐπι-

Φάνειαν τοῦ ἐλάοσονος τμήματος· μείζονα δὲ ἢ

ἡμιόλιον.

῎Αλλως. Ἔσω σφαίρα, ἐν ᾗ μέγισος κύκλος ὁ

ΑΒΓΔ, διάμετρος δὲ ἡ Α.Γ, κέντρον δὲ τὸ Ε' καὶ

τετμήθω ἐπιπέδῳ ὀρθῷ διὰ τ ΒΔ πρὸς τὴν ΑΓ.

Λέγω ὅτι τὸ μᾶζον τμῆμα τὸ ΔΑΒ πρὸς τὸ

ἔλαοσον τὸ ΒΓΔ, ἐλάοσονα ἢ διπλάσιον λόγον

ἔχει, &ὃν ἔχει ἡ ἐπιφάνεια &ΑΒΔ τμήματος πρὸς

τὼ ἐπιφάνειαν τοῦ ΒΓΔ τμήματος· μείζονα δὲ ἢ

ἡμιόλιον. Ἐπεζώχθωσαν γὰρ αἱ ΑΒ, ΒΓ. Ὁ

4 In MS . ὃν ἔχει ἡ Κ.Ζ. αρὸς ΖΗ· ἡ ΚΖ πρὸς Ζ Η ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ διπλάσιονα τῶ ὃν deſunt. · ἐπι

ξ ἀλλ᾿ ὅτε

1



DE SPHÆRA ET CYLINDRO 187LIB. II .

2

* ὑπιφανείας πρὸς τὸ ὑπιφάνειαν λόγος, ὁ τῷ

κύκλο ἐςὶν ηξηἡὁ έκξκέντρο ή ΑΒ, πρὸς τὸν κύ-

κλον᾿ ὁ ἡ ἐκ 8κέντρο ἡ ΒΓ, τετέςιν ὁ τ ΑΘ πρὸς

τὴν * ΘΓ. Κάθω τῇ ἐκ τοῦ κέντρο τοῦ κύκλο ἴση

ἑκάτερα ' τῶν ΑΖ, ΓΗ. Ὁ δὲ τοῦ Β Α Δ τμήματος

πρὸς τὸ ΒΓΔ λόγος συνῆπλαι ἐκ & ὃν ἔχει τὸ ΒΑΔ

τμῆμα πρὸς τὸν κῶνον, * & ἡ βάσις μέν ἐσιν, ὁ περὶ

διάμετρον τὴν Β Δ κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Α σημεῖον·

ἢὁ αὐτὸς κῶνος πρὸς τὸν κῶνον βάσιν μὲν ἔχοντα τὴν

αὐτιώ, κορυφιὼ δὲ " τὸ Γ σημεῖον· καὶ ὁ εἰρημένος

κῶνος πρὸς τὸ ΒΓΔ

τμῆμα. ᾿Αλλ᾿ ὁ μὲν

ξΒ Α Δ τμήματος λό-

γος, πρὸς – ΒΑΔ κῶ-

νον, ὁ τῆς Η Θ ἐςὶ πρὸς Ζι

ΘΓ· ὁ ξ κώνε, πρὸς

ἢ κῶνον ὁ τ ΑΘ πρὸς

ΘΓ· ὁ Β ΓΔ κώ

να πρὸς τὸ τμῆμα τὸ

ad ſuperficiem eadem eft quæ circuli, cujus ea,

quæ ex centro, ipſa eſtAB, adcirculum, cujus
ea, quæ ex centro, ipſa eſt Br; hoc eft eadem

quæ recte A ador. Ponatur ei, quæ ex

centro circuli, æqualis utraque AΖ, ΓΗ . Ratio

autem fegmenti BAA ad ſegmentum B A com-

ponitur ex ratione, quam habet tum ſegmen-

tum BAA ad conum, cujus quidem baſis eft

circulus, qui circa diametrum BA deſcribitur,

vertex vero punctum A; tum idem conus ad

conum, cujus quidem baſis eadem eft, vertex

vero punctum ; tumidem hic, quemdiximus,

conusadfegmentum

ΒΓΔ. Sed ratio qui-

dem ſegmenti BAA

ad conum BAAea-

dem eft quæ ipfius

Had ; ratio ve-

ro coni BAA ad co-

num BFA eademquæ

ipfius Aader ;

ratio denique coni

BIA ad ſegmentum

K

A
B

H

A E Γ

ΒΓΔ, ὁ τῆς ΑΘἐςὶ πρὸς ΘΖ. Ὁ δὲ συνημ

μένος ἐκ τοῦ τῆς Η Θ πρὸς ΘΓ, καὶ τ ΑΘ πρὸς

ΘΓ, ὁ τῶ ὑπὸ τῶν ΑΘ, ΘΗ ἐςὶ πρὸς τὸ ἀπὸ

ΘΓ· ὁ δὲ τῶ ὑπὸ Η Θ, ΘΑ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ, μετὰ

τοῦ τῆς Α Θ πρὸς ΘΖ, ὁ τοῦ ὑπὸ τῶν Η Θ, ΘΑ

ἐςὶν ἐπὶ τὴν Θ Α, πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ, ἐπὶ τὴν ΘΖ ·

ὁ δὲ τοῦ ὑπὸ τῶν ΗΘ, ΘΑ Ρ πὶ τὴν ΘΑ πρὸς τὸ

Ἀπὸ ΘΓ ἐπὶ ¦ ΘΖὁ αὐτός ἐσι τῷ ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ

ΘΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ ἐπὶ τὴν Θ Ζ. Ὁ δὲ τοῦ

ὑπὸ τῶν Η Θ, ΘΑ ἐπὶ τὴν Θ Α, πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ

ἐπὶ τὴν ΘΗ, ὁ τοῦ ἀπὸ τῆς ΘΑ ἐςὶ πρὸς τὸ ἀπὸ

ΘΓ. Ὅτι ἄρα τὸ ὑπὸ ΘΑ ἐπὶ τιὼ ΘΗ, πρὸς τὸ

ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν Ζ.Θ, ἐλάοσονα λόγον ἔχει τῷ τῆς

Α.Θ πρὸς ΘΓ διπλασία, ὅς ἐσιν ὁ τοῦ ἀπὸ ΑΘ

πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ· τὸ ἄρα ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν ΗΘ,

πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ ἐπὶ τὴν ΘΖ, ἐλάοσονα λόγον

BIA eadem quæ ipfius Aad Z. Quæ au-

tem ratio componitur ex ratione tum ipſius H

ador, tum ipfius A ad , eadem eſt quæ

fpatii, quod continetur fub AO, H, ad qua-

dratum, quod defcribitur a ; quæque com-

ponitur ex ratione tum ſpatii, quod continetur

ſub HO, A, ad quadratum, quod defcribitur

aro, tum ipſius A ad Z, eadem eft quæ

ſpatii, quod continetur fub HO, A, ducti in

A, ad quadratum, quod defcribitur aг,

ductum in Oz: quæ quidem ratio fpatii, quod

continetur fub HO, A, ducti in A, ad quad-

ratum, quod defcribitur a or, ductum in OZ,

eadem eft quæ quadrati, quod defcribitur ab

AO, ducti in H, ad quadratum, quod defcri-

bitur a F, ductum in OZ. At hæc ratio ſpatii,

quod continetur fubHO, A, ducti in A, ad

quadratum, quod defcribitur aor, ductum in

OH, eadem eft quæ quadrati, quod a A de-

fcribitur, ad quadratum, quod defcribitur aΓ.

Quoniam igitur quadratum, quod a A defcri-

bitur, ductum in H, ad quadratum, quod de-

drati , quod abA defcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur a ; ideo quadratum, quod

ab Ae defcribitur, ductum in Ho, ad quadra-

tum, quod deſcribitur aer, ductum in oz,
minorem rationemhabet, quam idem quadra-

tum, quod ab A defcribitur, ductum in Ho,

ad quadratum, quod defcribitur a ro, ductum

in H. Oportet igitur demonftrare majus eſſe

fcribitur a re ductum in Z rationem habet

minoremdupla rationis ipſiusAad : rati-

ἔχει ἤπερ τὸ Ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ Ἀπὸ Γonis autem ipfius Aador dupla eſt ratio qua-

ἐπὶ τὴν Θ.Η. Ὅτι ἄρα μείζον ἐςὶ τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ

τὴν ΖΘ, τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ. Ὅτι ἄρα μεί-

ζων ἐςὶν ἡ ΘΖ τῆς ΘΗ. Φημὶ δὴ ὅτι καὶ τὸ μᾶζον

τμῆμα πρὸς τὸ ἔλαοσον λόγον μείζονα ἔχει, ἢ ἡμιό

λιον ὁ δ᾽ ἐπιφανείας πρὸς ᾿ἐπιφάνειαν λόγο. ᾿Αλλ'

ὁ μὲν τῶν τμημάτων ἐδείχθη, ὁ αὐτὸς τῷ ἂν ἔχει

τὸ ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ, πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓἐπὶ τὴν

ΘΖ· τῷ δὲ τῆς ἐπιφανείας πρὸς ἐπιφανείαν λόγε

ἡμιόλιος ἐσιν ὁ τῷ ἀπὸ ΑΒ ' κύβε πρὸς ἢ ἀπὸΒΓ

Η ὕτως ἱ ὕτως Κ ΑΓ 1 τῶν exMS, • ὕτως

ἐπιφάνειην defunt. ε κύκλε

quadratum, quod are defcribitur, ductum in

20, quadrato, quod deſcribitur are, ducto in

H. Itaque demonftrare oportet majorem eſſe

Z quam H. Dico autem etiam majus ſeg-

mentum ad minus rationem habere majorem

η τὸ Α • πρὸς τὴν ΘΑ. Ρ πρὸς 4 πρὸς
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ſeſquialtera rationis fuperficiei ad ſuperficiem.

At vero demonftratum eſt ſegmentorum ratio-

nem eamdem eſſe atque quadrati, quod ab A

defcribitur, in H ducti, ad quadratum, quod
defcribitur a ΓΘ, ductum in Z : et rationis

ſuperficiei ad ſuperficiem ſeſquialtera eft ratio

cubi, qui ab AB defcribitur, ad cubum, qui de-

fcribitur а в Г. Dico igitur quadratum, quod

ab A defcribitur, in H ductum, ad quadra-

tum, quod defcribitur a ro, ductum in Z,

majorem rationem habere, quam cubum, qui
ab AB defcribitur, ad cubum, qui defcribitur

a Br ; hoc eft cubum, qui ab A defcribitur,

ad cubum, qui defcribitur a B; hoc eft qua-
dratum, quæ ab A defcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur a BO, et Aad B. At vero

ratio quadrati, quod ab A defcribitur, ad qua-

dratum, quod deſcribitur a B, adjungens fibi-

metipfi rationem ipſius Aad B, eadem eſt

quæ quadrati, quod ab A defcribitur, ad ſpa-

tium, quod continetur fub F , B. Ratio au-

tem quadrati, quod ab A defcribitur, ad ſpa-

tium, quod continetur fub ro, B, eadem eſt

quæ quadrati, quod ab A defcribitur, in H

ducti, ad ſpatium, quod continetur fub ΓΘ, Θ Β,

ductum in H. Dico igitur quadratum, quod
ab A defcribitur, in ductum, ad quadra-

tum, quod defcribitur a ro, ductum in Ζ,

majorem rationem habere, quam quadratum,

quod ab A defcribitur, ad ſpatium, quod con-

tinetur fub BO, Γ ; hoc eft quadratum, quod
ab A defcribitur, in ductum, ad fpatium,

quod continetur fub BO, Or, ductum in ΘΗ.

Oportet igitur demonftrare, quadratum, quod

are defcribitur, in Z ductum, minus eſſe

ſpatio, quod continetur fub BO, ΘΓ, ducto in

H. Quod idem eſt ac demonftrare quadra-

tum, quod are defcribitur, ad ſpatium, quod
continetur fub Β , Γ, minorem rationem ha-

bere, quamHead OZ. Oportet igitur demon-

ftrare, Head OZ rationem habere majorem,

quam ad B. Ducatur a puncto E, rectæ

Er ad rectos angulos, EK ; et a puncto B ipfi

E K ad angulos item rectos, BA. Reliquum eſt

ut demonftremus, Hadz majorem ratio-

nem habere, quam ad B. Æqualis eſt au-

tem OZ utrique fimul AO, KE. Oportet igitur
demonftrare H ad utramque fimul A, KE

majorem rationem habere, quam re ad ΘΒ.

Itaque etiam ablata aΘΗ, ΓΘ, et a ΚΕ, ΕΛ

ipfi Be æquali, demonftrare oportebit reliquam

H ad reliquam utramque fimul AO, KA ma-

jorem rationem habere, quam adB ; hoc

eit Bad A; hoc eft AE adOA. Et per-

mutando KE ad EA majorem rationem habere,

quam utramque fimul KA, A adA: denique

dividendo, KA ad AE majorem rationem ha-
bere, quam K A adA; ideoque minorem effe

AE quam A.

B

κύκλον · ὁ τῆς ΑΘ

O, OB in MS. defunt.

* κύβον. Φημὶ δὴ, ὅτι τὸ ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ,

πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΖ μείζονα λόγον ἔχει,

ἤπερ ὁ ἀπὸ τῆς ΑΒ κύβος, πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς ΒΓ

κύβον· τετέςιν᾿ ὁ ἀπὸ τδ Α Θ κύβος, πρὸς τὸν ἀπὸ

Θ Β κύβον· τετέςιν ὁ το "ΥπὸΑΘ πρὸς τὸ ἀπὸ

ΒΘ, καὶ ὁὁ τῆς ΑΘ πρὸς ΘΒ. Ὁ δὲ τῶ ὅπὸ ΑΘ

πρὸς τὸ ἀπὸ Θ Β, προσλαβὼν τὸν τὃ ΑΘ πρὸς Θ Β,

ὁ δὲ τῶ ἀπὸ ΑΘ ἐςὶν πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΘ, ΘΕ.

Ὁ δὲ τῷ ἀπὸ ΑΘ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΘ, ΘΒ, * ὁ ξ

ἀπὸ ΑΘ ἐςὶν ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΘ,

ΘΒ ἐπὶ τὴν ΘΗ. Φημὶ δὲ ὅτι ἄρατὸ ἀπὸ ΑΘ

ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΖ μείζονα

λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ ἀπὸ ΑΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΘ, Θ Γ·

τετέςι τὸ ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ, πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΘ,

ΘΓ ἐπὶ τιὼ ΘΗ. Δεικτέον ὧν ὅτι τὸ ἀπὸ ΘΓ ἐπὶ

τὴν ΘΖ ἔλαοσόν ἐςι τῶ ὑπὸ τῶν ΒΘ, ΘΓ, ἐπὶ τὴν

ΗΘ . Ὃ ταυτόν ἐσι τῷ δεῖξαι, ὅτι τὸ ἀπὸ ΓΘ πρὸς

τὸ ὑπὸ ΒΘ, ΘΓ ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΗΘ

πρὸς ΘΖ. Δᾶ ἄρα δεῖξαι, ὅτι ἡ Η Θ τπρὸς ΘΖ

μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΓΘ πρὸς ΘΒ. ΖἬχθω

ἀπὸ τῶ Ε τῇ ΕΓ πρὸς ὀρθὰς ἡ ΕΚ· καὶ ἀπὸ τῶ

Β καθετὸς ἐπ᾿ αὐτὴν ᾿ ἡΒΛ. Ἐπίλοιπον᾿ ἡμῖν δείξαι,

διότι ἡ ΗΘ πρὸς ΘΖ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ

ΓΘ πρὸς ΘΒ ἴση δέ ἐςιν ἡ ΘΖ συναμφοτέρῳ τῆ

ΑΘ, Κ.Ε. Δεῖξαι ἄρα ῾δεῖ, ὅτι ἡ ΗΘ πρὸς συν-

αμφότερον τὴν Θ.Α.Κ.Ε, μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ

ΓΘ πρὸς Θ Β . Καὶ ἀφαιρεθείσης ἄρα * ἀπὸ ὁ ΘΗ

τῆς ΓΘ, ἀπὸ δὲ τῆς ΚΕ, τῆς ΕΛ ἴσης τῇ ΒΘ,

δεήσει δειχθῆναι, ὅτι λοιπὴ ἡ ΓΗ πρὸς λοιπὴν συν-

αμφότερον τὴν ΑΘ, ΚΛ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ

ΓΘ πρὸς ΘΒ, τετέςιν ἡ Θ Β πρὸς ΘΑ' τετέςιν

ἡ ΛΕ πρὸς ΘΑ. Καὶ ἐναλλάξ, ὅτι ἡ ΚΕ πρὸς

ΕΛ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ συναμφότερος ἡ ΚΛ,

ΘΑ, πρὸς "ΘΑ. Καὶ διελόντι , ἡ Κ Λ πρὸς ΛΕ

μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΚΛ πρὸς ΘΑ . Ὅτι

ἡ

ἐλάοσων ἐςὶν ἡ ΛΕ τῆς ΘΑ.

* κὶ ὁ τῆς ΑΘ. * ὁ τᾶ ἀπὸ ΑΘἐςὶν ἐπὶ τὴν Θ Η πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν

ν ἐπὶ τῶν ΘΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΘΓ τετέςιν * ἤχθω ἀπὸ τῶ Ε τῇ Ε Γ πρὸς ὀρθὰς ἡ EK inMS. deſunt.

d ἀπὸ ex MS .* ΒΔ Η μεῖναι

* In MS. ἀπὸ deeſt.

· δότι ΕΘΑ
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ΕΙΣ ΤΟ 9.

EUTOCIUS.

Ἡ ΘΖ πρὸς ΖΗ ἐλάσονα λόγον ἔχεις ἢ διπλα-

σίονα τοῦ ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ ΒΑ πρὸς τὸ ἀπὸ ΑΔ' τετέ-

σιν ἡ ΒΖ πρὸς ΖΔ. Ἐπεὶ γὰρ ἐν ὀρθογωνίῳ τριγώνῳ

ἀπὸ τῆς ὀρθῆς κάθετος ἦκται ἡ ΑΖ, τῶν πρὸς τῇ καθέ

τῳ τριγώνων ὁμοίων ὄντων, ἔςιν ὡς ἡ Ζ Β πρὸς Β Α, й

ΑΒ πρὸς Β Δ ' καὶ ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὸ τρίτω, ὅτως

τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας· καὶ τὸ

ἐπὶ τῆς δευτέρας πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς τρίτης, ὡς ὠνωτέρω

δέδεικται. Ως ἄρα ἡ ΖΒ τωρός ΒΔ, τὸ ἀπὸ ΑΒ

πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΔ. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΒΔ πρός ΔΖ, ὕτως

τὸ ὑπὸ ῾ΒΔ πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΑ. Ὡς γὰρ ἡ πρώτη

πρὸς τὴν τρίτίω, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης πρὸς τὸ

ἀπὸ τῆς δευτέρας. Καὶ δὲ ἴσε ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΑ

πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΑ, ὕτως ἡ ΒΖ πρός & Δ.Ζ. Συν-

αχθείη δι᾽ ἂν τὸ αὐτὸ καὶ ἄλλως ὕτως. Ἐπεὶ γάρ ἐσιν

ὡς ἡ ΒΖ πρὸς Ζ Δ, ὕτως τὸ ὑπὸ ΖΒΔ πρὸς τὸ ὑπό

ΒΑΖ, + ΒΔ κοινό ὕψος λαμβανομένης, καί ἐςι τῷ μὲν

ὑπὸ ΔΒ Ζ ἴσον " τὸ ὑπὸ ΒΑ' τῷ δὲ ὑπὸ ΒΔΖ ἴσον τὸ

ἀπὸ ΔΑ᾿ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΒΑ πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΑ, ὕτως

ἡ ΒΖ πρὸς ΔΖ.

e

Καὶ ἐπεὶ ἡ ΘΖ πρὸς Ζ Κ΄ ἐλάσονα λόγον ἔχει ἤπες ἡ

Ο Β πρὸς Β Κ. Καθόλου γὰρ ἐὰν ὦσι δύο μεγέθη ἄνισα, κὶ

προςεθῇ αὐτοῖς ἶσα, το μείζον πρὸς τὸ ἔλαοσον μείζονα λόγον

ἔχει, ἤπες τὸ συντεθέν πρὸς τὸ συντεθέν. Ἔσωσαν 8

δύο εὐθεῖαι ἄνισοι αἱ ΑΒ, ΓΔ' καὶ προσκείπω-

σαν αὐτοῖς ἴσαι αἱ ΒΕ, ΔΖ. Λέγω ὅτι ἡ ΑΒ

πρὸς ΓΔ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΑΕ πρός

ΓΖ. Ἐπεὶ ὃ μείζων ἐςὶν ἡ ΑΒ τῆς ΓΔ, ἡ

ΑΒ ἄρα πρὸς ΒΕ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπες ἡ

A

IN NONUM.

OZ ad ZH minorem rationem habet ejus dupla, quam

habet quadratum, quod a BAdeſcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur ab A A ; hoc eſt B Zad ZA. Quoniam

enim in triangulo rectangulo ducta eſt ab angulo recto

normalis AZ ; cum triangula, quæ ad normalem funt,

fimilia invicem fint, ut ZB ad BA, ita fe habet AB ad

BA : et ut prima ad tertiam, ita quadratumquod a pri-

ma defcribitur, ad quadratum,quod deſcribitur a fecunda ;

et quadratum, quod a fecunda defcribitur, ad quadratum,

quod deſcribitur a tertia, quemadmodum fupra demon-

ſtratum eſt. Igitur ut ZB ad BA, ita fe habet quadra-

tum, quod ab ABdefcribitur, ad quadratum, quod defcri-

bitur aBA. Ut autem BA adAZ, ita ſe habet quadratum,

quod aBA defcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a

AA. Ut enim prima ad tertiam, ita fe habet quadra-

tum, quod a prima deſcribitur, ad quadratum, quodde-

fcribitur a fecunda. Ut igitur quadratum, quod a BA

defcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur aAA, ita

ſe habet, æqua proportione, BZ ad AZ. Colligetur au-

tem hoc idem etiam hoc pacto. Quoniam enim ut BZ

ad ZA, ita fe habet ſpatium, quod fub ZBA continetur

ad ſpatium, quod continetur fub BAZ, ſumptaBA com-

muni altitudine ; et ſpatio quidem, quod fub ABZ con-

tinetur, æquale eſt quadratum, quod a BA defcribitur ;

ſpatio vero, quod continetur fub BAZ, quadratum eft
æquale, quod defcribitur a AA ; ideo ut quadratum,

quod a BA defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur

a AA, ita ſe habet B Z ad AZ.

Et quoniam Zad ZK minorem rationem habet,

quam Bad BK. Generaliter enim fi duæ fuerint in-

æquales magnitudines, iiſque æquales duæ aliæ adjici-

antur, major ad minorem majorem rationem habet,

quam compofita ad compoſitam. Sint enim inæquales

r

ΓΔ πρὸς τίω ΒΕ, τετέςι πρὸς ΔΖ. "Ω

καὶ συνθέντι ἡ ΑΕ πρὸς Ε Β μείζονα λόγον ἔχει ,
B

Δ

ἤπερ ἡ ΓΖ πρὸς ἢ ΔΖ, αλὰ τὰ προδεδειγμένα

καὶ ἀναςρέψαντι, ἡ ΑΕ πρὸς ΑΒ ἐλάοσονα ἤπερ

ἡ ΓΖ πρὸς ΓΔ . Ωσε ἐναλλάξ, δῆλον ἔται τὸ

προτεθέν.

Ἐὰν γὃ

E Z

duæ recte ΑΒ, ΓΔ ; iifque æquales adjiciantur

BE, AZ. Dico, A B ad ΓΔ majorem rationem

habere, quam AE ad IZ. Quoniam enimma-

jor eſt A B quam ΓΔ, AB ad B E majorem rati-

onem habet, quam A ad BE, hoc eft ad

2. Quare, etiam componendo, AE ad EB

majorem habet rationem, quam Z ad AZ,

per ea, quæ antea demonſtrata funt : et con-

vertendo, AE adAB rationem habet minorem,

quam IZ ad ΓΔ. Quare permutando quod

propofitum eft conftabit.

Minus eft igitur ſpatium, quodfubZH continetur,

πρὸς quadrato, quod a ZK defcribitur. Si enimtres fuerint

Ἔλατιον ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΘΖΗ ἢ ἀπὸ ΖΚ.

·ὦσι τρεῖς εὐθεῖαι συνεχεῖς, ὡς αἱ Α, Β, Γ, ὡς τε τὴν Α πι

τὴν Β ἐλάσονα λόγον ἔχειν, ἤπερ τὴνΒ πρὸς τὴν Γ' τὸ ὑπὸ

τῶν ἄκρων ἢ Α, Γ, ἔλασόκ ἐσι ·

τοῦ ἀπὸτῆς μέσης τῆς Β. Ἐὰν

γὰρ ποιήσωμεν, ὡς τὴν Α πρὸς

τὴν Β, · οὕτως τὴν Β πρὸς ἄλ-

A

B

λην τινὰ, ἔσαι πρὸς μείζονα τῆς Γ' ἤπες δεῖ ἐλατιῶσαι τὸν

* Β πρὸς Γ λόγον . Καὶ ἔςαι τὸ ὑπὸ τῆς Α, κὶ τῆς μείζονος

τῆς Γ, ἴσον τῷ ἀπὸ ὁ Β. Ως τε τὸ ὑπὸ τῶν Α, Γ ἔλαοσόν

ἐσι τοῦ ἀπὸ τῆςB.

Τὸ ἄρα ὑπὸ ΘΖΗ πρὸς τὸ Στο ΖΗ ἐλάοσινα λόγον

ἔχει, ὅπερ τὸ ἀπὸ ΚΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ. Ὡς γὰρ ἡ

FEA ε πρὸςΔ

rectæ deinceps pofitæ, putaA, B, C, ita ut A ad B mi-

norem rationemhabeat, quamBad ; quod fub earum

extremis A, Γ ſpatium conti-

netur, id quadrato minus eſt,

quod a media B defcribitur.

Si enim fiat, ut A ad B, ita B

ad aliam quamdam ; hæc uti-

que major erit quam ; fi quidem ratio ipfius B ad I
minui debet. Atque erit ſpatium, quod fubA, et majore

quam I continetur, æquale quadrato, quod aBdefcri-

bitur. Quare ſpatium, quod continetur fub A et I, mi-

nus eſt quadrato, quoddeſcribitur a B.

Spatium igitur, quod fubZH continetur, ad qua-

dratum,quod a ZHdefcribitur, minorem rationemhabet,

Η τῷ 1 In MS. ὕτως deeft.

!
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ΖΗ. * Τὸ δὲ ὑπὸ ΘΖΗ τοῦ δπὸ Ζ.Κ ἔλανον. Τὸ

quam quadratum, quod a KZ defcribitur, ad quadratum, ἡ ΘΖ πρὸς ΖΗ, οὕτως τὸ ὑπὸ ΘΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ

quod defcribitur a ZH. Ut enim OZ ad ZH ita fe habet

ſpatium, quod fub ZH continetur, ad quadratum, quod

a ZH defcribitur. At vero ſpatium, quod fub ZH

continetur, minus eft quadrato, quod a ZK deſcribitur. δὲ μείζον πρὸς τὸ αὐτὸ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπις τὸ

Major autem magnitudo majorem ad eamdem rationem

habet, quam minor.

Et quoniam æqualis eſt BE ipfi EA, minus eſt ſpati-

um, quod fub BZA continetur, fpatio, quod continetur

fub ΒΕΔ. Nam ſpatium quidem, quod fub BEA con-

tinetur, æquale eſt quadrato, quod ab EA defcribitur ;

ſpatium vero, quod continetur fub BZA, una cum qua-

drato, quod ab EZ deſcribitur, eidem illi quadrato eſt

æquale. Hoc autem conftat, id ſpatium, quo longius

abeſt punctum Z ab eo puncto, quod rectam BA in

duas æquas partes ſecat, eo minus eſſe ſpatio, quod fub

æqualibus rectis continetur. Nam una cum majore

quadrato, quod a rectis, quæ inter puncta ſecantia in-

terjiciuntur, deſcribitur, ſpatio æquale eft, quod fub rec-

tis æqualibus continetur. Quare et ſi recta in inæquales

partes in puncto alio atque alio ſecetur ; quod ſpatium

ſub ſegmentis continetur, quæ puncto, in quo eadem

recta ſecatur in duas æquas partes, propiora funt, id

ſpatio eſtmajus, quod continetur ſub ſegmentis, quæ ab

eodem puncto funt remotiora.

BZ igitur ad BE minorem rationem habet,

quam EA ad AZ. Generaliter enim fi qua-

tuor fint termini, puta A, Β, Γ, ΔΕ ; et ſpa-

tium, quod fub A, ΔΕ continetur, minus fit

ſpatio, quod continetur ſub B, Г; A ad B mi-

norem rationem habet, quam ad AE. Sit

enim ſpatium, quod continetur ſub B, F, æquale

ſpatio, quod continetur ſubA, ZE. Ut igiturA

adB, ita fe habet I ad ZE. Habet autem I ad

ZE minorem rationem, quam ad EA. Habet

igitur etiam A adB minorem rationem quam I

adAE.

έλασσον.

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐςὶν ἡ ΒΕ τῇ ΕΔ, ἔλαοσον ἄμα τὸ ὑπὸ

· τῶν ΒΖ Δ τῷ ὑπὸ τῶν ΒΕΔ. Τὸ μὲν γὰρ ὑπὸ ΒΕΔ

ἴσον ἐςὶ τῷ ἀπὸ ΕΔ. Τὸ δὲ ὑπὸ ΒΖ Δ, μετὰ τοῦ

ἀπὸ ΕΖ, ἴσον ἐςὶ τῷ αὐτῷ. Καὶ δῆλον, ὅτι ὅσῳ τῆς διχο

τομίας ηἐφέςηκεν τὸ Ζ, * μείζονι, ἔλασόν ἐσι τοῦ ὑπὸ τῶν

ἴσων. Μετὰ γὰρ μείζονος τοῦ ἀπὸ τῆς μεταξὺ τῶν του

μῶν, ἴσον γίνεται τὸ ὑπὸ τῶν ἴσων. Ὡς τε εὐθεῖα κἂν εἰς

ἄνισα τέμνηται κατ᾿ ἄλλο καὶ ἄλλο σημεῖον, τὸ ὑπὸ τῶν

τμημάτων τῶν ἔγγιον τῆς διχοτομίας, μεῖζόν ἐσι τοῦ ὑπὸ τῶν

ἀπωτέρων τμημάτων.

A

Z

ВГЕ

Ut igitur B ad BK, ita fe habet quadratum, quod a

N deſcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a NK.

Quoniam enim ſpatio, quod fubBK continetur, æquale

eſt quadratum, quod a BN defcribitur, ſe habent invi-

cem proportionales tres, ut Bad BN, ita BN ad BK.

Etutprima ad tertiam, Bad BK, ita ſehabet quadra-
tum, quod a ſecunda deſcribitur, ad quadratum, quod de-

ſcribitur a tertia ; hoc eft quadratum, quod aBN defcribi-

tur ad quadratum, quod defcribitur a BK, ut fupra de-

monftratum eft. Rurfus quoniam ut Bad BN, ita fe ha-

bet BN ad BK ; componendo, ut ON ad NB, ita ſe ha-

bet KN ad KB : et permutando, ut Nad NK, ita NB

adBK. Igitur etiam, ut quadratum, quod a Ndefcri-

bitur, ad quadratum, quod defcribitur aNK, ita fe habet

quadratum, quod a NB defcribitur, ad quadratum, quod

defcribitur a BK. Ut autem quadratum, quod a NB

defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur aBK, ita

demonftratum eſt ſe habere Bad BK. Ut igitur B

ad BK, ita etiam fe habet quadratum, quod aN de-

ſcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a N K.

Ἡ ΒΖ ἄρα πρὸς Β Ε ἐλάσονα λόγον ἔχει,

ἤπες ἡ ΕΔ πρὸς Δ.Ζ. Καθόλα γὰρ, ἐὰν ὅσι

τέστερες ὅροι, ὡς οἱ Α, Β, Γ, ΔΕ · καὶ ἦἢ τὸ ὑπό

τῶν Α, ΔΕ ἔλαωον τοῦ ὑπὸ Β, Γ΄ ὁ Α πρὸς τὸν

Β ἐλάσονα λόγον ἔχει, ήπερ ὁ Γ πρός ΔΕ.

Ἔσω γὸ τὸ ὑπὸ τῶν Β, Γ ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν

Α, ΖΕ. Ἔσιν ἄρα, ὡς ὁ Α πρὸς τὸν Β, ὁ Γ

αρὸς τὸν ΖΕ. Ὁ δὲ Γ πρὸς τὸν ΖΕ ἐλάσα

σονα λόγον ἔχει, ἤπες πρὸς τὸν ΕΔ. ° Καὶ ὁ

Α ἄρα πεὸς ἢ Β ἐλάωονα λόγον ἔχει , ἤπες ὁ Γ

πρόςΔΕ.

0

Ἔσιν ἄρα ὡς ἡ ΘΒ Ρ πρὸς ΒΚ, τὸ ἀπὸ ΘΝ πρὸς τὸ

ἀπὸ Ν Κ. Ἐπεὶ γὰς τῷ ὑπὸ ΘΒΚ ἴσον ἐςὶ τὸ ἀπὸ ΒN,

αἱ τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογὸν εἰσιν, ὡς ἡ ΘΒ πρὸς ΒΝ, ἡ

ΒΝ πρὸς Β Κ. Καὶ ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, ἡ ΘΒ

πρὸς ΒΚ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς

τρίτης, τετέςι τὸ ἀπὸ Β Ν πρὸς τὸ από Β Κ, ὡς δέ-

δεικται ἀνωτέρω. Πάλιν ἐπεί ἐσιν ὡς ΘΒ πρὸς ΒΝ, ἡ

ΒΝ * πρὸς Β Κ΄ συνθέντι, ὡς ἡ ΘΝ ταλός ΝΒ, Η ΚΝ

πρὸς ΚΒ΄ ἐναλλάξ, ὡς ἡ Θ Ν πρὸς ΝΚ, ἡ ΝΒ πρὸς

ΒΚ. Καὶ ὡς ἄξα τὸ ἀπὸ ΘΝ ωρὸς τὸ ἀπὸ ΝΚ, ού-

τως τὸ ἀπὸ ΝΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΚ. ᾿Αλλ᾿ ὡς τὸ ἀπὸ Ν Β

πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΚ, ὕτως ἐδείχθη ἡ ΘΒ πρὸς Β.Κ. Καὶ

ὡς ἄρα ἡ ΘΒ πρὸς ΒΚ, οὕτως τὸ ἀπὸ ΘΝ τυρὸς τὸ

ἀπὸ ΝΚ.

S

Τὸ δὲ ἀπὸ ῾ Θ Ζ πρὸς τὸ ἀπὸ Ζ.Κ, μείζονα λύγον ἔχει,

ἤπερ τὸ ἐπὸ Θ Ν πρὸς τὸ ἀπὸ Ν.Κ. Πάλιν γὰρ δύο ἄνισοις

ταῖς ΘΖ, ῾ΖΚ πρόσκειται ἡ Ν Ζ'· καὶ διὰ τὸ ἀνωτέρω

εἰρημένον ἡ ΘΖ. πρὸς Ζ.Κ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΘΝ

αρὸς Ν.Κ᾿ ὡς τε κῷ τὰ διπλάσια. Τὸ ἄρα ἀπὸ ΘΖ πρὸς

τὸ ἀπὸ ΖΚ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ ἀπὸ Θ Ν πρός τὸ

ἀπὸ Ν Κ, " τετέςιν ἡ ΘΒ πρὸς ΒΕ, τουτέςιν ἡ Κ.Ζ. πρὸς

Quadratum autem, quod a defcribitur, ad qua-

dratum, quod defcribitur a ZK, majorem rationem ha-

bet, quam quadratum, quod a N defcribitur, ad qua-

dratum, quod defcribitur a NK. Rurfus enim inæqua-

libus duabusΖ, ZK cum NZ adjecta fit ; propter id,

quod fupra dictum eft, OZ ad ZK majorem rationem

habet, quam Nad NK : quare etiam dupla. Quod

igitur quadratum a 2 defcribitur, id ad quadratum
quod deſcribitur a ZK, majorem rationem habet, quam

quadratum, quod a N deſcribitur, ad quadratum, quod

defcribitur a N K, hoc eft Bad BE ; hoc eft KZ ad ZH. ZH.

* τὸ δὲ ὑπὸ ΘΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ τὸ δὲ ὑπὸ ΘΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ ἔλασσον

• τῶν νόμων ἶσον γὰρ κὰ ὁ Α άρα Ρ πρὸς ΘΚ 9 πρὸς ΛΒ

ΒΚ· τετέςιν ἡ Θ Β πρὸς Β.Ε.

* Meib. retinet μείζον

ΘΚ

t

1 τῶν ΒΕΔ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΖA

ZE

η ἀφέτηκεν

* τυτέσιν ἡ Θ Β πρὸς
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A

Ἡ ἄρα Θ Ζ πρὸς ΖΗ μείζονα λόγον ἔχει, ἢ ἡμιόλιον ξ

τῆς ΚΖ πρὸς ΖΗ. Νοείπωσαν γδ χωρὶς κείμεναι εὐθεῖαι,

ὡς αἱ ΑΒ, Γ, Δ᾽ ὡς τε τὸ ἀπὸ ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ Γ μεί-

ζονα λόγον ἔχειν, ἤπες τὴν Γ πρὸς τὴν Δ. Λέγω

ὅτι ἡ ΑΒ πρὸς Δ μείζονα ἢ ἡμιόλιον λόγον ἔχει τᾶ

ὃν ἔχει ἡ Γ πρὸς τὴν Δ. Εἰλήφθω γὰρ τῶν Γ, Ζ

Δ μέση ἀνάλογον ἡ Ε. Ἐπεὶ ὧν τὸ ἀπὸ ΑΒ πρὸς

τὸ ἀπὸ Γ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ Γ πρὸς τὴν

Δ᾽ ἀλλ᾿ ὁ μὲν τοῦ Σπό ΑΒ πρὸς τὸ δτὸ Γ λόγος

διπλάσιος ἐσιν * τοῦ τῆς ΑΒ πρὸς Γ' ὁ δὲ τῆς Γ

πρὸς τὴν – διπλασίων ἀεὶ τὸ τῆς Γ πρὸς Ε΄ καने

ἡ ΑΒ ἄρα πρὸς Γ μείζονα λόγον ἔχει ήπερ ἡ Γ

πρὸς Ε. Γεγονέτω ουν ὡς ἡ Ε πρὸς τιώ Γ, ἡ Γ

πρὸς ΒΖ . Καὶ ἐπεὶ τέωαρες εὐθεῖαι ἑξῆς ἀνάλογόν

εἰσιν αἱ ΒΖ , Γ, Ε, Δ, ἡ ΒΖ ἄρα πρὸς Δ τριπλασίονα λό-

γον ἔχει, ἤπερ ἡ ΒΖ πρὸς Γ, τετέςιν ἡ Γ πρὸς Ε. Ἔχει ὃ

Ἡ ἄρα ΒΖ

Ἡ ΑΒ ἄρα

Z igitur ad ZH rationem habet majorem ejus ſef-

quialtera, quam habet KZ ad ZH. Intelligantur enim

rectæ feorfum pofitæ, puta ΑΒ, Γ, Δ ; ita ut quadratum,

quod ab AB deſcribitur, ad quadratum, quod defcribitur

a Г, majorem rationem habeat quam I ad A.

Dico A B ad A rationem habere majorem, ejus

ſeſquialtera, quam habet I ad A. Sumatur enim

inter Γ, Δ proportionalis media E. Quoniam

igitur quadratum, quod ab AB defcribitur, ad

quadratum, quod deſcribitur aI, majorem ra-

tionem habet, quam ad : et ratio quidem

quadrati, quod ab AB deſcribitur, ad quadra-

tum, quod defcribitur a I, dupla eſt rationis

ipſius AB ad I ; ratio vero ipfius I ad A dupla

eſt rationis ipfius I ad E; ideo etiam ABad F

majorem rationemhabet, quam I ad E. Itaque

fiat.; ut E ad I, ita ad BZ. Et quoniam

quatuor funt rectæ proportione continua pro-

portionales BZ, Γ, Ε, Δ ; ideo BZ ad A rationem habet

triplam ejus, quam habet B Z ad I; hoc eſt I ad E.

Habet autem et I ad A rationem ejus duplam, quam r

habet ad E. Habet igitur B Z ad A rationem ejus ſeſqui-

alteram, quam habet ad A. Propterea A B ad A ratio-

nemhabet majorem ejus ſeſquialtera, quam I habet ad A.

ВГЕΔ

κῷ ἡ Γ πρὸς Δ διπλασίονα λόγον ἢ ὁ Γ πρὸς Ε.

πρὸς Δ ἡμιόλιον * λόγον ἔχει τῦ τ Γ πρὸς Δ.

πρὸςΔ μείζονα ἢ ἡμιόλιον λόγον ἔχει ἢ ὃν ἔχει ἡ Γ πρὸς Δ.

ΛΕΜΜΑ ΕΙΣ

ΤΟ ΕΞΗΣ.

*

Ἔσωσαν τέωαρες ὅλοι οἱ Α, Γ, Δ, Β . Λέγω ὅτι ὁ συγ-

κείμενος λόγος ἐκ τῶ ὑπὸ τῶν Α, Β πρὸς τὸ ἀπὸ Γ, μετὰ

τῦ τὸ Β πρὸς Δ λόγο, ὁ αὐτός ότι τῷ ὑπὸ ΑΒ ἐλὰ τὸν Β

πρὸς τὸ ἐπὸ Γ΄ ἐπὶ τὸν Δ. Ἔσω γὸ πὸ μὲν ὑπὸ ΑΒ ἴσος ὁ

Κ, τις δὲ αὐτὸ Γ ἴσος ὁ Λ' καὶ γεγονέτω ὡς ὁ Β πρὸς Δ,

οὕτως ὁ Λ πρὸς Μ. Ὁ ἄρα το Κ πρὸςΜ λόγος σύγκειται

ἐκ τῶ Κ πρὸς Λ, τετέςι τὸ ὑπὸ ΑΒ πρὸς τὸ ὑπὸ Γ' καὶ

*Λ πρὸςΜ, τετέςι τᾶ Β πρὸς Δ. Ὁ δὲ Κ τὸν Β πολ-

λαπλασιάσας τὸν Ν ποιείτω · ὁ ἢ Λ τὸν Β πολλαπλασιάσας,

τὸν Ξ ποιείτω· τὸν ἢ Δ

πολλαπλασιάσας, τὸν Ο.

Ἐπεὶ ἂν τὸ ὑπὸ τῶν Α Β

ὁ Κἐςὶν, ὁ ἢ Κ τὸν Β

πολλαπλασιάσας – Ν πε-

ποίηκεν· ' τὸ ἄρα Ν ἐςὶν

ὁ ὑπὸ Α Β ἐπὶ τὸν Β.

Πάλιν ἐπὶ τὸ ἀπὸ Γὁ Λ

ἐςὶν, ὁ ἢ Λ τὸν – πολλα-

πλασιάσας ᾿ τὸν Ο πεποί-

ηκεν· ὁ Ὁ ἄρα ἐσιν ὁ ἀπὸ

0

M

1

A

LEMMA IN EAM, QUÆ SEQUITUR,

DEMONSTRATΙΟΝΕΜ.

Sint quatuor termini A, Γ, Δ, B. Dico rationem,

quæ componitur ex ratione cum ſpatii, quod fub A, B

continetur ad quadratum, quod a I defcribitur, tum ip-

fius B ad A, eamdem effe atque rationem ſpatii, quod

continetur ſub A, B in B ducti, ad quadratum, quod de-

fcribitur a I, ductum in A. Sit enim ſpatio, quod fub

ΑB continetur, æqualis terminusK; et quadrato, quod

a I defcribitur, æqualis terminus A: et fiat ut B ad A,

ita A ad M. Ratio igitur ipfius K adM componitur ex

ratione cum ipfius Kad A; hoc eft fpatii quod fub A,

B continetur, ad quadratum, quod a I defcribitur ; tum

ipfius A ad M ; hoc eft ipfius B ad A. Porro KB mul-

tiplicans faciatN : et A multiplicans quidem B, faciat

; multiplicans veroA,

faciat O. Quoniam igi-

tur fpatium, quod fub

ABcontinetur,terminus

eſtK; qui quidem KB

multiplicans fecit N ;

ideoNſpatium eft, quod

continetur fubAB, duc-

tum in B. Rurfus quo-

niam quadratum, quod

aI deſcribitur, terminus

eſt A; qui quidem A

multiplicans A fecit 0 ;

A

A

B

N

K

τῦ Γ ὀλὸ τὸν Δ. Ως τε ὁ τοῦ ὑπὸ ΑΒ ἐπὶ τὸν Β πεὸς τὸ

ὑπὸ Γ΄ ἐπὶ τὸν Δ λόγος, ὁ αὐτός ότι τις το Ν πρὸς Ο.

ideoO eſt quadratum, quod defcribitur aI, ductum in A.

Quare ratio ſpatii, quod fub AB continetur, ducti in B,

ad quadratum, quod a I deſcribitur, ductum in A, ea-

Δεῖ ἄρα δεῖξαι, ὅτι ὁ το Κ πρὸς Μ * λόγος ὁ αὐτός ότι τις - dem eſt atque ratio ipſius N ad O. Oportet igitur de-

το Ν πρὸς Ο. Ἐπεὶ οῦ ἑκάτερος τῶν Κ, Λ τὸν Β

πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τὸν Ν, Ξ πεποίηκεν· ἔςιν ἄρα ὡς

ὁ Κ πρὸς τὸν Λ, οὕτως ὁ Ν πρὸς Ξ. Πάλιν ἐπεὶ ὁ Λ

ἑκάτερον τῶν Β, Δ πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶνΞ, Ο

ποίηκεν· ἔςιν ἄρα ὡς ὁ Β πρὸς Δ, ὁ Ξ πρὸς Ο. ῾Αλλ᾿ ὡς

ὁ Β πρὸς Δ, ὁ Λ πρὸς τὸν Μ. Καὶ ὡς ἄρα ὁ Λ πρὸςΜ,

ὁ Ξ πρὸς Ο . Οἱ ἄρα Κ, Λ, Μ τοῖς Ν, Ξ, Ο ἐν τις αὐ-

monftrare, rationem ipfius K adMeamdem effe atque

rationem ipfius N ad O. Quoniam igitur uterque ter-

minus K, A, B multiplicans, utrumque N, E fecit ; ut

K ad A, ita fe habetN ad E. Rurfus quoniam terminus

Amultiplicans utrumque B, A, utrumque fecit E, 0 ;

ut B adA, ita fe habet ad O. Ut autem B adA, ita

ſe habet A ad M. Ut igitur A adM, ita etiam fe habet

Ead O. Quo fit ut termini Κ, Λ, Μ ; et Ν, Ξ, O bini

binis fibi invicem proportione refpondeant. Igitur etiam

λόγος ἐπὶ* τὸ ἀπὸ τῆς ΑΒ * λόγον ἔχει τῷ τῆς Γ πρὸς & ex MS. γ ὁ ἄραΗ

* Ita fupplet Meibomius loci hujus fententiam.

Ζ τὸν Β
a
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ut KadM, ita, æquaproportione, ſehabetNadO. Ac

ratio quidem ipfius Kad Meadem eſt atque illa, quæ

componitur ex ratione cum ſpatii, quod ſub AB con-

tinetur, ad quadratum, quod a r deſcribitur, tum ipfius

BadA ; ratio vero ipfiusN adO eadem eft atque ratio

ſpatii, quod continetur ſub AB, dućti in B, ad quadra-

tum, quod deſcribitur a I, ductum inA. Quæ igitur

ratio componitur ex ratione cum ſpatii, quod fub AB

continetur, ad quadratum, quod a I deſcribitur, tum

ipfius B adA, hæc eadem eft atque ratio ſpatii, quod
continetur ſub AB, ducti in B, ad quadratum, quod de-

ſcribitur a I, ductum in A.

Illudveromanifeſtumeſt,ſpatiumquod,ſubABcontine-

tur, inBductum, æquale eſſe quadrato, quod aB deſcribi-

tur,ductoinA. Quoniamenim utAadB, itaſehabet ſpati-

um,quodfubABcontinetur,adquadratum,quod aBdefcri-

bitur, ſumpta communi altitudine B ; ſi vero quatuor ſint

termini invicemproportionales, ſpatium,quod fub eorum

extremiscontinetur, æquale eſt ſpatio,quod continetur ſub

mediis. Ideo ſpatium, quod fubAB continetur,inBduc-

tum, æquale eſt quadrato, quod aBdeſcribitur, ducto inA.

IN ALTERAM NΟΝΙ

DEMONSTRATIONEM.

Dictum in præcedentibus eft ; fi interduas magnitu-

dines media ſumatur, extremarum rationem ex ea com-

poni, quam habet cum prima ad mediam, tum media ad

tertiam. Quin etiam fi plures mediæ ſumantur, extre-

marum ratio ex iis pariter componitur, quas habent in-

vicem omnes magnitudines deinceps pofitæ. Itaque hoc

loco dicit, rationem ſegmenti BAA ad ſegmentumΒΓΔ

componi ex ratione, quam habet tum ſegmentumBAД

ad conum, cujus quidem baſis eft circulus, qui circa

diametrum B A deſcribitur, vertex vero punctumA ; tum

idem conus ad conum, cujus quidem baſis eadem eft,

vertex vero punctum ; tum idem hic, quem diximus,

conus ad ſegmentum ΒΓΔ. Nimirum ſumptis inter

ſegmenta AAB, et ΒΓΔ mediis, quos diximus, conis.

Sed ratio quidem ſegmenti BAA ad conum BAA eadem

eſt quæ ipfius Had : nimirum per Poriſma ter-

tii theorematis libri ſecundi. Quippe in eo dicebatur,

ſegmentum ad conum, qui in ipfo eft, eamdem habere

rationem, quam utraque fimul tum ea, quæ ex centro

ſphæræ, tum reliqui ſegmenti altitudo ad reliqui ſeg-

menti altitudinem. Ratio vero coni BAA ad conum
BIA eadem quæ ipfius A ad Or. Cum enim ſuper

eadem baſe conſtituti fint, ſe invicem habent ut altitudi-

nes. Ratiodenique coni BIA ad ſegmentum ΒΓΔ ea-

dem quæ ipfius AadOZ : nimirum per Porifmatis,

quod diximus, reciprocationem. Quare ratio ſegmenti

BAA ad ſegmentum ΒΓΔ ex ratione componitur tum

ipfius Had , tum ipfius A ad , tum ipfius

A ad OZ. Quæ autem ratio componitur ex ratione
tum ipfius Had , tum ipfius Aad , eadem

eft quæ ſpatii, quod continetur ſub HOA, ad quadra-

tum, quod defcribitur aΓ. Æquiangula enim paral-

lelogramma rationem habent, quæ ex lateribus compo-

nitur. Quæque componitur ex ratione tum ſpatii, quod
continetur fubHA, ad quadratum, quod defcribitur a

ΓΘ, tum ipfius A ad Z, eadem eft quæ ſpatii, quod

continetur fubHOA, ducti in A, ad quadratum, quod

defcribitur a ro, ductum inOZ: nimirum ut inpræ-

miſſo theoremate demonftratum eſt. Quæ quidem ratio

ſpatii, quod continetur fub HOA, ducti in A, ad

quadratum, quod defcribitur a , ductum in ΘΖ,

eadem eſt quæ quadrati, quod defcribitur ab ΑΘ, ducti

* xỳ ἰρὶ ὁ τῦΚ • ὑπὸ ΑΒΕ

وا

τῷ λόγῳ εἰσὶ σὺ δύο λαμβανόμενοι . Καὶ δι᾽ ἴσε ἄρα ἐςὶν ὡς,

ὁ Κ πρὸς Μ, οὕτως ὁ Ν πρὸς Ο. * Καὶ ὁ το Κ πρὸςΜ

λόγος, ὁ αὐτός τις συγκειμένῳ ἐκ τῶ ὑπὸ Α Β πρὸς τὸ ἀπὸ

Γ, κὶ τὸ ὃν ἔχει ὁ Β πρὸς Δ΄ ὁ ἢ τῦ Ν πρὸς Ο λόγος,

ὁ αὐτός ότι τις ὑπὸ ΑΒ ότι * Β πρὸς τὸ ἀπὸ Γ΄ ἐπὶ τ Δ.

Ὁ ἄρα συγκείμενος λόγος ἐκ τῶ ὑπὸ Α Β πρὸς τὸ εὐτὸ Γ, κὶ

το ὃν ἔχει ὁ Β πρὸς Δ, ὁ αὐτός ότι τὸ ὑπὸ ΑΒ ἐπὶ τ

πρὸς τὸ ἀπὸ Γ ἐπὶ τὸν Δ.

Φανερὸν ἢ, καὶ ὅτι τὸ ὑπὸ Α Β ἐπὶ τ Β ἴσον ὅξὶ τις

ἀπὸ τοῦ Β ἐπὶ τὸν Α. Ἐπεὶ γὰρ ἐςιν ὡς ὁ Α πρὸς τὸν

Β, οὕτως τὸ ὑπὸ ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ τοῦ Β, τοῦ Β κοινοῦ

ὕψος λαμβανομένε· ἐὰν δὲ τέτταρες ὅροι ἀνάλογον ὥσιν,

τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἴσον ἐτὶ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων. Τὸ

ἄρα ὑπὸ ΑΒ ἐλπὶ τὸν Β, ἴσος ἀεὶ τις ὑπὸ τοῦ Β ἐπὶ

τὸν Α.

ΕΙΣ ΤΟ ΑΛΛΩΣ

ΤΟΥ 9.

Εἴρηται ἐν τοῖς προλαβοῦσιν, ὡς ἐὰν δύο μεγεθῶν ληφθῇ

τὸ μέσον, ὁ τῶν ἄκρων λόγος σύγκειται ἐκ τῶ ὃν ἔχει τὸ

πρῶτον πρὸς τὸ μέσον, καὶ τὸ μέσον πρὸς τὸ τρίτον. Ὁμοί-

ως * ἢ κἂν πλείονα μέσα ληφθῇ, ὁ τῶν ἄκρων λόγος σύγκει-

ται ἐκ τῶν λόγων ὧν ἔχεσιν πάντα κατὰ τὸ ἑξῆς πρὸς

ἄλληλα τὰ μεγέθη. Καὶ ἐνταῦθα ουν φησι, ὅτι ὁ τοῦ

ΒΑΔ τμήματος πρὸς τὸ ΒΓΔ τμῆμα λόγος σύγκειται ἔκ

τε τᾶ ὃν ἔχει τὸ ΒΑΔ τμῆμα πρὸς τὸν κῶνον, οὗ βάσις

μλύ ότιν ὁ ἀεὶ διάμετρον τὴν ΒΔ κύκλος, κορυφὴ ἢ τὸ Α

σημεῖον, καὶ ὁ αὐτὸς κῶνος * πρὸς τὸν κῶνον ἢ βάσιν μὲν

ἔχοντα τίὺ αὐτιώ, κορυφιὼ δὲ τὸ Γ σημεῖον· καὶ ὁ εἰρη-

μένος κῶνος πρὸς τὸ ΒΓΔ τμῆμα. Δηλαδή το ΔΑΒ τμή-

ματος, καὶ τοῦ ΒΓΔ μέσων λαμβανομένων τῶν εἰρημένων

κώνων. ᾿Αλλ᾿ ὁ μὲν τὸ ΒΑΔ τμήματος πρὸς τὸν ΒΑΔ

κῶνον, ὁ τῆς ΗΘ ἐςὶ πρὸς Θ Γ΄ διὰ τὸ Πόρισμα το τρί-

το θεωρήματος τὸ δευτέρο βιβλίο. Ἐλέγετο γὰρ τὸ τμῆμα

πρὸς τὸν ἐν ἑαυτῷ κῶνον τῦτον ἔχειν τὸν λόγον, ὃν ἔχει συνα

αμφότερος, ἥ τε ἐκ τᾶ κέντρο τῆς σφαίρας, καὶ τὸ ὕψος τε

λοιπό τμήματος, πρὸς τὸ ὕψος τὸ λοιποῦ τμήματος. Ὁ ὃ

τὸ ΒΑΔ κώνε πρὸς τὸν ΒΓΔ κῶνον, ὁ τῆς ΑΘἐςὶ πρὸς

ΘΓ. Ἐπεὶ γὸ ὁ αὐτῆς βάσεως ὄντες πρὸς ἀλλήλος εἰσὶν, ὡς

τὰ ὕψη. Ὁ δὲ τοῦ ΒΓΔ κώνο πρὸς τὸ ΒΓΔ τμῆμα, ὁ

+ AΘ ἐςὶ πρὸς ΘΖ· διὰ τὸ ἀνάπαλιν 7 εἰρημένο Πορίσμα-

τος . Ως τε ὁ ΒΑΔ τμήματος πρὸς τὸ ΒΓΔ τμῆμα λόγος

σύγκειται ἔκ τε τοῦ τῆς Η Θ πρὸς Θ Γ, καὶ τοῦ τῆς ΑΘ

πρὸς ΘΓ, καὶ τοῦ τῆς ΑΘ῾ πρὸς ΘΖ. Ὁ δὲ συγκείμενος

λόγος ἔκ τε τοῦ τῆς ΗΘ πρὸς ΘΓ, μετὰ τοῦ τῆς ΑΘ

πρὸς Θ Γ, ὁ τοῦ ὑπὸ Η ΘΑ ἐξὶ πρὸς τὸ ὑπὸ ΘΓ. τὰ

ἰσογώνια παραλληλογράμματα λίγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ

τῶν πλευρῶν. Ὁ ἢ τοῦ ὑπὸ Η ΘΑ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ, με-

τὰτοῦ τῆς ΑΘ πρὸς Θ Ζ, ὁ τοῦ ὑπὸ Η ΘΑ ἐςὶν ἐπὶ τὴν

ΘΑ, πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν Θ Ζ · ὡς δέδεικται ἐν τῷ

προληφθέντι λήμματι. Ὁ δὲ τῷ ὑπὸ Η ΘΑ ἐπὶ τὴν ΘΑ

πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ ἐπὶ ἢ ΘΖ, ὁ αὐτός όξι τις δύτὸ Α Θ ἐπὶ

• πρὸς κῶνον · Η πρὸς ΘΓ
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τω ΘΗ πρὸς τὸ ὑπὸ ΘΓ ὀλὰ τὴν ΘΖ' καὶ τῶτο συναποδέ-

δεικται ἐν τις προληφθέντι. Ὁ ἄρα τῇ τμήματος πρὸς τὸ

τμῆμα λόγος ὁαὐτός ότι τις τοῦ ὑπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ, πρὸς

τὸ ἀπὸ Γ Ο ὀλὰ τω ΘΖ. Ἐπεὶ ἦν δεῖ δείξαι, ὅτι τὸ τμή

μα πρὸς τὸ τμῆμα ἐλάσονα λόγον ἔχει ἢ διπλάσιον τοῦ τῆς

ὀπιφανείας πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν λόγο˙ δεῖ ἄρα δείξαι, ὅὅτι τὸ

Στὸ ΑΘ ἐπὶ τω ΘΗ, πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἀπὸ τὴν ΘΖ,

ἐλάοσονα ἢ διπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ὀπιφάνειατοῦ

ΒΑΔ τμήματος πρὸς τὴν ὀπιφάνειαν τοῦ ΒΓΔ΄ τετέςι 7

ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ Γ.Β. ᾿Αλλ᾿ ὡς τὸ ἀπὸ

ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΓ, ὕτως ἡ ΑΘ πρὸς Θ Γ΄ δέδεικται

h

Ζ,

γὸ τῦτο ἐν τοῖς προλαβᾶσι θεωρήμασι. Δεῖ ἄρα δείξαι, ὅτι

τὸ ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ, πρὸςτὸ ἀπὸ ῾ΓΟ ἀπὸτὴν

ἐλάσονα ἢ διπλασίονα λόγον ἔχει τῦ τῆς ΑΘ πρὸς ΘΓ.

᾿Αλλὰ τοῦ τ Α Θ πρὸς ΘΓ λόγο διπλάσιος ἐςιν ὁ τοῦ ἀπὸ

ΑΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ. Ὅτι ἄρα τὸ ἀπὸ ΑΘ ὀλὰ τὴν

ΘΗ, πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ὀλὶ τὴν Θ Ζ, ἐλάσονα λόγον ἔχει

ἤπερ τὸ ἀπὸ ΑΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ. ᾿Αλλ᾿ ὡς τὸ ἀπὸ

ΑΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ, τῆς Θ Η κοινᾶ ὕψος λαμβανομθύης,

ὕτως τὸ ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν Θ Η, ωρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ὀλὶ τὴν

ΘΗ. Χρὴ ἄρα δειχθίῶαι, ὅτι τὸ ἀπὸ ΑΘ᾿ἐπὶ τὴν ΘΗ,

πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν Θ Ζ, ἐλάασονα λόγον ἔχει ἤπες

τὸ αὐτὸ τὸ ἀπὸ ΑΘ ἐλὶ τὴν Θ Η, πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ

τὴν ΘΗ. Πρὸς ὃ δὲ τὸ αὐτὸ ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἐκεῖνα

μεῖζόν έζιο Δεῖ ἄρα δείξαι, ὅτι τὸ ἀπὸ Γ Θ ἐπὶ τὴν ΖΘ

μεῖζόν ἐςι τᾶ ἀπὸ ΓΟ ἀπὸ ἢ ΘΗ· τετέςιν ὅτι μείζων ἡ Ζ. Θ

+ ΘΗ. Ἔι ἢ τᾶτο φανερόν. ᾿Ανίσοις γε ταῖς ΑΘ, ΘΓ

ἔσαι πρόσκεινται αἱ ΖΑ, ΓΗ .

Ταῦτα εἰπὼν, αὐτὸς μὲ οὐκ ἐπήγαγεν τὴν σώθεσιν,

ἡμεῖς δι' αὐτὴν προθήσομεν. Ἐπεὶ ἡ ΖΘ τῆς Θ Η μείζων

ὅςὶ, τὸ τὸ ΓΟ όλὰ τὴν ΘΖ μεῖζόν ὅξι' τοῦ ἀπὸ ΓΘ

ἐλὰ τὴν ΘΗ. Ωσε τὸ ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ

ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν Θ Ζ, ἐλάσονα λόγον ἔχει, ἤπες τὸ αὐτὸ

τὸ ἀπὸ ΑΘ᾿ ἐπὶ τὴν ΘΗ, πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν

ΘΗ. Κ᾿Αλλ᾿ ὡς τὸ ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ, πρὸς τὸ

1

ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ, τὸ ἀπὸ ΑΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ .

Τὸ ἄρα ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ, πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν

ΘΖ ἐλάσονα λόγον ἔχει, τοῦ ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ ΑΘ πρὸς

τὸ ἀπὸ Θ Γ. ᾿Αλλ᾿ ὁ τοῦ ἀπὸ ΑΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΘΓ

λόγος διπλάσιος έξι τῷ τῆς ΑΘ ' πρὸς ΘΓ. Τὸ ἄρα

ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ, πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΖ,

ἐλάοσονα ἢ διπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ τῆς ΑΘ πρὸς ΘΓ.

᾿Αλλ ὁ μὲν τῶν τμημάτων λόγος ὁ αὐτὸς ἐδείχθη τῷ ὃν ἔχει

ξ ὅτι ὁ τοῦ ἀπὸ ΑΒ

inH, ad quadratum, quod defcribitura , ductum

inZ: hoc enim quoque in præmiffo theoremate de-

monftratum eft. Itaque ratio ſegmenti ad ſegmentum

eadem eſt quæ quadrati, quod ab A defcribitur, ducti

inH, ad quadratum, quoddefcribitur a Γ , ductum

in OZ. Cum igitur demonftrare oporteat fegmentum

ad ſegmentum rationem habere minorem ejus dupla,

quam habet fuperficies ad ſuperficiem; oportet utique

demonftrare, quadratum, quod ab A defcribitur, in

H ductum, ad quadratum quod defcribitur a ΓΘ,

ductum in Z, rationem habere minorem ejus du-

pla, quam habet ſuperficies ſegmenti BAA ad fu-

perficiem ſegmenti ΒΓΔ ; hoc eſt quadratum, quod

ab AB deſcribitur, ad quadratum, quod defcribitur

a FB. Ut autem quadratum, quod ab AB defcribi

tur, ad quadratum, quod defcribitur a BF, ita fe habet

Aad : hoc enim in præcedentibus demonſtratum

eſt. Demonftrandum igitur eſt, quadratum, quod ab

A defcribitur, in ductum, ad quadratum, quod

defcribitur a , ductum in Z, rationem habere mi-

norem ejus dupla, quam habetA ad . Dupla au-

tem ipfius A ad ratio eadem eſt quæ quadrati,

quod ab A defcribitur, ad quadratum, quoddefcribitur

ΘΓ. Demonftrandum eſt igitur, quadratum, quod ab

A defcribitur, in ductum, ad quadratum, quod

defcribitur a ΓΘ, ductum in Z, minorem rationem

habere, quam quadratum, quod ab A defcribitur, ad

quadratum, quod defcribitur a FO. Ut autem quadra-
tum, quod ab A defcribitur, ad quadratum, quodde-

ſcribitur aΘΓ, ita fe habet, fumpta H communi alti-

tudine, quadratum, quod ab A defcribitur, in H duc-

tum, ad quadratum, quod defcribitur a ΓΘ, ductum in

H. Demonſtrandum igitur eft, quadratum, quod ab

A defcribitur, in ductum, ad quadratum, quod

defcribitur a FO, ductum in Z, minorem rationem ha-

bere, quam idem quadratum, quod abA defcribitur,

inH ductum, ad quadratum, quod defcribitur a ΓΘ,

ductum inH. Ad quam autem magnitudinem mag-

nitudo eadem minorem habet rationem, ea major eft .

Demonſtrandum eſt igitur, quadratum, quod a de-

fcribitur, in Z ductum, majus eſſe quadrato, quod de-

fcribitur a ΓΘ, ducto inH ; hoc eſt majorem effe ZO

quam H. Hoc vero manifeftum eft. Quippe inæqua-

libus A , æquales adjectæ funt ZΑ, ΓΗ.

Hæc cum dixiffet ipſe quidemcompofitionem non in-

tulit, quam nos fubjiciemus. Quoniam Zo major eſt

quamH, quadratum, quod a defcribitur in Z

ductum, majus eft quadrato, quod defcribitur a ΓΘ,

ducto in H. Quare quadratum, quod ab A de-

ſcribitur in H ductum ad quadratum, quod defcri-

bitur a , ductum inZ, minorem rationem habet,

quam idem quadratum, quod ab A defcribitur, in ΘΗ

ductum, ad quadratum, quod defcribitur a ΓΘ, ductum

in H. Ut autem quadratum, quod ab A deſcribitur,

in ductum, ad quadratum, quod defcribitur a ΓΘ,

ductum inH, ita ſe habet quadratum, quod ab A

defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a ΓΘ. Igi-

tur quadratum, quod abA defcribitur, in H ductum,

ad quadratum, quod defcribitur a O, ductum in Ζ,

minorem rationem habet, quam quadratum, quod ab

A deſcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a ΘΓ.

Ratio autem quadrati, quod ab A defcribitur, ad qua-

dratum, quoddefcribitur a , dupla eſt rationis ipfius

A ad . Igitur quadratum, quod ab A defcribitur,

inH ductum, ad quadratum, quod defcribitur a ΓΘ,

ductum in Z, rationem habet minorem ejus dupla,

quam A habet ad Or. Demonſtratum autem eſt,

ſegmentorum rationem eamdem eſſe atque quadrati, quod

ΕΘ 1 τὸ ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ, πρὸς τὸ ἀπὸΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ. Πρὸς ὁ δὲ τὸ αὐτὸ ; in MS. defunt.

* ἀλλ᾿ ὡς τὸ ἀπὸ Α Θ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν Θ Η· πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ· τὸ ἄρα &c. 1 αξὸς Γ' Θ' τὸ ἄραἀπὸ ΑΘ πρὸς τὸἀπὸ

ΘΓ λόγος διπλάσιος ἐςὶ τῷ τῆς ΑΘ πρὸς ΘΓ· τὸ ἄρα

3 C
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ab A defcribitur, in ducti, ad quadratum, quod

defcribitur a ΓΘ, ductum inZ ; ſuperficierum vero

eamdem atque ipfius A ad Γ. Igitur ſegmentum ad

ſegmentum rationem habet minorem ejus dupla quam ſu-

perficies habet ad ſuperficiem.

1

Deinde vero reſolvens alteram theorematis partem, ſe-

quitur. Dico autem etiam majus ſegmentum ad minus

rationem habere majorem ſeſquialtera rationis ſuperficiei

ad ſuperficiem. At vero demonſtratum eſt, ſegmento-

rum rationem eamdem eſſe atque quadrati, quodab A

defcribitur, inducti, ad quadratum, quod deſcribi-

tur a ΓΘ, ductum in Z : et rationis ſuperficiei ad fu-

perficiem ſeſquialtera eſt ratio cubi, qui ab AB deſcribi-

tur, ad cubum, qui deſcribitur a BI ; hoc eft cubi, qui

ab A defcribitur, ad cubum, qui deſcribitur a B.

Nam rationis ipfius AB ad BI dupla quidem ratio eadem

eft quæ quadrati, quod ab AB defcribitur, ad quadra-

tum, quod defcribitur a ΒΓ ; tripla vero eadem quæ

cubi, qui ab AB deſcribitur, ad cubum, qui deſcribitur

a BF. Ut autem cubus, qui ab AB defcribitur, ad cu-

bum, qui deſcribitur a BI, ita ſe habet cubus, qui ab

A defcribitur, ad cubum, qui deſcribitur a B. Nam

ut A Bab BI, ita fe habet, propter triangulorum АВГ,

AB fimilitudinem, A adB: et ſi quatuor fint

rectæ invicem proportionales, etiam ſolida ſimilia, quæ

ab ipfis fimili modo deſcribuntur, proportionalia invicem

funt. Quare cubus, qui ab A deſcribitur, ad cubum,

qui deſcribitur a B, rationem habet ejus ſeſquialteram,
quam quadratum, quod ab AB deſcribitur, habet ad qua-

dratum, quod defcribitur a BT ; hoc eſt ſuperficies ad

ſuperficiem. Ut autem ſegmentum ad ſegmentum, ita

ſe habet quadratum, quodabA defcribitur, in H duc-

tum, ad quadratum, quod defcribitur a FO, ductum in

Z. Dico igitur quadratum, quod ab A defcribitur,

inH ductum, ad quadratum, quod deſcribitur a ΓΘ,

ductum in Z, majorem rationem habere, quam cubum

qui ab A defcribitur, ad cubum, qui deſcribitur aΘΒ;
hoc eft quadratum, quod ab A defcribitur, ad quadra-

tum, quod defcribitur aB, et A ad B. Ratio

enim quadrati, quod ab A defcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur a B, dupla rationis ipfius Aad B,

adjungens fibimetipfi rationem ipfius Aad B, eadem

eft quæ cubi, qui ab A deſcribitur, ad cubum, qui

defcribitur a B : utraque enim ejufdem rationis eſt

tripla. At vero ratio quadrati, quod ab A defcribitur,

ad quadratum, quod defcribitur a B, adjungens fibi-

metipfi rationem ipſius Aad B, eadem eft quæ qua-

drati, quod ab A defcribitur, ad ſpatium, quod con-

tinetur fub FB. Quoniam enim ratio ipfius A ad

τὸ ἀπὸ Α Θ ἐπὶ τὴν Θ Η πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΖ

ὁ δὲ τῶν ἐπιφανειῶν ὃν ἔχει ἡ Α Θ πρὸς ΘΓ. Τὸ ἄρα

τμῆμα πρὸς τὸ τμῆμα ἐλάσονα ἢ διπλασίονα λόγον ἔχει, *

ὁ ὀπιφανείας πρὸς τὴν ὀπιφάνειαν λόγο.

Ἑξῆς ἢ ἀναλύων τὸ ἕτερον μέρος τῦ θεωρήματος ἐπάγει.

Φημὶ δὴ ὅτι τὸ μεῖζον τμῆμα πρὸς τὸ ἔλαοσον μείζονα λόγον

ἔχει, ἢ τὸν ἡμιόλιον τῦ τῆς ὀπιφανείας πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν

λόγο. ᾿Αλλ᾿ ὁ μὲν τῶν τμημάτων ἐδείχθη ὁ αὐτὸς τὸ ἓν

ἔχει τὸ ἀπὸ ΑΘ ὀλὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ ἐπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν

ΘΖ' τῷ δὲ τῆς ὀπιφανείας πρὸς τὴν ὀπιφάνειαν λόγο ἡμιό-

λιός ἐςιν ὁ τοῦ ἀπὸ ΑΒ κύβο πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς ΒΓ κύβον

τετέςιν, ὁ ὑπὸ τῆς ΑΘ κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ ΘΒ κύβον.

Τῦ τὸ τῆς ΑΒ πρὸς ΒΓ διπλάσιος μέν ἐςι ὁ τὸ ὑπὸ ΑΒ

τετραγώνε πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΓ τετράγωνον· τριπλάσιος δὲ ὁ

τῇ η απὸ τῆς ΑΒ κύβε πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς ΒΓ κύβον. Αλλ᾿

ὡς ὁ δύπὸ τῆς ΑΒ κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς ΒΓ κύβον, ὅτως

ὁ αὐτὸ ΑΘ κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς Θ Β κύβον. Ὡς γὸ ἡ

AΒ πρὸς τὴν ΒΓ, ὕτως ἡ ΑΘ πρὸς Θ Β, διὰ τὴν ὁμοιβ-

τητα τῶν ΑΒΓ, ΑΒΘ τριγώνων. Ἐὰν δὲ ὦσι τέωαρες

εὐθεῖαι ἀνάλογον, καὶ τὰ ἀπ᾿ αὐτῶν σερεὰ, τὰ ὅμοια καὶ

ὁμοίως ἀνᾶγεγραμμένα, ἀνάλογόν εἰσιν. "Ως τε ὁ ἀπὸ τῆς

ΑΘ κύβος πρὸς τὸν ὑπὸ τῆς Θ Β κύβον, ἡμιόλων λόγον ἔχει

τὸ ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ ΑΒ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΓ τετρά-

γωνον· τετέςιν ἡ ὀπιφάνεια πρὸς ἢ ἐπιφάνειαν. ᾿Αλλ᾿ ὡς τὸ

τμῆμα " πρὸς τὸ τμῆμα, ὅτως τὸ ἀπὸ ΑΘ' ἐπὶ τὴν ΘΗ,

πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘἐπὶ τὴν ΘΖ. Φημὶ ἦν, ὅτι τὸ ἀπὸ

ΑΘ ἐπὶ ἢ ΘΗ, πρὸς τὸ ἀπὸ ° ΓΘ ἐπὶ ἢ ΘΖ μείζονα λό-

γον ἔχει, ἤπερ ὁ ἀπὸ τ ΑΘ κύβος πρὸς ἢ ἀπὸ ὁ Θ Β κύβον

τετέςιν ὁ τᾶ ἀπὸ ΑΘ πρὸς τὸ ἀπὸ Θ Β, καὶ ὁ τ ΑΘ πρὸς

ΘΒ. Ὁ γὰρ τῷ ἀπὸΑΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΒ, διπλασίων τῇ τ

ΑΘ πρὸς Θ Β, προσλαβὼν τὸν ὁ ΑΘ πρὸς Θ Β, ὁ αὐτός

ἐςι τιὸ τὸ ἀπὸ τῆς ΑΘ κύβε πρὸς τὸν ἀπὸ ΘΒ κύβον·

ἑκάτερος γὸ τὸ αὐτῶ ἐςι τριπλάσιος. Ὁ δὲ τὸ ἀπὸ ΑΘ

πρὸς τὸ ἀπὸ Θ Β, προσλαβὼν τὸν ὁ ΑΘ πρὸς Θ Β, ὁ τᾶ

ἀπὸ ΑΘἐςὶ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΘΒ. Ἐπεὶ τὸ ὁ τῆς ΑΘ

Θ

Β, μετὰ τοῦ τῆς ΑΘ πρὸς ΘΒ, ὁ αὐτός ἐςι τῷ τοῦ

ἀπὸ ΑΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΒ, μετὰ τοῦ τῆς Β Θ πρὸς ΘΓ .

᾿Αλλ᾿ ὁ τῆς ΒΘ αξὸς ΘΓὁ αὐτός ἐσι τις τοῦ ἀπὸ ΒΘ

«τὸς τὸ ὑπὸ ΒΘ Γ, ἡ Β Θ κοινό ὕψος λαμβανομένης. Ως τε

1

B eadem eſt quæ ipfius B ad ; proportionalis

media cum fit B ; ideo ratio quadrati, quod ab A

defcribitur, adquadratum, quod defcribitur a B, item- πρὸς ΘΒ λόγος ὁ αὐτός ἐςι τις ὁ ΘΒ πρὸς ΘΓ, δ ΒΘ

que ipfius Aad B, eadem eſt quæ quadrati, quod ab
μέσης ἀνάλογον ὑπαρχέσης· ὁ τοῦ ἀπὸ ΑΘ πρὸς τὸ ἀπὸ

A defcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a B,

quæque ipfius BadOr. Ratio autem ipfius B ad

er eadem eft quæ quadrati, quod a Be defcribitur, ad

fpatium, quod fub BO continetur, ſumpta B com-

muni altitudine. Quare ratio quadrati, quod ab A

defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur aΘΒ, item-

que ipfius A adB, eadem eſt quæ quadrati, quod

ab A defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a

B ; quæque quadrati, quod a B deſcribitur, ad ſpa-

tium, quod fub BO continetur. Ratio autem qua-

drati, quod ab A defcribitur, ad ſpatium, quod fub

BO continetur, ex ratione componitur cum quadrati,

ὁτοῦ ἀπὸ ΑΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΒ λόγος, μετὰ τοῦ τῆςΑΘ

πρὸςΘΒ, ὁ αὐτὸς ὅτι πὸ τοῦ ἀπὸ Α Θ αρὸς τὸ ἀπὸ Θ Β ,

μετὰ τοῦ ἀπὸ Θ Β πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΘΓ. ᾿Αλλ᾿ ὁ τοῦ ἀπὸ

ΑΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΘΓ λόγος, ὁ συγκείμενός ἐσιν ἐκ τοῦ

· ἀπὸ τῆς Α Β πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς ΒΓ κύβον· ἀλλ᾿ ὡς ὁ ἀπὸ τῆς ΑΒκύβος πρὸς τὸν ἀπὸ in MS. defunt .

πρὸς τὸ τμῆμα

MS. defunt.

• To ex MS.

In MS . defunt

Ρ μετὰ τοῦ τῆς ΑΘ πρὸς ΘΒ , ὁ αὐτός ἐσι τῷ τοῦ ἀπὸ ΑΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘBin

1



DE SPHÆRA ET CYLINDRO LI B. II.

ἀπὸ ΑΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΘ, καὶ τοῦ ἀπὸ ΒΘ πρὸς τὸ ὑπὸ

ΒΘΓ, τᾶ ἀπὸ Β Θ μέσο λαμβανομένα " Ὡς τε ὁ τῷ δπὶΑΘ

πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΘ λόγος, μετὰ τὸ τῆς ΑΘ πρὸς ΘΒ, ὁ αὐ-

τὸς ἐςι τις τᾶ ἀπὸ Α Θ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΘΓ. Ὁ τε ἀπὸ

ΑΘ πρὸς τὸ ὑπὸ Β ΘΓ λόγος, ὁ αὐτός ἐςι τις τὸ ὑπὸΑΘ

ἐλὰ τὴν ΘΗ, πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΘΓ ἐλπὶ τὴν ΘΗ · ΘΗ

κοινᾶ ὕψος λαμβανομένης. Φημὶ δὴ ὅτι τὸ Ὑπό ΑΘ ἐπὶ

τὴν ΘΗ, πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΟΖ, μείζονα λέγον

ἔχει, ἤπερ τὸ ἀπὸ Α Θ ὀλὶ τὴν ΘΗ, πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΘΒ

ἐπὶ τὴν ΘΗ. Πρὸς ὁ δὲ τὸ αὐτὸ μείζονα λόγον ἔχει,

ἐκεῖνο ἐλαοσόν ἐσι. Δεικτέον ὧν ὅτι τὸ ἀπὸ ΓΟ ἐπὶ τὴν

ΟΖ ἔλανόν ἐςι τοῦ ὑπὸ ΒΘΓ᾿ ἐπὶ τὴν Θ Η· ὃ ταυτόν ότι

τις δείξαι, ὅτι τὸ ἀπὸ ΓΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΘ Β ἐλάωονα

λόγον ἔχει , ἤπερ ἡ ΘΗ πρὸς ΘΖ. Ἐὰν γὰρ ὦσι τέσα-

ρες ὅροι ὡς ἐνταῦθα, τὸ ἀπὸ ΓΘ, καὶ τὸ ὑπὸ ΓΘΒ, κὶ

ἡ ΘΗ, καὶ ΘΖ ' καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἔλασον ἢ τοῦ

ὑπὸ τῶν μέσων, ὁ πρῶτος πρὸς τὸν δεύτερον ἐλάωονα λό-

γον ἔχει, ἤπερ ὁ τρίτος πρὸς τὸν τέταρτον, ὡς δέδεικται

ἀνωτέρω. Εὐλίγως ἄρα ἐχριῶ δεῖξαι τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν

ΟΖ " ἔλαοσον τοῦ ὑπὸ ΓΘ Β ἐπὶ τὴν
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quod ab A defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur

a BO, tum quadrati, quod defcribitur a B , ad fpatium,

quod fub BO continetur ; medio utique fumpto qua-

drato, quod defcribitur a B. Quare ratio quadrati,

quod ab A defcribitur, ad quadratum, quod deſcribi-

tur a BO, itemque ipfius A adB, eadem eſt quæ

quadrati, quod ab A defcribitur, ad ſpatium, quod

fub B continetur. Ratio autem quadrati, quod ab

A deſcribitur, ad ſpatium, quod continetur ſub ΒΘΓ,

eadem eft quæ quadrati, quod ab A defcribitur, in

H ducti, ad ſpatium, quod continetur ſub ВОГ,

ductum in H : nimirum fumptaH communi al-

titudine. Dico igitur quadratum, quod ab A de-

ſcribitur, in H ductum, ad quadratum, quod deſcri-

bitur a , ductum inZ, majorem rationem habe-

re, quam quadratum, quod ab A defcribitur, in

ΘΗ. Ταυτόν ἐσιν

τῷ δεῖξαι ὅτι τὸ ἀπὸ ΓΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΘΒ ἐλάωονα

λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ΘΗ πρὸς ΘΖ. ᾿Αλλ᾿ ὡς τὸ ἀπὸ ΓΘ

ωρὸς τὸ ὑπὸ ΓΘΒ, ἡ ΓΘ πρὸς Θ Β. Δεῖ ἄρα δεῖξαι,

ὅτι ἡ ΓΘ πρὸς ΘΒ ἐλάπονα λόγον ἔχει, "ἤπες ἡ ΘΗ

πρὸς ΘΖ' τετέςιν ἡ Η Θ πρὸς ΘΖ μείζονα λόγον ἔχει,

ἤπες ἡ ΓΘ πρὸς ΘΒ . Ἤχθω ἀπὸ τὸ Ε τῇ ΕΓ πρὸς

ὀρθὰς ἡ ΕΚ, καὶ ἀπὸ τὸ Β κάθετος ἐπ᾿ αὐτιὼ ἡ Β Λ.

Ἐπίλοιπον ἡμῖν δεῖξαι δεῖ, ὅτι ἡ Η Θ πρὸς ΘΖ μείζονα

λόγον ἔχει , ὅπερ ἡ ΓΘ πρὸς ΘΒ. Ἴση δέ ἐστιν ἡ ΘΖ

συναμφοτέρῳ τῷ ΘΑ, ΚΕ. Ἡ ΣΑΖ τῇ ἐκ τῶ κέντρο

ἴση σεί . Δεῖ ἄρα δείξαι , ὅτι ἡ ΘΗ πρὸς συναμφότερον τὴν

ΘΑ, ΚΕ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΓΘ αρὸς Θ Β . Καὶ

ἀφαιρεθείσης ἄρα ἀπὸ τῆς Η Θ † ΓΘ, Στὸ δὲ τῆς ΚΕ

ΕΛἴσης τῇ ΒΘ · δεήσει δειχθῆναι, ὅτι λοιπὴ ἡ ΓΗ πρός

λοιπίὼ συναμφότεξον τὴν Α.Θ, Κ. Λ, μείζονα λίγον ἔχει, ἤπες

ἡ ΓΘ πρὸς Θ Β . Ἐπεὶ γὰ δεῖ δειχθῆναι, ὅτι ἡ Η Θ πρὸς

συναμφότερον τίω Θ.Α, ΚΕ μείζονα λόγον ἔχει, * ἤπες ἡ

ΓΟ πρὸς ΘΒ ' καὶ ἐναλλάξ, ὅτι ἡ Η Θ πρός Θ Γ μείζονα

λόγον ἔχει , ἤπερ συναμφότερος ἡ ΘΑ, ΚΕ πρὸς ΘΒ΄ τε

τέςι πρὸς Λ.Ε. Καὶ διελόντι, ἡ ΗΓ πρὸς ΓΘ μείζονα λόγον

ἔχει, ἤπερ συναμφότερος ἡ ΘΑ, ΚΛ πρὸς ΛΕ, τετέςι πρὸς

ΒΘ· κὶ ἐναλλάξ, ὅτι ἡ ΗΓ πρὸς συναμφότερον ΫΘΑ,ΚΛ

μείζονα λόγον ἔχει, ἤπες ἡ ΓΘ πρὸς Θ Β . ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΓΘ

πρὸς ΘΒ, οὕτως ἡ Θ.Β πρὸς Θ Α΄ τετέςιν ἡ ΛΕ ωρός

ΑΘ. Ὅπ ἄρα ἡ ΗΓ πρὸς συναμφότερον τιώ ΘΑΚΛ

μείζονα λόγον ἔχει ὅπερ ἡ ΛΕ πρὸς ΑΘ . Καὶ ἐναλλάξ, ὅτι

ἡ ΓΗ, τετέςιν ἡ ΚΕ πρὸς ΕΛ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερς

συναμφότερος ἡ ΚΛ, ΘΑ πρὸς ΘΑ ' διελόντι ἡ ΚΛ πρὸς

• ἀπὸ deeſt .4 ἀπὸ

μείζοναλόγον ἔχει in MS. defunt.

5 ΓΔ

X

Eg

H ductum, ad ſpatium, quod continetur fub ΓΟΒ,

ductum iri H. Ad quam autem magnitudinem mag-

nitudo eadem majorem rationem habet, ea minor eft.

Oportet igitur demonftrare, quadratum, quod a de-

fcribitur, inZ ductum, minus eſſe ſpatio, quod con-

tinetur ſub BI, ducto in H : quod idem eſt ac de

monftrare, quadratum, quod a defcribitur, ad ſpa-

tium, quod continetur ſub ΓΒ, minorem rationem ha-.

bere, quam Had Z. Si enim quatuor, ut hic, ter-

mini fuerint ; id eft quadratum, quod a defcribitur ;

ſpatium, quod continetur ſub FOB ; H, et Z ; fo-
lidumque, quod fub eorum extremis continetur, minus

fit folido, quod continetur ſub mediis ; primus terminus

ad ſecundum minorem utique rationem habet, quam

tertius ad quartum, ut fupra demonſtratum eft. Itaque

merito demonftrare oportebat, quadratum, quod a

deſcribitur, inZ ductum, minus eſſe ſpatio, quod con-

tinetur fub ΓB, ducto in H. Quod idem eſt ac de-

monftrare, quadratum, quod a defcribitur, ad ſpa-

tium, quod continetur fub FOB, minorem rationem

habere, quam Had OZ. Ut autem quadratum, quod

a defcribitur, ad ſpatium, quod continetur ſub FOB,

ita fe habet F adB. Oportet igitur demonftrare,

O ad B minorem rationem habere, quam Had

OZ; hoc est , Had Z rationem habere majorem,

quam ad B. Ducatur a puncto E, recte EF ad

rectos angulos, EK ; et a puncto B ipfi EK ad angulos

item rectos, BA. Reliquum eft, ut demonftremus,HO

adZ majorem rationem habere, quam ad B.

Æqualis eft autem Z utrique fimul A, KE. Quippe

AZei, quæexcentro, eſt æqualis. Oportet igitur demon-

ſtrare,Ho ad utramque fimulOA,KEmajorem rationem

habere, quam ad B. Itaque etiam ablata ab HO,

ΓΘ ; eta ΚΕ, EA ipſi B æquali ; demonftrare opor-

tebit, reliquam IH ad reliquam utramque fimul ΑΘ,

KAmajorem rationem habere, quam ad B. Quo-

niam enim demonftrare oportet, H ad utramque fimul

A, KE majorem rationem habere, quam F adB ;

oportebit utique demonftrare, etiam permutando, H

ad ΘΓ majorem rationem habere, quam utramque fimul

ΘΑ,ΚΕ ad Β ; hoc eft ad AE. Etdividendo, Η Γ ad ΓΘ

majorem rationem habere, quam utramque fimul A, KA

ad AE ; hoc eft ad B : et permutando, HF ad utram-

que fimul A, KA majorem rationem habere, quam

Γad B. Ut autem ad B, ita fe habet B ad

A ; hoc eft AE ad ΑΘ. Oportebit igitur demonftra-

re, Hr ad utramque fimul A, KA majorem rationem

habere, quam Ε ad ΑΘ. Et permutando, ΓΗ, học

eſt KE ad EA majorem rationem habere, quam utram-

que fimul ΚΛ, ΘA ad A. Denique, dividendo, ΚΛ

Η μείζον * ἤπερ ἡ ΘΗ πρὸς ΘΖ' τετέςιν ἡ Η Θ πρὸς Θ Ζ

ἀπερ ἡ ΓΘ πρὸς Θ Β΄ κὶ ἐναλλαξ, ὅτι ἡ ΗΘ πρὸς Θ Γ μείζονα λόγον ἔχει in MS. defunt.
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ad AE majorem rationem habere, quam eamdem KA

adA: hoc eſt minorem eſſe AE quam A. Nos

verodeinceps compofitionem adjiciemus. Quoniam AE

minor eft quam A ; KA ad AE majorem rationem

habet quam KA ad AO. Et componendo, KE ad EA

majorem rationem habet, quam utraque fimul KA, ΑΘ

ad A. Æqualis eſt autem AE ipfi ΒΘ. Igitur ΗΓ

ad B majorem rationem habet, quam utraque fimul

ΚΛ, ΑΘ ad ΑΘ . Etpermutando , Hr ad utramque fi-

mul KA, A majorem rationem habet quamBad ΘΑ;

hoc eft ad B. Etpermutando, Hrad ΓΘ majo-
rem rationem habet, quam utraque fimul KA,A ad

B. Et componendo, Had majorem rationem

habet, quam utraque fimul KA,A una cum B, hoc

eſt utraque fimulΑΘ, ΚΕ ad ΒΘ. Æqualis eſt autem

KE ipfi AZ. Igitur ad majorem rationem ha-

bet, quam Zad B. Et permutando, Had OZ

majorem rationem habet, quam ad B. Ut autem

O adB, ita fe habet quadratum, quod a defcri-

bitur, ad ſpatium, quod continetur fub ΓΘΒ. Igitur

propter ea, quæ antea dicta funt, quadratum, quod a

defcribitur, in OZ ductum, minus eſt ſpatio, quod con-

tinetur ſub FOB, ducto in H. Quod igitur quadra-

tum ab A defcribitur, inH ductum, id ad quadra-

tum, quod deſcribitur a I , ductum in Z, majorem

rationem habet, quam quadratum, quod abA defcri-

bitur, in ductum, ad ſpatium, quod continetur ſub

FOB, ductum inH: nimirum quadratum, quod ab

A defcribitur, inH ductum, ad quadratum, quod

defcribitur a ΓΘ, ductum in Z, majorem habet ratio-

nem, quam quadratum, quodab A defcribitur, adſpa-
tium, quodcontinetur ſub FB. Ratio autem quadrati,

quod ab A deſcribitur, ad ſpatium, quod continetur

ſubBF, ex ratione componitur cum quadrati, quod ab

A defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a B,

tum quadrati, quod defcribitura B, ad ſpatium, quod
continetur fub BT; medio utique ſumpto quadrato,

quod defcribitur a BO: et ratio quadrati, quod defcri-
bitur aB ad ſpatium, quod continetur fub ΒΓ, eadem

eft quæ rectæ Bad OT ; hoc eft recte A ad ΒΘ.

Quod igitur quadratum ab A defcribitur, in H duc-

tum, id ad quadratum, quod defcribitur a O, ductum

inZ, majorem rationem habet, quam quadratum,

quod ab A defcribitur, ad quadratum, quod defcribi-

bitur aB, et recta A ad B. Quæ autem ratio

componitur ex ratione cum quadrati, quod ab A de-

ſcribitur, ad quadratum, quod defcribitura B, tum

rectæ A adB, hæc eadem eſt quæ cubi, qui ab

A , defcribitur, ad cubum, qui deſcribitur aB; hoc

eft cubi, qui ab AB deſcribitur, ad cubum, qui de-

fcribitur a ΒΓ. Quod igitur quadratum ab A de-

ſcribitur, in H ductum, id ad quadratum, quod de-

fcribitur a ΓΘ, ductum in Z, majorem rationem

habet, quam cubus, qui abAB deſcribitur, ad cubum,
qui deſcribitur a BГ. Demonftratum eſt autem ratio-

nem quidem quadrati, quod ab A defcribitur, in H

ducti, ad quadratum, quod deſcribitur a ΓΘ, ductum

inZ, eamdem eſſe atque rationem ſegmentorum :

rationem vero cubi, qui ab AB deſcribitur, ad cubum,

qui deſcribitur a Br, ſeſquialteram eſſe rationis ſuper-

ficierum. Segmentum igitur ad ſegmentum rationem

habet majorem ejus ſeſquialtera, quam ſuperficies habet

adſuperficiem.

Η ΑΘ

ΛΕ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ αὐτὴ ἡ ΚΛ αρὸς ΘΑ' τε-

τέςιν ὅτι ἐλάσων ἡ ΛΕτῆς ΘΑ ἐξίν. Ἑξῆς δὲ ἡμεῖς τὴν

σύνθεσιν προθήσομεν · Ἐπεὶ ἡ ΛΕ τῆς ΑΘἐλάτων, ἡ ἄξα

ΚΛ πρὸς ΛΕ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΚΛ πρός ΑΘ.

Συνθέντι ἡ ΚΕ πρὸς ΕΛ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ συναμ-

φότερος ἡ ΚΛ, ΑΘ πρὸς ΑΘ. Ἡ δὲ ΛΕ τῇ ΒΘ στὸν

ἴση. Ἡ ἄρα Η Γ πρὸς Β Θ μείζονα λόγον ἔχει , ὅπερ συναμ-

φότερος ἡ Κ Λ , ΑΘ πρὸς ΑΘ . Ἐναλλὰξ, ἡ ἄρα Η Γ πρὸς

συναμφότερον τὸν Κ.Λ, ΑΘ, μείζονα λόγον ἔχει ὅπερ ἡ Β Θ

στὸς ΘΑ, τετέςιν ἡ ΓΘ πρὸς Θ Β . Ἐναλλάξ, ἡ ΗΓ

πρὸς ΓΘ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπες συναμφότερος ἡ ΚΛ, ΑΘ

πρός Θ Β . Συνθέντι ἡ Η Θ πρὸς Θ Γ μείζονα λόγον ἔχει ,

ἤπερ συναμφότερος ἡ ΚΛ, ΑΘ μετὰ τῆς ΘΒ, τετέςι συν

αμφότερος ἡ ΑΘ, ΚΕ πρός " ΒΘ. Ἴση ἢ ἡ ΚΕ τῇ ΑΖ .

Ἡ ἄρα ΗΘ πρὸς ΘΓ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡΖ.Θ πρὸς

Θ Β . Ἐναλλάξ, ἡ Η Θ πρὸς Θ Ζ. μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ

ἡ ΓΘ ωρὸς Θ Β. Ὡς δὲ ἡ ΓΘ πρὸς Θ Β, οὕτως τὸ ὑπὸ

ΓΟ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΘ Β . Ἡ ἄρα Η Θ πρὸς ΘΖ μείζονα

λόγον ἔχει, ἤπες τὸ ἀπὸ ΓΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΘΒ΄ καὶ

διὰπρότερον εἰρημένα, τὸ ἀπὸ ΓΟ ἐπὶ τὴντὴν ΘΖ ἔλανόν ἐσι

τῦ ὑπὸ ΓΘΒ ἐπὶ τὴν ΘΗ. Τὸ ἄρα ὑπὸ ΑΘ ἐλὶ τὴν

ΘΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ὀλὰ τιὼ ΘΖ μείζονα λόγον ἔχει,

ἤπερ τὸ ἀπὸ ΑΘἐπὶ τὴ ΘΗ, πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΘ Β΄ ἐπὶ
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τω ΘΗ· τετέςι τὸ ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν Θ Η, πρὸς τὸ ἀπὸ

ΓΘ ὀλὴ τὴν Θ Ζ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ ἀπὸ ΑΘ

πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΘΒ. Ὁ ἢ τὰ ἀπὸ ΑΘ᾿πρὸς τὸ ὑπὸ
ΒΘΓ, τοῦ δπὸ Β Θ μέσα λαμβανομένο, σύγκειται ἔκ τε τὸ

ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ ΑΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΒ, καὶ το κτὸ Β

πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΘ Γ΄ ὁ ἢ τῷ κάο ΒΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΘΓг

λόγος ὁ αὐτός ἐςι τιῷ τῆς ΒΘ πρὸς ΘΓ, τετέςι τις τῆς

ΑΘ πρὸς ΒΘ. Τὸ ἄρα ὑπὸ ΑΘ ὀλὸὶ τὴν ΘΗ, πρὸς τὸ

ΓΟ ἐπὶ Η ΘΖ, μείζονα λόγον ἔχει, ἵπερ τὸ ἀπὸ ΑΘ

πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΒ, μετὰ ἡ ΑΘ πρὸς ΘΒ. Ο ἢ συγκείμενος

λόγος ἔκ τε τὸ ἀπὸΑΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΒ, κὶ τῷ ἱ ΑΘ πρὸς

ΘΒ, ὁ αὐτός ἐςι τῷ τῷ ἀπὸ τῆς ΑΘ κύβο, πρὸς τὸν ἀπὸ

ΘΒ κύβον· τετέςι το ὑπὸ ΑΒ κύβο πρὸς τὸν ἀπὸ ΒΓ κύ-

βον. Τὸ ἄρα ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ

ἐπὶ ἢ ΘΖ μείζονα λόγον ἔχει τοῦ ὃν ἔχει ὁ ἀπὸ ΑΒ κύβος

πρὸς τὸν ἀπὸ ΒΓ κύβον. ᾿Αλλ᾿ ὁ μὲν τὸ ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ

τὴν ΘΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τω ΘΖ λόγος ὁ αὐτὸς

ἐδείχθη της μὲν τμημάτων· ὁ δὲ τὸ ἀπὸ ἡ ΑΒ ' κύβο πρὸς

τὸν ἀπὸ τῆς ΒΓ κύβο λόγος, ἡμιόλιος ἐδείχθη τοῦ τῶν

ἐπιφανειῶν λόγο. Τὸ ἄρα τμῆμα πρὸς τὸ τμῆμα μείζονα

λόγον ἔχει ἢ ἡμιόλιον τὸ ὃν ἔχει ἐπιφάνεια πρὸς τὴν ἐπι-

φάνειαν.

* ἐπὶ τὴν ΘΗ, ὕτως τὸ ἀπὸ ΑΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΖ μείζονα λόγου
τοῦ ἀπὸ ΒΘ inMS. deſunt. Η ΑΘ

* πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΟ, өг

1
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ 1.

Τῶν ἐπὶ τῇ ἴσῃ πιφανεία περιεχομθύων

σφαιρικῶν τμημάτων, μᾶζόν ἐσι τὸ ἡμισφαί-

eιον.

Ἔσω ἐν σφαίρα μέγισος κύκλος ὁ ΑΒΓΔ, διά-

μετρος ἢ αὐτοῦ ἡ ΑΓ· καὶ ἄλλη σφαίρα, ἧς μέ-

γισος κύκλος ὁ ΕΖΗΘ, διάμετρος δὲ αὐτοῦ ἡ

ΕΗ· καὶ τετμήθω ἐπιπεδῷ ἡ μὲν ἑτέρα σφαίρα

διὰ τῶ κέντρα, ἡ δὲ ἑτέρα μὴ διὰ τὸ κέντρα. Ἔsw

δὲ τὰ μὲν τέμνοντα ἐπίπεδα ὀρθὰ πρὸς τὰς ΑΓ,

ΕΗ διαμέτρες· καὶ τετμήθωσαν κατὰ τὰς AB,

ΖΘ γραμμάς. Ἔτι δὲ τὸ μὲν κατὰ τὴν ΖΕΘ

πειφέρειαν τμῆμα τῆς σφαίρας ἡμισφαίριον· τῶν

δὲ κατὰ τὴν Β Α Δ πειφέρειαν τομῶν, ἐν μὲν τῷ

ἐτέρῳ χήματι πρὸς ὁ τὸ Σ σημεῖον μεῖζον ἡμισφαι-

ρίου, ἐν δὲ τῷ ἑτέρῳ ἔλαοσον ἡμισφαιρίο. "Iray

δὲ ἔσωσιν · αἱ τῶν εἰρημένων τμημάτων ἐπιφάνειαι.

Λέγω ὧν ὅτι μεᾶζόν ἐσι τὸ κατὰ τιὼ ΖΕΘ περιφέ-

ρειαν ἡμισφαίριον, τὸ κατὰ τὴν ῾ΒΑΔ πειφέρειαν

τμήματος.

PROP. X. THEOR.

Sphæricorum fegmentorum, quæ æquali fu-

perficie comprehenduntur, quod eſt hemiſphæ-

rium, id eſt maximum.

B
Sit ſphæra, cujus maximus circulus ΑΒΓΔ,

et diameter ΑΓ : aliaque item ſphæra, cujus

maximus circulus EZHO, et diameter EH: pla-

noque ſecentur altera quidem per centrum, al-

tera vero nonper centrum acto. Quæ autem

ſecant plana recta fint ad diametros АГ, ЕН :

ſecenturque ſphæræ fecundum lineas AB, ZO.

Acſegmentum quidem ſphæræ, quod fecundum

circumferentiam ZEO conſtituitur, hemifphæ-

rium eft : quæ autem ſegmenta conſtituuntur

ſecundum circumferentiamBAA, horumquidem

alterum in ea figura, in qua eſt punctum 2, ma-

jus eſt hemiſphærio ; alterumvero in figura alia

hæmiſphærio minus. Æquales autem ſint ſeg-

mentorum, quæ diximus, ſuperficies. Dico igi-

tur hemiſphærium, quod fecundum circumfe-

rentiam ZE conſtituitur, majus eſſe hemif-

phærio, quod conftituitur ſecundum circumfe-
rentiam B AΔ.

M

A

K

B

P

A

P

K

B

M

Γ

Σ

Z

E

H
:

N

Ἐπεὶ γὰρ ἴστη εἰσὶν αἱ ἐπιφάνειαι τῶν εἰρημένων

τμημάτων, Φανερὸν ὅτι ἴση ἐςὶν ἡ ΒΑ τῇ ΕΖ εὐθείᾳ.

Δέδεικτη γὸ ἑκάσου τμήματος ἡ ἐπιφάνεια ἴση έσι

κύκλῳ, *& ἡ ἐκ τῶ κέντρα ἴση ἐςὶ τῇ ἀπὸ τῆς κορυ-

φῆς τὸ τμήματος ἀθείᾳ ἀγομένῃ ἐπὶ τὴν περιφέ-
ρειαν τε κύκλε, ὅς ἐσι βάσις τε τμήματος. Καὶ

ἐπεὶ μείζων ἐςὶν ἡμίσεως κύκλο ἡ ΒΑΔ περιφέρεια

ἐν τῷ ἑτέρῳ σχήματι, πρὸς ὁ ἑτὸ Σ σημεῖον, δῆλον

ὅτι ἡ Β Α ἐλάοσων ἐςὶ ἢ διπλασίων δυνάμει τ ΑΚ,

Quoniam enim æquales funt ſegmentorum,

quæ diximus, fuperficies, manifeftum eſt BA

rectæ EZ æqualem eſſe. Demonftratum enim

eſt, cujuſque ſegmenti ſuperficiem æqualem effe

circulo, cujus ea, quæ ex centro, æqualis eft

rectæ, quæ a vertice ſegmenti ducitur ad cir-

cumferentiam circuli, qui eſt baſis ſegmenti.

Et quoniam circumferentia BAA in ea figura,

in qua eſt punctum 2, major eſt dimidio cir-

culi; manifeſtum eſt BA rectæ quidem AK

· αἱ τῶν εἰρημένων τμημάτων ἐπιφάνειαι. Λίγω ὖν· inMS. deſunt.
d ZHO • ὕτως Η τὸ Γ

3 D
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h

:

minorem eſſe quam duplam poteftate ; ejus vero,

quæ ex centro, poteftatemajoremquamduplam.
Sit porro ei, quæ ex centro circuli ABA, æqua-

lis FE : et quam rationem habet I ad ΓΚ,

hanc habeat M A ad AK : et a circulo, qui circa

diametrum BA eft, conus defcribatur verticem
habens punctum M. Æqualis eſt igitur hic co-

nus ſphæræ ſegmento, quod fecundum circum-

ferentiam B AA conſtituitur. Sit item rectæ ΕΛ.

æqualis EN: et a circulo, qui circa diametrum
Z eft, defcribatur conus verticem habens punc-

tum N. Æqualis eſt igitur hic conus hemiſphæ-

rio, quod conftituitur ſecundum circumferenti-

am @EZ. Spatium autem, quod fub AP, Pr

continetur, majus eſt ſpatio, quod continetur

fub AK, KT ; cum minus alterius latus minore

alterius latere ſit majus : et quadratum, quod ab

AP defcribitur, æquale eſt ſpatio, quod conti-

netur fub ΑΚ, ΓΞ ; cum dimidium fit quadra-

ti, quod defcribitur abAB. Igitur etiam utrum-

que utroque eft majus. Quod igitur ſpatium
fub FA, AP continetur, majus eſt ſpatio, quod

continetur fub K, KA. Spatio autem, quod

fub EK, KA continetur, æquale eſt ſpatium,

quod continetur ſub МК, КГ. Majus eft igitur

ſpatium, quod fub FA, AP continetur, fpatio,

quod continetur fub MK, кг. Quare majorem

rationem habet A ad IK, quam MK ad AP.
Quam autem rationem habet Arad FK, hanc

habet quadratum, quod ab AB defcribitur, ad

quadratum, quod defcribitur a BK. Conftat

igitur majorem rationem habere dimidium qua-

drati, quod ab AB deſcribitur ; quod quidem

æquale eſt quadrato, quod defcribitur ab AP ;

ad quadratum, quod defcribitur a BK, quam

MK ad duplam ipfius AP ; quæ quidem ipſi

A'N eſt æqualis. Majorem igitur rationem habet

etiam circulus, qui circa diametrum oz defcri-

bitur, ad circulum, qui deſcribitur circa dia-

metrum BA, quam MK ad NA. Quare major

eſt conus, qui bafim quidem habet circulum,

qui circa diametrum Ze defcribitur, verticem

veropunctumN, cono, qui bafim quidem habet
circulum, qui deſcribitur circa diametrum BΔ,

verticem vero punctumM. Itaque illud quoque

conftat hemiſphærium, quod fecundum circum-

ferentiam EZ conftituitur, majus effe feg-mento, quod conſtituitur ſecundum circumfe-

rentiam B A Δ.

τῆς ἢ ἐκ τοῦ κέντρα μείζων ἢ διπλασίων δυνάμει . *

Εσω δὲ καὶ τῇ ἐκ τοῦ κέντρα τοῦ Α Β Δ κύκλω ἴση ή

ΓΞ· καὶ ὃν ἔχει λόγον ἡ ΓΞ πρὸς τὴν Γ.Κ, τῶτον

ἐχέτω ἡ ΜΑ πρὸς ΑΚ· ἀπὸ δὲ τὸ κύκλο περὶ

διάμετρον τὴν ΒΔ κῶνος ἔσω, κορυφίὼ ἔχων τὸ Μ

σημεῖον. Ἴσος δή ἐσιν ὅτος τῷ κατὰ ἢ ΒΑΔ περι-

Φέρειαν τμήματι το σφαίρας. Ἔσω κὶ τῇ ΕΛἴση

ἡ ΕΝ· καὶ Ἀπὸ τὸ κύκλο τοῦ περὶ διάμετρον τὴν

Θ Ζ κῶνος ἔσω κορυφιὼ ἔχων τὸ Ν σημεῖον . Ἴσος

δὴ καὶ οὗτος ἐςὶ τῷ κατὰ τὴ ΘΕΖ περιφέρειαν

ἡμισφαιρίῳ . Τὸ δὴ πειεχόμενον ὑπὸ τῶν ΑΡ, ΡΓ,

μειζόν ἐσι 8 πειεχομθύς ὑπὸ τῶν ΑΚ, ΚΓ· διότι

τὴν ἐλάοσονα πλευρὰν τῆς ἐλάοσονος τῷ ἑτέρες μείζο

να ἔχει. Τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΑΡ, ἴσον ἐςὶ τῷ πειεχο

μένῳ ὑπὸ τῶν ᾿ΑΚ, ΓΞ · ἡμισυ γάρ ἐστι τοῦ ἀπὸ

τῆς Α.Β. Μείζων ὧν ἐσι κὰ τὸ στωαμφότερον τοῦ συν-

αμφοτέρες. Τὸ ἄρα πειεχόμενον ὑπὸ τῶν Γ.Α. ΑΡ,

μᾶζόν ἐπ τὸ ὑπὸ τῶν Ξ.Κ, Κ.Α. Τῷ ἢ ὑπὸ τῶν

ΞΚ, ΚΑ, ἴσον ἐςὶ τὸ ὑπὸ ἢ ΜΚ, Κ.Γ. Ὥς τε μεᾶζόν

ἐπ τὸ ὑπὸ ΓΑ, ΑΡ, τῶ ὑπὸ τῶν ΜΚ, Κ.Γ. Ως τε

μείζονα λόγον ἔχει ἡ ΓΑ πρὸς τὴν ΚΓ, ἤπερ ἡ ΜΚ

πρὸς τὴν ΑΡ. Ὃν δὲ λόγον ἔχει ἡ ΑΓ πρὸς τὴν

ΓΚ, τοῦτον ἔχει τὸ Ἀπὸ τῆς ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς

Β.Κ. Δῆλον ἦν, ὅτι μείζονα λόγον ἔχει τὸ ἥμισυξ

ἀπὸ τῆς ΑΒ, ὅ ἐσιν ἴσον τῷ Ἀπὸ ΑΡ, πρὸς τὸ ἀπὸ

τῆς ΒΚ, ἤπερ ἡ ΜΚ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς ΑΡP,

ἡ ἐσιν ἴση τῇ Λ.Ν. Μείζονα ἄρα λόγον ἔχει καὶ ὁ

κύκλος ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΖΘ, πρὸς τὸν κύκ-

λον τὸν πεὶ διάμετρον – ΒΔ, ἤπερ ἡ ΜΚ πρὸς τὴν

Ν.Λ. Ὡς τε μείζων ἐςὶν ὁ κῶνος, ὁ βάσιν μὲν

ἔχων τὸν πεὶ διάμετρον των ΖΘ κύκλον, κορυφὴν

δὲ τὸ Ν σημεῖον, τοῦ κώνε, τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος

κύκλον τὸν πεὶ Διάμετρον τὴν ΒΔ, κορυφιὼ δὲ τὸ

Μ σημεῖον . Δῆλον ἕν, ὅτι καὶ τὸ ἡμισφαίριον τὸ

κατὰ τὴνΕΖΘ πθιφέρειαν, μεῖζόν ἐσι τοῦ τμήμα-

τος τῷ κατὰ τὴν Β Α Δ πειφέρειαν .

EUTOCIUS.

IN DECIMUM.

Manifeſtum autem eſt, BA rectæ quidem AKpotef-

tate minorem eſſe quam duplam ; ejus vero, quæ ex

centro, majorem quam duplam. Juncta enim a puncto

B ad centrumBO; cum angulus BOA, qui ad centrum

eſt, ſit obtuſus, quadratum, quod abABdefcribitur, ma-

jus eft quadratis, quæ defcribuntur ab æqualibus rectis

ΕΙΣ ΤΟ

Δήλον δὲ ὅτι ἡ ΒΑ τῆς μὲν Α Κ ἐλάαων ἐςὶ ἡ διπλασία

δυνάμει, τῆς δὲ ἐκ τοῦ κέντρο μείζων, ἢ διπλασία. Ἐπι

ζευχθείσης ὃ ἀπὸ τοῦ Β ἐπὶ τὸ κέντρον τῆς ΒΟ, τῆς

πρὸς τῷ κέντρῳ ἀμβλείας γινομένης ὁ ὑπὸ ΒΟΑ, τὸ ἀπὸ τ

ΑΒ μεῖζόν ἐσι τῶν ἀπὸ τῶν τὴν ἀμβλείαν περιεχυτῶν

8 ΑΞ
Η ΑΡ, πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς in MS. defunt.

* Crediderim gloſſema eſſe.
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ἴσων ὄντων . "Ως τε τῦ ἑνὸς αὐτῶν, τουτέςι τοῦ ἀπὸ τῆς

ἐκ τοῦ κέντρα μεῖζόν ἐσιν ἢ διπλάσιον. Πάλιν δὲ τοῦ ἀπὸ

ΑΒ ἴσε ὄντος τοῖς ἀπὸ ΑΚ, ΚΒ, καὶ μείζονος ὄντος

τὸ ἀπὸ ΑΚ τὸ ἀπὸ Κ. Β, τὸ ἀπὸ ΑΒ τὸ ἀπὸ ΑΚ

ἔλαοσόν ἐσιν ἢ διπλάσιον. Καὶ ταῦτα μὲν ἐπὶ τὸ χήμα-

το, ἐφ᾿ οὗ σημεῖον Σ. Ἐν δὲ τῷ ἐτέρῳ χήματι τἀναντία

τύτοις εἰκότως λεχθήσεται .

هن

Ἔσω ' τῇ ΕΛἴση ἡ ΕΝ· καὶ ἀπὸ τοῦ κύκλο τοῦ περὶ

Σἰάμετρον τὴν ΘΖ, κῶνος ἔσω κορυφὴν ἔχων τὸ Ν σημεῖον.

Ἴσος δὴ καὶ οὗτος ἐςὶ πιὸ κατὰ τίω ΘΕΖ περιφέρειαν ἡμι-

σφαιρίῳ. Ἐπεὶ τὸ ὁ κύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων τὸν περὶ διά-

μετρον τὴν ΘΖ, ὕψος δὲ τὴν ΛΕ, τοῦ μὲν κώνο τοῦ βάσιν

ἔχοντος τὴν αὐτὴν, καὶ ὕψος ἴσον, τριπλάσιος ἐσι, τοῦ δὲ

ἡμισφαιρίο ἡμιόλιος· τὸ ἡμισφαίριον διπλάσιον ἐςι τὸ αὐτοῦ

κώνα. Ἔσι ἢ καὶ ὁ κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν δεὶ διάμε-

τρον τιώ ΘΖ κύκλον, ὕψος δὲ τὴν ΛΝ, διπλάσιος τὸ αὐ

τοῦ κώνο. Καὶ τὸ ἡμισφαίριον ἄρα ἴσον ἐςὶ τῷ κώνῳ τῷ

βάσιν μὲν ἔχοντι τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΖΘ κύκλον, ὕψος
δε τίω ΛΝ .

Τὸ ἢ πειεχόμενον ὑπὸ τῶν ΑΓΓ μεῖζόν ἐστι το πειεχο

μένα ὑπὸ τῶν Α ΚΓ, διότι τὴν ἐλάωονα πλευρὰν ὁ ἐλάσ-

συνος τὸ ἑτέρα μείζονα ἔχει. Εἴρηται γὸ ἀνωτέρω, ὅτι ἐὰν

εὐθεῖα τμηθῇ εἰς ἄνισα, κατ᾿ ἄλλο καὶ ἄλλο σημεῖον, τὸ ὑπὸ

τῶν τμημάτων τῶν κατὰ τιὼ ἐγγυτέραν τῆς διχοτομίας του

μὴν μεῖζόν ἐσι τοῦ ὑπὸ τῶν τμημάτων κατὰ τὴ ἀπωτέρω.

Ταυτὸν δὲ ἐσιν εἰπεῖν, διότι τὴν ἐλάοσονα πλευρὰν τῆς ἐλάσ-

σονος τοῦ ἑτέρω μείζονα ἔχει. "Ὅσῳ γὰς ἐλάσων ἐςὶ, τοσύτῳ

πλέον ἀφέςηκεν ἡ τομὴ τῆς διχοτομίας.

Τὸ δὲ κ ἀπὸ τῆς ΑΡ ἴσον ἐςὶ τις πειεχομένῳ ὑπὸ τῶν

ΑΚ, ΓΞ, ἥμισυ γάρ ἐςι τοῦ ἀπὸ τῆς Α.Β. Ἐὰν γὰρ

ἐπιζευχθῇ ἡ ΒΓ, διὰ τὸ ἐν ὀρθογωνίῳ τριγώνῳ ἀπὸ τῆς

ὀρθῶς κάθετον ἦχθαι τὴν Β Κ, καὶ τὰ πρὸς τῇ καθέτῳ

τρίγωνα ὅμοια εἶναι ἀλλήλοις τε καὶ τῷ ὅλῳ· ἄρα το ὑπὸ

ΓΑΚ ἴσον τῷ ἀπὸ ΑΒ. "Ως τε καὶ τὸ ὑπὸ ὁ ἡμισείας τῆς

ΓΑ, κι ΑΚ, τετέςι τὸ ὑπὸ Γ.Ξ, ΑΚ, ἴσον ἐςὶ τῷ ἡμίσει

τᾶἀπὸΑΒ, τετέςι τῷ ἀπὸ ΑΡ.

Μείζον ἓν ότι καὶ τὸ συναμφότερον τοῦ συναμφοτέρο.

Ἐπεὶ γ᾽ ἴσον ἀεὶ τὸ ὑπὸ ΑΚ, ΓΞ ' τῷ ἀπὸ ΑΡ, μεῖζον ἢ

τὸ ὑπὸ ΑΡΓ τοῦ ὑπὸ ΑΚΓ· ἐὰν ἢ ἄνισοις ἶσα προςεθῇ,

τὰ ὅλα ἐςὶν ἄνισα, κὶ ἐκεῖνο μεῖζον, ὃ καὶ ἐξαρχῆς μεῖζον·

** τις υπό ΑΡΓ προσεθέντος τοῦ ἀπὸ ΑΡ, τῷ δὲ ὑπὸ ΑΚΓ
m

τοῦ ὑπὸ ΑΚ, ΓΕ΄ μείζον γίνεται τὸ ὑπὸ ΑΡΓ μετὰ τοῦ

ἀπὸ ΑΡ, τοῦ ὑπὸ Α.Κ.Γ, μετὰ ξ ὑπὸ ΑΚ, Γ.Ξ. ᾿Αλλὰ

τὸ ὑπὸ ΑΡΓ, μετὰ τοῦ ἀπὸ ΑΡ, ἴσον γίνεται τῷ ὑπὸ

ΓΑΡ, διὰ τὸ τρίτον θεώρημα τῷ δευτέρα βιβλίο τῆς Στοι-

χειώσεως· τὸ δὲ ὑπὸ ΑΚΓ, μετὰ τοῦ ὑπὸ ΑΚ, ΓΞ, σαν

τῷ ὑπὸ ΑΚ, Κ.Ξ, διὰ τὸ πρῶτον θεώρημα ἢ αὐτῷ βιβλία."Ως

τε τὸ ὑπὸ ΓΑΡ μεῖζόν ὅτι 7 ὑπὸ ΑΚΞ. Τῷ δὲ ὑπὸ τ

obtufum angulum comprehendentibus . Quare eorum

alterius, nempe illius, quod ab ea, quæ ex centro, defcri-

bitur, majus eft quam duplum. Rurfus autemcum qua-

dratum, quod ab AB defcribitur, æquale fit quadratis

quæ defcribuntur ab AK, KB, quorum illud, quod ab

AB defcribitur majus eſt illo, quod defcribitur a KB ;

quadratum utique, quod ab AB defcribitur, quadrato,

quod defcribitur abAK, minus eftquam duplum. At-
que hæc quidem de figura, in qua eſt punctum 2. Nam

de altera contraria prorfus dicenda funt.

Sit item rectæ EA æqualis EN: et a circulo, qui

circa diametrum Z eft, defcribatur conus verticem ha-

bens punctum N. Æqualis eft igitur hic conus hemif-

phærio, quod conſtituitur ſecundum circumferentiam

EZ. Quoniam enim cylindrus bafim habens circu-

lum, qui circa diametrum Z defcribitur, et altitudi-

nem AE, coni quidem eamdem baſim et altitudinem ha-

bentis triplus eſt, hemiſphærii vero ſeſquialter ; ideo he-

miſphærium coni illius eſt duplum. Duplus eft autem

ejufdem coni etiam conus bafim habens circulum, qui

circa diametrum Z defcribitur, et altitudinem AN.

Æquale eft igitur hemiſphærium conobafim habenti cir-

culum, qui circa diametrum Z defcribitur, et altitu-
dinem AN.

Spatium autem, quod fub API continetur, majus eft

fpatio, quod continetur ſub AKT ; cum minus alterius

latus minore alterius latere ſit majus. Dictum enim fu-

perius eft, fi recta in inæquales partes in alio atque alio

puncto ſecetur ; quod fpatium fub fegmentis continetur,

quæ propius a rectæ ejus medio ſecantur, id fpatio majus

effe, quod continetur fub fegmentis, quæ ſecantur re-
motius ab eodem medio. Quod quidem idem eft ac di-

cere, minus alterius ſpatii latus minore alterius latere

majus effe. Quanto enim minus fuerit, tanto remotius

rectæ ſegmenta ab ejus medio ſecabuntur.

Et quadratum, quod ab AP defcribitur, æquale eſt

ſpatio, quod continetur fub AK, ΓΞ ; cum dimidium

fit quadrati, quod defcribitur ab AB. Si enim jungatur

ΒΓ, cum in triangulo rectangulo ducta fit a recto ejus

angulo normalis BK, quæque ad normalem funt trian-

gula, fimilia toti ſibique invicem ſint ; ſpatium, quod

ſub ΓΑΚ continetur, æquale eſt quadrato, quod ab AB

deſcribitur. Quare etiam ſpatium, quod continetur ſub

dimidia ipfius ΓA,et AK ; hoc eft illud, quod fub ΓΞ,

AK; æquale eſt dimidio quadrati, quod deſcribitur ab

AB; hoc eft illi, quod ab AP.

Igituretiam utrumque utroque eſt majus. Quoniam

enim æquale eſt ſpatium, quod fub AK, ΓΞ continetur,

quadrato, quod ab AP defcribitur ; majuſque ſpatium,

quod fub API continetur, ſpatio, quod continetur ſub

AKI ; et ſi inæqualibus æqualia adjiciantur tota inæ-

qualia funt, majuſque id, quod majus initio erat ; ideo

ſpatio, quod fub API continetur, adjecto quadrato,

quod ab AP defcribitur, ſpatioque, quod continetur fub

AKI, adjecto ſpatio, quod continetur ſub AΚ, ΓΞ ;

majus utique eſt ſpatium, quod fub API continetur,

unacumquadrato, quod abAP defcribitur, ſpatio, quod

continetur fub AKI, una cum fpatio, quod continetur

fub AK,ΓΞ. Sed fpatium, quod fub API continetur,

unacum quadrato, quod ab AP deſcribitur, æquale eft

ſpatio, quod continetur ſub ΓΑΡ, per tertium theorema

libri Elementorum fecundi: etſpatium, quod fub AKГ

continetur, una cum fpatio, quod continetur fubΑΚ, ΓΞ,

fpatio eft æquale, quod continetur fub AK, KΞ, per
primum theorema ejuſdem libri. Quare fpatium, quod

fub ΓΑΡ continetur, majus eſt ſpatio, quod continetur,

ال

* κὶ τῇ * ἀπὸ ΑΡ 1 τῷ ἀπὸ AP in MS. deſunt. τῷ μὲν ὑπὸ

:
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fub AKE. Spatio autem, quod ſub EKA continetur,

æquale eſt ſpatium, quod continetur ſub МКГ. Ponitur

enim ut ad ΓK ita fe habere MA ad AK. Quare

etiam componendo, ut Kad KF, ita ſe habetMKad

KA. Quod autem fpatium fub extremis continetur, id

ſpatio æquale eſt, quod continetur ſub mediis. Igitur

fpatium, quod fub EKA continetur, æquale eſt ſpatio,

quod continetur ſub MK . Majus eft autem ſpatium,

quod fub ΓΑΡ continetur, ſpatio, quod continetur ſub

KA. Majus eft igitur ſpatium, quod fub ΓΑΡ con-

tinetur, ſpatio, quod continetur ſub MKF. Quare ma-

jorem rationem habet AF ad IK, quam MK ad AP.

Quoniam enim quatuor funt rectæ ГА, КМ, КГ, АР ;

et ſpatium, quod fub prima ΓΑ, et quarta AP conti-

netur, majus eſt ſpatio, quod continetur ſub ſecunda

MK, et tertia KI ; ideo prima A ad fecundam MK

majorem rationem habet, quam tertia KI ad quartam

AP. Et permutando, ΓΑ ad КГ majorem habet ratio-

nem, quam MK ad AP. Quam autem rationem habet

АГ ad KT, hanc habet quadratum, quod ab AB deſcri-

bitur, ad quadratum, quod defcribitur a BK. Juncta
enim Br, cum in triangulo rectangulo ducta a recto

ejus angulo fit normalis BK; ut ΑΓ ad IB, ita fe habet

Brad K. Propterea ut prima ad tertiam ; hoc eft Ar

ad IK ; ita fe habet quadratum, quod ab Ar defcribitur,

ad quadratum, quod deſcribitur a FB. Ut autem qua-

dratum, quod ab AI defcribitur, ad quadratum, quod

defcribitur a FB, ita fe habet quadratum, quod ab AB

defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a BK. Si-

mile enim eft triangulum ABK triangulo ΑΒΓ. Ut

igitur АГ ad ΓΚ, ita fe habet quadratum, quod ab AB

defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a BK. Ha-

bet autem ΑΓ ad IK majorem rationem, quam MK ad

AP. Habet igitur majorem rationem etiam quadratum,

quod ab AB defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur

a B K, quam MK adAP. Et de præcedentium dimidiis,

dimidium quadrati, quod abABdefcribitur; hoc eſt qua-

dratum, quod defcribitur ab AP; ad quadratum, quod de-

ſcribitur aBK, majorem rationem habet, quam dimidia ip-

fius MKadAP ; hoc eftMKad duplam ipfius AP. At

vero quadrato, quod ab AP defcribitur, æquale eſt quadra-

tum, quod defcribitur a ZA : ponitur enim, AB ipſi E Z

æqualem eſſe, et E Z ipfius Z A poteftate duplam ; quip-

pe EA ipfi AZ eſt æqualis : dupla autem ipfius AP eft

NA ; cum ipſius quoque AZ fit dupla. Quare quadra-

tum, quod a ZA defcribitur, ad quadratum, quod de-

fcribitur a BK, majorem rationem habet, quam MK,

ad duplam ipfius AP, quæ quidem ipfi AN eft æqualis.

Majorem igitur rationem habet etiam circulus, qui circa

diametrum Z deſcribitur, ad circulum, qui deſcribi-

tur, circa diametrum BA, quam MK ad NA. Quare

major eft conus, qui bafim quidem habet circulum, qui

circa diametrum Z defcribitur, verticem vero punc-

tum N, cono, qui bafim quidem habet circulum, qui

defcribitur circa diametrum BA, verticem vero punctum
M. Si enim fiat ut circulus, qui circa diametrum ZO

defcribitur, ad circulum, qui defcribitur circa diametrumetrum

BA, ita KM ad aliam quamdam rectam ; hæc utique

minor erit quam AN. Atque conus, qui bafim habet

circulum, qui circa diametrum ZO defcribitur, et alti-

tudinem minorem hujufmodi rectam, æqualis quidem

erit cono MBA ; quod baſes et altitudines reciprocan-

tur ; minor vero cono NOZ ; quod fuper eadem baſe

Ὑπόκειται γὰρ ὡς ἡ

Ως τε καὶ συνθέντι

0

ΞΚΑ ἴσον ἀεὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΜΚΓ.

ΞΓ πρὸς ΓΚ , ἡ ΜΑ πρός Α.Κ.

ὡς ἡ Ξ Κ πρὸς Κ. Γ, ὕτως ἡ Μ Κ πρὸς Κ. Α. Καὶ τὸ ὑπὸ

τῶν ἄκρων ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν μέσων. Τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΞΚΑ

ἴσον ἐςὶν τις ὑπὸ Μ Κ.Γ. ᾿Αλλὰ τοῦ ὑπὸ τῶν Ξ.Κ.Α μεῖζον

ἦν τὸ ὑπὸ ΓΑΡ. Καὶ τὸ ὑπὸ ΓΑΡἄρα μεῖζόν ἐσι τοῦ

ὑπὸ ΜΚ.Γ. Ως τε μείζονα λόγον ἔχει ἡ ΑΓ πρὸς Γ.Κ.,

ἤπες ἡ Μ.Κ. τωρός ΑΡ. Ἐπεὶ γδ τέωαρες εὐθεῖαι εἰσὶν αἱ

ГА , КМ , ΓΚ , ΑΡ' καὶ τὸ ὑπὸ πρώτης τῆς ΓΑ καὶ

Τετάρτης τῆς ΑΡ μεῖζόν ἐσι τῶ ὑπὸ δευτέρας τῆς ΜΚ, καὶ

τρίτης τῆς ΚΓ΄ ἡ πρώτη ἡ ΓΑ πρὸς δευτέραν τὴν Μк

μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ " ἡ τείτη ἡ Κ.Γ πρὸς τετάρτίω τὴν

ΑΡ. Καὶ ἐναλλάξ, ἡ ΓΑ πρὸς Κ.Γ μείζονα λόγον ἔχει,

ήπερ ἡ ΜΚ πρὸς ΑΡ. Ὃν ἢ λόγον ἔχει ἡ ΑΓ πρὸς ΓΚ,

τῦτον ἔχει τὸ ἀπὸ τ ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ἡ Β.Κ.° Ἐπιζουχ-

θείσης γο τῆς ΒΓ, α!αὶ τὸ ἐν ὀρθογωνίῳ τριγώνῳ ἀπὸ τῆς

ὀρθῆς κάθετον εἶναι τὴν Β Κ, γίνεται ὡς ἡ ΑΓ πρὸς ΓΕ,

ἡ Β Γ πρὸς Γ Κ . Καὶ τὰ τῶτο ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρί

τίω, τετέςιν ἡ ΑΓ πρὸς ΓΚ, ὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΑΓ πρὸς

τὸ δπὸ τῆς Γ Β. Ως δὲ τὸ ὅπὸ τῆς ΑΓ πρὸς τὸ δπὸ τῆς

ΓΒ, ὕτως τὸ ὑπὸ Α Β πρὸς τὸ ὑπὸ Β Κ . Ὅμοιον γὰρ τὸ

ΑΒΚ της ΑΒΓ. Ἔσιν ἄρα καὶ ὡς ἡ ΑΓ πρὸς ΓΚ, ού-

τως τὸ ἀπὸ ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ Β Κ. Ἡ ἢ ΑΓ πρὸς Γ.Κ

μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΜΚ πρὸς ΑΡ. Καὶ τὸ ἀπὸ

ΑΒ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΚ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΜΚ

πρὸς ΡΑΡ. Καὶ τῶν ἡγουμένων τὰ ἥμισυ, τὸ ἥμισυ τοῦ

ἀπὸ ΑΒ, ὅπερ ἐςὶ τὸ ἀπὸ ΑΡ, πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΚ μεί-

ζονα λόγον ἔχει, ἤπες ἡμίσεια τῆς ΜΚ πρὸς τὴν ΑΡ, 78-

τέςιν ἡ ΜΚ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς ΑΡ. ᾿Αλλὰ τῷ ἀπὸ

ΑΡ ἴσον ἀεὶ τὸ ἀπὸ ῾ΖΛ᾽ ἐπειδὴ ἡ μὲν ΑΒ τῇ ΕΖ

ὑπίκειται ἴση, ἡ δὲ ΕΖ τῆς ΖΛ δυνάμει διπλῆ· ἴση γὰρ ἡ

ΕΛ τῇ ΛΖ· τῆς δὲ ΑΡ διπλασία ἡ ῾ΝΑ, ἐπεὶ καὶ

τῆς ΛΖ. Ως τε τὸ ἀπὸ ΖΛ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΚ μείζονα

λόγον ἔχει, ήπερ ἡ ΜΚ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς ΑΡ, ἥ

ἐσιν ἴση τῇ Λ.Ν. Μείζονα ἄρα λόγον ἔχει καὶ ὁ κύκλος ὁ

σεὶ διάμετρον τὴν ῾ Θ Ζ πρὸς τὸν κύκλον τὸν πεὶ διάμετρον

τὴν " ΒΔ, ἤπερ ἡ ΜΚ πρὸς Ν.Λ. Ως τε μείζων ἐςὶν ὁ

κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν περὶ διάμετρον τὴν Ζ Θ κύκλον,

κορυφίω δὲ τὸ Ν σημεῖον, τοῦ κώνο τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος

τὸν περὶ διάμετρον τιὼ ΒΔ κύκλον, κορυφίῳ δὲ τὸ Μ ση-

μεῖον. Ἐὰν γὰς ποιήσωμεν ὡς τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΖΘ

κύκλον πρὸς τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΔ κύκλον, οὕτως τὴν

Κ.Μ πρὸς ἄλλω τινά, ἔσαι πρὸς ἐλάσονα τῆς Λ.Ν. Καὶ

ἔσαι ὁ κῶνος ὁ βάσιν ἔχων τὸν πεὶ διάμετρον τὴνΖΘ, κύκ-

λον, ὕψος δὲ τὴν εὑρεθεῖσαν ἐλάσονα οὐθεῖαν, ἶσος μὲν τις

MBA, διὰ τὸ ἀντιπεπονθέναι τὰς βάσεις τοῖς ὕψεσιν,

η ἡ τρίτη ἡ Κ.Γ πρὸς τετάρτην τὴν ΑΡ. Καὶ ἐναλλαξ ἡ ΓΑ' τωρὸς Κ.Γ μείζονα λόγον ἔχει : in MS. defunt. ° ΓΚ
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ἐλάτων δὲ τοῦ ΝΟΖ, διὰ τὸ ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως

ὄντας πρὸς ἀλλήλος εἶναι ὡς τὰ ὕψη. Δῆλον οὖν ὅτι " καὶ

τὸ ἡμισφαίριον τὸ κατὰ τίω ΕΖΘ πειφέρειαν, μεῖζίν ἐςι

τοῦ τμήματος τῦ κατὰ τιὼ ΑΒΔ περιφέρειαν.

Εὐτοκιῦ ᾿Ασκαλωνίτε ὑπομνήμα εἰς τὸ δεύτερον 7 ᾿Αρχι-

μήδος πεί σφαίρας κὶ κυλίνδρο, ἐκδόσεως παραναγνωσθείσης

τῷ Μιλησίῳ Μηχανικῷ Ἰσιδώρῳ ἡμετέρῳ διδασκάλῳ .

conſtituti ſe invicem habentut altitudines. Itaque illud

quoque conſtat, hemiſphærium, quod fecundum circum-

ferentiam ΕΖ conſtituitur, majus eſſe ſegmento, quod

conftituitur ſecundum circumferentiam ABA.

Eutocii Aſcalonitæ commentarius in alterum Archi-

medis librum de ſphæra, et cylindro, ex editione ab Ifi-

doro Milefio Mechanico præceptore noſtro recognita.

Εὐτοκίε πινυτοῦ γλυκερὸς πόνος, ὃν πότ᾽ ἐκεῖνος

Γράψεν, τοῖς φθονεροῖς πολλάκι μεμψάμενος.

* Pro κὶ τὸ ἡμισφαίριον τὸ κατὰ τὴν ΕΖΘ περιφέρειαν, μεῖζόν ἐσι τοῦτμηματος τοῦ κατὰ τὴν ΑΒΔ, inMS. funt τοῦ τμήματος τοῦ
κατὰ τὴν ΕΖO
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ΑΡΧΙΜΗΔΟ
ΥΣ

ΚΥΚΛΟΥ ΜΕΤΡΗΣΙΣ,

ΜΕΤΑ ΤΩΝ ΕΥΤΟΚΙΟΥ ΑΣΚΑΛΩΝΙΤΟΥ ΥΠΟΜΝΗΜΑΤΩΝ,

ARCHIMEDIS

CIRCULI DIMENSIO,

CUM COMMENTARIIS EUTOCIÍ ASCALONITE.
.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ α΄.a

Πᾶς κύκλος ἴσος ἐςὶ τριγώνῳ ὀρθογωνίῳ, ὁ ἡ

PROP. I. THEOR.

Quilibet circulus æqualis eſt triangulo rect-

μὲν ἐκ τοῦ κέντρου ἴση μιᾷ τῶν περὶ τὴν ὀρθὴν, ἡ δὲ angulo ejufmodi, ut eorum laterum, quæ circa

περίμετρος τῇ λοιπή.

Ἐχέτω ὁ ΑΒΓΔ ' κύκλος, ὡς ὑπόκειται· λέγω

ὅτι ἴσος ἐςὶ τριγώνῳ τῷΕ.

rectum angulum funt, alteri quidem æqualis ſit

ea, quæ ex centro, alteri vero, ambitus.

Sit circulus A ΒΓΔ, ut ponitur : dico eum

æqualem eſſe triangulo E.

Εἰ γὰρ δυνατὸν, ἔσω μείζων οι P
M

ὁ κύκλος, καὶ ἐγγεγράφθω τὸ
A

ΑΓ τετράγωνον, κὰ τετμήθω-

στιν αἱ πειφέρειαι δίχα· καὶ п

ἔσωντὰτμήματαἤδη ἐλάοσονα

τῆς ὑπεροχῆς, ἡ ὑπερέχει ὁ κύκ-
Z

λος τοῦ τριγώνα . Τὸ εὐθύ
N

γραμμον ἄρα ἔτι τοῦ τριγώνου

ἐςὶ μεῖζον. Εἰλήφθω κέντρον

τὸ Ν, καὶ καθετὸς ἡ Ν.Ξ.
B T

Ἐλάοσων ἄρα ἡ Ν Ξ τῆς τοῦ

τριγώνε πλευρᾶς. Ἔτι δὲ τὶ

Sit enim circulus, fi fieri

poteſt, major, et infcriba-

tur eidem quadratum АГ ;

ſecenturque circumferentiæ

induas æquas partes : et ſeg-

menta minora tandem fint

quam exceſſus, quo circu-

lus triangulum excedit. Ita-

que rectilineum majus adhuc

erit triangulo. Sumaturcen-

trumN; ducaturque norma-

lis NZ. Minor eſt igiturNE

altero trianguli latere. Eſt

autem et rectilinei ambitus

* κύκλος τριγώνῳ τῷ Ε ὡς ὑπόκειται λέγω, ὅτι ἶσος ἐςὶν

1
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altero latere minor ; utpote qui mi-

nor etiam eft ambitu circuli. Minus eft

igitur rectilineum triangulo E. Quod

eft abfurdum.

Sit autem circulus, fi fieri poteſt,

minor triangulo E. Et circumfcri-

batur eidem quadratum: fecenturque

•circumferentiæ in duas æquas par-

tes: et ducantur per ea puncta rec-

tæ contingentes. Itaque angulus OAP

rectus eft : ideoque OP major quam

MP ; cumMP ipſi PA eſt æqualis. Qua-

re triangulum POI majus eſt dimidio

figuræ OZAM. Relinquantur ſegmen-

ta, cujufmodi eſt IZA, quæ minora

fint exceffu, quo triangulum E excedit

circulum ΑΒΓΔ. Circumfcriptum

igitur rectilineum minus adhuc eſt tri-

angulo E. Quod eft abfurdum. Eft

enim majus ; eo quodNA æqualis eft

catheto trianguli, et ambitus major

ejufdem trianguli baſe.

Æqualis eſt igiturcirculus trianguloE.

EUTOCIUS.

Cum quæ in Archimedis Scriptis clariora

funt, et minori confideratione indigent, ex-

plicuerim ; confequens videtur effe, quo in-

ſtitutum meum perſequar, ut quæ in illis ab-

ſolutam quamdam expofitionem requirunt,

quantum inmeerit, adjungam ad ea, quæ pri-

usincommentariode Sphæra et Cylindrocon

ſcripfi. Optandum fi quidem eſt inmajoribus

rebus, et plus requirentibus operæ verſari.

Itaque propofitus nobis deinceps fit libel-

lus, qui Circuli Dimenſio infcribitur. In

quo, quid auctori propofitum fit, ex ipſa in-

ſcriptione dignofcitur. Hoc enim demon-

ſtrare vult, cuinam fpatio rectilineo circulus æqualis

fit; rem a Philofophis, qui ante ipſum floruerunt, jam-

pridem quæfitam. Hoc utique eſt quæfitum illud,

quod cum Hippocrates Chius,et Antipho diligenter

inveſtigaſſent, eas nobis falfas ratiocinationes relique-

runt, quas probe noſſe illos arbitror, qui Geometricam
Eudemi Hiftoriam, et Ariftotelis Ceria evolverint.

Eft autem hic libellus, ut ait Heraclides in Archimedis

vita, ad neceffarios vitæ ufus apprime utilis. Demonſtrat

enim, circuli circumferentiam diametri eſſe triplam, et ad-

huc minorem quam ſeſquiſeptimam, majorem vero quam

ſuperdecies partientem ſeptuageſſimas primas. Hoc

utique ait quam proxime eum demonſtraſſe : inveniſſe

autem per quafdam helicas, rectam lineam datæ circuli

circumferentiæ æqualem.

IN PRIMUM THEOREMA.

Primum theorema etiam iis, qui mediocriter inmathe-

maticis diſciplinis exercitati funt, nullam videturdubita-

tionem habere ; cum ipſa Archimedis verbaperfpicua fint,

et quod propofitum eſt, nulla re omiſſa, concludant.

Ο μείζων

· ὅτι τὸ τί

· τῆς

E

ἡ περίμετρος ὁ εὐθυγράμμα τῆς λοιπῆς

ἐλάτων, ἐπεὶ ἡὰ τῆς τοῦ κύκλο περιμέ-

τρό. Ἔλατιον ἄρα τὸ εὐθύγραμμον τοῦ

Ε τριγώνε . Ὅπερ ἅτοπον.

Ἔσω δὲ ὁ κύκλος, εἰ δυνατὸν, ᾿ ἐλάτ-

των 8 Ε τριγώνα. Καὶ περιγεγράφθω

τὸ τετράγωνον· κὰ τετμήθωσαν αἱ περι-

Φέρειαι δίχα· καὶ ἤχθωσαν ἐφαπλόμεναι

διὰ τῶν σημείων. Ὀρθὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΟΑΡ·

ἡ ΟΡ ἄρα τῆς MP ἐςὶ μείζων· ἡ γὰρ

ΡΜ΄ τῇ ΡΑ ἴση ἐσί. Καὶ τὸ ΡΟΠ τρί-

γωνον ἄρα τε ΟΖΑΜ σχήματος μειζόν

ἐσιν * ἢ τὸ ἥμισυ. Λελείφθωσαν οἱ τῷ

ΠΖΑ τομεῖς ὅμοιοι ἐλάοσους τῆς ὑπερο-

χῆς, ἡ ὑπερέχει τὸ Ε΄ τρίγωνον &ΑΒΓΔ

κύκλο. Ἔπν ἄρα τὸ περιγεγραμμένον εὐ-

θύγραμμον ἔτι 8 Ε ἔλαοσον. Ὅπερ ἄτο-

πον. Ἔι γὃ μεῖζον· ὅτι ἡ μὲν ΝΑ ἴση

ἐςὶ τῇ καθέτῳ ὁ τριγώνα, ἡ δὲ περίμε-

τρος μείζων ἐςὶ τῆς βάσεως&τριγώνα.

Ἴσος ἄρα ὁ κύκλος τῷ Ε τριγώνῳ.

ΕΥΤΟΚΙΟΣ.

Ἐχόμενον ἂν εἴη τὸν ἐμὸν πληρῦντι σκοπὸν,

τοῖς σαφεςἑροῖς, καὶ βραχυτέρας ὀλιςάσεως δεο-

μένοις τῶν ὑπ᾿᾿Αρχιμήδος γεγραμμένων ἐντυγχά-

νοντι κῷ τὰ ὁποσαῖν ἐν αὐτοῖς ἐπεξεργασίας δεό-

μενα, τὸν δυνατὸν τρόπον, συνεχή ποιεῖν, τοῖς

πρότερον ὑφ᾽ ἡμῶν ἐν τῷ πεὶ Σφαίρας κὶ Κυλίν

δρου γεγραμμένοις · εὐχῆς ὡς ἀληθῶς ἀξίε τυγ

χάνοντος, τᾶ κὶ τοῖς μείζοσι κὶ πλείονος φροντίδος

δεομένοις ἐπιςῆναι.

Εἴη δι᾽ ἂν ὡς πρὸς τὸ προκείμενον ἐφεξῆς, τὸ

γεγραμμένον Ἀρχιμήδει βιβλίδιον, ΚύκλοΜέλρησιν,

ἢ ἐπιγραφὴν ἔχον. ΒἘν ᾧ, ἢ πρόθεσιν τἀνδρὸς, ἐξ

αὐτῆς ὁἐπιγραφῆς γνωρίζωμεν. Βέλεται γδ όπο

δεῖξαι, τινὶχωρίῳ εὐθυγράμμῳ ἶσος ἂν εἴη κύκλος· πρᾶγμα πά-

και, πρὸςἢ πρὸ αὐτῇ κλεινῶν Φιλοσόφων, ἢ ἐζητημένον. Δῆλον

دا

·ὅτι τετ᾿ ἂν εἴη τοτὸ ζητούμενον, ὅπερἹπποκράτηςτὲ ὁΧῖος νỳ

᾿Αντιφῶν ζητήσαντες ὀπιμελῶς, ἐκείνες ἡμῖν τῆς παραλογισ-

μὲς εὑρήκασιν, ὃς ἀκριβῶς εἰδέναι νομίζω, τούς τε ἢ Εὐδήμε

Γεωμετρικιὼ Ἱσορίαν ἐπεσκεμμένος, καὶ τῶν ᾿Αριςοτελικῶν

μεταχόνταςΚηρίων.

᾿Αλλ᾿ ἔςι μὲν τῦτο τὸ βιβλίον, ὡς φησὶν Ἡρακλείδης ἐν

τῷ ᾿Αρχιμήδες βίῳ, πρὸς τὰς τοῦ βίς χρείας ἀναγκαῖον.

Δείκνυσι γὰρ, ὅτι ἡ περιφέρεια δ διαμέτρου ἐςὶ τριπλασία,

καὶ ἔτι ὑπερέχει, ἔλαττον μὲν ἢ ἑβδομῳ μέρει, μείζον δὲ ἢ

δέκα ἑβδομηκοςομόνοις. Τοῦτο ὖν, φησὶ, σύνεγγυς δεδείχθαι

εὑρῆσθαι μέν τοι αὐτῷ, διά πνων Ἑλίκων, εὐθεῖαν ἴσίω τῇ δο

θείσῃ κύκλο περιφέρεια.

ΕΙΣ ΤΟ Α΄ ΘΕΩΡΗΜΑ.

Τὸ πρῶτον θεώρημα, καὶ τοῖς ἐπὶ ποσὸν μαθημάτων

γυμνασαμένοις , ἐδεμίαν ἔχον ζήτησιν φαίνεται˙ αὐτῶν τῶν

᾿Αρχιμήδες ῥημάτων σαφῶς ἐκτεθειμένων, κὶ τὸ συμπέρασ-

μα πρὸς ἢ πρότασιν ἀνελλειπῶς ἀποσωζόντων .

dIn MS. deest • In MS . deeſt τρίγωνον f

εοχης exMS. ἄνια
· ἐξητημένου
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Δοκεῖ*δ' ἔτι κατακεχρῆθζ, πρὸς ἢ ἀπόδειξιν, πράγματι μη-

δέπα δεδειγμένῳ. Ἐκθέμενος γδ τρίγωνον ὀρθογώνιόν, φησιν,

Ἐχέτω ἢ μίαν, ἢ πεὶ ἢ ὀρθιω, ἴσιω τῇ ἐκ7 κέντρο τ

λοιπὴν, ' τῇ πειφερεία. ᾿Αλλὰ, τῇ πειφερείᾳ κύκλα ἴσην εὐ-

θεταν λαβεῖν, ἐδὲ τορὸς αὐτοῦ ἥδη δεδειγμένον εἴη, ἀλλ᾿ ἐδὲ

να᾿ ἄλλο παραδεδομένον. Συνορᾶν ἢ ὅμως χρή, ὡς ἐδὲν

ἔξω τῶν προσηκόντων ὑπ᾿ ᾿Αρχιμήδος γράφεται . Εἶναι γὰς

τὸ μέγεθος τὴν πειφέρειαν τοῦ κύκλο, παντίπε δῆλον · οἶμαι

ἐὶ τέτο, ἢ ἐφ᾽ ἐνἓν διαςάτων. Ἔτι δε καὶ εὐθεῖα τοῦ αὐτοῦ εἰ-

δες. Κἂν εἰ μηδέπω ὧν ἐφάνη δυνατόν, σειφερεία κύπλε

ἴσιω εὐθεῖαν πορίσαπς· ἀλλ᾿ ὅμως εἶναι τινὰ τῇ φύσει οὐ

θεῖαν ἴσω αὐτῇ, πρὸς ἀδενός " ἐςι ζητύμενον. Τὸ τοίνων κỳ

πρός ᾿Αρχιμήδες προτεθέν, τοιᾶτόν ἐσιν· ὅτι τρίγωνον τὸ

ὀρθογώνιον, τὸ ἔχον ὡς προείρηται τὰς πλευράς, ἴσον ἐςὶ τῷ

κύκλῳ. Ως τε τὸ προτεθὲν ἐκθέμενος, ἐδεμιᾶς ἂν κατα-

χρήσεως κείνοιτο θαύματος δι᾽ ἂν μᾶλλον κἂν τᾶτοις δόξει-

εν, τοῖς ὅτως ὑπερμεγέθεσι τῶν ξητημάτων, σαφῆ κὶ ῥαδίαν

τιν εὕρησιν ὀπιτιθείς. Ως δὲ εἴρηται, ἐδεμιᾶς ζητήσεως τις

πρώτῳ θεωρήμαπ. Τὸ γὸ ΠΟΡ τρίγωνον, ὅτι μεῖζόν ἐσιν ἢ

τὸ ἥμισυ το ΑΖΟΜ λήματος· καὶ, ὅτι ἁπλῶς, περὶ τὸν

δοθέντα κύκλον, δυνατόν, εὐθύγραμμον πριγράψαι, ὡς

τὰ τμήματα, τὰ μεταξὺ τῶν τὸ κύκλιο πειφερειῶν καὶ τῶν

πλευρῶν τὸ πειγραφομλύς εὐθυγράμμο, ἐλάτιονα εἶναι τοῦ

δοθέντος χωρίς˙ σαφῶς είρηται ἐν τοῖς, εἰς τὸ πρῶτον τῶν

αεί Σφαίρας κὶ Κυλίνδρο, γεγραμμένοις ἡμῖν.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ β΄.

τε

Ὁ κύκλος, πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς διαμέτρου τετράγω-

νον, λόγον ἔχει, ἓν ια πρὸς ιδ', ἔγγισα.

Ἔσω κύκλος, ὁ διάμετρος ή ΑΒ' καὶ πειγε

γράφθω τετράγωνον τὸ ΡΓΗΔ· κὶ τῆς ΓΔ διπλῆ,

ἡ ΔΕ· ἔβδομον δὲ ἡ ΕΖ τῆς ΓΔ . Ἐπεὶ ἦν, τὸ

ΑΓΕ πρὸς τὸ ΑΓΔ, λόγον ἔχει, ὃν κα' προς ζ'.

πρὸς ἢ τὸ ΑΕΖ τὸ
AΓ

ΑΓΔλόγον ἔχει, ὃν

ἑπτὰ πρὸς ἕν· τὸ

ΑΓΖ ἄρα πρὸς τὸ A B

ΑΓΔ ἔσιν, ὡς κβ΄

πρὸς ζ'. ᾿Αλλά, ξ

ΑΓΔ, τετραπλάσιόν

H

ἐςι τὸ ΓΗ τετράγωνον. Τὸ ἄρα ΑΓΖ τρίγωνον,

πρὸς τὸ ΓΗ τετράγωνον, λόγον ἔχει, ὃν κβ' πρὸς

κή, ἢ ὃν ια πρὸς ιδ' . Τὸ δὲ ΑΓΖ τρίγωνον, τῷ

ΑΒ κύκλῳ ἴσον ἐςὶν· ἐπεὶ ἡ μὲν ΑΓ καθετὸς ἴση

ἐςὶ τῇ ἐκ τοῦ κέντρα· ἡ δὲ βάσις τῇ τῶ κύκλο πε-

ριμέτρῳ· ἥτις τῆς διαμέτρο τριπλασίων, καὶ τοῦ

ζ' ἔγγισα ὑπερέχασα, δειχθήσεται . Ὁ κύκλος οὖν,

πρὸς τὸ ΓΗ τετράγωνον, λόγον ἔχει, ὃν ια' πρὸς

ιο , ἔγγισα.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ γ΄.

Παντὸς κύκλο ἡ περίμετρος, τῆς διαμέτρο, τρι-

πλασίων ἐςὶ, καὶ ἔτι ὑπερέχει, ἐλάοσονι μὲν ἢ

Sed tamen Archimedes videtur ad demonftrationem re

quadam perperam ufus effe, quæ nondum fitdemonſtra-

ta. Cum enim triangulum rectangulum expofuiffet :

habeat, inquit, eorum laterum, quæ circa rectum an-

gulum funt, alterum quidem æquale ei, quæ ex centro ;

alterum vero circumferentiæ. At vero quo pacto recta

linea fumatur circuli circumferentiæ æqualis, neque ipſe,

neque alius quiſpiam demonftravit. Verum illud animad-

vertendum eft, nihil Archimedem ſcripfifle, quod mi-

nus conveniat. Conftat enim inter omnes, circuli cir-

cumferentiam magnitudinem eſſe; atque ex iis etiam,

opinor, quarum una eft dimenſio. Eft autem et recta

linea ejufdem generis. Itaque licet nondum appareat,

qua quis ratione poffit circuli circumferentiæ æqualem
rectam exhibere; eſſe tamen natura rectam aliquam ei-

dem æqualem nemo unquam dubitavit. Quod igitur

Archimedes proponit, id eft hujufmodi : triangulum

rectangulum latera, ut diximus, habens, circulo æquale

eſſe. Quare dum propofitum fuum exequitur minime

accufandus videtur; quin potius admiratione dignus vel

hoc ipfo exiftimari debet, quod rem tam arduam via

clara atque expedita adinvenerit. Ut autem dictum eſt,

primumhoctheorema nullamdubitationemhabet. Nam

triangulum ПОР majus eſſe dimidio figuræ AZOM :

et omnino fieri poſſe, ut dato circulo rectilineum cir

cumfcribatur, ita ut, quæ inter circuli circumferentias,
et circumfcripti rectilinei latera ſegmenta interjiciuntur,

dato ſpatio minora ſint ; perfpicue dictum a nobis eſt in

iis, quæ in primum librum de Sphæra et Cylindro con-

ſcripfimus.

PROP. II. THEOR.

Circulus ad quadratum, quod a diametro de-

fcribitur, eam rationem habet, quam 11 , ad 14,

proxime.

Sit circulus, cujus diameter AB ; et circum-

fcribatur eidem quadratum ΓΗΔ ; et lateris
ΓΔ dupla fit AE ; pars autem feptima, E Z.

Quoniam igitur triangulum ΑΓΕ ad triangu-

lum ΑΓΔ eam rationem habet, quam 21 ad7 ;

triangulum autem

ΑΓΔ ad triangu-

lum AEZ habet

E
Z

eam, quam 7 ad

"I ; ideo triangu-

lum AFZ ad tri-

angulum ΑΓΔ fe

habet ut 22 ad 7.

At vero trianguli ΑΓ∆ quadruplum eft qua-

dratum IH : adeoque AFZ triangulum ad ΓΗ

quadratum, ut 22 ad 28, feu 11 ad 14. Et

triangulum Α Γ Z circulo AB eſt æquale ; quoni-
am cathetus AF æqualis eſt ei, quæ ex cen-

tro circuli, et baſis ejufdem ambitui ; qui qui-

dem diametri triplus eft, et adhuc excedit par-

te fere ſeptima, ut demonftrabitur. Circulus

igitur ad quadratum TH eam habet rationem,

quam II ad 14, proxime.

PROP. III. THEOR .

Cujuſlibet circuli ambitus diametri eſt triplus,

et adhuc parte quadam excedit, quæ quidem

* δὲ τινι 1 περιφέριεαι • ὁμοῦ nis deeſt. • Sic MS. ΡΓΗ Η ΑΓΔΖ

i
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minor eſt ſeptima diametri parte, major vero ἑβδόμῳ μέρει τῆς διαμέτρε, μείζονι δε ἢ δέκα έβα

decem ſeptuagefimis primis .

Sit circulus, cujus diameter AΓ, et centrum

E; et recta contingens FAZ: fitque angulus
ZEF tertia pars anguli recti. Itaque EZ ad ZF

eandem rationemhabet, quam 306 ad 153 : et

Er ad Iz majorem habet rationem, quam 265

ad153.

Secetur angulus ZET in duas æquas partes

recta EH. Ut igitur ZE ad Er, ita fe habet

ZHadHr: et permutando, componendoque;
ut utraque fimul ZE, Er ad Zr, ita fe habet

Er adr H. Quare FE ad IH majorem rationem

habet, quam 571 ad 153. Igitur EHad Hrpo-

teſtate quidem majorem habet rationem quam

349450ad23409; longitudine vero majorem,

quam 591 ad 153 .

δομηκοςομόνοις.

Ἔσω κύκλος, καὶ διάμετρος ἡ ΑΓ, καὶ κέντρον

τὸ Ε, καὶ ἡ ΓΛΖέφαπλομθύη, ἢ ἡ ὑπὸ ΖΕΓ΄ τρί

τον ὀρθῆς. ἩΕΖ ἄρα πρὸς ΖΙ, λόγον ἔχει, ὃν

τς πρὸς ρνγ· ἡ δὲ ΕΓ πρὸς τὴν ΓΖ, μείζονα λέ

γον ἔχει , ἢ ὃν σξὲ πρὸς ρνγ.

Τετμήθω ἐν ἡ ὑπὸ ΖΕΓ δίχα τῇ ΕΗ. Ἔπ»

ἄρα, ὡς ἡ ΖΕ πρὸς ΕΓ, ἡ ΖΗ πρὸς ΗΓ· καὶ

συνθέντι, ὰ ἐναλλάξ· ὡς ἄρα συναμφότερος ἡ ΖΕ,

ΕΓ πρὸς ΖΓ, ἡ ΕΓ πρὸς ΓΗ· ὡς τε ἡ ΓΕ πρὸς

ΓΗ, μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ Φοα' προς ρνγ'. Ἡ

ΕΗ ἄρα πρὸς Η Γ, δυνάμει, μάζονα λόγον ἔχει,

"ἢ ὃν ἐθυν πρὸς γυθ΄ο μήκει ἄρα, μείζονα ἢ

ὃν φζα ἡ προς ρνγ .

2

H

K

A
T

r

E A

1

M

Rurſus ſecetur angulus HEr in duas æquas

partes, recta EΘ. Igitur eadem ratione E F ad

majorem rationem habet, quam 1162 ad

153. Igitur Ead er majorem rationem ha-

bet, quam 1172 ad 153 .

Amplius fecetur angulus Er in duas æquas

partes, recta E K. Igitur Er ad IK majorem

rationem habet, quam 23344 ad 153. Igitur

EK ad IKmajorem rationem habet quam 23394

ad153.

Seceturdemum angulus KEI in duas æquas

partes, recta AE. Igitur Er ad A majorem

rationem habetquam 46734 ad 153 .

Quoniam igitur angulus ZEF, tertia pars

cum fit anguli recti, quater in duas æquas par-

tes ſectus eft ; erit utique angulus AEF anguli

recti pars octava et quadragefima. Itaque po-

natur ad punctum E huic ipſi æqualis angulus

TEM, et producatur Z I ad punctum M. Eſt

igitur angulus AEM anguli recti pars quarta et

vigefima. Propterea recta AM latus eſt cir-

cumſcripti circulo polygoni latera habentis ſex

etnonaginta.

0

* τρίτω ὀρθή • ἔχει ὃν ΑΔΜ ΘΓΝ πρὸς Μτγθ΄΄ μήκες

τοῦ περὶ τὸν κύκλον ἰσὶν πολυγώνε

Πάλιν δίχα ἡ ὑπὸ ΗΕΓ τῇ ΕΘ. Διὰ τὰ αὐτὰ

ἄρα, ἡ ΕΓ πρὸς ΓΘ, μείζονα λόγον ἔχει, ἢ ὃν

αρξβ ή πρὸς ρνγ. Ἡ ΘΕ ἄρα πρὸς ΘΓ, μείζονα

λόγον ἔχει, ἢ ὃν αροβ' ή πρὸς ρνγ΄.

Ἔτι δίχα ἡ ὑπὸ ΘΕΓ τῇ ΕΚ. Ἡ ΕΓ ἄρα πρὸς

ΓΚ, μείζονα λόγον ἔχει, ἢ ὃν βτλδ' δ' πρὸς ρνγ'.

Ἡ ΕΚ ἄρα τπρὸς ῾ΓΚ, μείζονα λόγον ἔχει, ἢ ὃν

βτλθ' δ' πρὸς ρνγ .

Ἔτι δίχα ἡ ὑπὸ ΚΕΓ τῇ ΛΕ. Ἡ ΕΓ ἄρα

πρὸς ΛΓ, μείζονα λόγον ἔχει, " ἤπερδχογκ

πρός ρνγ.

Ἐπεὶ ἐν ἡ ὑπὸ ΖΕΓ, τρίτον οὖσα ὀρθῆς, τέτμη-

ται τετράκις δίχα· ἡ ὑπὸ λεγ', ὀρθῆς " ἐςὶ μή

Κείθω ἐν αὐτῇ ἴση, πρὸς τῷ Ε, ἡ ὑπὸ ΓΕΜ· ξ

ἐκβεβλήθω ἡ ΖΓ ἐπὶ τὸ Μ. Ἡ ἄρα ὑπὸ ΛΕΜ,

ὀρθῆς ἐςὶ κδ΄. Καὶ ἡ ΛΜ ἄρα εὐθεῖα, πλευρά

ἐςι τοῦ περὶ τὸν κύκλον περιγραφομένα πολυγώνε

πλευρὰς ἔχοντος 45'.

· γκ' μείζων ἢ Η διχογ * ἐςὶ κδ'. κλήΑΜ ἄρα εὐθεία
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Ἐπεὶ ὧν, ἡ ΕΓ πρὸς τὴν ΓΛ, ἐδείχθη, μείζονα

λόγον ἔχεσα, * ἤπερ δχογκπρὸς ρυγ· ἀλλὰ τῆς

μὲν ΕΓ διπλῆ ἡ ΑΓ, το ἢ ΓΛ ' διπλασίων ἡΛΜ· κ

ἡ ΑΓ ἄρα πρὸς τὴν Λ.Μ, μείζονα λόγον έχει,"ήπερ

δχογκ πρὸς ρυγί. Καὶ ἡ ΑΓ ἄρα πρὸς τὴν τοῦ

45' πολυγώνα περίμετρον, μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ

δχογκ πρὸς κδαπή .

᾿Ανάπαλιν ἄρα, ἡ περίμετρος τοῦ πολυγώνε

πρὸς τὴν Διάμετρον, ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἤπερ

διδχπή πρὸς δχογΚ. Καί ἐσι τριπλασία, καὶ

ὑπερέχεσι * χέζΚ· ἅπερ, τῶν δχογκ, ἐλάοσονά

ἐσιν ἢ τὸ ἑβδομον. "Ως τε, τὸ πολύγωνον τὸ περὶ

τὸν κύκλον, τῆς διαμέτρε ἐςὶ τριπλάσιον, τὰ ἐλατον

ἢ τῷ ἑβδόμῳ μέρει μειζον. Ἡ τε κύκλο ἄρα περί-

μετρος πολὺ μᾶλλον, ἐλάοσων ἐςὶν, ἢ τριπλασίων

καὶ ἑβδόμῳ μέρει μείζων .

Ἔσω κύκλος, ἢ διάμετρος ἡ ΑΓ, ἡ δὲ ὑπὸ ΒΑΓ

“τρίτον ὀρθῆς . Ἡ ΑΒ ἄρα τπρὸς ΒΓ, ἐλάοσονα λό-

γον ἔχει, ἢ ὃν ατνα πρὸς ψπ· ἡδὲ ΑΓ πρὸς ΓΒ,

ὂν αφξ πρὸς ψπ'.

Quoniam igiturdemonſtratum eſt, E r ad A

majoremrationem habere, quam46734 ad 153;
et dupla quidem ipſius Er eſt Ar, dupla vero

ipfius A eſt AM ; ideo etiam Ar ad AM ma-

jorem rationem habet, quam 4673 ad 153.

Igitur etiam Ar ad ambitum polygoni latera

habentis ſex et nonaginta, majorem rationem

habet, quam 46734 ad 14688.

Igitur e contrario ambitus polygoni ad dia-

metrum minorem rationem habet quam 14688

ad 4673. Atque horum numerorum alter al-

terius triplus eſt, et adhuc excedit unitatibus

6674 ; quæ quidem minores funt quam feptima

pars ipfius 46734. Quare ambitus polygonicir-
culo circumſcripti diametri eſt triplus, et adhuc

minor quam ſeſquiſeptimus. Multo igitur ma-

gis circuli ambitus diametri minoreſtquamtri-

plus ſeſquifeptimus.

Sit circulus, cujus diameter ΑΓ: fitque an-

gulus BAT tertia pars anguli recti. Igitur AB
ad Br minorem rationem habet,quam 1351 ad

780: ipfa autem Ar ad IB habet eam, quam

1560 ad 780.

Θ

K

A

H

Z

B

Τετμήθω δίχα ἡ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ΑΗ. Ἐπεὶ

οὖν ἴση ἐςὶν ἡ ὑπὸ ΒΑΗ τῇ ὑπὸ ΗΓΒ, ἀλλὰ καὶ

τῇ ὑπὸ ΗΑΓ· ὶ ἡ ὑπὸ ΗΓΒ΄ ἄρα, τῇ ὑπὸ ΗΑΓ.

ἐσὶν ἴση. Καὶ κοινὴ, ἡ ὑπὸ ΑΗΓὀρθή. Καὶ τρίτη

ἄρα ἴση ἔσαι ἡ ὑπὸ ΗΖΓ, τρίτῃ τῆς ὑπὸ ΑΓ.Η.

Ἰσογώνιον ἄρα τὸ Α ΗΓ τῷ ΓΗΖ τριγώνῳ. Ἔσιν

ἄρα, ὡς ἡ ΑΗ πρὸς ΗΓ, ἡ ΓΗ πρὸς Η Ζ, κὶ ἡΑΓ

τπρὸς Γ.Ζ. ᾿Αλλ᾽, ὡς ἡ ΑΓ πρὸς ΓΖ, ή συναμφό-

τερος ἡ ΓΑ, ΑΒ πρὸς Β Γ. Καὶ ὡς συναμφότερος ἄρα

ἡ ΒΑΓ πρὸς ΒΓ, ἡ ΑΗ πρὸς ΗΓ. Διὰ τῶτο ὧν,

ἡ ΑΗ πρὸς Η Γ, ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἤπερ βαριά

πρὸς ψπ'· ἡ ἢ ΑΓ πρὸς τὴν ΓΗ, ἐλάοσονα, η

ὃν γιγΚ'δ' πρὸςψπ'.

k

Δίχα ἡ ὑπὸ ΓΑΗ τῇ ΑΘ. Ἡ ΑΘ ἄρα, διὰ

τὰ αὐτὰ, πρὸς τὴν Θ Γ, ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἢ κἂν

ετηκδκδ' πρὸς ψπ', ἢ ἓν αωκγ' πρὸς σμ'· ἑκάτερα

* ἤπερ δχοτι! Η διπλασιῶν

• ἢ ἂν τνα πρὸς ψώ, δίχα
e

A

Secetur angulus BAT in duas æquas partes,

rectaAH. Quoniam igitur æqualis eſt angulus
BAH cum angulo HFB, tum angulo HAI;

æqualis utique eſt etiam angulus HI B angulo

НАГ. Communis eſt autem rectus angulusΑΗΓ.

Æqualis eſt igitur et tertius angulus HZI tertio

ΑΓΗ. Quare æquiangulum eſt triangulumAНГ

triangulo IHZ : ideoque ut AHad Hr, ita fe

habet cum ΓΗ ad HZ, tum Arad IZ. Ut
autem Ar ad rz, ita fe habet utraque fimul

ΓΑ, ABadBr. Ut igitur utraque fimulBA,AT
ad BI, ita etiam ſe habet AH ad Hr. Et prop-

terea AH ad HD minoremhabet rationem, quam

2911 ad 780: ipſa autem AI ad IH minorem,

quam 3013 ad 780.

Secetur angulus IAH in duas æquas partes,

recta A. Igitur eadem rationeA admi-

norem rationem habet, quam 5924 ad 780 ;

vel quam1823 ad240. Uterque enim utriufque

* ἤπερ δχογς πρὸς Μιχπή

Η κὶ τρίτη. Ἔταιἄçadeeſt.

αδ

* χέζ ο δχους ἐλάτιονα

5 ὑπὸ ΑΓΗ· ἰσογώνιον

• τριτῷ ὀρθὴ

Η ἡ ΔΗ πρὸςΗΓ

* ἢ ὃν γογγδ κεταδεδ'
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idem eſt ac . Quare AF ad minorem ra-

tionem habet, quam 1838 ad 240.

Amplius fecetur angulus Ar in duas æquas

partes, recta KA. Igitur etiamKAad KI mi-

norem rationem habet, quam 3661 ad 240 ;

1

γὰρ ἑκατέρων δ' ιγ'. Ως τε ἡ ΑΓ πρὸς τὴν ΓΘ,

ἐ̓λάσσονα λόγον ἔχει, ἢ ὂν μωλή θ' ια τορὸς σμ΄ .

Ἔτι δίχα ἡ ὑπὸ ΘΑΪ τῇ ΚΑ . Καὶ ἡ ΚΑ πρὸς

τὴν Κ.Γ, ἐλάοσονα ἄρα λόγον ἔχει, ἢ ὂν γχξα' θ' ια'

ἢ ὃν αζπρὸς ξς· ἑκάτερα γδ ἑκατέρων

ια' μ΄ . Ἡ ΑΓ ἄρα πρὸς *τὴν ΓΚ, ἐλάοσονα λό-

γον ἔχει, ἢ αθ'5' πρὸς ξς.

vel quam 1007 ad 66. Uterque enim utriufque πρὸς σμ', η

idem eſt ac . Igitur Arad FK minorem ra-

tionem habet, quam 10094 ad 66.

Secetur demum angulus KAI in duas æquas

partes, recta AA. Igitur AA ad ΑΓ minorem

habet rationem, quam 20164 ad 66 : ipfa au-

tem Ar ad A minorem quam 20174 ad 66.

Igitur e contrario AF ad A majorem ratio-

nem habet, quam 66 ad 2017 : Et polygoni
ambitus ad diametrum majorem habet ratio-

nem, quam 6336 ad 20174. Atque horum nu-

merorum alter alterius major eſt quam triplus

ſuperdecies partiens ſeptuagefimas primas . Qua-

re ambitus polygoni latera habentis ſex et nona-

ginta circulo infcripti diametri major eſt quam

triplus ſuperdecies partiens ſeptuagefimas pri-
mas. Multo igitur magis circuli ambitus dia-

metri major eſt quam triplus ſuperdecies parti-

ens ſeptuagefimas primas.

Igitur circuli ambitus diametri eſt triplus, et

adhuc parte quadam excedit, quæ minor qui-

dem eſt ſeptima diametri parte, major vero de-

cem ſeptuagefimis primis.

シン

Ἔτι δίχα ἡ ὑπὸ ΚΑΓ τῇ ΛΑ. Ἡ ΑΛ ἄρα

πρὸς τὴν Λ.Γ, ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἢ ὂν τὰ βις' '

πρὸς ξς· ἡ δὲ ΑΓ πρὸς ΓΛ, ἐλάοσονα, ἢ τὰβιζ' δ'

πρὸς ξ5' .

᾿Ανάπαλιν ἄρα, ἡ ΑΓ πρὸς τὴν Γ.Α, μείζονα

λόγον ἔχει, ἤπερ ἐς' πρὸς βιζ' διο και περίμετρος

τοῦ πολυγώνα πρὸς των Δάμετρον, μείζονα ἔχει

λόγον, " ἤπερστλς' πρὸς βιζ' δ'. ᾿Απερ τῶν βιζ' δ',

μείζονά ἐσιν ο ἢ τριπλασίονα καὶ δέκα " οα΄. Καὶ ἡ

περίμετρος ἄρα τοῦ 15' πολυγώνα τᾶ ἐν τῷ κύκλῳ,

τῆς διαμέτρο τριπλασίων ἐςὶ νὰ μείζων ἢ δέκα οα'.

Ὡς τε ὶ ὁ κύκλος ἔτι μᾶλλον τριπλασίων ἐςὶ καὶ

μείζων ἢ δέκα οα΄ .

t

Ἡ ἄρα τοῦ κύκλο περίμετρος , τῆς Διαμέ

τρου, ῾ τριπλασίων ἐςὶ, καὶ ἐλάοσων μπὺ ἢ ἑβδό

μῳ μέρει, μείζων δὲ ἢ δέκα ἑβδομηκοςομόνοις, ὑπερ-

έχεσα.

EUTOCIUS.

IN TERTIUM THEOREMA.

In hoc theoremate continuejubemur, dati numeri la-

tus quadraticum invenire. Hoc autem innumero, qui

quadratus non fit, accurate inveniri non poteft. Si

enim numerum in ſeipſum ducas, quadratum aliquem

numerum facies : fin autem numerum et particulam,

non facies numerum integrum, ſed numerum et parti-

culam. Quomodo autem oporteat latus invenire, quod

datum numerum quamproxime faciat, dictum eft ab

Herone in Metricis ; dictum et a Pappo, Theone, ali-

iſque compluribus, qui Magnam Claudii Ptolemæi Com-

pofitionem explicarunt. Quare non eft cur in eo labo-

remus, quod licet iis, qui ejufinodi ſtudio tenentur, ex

illis petere.

Sitque angulus ΓΕΖ tertia pars anguli recti. Si enim

hexagoni circumferentia in duas æquas partes ſecetur,

ſumptoque ejus dimidio ad punctum I, jungatur EZ ;

erit utique angulus TEZ tertia pars anguli recti . Quæ

enim circumferentia ad punctum I ſumpta eſt, cum di-

midia fit circumferentiæ hexagoni, erit circuli pars duo-

decima. Quare etiam angulus ΓEZ, cum fit ad cen-

trum, duodecima erit quatuor rectorum angulorum, ide-

oque tertia recti unius anguli pars .

Itaque EZ ad ZI eamdem rationem habet, quam

306 ad 153. Duplam quidem eſſe E Z ipfius ZI ex hoc

patet. Si enim EZ producatur adpunctumM, fumpta-

que recta huic æquali, alia jungatur a puncto E ; qui

angulus ad punctum M conftituitur idem erit ac duæ

tertiæ recti anguli partes. Eft autem cum angulus, qui

1 ἐλάσσονα λόγον ἔχει in MS . defunt .

Ρ ἢ ὃν οἱὰ, ὥσε 4 τριπλασιῶν

* ἐπὶ τὸ Γ
ν πρὸς τῷ Γ

ΕΙΣ ΤΟ Γ' ΘΕΩΡΗΜΑ.

S

Ἐν τότῳ τῷ θεωρήματι, συνεχῶς ἐπιτατλόμεθα, τοῦ δο

θέντος ἀριθμᾶ, τὴν τετραγωνικὴν πλευρὰν εὑρεῖν. Τοῦτο δὲ

ἀκριβῶς μὲν εὑρεῖν, ἐπὶ ἀριθμᾶ μὴ ὄντος τετραγώνα, αδύνα-

τον. ᾿Αριθμὸς μὲν γὰρ, ἐφ᾿ ἑαυτὸν πολλαπλασιαζόμμα,

ποιεῖ τινὰ τετραγώνον ἀριθμόν· ὁ ἀριθμὸς ἢ καὶ μόριον, ἐφ᾿

ἑαυτά γινόμενα, γκέτι ἀριθμὸν ποιεί πλήρη, ἀλλὰ κὶ μόριον.

Ὅπως δὲ δεῖ σύνεγγυς τὴν δυναμένίω πλευράν ἢ δοθέντα ἀ-

ριθμὸν εὑρεῖν· εἴρηται μὲν Ἡρωνι ἐν τοῖς Μετρικοῖς· εἴρηται

5 Πάππω, κι Θέωνι, κὶ ἑτέροις πλείοσιν, ἐξηγεμένοις τὴν

Μεγάλω Σύνταξιν τοῦ Κλαυδίο Πτολεμαία. "Ως τε ἐδὲν

ἡμᾶς χρὴ περὶ τέτε ζητεῖν, Ἐξὸν τοῖς φιλομαθέσιν ἐξ ἐκεί

νων ἀναλέγεπζ.

t

Καὶ ἡ ὑπὸ ΓΕΖ " τρίτον ὀρθῆς. Ἐὰν γὰρ τὴν τοῦ ἑξα-

γώνε περιφέρειαν διχοτομήσαντες, καὶ τὸ ἥμισυ αὐτῆς πρὸς

τῷ Γ Σπολαβόντες, ὀλιζεύξωμεν τώ ΕΖ Η υπό ΓΕΖ,

τρίτον ὀρθῆς. Ἡ γὰρ πρὸς τῷ Γ Σποληφθεῖσα περιφέρεια, ἡ

μίσεια ὖσα τῆς τοῦ ἑξαγώνε, δωδέκατόν ἐςι τῷ κύκλο᾽ ὡς

τε καὶ ἡ ὑπὸ ΓΕΖ γωνία, πρὸς τῷ κέντρῳ ὅσα, δωδέκατόν

ἐςι τῶν τεσάρων ὀρθῶν," τρίτον ἄρα ὀρθῆς.

Ἡ ΕΖ ἄρα πρὸς ΖΓ, λόγον ἔχει, ὃν τς' πρὸς ρνγ'.

Ὅτι διπλῆ ἐςὶν ἡ ΕΖ τῆς ΖΓ, δῆλον ἐντεῦθεν. Ἐὰν γδ

προσεκβαλόντες τὴν ΖΓ΄ ἐπὶ τὸ Μ, καὶ ἴσην αὐτῇ ἀποθέ.

μενοι, ὀπιζεύξωμεν ἀπὸ τοῦ Ε΄ συςαθήσεται ἡ * πρὸς τῷ Μ

γωνία, δίμοιρον ὀρθῆς. Ἔσι δὲ καὶ ἡ πρὸς τῷ Ε γωνία,

n

η κατάγον • ἤπερ στας' πρὸς ζιζδ

Γήθια · ἀφ᾿ ἑαυτὰ · ἐξ᾽ ὧν τοῖς
u

• ἢ τριπλασίονα τοῦ ἐν τῷ κύκλῳ

τρίτο

W

τρίτε ἄρα ὀρθὴ
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δίμοιρον ὀρθῆς· ἔςι ἢ καὶ ἡ πρὸς τῷ Ζ δίμοιρον. Ισοπλεύρε

ἄρα τριγώνε ἥμισύ ἐςι τὸ ΓΕΖ. Καὶ, διὰ τὸ τὴν βάσιν

τοῦ ἰσοπλεύρο, ἴσην ἦσαν τῇ ΕΖ, δίχα τέμνεθαι κατὰ τὸ

Γ΄ διπλῆ ἐςὶν ἡ ΕΖ τῆς ΓΖ.

Ἡ δὲ ΕΓ πρὸς ΓΖ, μείζονα λόγον ἔχει, ἢ ὃν σξε

πρὸς ρνγ. Ἐπεὶ τὸ ἡ ΕΖ ὑπόκειται τς· ἐὰν αὐτὰ ἐφ᾿

ἑαυτά πολλαπλασιάσωμεν, γενήσεται ι,γχλς .́ Ἡ δὲ ΓΖ

ἐςὶ ρνγ· ὡς τε τὸτὸ ἀπ᾿ αὐτῆς ἔσαι κι,γυθ'. Ἐπεὶ ἦν τὸ ἀπὸ

ΕΖ ἴσον ἐςὶ τοῖς ἀπὸ ΕΓ, ΓΖ· ἐὰν ἀπὸ τῆ ἀπὸ ΕZ,

ὄντος Β,γχλς, ἀφέλωμεν τὸ ἀπὸ ΓΖ, ὑπάρχον ι,γυθ',

καταλειφθήσεται τὸ ἀπὸ ΕΓ, ἧσκζ· ὧν πλευρὰ τετρα-

γωνική, σξε κὶ ἔτι μόριον ἐλάχισον κὶ ἀνεπαίθητον· λείπεται

τὸ ἡ τῶν σξε διύαμις, τῆς ἀκριβῶς, μονάσιν β΄ . Οἱ δὲ

πολλαπλασιασμοὶ ὑπόκεινται.

Η ΕΖ τς'

τὰ

9

Μαω

αωλέ

6

M

τς

ἡ ΖΓεν

ἐπὶ ρυγ९४

τὰ δὲ σξέ

ἐπὶ σξε

Μετά

Μγχλέ

υνθ

B

Μιγυθ΄
M

ad punctumE, tum qui adpunctum Z conftituitur, idem

ac duæ partes tertiæ anguli recti. Æquianguli igitur tri-

anguli dimidium eft triangulum ΓΕΖ . Propterea cum æ-

quilateri trianguli baſis, quæ ipfiEZ eft æqualis, in duas æ

quas partes ad punctum I ſecetur; dupla eritEZ ipfiusΓΖ.

Et EF ad IZ majorem habet rationem, quam 265

ad 153. Cum enim ponatur EZ effe 306 ; fi in ſe ip-

ſumducatur, fiet 93636. Eft autem FZ 153 ; ideoque

quadratum, quod ab ipfa defcribitur, 23409. Quoniam

igitur quadratum, quod ab EZ deſcribitur, æquale eſt

quadratis, quæ deſcribuntur abEΓ, ΓZ ; fi a quadrato,
quod ab EZ defcribitur ; hoc eſt a 93636; quadratum

auferatur, quod defcribitur a FZ ; hoc eft 23409 ; re-

liquum erit quadratum, quod defcribitur ab ΕΓ ; hoc

eft 70227. Cujus quidem latus quadratum eſt 265, et

adhuc particula admodum exigua. Quod enim quadra-

tum a 265 fit, id ab exquifito quadrato deficit unitatibus

duabus. Multiplicationes autem fubjiciuntur.

...

EZ 306

in 306

ΖΓ 153

in 153

265

in 265

9.... ١٠٠٠٠
4 ････

18 ..
5... 12 ...

18 ..
3..

36 5 ... 12 ...

25 .. 36 ..

15 . 3..

3.. Ι ...

15 . 3 .

9 25

५

λοιπὸν, τὸ ἀπὸ

ΕΓ,Μσκζ.

δα

ΜΜβα

a

Μβηχτ

ατκέ

3

Μσκέ

λείπει ἄραΜοβ' εἰς

τὸ ἀκριβές.

Τετμήπω ἓν ἡ ὑπὸ ΖΕΓ δίχα τῇ ΕΗ. Ἔσιν *άρα

ὡς ΖΕ πρὸς ΕΓ, ἡ ΖΗ πρὸς ΗΓ. Διὰ τὸ τρίτον θες

ώρημα τοῦ ἕκτο βιβλίο τῆς Εὐκλείδε Στοιχειώσεως. "Καὶ

σωθέντι, ὡς συναμφότερος ἡ ΖΕ, ΕΓ πρὸς ΕΓ, ἡ ΖΓ

πρὸς ΓΗ. Καὶ ἐναλλάξ, ὡς συναμφότερος ἡ ΖΕ, ΕΓ

παρὸς ΖΓ, Η ΕΓ πρὸς ΓΗ. Συναμφότερος δὲ ἡ ΖΕ, ЕГ,

μείζων ἐςὶν ἤπες φοα· ἡ μὲν γὰρ ΖΕ ὑπόκειται τς· ἡ δὲ

ΕΓ, σξε κι ἔτι μορίς τινός· ὡςὡς τε μεῖζόν εἰσι τῶν φοὰ· ἡ

ὃΖΓἐςὶ ρνγ΄. Συναμφότερος ἄρα ἡ ΖΕ, ΕΓ πρὸς ΖΙ,

μείζονα λόγον ἔχει, ἤπες φοά πρὸς ΡΝΓ. Ως τε καὶ

ἡ ΕΓ πρὸς ΗΓ, μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ φοά πρὸς ρνγ.

A

λδ

M

λβ

M

Ἡ ΗΕ ἄρα πρὸς ΗΓ, δυνάμει, μείζονα λόγον ἔχει,

,θων πρὸς γυθ΄. Συναχθήσεται δὲ τέτο ὕτως.

Ἐπεὶ γὰρ δέδεικται , ἡ ΕΓ πρὸς ΓΗ, μείζονα λόγον

ἔχυσα, ἤπερ φοα πρὸς φνγ· εἴτις ὑποθοῖτο τιώ μλύ ΕΓ,

Φοά· τίω δὲ ΓΗ, ρνγ· ἔσαι τὸ μὲν ἀπὸ ΕΓ, ο μα

τὸ δὲ ἀπὸ ΓΗ, Εγυθ' συναμφότερα δε, ἴσα ὄντα τῷἀπὸ

ΕΗ, έςαι Μ,θυνο τέτων πλευρά τετραγωνική, φζαἡ ἔγω

γιςα. Ἐλλείπει γὰρ ὁ ἀπὸ τοῦ φζα ἡ ὁ τετράγωνος, εἰς τὸ

ἀκριβές, Μοκας' ιε΄ ἔγγισα. Ἡ ἄρα Ε Η πρὸς Η Γ, δυνά-

μει μέν, μείζονα λόγον ἔχει, ἢ ὂν Μ,θυν' πρὸς καιγυθ΄ο μή-

κει δὲ, μείζονα ἢ ὃν 'φζα ή πρὸς ενγ'. Οἱ δὲ πολλαπλασι-

ασμοὶ ὑπόκεινται.

· τοῦ ἀπὸ ΕZ * ἀρὰ ὡς ἡ ΖΕ 6 In MS. συνθέντι deeft.

Qu. EZ 93636

Qu. ZI 23409

Reliquum quadratum,

quod ab El defcribi-

tur, eft 70227.

Qu. 70225

Deficit igitur, ab

exquifito qua-

drato unitati-

busduabus.

Secetur angulus ZEF in duas æquas partes, recta EH.

Ut igitur ZE ad EP, ita fe habet 2 H ad ΗΓ. Nimi-

rum per tertium theorema libri ſexti Elementorum Eu-

clidis. Et componendo, ut utraque fimul ZE, EF ad

EΓ, ita ZI ad H. Et permutando, ut utraque fimul

ZE, ET ad ZT, ita ΕΓ ad ΓΗ. Utraque autem EZ,

E major eſt quam 571 : nam ponitur ZE 306 ; et ΕΓ

265, et adhuc quædam particula. Quare major eft

quam 571. Ipſa autem ZI eſt 153. Utraque igitur

ΖΕ, ΕΓ ad ZF majorem rationem habet, quam 571

ad 153. Quare ΕΓ ad ΓΗ majorem rationem habet,

quam 571 ad 153.

Igitur ΕΗ ad ΗΓ majorem poteftate habet rationem,

quam 349450 ad 23409. Hoc autem fic colligetur.

Quoniam demonftratum eft, ΕΓ ad IH majorem ratio-
nem habere, quam 571 ad 153 ; fi quis pofuerit E Γ eſſe

571, et ΓΗ 153; erit utique quadratum quidem, quod

ab EF defcribitur, 326041 ; quadratum vero, quod de-

ſcribitur a ΓΗ, 23409. Cum autem utraque æqualia

fint quadrato, quod defcribitur ab EH, hoc ipfum erit

349450. Cujus quidem latus quadratum eft 591 ,
proxime. Quod enim quadratum a 591 fit, id ab ex-

quifito quadrato proxime deficit unitatibus 21. Igi-

tur EH ad HГ poteftate quidem majorem habet ratio-

nem, quam 349450 ad 23409 ; longitudine vero, quam

591 ad 153. Multiplicationes autem fubjiciuntur.

:

·τὸν μὲν

3 G

* ή' τετράγωνος СЕГ Ηη' ἐγγισα
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ΕΓ 571

in 571

ΗΓ 153

in 153

591

in 591
I

Η ΕΓ φού

ἐὶ φιά

ή Η Γ ρυγ

25....
Ι ....

25 .... με γ
a

35 ... 5... 45 ... ΜΜ εφ' Μετ

φζάή

λι φζάή

Χεδ

Μ.ΜεφξβΚ

5.. 3. 5.. Y

35 ... 5...
62 Μεδπό

εβφρν

τρνθ'

৯

Μεηρζιαδ'

49.. 25 .. 45... φοα

7 . 15 .
81 .. β

ξίΚιαδ'ήξδ
571 3..

λβ

9 . Μ,γυθ
I

15 .
II

4 Μεμά λδ

Qu. EГ, 326041 9 591

62

Μθυκηκδ'ξδ'

Qu . HГ 23409 Ἐκτέτων συνάγε) Ἐλλείπει ἄρα

τὸ ἀπὸΕΗ,Μ, θυν τοῦ ἀκριβῶς

Μο κας' ιε΄

ἔγγισα.

Ex his colligitur qua-

dratum, quod ab EH

defcribitur, 349450

II

I

4867

Qu.3494284

vel 3494284%

Deficit igiturprox-

ime ab exquifito

quadrato unitati-

bus 21T'S
I

duas æquas partes,

majorem ratio-

Rurſus ſecetur angulus HEF in

recta E. Eadem ratione EF ad

nem habet, quam 11624ad 153. Cum enim angulus

ſectus in duas æquas partes fit, ut HE ad EP, ita fe ha-

bet Had ΘΓ. Et componendo, ut utraque fimul HE,

ΕΓ ad Η Γ, ita ΕΓ ad ΓΘ. Atque eſt ipſa quidem ЕГ,

571 et adhuc quædam particula ; ipſa vero EH, 591

et adhuc quædam particula. Igitur inunum collectæ

majores funt quam 11624. Eft autem HP 153. Utra-

que igitur fimul НЕ, ЕГ ad ΗΓ majorem rationem ha-

bet, quam 1162 ad 153. Quare etiam ΕΓ ad Γra-

tionem habet majorem, quam 1162 ad 153.

Igitur ΘΕ ad Θr majorem rationem habet, quam

1172 ad 153. Quoniam enim demonftratum eft ΕΓ

ad majorem rationem habere, quam 1162+ ad 153:

fi quis pofuerit eas ita fe habere ; erit utique quadratum

quidem, quod ab Er deſcribitur, 1350534 ; qua-

dratum vero, quod defcribitur a ΓΘ, 23409. Quadra-

tum igitur, quod ab E defcribitur, cum æquale fit

quadratis quæ defcribuntur ab ΕΓ, ΓΘ, erit 1373943164

Cujus quidem latus quadratumeft 1172,proxime. Quod

enim quadratum ab ipſo fit, id ab exquifito quadrato

proxime deficit unitatibus 66. Multiplicationes autem

fubjiciuntur.

ΕΓ 11624

in 1162

......

ΘΓ 153 1172
I

in 153 in 1172

Πάλιν δίχα ἡ ὑπὸ ΗΕΓ τῇ ΘΕ . Διὰ τὰ αὐτὰ ἡ ΕΓ

πρὸς Γ.Θ, μείζονα λόγον ἔχει ἢ ὃν αρξβ'ή πρὸς ρνγ. Γί-

νεται γε, διὰ τιὼ διχοτομίαν τῆς γωνίας, ὡς ἡ ΗΕ πρὸς

ΕΓ, ἡ Η Θ πρὸς ΘΓ. Καὶ συνθέντι, ὡς συναμφότερος ἡ

ΗΕ, ΕΓ πρὸς ΕΓ, ἡ ΗΓ πρὸς ΓΘ. Καὶ ἐναλλάξ, ὡς

συναμφότερος ἡ ΗΕ, ΕΓ πρὸς Η Γ, ἡ ΕΓ πρὸς ΓΘ. Καί ἐσιν

ἡ μὲν ΕΓ, φοα καὶ ἔτι μορία τινός· ἡ δὲ ΕΗ, φζαν καὶ ἔτι

μορία τινίς. Μείζονες ἄρα εἰσὶν, ὅ ἤπερ αρξβή. Καί ἐσιν ἡ

ΗΓ, ρνγ΄ . Συναμφότερος ἄρα ἡ ΗΕ, ΕΓ πρὸς Η Γ, μεί-

ζονα λόγον ἔχει, ἤπες αρξβ' ή πρὸς ενγ'. Ως τε κῷ ἡ ΕΓ.

πρὸς ΓΘ, μείζονα λόγον ἔχει, ἤπες ,αρξβ' ή πρὸς ρνγ'.

Ἡ ΘΕ ἄρα πρὸς ΘΓ, μείζονα λόγον ἔχει ἢ ὃν αροβ'η

πρὸς ρνγ'. Ἐπεὶ γὰρ δέδεικται, ἡ ΕΓ πρὸς ΘΓ, μείζονα

λόγον ἔχυσα, ἤπες αρξβ' ή πρὸς φνγ' ει τις ὑποθοῖτο αὐ

τὰς ὕτως ἔχειν· ἔςαι τὸ μὲν ἀπὸ ΕΓ, ρλεφλδκξδο το

f

M

δὲ ἀπὸ ΓΘ, Ε,γυθ΄ . Τὸ ἄρα ἀπὸ ΕΘ, ἴσον ὂν τοῖς ἀπὸ

ΕΓ, ΓΘ, έσαι λζ,γομγΚέδιο ὧν πλευρὰ · τετραγωνι

κὴ ,αροβ' ή ἔγγισα. Λείπεται γδ ὁ ἀκριβῶς δυνάμεως, τὸ ἀπ᾿

αὐτῆς, ΜοξςΚ. Οἱ δὲ πολλαπλασιασμοὶ ὑπόκεινται.

ἡ ΕΓαρξβ' ή

ότι αρξβ' ή

ΜΜΜβρκε΄
ια

ἡ ΘΓ ρυγ

ρνγ

Ι .... Ι ......
a

Ι .....

6 ....

5...
Ι .....

Μετ΄

3 .. 7 ....

2...
5... 2...

ΜΜ ςσιβΚ

125 25.. 125

εβερν

τρνθ'
5

Ι .....
15. Ι .....

Με γαρκζΚ β

١٠٠٠٠ ... Ι ....

6...
βορκδ' δ' MΜ,γυθ'

15 . 7 ...

2..
9 2..

ρμεδ' δ'

12 12
ελι

6.... Qu. Γ 23409
7 .... ΜφλδΚξδ'

6...
7 ...

36 .. 49..

12 .

14.

7½

2...

2..

8II

2...

2..

24

τὸ καὶΕΘ, ἴσον τοῖς

ΣΕΓ, ΓΘ, ἐςὶ

ρλζ

ΜγομγΚξδ'.

αροβ' ή

ἐλὶ αροβ' ή

ριζ

ΜΜΜβρκέ
sa

ΜΜ ζοιβ΄Κ

?

Μζ,δεμήΚδ'

βορμδ' δ'

εμςΚέδ

ρλζ

Μγωοζ' δ'

ἐλλείπει ἄρατῦἀκρι-

βᾶς ΜοξςΚ.

12 .

I

4
I

145本百年

Qu . EF 1350534 本

Quadratum, quòd ab E

defcribitur, æquale qua-

dratis, quæ defcribitur

ab ΕΓ, ΓΘ, eſt 1373943
I

14.

44

1464

Qu. 1373877

Deficit igitur ab ex-

quifito quadrato u-

nitatibus 66 .

Β ήπερ deeft. ἡ ἡ οαροβή · τετραγωνικὴ αροβή ἔγγισα.
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Ἔτι δίχα ἡ ὑπὸ ΘΕΓτῇ ΕΚ. Ἡ ΕΓ ἄρα πρὸς ΓΚ,

μείζονα λόγον ἔχει ἢ βτλδ'δ' ωρὸς ρνγ. Πάλιν γάρ, 214

τιὼ διχοτομίαν ὁ ὑπὸ ΘΕΓ γωνίας , ἔσιν , ὡς ἡ Θ Ε os

ΕΓ, ἡ ΘΚ πρός Γ.Κ. Καὶ συνθέντι, ὡς συναμφότερο

ἡ ΘΕ, ΕΓ ωρὸς ΕΓ, ἡ Θ Γ ορός Γ.Κ. Ἐναλλάξ, ὡς

συναμφότερος ἡ ΘΕ, ΕΓ ωός ΘΓ, Η ΕΓωρός Γ Κ. Καὶ,

ἐπεὶ δέδεικται ἡ ΘΕ, αροβ' η, καὶ ἔτι μορία τινός· ἡ ἢ ΕΓ,

αρξβ' ή' καὶ ἔτι μορία τινός· συναμφότερο ἄρα ἡ ΘΕ, ΕΓ

μείζων ἐςὶν ἢ βτλδ' δ'. Καὶ ὑπόκειται ἡ ΘΓ, ρνγ .́ Συν-

αμφότερα ἄρα ἡ ΘΕ, ΕΓ ωρός ΘΓ, μείζονα λόγον ἔχει,

ἤπερ,βτλδ' δ' ωρὸς φνγ'. Ως τε κὴ ἡ ΕΓ πρὸς ΓΚ, μεί-

ζονα λόγον ἔχει , ἤπες βτλδ' δ' ωρὸς ρνγ'.

Ἡ ΕΚ ἄρα ωρὶς τις Γ.Κ, μείζονα λόγον ἔχει ἢ ὃν

βελθ' δ' πρὸς ρνγ΄. Πάλιν γάρ, ἐπεὶ ὑπόκειται ἡ μθύ ΕΓ,

βτλδ' δ'ο ἡ δὲ ΓΚ, ενγ· ἔσαι τὸ μθύ από ΕΓ ομδ,ηψκό

15ο τὸ δὲ από ΓΚ, Ε,γυθ'ο τέτοις δὲ ἴσον ἐςὶ τὸ δτὸ ΚΕ·
19

M

M

ἔσαι ἄρα φμς βρλβ' ις· ὧν πλευρὰ τελραγωνικὴ ἔγδισα βτλθ

δ'. Λείπει γὸ τὸ ἀπ᾿ αὐτῆς, τὸ ἀκριβῶς, Μο μακ. Οἱ 5

πολλαπλασιασμοὶ ὑπόκεινται .

Η ΕΓ,βτλδ' δ'

ὀλιβτλδ'δ'

βτλθ' δ'

ὀλὰ βτλθ'δ'

.

Amplius fecetur angulus ΘΕΓ in duas æquas partes,

recta EK. Igitur Er ad IK majorem rationem habet,

quam 23344 ad 153. Rurfus enim cum angulus ΘΕΓ

ſectus in duas æquas partes fit, ut ad ΕΓ, ita fe ha-

bet OK ad ΓK. Et componendo, ut utraque fimul E,

ΕΓ ad ΕΓ, ita ad ΓK. Et permutando, ut utraque

fimul ΘΕ, ΕΓ ad Γ, ita ΕΓ ad ΓK. Et quoniam

demonſtratum eft, E quidem eſſe 1172 et adhuc

quamdam particulam ; ΕΓ vero, 1162 , et adhuc quam-

dam particulam ; ideo utraque fimul E, EI major eſt

quam 23344. Ponitur autem effe 153. Igitur utra-

que fimul ΘΕ, ΕΓ ad majoremrationem habet quam

2334 ad 153 .

Igitur ΕΚ ad ΓK majorem rationem habet, quam

23394 ad 153. Rurfus enim quoniam ponitur Е Г qui-
dem effe 2334+; ΓΚ vero, 153 ; erit utique quadra-

tum, quod ab Er defcribitur, 54487231 ; et quadra-

tum, quod defcribitur a IK, 23409. Quibus cum æ-

quale fit quadratum, quod defcribitur a KE, hoc ipfum

erit 54721327. Cujus quidem latus quadratum eft

2339+ proxime. Quod enim quadratum ab ipfo fit, id
ab exquifito quadrato deficit unitatibus 414. Multipli-

cationes autem fubjiciuntur.

ΕΓ 23344

in 23344

ή ΓΚρυγ ΓΚ 153 2339

εν
in 153 in 2339

I

υξς a υξς α 4.... Ι ....
4......

ΜΜΜ ηρ΄ Μετ'

εβφον

63

ΜΜ,θασοέ
τενθ΄

ΜΜΜΜ ηφ΄

ΜΜ,θβψού

6 ...

... 5 ...
6 .....

6....
3.. 6 ....

8 ... 5... 18 ...

5 5 5 .. 25.. 5..

ΜπαρκςΚ
MΜησοςΚ 6...

15. 6.....

ηασρκισά
B

9.... 3.. ....

φπγκις
Μιγυπ΄ Μηιβησοπαβ' δ'

φπδΚδ' ις'

9.۰۰ 15 . ...

12 ..
9 27..

φμδ φμζ 75 Qu. TK 23409 75

Μηψκήις'

Ἐκ τέτων συνά-

γες τὸ απόΕΚ,
φμζ

Μβελβ ις'.

Μβηκις 6.... 6....

9.۰۰ 9.۰۰

ἐλλείπει ἄρα τῷ
9.0 9.0

12 .

ἀκριβοῦς,
27 .

7½Σ 7元

Μο μαΚ. 8 ... 18 ...

12.

27 ..

12 .
27.

16 81

Ἔτι δίχα ἡ ὑπὸ ΚΕΓτῇ ΕΛ, Ἡ ΕΓ ἄξα πρὸς ΓΛ,

μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ τὰ δχογκ πρός ρνγ΄. Πάλιν γὸ,

2λὰ τμὺ διχοτομίαν ὁ γωνίας, ἐςὶν, ὡς ἡ ΚΕ αρός ΕΓ, ἡ

ΚΛ πρὸς ΛΓ' κῷ σωθέντι, ὡς συναμφότερα ἡ ΚΕ, ΕΓ

πρὸς ΕΓ, ἡ ΚΓ πρὸς ΓΛ᾽ ἐναλλάξ, ὡς συναμφότερα ή

ΚΕ, ΕΓ πρὸς ΓΚ, Η ΕΓ πρὸς Λ.Γ. Καί ἐσιν ἡ μθύ ΚΕ,
βτλώδ' εκζ' ἔτι μορίς τινός· ἡ δὲ ΕΓ, βτλδ'δ' κι ἔτι μορία

τινός· συναμφότερος ἄρα ἡ ΚΕ, ΕΓ μείζων, ἐτὶν » δχογκ.

Καί ἐςιν ἡ ΚΓ, ρνγ΄. Συναμφότερος ἄρα ἡ ΚΕ, ΕΓ πρὸς

ΚΓ, μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ,δχογ πρὸς γυγί. Ως δὲ

συναμφότερος ἡ ΚΕ, ΕΓ ωός ΚΓ, ὕτως ἡ ΕΓ πρὸς ΓΛ.

m

I

583

Qu. EF 5448723

I

Exhis colligitur quadra-

tum, quod ab EK de-

cribitur, 5472132

2

+

584
J

Qu. 5472090

Deficit igitur ab ex-

quifito quadrato,

unitatibus, 41 .

Secetur demum angulus KEF in duas æquas partes,

recta EA. Igitur ЕГ ad A majorem rationem habet,

quam4673 ad 153. Rurfus enimcum angulus ſectus

in duas æquas partes fit, utKE ad EF, itafe habet KA

ad AF. Et componendo, ut utraque fimul ΚΕ, ΕΓ ad

ΕΓ, ita KF ad ΓΛ. "Et permutando, ut utraque fimul

ΚΕ, ΕΓ ad ΚΓ, ita EF ad AF. Atque eft ipfa quidem

KE 23394et adhuc quædam particula ; ipſa vero ЕГ

23344et adhuc quædam particula. Igitur КЕ, ЕГ in

unum collectæ majores funt quam 46731. Eft autem

ΚΓ 153. Utraque igitur fimul ЕК, ЕГ ad КГ majo-

rem rationem habet, quam 4673 ad 153. Ut autem

utraque fimul KΕ, ΕΓad ΚΓ, ita fe habet EF ad ΓΛ.

Καὶ ἡ ΕΓ ἄξᾳ πρὸς ΓΛ, μείζονα λόγον ἔχει, ἤπες δχογ'L Igitur etiam ΕΓ ad ΓA majorem rationem habet, quam
πρὸς ρνγ΄. 4673 ad 153.

* ἡ ΘΓ. ενγ 1 ἐπὶ μορία
m

τίνος ex MS . nisex MS.
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Quoniam igitur augulus ΖΕΓ, tertia pars cum fit

anguli recti, duodecima pars eft quatuor rectorum an-

gulorum ; atque hujus dimidius HET eorumdem pars

quarta et vigefima ; et amplius hujus dimidiusΘΕΓ

octava et quadragefima ; et amplius hujus dimidius ΚΕΓ

ſexta et nonagefima ; erit utique poftremi hujus dimidius

ЛЕГ quatuor rectorum pars centefima nonagefima fe-

cunda.

Ponatur igitur, inquit, huic ipfi æqualis angulus

ΓΕΜ, et producatur ZF ad punctum M. Igitur an-

gulus AEM, quippe duplus anguli ΛΕΓ, fexta et no-

nagefima eſt quatuor rectorum angulorum pars. Prop-

terea A M latus eft circumfcripti circulo polygoni latera

habentis ſex et nonaginta.

Quoniam igitur demonftratum eft, EF ad A majo-

rem rationem habere, quam 4673 ad 153: et dupla

quidem ipfius EF eft ΑΓ; dupla vero ipfius AΓ eſt

AM : ideo etiam AS ad AM majorem rationem habet,

quam 4673 ad 153. Igitur e contrario AM ad Ar

minorem habet rationem quam 153 ad46735. Et quo-

niam AM latus eſt polygoni latera habentis ſex et nona-na-

ginta, ejus ambitus eſt 14688 : fi enim 96 in 153 dux-

eris, hunc numerum facies. Igitur polygoni ambitus ad

diametrum A minorem rationem habet, quam 14688

ad 4673. Propterea triplus eſt diametri circuli, et

adhuc excedit unitatibus 667. Hæ autem minores ſunt

quam ſeptima pars diametri, ſeptima unitatis parte.

Nam feptuplum unitatum 667 , hoc eſt 4672 , minus

eſt quam diameter unitate. Quoniam igitur polygoni

ambitus minor eſt quam triplus ſeſquiſeptimus diametri ;

minorque circuli ambitus quam polygoni ; ideo multo

magis ambitus circuli diametri minor eft quam triplus

ſeſquiſeptimus.

Deindevero conftruens reliquam theorematis partem :

Sit, inquit, circulus cujus diameter AΓ ; fitque angulus
ВАГ tertia pars anguli recti. Hoc autem fiet, fi a

puncto I ſumpta IB hexagoni circumferentiæ æquali,

jungatur AB. Qui enim angulus conftituitur ſuper hex-

agoni circumferentia, fi ad centrum quidem conſtituitur,

idem eſt ac duæ tertiæ partes anguli recti ; fi vero ad

circumferentiam, idem ac pars tertia.

Quoniam igitur rectus eſt angulus ABS, rectique

pars tertia ΒΑΓ ; angulus АГB idem eſt ac duæ tertiæ

recti anguli partes. Si igitur producatur FB ad punctum

B, ſumptaque recta eidem æquali, aliajungatur ad punc-

tumA ; æquilaterum triangulum fiet. Cumautem nor-

malis AB bafim in duas æquas partes fecet ; ΑΓ ipfius

AB eſt dupla. Quod fi rurfus ponatur AF eſſe 1560;

erit ГВ 780. Atque erit quadratum quidem, quod ab

ΑΓ defcribitur, 2433600; quadratum vero, quod de-

ſcribitur a ГВ, 608400. Et fi auferatur aquadrato quod

ab A defcribitur, quadratum, quod defcribitur a ΓΒ ;

reliquum erit quadratum, quod deſcribitur ab AB ,

1825200. Cujus quidem latus quadratum eſt 1351

proxime. Quod enim quadratum abhoc fit, id exquifi-
tum quadratum excedit ſola unitate. Quocirca A B ad

BF minorem, inquit, rationem habet, quam 1351 ad

780. Multiplicationes autem ſubjiciuntur.

ὅρων .

u

μετρος

دا

Ἐπεὶ ὖν ἡ ὑπὸ ΖΕΓ, τρίτον ὅτα ὀρθῆς, δωδέκατον μέρος

ἐςὶ τῶν τεσάρων᾿ ὀρθῶν· ταύτης δὲ ἡμίσεια ἡ ὑπὸ ΗΕГ,

εἶκοςοτέταρτον ἂν εἶν' ταύτης δὲ ἡμίσεια ἡ ὑπὸ ΘΕΓ, ὡς

τε μή ἐσί' ταύτης δὲ ἡμίσειά ἐςιν ἡ ὑπὸ ΚΕΓ, 45' ἄρα

ἐσί᾿ ἧς ἡμίσεια ὅσα ἡ ὑπὸ ΛΕΓ, ρζβ΄ ἐσί.

5

Κείσθω ξν, φησὶ, ἴση αὐτῇ ἡ ὑπὸ ΓΕΜ, κὶ ἐκβεβλήσθω

ἡ ΖΓἐπὶ τὸ Μ. ΡἩ ἄρα ὑπὸ ΛΕΜ, διπλασία ἔσα τῆς θ

ὑπὸ ΛΕΓ, ἐς ἐςὶ ἢ τεσάρων ὀρθῶν. Ως τε καὶ ἡ ΛΜ

πλευρά ἐςι ἢ περὶ τ κύκλον περιγραφομένα πολυγώνα πλευράς

ἔχοντος 45΄.

r

u

Ἐπεὶ ὖν ἡ ΕΓ πρὸς τίω ΓΛ, δέδεικται, μείζονα λόγον

ἔχεσα ήπερ δχογκ πρὸς ρυγο και ἐςι τῆς μὲν ΕΓ διπλῆ

ἡ Α Γ, τη Λ Γ ή ΛΜ' καὶ ἡ ΑΓ ἄρα πρὸς ΛΜ, μεί-

ζονα λόγον ἔχει, ἤπερ δχογκ πρός ρνγ'. ᾿Ανάπαλιν ἄρα,

ἡ ΛΜ πρὸς ΑΓ, ἐλάτζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ρνγ πρὸς

δχογΚ. Καὶ ἐπεὶ ἡ ΛΜ, πολυγώνο ἐςὶ πλευρὰ τὸ πλευ

ρας ἔχοντο 45΄ ἡ περίμετρο ἄρα το πολυγώνο, ἐςὶ '

Μπή· ὁ γο 45' ἐπὶ τρνγ' πολυπλασιαζόμενος τῦτον ποιεῖ.

Ἡ περίμετρος ἄρα τοῦ πολυγώνα πρὸς τιὼ ΑΓ διάμετρον

ἐλάτιονα λόγον ἔχει, ήπερ κ,δχπή πρὸς δχογκ. " Ἡ πε-

είμετρο ἄρα το πολυγώνο, ὁ διαμέτρο τοκύκλο ἐςὶ τριπ-

λασία, κὶ ἔτι ὑπερέχει * Μο. χέζΚ· ταῦτα δὲ ἐλάτιονά ἐς

τὸ ἑβδόμο τῆς διαμέτρο, μιᾶς μονάδος ἑβδόμῳ μέρει˙ τὰ γὰρ

ἑπλαπλάσια τῶν * χξζΚ, ἅπερ ἐςὶ δχοβΚ, ἐλάτιονά ἐσι τῆς

διαμέτρο, Μο. α. Ἐπεὶ ἐν τὸ πολύγωνον ἔλαττόν ἐσιν, ἢ
τριπλάσιον κὶ ἔτι ἑβδόμῳ ὑπερέχον· ἡ δὲ περίμετρος τὸ κύκλε

ἐλάσσων ἐςὶ τῆς τὸ πολυγώνο· Πολλῷ ἄρα ἡ τῦκύκλο περι-

φέρεια, ὁ διαμέτρο, ἐςὶ τριπλασία καὶ ἔτι ὑπερέχει ἔλασσον

ἢ ἑβδόμῳ μέρει.

Ἑξῆς δὲ κατασκευάζων τὸ λοιπὸν μέρος το θεωρήματο

φησὶ,Ἔσω κύκλος * περὶ διάμετρον τώΑΓ΄ καὶ τείτον ὀρο

θῆς, ἡ ὑπὸ ΒΑΓ. Τῦτο δὲ ἔσαι, ἐὰν, ἀπὸ τὸ Γ, τῇ τῶ

ἑξαγώνα περιφερεία ἴσην ἀπολαβόντες τιώ ΓΒ, ἐπιζεύξωμεν

τιὼ Α.Β. Ἡ γὰρ ἐπὶ τῆς τῦ ἑξαγώνε περιφερείας βεβηκία

γωνία, πρὸς μὲν τῷ κέντρῳ, δίμοιρόν ἐσιν ἰρθῆς· πρὸς δὲ τῇ

περιφερεία, τείτον.

Ἐπεὶ ἐν ὀρθὴ ἐςιν ἡ ὑπὸ ΑΒΓ, τείτον δὲ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ.

δίμοιρον ἄρα ἐςὶν ἡ ὑπὸ ΑΓΒ. Ἐὰν ἄρα προσεκβάλλοντες

τιὼ ΓΒ ἐπὶ τὸ Β, κὶ ἴσην αὐτῇ ἀπολαβόντες, ἀπὸ τὸ Α ἐπι-

ζεύξωμεν· ἰσόπλευρον ἔςαι τὸ τρίγωνον. Καὶ, διὰ τὸ τὴν

ΑΒ κάθετον διχοτομεῖν τιὼ βάσιν, διπλῆ ἐςιν ἡ ΑΓ τῆς

Γ.Β. Ἐὰν ὧν πάλιν λάβωμεν τιὼ ΑΓ, αφξ΄, ἔσαι ἡ ΓΒ,

ψπ΄. Καὶ τὸ μὲν ἀπὸ ΑΓ᾿ ἔσαι σμν γχ΄΄ τὸ ἢ ἀπὸ ΓΒ,

Καὶ ἐὰν ἀφέλωμεν τὸ ἀπὸ ΓΒ, ἀπὸ τὸ ἀπὸ ΑΓ΄

λοιπόν καταλειφθήσεται τὸ ἀπὸ * ΑΒ, Ριβεσ ὧν πλευρά

τετραγωνική ατνά ἔγδιστα περιπλεύει γὰρ τὸ ἀπ᾿ αὐτῆς τοῦ

ἀκριβῶς, Μ°. ά. Διό φησιν, ἐλάσσονα λόγον ἔχει , ἡ AB

πρὸς ΒΓ, ἤπες ατνά πρὸς ψπ. Οἱ δὲ πολλαπλασιασμοὶ

ὑπόκεινται.

ท

P deeft . 4 ὑπὸ ΛΕΓΟΒἐςὶ τῶν τεσσάρων ὀρθῶ» * ἡ περιδιάμετρος

ba

ἤπερ ἡ διάμετρος * Μχέτς * ἐσαὶ χξτς * περιδιάμετρος 2 Μ γχ

a

M

M

• Μαχον᾿ ὁ γὰρ

a

σπβ

ΜΕΓ΄

· ἡ περιδιά.
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Η ΑΓ αφξ΄

ότι αφξ

P

MMM

κε γ

MMM

MMXΜΜγχ

σμγ

Μγχ

Μςεύ

ξ

Μπύ

ἂν ἀφέλωμεν τὸ ἀπὸ

ΒΓ ἀπὸ ἢ ἀπὸ ΑΓ,

ρπβ

καταλείπονται Μεσ.

Η ΓΒ Απ'

ἐπὶ ατνά

ατνά
ΑΓ

in 1560

1560 ГВ. 780 1351

in 780
in

1351

1 ......

μθε ρλ

MMS MMMa'

αθ

49....
Ι......

5..... 56... 3 .

6....
a 56... 5....

..... 64..
Ι ...

E a 25 .... 3.....

ΜΜεβφν

ατνά

30 ...
608400 9....

. ::.... 15...

30... 3.

ρπβ

Μεσά

36..

2433600

περιτεύει τῷ ἀκριβῶς

Μ'α .́

5....

15 ...

25 ..

5.

1351

1825201

レ

Τετμήπω δίχα ἡ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ΑΖΗ. Ἐπεὶ ὧν ἐσιν

ἡ ὑπὸ ΒΑΗ τῇ ὑπὸ Η Γ Β΄ ἐπὶ γὰρ ὁ αὐτῆς περιφερείας

βεβήκασιν· ἀλλὰ καὶ τῇ ὑπὸ Η ΑΓ· κῷ ἡ ὑπὸ ΗΓΒ ἄρα

τῇ ὑπὸ ΑΗΓ ἐςὶν ἴση. Καὶ κοινὴ ἡ ὑπὸ ΑΗΓ ὀρθή. Καὶ

λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ Η ΖΓ λοιπῇ τῇ ὑπὸ ΑΓΗ ἐςὶν ἴση. Ἰσο-

γώνιον ἄρα ἐςὶ τὸ ΑΗΓ τρίγωνον τῷ ΓΗ Ζ τριγώνῳ . "Εςιν

ἄρα, ὡς ἡ Α Η πρὸς ΗΓ, ἡ ΓΗ πρὸς Η Ζ΄ καὶ ἡ ΑΓ

πρὸς Γ.Ζ. Τῶν γὰς ἰσογωνίων τριγώνων ἀνάλογόν εἰσιν αἱ

πλευραί, κὶ ὁμόλογοι ' αἱ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑποτείνεσαι .

C

᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΑΓ πεις Γ.Ζ, συναμφότερος ἡ ΓΑΒ πρὸς

Γ.Β, καὶ ὡς συναμφότερος ἄρα ἡ ΒΑΓ ωρὸς ΒΓ, ῾ἡ АН

πρὸς Η Γ. Ἐπεὶ γὸ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ γωνία δίχα τέτμηται ὑπὸ

τῆς ΑΖ' ἐςὶν, ὡς ἡ ΒΑ πρὸς ΑΓ, « ἡ ΒΖ πρὸς Γ.Ζ. Καὶ

συνθέντι ὡς συναμφότερος ἡ ΒΑ, Α Γ πρός ΑΓ, ἡ ΒΓ πρός

ΓΖ. Καὶ ἐναλλάξ, ὡς συναμφότερος ἡ ΒΑ, ΑΓ πρὸς BF,

ἡ ΑΓ πρὸς Γ.Ζ. Καί ἐσιν ἡ μθύ ΑΒ ἐλάσων ἢ, ατνα

ἡ δὲ ΑΓ, αφζ'· ἡ δὲ ΒΓ, ψπ'. Συναμφότερος ἄρα ἡ

ΑΒ, ΑΓ πρὸς ΒΓ, ἐλάσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ,βπιά προς

ψπ'. Καὶ ἡ ΑΓ ἄρα πρὸς ΓΖ, ἐλάσοναλόγον ἔχει, ἤπερ

βλιά πρὸς ψπ'. "Ως δὲ ἡ ΑΓ πρὸς ΓΖ, ἡ ΑΗ πρὸς

ΗΓ' κῷ ἡ ΑΗ ἄρα πρὸς ΗΓ, ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἤπες

βλια πρὸς ψπ'. Διὰ ὧν ταῦτα, ἔστη τὸ μου από ΑΗ,

ωμζ γικά· τὸ δὲ ἀπὸ Η Γ, ξοην. Καί ἐσιν αὐτοῖς ἴσον,

τὸ ἀπὸ ΑΓ' κὶ αὐτὸ ἄρα στὶς η βτκά· ὧν πλευρά τετρα-

κωνικής,γιγκδ' ἔγδισα· ὑπερέχει 8ε τὸ ἀπ᾿ αὐτῆς, ἀκριβῶς

δυνάμεως, Μο τζηις. Διὰ ταῦτα οὖν φησὶν, ὅτι ἡ ΑГ

πρὸς ΓΗ, ἐλάσονα λόγον ἔχει, " ἤπερ γιγΚδ' πρὸς ψπ΄.

Οἱ ἢ πολλαπλασιασμοὶ ὑπόκεινται .

M

ΗΑΗβΓιά

βλιά

M

M

e

Si auferatur a quadrato, quod ab Ar deſcribitur, qua-

dratum, quod defcribitur ab AB; reliquum eſt

1825200. Excedit igitur exquifitum quadratum

folaunitate.

Secetur angulus BAF in duas æquas partes, recta

AZH. Quoniam igitur æqualis eſt angulus BAH cum

angulo ΗΓΒ : nameidem circumferentiæ inſiſtunt : tum

angulo HAT ; æqualis utique eſt etiam angulus ΗΓΒ

angulo HАГ. Communis eft autem rectus angulus

АНГ. Æqualis eſt igitur et reliquus angulus HZF re-

liquo ΑΓΗ. Quare æquiangulum eft triangulum АНГ
triangulo ΓΗZ : ideoque ut AH ad HF, ita fe habet

cum IH ad HZ, tum AF ad IZ. Æquiangulorum

enimtriangulorum latera proportionalia funt, eaque fibi

invicem reſpondent, quæ æqualibus angulis fubjiciuntur.

Ut autem AF ad IZ, ita ſe habet utraque etiam ГАВ

ad BF. Ut igitur utraque BАГ ad ΒΓ, ita etiam ſe

habet A H ad ΗΓ. Quoniam enim angulus ВАГ ſectus

in duas æquas partes eſt ab AZ; ut BA ad AT, ita ſe

habet BZ ad ZF. Et componendo, ut utraque fimul

ΒΑ, ΑΓ ad ΑΓ, ita ΒΓ ad ΓΖ. Et permutando, ut

utraque fimul ВА, АГ ad ΒΓ, ita ΑΓ ad ΓΖ . Atque

AB quidem minor eſt quam 1351 ; ΑΓ vero eſt 1560 ;

deniqueBF 780. Utraque igitur fimul AB, АГ ad BГ
minoremrationemhabet, quam 2911ad780. Quareetiam

ΑΓ ad Γ2 minorem rationem habet, quam 2911 ad780.

Ut autem AI ad IZ, ita fe habet AH ad Hr. Igitur

etiam AH ad HF minorem rationem habet, quam 2911

ad780. Hiſce autem poſitis, quadratum quidem, quod

abAH deſcribitur, erit 8473921 ; quadratum vero, quod

deſcribitur ab ΗГ, 608400. Quibus cum æquale fit

quadratum, quod deſcribitur ab AT, hoc ipfum erit

9082321. Cujus quidem latus quadratum eft 3013
proxime. Quod enim quadratum ab ipfo fit, id exquifi-

tum quadratum unitatibus 368. Et propterea dicit :

ΑΓad IHminorem rationem habet, quam 3013 ad

780. Multiplicationes autem fubjiciuntur.

AH 2911

in 2911

4

II

ἡ ΗΓ ψπ'

π'

ハッ
НГ 780

όλη γιγκδ
in780

3013

in3013

υ ρπ β

ммм в

μπε Dy
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9 ...
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I.

ὑπερέχει τοῦ

ἀκριβοῦς
2911

8473921

Μβτκά

Μο. τξή ις'

ὁ αἱ τὰς γωνίας * ἡ αν πρὸςηγ' · ἡ γ' πρὸς ζ '

ὁ τὸ ἀπ᾿ αὐτῶν τῆς ἀκριβῶς Η ἤπερ,πιτςδ'

2

I

9.۰۰

3.

9

1224

1506

753

9082689

I

II .

Quadrata, quæ ab AH, HI defcribuntur,9082321.

Exceditexquifitum quadratum unitatibus 368 .

e

κὶ ἡ απ' ἄρα πρὸς ηγ'
εξη

M

1

3 H
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Secetur angulus ГАН in duas æquas partes recta

AO. Cum enim angulus fectus in duas æquas partes
fit ; utique, propter triangulorum fimilitudinem, late-

rumque proportionem, ſe habebit, componendo et per-

mutando, ut utraque fimul HAT ad HF, itaA ad Γ.

Ponitur autem AH minorem eſſe quam 2911 ; et AF

minorem quam 30134 Utraque igitur fimul ΗΑ, ΑΓ

minor eſt quam 5924 Atque eſt HF 780. Igitur
utraque fimul HА, АГ ad HF minorem rationem habet,

quam 5924 ad 780. Quare etiam A ad mino-

rem habet rationem, quam 5924 ad 780 : ideoque

minorem etiam, quam 4554 ad 60. Uterque enim

utriuſque pars eft decima tertia. Et, quæ horum qua-
drupla funt, A ad minorem rationem habet, quam

1823 ad 240. Propterea dicit, utrumque utriufque idem

effe ac . Cum autem A fit 1823, erit quadratum,

quod ab ea deſcribitur, 3323329: cumque fit 240,

quadratum, quod ab ea defcribitur, erit 57600. Quibus

cum æquale fit quadratum, quod deſcribitur ab AF, học

ipſum erit 3380929. Cujus quidem latus quadratum eft

1838 , proxime. Quod enim quadratum ab ipfo fit,

id exquifitum quadratum excedit proxime unitatibus

323. Quare ΑΓ ad minorem rationem habet, quam

1838 ad 240. Multiplicationes autem fubjiciuntur.

Δίχα ἡ ὑπὸ ΓΑΗ τῇ ΑΘ. Διὰ ἦν τιὼ διχοτομίαν τ

γωνίας · πρὸς τίὺ ὁμοιότητα τῶν τριγώνων, κὶ ἀναλογίαν τῶν

πλευρῶν· κὶ τὸ συιθέντι, κὶ ἐναλλάξο ἔςιν, ὡς συναμφότερος

ή ΗΑΓ πρὸς ΗΓ, ἡ ΑΘ πρὸς ΘΓ. Καὶ ὑπέκειτο ή μπύ

ΑΗ, ἔλαοσον ἢ βπιά· ἡ δὲ ΑΓ, ἔλαοσον ήπερ γιγ'Κδο

συναμφότερος ἄρα ἡ Η Α, ΑΓ ἔλασόν όξιν ἢ επκδ'κδ'.

H & HT, ψπ΄. Συναμφότερος ἄρα ἡ Η Α, ΑΓ πρὸς

ΗΓ, ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ,επκδ'κδ' πρός Απ. Ως

τε καὶ ἡ ΑΘ πρὸς Θ Γ, ἐλάσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ε͵ικδ

Κδ' πρὸςΑπ'. Ως τε ἡΑΘ πρὸς ΘΓ, ἐλάοσονα λόγον

ἔχει, ἤπες υνέΚδ' πρὸς ξ'ο ἑκάτερα γὸ ἑκατέρων ἐτὶν μέρος

ἐγ΄. Καὶ, τὰ τότων τετραπλάσια, ἡ ΑΘ πρὸς ΘΓ, ἐλάσ-

σονα λόγον ἔχει , ἤπερ αωκγ' πρὸς σμ΄. Διὰ τότο γάρ φησιν,

ὅτι ἑκάτερα ἑκατέρων ἐςὶ διγ. Καὶ ἐπεὶ ἡ ΑΘ ὀξὶν αωκί

τὸ ἄρακ ἀπ᾿ αὐτῆς ὅτι τλα,γτκώ. Ει ἢ τὰ ἡ Θ Γ, σμο κỳ

τὸ ἀπ᾿ αὐτῆς * ζχ΄ Καί ὅτι τοῖς ἀπὸ ΑΘ, ΘΓ, ἴσον τὸ

Σπὸ ΑΓ. Ἔστη ἄρα, τλη ηκθ' ὧν πλαρά τετραγωνική

i

M

M

αωλη θ' ια' ἔγδισα τὸ γὸ ἀπ᾿ αὐτῆς, ὑπερέχει ἢ ἀκριβῶς, Μο

τκγ' ἐγδύς . Ως τε ἡ ΑΓ πρὸς ΘΓ, ἐλάσσονα λόγον ἔχει,

ἤπεραωλη θ' ια' πρὸς σμ΄ . Οἱ δὲ πολλαπλασιασμοὶ ὑπόκειν).

ἡΑΘ,αωκγ'

ότι αωκή

αωλη θ ια'

ὀλιαωλη θιά

ἡ ΘΓ σμ

ἐπὶ σμ

ρπγ
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ΜΜ 8σμκδς

ΑΘ 1823

in 1823
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24TT

6681

7

ITIET3381251

five 3381252

Quadratum, quod ab Ar defcribitur, his æquale, eſt

3389028. Excedit igitur proxime exquifitum

quadratum unitatibus 323.

Amplius fecetur angulus AF in duas æquas partes,

rectaKA.. Rurfus cum angulus ſectus in duas æquas
partes fit; utique, propter triangulorum fimilitudinem,

laterumque proportionem, fe habebit, componendo et

permutando, ut utraque fimulΘΑ, ΑΓ ad ΓΘ, ita ΑΚ

ad KF. Utraque autem fimul A, ΑΓ minor eſt quam

3661 : nam ponitur A minorem effe quam 1823 ;

etADminorem quam 18387: atque eſtOF 240. Igitur

utraque fimul OA, ΑΓ ad minoremrationemhabet,

quam 3661 ad 240. Quare etiam AK ad KI mino-

rem habet rationem, quam 3661 ad 240. At partes

numeri 3661 idem funt ac 1007 ; numerique 240

idemac66. IgiturAK ad KI minorem rationem habet,

quam 1007 ad66. Atque eſt quadratum quidem, quod
ab AK defcribitur, 1014099; quadratum vero, quod

defcribitur a КГ, 4356. Quibus cum æquale fit qua-

dratum, quod defcribitur abAT, hocipſumerit 1018405.

Cujus quidem latus quadratum eft 1009 , proxime.
Quod enim quadratum ab ipfo fit, id exquifitum quadra-

tum exceditunitatibus, 2. Igitur ΑΓ ad IK mino-

rem rationem habet, quam 1009 ad 66. Multiplica-
tiones autem ſubjiciuntur.

4

1 ιγή, κι * ἀπ᾿ αὐτῆς μέρος μέχ

Ἔτι δίχα ἡ ὑπὸ ΘΑ Γ γωνία τῇ Κ.Α. Πάλιν ἦν, 2ιὰ

τω διχοτομίαν τῆς γωνίας, κὶ τιὺ ὁμοιότητα τῶν τριγώνων,

κὶ τιὼ ἀναλογίαν τῶν πλευρῶν· καὶ τὸ σωθέντι, κὶ ἐναλλάξο

ἔςιν, ὡς συναμφότερος ἡ ΘΑ, ΑΓ πρὸς ΓΘ, ἡ ΑΚ ωρὸς

Κ.Γ. ᾿Αλλὰ συναμφότερος ἡ ΘΑ, ΑΓ, ἐλάστων ὀξὶν,

γχξαθια· ἐπειδὴ ἡ μλν ΘΑ υπόκειται ἐλάτων ή,αωκγ' ท์

δὲ ΑΓ, ἐλάνων ἢ αωλη θια ἐσι δὲ καὶ ἡ ΘΓ, σμ.

Σαναμφότερος ἄρα ἡ ΘΑ, ΑΓ πρὸς ΘΓ, ἐλάσσονα λό

γον ἔχει, ήπερ γχξα θιά πρὸς σμ΄. "Ως τε καὶ ἡ ΑК

πρὸς Κ.Γ, ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ,γχξαθιά πρὸς σμ΄.

Καὶ ἐπεὶ, τῶν μθύ,γχξα θιά, τὸ ιαμ, ότι αζο 7 δὲ σμ,

s *AΚ ἄρα πρὸς ΚΓ, ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἢ αζ' πρὸς

ς'. Καί ἐςι τὸ μὲν ὑπὸ ΑΚ, κα,δμθ· τὸ δὲ ἀπὸ Κ.Γ, δτης

οἷς ἔσον ἂν τὸ ἀπὸΑΓ, ὀξὶ Ρα,ρα ηυέ· ὧν πλευρά τετραγωνική, αθ'

5' ἔγδισα ὑπερέχει γὰρ τὸ ἀκριβῶς, τὸ ἀπ᾿ αὐτῆς , Μο ιβ' γ'

A5. Ἡ ΑΓ ἄρα πρὸς Γ Κ, ἐλάσσονα λόγον ἔχει , ἤπερ,απ'ς'

πρὸςξς. Οἱ δὲ πολλαπλασιασμοὶ ὑπόκειν).

• ὑπερέχει γὰρ τὸ ἀπ᾿ αὐτῆς τῶ ἀκριβῶς ΄΄βγλς.
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Τέτοις ἴσον, τὸ ὑπὸ

ξα

ΑΓ, ιΜηκε.

I
I

ὑπερέχει τὸ ἀκει

βᾶς Μο ιβ' γ' λς.

"Ἔτι δίχα ἡ ὑπὸ ΚΑΓ τῇ ΑΛ. Διὰ τὰ αὐτὰ δή όξιν,

ὡς συναμφότερος ἡ ΚΑ, ΑΓ πρώς ΚΓ, Η ΑΛ ωρός ΑΓ.

Καί ὅτιν ἡ μθύ ΑΚ, ἔλασσον ἢ αζ· ἡ δὲ ΑΓ, ἔλασσον ἢ

αθ'ς· ἡ δὲ ΚΓ, ξς .́ Συναμφότερος ἄρα ἡ Κ.Α, ΑΓ ωρὸς

ΚΓ, ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ,βις' ' πρὸς ζς κλή ΑΛ

ἄρα πρὸς ΛΓ, ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἤπες βις' ' πρὸς ξς.

Καὶ ἐπεὶ ἡΑΛὑπόκει),βις'', κὶ τὸ ἀπ᾿ αὐτος

ἡ ἢ ΛΓ, ξς, καὶ τὸ ἀπ᾿ αὐτῆς δενς· ἴσον δὲ αὐτοῖς ὅλ

τὸ ὑπὸ ΑΓ΄ ἔστι ἄρα ως πεπδ'λέ· ὧν πλευρὰτ" τετραγωνική

ότι βιζ' δ' ἔγγισα ὑπερέχει τὸ ἀπ᾿ αὐτῆς τὸ ἀκριβῶς, Μο

ιγ΄ Καθ΄. "Ως τε ἡ ΑΓ πρὸς Γ. Λ, ἐλάσσονα λόγον ἔχει,

ἤπερ βιζ' δ' πρός ξς΄. Οἱ δὲ πολλαπλασιασμοὶ ὑπόκειν).

ἡ ΑΛβις'ς

βις''

ἡ ΛΓξς'

M

βιζ

ὀλλειζε

υβα

ΜΜΜ δφ'

B

ΜροβΚ

1018417

236

Quadratum his æquale, quod ab AT defcribitur, eſt

1018405. Excedit exquifitum quadratum uni-

tatibus 12

Secetur demum angulus КАГ, recta AA. Eadem

ratione, ut utraque fimul KA, ΑΓ ad KI, ita fe habet

ΑΛ ad ΛΓ. Atque eſt AK quidem minor quam 1007 ;

ASverominor quam 1009% ; denique Kreft 66. Utra-

que igitur fimul KA, AN ad KI minorem rationem

habet, quam 2016 ad 66. Igitur etiamAA ad A

minorem habet rationem, quam 2016 ad 66. Et quo-

niam ponitur, AA eſſe 2016 ; et ΛΓ 66 ; erit utique

quadratum quidem, quod a prima defcribitur, 4064928

κήλες; quadratum vero, quoddefcribitur ab altera, 4356.

Quibus cum æquale fit quadratum, quod deſcribitur ab

AF, hoc ipfum erit 40692843. Cujus quidem latus

quadratum eft 2017 proxime. Quod enim quadratum

ab ipfo fit, id exquifitum quadratum proxime excedit

unitatibus 13 Quare AΓad A minorem rationem

habet, quam 2017 ad 66. Multiplicationes autem

fubjiciuntur,

ΑΛ 2016

in 2016

АГ 66

in66

2017

in 20174

υβα ...... 36.. 4 ......

2.... 36. 1 2
τέλς

β 12 ... 36. 14 ...

ΜρξαΚέ
I

δτος
333 36 5..

2.... 2....

υς

Μβέλτα

τλγ'γ'ακς'αλς'

τις

Μδικήλέ

Τέτοις ἴσον, τὸ από

υς

ΑΓἐςὶΜθοπδ λε

Μπουζις

περιτζεύει τὸ ἀκριβῶς

Μο. ιγΚκθ'

12 ...

6 .

36

I

ㅎ

Μ,δομπακέ

ΦβΚακδ' ις

Ι .. 4356
Ι ..

6 .
7 .

2를

14...L

7.

49

333

궁

4064928

5 ..

2를

416

4069297
I

e

Ἐπεὶ ἂν ἡ ΑΓ πρὸς ΓΛ, ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἤπερ

βιζ' δ'η πρὸς ξς· ἀνάπαλιν ἄρα, ἡ ΛΓ ° πρὸς Γ.Α, μείζονα

λόγον ἔχει, ἤπερ ξς πρὸς βιζ'δ'. Καὶ ἐπεὶ ἡ ΓΒ πειφέρεια,

ἕκτον ἐςὶ ἢ κύκλο᾿ ἡ ΗΓ ἄρα, ιβ' μέρος ἐςίν· ἡ δὲ ΘΓ, κδο

ἡ ΚΓ, μή ἡ δὲ ΛΓ, 45΄ . "Ως τε ἡ Λ.Γ εὐθεῖα, πολυγώνα ἐςὶ

πλευρά, ἐς πλευράς ἔχοντος· και ἐσιν ἡ ΛΓ,' ξς. Ἡ ἄρα

το πολυγώνο πείμετρος, πρὸς τὸ τῆς κύκλος Αλάμετρον, μεί-

ζονα λόγον ἔχει , ἤπερ στις πρὸς βιζ' δ'. Ταῦτα δὲ ἐςι

τριπλάσια, καὶ ἔτι ὑπερέχει σπδ'δ' · ἅπερ ἐλάτιονά ἐςι δέκα

ἑβδομηκοςομόνων· ὅ ἐςι Μ° κζκς ἔγγισα" τὰ ἢ δεκαπλάσια

τέτων συζ. Πολλῷ ἄρα, ἡτῶ κύκλο πειφέρεια, μείζων ἐςὶν

* τειπλασία κὶ δένα έβδομηκοςόμονα.

Ως μπὺ ἦν ἐνεχώρει, οἱ παρ᾿ αὐτὰ εἰρημθύοι ἀριθμοί, μελείως

ἔσαφιωίθησαν.

Quadratum his æquale, quod ab Ar defcribitur, eſt

40692843. Excedit proxime exquifitum qua-

dratum unitatibus 13
I

2

Quoniam igitur ΑΓ ad A minorem rationem habet

quam 2017 ad 66 ; e contrario AF ad A majorem

habet rationem, quam 66 ad 2017. Et quoniam cir-

cumferentia I B ſexta eſt totius circuli pars; erit utique

Η pars duodecima;, quarta et vigefima ; КГ,

octava et quadragefima ; denique AS, ſexta et nona-

gefima. Quare recta A polygoni latus eſt latera ha-

bentis ſex et nonaginta. Atque eſt AF 66. Igitur po-

lygoni ambitus ad diametrum circuli majorem rationem
habet, quam6336 ad20174. Horum autem numerorum

alter alterius triplus eft, et adhuc excedit unitatibus

284 ; quæ quidem majores funt quam decem ipſius

2017; feptuagefimæ primæ. Pars utique ſeptuagefima
eſt 27 proxime ; atque hujus decuplum 277. Multo

igiturmagis circuli ambitus diametri majoreſt quamtri-

plus fuper decies partiens ſeptuagefimas primas.

Itaque numeri ab eo poſiti, ut fieri potuit, mediocri

ter explicati funt.

• τετράγωνος • ἤπες βιζδ' ἐς' πρὸς γα ex MS. Ρἡλγης Η κυλίνδρες is deest.
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1

Scire autem oportet Apollonium Pergæum in Ocу-

tocio idemper numeros alios demonſtraſſe, et rem vero

propinquiorem reddidiffe. Quod quidem exquifitius eſſe

videtur: fedtamen ad id, quod Archimedes fibi propo-
fuit, nihil confert. Diximus enim fibi hoc in libro pro-

pofuiffe, quod vero propinquum eſt, invenire, propter

neceffarios vitæ ufus . Propterea neque PorusNicænus
merito videtur Archimedem reprehendere, quod non

accurate invenerit cui rectæ lineæ circuli circumferentia

fit æqualis. Hinc in Ceriis idem ait, Præceptorem fuum,

Philonem intelligens Gadarenſem, rem ad accuratiores
numeros perduxifle, quam ii funt, quos Archimedes pro-

pofuit; id eft 7 et 22. Omnes enim pariter videntur

ejus propofitum ignoraſſe. Utuntur autem myriadum

multiplicationibus, et divifionibus, quas non facile affe-

quetur, qui in Magni Logiſticis verſatus non fuerit.

Quod fi quis omnino vellet rem ad minimum redigere,
opus effet, ut ea probe affecutus, quæ in Mathematica

Claudii Ptolemæi Compofitione traduntur, per partes et

minutias, et per rectas lineas in circulo aptatas id faceret.

Atqueidego fanefeciſſem, nifi,quodfæpius dixi, intellex-

iffem, fieri non poffe, ut per ea, quæ hic propofita funt,
recta linea accurate inveniatur circuli circumferentiæ æ-

qualis. Et fi quis eo contentus fit, quod proximum vero

eſt, ſuffecerintea, quæ hic ab Archimede tradita funt.

Eutocii Aſcalonitæ Commentarius in Archimedis Cir-

culi Dimenſionem, ex editione ab Ifidoro MilefioMecha-

nico præceptore noſtro recognita.

1.

ἡ ΕΖ τς. ή ΖΓ ρνγ. λοιπόν τὸ α ΕΓΜΖ.
3

δε ζξεθΜσχεσκζ ἐπὶ ἐπὶ ρνγ.

a

75.

202

6

ΜαωΜετ. ἐπὶ εξε λείπει ἄραΜβδωλς
δα 0

ΕΒ φενγ. ΜΜβα εἰς τὸ ἀκριβὲς θΜγχλε
0

πρεθ. Μβ,γχτθ Μ,γνθ,ατκε.

β

InMargine.

ΕΖτε ἡ ΖΓ ραγί

ἐπὶ ευγἐπι τε

6

Maw

λ

τωλε

ΟΜγχλε
2.

ἡ Ε Γ φοα ἡ Η Γ ρνγ φζαη. ἐπὶ φοα
κε γ με δ

ἐπι ρνγ ἐπὶ φζαή . ΜΜεΦ. Μαετ. ΜΜ
8

εφέβζΜ,εδλ επφον. ΜεΜρήσαδ΄φοα
λβ é

γενθ. φζαή ψΜΜα θ Μγυθ ξβζιαδηξδ
λδ

ΟΜθυκηζδεδ ἐκ τάτων συνάγεται τὸ ἀπὸ εκ
λδ

Μθκν. ἐλλείπει ἄρα ἀκριβῶς Μκασ'ιε ἔγγισα.

3.

ἡ ΕΓ αρξβή . ἡ ΘΓ ρνγ. αροβή ἐπὶ αρξβκ.

ἐπὶ ρνγ ἐπὶ αροβή . Μ.Μ.Μ.βρκε Μα,ετ

ριξ
La

ΜΜΜβρκε ΜΜ,στιβζ,εβφρν. ΜΜζ.
5 5

σιβζ. Μ,ς,τλρηζσ. τριο. Μζδε Μηζδ΄.
β

βορκδδ. θΜτυ . βεΜδδ. ρκειβεζεδέδο

ρλε

ρχειβαηζδδεδΜφλδιέδ θ Μελζτωοζέδ
ραζ

• ὠκυτοβίῳ

Ἰσέον δὲ, ὅτι κὶ᾿Απολλώνιος ὁ Περγαῖος ἐν τῷ' Ωκυτοβόῳ,

ἀπέδειξεν αὐτὸ δὲ ἀριθμῶν ἑτέρων, ἐπὶ τὸ συνεγγυς μᾶλλον

ἀγάγων. Τῦτο δὲ ακριβέςερον μὲν εἶναι δοκεῖ ὁ χρήσιμον δὲ

ορός – ᾿Αρχιμήδος σκοπόν. Ἔφαψν γὸ αὐτὸν σκοπὸν ἔχειν ,

ἐν τῷδε τιὸ βιβλίῳ, τὸ συνεγγυς εὑρεῖν τὰ τὰς ἐν τις βίῳ

χρείας. "Ως τε ἐδὲ Πόρος ὁ Νικαιεὺς εὔκαιρον εύρηθήσε) μέμ-
ψιν ἐπάγων᾿Αρχιμήδει, ὡς μὴ ἀκριβῶς εὑρόντι, Ποίᾳ αὐθεία

ἴση ἐςὶν ἡ το κύκλο πειφέρεια. Ἐξ ὧν αὐτὸς ἐν τοῖς Κηρίοις

φησί ἢ ἑαυτῶ διδάσκαλον, Φίλωνα λέγων τὸν ἀπὸ Γαδάρων,

εἰς ἀκριβεςέρος ἀριθμὸς ἀγάγειν, τῶν ὑπ᾿ ᾿Αρχιμήδες ειρημέ-

νων, τῦ τε ζ' φημὶ κὶ τῶν κό΄. ᾿Απάντες γὸ ἐφεξῆς φαίνοντας

τὸν σκοπὸν αὐτὸ ἠγνοηκότες· κέχρίωται δὲ κὶ τοῖς τῶν μυριά-

δων πολλαπλασιασμοῖς κὶ μερισμοῖς· οἷς ἐκ εὔκολον ἄρακολι

θῶν, τὸν μὴ 2ὰ τῶν Μάγνο Λογισικῶν ἠγμένον. Εἰ δὲ τις

ὅλως ἐβάλετο εἰς ἔλατιον αυτὸ καταγαγεῖν· ἐχριῶ τοῖς ἐν τῇ

Μαθηματική Συντάξει Κλαυδία Πτολεμαίο εἰρημένοις ἀκολο

θέντα, 2)ὰ ἢ μοιρῶν κὶ λεπλῶν, καὶ ἢ ἐν τις κύκλῳ οὐθεῖων

τῦτο ποιεῖν· κὶ πεποιήκειν ἄν ἐγὼ τῦτο, εἰ μὴ, ὅπερ πολλάκις

εἶπον, ἐνενόεν, ὡς ἔτε ἀκριβῶς δυνατὸν, εἰὰ τῶν ἐνταῦθα

εἰρημένων, εὑρεῖν, τῇ το κύκλο τριφερείᾳ ἴσην οὐθεῖαν. Καὶ

εἴ τις τὸ συνεγγυς καὶ πρὸ μικρὸν προσέχοι· ἀρκεῖ τὰ ὑπ᾽

᾿Αρχιμήδος ἐνταῦθα εἰρημένα.

Εὐτοκίο ᾿Ασκαλωνίτο Ὑπόμνημα, εἰς τίω ᾿Αρχιμήδος τοῦ

Κύκλο Μέτρησιν· Ἐκδόσεως παραναγνωσθείσης της Μιλησίῳ

Μηχανιχῷ Ἰσιδώρῳ, τις ἡμετέρῳ διδασκάλῳο

• περί

In MS. Multiplicationes ita ſehabent.

τὸ ἀπὸ ΕΘ ἶσον τοῖς ἀπὸ ΕΓ, ΓΑ ἐςὶ ΜωλΜιζέβ.

ἐλλείπει ἄρα τῷ ἀκριβῶςΜξει.

νζ

4.

Η Ε Β τλδδ. ή ΓΚρνγ. βτλθδ. Μ.Μηφ.

ζε
a η ξζα

MT.MMMMἐπὶ ρνγ ἐπὶ βτλθδ. ΜΜθαασοε. Μετ. ΜΜΜΜηΦ

ετσι
MM

(ωσι) βτλδδ. βφενΜΜθβψος. Μθλραζε.
a

τριθ. Μ.θλσος,η,αςρχτισα. Μη βύσοπαβδ

φοιζίαςς. Φοεζεβδις'θΜηψαγις. Μβεις

ρηδ ΦΜζ

φΜζ

ἐκτύτων συνάγεται τὸ ἀπὸ ΕΚ м

0

βελβις· ἐλλείπει ἄρα τῷ ἀκριβῶςΜΜaL'

5.

ἡ ΑΓ αφξ. ἡ ΓΒψω. ατνα επι (ωσί) αφξ. έωι ψα ατνα
σ μθεP

ρλε η κετ

Μ.Μ.MM3 (hoc pro ist in MS. ponitur) MMMa.MMM
E λθδ

४
β εα

ρμγ

ΜεσυΜΜΜ,στ. ΜΜγχθΜ,ηυ. ΜΜεβφη. Μπχ

ρωβ

ατνα. θΜέσα ἀναφέρομεν ἀπὸ ΑΓἀπὸ τῦ ΒΓ καταλείπονται

ஒணß

Μες. περιτλεύει τῦ ἀβριβῶςΜα.

6.

αθ

ἡ ΑΗ βλα. ἡ ΗΓ ψα. γιγζδ΄ . ἐπὶ βλια. ΜΜ,ς.
ραπα

ε

λγ B

επι γιγαδ. Μ.Μ.θλ. Μγεσυ. ΜΜοαφψνΜθρι
ε ωγζ

ΟΜηγ. θλος δ΄. βλια. αφιαίδην. θΜχλια

"

TY

ψιβρεδ'ήις. τὰἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΓ. Μβτιζα.

ΟΜβχπθις· ὑπερέχει τῷ ἀκριβῶςΜτξηις

7.

ΜΑΘ αωκτ. ἡ ΘΓεΜ. αωληθιά επι αωκγ.

εγβ ρπγ

επι Μ. επι αωληθια ΜΜΜ,γ. Μδη. ΜΜΜ

το ξδλβωλδ

ηριαθεια. ΜΜ,σβυ. η,δχ. ΜΜΜάτυπη
βα E

γ β

Μσβη. ΜΜενξ. θΜ,ζαΜ.Μ. δτςΜy

θγδ
θ λβ

γβη. γβυξθ. ΜευςΜέδΜ/ηα θιγΜ τεθ.
000

τλη

ια

ριαοπνη γγηπαςθσιαοβη. τέτοις ἶσον τὸ ααγ
η α

1 :

τλη

βαι ης θρκαΜ τεθ ἐςὶ θ Μ. αςνα γο ερεγγυς .
0

ὑπερέχει ἄρα τῦ ἀκριβῶς Μτκα ἐγγύς.

8.

ἡ ΑΚ αζ.χη ή Κ.Γξς· αθέ' επι αζ. επι ξς.

P P

επι,αθέ΄. Μζ. γχτξ. Μθρξςις. (Μθ. τέλα .
ρα

θπαας· θΜ,δΜο. θδτυς. εξεζεαζλς.

pa

ΟΜκυιζγας· -τέτοις ἶσον τὸ α αγ ἐςὶ

ὑπερέχει τῷ ἀκριβῶς Μιβ΄γλγ

9.

pa

Η ΑΛβιςς΄. ἡ ΑΓ ξς. βιζδ΄. ἐπὶ βισς. επι ξς. ἐπὶ βιζα
εβα βα β

Μ.Μ.Μ.βτλζγ. γχτξ. ΜΜΜ,δφ. Μρξαζς.
β a

τέλε. Μροβα. Μβχλα. εδτνς· ΜδοΜολδ .́
UE υς

τλγγαςδλέ. φβιαδις΄. θΜ,δλκηλς. Μ
UE

θεες(σις. τέτοις ἶσον τῷ ἀπὸ ΑΓ ἰσὶΜ

θεπδλς* περιττεύει τῦ ἀκριβῶς Μγμή



ΑΡΧΙΜΗΔΟΥΣ

ΠΕΡΙ ΕΛΙΚ Ω Ν.

ARCHIMEDIS

DE HELICIBUS.

ΑΡΧΙΜΗΔΗΣ ΔΩΣΙΘΕΩ ΧΑΙΡΕΙΝ.

T
T

ΩΝ ποτὶ Κώνωνα ἀποσαλένιων θεωρημάτων,

ὑπὲρ ων αἰεὶ τὰς ὑποδείξεις πιςέλλεις μοὶ

γράψαι, τῶν μὲν πλείςων ἐν τοῖς ὑπὸ Ἡρακλείδα

κομιθέντεοσιν ἔχεις γεγραμμένας, τινὰς δὲ αὐτῶν

* ἐὶ ἐν τῷδε τῷ βιβλίῳ γράψας, πιςέλλω τοί. Μὴ

θαυμάσης δε, εἰ πλείονα χρόνον ποιήσαντες ἐκδίδομεν

τὰς ἀποδείξεις αὐτῶν. Συνβαίνει γὸ τῶτο γεγενῆσθαι,

διὰ τὸ βόλεθαί με πρότερον διδόμεν τοῖς περὶ τὰ

μαθήματα πραγματευομένοις, καὶ μαζεύειν αὐτὰ

προαιρεμένοις . Πόσα γὰρ τῶν ἐν Γεωμετρίᾳ θεω-

ρημάτων οὐκ εὐμέθοδα ἐν ἀρχᾷ φανέντα, χρόνῳ

τὰν ἐξεργασίαν λαμβανόντι ; Κώνων μὲν οὐχ '

ἱκανὸν λαβῶν ἐς τὰν μαςδύσιν αὐτῶν χρόνον,

μετάλλαξεν τὸν βίον, καὶ ἄδηλα ἐποίησεν· καὶ

ταῦτα πάντα * δὑρὼν, καὶ ἄλλα πολλὰ ἐξυρών, κὶ

ἐπὶ τὸ πλεῖον προάγαγε Γεωμετρίαν . Ἐπισάμεθα

γὰρ ὑπάρξασαν αὐτῷ συνέσιν ὁ οὐ τὰν τυχῶσαν περὶ

τὸ μάθημα, καὶ φιλοπονίαν ὑπερβάλλεσαν. Μετά

b

ARCHIMEDES DOSITHEO SAL.

T
HEOREMATUM, quæ ad Cononem

miſi, demonſtrationes, quas ut confcri-

bam quotidie flagitas, plurimas quidem iis in

libris habes, quos Heraclides attulit ; nonnullas

vero hoc etiam in libro ad te mitto. Noli autem

admirari, fi diu cunétatus eorum demonftratio-

nes in lucem edo. Hoc enim ea de cauſa factum

eſt, quod prius cum viris communicare voluerim

in mathematicis diſciplinis exercitatis, qui ſum-
mo ea fcrutandi ſtudio tenebantur. Quot funt

enim theoremata in Geometria, quæ cum prin-

cipio videantur via et ratione carere ad cognof-

cendum, tempore fiunt manifeſta ? Conon qui-

dem cum tempus fibi fumpfiffet ad hæc fcru-

tandaminime idoneum, vita deceffit, eaque ob-

ſcura reliquit, licet his omnibus aliiſque pluri-
mis inventis longe Geometriæ fines amplifica-

verit. Novimus enim fuiſſe in eo viro haud

vulgarem ſcientiæ hujus peritiam, eximiamque

induſtriam. Exactis autem poft Cononis obitum

pluribus annis, nemo extitit,quod ego fciam, qui

* In MS. deeft. ὁ ἰκανὸν λαῶ ἐς τὰν μαγεύεσιν • In MS. deeft. Η εὑρεῖς с йти

1

1

* 31
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ex his problematibus ullum attigerit. Mihi vero

libet unumquodque eorum figillatim in medium

afferre ; contingit enim, ut duo quædam, quæ

in eo libro ſejuncta funt, longe a ſcopo aber-

rent ; ut qui ſe omnia inveniffe jactant, nec ul-

lam tamen demonftrationem afferunt, refellan-

tur : quippe profeffi aliquando funt ea ſe inve-

niffe, quæ fieri nullo modo poſſunt. Quæ fint

igitur ea problemata; et quorum tibi demon-

ſtrationes obtulerim ; quorumque hoc libro ex-

ploratas offeram, declarabo. Problematum hoc

primum erat : data ſphæra, planum fpatium in-

venire ſphæræ fuperficiei æquale : quod quidem

primum, edito de ſphæra libro, in promptu eft.

Cum enim demonftratum fit, cujuflibet ſphæræ

fuperficiem quadruplam effe circuli maximi om-

nium, qui funt in fphæra, conftat quomodo fieri

poffit, ut planum fpatium inveniatur fphæræ fu-

perficiei æquale. Alterum hoc erat : dato cono

vel cylindro, ſphæram invenire cono vel cylin-
dro æqualem. Tertium: datam ſphæram plano

fecare, ita ut ejus ſegmenta propofitam inter fe

invicem rationem habeant. Quartum: datam

ſphæram plano fecare, ita ut fuperficiei fegmenta

propofitam inter fe invicem habeant rationem.

Quintum: datum ſphæræ ſegmentum dato

ſphæræ ſegmento affimilare. Sextum: datis

duobus ſphæræ ſegmentis five ejufdem, five non

ejufdem, fegmentum aliquod ſphæræ invenire,
quod alteri quidem ſegmentorum fimile fit, fu-

perficiem vero habeat alterius fuperficiei æqua-

lem. Septimum : a data ſphæra fegmentum

plano ſecare, ita ut fegmentum ad conum, qui

eamdem ac fegmentum bafim habeat, eamdem-

que altitudinem, propofitam rationem habeat;

quæ quidem major non fit ea, quam habenttria

ad duo. Horum igitur, quæ diximus, omnium
demonftrationes Heraclides attulit. Quod au-

tem poft hæc fejunctum erat, id eft falfum. Eſt

autem hujufmodi : ſi ſphæra plano ſecetur in

inæquales partes, majus fegmentum ad minus

rationem habet ejus duplam, quam habet major

fuperficies ad minorem. Hoc vero falfum effe,

ex iis, quæ prius ad te miſſa ſunt, manifeftum

eft. Atque hoc etiam in illis ſejunctum erat.

Si ſphæra plano fecetur in inæquales partes ad

rectos angulos alicui diametro earum, quæ in

ſphæra funt, majus ſegmentum ad minus eam-
dem rationem habet, quam majus fegmentum

diametri ad minus. Majus enim ſphæræ ſeg-
mentum ad minus minorem quidem rationem

habet ejus dupla, quam habet major fuperficies
em

ad minorem, majorem vero ſeſquialtera. Poſtre-

mum quoque, quod fejunctum erat, problema

eſt falfum: ſi ſphæræ alicujus diameter ſecetur,

ita ut quadratum, quod a majore ſegmento de-

ſcribitur, triplum ſit quadrati, quod defcribitur

a minore ſegmento; planumque, quod per id

punctum agitur ad rectos angulos ipfi diametro,

δὲ τὰν῾Κώνωνος τελευθὰν πολλῶν ἐτέων ἐπιγεγενημέ

νων, ἐδ' ὑφ᾽ ἑνὸς ἐδὲν τῶν προβλημάτων αἰθανό-

μεθα κεκινημένον. Βέλομαι δὲ καθ᾽ ἂν ἕκασον αὐ

τῶν προενέγκαθαι, καὶ γὰρ συμβαίνει δύο τινὰ τ

ἐν αὐτῷ · εἶμεν κεχωρισμένα, τέλους δὲ δύποτύξο

μένα· ὅπως οἱ φάμενοι μὲν πάντα δὑρίσκειν, δπάς

δειξιν ἢ αὐτῶν ἐδεμίαν ἐκφερόλες, ἐλέγκων)· οἱ πόθ᾽

ὁμολογηκότες ὑρίσκειν τὰ ἀδιύαλα. Ταῦτα δὴ ποῖα

τῶν προβλημάτων ἐνθὶ, ἐὰ τίνων τὰς ἀποδείξεις ἔχεις

ἀπεταλμένας, καὶ ποίων ἐν τῷδε τῷ βιβλίῳ κομί-

ζομες δοκιμάζοντες, ἐμφανίσω τοι . Πρῶτον δὴ τῶν

προβλημάτων ἦν· σφαίρας δοθείστις δπίπεδον χωρίον

ὡρῶν ἴσον τὰ ἐπιφανεία τᾶς σφαίρας· ὃ δὴ κὰ πρῶ

τον ἐγένετο Φανερὸν, ἐκδοθεντος τῷ περὶ τᾶς σφαίρας

βιβλίου . Δειχθέντος γὰρ ὅτι πάσας σφαίρας ἁ

ἐπιφάνεια τετραπλασία ἐςὶ τὸ μεγίσου κύκλου τῶν

ἐν τῷ σφαίρα, δῆλον ὡς δυνατόν ἐσι χωρίον ἐπίπεδον

ὑρεῖν ἴσον τῷ ἐπιφανεῖᾳ τᾶς σφαίρας. Δάτερον δέν

κώνου δοθέντος ἢ κυλίνδρου , σφαίραν εὑρεῖν ἴστιν τῷ

κώνῳ ἢ τῷ κυλίνδρῳ. Τρίτον δέ· τὰν δοθήσαν σφαί-

ραν ἐπιπέδῳ τεμεῖν , ὥσε τὰ τμάματα αὐτᾶς πότ᾽

ἄλλαλα τὸν ταχθέντα λόγον ἔχειν. Τέταρτον δέ·

τὰν δοθᾶσαν σφαῖραν ἐπιπέδῳ τεμῶν, ὡς τε τὰ

τμάματα τᾶς ἐπιφανείας τὸν ταχθέντα λόγον ἔχων

ποτ' ἄλλαλα. Πέμπλον δὲ τὸ δεθὲν τμᾶμα σφαί

ρας τῷ δοθέντι τμάματι σφαίρας ὁμοιᾶσαι . Ἕκτον

δε· δύο δοθέντων τμαμάτων σφαίρας, εἴτε τᾶς αὐ

τᾶς, ἴτε ἄλλας εὑρῶν τι τμᾶμα σφαίρας, ὁ ἐκτεῖται

αὐτὸ μὲν ὅμοιον τῷ ἑτέρῳ τῶν τμαμάτων, τὰν δὲ

ἐπιφάνειαν ἴσαν ἕξει τᾶ ἐπιφανείᾳ τοῦ ἑτέρου τμά-

μαλος. Έβδομον· ἀπὸ τᾶς δοθεῖσας σφαίρας τμᾶμα

ἀποτεμῶν ἐπιπέδῳ, ὡς τε τὸ τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον

τὴν βάσιν ἔχονλα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ ὕψος

ἴσον, τὸν ταχθέντα λόγον ἔχειν μὴ μείζονα τοῦ ὂν

ἔχει τὰ τρία ποτὶ τὰ β' . Τέτων μὲν τῶν εἰρημένων

πάντων τὰς ἀποδείξεις Ἡρακλείδας ἐκόμισεν. Τὸ ἢ

μετὰ ταῦτα κεχωρισμένον ψεῦδος Ιὦ. Ἔσι δε ακ-

κα σφαῖρα ἐπιπέδῳ τμαθῇ εἰς ἄνισα, τὸ μᾶζον

τμᾶμα ποτὶ τὸ ἔλαοσον διπλασίονα λόγον έξει , ἢ ὁ

μείζων ἐπιφάνεια ποτὶ τὰν ἐλάοσονα. Ὅτι δε τέτο

ψεῦδός ἐσι, διὰ τῶν προαπεταλμένων φανερόν ἐσι ·

Κεχώρισαι γὰρ ἐν αὐτοῖς τόδε. Αἴκα σφαῖρα ἐπι

πέδῳ τμηθῇ εἰς ἄνισα ποτ᾿ ὀρθὰς διαμέτρῳ τινὶ τῶν

ἐν τῷ σφαίρα, τὸ μᾶζον τμᾶμα ποτὶ τὸ ἔλαοσον

τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον, ὃν τὸ τμᾶμα τὸ μεῖζον τᾶς

διαμέτρς ποτὶ τὸ ἔλαοσον . Το γὰρ μεῖζον τμᾶμα

τᾶς σφαίρας ποτὶ τὸ κ ἔλαοσον, ἐλάοσονα μὲν ἢ

διπλάσιον λόγον ἔχει τὸ ὃν ἔχει ὁ μείζων ἐπιφάνεια

ποτὶ τὰν ἐλάοσονα, μείζονα δε, ἢ ἡμιόλιον. Ἦν δὲ

καὶ τὸ ἔοχαλον κεχωρισμένον τῶν προβλημάτων ψεῦ-

δος· ὅτι αἶκα σφαίρας τινὸς ὁ διάμετρος τμαθῇ, ὡς

τε τὸ ἀπὸ τῶ μάζονος τμάμαλος τεραγωνον τριπλά-

σιον εἶμεν τῶ τετραγώνε, το Σπὸ τὸ ἐλάοσονος τμά-

ματος, ή δια τοῦ σαμείου τὸ ἐπίπεδον ἀχθὲν ποτ'

f Sic MS. 8 μνὶ κελωρισμένα * ὅπως ex MS. ἡ μὲν ὧν τῶν * ἔλασον ἃ μὲν
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ὀρθὰς τὰ διαμέτρῳ τέμνη τὰν σφαίραν· τὸ τοιῶτον τῷ

ἄδει οχῆμα, οἷόν ἐσι τὸ μᾶζον τᾶς σφαίρας τμᾶμα,

μέγισόν ἐσι τῶν ἄλλων τμαμάτων τῶν ἐχόντων ἴστιν

τὰν δπιφάνειαν. Ὅτι ἢ τῶτο ψεῦδός ἐσι , δῆλον διὰ

τῶν πριαπεταλμένων θεωρημάτων. Δέδεικται γ ,

ὅτι τὸ ἡμισφαίριον μέγισόν ἐσι τῶν περιεχομένων ὑπὸ

ἴσας ἐπιφανείας σφαίρας τμαμάτων. Μιὰ ἢ ταῦτα

περὶ τὸ κώνο προβεβλημένα ἐςὶ τάδε. Αἴκα ὀρθο-

γωνία κώνο τομα, μενέσις τᾶς διαμέτρς, περιενεχθῆ,

ὡς τε εἶμεν ἄξονα τὰν διάμετρον, τὸ περιγραφὲν χῆμα

ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀρθογωνίου κώνου τομᾶς, κωνοειδες

καλείθω . Καὶ αἴκα τοῦ κωνοειδέος χήματος

ἐπίπεδον δπιψαύη, παρὰ δὲ τὸ ὅιιψαῦον πίπε-

δον ἄλλο Ἀλείτεδον ἀχθὲν δποτέμῃ τὸ τμᾶμα τοῦ

κωνοειδεος , τοῦ Σποτμαθέντος τμάματος βάσις μὲν

καλάθω τὸ Ἀποτέμνον ἐπίπεδον, κορυφὴ δὲ τὸ σα-

μεῖον, καθ᾿ὸ ἐπιψαύει τὸ ἕτερον ἐπίπεδον τῷ κωνοει-

δέος. Εἰ δὲ τὰ τὸ εἰρημένον χῆμα, ἐπιπεδῷ τμαθῆ

ποτ᾿ ὀρθας τῷ ἀξονι, ὅτι μὲν ὁ τομὰ κύκλος ἐσᾶτη,

δῆλον. Ὅτι δὲ ὁποτμαθὲν τμᾶμα ἡμιόλιον ἐσεῖται

τῶ κώνε, τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι

εὶ ὕψος ἴσον, δείξαι δει. Καὶ αἴκα τῷ κωνοειδέος δύο

τμάματα ἀποτμαθέωντι ἐπιπέδοις ὁποσοιῦ ἀγμέ-

νοις· ὅτι μὲν ὧν οἱ τομαὶ ἐοσοιῶται ὀξυγωνίων κώνων

τομαὶ, δῆλον, αἴκα τὰ ἀποτέμνονται ἐπίπεδα μὴ

ὀρθὰ ἐῶντι ποτὶ τὸν ἄξονα . Ὅτι δὲ τὰ τμάματα

ποτ᾿ ἄλλαλα τῶτον ἐξουῶντι τὸν λόγον, ὃν ἔχωντι δυ-

νάμει ποτ᾽ ἀλλάλας αἱ Ἀπὸ τᾶν κορυφᾶν αὐτῶν

ἀγμέναι παρὰ τ᾿ἄξονα μέχρι τὰ ἐπίπεδα τέμνοντα,

δείξαι δεᾶ. Τούτων δ᾽ οἱ ἀποδείξεις οὕπω τοι άπο-

σέλλονται. Μετὰ δὲ ταῦτα περὶ τᾶς ᾿ ἕλικος ἦν

προβεβλημένα ταῦτα. Ἐντὶ δὲ ὥσπερ ἄλλο τὶ γένος

προβλημάτων ἐδὲν ἐπίκοινον ἐχόντων τοῖς προειρημέ-

νοις, ὑπὲρ ὧν ἐν τῷδὲ τῷ βιβλίῳ τὰς " ἀποδείξεις
γεγραφήκαμέν τοι . Ἔσι δε τάδε.

L

ΠΕΡΙ ΕΛΙΚΩΝ .

Αἴκα Αθεῖα γραμμὰ ἐν ἐπιπέδῳ, μένοντος τοῦ

ἑτέρο πέρατος, ἰσυπιχέως περιενεχθεῖσα ἀπικατα-

ταθῇ πάλιν ὅθεν ὥρμασεν, ἅμα δὲ τα γραμμᾷ

τα περιφερομένα φέρηται τὸ σαμεῖον ἰσοταχέως αὐτὸ

ἑαυτῷ, κατὰ τὰς Ἀθείας ἀρξάμενον ἀπὸ 8 μένονλος

πέρατος, τὸ σαμεῖον ἕλικα γράψει ἐν τῷ ἐπιπέδῳ.

Φαμὶ δὴ τὸ περιλαφθὲν χωρίον ὑπὸ τᾶς ἔλικος καὶ

τᾶς Οθείας τᾶς ἀποκαταςαθείσας ὅθεν · ὥρμασεν,

τρίτον μέρος εἶμεν & κύκλο & γραφέντος, κέντρῳ μὲν

τῷ μένονλι σαμείῳ, διασήματι ἢ τῷ εὐθείᾳ τᾷ διανυ-

θείσα ὑπὸ 8 σαμεία ἐν τῷ μιᾷ περιφορᾷ τᾶς ἀθείας.

Καὶ ἄκα τᾶς ἔλικος ἐπιψαύῃ τὶς εὐθεῖα καὶὰ τὸ πέ-

ρας τᾶς ἔλικος τὸ ἔρχαλον γενόμενον· ἄλλα δέ τις εὐθεῖα

τᾷ περιαχθείσᾳ ὁ ἀποκαταςαθείσᾳ γραμμᾶ ποτ'

ὀρθὰς ἀχθῇ ἀπὸ τοῦ μένοντος πέρατος αὐτὰς,

ὥσε ἐμπεσεῖν τὰ ἐπιψανέσα· φαμὶ τὰν πιταχθεῖ-

ſphæram fecet; talis fpecie figura, quale eft

majus ſphæræ ſegmentum, maxima eft omnium

fegmentorum, quæ æquali ſuperficie compre-

henduntur. Hoc vero falfum effe conftat ex iis

theorematibus, quæ prius ad te miſſa funt.
Demonftratum enim eſt, omnium, quæ æquali

fuperficie comprehenduntur, fegmentorum, id

eſſe maximum, quod eſt hemiſphærium. Hæc

deinceps de cono propofita erant. Si rectanguli

coni ſectio, manente diametro, circumagatur,

ita ut diameter ipſa ſit axis ; quæ a rectanguli

coni ſectione figura defcribitur, conoides voce-

tur. Et fi conoiden planum contingat, planum-

que aliud, quod plano contingenti parallelum

agitur, conoidis fegmentum aliquod fecet; ſeg-

menti, quod fectum eſt, baſis vocetur planum,
quod fecat ; vertex vero punctum, in quo pla-

num alterum conoiden contingit. Quod fi fi-

gura, quam diximus, plano ſecetur ad rectos

angulos axi, ſectionem quidem circulum effe ,

manifeftum eft. Segmentum vero, quod fectum

eſt, ſeſquialterum eſſe coni, qui eamdem ac

ſegmentum baſim habeat, eamdemque altitudi-

nem, hoc oportet demonftrare. Et fi duo cono-

idis ſegmenta planis ſecentur utcunque actis,

ſectiones quidem eſſe acutiangulorum conorum

ſectiones manifeſtum eſt, dummodo ne ea quæ

ſecant, plana recta fint ad axem. Segmenta vero

eam inter fe invicem rationem habere, quam

habent poteftate inter fe invicem rectæ, quæ ab

eorum verticibus ducuntur axi parallelæ ad ea

uſque, quæ ſecant, plana, hoc item demon-

ftrare oportet. Horum autem demonftrationes

nondum ad te mittuntur. Hæc demum de he-

lice propofita erant. Hoc autem eft quafi aliud

problematum genus nihil cum iis, quæ præ-

diximus, commune habentium; de quibus tibi

hoc in libro demonftrationes confcripfi. Atque

hæc funt hujufmodi.

DE HELICIBUS.

Si recta linea in plano, manente altero ejus

termino, æquabiliter circumacta eodem refti-

tuatur, unde moveri cœpit ; et una cum linea

circumacta feratur punctum aliquod æquabiliter

fibi ipfi in eadem linea incipiens a manente ejus

termino ; punctum hoc helicen in plano defcri-

bet. Dico jam fpatium, quod ab helice, et

recta linea eodem, unde moveri cœpit, reſtituta

comprehenditur, tertiam effe partem circuli de-

ſcripti centro quidem puncto manente, inter-

vallo autem ea recte lineæ parte, quæ a puncto

fuerit uno orbe tranſmiſſa. Et fi helicen recta

quædam contigerit in extremo ipfius helicis ter-

mino ; et recta quædam alia rectæ lineæ cir-

cumactæ, eodemque, unde moveri cœpit, reſti-

tutæ ad rectos angulos ducatur a manente ejus

termino, ita ut contingenti occurrat; dico rec-

1 δη τι έλικας η ἀποδείξεις ex MS. • ὥρμασε
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tam hanc, quæ ducta eſt, circumferentiæ circuli

effe æqualem. Et fi recta linea circumacta, et

punctum, quod in ea fertur, repetitis orbibus

circumagantur, eodemque, unde moveri cœpe-

rant, reftituantur; dico ſpatii, quod fecundo

orbe ab helice comprehenditur, quod quidem

comprehenditur tertio orbe, effe duplum; quod

vero quarto, triplum; quod quinto denique,

quadruplum; atque ita porro, quæ fpatia pof-
terioribus orbibus comprehenduntur, ea fecun-

dum numeros, qui hos conſequuntur, multi-

plicia eſſe ſpatii, quod fecundo orbe compre-

henditur. Quod autem ſpatium primo orbe com-

prehenditur, fextam effe partem fpatii, quod

comprehenditur orbe fecundo. Et fi inhelice

uno orbe defcripta duo puncta fumantur ; du-

canturque ab eis rectæ ad manentem circumactæ

lineæ terminum; defcribanturque duo circuli
centro quidem puncto manente, intervallis vero

rectis ad manentem lineæ terminum ductis ;

quæque harum rectarum minor eft, producatur;

um

dico fpatium, quod comprehenditur tum a cir-

cumferentia majoris circuli, quæ inter rectas ad

eafdem helicis partes interjicitur, tum ab helice,

rectaque producta ; ad ſpatium, quod compre-

henditur tum a circumferentia minoris circuli,

tum ab eadem helice, rectaque terminos earum

jungente, eam rationem habere, quam habet ea,

quæ ex centro minoris circuli, cum duabus ter-

tiis partibus exceſſus, quo ea, quæ ex centrotro

majoris circuli, excedit eam, quæ ex centro mi-

noris circuli ; habet, inquam, ad eam, quæ ex

centro minoris circuli, cum tertia exceffus,

quem diximus, parte. Horum ego aliorumque
de helice demonftrationes in hunc librum con-

jeci. Præmittuntur autem, quod in aliis quoque

geometricis ufu venit, quæ ad ea demonftranda
funt neceſſaria. Atque in his quoque eorum,

quæ in libris antea a me editis fumpta funt,

iſtud fumo : inæqualium linearum et inæqua-

lium ſpatiorum id, quo majus excedit minus

fibimetipfi aliquoties additum, fieri poffe, ut

excedat quodcunque propofitum fuerit ex iis,

quæ inter fe invicem comparantur.

PROP. I. THEOR .

Si in aliqua linea feratur punctum aliquod

æquabiliter fibi ipſi, ſumanturque in ea duæ li-

neæ , quæ fumptæ funt, eamdem inter ſe invi-

cem rationem habebunt, quam tempora, quibus

punctum eafdem lineas tranfmifit .

Feratur enim punctum aliquod in linea AB

æquabiliter, ſumanturque in ea duæ lineæ ΓΔ,
ΔΕ. Ac tempus, in quo punctum lineam ΓΔ

tranfmifit, fit ZH ; in quo vero tranfmifit AE,

fit HO. Oportet demonftrare, lineam FA ad

lineam AE eamdem rationem habere, quam

tempus ZH ad tempus HO.

P Sic MS.

ἕκτον μέρος
* ធ

σαν ἀθεῖαν ἴστιν εἶμεν τὰ τοῦ κύκλου Ρ περιφερεία.

Καὶ αἴκα ὁ περιαγομένα γραμμὰ καὶ τὸ σαμεῖον,

τὸ φερόμενον κατ᾿ αὐτᾶς, πλείονας περιφορας περι-

ενεχθέωντι καὶ ἀποκαταςαθέωντι πάλιν ὅθεν ὥρ-

μασεν· Φαμὶ ὁχωρίς , τοῦ ἐν τα δευτέρα περιφορά

ποτιλαφθέντος ὑπὸ τᾶς ἕλικος, τὸ μὲν ἐν τῷ τρίτα

ποτιλαφθεν διπλάσιον ἐσεῖθαι· τὸ δὲ ἐν τῷ τετάρτα

τριπλάσιον· τὸ δὲ ἐν τῷ πέμπτα τετραπλάσιων· ἐ

ἀεὶ τὰ ἐν ταῖς ὕςερον περιφοραίς ποτιλαμβανόμενα

χωρία κατὰ τὸς ἑξῆς ἀριθμὸς, πολλαπλάσια ἐσᾶ-

θαι τὸ ἐν τῷ δυτερᾷ περιφορᾷ ποτιλαφθέντος.

Τὸ δὲ ἐν τῷ πρώτᾷ περιφορᾷ ποτιλαφθὲν χωρίον

ἕκτον μέρος εἶμεν, τὸ ἐν τᾷ δώτερᾷ περιφορᾷ ποτι-

λαφθέντος χωρίς. Καὶ αἴκα᾿ ἐπὶ τὰς ἕλικος τᾶς

ἐν μια περιφορᾷ γεγραμμένας δύο σταμεῖα λαφθέ-

ωντι , καὶ ἀπ᾿ αὐτῶν ἐπιζευχθέωντι ἀθεῖαι ἐπὶ τὸ

μεμενακὸς πέρας τᾶς περιενεχθείσας γραμμᾶς, κὶ

κύκλοι δύο * γεγραφέωντι κέντρῳ μὲν τῷ μεμενακότι

σαμείῳ, διασημάτεοσι δε ταῖς ἐπιζευχθείσαις ἐπὶ

τὸ μεμενακὸς πέρας τῆς ἀθείας, ἡ ἐλάοσων τᾶν

πιζευχθεισᾶν ἐπεκβληθῇ· Φαμὶ τὸ περιλαφθέν

χωρίον ὑπό τε τᾶς & μείζονος κύκλες περιφερείας τᾶς
ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἕλικι μεταξὺ τῶν εὐθειᾶν ἑούσας, καὶ

τᾶς ἔλικος κὰ τᾶς εὐθείας τᾶς ἐκβληθείσας ποτὶ τὸ

περιλαφθεν χωρίον, ὑπό τε τᾶς τὸ ἐλάοσονος κύκλε

περιφερείας, κὶ τᾶς αὐτᾶς ἔλικος, ἢ τᾶς εὐθείας τᾶς

ἐπιζευγνυόσας τὰ πέρατα αὐτῶν, τῶτον ἐξει τ λόγον

ὃν ἔχει ὁ ἐκ ὁ κέντρο ὁ ἐλάοσονος κύκλο μεθὰ δύο

"τριταμοριῶν τᾶς ὑπεροχᾶς, ὁ ὑπερέχει ὁ ἐκ &κέντρα

ξ μείζονος κύκλο τᾶς ἐκ τὸ κέντρο ἐλάοσονος κύκλε

ποτὶ τὰν ἐκ τῶ κέντρα τοῦ ἐλαοσονος κύκλου μετ᾿ ἑνὸς

τριταμορίς τᾶς εἰρημένας ὑπεροχᾶς . Τέτων δή μοι

καὶ ἄλλων πεὶ τᾶς έλικος αἱ δποδειξεις, ἐν τῷδε τῷ

βιβλίῳ γράφονται. Πρόκεινται δὲ ὡς τὴ τῶν ἄλλων
τῶν γεωμετρεμένων τὰ χρείαν ἔχοντα, εἰς τὰν ἀπό-

δειξιν αὐτῶν. Λαμβάνω δὲ καὶ ἐν τέτοις τῶν ἐν τοῖς

πρότερον ἐκδεδομένοις βιβλίοις λήμματα τάδε· "τᾶν

ἀνίσαν γραμμᾶν, κὰ τῶν ἀνίσων χωρίων τὰν ὑπερο-

xὰν ᾧ ὑπερέχει τὸ μεῖζον τὸ ἐλάοσονος αὐτὰ σιωτι-

θεμέναν, διωατὸν εἶμεν παντὸς ὑπερέχειν τῷ προτε-

θέντος τῶν ποτ᾿ ἄλλαλα λεγομένων.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ α΄.

Εἶκα κατά τινος γραμμᾶς ἐνεχθῇ τι σαμεῖον ἰσο-

ταχέως αὐτὸ ἑαυτῷ φερόμενον, κὶ λαφθέωνιι ἐν αὐτᾷ

δύο γραμμαὶ, αἱ ἀπολαφθεῖσαι τὸν αὐτὸν ἐξῶντι λό

γον ποτ᾿ ἀλλάλας ὅνπερ οἱ χρόνοι ἐν οἷς τὸ σαμεῖον

τὰς γραμμὰς ἐπορεύθη .

Ἠνέχθω γάρ τι σαμεῖον κατὰ τᾶς ΑΒ γραμμᾶς

ἰσθαχέως, ή λελάφθωσαν ἐν αὐτᾷ δύο γραμμαὶ αἱ

ΓΔ, ΔΕ. Ἔσω δὲ ὁ χρόνος, ἐν ᾧ τὰν ΓΔ γραμμὰν

τὸ σαμεῖον διεπορεύθη, ὁ ΖΗ, ἐν ᾧ δὲ τὰν ΔΕ ὁ ΗΘ.

Δεικτέον ὅτι τὸν αὐτὸν ἔχωντι λόγον ἁ ΓΔ γραμμά

ποτὶ τὰν ΔΕ γραμμὰν, ὃν χρόνος ὁ ΖΗ ποτὶ τ ΗΘ.

9 Pro ποτιλαφθέντος . Τὸ δὲ ἐν τᾷ πρώτα περιφορᾷ πολιλαφθὲν χωρίον ἕκτον μέρος in MS. legitur ποτιλαμφθίλος,

* περιγεγραφέοντι
t

κὶ ὰ ἐλάσσων τῶν * τρίτα μορίων
* τῶν ἴσαν
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Συγκείθωσαν γὰρ ἐκ τῶν ΓΔ, ΔΕ γραμμᾶν αἱ

ΑΔ, ΔΒ γραμμαὶ * καθαντινοιῶ σκύθεσιν ὕτως ,

ὥς τε ὑπερέχειν τὰν Α Δ τᾶς Δ Β . Καὶ ὁσάκις μὺ

σύγκειται ὰ ΓΔ γραμμὰ ἐν τῷ ΑΔ, τοσαυτάκις

συγκείθω ὁ χρόνος ὁ ΖΗ ἐν τῷ χρόνῳ τῷ ΛΗ·

ὁσάκις δὲ σύγκειται ὁ

ΔΕ γραμμὰ ἐν τῷ ΔΒ,

τοσαυτάκις συγκείθω ὁ

A

A

Γ

ΘΗ χρόνος ἐν τῷ ΚΗ χρόνῳ . Ἐπεὶ ἐν ὑπόκειται τὸ

σαμᾶον ἰσοταχέως ἐνηνέχθαι κατὰ τᾶς ΑΒ γραμμᾶς,

δῆλον ὡς ἐν ὅσῳ χρόνῳ τὰν ΓΔ ἐνηνέκται, ἐν τοσούτῳ

καὶ ἑκάσαν ἐνήνεκται τὰν ἴσαν τᾷ Γ Δ. Φανερὸν ἕν,

ὅτι καὶ συγκειμέναν * τὰν Α Δ γραμμὰν, ἐν τοσύτῳ

χρόνῳ ἐνήνεκται , ὅσος ἐσὶν ὁ Λ Η χρόνος · ἐπειδὴ το

σαυτάκις σύγκειται ἅτε ΓΔ γραμμὰ ἐν τᾷ ΑΔ

γραμμᾷ, κὶ ὁ ΖΗ χρόνος ἐν τῷ ΛΗ χρόνῳ. Δία *

ταῦτα δὴ καὶ τὰν ΒΔ γραμμὰν ἐν τοσέτῳ χρόνῳ τὸ

σαμεῖον ἐνήνεκται, ὅσος ἐςὶν ὁ ΚΗ χρόνος. Ἐπεὶ ἐν

μείζων ἐσὶν ἁ ΑΔ γραμμὰ τᾶς ΒΔ, δῆλον ὅτι ἐν

πλείονι χρόνῳ τὸ σαμεῖον τὰν Δ Α διαπορβέται γραμ-

μὰν, ἢ τὰν ΒΔ. Ως τε ὁ χρόνος ὁ ΛΗ μείζων ἐςὶ

τῶ ΚΗ χρόνο . Ὁμοίως δε δειχθήσεται, κὶ αἴκα ἐκ

τῶν χρόνων τῶν Ζ. Η, Η Θ σιωτεθέωντι χρόνοι – κα-

θαντινουῦ σκύθεσιν, ὡς τε ὑπερέχειν τὸν ἕτερον τοῦ

ἑτέρου, ὅτι καὶ τῶν ἐκ τῶν γραμμᾶν τᾶν ΓΔ, ΔΕ,

καλὰ τὰν αὐτὰν σύνθεσιν συνθείσαν ὑπερέξει ὁ ὁμόλο-

γος τῷ ὑπερέχοντι χρόνῳ. Δῆλον ἐν ὅτι τὸν αὐτὸν ἕξει

λόγον ἁ ΓΔ ποτὶ τὰν ΔΕ, ὃν ὁ χρόνος ὁ ΖΗ ποτὶ τὸν

χρόνον τὸν Η Θ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ β΄ .

Z

Αἴκα δύο σαμείων ἑκατέρε κατά τινος γραμμᾶς

ἐνεχθέντος, μὴ τᾶς αὐτᾶς ἰσοταχέως αὐτῷ ἑαυτῷ

Φερομθύς, λαφθέωντι ἐν ἑκατέρᾳ * τᾶν γραμμᾶν δύο

γραμμαὶ, αὶ τε πρῶται ἐν ἴσοις χρόνοις ὁ ὑπὲρ τῶν

σαμείων διανυέθων, κὶ αἱ δεύτερας· τὸν αὐτὸν ἐξέντι

λόγον ποτ᾿ ἀλλάλας αἱ λαφθεῖστη γραμμαί.

Ἔσω κατὰ τᾶς ΑΒ γραμμᾶς ἐνηνεγμένον τὶ σα-

μεῖον ἰσοπαχέως αὐτὸ ἑαυτῷ, κὶ ἄλλο κατὰ τᾶς Κ.Λ.

Λελάφθωσαν δὲ ἐν τᾷ ΑΒ δύο αἱ ΓΔ, ΔΕ γραμμαί,

καὶ ἐν τῷ ΚΛ αἱ ΖΗ, Η Θ · ἐν ἴσῳ δὲ χρόνῳ τὸ

κατὰ τᾶς ΑΒ γραμμᾶς ἐνηνεγμένον σαμεῖον τὰν ΓΔ

γραμμὰν διαπορμέθω, ἐν ὅσῳ τὸ ἕτερον κατὰτὰς

ΚΛ ἠνεγμθύον τὰν ΖΗ· ὁμοίως κὶ τὰν ΔΕ γραμμὰν

ἐν ἴσῳ διαποροφέπω τὸ σαμεῖον, ἐν ὅσῳ τὸ ἕτερον τὰν

ΗΘ. Δεικτέον ὅτι τὸν αὐτὸν ἐχεὶ λόγον ἁ ΓΔ ποτὶ

τὰν ΔΕ, ἵνα ΖΗ ποτὶ τὰν Η Θ.

Ἔσω δὴ ὁ χρόνος ἐν ᾧ τὰν ΓΔ γραμμὰν διεπο-

ρευέτο τὸ σημεῖον ὁ Μ.Ν. Ἐν τούτῳ δὴ τῷ χρόνῳ &

τὸ ἕτερον σαμεῖον διαπορεύεται τὰν Ζ.Η. Πάλιν δὲ κι

ἐν ᾧ τὰν ΔΕ γραμμὰν διεπορούετο τὸ σαμεῖον, ἔσω ὁ

Ν.Ξ χρόνος . Ἐν τούτῳ δὴ καὶ τὸ ἕτερον σαμεῖον δια-

Z

1

Componantur enim ex lineis ΓΔ, ΔΕ lineæ

ΑΔ, A B fecundum quamlibet compofitionem,

ita ut A A ipfam A B excedat. Et quoties qui-

dem ponitur linea ΓΔ in AA, toties ponatur

tempus Z H in tempore AH ; quoties vero po-

nitur linea AE in AB,

toties tempus po-

natur in tempore KH.

ΔΕ

H

O

B

K

Quoniam igitur ponitur punctum in linea AB

æquabiliter ferri, conſtat quanto tempore li-

neam A tranfmifit, tanto unamquamque earum

tranſmiſiſſe, quæ ipfi IA æquales funt. Quare

compofitam etiam lineam AA tanto tempore
tranfmifit, quantum eſt tempus AH ; quoniam

toties ponitur linea FA in linea AA, quoties

tempus ZH in tempore AH. Eadem autem ra-

tione etiam lineam BA tanto tempore tranfimifit,

quantum eſt tempus KH. Quoniam igiturmajor

eſt linea AA quam B A, conftat punctum ma-

jore tempore lineam AA tranfmittere, quam

BA. Quare tempus AH majus eft quam tem-

pus ΚΗ. Pariter autem demonftrabitur, fi ex

temporibus ZH, He componantur tempora
fecundum quamlibet compofitionem , ita ut

alterum alterum excedat, etiam linearum, quæ

ex lineis ΓΔ, ΔE ſecundum eamdem compo-

fitionem compofitæ fuerint, alteram alteram

excedere, prout tempori quæque ſuo refpon-

det. Conſtat igitur lineam ΓA ad lineam AE

eamdem rationem habere, quam tempus ZH

ad tempus HΘ.

PROP. II. THEOR.

Si duo puncta, utrumque in linea aliqua,

non inuna eademque, ferantur æquabiliter fibi

ipfis ; fumanturque in utraque linea duæ lineæ,

quarum tum primæ, tum fecundæ a punctis

æqualibustemporibus tranſmittantur; quæ lineæ

fumptæ funt eamdem inter fe invicem rationem

habebunt.

Feratur in linea AB punctum aliquod æqua-

biliter fibi ipſi ; et aliud item in linea KA. Su-

mantur autem inAB duæ lineæ ΓΔ, ΔΕ ; et in

KA item duæ ZH, HO : et quanto tempore

punctum, quod inAB fertur, lineam A tranf-

mittat , quanto alterum, quod fertur in KA

tranfmittit lineam ZH; pariterque etiam lineam

▲ E tanto tempore punctum tranfmittat, quanto

alterum tranfmittit lineam H. Oportet de-

monftrare eamdem rationem habere FA ad AE,

quam ZH ad Ηo .

Tempus enim , quo lineam A punctum

tranfmifit, ſitMN. Hoc autem tempore etiam

punctum alterum lineam ZH tranfmittit. Rur-

ſustempus, quo punctum tranſmiſit lineam AE,

fit N.Ξ. Hoc autem tempore etiam punctum

* καθ᾽ ἂν τινοσῶν * τᾶν Α Δ γραμμᾶν 2 καθατινοσέν

* Fortaffe τὰ αὐτὰ

* τᾶν γραμμῶν ὁ ὑπὸ τῶν σημείων

1

3 K
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alterum tranfmittit lineam H. Eamdem igi- πορουέται τὰν ΗΘ. Τὸν αὐτὸν δὴ λόγον ἐξέντι ἅτι
tur rationem habebunt

A Г
E

linea A ad lineam
Β. ΓΔ ποτὶ τὰν ΔΕ καμ-

AE, quam tempus MN K
Z

H A

ad tempus NZ, et li-

μὰν, ὃν ὁ χρόνος ὁ ΜΝ

ποτὶ ΝΞ, καὶ ὰ ΖΗ
M N

neaZH ad lineam H ,

quam tempus MN ad tempus NZ. Conſtat

igitur eamdem rationem habere I

quam ZH ad Ηo.

ad ΔΕ,

νος ὁ ΜΝ ποτὶ τὸν Ν.Ξ.

ἔχοντι λόγον ἁ ΓΔ ποτὶ

ποτὶ τὰν Η Θ, ὃν ὁ χρό

Δῆλον ἐν, ὅτι τὸν αὐτὸν

τὰν ΔΕ, ὃν ἁ ΖΗ ποτὶ

τὰν ΗΘ.

1

PROP. III. PROB .

Circulis quotlibet datis, fieri poteft, ut recta

fumatur, quæ major fit quam circulorum cir-
cumferentiæ.

Circumfcripto enim unicuique circulo poly-

gono, conftat, quæ ex omnibus ambitibus recta

componitur, hanc majorem eſſe quam omnes

circulorum circumferentias.

PROP. IV. PROB.

Datis duabus lineis inæqualibus, recta, et

circuli circumferentia, fieri poteft, ut recta fu-

matur, quæ minor quidem ſit quam datarum
linearum major, major vero quam minor.

Quoties enim exceſſus, quo major linea ex-

cedit minorem, fibimetipfi additur, ut rectam

excedat, tot fi in partes æquales eadem recta

dividatur ; minor erit pars una quam exceſſus.

Quod fi circumferentia major fuerit quam recta,
addita eidem rectæ parte una, conftat, eam

majorem quidem eſſe, quam minorem datarum

linearum, minorem vero quam majorem. Nam

quæ additur pars, minor eſt quam exceſſus.

PROP. V. PROB.

Dato circulo, et recta circulum contingente,

fieri poteft, ut a centro circuli ad contingentem

recta ducatur ; ita ut, quæ inter contingentem,
et circuli circumferentiam recta interjicitur, ad

cam, quæ ex centro, minorem rationem habeat,

quam quæ interjicitur inter contactum, rectam-

que ductam circuli circumferentia, ad datam

quamlibet circuli circumferentiam.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ γ΄.

Κύκλων δοθέντων ὁποσοῶν τῷ αλήθει, δυνατόν

ἐιν ἀθείαν λαβεῖν μείζονα ἔστιν τῶν τῶν κύκλων

περιφερειαν.

Περιγεγραφέντος γὰρ περὶ ἕκαςον τῶν κύκλων

πολυγώνα, δῆλον ὡς ἡ ἐκ πασῶν συγκειμένη τῶν

περιμέτρων ύθεῖα & μείζων ἔστη πασῶν τῶν τῶν

κύκλων περιφερειᾶν.
e

ΠΡΟΤΑΣΙΣ δ'.

Δύο γραμμᾶν δοθεισῶν ἀνίσταν, ἐθείας τὲ καὶ

κύκλο περιφορείας, δυνατόν ἐστι λαβῶν ἀθᾶαν τᾶς

μὲ μείζονος τᾶν δοθεισῶν γραμμᾶν ἐλάοσονα, τᾶς

δὲ ἐλάοσονος μείζονα.

Ὀστίκις γδ᾽ ὑπερεχὰ, ἃ ὑπερέχει ὁ μείζων γραμμὰ

τᾶς ἐλάοσονος, αὐτᾷ σωλιθεμθύα ὑπερέξει τᾶς ἀθειας,

καὶ εἰς τοσαῦτα ἴσι διαιρεθείσας τᾶς ἐθείας, τὸ ἕν

τμᾶμα ἔλαοσον ἔστη τὰς ὑπερεχᾶς. Εἰ μὴ ἐν κα
περιφέρεια μάζων τᾶς δυθείας, ἑνὸς τμάμαλος πολί-

τεθένιος ποτὶ τὰν ἀθεῖαν, τᾶς μὺ ἐλάοσονος τᾶν δεθει-

σῶν, δῆλον ὡς μεῖζον ἐἑοσεῖται, τᾶς δε μείζονος ἐλάοσων.

Καὶ γὰρ ὁ ποτικειμθύα ἐλάοσων ἐςὶ τᾶς ὑπερεχᾶς.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ έ.

Κύκλε δοθέντος, κὶ ἀθείας ἐπιψανέσας το κύκ-

λε, διωατόν ἐστιν ἀπὸ τῶ κέντρο τᾶ κύκλο ἀγαγεῖν

υθείαν ποτὶ τὰν ἐπιψάνωσαν, ὡς τε τὰν μεταξύ τᾶς

ἐπιψαυέσας, κἢ τᾶς τὸ κύκλο περιφερείας βθεῖαν

ποὶ τὰν ἐκ τῶ κέντρα ἐλάοσονα λόγον ἔχειν, ἢ ὁ περι-

Φέρεια τοκύκλο ἃ μεταξὺ τᾶς ἀφᾶς, ἐὶ τᾶς διαχ-

θείσας ποτὶ τὰν δοθεῖσαν ὁποιανῶν κύκλο περιφερείαν.

Δεδόθω κύκλος ὁ ΑΒΓ, κέντρον δὲ αὐτῶ τὸ Κ,

ὰὶ ἐπιψαυέτω τε κύκλο ἁ

ΔΖ κατὰ τὸ Β΄ δεδόθω δε

ἀκύκλο περιφέρεια ὀποιαῖν.

Δυνατὸν δὲ ἐςι τᾶς δοθεῖσας

περιφερείας λαβεῖν τινὰ δ'-

θεταν μείζονα, κὶ ἔσω ἁ Ε

Z

Datus fit circulus ABS, cujus centrum K,

circulumque contingatAZ

inpuncto B: data fit etiam

quælibet circuli circum-

ferentia. Fieri autem po-

teſt, ut recta aliqua fu-

matur major quam data

circumferentia ; eaque fit

recta E. Ducatur a cen-

tro AH ipfi AZ parallela :

B

A
H

K
Γ

E σὐθεῖα μείζων τᾶς δοθείσας

περιφερείας. Ἄχθω δὲ ἀπὸ

τῷ κέντρο παρὰ τὰν ΔΖ, ὡ

ponaturque He ipfi E æqualis vergens ad punc- AH• ή κάθω ά ΗΘ ἴσα τᾷ Ε, νούσσα ἐπὶ τὸ Β·

• Κύκλων δύο δοθέντων Η μείζων ἄρα τᾶν

σφαίρας κὶ κυλίνδρε.
• Ad marginem inMS. legitur δέδεικται γὰρ ἐν τῷ ἁ θεωρήματι τῷ περὶ
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ἀπὸ δὴ τῷ Κ κέντρα δπὶ τὸ ο πιζαχθεῖσι ἐκβε-

βλήθω. Τὸν αὐτὸν δη λόγον ἔχει ὁ ΘΖ ποτὶ τὰν

ΘΚ, ἵν ἁ ΒΘ ποτὶ τὰν ΘΗ. Ἡ ἄρα ΖΘ πιτὶ τὰν ΘΚ

ἐλάοσονα λόγον ἔχει τὸ ὂν * ὁ ΒΘ περιφέρεια ποτὶ

τὰν δοθεῖσαν περιφέρειαν· διότι ὁ μὲν ΒΘ ὐθεῖα

ἐλάοσων ἐςὶ τᾶς ΒΘ πειφερείας· ὁ ἢ ΘΗ μείζων τᾶς

δοθείσας πειφερείας. Ἐλάοσονα ὧν λόγον ἔχει νὰ ἁ

ΖΘ ποτὶ τὰν ἐκ &κέντρα, ἢ ὁ ΒΘ πειφέρεια ποτὶ

τὰν δοθεῖσαν πειφέρειαν.

A

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 5.

Κύκλε δοθένιος, κὶ ἐν τῷ κύκλῳ γραμμᾶς ἐλάσ-

συνος τᾶς διαμέτρε, δυνατὸν ἀπὸ ὁκέντρο 8κύκλε

ποτὶ τὰν πειφέρειαν ' αὐτῶ ποτιβαλῶν ἀθεῖαν τέμ-

νεσαν τὰν ἐν τῷ κύκλῳ δεδομέναν γραμμὰν, ὡς τε

τὰν ἀπολαφθᾶσαν ὐθεῖαν μεταξὺ τᾶς περιφερείας

καὶ τᾶς ἀθείας τᾶς ἐν τῷ κύκλῳ δεδομένας, ποτὶ

τὰν ἐπιζὠχθεῖσαν ἀπὸ ὁ πέρατος τᾶς ποτιπεσέσας

τᾶ ὅπὶ τᾶς περιφερείας, ποτὶ τὸ ἕτερον πέρας τᾶς ἐν

τῷ κύκλῳ δεδομλίας ἀθείας, τὸν ταχθεντα λόγον

ἔχειν· εἰ κὶ ὁ δοθεὶς λόγος ἐλάοσων ἦν, τῶ ὃν ἔχει ὁ

ἡμίσεια τᾶς ἐν τῷ κέκλῷ δεδομθύας πολὶ τὰν ἀπὸ&

κέντρο κάθετον ἐπ᾿ αὐτὰν ἀγμλύαν.

Δεδόθω κύκλος ὁ ΑΒΓ, κέντρον δὲ αὐτῶ τὸ Κ·

κὶ ἐν αὐτῷ διδάθω ἰθεῖα ἐλάοσων τᾶς διαμέτρο ἁ

ΓΑ· τὰ λόγος ὃν ἔχει ὁ Ζ. ποτὶ Η, ἐλάοσων & ὃν ἔχει

ἁ ΓΘ ποτὶ τὰν ΚΘ, καθέτε ὅσης τᾶς Κ Θ. Ἄχθω

δὲ κὰ ἀπὸ ὁκέντρο παρὰ τὰν ΑΓἁ ΚΝ· ἐὶ τῇ κΓ

ποτ᾿ ὀρθὰς ἁ ΓΛ. Ὅμοια δή ἐστι τὰ ΓΘΚ, ΓΚΛ

τρίγωνα· ἔσιν ἐν ὡς ἁ ΓΘ ποτὶ τὰν ΘΚ, ὅτως ἁ ΚΓ

ποτὶ τὰν Γ Λ. Ἐλάοσονα ἄρα λόγον ἔχει ὁ Ζ ποτὶ

τὰν Η, ἢ ἁ ΚΓ ποτὶ τὰν ΓΛ. Ὃν δὴ λόγον ἔχει ὁ Z

ποτὶ τὰν Η, τοῦτον

ἐχέτω ὰ ΚΓ πολιμεί

ζονα τᾶς ΓΛ.Ε Ἐχέ-

τω πολὶ τὰν ΒΝ· κά

θω δὲ ἁ ΒΝ μεταξύ

τᾶς περιφερείας κgà

τᾶς ἀθείας διὰ τὸ Γ.

Δυνατὸν δὲ ἐσιν ὕτως

A

B

tum B ; quæque a centro K ad punctum jun-

gitur, producatur. Eamdem igitur rationem

habet OZ ad OK, quam Bad H. Quare Z

ad K minorem habet rationem, quam circum-

ferentiam B ad datam circumferentiam ; eo

quod recta B minor eft quam circumferentia

BO, recta vero major eft quamdata circum-

ferentia. Minorem igitur rationem habet etiam

Zo ad eam, quæ ex centro, quam circumfe-

rentia B ad datam circumferentiam .

PROP. VI. PROB.

Circulo dato, et in circulo linea, quæ mi-

nor fit quam diameter, fieri poteft, ut a cen-

tro circuli ad ejus circumferentiam recta eji-

ciatur ſecans lineam in circulo datam ; ita

ut, quæ inter circumferentiam, et lineam in

circulo datam recta interjicitur, ad rectam duc-

tam a termino ejectæ, qui in circumferentia

eft, ad terminum lineæ in circulo datæ pro-

pofitam rationem habeat ; dummodo hæc ratio

minor fit ea, quam habet dimidia lineæ in cir-

culo datæ, ad rectam, quæ a centro ad eamdem

normalis ducitur.

Datus fit circulus ABC, cujus centrum punc-

tum K: dataque in eo fit recta IA minor quam

diameter : itemque ratio, quam habet Z ad H,

ea minor, quam habet ad KO ; normalis

cum fit ipfa KO. Ducatur autem a centro KN

ipſi Ar parallela ; rectæque Kr ad rectos an-

gulos ducatur Γ Λ. Similia jam funt triangula

ΓΘΚ, ΓΚΛ ; ideoque ut ad K, ita ſe

habet Kr ad гл. Minorem igitur rationem

habet Z ad H, quam Krad ra. Quam vero

ΕΘ
Γ

H

K
A N

τεμῶν· ἡ πεσεῖται ἐκτὸς, ἐπεὶ μάζων ἐςὶ τᾶς ΓΛ.

Ἐπεὶ ἐνὰ ὰ ΒΚ ποτὶ Β Ν τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν

ὁ Ζ ποτὶ τὰν Η· καὶ ὁ ΕΒ ποτὶ ΒΓ τὸν αὐτὸν ἔξει

λόγον, ἂν ὁ Ζ ποτὶ Η.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ζ .́

Τῶν αὐτῶν δεδομένων, κὶ τᾶς ἐν τῷ κύκλῳ δυθείας

ἐκβεβλημένας, δυνατόν ἐςιν ἀπὸ τὸ κέντρα ποτιβα-

λῶν † ποτὶ τὰν ἐκβεβλημέναν, ὡς τε τὰν μεταξυ τᾶς

περιφερείας, κὰ τᾶς ἐκβεβλημένας ποὶ τὰν ἐπιζώχ-

θᾶσαν ἀπὸ τὸ πέρατος ἐναπολαφθείσας, ποτὶ τὸ

rationem habet Z ad

H, hanc habeat КГ

ad majorem quam

Гл. Habeat ad BN :

ponaturque BN inter

circumferentiam, et

lineam, ita ut tran-

feat per punctum r.

Fieri autem poteft,

utita fecetur : cadet-

que extra, quoniam major eſt quam TA. Quo-

niam igitur BK ad EN eamdem habet rationem,

quam Z adH ; ipfa etiam EB ad BF rationem

habebit eamdem quam Z ad H.

PROP. VII. PROB.

Iifdem datis, et quæ in circulo data eſt,

linea producta, fieri poteft, ut a centro ad

productam recta ejiciatur ; ita ut, quæ inter

circumferentiam , et productam recta interji-

citur, ad rectam ductam a termino interjectæ

ad terminum productæ propofitam rationem

Η ποτιλαβεῖν

* Fortaffe deeft ἔχα

8 ἐχέτωσαν
Η άσκ

+ Fortaſſe deeft εὐθεῖαν
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1

habeat ; dummodo hæc ratio major fit ea,

quam habet dimidia lineæ in circulo datæ ad

rectam, quæ a centro, ad eamdem normalis

ducitur.

Data ſint eadem, quæ fupra : quæque linea in

circulo data eſt, producatur. Data autem ratio

ea fit, quam habet

Z ad H, ea major,

quam habet ro ad

K. Major erit igi-

tur etiam ea, quam

habet Kad FA .

Quamvero rationem

habet Z ad H, hanc

habebit КГ ad mi-

norem quam Гл.

Habeat ad IN, quæ

B

K

H

vergat ad punctum r. Fieri autem poteft, ut ita

ſecetur : cadetque intra A, quoniam minor eft

quam A. Quoniam igitur eamdem habet ra-

tionem Kr ad IN, quam Z ad H ; ipſa etiam

EI ad IT rationem habebit eamdem, quam

ZadH.

PROP. VIII. PROв.

Circulo dato, et in circulo linea, quæ minor

fit quam diameter, et alia item linea circulum

contingente in termino lineæ in circulo datæ ;

fieri poteſt ut a centro circuli recta aliqua ejicia-
tur, ita ut quæ pars ejus inter circuli circum-

ferentiam, et lineam in circulo datam interjici-
tur, ad eam contingentis partem, quam recta

ipfa a contactu abſcindit, propofitam rationem
habeat ; dummodo hæc ratio minor fit ea, quam
habet dimidia lineæ in circulo datæ ad rec-

tam, quæ a centro circuli ad eamdem normalis
ducitur.

설

Sit datus circulus, ΑΒΓΔ, et data in circulo

linea minor quam diameter, ΓΑ : circulumque

contingatA in puncto r: et ratio, quam habet

Z ad H, minor fit ea,

quam habet ad OK.

Hæc erit etiam ea mi-

nor, quam habet FK ad

FA, ſi ducta fuerit KA

ipſi parallela. Itaque

habeat KΓad I eamdem

rationem, quam Z ad H.

Majorutique eſt I quam

гл. Deſcribaturperpunc-

ta K,A, E circuli circum-

ferentia. Etquoniamma-

jor eſt I quam FA ; ſe-

cantque ſeſe invicem ad

rectos angulos ΚΓ, ΕΛ ;

fieri poteft, ut rectæ M Γ

πέρας τᾶς ἐκβεβλημένας ἢ ταχθέντα λόγον ἔχειν· οἰ

xὰ ὁ δοθείς λόγος μείζων ἢ τὸ ὃν ἔχει ὁ ἡμίσεια τᾶς

ἐν τῷ κύκλῳ δεδομένας, ποτὶ τὰν ἀπὸ ὁ κέντρο κά-

θετον ἐπ᾿ αὐτὰν ἀγμέναν.

Δεδόθω τὰαὐτα, κὶ ἔσω ὰ ἐν τῷκύκλῳ γραμμὰ

ἐκβεβλημένα. Ὁ δὲ δοθεὶς λόγος ἔσω ὃν ἔχει ὁ Ζ

r

I

N

E

ποτὶ τὰν Η, μείζων ξ

ὃν ἔχει ὁ ΓΘ ποτὶ

τὰν Θ Κ. Μείζων ἐν

ἐσεῖτη κι ὁ ὃν ἔχει ά

ΚΓ ποτὶ Γ Λ . Ὃν δη

λόγον ἔχει ὁ Ζ ποτὶ

Η, τῶτον ἔξει ὁ κΓ

ποτὶ ἐλάσσονα τᾶς

Γ.Λ. Ἐχέτω ποτὶ ΙΝ

νθούσας ἐπὶ τὸ Γ.

Δυνατὸν δὲ ἐσιν ὅτως τέμνειν· ἡ πεσεῖται ἐντὸς τᾶς

ΓΛ· ἐπειδὴ ἐλάασων ἐςὶ τᾶς ΓΛ. Ἐπεί ὧν τὸν αὐτὸν

ἔχει λόγον ὁ ΚΓ ποτὶ ΙΝ, ὃν & Ζ ποτὶ Η, καὶ

ἁΕΙ ποτὶ ΙΓ τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον, ὃν ὁ Ζ ποτὶ

τὰνΗ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ή.

Κύκλα δοθένιος, κὶ ἐν τῷ κύκλῳ γραμμᾶς ἐλάσ-

σονος τᾶς διαμέτρο, καὶ ἄλλας ἐπιψαυόσας τοῦ

κύκλο κατὰ τὸ πέρας τᾶς ἐν τῷ κύκλῳ δεδομένας·

δυνατὸν ἀπὸ ὁ κέντρο &κύκλο ποτιβαλῶν τινὰ δ'-

θεῖαν,* ὣς τε τὰν ἀπολαφθᾶσαν ἀπ᾿ αὐτᾶς μεταξύ

τᾶς ὁ κύκλο περιφερείας, ἢ τᾶς ἐν τῷ κύκλῳ δεδο-

μένας γραμμᾶς, ποτὶ τὰν ἀπολαφθᾶσαν ὑπὸ τᾶς
ἐπιψαυέσας τὸν ταχθέντα λόγον ἔχειν· *· εἴκα ὁ δεθεὶς
λόγος ἐλάσσων ἐςὶ τὸ ὃν ἔχει ὁ ἡμίσεια τᾶς ἐν τῷ

κύκλῳ δεδομένας, ποτὶ τὰν από 8κέντρο 8κύκλε

κάθετον᾿ ἀπ᾿ αὐτὰν ἀγμέναν.

Ἔσω κύκλος δεδόμενος ὁ ΑΒΓΔ, κὶ ἐν τῷ κύκλῳ

θᾶα δεδόθω, ἐλάοσων τᾶς διαμέτρο ὁ ΓΑ· κα

ΞΛ ἐπιψαυέτωὁκύκλε καλὰ τὸ Γ, κὶ λόγος ὃν ἔχει

I

B

A Γ

Θ E

2

H

K

A

N

M

ὁΖ ποτὶ Η ἔσω ἐλάσσων

τοῦ ὃνὃν ἔχει ὁ ΓΘ ποτὶ ΘΚ.

Ἐσεῖται δὴ ἐλάοσων κὶ τῶ

ὃν ἔχει ὁ ΓΚ ποτὶ ΓΛ,

αίκα παράλληλος ἀχθῇ ὁἱἱ

ΚΛ τᾷ ΘΓ . Ἐχέτω δὴ οἱ

ΚΓ ποτὶ ΓΞ ἢ αὐτὸν λόγον,
A

ἂν ὁ Ζ ποτὶ Η. Μείζων δή

ἐσιν ὁ ΞΓ τᾶς ΓΛ. Γε-

A

γράφθω κύκλο περιφέρεια

περὶ τὰ Κ.Λ.Ξ. Ἐπεὶ ἐν ἐσι

μείζων ὁ ΞΓ τᾶς ΓΛ ,

καὶ ποτ᾽ ὀρθὰς ἐντὶ ἀλλά-

λαις αἱ ΚΓ, ΞΛ , δυνατόν

ἐσι τᾷ ΜΓ ἴσαν * ἄλλαν

ἱ ἐπ᾿ αὐτὰν * ποτ᾿ ἄλλαν

• Inhoc loco in Ed. Baf. funt ποτὶ τὰν εὐθεῖαν. Deſunt autem hæc verba in Codice Regio, quo ufus eft Rivaltus : et

ſane delenda funt.
† Fortaffe εἰ καὶ
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τε αΓΜ

ἐσιν, ὡς

θέμεν τὰν ΙΝ, νούσσαν ἐπὶ τὸ Κ. Τὸ δὴ περι-

εχόμενον ὑπὸ τῶν᾿ ΞΙ, ΙΛ ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΚΕ,

ΙΛ, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον ὃν ἁ ΞΙ ποτὶ ΚΕ· καὶ

τὸ ὑπὸ τῶν ΚΙ, ΙΝ ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΚΙ, ΓΛ'

ἢ αὐτὸν ἔχει ὃν ὁ ΙΝ ποτὶ ΓΛ. Ὥς τε κὶ ὁ ΙΝπο-

τὶ ΓΛἐςὶν, ὡς ἁ ΞΙ ποτὶ Κ.Ε. Ως

ποτὶ ΓΛ, κὶ ὁ ΞΓ ποτὶ Κ.Γ, κὶ ποτὶ Κ.Β

ὁ ΞΙ ποτὶ ΚΕ. Καὶ λοιπὴ ὁ ΙΓ ποτὶ ΒΕ τὸν

αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ὁ ΞΓ ποτὶ τὰν ΓΚ, ὃνἂν ἁΗ

ποτὶ τὸ Ζ. Πέπλωκεν ἦν ὁ ΚΝ ποτὶ τὰν ἐπιψαύ-

ὅσαν, καὶ ἔχει ὁ μεταξὺ τᾶς περιφερείας κὶ τᾶς εὐ-

θείας, ὁ ΒΕ ποτὶ τὰν ἀπολαφθᾶσαν ὑπὸ τᾶς ἐπι-

ψαυέσας, τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν ἔχει ὁ Ζ τποτὶ τὰν

Ηλόγον.

A

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 9΄.

Τῶν αὐτῶν δεδομένων, καὶ τᾶς ἐν τῷ κύκλῳ δε-

δομένας, γραμμᾶς ἐκβεβλημένας, δυνατὸν ἀπὸ τοῦ

κέντρο τὸ κύκλο ποτιβαλεῖν ποτὶ τὰνἐκβεβλημέναν

εὐθεῖαν, ὡς τε τὰν μεταξὺ τᾶς περιφερείας, καὶ τᾶς

ἐκβεβλημένας, ποτὶ τὰν ἀπολαφθεῖσαν ἀπὸ τᾶς

πιψανέσας ποτὶ τὰν ἀφὰν τὸν ταχθένται λόγον

ἔχειν· αἴκα ὁ δοθεὶς λόγος μείζων ἦν τᾶ, ὃν ἔχει ὁ

ἡμίσεια τᾶς ἐν τῷ κύκλῳ δεδομένας, ποτὶ τὰν ἀπὸ

τῷ κέντρα κάθετον ἐπ᾿ αὐτὰν ἀγομέναν.

Δεδόθω κύκλος ὁ ΑΒΓΔ, καὶ ἐν τῷ κῦκλῳ εὐ-

θεῖα ἐλάσσων τᾶς διαμέτρες, ὁ ΓΑ διάχθω, καὶ

πηψαυέτω τῷ κύκλο & ΞΓ κατὰ τὸ Γ. Καὶ λό-

γος ὃν ἔχει ὁ Ζ ποτὶ τὰν Η, μείζων τε ὃν ἔχει ὡ

ΓΘ ποτὶ τὰν ΘΚ. Ἔται δὴ μείζων, καὶ τῷ ὃν

ἔχει ὁ ΚΓ ποτὶ τὰν

ΓΛ. Ἐχέτω ἐν ἱκΓ

ποτὶ τὰν ΓΞ τὸν αὐ-

æqualis alia ponatur INvergens adpunctum K.

Spatium igitur, quod fub I, IA continetur, ad

ſpatium, quod continetur fub KE, IA, eamdem

habet rationem, quam I ad KE; quodque fub

KI, IN continetur, ad id, quod continetur fub

ΚΙ, ΓΛ, rationem habet eamdem, quam IN ad

ΓΛ. Quare etiam IN ad A fe habet, ut I ad

KE. Quare etiam FM ad DA, et I ad KT, et ad

KB, fe habet, ut I ad KE. Hinc etiam reliqua

Ir ad B E eamdemhabet rationem, quam ET ad

IK, et quamH adZ. Incidit igiturKN in con-

tingentem, ejuſque pars BE, quæ inter circum-

ferentiam, et lineam interjicitur, ad eam con-

tingentis partem, quam ipſaKN a contactu ab-

ſcindit, eamdem habet rationem, quam Z ad H.

PROP. IX. PROB.

Iifdem datis, et quæ in circulo data eſt, linea

producta, fieri poteft, ut acentro circuli ad pro-

ductam recta ejiciatur ; ita ut quæ pars ejus in-

ter circumferentiam, et productam interjicitur,

adeam contingentis partem, quam recta ipſa a

contactu abſcindit, propofitam rationem habeat ;

dummodo hæc ratio major ſit ea, quam habet

dimidia lineæ in circulo datæ ad rectam, quæ a

centro circuli ad eamdem normalis ducitur.

Datus fit circulus ΑΒΓΔ: et quæ linea in

circulo data eft, minor quam diameter, hoc eft

ΓΑ, producatur:circulumque contingat. Er in
punctor : et ratio, quam habet z ad H ma-

jor fit ea, quam habet road OK. Hæc erit

etiamea major, quam habet KF ad FA. Ita-

τὸν λόγον, ὃν ὁ Ζ. πο-

τὶ τὰν Η. Ἐλάσσων

ἄρα ἐτὶν αΰτα " τᾶς

ΓΛ. Πάλιν δὴ γε

γράφθω κύκλος διὰ

7Ξ, Κ, Λ σταμείων. Ἐ-

πεὶ ἐν ἐλάσσων ἐσὶν ἁ

A
Θ Γ

K

Z

H

ΕΓ τᾶς ΓΛ, κὶ ποτ

ὀρθὰς εἰσιν ἀλλάλαις

αἱ Κ.Μ, ΞΓ, δυνατὸν

*τᾷΓΜ ἴσαν θέμεν τὰν ΙΝ νεύεσαν ἐπὶ τὸ Κ. Ἐπεὶ

ἦν τὸ ὑπὸ τῶν ΞΙΛ, ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΛΙ, ΚΕ ἐσιν,

ὡς ΞΙ ποτὶ ΚΕ · ἀλλὰ τῷ μὲν ὑπὸ τῶν ΞΙΛ

ἴσον ἐςὶν τὸ ὑπὸ τῶν ΚΙΝ· τῷ δὲ ὑπὸ τῶν ΛΙ, ΚΕ

ἴσον ἐςὶ τὸ ὑπὸ τῶν Κ.Ι, ΓΛ, διὰ τὸ εἶμεν ὡς τὰν ΚΕ

ποτὶ ΙΚ, ὕτως τὰν ΛΓ ποτὶ ΛΙ· καὶ ὡς ἄρα &

ΞΙ ποτὶ ΚΕ, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ΚΙΝ ποτὶ τὸ ὑπὸ

τᾶν ΚΙ, ΓΛ· τετέςιν ὡς ΝΙ ποτὶ ΓΛ, τετέςιν &

Γ.Μ ποτὶ ΓΛ. Ἔτι δὲ τὰ ὡς ἁ ΓΜ ποτὶ ΓΛ, ού-

M

EN

I

B

A

que habeat Kr ad

IZ eamdem ratio-

nem quam z ad H.

Minorutique eſt zr

quam FA. Rurfus

per puncta E, Κ, Λ

circulus defcribatur.

Et quoniam minor

eſt Er, quam Гл ;

ſecantque ſeſe invi-

cem ad rectos angu-

los Κ Μ, ΞΓ ; fieri

poteft, ut rectæ ГМ

æqualis ponatur IN vergens ad punctum K.

Quoniam igitur ſpatium, quod fub IA con-
tinetur, ad ſpatium, quod continetur fub AI,

KE, ſe habet, ut I ad KE : acei quidem, quod

fubΞΙΛ continetur, æquale eſt id, quod con-

tinetur ſub KIN; ei vero, quod fub ЛІ, КЕ

continetur, id eft æquale, quod continetur fub

ΚΙ, ΓΛ;eo quod ut KE ad IK, ita fe habet
Arad AI : ideo etiam ut = I adKE ita fe ha-

bebit fpatium, quod fub KIN continetur, ad

fpatium, quod continetur ſub KI, ГЛ ; hoc eft,

ΣΙΛ η ὑπὸ τοῦ ΚIN Η τῆς ΓΛ τη ΙΜ

L

P In MS . οὕτως deeſt.

1
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utNI ad A ; hoc eft, ut Mad A. Se habet

autem etiam ut IM ad ΓΛ, ita ΞΓad Κ.Γ. Se

habet igitur ut I ad KE, ita E ad KB ; et

reliqua II ad reliquam BE fe habet, ut I ad

ΓK. Quam autem rationem habet I ad rk,

hanc habetHadZ. Incidit igitur KE in pro-
ductam; ejuſque pars BE, quæ inter productam

et circumferentiam interjicitur, ad contingentis

partem II, quam ipſa KE a contactu abſcindit,

eamdemhabet rationem, quam Z ad H.

PROP. X. THEOR .

Si lineæ quotcunque deinceps ponantur æ-

qualiter ſeſe invicem excedentes ; fitque excef-
ſus æqualis minimæ , et aliæ item lineæ ponan-

tur multitudine quidemillis æquales, magnitu-

dine vero unaquæque æquales maximæ, quæ

ab æqualibus maximæ quadrata defcribuntur

aucta tum quadrato, quod a maxima deſcribi-

tur, tum fpatio, quod fub minima, æqualique
omnibus æqualiter ſeſe invicem excedentibus

continetur, tripla erunt quadratorum omnium,

quæ defcribuntur ab æqualiter ſeſe invicem

excedentibus.

Sint lineæ quotcunque deinceps poſitæ æqua-

liter fefe invicem excedentes, Α, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η,
; et ſit æqualis exceſſui. Addatur autem

ad B, ipfi æqualis, I ; et ad r, ipſi H æqua-

lis, K'; et ad A, ipſi z æqualis, A; et ad E, ipſi

E æqualis, M ; et ad Z, ipfi & æqualis, N ; et

ad H, ipſi r æqualis, Z ; denique ado, ipſi B

æqualis, O. Erunt, quæ ita fiunt, lineæ tum

inter ſe invicem, tum maximæ æquales. Opor-

tet igiturdemonftrare, quadrata, quæ ab omni-

bus, hoc eft, tum ab A, tum ab iis, quæ factæ

funt, defcribuntur, aucta tum quadrato, quod

ab A defcribitur, tum ſpatio, quod fubo, a-

qualique omnibus Α, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η, Θ conti-

nentur, tripla eſſe quadratorum omnium, quæ

defcribuntur ab Α, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η, Θ .

Eft enim quadratum, quod a B I defcribitur

æquale quadratis, quæ defcribuntur ab I, B,

duobuſque ſpatiis, quæ continentur fub B, I.

Quadratum vero, quod a Kr defcribitur, æ-

quale eſt quadratis, quæ defcribuntur a Κ, Γ,

duobuſque ſpatiis, quæ continentur fub K, г.

Pariter etiam quadrata, quæ ab aliis ipfi A æ-

qualibus defcribuntur, æqualia funt quadratis,

quæ deſcribuntur ab earum ſegmentis, duobuf-

que ſpatiis, quæ fub fegmentis iifdem continen-

tur. Quadrata igitur, quæ ab A, Β , Γ, Δ, Ε, Ζ,

H, defcribuntur, itemque illa, quæ defcribun-

tur ab I, K, A, M, N, Z, O, aucta quadrato, quod

ab A defcribitur, dupla funt quadratorum, quæ

defcribuntur ab Α, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η, Θ . Quod au-

tem reliquum eſt, demonftrabimus, fpatia eo-

rum dupla, quæ fub ſegmentis uniuscujuſque

lineæ ipfi A æqualis continentur, aucta ſpatio,

α ἡ δὲ ά · ἔσωσαν
* In MS .

ἀπὸ τῶν Α, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η, Θ, deſunt. ■ Sic MS,

· ἐσσεῖται

τως ά ΞΓ ποτὶ ΚΓ, τετέςι ποτὶ Κ.Β. Ἔιν ἄρα

ὡς ἁ ΞΙ ποτὶ ΚΕ, ά ΞΓ ποτὶ Κ. Β· καὶ λοιπὴ

ἱ ΙΓ ποτὶ λοιπιὼ τὰν ΒΕ ἐςὶν, ὡς ὁ ΞΓ ποτὶ

ΓΚ. Ὃν δὲ λόγον ἔχει ὁ ΞΓ ποτὶ ΓΚ, τῶτον

ἔχει ὁ Η ποτὶ Ζ. Ποτιπέπλωκε δὴ ὁ ΚΕ ποτὶ

τὰν ἐκβεβλημέναν, καὶ ἱ μεταξὺ τᾶς ἐκβεβλημένας.

ὰ τᾶς περιφερείας ὁ ΒΕ ποτὶ τὰν ΓΙ, τὰν ἀπὸ τᾶς

διψανέσας Υπολαφθεῖσαν τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον,

ἂν ὁ Ζ ποτὶ τὰν Η.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 1.

Αἵκα γραμμαὶ ἑξῆς τεθέωντι ὁποσαιῶν τῷ ἴσῳ

ἀλλάλαν ὑπερέχεσαι, ἢ ἢ ὁ ὑπεροχὰ ἴστι τα έλα

χίζα, κὶ ἄλλαι γραμμαὶ τεθέωντι τῷ μλύ πλήθει

ἴσαι ταύταις, τῷ δὲ μεγέθει ἑκάσα τᾷ μεγίσᾳ,

τα τετράγωνα τὰ ἀπὸ τᾶν ἴσαν τα μεγίσᾳ, ποτι

λαμβάνοντα τότε δπὸ τᾶς μεγίςας τετράγωνον, καὶ

τὸ περιεχόμενον ὑπότε τᾶς ἐλαχίτας καὶ τᾶς ἴσας

πάσαις τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχόσαις, τριπλάσια

'ἐσσοιῶται τῶν τετραγώνων πάντων, τῶν Ἀπὸ τῶν τῷ

ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν.

r

•Ἔσω γραμμαὶ ὁποσαιῶν ἐφεξῆς κείμεναι τῷ

ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερέχεσαι, αἱ Α, Β, Γ, Δ,Ε, Ζ, Η, Θ

ὁ δὲ Θ ἴσα ἔσω τᾷ ὑπεροχᾷ. Ποτικείθω δὲ πο

τὶ τὰν Β ἴσα τᾷΘ α Ι· ποτὶ δὲ τὰν Γα Κἴσατα

Η· ποτὶ δὲ τὰν Δὰ Λἴσα τᾷΖ· ποτὶ δὲ τὰν Ε

ἱΜ ἴσα τᾷ Ε· ποτὶ δὲ τὰν Ζἱ Ν ἴσα τᾷΔ'

ποτὶ δὲ τὰν Η ἁ Ξ ἴσα τᾶ Γ· ποτὶ δὲ τὰν Θ ἱ

Ο ἴσα τα Β. Ἐοσοῦνται δὲ αἱ, γενόμεναι ἴσαι ἀλ

λάλαις, καὶ τᾷ μεγίσᾳ. Δεικτέον ἦν, ὅτι τὰ τε-

τράγωνα τὰ ἀπὸ πασᾶν τᾶς τε Α, καὶ τᾶν γενο-

μέναν, ποτιλαβόντα τότε ἀπὸ τᾶς Α τετράγωνον,
καὶ τὸ περιεχόμενον ὑπότε τᾶς Θ καὶ τᾶς ἴσας

πάσαις ταῖς Α, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η, Θ, τριπλάσια ἐν-

τὶ τῶν τετραγώνων πάντων τῶν ἀπὸ τῶν Α,Β, Γ, Δ,

Ε, Ζ, Η, Θ.

Ἔτι δὴ τὸ μὲν ἀπὸ τᾶς ΒΙ τετράγωνον ἴσον τοῖς

ἀπὸ τῶν Ι, Β τετραγώνοις, κὶὰ δυσὶ τοῖς ὑπὸ τῶν Β, Ι

περιεχομένοις . Τὸ δὲ ἀπὸ τᾶς ΚΓ, ἴσον τοῖς ἀπὸ

τῶν Κ, Γ τετραγώνοις, καὶ δυσὶ τοῖς ὑπὸ τῶν Κ, Γ

περιεχομένοις. Ὁμοίως δὲ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ἄλλαν

τᾶν ἴσαν τᾷ Α τετράγωνα, ἴσα ἐντὶ τοῖς ἀπὸ τῶν

τμαμάτων τετραγώνοις, κὶ δυσὶ τοῖς ἀπὸ τῶν τμα-

μάτων " περιεχομένοις . Τὰ μὲν οὖν ἀπὸ τῶν Α, Β,

Γ, Δ, Ε, Ζ, Η, Θ, κὶ τὰ ἀπὸ τῶν " Ι,Κ, Λ, Μ, Ν, Ξ,

Ο ποτιλαβόντα τὸ ἀπὸ τᾶς Α τετράγωνον, διπλά-

σια ἐντὶ τῶν ἀπὸ τῶν Α, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η, Θ τετρα-

γώνων. Λοιπὸν δὲ ἐπιδείξομεν, ὅτι τὰ διπλάσια

τῶν περιεχομένων ὑπὸ τῶν τμαμάτων ἐν ἑκατέρᾳ

γραμμᾷ τᾶν ἴσαν τᾷ Α, ποτιλαβόντα τὸ περιεχό

Α, Β, Γ, Δ, Ε , Ζ , Η , Θ, τριπλάσια ἐντὶ τῶν τετοαγώνων πώντωον τῶν

* ΙΚΑΜΝΞΟΠ. Ὅτι λαβόντα
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μενον ὑπότε τᾶς Θ, κὰ τᾶς ἴσας πάσαις ταῖς A, B,

Γ,Δ, Ε, Ζ, Η, Θ, * ἴσα τοῖς ἀπὸ τῶν Α, Β, Γ, Δ, Ε,

quod continetur ſube, æqualique omnibus A,

Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η, Θ, æqualia eſſe quadratis, quæ
defcribuntur ab Α, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, H, O. Quoniam

enim duo ſpatia, quæ fub B, I continentur, æ-

qualia funt duobus, quæ continentur fub B, ;

et quæ duo fub K, I continentur, æqualia funt ei,

quodcontinetur ſub , et qua-

drupla ipfius Γ ; eo quod K

dupla eſt ipfius ; et quæ duo

fub A, A, continentur, æqualia

funt ei, quod continetur ſub

IKAMN

Ζ, Η, Θ. Καὶ ἐπεὶ δύο μὲν τὰ ὑπὸ Β, Ι περιεχό

μενα, ἴσα δυσὶ τοῖς ὑπὸ τῶν Β, Θ περιεχομένοις·

δύο ἢ τὰ ὑπὸ τῶν Κ, Γ ἴσα τῷ περιεχομένῳ ὑπότε

τᾶς Θ, κὰτᾶς τετραπλασίας τᾶς

Γ, διὰ τὸ τὰν Κ διπλασίονα εἶ-

μεν τᾶς Θ· δύο δὲ τὰ ὑπὸ τῶν

Δ, Λ ἴσα τῷ ὑπὸ τᾶς Θ. κὶ τᾶς

ἐξαπλασίας τᾶς Δ, διὰ τὸ τὰν

Λ τριπλασίαν * εἶμεν. Ὁμοίως .

δὲ καὶ τὰ ἄλλα τὰ διπλάσια τὰ

περιεχόμενα ὑπὸ τῶν τμαμάτων,

ἴσα ἐντὶ τῷ περιεχομένῳ ὑπότε τᾶς

Ο ἢ τᾶς πολλαπλασίας ἀεὶ κα-

τὰ τοὺς ἐξῆς ἀριθμὸς ἀρτίος * τᾶς

ἑπομένας γραμμᾶς. Τὰ ἐν σύμ-

ΑΙ ΒΙ ΓΙΔΙ ΕΙ ΖΙ ΗΘ

τσαντα ποτιλαβόντα τὸ περιεχόμενον ὑπότε τᾶς Θ

καὶ τᾶς ἴσας πάσαις ταῖς Α, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η, Θ,

ἐασῶνται ἴσα τῷ περιεχομένῳ ὑπότε τᾶς Θ, κὰ τᾶς

· ἴσας πάσαις τᾷ τε Α, καὶ τᾷ τριπλασίᾳ τᾶς Β,

καὶ τᾷ πενταπλασίᾳ τᾶς Γ, κὶ ἀεὶ τᾷ περιοσᾷ

κατὰ τοῦς ἑξῆς ἀριθμὸς περιοτός πολλαπλασίες

τᾶς ἑπομένας γραμμᾶς. Ἐντὶ δὲ τὰ τὰ ἀπὸ τῶν A,

Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η, Θ τετράγωνα ἴσα τῷ περιεχομένῳ

ὑπὸ τῶν αὐτῶν γραμμᾶν. Ἔι γὸ τὸ ἀπὸ τᾶς Α

τετράγωνον, ἴσον τῷ περιεχομένῳ ὑπότε τᾶςΘ, καὶ

τᾶς ἴσας πάσαις τᾷ τε Ακὴ᾿ τὰ ἴσα ταῖς λοιπαῖς,

ὧν ἕκατα ἴσα τῷ Α' ἰσάκις γὰρ μετρεῖ ἅτε Θ

τὰν Α, καὶ ὁ Α τὰς ἴσας αὐτᾷ πάσας σὺν τῷ Α.

Ὡς τε ἴσον ἐσὶ τὸ ἀπὸ Α τετράγωνον τῷ περιεχο-

, et ſexcupla ipfius ; eo

quod A ipfius eſt tripla; et

pariter alia etiam eorumdupla,

quæ fub ſegmentis continentur,

ei æqualia funt, quod contine-

tur ſub , et multiplici, fem-

per ſecundum numeros pares,

qui hos conſequuntur, ſequen-

tis lineæ : erunt ſpatia omnia

eo aucta, quod fub æqualique omnibus A, B,

Γ, Δ, Ε, Ζ, Η, O continetur, æqualia fpatio, quod
continetur ſube, æqualique his omnibus, hoc

eſt tumA, tum tripla ipſius B, tum quintupla

ipfius r, tum ſemper impari fecundum nume-

ros impares, qui hos confequuntur, multiplices

lineæ fequentis. Sunt autem etiam quadrata,

quæ ab Α, Β, Γ, Δ, Ε, Z, H, O defcribuntur, æ-

qualia ſpatio, quod fub lineis iifdem continetur.

Quadratum enim, quod abAdeſcribitur, æqua-

le eſt ſpatio, quod continetur fub e, æqualique

his omnibus, hoc eſt, tumA, tum reliquis, qua-

rum unaquæque ipſi A eft æqualis : æque enim

metitur A, atque A metitur ſe ipfam, om-

neſque ſibi ipfi æquales. Quare quadratum,

quod ab A defcribitur, æquale eft fpatio, quod

duplæ ipfarum B, C, A, E, Z, H, O : quæ enim

æquales funt ipſi A, hæomnes, una Aexcepta,

duplæ funt ipfarum B, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η, Θ. Pariter

etiam quadratum, quod a B defcribitur, æquale

eſt ſpatio, quod continetur fub , æqualique

tum B, tum duplæ ipfarum Γ, Δ, Ε, Ζ, Η, Θ . Ετ

rurfus quadratum, quod a r defcribitur, æquale

eſt ſpatio, quod continetur ſube, æqualique

tum I, tum duplæ ipfarum A, E, Ζ, Η, Θ . Εα-

dem ratione et quæ ab aliis quadrata defcribun-

tur æqualia funt ſpatiis, quæ continentur fub

continetur ſube, æqualique tum ipſi A, tumμένῳ ὑπότε τᾶς Θ, κὰ τᾶς ἴσας τᾷ Α, καὶ τῷ δια

πλασία τῶν Β, Γ, Δ, Ε, Ζ,Η,Θ· αἱ γὰρ ἴσαι τᾷ

Α πᾶστη χωρίς τᾶς Α, διπλάσιαι ἐντὶ τῶν Β, Γ, Δ,

Ε, Ζ, Η, Θ. Ὁμοίως ἢ νὰ τὸ ἀπὸ τᾶς Β τετράγω-

νον ἴσον ἐντὶ τῷ περιεχομένῳ ὑπότε τᾶς Θ, καὶ τᾶς

ἴσας, τᾷτε Β καὶ τῷ διπλασίᾳ τῶν Γ, Δ, Ε, Ζ,

Η,Θ. Καὶ πάλιν τὸ ἀπὸ τᾶς Γ τετράγωνον ἴσον

τῷ ὑπὸ τᾶς Θ, κὶ τᾶς ἴσας τᾷτε Γ, καὶ τῷ διπλα-

σίᾳ τῶν Δ, Ε, Ζ, Η, Θ. Ὁμοίως δὲ καὶ τὰ ἀπὸ

τῶν ἄλλαν τετράγωνα ἴσα ἐντὶ τοῖς περιεχομένοις

ὑπό τε τᾶς Θ, κὶ τᾶς ἴσας αὐτῷ τε κὶ τῷ διπλασίᾳ

τῶν λοιπῶν. Δῆλον ὧν ὅτι τὰ ἀπὸ πασᾶν τετρά- Θ, æqualique tum ipſi, tum duplæ reliquarum.

γωνα, ἴσα ἐντὶ τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε τᾶς Θ, καὶ

τᾶς ἴσας πάσαις τᾶτε Α, κἢ τᾷ τριπλασία τᾶς

Β, καὶ τᾷ πενταπλασία τᾶς Γ, καὶ τὰ κατὰ τῆς

ἑξῆς ἀριθμὸς περιοτὲς πολλαπλασίᾳ τᾶς ἐπο-

μένας.

Ἐκ τούτε οὖν φανερὸν, ὅτι τὰ τετράγωνα πάντα

τὰ ἀπὸ τῶνἴσαν τᾷ μεγίςα, τῶν μὲν τετραγώνων

τῶν ὑπὸ τῶν τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν, ἐλάσ-

σονά ἐςιν ἢ τριπλάσια· ἔπει δὴ ποτιλαβόντα τινὰ

Conſtat igitur, quæ ab omnibus quadrata de-

fcribuntur, ea æqualia eſſe ſpatio, quod conti-

netur ſube, æqualique his omnibus, hoc eft,

tum A, tum triplæ ipfius B, tum quintuplæ ip-

ſius I, tum multiplici, ſecundum numeros, qui

hos conſequuntur, ſequentis lineæ.

Ex hoc igitur manifeſtum eft, quadrata om-

nia, quæ ab æqualibus maximæ defcribuntur,
quadratorum quidem, quæ deſcribuntur ab æ-

qualiter ſeſe invicem excedentibus, minora eſſe

quam tripla ; quoniam aucta quibufdam tripla

Ρ ἴσα ἐντὶ τοῖς * εἶμεν τᾶς Θ Ζ τὰς • Sic MS. ὁ τὰ ἴσσα ς των ὰ τὰμέγισα • μεγίσας
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funt. Reliquorum vero, demptoeo, quodde-

ſcribitur a maxima, majora quamtripla; quo-

niam, quibus augentur, ea minora funt quam
tripla quadrati, quod a maxima defcribitur. Et

propterea fi defcribantur ab omnibus fimiles fi-

guræ, tum ab æqualiter ſeſe invicemexcedenti-

bus, tum ab æqualibus maximæ, quæ ab æ-

qualibus maximæ figurædeſcribuntur, figurarum

quidem, quæ defcribuntur ab æqualiter ſeſe in-
vicem excedentibus, minores erunt quam tri-

plæ; reliquarum vero, dempta ea, quæ deſcri-

bitur a maxima, majores quam triplæ. Simi-

les enim figuræ eamdem, quam quadrata, rati-
onemhabent.

PROP. XI. THEOR.

Si lineæ quotcunque deinceps ponantur æ-

qualiter ſeſe invicem excedentes ; et aliæ item
lineæ ponantur multitudine quidem una mino-

res, quam æqualiter fefe invicem excedentes,
magnitudine vero unaquæque æquales maxi-

me: quæ ab æqualibus maximæ quadratade-

fcribuntur, eaomnia ad quadrata, quæ defcri-

buntur ab æqualiter ſeſe invicem excedentibus,

dempto eo,quoddeſcribitur aminima,minorem

rationemhabent,quamquadratum,quoda maxi-

ma defcribitur, ad æqualeutriſque; ſpatio, quod
fub maxima, minimaque continetur, et tertiæ

parti quadrati, quod ab exceſſu defcribitur, quo

maxima minimam excedit; ad quadrata vero,

quæ deſcribuntur ab æqualiter ſeſe invicem ex-

cedentibus, dempto eo, quoddefcribitur amax-

ima, rationem habent majorem eadem ratione.

Sint enim lineæ quotcunque deinceps poſitæ

æqualiter ſeſe invicem excedentes ; AB exce-
dens ۲۵ ; et ΓΔ, ΕΖ; et ΕΖ, Η Θ ; et ΗΘ, ΙΚ ;

et IK, AM; et AM, NZ. Addatur autem ad

FA, uni exceſſui æqualis TO ; et ad EZ, duo-

bus exceſſibus æqualis EI; et ad He tribus

exceſſibus æqualis HP ; et ad alias eodemmo-

do. Erunt, quæ ita fiunt, lineæ tum inter ſe

invicem, tum maximæ æquales. Oportet igi-

tur demonſtrare, quadrata, quæ ab omnibus

τριπλάσια ἐντί. Τῶν δὲ λοιπῶνχωρὶς τᾶ ἀπὸ τᾶς

" μεγίςας τετραγώνα, μείζονα ἢ τριπλάσια· ἐπειδὴ

τὰ ποτιλαφθέντα ἐλάοσονά ἐστιν ἢ τριπλάσια τοῦ

ἀπὸ τᾶς μεγίςας τετραγώνε. Καὶ τοίνικω αίκα α-

μοια εἶδεα ' ἀναγεγραφέωντι ἀπὸ πασᾶν, ἀπότε

τᾶν τῷἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν, καὶ ἀπὸ τῶν ἴσαν

τα μεγίσᾳ, τὰ ἴδεα τὰ ἀπὸ τῶν ἴσαν τᾷ μεγίσᾳ

τῶν μὲν ἀπὸ τῶν τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν εἰ

δέων, ἐλάοσονα ὁ ἐοσοῦνται, ἢ τριπλάσια· τῶν δὲ

λοιπῶν χωρὶς τῷ ἀπὸ τᾶς μεγίσας εἴδεος, μείζονα

ἢ τριπλάσια. Τὸν γὰρ αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον τὰ ὅ-

μοια ἄδεα τοῖς τετραγώνοις.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ια΄.

Αἴκα γραμμαὶ ἑξῆς τεθέωντι ὁποσαιῶν, τῷ ἴσῳ

ἀλλάλαν ὑπερέχεσαι, καὶ ἄλλαι γραμμαὶ τεθέων

τι, τῷ μὲν πλήθει μιᾳ ἐλάοσονες τῶν τῷ ἴσω ἀλ-

λάλαν ὑπερεχασᾶν, τῷ δὲ μεγέθει ἐκάτα ἴσα τα

μεγίσα· τὰ τετράγωνα πάντα τὰ ἀπὸ τῶν ἴσαν τὰ

μεγίσα, ποτὶ μὲν τὰ τετράγωνα τὰ ἀπὸ τῶν τῷ

ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν, χωρίς τᾶς ἐλαχίσας,

ἐλάσσονα λόγον ἔχοντι, ἢ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τῶς

μεγίσας ποτὶ τὸ ἴσον ἀμφοτέροις, τῷ τε περιεχο

μένῳ ὑπότε τᾶς μεγίσας καὶ τᾶς ἐλαχίσας καὶ τῷ

τρίτῳ μέρει τῷ ἀπὸ τᾶς ὑπεροχᾶς τετραγώνω, α

ὑπερέχει & μεγίσα τᾶς ἐλαχίσας· ποτὶ δὲτὰ τε-

τράγωνα τὰ ἀπὸ τᾶν τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν,

χωρὶς τὸἀπὸ τᾶς μεγίσας τετραγώνε, μείζονα τοῦ

αὐτοῦ λόγο.
hv

*Ἔσω γὰρ γραμμαὶ ὁποσαιῶν τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν

ὑπερέχαστη ' έξης κειμεναι, ὰ μὲν ΑΒ τᾶς ΓΔ, α

ΓΔ τᾶς ΕΖ, ὰ ἢ ΕΖ τᾶς ΗΘ, ἁ ἢ ΗΘ τᾶς ΙΚ,

ὁ δὲ ΙΚ τᾶς ΛΜ, ὰ δὲ ΛΜ τᾶς Ν.Ξ. Ποτικεί-

θω δὴ ποτὶ μὲν τὰν ΓΔ ἴσα μια ὑπεροχᾷ ἁ το·

ποτὶ ἢ τὰν ΕΖ ἴσα δυσὶν ὑπεροχαῖς, ἁ ΕΠ· πο-

τὶ ἢ τὰν ΗΘ ἴσα τρισὶν ὑπεροχαῖς ὁ ΗΡ· κὶ ποτὶ τὰς

ἄλλας τὸν αὐτὸν τρόπον. Ἐοσοιῶται δή αἱ γενόμεναι

ἀλλάλαις ἴσαι, καὶ ἑκάσα τᾷ μεγίσα. Δεικτέον
ὧν ὅτι τὰ ἀπὸ πασᾶν τᾶν γενομέναν τετράγωνα,

ποτὶ μεν ' πάντα τετράγωνα τὰ ἀπὸ πασᾶν τᾶν τῷ

ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν, χωρὶς τᾶ ἀπὸ τᾶς ΝΞ

τετραγώνε, ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἢ τὸ ἀπὸ τᾶς

ΑΒ τετράγωνον ποτὶ τὸ ἴσον ἀμφο-

τέροις, τῷ τε περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν

ΑΒ, Ν.Ξ, καὶ τῷ τρίτῳ μέρει τοῦ

ἀπὸ τᾶς ΝΥ τετραγώνου· ποτὶ ἢ

τὰ τετραγώνα τὰ ἀπὸ τῶν αὐτᾶν,

χωρὶς ὁ ἀπὸ τᾶς Α Β τετραγώνα,

μείζονα λόγον ἔχει ὁ αὐτοῦ λόγε.

᾿Απολελάφθω ἀφ᾽ ἑκάσας τᾶν

τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν ἴσα

Α Ο ΠΡΙΣΙ ΤΙ Υ

Γ

iis, quæ factæ funt, defcribuntur, ad quadrata,

quæ defcribuntur ab omnibus æqualiter ſeſe in-

vicem excedentibus, dempto eo,quoddefcribi-

tur aNE, minorem rationem habere, quam

quadratum, quod ab AB defcri-

bitur, ad æquale utriſque, fpatio,

quod fub AB, NE continetur, et

tertiæ parti quadrati, quod de-

ſcribitur a NY ; ad quadrata ve-

ro, quæ defcribuntur ab iifdem

lineis, dempto eo, quod defcri-

bitur a maxima, rationem habere

majorem eadem ratione.

E

H+

I

A

ΦΧΨΩ 54N
Auferaturab unaquaque æqua-

liter ſeſe invicem excedentium li-

* ἀναγεγραφθέοντι 8 ἐσσεῖται

ΒΔ

Η ἔσωταν · ἐξησκημέναι * ἐκάσα τὰ μέγισα 1 πάντα τὰ
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τῷ ὑπεροχᾷ. Ὃν δὴ λόγον ἔχει τὸ ὑπὸ τῶᾶς ΑΒ

ποτὶ συναμφότερα, τό, τε ὑπὸ τῶν ΑΒ, Φ Β περι-

εχόμενον, καὶ τὸ τρίτον μέρος τᾶ ἀπὸ τᾶς ΑΦ τετρα-

γώνε, τῶτον ἔχει λόγον τό, τε Ἀπὸ τᾶς Ο Δ τετρά-

γωνον, ποτί τε τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΟΔ, ΔΧ,

καὶ τὸ τρίτον μέρος ὁ ἀπὸ τᾶς ΧΟ " τετραγώνες κή

τὸ ἀπὸ τᾶς ΠΖ ποτὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν Π.Ζ,

*Ζ, ὰ τὸ τρίτον μέρος ὁ ἀπὸ τᾶς ΨΠ τετραγώνε•

ὰ τὰ ἀπὸ τὰν ἄλλαν τετράγωνα, ποτὶ τὰ ὁμοίως

λαμβανόμθμα χωρία. Καὶ τὰ πάντα δὴ τὰ ἀπὸ

πασᾶν τᾶν Ο Δ, ΠΖ, ΡΘ , ΣΚ , ΤΜ, ΥΞ, ποτί

τε πάντα περιεχόμενα ὑπό τε τᾶς ΝΞὶ τὰς ἴσας

πάσαις ταῖς εἰρημθύαις γραμμαῖς, καὶ τὰ τριτα-

μόρια τῶν τετραγώνων τῶν ἀπὸ τῶν Ο Χ, ΠΨ, ΡΩ,

Σ5, Τη, ΥΝ, τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ

τᾶς Α Β τετράγωνον ° ποτὶ στωαμφότερα, τό, τε ὑπὸ

τᾶν ΑΒ, ΦΒ περιεχόμθμον, καὶ τὸ τρίτον μέρος τοῦ

ἀπὸ Φ Α τετραγώνε. Εἰ ὧν * ἐκδείχθη τό, τε περι-

εχόμθυον ὑπό τε τᾶς Ν Ξ καὶ τᾶς ἴσας πάσαις ταῖς

Ο Δ , Π. Ζ , ΡΘ , ΣΚ, ΤΜ, ΥΞ, καὶ τὰ τρίτα μέρη

τετραγώνων τῶν ἀπὸ τῶν Ο Χ, ΠΨ, ΡΩ, Σ5, Τη,

ΥΝ, τῶν τετραγώνων τῶν ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΓΔ, ΕΖ,

ΗΘ, ΙΚ, ΛΜ, Ρἐλάοσονα· τῶν δὲ τετραγώνων τῶν

ἀπὸ τῶν ΓΔ, ΕΖ , Η Θ, ΙΚ, Λ.Μ, Ν Ξ μείζονα· δε-

δειγμένον ἐσεῖται τὸ προτεθέν. Ἐντὶ δὴ τὸ μὲν πε-

ριεχόμενον ὑπό τε τᾶς ΝΞ, ὰ τᾶς ἴσας πάσαις ταῖς

ΟΔ, ΠΖ, ΡΘ, ΣΚ, ΤΜ, ΥΞ, καὶ τὰ τρίτα μέρη

τῶν τετραγώνωνἢ ἀπὸ τῶν ΟΧ, ΠΨ , ΡΩ, Σ5 , Τη,

ΥΝ, * ἴσον τοῖς τετραγώνοις τοῖς ἀπὸ Χ.Δ. Ψ Ζ, ΩΘ,

ΣΚ, ηΜ, ΝΞ, κι τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε τας Ν.Ξ,

ἐξ ἴσως πάσαις τῶς ΟΧ, ΠΨ , ΡΩ, Σ5, Τη, ΥΝ

ὰὶ τῷ τρίτῳ μέρει τῶν τετραγώνων τῶν ἀπὸ τῶν ΟΧ,

ΠΨ, ΡΩ, Σ5, Τη, ΥΝ . Τὰ ἢ ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΓΔ,

ΕΖ, ΗΘ, ΙΚ, ΛΜ τετράγωνα, ἴσα τοῖς ἀπὸ τῶν

ΒΦ, Χ Δ, Ψ Ζ , ΩΘ, 5 Κ, η Μ τετραγώνοις· κὴ τοῖς

ἀπὸ τῶν ΑΦ, Γ.Χ , ΕΥ, Η Ω, 15, Λη, καὶ τῷ πε-

5

ριεχομένῳ ὑπὸ ῾ τᾶς ΒΦ, καὶ τᾶς διπλασίας τᾶν

ΑΦ, Γ.Χ, ΕΨ, ΗΩ, 15, Λη. Κοινὰ μὲν ἦν ἐντὶ

ἑκατέρων τὰ τετράγωνα τὰἀπὸ τᾶν ἴσαν τᾷ Ν.Ξ.

Τὸ ἢ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶς Ν.Ξ, ἢ τὰς ἴσας ταῖς

ΟΧ, ΠΨ , ΩΡ, 5Σ, ηΤ, ΥΝ, ἔλαοσόν ἐσι τε πε-

ριεχομένε ὑπό τε τᾶς ΒΦ, καὶ τᾶς διπλασίας τᾶν

ΑΦ, Γ.Χ, ΕΥ, ΗΩ, 15, Αγ' διὰ τὸ τὰς νῦν εἰρη-

μένας γραμμὰς ταῖς μὲν ΓΟ, ΕΠ, ΡΗ, ΙΣ, ΑΤ,

ΥΝ, ἴσας εἶμεν, τῶν δὲ λοιπᾶν μείζονας. Καὶ τὰ

τετράγωνα δὲ τὰ ἀπὸ τᾶν ΑΦ, Γ.Χ, ΕΥ, Η Ω, 15,

Λη μείζονα ἐντὶ τῷ τρίτο μέρος τῶν ἀπὸ τῶνΟΧ,

ΠΨ , ΡΩ , Σ5 , Τη, ΥΝ. Δέδεικται γὰρ τῦτο ἐν

τοῖς ἐπάνω. Ἐλάτιονα ἄρα ἐντὶ τὰ ῥηθέντα χωρία

τῶν τετραγώνων τῶν ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΓΔ, ΕΖ, Η Θ,

m

τετραγώνε· κὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ
ת

nea æqualis exceſſui. Quam igitur rationem

habet quadratum, quod ab A B defcribitur, ad

hæc utraque ; fpatium, quod fub A B, B con-

tinetur et tertiam partem quadrati, quod defcri-

bitur ab A Ф, hanc habet tum quadratum, quod

ab Ο ∆ defcribitur, ad fpatium, quod fub OA,

ΔΧcontinetur, et tertiam partem quadrati, quod

defcribitur a XO; tum quadratum, quod a IZ

defcribitur, ad fpatium, quod fub IIZ, YZ con-

tinetur, et tertiam partem quadrati, quod de-
fcribitur aΨΠ ; tum quadrata, quæ ab aliis de-

fcribuntur, ad fpatia eodem modo fumpta. Qua-

re etiam quadrata omnia, quæ ab 04, IZ, PO,

ΣΚ,ΤΜ,ΥΞ defcribuntur, ad omnia ſpatia, quæ

fubNE, æqualique omnibus, quas diximus, li-

neis continentur, et tertias quadratorum partes,

quæ defcribuntur ab ΟΧ, ΠΨ, ΡΩ, Σς, Τη, ΥΝ,
eamdem habebunt rationem, quam quadratum,

quod abAB defcribitur, adhæc utraque ; ſpa-tium, quod fub A B, B continetur, et tertium

partem quadrati, quod defcribitur a A. Si

igitur demonftratum fuerit, ſpatium , quod

continetur fub NZ, æqualique omnibus ΟΔ,

ΠΖ, ΡΘ, ΣΚ , ΤΜ, ΥΞ, et tertias quadratorum

partes, quæ defcribuntur ab ox, ΠΨ, ΡΩ, Σς,

Ty, YN, quadratis quidem, quæ ab AB, FA,

ΕΖ, Η Θ, ΙΚ, AM defcribuntur, minora eſſe ;

quadratis vero, quæ defcribuntur a ΓΔ, ΕΖ, ΗΘ,

ΙΚ, ΛΜ, ΝΞ, majora : utique demonftratum

eritquodproponebatur. Itaque ſpatium, quod
fub NE, æqualique omnibus Ο Δ, ΠΖ, ΡΘ, ΣΚ,

ΤΜ, ΥΞ continetur, et tertiæ quadratorum par-

tes, quæ ab O X, ΠΨ , ΡΩ, Σ5, T4, YNdefcri-

buntur ; hæc, inquam, omnia æqualia funt qua-

dratis, quæ defcribuntur a ΧΔ, ΨΖ, Ω.Θ, ΓΚ,

4M, NE; et ſpatio, quod continetur fub N ,

æqualique omnibus ΟΧ, ΠΨ, ΡΨ, Σ5, Τη, ΥΝ ;

et tertiæ quadratorum parti, quæ defcribuntur

ab ΟΧ, ΠΨ, ΡΩ , Σς, Τη, ΥΝ. Quadrata vero,

quæ ab A B, ΓΔ, ΕΖ , Η Θ , ΙΚ, AM defcribun-

tur, æqualia funt quadratis, quæ defcribuntur

Α Β Φ , ΧΔ, ΨΖ, ΩΘ, Κ, 4M ; iiſque, quæ de-

ſcribuntur ab ΑΦ, Γ.Χ, ΕΥ, ΗΩ, I5, A4; et

ſpatio, quod continetur fub Bo, et dupla ipfa-
rum ΑΦ, ΓΧ, ΕΥ, Η Ω, Ις, Λη . Communia igi-

tur utrifque funt quadrata, quæ a lineis defcri-

buntur ipſi N æqualibus. Spatium autem,

quod fub Næqualique omnibus Ο Χ, ΙΠΨ, ΩΡ,

5Σ, 4T, ΥΝ continetur, minus eft quam ſpa-

tium, quod continetur fub Bd, et dupla ipfa-

res .

rum ΑΦ, Γ Χ, ΕΨ, Η Ω, Ις, Λy ; eo quod lineæ,

quas modo diximus, ipſis quidem ГО, ЕП, PH,

ΙΣ, ΛΤ, ΥΝ æquales funt ; reliquis vero majo-

Et quadrata, quæ ab ΑΦ, Γ.Χ, ΕΥ, Η Ω,

15, Au deſcribuntur, majora funt quam pars
tertia quadratorum, quæ defcribuntur ab OX,

ΠΨ, ΡΩ, Σς, Τy, YN. Hoc enim in fuperiori-

busdemonſtratum eſt. Minorafunt igitur, quæ

diximus, ſpatia quam quadrata, quæ defcribun-

0

τὴτὰ ex MS .
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tur ab ΑΒ, ΓΔ, ΕΖ, ΗΘ, ΙΚ, AM. Quod au-

tem reliquum eft, demonftrabimus eadem ma-

jora eſſe quam quadrata, quæ defcribuntur a

ΓΔ, ΕΖ, Η Θ, ΙΚ, AM, NΞ. Rurfus enim qua-

drata, quæ a SA, EΖ, Η Θ, ΙΚ, ΛΜ, Ν= defcri-

buntur, æqualia funt quadratis, quæ defcribun-

tur a Γ.Χ, ΕΥ, Η Ω, Ι5, 14 ; iiſque, quæ deſcri-

buntur a ΧΔ, ΥΖ, ΩΘ, Κ, ηΜ, ΝΞ ; et ſpatio,
quod continetur fub N , et dupla omnium IX,

ΕΥ, ΗΩ, Ις, Λy. Communia autem funt qua-

drata, quæ deſcribuntur a X A, ΨΖ, ΩΘ, Κ, Μy,

NE: etmajus eſt ſpatium,quod fub NZ, æqualique

omnibus ΟΧ, ΠΨ, ΡΩ, Σς, Τη, ΥΝ continetur,

quam fpatium, quod continetur fubN= et du-
pla omnium Γ.Χ, ΕΫ, Η Ω, Ις, Ay. Quineti-

am quadrata, quæ a XO, ΨΠ, ΩΡ, 5Σ, 4Τ, ΥΝ

defcribuntur, quadratorum, quæ defcribuntur

ΑΓΧ, ΕΥ, Η Ω, Ις, Λ y majoraquam tripla. Hoc
enim quoque demonftratum eft. Majora funt

igitur, quædiximus, ſpatia quam quadrata, quæ

defcribuntur a ΓΔ, ΕΖ, ΗΘ, ΙΚ, ΛΜ, ΝΞ.

a

Et propterea fi defcribantur ab omnibus fimi-

les figuræ, tum ab æqualiter ſeſe invicem exce-ce-

dentibus, tum ab æqualibus maximæ : quæ ab

æqualibus maximæ figuræ deſcribuntur, hæom-

nes ad figuras, quæ defcribuntur ab æqualiter

ſeſe invicem excedentibus, dempta ea, quæ de-

ſcribitur a minima,minorem rationem habebunt,

quam quadratum, quod amaxima defcribitur,
ad æquale utrique ; fpatio, quod fub maxima

minimaque continetur, et tertiæ parti quadrati,

quod ab exceffu defcribitur, quo maxima mini-

mam excedit ; ad figuras vero, quæ defcribun-

tur ab iifdem, dempta ea, quæ defcribitur a

maxima, rationem habebunt majorem eadem
ratione. Similes enim figuræ eamdem, quam

quadrata, rationem habent.

Si recta linea in plano ducta, manente altero

ejus termino, æquabiliter circumagatur, quouf-

que eodem reftituatur, unde moveri cœpit; et

una cum linea circumacta feratur punctum ali-

quod æquabiliter fibi ipfi in eadem linea incipi-

ens a manente ejus termino; punctum hoc he-

licen in plano defcribet.

Vocetur igitur terminus rectæ lineæ, qui ea

circumacta manet, principium helicis .

Poſitio autem rectæ lineæ, a qua circumagi

cœpit, principium orbis.

Recta, quam punctum, quod in ea fertur, pri-

mo orbe tranfmifit, vocetur prima : quam vero

tranſmiſit idem punctum fecundo orbe, vocetur

fecunda: atque ita porro, quo nomine orbes

ipſi, eodem rectæ aliæ vocentur.

Spatium, quod comprehenditur ab helice pri-

mo orbe defcripta, rectaque, quæ prima eſt, vo-

cetur primum : quod vero comprehenditur ab

helice fecundo orbe deſcripta, rectaque, quæ

fecunda eſt, vocetur fecundum: aliaque eodem

modo.

Si a puncto, quod eſt principium helicis, du-

catur recta aliqualinea: quæfunt ad eafdemlineæ

ΙΚ, Λ.Μ. Λοιπὸν δὲ δείξομεν, ὅτι μείζονα ἐντὶ τῶν

τετραγώνων ἢ ἀπὸ ἢ ΓΔ , ΕΖ, Η Θ , ΙΚ, Λ Μ, ΝΞ.

•Πάλιν δὴ τετράγωνα τὰ ἀπὸ τῶν ΓΔ,, ΕΖ , Η Θ ,

IK, AM, Ν.Ξ, ἴσα ἐντὶ τοῖς τε ἀπὸ τᾶν Γ.Χ, ΕΨ,

ΗΩ, 15, Λη, καὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΧΔ, ΨΖ, ΩΘ,

5K, 4M, N.Ξ, κὶ τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε τᾶς Ν.Ξ,

καὶ τᾶς διπλασίας πασᾶν τῶν Γ.Χ, ΕΨ, ΗΩ, 15,

Λη. Και έσι κοινὰ μὲν τὰ ἀπὸ τῶν ΧΔ, ΨΖ,

ΩΘ, 5 Κ , Μη, ΝΞ · μᾶζον ἢ τὸ ὑπό τε τᾶς.

ΝΞ, καὶ τᾶς ἴσις πάσαις ' ταῖς ΟΧ, ΠΨ, ΡΩ,

Σ5, Τη, Υ Ν, τοῦ ὑπὸ τᾶς ΝΞ ὶ τᾶς διπλασίας.

πασᾶν τῶν Γ.Χ, ΕΨ, ΗΩ, 15, Λη. Ἐντὶἢ κι

τράγωνα τὰ ἀπὸ τῶν ΧΟ, ΨΠ, ΩΡ, 5 Σ, η Τ, ΥΝ,

τῶν ἀπὸ τῶν Γ.Χ, ΕΨ, Η Ω, 15, Λη, μείζονα ἢ

τριπλάσια. Δέδεικται γὰρ ἐὶ τῶτο. Μείζονα ἄρα

ἐντὶ τὰ ῥηθέντα χωρία τῶν τετραγώνων τῶν ἀπὸ τῶν

ΓΔ, ΕΖ, Η Θ , ΙΚ, ΛΜ, ΝΞ.

τε-

Καὶ τοίνυν αἴκα ὅμοια ἀναγραφέωντι ὅπὸ πασᾶν,

ἀπό τε τᾶν τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν, ἡ ἀπὸ

τᾶν ἴσαν τᾷ μεγίςᾳ· ἔδεα πάντα τὰ ἀπὸ τῶν ἴσαν

τὰ μεγίσα ποτὶ τὰ ἀπὸ τῶν τῷ ἴσῳ ἀλλάλανὑπερε-
χεσᾶν, χωρὶς ὁ ἀπὸ τᾶς ἐλαχίσας είδεος, ἐλάοσονα

λόγον ἐξέντι, ἢ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς μεγίστας

ποτὶ τὸ ἴσαν ἀμφοτέροις, τῷ τε περιεχομένῳ ὑπό τε

τᾶς μεγίζας κἢ τᾶς ἐλαχίστας, κὶ τῷ τρίτῳ μέρει

ὁ ἀπὸ τὰς ὑπεροχᾶς, ὁ ὑπερέχει ἃ μεγίτι τᾶς
ἐλαχίας· ποτὶ δὲ τὰ ἀπὸ τῶν αὐτᾶν ἴδεα χωρὶς

ξ ἀπὸ τᾶς μεγίσας μείζονα & αὐτοῦ λόγο. Τὸν

αὐτὸν γὰρ ἔξεσι λόγον τὰ ὅμοια εἴδεα τοῖς τετραγώ
νοις.

T

Αἴκα ὐθεῖα ἐπιζώχθὴ γραμμὰ ἐν ἐπιπέδῳ κα

μένοντος & ἑτέρες πέρατος αὐτᾶς, " ἰσοταχέως περι-

ενεχθὴ ἕως ἂν ἀποκατασταθῇ πάλιν ὅθεν ὥρμασεν,

ἅμα δὲ τῷ γραμμᾷ περιαγομένα Φέρηταί τι σα-

μεῖον ἰσσταχέως αὐτὸ ἑαυτὸ κατὰ τᾶς ἀθείας, ἀρξά-

μενον ἀπὸ τῶ μένοντος πέρατος, το σαμεῖον ἕλικα

γράψει ἐν τῷ ἐπιπέδῳ.

Καλείπω ὖν τὸ μὲν πέρας τᾶς εὐθείας τὸ μένον

περιαγομθίας αὐτᾶς, ἀρχὰ τᾶς ἔλικος.

῾Ἡ δὲ θέσις τᾶς γραμμᾶς ἀφ᾿ ὡς ἄρξατο ἁ -

θεῖα περιφέρεοθαι, ἀρχὰ τᾶς περιφορᾶς.

Εὐθεῖα ἂν μὲν ἐν τῷ πρώτα περιφορᾷ διαπορευθῇ τὸ

σαμᾶον, τὸ κατὰ τὰς εὐθείας φερόμενον, πρώτοι

καλείθω· ἂν δὲ ἐν τᾷ δευτέρα περιφορᾷ τὸ αὐτὸ

σιμεῖον διανύσῃ, δευτέρα· καὶ αἱ ἄλλαι ὁμοίως ταύ-

ταις ὁμονύμως ταῖς περιφορῶς καλείθωσαν.

Τὸ ἢ χωρίον τὸ περιλαφθὲν ὑπό τε τᾶς ἔλικος τᾶς

ἐν τῷ πρώτα περιφορᾷ γραφείστας, κἢ τᾶς εὐθείας ἃ ἐσι

πρώτα, πρῶτον καλείθω· τὸ δὲ περιλαφθὲν ὑπό

τε τᾶς ἔλικος τᾶς ἐν τῷ δυτέρα περιφορᾷ γραφεί

σας, ήτας ἀθείας τας δύτέρας, δεύτερον καλεί-

θω· καὶ τὰ ἄλλα έξης ὅτω καλείθω.

Καὶ ἴκα ἀπὸ ὁ σαμείς, ὅ ἐπν ἀρχὰ τὰς ἕλικος,

ἀχθῇ τις δυθεία γραμμά· τᾶς ἀθείας ταύτας ἐπὶ

• πάλιν δὴ τὰ * ταῖς ΟΧΙ, ΠΡ
u

ἰσοταχεῖ
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τὰαὐτὰὁ περιφορὰ γένηται προαγομλύα καλείθω·

τὰ ἢ ἐπὶ θάτερα ἑπόμενα.

Ὁ τε γραφεὶς κύκλος κέντρῳ μὲν τῷ σαμείῳ,

ὅ ἐσιν δρχὰ τὰς ἕλικος, διασήματι δὲ τᾷ θεία

ἃ ἐσιν πρώτα, πρῶτος καλείθω· ὁ δε γραφείς,

κέντρῳ μὲν τῷ αὐτῷ, διασήματι ἢ διπλασία θεία,

δεύτερος καλείθω· καὶ οἱ ἄλλοι δὲ ἑξῆς τέτοις τὸν

αὐτὸν τρόπον.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιβ΄.

Αἴκα " ποτὶ τὰν ἔλικα μια περιφορᾷ * γεγραμμέ

ναν ἀπὸ τὰς ἀρχᾶς τας ἕλικος, βθεῖαι ἐμπεσῶθι

* ὁποιαιοῦν, ἴσας ποιῶσαι γωνίας πολ᾽ ἀλλάλας, τῷ

ἴσῳ ὑπερέχοντι ἀλλάλαν.

Ἔσω ἕλιξ ἐφ᾿ ὡς αἱ ΑΒ, ΑΓ, ΑΔ, ΑΕ, ΑΖ,

ἴσας γωνίας ποιᾶσαι ποτ᾿ ἀλλάλας. Δεικτέον ὅτι

τῷ ἴσῳ ὑπερέχει ἃ ΑΓ τας ΑΒ, καὶ ὰ ΑΔ τᾶς

ΑΓ, κὶ αἱ ἄλλαι ὁμοίως.

Ἐν ᾧ γὸ χρόνῳ ἁ περιαγομένα γραμμὰ ἀπὸ τὰς

Α Β ἐπὶ τὰν Α Γ ἀφικνᾶται, ἐν τὅτῳ τῷ χρόνῳ τὸ

σαμεῖον τὸ κατὰτὰς ἀθείας Φε-

ῥόμθμον, τὰν ὑπεροχὰν διαπορεύε-

τας, ἃ ὑπερέχει ὰ ΓΑ τᾶς ΑΒ'

hujus partes, verſus quas orbis ducitur, præce-

dentia vocentur; quæ vero ad alteras, ſequentia .

Circulus defcriptus centro quidem puncto,

quod eſt principium helicis, intervallo autem

recta, quæ prima eſt, vocetur primus : et de-

ſcriptus centro quidem eodem, intervallo autem

rectæ primæ dupla, vocetur fecundus : et alii

deinceps eodem modo.

PROP. XII. THEOR.

Si in helicen unoorbe defcriptam a principio

ejuſdem rectæ quotlibet incidant, quæ æquales

inter ſe invicem angulos efficiant ; hæ æqualiter

ſeſe invicem excedent.

Sit helix, in qua recte AB, ΑΓ, ΑΔ, AE, AZ, quæ

æquales inter feinvicem angulos efficiant. Opor-

tet demonftrare æqualiter excedereAT ipſam AB ;

etAd ipfamAr; et alias itidem alias eodemmodo.

E

Z

Γ

B

ἐν ᾧ δὲ χρόνῳ ἀπὸ τᾶς ΑΓ ἐπὶ

τὰν ΑΔ, ἐν τέτῳ διαπορεύεται H

τὰν ὑπεροχὰν ὁ ὑπερέχει ὁ Α Δ
A

τᾶς ΑΓ. Ἐν ἴσῳ δὲ χρόνῳ ἃ

περιαγομένα γραμμὰ ἀπό τε τᾶς

ΑΒ ἐπὶ τὰν ΑΓ ἀφικνᾶται, καὶ ἀπὸ τᾶς Α-Γ ἐπὶ

τὰν ΑΔ· ἐπειδὴ οἱ γωνίας ἴσαι ἐντί. Ἐν ἴσῳ ἄρα

χρόνῳ τὸ κατὰ τὰς εὐθείας φερόμενον σαμεῖον δια-

πορεύεται τὰν ὑπεροχὰν, ἃ ὑπερέχει ἁ ΑΓ τας ΑΒ΄

καὶ τὰν ὑπεροχὰν ὁ ὑπερέχει ὰ Α Δ τας ΑΓ. Τῷ

ἴσῳ ἄρα ὑπερέχει ἅτε ΑΓ τας ΑΒ, καὶ ἁ ΑΔ τᾶς

ΑΓ· καὶ αἱ λοιπαί.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιγ΄.

Αἴκα εὐθεῖα γραμμὰ τᾶς ἔλικος ἐπιψαύη, καθ'

ἓν μόνον ἐπιψαύσει σαμεῖον.

Ἔσω ἕλιξ ἐφ᾽ ἃς τὰ ΑΒΓΔ. Ἔσω ἢ ἀρχὰ μὲν

τᾶς ἕλικος τὸ Α σαμεῖον· δρχὰ δὲ τὰς περιφορας

ἁ ΑΔ θεῖα· κὶ ἐπιψανέτω τας ἕλικος ἀθεῖα τὶς

ἁΖΕ. Φαμὶ δὴ καθ᾽ ἐν μόνον σαμεῖον ἐπιψαύειν

αὐτᾶς.

Quo enim tempore recta linea circumacta ab

A B pervenit ad Ar, eodem punctum, quod in

recta linea fertur, tranfmittit

exceſſum, quo ГА excedit ip-

famAB : et quo tempore ab Ar

pervenit ad AA, eodem tranf-

mittit exceſſum, quo AA exce-

dit ipfam АГ. Æquali autem

tempore recta linea circumacta

ab A B pervenit ad AF ; et ab

ΑΓ ad AA; quoniam anguli æquales funt. Æ-

quali igitur tempore punctum, quod in recta

linea fertur, tranfmittit exceffum, quo Ar ex-

cedit ipfam A B ; et exceſſum, quo A A excedit

ipfam ΑΓ. Æqualiter igitur excedit Ar ip-

fam AB ; et A ipfam ΑΓ ; et reliquæ itidem

reliquas .

PROP. XIII. THEOR .

Si recta linea helicen contigerit, in uno tan-

tum puncto continget.

Sit helix ΑΒΓΔ. Sit autem principium

quidem helicis punctum A ; principium vero

orbis recta AA : et helicen contingat recta ali-

qua ZE. Dico in uno tantum puncto eam con-

tingere.

Contingat enim, fi fieri po-

teft, in duobus punctis Γ, Η :

junganturque recte AT, AH :

quique angulus continetur fub

AH, AP, in duas æquas partes

ſecetur. Punctum autem, in

quo ea, quæ angulum in duas

æquas partes fecat, helici oc-

currit, ſit . Æqualiter igitur

excedit AH rectam A , atque

Ἐπιψαυέτω γὸ εἰ δυνατὸν κα-

τὰ δύο σαμεῖα τὰ Γ, Η· κὶ ἐπι-

ζεύχθωσαν αἱ ΑΓ, ΑΗ' καὶ ἁ

γωνία δίχα τεμήθω ός περιεχο-

μένα ὑπὸ ταν ΑΗ, ΑΓ. Καθ'

ὃ δὲ σαμεῖον ὁ δίχα τέμνεσα τὰν

γωνίαν τᾷ ἕλικι ποτιπίπλα, ἔσω

τὸ Θ. Τῷ δὴ ἴσῳ ὑπερέχει, ἅτε

ΑΗ τᾶς ΑΘ, κά ΑΘ ταςΑΓ΄

ἐπειδὴ ἴσας γωνίας * περιέχοντι πολ᾽ ἀλλάλας. Ωσε

E
H Z

A

B

▼ InMS . deeſt ποτὶ .
*· γεγραμμένα * ὁποσαιῶν 2 Sic MS.

A

A rectam ΑΓ ; quoniam angulos continent in-
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ter ſe invicem æquales. Quare AHΗ, ΑΓ duple διπλασίαι ἐντὶ αἱ ΑΗ, ΑΓ τᾶς ΑΘ. Ἀλλὰ τᾶς

funt ipſiusA. Sed ejus, quæ in triangulo eſt, ἐν τῷ τριγῶνῳ τᾶς ΑΘ δίχα τεμνέσας * τὰν γωνίαν,
AO, quæ angulum induas æquas partes ſecat,

majores funt quamduplæ. Conſtat igitur punc-nc- μείζονες ἐντὶ ἡ

tum, in quo A rectæ ΓΗ occurrit, cadere in-

ter puncta o, A. Quare recta EZ ſecat helicen ;

quoniam punctum aliquod eorum, quæ in H

funt, intra helicen cadit. Pofitum autem fuerat

eam contingere. Igitur in uno tantum puncto

EZ helicen contingit.

PROP. XIV. THEOR.

Si in helicen primo orbe deſcriptam duæ in-

cidant rectæ a puncto, quod eſt principium he-

licis ; eæque producantur ad primi circuli cir-

cumferentiam : quæ rectæ in helicen incidunt,

eamdem inter fe invicem rationem habebunt,

quam circuli circumferentiæ, quæ interjiciun-

tur inter terminum helicis, terminoſque recta-

rum productarum, qui in circumferentia funt;

circumferentiis ab helicis termino verſus præce.

dentia ſumptis .

Sit helix ΑΒΓΔΕΘ primo orbe deſcripta :

et ſit helicis quidem principium punctum A;

principium vero orbis recta @ A ; circulus au-

tem KH fit primus : et incidant a puncto A

in helicen rectæ AE, AD : et pro-

* διπλασίας. Δῆλον ἐν ὅτι καθ' δ

συμπίπτει σαμᾶον τᾷ ΓΗ εὐθεῖα ἁ ΑΘ, μεταξύ

τῶν Θ, Α ἐντὶ σαμᾶων. Τέμνει ἄρα ἁ ΕΖ τὰν

ἕλικα, ἐπειδή τι τῶν ἐν τᾷ ΓΗ σαμείων ἐντὸς ἐσι

τᾶς ἕλικος. Ὑπέκειτο ἢ ἐπιψαύσσα. Καθ᾿ ἓν ἄρα

μόνον ἅπλεται ὁ ΕΖ τᾶς ἕλικος.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιδ .́

Αἴκα ποτὶ τὰν ἕλικα τὰν ἐν τὰ πρῶτα περιφορά

γεγραμμέναν ποτιπεσῶντι δύο ἀθεται ἀπὸ τὸ σα

μείς, ὅ ἐσιν ἀρχὰ τᾶς ἔλικος, κἢ ἐκβληθέωντι ποτὶ

τᾶν τὸ πρῶτε κύκλο περιφέρειαν· τὸν αὐτὸν ἐξοῦν-

τι λόγον, αἱ ποτὶ τὰν ἕλικα ποτιπίπεσαι ποτ᾿ ἀλ-

λάλας, ὃν αἱ περιφέρειας τὸ κύκλο αἱ μεταξὺ τοῦ

πέρατος τᾶς ἕλικος, ὰ τῶν περάτων τᾶν ἐκβληθει-

σᾶν ἐθειᾶν τῶν ἐπὶ τὰς περιφερείας γινομένων, ἐπὶ

τὰ προαγούμενα λαμβανομέναν τῶν περιφερειᾶν,

ἀπὸ τὸ πέρατος τᾶς ἕλικος.

Ἔσω ἕλιξά ΑΒΓΔΕΘ ἐν τᾷ πρώτα περιφορά

γεγραμμένα· ἀρχὰ δὲ τᾶς μὲν ἔλικος ἔσω τὸ Α

σαμεῖον· ὁ δὲ ΘΑ εὐθεῖα ἀρχὰ τᾶς περιφοράς

ἔσω· καὶ κύκλος ὁ ΘΚΗ ἔσω ὁ πρῶτος· ὁ ποτι-

πιπλέτων δὲ ἀπὸ τοῦ Α σαμάς ποτὶ

τὰν ἕλικα, αἱ ΑΕ, ΑΔ' καὶ ἐκ-

πιπλέτων ποτὶ τὰν τοῦ κύκλο περι-

Φέρειαν ἐπὶ τὰ Ζ, Η. Δεικτέον ὅτι

τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον ἁ ΑΕ ποτὶ

τὰν ΑΔ, ὃν ἁ ΘΚΖ περιφέρεια

ποτὶ τὰν ΘΚ Η περιφέρειαν.

H

A

Z

E

ducantur ad circuli circumferen-

tiam, nempe ad puncta Z, H. O-

portet demonftrare eamdem ha- Γ

bere rationem A E ad AA, quam
Θ

A

circumferentiamOK Z ad circum-
B

ferentiamΚΗ.

Circumacta enim recta linea
K

AO, conſtat punctum quidem

in circuli KH circumferentia; punctum vero

A in recta linea Ao æquabiliter latum eſſe : atque

punctum e tranſmiſiſſe circumferentiam @KZ;

et punctum A rectam AE: rurſuſque punctum

Arectam A A tranſmiſiſſe; et punctum circum-

ferentiam KH, quorum utrumque fibi ipfi

æquabiliter latum eſt. Conſtat igitur eamdem

habere rationem AE ad AA, quam circumferen-

tiam @KZ ad circumferentiam KH. Hoc

enim in fuperioribus demonftratum eſt. Pari-

ter autem demonftrabitur idem evenire, etiam

fi altera earum, quæ incidunt, in helicis termi-

num inciderit.

PROP. XV. THEOR .

Si in helicen ſecundo orbe deſcriptam duæ

incidant rectæ ab helicis principio ; hæ eamdem

inter fe invicem rationem habebunt, quam cir-

Περιαγομένας γδ τᾶς Α'Θ γραμ-

μᾶς, δῆλον ὡς τὸ μὲν Θ σαμεῖον

κατὰ τᾶς ὁ ΘΚΗ κύκλο περιφερείας ἐνηνεγμένον

ἐςὶν ἰσοαχέως· τὸ δὲ Α κατὰ τᾶς ἀθείας Φερό-

μενον τὰν ΑΘ γραμμὰν πεπορεύεται καὶ τὸ ο σα

μᾶον κατὰ τᾶς τῶᾶ κύκλο περιφερείας Φερόμενον,

• τὰν Θ Κ. Ζ περιφέρειαν· τὸ δὲ Α τὰν ΑΕ Δθεταν

& πάλιν το τε Α σαμεῖον ' τὰν ΑΔ γραμμάν· καὶ

τὸ Θ τᾶν ΘΚΗ περιφερειᾶν, ἑκάτερον ἰσοπαχέως

αὐτὸ ἑαυτῷ φερόμενον. Δῆλον ἦν, ὅτι τὸν αὐτὸν

ἔχοντι λόγον ἁ ΑΕ ποτὶ τὰν ΑΔ, ὃν ἁ ΘΚΖ περι-

Φέρεια ποτὶ τὰν Θ.Κ. Η περιφέρειαν. Δέδεικται γδ

τοῦτο ἔξω ἐν τοῖς πρῶτοις. Ὁμοίως δὲ δειχθήσεται

καὶ εἶκα ὰ ἑτέρα τᾶν ποτιπιπὶεσᾶν ἐπὶ τὸ πέρας

τᾶς ἕλικος ποτιπίπλῃ, τὸ αὐτὸ συμβαίνει.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιε .́

Αἴκα &ποτὶ τὰν ἐν τᾷ δώτέρα περιφορᾷ γεγραμ

μέναν ἕλικα ἢ ποτιπίπλωντι ὐθεῖαι ἀπὸ τᾶς δρχᾶς

τᾶς ἔλικος, τὸν αὐτὸν ἐξῶντι λόγον αἱ εὐθεῖαι ποτ᾿

• τῶν ΘΚΖ περιφερειᾶν· τὸ δὲ Α
* τᾶν γωνιᾶν

* τᾶν ΑΔ γραμμᾶν

Η διπλασίαι

Β ματὰτὰν

• τὰν περιφέρειαν

Η ποτιπίπλοντι

Η ποτιπίπτων · τῶν δὲ
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ἀλλάλας, ὃν αἱ εἰρημέναι περιφέρειαι μεθ' ὅλας τας

το κύκλο περιφερείας λαμβανομένας.

Ἔσω ἕλιξἐφ᾽ ὡς ἁ ΑΒΓΔΘΕΛΜ, ὰ μὲν ΑΒΓΔΟ

ἐν τῷ πρῶτα περιφορᾷ γεγραμμένα, ὰ ἢ ΘΕΛΜ

ἐν τῷ δατέρᾳ· καὶ πο

τιπιπτέτωσαν αθεται αἱ

ΑΕ, ΑΛ. Δεικτέον ὅτι τὸν

αὐτὸν ἔχοντι λόγον ἁ ΑΛ

ποτὶ τὰν ΑΕ, ὃν ἁ ΘΚΖ

περιφέρεια μεθ᾽ ὅλας τᾶς

τοῦ κύκλο περιφερείας, ἐπο-

τὶ ΘΚΗ μεθ᾽ ὅλας τᾶς τῶ

1

κύκλο περιφερείας.

Ἐν ὅσῳ γὰρ χρόνῳ τὸ Α

σαμεῖον κατὰ τὰς εὐθείας

Φερόμενον, τὰν Α Λ γραμμὰν

K

E

cumferentiæ, quas modo diximus, una cum tota

circuli circumferentia femel fumpta.

Sit helix ΑΒΓΔΘΕΛΜ ; ΑΒΓΔ quidem

defcripta primo orbe ; ΘΕΛAM vero orbe fecun-

do: et incidant in eam

rectæ AE, AA. Opor-

tet demonftrare eamdem

habere rationem A A ad

AE, quam circumferen-

tiamOKZ, una cum to-

ta circuli circumferentia,

adcircumferentiamOKH,

una cum tota circuli cir-

cumferentia.

H

A
Z

A Θ M

B

διαπορεύεται, καὶ τὸ ὁ σαμεῖον κατὰ τὰς τῶ κύκλο

περιφερείας Φερόμενον, ὅλαν τε * τὰν το κύκλο πε-

ριφέρειαν, καὶ ἔτι τὰν ΘΚΣ περιφερειαν διαπορόύε-

τας καὶ πάλιν τὸ Α σαμεῖον᾿ τὰν ΑΕ εὐθειαν, και
τὸ Θ ὅλαν τὲ " τὰν τὸ κύκλω περιφέρειαν, καὶ ἔτι

τὰν ΘΚΗ, ἑκάτερον ἰσοταχέως αὐτὸ " αὐτῷ φερό-

μενον . Δῆλον ἕν, ὅτι τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον͵ ἁ ΑΛ

γραμμὰ ποτὶ τὰν ΑΕ, ὂν ἁ Θ ΚΖ περιφέρεια μεθ᾽

ὅλας τᾶς τὸ κύκλο περιφερείας, ποτὶ τὰν.ΘΚΗ

περιφέρειαν, μεθ' ὅλας τᾶς τῶ κύκλο περιφερείας.

Τὸν αὐτὸν ἢ τρόπον δειχθήσεται, καὶ αἴκα ποτὶ

τὰν ἐν τᾷ τρίτᾳ περιφορᾷ γεγραμμλύαν ἕλικα οπο-

τιπεσῶντι εὐθεῖαι, τὸν αὐτὸν λόγον ἑξοῦντι ποτ᾿ ἀλ-

λάλας, ὃν αἱ εἰρημέναι περιφέρειαι μεθ᾽ ὅλας τὰς

τοῦ κύκλο περιφερείας δις λαμβανομένας . Ὁμοί-

ως δε καὶ αἱ ποτὶ τὰς ἄλλας ἕλικας ποτιπίπε-

σαι δείκνυνται , ὅτι τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον, ὃν αἱ εἰ-

ρημέναι περιφέρειαι μεθ᾽ ὅλας τᾶς τῶ κύκλο περι-

Φερείας τοσαυτάκις λαμβανομλύας, ὅσος ἐσὶν Pὁ ἑνὶ

ἐλάοσων ἀριθμὸς τῶν περιφορᾶν· καὶ αἴκα ά ' που

τιπίπθεσα ὁ ἑκατέρα ποτὶ τὸ πέρας τᾶς ἔλικος

πίπη.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 15.

Αἴκα τᾶς ἕλικος τᾶς ἐν τα πρώτα περιφορά

γεγραμμθύας ἀθεία γραμμὰ ἐπιψαύῃ, καὶ ἀπὸ

τᾶς ἀφᾶς ἀθεῖα γραμμὰ ἐπιζώχθῇ ἐπὶ τὸ σα-

μεῖον, ὅ ἐσιν ἀρχὰ τᾶς ἕλικος· ἃς ποιεῖ γωνίας ἁ

ἐφαπλομθύα ποτὶ τὰν δπιζὠχθεῖσαν ἄνισοι ἐσοῦνται·

κὰ ὁ μὲν ἐν τοῖς προαγομένοις ἀμβλεῖα, ὁ δὲ ἐν τοῖς

ἑπομένοις ὁξεῖα.

Ἔσω ἕλιξ ἐφ᾿ ὡς τὰ ΑΒΓΔΟ ἐν τῷ πρώτα

περιφορά γεγραμμένα· καὶ ἔσω τὸ μὲν Α σαμεῖον

ἀρχὰ τὰς ἑλικος, ὁ δὲ ΑΘ εὐθεῖα ἀρχὰ τᾶς περι-

Φορᾶς· ὅ τε πρῶτος κύκλος, ὁ ΘΚΗ. Ἐπιψαθέτω

Quanto enim tempore

punctum A, quod in recta

fertur, lineam AA tranf-

mittit ; tanto punctum , quod fertur in cir-

culi circumferentia, tranfmittit totam circuli

circumferentiam, et amplius circumferentiam

OKZ : quantoque rurfus punctum A lineam AE

tranfmittit; tanto punctum tranfmittit totam

circuli circumferentiam, et amplius circumfe-

rentiam KH ; ac utrumque fertur æquabiliter

fibi ipfi. Conftat igitur eamdem habere ratio-

nem AA ad AE, quam circumferentiam KZ,

una cum tota circuli circumferentia, ad circum-

ferentiamKH, una cum tota circuli circum-

ferentia.

Eodem modo demonftrabitur, et fi inhelicen

tertio orbe defcriptam rectæ inciderint, eamdem

inter fe invicem rationem habere, quam circum-

ferentias, quas diximus, una cum tota circuli

circumferentia femel atque iterum fumpta. Pa-

riter autem et quæ in alias helices incidunt eam-

dem rationem habere demonſtrabuntur, quam

circumferentiæ, quas diximus, una cum tota

circuli circumferentia toties ſumpta, quotus eſt,

unum fi dempſeris, orbium numerus ; etiam fi

alterutra earum, quæ incidunt, in helicis ter-

minum inciderit.

PROP. XVI . THEOR .

:

Si helicen primo orbe deſcriptam recta linea

contigerit; et a contactu jungatur recta linea

ad punctum, quod eſt principium helicis ; an-

guli, quos cum ea, quæ juncta eſt, contingens

efficit, erunt inæquales ; et is quidem, qui in

præcedentibus, obtufus ; qui vero in ſequenti-

bus, acutus.

i In MS . ποτὸ ΘΚΗ μεθ᾽ ὅλας τᾶς τοῦ κύκλω περιφερείας defunt.

1 τᾶν ΑΕ εὐθειᾶν τη τᾶν τὸ κύκλω περιφερειᾶν· κὶ ἐπι τῶν

ἐνἐν τῇ

n

Sit helix ΑΒΓΔΘ primo orbe deſcripta : et

fit punctum A principium helicis ; recta A

principium orbis ; ΘΚΗ circulus primus. Con-

tingat autem helicen recta quædam linea AEZ

ἑαυτῷ

τε* τᾶν τῷ κύκλο περιφερειᾶν, καὶ ἔτι τᾶν ΘΚΖ περιφερειᾶν
ποτιπίπλοντι Ρὁ ἑν ἐλάσσονε 9 ἀποπίπλεσα

0

3 N
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in puncto A: et a puncto A ad punctumAjun-

gatur AA. Oportet demonſtrare AZ cum ΑΔ

obtufum angulum efficere.

Deſcribatur circulus ATN centro quidemA,

intervallo autemAA. Ne-

ceffarium igitur eſt, quæ

circulihujuscircumferen-

δέ τις εὐθεῖα γραμμὰ τᾶς ἔλικος ὁΔΕΖκατὰ τὸΔ'

καὶ ἀπὸ ὁΔ ἐπὶ τὸΑ ἐπιζούχθω ὰ Δ.Α. Δεικτέον

ὅτι ὁ ΔΖ ποτὶ τὰν Α Δ ἀμβλείαν ποιῖ γωνίαν.

Γεγράφθω κύκλος ὁ ΔΤΝ, κέντρῳ μὲν τῷ Α,

διατήματι δὲ τῷ ΑΔ . ᾿Αν-

αγκαῖον δὴ τότε το κύκλε

τὰν μὲν ἐν τοῖς προαγομένοις

περιφέρειαν * ἐν τοὶς πίπλειν

τᾶς ἔλικος, ' τὰν δὲ ἐν τοῖς

ἑπομένοις ἐκτός· διὰ τὸ τῶν

ἀπὸ τὸΑ ποτὶ τὰν ἕλικα

ποτιπιπιεσᾶν εὐθειᾶν, τὰς

μὲν ἐν τοῖς προαγομένοις μεί

Z

I

tia in præcedentibus eft,
Σ

intrahelicencadere ; quæ

vero in ſequentibus, ca-
A

H

dere extra; eo quod rec- P

tarum quæ a punctoA in

helicenincidunt,quæqui-

dem funt in præcedenti-

bus, majores funt quam

AA ; quæ vero in ſequen-

tibus,minores. Quod igi-

turangulus, qui fub AAZ

continetur, acutusnon fit,

manifeſtum eft; quoniam

major eſt quam angulus

femicirculi. Quod vero

E

Θ

T

A

г

ζονας εἶμεν τᾶς ΑΔ, τὰς ἢ

ἐν τοῖς ἑπομένοις ἐλάσσο
B

νας. Ὅτι μὲν ἦν ὁ γωνία

ὰπεριεχομένα ὑπὸ ἢ ΑΔΖ,
N

non fit rectus, hoc oportet demonſtrare. Sit

enim, ſi fieri poteft, rectus. Igitur ΕΔΖ cir-

culum ATN contingit. Atque fieri poteft, ut

apuncto Aad contingentem recta ejiciatur, ita

ut quæ inter contingentem, et circuli circumfe-
rentiam recta interjicitur, ad eam, quæ ex cen-

tro circuli, minorem rationem habeat, quam,

quæ interjicitur inter contactum rectamqueduc-

tam, circuli circumferentia, ad datam circum-

ferentiam. Itaque ejiciatur AI ; quæ helicen

quidem fecabit in puncto A, circumferentiam

vero circuli inpuncto P: habeatque recta P I ad

APminoremrationem, quam circumferentiaAP

ad circumferentiam ANT. Igitur etiam tota

IAadAPminorem rationem habet, quam cir-

cumferentia PANT ad circumferentiam AΝΤ ;

hoc eſt quamcircumferentia ΣΗKO ad circum-

ferentiam Η ΚΘ. Quam autem rationem habet

circumferentiaΣΗΚΘ ad circumferentiam HΚΘ,

hanc habet recta AA ad AA. Hoc enim demon-

ſtratum eft. Minorem igitur rationem habet AI

ad AP, quam AA ad AA : quod fieri non po-

teft. Æqualis eſt enimPAipſi AA ; major vero

I A quam AA. Non eft igitur rectus angulus,
qui fub AAZ continetur. Demonftratus autem

eſt neque effe acutus. Obtufus eft igitur. Quare

reliquus eft acutus. Pariter autem demonſtra-

bitur idem evenire, etiam ſi recta helicen con-

tingens eam in ipſius termino contigerit.

PROP. XVII. THEOR.

K

ἐκ ἐςὶν ὀξεῖα, δῆλον· ἐπειδὴ

μείζων ἐςὶ τὰς ὁ ἡμικυκλίο.

Ὅτι δὲ ὀρθὰ ἐκ ἐςὶ, δεικ-

τέον " ὄν. Ἔσω γδ, " εἰ δυν

ατὸν, ὀρθά. Ἡ ἄρα ΕΔΖ πιψαύει & ΔΕΝ κύκα

λγ. Διωατὸν δή ἐσιν Ἀπὸ τὸ Α ποτιβαλῶν ἀθᾶ-

αν ποτὶ τὰν ὁπιψαύσσαν, ὡς τε τὰν μεταξὺ τᾶς

πιψανέσας κὰ τᾶς τὸ κύκλο περιφερείας ὐθεῖαν ,
ποτὶ τὰν ἐκ τῶ κέντρο το κύκλο ἐλάοσονα λόγον

ἔχειν, ὁ ὃν ἔχει ὁ μεταξὺ τᾶς ἀφᾶς καὶ τὰς πο-

τιπιπέσας περιφερείας, ποτὶ τὰν δοθεῖσαν περιφερεί-

αν. Ποτιπίπιετω δη & ΑΙ. Τεμᾶ δὴ αὐτὰ τὰν

μὲν ἔλικα κατὰτὸΛ, τὰν δὲ τε ΔΤΝ περιφέρειαν

κύκλω κατὰ τὸ Ρ· καὶ ἐχέτω ὁ ΡΙ ἀθεῖα ποτὶ

τὰν Α Ρ ἐλάσσονα λόγον τῷ ὃν ἔχει ὁ ΔΡ περιφέρεια

ποτὶ τὰν ΔΝΤ περιφέρειαν. Καὶ ὅλα ἄρα ὰ ΙΑ

ποτὶ τὰν ΑΡ ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἡ ἁΡΔΝΤ

περιφέρεια ποτὶ τὰν ΔΝΤ περιφέρειαν· τετέςιν,

ὃν ἔχει ὁ ΣΗΚΘ περιφέρεια ποτὶ τὰν Η Κ. Θ πε-

ριφέρειαν. Ὃν δὲ ὁ ΣΗΚΘ περιφέρεια ποτὶ τὰν

Η Κ.Θ περιφέρειαν, τῶτον ἔχει ὁ ΑΛ Αθεια ποτὶ

τὰν ΑΔ. Δέδεικται γὰρ τοῦτο. Ἐλάοσονα.ἄρα

λόγον ἔχει ὁ ΑΙ πιτὶ τὰν ΑΡ, ἤπερα ΛΑ ποτὶ τὰν

ΑΔ· ὅπερ ἀδύνατον. Ἴσα γδ ὰ ΡΑτᾷΑΔ. *Οὐκ

ἄρα ἐςὶν ὀρθὰ ὁ περιεχομθύα ὑπὸ τῶν Α.Δ.Ζ. Δέ-

δεικται δὲ, ὅτι ἐδὲ ὀξεῖα. ᾿Αμβλεῖα ἄρα ἐςίν. "Ως

τε ὁ λοιπὰ ὀξεῖά ἐσιν. Ὁμοίως δὲ δειχθήσεται, καὶ

αἴκα ὰ ἐπιψαύσα τᾶς ἔλικος κατὰτὸ πέρας πι-

ψαύη, τὸ αὐτὸ συμβήσεται.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιζ.

Quin imo ſi helicen ſecundo orbe deſcriptam Καὶ τοίνυν αἴκατᾶς ἐν τᾷδευτέρα περιφορά γεγραμ-

recta contigerit, illud idem eveniet. μένας ἕλικος ἐπιψαύῃ ὁ εὐθεῖα, τὸ αὐτὸ συμβήσεται.

Contigat enim rectaEZ helicen fecundo orbe Ἐπιψανέτω γὰρ ἁ ΕΖ ἀθεῖα τᾶς ἐν τῷ δευ-

t

· ἐν τῷ * ὕτως * εἰ ex MS.

* Fortaſſe defint hæc verba : μείζων δὲ ὰ Ι Α τᾶς ΑΛ
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:τέρα περιφοράς γεγραμμένας ἕλικος κατὰτὸΔ, ή

τα ἄλλα τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον κατασκάθω.

Ὁμοίως δὴ τᾶς τὸ ΡΝ Δ περιφερείας κύκλο, τὰ μὲν

ἐν τοῖς * προαγομένοις τᾶς ἕλικος ἐντὸς πεσοῦνται,

τὰ δὲ ἐν τοῖς ἑπομένοις ἐκτός. ῾Α ὧν γωνία, ὁ ὑπὸ

τᾶν Α Δ Ζ, ἐκ ἐσὶν ὀρθὰ, ἀλλὰ ἀμβλᾶα. Ἔσω γδ

εἰ δυνατὸν ὀρθά. · Ἐπιψαύση δὴ ἁ ΕΖ τ& PNA

κύκλο κατὰ τὸ Δ. Ἄχθω δὴ πάλιν ποτὶ τὰν ἐπι-

ψαύεσαν ἁ ΑΙ, καὶ τεμνέτω τὰν μὲν ἔλικα και

τὰ τὸ Χ, τὰν δὲ τῷ ΡΝΔ κύκλο περιφέρειαν κατὰ

τὸ Ρ· ἐχέτω δε ὰ ΡΙ ποτὶ ΡΑ ἐλάοσονα λόγον,

τὸ ὃν ἔχει ἀ ΔΡ περιφέρεια ποτὶ ὅλαν τὰν ὁΔΡΝ

κύκλο περιφέρειαν, κὶ ποτὶ τὰν ΔΝΤ. Δέδεικται

γὰρ τῶτο δυνατὸν ἐόν. Καὶ ὅλα ἄρα ὰ ΙΑ ποτὶ

τὰν ΑΡ ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἢὰ ΡΔΝΤ περιφέ-

ρεια μεθ᾽ ὅλας τᾶς τοῦ κύκλο περιφερείας, ποτὶ

τὰν ΔΝΤ περιφέρειαν, μεθ᾽ ὅλας τᾶς τὸ κύκλο

περιφερείας. ᾿Αλλ᾽ ἂν λόγον ἔχει ὡ PANT * περι-

Φέρεια μεθ᾽ ὅλας τᾶς το ΔΝΤΡ κύκλο περιφε-

ρείας, ποτὶ τὰν ΔΝΤ πε

ριφέρειαν, μεθ᾽ ὅλας τᾶςξ

ΑΝΤΡ κύκλα * περιφέρει-

αν, τοῦτον ἔχει τὸν λόγον ἁ

ΣΗΚΟ περιφέρεια, μεθ'

ὅλας τᾶς τὸ κύκλο περιφε-

Z

X

Z

P

Σ

г

deſcriptam in puncto A: eademque alia, quæ

fupra, fiant. Eadem ratione, quæ partes cir-

cumferentiæ circuli PNA in præcedentibus funt,

intra helicen cadent; quæ vero in ſequentibus,

cadent extra. Igitur angulus, qui ſub AAZ

continetur, rectus non eſt, ſed obtufus. Sit.

enim, fi fieri poteſt, rectus. Continget igitur E Z

circulum PNA in puncto A. Ducatur rurfus ad

contingentem rectaAI, quæ helicen quidem ſe-

cet in punctoX, circumferentiam vero circuli

PNA in puncto P: habeatque P I ad PA mino-

rem rationem, quam circumferentia AP ad to-

tam circumferentiam circuli APN, et ad circum-

ferentiam ANT. Hoc enim fieri poffe demon-

ſtratum eſt. Igitur etiam tota IA ad AP mino-

rem rationem habet,quamcircumferentiaPANT,

una cum tota circuli circumferentia, ad circum-

ferentiam ANT, una cum tota circuli circum-

ferentia. Sed quam rationem habet circumfe-

rentia PANT, una cum tota circuli ANTP

circumferentia , ad cir-

cumferentiam ANT, una

cum tota circuli ANTP

circumferentia, hanc ha-

bet circumferentia ΣΗΚΘ,

unacumtotacirculiΘΣΗΚ

circumferentia , ad cir-

cumferentiam HKO, una

cum tota circuli ΘΣΗΚ

circumferentia. Quamve-

ro rationem habent, quas

mododiximus, circumfe-

rentiæ, hanc habet recta

XA ad rectam A A. Hoc

enim demonftratum eft.

Minorem igitur rationem

habet IAadAP, quamAX

ρείας τᾶς ΘΣΗΚ, ποτὶ

τὰν ΗΚΘ περιφέρειαν, μεθ᾽ Δ

ὅλας τᾶς τῷ ΘΣΗ Κ κύκ-
H A

T

λες περιφερείας. Ὃν δὲ λό B

γον ἔχοντι αἱ ὕςερον εἰρημέν-

αι περιφέρειας, τοῦτον ἔχει

τὸν λόγον ἁ ΧΑ εὐθεῖα πο-

τὶ τὰν ΑΔ εὐθεῖαν. Δέ-
E

δεικται γὰρ τοῦτο. Ἐλάσ-

σινα ἄρα λόγον ἔχει ὁ ΙΑ

T

K

N

ποτὶ τὰν ΑΡ, ἢ ὁ ΑΧ ποτὶ τὰν ΑΔ· ὅπερ ἀδύνατον.

Ἴσα μὲν γὰρ ὁ ΡΑ τᾷ ΑΔ, μάζων δὲ ἁ ΙΑ τᾶς

Α.Χ. Δῆλον ἐν ὅτι ἀμβλεῖα ἐσιν ὁ περιεχομένα ὑπὸ

τᾶν ΑΔΖ. Ως τε ὁ λοιπὰ ὀξειά ἐπ. Τὰδ' αὐ-

τὰ συμβήσεται, καὶ αἴκα ὁ ἐπιψαύεσα κατὰ τὸ

πέρας τᾶς ἔλικος πιψαύη.

Ομοίως δε δειχθήσεται, καὶ εἴκα τᾶς ἐν ὁποι-

αὖν γεγραμμένας ἕλικος ἐπιψαύη τὶς εὐθᾶα, καὶ

αἴκακατὰτὸ πέρας αὐτᾶς, ὅτι ἀνίσες ποιήσει τὰς

γωνίας ποτὶ τὰν ἀπὸ τᾶς ἀφᾶς, ἐπιζευχθεᾶσαν

ἐπὶ τὰν ἀρχὰν τᾶς ἔλικος· καὶ τὰν μὲν ἐν τοῖς

* προαγομένοις ἀμβλεῖαν, τὰν δὲ ἐν τοῖς ἑπομένοις,

ὀξειαν.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιή.

Αἴκα τᾶς ἕλικος τᾶς ἐν τα πρώτα περιφορά γε

γραμμθύας εὐθεῖα γραμμὰ ἐπιψαύῃ, κατὰ τὸπέ-

ρας τᾶς ἔλικος· ἀπὸ δὲ τῷ σαμάς, ὅ ἐπν ἐν ἀρχᾷ

τᾶς ἕλικος, ποτ᾿ ὀρθὰς ἀχθῇ τις τῷ ἀρχᾷ τᾶς

x

προαγεμένοις * ἐπιψαύσες * SicMS.

adAA : quod fieri non poteſt. Æqualis eft enim

PA ipfi ΑΔ; major vero I A quam AX. Con-

ſtat igitur angulum, qui fub AAZ continetur,

obtufum effe. Quare reliquus eſt acutus. Ea-

demhæc evenient, etiam fi recta contingens in

helicis termino contigerit.

a

Pariter autem demonſtrabitur, et ſi helicen

quolibet orbe deſcriptam recta quædam conti-

gerit, vel in ipfius termino, angulos efficere

cum ea, quæ a contactu ad principium helicis

juncta fuerit, inæquales : atque horum alterum,

qui in præcedentibus eſt, obtufum; alterumve-

ro, qui in ſequentibus, acutum.

PROP. XVIII. THEOR.

Si helicen primo orbe deſcriptam recta linea

contigerit in ipfius termino : a puncto vero,

quod eſt principium helicis, recta aliqua ducatur

ad rectos angulos ei, quæ eſt principium orbis ;

περιφερείας • προηγεμένοις In MS. deeſtiv
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quæ ducta eſt recta cum contingente concurrit;

quæque ejus pars inter contingentem, et prin-

cipium orbis interjicitur, æqualis erit primi cir-

culi circumferentiæ.

Sit helix ΑΒΓΔ : et fit punc-

tumAprincipium helicis : rec-

περιφοράς, ὁ ἀχθᾶσα συμπεσεῖται τὰ ἐπιψαυς-

σᾳ καὶ ὁ μεταξὺ εὐθεῖα τᾶς ἐπιψανέσας, καὶ τᾶς

ἀρχᾶς τᾶς ἕλικος, ἴσα ἐοσεῖται τὰ τὸ πρώτο κύκ-

λε περιφερεία.

Ἔσω ἕλιξ ὁ ᾿ΑΒΓΔ· ἔσω

δὲ τὸ Α σαμεῖον ἀρχὰ τᾶς ἔλι-Z

ta A principium orbis : ΘΗΚ

circulus primus. Contingat au-
A

κος· ὁ δὲ ΘΑ γραμμὰ ἀρχὰ

τᾶς περιφορᾶς · ὁ δὲ ΘΗΚ κύκ-
temhelicen in puncto recta

λος ὁ πρῶτος. Ἐπιψαυέτω δε

i

aliquaZ : ducaturqueapunc-

to A, ipſi A ad rectos angu-

los, AZ. Hæc utique concur-

ret cumZ ; quoniam ZO,

A acutum angulum compre-

hendunt. Concurrat in puncto

Z. Oportet demonftrare ZA

circuli KH circumferentiææ-

qualem effe.

Si enim non eft æqualis, aut

major eft, aut minor. Sit pri-

mo, ſi fieri poteft, major. Jam

fumpfi rectam aliquam A A,

minorem quidem quam rectam

ZA, majorem vero quam cir-

cumferentiam circuli ΘΗΚ. Ita-

que circulus quidam eſt OHK:

et recta in circulo minor quam

diameter, H : ratioque, quam

K
A

Γ

B

P

habet A ad AA, ea major eſt, quam habet

dimidia rectæ HO, ad eam, quæ a puncto A ad

ipſam Ho normalis ducitur; quoniam ea quo-
que eſt major, quam habet A ad AZ. Fieri

igitur poteſt, ut a puncto A ad productam eji-

ciatur recta AN ; ita ut NP, quæ inter circum-

ferentiam, et productam interjicitur, ad rectam

P eamdem rationem habeat, quam ad AA.

Quare NP ad PA eamdem habebit rationem,

quam Pad AA. Habet autem P ad AA

minorem rationem, quam circumferentia @Pad

circuli HK circumferentiam : recta enim ΘΡ

minor eſt quam circumferentiaP ; recta vero

AAmajor quam circumferentia circuli HK.

Habebit igitur etiam NP ad PA minorem ratio-

nem quam circumferentiaPad circuliΗΚ

circumferentiam. Quare etiam tota NA ad A P

minorem rationem habet quam circumferentia

P, una cum tota circuli circumferentia, ad

circuli HK circumferentiam. Quam autem

rationem habet circumferentiaP, una cum

tota circuli OHK circumferentia, ad circuli HK

circumferentiam, hanc habet XA ad AO. Hoc

enim demonftratum eft. Minorem igitur habet

rationem NA ad AP, quam XA ad A : quod

fieri non poteft. Major eft enimNAquam AX ;

æqualis vero AP ipfi AO. Non eft igitur major

ZA quam circuli HK circumferentia.

4 ΑΒΓΔΟ

σοναdeeft.

X

H

N

τις τᾶς ἕλικος κατὰ τὸΘ, ἁΘΖ

ὰ ἀπὸ τοῦ Α ἄχθω ποτ᾿ ὀρθὰς

τᾷ ΘΑ, ἁ ΑΖ. Συμπεσεῖται δὴ

αὐτὰ πτὶ τὰν ΘΖ· ἐπεὶ αἱ Ζ΄Θ,

ΘΑ ὀξειαν γωνίαν περιέχοντι .

Συμπιπλέτω κατὰ τὸ Ζ. Δεικ-

τέον ὅτι ὁ ΖΑ ἴσα ἐπὶ τὰ τοῦ

ΘΚΗ κύκλο περιφερεία.

Εἰ γὰρ μὴ, ἤτοι μείζων ἐσὶν, ἢ

ἐλάσων. Ἔσω πρότερον, εἰ δυν-

ατὸν, μείζων . Ἐλάβον δή τινα

εὐθεῖαν τὰν ΛΑ, τᾶς μὲν ΖΑ

εὐθείας ἐλάσσονα, τᾶς δὲ τῶ

ΘΗΚ κύκλο περιφερείας μείζονα.

Ἔτι δη κύκλος τις ὁ ΘΗΚ· καὶ

ἐν τῷ κύκλῳ γραμμὰ ἑλάσων

τᾶς διαμέτρο ὁ ΘΗ· καὶ λόγος

ὃν ἔχει ὁ ΘΑ ποτὶ ΑΛ, μείζων τοῦ ὃν ἔχει ὁ ἡμί

σεια τᾶς Η Θ, ποτὶ τὰν ἀπὸ τοῦ Α κάθετον ἐπ᾿

αὐτὰν ἀγμέναν, διότι τὰ ξ ὃν ἔχὃν ἔχει ὁ ΑΘ ποτὶ ΑΖ.

Δυνατὸν ἦν ἐσιν, ἀπὸ τοῦ Α΄ ποτιβαλῶν ποτὶ τὰν ἐκ

βεβλημέναν τὰν ΑΝ· ὥς τε τὰν μεταξυ τᾶς περι

φερείας καὶ τᾶς ἐκβεβλημένας τὰν Ν Ρ, ποτὶ Θ Ρ τὸν

αὐτὸν ἔχειν λόγον, ὃν ὁ ΘΑ ποτὶ τὰν Α Λ. Ἕξει

&ν & ΝΡ, ποτὶ τὰν ΡΑ λόγον, ἂν ὁ ΘΡ εὐθεῖα

ποτὶ τὰν ΑΛ. ῾Α δὲ ΘΡ ποτὶ τὰν ΑΛ᾿ ἐλάοσονα

λόγον ἔχει, ἢ ὁ ΘΡ περιφέρεια ποτὶ τὰν τοῦ Θнк

κύκλο περιφέρειαν· ὁ μὲν γὰρ ΘΡ εὐθεῖα ἐλάοσων

ἐςὶ τᾶς ΘΡ περιφερείας· ὁ δὲ ΑΛ θεῖα τᾶς ξ

ΘΗΚ κύκλο περιφερείας μείζων. Ἐλάοσονα ὧν λό-

γον ἕξει κὶ ὁΝΡ ποτὶ ΡΑ, ἢ ὁ ΘΡ περιφέρεια πο-

τὶ τὰν τοῦ Θ Η Κ κύκλο περιφέρειαν. Καὶ ὅλα οὖν

ἱ Ν Α ποτὶ τὰν Α Ρ , ἐλάοσονα λόγον ἔχει ἤπερ ἁ

Θ Ρ περιφέρεια μεθ᾽ ὄλας τᾶς τοῦ κύκλου περιφε-

ρείας ποτὶ τῶν τοῦ ΘΗΚ κύκλου περιφέρειαν. Ὃν

δὲ λόγον ἔχει ὁ ΘΡ περιφέρεια μεθ᾽ ὅλας τᾶς τοῦ

ΘΗΚ κύκλο περιφερείας, ποτὶ τὰν τοῦ Θ Η Κ κύκ-

λε περιφέρειαν, τοῦτον ἔχει ὁ ΧΑ ποτὶ τὰν ΑΘ.

Δέδεικται γδ τοῦτο. · Ἐλάοσονα ἄρα λόγον ἔχει ὡ

ΝΑ ποτὶ τὰν ΑΡ, ἤπερ ὁ ΧΑ ποτὶ τὰν ΑΘ· ὅπερ

ἀδύνατον. ῾Α μὲν γὰρ ΝΑ μείζων ἐςὶ τὰς ΑΧ·

ἱ δὲ Α Ρ ἴσα ἐςὶ τῷ ΘΑ. Οὐκ ἄρα μείζων ὁ ΖΑ

τᾶς τοῦ κύκλο περιφερείας, ξΘΗΚ.

• In.Ed. Baf. πρὸς ſed in MS. pro πρὸς eſt ſemper ποτὶ . f Sic MS . * In MS. ελάσ
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Ἔσω δὴ πάλιν, εἰ δυνατὸν, ἐλάοσων ἁ ΖΑ τᾶς

τᾶ ΘΗΚ κύκλο περιφερειας. Ἔλαβον δὴ τινὰ

εὐθεῖαν πάλιν τὰν ΑΛ, τᾶς μὲν ΑΖ μείζονα, τᾶς

δὲ τοῦ ΘΗ Κ κύκλου περιφερείας ἐλάοσονα· κὶ ἄγω

ἀπὸ τῶ Θ τὰν Θ Μ παράλληλον τᾷ ΑΖ. Πάλιν

ουν κύκλος ἐςὶν ὁ ΘΗΚ· καὶ ἐν αὐτῷ ἐλάοσων

γραμμὰ τᾶς διαμέτρο & ΘΗ, καὶ ἄλλα ἐπιψαύ-

8σα τῷ κύκλο κατὰ τὸ Θ, καὶ λόγος ὃν ἔχει ὁ

ΑΘ ποτὶ τὰν ΑΛ, ἐλάσ-

σων τῷ ὃν ἔχει ὁ ἡμίσεια

τᾶς ΗΘ, ποτὶ τὰν ἀπὸ τῶ

Α κάθετον ἐπ᾿ αὐτὰν ἀγ-

μέναν· ἐπειδὴ ἐὰ τὸ ὃν ἔχει

ἱ ΘΑ ποτὶ ΑΖ, ἐλάοσων

ἐσι. Δυνατὸν ἐν ἐςιν ἀπὸ

τᾶΑἀγαγῶν τὰν Α Π ποτὶ

τὰν ἐπιψαύεσαν· ὥς τε τὰν

ΡΝ τὰν μεταξὺ τᾶς ἐν τῷ

κύκλῳ ἐθείας, κἢ τᾶς πε-

ριφερείας ποτὶ τὰν ΘΠ ,

ἀπολαφθᾶσαν ἀπὸ τᾶς ἐπι-

ψαυούστας, τοῦτον ἔχειν τὸν

λόγον, ὃν ἔχει ἀΘΑ ποτὶ

τὰν ΑΛ. Τεμῖ δὴ ὁ ΑΠ

τὸν μὲν κύκλον κατὰτὸ Ρ,

τὰν ἢ ἕλικα κατὰ τὸ Χ.

Καὶ ἔξει καὶ ἐναλλάξ τὸν

αὐτὸν λόγον ὁ Ν Ρ ποτὶ ΡΑ,

ὃν ἁΘΠ ποτὶ Α Λ. Α δὲ

ΘΠ ποτὶ τὰν ΑΛ μείζονα

:

A
M

Z

Sit rurfus, fi fieri poteſt, ZA minor quam cir

culi @HK circumferentia. Jam ſumpſi rectam

aliquam AA majorem quidem quamAZ ; mino-

rem vero quam circumferentiam circuli @HK :

duxique a puncto , M ipfi AZ parallelam.

Rurfus circulus eſt KH : et recta in eodem,

minor quam diameter, H; itemque alia cir-

culum contingens in puncto : ratioque, quam

habet A ad AA, ea mi-

nor eſt, quam habet di-

midia rectæ He ad eam,

quæ a puncto A ad ipſam

Η normalis ducitur ;

quoniam ea quoque eſt

minor, quam habet A

ad AZ. Fieri igitur po-

teft, ut apunctoAadcon-

tingentem ejiciatur ΑΠ;

itautPN, quæ inter rec-

tam in circulo datam, et

circumferentiam interjici-

tur, ad , quam ipſa

AI a contactu abſcindit,

eamdem rationemhabeat,

quam A ad AA. Secet

autem AI circulum in

puncto P, et helicen in

puncto x. Habebit, eti-

ampermutando,eamdem

rationemNP ad PA, quam

Πad AA. Habet autem

II ad AA majorem rati-

onem, quam circumferentia p ad circuli ΘΗΚ

circumferentiam : recta enim II major eft

quam circumferentia P; recta vero AAminor

quam circuli @HK circumferentia. Habet igi-

H

X

K Γ A Θ

B

λόγον ἔχει , ἢ ὁ ΘΡ περιφέρεια ποτὶ τὰν ὁ ΘHK

κύκλω περιφέρειαν· ὁ μὲν γὰρ ΘΠ εὐθεῖα μείζων

ἐπὶ τᾶς ΘΡ περιφερείας, ὁ δὲ ΑΛ ἐλάσσων τᾶς τῷ

ΘΗ Κ. κύκλο περιφερειας . Μείζονα ἄρα λόγον ἔχει

ὁΝΡ ποτὶ τὰν ΑΡ, ἢὁ ΘΡ περιφέρεια πιτὶ τὰν ξ

ΘΗ Κ κύκλο περιφέρειαν. "Ως τε καὶ ὁ ΡΑποτὶτὰν

ΑΝ μείζονα λόγον ἔχει, ἢ ὁ τοῦ Θ Η Κ κύκλο πε-

ριφέρεια ποτὶ τὰν ΘΚ Ρ περιφέρειαν . Ὃν δὲ λόγον

ἔχει ὁ τε ΘΗΚ κύκλο περιφέρεια ποτὶ τὰν ΘΚΡ

περιφέρειαν, τοῦτον ἔχει ὁ ΘΑ εὐθεῖα ποτὶ τὰν

ΑΧ. Δέδεικται γὸ τοῦτο. Μείζονα ἄρα λόγον ἔχει ὡ

ΡΑ ποτὶ τὰν ΑΝ, ἢ ὁ ΑΘ ποτὶ τὰν Α.Χ. Ὅπερ

ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα μείζων ἐσὶν, ἐδὲ ἐλάοσων ἱ

ΖΑ τᾶς τᾶ ΘΗΚ κύκλο περιφερείας. Ἴσα ἄρα,

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιθ΄.

Ἐἰδὲκατὰ τᾶς ἐντᾷ δευτέρα περιφορᾷ γεγραμ

μένας ἕλικος κατὰ τὸ πέρας ἐπιψαύῃ εὐθεῖα, καὶ

ἀπὸ τᾶς ἀρχᾶς τᾶς ἔλικος ἀχθῇτις ποτ᾽ ὀρθὰς τᾷ

ἀρχᾷ τᾶς πειφορᾶς, συμπεσεῖται αὐτὰ ποτὶ τὰν

πιψαύεσαν, καὶ ἐσεῖται ὁ ἀθεια ὁ μεταξὺ τᾶς

ἐπιψανέσεις καὶ τᾶς ἀρχᾶς τᾶς ἔλικος, διπλασία

τᾶς τοῦ δευτέρω κύκλο περιφερείας.

turN P ad AP majorem rationem, quamcircum-

ferentiaPad circuli HK circumferentiam.

Quare etiam PA ad AN majorem habet ratio-

nem, quam circumferentia circuli @HK ad cir-

cumferentiam KP. Quam autem rationem
habet circumferentia circuli HK ad circumfe-

rentiam KP, hanc habet recta A ad AX.:

Hoc enim demonſtratum eſt. Majorem igitur

habet rationem PA ad AN, quam A ad AΧ.

Quod fieri non poteſt. Neque igitur major, ne-

que minor eft ZA, quam circuli HK circum-

ferentia. Eſt igitur eidem æqualis.

PROP. XIX. THEOR.

At fi helicen ſecundo orbe defcriptam in ip-

ſius termino recta contigerit ; et ab helicisprin-

cipio recta aliqua ducatur ad rectos angulos ei,

quæ eftprincipium orbis : hæc cum contingen-

te concurret ; quæque ejus pars inter contin-

gentem,et helicis principium interjicitur, du-

pla erit circumferentiæ ſecundicirculi .

!

:
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Sit enim helix ABT deſcripta primo orbe,

helix vero @ET, ſecundo : et circulus ΘΚΗ fit

primus, circulus vero TMN, fecundus . Sit au-

tem recta aliquaTZ helicen in puncto T con-

tingens : ducaturque Z A ad rectos angulos ipfi

TA. Hæc utique concurret cumTZ ;eo quod

demonſtratum eſt angulum, qui ſub AT Z con-

tinetur, eſſe acutum. Oportet demonftrare ZA

circuli T MN circumferentiæ eſſe duplam.

Si enim non eſt dupla, vel major eft quam

dupla, vel minor. Sit primo, fi fieri poteft,
major quam dupla: fumaturque recta aliqua

AA minor quidem quam ZA, major vero quam

dupla circumferentiæ circuliTMN. Itaque cir-

culus quidam eſt TMN, rectaque in circulode-

ſcripta minor quam diameter, TN: ratioque,

quam habet TA ad AA, ea major eft, quam

habet dimidia rectæ TN ad eam, quæ apuncto

Aad ipfamTN normalis ducitur. Fieri igitur

poteft, ut a puncto A ad TN productam eji-

ciatur recta ΑΣ ; ita

ut PE, quæ inter

circumferentiam, et

productam interjici-

tur, ad rectamTPe-

amdem rationemha-

beat,quamTAadAA.

Secet autem ΑΣ cir-

culum in puncto P,

et helicen in punc-

tox. Habebit, eti-

am permutando, PΣ

adTA eamdem rati-

onem, quam TP ad

ΑΛ. Habet autem

TPad AA minorem

rationem, quam cir-

cumferentia TP ad

duplamcircumferen-

tiæ circuli TMN :

recta enim TP mi-

noreſtquam circum-

ferentiaTP, recta ve-

ro AA major quam

dupla circumferen-

M

H

E

K

Ἔζω γὰρ ὁ μὲν ΑΒΓΘ ἔλιξ ἐν τῷ πρώτα πε-

ριφορά γεγραμμένα, ὁ δὲ ΘΕΤ ἐν τῷ δευτέρᾳ·

καὶ ὁ μὲν ΘΚΗ κύκλος ὁ πρῶτος, ὁ δὲ ΤΜΝὁ

δεύτερος. Ἔσω δέ τις γραμμὰ πιψαύεσα τᾶς

ἕλικος κατὰ τὸ Τ, ἁ ΤΖ· ὰ δὲ ΖΑ ποτ᾿ ὀρθὰς

ἄχθω τᾷ ΤΑ. Συμπεσεῖται δὲ τὰαὐτὰ τᾷ ΤΖ,

διὰ τὸ δεδεῖχθαι τὰν γωνίαν ὀξεῖαν οὖσαν τὰν ὑπὸ

ἐτᾶν ΑΤΖ. Δεικτέον ὅτι ὁ ΖΑ εὐθεῖα διπλασία

ἐντὶ τᾶς ὁΤΜ Ν κύκλο περιφερείας.

i

Εἰ γὰρ μή ἐςι διπλασία, ἤτοι μείζων ἐσὶν ἢ δια

πλασία, ἢ ἐλάοσων ἐςὶν ἢ διπλασία. Ἔτω πρό

τερον, εἰ δυνατὸν, μείζων ἢ διπλασία· καὶ λελάφα

θω τὶς ἀθεῖα ὁ ΛΑ τᾶς μὲν ΖΑ εὐθείας ἐλάσ

σων, τᾶς δὲ τῶ ΤΜΝ κύκλο περιφερείας μείζων ἢ

διπλασία. Ἔτι δή τις κύκλος ὁ ΤΜΝ, καὶ ἐν τῷ

κύκλῳ γεγραμμένα ἐλάισων τᾶς διαμέτρο, ὁ ΤΝο

καὶ ὃν ἔχει λόγον ἁΤΑ ποτὶ τὰν ΑΑ, μείζων τὸ ὃν

ἔχει ὁ ἡμίσεια τᾶς ΤΝ ποτὶ τὰν ἀπὸ τοῦ Α κάθε

τον ἐπ᾿ αὐτὰν ἀγομέναν. Δυνατὸν ἦν ἐσιν Ἀπὸ τοῦ Α

z

ποτιβαλῶν τὰν ΑΣ,

ποτὶ τὰν ΤΝ έκβε-

βλημέναν, ὡς τε τὰν

μεταξὺ τᾶς περιφερεί

ας καὶ τᾶς ἐκβεβλημέ

νας τὰν ΡΣ ποτὶ τὰν

ΤΡ τὸν αὐτὸν ἔχειν

λόγον, ὃν ἁ ΤΑ ποτὶ

τὰν ΑΛ. Τεμεῖ δη ά

ΑΣ τὸν μὲν κύκλον

κατὰ τὸΡ, τὰν δὲ ἕλε

κα κατὰ τὸ Χ. Καὶ

ἐναλλαξ, τὸν αὐτὸν ἕξει

λόγον ἁ ΡΣ ποτὶ τὰν

ΤΑ, ὃν ἁ ΤΡ ποτὶN

τὰν ΑΛ. ῾Α δὲ ΤΡ

A
Θ T

B

tiæ circuli TMN. Habet igitur PE ad AP mi-

norem rationem, quam circumferentia TP ad

duplam circumferentiæ circuli TMN. Tota

igitur SA ad AP minorem rationem habet,quam

circumferentia TP una cum circuli TMN cir-
cumferentia bis ſumpta, ad circuli TMN cir-

cumferentiam bis fumptam. Quam autem ra-

tionem habent, quas diximus, circumferentiæ,

hanc habet XA ad AT. Hoc enim demonſtra-

tum eſt. Minorem igitur rationem habet A Σ

ad AP, quam XA ad TA. Quod fieri non po-

test. Non eft igitur ZAmajor quamdupla cir-

P

X

Σ

ποτὶ τὰν ΑΛ᾿ἐλάσσο

να λόγον ἔχει , ἢὁτρ

περιφέρεια ποτὶ τὰν

διπλασίαν τοῦ ΤΜΝ

κύκλου περιφέρειαν·

ἔσι γὰρ ὁ μὲν ΤΡ εὐ-

θεῖα ἐλάοσων τᾶς ΤΡ

περιφερείας, ὁδὲ ΑΛ

ὐθεῖα μείζων ἢ διο

A

πλασία τᾶς τὸ ΤΜΝ κύκλο περιφερείας. Ἐ-

λάσσονα ἄρα λόγον ἔχει * ἁ ΡΣ ποτὶ τὰν ΑΡ, ἢ

& ΤΡ πειφέρεια ποτὶ τὰν διπλασίαν τᾶς ξ΄ΤΜΝ

κύκλω πειφερείας. Ὅλα οὖν ὁ ΣΑ ποτὶ τὰν ΑΡ

ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἡ ἁΤΡ περιφέρεια μετὰ τᾶς

ΤΜΝ κύκλο περιφερείας δις εἰλημμένας, ποτὶ τὰν

τοῦ ΤΜΝ κύκλο πειφέρειαν δις εἰλημμέναν . Ὃν

δὲ λόγον ἔχεσιν αἱ εἰρημέναι περιφέρειαι, τοῦτον ἔχει

τὸν λόγον ἁΧΑ ποτὶ τὰν ΑΤ. Δέδεικται γὸ τοῦτο.

Ελάσσονα ἄρα λόγον ἔχει ὁ ΑΣ ποτὶ τὰν ΑΡ, ἢ ὁ

ΧΑ ποτὶ τὰν ΤΑ· Ὅπερ ἀδιύατον. Οὐκ ἄρα μάζων

Η τὰ αὐτᾶ * Sic MS . * ΑΡΣ
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ἐςὶν ἢ διπλάσια ὁ ΖΑ Αθᾶα τᾶς τῷ ΤΜΝ κύκλο

πειφερείας. Ὁμοίως ἢ δειχθήσεται, ὅτι ἐδὲ ἐλάτ-

των ἢ διπλασία. Δῆλον ἦν, ὅτι διπλασία ἐςί.

Διὰ δὲ ἐξαὐτῶ τρόπο δεικτέον, καὶ αἴκα τᾶς ἐν

ὁποιαοῦν περιφορᾷ γεγραμμένας ἕλικος ἐπιψαύῃ τις

ἀθεῖακατὰ τὸ πέρας τᾶς ἕλικος, ἢ ἀπὸ τᾶς ἀρ-

χᾶς τᾶς ἕλικος ποτ᾿ ὀρθὰς ἀχθεῖσα τῷ ἀρχᾷ

τᾶς περιφορᾶς συμπίπλῃ ποτὶ τὰν ὅπιψαύεσαν,

πολλαπλασία ἐςὶ τᾶς τοῦ κύκλο περιφερείας, τοῦ

κατὰ τὸν ἀριθμὸν τᾶς περιφορᾶς λεγομένε τῷ αὐ-

τῷ ἄριθμῷ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κ.

Αἴκα τᾶς ἕλικος τᾶς ἐν τα πρώτα περιφορά γε

γραμμένας ἀθεῖα γραμμὰ ὁπιψαύῃ μὴ κατὰ τὸ

πέρας τᾶς ἕλικος, ἀπὸ δὲ τᾶς ἀφᾶς ἐπὶ τὰν ἀρ-

χὰν τᾶς ἕλικος ἐθεῖα ἐπιζυχθῃ, καὶ κέντρῳ μὲν

τὰ ἀρχᾷ τᾶς ἔλικος, διασήματι δὲ τῷ ἐπιζωχθεί-

σα κύκλος γραφῇ· ἀπὸ δὲ τᾶς ἀρχᾶς τᾶς ἔλικος

ἀχθῇ τις ποτ᾿ ὀρθὰς, τᾳ ἀπὸ τᾶς ἀφᾶς ' ἐπὶ τὰν

ἀρχὰν τᾶς ἔλικος ἐπιζωχθεῖσα συμπεσεῖται αὐτᾷ

ποτὶ τὰν πιψαύεστιν, κὰ ἑοσεῖται ὁ μεταξὺ ἀθia

τᾶς τε συμπλωσίας καὶ τὰς ἀρχᾶς τὰς ἕλικος ἴσα

τᾷ περιφερείᾳ τοῦ γραφέντος κύκλα τᾷ μεταξυ τᾶς

ἀφᾶς καὶ τᾶς τομᾶς, καθ᾽ ὁ τέμνει ὁ γραφεὶς κύκ-

λος τὰν ἀρχὰν τᾶς περιφορᾶς ἐπὶ τὰ προαγεμένα

λαμβανομένας τᾶς περιφερείας ἀπὸ τὸ σαμίς τοῦ

ἐν τῷ ἀρχᾷ τᾶς περιφορᾶς.

Ἔσω ἕλιξ ἐφ᾿ ὡς ὁ ΑΒΓΔἐν τῷ πρώτα περι

Φορᾷ γεγραμμένα, κὰ πιψανέτω τις αὐτᾶς συãa

ἃ ΔΕΖ κατὰ τὸ Δ᾽ ἀπὸ δὲ τὸ Δ ποτὶ τὰν ἀρ-

χὰν τᾶς ἔλικος ὑπιζύχθω ἱ ΑΔ. Καὶ κέντρῳ

μὲν τῷ Α, διασήματι ἢ τῷ ΑΔ κύκλος γεγράφθω,

ὁ ΔΜΝ· τεμνέτω δι᾽ ὅτος τὰν ἀρχὰν τᾶς περι-

Φορας κατὰ τὸ Κ· ἄχθω δὲ ὁ ΖΑ ποτὶ τὰν Α Δ

ὀρθά. Ὅτι μὲν ἦν αὐτὰ συμπίπλει, δῆλον· ὅτι ἢ

καὶ ἴστι ἐςὶν ὁ ΖΑ ἀθεῖα τᾷ ΚΜΝΔ περιφερεία,

δεικτέον.

m

Εἰ γὰ μὴ, ἤτοι μείζων ἐςὶν ἢ ἐλάοσων. "Έσω εἰ

δυνατὸν, πρότερον μείζων. Λελάφθω δέ τις ἁ ΛΑ

τᾶς μὲν ΖΑ υθείας ἐλάοσων, τᾶς δὲ ΚΜ ΝΔ

περιφερείας μάζων. Πάλιν δὴ κύκλος ἐςὶν ὁ ΚΜΝ,

καὶ ἐν τῷ κύκλῳ γραμμὰ ἐλάοσων τᾶς διαμέτρο &

Δ.Ν· καὶ λόγος ἂν ἔχει ὁ ΔΑ ποτὶ ΑΛ, μείζων

τὸ ὃν ἔχει ὁ ἡμισεία τᾶς ΔΝ, ποτὶ τὰν ἀπὸ τοῦ

Α κάθετον ἐπ᾿ αὐτὰν ἀγμέναν. Δυνατὸν ἦν ἐσιν

ἀπὸ τοῦ Α ποτιβαλῶν τὰν Α.Ε ποτὶ τὰν ΝΔ΄ ἐκ-

βεβλημέναν, ὡς τε τὰν ΕΡ ποτὶ τὰν ΔΡ τὸν αὐτὸν

ἔχειν λόγον, ὃν ἁ ΔΑ ποτὶ τὰν ΑΛ. Δέδεικται

γὸ τοῦτο δυνατὸν ἐόν. Ἕξει ὧν καὶ ἁ ΕΡ ποτὶ τὰν

ΑΡ τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν ἁ ΔΡ ποτὶ τὰν ΑΛ. ῾Α

ΔΡ ποτὶ τὰν ΑΛ ἐλάοσονα λόγον ἔχει, ἢ &ΔΡ

περιφέρεια ποτὶ ἢ τὰν Κ.ΜΔ περιφέρειαν· ἐπεὶ ἁ •

cumferentiæ circuli TMN. Pariter autem de-

monftrabitur neque minor eſſe quam dupla.

Conſtat igitur duplam eſſe.

Eodem modo demonſtrandum eſt, ſi helicen

quolibet orbe defcriptam recta aliqua contige-

rit in ipfius termino ; quæque ab helicis princi-

pio ducitur ad rectos angulos ei, quæ eſt prin-

cipium orbis, contingenti occurrat ; hanc mul-

tiplicem eſſe circumferentiæ circuli ab orbium

numero denominati ſecundum eumdem nume-

rum.

PROP. XX. THEOR .

Si helicen primo orbe deſcriptam recta linea

contigerit, non in ipfius termino ; et a contactu

ad principium helicis recta jungatur, et centro

quidem principio helicis, intervallo autem recta

juncta, circulus defcribatur ; itemque a princi-

pio helicis recta aliqua ducatur ad rectos angu-

los ei, quæ a contactu ad principium helicis

juncta eſt : hæc cum contingente concurret ;

quæque ejus pars inter contingentem, et prin-

cipium helicis interjicitur, æqualis erit defcripti

circuli circumferentiæ,quæ interjicitur inter con-

tactum,et ſectionis punctum, in quo deſcriptus

circulus principium orbis ſecat; circumferentia

ab eo puncto, quod in orbis principio eſt, ver-

ſus præcedentia fumpta.

Sit helix А ВГД primo orbe defcripta ; eam-

que contingat in puncto A recta aliqua AEZ :

et jungatur a puncto A ad principium helicis

ΑΔ. Deſcribatur porro centro quidem puncto

A, intervallo autem AA circulus AMN, qui fe-

cet principium orbis in puncto K : ducaturque

ZA ad rectos angulos ipfi A A. Quod quidem

ZA cum contingente concurrat,manifeftum eft:

quod vero fit etiam æqualis circumferentiæ

KMNA, hoc oportet demonftrare.

Si enim non eft æqualis aut major eſt, aut

minor. Sit primo, ſi fieri poteft, major : fu-

maturque recta aliqua AA minor quidem quam

ΖΑ, major vero quam circumferentia KMΝΔ.

Rurfus circulus eſt KMN, et recta in circulo

minorquam diameter, AN : ratioque, quam ha-

bet A A ad AA, ea major eſt, quam habet di-

midia rectæ AN ad eam, quæ a puncto A ad

ipfam &N normalis ducitur. Fieri igitur po-

teft, ut a puncto A ad NA productam ejiciatur

recta AE ; ita ut EP ad AP eamdem rationem>

habeat, quamAAad AA. Hoc enim fieri pofſſe

demonftratum eft. Habebit igitur etiam EP ad

AP rationem eamdem, quam APad AA. Ha-

bet autem AP ad AA minorem rationem, quam

circumferentia AP ad circumferentiam KΜΔ ;

1 In MS. rᾷ deeſt .

funt. ἢ τὰν ΚΜΝ

τη ἔσω εἰ δυνατὸν, πρότερον μείζων· λελάφθω δέ τις ὰ ΛΑ τῶς μὲν ΖΑ εὐθείας ἐλάσσων, in MS. de-

1

1
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!

quoniam recta AP minor eſt quam circumferen- μὲν ΔΡ ἐλάοσων ἐςὶ τᾶς ΔΡ περιφερείας, ὁ δὲ
tia AP, recta vero AA major quam circumfe- ΑΛ μείζων τᾶςΚΜΔ περιφερείας. Ἐλάοσονα ἓν λό-
rentia KM Δ. Habet

igitur EP adPA mino-

rem rationem, quam

circumferentia AP ad

circumferentiamKMA.

QuareetiamAE ad AP

minorem habet ratio-

nem, quam circumfe-

rentia KMP ad circum-

ferentiamKMA. Quam

autem rationem habet

circumferentia KMPad

circumferentiamKMA,

hanc habet XA ad AA.

Minorem igitur ratio-

nem habet EA ad A P,

quamAXadAA. Quod

fieri non poteft. Non

eſt igitur major ZA

quam circumferentia

Z

Γ

M

B

A

KMA. Pariter autem ac fupra demonftrabitur

neque eſſe minor. Eſt igitur æqualis.

Eodem quoque modo demonftrabitur, fi he-

licen ſecundo orbe deſcriptam recta contigerit,

non in ipſius termino; et alia eadem conftruan-

tur: quærecta inter contingentem,etprincipi-

um helicis interjicitur, hanc æqualem eſſetoti

defcripti circuli circumferentiæ, et amplius illi,

quæ interjicitur inter ea, quæ diximus, puncta;

circumferentia ipſa ſimiliter ſumpta. Et fi he-

licen quolibetorbe defcriptam recta aliqua con-

tigerit, non in ipfius termino ; et alia eadem

conftruantur : quæ recta inter ea, quæ diximus,

puncta interjicitur, hanc multiplicem effe cir-

cumferentiæ defcripti circuli ſecundum nume-

rum uno minorem quam a quo orbes denomi-

nantur, et amplius æqualem circumferentiæ,

quæ inter ea, quæ diximus, puncta interjicitur,

ſimiliter ſumptæ.

PROP. XXI. THEOR .

Sumpto ſpatio, quod ab helice primo orbe

defcripta, rectaque prima earum, quæ in orbis

principio funt, comprehenditur, fieri poteft, ut

eidem plana figura circumfcribatur, itemque

alia infcribatur ; ita ut circumſcripta major fit

quam infcripta ſpatio minore quolibet propo-
fito.

Sit helix ΑΒΓΔ primo orbe deſcripta. Et fit

principium helicis punctum : principium or-

bis, recta A : primus circulus, ZHIA ; cu-

jus diametri AH, Z I ſeſe invicem ad rectos an-

N

PX

K

E

γον ἔχει ὁΕΡ εὐθεῖαπο-

τὶ ΡΑ, ἢ ὁ ΔΡ περιφέ-

ρεια ποτὶ τὰν Κ.ΜΔ πε-

ριφέρειαν. "Ως τε καὶ ἁ

ΑΕ ποτὶ ΑΡ ἐλάοσονα

λόγον ἔχει, ἢ ὁ KMP

περιφέρεια ποτὶ ΚΜΑ

περιφέρειαν . Ὃν δε λό-

γον ἔχει ὁ ΚΜΡ ποτί

τὰν Κ.Μ.Δ περιφέρειαν,

τῶτον ἔχει ὰ Χ Α περιφέ-

ρειαποτὶ ΑΔ. Ελάσσονα

ἄραλόγον ἔχει ὰ ΕΑπο-

τὶ ΑΡ, ἢ ὁ ΑΧ ποτί

Δ.Α. Ὅπερ᾿ ἐςὶν ἀδύνα-

τον· Οὐκ ἄρα μείζων α

ΖΑ τᾶς ΚΜΔ περιφε

Φερείας. Ὁμοίως δὲ τοῖς πρότερον δειχθήσεται, ὅτι
ἐδὲ ἐλάοσων ἐςίν. Ἴσα ἄρα.

Διὰ ἢ τὸ αὐτῶ τρόπο δειχθήσεται, καὶ αἴκα τας

ἐν τῷ δευτέρα περιφορᾷ γεγραμμένας ἕλικος ἐπι

ψαύη θεῖα μὴ κατὰτὸ πέρας τᾶς ἔλικος, τὰ δὲ

ἄλλα τὰ αὐτὰ κατασκβαθέωντι· ὅτι ὁ μεταξύ

εὐθεῖα τᾶς ποτὶ τὰν ἐπιψαύεσαν συμπιπλάσας,

Σπὸ τᾶς ἀρχᾶς " τᾶς ἔλικος ἴσα ἐςὶν ὅλατὰ τῶ

γραφέντος κύκλο περιφερεία, καὶ ἔτι τᾷ μεταξύ τ

εἰρημένων σαμείων ὡσαύτως τᾶς περιφερείας λαμ-

βανομένας. Καὶ αἴκα τᾶς ἐν ὁποιαῶν γεγραμμένας

4 περιφορᾷ ἕλικος ἐπιψαύῃ τὶς εὐθεῖα μὴ κατὰ τὰ

πέρας τᾶς ἔλικος, τὰ δὲ ἄλλατὰαὐτὰκατασκά

αθέωντι· ὅτι ὁ μεταξὺ ὐθεῖα τῶν εἰρημένων σα-

μείων πολλαπλασία τις ἐσι τᾶς τοῦ γραφέντος

κύκλο περιφερείας, κατὰ τὸν *ἐλάοσονα ἀριθμὸν

τοῦ καθ᾽ ἂν οἱ περιφοραὶ λέγονται, καὶ ἔτι ἴσατᾷ

μεταξὺ τῶν εἰρημένων σαμεῖων ὁμοίως λαμβανο-

μένας.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κα.

Λαμβάνοντα τὸ χωρίον τὸ περιεχόμενον ὑπό τε

τᾶς ἔλικος, τᾶς ἐν τᾷ πρώτᾳ περιφορᾷ γεγραμ-

μένας, καὶ τᾶς εὐθείας τᾶς πρώτας ἐν τῷ ἀρχᾷ

τᾶς περιφορᾶς, δυνατόν ἐσι περὶ αὐτὸ χῆμα ἐπίπε-

δον περιγράψαι, καὶ ἄλλο ἐγγράψαι ἐξ ὁμοίων

μῶν συγκείμενον· ὥς τε τὸ περιγεγραμμένον τῷ ἐγ-

γεγραμμένο μεᾶζον εἶμεν ἐλάοσονι παντὸς τὸ προτ

τεθέντος χωρίς .

το

Ἔσω ἔλιξ, ἐφ᾿ ὡς ἁ ΑΒΓΔ ἐν τῷ πρώτα περι-

Φορᾷ γεγραμμένα. Ἔσω δὲ ἀρχὰ μὲν τὰς ἕλικος

τὸ Θ σαμεῖον· ἀρχὰ δὲ τᾶς περιφορᾶς ἀΘΑ· ὁ

πρωτὸς κύκλος ὁ ΖΗΙΑ· αἱ ἢ ΑΗ, ΖΙ διάμετροι αὐτῶ

• In MS, is deest. Ρ τᾶς ἔλικος. Τὰ δὲ ἀλλὰ τὰ αὐτὰ, ἴσα ἐςὶν τὰ τὰ γραφίντος κύκλω περιφέρεια

• περιφοράς* τὸ μὲν

* Fortaffe deeft, iv
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· ποτ᾿ ὀρθὰς ἀλλάλαις. ᾿Αεὶ δὴ τᾶς ὀρθας γωνίας δίχα

τεμνομένας, ή8 τομέως ὁ τὰν ὀρθὰν γωνίαν περιέ-

χοντος, ἐοσεῖται τὸ καταλειπόμενον τῷ τομέως ἔλασ-

σον τῶ προτεθέντος. Καὶ ἔσω γεγενημένος ὁ το-

μεὺς ὁ ΑΘΚ ἐλάοσων & προτεθέντος χωρίς. Διη-

ρήθωσαν δὴ ἐν γωνίαι αἱ τέοσαρες ὀρθαὶ εἰς τὰς ἴστις

γωνίας τᾷ περιεχομένᾳ ὑπὸ τῶν ΑΘ, ΘΚ· καὶ

αἱ ποιῶσαι τὰς γωνίας ἀθειαι ἐκβεβλήθωσαν ἐς τ᾿ ἄν

κατὰ τὰν ἕλικα ἀχθῶντι . Καθ᾽ ὃ δὴ τέμνει σα-

μεῖον ἁ ΘΚ τὰν ἕλικα, ἔσω τὸ Λ' καὶ κέντρῳ

τῷ Θ, διασήματι δὲ τῷ ΘΛ κύκλος γεγράφθω.

Πεσεῖται ' δὴ αὐτῶ, ἃ μὲν εἰς τὰ προαγομένα περι-

Φέρεια ἐντὸς τᾶς ἔλικος, ὰ δὲ εἰς τὰ ἑπόμενα ἐκτός.

Γεγράφθω δὴ ὁ περιφέρεια, " ἔς᾿ ἂν συμπέση τᾷ

ΘΑ κατὰ τὸ Ο, ἁ ΟΜ, καὶ τᾷ μετὰ τὰν ΘΚ εὐ-

θειαν ποτὶ τὰν ἕλικα ποτιπιπλέσι κατὰ τὸ Μ. Πά-

λιν δὴ καὶ καθ᾽ ὁ τέμνει τὰν ἕλικα " σαμεῖον ἁ

ΘΜ, ἔσω τὸ Ν· καὶ κέντρῳ τῷ Θ, διασήματι

δὲ τῷ ΘΝ κύκλος γεγράφ-

θω, ἔς τ᾽ ἂν ΘΚ συμπέ-

ση ὰ περιφέρεια τε κύκλο

ὶ τῷ μετὰ τὰν ΘΜ ποτπ-

πιπτούσα ωιτὶ τὰν ἕλικα.

Ὁμοίως δε καὶ διὰ τῶν ἄλ-

λων πάντων καθ᾽ ὰ τέμνον-

τι τὰν ἕλικα αἱ τὰς ἴσας

γωνίας ποιᾶσαι, κύκλοι γε-

γράφθωσαν κέντρῳ τῷ Θ,

ἐς τ᾽ ἂν συμπέση ἑκάσα α

περιφέρεια τάτε προαγο-

μένα εὐθεία, κὶ τῷ ἑπομένα.

Ἔσαι δή τι περὶ τὸ λαφθέν

2

H

г

I

gulos ſecent. Si igitur rectus angulus, qui-

que rectum angulum continet ſector, in duas

æquas partes continue ſecetur, erit tandem,

quod ex ſectore relinquitur, minus quam pro-

pofitum fpatium. Jam fit is, qui oritur, ſec-

tor AOK minor quam propofitum ſpatium : et

dividantur anguli quatuor recti in angulos illi

æquales, qui fub ΑΘ, ΘΚ continetur : rectæ-

que, quæ angulos efficiunt, producantur, quouf-

que in helicen incidant. Punctum autem, in

quo @K helicen ſecat, fit A: et centro quidem

puncto e, intervallo vero A, circulus defcri-

batur. Atque hujus circumferentia, quæ qui-

dem in præcedentibus eſt, intra helicen cadet ;

quævero inſequentibus, cadet extra. Itaque de-

fcribatur circumferentia OM, ita ut rectæ A oc-

currat inpunctoO, eique, quæ poft K in helicen

incidit, in puncto M. Rurfus punctum, in quo

Mhelicen fecat, fitN : et centro quidem punc-

to intervallo veroN, circulus defcribatur,

T P

D
M

ΣΥΝ

χωρίον περιγεγραμμένον χῆμα ἐξ ὁμοίων τομέων

συγκείμθμον, κὶ ἄλλο ἐγγεγραμμένον. Ὅτι ἢ τὸ πε-

ριγεγραμμένον χῆμα τῆ ἐγγεγραμμένο μεᾶζόν ἐσιν

ἐλάοσονι τὸ προτεθέντος χωρίς, δειχθήσεται. Ἔs,

γδ ὁ μὲν ΘΛΟ τομεὺς ἴσος τῷ ΘΜΛ· ὁ ἢ ΘΝΠ

τῷ ΘΝΡ· ὁ δὲ ΘΧΣ τῷ ΘΧΤ· ἐςὶ δὲ καὶ τῶν

·ἄλλων τομέων ἕκαςος τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ χή-

ματι, ἴσος τῷ κοινὰν ἔχοντι πλώρὰν τομεῖ, τῶν ἐν

τῷ περιγεγραμμένῳ χήματι τομέων. Δῆλον ἦν, ὅτι

κὰ πάντες οἱ τομεῖς πάντεοσιν ἴσει ἐσοῦνται. Ἴσον ἄρα

ἐςὶ τὸ ἐγγεγραμμένον χῆμα ἐν τῷ χωρίῳ τῷ περι-

γεγραμμένῳ περὶ τὸ χωρίον χήματι, χωρίς τοῦ

ΘΑΚ τομέως. Μόνος γὰρ οὗτος λέλαπται τῶν ἐν

τῷ περιγεγραμμένῳ χήματι. Δῆλον ὧν ὅτι τὸ πε-

ριγεγραμμένον χῆμα τῷ ἐγγεγραμμένο μείζων ἐςὶ

τῷ ΑΚΘ τομᾶῶ, ὅς ἐλάοσων ἐςὶν τὸ προτεθέντος.

Ἐκ τότε δὲ φανερὸν, ὅτι δυνατόν ἐςι περί το

εἰρημένον χωρίον χῆμα, διον είρηται, γράφειν ὡς

τε τὸ περιγεγραμμένον χῆμα μᾶζον εἶμεν τῷχωρίς

ἐλάσσονι παντὸς τὸ προτεθέντος χωρίς· καὶ πώ-

Θ

Z

Π

A

K

A

quoufque ejus circumfe-

rentia rectæ Koccurrat

itemque illi, quæ poft M

in helicen incidit. Pari-

ter etiam per alia punc-

ta, in quibus rectæ, quæ

æquales angulos effici-

unt, helicen ſecant, cen-

tro , circulideſcribantur,

quoufque unaquæque cir-

cumferentia in rectam in-

cidat tum præcedentem,

tum ſequentem. Erit jam

fumpto ſpatio circumfcripta figura ex fimilibus

ſectoribus compoſita, et alia item circumfcripta.

Quod autem circumfcripta figura major fit quam

inſcripta ſpatio minore quolibet propofito, hoc
pacto demonſtrabitur. Eft enim æqualis ſector

quidem AO ſectori MA; ſector vero ΘΝΠ,

ſectori @NP; denique ſector X2, ſectori OXτ :

et aliorum ſectorum, qui in infcripta figura funt,

ſectorum, qui funt in figura circumfcripta, æ-

qualis quiſque eſt ei, qui commune latus habu-

erit. Exquibus conſtat omnes ſectores omnibus

ſectoribus æquales eſſe. Æqualis eſt igitur fi-

gura ſpatio infcripta figuræ eidem fpatio cir-

cumfcriptæ, dempto ſectore ΑΚ. Hic enim

unus ex omnibus, qui in figura circumfcripta

funt, relictus eſt. Conſtat igitur circumſcrip-

tam figuram majorem eſſe quam infcriptam ſec-

tore AKO ; qui quidem minor eſt propoſito

ſpatio.

Ex hoc manifeſtum eſt, fieri poffe, ut dicto

ſpatio figura, qualis dicta eſt, circumfcriba-

tur; ita ut circumfcripta major fit quam ſpa-

tium fpatio minore quolibet propoſito : rurfuf-

• In MS. defunt xὴ ἐγὼ γεγενημένος ὁ τομεὺς ὁ ΑΘΚ ἰλάσσων τῷ. · δι' αὐτῶ u Sic MS.
* σημείον
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que alia infcribatur; ita ut ſpatium majus fit

quam inſcripta ſpatio itemminore quolibet pro-

poſito.

PROP. XXII. THEOR.

Sumpto ſpatio, quod ab helice ſecundo orbe

defcripta, rectaque ſecundaearum,quæ in orbis

principio funt, comprehenditur, fieri poteft, ut

eidem plana figura circumfcribatur, itemque

alia infcribatur ex fimilibus ſectoribus compo-

fita; ita ut circumfcripta major fit quam in-

ſcripta ſpatio minore quolibet propoſito.

Sit helix ΑΒΓΔΕ ſecundo orbe deſcripta. Et

fit punctum principium helicis: recta ΑΘ

principiumorbis : EA

ſecundaearum, quæ

in orbis principio

funt. Circulus autem

AZH fit fecundus,

ejuſquediametri AH,

ZI ſeſe invicem ad

rectos ángulosſecent.

Rurfus igitur fi rec-

tus angulus, qui-

querectum angulum

continet ſector indu-

asæquas partes con-

tinuo ſecetur; erit

tandem, quod relin-

quitur, minus quam

Θ
H

propofitum ſpatium. Jam ſit is, qui oritur,

ſectorK A minor quam ſpatium propofitum.

Itaque ſi dividantur recti anguli in angulos illi

æquales, qui fub KOAcontinetur, et alia eadem,

quæ fupra, conftruantur, circumfcripta figura

major erit quam infcripta ſpatio minore quam

ſector OKA. Erit enim major exceffu, quo fec-

torKA excedit ſectorem EP.

Conſtat igitur fieri poſſe, ut circumſcripta fi-

gura major fit quam ſumptum ſpatium ſpatio

minore quolibet propoſito : rurſuſque ſumptum

ſpatium majus fit quam figura infcripta ſpatio

item minore quolibet propoſito.

Eodem autem modo conftat, ſumpto ſpatio,

quod fub helice quolibet orbe deſcripta, recta-

que in orbis principio ab eodem numerodeno-

minata continetur, fieri poffe, ut plana figura,

qualis dicta eſt, circumfcribatur; itaut circum-

ſcripta figura major fit quam fumptum ſpatium

fpatio minore quolibet propofito : rurſuſque alia

infcribatur, ita ut fumptum fpatium majus fit

quam figura infcripta ſpatioitemminore quoli-

betpropofito,

A

I

Z

B

λιν ἐγγράφειν, ὡς τε τὸ χωρίον ὁμοίως μεῖζον εἶριεν

τῶ ἐγγραφέντος χήματος ἐλάοσονι παντὸς τὸ προ-

τεθέντος χωρία.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κβ΄.

Λαβόντα τὸ χωρίον τὸ περιεχόμενον ὑπότε τᾶς

ἕλικος, τᾶς ἐν τῷ δατέρα περιφορᾷ γεγραμμένας,

ήτᾶςἀθείας ἃ ἐτι δευτέρα τᾶν ἐν τῷ ἀρχᾷ τᾶς

περιφοράς, δυνατόν ἐσι περὶ τὸ αὐτὸ χῆμα ἐπίπε-

δον περιγράψαι, ἐξ ὁμοίων τομέων συγκείμενον, καὶ

ἄλλο ἐγγράψαι ὡς τε τὸ περιγραφὲνὁἐγγραφέντος

μᾶζον εἶμεν ἐλάοσονι * πάντος &προτεθέντος χωρίς.

Ἔσω ἕλιξ ἐφ᾿ ὡς ἁ ΑΒΓΔΕ, ἐν τῷ δευτέρα

περιφορά γεγραμμένα. Καὶ ἔσω τὸ μὲν θ σαμέων

P

E

A

ἀρχὰ τᾶς ἔλικος· ά

δὲ ΑΘ ἀρχὰ τᾶς πέ

ριφορᾶς· ὁ δὲ ΕΑ

δευτέρα εὐθεῖα τῶν ἐν

τὰ ἀρχᾷ τᾶς περι

Φορᾶς. Ὁ δὲ ΑΖΗ

κύκλος ἔσω δεύτερος,

κιαἱ ΑΗ,ΖΙ διάμετροι

αὐξ ποτ᾿ ὀρθὰς ἀλλά-

λαις. Πάλιν ἐν*δί

χα τεμνομένας τᾶς ὀρ-

θᾶς γωνίας, καὶ τοῦ

τομέως τὸ τὰν ὀρθὰν

γωνίαν περιέχοντις, ἐσ

σῖται τὸ καταλειπό

μενον ἔλαοσον τε προ-

τεθέντος. Καὶ ἔσω γεγενημένος ὁ ΘΚΑ τομεύς,

ἐλάσων τε προτεθέντος χωρίς. Διαιρεθεῖσαν δὴ

τῶν ὀρθᾶν γωνίαν εἰς τὰς ἴσας γωνίας τῷ ὑπὸ τῶν

ΚΘΑ, καὶ τῶν ἄλλων κατασκβαθέντων κατὰ τὰ

αὐτὰ τοῖς πρότερον, ἑασεῖται τὸ περιγεγραμμένον

χῆμα& ἐγγεγραμμένο χήματος μειζον ἐλάσσονι,

ἢ ὁ τομεὺς ὁ Θ.Κ.Α. Μᾶζον γὰρ ἐστεῖτις τὰ ὑπερο-

χᾷ ᾧ ὑπερέχει ὁ ΘΚΑ τομεὺς &ΘΕΡ.

Δῆλον ὧν ὅτι δυνατόν ἐσι, καὶ τὸ περιγραφέν οχῆ

ματο λαφθέντος χωρίς μεᾶζον εἶμεν ἐλάοσονι παν

τὸς τοῦ προτεθέντος χωρίς· καὶ πάλιν τὸ λαφθὲν

χωρίον μεῖζον εἶμεν τὸ ἐγγραφέντος ' χήματος παν-

τὸς τοῦ προτεθέντος χωρίς.

Διὰ δὲτῷ αὐτῷ τρόπο Φανερὸν, διότι δυνατὸν λα-

βόντα τὸ χωρίον τὸ περιεχόμθυον ὑπό τε τᾶς ἕλικος

τᾶς ἐν ὁποιαὖν περιφορᾷ γεγραμμθύας κὶ τᾶς ἀθεί

ας τᾶς ἐν τῷ ἀρχᾷ τᾶς περιφορᾶς κατὰ τὸν αὐτὸν

ἀριθμὸν λεγομένας, περιγράψαι χῆμα, δἷον εἴρη-

ται, ἐπίπεδον· ὥς τε τὸ περιγραφὲν χῆμα μείζον

ἶμεν & λαφθέντος χωρίς ἐλάοσονι παντὸς τῷ προ-

τεθέντος χωρίς· κ πάλιν ἐγγράψαι, ὡς τε τὸ λαφα

θὲν χωρίον μείζον εἶμεν τῷ ἐγγραφέντος χήματος

ἐλάοσονι παντὸς ὁπροτεθέντος χωρία.

* παντὸς
* σχήματος ἰλάσσονι παντὸς

*Defit fortaſſe asi

1
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ κγ΄.

Λαβόντα τὸ χωρίον τὸ περιεχόμθμον ὑπό τε τᾶς

ἔλικος, ἅ ἐσι ἐλάοσων τᾶς ἐν μια περιφορά γε

γραμμένας, ἐκ ἐχέσας πέρας τῶν ἀρχαν τᾶς ἔλε-

κος, κὶ τῶν ἀθειᾶν τᾶν Ἀπὸ τοῦ περάτος τᾶς ἔλι-

κος ἀγομέναν, διωατόν ἐσιν περὶ τὸ χωρίον χῆμα

ἐπίπεδον περιγράψαι, ἐξ ὁμοίων τομέων συγκείμενον,

ὰ ἄλλο ἐγγράψαι ὡς τε τὸ περιγραφὲν χῆμα τῷ

ἐγγραφέντος μεῖζον εἶμεν ἐλάοσονι παντὸς τῷπρο-

τεθέντος χωρία.

PROP. XXIII. THEOR.

Sumpto ſpatio, quod comprehenditur ab he

lice, quæ minor fit, quam quæ uno orbe de

ſcribitur, quæque terminum non habeat helicis

principium, rectiſque, ab helicis terminoductis,

fieri poteſt, ut eidem ſpatio plana figura circum-

ſcribatur, itemque alia infcribatur; ita ut cir-

cumfcripta figura major fit quam infcripta ſpa-

tio minore quolibet propofito.

Ἔσω ἕλιξ ἐφ᾿ ὡς ὁ ΑΒΓΔΕ, πέρατα δὲ αὐτᾶς Sit helix ΑΒΓΔΕ, cujus termini puncta A,

τὰ Α, Ε. Ἔσω ἢ ἀρχὰ τᾶς ἔλικος τὸ Θ· καὶ E, principium punctum : junganturque A ,

ἐπιζούχθωσαν αἱ ΑΘ, ΘΕ .

Γεγράφθω δὴ κύκλος, κέν-

τρῳ μὲν τῷ Θ, διασήματι

δὲ τῷ ΘΑ· κὶ συμπιπλέτω

τὰ ΘΕ κατὰ τὸ Ζ . Α

τᾶς γωνίας τᾶς ποτὶ τὸ Θ

ὰτὸ τομέως 8 ΘΑΖ δίχα

τεμνομένων, ἔται τὸ κατα-

λειπόμενον τοῦ προτεθέντος

ἔλαοσον. Ἔσω ἐλάσσων ὁ

τομεὺς ὁ ΘΑΚ προτεθέν

τος. Ομοίως δη τοῖς πρό-

τερον γεγράφθωσαν * κύκ-

λοι διὰ τῶν σαμείων καθ'

ἃ τέμνοντι τὰν ἕλικα αἱ

τὰς ἴσας γωνίας, ποιῶσαι

Z

E

ποτὶ τὸΘ· ὥς τε τὰν περιφέρειαν ἔκαταν συμπίπλωντᾷ

τε προαγομένα κὰ τὰ ἑπομένα. Ἐσεῖται δήτι περὶτὸ

περιεχόμενον χωρίον ὑπό τε τᾶς ΑΒΓΔΕ ἕλικος, κι

τᾶν ΑΘ, ΘΕ ἀθειᾶν πειγεγραμμένον οχῆμα ἐπί-

πεδον, ἐξ ὁμοίων τομέων συγκείμενον, κἢ ἄλλο έγγε-

γραμμένον. Καὶ τὸ περιγεγραμμύον & εγγεγραμ-
μπὺς ἐλάοσονι ὑπερέχει 8 προτεθέντος χωρίς. Ἐλάσ-

σων γάρ ἐσιν ὁ ΘΑΚ τομεύς.

Ἐκ τότε φανερόν ἐσιν, ὅτι δυνατόν ἐςι περὶ τὸ εἰ-

ρημένον χωρίον ἐπίπεδον, οἷον εἴρηται, περιγράψαι,

ὡς τὸ περιγραφὲν χῆμα μείζον εἶμεν ὁχωρίς ἐλάσ-

σονι παντὸς ὁ προτεθέντος χωρίς· καὶ πάλιν ἐγ-

γράψαι, ὥσε τὸ εἰρημένον χωρίον μεῖζον εἶμεν τᾶ ἐy-

γραφέντος χήματος ἐλάσσονι παντὸς ὁπροτεθέντος

χωρίς.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κδ.

Τὸ περιλαφθὲν χωρίον ὑπό τε τᾶς ἕλικος τᾶς ἐν

τα πρώτα περιφορά γεγραμμένας, ἢ τᾶς ἀθείας

τᾶς πρώτας τᾶν ἐν τῷ ἀρχᾷ τᾶς περιφορᾶς, τρίτον
μέρος ἐςὶ τῷ κύκλο τὸ πρώτα.

Ἔσω ἔλιξ, ἐφ ἃς ὁ ΑΒΓΔΕΘ, ἐν τῷ πρώτα

περιφορά γεγραμμένα. Ἔσω δὲ τὸ μὲν Θ σαμῖον

ἀρχὰ τᾶς ἔλικος· ἃ δε ΘΑ ἀθεια πρώτα ἐν

τὰ ἀρχᾷ τᾶς περιφορᾶς· ὁ δὲ ΑΚΖΗΙ κύκλος

2 τῶν περάτων

K

Γ B

A

Θ

E. Defcribatur autem

circulus centro quidem

puncto ; intervalló vero

rectaA; eique occurrat

recta E in puncto Z.

Si igitur angulus, qui ad

punctum conftituitur,

et ſector A Z in duas æ-

quas partes continuo ſe-

cetur; erit tandem, quod

relinquitur, minus quam

propofitum fpatium. Sit

ſector AK minor quam

ſpatium propofitum: de-

ſcribanturque pariter ac

fupra circuli per ea punc-

ta, inquibus rectæ, quæ

ad punctum æquales angulos efficiunt, heli-

cen ſecant ; ita ut unaquæque circumferentia

in rectum incidat tum præcedentem, tum ſe-

quentem. Jam ſpatio, quodab helice ΑΒΓΔΕ,
rectiſque A , E comprehenditur, circumfcrip-

ta erit figura plana ex fimilibus ſectoribus com-

pofita, etaliaitem infcripta. Circumfcripta au-

tem major eſt quam infcripta ſpatio minore pro-

poſito. Hoc enim minor eſt ſector ΘΑ Κ.

Ex hoc manifeſtum eſt, fieri poſſe, ut dicto

ſpatio plana figura, qualis dicta eſt, circumfcri-

batur; itautcircumſcripta figura major ſit quam

fpatium fpatio minore quolibet propofito : rur-

ſuſque inſcribatur, ita utdictum ſpatium majus

fitquamfigura infcripta fpatio item minore quo-

libet propoſito.

PROP. XXIV. THEOR .

Spatium, quod ab helice primo orbe de-

ſcripta, rectaque prima earum, quæ in orbis

principio funt, comprehenditur, tertia pars eft

primi circuli.

Sit helix ΑΒΓΔΕΘ primo orbe defcripta. Et

fit punctum principium helicis : recta A

prima earum, quæ in orbis principio ſunt : et

circulus AKZHI primus, cujus tertia pars fit

2 καγα τέμνωσι

:

i
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circulus, in quo eſt 4. Oportet demonftrare

ſpatium, quod diximus, æquale eſſe circulo ų.

Si enim non eft æquale, aut majus eft, aut

minus. Sit primo, fi fieri poteft, minus. Fieri
autempoteft,utſpatio, quod ab heliceΑΒΓΔΕΘ,

rectaque A comprehenditur, plana figura cir-

cumfcribatur ex fimilibus ſectoribus compoſita ;

ita ut circumfcripta figura major fit quam ſpa-

tium fpatio minore, quam quo circulus ų id,

quod diximus ſpatium excedit. Itaque circum-

fcribatur: ſectorumque, ex quibus id, quoddixi-

mus, fpatium componitur, maximus quidem

fit ſector AK, minimus

vero ſector ΘΕΟ. Con-

ſtatigitur circumfcriptam

figuram minorem eſſe,

quam circulum. Produ-

cantur rectæ , quæ ad

punctum æquales an-

gulos efficiunt, quoufque H

in circuli circumferenti-

am incidant. Sunt igitur

quædam lineæ æqualiter

ſeſe invicem excedentes,

quæ a puncto in heli-

cen incidunt; harumque

maxima eſt A, minima

veroE ; quæ cum mi-

I

B

πρῶτος, * & τρίτον μέρος ἔσως ἐντως ἐν ᾧ η, κύκλος. Δεικ

τέον ὅτι ἴσον ἐςὶ τὸ προειρημένον χωρίον * τῷ η κύκλῳ.

Εἰ γὰρ μὴ, ἤτοι μᾶζόν ἐσι, ἢ ἔλασσον. Ἔσω

πρότερον, εἰ δυνατὸν, ἔλασσον. Δυνατὸν δή ἐσι περὶ

τὸ χωρίον τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τᾶς ΑΒΓΔΕΘ

ἕλικος, καὶ τᾶς ΑΘ υθείας περιγράψαι χῆμα

ἐπίπεδον ἐξ ὁμοίων τομέων συγκείμενον· ὥς

περιγραφὲν χῆμα μειζον εἶμεν τῷ χωρίς ἐλάοσονι

τᾶς ὑπεροχᾶς, ὁ ὑπερέχει ὁ ὁ ἡ κύκλος τῷ εἰρημένε

χωρίς. Περιγεγράφθω δή καὶ ἔσω τῶν τομέων,

ἐξ ὧν σύγκειται τὸ εἰρημένον χῆμα, μέγισος μὲν

K

4

Z

nima eft, tum etiam æqualis exceſſui. Præte-

rea aliæ quædam funt lineæ a puncto in cir-

culi circumferentiam incidentes numeroquidem
illis æquales, magnitudine vero unaquæque æ-

qualis maximæ: deſcriptique funt ab omnibus

fimiles ſectores, tum ab æqualiter ſeſe invicem

excedentibus, tum etiam ab æqualibus inter ſe

invicem, maximæque. Sectores igitur, qui ab

æqualibus maximæ defcribuntur, minores funt

quam tripli ſectorum, qui deſcribuntur ab æ-

qualiter ſeſe invicem excedentibus. Hoc enim

demonſtratum eft. Qui autem ſectores ab æ-

qualibus maximæ defcribuntur, hi æquales funt

circulo AZHI ; quique defcribuntur ab æqua-

liter ſeſe invicem excedentibus, hi funt æquales
figuræ circumfcriptæ. Circulus igitur ZHIK

minor eft quam triplus figuræ circumfcriptæ ;
idemque triplus circuli y . Minor eft igitur cir-

culus y quam figura circumfcripta. Noneft au-

tem minor, fed major. Non eſt igitur ſpatium,

quod ab helice ΑΒΓΔΕΘ, rectaque A com-

prehenditur, minus quam circulus y .

Neque vero eſt minus. Sit enim, ſi fieri po-

teſt, majus. Rurfus fieri poteft, ut ſpatio, quod

ab helice ΑΒΓΔΕΘ, rectaque A comprehen-
ditur, figura infcribatur; ita ut id, quod dixi-

mus, fpatium majus fit quam infcripta figura

ſpatio minore, quam quo id, quod diximus,

fpatium circulum y excedit. Itaque cirumfcri-

batur : ſectorumque, ex quibus infcripta figura

6 ὕτω

πασᾶν

ένωΕ

ἡ οἱ μὲν τομέες

4 τῷ Ε

Η τριπλασία

E

A

f

τε τὸ

῾ὁ ΘΑΚ, ἐλάχιςος δὲ ὁ

ΘΕΟ. Δῆλον ὖν τὸ περι

γεγραμμένον χῆμα ἔλασα

σόν ἐσι τὸ κύκλο. Ἐκ-

βεβλήθωσαν ἢ ἀθεῖαι αἱ

ποτὶ τὸ ο ποιᾶσαι τὰς ἴ-

σας γωνίας ἐς τ᾽ ἂν ποτὶ τὰν

τῶ κύκλο περιφέρειαν πε-

σῶντι . Ἐντὶ δήτινεςγραμ-

μαὶ ἀπὸ τοῦ Θ ποτὶ τὰν

ἕλικα ποτιπίπλεσαι τῷ ἴσῳ

ἀλλάλαν ὑπερέχεσαι, ὧν

ἐσι μείζων μὲν ὁΘΑ, ἐλάσ-

σων δὲ ἁ ΘΕ· κὶ ἐλαχίσα

ἴσα τὰ ὑπεροχᾷ. Ἐντὶ δὲ καὶ ἄλλαι τινὲς γραμ-

μαὶ ἀπὸ τοῦ Θ ποτὶ τὰν περιφέρειαν τοῦ κύκλο πο

τιπίπιεση, τῷ μὲν πλήθει ἴσαι ταύταις, τῷ δὲ

μεγέθει ἕκασα ἴσα τᾷ μεγίσᾳ· καὶ ἀναγέγραπται

· ἀπὸ πασῶν ὅμοιοι τομέες, ἀπό τε τᾶν τῷ ἴσῳ

ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν, καὶ ἀπὸ τῶν ἴσαν ἀλλάλαις
τὲ κὰ τᾷ μεγίσᾳ. Οι ἄρα τομέες οἱ ἀπὸ τῶν ἴσαν

τα μεγίσᾳ, ἐλάοσονές ἐντι ἢ τριπλάσιοι τῶν το-

μέων, τῶν ἀπὸ τῶν τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν.

Δέδεικται γὰρ τᾶτο. Εἰσὶ δὲ " οἱ τομέες οἱ ἀπὸ

τᾶν ἴσαν ἀλλάλαις τὲ καὶ τᾷ μεγίσᾳ ἴσοι τῷ

ΑΖΗΙ κύκλῳ· οἱ δὲ τομέες οἱ ἀπὸ τῶν τῷ ἴσῳ

ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν, ἴσοι τῷ περιγεγραμμένῳ

χήματι . Ἐλάσσων ἄρα ὁ ΑΖΗΙΚ κύκλος τοῦ

περιγεγραμμένο χήματος ἢ τριπλασίων, τοῦ δὲ η
κύκλο τριπλασίων. Ἐλάοσων ἄρα ὁ ἡ κύκλος τοῦ

περιγεγραμμένο χήματος. Οὔκ ἐσι δὲ, ἀλλὰ μί-

ζων. Οὐκ ἄρα ἐςὶ τὸ περιεχόμενον χωρίον ὑπό τε
τᾶς ΑΒΓΔΕΘ ἕλικος, καὶ τᾶς ΑΘ, ἔλαοσον τοῦ

η κύκλο.

Οὐδὲ τοίνυν μεῖζον. Ἔσω γὰρ, εἰ δυνατὸν, μᾶζον.

Ἔτι δὴ πάλιν δυνατὸν εἰς τὸ χωρίον τὸ περιεχόμενον

ὑπὸ τᾶς ΑΒΓΔΕΘ ἔλικος, καὶ τᾶς ΑΘ᾿ἀθείας

ἐγγράψαι χῆμα· ὡς τε τὸ εἰρημένον χωρίον τοῦ

ἐγγραφέντος χήματος μεῖζον εἶμεν ἐλάσσονι, ἢ ᾧ

ὑπερέχει τὸ εἰρημένον χωρίον τοῦ ἡ κύκλα. Ἐγγε

γράφθω δή· καὶ ἔσω τῶν τομέων, ἐξ ὧν σύγκειται

* ὁΘΑΚ, ἔλασσων ἐςὶ τῷ Ε κύκλε. Ἐκβεβλήσθωσαν ε ἀπὸ

1
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1

I

B

τὸ ἐγγεγραμμένον χῆμα, μέγισος μὲν ὁ ΘΡΞ,

ἐλάασων δὲ ὁ ΘΕΟ. Δῆλον ἦν, τὸ ἐγγεγραμμένον

χῆμα μειζόν ἐσι τε η κύκλο. Ἐκβεβλήθωσαν δὴ

αἱ ποιᾶσαὶ τὰς ἴσαςγωνί

ας ποτὶ τὸΘ, ἔς τ᾽ ἂν πο

τὶ τὰν τὸ κύκλο περι-

Φέρειαν πεσῶντι. Πάλιν

ὧν ἐντὶ τινὲς γραμμαὶ τῷ

ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερέχου-

σας, Ἀπὸ τοῦ Θ ποτὶ τὰν

ἕλικα ποτιπίπεσαι, * ὧν

ἐσι μεγίσα μὲν ὁ ΘΑ,

ἐλαχίσα δὲ ἁ ΘΕ, καί

ἐσιν ὁ ἐλαχίσα ἴσα τᾷ

ὑπεροχᾷ. Ἐντὶ ἢ ἐὶ ἄλ-

λαι τινὲς γραμμαὶ ἀπὸ

τῷ Θ ποτὶ τὰν τε κύκλο

περιφέρειαν ποτιπίπλαστη

componitur, maximus quidem fit ſector ΡΞ,

minimus vero ſector EO. Conſtat igitur in-

fcriptam figuram minorem eſſequam circulum y.

Producantur rectæ,quæ

ad punctum æquales

angulos efficiant,quouf-

que incirculi circumfe-

rentiam incidant. Rur-

fus igitur quædam funt

lineæ æqualiter ſeſe in-

vicem excedentes, quæ

a puncto

P

Γ Θ A
H

E E

in helicen

incidunt ; harumque

maxima eſt A, mini-

ma veroE ; quæ cum

4

Z

minima eſt, tum etiam

æqualis exceſſui. Præ-

terea aliæ quædam funt

lineæ a punctoin

circulicircumferentiam

τῷ μὲν πλήθει ἴσαι ταύταις, τῷ δὲ μεγέθει ἑκάσα

ἴσα τᾷ μεγίσᾳ· καὶ ἀναγεγράφονται ἀπὸ πασᾶν

ὅμοιοι τομέες, ἀπό τε τᾶν ἴσαν ἀλλάλαις τὲ καὶ τα

μεγίςᾳ. Καὶ ἀπὸ τῶν τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ' ὑπερεχε-

σᾶν, οἱ ἄρα τομέες οἱ ἀπὸ τῶν ἴσαν τᾷ μεγίσᾳ,

μείζονες ἐντὶ ἡ τριπλάσιοι ἢ τομέων ἢ ἀπὸ τῶν τῷ

ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχοσᾶν χωρὶς ὁ ἀπὸ τᾶς μεγίσας.

Δέδεικται γδ τᾶτο. Ἐντὶ δὲ οἱ μέν τομέες οἱ ἀπὸ τῶν

ἴσαν τᾷ μεγίσᾳ ἴσοι τῷ ΑΖΗΙ κύκλῳ, οἱ δὲ ἀπὸ

τᾶντῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν, χωρὶς τὲ ἀπὸ τᾶς

μεγίσας, ἴσοι τῷ ἐγγεγραμμένῳ χήματι. Μάζων

ἄρα ὁ ΑΖΗΙ κύκλος, ἢ τριπλασίων τᾶ ἐγγεγραμ-

μένο χήματος, τε δε η κύκλε τριπλασίων. Μά-

ζων ἄρα ἐςὶν ὁ ἡ κύκλος ὁ ἐγγεγραμμένα χήματος.

Οὐκ ἐςὶ δὲ, ἀλλὰ ἐλάοσων. Οὐκ ἄρα ἐςὶν ἐδὲ μᾶ-

ζον τὸ χωρίον, τὸ ὑπό τε τᾶς ΑΒΓΔΕΘ ἔλικος, &

τᾶς ΑΘ Ψθείας, τε η κύκλο. Ἴσος ἄρα ἐςὶ τῷ

περιλαφθέντι ὑπὸ τᾶς ἔλικος, κὶ τᾶς ΑΘ θίας.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κέ.

~

Χωρίον ὑπό τε τᾶς ἕλικος τᾶς ἐν τᾷ δευτέρα

περιφορᾷ γεγραμμένας, ἢ τᾶς ἀθείας τᾶς δευτέρας

τᾶν ἐν τῷ ἀρχᾷ τᾶς περιφορᾶς, ποτὶ τὸν δεύτερον

κύκλον, τῶτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἔχει τὰ ἐπὶὰ ποτὶ

τὰ ιβ΄, ὅς ἐσιν ὁ αὐτὸς τῷ ὃν ἔχει τὰ συναμφότερα

τὸ τε περιεχόμενον ὑπὸ τᾶς ἐκ τοῦ κέντρα τοῦ β' κύκ-

λε, καὶ τᾶς ἐκ τοῦ κέντρες τοῦ α΄ κύκλε, καὶ τὸ τρί

μέρος τοῦ τετραγώνε τὸ Ἀπὸ τᾶς ὑπεροχᾶς, ὁ

ὑπερέχει ὰ ἐκ τῶ κέντρο τῷ β΄ κύκλο τᾶς ἐκ &κέν-

τρο τοῦ α΄ κύκλο, ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸἀπὸ τᾶς ἐκ

τοῦ κέντρα τῷ β' κύκλο.

τον

incidentes, numero quidem illis æquales, mag-
nitudine vero unaquæque æquales maximæ : de-

ſcriptique funt ab omnibus fimiles ſectores, tum

ab æqualibus inter fe invicem, maximæque,

tum etiam ab æqualiter ſeſe invicem excedenti-

bus. Sectores igitur, qui ab æqualibus maxi-
mæ defcribuntur, majores funt quam tripli fec-

torum, qui deſcribuntur ab æqualiter ſeſe invi-

cem excedentibus, dempto eo, qui defcribitur a

maxima. Hoc enim demonftratum eft. Qui

autem ſectores ab æqualibus maximæ defcribun-

tur, hi æquales funt circulo AZHI : quique

defcribuntur ab æqualiter ſeſe invicem exceden-

tibus, dempto eo, qui defcribitur a minima, hi

funt æquales figuræ infcriptæ. Circulus igitur

AZHI major eſt quam triplus figuræ infcriptæ ,

idemque triplus circuli y. Major eſt igitur cir-

culus 4 quam figura infcripta. Non eft autem

major, fed minor. Non eft igitur majus ſpati-
um, quod ab helice ΑΒΓΔΕΘ, rectaque A

comprehenditur, quam circulus 4. Æqualis eſt

igitur circulus y ſpatio, quod ab helice, recta-

que A comprehenditur.

PROP. XXV. THEOR.

Spatium, quod ab helice fecundo orbe de-

fcripta, rectaque fecunda earum, quæ in orbis

principio funt, comprehenditur, eam rationem
habet adfecundum circulum, quam habent ſep-

tem ad duodecim, quæ eadem eſt atque illa,

quam habent hæc utraque ; ſpatium, quod fub

ea, quæ ex centro ſecundi circuli, eaque, quæ

ex centro primi, continetur ; et tertia pars qua-

drati, quod ab exceſſu defcribitur, quo ea, quæ

ex centro fecundi circuli, excedit eam, quæ ex

centro primi ; habent, inquam ad quadratum,

quod defcribitur ab ea, quæ ex centro fecundi

circuli.

* ὧν ἐσι μεγίσα μὲν ὁ ΘΑ, ἐλαχίσα δὲ ἱ ΘΕ, καί ἐσιν ὰ ἐλαχίσα ἴσα τὰ ὑπεροχα. Ἐντὶ δὲ καὶ ἄλλαι τινὲς γραμμαὶ ἀπὸ τοῦ Θ

ποτὶ τὰν τοῦ κύκλω περιφέρειαν ποτιπίπιεσι, ex MS. · ὑπερεχεσῶν

!
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Sit helix A BAE ſecundo orbe deſcripta : et

ſit punctum principium helicis : recta E ea-

rum, quæ in orbis principio funt, prima: rec-

ta vero AE earum, quæ funt item in orbis prin-

cipio, ſecunda. Circulus autem AZHI fit ſe-

cundus, ejuſque diametri AH, IZ ſeſe invicem

ad rectos angulos ſecent. Oportet demonftrare

ſpatium, quod ab helice ΑΒΓΔΕ, rectaque AE

comprehenditur, eam rationem habere ad circu-

lum AZHI, quam habent ſeptem adduodecim,

Sit circulus aliquiss, cujus ea, quæ ex cen-

tro, æqualis fit poteftate fpatio, quod fub ΑΘ,

Econtinetur, et

tertiæ parti qua-

drati, quod ab AE

defcribitur. Ha-

bebit igitur circu-

luss ad circulum

T

m

«Ἔσω ἕλιξ, ἐφ᾽ ἂς ὁ ΑΒΓΔΕ, ἐν τῷ δευτέρας

περιφορᾷ γεγραμμένα· ἔσω δὲ τὸ μὲν Θ σαμεῖον

ἀρχὰ τᾶς ἔλικος· ὁ ἢ ΘΕ ἀθεῖα ἐν τῷ ἀρχᾷ τᾶς

περιφορᾶς ὁ πρώτα· ὁ δὲ ΑΕ ἐν τῷ ἀρχᾷ τᾶς

περιφορᾶς ὁ δευτέρα. Ὁ δὲ κύκλος ὁ ΑΖΗΙδ

δεύτερος ἔσω, ὶ αἱ ΑΗ, ΙΖ διάμετροι ποτ' ὀρθὰς
ἀλλάλαις. Δεικτέον ὅτι τὸ περιεχόμενον χωρίον ὑπό

τε τᾶς ΑΒΓΔΕ ἕλικος, ή τᾶς ΑΕ ἰθείας ποτὶ

τὸν ΑΖΗΙ κύκλον λόγον ἔχει, ὃν τὰ ἑπλὰ ποτὶ ιβ'.

Ἔσω δή τις κύκλος ὁ 5, ὰἢ ἐκ τῶ κέντρο τοῦ ς'

κύκλο δυνάμει ἴσα τῷ τε ὑπὸ τῶν ΑΘ, ΘΕ περιε-

B

K

AHZI eam ratio-

nem, quam ſep-

tem ad duode-
r

cim; eo quod ea,

H

Θ

ΕΛ A

quæexipfius cen-

tro, ad eam, quæ

ex centro circuli

AZHI poteſtate ra-

tionemhabeteam-

dem. Jamdemon-

ſtrabitur circulus

æqualis eſſe ſpa-

tio, quod ab heli-

се АВГДЕ, recta-

Z

que AE comprehenditur. Si enim non eft æ-

qualis aut major eft, aut minor. Sit primo, ſι

fieri poteft, major. Fieri autem poteft, ut ſpa-
tioplana figura circumfcribatur ex fimilibus fec-

toribus compofita, ita ut circumſcripta figura

major ſit quam ſpatium ſpatio minore, quam

quo circulus , idem ſpatium excedit. Itaque

circumfcribatur : ſectorumque, ex quibus cir-

cumfcripta figura componitur, maximus qui-
dem ſit ſector OAK, minimus vero ſector ΟΛ.

Conſtat igitur circumſcriptam figuram minorem

eſſe quam circulum. Producantur rectæ, quæ

ad punctum æquales angulos efficiunt, quouf-

que in ſecundi circuli circumferentiam incidant.

Sunt igitur quædam lineæ æqualiter ſeſe invi-

cem excedentes, quæ a puncto o in helicen in-

cidunt ; harumque maxima eſt A, minimave-
roÉ. Præterea aliæ funt lineæ a puncto in

circuli AZHI circumferentiam incidentes,mul-
titudine quidem una minores, quam illæ, mag-

nitudine vero inter fe invicem, maximæque æ-

quales: defcriptique ſunt ſimiles ſectores tum

ab æqualibus maximæ, tum ab æqualiter ſeſe

invicem excedentibus, præterquam ab ea, quæ

minima eſt. Sectores igitur, qui ab æqualibus

maximæ defcribuntur, ad ſectores, qui defcri-

buntur ab æqualiter ſeſe invicem excedentibus,

dempto eo, qui defcribitur a minima, minorem

5

χομένῳ, τὴ τῷ τρί

τῳ μέρει ὁἀπὸ τᾶς

ΑΕ τετραγώνα. Ἕξ-

ει δὴ ὁςκύκλος πο

τὶ τὸν ΑΗΖΙ, ὡς

ἑπτὰ ποτὶ ιβ'· διό

τι καὶὰ ἐκ τῶ κέν

τρα αὐτοῦ ποτὶ τὰν

ἐκ τοῦ κέντρο τοῦ

ΑΖΗΙ κύκλο τῶ

τον ἔχει δυνάμει τὸν

λόγον. Δειχθήσε

του ἐν ἴσος ὁς κύκ-

λος τῷ περιεχομένῳ

χωρίῳ ὑπό τε τᾶς

ΑΒΓΔΕ ἕλικος,

τᾶς ΑΕ θείας. Εἰ γὰρ μὴ, ἤτοι μείζων ἐσὶν ἢ

ἐλάασων. Ἔσω δὴ πρότερον εἰ δυνατὸν, μείζων.

Δυνατὸν δῆ ἐσι περὶ τὸ χωρίον * γεγράψαι χῆμα

ἐπίπεδον, ἐξ ὁμοίων τομέων συγκείμενον, ὡς τε τὸ

περιγραφὲν χῆμα μεῖζον εἶμεν τῷ χωρίς ἐλάοσονι, ἢ

ᾧ ὑπερέχει ὁ 5 κύκλος τε χωρίς. Περιγεγράφθως

&ἔσω τῶν τομέων ἐξ ὧν σύγκειται τὸ περιγεγραμ-

μένον χῆμα, μέγισος μὲν ὁ ΘΑΚ τομεὺς, ἐλάχι-

5ος δὲ ὁ ΘΟΛ. Δῆλον οὖν, ὅτι τὸ περιγραφὲν

χῆμα ἔλατιόν ἐσι τοῦ κύκλο. Ἐκβεβλήθωσαν

αἱ εὐθεῖαι αἱ ποιᾶσαι ποτὶ τὸΘἴσας γωνίας ἔς τ᾽
ἂν ποτὶ τὰν τὸ δευτέρα κύκλο περιφέρειαν πε

σῶντι. Ἐντὶ δή τινες γραμμαὶ τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν

ὑπερέχεσαι, αἱ Ἀπὸ τοῦ Θ ποτὶ τὰν ἕλικα Ρ πο-

τιπιπζοσι, ὧν ἐσι μεγίσα μὲν ὁ ΘΑ, ἐλαχίσα δὲ ἁ

ΘΕ. Ἐντὶ δὲ καὶ ἄλλαι γραμμαὶ αἱ ἀπὸ τὸ Θ,

ἐπὶ τὰν τοῦ ΑΖΗΙ κύκλα περιφέρειαν ποτιπίπιε-

σαι, τῷ μὲν πλήθει μιᾳ ἐλάοσονες ἑαυτᾶν, τῷ ἢ

μεγέθει ἀλλάλαις τὲ ἴσαι κὶτᾷ μεγίσᾳ καὶ ἀνα

γεγράφονται * ὅμοιοι τομέες ἀπὸ τῶν ἴσαν τᾷ με

γίζᾳ, καὶ ἀπὸ τῶν τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν,

χωρὶς ὁ ἀπὸ τᾶς ἐλαχίσας. Οἱ ἄρα τομέες οἱ ἀπὸ

τᾶν ἴσαν τᾷ μεγίςᾳ ποτὶ τὸς τομέας τὸς ἀπὸ τᾶν

τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν, χωρὶς τὸ ἀπὸ τᾶς

ἐλαχίσας, ἐλάοσονα λόγον ἔχοντι, ἢ τὸ τετρά-

n

Ο ΘΟΔ Ρ ποτι

κι "Έσω ἕλιξ, ἐφ᾿ ἂς ὁ ΑΒΓΔΕ, ἐν τᾷ δευτέρα περιφορᾷ γεγραμμένα, ex MS.
πίπλοντι περιγράψαι

9 ὅμοιοι τομέες ὑπερεχεσᾶν· ἀπὸ δὲ τᾶς ἐλαχίτας ἐκ ἀναγράφεται. Οἱ ἄρα τομέες οἱ ἀπὸ τῶν ἴσαν τὰ μεγίσα ποτὶ τὰς
τομέας τὸς ἀπὸ τῶν τῷ&c.
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rationem habent, quam quadratum, quod a

maxima A deſcribitur, ad hæc utraque; ſpa-

γωνὸν τὸ ἀπὸ τᾶς μεγίσας τᾶς Θ Α ποτὶ τὰ συν-

αμφότερα, τό τε ὑπὸ τᾶν ΑΘ, Θ Ε περιεχόμενον,

καὶ τὸ τρίτον μέρος τῷ ἀπὸ τᾶς ΑΕ τετραγώνα. tium, quod fub AO, E continetur, et tertiam

Δέδεικται γὰρ τοῦτο. Ἐντὶ δὲ τοῖς μὲν τομεῦσι τοῖς

ἀπὸ τᾶν ἴσαν ἀλλάλαις καὶ τᾷ μεγίσᾳ, ἴσος ὁ

ΑΖΗΙ κύκλος· τοῖς δὲ τομεῦσι τοῖς ἀπὸ τῶν τῷ

ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν, χωρὶς τοῦ ἀπὸ τᾶς ἐλα-

χίζας, ἴσον τὸ περιγεγραμμθύον χῆμα . Ἐλάσσονα

ἄρα λόγον ἔχει ὁ κύκλος ΑΗΖΙποτὶ τὸ περιγεγραμ

μένον χῆμα, ἢ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς Α Θ ποτὶ

τὰσυναμφότερα· τὸ τε ὑπὸ τῶν ΑΘ, ΘΕ, κὰ τὸ τρί-

τον μέρος τοῦ ἀπὸ τᾶς ΑΕ τετραγώνε. Ὃν δὲ λό-

γον ἔχει τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΑ, ποτὶ τὸ

ὑπὸ τῶν ΘΑ, ΑΕ, καὶ τὸ τρίτον μέρος τᾶ ἀπὸ τᾶς

ΑΕ τετραγώνα, τῶτον ἔχει ὁ ΑΖΗΙ κύκλος ποτὶ

τὸν 5 κύκλον. Ἐλάσσονα ὧν λόγον ἔχει ὁ ΑΖΗΙ

κύκλος ποτὶ τὸ περιγεγραμμένον χῆμα, ἢ ποτὶ

τὸν 5 κύκλον . Ὡς τε ἐλάοσων ἐςὶν ὁς κύκλος τῷ

περιγεγραμμένο χήματος. Οὐκ ἐςὶ δὲ, ἀλλὰ μά

ζων. Οὐκ ἄρα μείζων ἐςὶν ὁς κύκλος τοῦ χωρίς

τοῦ πειεχομθύς ὑπό τε τᾶς ΑΒΓΔΕ ἕλικος, καὶ
τᾶς ΑΕ ἀθείας.

Οὐδὲ τοίνω ἐλάοσων. Ἔσω γὰρ, εἰ δυνατὸν,

ἐλάοσων. Πάλιν ἐν δυνατόν ἐσιν εἰς τὸ χωρίον τὸ πε-

ριεχόμενον ὑπό τε τᾶς

ἕλικος κὶ τᾶς ΑΕ -

θείας ἐγγράψαι χῆ

μαἐπίπεδον ὑπὸ ὁμοί

ων τομέων συγκείμεν-

ον, ὡς τε τὸ περιεχό

μενον χωρίον ὑπὸ τε

τᾶς ΑΒΓΔΕ ἕλικος,

καὶ τὰς ΑΕ ἀθείας, H Γ

*μᾶζον εἶμεν τὸ ἐγγε

γραμμένο σχήματος

ἐλάοσονι, ἢ ᾧ ὑπερέ-

χει τὸ αὐτὸ χωρίον τοῦ

5κύκλο. Ἐγγεγράφ

θω οὖν· καὶ ἔσω τῶν

τομέων ἐξ ὧν σύγκει-

ται τὸ ἐγγεγραμμένον

A

Z

I

B

partem quadrati, quod defcribitur ab AE. Hoc

enim demonftratum eſt. Eſt autem ſectoribus,

qui ab æqualibus inter fe invicem, maximæque

defcribuntur, æqualis circulus AZHI : iis vero,

qui deſcribuntur ab æqualiter ſeſe invicem exce-

dentibus, dempto eo, qui defcribitur a minima,

æqualis eft figura circumfcripta. Minorem igi-

tur rationem habet circulus AZHI ad figuram

circumfcriptam, quam quadratum, quod ab A

defcribitur, ad hæc utraque; fpatium, quod fub

ΑΘ, ΘΕ continetur, et tertiam partem quadra-

ti, quod deſcribitur ab AE. Quam autem rati-

onem habet quadratum, quod a A defcribitur,

ad ſpatium, quod fub A, AE continetur, et

tertiam partem quadrati, quod defcribitur ab

AE, hanc habet circulus AZHI ad circulum 5.

Minorem igitur rationem habet circulus AZHI

ad figuram circumfcriptam, quam ad circulum

5. Quare minor eſt circulus 5, quam figura

circumfcripta. Noneft autem minor, fedmajor.
Non eſt igitur major circulus, quam ſpatium,

quod ab helice ΑΒΓΔΕ, rectaque AE compre-
henditur.

Neque vero eſt minor. Sit enim, ſi fieri po-

teſt, minor. Rurfus fieri poteft, ut ſpatio, quod

P

E KA

5

ab helice, rectaque

AE comprehendi -

tur, plana figura in-

ſcribatur ex fimili-

bus ſectoribus com-

poſita, ita ut ſpati-

um, quod ab helice

ABIAE, rectaque

AE comprehenditur,

majus fit quam in-

ſcripta figura ſpatio

minore, quam quo

circulum5idem ſpa-

tiumexcedit. Itaque

infcribatur : fecto-

rumque, ex quibus

infcripta figura com-

ponitur, maximus

quidem fit ſector KP, minimus vero ſector

ΘEO. Conſtat igitur infcriptam figuram majo-

rem eſſe quam circulum 5. Producantur rectæ,

quæ ad punctum æquales angulos efficiunt,

quoufque in circuli circumferentiam incidant.

Rurfus igitur quædam funt lineæ æqualiter ſeſe

invicem excedentes, quæ a puncto in helicen

incidunt : harumque maxima eſt A, minima

vero E. Præterea aliæ funt lineæ, a puncto

in circuli circumferentiam incidentes, multi-

tudine quidem una minores, quam illæ, mag-

nitudine vero inter fe invicem, maximæque

χῆμα, μέγιςος μὲν ὁ ΘΚΡ τομεὺς, ἐλάχισος δὲ

ὁ ΘΕΟ. Δῆλον ουὖ, ὅτι τὸ ἐγγεγραμμένον χῆμα

μᾶζόν ἐσι τε 5 κύκλο . Ἐκβεβλήθωσαν αἱ ποιξ-

στη ἴσας γωνίας ποτὶ τὸ Θ, ἔς τ᾽ ἄν ποτὶ τὰν τοῦ

κύκλο περιφέρειαν πεσῶντι. Πάλιν ὧν ἐντί τινες

γραμμαὶ τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερέχεσαι, αἱ ἀπὸ ξΘ

ποτὶ τὰν ἕλικα ποτιπίπιεσης ὧν μεγίσα μὲν ἁ

ΘΑ, ἐλαχίσα δὲ ἁ ΘΕ. Ἐντὶ δὲ κὶ ἄλλαι γραμ-

μαὶ, αἱ ἀπὸ τὸ Θ ποτὶ τὰν τὸ κύκλο περιφέρειαν

ποτιπόπλεσας, τῷ μὲν πλήθει μιᾶ ἐλάοσες ἑαυτᾶν,

τῷ δὲ μεγέθει ἴστη ἀλλάλαις τὲ καὶ τᾷ μεγίσᾳ·

* μείζονι μὲν

1
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quales: defcriptique ſunt ſimiles ſectores tum

ab æqualiter ſeſe invicemexcedentibus, tum ab

æqualibus maximæ. Sectores igitur, quæ ab

æqualibus maximæ defcribuntur, ad ſectores,
qui defcribuntur ab æqualiter ſeſe invicem ex-

cedentibus, dempto eo, qui defcribitur a maxi-

ma, majorem rationem habent, quam quadra-

tum, quod a Adefcribitur, ad hæc utraque;

ſpatium, quod fub A , E continetur, et ter-

tiam partem quadrati, quod defcribitur ab EA.

Eft autem ſectoribus, qui defcribuntur ab æ-

qualiter ſeſe invicem excedentibus, dempto eo,

qui deſcribitur amaxima, æqualis figura infcrip-

ta; cæteris vero ſectoribus æqualis eft circulus.

Majorem igitur rationem habet circulus AZHI

ad figuram infcriptam, quam quadratum, quod

a A defcribitur, ad ſpatium, quod fub Α,
E continetur, et tertiam partem quadrati, quod

defcribitur ab AE; hoc est circulus AZHI ad

circulum 5. Major eft igitur circulus 5, quam

figura infcripta. Quod fieri non poteft : erat

enim minor. Neque igitur minor eſt circulus ,

quam fpatium, quod ab helice ΑΒΓΔΕ, recta-

que AE comprehenditur. Quare eft æqualis.

Eodem modo demonftrabitur etiam fpatium,

quod ab helice rectaque ab eodem, a quo or-

bes, numero denominata comprehenditur, ad

circulum ab eodem, a quo orbes, numero de-

nominatum, eam rationem habere, quam hæc

utraque ; fpatium, quod continetur fub ea, quæ

ex centro circuli ab eodem, a quo orbes, nu-

mero denominati, eaque, quæ ex centro alteri-

us circuli denominati a numero uno minore,

quam a quo orbes ; et tertia pars quadrati, quod

ab exceſſu defcribitur, quo ea, quæ ex centro

majoris, ad quadratum, quod defcribitur ab ea,

quæ ex centro majoris circuli.

PROP. XXVI. THEOR.

Spatium,quodcomprehenditurab helice, quæ

uno orbe defcribitur, quæque terminum non

habeat helicis principium, rectaque ab ejus ter-

minis ad helicis principium ductis, ad ſectorem,

qui habeat eam, quæ ex centro, æqualem ma-

jori earum, quæ a terminis ad helicis principi-

um ductæ funt, circumferentiam vero eam, quæ

interjicitur inter eas, quas diximus, rectas ad

eafdem helicis partes; eam habet rationem,quam

hæc utraque ; ſpatium, quodcontinetur fub rec-

tis, quæ a terminis ad helicis principium ductæ

funt, et tertia pars quadrati, quod defcribitur

ab exceffu, quo rectarum, quas diximus major

minorem excedit, ad quadratum, quod defcri-

bitur amajore earum, quæ a terminis ad helicis
principium ductæ funt.

Sit helix ΑΒΓΔΕ, minor quam quæ uno or-

bedefcribitur; ejuſque termini fintpunctaA,Ε.

καὶ ἀναγεγράφονται ἀπὸ τῶν τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν

ὑπερεχεσᾶν ὅμοιοι τομέες, ἡ Ἀπὸ τὰν ἴσαν τᾷ με-

γίσα. Οἱ ἄρα τομέες, οἱ Ἀπὸτῶν ἴσαν τᾷ μεγίσα,

ποτὶ τῆς τομέας τῆς Ἀπὸ τὰν τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν

ὑπερεχεσᾶν, χωρίς τὸ ἀπὸ τὰς μεγίσας, μείζονα

λόγον ἔχοντι, ἢ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΑ ποτὶ

τὰ συναμφότερα, τότε πειεχόμενον ὑπό τε τᾶν ΑΘ,

ΘΕ, κὶ τὸ τρίτον μέρος τᾶ ἀπὸ τᾶς ΕΑ τετραγώνα.

Ἔτι δὲ τοῖς μὴὺ τομεῦσι τοῖς ἀπὸ τῶν τῷ ἴσῳ ἀλλά-

λαν ὑπερεχεσᾶν, χωρὶς τᾶ ἀπὸ τᾶς μεγίσας, ἴσον

τὸ ἐγγεγραμμένον χῆμα ἐν τῷ χωρίῳ, τοῖς δὲ ἑτέροις

ὁ κύκλος. Μείζονα ὧν λόγον ἔχει ὁ ΑΖΗΙ κύκλος

ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμένον χῆμα, ἢ τὸ τετράγωνον τὸ

ἀπὸ τᾶς ΘΑ ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΘΑ, ΘΕ, καὶ τὸ

τρίτον μέρος τὸ ἀπὸ τᾶς ΑΕ τετραγώνε· τετέςιν ὁ

ΑΖΗΙ κύκλος ποτὶ τὸν 5κύκλον. Μάζων ἄρα

ἐςὶν ὁς κύκλος τῷ ἐγγεγραμμένο χήματος. Ο-

περ ἀδύνατον· ἦν γὰρ ἐλάσσων. Οὐκ ἄρα ἐςὶν ἐδὲ

ἐλάοσων ὁ ς κύκλος τῦ περιεχομένο χωρίς ὑπό τε

τᾶς ΑΒΓΔΕ ἕλικος, κὶ τᾶς ΑΕ ἀθείας. Ὡς τε

ἴσος.

Διὰ δὲ τῷ αὐτῷ τρόπο δειχθήσεται, καὶ διότι τὸ

περιλαφθέν χωρίον ὑπὸ τε τᾶς ἕλικος τᾶς ἐν ὁπιαἕν

περιφορά γεγραμμένας, κὶ τᾶς ἀθείας τᾶς κατὰ

τὸν αὐτὸν ἀριθμὸν ταῖς περιφοραῖς λεγομένας, ποτὶ

τὸν κύκλον τὸν ποτὶ τὸν αὐτὸν ἀριθμὸν λεγόμενον

ταῖς περιφοραῖς, λόγον ἔχει, ὃν συναμφότερον, τό

τε ὑπὸ τᾶς ἐκ τῶ κέντρο τὸ κατὰ τὸν αὐτὸν ἀριθα

μὸν κύκλο, κὶ τᾶς ἐκ τῶ κέντρε᾿ τὸ κατὰ τῷ μὲν

ἑνὶ ἐλάοσονα τῶν περιφορᾶν λεγομένε, ὰ τὸ τρίτον

μέρος το τετραγώνε τὸ ἀπὸ τᾶς ὑπεροχᾶς ὁ ὑπερέ-

χει ὁ ἐκ τῶ κέντρα τὲ μείζονος κύκλες τῶν εἰρημένων

* τᾶς ἐκ τῶ κέντρα τᾶ ἐλάοσονος κύκλο τ εἰρημένων

ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τῶ κέντρο τὸ μά-

ζονος κύκλο τῶν εἰρημένων .

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κς.

Τὸ περιεχόμενον χωρίον ὑπό τε τᾶς ἔλικος, ἅ

ἐσιν ἐλάοσων τᾶς ἐν μια περιφορᾷ γεγραμμένας,

ἐκ ἐχόσας πέρας τὰν ἀρχὰν τᾶς ἕλικος, ὶ τῶν

ἀθειᾶν τῶν ἀπὸ τῶν περάτων αὐτᾶς ἐπὶ τὰν ἀρ-

χὰν τᾶς ἕλικος ἀγμέναν, ποτὶ τὸν τομέα τὸν ἔχον-

τατὰν μὲν ἐκ τῶ κέντρα ἴσαν τα μείζονι τᾶν ἀπὸ

τῶν περάτων ἐπὶ τὰν ἀρχὰν τᾶς ἔλικος ἀγμέναν,

τὰν δὲ περιφέρειαν ἅ " ἐσι μεταξὺ τῶν εἰρημέναν δύ-

θειᾶν ἐπὶ τὰ αὐτῷ τὰ ἔλικι, τῶτον ἔχει τὴν λόγον,

ὃν ἔχει συναμφότερα, τότε περιεχόμενον ὑπὸ τῶν

ἀπὸ τῶν περάτων ἐπὶ τὰν ἀρχὰν τᾶς ἕλικος ἀγ-

μέναν, κὰ τὸ τρίτον μέρος& τετραγώνε ὁ ἀπὸ τᾶς

ὑπεροχᾶς, ὁ ὑπερέχει ὁ μείζων τῶν εἰρημέναν εὐθειᾶν

τᾶς ἐλάοσονος, ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς μά-

ζονος τῶν ἀπὸ τῶν περάτων ἐπὶ τὰν ἀρχὰν τᾶς ἔλι-

κος ἐπιζώχθεισᾶν.

Ἔσω ἕλιξ ἐφ᾿ ὡς ἁ ΑΒΓΔΕ, ἐλάοσων τᾶς ἐν

μια περιφορά γεγραμμένας· πέρατα δὲ αὐτᾶς ἔσω

· ἐςὶ τᾷ μεταξὺ .

• τοῦ καταμενι * τᾶς ἐκτῶ κέντρῳτῷ ἐλσσονος κύκλω τῶν εἰρημένων ex MS.
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τὰ Α.Ε. Ἔσω δὲ ἀρχὰ τᾶς ἕλικος τὸ Θ σαμῶον·

καὶ κέντρω μὲν τῷ Θ, διασήματι δὲ τῷ ΘΑ, κύκ

λος γεγράφθω, καὶ συμπιπιετω τᾷ περιφερείᾳ αὐ-

τὸ ἀΘΕ κατὰτὸΖ. Δεικτέον ὅτι τὸ περιεχόμενον

χωρίον ὑπό τε τᾶς ΑΒΓΔΕ ἕλικος, καὶ τῶν ώθει-

ᾶν τῶν ΑΘ, ΘΕ, ποτὶ τὸν τομέα τὸν ΑΟΖ τῶτον

ἔχει τὸν λόγον, " ὧν συναμφότερα, τό τε ὑπὸ τῶν

ΑΘ, ΘΕ, καὶ τὸ τρίτον μέρος τὲ ἀπὸ τᾶς ΕΖ, πο-

τὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΑ.

Ἔσω δὴ κύκλος, ἐν ᾧΧ5, τὰν ἐκ τῶ κέντρο ἔχων

ἴσαν δυνάμει τῷ τε ὑπὸ τῶν ΑΘ, ΘΕ, καὶ τῷτρίτῳ

μέρει τὸ ἀπὸ τᾶς ΕΖ,

τποτὶ δὲ τὸ κέντρον αὐτοῦ

γωνία ἴσα * τᾷ ποτὶ τὸ

Θ. Ὁ δὴ τομεὺς ὁ ςΧm-

τὶ τὸν τομέα τὸν ΘΑΖ

αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἔχει

τὸ ὑπὸ τῶν ΑΘ, ΘΕ, καὶ

τὸ τρίτον μέρος ὁἀπὸ τῆς

ΕΖτεραγώνε, ποτὶ τὸ ἀπὸ

τᾶς Θ Α τετράγωνον . Αἱ

δ'ἐκτκέντρων ὅτον ἔχον-

τι τὸν λόγον δυνάμει ποτ'

ἀλλάλας. Δειχθήσεται

Z

E

4

Sit autem principium helicis punctum : et

centro quidem , intervallo vero A circulus

defcribatur, cujus circumferentiæ E in punc-
to Z occurrat. Oportet demonſtrare ſpatium,

quod ab helice ABIAE, rectifque AO, ΘΕ com-
prehenditur, ad ſectorem AOZ eam habere ra-

tionem, quam habent hæc utraque ; ſpatium,

quod fub ΑΘ, ΘE continetur,et tertia pars qua-

drati, quod ab EZ defcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur a A.

δὴ ὁ Χ5 τομεὺς ἴσος ὢν τῷ χωρίῳ τῷ περιεχο-

μένῳ ὑπό τε τᾶς ΑΒΓΔΕ ἕλικος, κὶ τῶν ΑΘ, ΘΕ

εὐθειᾶν. Εἰ γὰρ μὴ, ἤτοι μείζων, ἢ ἐλάοσων ἐςί.

Ἔσω γὃ πρότερον, εἰ δυνατὸν, μείζων. Δυνατὸν ἐν

ἐςι περὶ τὸ εἰρημένον χωρίον περιγράψαι χῆμα

ἀπίπεδον ἐξ ὁμοίων τομέων συγκείμενον, ὡς τε τὸ

πειγραφόμθμον χῆμα μεῖζον εἶμπῳ τοῦ εἰρημθύς χω

ρίς ἐλάοσονι, ἡ ἁλίκῳ ὑπερέχει ὁ 5 Χ τομεὺς τοῦ

εἰρημδύς χωρίς. Περιγεγράφθω δή· καὶ ἔσω τῶν

τομέων, ἐξ ὧν σύγκειται τὸ πειγεγραμμύον χῆμα,

μείζων μεὺ ὁ ΘΑΗ, ἐλάοσων δὲ ὁ ΘΟΔ. Δῆλον

ὧν ὅτι τὸ πειγεγραμμλύον χῆμα ἐλάσων ἐςὶ τοῦ

Χ5 τομέως . Διήχθωσαν δὴ ἀθεῖσι αἱ ποιδοτη τᾶς

ἴστις γωνίας ποτὶ τὸ Θ ἐς τὰν ποτὶ τὰν περιφέρειαν

τοῦ Θ Α Ζ τομέως πεσῶντι . Ἐντὶ δή τινες ἀθαι

τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερέχεσαι, αἱ ἀπὸ τοῦ Θ ποτὶ

τὰν ἕλικα ποτιπίπισσας· ὧν ἐσι μεγίσα μὲν ὁ ΘΑ,

ἐλαχίσα δὲ ἱ ΘΕ. Ἐντὶ δὲ καὶ ἄλλαι ἀθεται τῷ

μλὺ πλήθει μια ᾽ ἐλάοσονες ταυτᾶν, τῷ * δε μεγέθει

ἴσαι ἀλλάλαις τὲ ὴ τᾷ μεγίσᾳ, αἱ ἀπὸ τοῦ Θ ποτὶ

τὰν τὸ ΑΘ Ζ. τομέως περιφέρειαν ποτιπίπιεση, χω

ρὶς τᾶς ΘΖ· καὶ ἀναγεγράφονται ὅμοιοι τομᾶς

ἀπὸ πασᾶν, ἀπό τε τᾶν ἴσαν ἀλλάλαις τε και τα

μεγίσᾳ, ἐὶ ἀπὸ τῶν τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν·

ἀπὸ δὲ τᾶς ΘΕἐκ ἀναγέγραπται. Τομέες ὧν οἱ

ἀπὸ τῶν ἴσαν ἀλλάλαις τὲ καὶ τᾷ μεγίςᾳ, ποτὶ

* ὃν ἔχει συναμφότερα * τῷ πρὸς τὸ Θ

Z 2

H

A

Sit circulus, in quo X5, æqualem habens po-

teſtate eam, quæ ex centro, fpatio, quod fub

ΑΘ, ΘΕ continetur, et

tertiæ parti quadrati ,

quod ab E Z defcribi-

tur; conftituaturque ad

ejus centrum angulus

ei æqualis, qui adpunc-

tum conftituitur. Sec.

tor igitur X ad fecto-

remA Z eamdem ha-

betrationem, quam ha-

bent ſpatium, quod fub

ΑΘ , ΘΕ continetur ,

et tertia pars quadrati,

quod ab E Z defcribi-

tur,adquadratum,quod

defcribitur a A. Quæ

enim ex eorum centris, eamdem inter ſe invi-

cem poteſtate rationem habent. Jam demon-

ſtrabitur ſector Z5 æqualis eſſe ſpatio, quod ab

helice ΑΒΓΔΕ, rectiſque A , E comprehen-

ditur. Si enim non eft æqualis, aut major eft,

aut minor. Sit primo, fi fieri poteft, major.

Fieri igitur poteft, ut ſpatio, quod diximus,

plana figura circumfcribatur ex fimilibus ſecto-

ribus compofita, ita ut circumfcripta figura ma-

jor fit, quam fpatium, quod diximus, ſpatio mi-

nore, quam quo ſector id, quod diximus, ſpa-

tium excedit. Itaque circumfcribatur: fecto-

rumque, ex quibus circumfcripta figura com-

ponitur, major quidem fit ſector AH, minor
vero ſector Θ Ο Δ. Conftat igitur circumfcrip- -

tam figuram minorem eſſe quam ſectorem X 5.

Producantur rectæ, quæ ad punctum æquales

angulos efficiunt, quoufque in ſectoris AZ cir-

cumferentiam incidant. Sunt igitur quædam

lineæ æqualiter ſeſe invicem excedentes, quæ a

punctoe in helicen incidunt : harumque maxi-
ma eſt A, minima vero E. Præterea aliæ

funt lineæ, numero quidem unâ minores, quam

illæ, magnitudine vero inter fe invicem maxi-

mæque æquales, quæ a puncto in helicen

incidunt, dempta linea Z : deſcriptique funt
ab omnibus fimiles ſectores, tum ab æquali-

bus inter fe invicem maximæque, tum ab æ-

qualiter ſeſe invicem excedentibus : ab ipfa ve-

roE nullus ſector eſt deſcriptus. Sectores igi-

tur, qui ab æqualibus inter fe invicem maxi-

· ἔλασσόν ἐσι 2 ἐλάσσων a dè ex MS .
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mæque defcribuntur, ad ſectores, qui defcribun- τῆς τομέας τὲς ἀπὸ τῶν τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπὲρεχε-

tur ab æqualiter ſeſe invicem excedentibus,

dempto eo qui defcribitur a minima, minorem

rationem habent quam quadratum, quod a Α

defcribitur, ad hæc utraque ; ſpatium, quod fub

ΑΘ, ΘΕ continetur, et tertia pars quadrati, quod

defcribitur ab EZ. Eft autem ſectoribus, qui

ab æqualibus inter fe invicem maximæque de-

ſcribuntur, æqualis fector @AZ; iis vero, qui
defcribuntur ab æqualiter ſeſe invicem exceden-

tibus, æqualis eft figura circumfcripta. Mino-

rem igitur rationem habet ſector AZ ad figu-

ram circumfcriptam, quam quadratum, quod a

A deſcribitur, ad hæc utraque ; fpatium, quod

fub A, E continetur, et tertiam partem qua-

drati, quod defcribitur a Z E. Quam autem ra-

tionem habet quadratum, quod a A defcribi.

tur ad hæc, quæ diximus, ſpatia, hanc habet

ſector AZ ad ſectorem X 5. Quare minor eft

ſector X , quam figura circumfcripta. Non eft

autem minor, fed major. Non erit igitur ſec-

tor Xs major quam fpatium, quod ab helice

ΑΒΓΔΕ, rectifque A , E comprehenditur.

Neque vero erit minor. Sit enim, fi fieri po-

teſt, minor ; et alia eadem conftruantur. Rur-

ſus fieri poteft, ut ſpatio plana figura infcribatur

ex fimilibus ſectoribus compoſita, ita ut ſpatium,

quod diximus, majus fit quam infcripta figura

ſpatio minore, quam quo ſectorem x idem ſpa-

tium excedit. Itaque infcribatur: ſectorum-

que, ex quibus infcripta figura componitur,

major quidem fit ſector BH, minorvero fec-

tor ΟΘΕ. Conſtat igitur infcriptam figuram

majorem effe quam

ſectorem X. Rurfus

autem quædam funt

lineæ æqualiter ſeſe

invicem excedentes,

quæ a punctoin

helicenincidunt :ha-

rumque maxima eſt

A, minima vero

E. Præterea aliæ

funt lineæ a puncto

AZin ſectoris

circumferentiam in-

cidentes, dempta li-

nea A, multitudi-

Z

E

∇

0

ne quidem unâ minores, quam illæ, magnitu-

dine vero inter ſe invicem, maximæque æqua-

les : deſcriptique funt ab unaquaque fimiles ſec-

tores; a maxima vero æqualiter ſeſe invicem
excedentium nullus ſector eſt deſcriptus. Sec-

tores igitur, qui ab æqualibus inter fe invicem,
maximæque deſcribuntur, ad ſectores, qui de-

fcribuntur ab æqualiter ſeſe invicem excedenti-

bus,dempto eo, quoddefcribitur a maxima, ma-

jorem rationem habent, quam quadratum, quod

a .A deſcribitur, ad ſpatium, quod fub ΘΑ, ΘΕ

Γ

σᾶν, χωρὶς τὸ ἀπὸ τᾶς ἐλαχίσας τομέως, ἐλάσ-

σονα λόγον ἔχοντι ἢ τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΑ ποτὶ τὰ συν-

αμφότερα, τάτε ὑπὸ τῶν ΑΘ, ΘΕ, καὶ τὸ τρίτον

μέρος τὸ ἀπὸ τᾶς ΕΖ τετραγώνα. Ἔσι δὲ τοῖς

μὲν τομεῦσι τοῖς ἀπὸ τῶν ἴσαν ἀλλάλαις τὲ καὶ τῷ

μεγίσᾳ, ἴσος ὁ ΘΑΖ τομεύς· τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν

τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν, τὸ περιγεγραμμένον

χῆμα. Ἐλάοσονα ὧν λόγον ἔχει ὁ ΘΑΖ τομεὺς ποτὶ

τὸ περιγεγραμμένον χῆμα, ἢ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ

τᾶς Θ Α ποτὶ τὰ συναμφότερα, τό τε ὑπὸ τῶν ΘΑ,

ΘΕ, κὶ τὸ τρίτον μέρος ' ξ ἀπὸ τᾶς ΖΕ. Ὃν δὲ

λόγον ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΑ ποτὶ τὰ εἰρημένα, τοῦ-

τον τὸν λόγον ἔχει ὁ ΘΑΖ τομεὺς ποτὶ τὸν Χ 5 το-

μέα. Ως τε ἐλάοσων ἐςὶν ὁ Χ 5 τομεὺς τοῦ περι-

γεγραμμύς χήματος. Οὐκ ἐςὶν δε, ἀλλὰ μείζων.

Οὐκ ἄρα ἔσαι ὁ Χ 5 τομεὺς μείζων τοῦ περιεχομένο

χωρίς, ὑπό τε τᾶς ΑΒΓΔΕ ἕλικος, κὶ τᾶν ΑΘ,

ΘΕ εὐθειᾶν.

Οὐδε τοίνυν ἐλάτθων. Ἔσω γὰρ, εἰ δυνατὸν,

ἐλάοσων, καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ κατασκλάθω.

Πάλιν δὴ δυνατόν ἐσιν εἰς τὸ χωρίον ἐγγράψαι χῆ-

μα ἐπίπεδον ἐξ ὁμοίων τομέων συγκείμενον, ὡς τε τὸ

C

B

H

εἰρημένον χωρίον μείζον εἶμεν τὸ ἐγγραφέντος χήμα-
τος ἐλάοσονι, ἡ ἁλίκῳ ὑπερέχει τὸ αὐτὸ χωρίον τοῦ

Χ τομέως. Ἐγγεγράφθω ἕν· ἐξ ἔσω τῶν τομέων

ἐξ ὧν σύγκειται τὸ ἐγγεγραμμένον χῆμα, μείζων

μὲν ὁ ΘΘΒΗ, ἐλάσσων δὲ ὁ ΟΘΕ. Δῆλον ἦν, ὅτι

τὸ ἐγγεγραμμύονχῆ

μα μεᾶζόν ἐσι &Χτο

μέως. Πάλιν ὧν ἐντί

τινες γραμμαὶ τῷ ἴσῳ

ἀλλάλαν ὑπερέχεσαι,

αἱ ἀπὸ τοῦ Θ ποτὶ τὰν

ἕλικα ποτιπίπλουσας

ὧν ἐσι μεγίσα μὲν ἁ

ΘΑ, ἐλαχίσα δὲ ἁ

ΘΕ. Ἐντὶ ἢ κὶ ἄλλαι

γραμμαὶ αἱ ἀπὸ ξ

ποτὶ τὰν τὸ ΘΑΖ το

μέως περιφέρειαν πο-

τιπίπιεσι, χωρὶς τᾶς

X

ΘΑ, τῷ μὲν πλήθει μιᾷ ἐλάοσονες * τᾶν ἴσῳ ἀλο

λάλαν ὑπερεχεσᾶν, τῷ δε μεγέθει, ἀλλάλαις τὲ

καὶ τᾷ μεγίσᾳ ἴσαι· καὶ ἀναγεγράφονται ἀπὸ τᾶς

ἑκάσας ὅμοιοι τομεές· ἀπὸ ἢ τὰς μεγίσας τᾶν τῷ

ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν, ἐκ ἀναγέγραπται . Οἱ

τομέες ὧν οἱ ἀπὸ τῶν ἴσαν ἀλλάλαις τὲ καὶ τῷ με

γίσα ποτὶ τῶς τομέας, τῆς ἀπὸ τῶν ἴσῳ ἀλλάλαν

ὑπερεχεσᾶν, χωρὶς τῷ ἀπὸ τᾶς μεγίζας, μείζονα

λόγον ἔχοντι , ἢ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΑ ποτὶ

τὸ ὑπὸ ῾τᾶν ΘΑ, ΘΕ, καὶ τὸ τρίτον μέρος τὸ ἀπὸ

᾿ τὸ ἀπὸ τᾶς · ὁ ΘΒΓ ἐλάσσων δὲ ὁ ΘΕ · τῷ ἴσῳ • τῶν ΘΑ, ΑΕ

' .
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τᾶς ΕΖ. Ως τε κὶ ὁ ΘΑΖ τομεὺς ποτὶ τὸ ἐγγε-

γραμμένον χῆμα μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ποτὶ

τον Χ τομέα· ὡς τε μείζων ὁ Χ τομεὺς τοῦ ἐγγε-

γραμμένο χήματος. Οὐκ ἐςὶ δὲ, ἀλλὰ ἐλάσσων.

Οὐκ ὁ ἄρα ἐςὶν ἐδὲ ἐλάσσων ὁ Χ τομεὺς τὸ περιεχο-

μένο χωρίς, ὑπό τε τᾶς ΑΒΓΔΕ ἔλικος, καὶ τῶν

ΑΘ, ΘΕ εὐθειᾶν. Ἴσος ἄρα.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κζ.

Τῶν χωρίων τῶν περιεχομθύων ὑπό τε τῶν ἑλί-

κῶν καὶ τῶν ἀἰθειᾶν τᾶν ἐν τῷ περιφορᾷ, τὸ

πεὺ γ' τοῦ β' διπλάσιόν ἐσι, τὸ δὲ δ' τριπλά-

σιον, τὸ δὲ ἐ τετραπλάσιον· καὶ ἀεὶ τὸ ἑπόμε-

νον κατὰ τῆς ἑξῆς ἀριθμὸς πολλαπλάσιον τοῦ δευ-

τέρς χωρίς· τὸ δὲ α' χωρίον ἕκτον μέρος ἐςὶ τοῦ

δευτέρα.

Ἔτω ὁ προκειμένα ἕλιξ ἔντε τα πρώτα περιφο-

ρᾷ γεγραμμένα, καὶ ἐν τᾷ δευτέρᾳ, ἐὶ ἐν ταῖς ἐπο-

μέναις ὁποταισῶν. Ἔ-

σω ἀρχὰ μὲν τᾶς ἔλι-

κος τὸ Θ σαμεῖον, ἁ

N

M

continetur, et tertiam partem quadrati, quod

defcribitur ab EZ. Quare etiam ſector AZ ad

figuram infcriptam majorem habet rationem,

quam ad fectorem X ; ideoque major eft fector
X quam figura infcripta. Non eft autem major,.

ſed minor. Neque igitur minor eſt ſector x

quam fpatium, quod ab helice AΒΓΔΕ, rectifque

ΑΘ, Θ Ε comprehenditur. Æqualis eft igitur.

PROP. XXVII. THEOR.

Spatiorum, quæ ab helicibus, rectifque, quæ

in orbefunt, comprehenduntur, tertium quidem

fecundi duplum eft ; quartum vero triplum ;

quintum denique quadruplum : atque ita porro,
quod fequitur, ſpatium fecundum numeros, qui

hos confequuntur, multiplex eſt ſecundi fpatii ;

primum autem ſpatium fexta pars eſt ſpatii ſe-
cundi.

Sit propofita helix tum primo orbe deſcripta,

tum fecundo, tum cæteris quotlibet : et prin-

δὲ ΘΕ ὐθεῖα ἀρχὰ

τᾶς περιφορᾶς. Τῶν

ἢ χωρίων ἔσω τὸ μὲν

Κ τὸ α· τὸ δὲ Λ τὸ
A

β'· τὸ δὲ Μ τὸ γ' τὸ

δὲ Ν τὸ δ· τὸ δὲ Ξ
K

A в ГДЕ

τὸ ἐ .́ Δεικτέον ὅτι τὸ

μὲν Κ χωρίον 5' μέρος

ἐςὶ τὸ ἑπομένε· τὸ ἢ

Μ διπλάσιον τοῦ Λ'

τὸ δε Ν τριπλάσιονξ

Λ· ὰ τῶν ἑξῆς ἀεὶ τὸ

ἑπόμενον πολλαπλά-

σιον τοῦ Λ, κατὰ τῶς

ἑξῆς ἀριθμούς.

Ὅτι μὲν ουῦ τὸ Κ 5' μέρος ἐςὶ τῷ Λ, "ᾧ δεδείκ

νυται. Ἐπειδὴ τὸ ΚΛ χωρίον ποτὶ τὸν δεύτερον

κύκλον δέδεικται τῶτον ἔχειν τὸν λόγον, ὃν ἔχει τὰ

ἐπλὰ ποτὶ τὰ ιβ'· ὁ δε β΄ κύκλος ποτὶ τὸν α΄ κύκ-

λον, ὡς ιβ' ποτὶ τὰ τρία· δῆλον * γάρ ἐσιν· ὁ δὲ

α' κύκλος ποτὶ τὸ Κ χωρίον ἔχει ὡς γ''ποτὶ α'·

ἕκτον ἄρα ἐςὶ τὸ Κ χωρίον " τοῦ Λ. Πάλιν ἢ τὰ τὸ

ΚΛΜ χωρίον ποτὶ τὸν γ' κύκλον δέδεικται ὅτι τῶτον

ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἔχει συναμφότερον, τό τε ὑπὸ

ΓΘΒ, νὰ τὸ τρίτον μέρος τᾶ Ἀπὸ τᾶς ΓΒ τετραγώ-

νε, ποτὶ τὸ ἀπὸ ΓΘ τετράγωνον. Ὁ δὲ γ' κύκλος

ἔχει ποτὶ τὸν β' κύκλον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΓΘ τετρά-

γωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΒ . Ὁ δὲ β' κύκλος ἔχει

ποτὶ τὸ Κ Λ χωρίον, ὃν τὸ ἀπὸ Β Θ τετράγωνον πο-

Θ

fέσω • aça exMS.
Η ως

ἱ ἐπεὶ

cipium quidem he-

licis fit punctum ,

principium vero or-

bis recta E. Spa-

tiorum autem pri-

mum fit K ; fecun-

dum A ; tertiumM :

quartum ; quin-

tum . Oportet de-

monftrare fpatium K

ſextum effe partem

ejus, quod fequitur :

ſpatiique A fpatium

quidem M eſſe du-

plum; fpatium vero

Neſſe triplum: atque

ita porro, quod fe-

quitur, fpatiummul-

tiplex eſſe ipſius A

ſecundum numeros, qui hos confequuntur.

At vero fpatiumK ſextam eſſe partem ſpatii

Ahoc pacto demonftrabitur. Quoniam ſpatium

KA ad fecundum circulum eam rationem habe-

re demonftratum eft, quam habent ſeptem ad

duodecim: fecundus autem circulus eam habet

adprimum, quamduodecim ad tria: hoc enim
patet: et adhuc primus circulus habet eam ad

ſpatium K, quam tria ad unum: ideo fpatium

Kſexta pars eſt ſpatii A. Rurſus ſpatium KAM
ad tertium circulum eam rationem habere de-

monſtratum eſt, quam habent hæc utraque: ſpa-

tium, quod fub B continetur, et tertia pars

quadrati, quod a r B defcribitur, ad quadratum,
quod defcribitur a ΓΘ. Tertius autem circulus

eam habet ad ſecundum, quam quadratum,

quod are defcribitur, ad quadratum, quodde-
ſcribitur a B. Et fecundus circulus habet eam

ad ſpatium KA, quam quadratum, quod a B

defcribitur, ad hæc utraque ſpatium, quod fub

* γὰρ ὅτι 15' ἄρα
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BO, A continetur, ettertiam partem quadrati,

quod abAB defcribitur. Igitur etiam fpatium

-KAM ad fpatium KAeamhabetrationem, quam

τὶ τὰ συναμφότερα, τό τε ὑπὸ τῶν ΒΘ, ΘΑ, κὰ τὸ

τρίτον μέρος τὸ ἀπὸ τᾶς ΑΒ τετραγώνα· κἢ τὸ ΚΛΜ

ἄρα ποτὶ τὸ Κ.Λ. λόγον ἔχει ὸν τὸ ὑπὸ τῶν ΓΘ, ΘΒ,
ſpatium, quod fub , B continetur, et ter-

tia pars quadrati, quod a r B defcribitur, ad ſpa- ὰ τὸ τρίτον μέρος τὸ ἀπὸ τᾶς ΓΒ ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν

tium, quod continetur fub BO, A, ettertiam ΒΘ, ΘΑ κὰ τὸ τρίτον μέρος ξ᾽ ἀπὸ τᾶς ΑΒ. Ταῦτα

partem quadrati, quod defcribitur ab AB. Hæc δὲ ἔχει λόγον ποτὶ ἄλλαλα, ὃν ιθ' τποτὶ τὰ ζ'.
autem fpatia eam habent rationem inter fe invi-

cem, quam unde viginti ad ſeptem. Quare eti- "Ως τε νὰ τὸ Κ ΛΜ χωρίον ποτὶ τὸ ΛΚ χωρίον τῶ-

am fpatium KAM ad ſpatium AK eam rationem
τον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ιθ' ποτὶ τὰ ζ'. Αὐτὸ ἦν τὸ

habet, quam undeviginti ad ſeptem. Ipfum igitur

ſpatium ad fpatium KA eam rationem habet, Μ ποτὶ τὸ ΚΛ λόγον ἔχει, ὂν τὰ ιβ' ποτὶ "τὸ ζ'.

quam duodecim ad ſeptem. Habet autem ſpa- Τὸ ἢ ΚΛ ποτὶ τὸΛ λόγον ἔχει, ὃν τὰζ' ποτὶτὰς. Δῆ-

tiumKA ad fpatium A eam rationem, quam ſep-
λον ἐν ὅτι διπλάσιόν ἐσι τὸ ΜξΛ. Ὅτι ἢ τὰἑπό-

tem ad ſex. Conftat igitur ſpatium M ſpatii A

eſſe duplum. Quæ autem ſequuntur ſpatia eam μενα τὸν τῶν ἑξῆς ἀριθμῶν λόγον ἔχει, δειχθήσεται.

rationem habere, quam numeri, qui ſeſe invi- To ΚΑΜΝΞ, ποτὶ τὸν κύκλον ο ὁ ἐσιν ἐκ τοῦ

cem confequuntur, hoc pacto demonftrabitur.

Spatium enim KAMN ad circulum, cujus ea,
κέντρα ἁ ΘΕ, τῶτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἔχει συναμ-

quæ ex centro, ipſa eſt E eam habet rationem, φότερον, τό τε ὑπὸ τῶν ΕΘ, Ο Δ περιεχόμενον, κα

quam habent hæc utraque : ſpatium, quod fub τὸ τρίτον μέρος τὸ ἀπὸ τᾶς ΔΕ τετραγώνε, ποτὶ τὸ
ΕΘ, A continetur, et tertia pars quadrati, quod

a AE defcribitur, ad quadratum, quod defcri- ἀπὸ τᾶς Θ Ε τετράγωνον. Ὁ ἢ κύκλος ᾿ ὁ ἐσιν ἐκ

bitur a E. Circulus autem, cujus ea, quæ ex το κέντρο ἁ ΘΕ, ποτὶ τὸν κύκλον ὁ ἐσιν ἐκ τῶ κέν-

centro, ipſa eſt E, ad circulum, cujus ea, quæ

ex centro, ipfa eft A, eam habet rationem, τρε ὰ ΘΔ, τῶτον ἔχει τὸν λόγον, ἂν τὸ ἀπὸ τᾶς

quam quadratum, quod a E defcribitur, ad ΘΕ τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΔ τετράγω

quadratum, quod defcribitur a : et circulus,
νον. Ὁ δὲ κύκλος ὁ ἐσιν ἀπὸ τὸ κέντρο ὰ ΔΘ,

cujus ea, quæ ex centro, ipſa eſt A, ad ſpati-

um KAMN, eam habet rationem, quam qua- ποτὶ τὸ ΚΑΜΝ χωρίον, τοῦτον ἔχει τὸν λόγον,

dratum, quod a defcribitur, ad hæc utra- ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΔ τετράγωνον ποτὶ τὰ συναμ-

que: fpatium, quod fub Δ, ΘΓ continetur,

et tertiam partem quadrati, quod defcribitur a φότερα, τό τε ὑπὸ τῶν ΘΔ, ΘΓ, καὶ τὸ τρί

ΔΓ. Igitur etiam fpatium KAMN= ad fpatium τον μέρος τοῦ ἀπὸ τᾶς ΔΓ τετραγώνα. Καὶ τὸ

KAMN eam habet rationem, quam ſpatium,

ΚΛΜΝΞ ἄρα, ποτὶ τὸ ΚΑΜΝ λόγον ἔχει, ὃν
quod fubE, A continetur, et tertia pars qua-

drati, quod a A E defcribitur, ad ſpatium, quod τὸ ὑπὸ τῶν ΘΕ, Θ Δ, καὶ τὸ τρίτον μέρος τὸ ἀπὸ

continetur fub A , I et tertiam partem qua- τᾶς ΔΕ, ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΔΘ, ΘΓ, καὶ τὸ τρίτον
drati, quod defcribitur a ΔΓ. Et dividendo,

ſpatium ad fpatium KAMN eam habet ratio- μέρος τὸ ἀπὸ τᾶς ΔΓ. Διελόντι, καὶ τὸ Ξ χωρίον

nem, quam exceffus, quo ſpatium, quod fub ποτὶ τὸ ΚΑΜΝ λόγον ἔχει, ὃν ὁ ὑπεροχὰ, τοῦ

ΕΘ, A continetur, una cum tertia parte qua-

drati, quod ab E A defcribitur, excedit ſpatium,
τε ὑπὸ ΕΘ, ΘΔ μετὰ ὁτρίτο μέρος τᾶ ἀπὸ τᾶς

quod continetur fub @A, Ar, una cum tertia ΕΔ, ήτῷ ὑπὸ ΔΘ, ΘΓ, μετὰὁτρίτο μέρος, τοῦ

parte quadrati, quod defcribitur aAr, ad ſpa- ἀπὸ τᾶς ΔΓ ποτί τε τὸ ὑπὸ τῶν ΔΘ, ΘΓ, καὶ τὸ
tium, quodcontinetur fub Δ, ΘΓ, et tertiam

partem quadrati, quod defcribitur a Ar. Utra- τρίτον μέρος ὁ ἀπὸ τᾶς Δ.Γ. Ὑπερέχει δὲ τὰ συν-

que autem ea ſpatia excedunt hæc utraque eo, αμφότερα τῶν συναμφοτέρων, ᾧ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν
quo ſpatium, quod fub E , A continetur, ex-

cedit ſpatium, quod continetur fub ΔΘΓ ; hoc ΕΘ, ΘΔ, ἢ ὑπὸ τῶν ΔΘ, ΘΓ. Ὑπερέχει δὲ τῷ ὑπὸ

eſt ſpatio, quod continetur fub ΔΘ, ΓΕ. Spa- τῶν ΔΘ, ΓΕ. Τὸ Ξ ἄρα ποτὶ τὸ ΚΛΜΝ λόγον

tium igitur ad ſpatium KAMN eam habet ra-

ἔχει, ὃν τὸ ὑπὸ τῶν ΔΘ, ΕΓ, ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶνΔΘ,
tionem, quam fpatium, quod fubӨД, ГЕ con-

tinetur, ad ſpatium, quod continetur fub A , ΘΓ, καὶ τὸ τρίτον μέρος τοῦ ἀπὸ τᾶς Γ Δ τετρα-

Or, et tertiam partem quadrati, quod defcri- γώνα. Διὰ δὲ τῶν αὐτῶν δειχθήσεται καὶ τὸ Ν
bitur a ΓΔ . Eadem ratione demonftrabitur eti-

am fpatium N ad ſpatium KAM eam rationem
ποτὶ τὸ ΚΛΜ χωρίον, λόγον ἔχον τῶτον, ὃν τὸ

habere, quam fpatium quod fub Γ, BA con- ὑπὸ τῶν ΘΓ, Β Δ ποτὶ τὰ συναμφότερα, τότε ὑπὸ

tinetur, ad hæc utraque : fpatium, quod conti- ΓΘΒ, καὶ τὸ τρίτον μέρος τοῦ ἀπὸ ΓΒ τετραγώ

Η τα Ζ • ὕτως Ρ ὕτως ἐσὶν
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να . ΤὸΝἄρα ποτὶ τὸ Κ.Λ.Μ.Ν χωρίον τῶτον ἔχει +

λόγον, ἂν τὸ ὑπὸ ΘΓ, ΒΔ ποτὶ τὸ ὑπὸ ΘΓ, ΒΘ,

καὶ τὸ τρίτον μέρος τοῦ ἀπὸ τᾶς ΓΒ ὶ τὸ ὑπὸ ΘΓ,

Β.Δ. Καὶ ἀνάπαλιν. Ταῦτα δὲ ἴσα ἐντὶ τῷ τε ὑπὸ

τῶν ΔΘ, ΘΓ, καὶ τῷ τρίτῳ μέρει τᾶ ἀπὸ τᾶς ΓΔ

τετραγώνα. Ἐπεὶ ὧν τὸ μὲν Ξ χωρίον ποτὶ τὸ

ΚΑΜΝ τῶτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ τῶν Θ Δ,

ΓΕ ποτὶ τὰ συναμφότερα, τῷ τε ὑπὸ τᾶν ΔΘΓ,

καὶ τὸ τρίτον μέρος τᾶ ἀπὸ τᾶς ΓΔ τετραγώνε· τὸ

δὲ ΚΑΜΝ ποτὶ τὸ Ν, ὃν τὰ συναμφότερα, τότε

ὑπὸ τῶν ΔΘΓ, καὶ τὸ τρίτον μέρος τὸ ἀπὸ τᾶς

ΓΔ τετραγώνε, ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΘΓ, ΔΒ· ἔχει

ἄρα νὰ τὸΞ ποτὶ τὸΝ τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ τῶν

ΘΔ, ΓΕ, ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΘΓ, ΔΒ . Τὸ δὲ ὑπὸ

τᾶν ΘΔ, ΓΕ ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΘΓ, Δ Β, τὸν αὐ-

τὸν ἔχει λόγον, ὃν ἁ Θ Δ ποτὶ τὰν ΘΓ· ἐπεὶ ἴσαι

ἐντὶ αἱ ΓΕ, ΒΔ. Δῆλον ἦν, ὅτι καὶ τὸ Ξ πο-

τὶ τὸ Ν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἁ ΘΔ ποτὶ τὰν

ог.

Ὁμοίως δὲ δειχθήσεται, καὶ τὸ Ν ποτὶ τὸ Μ

τοῦτον ἔχειν τὸν λόγον, ὃν ἁ ΘΓ ποτὶ τὰν ΘΒ· καὶ

τὸ Μ ποτὶ τὸ Λ, ὃν ἁ ΒΘ ποτὶ τὰν ΑΘ. Αἱ δὲ

ΕΘ, ΔΘ, ΓΘ , ΒΘ, ΑΘ εὐθεῖαι, τὸν τῶν ἑξῆς ἀ-

ριθμῶν λόγον ἔχοντι .

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κή.

Αἴκα ὅπὶ τᾶς ἕλικος τᾶς ἐν ὁποιαῶν περιφορά

γεγραμμένας δύο σαμᾶα λαφθῶντι, μὴ τὰ πέρα-

τα, ἀπὸ δὲ τῶν λαφθέντων σαμείων ἐπιζυχθῶντι

ἀθεῖαι ἐπὶ τὰν ἀρχὰν τᾶς ἕλικος, ἢ κέντρῳ μὲν

τᾶ ἀρχᾷ τᾶς ἕλικος, διασημάοσι δὲ τοῖς ἀπὸ τῶν

σαμείων ἐπὶ τὰν ἀρχὰν τᾶς ἕλικος κύκλοι γραφε-

ὤντι· τὸ περιλαφθὲν χωρίον ὑπό τε τᾶς μείζονος

τᾶν περιφερειᾶν τᾶς μεταξὺ τῶν εὐθείαν, καὶ τᾶς

ἕλικος τᾶς μεταξὺ τῶν αὐτᾶν εὐθειᾶν, ἢ τᾶς εὐθεί-

ας τᾶς ἐκβληθείσας, τῶτον ἕξει τὸν λόγον ποτὶ τὸ

ἀπολαφθὲν χωρίον ὑπό τε τᾶς ἐλάοσονος περιφερεί-

ας, ἐὶ τᾶς αὐτᾶς ἔλικος καὶ τᾶς ἀθείας τᾶς πι-

ζευγνυόσας τὰ πέρατα αὐτῶν, ὃν ὁ ἐκ τῶ κέντρα

τῶ ἐλάοσονος κύκλου, μετὰ δύο τριταμοριῶν τᾶς

ὑπεροχᾶς, ὁ ὑπερέχει ὰ ἐκ τῶ κέντρο το μείζονος

κύκλο τᾶς ἐκ τῶ κέντρα ἐλάοσονος κύκλο ποτὶ τὰν

ἐκ τῶ κέντρα τᾶ ἐλάοσονος κύκλο, μετὰ ἑνὸς τριτα-

μορίς τᾶς αὐτᾶς ὑπεροχᾶς.

r

Ἔσω ἔλιξ, ἐφ᾿ ὡς ἁ ΑΒΓΔ ' μιᾷ περιφορά γε-

γραμμθύα, καὶ λελάφθω ἐπ᾿ αὐτᾶς δύο σαμεῖα

τὰ Α, Γ, ὥς τε τὸ Θ σαμεῖον ἀρχὰν εἶμεν τᾶς ἔλι-

netur fub FOB, et tertiam partem quadrati, quod

defcribitur a I B. Spatium igitur N ad fpatium

KAMN eam habet rationem, quam ſpatium,

quod fub ΘΓ, Β∆ continetur, ad fpatium, quod

continetur fub , B,et tertiam partem qua-

drati, quod defcribitur a FB, et amplius ſpati-

um, quod continetur fub ΘΓ, ΒΔ. Et conver-

tendo. Hæc autem ſpatia æqualia funt fpatio,

quod fub A , ΘΓ continetur, et tertiæ parti

quadrati, quod a FA defcribitur. Quoniam igi-

tur fpatium ad ſpatium KAMN eam habet

rationem, quam ſpatium, quod fub Δ, ΓΕ
continetur, ad hæc utraque; ſpatium, quod

continetur fub ΔΓ, et tertiam partem quadra-

ti, quod defcribitur a ΓΔ: et ſpatium KAMN

ad fpatium N habet eam, quam ſpatium, quod

fub AOF continetur, et tertia pars quadrati,

quod a FA deſcribitur, ad fpatium, quod con-

tinetur fub Θ Γ, Δ Β : ideo fpatium Z ad ſpatium

N eam habet rationem, quam fpatium, quod

fub Δ, ΓΕ continetur, ad ſpatium, quod con-

tinetur fub Θ Γ, Δ Β. Spatium autem quod fub

ΘΔ, ΓΕ continetur, ad fpatium, quod continetur

fub Γ , AB, eam habet rationem, quam ad

Γ ; quoniam IE, BA æquales ſibi invicem funt.

Manifeſtum eſt igitur etiam ſpatium ad ſpati-

umNeamhabere rationem, quam ad F.

Pariter autem demonftrabitur etiam ſpatium

N ad ſpatium M eam habere rationem, quam

FadB : et ſpatium M ad ſpatium A, quam

BO ad AO. Rectæ autem ΕΘ, ΔΘ, ΓΘ, ΒΘ,

A eam rationem habent, quam numeri, qui

ſeſe invicem conſequuntur.

PROP. XXVIII . THEOR.

Si in helice quolibet orbe deſcripta duo punc-

ta fumantur, quæ non fint ipſius termini, du-

canturque a punctis, quæ modo fumpfimus,

rectæ ad principium helicis , defcribanturque

circuli centro quidem principio helicis, interval-

lis vero rectis ad principium helicis ductis : ſpa-

tium, quod comprehenditur tum a majore cir-

cumferentia, quæ inter rectas interjicitur, tum

ab helice, quæ interjicitur inter eafdem rectas,

rectaque producta; eam rationem habebit ad

fpatium, quod comprehenditur tum a minore

circumferentia, tum ab eadem helice, rectaque

terminos earum jungente, quam habet ea, quæ

ex centro minoris circuli, cum duabus tertiis

partibus exceſſus, quo ea, quæ ex centro majo-

ris circuli, excedit eam, quæ ex centro minoris,

ad eam, quæ ex centro minoris, una cum tertia

ejufdem exceſſus parte.

Sit helix ΑΒΓΔ uno orbe defcripta , et fu-

mantur in ea duo puncta A, Γ ; fitque punctum

principium helicis. Ducantur autem recte a

τρίταμορίων • μία περιφοράΗ τῶν ΘΔΓΕ ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΘΓΔΒ · τὸ δὲ ὑπὸ τῶν ΘΓΕ

3 S
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punctis A, r ad punctum : et centro quidem

puncto , intervallis vero rectis ΘΑ, ΟΓ cir-

culi defcribantur. Oportet demonftrare ſpatium

ad fpatium II eamdem rationem habere, quam

habet utraque recta ; A, et duæ tertiæ partes

rectæ HA, ad rectam utramque ; A, et ter-

tiam partem ipfius H A.

Spatium enimN II ad ſectorem Η ΓΘ eam ra-

tionem habere demonftratum eft, quam habet

fpatium, quod fub HO, A continetur, et ter-

tia pars quadrati, quod ab AH defcribitur, ad

quadratum, quod defcribitur abΗo. Spatium

igitur ad fpatium NII eam habet rationem,

quam fpatium, quod fub AH continetur, una

cum duabus tertiis par-

tibus quadrati, quod aHA

defcribitur, ad hæc utra-

que ; fpatium, quod con-

tinetur fub AH, et ter-

tiam partem quadrati ,

quod defcribitur ab HA.

Et quoniam fpatium NII

ad ſectorem NIZ eam

habet rationem, quam ha-

bent hæc utraque : ſpati-

um, quod fubΘΑ, ΘΗ

continetur, et tertia pars

quadrati, quod ab HAde-

fcribitur, ad quadratum,

H

E

B

Π

N

κος. Καὶ ἀπὸ τῶν Α, Γ, ἐπιζεύχθωσαν ΰθεται

ἐπὶ τὸ Θ· καὶ κέντρῳ τῷ Θ, 2/ασημάοσι δὲ τοῖς

A, Γ, κύκλοι γεγράφθωσαν. Δεικτέον ὅτι τὸ

= χωρίον ποτὶ τὸ Π τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἔχει

συναμφότερος, ἁ ΘΑ, καὶ δύο τριταμόρια τᾶς Η Α

ποτὶ συναμφότερον ' τάν τε Θ Α, καὶ ἐν τριταμόριον

τᾶς ΗΑ.

Γ

u

N*

A

Τὸ γὰρ χωρίον τὸ Ν.Π ποτὶ τὸν ΗΓΟ τομέα

δέδεικται τέτον " ἔχειν τὸν λόγον, ἂν ἔχει τότε ὑπὸ

τᾶν Η Θ , ΑΘ, καὶ τὸ τρίτον μέρος τᾶ ὅπὸ τᾶς ΑΗ

τετραγώνε, ποτὶ τὸ Ἀπὸ τᾶς ΗΘ τετράγωνον. Αὐτὸ

ἄρα τὸ Ξ ποτὶ τὸ ΝΠ τῶτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἔχει

τὸ ὑπὸ τῶν ΘΑΗ μετὰ δύο τριταμοριῶν ὁ ἀπὸ τᾶς

ΗΑτετραγώνα, ποτὶ τὰ συν-

αμφότερα, τό τε ὑπὸ τῶν

ΑΘΗ, καὶ τὸ τρίτον μέρος

§Σπὸ τᾶς ΗΑ. Καὶ ἐπεὶ

τὸ Ν Π χωρίον ποτὶ Η ΝΠΞ

τομέα τῦτον ἔχει τὸν λόγον,

ὃν ἔχει συναμφότερα, τότε

ὑπὸ τῶν ΘΑ, ΘΗ, καὶ τὸ

τρίτον μέρος τοῦ ἀπὸ τᾶς

ΗΑ, ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΗ

τετράγωνον, * ὁ δὲ ΝΠΞ

τομεὺς ποτὶ τὸν Ν τομέα 8-

τον ἔχει τὸν λόγον, ἂν τὸ

quod defcribitur a H ; ſector autem NIII ad ἀπὸ τᾶς ΘΗ ποτὶ τὸ ὅπὸ τᾶς ΘΑ· ἔξει κὰ τὸ ΝΙΠ

ſectoremNeamhabet, quam quadratum, quod χωρίον ποτὶ τὸν
aH defcribitur, ad quadratum, quod defcri-

τομέα τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν ἔχει

bitur a A : habebit etiam fpatium N II adfec- συναμφότερα, τό τε ὑπὸ ΘΑ, ΘΗ, καὶ τὸ τρίτον

torem N eamdem rationem, quam habent hæc μέρος τὸ ἀπὸ τᾶςΗΑ, ποτὶ τὸ ἀπὸ ΘΑ. * Τὸ ἄρα

utraque ; fpatium, quod fubΑ, ΘΗ contine-

tur, et tertia pars quadrati, quod ab HA defcri- ΝΠ χωρίον ποτὶ τὸ Π λόγον ἔχει, ὃν συναμφότερα,

bitur, ad quadratum, quod deſcribitur a A. τό τε ὑπὸ τᾶν Η ΘΑ, καὶ τὸ τρίτον μέρος τοῦ ᾿ ἀπὸ

Spatium igitur NII ad ſpatium II eam rationem τᾶς Η Α, ποτὶ συναμφότερα, τό τε ὑπὸ * τᾶν Η Α,

habet, quam hæc utraque ; fpatium, quod fub

Η ΘΑ continetur, et tertia pars quadrati, quod

ab H A defcribitur, ad hæc utraque ; fpatium,

quod continetur fub HΑ, ΘΑ, et tertiam par-
tem quadrati, quod defcribitur ab HA. Quo-

niam igitur fpatium ad ſpatium NII eam ha-

betrationem, quamhæc utraque ; fpatium, quod
fub AH continetur, et duæ tertiæ partes qua-

drati, quod ab HA defcribitur, ad hæc utraque ;

fpatium, quod continetur fub HOA,et tertiam

partem quadrati, quod deſcribitur ab HA: ſpa-

tium autemN II ad ſpatium II habet eam, quam

hæc utraque ; fpatium, quod fub H A contine-

tur, et tertia pars quadrati, quod ab HAdeſcri-
bitur, ad hæc utraque; fpatium, quod conti-

netur fub ΗΑΘ, et tertiam partem quadrati,
χωρίον ποτὶ τὸ Π τῦτον τὸν λόγον, ὃν ἔχει

quod defcribitur abHA: habebit etiam fpatium συναμφότρα, τό τε ὑπὸ τῶν ΘΑ, ΗΑ, κὶ δύο τρι

#ad ſpatium II eamdem rationem, quam ha-
ταμόρια τᾶ ἀπὸ τᾶς ΗΑ, ποτὶ συναμφότερα, τό

bent hæc utraque; fpatium, quod fub A, HA

continetur, et duæ tertiæ partes quadrati, quod τε ὑπὸ τῶν ΘΑ, ΗΑ, κὶ τὸ τρίτον μέρος τᾶ ἀπὸ τᾶς

ab HA defcribitur, ad hæc utraque ; fpatium, HA. Tὰ δὲ συναμφότερα, τό τε ὑπὸ ῾τᾶν Θ Α,

u

· τάντε ΗΘ, κὴ ἐν τειταμόριον τᾶς ΜΑ

* ἀπὸ τᾶς Μ Α συναμφότερον * τὰν Η Α, ΘΕ

ἔχων

y

ΘΑ, καὶ τὸ τρίτον μέρος τᾶ ἀπὸ τᾶς Η Α τετραγώ

१४. Ἐπεὶ ἦν τὸ Ξ χωρίον ποτὶ τὸ ΝΠ τῶτον ἔχει

τὸν λόγον, ὃν ἔχει συναμφότερα, τό τε ὑπὸ ΘΑΗ, κ

δύο τριταμόρια τᾶ ἀπὸ τᾶς Η Α τετραγώνα, ποτὶ

τὰ συναμφότερα, το τι ὑπὸ τῶν ΗΘΑ, καὶ τὸ τρί-

τον μέρος τῷ ἀπὸ τᾶς ΗΑ· τὸ δὲ Ν Π χωρίον ποτὶ

τὸΠ τῶτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν συναμφότερα, τό τε

ὑπὸ τῶν ΗΘΑ, καὶ τὸ τρίτον μέρος τῦ ἀπὸ τᾶς Η Α

τετραγώνα, ποτὶ συναμφότερα, τό τε ὑπὸ τῶν ΗΑΘ,

κὰ τὸ τρίτον μέρος ὁ ἀπὸ τᾶς ΗΑ τετραγώνα· ἔξει

* ὁ δὲ ΝΗΣ

b

* In MS. τομέα deeft.

b In MS. χωρίον deeft. • τὰν ΘΗ , ΗA

ν τὸ ἄρα ΝΠ πρὸς τὸ ΠΑ
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ΗΑ, και δύο τριταμόρια τᾶ ἀπὸ τᾶς ΗΑ, ποτὶ συν-

αμφότερα, τό τε ὑπὸ ῾ τᾶν ΘΑ , Η Α νὰ τὸ τρίτον μέρος

τᾶ ἀπὸ τᾶς Η Α τετραγώνα, τῶτον ἔχει τ λόγον, ὃν

ἔχει συναμφότερα, * ἅτε ΘΑ κὶ δύο τριταμόρια τᾶς

ΗΑ, ποτὶ συναμφοτέραν, ῾τὰν Θ Α, κὶ τὸ τρίτον

μέρος τᾶς Η Α . Δῆλον ὧν ὅτι ἐὰ τὸ Ξ χωρίον ποτὶ

e

τὸ Ν χωρίον τῶτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν συναμφότερα,

• ἅτε Θ Α, καὶ δύο τριταμόρια τᾶς Η Α, ποτὶ συν-

αμφότερον, ἢ τὰν ΘΑ, καὶ τὸ τρίτον μέρος τᾶς

HA .

h

quod continetur fub A, HA, et tertiam partem

quadrati, quod defcribitur ab H A. Utraque au-

tem hæc; fpatium, quod fub A, HA conti-

netur, et duæ tertiæ partes quadrati, quod ab

H A defcribitur, ad hæc utraque; fpatium; quod

continetur fubA, HA, et tertiam partem qua-

drati, quod defcribitur ab HA, eam habent ra-

tionem, quam habet utraque ; recta A et duæ
tertiæ partes rectæ HA, ad rectam utramque ;

ΘA, et tertiam partem ipfius HA. Manifeftum

eſt igitur etiam ſpatium ad ſpatiumN eam

habere rationem, quam utraque ; recta A et

duæ tertiæ partes rectæ HA, ad rectam utram-

que ; A, et tertiam partem ipſius HA.

Η τῶν ΘΗΑ • ἅτε ΘΗ Η τὰν Θ Η 8 ἅτε ΘΗ ἡ τῶν ΘΗ

IN MS. SCHOLIUM ITA SE HABET.

01

06

Ἵνα δὲ κὶ τῶν ἀριθμῶν, ἀκολέθως τῇ λέξει σαφηνιθῆ τὸ θεώρημα, ὑποκείπω τὰ αὐτὰ κὶ οἱ (ἀριθμοί) ες ὑπογράφθωσαν ὡς

ὑπίκειται σων τοῖς πολλαπλασιασμοῖς εἶναι, κς σωθέντι εὑρεῖν τὰ ἀπὸ τῶν τῶ ἴσω ἀλλήλων ὑπερέχοντα μετὰ τῶν ἀπὸ

ΙΚΑΜΝΞΟ κῷ τῷ ἀπὸ τῆς ἀ' ΑΧΛΒ. τὰ δὲ ἀπὸ τῶν τῶ ἴσῳ ἀλλήλων ὑπερεχεσῶν ΩΙΣ. δῆλον ὖν τὸ λεγόμενον .

Λοιπὸν ἐπιδεῖξαι βέλεται ὅτι τὰ δις ὑπὸ πάντα μετὰ τῶν ἀπὸ ΙΚΛΜΝΞΟ τᾶ ἀπὸ τῆς Β, κῷ πατῶν τῶν τῷ ἴσῳ

ἀλλήλων ὑπερεχοσῶν, ἶσον ἐςὶ τοῖς . πασῶν τῶν τῶ ἴσω ἀλλήλων ὑπερεχοσῶν· κῷ ἔςιν μὲν αὐτὸ θ' ὑποκειμένων τῶν

ἀριθμῶν πρόχειρον. ὁ δέ γε Αρχιμήδης, γραμμικῶς αὐτὸ βελόμενος δείξαι, μετάγει τὸν λόγον κῷ φησὶν. ἐπεὶ δύο μὲν τὰ

ὑπὸ τῶν ΒΙ περιεχόμενα ἶσα τῷ ὑπὸ τῆς διπλασίας τῆς Β κὶ τῆς Θ κὶ τὰ ἑξῆς. φανεξὰ δὲ ταῦτα ἀναγράψαντίσοι τὰ

χωρία. δῆλον δὲ ὅτι κῷ οἱ (αριθμοὶ) 55 ἀπαντήσωσιν, ὡς γὰρ ἐπὶ τὸ δὲς ὑπὸ ΒΙ ὀξὶ. ἡ μὲν ΒΙΔ. ἡ δὲ ΙΒ. ὡς τε κὶ τὸ

ὑπ᾿ αὐτῶν γίνηται νς'. κῷ ἔςι ἡ ΒΙΔ. ἡ ἄρα διπλῆ Κ Η ἐπὶ τὸν Β, διὰ τὸ ἶσον εἶναι τῇ Ι. τῆς Θ γάρ. ὁμοίως δὴ ἡ τετρα-

πλῆ τῆς Γ Ν 5 ΓΧΜΝ. ἡ δὲ ἑξαπλῆ τῆς ΔΓΧΞ. ἡ δὲ ὀκταπλῆ τῆς ΕΓΧΕΔ κῷ ἐφεξῆς ὑπόκειται, ὡςἡτε ἐκ πασῶν

τῆς τε διπλῆς κὴ τετραπλῆς κὶ ἑξαπλῆς κὴ τῶν λοιπῶνΘ. τῶ δὲ γράμματι ΓΧΤΑΣ. εἶτα πάλιν. τὰ ὧν ΣΜΝ πάντα

ποτιλαβόντα τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τᾶςΘ, κῷ τας ἴσας. πάσαις ταῖς ΑΒΓΔΕΖΗΘ ἐσσεῖται ἶσα τῶ περιεχομένω

ὑπότε τᾶς Θ, κῷ τᾶς ἴσας πάσαις, τᾶτεΑ κὶ τὰτριπλασία τῆς Β καὶ ἑξῆς· ἐπεὶ γὰρ λέγων τὸ δὲς ὑπὸ τᾶς Βκαὶ τετρα-

πλῆς τῆς Γ, κι ἑξῆς ἐπάγει ἐν αὐτοῖς τῶ τε ὑπὸ τῆς Θ κῷ τῆς ἴσης πάσαις τῶν τῶ ἴσω ἀλλήλων ὑπερεχυσῶν, ἐδὲν ἕτερον, ἢ

ὅτι τῆ διπλῆ τῆς Β, ἐπάγει καὶ ἑτέραν, ὡς γίνεθαι τριπλῆν, καὶ τῆ τετραπλῆ τῆς Γ, ἐπάγει καὶ πέμπλην, καὶ ἑξῆς ὁμοίως,

γὰ ὧν ὡς εἴρηται ἡ διπλῆ τῆς Β. καὶ τετραπλῆ τῆς Γ καὶ ἑξῆς τῶν λοιπῶν ΤΛΣ. καὶ ἔςι ἡ Θ Β τὸ ὑπόδηλον ὅτι ΧΟВ.

δὲ ἴση πάσαις ταῖς τῶ ἴσω ἀλλλήλαις ὑπερεχεσῶν ΓΧΟΒΑ ἐπὶ τὸν ΒΓΧΡΜΔ, μετὰ τῶν ΧΟΒΓΧΩΙΣ. ἡ δὲ τριπλή δ

ΒΓΧΜ Β . καὶ ἑξῆς ὡς ὑπόκειται. ἔςι ἕν ὅ συγκειμένη ἐκ τῆς Ακαὶ τῆς τριπλῆς τῆς Β, καὶ πενταπλῆς. καὶ τῶν ἑξῆς

ΓΗ τὸν δύο ΓΧΩ 15 ἅπερ ὅεὶ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒΓΔΕΖΗΘ.
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ΑΡΧΙΜΗΔΟΥΣ

ΠΕΡΙ ΚΩΝΟΕΙΔΕΩΝ

ΚΑΙ ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΕΩΝ.

ARCHIMEDIS

DE

ET

CONOIDIBUS

SPHÆROIDIBUS.

ΑΡΧΙΜΗΔΗΣ ΔΩΣΙΘΕΩ ΕΥΠΡΑΤΤΕΙΝ.

ΠΟΣΤΕΛΛΩ τοι γράψας τῷδε

λοιπῶν θεωρημάτων τὰς

ἀποδείξεις, ὧν ἐκ εἶχες ἐν τοῖς πρότερον ἀπεςαλμέν-

οις, καὶ ἄλλων ὕςερον ποτὲ ἐξευρημένων· ἃ πρότερον

μὲν ἤδη πολλάκις ἐγχειρήσας ἐπισκέπλες, δύσκολον

ἔχειν τι φανείσας μοι, τὰς εὑρεσίας αὐτῶν * ἠπόρησα·

δίοπερ ἐδὲ συνεξέδοθεν τοῖς ἄλλοις αὐτὰ τὰ προβε-

βλημένα. Ἕτερον δὲ ἐπιμελέςερον ποτ᾿ αὐτοῖς γενό-

μενος, ἐξεῦρον τὰ ἀπορηθέντα. Ἦν δὴ τὰ μὲν λοιπὰ

τῶν προτέρων θεωρημάτων περὶ τὸ ὀρθογωνίς κω-

νοειδέος προβεβλημένα· τὰ δὲ νῦν ἐντὶ ποτ᾿ ἐξευρη-

μένα περίτε ἀμβλυγωνίς κωνοειδέος, καὶ περὶ σφαι-

ροειδέων χημάτων, ὧν τὰ μὲν παραμάκεα, τὰ δὲ

ἐπιπλατέα καλέω. Περὶ μὲν ἦν τὸ ὀρθογωνία κω-

νοειδέις, ὁ ὑπέκειτο τά δε.

Αἴκα ὀρθογωνίς κώνε τομὰ, μενέσας τᾶς διαμέ

τρο, περιενεχθεῖσα ἀποκαταςαθῇ πάλιν, ὅθεν ὥρ-

μασεν, τὸ περιλαφθὲν χῆμα ὑπὸ τᾶς τὸ ὀρθο-

γωνίς κώνο τομᾶς, ὀρθογώνιον κωνοειδες καλεῖ-

παι· καὶ ἄξονα μὲν αὐτῷ · τὰν μεμμακᾶσαν διά-

μετρον καλεῖθαι· κορυφὰν δὲ τὸ σαμῖον, καθ'

ἅπλεται ὁ ἄξων τᾶς τῶ κωνοειδέος ἐπιφανείας. Καὶ

αἴκα τῷ ὀρθογωνία κωνοειδέος χήματος ἐπίπεδον ἐπι-

ψαύη, παρὰ δὲ τὸ ὅπιψαῦον ὑπίπεδον ἄλλο ἐπίπε-

δον ἀχθὲν ὰ ἀποτέμῃ τὶ τμᾶμα τὸ κωνοειδέος, βά-

σιν μὲν καλῶθαι τὸ ἀποτμαθέντος τμάματος τὸ

ἐπίπεδον τὸ περιλαφθὲν ὑπὸ τᾶς τὸ κωνοειδέος του

μᾶς ἐν τῷ ἀποτέμνοντι δπιπέδῳ· κορυφὰν δὲ τὸ σα-

μεῖον καθ᾽ ὃ δπιψαύει τὸ ἕτερον ἐπίπεδον τε κωνοι-

· ἀπόρησα b SicMS.

ARCHIMEDES DOSITHEO SALUTEM.

ITTO tibi confcriptas in hoc libro re-

theorematumdemonſtrationes,

quas inter prioresjam miſſas non habuifti ; alio-

rumque item, quæ poftea inventa funt : quæ

quidem cum antea fæpe aggreffus effem per-
ſcrutari, multumque difficultatis habere vide-

rentur, diu animo perpendi: atquehoc in cauſa

fuit, cur hæc ipſa, quæ propofita erant, una
cum aliis edita non fint. Cum enim fubinde

animum diligentius intendiffem, ea de quibus

dubitaveram, tandem inveni. Quæ autem re-

liqua erant ex prioribus theorematibus, ea ad

rectangulam conoiden pertinebant: quæ vero
nunc inventa funt, eapertinent ad conoiden ob-

tuſiangulam, figuraſque ſphæroideas ; quarum

aliquas quidem longas, aliquas vero latas voco.

Itaquede rectangula conoide hæc pofita erant.

Si rectanguli coni ſectio, manente diametro,

circumacta eodem reftituatur, undemoveri coœ-
pit ; quæ a rectanguli coni ſectione figura com-

prehenditur, hanc rectangulam conoiden vocari :

et axem quidem ipſius manentem diametrum ;

verticem vero punctum, in quo axis conoidis

ſuperficiem contingit. Et ſi rectangulam co-

noiden planum contingat, planumque aliud,

quod plano contingenti parallelum agitur, co-

noidis ſegmentum aliquod fecet; ſegmenti, quod

ſectumeft, bafim quidem vocari planum, quod

a conoidis ſectione in eo, quod fecat, plano com-

prehenditur; verticem vero punctum, in quo

planum alterum conoiden contingit; axem de-

nique rectam, quæ abſcinditur in fegmento ab

ea, quæ a vertice ſegmenti ducta fuerit conoi-

dis axi parallela. Hæc autem contemplanda

• τὰὶν ΜΑ μὲν ἄκεσαν ὁ ἀποτεξῆ τὶ τμῆμα
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proponebantur. Cur fi rectangulæ conoidis ſeg-

mentaplano ſecentur ad axem recto, ſegmen-

tum, quod ſectum eſt, ſeſquialterum fit coni,

qui eamdem ac ſegmentum bafim habeat, eum-

demque axem. Et cur ſi duo rectangulæ conoi-

dis ſegmenta planis ſecentur utcunque actis ;

ſegmenta, quæ fecta funt, duplam fuarum axi-

uminter fe invicem rationem habeant. At de

obtufiangula conoide hæc ponebamus. Si in

eodem plano fint obtufianguli coni ſectio, ejuf-

que diameter, lineæque, quæ obtufianguli coni

ſectioni proximæ funt; planum autem, in quo

funt lineæ, quas diximus, manente diametro,

circumactum eodem reſtituatur, unde moveri

cœpit; manifeſtum eſſe fore ut lineæ, quæ ob-

tuſianguli coni ſectioni proximæ funt, conum

iſoſcelem comprehendant; cujus vertex eritpunc-

tum, in quo lineæ proximæ concurrunt; axis

veromanens diameter. Ac figuramquidem, quæ

ab obtufianguli coni ſectione comprehenditur,

obtufiangulam conoiden vocari ; axemvero ip-

fius manentem diametrum ; verticem denique

punctum, in quo axis conoidis ſuperficiem con-

tingit. Ad hæc conum, qui a lineis, quæ ob-

tufianguli coni ſectioni proximæ funt, compre.

henditur, continentem conoiden vocari : quæ

δέος· άξονα δὲ τὰν ἐναπολαφθεῖσαν εὐθεῖαν ἐν τῷ

τμάματι ἀπὸ τᾶς ἀχθείσας διὰ τᾶς κορυφᾶς τοῦ

τμάματος παρὰ τὸν ἄξονα τοῦ κωνοειδέος . Προε-

βάλλοντο δε τάδε θεωρῆσαι. Διάτι αἴκα τῷ ὀρθογω-

νία κωνοειδέος τμάματα ἀποτμαθῇ ἐπιπέδῳ ὀρθῶ

ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀποτμαθὲν τμᾶμα ἡμιόλιον ἐατεῖ-

τη τε κώνε, τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμά

ματι, κι άξονα τὸν αὐτόν. Καὶ διατὶ αἴκα ἀπὸ ὀρ-

θογωνίς κωνοειδέος δύο τμάματα ἀποτμαθέωντε
ἐπιπέδοις ὁπωσῶν ἀγμένοις, τὰ ἀποτμαθέντα τμά-

ματα διπλάσιον λόγον ἐξέντι ποτ᾿ ἄλλαλα τῶν
ἀξόνων. Περὶ δὲ τὸ ἀμβλυγωνίς κωνοειδέος ὑπετι

θέμεθα μὲν τάδε. Αἴκα ἐν ὑπιπέδῳ ἐῶντι ἀμβλυ-

γωνίς κώνο τομὰ, καὶ τὰ διάμετρος αὐτᾶς, καὶ αἱ

ἔγγισα τᾶς τὸ ἀμβλυγωνίς ' κώνε τομᾶς· μενέσας

δε τᾶς διαμέτρς, περιενεχθὲν τὸ ὑπίπεδον, ἐν ᾧ ἐντὶ

αἱ εἰρημέναι γραμμαὶ, ἀποκατασταθῇ πάλιν ὅθεν

ὥρμασεν, αἱ μὲν ἔγγισα ἀἰθεῖαι τᾶς τὸ ἀμβλυγω-

νίς κώνο τομᾶς, δῆλον ὡς κῶνον ἰσοσκελή πειλαψ

ἕνται, && κορυφὰ ἐσεῖται τὸ σαμεῖον καθ᾽ ὃ αἱ ἔγα

γιςα συμπίπλοντι · άξων ἢτὰ μεμενακέστι διάμετρος.

Τὸ δὲ ὑπὸ τᾶς τὸ ἀμβλυγωνίς κώνο τομᾶς χῆ-

μα πειλαφθέν, ἀμβλυγώνιον κωνοειδές καλεῖσθαι

ἄξονα δὲ αὐτῶ᾿ τὰν μεμενακᾶσαν διάμετρον · και

ρυφὰν δὲ τὸ σαμεῖον, καθ᾽ ὁ ἅπλεται ὁ ἄξων τᾶς

πιφανείας τα κωνοειδέος. Τον ἢ κῶνον τὸν περι

λαφθέντα ὑπὸ τῶν ἔγγισα τᾶς τὸ ἀμβλυγωνίες
κώνε τομᾶς, περιέχοντα τὰ κωνοειδες καλεῖθαι

τὰν δὲ μεταξὺ ἀθεῖαν τᾶς τε κορυφᾶς τὸ κων

νοειδέος, κὰ τᾶς κορυφᾶς τῶ κώνο ὁ περιέχοντος τὸ

κωνοειδές, ποτεᾶσαν τῷ ἄξονι καλεῖθαι . Kày cũng

τᾶ ἀμβλυγωνία κωνοειδέος ἐπίπεδον ὑπιψαύη, πα-

ρὰ δὲ τὸ ἐπιψαῖον ἐπίπεδον ἄλλο ἐπίπεδον ἀχθὲν

ἀποτέμῃ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος, βάσιν μὲν καλεῖ-

θαι τοῦ ἀποτμαθεντος τμάματος τὸ ἐπίπεδον τὸ

noidis fectione in eo, quod fecat, plano compre- πειλαφθὲν ὑπὸ τᾶς τὸ κωνοειδέος τομᾶς, ἐν τῷ

henditur ; verticem vero punctum, in quo pla- ἀποτέμνοντι ἐπιπέδῳ· κορυφὰν δὲ τὸ σαμεῖον, καθ'

autem recta inter verticem conoidis, et verticem

coni conoidencontinentis interjicitur, hanc vo-

cari appofitam ad axem. Et fi obtufiangulam

conoiden planum contingat, planumque aliud,

quodplanocontingenti parallelum agitur, conoi-

dis ſegmentum ſecet; ſegmenti, quod ſectum

eft, baſim quidem vocari planum, quod a co-

num conoiden contingit ; axemdenique rectam,

quæ abſcinditur in ſegmento ab ea, quæ ducta

fuerit per verticem conoidis, et verticem coni

conoiden continentis : quæ autem inter vertices,

quos diximus, recta interjicitur, hanc vocari ap-

pofitam ad axem. Omnes conoides rectangulæ

fimiles utique funt : obtufiangularum vero co-

noidum eæ vocentur ſimiles, quarum et coni

continentes ſimiles funt. Hæc autem contem-

planda proponuntur. Cur ſi obtufiangulæ co-

noidis fegmenta plano ſecentur ad axem recto ;

ſegmentum, quod ſectum eft, ad conum, qui

eamdem ac ſegmentum baſim habeat, eumdem-

que axem, eam rationem habeat, quam recta

utrique æqualis, tum axi ſegmenti, tumtriplæ

rectæ appofitæ ad axem, habet ad rectam æqua-

lem utrique, tum axi ſegmenti, tum duplæ rec-

tæ ad axem appofitæ, Et cur ſi obtuſiangulæ

ὃ ἅπλεται τὸ ἐπίπεδον τὸ δειψαῦον τοῦ κωνοειδέος·

ἄξονα * δὲ τὰν ἀπολαφθεῖσαν ἐν τῷ τμάματι ἀπὸ

τᾶς ἀχθείσας διά τᾶς κορυφᾶς τὸ τμάματος, καὶ

τᾶς κορυφᾶς τοῦ κώνε τὸ περιέχοντος τὸ κωνοειδές ·

καὶ τὰν, μεταξὺ τῶν εἰρημέναν κορυφᾶν, ἀθεῖαν που

τεῖσαν τῷ ἄξοκι καλεῖθαι, Τὰ μὲν ἐν ὀρθογώνια

κωνοειδέα πάντα, ὅμοια ἐντί· τῶν δὲ ἀμβλυγωνίων

κωνοειδέων όμοια καλείθω, ὧν καὶ οἱ κῶνοι οἱ περιέ-

χοντες τὰ κωνοειδέα ὅμοιοι ἔωντι . Προβάλλεται δὲ

τάδε θεωρῆσαι. Διατὶ αἴκα τῷ ἀμβλυγωνία κωνοει-

δέος ᾿ ἀποτμαθῇ τμάματα ἐπιπέδῳ ὀρθῷ ποτέ

τὸν ἄξονα, τὸ ἀποτμαθὲν τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον

τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷτμάματι, καὶ ἄξονα

τὸν αὐτὸν, τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, " ἂν ὁ συναμφοτέ

ρα, ἴσα τῷ ἄξονι τῷ τμάματος, καὶ τὰ τριπλασία

" τᾶς ποτεύσας τῷ ἄξονι ποτὶ τὰν ἴσαν ἀμφοτέ-

ραις, τῷ τε ἄξονι τοῦ τμάματος, καὶ τῷ διπλασία

*τᾶς ποτεύσας τῷ ἀξονι . Καὶ διατὶ, αἴκα τῶ
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:

ἀμβλυγωνίς κωνοειδέος τμᾶμα ἀπομαθῇ ὑπιπέδῳ

μὴ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀποτμαθὲν τμᾶμα πι-

τὶ τὸ χῆμα τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι,

καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν, ὃ γίγνεται ἀποτμᾶμα κώνε,

τῶτον ἔξει τὸν λόγον, ὅν ἁ συναμφότερα, ἴσα τῷ

ἄξονι τὸ τμάματος, κὰ τὰ τριπλασία τᾶς ποτεύσας

τῷ ἄξονι, ποτὶ τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις, τῷ τε ἄξονι &

τμάματος, ἢ τὰ διπλασία " τᾶς ποτεούσας τῷ ἄξ-

ονι . Περὶ ἢ τῶν σφαιροειδέων οχημάτων ὑπετιθέ-

μεθα τάδε. Αἴκα ὀξυγωνία κώνο τομα, μενέσας

τᾶς μείζονος διαμέτρο, περιενεχθεῖσα ἀποκαταςαθῇ

πάλιν ὅθεν ὥρμασεν, τὸ περιγραφθὲν χῆμα ὑπὸ

τᾶς τὸ ὀξυγωνίς κώνε τομᾶς παράμακες σφαιροει-

δὲς καλεῖθαι. Εἰ ἢ, τᾶς ἐλάοσονος διαμέτρες με-

νέσας, περιενεχθεῖσα ὁ ὁ ὀξυγωνίς κῶνε τομὰ ἀπο-

καταταθῇ πάλιν ὅθεν ὥρμασεν, τὸ περιγραφθὲν

χῆμα ὑπὸ τᾶς τῶ ὀξυγωνίς κώνο τομᾶς ἐπιπλατι-

ἂν σφαιροειδες καλεῖθαι. Ἑκατέρες δὲ τῶν σφαι-

ροειδέων ἄξονα μὲν καλᾶθαι᾿ τὰν μεμενακᾶσαν διά-

μετρον· * κορυφὰν δὲ τὸ σαμεῖον καθ᾽ ὁ ἄπλεται ὁ

ἄξων τᾶς ἐπιφανείας τῷ σφαιροειδέος· κέντρον δὲ

καλεῖθαι τὸ μέσον τοῦ ἄξονος· καὶ διάμετρον τὰν

διὰ τῆ κέντρα ποτ᾿ ὀρθὰς ἀγομέναν τῷ ἄξονι. Καὶ

αἴκα τῶν σφαιροειδέων χημάτων ὁποτερῶν ἐπίπεδα

παράλληλα ἐπιψαύοντι μή τέμνοντα· παρὰ δὲ τὰ

ἐπίπεδα τὰ ψαύοντα ἄλλο ἐπίπεδον ἀχθῇ τέμνον

τὸ σφαιροειδες, τῶν γενομένων τμαμάτων βάσιν

μὲν καλεῖθαι τὸ περιλαφθὲν ὑπὸ τᾶς τοῦ σφαι-

ροειδέος τομᾶς ἐν τῷ τέμνοντι ἐπιπέδῳ· κορυφὰς δὲ

τὰ σαμεῖα, καθ' ἃ πιψαύοντι τοῦ σφαιροειδέος

τὰ παράλληλα ἐπίπεδα· ἄξονας δὲ τὰς ἐναπολαφ-

θείσας δὐθείας ἐν τοῖς τμαμάτεοιν δπὸ τᾶς ἀθεί-

ας τὰς κορυφὰς αὐτῶν ἐπιζώγνυόσας. Ὅτι δὲ τά-

τε δπιψαύοντα ἐπίπεδα τῷ σφαιροειδέος καθ' ἓν

μόνον ἅπλονται σαμεῖον τᾶς ὑπιφανείας αὐτε· κὰ ὅτι

ὰ τὰς ἀφὰς ὑπιζυγνύεσα ἀθεῖα διὰ τὸ κέντρα ξ

σφαιροειδέος πορσύεται, ' δειζόμες. Ὅμοια δὲ κα-

λᾶθαι τῶν σφαιροειδέων οχημάτων, ὧν καὶ οἱ ἄξονες

ποτὶ τὰς διαμέτρες τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντι . Τμά-

ματὰ δὲ σφαιροειδέων χημάτων κὶ κωνοειδέων ὅμοια

καλᾶθαι, αἴκα ἀφ᾽ ὁμοίων χημάτων ἀφαιρημένα

ἔωντι, ἡ τᾶς τε βάσεις ὁμοίας ἔχοντι καὶ οἱ ἄξονες

αὐτῶν ἤτοι ὀρθοὶ ἔοντες ποτὶ τὰ ἐπίπεδα τῶν βάσε-

ων, ἢ γωνίας ἴσας ποιέντες ποτὶ τὰς ὁμολόγες

διαμέτρες τῶν βάσεων, ἢ αὐτὸν ἔχοντι λόγον " ποτ᾿

ἀλλάλοις ταῖς ὁμολόγοις διαμέτροις τῶν βάσεων.

Προβάλλεται δὲ πεὶ τῶν σφαιροειδέων τάδε θεω-

ρῆσας. Διάτι αἴκα τὶ τῶν σφαιροειδέων χημάτων

ἐπιπέδῳ τμαθῇ διὰ τῶ κέντρα ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα,

τῶν γεναμένων τμαμάτων, ἑκάτερον διπλάσιον ἐσεῖ-

του τῷ κῶνε τῷ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰντῷ τμά-

ματι, καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. Αἴκα δὲ ὀρθῷ μὲν που

τὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ τμαθῇ, μὴ διὰ τῷ κέντρο

δὲ, τῶν γεναμένων τμαμάτων τὸ μὲν μᾶζον ποτὶ τὸν

Η τὰς ποτὶ ἔσας

1

conoidis ſegmentumplano ſecetur ad axem non

recto ; ſegmentum, quod fectum eft, ad figu-

ram, quæ eamdem ac fegmentum bafim habe-

at, eamdemque axem, quæ quidem figura ſit

ſegmentum coni,eamhabeat rationem, quam

recta utrique æqualis, tum axi ſegmenti, tum

triplæ rectæ appofitæ ad axem, habet ad rec-
tam æqualem utrique, tum axi ſegmenti, tum

duple recte ad axem appofitæ. Hæc demum

de ſphæroideis figuris ponebamus. Si acutian-

guli coni ſectio, manente majore diametro, cir-

cumacta eodem reftituatur, unde moveri, ce-

pit; quæ ab acutianguli coni ſectione figura
defcribitur, hanc longam ſphæroiden vocari.

Quod fi, minore diametro manente, circum-
acta acutianguli coni ſectio eodem reftituatur,

unde moveri cœpit ; quæ figura defcribitur ab

acutianguli coni ſectione, hanc vocari ſphæroi-

den latam. Ac utriuſque ſphæroidis axem qui-

dem vocari manentem diametrum ; verticem

vero punctum, in quo axis ſphæroidis fuperfi-

ciem contingit ; centrum denique punctum axis

medium; et diametrum rectam, quæ per cen-
trum ipſi axi ad rectos angulos ducitur. Et fi

ſphæroidum utramvis parallela plana contin-

gant, quæ ipfas non ſecent; planumque aliud,

quod planis contingentibus parallelum agitur,

ſphæroiden ſecet; ſegmentorum, quæ oriuntur,

baſim quidem vocari planum,quod aſphæroi-

dis ſectione in eo, quod fecat, plano compre-

henditur; vertices vero puncta, in quibus pa-

rallela plana ſphæroiden contingunt ; axes deni-

que rectas, quæ abfcinduntur in ſegmentis a

recta, quæ eorum vertices jungit. At vero pla-

na ſphæroiden contingentia ejus fuperficiem in

uno tantum puncto contingere ; rectamque con-

tactus jungentem per ſphæroidis centrum tran-

fire, infrademonftrabitur. Sphæroidum autem

eas ſimiles vocari, quarum axes eamdem ad fuas

diametros rationem habent. At ſegmenta ſphæ

roidum, conoidumque ea vocari ſimilia, quæ

ablata a fimilibus figuris baſes ſimiles habent ;

quarumque axes, five rectæ fint ad plana baſi-

um, five æquales cum reſpondentibus baſium

diametris angulos efficiant, eamdem ad refpon-

dentes baſium diametros habent rationem. Hæc

autem de ſphæroidibus contemplanda propo-

nuntur. Cur fi aliqua ſphæroidum ſecetur pla-

no per centrum acto, et ad axem recto ; eorum,

quæ oriuntur, ſegmentorum utrumque duplum

fitconi, qui eamdem ac ſegmentum bafim ha-

beat, eumdemque axem. At fi plano fecetur

recto quidem ad axem, non autem per centrum

acto; eorum, quæ oriuntur, ſegmentorum, ma-

4 περὶ λαφθὲν ·τὰν μεμὲν ἄκεσαν
• SicMS. · δείξομες

* ποτ᾿ ἀλλάλες
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jus quidem ad conum, qui eamdem ac ſeg-

mentum bafim habeat, eumdemque axem, eam

rationem habeat, quam recta utrique æqua-

lis, tum dimidiæ axi ſpheroidis, tum axi mi-
noris ſegmenti habet ad axem minoris ſeg-

menti : minus vero ſegmentum ad conum, qui

eamdem ac fegmentum baſim habeat, et axem

eumdem, eam habeat rationem, quam recta æ-

qualis utrique, tum dimidiæ axi ſphæroidis, tum

axi majoris ſegmenti, habet ad axem majoris

ſegmenti. Et cur ſi ſphæroidum aliqua ſecetur

plano per centrum acto, et non ad axem recto ;

eorum, quæ oriuntur, ſegmentorum utrumque

duplum fit figuræ, quæ eamdem ac ſegmentum

baſim habeat, eumdemque axem. Eft autem

hæc figura ſegmentum coni. At fi plano ſecetur

neque per centrum acto, neque ad axem recto ;

eorum, quæ oriuntur, ſegmentorum, majus qui-

dem ad figuram, quæ eamdem ac ſegmentum

bafim habeat, eumdemque axem, eam ratio-

nem habeat, quam recta utrique æqualis, tum

dimidiæ ejus, quæ ſegmentorum vertices jun-

git, tum axi minoris ſegmenti, habet ad axem

minoris ſegmenti : minus vero ſegmentum ad

figuram, quæ eamdem ac fegmentum bafim

habeat, et axem eumdem, eam habeat ratio-

nem, quam recta æqualis utrique, tum dimi-

diæ ejus, quæ ſegmentorum vertices jungit, tum

axi majoris ſegmenti, habet ad axem majoris

ſegmenti. Hæc autem figura in his quoque

coni ſegmentum eſt. Jamdemonſtratis iis, quæ

diximus, theorematibus, plurima cum theore-

mata, tum problemata perea ipſa inveniuntur ;

cujufmodi eſt hoc. Similes ſphæroides, et fi-

milia ſphæroidum, conoidumque ſegmenta tri-

plam fuarum axium inter fe invicem rationem

habent. Itemque hoc ; ſphæroidum æqualium

quadrata, quæ a diametris defcribuntur, earum-
que axes reciprocantur. Et quorum ſphæroi-

dum quadrata, quæ a diametris defcribuntur,

axeſque reciprocantur, hæ funt æquales. Prob-

lema autem eft hujufmodi. Adato ſegmento,

five ſphæroidis, five conoidis, ſegmentum pla-

no fecare, quod plano alteri dato parallelum

agatur; ita ut ſegmentum, quod fectum eſt,

dato five cono, five cylindro, ſive ſphæræ æ-

quale fit. Igitur poſtquam præmiſero theore-

mata, et problemata, quæ ad hæc demonſtran-

da funt neceffaria, moxtibi, quæpropofita funt,

confcribam. Vale.

Si conus plano ſecetur cum omnibus ejus la-

teribus concurrente , ſectio vel erit circulus, vel

coni acutianguli ſectio. Itaque ſi ſectio circulus

fuerit, conftat ſegmentum, quod a cono ad

eafdem verticis partes abſcinditur, conum fore.

κῶνον * τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχοντα τῷ τμάματι, καὶ

ἄξονα τὸν αὐτὸν, ὅτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν ἃ συναμφο-

τέραις ἴσα, τᾷ τε ἡμισέᾳ τᾶς ὑθείας, ἃ ἐσιν ἄξων

τε σφαιροειδέος, κὶ τῷ ἄξονι τῷ ἐλάοσονος τμάμα-

τος ποτὶ τὸν ἄξονα τοῦ ἐλάοσονος τμᾶματος· τὸ δὲ

ἔλαοσον τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον, τὸν βάσιν ἔχοντα

τὰν αὐτὰντῷ τμάματι, καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν, τῶτον

ἔχει τὸν λόγον, ὃν ὁ συναμφοτέραις ἴσα, τᾷ τε

ἡμισέᾳ τᾶς ἀθείας, ἃ ἐςιν ἄξων τὸ σφαιροειδέος,

καὶ τῷ ἄξονι τῷ τῷ μείζονος τμάματος ποτὶ τὸν

άξονα & μείζονος τμάματος. Καὶ διατὶ αἴκα τῶν

σφαιροειδέων τὶ ἐπιπέδῳ τμαθῇ διὰ τὸ κέντρο μὴ

ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τῶν γεναμένων τμαμάτων

ἑκάτερον διπλάσιον ἐσεῖται τὸ χήματος, τὰ βάσιν

ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷτμάματι, κὰ ἄξονα τὸν αὐτόν.

Γίγνεται ἢ τὸ χῆμα * ἀπότμαμα κῶνε. Αἴκα δὲ

μήτε διὰ τοῦ κέντρο, μήτε ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ

ἐπιπέδῳ τμαθῇ τὸ σφαιροειδες, τῶν γεναμενῶν τμα-

μάτων τὸ μὲν μείζον ποτὶ τὸ οχῆμα τὸ βάσιν ἔχον

τὰν αὐτὰν τῷτμάματι, καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν, τῶτον

ἕξει λόγον, ἂν ὁ συναμφοτέραις ἴσα τᾷ τε ἡμισέσα

αὐτᾶς τᾶς ἐπιζώγνυόστις τὰς κορυφὰς 7 τμαμά-

των, καὶ τῷ ἄξονι τῷ τῷ ἐλάοσονος τμάματος,

ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τῶ ἐλάοσονος τμάματος· τὸ δὲ

ἔλασσον τμᾶμα ποτὶ τὸ χῆμα τὸ βάσιν ἔχον τὰν

αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν, τῶτον ἔξει

τὸν λόγον, ὃν ἔχει ὁ συναμφοτέραις ἴσα, τα τε

ἡμισέᾳ τᾶς ὑπιζώγνυάσας τὰς κορυφὰς τῶν τμα-

μάτων, κὰ τῷ ἄξονι& μείζονος τμάματος ποτὶ τ ἄξοναι

*8 μείζονος τμάματος. Γίνεται δὲ τὰ ἐν τέτοις τὸ

χῆμα " Σπότμαμα κώνε. ᾿Αποδειχθέντων δὲ τῶν

εἰρημθύων θεωρημάτων, διὰ τέτων ὑρίσκονται θεω

ρήματά τε πολλὰ νὰ προβλήματι, οἷον καὶ τόδε. Ὅτι

τὰ ὅμοια σφαιροειδέα, καὶ τὰ ὅμοια τμάματα τῶν

τε σφαιροειδέων οχημάτων καὶ τῶν κωνοειδέων τρι-

πλασίονα λόγον ἔχοντι ποτ᾿ ἄλλαλα τῶν ἀξόνων.

Καὶ δὴ ὅτι , τῶν ἰσοσφαιροειδέων οχημάτων τὰ τετρά-
γωνα τὰ᾿ ἀπὸ τῶν διαμέτρων ἀντιπεπόνθασι τοῖς

αξόνεσιν. Καὶ αἴκα τῶν σφαιροειδέων οχημάτων το

τετράγωνα, τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων ἀντιπεπόνθασι

τοῖς ἀξόνεοσιν, ἴσα ἐντὶ τὰ σφαιροειδέα. Πρόβλημα

δὲ οἷον τὰ τόδε· ᾿Ἀπὸ τοῦ δοθέντος σφαιροειδέος τμάς

ματος, ἢ κωνοειδέος τμᾶμα ἀποτεμῶν ἐπιπέδῳ παρὰ

δοθέν ἐπίπεδον ἀγμῴῳ, ὥσε εἶμεν τὸ ἀποτμαθὲν

τμᾶμα ἴσον τῷ δοθέντι κώνῳ, ἢ κυλίνδρῳ, ἢ σφαί

ρα τᾷ δοθεῖσα. Προγράψαντες εν τά τε θεωρήμα-

τα καὶ τὰ ἐπιτάγματα τὰ χρεῖαν ἔχοντα εἰς τὰς

ἀποδείξεις αὐτῶν, μετὰ ταῦτα γραψᾶμέν σοι * τὰ

προβλήματα. Εὐτύχει .

Αἴκα κῶνος δπιπέδῳ τμαθῇ συμπίπλοντι πᾶσαις

ταῖς&κῶνε πλευραῖς, ἁ τομα ἑοσεῖται ἤτοι κύκλος,

ἢ ὀξυγωνίᾳ κῶνε τομά. Εἰ μὲν ἦνἐν κύκλος ἁ τομα,

δῆλον ὅτι τὸ Ὑπολαφθὲν ἀπ᾿ αὐτῶ τμᾶμα ἐπὶ τὰ

αὐτὰτῷ ὁκώνο κορυφᾷ, κῶνος ἐοτεῖται." Αἴκα δὲἁ

* τὸντὰν αὐτὰν * ἀπὸ τμάματος κώνε· εἰ δὲ

* εἰ δὲ κ ὰ τομὰ

* ἀπὸ τμάματος κώνει
* ἀπὸ ex MS. 2 ταπι οκείμενος
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τομὰ γένηται ὀξυγωνίς κώνο τομὰ, τὸ ἀπολαφθὲν

Ἀπὸ τὸ κώνε χῆμα ῾ἐπὶ τὰ αὐτὰτὰ τὸ κώνο κορυ-

Φᾶ ἀπότμαμα κώνο καλείθω . Τὸ ἢ ἀποτμάματος

βάσις μὲν καλείθω τὸ ἐπίπεδον τὸ ωειλαφθὲν ὑπὸ

τᾶς τὸ ὀξυγωνία κώνε τομᾶς· κορυφὰ δὲ τὸ σα-

μεῖον, ὃ καὶ τὸ κώνε κορυφά· ἄξων δὲ ὁ ἀπὸ τᾶς

κορυφᾶς τὸ κώνο ἐπὶ τὸ κέντρον τᾶς τῷ ὀξυγωνίε

κώνε τομᾶς ὁ δπιζωχθεῖσα ἀθεῖα . Καὶ αἴκα κύ-

λινδρος * δυσὶν ἐπιπέδοισιν παραλλήλοιςτμαθή συμ-

πιπλόντεοσι πάσαις ταῖς ὁ κυλίνδρε πλύραῖς, αἱ το-

μαὶἐασῶνται ἤτοι κύκλοι , ἢ ὀξυγωνίων κώνων τομαὶ ἴσαι

κ ὅ̓μοιαι ἀλλάλαις. Εἰ μὲν ἦν ἐὶ αἱ τομαὶκύκλοιγέ-

νωνται, δῆλον ὅτι τὸ ἀποτμαθὲν ἀπὸ τὸ κυλίνδρε

χῆμα μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων κύλινδρος

ἐσεῖται. Εἰ δὲ καὶ οἱ τομαὶ γένωνται ὀξυγωνίων

κώνων τομαί, τὸ Ὑπολαφθὲν ἀπὸ ὁκυλίνδρε χῆμα

μεταξὺ τῶν παραλλήλων ὑπιπέδων τόμος κυλίνδρες

καλείθω. Τὸ δὲ τόμες βάσις μὲν καλάθω τὰ

ἐπίπεδα τὰ περιλαφθέντα ὑπὸ τῶν ὀξυγωνίων κώνων

τομᾶν· ἄξων δὲ ὰ ἐπιζώγνύεσα ἐθεια τὰ κέντρα

τᾶν ἢ ἐξυγωνίων κώνων τομᾶν. Ἐσεῖται δὲ αὐτὰ

ἐπὶ τᾶς αὐτᾶς ἀθείας τῷ ἄξονι τᾶ κυλίνδρε.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ α.

Αἴκα ἔωντι μεγέθεα ὁποσαοῦν τῷ ἴσῳ ἀλλά-

λων ὑπερέχοντα, ἢ δὲ ὁ ὑπεροχὰ ἴσα τῷ ἐλα-

χίζῳ, καὶ ἄλλα μεγέθεα τῷ μὲν πλήθει ἴσα

τούτοις, τῷ δὲ μεγέθει ἕκασον ἴσον τῷ μεγίσῳ,

πάντα τὰ μεγέθεα, ὧν ἐσιν ἕκασον ἴσον τῷ με-

γίζῳ, πάντων μὲν τῶν τῷ ἴσῳ ὑπερεχόντων ἐλάσ-

σονα ἐοσῶνται ἢ διπλάσια· τῶν δὲ λοιπῶν, χω-

εἰς τοῦ μεγίςε, μείζονα ἢ διπλάσια.

῾Α δὲ ἀπόδειξις τούτῳ φανερά.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ β΄.

Αἴκα μεγέθεα ὁποσαοῦν τῷ πλήθει ἄλλοις·

μεγέθεσιν ἴσοις τῷ πλήθει κατὰ δύο τὸν αὐτὸν

λόγον ἔχοντι τὰ ὁμοίως τεταγμθύα· λέγηται δὲ τὰ

τε πρῶτα μεγέθεα ποτὶ τ᾽ ἄλλα μεγέθεα, ἢ

πάντα, ἤ τινα αὐτῶν ἐν λόγοις ὁ ὁποιοισῶν, καὶ τὰ

ὕςερον ποτ᾿ ἄλλα μεγέθεα τὰ ὁμόλογα ἐν τοῖς

αὐτοῖς λόγοις· πάντα τὰ πρῶτα μεγέθεα, πο-

τὶ πάντα ὰ λέγονται, τὸν αὐτὸν ἐξοῦντι λόγον, ὃν

ἔχοντι πάντα τὰ ὕςερον μεγέθεα ποτὶ πάντα ἃ

λέγονται.

Ἔσω τινὰ μεγέθεα τα Α, Β, Γ, Δ, Ε , Ζ, ἄλλοις

μεγέθεσιν ἴσοις τῷ πλήθει τοῖς Η, Θ, Ι, K, A,M,

κατὰ δύο τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον. Καὶ ἐχέτῳ τὸ

μελὺ Α ποτὶ τὸ Β τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ Η ποτὶ τὸ

Θ· τὸ δὲ Β ποτὶ τὸ Γ, ὃν τὸ Θποτὶ τὸ Ι· καὶτὰ

Sin autem fuerit coni acutianguli ſectio, quæ

figura ad eafdem verticis partes a cono abſcin-

ditur, ſegmentum coni vocetur. Cujus ſeg-

menti baſis quidem vocetur planum, quod ab

acutianguli coni ſectione comprehenditur; ver-

tex vero punctum, quod et coni vertex eft ;

axis denique recta linea, quæ a vertice coni ad

centrum ſectionis coni acutianguli ducitur. Et

ſi cylindrus duobus parallelis planis ſeceturcum

omnibus cylindri lateribus concurrentibus ; ſec-

tiones vel erunt circuli, vel acutiangulorum

conorum ſectiones æquales, fibique invicem ſi-

miles. Itaque ſi ſectiones circuli fuerint, con-

ſtat figuram, quæ interjecta inter parallelapla-

na a cylindro abſcinditur, cylindrum fore. Sin

autem fuerint conorum acutiangulorum ſectio-

nes, quæ figura interjecta inter parallela plana

a cylindro abſcinditur, ſegmentum cylindri vo-

cetur. Cujus ſegmenti baſis quidem vocetur

utrumvis planorum, quæ ab acutianguli coni

ſectionibus comprehenduntur ; axis vero recta

linea, quæ ſectionum conorum acutiangulorum

centra conjungit. Hæc autem erit in eadem

recta, in qua eſt axis cylindri.

PROP. I. THEOR .

Si fuerint magnitudines quotcunque æquali-

ter ſeſe invicem excedentes, quarum exceſſus ſit

æqualis minime; et aliæ item magnitudines mul-
titudine quidem illis æquales, magnitudine vero

æquales unaquæque maximæ , omnes magni-

tudines, quarum unaquæque maximæ eft æqua-

lis, omnium quidem magnitudinum æqualiter
ſeſe invicem excedentium minores erunt quam

duplæ ; reliquarum vero, dempta maxima, ma-

jores quamduplæ.

Hujus autem demonſtratio manifeſta eſt.

PROP. II. THEOR.

Si magnitudines quotcunque ad alias magni-

tudines multitudine æquales ſimiliter ordinatæ
binæad binas eamdem rationemhabuerint: com.

parentur autem priores magnitudines, five om-

nes, five earum aliquæ, cum quibufdam aliis

quibufcunque rationibus ; comparenturque eti-

am pofteriores magnitudines cum aliis quibuf-

dam reſpondentibus fibi iifdem rationibus : om-

nes priores magnitudines ad eas omnes, cumqui-

bus comparantur, eamdem habebunt rationem,

quamhabentomnes pofteriores magnitudines ad

eas omnes, cum quibus itidem comparantur.

Sint quædam magnitudines A, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ,

quæ ad alias magnitudinesH,Θ, Ι, Κ, Λ,Μmul-

titudine æquales binæ ad binas eamdem ratio-

nem habeant. Atque habeatA quidem ad B

eamdem rationem, quamHad : B vero ad r

eamdem, quam adI : et deinceps aliæ eodem

· ἐπὶ τὰ αὐτὰτὰ τῷ κώνε κορυφᾷ κῶνος ἐσσεῖται . Εἰ δὲ Κ ἱ τομὰ γένηται ὀξυγωνία κώνε τομὰ τὸ ἀπολαφθὲν ἀπὸ τῶκώνω κορυφᾶ
ἀπότμαμα κώνο καλείσθω · ἐπιζευχθείσας · δυοῖς Η μεγέθεα & SicMS.
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modo. Comparentur autem magnitudines qui-

dem A, B, Γ, Δ, E, Z cum quibufdam aliis N, E,

Ο, ΙΠ, Ρ, Σ quibufcunque rationibus : magnitu-

dines vero Η, Θ, Ι, Κ, A, M cum aliis quibufdam

Τ, Υ, Φ, Χ, Ψ, Ω refpondentibus fibi iifdem rati-

onibus : ita ut quam rationem habet A ad N,

hanc habeat Had T : et

quam habet B ad E, hanc

habeat ad r: etdeinceps

aliæeodemmodo. Opor-

tetdemonſtrare magnitu-

dines omnes Α, Β, Γ, Δ, Ε,

Zad omnes N, Ξ, Ο, Π, Ρ,

∑eamdem habere ratio-

nem, quam omnes mag-

nitudines Η, Θ, Ι, Κ, Λ,Μ

ad omnesT, Y, Φ, Χ, Ψ, Ω.

Quoniam enim N qui- Α Β Γ Δ Ε Ζ

dem ad Aeamdem ratio-

nem habet, quam T ad

H; Avero ad B eamdem,

quamHad ; B denique

ad eamdem, quam

adr ; eamdem habebit

rationem N adE, quamT

adr : pariterque etiam

ado eamdem, quæ î ad

: et deinceps aliæ eo-

dem modo. Habent au-

temomnes quidem A, B,

Γ, Δ, E, Z ad A eamdem

rationem, quam omnes

ΝΕΟΙ ΠΡΙΣΙ

Η, Θ, Ι, Κ, A, M ad H; A vero ad N eamdem,

quam Had T ; N denique ad omnes N,Ξ, Ο, Π,

P,E rationem habet eamdem, quamT ad om-

nes Τ, Υ, Φ, Χ, Ψ, Ω. Conſtat igitur omnes A,B,

Γ, Δ, E, Z ad omnes N, Ξ, Ο, Π, Ρ, Σ eamdem ha-

bere rationem, quam omnes H, O, I, Κ, Λ,M ad

omnes T, Υ, Φ, Χ, Ψ, Ω. Illud præterea mani-

feſtum eft, et ſi magnitudinum A, B, Γ, Δ, Ε, Ζ

ipfæ quidem A, B, Γ, Δ, Ε comparentur cumN,
Ξ, O, N, P ; ipſa vero Z cum nulla comparetur :

et adhuc fi magnitudinum Η, Θ, Ι, Κ, A, M ipfæ

quidem H, O, I, K, A comparentur cum Τ, Υ, Φ,

x, * fibi reſpondentibus ; ipſa vero M cum nulla

comparetur : omnes pariter A, B, C, A, E, Z ad

omnes N, E, O, N, P eamdem habere rationem,

quam omnes H, O, I, K, A, M ad omnes Τ, Υ, Φ,

Χ, Ψ.

PROP. III . THEOR.

Si fuerint lineæ quotcunque ſibi invicem æ-

quales ; et unicuique earum applicetur ſpatium
aliquod excedens ſpecie quadrata ; latera vero

exceffum æqualiter ſeſe invicem excedant, fitque

exceſſus æqualis minimo ; præterea alia fuerint

ſpatia multitudine quidem iis ipfis æqualia,

magnitudine vero æqualia unumquodque maxi-

Η μηδέποθεν ὁ μηδέποθεν

ἄλλα ὁμοίως τέτοις . Λεγέθω δὲ τὰ μὲν Α, Β, Γ,

Δ, Ε, Ζ μεγέθεα, ποτὶ τὰ ἄλλα μεγέθεα τὰ

Ν, Ξ, Ο, ΙΠ, Ρ, Σ, ἐν λόγοις ὁποιοισῶν· τὰ ἢ Η, Θ, Ι,

Κ, Λ,Μ ποτὶ τ᾿ ἄλλα τὰΤ, Υ, Φ, Χ, Ψ, Ω, τὰ ὁμό-

λογα ἐν τοῖς αὐτοῖς λόγοις· ὃν μὲν ἔχει λόγον τὸ Α

ποτὶ τὸ Ν, τὸ Ἡ ἐχέτω πο-

τὶ τὸ Τ· ὃν δὲ λόγον ἔχει

τὸ Β ποτὶ τὸ Ξ, τὸ Θ ἐχέ-

τω ποτὶ τὸγ· καὶ τὰ ἄλ

λα ὁμοίως τούτοις. Δικ-

τέον, ὅτι πάντα τὰαΑ,Β,Γ,

Δ,Ε,Ζ ποτὶ πάντα τὰΝ,

Ξ, Ο, Π, Ρ, Σ τ αὐτὸν ἔχον-

τι λόγον, ὃν πάντα τὰΗ,

Θ, Ι, Κ, Λ, Μ ποτὶ πάντα

ταΤ, Υ, Φ, Χ, Ψ, Ω .

HOKAM
Ἐπεὶ γὰρ τὸ μὲὺ Νπο-

τὶ τὸ Α τὸν αὐτὸν ἔχει λό-

γον, ὃν τὸ Τ ποτὶ τὸ Η,

τὸ δὲ Α ποτὶ τὸ Β ἂν τὸ Η

ΤΙ Υ Φ Χ Ψ Ω

ποτὶ τὸ Θ, τὸ ἢ Β ποτὶ τὰ

Ξ, ὃν τὸ Θ ποτὶ τὸ γ, τὸν

αὐτὸν ἕξει λόγον τὸ Ν ποτὶ

τὸ Ξ, ἂν τὸ Τ ποτὶ τὸ γ·

διὰ τὰ αὐτὰ δὲ καὶ τὸΞ

ποτὶ τὸ Ο, ἂν τὸ γ ποτὶ τὸ Φο

ὰ τέτοις τὰ ἄλλα ὁμοίως.

Ἔχοντι δὴ τὰ μὲν Α, Β, Γ,

Δ,Ε, Ζ πάντα ποτὶ τὸ Α

τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν ἔχοντε

τὰ Η, Θ, Ι, Κ, Λ, Μ πάντα ποτὶ τὸ Η· τὸ δὲ Α

ποτὶ τὸ Ν, ὃν τὸ Η ποτὶ τὸ Τ· τὸ δὲ Ν ποτὶ πάντα τὰ

N, Z, Ο, Π, Ρ, Σ τὸν αὐτὸν λόγον· ἂν τὸ Τ ποτὶ

πάντα τὰΤ, Υ, Φ, Χ, Ψ, Ω. Δῆλον ἦν, ὅτι πάν

τα τα Α, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ ποτὶ πάντα τα Ν, Ξ, Ο, Π,

Ρ, Σ τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον, ὃν πάντα τὰ Η, Θ, Ι,

Κ, Λ,Μ ποτὶ πάντα τὰ Τ, Υ, Φ, Χ, Ψ, Ω. Φανε-

ρὸν δὲ ὅτι καὶ αἴκα τῶν τε Α, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ μεγέ-

θεων, τὰ μὲν Α, Β, Γ, Δ, Ε λέγωντι ποτὶ τὰ Ν, Ξ,

Ο, Π, Ρ, τὸ δε Ζ " μηδεποθὲν λέγηται· κὶ τῶν Η, Θ,

Ι, Κ, Λ,Μ μεγέθεων, τὰ μὲν Η, Θ, Ι, Κ, Λ λέγωντι

ποτὶ τὰ Τ, Υ, Φ, Χ,Ψ, τὰ ὅμοια ἐν τοῖς αὐτοῖς λό-

γοις, τὸ δὲ Μ ' μηδεποθὲν λέγηται· ὁμοίως πάντα

τὰΑ, Β, Γ, Δ,Ε, Ζ, ποτὶ πάντα τὰ Ν, Ξ, Ο, Π, Р,

ἢ αὐτὸν ἐξᾶντι λόγον, ὃν πάντα τα Η, Θ, Ι, Κ, Λ, Μ

ποτὶ πάντα τὰΤ, Υ, Φ, Χ, Ψ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ γ΄.

Αἴκα γραμμαὶ ἴσαι ἀλλάλαις ἔωντι ὁπόσαι ἐν

τῷ πλήθει, καὶ παρ᾿ ἑκάζαν αὐτᾶν παρεμπέσῃ τὶ

χωρίον ὑπερβάλλον είδει τετραγώνῳ, ἔωντι δὲ καὶ αἱ

πλώραὶ τῶν ὑπερβλημάτων τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπε-

ρέχεστη, * καὶ ὁ ὑπεροχὰ ἴσα τῷ ἐλαχίσᾳ· ἔωντι ἢ

καὶ ἄλλα χωρία τῷ μὲν πλήθει ἴσα τούτοις, τῷ δὲ

* In MS. deeft. 1 ἴσαν
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μεγέθει ἕκασον ἴσον τῷ μεγίσῳ· ποτὶ μὲ πάντα

τὰ ἕτερα χωρία ἐλάοσονα λόγον ἐξῶντι τῶ ὃν ἔχει ὁ

ἴστα συναμφοτέραις, τῶς τε τῷ μεγίςε ὑπερβλή-

ματοςπλώραῖς ἡ μιᾷ τᾶν ἰσᾶν ἐουσᾶν, ποτὶτὰν ἴσαν

συναμφοτέραις, τῷτε τρίτῳ μέρει τᾶς τὸ μεγί58

ὑπερβλήματος πλώρᾶς, καὶ τᾷ ἡμισέᾳ μιᾶς τῶν

'ἰσᾶν ἐκσᾶν· ποτὶ δὲ τὰ λοιπὰχωρία, ἄνα &με-

γίσε, μείζονα λόγον ἑξεντι τῷ αὐτῷ λόγε.

Ἔσω γὸ ἴσαι ὐθεῖαι ὁποσαιῶν τῷ πλήθει η ἐφ᾿

ὧν τὰ Α, καὶ παραπεπλωκέτω παρ᾿ ἑκάσαν αὐ-

τᾶν χωρίον ὑπερβάλ-

λον ἔδει τετραγώνῳ·

ἔσων δὲ ὑπερβλημά-

των πλευραὶ αἱ Β, Γ,

Δ,Ε, Ζ,Η τῷ ἴσῳ ἀλ-

B

mo ; ſpatia hæc omnia ad illa quidem omnia

minorem rationem habebunt, quam recta utri-

que æqualis, tum lateri maximi exceſſus, tum

uni linearum æqualium, habet ad rectam æqua-

lem utrique, tum tertiæ parti lateris maximi ex-

ceſſus, tum dimidiæ unius linearum æqualium :

ad reliqua vero ſpatia, dempto maximo, ratio-

nem habebunt majorem eadem illa ratione.

Sint enim lineæ quotcunque æquales, in qui-

bus A, et unicuique earum applicetur ſpatium

A

E

Z

H

λάλαν ὑπερέχεσαι, κ

ὰὑπεροχὰ ἔσω ἴσα τᾷ

ἐλαχίσᾳ. Καὶ μεγίο

τα μὲν ἔσω ὰΒ, ἐλα-

χίσα δὲ ἁ "Η. Ἦ δὲ

A A A A A A

excedens ſpeciequa-

drata: lateravero ex-

ceſſuum fint Β, Γ,Δ,

E,Z,Hæqualiter ſeſe

invicem excedentia;

ſitque exceſſus æ-

qualis minimo. Ac

maximumquidemfit

B, minimumvero H.

Prætereaaliaſintſpa-

I I I I I I

A Θ Θ Θ
Θ

Θ

K K K K K K

A A A A A A

P

καὶ ἄλλα χωρία, ἐφ᾽ ὧν ἑκάσα τᾶν ΘΙΚΛ, τῷ μὲν

πλήθει ἴσα τέτοις, τῷ δὲ μεγέθει ἕκασον ἴσον ἔσω

τῷ μεγίζῳ τῷ παρὰ τὰν ΑΒ παρακειμένῳ. Ἔσω

δὲ ὁ μὲν ΘΙ γραμμὰ ἴσα τᾷ Α' ἁ ἢ ΚΛ ἴσα τᾷ

Β· ° καὶ τῶν μὲν ΘΙ γραμμᾶν ἑκάσα᾿ ἔσω δια

πλασία τᾶς Ι, τᾶν δὲ ΚΛ ἑκάσα τριπλασία τᾶς

Κ. Δεικτέον ὅτι τὰ χωρία πάντα, ἐν οἷς τὰ ΘΙΚΑ,

ποτὶ μὲν πάντα τὰ ἕτερα χωρία τὰ ΑΒ, ΑΓ, ΑΔ,

ΑΕ, Α Ζ, Α Η ἐλάοσονα λόγον ἔχει τᾶ ὃν ἔχει ὁ

ΘΙΚΑ Αὐθεῖα ποτὶ τὰν ΙΚ· ποτὶ δὲ τὰ λοιπὰ,

ἄνευ τῷ μεγίς8 τοΑΒ, μείζονα λόγον ἔχοντι τῷ αὐτ

τοῦ λόγο.

Ἔσι γδ τινὰ χωρία, ἐν οἷς τὰΑ, τῷ ἴσῳ ἀλλά-

λων ὑπερέχοντα, καὶ ὁ ὑπεροχὰ ἴσα τῷ ἐλαχίσῳ·

ἐπείτε τὰ παραβλήματα καὶ τὰ πλάτη τῷ ἴσῳ

ὑπερέχεσιν, καὶ ἄλλα χωρία, ἐν οἷς τὰ ΘΙτῷ μὲν

πλήθει ἴσα τούτοις, τῷ δὲ μεγέθει ἕκασον ἴσον τῷ

μεγίσῳ· σύμπαντα ὖν τὰ χωρία, ἐν οἷς τὰ ΘΙ,

πάντων μὲν τῶν, ἐν οἷς τὰΑ, ἐλάοσονα ἐντὶ, ἢ δι-

πλασίονα, τῶν δὲ λοιπῶν, χωρὶςὁμεγίςε, μείζονα

ἢ διπλασίονα. Αὐτὰ ὧν τὰχωρία, ἐν οἷς τὰ Ι, πάν-

των μὲν τῶν ἐν οἷς τὰ Α ἐλάοσονα ἐντὶ, ἢ δὲ λοιπῶν

ἄνωξμεγίςε μείζονα. Πάλιν ἐντὶ γραμμαί τινες

αἱ Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερέχεσαι, κι

n η • κὶ τὰ μὲν Θ Ι γραμμαSic MS.

tia, in quibus unaquæque OΙΚΛ, multitudi-

ne quidem iis ipfis æqualia, magnitudine ve

ro æqualia unumquodque maximo, quod ip-

ſi AB applicatur. Sit autem linea I æqualis

ipſi A; et linea KA æqualis ipfi B : ac linea-

rum quidem I unaquæque dupla ſit ipſius I;

linearum vero KA unaquæque tripla ipfius K.

Oportet demonftrare, ſpatia omnia, in quibus

ΘIKA, ad omnia quidem alia fpatia AB, АГ,

ΑΔ, ΑE, AZ, AH minorem rationem habere,

quam lineam @IKA ad lineam IK : ad reliqua

vero ſpatia, dempto maximo, rationem habere

majorem eadem illa ratione.

Sunt enim quædam ſpatia, in quibus A, æ-

qualiter ſeſe invicem excedentia; et exceffus
æqualis eſt minimo ; quoniam tum ſpatia, quæ

applicantur,tum eorum latitudines æqualiter ſeſe

invicem excedunt ; præterea alia funt fpatia, in

quibus I, multitudine quidem iis ipfis æqua-

lia, magnitudine vero æqualia unumquodque

maximo ; omnia igitur ſpatia, in quibus I,

ſpatiorum quidem omnium, in quibusA, mino-

ra funt quam dupla; reliquorum vero, dempto

maximo, majora quam dupla. Quo circa ſpa-

tia, in quibus I, omnibus quidem fpatiis, in
quibusA, minora funt; reliquis vero, dempto

maximo, majora. Rurfus quædam funt lineæ

Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, H æqualiter ſeſe invicem exceden-

P In MS. deest isw 4 κὶ ὰ ἱπερέχεσαι ἶσαι τὰ ἐλαχισᾳ

1
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tes; et exceſſus æqualis eſt minime: et aliæ à ὑπεροχὰ ἴσα τῷ ἐλαχίσᾳ· καὶ ἄλλαι γραμμαὶ

item lineæ in quibus KA, multitudine quidem
illis æquales, magnitudine vero æquales una-

quæque maximæ. Quæ igitur quadrata ab om-

nibus æqualibus maximæ defcribuntur,omnium

quidem quadratorum, quæ defcribuntur ab æ-

qualiter ſeſe invicem excedentibus, minora funt

quam tripla : reliquorumvero,demptoeo, quod

defcribitur amaxima, majoraquamtripla. Hoc
enim demonſtratum eſt in iis, quæ de helicibus

edita funt. Quocirca ſpatia, in quibus K, om-

nibus quidem ſpatiis, in quibus B, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η,

minora funt ; ſpatiis vero, in quibus Γ, Δ, Ε, Ζ,

H, majora. Quare omnia etiam ſpatia, in qui-

bus IK, ſpatiis quidem omnibus, in quibus ΑΒ,

ΑΓ, ΑΔ, ΑΕ, ΑZ, AH, minora funt ; fpatiis ve-

ro, in quibus AF, AA, ΑΕ, ΑΖ, ΑΗ, majora.
Conſtat igitur omnia ſpatia, in quibus I, KA,

ad ſpatia quidem, inquibus AB, ΑΓ, ΑΔ, ΑΕ,

AZ, AH, minorem rationem habere, quam li-

neam A ad lineam IK; adreliquavero,dempto

eo, in quo AB, rationem habere majorem eadem
illa ratione.

Si rectæ ab eodem puncto ductæ quamlibet

coni ſectionem contigerint; rectæ vero aliæ in

coni ſectione fuerint contingentibus parallelæ,

et ſeſe invicem ſecantes; ſpatia, quæ fub earum
ſegmentis continentur, eamdem inter ſe invi-

cem rationem habebunt, quam quadrata, quæ

acontingentibusdeſcribuntur. Quodautem ſpa-

tium ſub alterius rectæ ſegmentis continetur, id

refpondebit quadrato, quod defcribitur a con-

tingente rectæ eidem parallela. Hoc autem in

conicis elementis demonſtratum eft.

PROP. IV. THEOR.

Si ab eadem rectanguli coni ſectione duo quæ-

cunque ſegmenta ſecentur, quæ diametros æ-

quales habeant; æqualia erunt cum ipſa ſeg-

menta, tum triangula iifdem infcripta, quæ
eamdem ac ſegmenta bafim habeant, eamdem-

que altitudinem. Diametrum autem voco cu-

juſcunque ſegmenti rectam lineam, quæ rectas

omnesbafi ipfius parallelas in duas æquas par-
tes fecet.

Sit rectanguli coni ſectio ABC, a qua duo

ſegmenta ſecentur A ΔΕ, ΘΒΓ. Ac ſegmenti

quidem AAE diameter ſit AZ; ſegmenti vero

OBS, BH ; et fint AZ, BH fibi invicem æqua-

les. Oportet demonftrare æqualiaeſſe cum ſeg-

menta A ΔΕ, Θ Βr, tum triangula iifdem eo, quo

diximus, modo infcripta.

Et primo quidem, quæ alterum ſegmentum

ſecat, or ad rectos angulos fit rectanguli coni

ſectionis diametro. Sumatur autem ea, ſecun-

dum quam poffunt, quæ a ſectione ducuntur,

dupla ejus, quæ ad axem ufque pertingit; ni-

mirum in qua eſt punctumM; et a puncto A

ἐφ᾿ ἂν τὰ ΚΛ, τῷ μὲν πλήθει ἴσαι ταύταις, τῷἢ

μεγέθει᾿ ἑκάσα ἴσαι τᾷ μεγίσᾳ. Τὰ ὧν τετρά-

γωνα τὰ ἀπὸ πασᾶν τᾶν ἴσαν ἀλλάλαις τε καὶ tập

μεγίσᾳ, πάντων μὲν τῶν τετραγώνων τῶν ἀπὸ πα-

σᾶν τῶν τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν, ἐλάοσονα

ἐντὶ ἢ τριπλάσια· τῶν δὲ λοιπῶν χωρὶς τᾶ ἀπὸ

τᾶς μεγίσας τετραγώνα μείζονα ἢ τριπλάσια. Δέ-

δεικται γὸ τῶτο ἐν τοῖς περὶ · τᾶν ἐλικᾶν ἐκδεδομένοις .

Τὰ ὧν χωρία, ἐν οἷς τὸ Κ, πάντων μὲν ἢ χωρίων, ἐν

δἷς Β, Γ, Δ, Ε , Ζ, Η ἐλάοσονά ἐσιν· αὐτῶν δὲ τῶν ἐν

οἷς τα Γ,Δ, Ε, Ζ, Η, μείζονα . "Ως τε κὶ πάντα τὰ

χωρία, ἐν οἷς τὰ ΙΚ, πάντων μὲν τῶν ἐν οἷς ΑΒ,

ΑΓ, ΑΔ, ΑΕ, ΑΖ, ΑΗ ἐλάοσονά ἐσι· τῶν δὲ ἐν

οἷς ΑΓ, ΑΔ, ΑΕ, ΑΖ, ΑΗ μείζονα. Δῆλον ὧν ὅτι

πάντα τὰ χωρία, ἐν οἷς τὰ ΘΙ, ΚΑ, ποτὶ μὲν τὰ

χωρία, ἐν οἷς τὰ ΑΒ, ΑΓ, ΑΔ, ΑE, AZ, AH,

ἐλάσσονα λόγον ἔχοντι τὸ ὃν ἔχει ὁ ΘΑ ποτὶ τὰν

ΙΚ· ποτὶ δὲ τὰ λοιπὰ χωρὶς τᾶ ἐν ᾧ τὰΑΒ΄ μεί

ζονα τῷ αὐτῷ λόγο.

t

Αἴκα κώνε τομᾶς ὁποιασῶν ἀθεῖαι ἐπιψαύοντι

ἀπὸ τὸ αὐτῶ σαμείς ἀγμέναι, ἔωντι ἢ τὰ ἄλλαι δύο

θεῖαι ἐν τῷ τῷ κώνο τομᾷ παρὰ τὰς ἐπιψαυόσας

ἀγμέναι, κἢ τέμνεσαι ἀλλάλας, τὰ περιεχόμενα ὑπὸ

τῶν τμαμάτων τὸν αὐτὸν ἐξῶντι λόγον ποτ᾽ ἄλλαλα,

ὂν τὰ τετράγωνα τὰ ἀπὸ ἢ ἐπιψανεσῶν. Ὁμό-

λογον δε " ἐσσεῖται τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν τᾶς ἐτέ-

ρας γραμμᾶς τμαμάτων τετραγώνῳ τῷ ἀπὸ τᾶς

ἐπιψανέσας παραλλήλες αὐτᾷ. ᾿Αποδέδεικται δὲ

τῦτο ἐν τοῖς κωνικοῖς σοιχείοις.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ δ.

Αἴκα ἀπὸ τᾶς αὐτᾶς ὀρθογωνίς κώνε τομᾶς δύο

τμάματα ἀποτμαθέωντι ὁποσαοῶν, ἴσας ἔχοντα τὰς

διαμέτρος· αὐτά τε τὰ τμάματα ἴσα ἐοσόνται, καὶ

τὰτρίγωνα τὰ ἐγγραφόμενα " εἰς αὐτὰ τὰν αὐτὰν

βάσιν ἔχοντα τοῖς τμαμάτεοσι, κὶ ὕψος τὸ αὐτό.

Διάμετρον δε καλέω παντὸς τμάματος τὰν δίχα

τέμνεσιν τὰς δἰθειας πάσις τὰς παρὰ τὰν βάσιν

αὐτῶ ἀγομένας.

Ἔσω ὀρθογωνίς κώνε τομὰὁ ΑΒΓ, καὶ ἀπο-

τετμήθω ἀπ᾿ αὐτᾶς δύο τμάματα, τό τε ΑΔΕ, κ

τὸ Θ ΒΓ. Ἔσω δὲ τοῦ μὲν ΑΔΕ τμάματος διά-

μετρος ἁ ΔΖ, τοῦ δὲ ΘΒΓ, & ΒΗ· * καὶ ἔσω

ἴσαι αἱ Δ Ζ, ΒΗ. Δεικτέον ὅτι τὰ τμάματα ἴσα

* ἐντὶ τὰ ΑΔΕ, ΘΒΓ, καὶ τὰ τρίγωνα τὰ ἐγγρα

Φόμενα τὸν εἰρημένον τρόπον ἐν αὐτοῖς.

2

Ἔσω δὴ πρῶτον ἀποτέμνεσα τὸ ἕτερον τμᾶμα᾽ ἁ

ΘΓ ποτ᾿ ὀρθὰς τᾷ διαμέτρῳ τᾶς τῦ ὀρθογωνίς κώνε

τομᾶς. Λελάφθω ἢ * παρ᾿ ἂν δύνανται αἱ ἀπὸ τᾶς

τομᾶς, ὁ διπλασία τᾶς μέχρι τοῦ ἄξονος καὶ ἔσω

ἐφ᾽ ᾧ τὸ Μ· ἀπὸ δὲ τοῦ Α κάθετος ἄχθω ἐπεὶ

* ἕκασα ἶσαι

Br

· τῶν ἑλίχαν * μείζον * ἰπείτε

• παρανδίνανται

* εἰς ἔσωσαν * καὶ ἔσωσαν ἐν τὶ τὰ ἡ ἐν τὶ τὰ



DE CONOIDIBUS ET SPHÆROIDIBUS. 265

τὰν ΔΖὰ ΑΚ. Ἐπεὶ ὧν διάμετρος ἐντὶ ἁ ΔΖ & adAZ normalis ducatur AK. Quoniam igitur

τμάματος, ἅτε ΑΕ δίχα τέμνεται κατὰ τὸ Ζ, καὶ AZ ſegmenti diameter eſt, ſecatur AE in duas

i

ὁ ΔΖ παρὰ τὰν

διάμετρόν ἐι τᾶςξ

ὀρθογωνία κώνε το-

μᾶς· ὅτω γὰρ δί-

χα τέμνει πάσας

τὰς παρὰ τὰν ΑΕ

ἀγομένας. Ὃν δη

E

λόγον ἔχει τὸ τερά

γωνον τὸ ἀπὸ τᾶς г

ΑΖποτὶ τὸ τετρά-

γωνον τὸ ἀπὸ τᾶς

Α.Κ, τοῦτον ἐχέτω

ἁΝ ποτὶ τὰν Μ.

Αἱ δὴ ἀπὸ τᾶς του

N

M

B

H

Z

μᾶς ἐπὶ τὰν ΔΖ᾿ ἀγόμεναι παρὰ τὰν ΑΕ δύναν-

ταιτὰ παρὰ τὰν ἴσαν τᾷ Ν παραπίπλοντα πλάτος

ἔχοντα, ὡς αὗται ἀπολαμβάνοντι ὅπὸ τᾶς ΔΖ πο-

τὶ τὸ Δ πέρας. Δέδεικται γὰρ ἐν Τοῖς Κωνικοῖς .

Δύναται ὖν καὶ ὁ ΑΖ ἴσον τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶς

Ν, κὰ τᾶς Δ.Ζ. Δύναται δὲ κὶ ἁ ΘΗ ἴσον τῷ πε-

ριεχομένῳ ὑπό τε τᾶς Μ, καὶ ὑπὸ τᾶς ΒΗ· ἐπεὶ

κάθετός ἐςιν ἁ ΘΗ ἐπὶ τὰν διάμετρον. Ἔχει ὰ τὸ

τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ΑΖ ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ

ἀπὸ τᾶς ΘΗ τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν ἁ Ν ποτὶ τὰν Μ·

ἐπεὶ ἴσαι ὑπέκειντο αἱ ΔΖ, ΒΗ. Ἔχει δὲ τὸ ἀπὸ

τᾶς ΑΖ τετράγωνον κὰ τποτὶ τὸ Ἀπὸ τᾶς ΑΚ. τὸν

αὐτὸν λόγον, ἂν ὁ Ν ποτὶ τὰνΜ. Ἴσαι ἄρα ἐντὶ αἱ

ΘΗ, ΑΚ . Ἐντὶ δὲ ἴσαι τὶ αἱ ΒΗ, ΔΖ. Ως τε

ἴσον ἐςὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΘΗ, ΒΗ περιεχόμενον τῷ ὑπὸ

τᾶν ΑΚ, ΔΖ. Ἴσον ἄρα ἐςὶν ἐὶ τὸ ΘΗΒ τρίγωνον

τῷ ΔΑΖ τριγώνῳ· ὡς τε νὰ τὰ διπλάσια. Ἔτι ἢ

τοῦ μὲ ΑΔΕ τριγώνε ἐπίτριτον ῾ τὸ ΑΔΕ τμᾶμα·

τε ἢ ΘΒΓ τριγώνα ἐπίτριτον τὸ ΘΒΓ. τμᾶμα .

Δῆλον ἐν ὅτι τὰ τμάματά ἐσιν ἴσα, κὶ τὰ τρί

γωνα τὰ ἐγγραφόμενα εἰς αὐτά. Εἰ δὴ μηδετέρα

τᾶν τὰ τμάματα ἀποτεμνεσᾶν ποτ᾿ ὀρθὰς ὁ ἐντὶ

τᾷ διαμέτρῳ τᾶς τὸ ὀρθογωνία κώνε τομᾶς· ἀπο-

λαφθείσας ὑπὸ τᾶς διαμέτρε τᾶς τὸ ὀρθογωνίς

κώνε τομᾶς ἴσας τᾷ διαμέτρῳ τᾶς τῷ ἑνὸς τμάμα-

τος, καὶ ἀπὸ τὸ πέρατος τᾶς ἀπολαφθείσας ποτ᾿

ὀρθὰς ἀχθείσας τᾷ διαμέτρῳ, τὸ γενόμενον τμᾶμα

ἑκατέρῳ τῶν τμαμάτων ἴσον ἐσεῖται . Δῆλον ὖν

* ἐσι τὸ προτεθέν.
e

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ε΄.

Πᾶν χωρίον τὸ περιεχόμενον ὑπὸ ὀξυγωνία κώνε

τομᾶς ποτὶ τὸν κύκλον τὸν ἔχοντα διάμετρον ἴσαν τᾷ

μείζονι διαμέτρῳ τᾶς τὸ ὀξυγωνίς κώνε τομᾶς, τὸν

K

æquas partes in

punctoZ, eadem-

queAZrectanguli

coni ſectionis dia-

:

metro eſt paralle-

la: hoc enimpac-

to rectas omnes

ipſi AE parallelas

induasæquaspar-

tes ſecat. Quam i-

giturrationemha-

bet quadratum ,

quod ab AZ de-

fcribitur, ad qua-

dratum, quodde-

fcribitur ab AK,

A hanc habeat N ad

Μ. Itaque, quæ a ſectione ducuntur ad AZ

ipſi AE parallelæ, poffunt ſpatia, quæ rectæ ip-
ſi N æquali applicantur, latitudinem habentia

rectas illas, quas ipſi a AZ ad terminum& ab-

ſcindunt . Hoc enim in Conicis Elementis de-

monftratum eſt. Poteſt igitur AZ ſpatium ei

æquale, quod fub N, et AZ continetur. Poteft

autem etiam &H ſpatium æquale ei, quod con-

tinetur fubM, etBH; quoniam ad diame-
trum normalis eſt. Igitur quadratum, quod ab

AZ deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribi-

tur a H, eamdem rationem habet, quamNad

Μ; quoniam AZ, BH fibi invicem æquales po-

fitæ funt. Habet autem quadratum, quod ab
AZ defcribitur, ad quadratum, quod defcribi-

tur ab AK eamdem rationem, quam N ad M.

Æquales funt igitur OH, AK. Sunt autem æ-

quales etiam BH, AZ. Æquale eſt igitur ſpa-

tium, quodfubH,BH continetur, ſpatio, quod

continetur ſubAK, AZ. Igitur etiam triangu-
lum HB æquale eſt triangulo AAZ ; atque ideo

etiam eorum dupla æqualia funt. Eft autemtri-

anguli quidem AAE ſeſquitertium ſegmentum

ΑΔΕ ; trianguli vero Br ſeſquitertium ſegmen-

tum Br. Conftat igitur cum ſegmenta, tum

triangula iifdem infcripta æqualia eſſe. Quod fi

neutra rectarum, quæ ſegmenta ſecant, rectan-

guli coni ſectionis diametro ad rectos angulos

fuerit; abſciſſa a rectanguli coni fectionis dia-
metro recta ſegmenti unius diametro æquali ;

ductaque ab ejus termino ad rectos angulos ipſi

diametro recta alia; quod oritur ſegmentum

utrique ſegmentorum æquale erit. Conftat igi-

tur, quod propofitum fuerat.

PROP. V. THEOR.

Quodlibet ſpatium, quod ab acutianguli coni

fectione comprehenditur, ad circulum, qui dia-

metrum habeat majori acutianguli coni ſectionis

diametro æqualem, eamdem habet rationem,

ὁ ἀγομένην • τὸ ΑΔΕ τμᾶμα· τοῦ δὲ ΘΒΓ τριγώνε, ἰπίτριτον˙ in MS. defunt. ὁ ἐν τὶ τάμης τᾶς τοῦ

::

:

3 X
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quamdiameter ejufdem minor admajorem; hoc αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ὁ ἐλάοσων διάμετρος αὐτᾶς ποτὶ

eftadcirculi diametrum.

Sit enim acutianguli coni ſectio AΒΓΔ, cujus

major quidem diameter A T, minor vero BA : et

fit circulus circa diametrum AI deſcriptus. Ο-

portet demonſtrare, ſpatium, quod ab acutian-

guli coni ſectione comprehenditur, ad circulum

eamdem habere rationem, quam BA ad ΓΑ ; hoc

eft ad EZ.

Itaquequam rationem habetBA ad EZ, hanc

habeat circulus * ad circulum ΑΕΓΖ . Dico

circulum Y acutianguli coni ſectioni æqualem

efſſe. Si enim æqualis non eſt circulus * ſpatio,

quod ab acutianguli coni ſectione comprehen-

ditur, ſit primo, ſi fieri poteſt, major. Fieri igi-

tur poteſt, ut circulo * infcribatur polygonum

pariangulum, quodmajus fit ſpatio AΒΓΔ. Ιη-

telligatur infcriptumjameffe: circuloque ΑΕΓΖ

F

B

M

infcribatur rectilineum ei

fimile, quod circulov in-

ſcriptum eft : ductiſque ab

ejufdem angulis normali-

bus ad diametrum АГ,

punctaea, in quibus nor-

males acutianguli coni

K

fectionem ſecant, rectis
A

A

jungantur. Erit utique

quoddam rectilineum a-

cutianguli coni ſectioni

infcriptum; idque adrec-

tilineum infcriptum cir-

culo AEFZ eamdem ra-

tionem habebit, quam BA ad EZ. Quoniam

enim normales E , KAin eamdem rationem ad

punctaM, B ſecantur, conftat trapezium AE ad
aliud M eamdem habere rationem, quamΘΕ

ad Bo. Eodem pacto alia etiam trapezia, quæ

in circulo funt, ad alia trapezia, quæ funt in

acutianguli coni ſectione ; fingula fingulis eam-

dem habent rationem, quam E ad ΒΘ. Ha-

bent autem etiam triangula, quæ ad punctaA,
I in circulo funt, ad ea, quæ funt in acutian-

guli coni ſectione, rationem eamdem. Igitur
totum etiam rectilineum circulo infcriptum ad

totum rectilineum infcriptum acutianguli coni

fectioni eamdem rationem habebit, quam E Z

ad BA. Habet autem idem rectilineum etiam
ad rectilineum circulov infcriptum eamdem ra-

tionem, quoniametiam ipfi circuli eamdem in-
ter ſe invicem habebant. Æquale igitur eft rec-

tilineumcirculo & infcriptum rectilineo infcripto
acutianguli coni ſectioni: quod fieri non poteſt.

Majus enim erat toto ſpatio, quod ab acutian-

guli coni ſectione comprehenditur. Atvero fit,

fi fieri poteft, minor. Rurfus igitur fieri poteft,

ut acutianguli coni ſectioni infcribatur polygo-

num parilaterum, quod majus fit circulo 4.

* In MS. τετ᾿ isi deſunt. ε σαμεῖα

Z

A

f

τὰν μείζω, ' τετ᾿ ἐςὶ ποτὶ τὰντὸκύκλο διάμετρον.

Ἔσω γὰρ ὀξυγωνίς κώνο τομα, ἐφ᾿ὡςτὰΑΒΓΔ,

διάμετρος δὲ αὐτᾶς ὁ μὲν μείζων ἔσω ἐφ᾿ ἃς τὰ

ΑΓ, ὰ δὲ ἐλάοσων ἐφ᾽ ἂς τὰ ΒΔ᾽ ἔσω κύκλος

περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ. Δεικτέον ὅτι τὸ περιεχό

μενον χωρίον ὑπὸ τᾶς ὁ ὀξυγωνίς κώνο τομᾶς, ποτὶ

τὸν κύκλον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ὰ ΒΔ ποτὶ τὰν

ΓΑ, τετέςι τὰν ΕΖ.

Ὃν δὴ λόγον ἔχει ὁ ΒΔ ποτὶ τὰν ΕΖ, τέτον

ἐχέτω ὁ κύκλος, ἐν ᾧ τὸ ψ, ποτὶ τὸν ΑΕΓΖ κύ-

κλον. Λέγω ὅτι ἴσος ἐςὶν ὁ Ἡ κύκλος τῷ τῷ ὀξυ

γωνία κώνο τομᾷ. Εἰ γὰρ μὴ ἐσιν ἴσος ὁΨ κύκλος

τῷ περιεχομένῳ χωρίω ὑπὸ τᾶς τὸ ὀξυγωνίς κώνε

τομᾶς, ἔσω πρῶτον, εἰ δυνατὸν, μείζων. Δυνατὸν

δή ἐσιν εἰς τὸν Ψ κύκλον πολύγωνον ἐγγράψαι ἀρα

τιόγωνον μεῖζον τε ΑΒΓΔ χώρις. Νοείθω δὴ ἐγ

γεγραμμένον· ἐγγεγράφθω δὴ καὶ εἰς – ΑΕΓΖ

κύκλον εὐθύγραμμον ὅμοιον

τῷ ἐν τῷ Ψ κύκλῳ έγγε

γραμμένῳ· καὶ ἀπὸ τῶν

γωνιᾶν αὐτὸ κάθετοι ἄχ-

θωσαν ἐπὶ τὰν ΑΓ διάμε-

τρον, ἐπὶ δὲ τὰ ἐ σαμεία,

καθ᾿ ὰ τέμνονται αἱ κάθε

τοι τὰν τὸ ὀξυγωνίε κώνε

τομὰν, εὐθεῖαιἐπιζώχθω

σαν. Ἐοσᾶται δε τι συθύ

γραμμον ἐν τῷ τῷ ὀξυγωνία

κώνε τομᾶ ἐγγεγραμμένον

Γ

κὰἕξει τὸ αὐτὸποτὶ τὸ ἀθύ

γραμμον τὸ ἐν τῷ ΑΕΓΖ κύκλῳ ἐγγεγραμμένον τ

αὐτὸν λόγον, ὃν ἁ ΒΔ ποτὶ τὰν ΕΖ. Ἐπεὶ γὰρ

αἱ ΕΘ, ΚΛ κάθετοι εἰς τὸν αὐτὸν λόγον τέτμίω

ται κατὰ τὰΜ,Β, δῆλον ὅτι τὸ ΛΕ τραπέζιον ποτὶ

τὸ Μ. τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἁ ΘΕ ποτὶ τὰν

ΒΘ. Διὰ ταῦτα δὲ καὶ τῶν ἄλλων τραπεζιῶν ἕκα-

τον τῶν ἐν τῷ κύκλῳ ποθ᾽ ἕκαςον τῶν τραπεζιῶν

τῶν ἐν
τῶν ἐν τῷ τῷ ὀξυγωνίε κώνε τομᾶ, τοῦτον ἔχει τὸν

λόγον, ὃν ἁ ΕΘ ποτὶ τὰν ΒΘ. Ἔχοντι δὲ κὶ τὰ τρί

γωνα τὰ ποτὶ τοῖς Α, Γ τὰ ἐν τῷ κύκλῳ, ποτὶ τὰ

ἐν τῷ ὀξυγωνία κώνε τομᾷ, τοῦτον ἢ λόγον. Ἕξει ὧν

καὶ ὅλον τὸ δυθύγραμμον τὸ ἐν τῷ ΑΕΓΖ κύκλῳ

ἐγγεγραμμένον, ποτὶ ὅλον τὸ ἐγγεγραμμένον ἀθύ-

γραμμον ἐν τῷ ὁ ὀξυγωνίς κώνο τομᾷ τ αὐτὸν λόγον,

ἂν ὁ ΕΖ ποτὶ τὰν Β.Δ. Ἔχει δὲ τὸ αὐτὸ εὐθύγραμ

μον καὶ ποτὶ τὸ ἐν τῷ Ψ κύκλῳ ἐγγεγραμμλύον τοῦτον

τὸν λόγον, διότι κὰ οἱ κύκλοι τοῦτον εἶχον τὸν λόγον.

Ἴσον ἄρα ἐςὶ τὸ σὐθύγραμμον τὸ ἐν τῷ Ψ κύκλῳ ἐγ-

γεγραμμένον τῷ ἀθυγράμμῳ τῷ ἐν τῷ ὁ ὀξυγωνίς

κώνε τομᾶ ἐγγεγραμμένῳ· ὅπερ ἀδύνατον. Μεᾶζον

γὰρ ἦν ὅλο τὸ περιεχομένα χωρίς ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀξυ-

γωνία * κώνο τομᾶς. ᾿Αλλ᾽ ἔσω, εἰ δυνατὸν, ἐλάοσων.

Πάλιν δὴ δυνατὸν εἰς τὰν τὸ ὀξυγωνίς κώνο τομὰν

ἐγγράψαι πολύγωνον ἀρτιόπλδώρον, μᾶζον τοῦ ψ

* In MS. εὐθύγραμμον deeft . * τέτμηται * κώνο ex MS.

:
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κύκλου. Ἐγγεγράφθω ἐν· καὶ ἀπὸ τῶν γωνιᾶν

αὐτῶ κάθετοι ἀχθεῖσαι ἐπὶ τὰν ΑΓ, ἐκβεβλή-

θωσαν ποτὶ τὰν τὸ κύκλε πειφέρειαν. Πάλιν ἐν

ἐσᾶται τι ἐν τῷ ΑΕ κύκλῳ ἀθύγραμμον ἐγγε-

γραμμένον, ὃ ἕξει ποτὶ τὸ ἐν τὰ τὸ ὀξυγωνίς κώνο

τομᾶ ἐγγεγραμμένον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν ἁ ΕΖ πο-

τὶ τὰν Β.Δ. Ἐγγεγραφέντος δὴ καὶ εἰς τὸν Ψ κύ-

κλον ὁμοίς αὐτῷ, δειχθήσεται τὸ ἐν τῷ Ψ κύκλῳ

ἐγγεγραμμένον ἴσον ἐὸν τῷ ἐν τῷ τῷ ὀξυγωνίς κώνω

τομᾶ ἐγγεγραμμένῳ· ὅπερ ἀδικύατον. Οὐκ ἐςὶν οὖν

ἐδὲ ἐλάσσων ὁ Ψ κύκλος τοῦ χωρίς, τοῦ πειεχο-

μένο ὑπὸ τὰς τοῦ ὀξυγωνία κώνο τομᾶς. Δῆλον ὧν

ὅτι τὸ εἰρημένον χωρίον ποτὶ τὸν ΑΕΓΖ κύκλον τὸν

αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἁ ΒΔ ποτὶ τὰν ΕΖ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 5.

Πᾶν χωρίον, πειεχόμενον ὑπὸ ὀξυγωνίς κώνε του

μᾶς, ποτὶ πάντα κύκλον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ἂν τὸ

πειεχόμενον ὑπὸ τῶν Δἰαμέτρων τᾶς τὸ ὀξυγωνίε

κώνε τομᾶς ποτὶ τὸ Ἀπὸ τᾶς τοῦ κύκλο Διαμέτρο

τετράγωνον.

Itaque infcribatur : quæque ab ejufdem angulis

ad Ar normales ducuntur, ad circuli uſque cir-

cumferentiam producantur. Rurfus eritquod-

dam rectilineum circulo AE inſcriptum, quod

adrectilineum infcriptum acutianguli coni ſec-
tioni eamdem rationem habebit, quam EZ ad

BA. Itaque infcripto circulo etiam & eidem fi-

mili rectilineo, demonftrabitur, quod circulo

infcriptum eft, id ei æquale effe, quod infcrip-
tum eft acutianguli coni fectioni : quod fieri

non poteſt. Neque igiturminor eſt circulus

ſpatio, quod ab acutianguli coni fectione com-

prehenditur. Conſtat igitur id, quod diximus,

ſpatium ad circulum AE IZ eamdem habere ra-

tionem quam B A ad EZ.

PROP. VI. THEOR.

Quodlibet fpatium, quod ab acutianguli coni

ſectione comprehenditur, ad quemlibet circu-
lum eamdem habet rationem, quam ſpatium,

quod fub diametris acutianguli coni ſectionis

continetur, ad quadratum, quod a circuli dia-
metro defcribitur.

Ἔσω γάρ τε χωρίον πειεχόμενον ὑπὸ ὀξυγωνία Quod enim ſpatium ab acutianguli coni ſec-

B

κώνε τομᾶς, " ἐν ᾧ τὸΧ'

διάμετροι δὲ ἔτωσαν τᾶς

τὸ ὀξυγωνίς κώνε τομᾶς X

αἱ ΑΓ, ΒΔ, μείζων δὲ α Α
Γ

ΑΓ. Καὶ κύκλος ἔσω,

ἐν ᾧ τὸ ψ· διάμετρος δε
ン

αὐτοῦ ἁ ΕΖ. Δεικτέον

ὅτι τὸ Χ χωρίον ποτὶ τὸν Ψ κύκλον τὸν αὐτὸν ἔχει

λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΑΓ. ΒΔ, ποτὶ

τὸ ἀπὸ τᾶς ΕΖ τετράγωνον.

Περιγεγράφθω δὴ κύκλος περὶ διάμετρον τὰν

ΑΓ. Τὸ δὴ Χ χωρίον ποτὶ τὸν κύκλον, ὁ διάμε-

τρος ἁ ΑΓ, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ περιεχό

μενον ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΒΔ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΑΓ΄ τε-

τράγωνον. Δέδεικται γὰρ ἔχον ὃν ἁ ΒΔ ποτὶ τὰν

ΑΓ. Ἔχει δὲ καὶ ὁ κύκλος, ὦ διάμετρος ά ΑΓ,

ποτὶ τὸν κύκλον & διάμετρος ὁ ΕΖ, τὸν αὐτὸν λό-

γον, ὃν τὸ Ἀπὸ τᾶς ΑΓ τετράγωνον ποτὶ τὸ Ἀπὸ τᾶς

ΕΖ. Δῆλον ἦν, ὅτι τὸ Χ χωρίον ποτὶ τὸν Ψ κύ-

κλον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ,

ΒΔ πειεχόμενον, ποτὶ τὸ ὅπὸ τᾶς ΕΖ τετράγωνον.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ζ΄.

Τὰ περιεχόμενα χωρία ὑπὸ ὀξυγωνίς κώνε του

μᾶν τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον " ποτ᾿ ἄλλαλα, ἂν τὰ

περιεχόμενα ὑπὸ τῶν διαμέτρων τῶν ὁ ὀξυγωνία κώ-

νε τομᾶν ποτ᾿ ἄλλαλα.

E

Z

tione comprehenditur,

hoc,illud fit, in quo

punctum X : ac ipfius

acutianguli coni ſectio-

nis diametri fint AF,

BA, quarum majorАГ.

Circulus autem ſit is,

in quo punctum : e-

juſque diameter E Z.

Oportet demonftrare ſpatiumxad circulum
eamdemhabere rationem, quam fpatium, quod

fub AF, B A continetur, adquadratum, quod ab

EZ defcribitur.

Circumfcribatur circulus diametro AГ. Spa-

tium igitur&adcirculum, cujus diameter АГ,
eamdem habet rationem, quam ſpatium, quod

fub AT, BA continetur, adquadratum, quod ab

AF deſcribitur. Demonftratum eſt enim eam-

dem habere, quam B A ad Ar. Habet autem

etiamcirculus, cujus diameter Ar, ad circulum,

cujus diameter ÉŻ, eamdem rationem, quam

quadratum, quod ab Ar defcribitur, ad qua-
dratum, quod defcribitur ab EZ. Conftat igi-

tur ſpatiumXadcirculumyeamdemhabere ra-

tionem, quam ſpatium, quod fub AT, BA con-

tinetur, ad quadratum, quod ab EZ defcribitur.

PROP. VII. THEOR.

Spatia, quæ ab acutianguli coni ſfectionibus

comprehenduntur, eamdem inter fe invicem ha-

bent rationem, quam ſpatia, quæ fub acuti-

anguli coni ſectionum diametris continentur.

· ἔσω γάρτι τι ἐν τῷΧ· διάμετροι δὲ ἔσωσαν τᾶς τῦ ὀξογωνίε κώνε τομᾶς· inMS. defunt. η ποτὶ τὰ ἄλλαλα
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Γ

Quæ fpatia ab acutianguli coni ſectionibus

comprehenduntur, hæcea fint, inquibus puncta
A, B. Ac fpatium quidem A illud fit, quod

fubdiametris ejus acutianguliconi ſectionis con-

tinetur, quæ fpatiumAcomprehendit: ſpatium

vero EZ fit illud, quod continetur fub diame-

tris ſectionis alterius. Oportet demonftrare ſpa-

tiumAad fpatium B eamdem habere rationem,

quam A ad EZ.

Sumatur circulus

quidem,inquopunc-

tum : quadratum- K

que, quod ab ejuf-

dem diametro de-

ſcribitur, fit K л. На-

bet autem fpatiumA

ad circulum Y eam-

demrationem,quam

TA ad KA : circulus

vero * ad ſpatium B

eamdem, quam KA ad EZ. Conftat igitur ſpa-

tium A ad ſpatium B eamdem habere rationem,

quam SA ad EZ.

A

Ex hoc vero manifeſtum eſt, quæ ſpatia a

fimilibus acutiangulorum conorum fectionibus
comprehenduntur, ea inter fe invicem eamdem

rationem habere, quamhabent poteftate inter ſe

invicem refpondentes ſectionum diametri.

PROP. VIII. PROB.

Data acutianguli coni ſectione, et recta

linea, quæ recta ad id, in quo ipfa eft,

planum ab ejus centro excitata fit; fieri po-

teſt, ut conus inveniatur verticem habens

rectæ ejus, quæ excitata fuit, terminum, in

cujus ſuperficie ſit data acutianguli coni

fectio.

Detur aliqua acutianguli coni ſectio, et recta

linea, quæ recta ad id, in quo ipfa eft, planum

ab ejus centro excitata fit. Agatur autem per

rectam, quæ excitata fuit, et minorem diame-

trum aliquod planum: in quo quidem minor

acutianguli coni ſectionis diameter fit AB ; cen-

trum vero punctum ; ea denique, quæ ab

ejus centro recta excitata fuit, ΓΔ, cujus ter-

minus punctumr. Intelligatur autem ipſa acu-

tianguli coni ſectio deſcripta eſſe circa diame-

trum AB in plano ad A recto. Oportetutique

conum invenire verticem habentem punctum Γ,

in cujus fuperficie ſit acutianguli coni ſectio.

Ducatur a puncto r ad puncta A, B recta li-

nea, eademque producatur : ducaturque ab A

AZ; ita ut ſpatium, quod fub A E, EZ conti-

netur, ad quadratum, quod ab E F defcribitur

eamdem habeat rationem, quam quadratum,

quod a dimidia majoris diametri defcribitur,

• SicMS.

Ἔσω περιεχόμενα χωρία ὑπὸ ὀξυγωνία •κώνε

τομᾶν, ἐν οἷς τὰ Α,Β. Ἔσω δὲ τὰὶ τὸ μὲν ΓΔ τσε-

ριεχόμενον ὑπὸ τῶν διαμέτρων τᾶς τοῦ ὀξυγωνία κώ-

να τιμᾶς τᾶς πειεχέσας τὸ Α χωρίον· τὸ δὲ EZ

πειεχόμενον ὑπὸ τῶν διαμέτρων τᾶς ἑτέρας τομᾶς.

Δεικτέον ὅτι τὸ Α χωρίον ποτὶ τὸ Β τὸν αὐτὸν ἔχει

λόγον, ἂν τὸ ΓΔ ποτὶ τὸ ΕΖ .

A

E

B

Z

Λελάφθω δὴ κύ-

κλος τὶς, ἐν ᾧ τὸ ψο

ἀπὸ δὲ τᾶς διαμέτρο

αὐτοῦ τετράγωνον ἔσω

τὸ ΚΛ. Ἔχει δὲ τὸ

μὲν Α χωρίον, ποτὶ τ

* κύκλον ἢ αὐτὸν λό-

γον, ὃν τὸ ΓΔ ποτὶ τὸ

ΚΛ᾿ ὁ δὲ ψ κύκλος

Δ ποτὶ τὸ Β χωρίον τὸν

αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ΚΛ ποτὶ τὸ ΕΖ. Δῆλον ἦν,

ὅτι τὸ Α χωρίον ποτὶ τὸ Β ἢ αὐτὸν ἔχει λόγον, ἂν τὸ

ΓΔ ποτὶ τὸ ΕΖ .

Ἐκ τότε δὲ φανερὸν, ὅτι τὰ περιεχόμενα χωρία

ὑπὸ ὁμοιᾶν ὀξυγωνίων κώνων τομᾶν τὸν αὐτὸν λόγον

ἔχοντι ποτ᾿ ἄλλαλα, ὃν ἔχοντι δυνάμει ποτ᾿ ἀλλάλας

αἱ ὁμόλογοι διάμετροι τᾶν τομᾶν.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ή..

Οξυγωνίς κώνο τομᾶς δοθείσας, ξ γραμμᾶς

ἀπὸ τῶ κέντρο τᾶς τὸ ὀξυγωνίε κώνο τομᾶς ἀνε-

σακέσας ὀρθᾶς ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐσιν ὰ τοῦ

ὀξυγωνίς κώνε τομά· δυνατόν ἐσι κῶνον εὑρεῖν κορυ

φὰν ἔχοντα τὸ πέρας τᾶς ἀνεςακέσας εὐθείας,

* οὗ ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ ἐσεῖται ὁἱ δοθεῖσα τῷ ὀξυγω-

νία κώνο τομά.

Δεδόθω τὶς ὀξυγωνίς κώνο τομά, καὶ Ἀπὸ τοῦ

κέντρο αὐτᾶς ἀθεῖα γραμμὰ ἀνεςακᾶσα ὀρθὰ

ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐςὶν ὰ τὸ ὀξυγωνία κώνε το

μά. Διὰ δὲ τᾶς ἀνεςακέσις υθείας, καὶ τὰς

ἐλάοσονος διαμέτες ἐπίπεδόν τι ἐκβεβλήθω· καὶ

ἔσω ἐν αὐτῷ ὁ μὲν ἐλάοσων διάμετρος ὁ ΑΒ· τὸ δὲ

κέντρον τᾶς τὸ ὀξυγωνίς κώνο τομᾶς τὸ Δ' ὰ δὲ

Ἀπὸ τὸ κέντρο ἀνεςακᾶσα ὀρθὰ ἁ ΓΔ, πέρας δὲ

αὐτᾶς τὸ Γ. ῾Ἡ δὲ τῷ ὀξυγωνίς κώνο τομὰ νοείθω

περὶ διάμετρον τὰν ΑΒ γεγραμμένα ἐν ἐπιπέδῳ

ὀρθῷ ποτὶ τὰν ΓΔ. Δεῖ δὴ κῶνον εὑρεῖν κορυφὰν

ἔχοντα τὸ Γ' σαμεῖον, ὁ ἐν τῷ ὑπιφανείᾳ ἐστεῖται ὁ

τῷ ὀξυγωνίε κώνο τομά.

᾿Ἀπὸ δὴ τὸ Γ᾿ ἐπὶ τὰ Α, Β ἀθεία ἀχθεῖσα ἐκ-

βεβλήσθω κὰ ὑπὸ τοῦ Α διάχθω ἁ ΑΖ, ὡς τε τὸ

περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΖ ποτὶ τὸ τετράγωνον
τὸ ἀπὸ τᾶς ΕΓ, τῶτον ἔχειν τὸν λόγον, ὃν ἔχει τὸ

τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ἡμισείας μείζονος διαμέτρο,

P ὁμοίαν ὀξυγωνίων κώνων τομαν (ωτὶ) τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντι ποτ᾿ ἄλλαλα ὃν ἔχοντὶ δυνάμει ποτ᾿ ἀλλάλας αἱ

ὁμέλογοι διάμετροι τὰν τομάν 9 ἀνεσαμόσας ὀρθᾶς * ὕτως
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ποτὶ τὸ ἀπὸ ΔΓ τετράγωνον. Δυνατὸν δὲ ἐσιν, ἐπεὶ ad quadratum, quod defcribitur a ΔΓ . Hoc

μείζων ἐςὶν ὁ λόγος τὸ ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ, autem fieri poteſt ; quoniam ratio hæc major eſt

ΔΒ περιεχόμενον, ποτὶ τὸ

ἀπὸ τᾶς ΔΓ τετράγωνον .

᾿Ἀπὸ δὲ τᾶς ΑΖ ἐπίπεδον

ἀνεςακέτωὀρθὸν ποτὶτὸἐπί-

πεδον, ἐν ᾧ ἐντὶ αἱ ΓΑ, ΑΖ·

ἐνἢ τῷ ἐπιπέδῳ τούτῳ κύκ-

λος γεγράφθω περὶ διά-

μετρον τὰν ΑΖ, κὶ ἀπὸ τὸ

κύκλο τότε κῶνος ἔσω, κο-

A B

ΔΚ

P

AE

ρυφὰν ἔχων τὸ Γ σαμεῖον.

Ἐν δὲ τῷ ἐπιφανείᾳ ὁκώ-

να δειχθήσεται ὅσα ὁ τοῦ

ὀξυγωνίς κώνε τομά. Εἰ

μή ἐστιν ἐν τῷ ὑπιφανείᾳ τῶ

κώνε, ἀναγκαῖον εἶμεν τὶ σαμῖον ἐπὶ τᾶς τῷ ὀξυ-

γωνίς κώνο τομᾶς, ὃ μή ἐσιν ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ ὁκώ-

४४. Νοείθω δε τι σαμεῖον λελαμμένον ἐπὶ τᾶς τῶ

ὀξυγωνίς κώνο τομᾶς τὸ Θ, ὃ ἐκ ἔσιν ἐν τῷ πιφα-

νειᾳ τῶ κώνε· καὶ ὑπὸ τῶ ο καθετὸς ἄχθω ἁ

ΘΚ ἐπὶ τὰν ΑΒ. Ἐσεῖται δὴ αὐτὰ ὀρθὰ ποτὶ τὸ

ἐπίπεδον, τὸ ἐν ᾧ ἐντὶ αἱ ΓΑΖ. ᾿Ἀπὸ δὲ τε Γ ἐπὶ

τὸ κ. ὐθεῖα ἀχθᾶσα ἐκβεβλήθω, συμπιπλέτω

δὴ αὐτὰ τῷΑΖ κατὰ τὸ Λ' καὶ ἀπὸ τὸ 1 ἄχθω

ποτ᾿ ὀρθὰς τᾷ ΖΑ, ἁ ΛΜ, ἐν τῷ κύκλῳ τῷ περὶ

τὰν Α.Ζ. Τὸ δὲ Μ νοάθω μετέωρον ἐπὶ τὰς περι-

Φερείας αὐτῶ· ἄχθω δὲ καὶ παρὰ τὰν ΑΒ, διὰ

μὲν τὸ Λ, ἁ ΞΟ· διὰ δὲ τῶ Ε, ἁ ΠΡ. Ἐπεὶ ἦν

τὸ μὲν ὑπὸ τῶν ΕΑ, ΕΖ περιεχόμενον ποτὶ τὸ ἀπὸ

τᾶς ΕΓ τετράγωνον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ

τᾶς ἡμισείας τᾶς μείζονος διαμέτρο ποτὶ τὸ ἀπὸ

τᾶς ΔΓ· τὸ δὲ ἀπὸ τᾶς ΕΓ ποτὶ τὸ ὑπὸ ΕΠ, ΕP

*ἐὶ ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΔΓ ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν AA, AB +

αὐτὸν ἔχει λόγον τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΖ ποτὶ τὸ ὑπὸ

τᾶν ΠΕ, ΕΡ, ὃν τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τῶς ἡμισείας

τᾶς μείζονος διαμέτρο ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ.

Ἔτι δὲ ὡς μὲν τὸ ὑπὸ τᾶν ΑΕ, ΕΖ ποτὶ τὸ ὑπὸ

τᾶν ΕΠ, ΕΡ, ὕτω τὸ ὑπὸ τῶν ΑΛ, ΛΖ ποτὶ τὸ

ὑπὸ τῶν ΛΞ, ΛΟ· ὡς ἢ τὸ ἀπὸ τᾶς ἡμισείας τᾶς

μείζονος διαμέτρε ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ, ὕτως

τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ τετράγωνον, ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΚ,

Κ.Β. Τὸν αὐτὸν ἄρα ἔχει λόγον τὸ ὑπὸ τῶν ΑΛ, ΛΖ

ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΞΛ, ΛΟ, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ τε-

τράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΚ, ΚΒ. Ἔχει δὲ καὶ

τὸ ὑπὸ τῶν ΞΛ, ΛΟ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΓΛ τετρά-

γωνον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ τῶν ΑΚ, Κ Β ποτὶ

M

Z

ea, quam habet ſpatium,

quod fub AA, AB con-

tinetur, ad quadratum

quod a Ar defcribitur.

Excitetur autem ab AZ

planum ad id planum, in

quo funt PA,AZ, rectum :

defcribaturquehocinpla-

no circulus circa diame-

trum AZ ; et ab eo cir-

culo conus verticem ha-

bens punctum Г. Demon-

ſtrabitur in coni hujus fu-

perficie effe acutianguli

coni ſectio. Si enim non

eft in coni fuperficie ne-

ceſſe eſt punctum aliquod eſſe in acutianguli

coni ſectione, quod in coni ſuperficie non fit.

Itaque intelligatur ſumptum effe punctum ali-

quod in acutianguli coni ſectione, quod

non fit in coni ſuperficie : et a puncto du-

catur Kad AB normalis. Hæc recta uti-

que erit ad planum, in quo funt FAZ. Du-

catur autem a puncto rad K recta linea, ea-

que producatur ita ut incidat inAZ in punc

to A : deinde vero a puncto A ipfi AZ ad rec-

tos angulos ducatur AM; utique in circulo, qui

circa AZ defcriptus eft. Intelligatur autem
punctumM fublime effe in ejufdem circumfe-

rentia : ducaturque ipſi AB parallela, per punc-

tum quidem A, ΞO ; per punctum vero E, ΠΡ.

Quoniam igitur ſpatium quidem, quod fub EA,

EZ continetur, ad quadratum, quod ab Er de-

ſcribitur, eamdem habet rationem, quam qua-
dratum, quod a dimidia majoris diametri de-

fcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a AF :

quadratum vero, quod ab Er defcribitur, ad
ſpatium, quod fub EN, EP continetur, habet

eamdem, quam quadratum, quoddefcribitur a

ΔΓ, ad ſpatium, quod continetur fub AA, AB;

ideo fpatium, quod fub AE, EZ continetur, ad

fpatium, quod continetur fub ΠE, EP, eamdem

habet rationem, quam quadratum, quod a di-

midia majoris diametri deſcribitur, ad ſpatium,

quodcontinetur fub AA,AB. Se habet autem, ut

fpatium quidem, quodfubAE,EZcontinetur, ad

fpatium,quodcontineturfubEI,EP, ita ſpatium,

quod fub AA,AZ continetur, ad ſpatium, quod
continetur fub AZ, AO : ut quadratum vero,

quod a dimidia majoris diametri defcribitur, ad

ſpatium, quod fub AA, AB continetur, itaqua-

dratum, quod defcribitur a K, ad ſpatium,

quod continetur fub AK, KB. Spatium igitur,

quod fub AA, AZ continetur, ad ſpatium, quod

continetur fub EA, AO, eamdem rationem ha-

bet, quam quadratum, quod a K defcribitur,

ad ſpatium, quodcontinetur fub AK, KB. Ha-

bet autem etiam ſpatium, quod fub ZA, AO,

continetur, ad quadratum, quod a FA deſcribi-

tur, eamdem rationem, quam ſpatium, quod

continetur fub AK, KB, ad quadratum, quod

· καὶτὸ

3 Y
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defcribitur arK. Habet igitur etiam ſpatium, τὸ ἀπὸ τᾶς Γ Κ τετράγωνον. Ἔχει ἄρα νὰ τὸ ὑπὸ

quod fub AA, AZ continetur, ad quadratum, τᾶν ΑΛ, ΛΖ περιεχόμενον, ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΓΛ
quod defcribitur a PA, rationem eamdem, quam

quadratum, quod a K defcribitur, ad quadra-

tum, quod defcribitur a КГ. Spatio autem,

quod fub AA, AZ continetur, æquale, eſt qua-
dratum, quod a AM deſcribitur : ducta eſt

enim in ſemicirculo, qui circa AZ deſcriptus

eft, normalis AM. Habet igitur quadratum,

quod a AM defcribitur, ad quadratum, quod

defcribitur a AI eamdem rationem, quam qua-

dratum, quod a K deſcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur a Kr. Quare inrecta linea funto

puncta Γ, Θ, Μ. Eſt autem IM in ſuperficie co-

ni . Conſtat igitur etiampunctum eſſe in coni

ſuperficie. Pofitum autem fueratnoneffe. Nul-
lum eft igitur punctum in acutianguli coni ſec-

tione, quod in coni, quem diximus, ſuperficie
non fit. Tota igitur acutianguli coni ſectio eft

in ejufdem coni fuperficie.

PROP. IX. PROB.

Data acutianguli coni ſectione, et recta linea,

quæ non recta ab ejus centro in eo plano exci-

tata fit, quod rectum ad id, in quo ipſa eſt,

planum per diametrum alteram agitur ; fieri po-

teſt, ut conus inveniatur terminum habens rectæ

ejus, quæ excitata fuit, terminum, in cujus fu-

perficie ſit data acutianguli coni ſectio .

Sit diameter acutianguli coni ſectionis BA ;

centrum vero punctum ; et recta, quæ

tro, ut dictum eſt, ex-

citata fuit, ΔΓ. Intel-

a cen-

г

Θ

τετράγωνον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ που

τὸ τὸ ἀπὸ τᾶς Κ.Γ. Τῷ δὲ ὑπὸ τῶν ΑΛ, ΛΖ πε

ριεχομένῳ ἴσον ἐςὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΛΜ τετράγωνον· ἐν

ἡμικυκλίῳ γδ ' τῷ περὶ τᾶν ΑΖ καθετὸς ἄχθῃ ὁ

ΛΜ. Τὸν αὐτὸν ἄρα ἔχει λόγον τὸ ἀπὸ τᾶς Λ.Μ τε-

τράγωνον, ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΛΓ, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ,

ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς Κ. Γ. Ως τε ἐπ᾿ ἰθειας ἐςὶ τὰ

Γ. Θ,Μ σαμεῖα. Ἡ δὲ ΓΜ ἐν τῷ ὑπιφανείᾳ ἐςὶ ξ

κώνε. Δῆλον ἕν, ὅτι καὶ τὸ Θ σαμεῖον ἐν τῷ ἐπι-

φανείᾳ ἐσεῖται τὸ κώνα. Ἐπέκειτο δὲ μὴ εἶμεν.

Οὐκ ἄρα ἐςὶ σαμῖον ἐδὲν ἐπὶ τᾶς ὁ ὀξυγωνίς κώνε

τομᾶς, ὁ ἐκ ἔσιν ἐν του ἐπιφανεία τὸ προειρημένε

κώνα. Ὅλα ὖν ὁ ὁ ὀξυγωνίς κώνε τομὰ ἐν τῷ ἐπι-

Φανείᾳ ἐςὶ τῷ αὐτᾶ κώνε.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 9 .

Ὀξυγωνίε κώνε τομᾶς δοθείσας, κὶ γραμμᾶς μὴ

ὀρθᾶς ἀνεςακέσας ἀπὸ τὸ κέντρα τᾶς τὸ ὀξυγωνίε

κώνο τομᾶς ἐν ἐπιπέδῳ, ὅ ἐσιν ὀρθὸν ἀνεςακὸς διὰτὰς

ἑτέρας διαμέτρο ποτὶ τὸ ἐπίπεδον ἐν ᾧ ἐσιν ὁ δ᾽ ὀξυ-

γωνία κώνο τομὰ, δυνατόν ἐσι κῶνον εὑρεῖν, κορυφὰν

ἔχοντα τὸπέρας τᾶς ἀνεςακέσας εὐθείας, ὁ ἐν τῷ

πιφανείᾳ ἐοσεῖται ὁ δοθεῖσα ὁ ὀξυγωνίς κώνο τομά.

Ἔσω δὴ διάμετρος μὲν τᾶς ὁ ὀξυγωνίς κώνο τομᾶς

ἃ ΒΑ, κέντρον δὲ τὸ Δ· ψάΔΓ ἀπὸ τὸ κέντρα

ἀνεςακέσα, ὡς εἴρηται .
e

Ἡ ἢ τοῦ ὀξυγωνίς κώνε

τομὰ νοεῖθω περὶ διά-
ligatur autem acutian-

guli coni ſectiodefcrip-

taeffe circadiametrum

AB in plano ad id

planum, in quo funt

AB, ΓΔ, recto . Opor-

tet utique conum in-

venire verticem haben-

tem punctum r, in cu- E.

jus ſuperficie fit acuti-

anguli coni ſectio.

Itaque rectæ AГ, ГВ

æquales non funt; quo-

niam A recta non eſt

ad id planum, in quo

eſt acutianguli coni ſec-

tio. Sit igitur recta EΓ

æqualis ipſi FB : et rec-

A

μετρον τὰν ΑΒ ἐν ἐπιπέ-

M

K

δῳ ὀρθῷ ποτὶ τὸ ἐπί

πεδον ἐν ᾧ ἐντὶ αἱ ΑΒ,

Z
H

ΓΔ. Δεῖ δὴ κῶνον εὑρεῖν
Π

κορυφὰν ἔχοντα τὸ Γ σα-

μεῖον, ὅ ἐν τῷ ὑπιφανεία

ἐσεῖται ὁ τοῦ ὀξυγωνίε

κώνε τομά.

N

taN æqualis ſit dimidiæ alterius diametri, quæ

ipſi AB conjuncta eſt : ducaturque perpunctum

A ZH ipfi E B parallela. Excitetur autem ab

EB planum ad idplanum, inquo funt ΑΓ, ΓΒ

rectum : defcribaturque hoc inplano circa dia-

metrum E B circulus, aut ellipfis. Etquidemfi

•τῷ περὶτὰν

B

P

*Οὐ ἢ ἐντὶ ἴσαι αἱ ΑΓ,

ΓΒ, ἐπεὶ ἁ ΓΔ ἐκ ἐσὶν

ὀρθὰ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν

ᾧ ἐστιν ἁὰ τὸ ὀξυγωνίε κώ-

νε τομά. Ἔσω ὧν ἴσα

ἁ ΕΓ τᾷ ΓΒ· ὰ ἢΝ

θα ἴσα ἔσωτᾷ ἡμισείᾳ τᾶς ἑτέρας διαμέτρο, ἁ

ἐςὶ συζυγὴς τᾷ ΑΒ· καὶ διὰ τῷ Δ ἄχθω ὁ ΖΗ

παρὰτὰν ΕΒ. ᾿Ἀπὸ δὲ τᾶς Ε Β ἐπίπεδον ἀνεςα-

κέτω ὀρθὸν ποτὶ τὸ ἐπίπεδον ἐν ᾧ ἐντὶ αἱ ΑΓ, Γв

καὶ ἐν τῷ ἐπιπέδῳ τούτῳ γεγράφθω περὶ διάμετρον

τὰν ΕΒ κύκλος, ἢ ἔλλειψις. Εἰ μὲν ἴσον ἐςὶ τὸ

• ὕτω δὴ
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τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς Ν, τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν

ΖΔ, ΔΗ, κύκλος . Εἰ δὲ μὴ ἐσιν ἴσον, ὀξυγωνίς

κώνετομὰ τοιαύτα, ὡς τε τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς

ἑτέρας διαμέτρο ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΕΒ τὸν αὐτὸν ἔχειν

λόγον, ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς Ν τετράγωνον ποτὶ τὸ

ὑπὸ τῶν ΖΔ , ΔΗ. Κῶνος λελάφθω κορυφὰν ἔχων

τὸ Γ σαμᾶον, ὅ ἐν τῷ ὁπιφανείᾳ ἐσεῖται ὁ κύκλος,

ἢ ὁ δ᾽ ὀξυγωνίς κώνο τομὰ περὶ διάμετρον τὰν Ε Β .

Δυνατὸν δὲ ἐςι τὅτο· ἐπεὶ ἀπὸ ὁ Γ ἐπὶ μέσαν τὰν

ΕΒ᾿ ἀχθᾶσα ὀρθὰ ἐντὶ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ κατὰ

τὰν ΕΒ. Ἐν ταύτᾳ δὴ* τᾷ δπιφανείᾳ ἐςὶ καὶ à &

ὀξυγωνία κώνο τομὰ περὶ διάμετρον τὰν ΑΒ. Εἰ δ

μή ἐσιν, ἐσεῖται τι σαμεῖον ἐπὶ τᾶς τῷ ὀξυγωνία

κώνε τομᾶς, ὁ ἐκ ἔσαι ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ τῶκώνω.

Νοείθω τὶ σαμᾶον λελαμμένον τὸ Θ, ὅ ἐκ ἐςὶν ἐν

τῷ ἐπιφανείᾳ τῶ κώνε, ὰὶ ἀπὸ τὸ Θκαθετὸς ἄχθω

ἁ ΚΘ ἐπὶ τὰν Α Β ' ὁ δὲ ΓΚ πιζωχθῶσα, ἐκ-

βεβλήθω καὶ συμπιπλέτω τᾷ ΕΒ΄κατὰ τὸ Λ.

Διὰ δὲ τᾶ Λ ἄχθω τὶς ἐν τῷ ὀρθῷ ὑπιπέδῳ κατὰ

τὰν Ε Β ποτ᾿ ὀρθὰς τᾷ ΕΒ, ἁ Λ.Μ. Τὸ ἢ Μ νο-

θω μετέωρον ἐν τῷ ὅπιφανείᾳ ὁ κώνε· ἄχθω δὲ

καὶ διὰ το Λ παρὰ τὰν ΑΒ ὰ ΠΡ. Ἔτι δὴὡς μὲν

τὸ ἀπὸ τᾶς Ν τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΖΔ, ·

ΔΗ, ὅτως τὸ ἀπὸ τᾶς ΛΜ ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΕΛ,

Λ.Β· ὡς δὲ τὸ ὑπὸ τὰν ΖΔ, ΔΗ ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν

ΑΔ, ΔΒ, ὅτὼς τὸ ὑπὸ ΕΛ, ΛΒ ποτὶ τὰ ὑπὸ τῶν

ΠΛ, Λ.Ρ. Ἐσεῖται ἐν ὡς τὸ ἀπὸ τᾶς Ν τετρά-

γωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ Α Δ, ΔΒ περιεχόμενον, ὅτως τὸ

ἀπὸ τᾶς ΛΜ τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν Π.Α,

ΑΡ. Ἔχει δὲ ὡς τὸ ἀπὸ τᾶς Ν τετράγωνον ποτὶ

τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ, ὕτως τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ τετρά-

γωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΚ, ΚΒ· ἐπεὶ ἐν τᾷ αὐτᾷ

ὀξυγωνίς κώνο τομᾷ καθετοὶ ἐντὶ ἀγμέναι ἐπὶ

διάμετρον τὰν Α.Β. Τὸν αὐτὸν ἄρα ἔχει λόγον τὸ

ἀπὸ τᾶς Λ Μ τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν Π.Λ,

ΑΡ, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν AK,

ΚΒ. Ἔχει δὲ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν Π.Α, ΑΡ ποτὶ τὸ

ἀπὸ τᾶς ΓΛ τετράγωνον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ

τᾶν ΑΚ, Κ.Β ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς Κ.Γ. Τὸν αὐτὸν ἐν

λόγον ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς ΛΜ τετράγωνον ποτὶ τὸ

ἀπὸ τᾶς ΛΓ τετράγωνον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ ποτὶ

τὸ ἀπὸ τᾶς Κ.Γ. Ως τε ἐπ᾿ ἀθείας ἐντὶ τὰΓ, Θ,Μ

σαμᾶα. ῾Α δὲ Γ.Μ ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ τῶ κώνε. Δῆ-

λον ἐν ὅτι κὰ τὸ Θ σαμεῖον ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ ἐςὶ τὸ

κώνα. Ὑπέκειτο δὲ μὴ εἶμεν. Φανερὸν ὧν ἐσιν ὃ

ἔδει δείξαι.

▼ SicMS. * τὰ

quadratum, quod aN defcribitur, æquale eſt

ſpatio, quod fub ZA, AH continetur, defcriba-
tur circulus. Sin minus, acutianguli coni fec-

tio ejufmodi, ut quadratum, quod ab altera dia-

metro defcribitur, ad quadratum, quod defcri-

bitur ab E B, eamdem habeat rationem, quam
quadratum, quod aN defcribitur, ad ſpatium,

quod continetur fub ZA, AH. Sumatur deinde

conus verticem habens punctum r, in cujus fu-

perficie fit circulus, aut acutianguli coni ſectio

circa diametrum EB defcripta. Hoc autem fieri

poteft ; quoniam quæ a puncto I ad mediam

ΕΒ ducitur, recta eſt ad planum, quod ab EB

excitatur. Atque in hac fuperficie eſt etiam

acutianguli coni ſectio, quæ circa diametrum

AB defcribitur. Si enim non eſt, punctum erit

in ea aliquod, quod in coni ſuperficie non erit.

Itaque intelligatur ſumptum effe punctum ali-
quod , quod inconi ſuperficie non fit : et a

puncto ducatur K ad AB normalis : duca-

tur autem etiam IK, eaque producatur, ita ut

incidat in EB in puncto A: et per punctumA

ducatur recta quædamAM in plano, quod rec-

tum ab E B excitetur, ad rectos angulos ipſi EB.

Intelligatur autem punctumM fublime eſſe in

fuperficie coni : ducaturque per punctum A ПР
ipſi AB parallela. Ut igitur quadratum, quod

a N defcribitur, ad fpatium, quod fub ZA, ΔΗ

continetur, ita fe habet quadratum, quod de-

ſcribitur a A M, ad ſpatium, quod continetur ſub

EA, AB : ut fpatium vero, quod fub ZA, ΔΗ

continetur, adſpatium,quodcontinetur fub AA

ΔB, ita fe habet ſpatium, quod fub EA, AB

continetur, ad ſpatium,quod continetur fub IIA,
AP. Igitur ut quadratum, quod aN deſcribi-

tur, ad fpatium, quod fub A A, A B continetur,

itafe habebit quadratum, quod defcribitur a

AM, ad ſpatium quod continetur fub IIA, AP.

Ut autem quadratum, quod aN defcribitur, ad

ſpatium, quod fub AA, AB continetur, ita ſe

habet quadratum, quod defcribitur a OK, ad

ſpatium, quod continetur fub AK, KB ; quoni-
am in eadem acutianguli coni ſectione normales

ductæ funt ad diametrum AB. Eamdem igitur

rationem habet quadratumquod aAMdefcribi-

tur, ad ſpatium, quod fub IIA, AP continetur,

quam quadratum, quod defcribitur a K, ad

fpatium, quod continetur fubAK,KB. Habet
autem etiam fpatium, quod fub IA, AP conti-

netur, ad quadratum, quod a Aг defcribitur,

eamdem rationem, quam fpatium, quod conti-

netur fub AK, KB, ad quadratum, quod deſcri-

bitur a КГ. Habet igitur quadratum, quod a

ΛM deſcribitur, adquadratum, quoddefcribitur

aAr rationem eamdem,quam quadratum, quod

aK defcribitur, ad quadratum, quod defcri-

bitur a Kr. Quare in recta linea funt puncta

Γ,Θ,Μ. Eft autem IM in ſuperficie coni. Con-

ſtat igitur etiam punctum effe in coni ſuper-

ficie. Poſitum autem fueratnon effe. Manifef

tum eft igitur, quod oportebat demonftrare.

Η κατὰ τὸ Α
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PROP. X. PROB.

Data acutianguli coni ſectione, et recta li-

nea, quænon recta ab ejus centro in eo plano

excitata fit, quodrectum ad id, in quo ipſa eſt,

planum per diametrum alteram agitur ; fieri

poteft, ut cylindrus inveniatur axem habens,

qui rectæ illi, quæ excitata fuit, indirecto ja-

ceat, in cujus fuperficie ſit data acutianguli coni

ſectio.

Sit altera datæ acutianguli coni ſectionis dia-

meter BA ; centrum vero punctum A; et recta,

quæ a centro, ut dictum eſt, excitata fuit, ΓΔ.

Intelligatur autem acutianguli coni ſectio de-

ſcripta eſſe circa diametrum AB in plano ad id

planum, in quo funt AB, ΓΔ, recto . Oportet

utique cylindrum invenire axem habentem, qui

ipfi FA in directo jaceat, in cujus fuperficie fit

data acutianguli coni ſectio.

A

Z

A

Itaque a punctis A, B ducantur AZ, BH ipſi

ΓΔ parallelæ. Atque altera acutianguli coni ſec-

tionis diameter aut æqualis eſt intervallo ipfa-

rum AZ, BH, aut major, aut minor. Sit primo

æqualis recte ZH ; quæ quidem ad rectos an-

gulos fit ipfi ΓΔ. Εx-

citetur autem a ZHpla-

num ad ΓΔ rectum :

hocque in plano circu-

lus fit circa diametrum

ZH deſcriptus ; et ab

eo circulo cylindrus

axem habens ΓΔ. Jam

in cylindri hujus fuper-

ficie eſt acutianguli co-

ni ſectio. Si enim non

eſt, punctum erit in ea

aliquod, quod in cylindri ſuperficie non erit.

Itaque intelligatur ſumptum eſſe punctum ali-

quod in acutianguli coni ſectione, quod in

cylindri ſuperficie non fit: ducaturque apuncto
, OK ad AB normalis. Hæc recta utique erit

ad planum, inquo funt AB, ΓΔ. Ducatur au-

tem apuncto K ipfi ΓΔ parallela KA ; et a punc-

to A excitetur AM ad rectos angulos ipfi ZH;

utique in circulo, qui circa ZH deſcriptus eft.

Intelligatur autem punctumMfublime eſſe in
circumferentia ſemicirculi, qui circa diametrum

ZH eſt deſcriptus. Eamdem igitur habet ratio-

nem quadratum, quod
normali K defcribi-

tur, ad ſpatium, quod fub AK,KB continetur :

et quadratum, quod deſcribitur a ZI, ad ſpati-

um, quod continetur fub AAB ; quoniam ZH

alteri diametro æqualis eſt. Habet autem eti-

am fpatium, quod fub ZA, AH continetur, ad

a

fpatium, quod continetur fubAK, KB, eamdem
rationem, quam quadratum, quod a zr defcri-

bitur, adquadratum, quod defcribitur ab AAel-

lipſeos. Æquale eft igitur ſpatium, quod fubZA,

AH continetur, quadrato quod a Kdefcribitur.

2 τὰ ΓΑ • ἄχθωσαν

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 1.

Ὀξυγωνίες κώνω τομᾶς δοθείσας, καὶ γραμμᾶς

ἀπὸτῶ κέντρο τᾶς τοῦ ὀξυγωνίς κώνε τομᾶς μὴ ὀρ

θὰς ἀνεςακέσας ἐν ἐπιπέδῳ, ὅ ἐσιν ἀπὸ τᾶς ἑτέρας

διαμέτρς ὀρθὸν ἀνεςακὸς ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ

ἐσιν ὁ τοῦ ὀξυγωνίς κώνο τομά· δυνατὸν ἐντὶ κύ-

λινδρον εὑρεῖν τὸν ἄξονα ἔχοντα ἐπ᾿ ἀθείας τῷ ἀνε

τακέσα γραμμᾷ, ὁ ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ ἐσεῖται ὁ δο-

θεῖσα ὁ ὀξυγωνίς κώνο τομά.

Ἔσω τᾶς δοθείσας τῷ ὀξυγωνίς κώνε τιμᾶς ἑτέ

ρα διάμετρος & ΒΑ΄ κέντρον δὲ τὸ Δ· οἱ δὲ ΓΔ

γραμμὰ ἔξω ἀνεςακᾶσα ἀπὸ τῶ κέντρα, ὡς εἴρητα.

῾Α δὲ τὸ ὀξυγωνίς κώνε τομα, νοείθω περὶ διάμε-

τρον τὰν Α Β, ἐν ἐπιπέδῳ ὀρθῶ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ

ἐν ᾧ ἐντὶ αἱ ΑΒ, ΓΔ . Δᾷ δὴ κύλινδρον ὑρεῖν τὸν

ἄξονα ἔχονται ἐπ᾿ εὐθείας * τᾷ ΓΔ, 8 ἐν τῷ ἐπιφανεία

ἐσεῖται ὁ δοθᾶσα τὸ ὀξυγωνίς κώνο τομά .

M

Ἀπὸ δὴ τῶν Α, Β σαμείων * ἄχθω παρὰ τὰνΓΔ

αἱ ΑΖ, ΒΗ. ῾Α δὲ ἑτέρα διάμετρος τᾶς τὸ ὀξυγω-

νίς κώνο τομᾶς, ἤτοι ἴσα ἐντὶ τῷ διασήματι τᾶν ΑΖ,

ΒΗ, ἢ μείζων, ἢ ἐλάοσων. Ἔσω δὴ πρότερον ἴσα τᾷ

ΖΗ· ἱ ἢ ΖΗ ἔσω ποτ᾿

ὀρθὰς τᾷ ΓΔ. ᾿Ἀπὸ

τᾶς ΖΗ, ἀνεςακέτω ἐπί-

πεδον ὀρθὸν ποτὶ τὰν ΓΔ·

καὶ ἐν τῷ ἐπιπέδῳ τότῳ

κύκλος ἔσω περὶ διά-

μετρον τὰν ΖΗ· ὰ ἀπὸ

*κύκλο τότε κύλινδρος

ἔσω ἄξονα ἔχων τὰν ΓΔ.

Ἐν δὴ τῷ ἐπιφανεία τοῦ

κυλίνδρο᾿ τότε ἐσὶν αξ

г

K

A

B

H

ون

ὀξυγωνίς κώνε τομά. Εἰ γὰρ μὴ ἐσιν, ἐσεῖται τὶ

σαμᾶον ἐπὶ τᾶς ὁ ὀξυγωνίς κώνο τομᾶς, ὁ ἐκ ἐςὶν

ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ ὁ κυλίνδρε. Νοείθω δη τι σαμεῖον

λελαμμένον ἐπὶ τᾶς ὁ ὀξυγωνίς κώνο τομᾶς τὸ Θ,

ὅ ἐκ ἐςὶν ἐν τῷ ὑπιφανείᾳ ὁ κυλίνδρε· καὶ ἀπὸ ξ

◉ καθετὸς ἄχθω ἐπὶ τὰν ΑΒ ἁ ΘΚ. Ἐσεῖται ἢ

αὐτὰ ὀρθὰ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐντὶ αἱ ΑΒ, ΓΔ.

᾿Απὶὸ δὲ ὁκ ἄχθω παρὰ τὰν ΓΔἁΚΑ, καὶ ἀπὸ

&Λ ἀνεςακέτω ὁ ΛΜ ποτ᾿ ὀρθὰς τᾷ ΖΗ, ἐν τῷ

κύκλῳ τῷ περὶ τὰν ΖΗ. Τὸ ἢΜ νοείθω μετέωρον

ἐν τῷ περιφερείᾳ τῶ ἡμικυκλίς ὁπερὶ διάμετρον τὰν

ΖΗ. Τὸν αὐτὸν δὴ ἔχει λόγον τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ

τᾶς ΘΚ καθετᾶ, ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΑΚ, Κ.Β περιε

χόμενον· νὰ τὸ ἀπὸ ΖΓ ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔΒ πε-

ριεχόμενον, ἐπεὶ ἴσα ἐςὶν ὁ ΖΗ τῷ ἑτέρᾳ διαμέτρῳ.

"Ἔχει ἢ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΖΛ, Λ.Η περιεχόμενον ποτὶ

τὸ ὑπὸ ΑΚ, Κ.Β. περιεχόμενον λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς
ΖΓ τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ ΑΔ τᾶς ἐλλείψεως.

Ἴσον ὧν ἐντὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΖΛ, Λ.Η περιεχόμενον τῷ

ἀπὸ τᾶς ΘΚ τετραγώνῳ. Ἔτι δὲ ἴσον καὶ τῷ

Η τετέςιω · τὰς
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Σπὸ ΛΜ. Ἴσαι ἄρα ἐντὶ αἱ ΘΚ, ΜΛ καθετοί·

παράλληλοι οὖν ἐντὶ αἱ ΛΚ, ΜΘ. Ως τε καὶ αἱ

ΔΓ, ΜΘ παράλληλοι ἐοσῶνται . Καὶ ἐν τῷ ἐπιφα-

νεία ἄρα ἐςὶ τοῦ κυλίνδρου ὁ ΘΜ, ἐπεὶ ἀπὸ τοῦ

Μ ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ ἐόντος ἀκταὶ παρὰ τὸν ἄξονα.
Δῆλον ὧν ὅτι καὶ τὸ θ ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ ἐςὶν αὐτοῦ.

Ὑπέκειτο δὲ μὴ εἶμθμ. Φανερὸν οὖν ἐσιν ὁ ἔδει

δείξαι.

Δῆλον δὴ, ὅτι καὶ ὁ κύλινδρος ὁ περιλαμβάνων

τὰν ἔλλειψιν ὀρθὸς ἐσεῖται, αἴκα ἡ ἑτέρα διάμετρος

ἴσα τῷ διαςήματι τῶν ἀπὸ τῶν ὁ περατῶν τᾶς ἑτέ-

ρας διαμέτρο, εἀγμέναν παρὰ τὰν ἀνεςακοῦσαν

εὐθεῖαν.

Ἔσω πάλιν ἑτέρα διάμετρος μείζων τᾶς ΖΗ

ὰἴσα ἔσω ὰΠΖ τᾷ

ἑτέρα διαμέτρῳ. ᾿Ἀπὸ

δὲ τᾶς ΠΖ ἐπίπεδον

ἀνεςακέτω ὀρθὸν ἢ ποτὶ

ἐπίπεδον τὸ ἐν ᾧ ἐντὶ

αἱ ΑΒ,ΓΔ, κὶ ἐν τῷ ἐπι-

πέδῳτότῳ κύκλος ἔσω

درف

περὶ διάμερον τὰνΠΖ

ἀπὸἢὁκύκλοΤότεκύ-

λινδρος ἔσωάξονα ἔχων

τὰνΔΡ. Ἐνδὴτὰ ἐπι-

Φανεία&κυλίνδρελέ

τε, διὰ ἢαὐτῶν δειχθή-

σεται ὅσα ὰ τῷ ὀξυγωνίς κώνο τομά.

A

Eft autem æquale etiam illi, quod defcribitur a

AM. Æquales funt igitur normales, K, ΜΑ ;

ideoque Λ.Κ,Μ. funt parallelæ. Quare paral-

lelæ etiam funt ipfæ ΔΓ, ΜΘ. Eft igitur M
in ſuperficie cylindri ; quoniam a puncto M,

quod in ſuperficie eſt, ducta fuit axi parallela.

Conſtat igitur etiam punctum eſſe in ejufdem

fuperficie. Pofitum autem fuerat non eſſe. Ma-

nifeſtum eſt igitur, quod oportebat demonftrare.

Illud quoque conſtat, cylindrum, qui ellipfim

comprehendit, rectum fore, ſi altera diameter

æqualis fuerit intervallo rectarum, quæ ab alte-

rius diametri terminis rectæ illi, quæ excitata

fuit, parallelæ ducuntur.

Sit rurfus altera diameter major quam ZH :

M

2

P

Π

᾿Ἀλλ᾿ ἔσω ἐλάοσων ὁ ἑτέρα διάμετρος τᾶς ΖΗ

ᾧ δὴ μᾶζον διύαται ὁ ΖΓ τᾶς ἡμισείας ' τᾶς ἑτέρας

διαμέτρο, ἔσω τὸ ἀπὸ τᾶς ΓΞ τετράγωνον. Καὶαπό

§Ξ ἀνεςακέτω γραμμὰ ἴσα τᾷ ἡμισεία τᾶς ἑτέ-

ρας διαμέτρο, ὀρθὰ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐντὶ αἱ

ΑΒ, ΓΔ, ά ΞΝ· τὸ

δὲΝ νοείθω μετέωρον.

῾Α ὧνΓΝ ἴσα ἐντὶ τὰ

ΓΖ. Ἐν δὴ τῷ ἐπι-

πέδῳ, ἐν ᾧ ἐντὶ αἱ ΖΗ,

ΓΝ κύκλος γεγράφ-

θωπερὶ διάμετρον τὰν

ΖΗ· ἥξει ἢ ὅτος διὰ

τοΝ, κὰ Ἀπὸ τῶκύκ-

λε κύλινδρος ἔσω ἄξο-

να ἔχων τὸν ΓΔ. Ἐν

δὴ τὰ ἐπιφανείᾳ τοῦ
A

2

N

κυλίνδρα τότε ἐςὶν ὁ τῷ ὀξυγωνίς κώνε τομά. Ei

γὰρ μή ἐσιν, ἐσεῖταί τι σαμῖον ἐπ᾿ αὐτᾶς, ὃ οὐκ

ἐςὶν ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ τὸ κυλίνδρα. Λελάφθω δή

σαμεῖον ἐπ᾿ αὐτᾶς τὸ Θ· ὰἁ ΘΚ καθετὸς ἄχ-Τι

θω ἐπὶ τὰν Α Β΄ καὶ Ἀπὸ τὸ Κ παρὰ τὰν ΓΔ ἔσω

ἁ Κ. Λ' καὶ δπὸ τὸ Λ ἄχθω ποτ᾿ ὀρθὰς * τᾷ ΖΗ,

ἐν τῷ ἡμικυκλίῳ τῷ περὶ διάμετρον τὰν ZH, à

Α.Μ. Νοείθω δὲ τὸΜ ἐπὶ τᾶς τοῦ ἡμικυκλίς τοῦ

• Sic MS. • ὰ ἑτέρα • περάτων • SicMS.

T

K B

H

æqualiſque ſit IZ

alteri diametro. Ex-

citetur autem a IZ

planum ad id pla-

num, in quo funt

AB, ΓΔ, rectum hoc-

que in plano circu-

lus fit circa diame-

trum IIZ deſcriptus,

et ab eo circulo cy-

lindrus axemhabens

AP. Demonftrabitur

eadem ratione in fu-

perficie cylindri hu-

jus eſſe acutianguli coni ſectio.

M

At vero minor fit altera diameter quam ZH:

et quo plus poteſt zr, quam dimidia alterius

diametri, hoc fit quadratum, quod a r = defcri-

bitur. Excitetur autem a puncto = recta linea

ENæqualis dimidiæ alterius diametri, eademque
recta ad id planum,

in quo funt AB, ΓΔ :

et intelligatur punc-

tum N fublime eſſe.

Æqualis eſt igitur

IN ipſir Z. Defcri-

batur deinde in pla-

no, in quo funt ZH,

IN, circadiametrum

ZH circulus ; qui

quidem etiam per

punctumNtranfibit;

atque ab hoc circu-

lo cylindrus axem

habens ΓΔ. Jam in

T

A

K B

H

cylindri hujus ſuperficie eſt acutianguli coni ſec-

tio. Si enim non eft, punctum erit ineaali-

quod, quod in cylindri ſuperficie nonerit. Ita-
que fumatur in ea punctum aliquod : duca-

turque ab eo OK normalis adAB; itemque a
puncto K KA parallela ipfi ΓΔ : et a puncto

AAM normalis ad ZH; utique in femicirculo,

qui circa diametrum ZH deſcriptus eft. Intel-

ligatur autem punctumM in ſemicirculo effe,

* ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ ἐν ᾧ 1 Sic MS. κ τὰς

3 Z
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MA

qui deſcriptus eft circa ZH, aquo normalis du- περὶ τὰν Ζ.Η· καὶ ἀπὸ τὸΜ καθετὸς ἄχθω ἐπὶ

catur MO ad KA productam. Hæc recta utique τὰν Κ.Α ἐκβληθεῖσαν, ὁ ΜΟ. Ἐσεῖται δὲ αὐτὰ
erit ad planum, in quo funt AB, A, quoniam

KA ad rectos angulos eſt ipſi ZH. Igitur ut ὀρθὰ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐντὶ αἱ ΑΒ, ΓΔ, ἐπεὶ

quadratum, quod a MO defcribitur, ad quadra- ποτ᾿ ὀρθὰς ἐντὶ ἁ ΚΛτᾷ ΖΗ. Ἔσιν δὴ ὡς μὲν τὸ

tum, quod defcribitur aMA, ita fe habetquaἀπὸ τᾶς Μο ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς Μ.Α, ὕτως τὸ ἀπὸ
dratum, quod a N deſcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur a NF: utvero quadratum,quod

a MA defcribitur, ad ſpatium, quod fub AK,

KB continetur, ita fe habetquadratum, quod a

IN defcribitur, ad quadratum, quoddefcribitur

ab AA. Namquadratum quidem, quod aMA

defcribitur, æquale eſt ſpatio, quod fub AZ,

AH continetur ; quadratum vero, quod a IN

deſcribitur, æquale eſt quadrato, quod defcribi-

tur a Z. Igitur ut quadratum, quod a MO

deſcribitur, ad fpatium, quod fub AK, KB con-

tinetur, ita fe habet quadratum, quod a NΞ

defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur ab

AA. Se habet autem etiam quadratum, quod

aK defcribitur, ad ſpatium, quod fub AK, KB

continetur, ut quadratum, quod a =N defcri-

bitur, ad quadratum, quod defcribitur ab A A ;

quoniam N dimidiæ alterius diametri æqualis

eſt. Conſtat igitur æquales eſſe normalesMO,

K ; ideoque etiam KO, M. Quoniam vero

M parallela eſt axi cylindri, punctumque M in

ejufdem fuperficie eft, neceſſe eſt ipfam etiam

Me in ejufdem eſſe ſuperficie. Igitur etiam

punctum in ejufdem ſuperficie eſt. Non erat

autem. Conſtat igitur acutianguli Coni Sectio-

nem neceffarioeſſe in cylindri ſuperficie.

PROP. XI. THEOR.

Quemlibet conum ad conum rationem habe-

re, quæ componitur ex ratione tum baſium,
tum altitudinum, ab iis, qui ante nos fuerunt,

demonftratum eft. Demonftratur autem eodem

modo, etiam quodlibet ſegmentum coni ad coni

fegmentum rationem habere, quæ ex ratione

tum bafium tum altitudinum componitur. Quin-

etiam, quodlibet ſegmentum cylindri triplumeſſe

ſegmenti coni, qui eamdem ac fegmentum illud

bafim habeat, eamdemque altitudinem, eodem

modo demonftratur, quo cylindrus coni eſſe tri-

plus, qui eamdem ac cylindrus bafim habeat, et

altitudinem eamdem.

PROP. XII. THEOR.

Si rectangula conoisplanofecetur acto five per

axem, five fecundum axem, fectio erit rectan-

guli coni ſectio eadem atque illa, quæ figuram

comprehendit. Diameter autem ipſius erit com-

munis fectioplanorum ; tum ejus, quod figuram
fecat, tum ejus, quod rectum ad id, quod fecat,

planum per axem agitur. Quod fi plano ſece-

tur ad axem recto, fectio erit circulus centrum

habens utique in axe. Si obtufiangula conois

plano ſecetur acto five per axem, five fecundum

τᾶς ΞΝ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΝΓ· ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τᾶς

ΜΑποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΚ, ΚΒ, ὕτως τὸ ἀπὸ ΓΝ

ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΑΔ. Ἐπεὶ τὸ μὲν ἀπὸ τᾶς

ἴσον ἐςὶ τῷ ὑπὸ τῶνΛΖ, Λ.Η περιεχομένῳ τὸ δὲ

ἀπὸ τᾶς ΓΝτῷ ἀπὸ τᾶς Γ.Ζ. Ἔσιν ἄρα ὡς τὰ

ἀπὸ τᾶς Μ.Ο τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΚ, Κ.Β,

ὕτως τὸ ἀπὸ τᾶς ΝΞ ποτὶ ἀπὸ τᾶς ΑΔ. Ἐντὶ

δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τᾶς Κ.Θ τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν

ΑΚ, ΚΒ, ὡς τὸ ἀπὸ τᾶς ΞΝ ποτὶ ἀπὸ τᾶς ΑΔ,

ἐπεὶ ἴσα ἐςὶν ἁΞΝτᾷἡμισέᾳ τᾶς ἑτέρας διαμέτρε.

Δῆλον ὧν ὅτι ἴσαι ἐντὶ αἱ ΜΟ, ΘΚ καθετοί· ὡς τε

ἴσαι αἱ ΚΟ, ΘΜ. Ἐπεὶ δὲ ἁ ΜΘ παρὰ τὸν ἄξο-

να ἐντὶ τῶ κυλίνδρου, κὰ τὸ Μ σαμεῖον ἐν τῷ ἐπιφα-

νείᾳ αὐτοῦ, ἀναγκαῖον καὶ τὰν ΜΘ ἐν τῷ ἐπι-

φανείᾳ εἶμεν τῷ κυλίνδρε. Φανερὸν ἐν ὅτι καὶ

τὸ ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ ἐντὶ αὐτοῦ. Οὐκ ἐὼ δὲ,

Δῆλον ἦν ὅτι ἀναγκαῖόν ἐσι τὰν τὸ ὀξυγωνία κώνε

τομὰν ἐν τῷ ὑπιφανείᾳ εἶμεν τῷ κυλίνδρε.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ια.

Ὅτι μὲν πᾶς κῶνος ποτὶ κῶνον τὸν συγκείμενον

ἔχει λόγον ἔκτε τᾶ τῶν βάσεων λόγο, καὶ ἐκ τῶ

τῶν ὕψεων, Υποδείκνυται ὑπὸ τῶν πρότερον. ῾Α αὐ-

τὰ δὲ ὑπόδειξις ἐντὶ καὶ διότι πᾶν ἀπότμαμα κώ-

νε ποτὶ ἀπότμαμα κώνε τὸν συγκείμενον λόγον έχει

ἔκτε τοῦ τῶν βάσεων λόγο, κὶ ἐκ ὁ τῶν ὕψεων.

Καὶ ὅτι τπᾶς τόμος κυλίνδρε τριπλασίων ἐπὶ τοῦ

ἀπιτμάματος τε κώνε, ὁ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν

τῷ τόμῳ, καὶ ὕψος ἴσον, ὁ αὐτὰ ἀπόδειξις, ἅπερ

κὰ ὅτι ὁ κύλινδρος τριπλάσιός ἐσι τε κώνετῷ βάσιν

ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ κυλίνδρῳ, ἐξ ὕψος ἴσαν.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιβ .́

Αἴκα τὸ ὀρθογώνιον κωνοειδες ἐπιπέδῳ τμαθῇ διὰ

τῷ ἄξονος, ἢ παρὰ τὸν ἄξονα, ὁ τομὰ ἐρτεῖται ὀρθο

γωνία κώνο τομὰ αὐτὰ τὰ περιλαμβανούσα το χῆ-

μα. Διάμετρος δὲ αὐτᾶς ἐσεῖται ὁ κοινὰ τομά

τῶν ἐπιπέδων τοῦ τέμνοντος τὸ χῆμα, καὶ ὁ διὰὶ τοῦ

άξονος ἀχθέντος ὀρθῶ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ τέμνον.
Εἰ δὲ τμαθῇ τῷ ἐπιπέδῳ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα,

ὁ τομὰ κύκλος ἐσεῖται τὸ κέντρον ἔχων ὅπὶ τοῦ ἀξ-

ονος . Αἴκα τὸ ἀμβλυγώνιον κωνοειδες ἐπιπέδῳ τμα-
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θῇ διὰ τῷ ἄξονος, ἢ παρὰ τὸν ἄξονα, ἢ διὰ τᾶς

κορυφὰς τῶ κώνε τὸ περιέχοντος τὸ κωνοειδές, ά του

μὰ ἐσεῖται ἀμβλυγωνίς κώνε τομὰ. Εἰ μὲν διὰξ'

ἄξονος αὐτὰ τὰ περιλαμβανέσᾳ τὸ χῆμα· εἰ δὲ &

παρὰ τὸν ἄξονα ὁμοία αὐτῷ· εἰ δὲ τὰ διὰ τᾶς κο-

ρυφᾶς τοῦ κώνο το περιέχοντος τὸ κωνοειδές, ἐκ᾿

ὁμοία. Διάμετρος δὲ τᾶς τομᾶς ἐοσῖται ὁ κοινὰ

τομὰ τῶν ἐπιπέδων τῷ τέμνοντος τὸ χῆμα, καὶ τοῦ

ἀχθέντος διὰ τῶ ἄξονος ὀρθῶ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπε-

δεν. Αἴκα τμαθῇ ὀρθῷ τῷ ἐπιπέδῳ ποτὶ τὸν ἄξονα,

ἃ τομὰ κύκλος ἐσεῖται, τὸ κέντρον ἔχων ἐπὶ τῶ

ἄξονος. Αἴκα τῶν σφαιροειδέων χημάτων ὁποτερῶν

Γπιπέδῳ τμαθῇ διὰ τοῦ ἄξονος, ἢ παρὰ τὸν ἄξονα,

ὰ τομὰ ἐσεῖται ὀξυγωνίς κώνο τομά· εἰ μὲν καὶ

διὰ τὸ ἄξονος, αὐτὰ ὁ περιλαμβάνεσα τὸ χήμα·
εἰ δὲ κὶ παρὰ τὸν ἄξονα ὁμοία αὐτᾷ. Διάμετρος δὲ

τᾶς τομᾶς ἐσεῖται ὁ κοινὰ τομὰ τῶν ἐπιπέδων τοῦ

axem, five denique perverticemconi conoiden

continentis, ſectio erit obtufianguli coni ſectio,

Et fi quidemper axem, eadem erit atque illa,

quæ figuram comprehendit: fi vero fecundum
axem, eidem fimilis: ſi denique per verticem

coni conoiden continentis, non fimilis. Diame-

ter autem ſectionis erit communis ſectio plano-

rum ; tum ejus, quod figuram ſecat, tum ejus,

quod rectum ad id, quodfecat, planum per ax-
em agitur. Quod fi planofecetur adaxem recto,

ſectio erit circulus centrumhabens utique in axe.

Si ſphæroideon figurarum utralibet planoſecetur

acto five per axem, five fecundum axem, ſectío

erit acutianguli coni ſectio: et fi quidem per

axem, eadem illa, quæ figuram comprehendit;

fi vero fecundum axem, eidem fimilis. Dia

meter autem ſectionis eritcommunis ſectio pla-

norum ; tum ejus, quod figuram ſecat, tum

τέμνοντος τὸ χῆμα, ἢ τὸ ἀχθέντος 21ὰ τὸ ἄξονος ejus, quod rectum ad id, quod fecat, planum
ὀρθῶ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον. Εἰ δὲ καὶ τμαθῇ τῷ

ἐπιπέδῳ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, ὁ τομὰ κύκλος ἐατεῖ-

ται, τὸ κέντξον ἔχων ἐπὶ τοῦ ἄξονος. Αἴκα τῶν εἰρη-

θύων οχημάτων ὁποιονῶν ἐπιπέδῳ τμαθῇ 21ὰ τοῦ

ἄξονος, αἱ ἀπὸ τῶν σαμείων τῶν ἐν τῷ ἐπιφανεία &

χήματος μὴ ἐπὶ τὰς τομᾶς ἐόντων καθετοὶ ἀγόμμαι

ἐπὶ τὰ τέμνον ἐπίπεδον, ἐντὸς πεσἕνται τᾶς & χήματος

τομᾶς. Τέτων δὲ πάντων φανερὸν ἐντὶ οἱ ἀποδείξεις.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιγ.

Αἴκα τὸ ὀρθογώνιον κωνοειδες ἐπιπέδῳ τμαθῇ

μήτε 21ὰ τὸ ἄξονος, μήτε παρὰ τὸν ἄξονα, μήτε ποτ᾿

ὀρθὰς τῷ ἀξονι, ὰ τομὰ ἐσεῖται ὀξυγωνίς κώνο τομά·

διάμετρος δὲ αὐτᾶς ὁ μείζων ἐσεῖται ὁ ἐναπιλαφ-

θεῖσα ἐν τῷ κωνοειδει, ἀπὸ τᾶς γενομθύας τιμᾶς

τῶν ἐπιπέδων, τοῦ τεμνοντὸς τὸ χῆμα, ἢ τὸ ἀχ-

θέντος 21ὰ τοῦ ἄξονος ὀρθῶ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον·

ὰ δὲ ἐλάασων διάμετρος ἴσι ἐοσᾶται τῷ διατήματι

τᾶν ἀχθεισῶν ἄλὰὶ τὸν ἄξονα ἀπὸ τῶν περάτων

τᾶς μείζονος διαμέτρο.

1

Τετμάθω γδ τὸ ὀρθογώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ, ὡς

εἴρητας· τμαθέντος δὲ αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ, διὰ

τὸ ἄξονος ὀρθῷ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον, ἔσω τοῦ

μὺ κωνοειδέος τομὰ ἁ ΑΒΓ, τοῦ δὲ ἐπιπέδε τοῦ

τέμνοντος τὸ χῆμα ὁ ΓΑ ἀθεῖα. ῎Αξων δὲ ἔσω &

κωνοειδέος, κὶ διάμετρος τᾶς τομᾶς ὁ ΒΔ. Aux-

τέον ὅτι ὁ τομὰ τῷ κωνοειδέος, ὁ ἀπὸ τῶ ἐπιπέδε

κατὰ τὰν ΑΓ, ὀξυγωνίς ἐςὶ κώνο τομά. Καὶ διά-

μετρος αὐτᾶς ὁ μάζων ἐςὶν ὁ ΑΓ· ἱ δὲ ἐλάσσων

διάμετρος ἴσα ἐντὶ τῷ ΛΑ, τᾶς μὲν ΓΛ παρὰτὰν

ΒΔ ἐὅσας, τᾶς δὲ ΑΛ καθετᾶ ἐπὶ τὰν Γ.Λ.

Νοείπω τὶ σαμεῖον ἐπὶ τᾶς τομᾶς λελαμμένον τὸ

Κ, καὶ ἀπὸ τε Κ καθετὸς ἄχθω ἐπὶ τὰν ΓΑ, ἁ

Κ.Θ. Ἐσσᾶτη ὖν ὁ Κ Θ καθετὸς ἐπὶ τὸ ἐπίπεδον

τὸ ἐν ᾧ ἐσιν ὁ ΑΓΒ ὀρθογωνίς κώνε τομά· διότι κỳ

τὸ τέμνον ἐπίπεδον ὀρθόν ἐσι ποτὶ τὸ αὐτὸ ἐπίπεδον.

per axem agitur. Quod fi plano ſecetur ad ax-

em recto, ſectio erit circulus centrum habens

utique in axe. Si quælibet figurarum, quas dixi-

mus, plano ſecetur per axem acto ; quæ a

punctis, quæ in ſuperficie figuræ non autem in

ipſa ſectione funt, normales ducuntur, intra fi-

guræ ſectionem cadent. Horum autem omni-

um demonftrationes manifeſtæ funt.

PROP. XIII. THEOR .
L

Si rectangula conois plano ſecetur neque per

axem acto, neque fecundum axem, neque ad

rectos angulos axi, ſectio erit acutianguli co-

ni ſectio ; cujus quidem major diameter erit

recta, quæ abſcinditur in conoide a fectione

planorum; tum ejus, quod figuram fecat, tum

ejus, quod rectum ad id, quod fecat, planum

per axem agitur : minor vero diameter æqua-

lis erit intervallo rectarum, quæ a terminisma-

joris diametri axi parallelæ ducuntur.

Secetur enim rectangula conois plano,utdic-

tum eft : eademque ſecta per axem plano alio

ad id, quod fecat, planum recto, fit conoidis

quidem fectio linea ABS , plani vero, quod ſe-

cat, recta ΓΑ. Ac fit conoidis axis, idemque

ſectionis diameter BA. Oportet demonftrare,

conoidis ſectionem, quæ fit aplano fecundum

AΓacto, acutianguli coni ſectionem eſſe. Ac ma-

jorem quidem ipfius diametrum eſſe rectam AF ;

minorem vero æqualem recte AA ; ducta fcili-

cet ГЛ ipfi B A parallela, et AA ad A normali.

Intelligatur ſumptum in ſectione eſſe punc-

tum aliquod K; ducaturque a puncto K ad FA

normalis KO. Erit igitur Korecta ad id pla-

num, in quo rectanguli coni ſectio eft AFB ;

quoniam etiam planum, quod fecat, ad idem

ΒΓ

:

!

!
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M

B

A

T

Διὰ δὲ τοῦ Θ ἄχθω ἱ ΕΖ ὀρθὰς ποιᾶσα γωνίας

ποτὶ τὰν ΒΔ' κὶ διὰ τῶν ΕΖ, ΚΘ ἀθειᾶν ἐπί-

πεδον έκβεβλήθω. Ἐσεῖται δὲ τῶτο ὀρθὸν ποτὶ

τὰν ΒΔ΄ τετμήσεται δὲ τὸ κωνοειδες χῆμα ἐπιπέδῳ

ὀρθῶ ποτὶ τὸν ἄξονα. Ως τε

ὰτομὰκύκλος ἐσεῖται, κέν

P N

planum rectum eſt. Ducatur autem per punc-

tumo recta E Z æquales cum BA angulos effi-

ciens; et per rectas EZ, KO agatur planum.

Hoc rectum utique erit ad BA : et ſecabitur co-

nois plano ad axem recto.

Quare ſectio circulus erit,

cujus centrum punctum

A : ideoque Ko ſpatium

poterit ei æquale, quod

fub ZO, E continetur.

Qui enim ſuper EZ con-

ſtituetur ſemicirculus eſt :

normaliſque cum fit K

media proportionalis eſt,

ſpatiumque poteft, quod

continetur fub ΕΘ, ΘΖ.

Ducantur rurfus contin-

gentesconiſectionem,MN

quidem ipſi Ar parallela,

contingat autem in punc-

to N ; BT vero parallela

ipſi EZ . Quod igitur ſpa-

tium fub A , ΘΓ conti-

E
A

netur, ad ſpatium, quod continetur fubΕΘ,ΘΖ,

eamdem habet rationem,quamquadratum,quod
aNT deſcribitur, ad quadratum, quod defcri-

bitur a BT. Hoc enim demonſtratum eſt. Æ-

qualis eſt autem ipſi NT, TM ; quoniam etiam

BP ipſi BM æqualis eft. Igitur etiam ſpatium,
quod fub ΑΘ, Γ continetur, ad quadratum,

quod aK defcribitur, rationem habet eamdenı,

quam quadratum, quod a TM defcribitur, ad

quadratum, quod defcribitur aTB. Quare eti-
am quadratum, quod a normali K defcribitur,

ad fpatium, quod fub AΘ, Θ Γ continetur, eam-

dem habet rationem, quam quadratum, quod a

BT defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur

aTM. Quoniam igitur triangula ГАЛ, TMB

fimilia funt, quadratumquod a normali K de-

ſcribitur, ad rectangulum, quod fub ΑΘ, ΘΓ

continetur, eamdem habetrationem,quamqua-
dratum, quod abAAdeſcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur ab ΑΓ. Pariter demonſtra-

buntur, et quadrata, quæ ab aliis normalibus a

ſectione ad Ar ductis defcribuntur, ad ſpatia,

quæ fub fegmentis ipſius AI continentur, eam-

dem habere rationem, quam quadratum, quod

ab AA defcribitur, ad quadratum, quod defcri-

bitur ab AF. Conſtat igitur ſectionem eſſe acu-

tianguli coni ſectionem : ac majorem quidem

ipfius diametrum eſſeAr, minorem vero æqua-

lem ipfi AA.

PROP. XIV. THEOR .

Si obtufiangula conois plano ſecetur concur-

rente tum omnibus lateribus coni conoiden con-

tinentis, non autem acto ad rectos angulos axi,

ſectio erit acutianguli coni ſectio. Cujus quidem

major diameter erit recta, quæ abfcinditur in

η τὰν ΕΖ, ΚΘ εὐθεῖαν

MS. ἐπιπέδῳ deeft .

■ Sic MS.
0

Θ

Z

K

τξον δὲ αὐτὸ τὸ Δ. ῾Α ἄρα

Κ.Θ ἴσον δυνασεῖτῳ τῷ ὑπὸ

ΖΘ, ΘΕ. Ημικύκλιονγάρ

ἐσι τὸ ἐπὶ τᾶς ΕΖ· καὶ

ἁΚΘ καθετὸς ὅσα μέσα

n

γίνεται ἢ ἀναλόγον τῷ ὑπὸ

τᾶν ΕΘ, Θ Ζ περιεχομένῳ.

*Ἄχθω δὲ ἐπιψαύεσα τᾶς

τὸ κώνο τομᾶς, ὁ μέν ΜΝ

παρὰτὰν Α Γ, ἐπιψανέτω

δὲ κατὰ τὸ Ν· ὰ δὲ ΒΤ

παρὰ τὰνΕΖ. Τὸ δὴ πε-

Γριεχόμενον ὑπὸ τᾶν ΑΘ,

ΘΓ, ποτὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΕΘ, ΘΖ, τὸν

αὐτὸν ἔχει λόγον, ἂν τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ΝΤ,

ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΤ. Δέδεικται γδ

Tro. Τᾷ δὲ ΝΤ ἴσα ἐντὶ ὁ ΤΜ· διότι καὶ ἁ

ΒΡ ° τᾷ ΒΜ. Ἔχει ὧν ἐὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν

ΑΘ, ΘΓ, ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΘ τὸν αὐτὸν λόγον,

ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΤΜ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς Τ Β. Ὡς τε

καὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ καθετέ τετράγωνον, ποτὶ τὸ

ὑπὸ τῶν ΑΘ, ΘΓ περιεχόμενον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον,

ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΤ τετράγωνον, ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς

Τ.Μ. Ἐπεὶ ὧν ὅμοια ἐντὶ ' τὰ ΓΑΛ, ΤΜ Β τρίγω

να, τὸ ἀπὸ τᾶς Θ Κ καθετᾶ τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ

τᾶν ΑΘ, ΘΓ περιεχόμενον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν

τὸ ἀπὸ τᾶς Α.Λ τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΑΓ.

Ὁμοίως δειχθήσονται κὶτὰ Ἀπὸ τῶν ἄλλαν καθετᾶν

τετράγωνα, τᾶν ἀγομέναν ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἐπὶ τὰν

ΑΓ, ποτὶ τὰπεριεχόμενα ὑπὸ τῶν τᾶς ΑΓ τμαμά-

των, τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΑΛ

τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΑΓ. Δῆλον ὧν ὅτι ἁ

τομά ἐσιν ὀξυγωνίς κώνο τομά· διάμετροι δὲ αὐ-

τᾶς εἰσιν, ἃ μὲν μείζων ὁ ΑΓ, ὁ δὲ ἐλάοσων ἴσα

τᾷ ΑΛ.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιδ΄.

Αἴκα τὸ ἀμβλυγώνιον κωνοειδες ὁ ἐπιπέδῳ τμαθῇ

συμπίπλοντι πάσαις τῶς τὸ κώνο πλώρῶς τῶ

περιέχοντος τὸ κωνοειδές, μὴ ποτ᾿ ὀρθας τῷ ἄξονι ,

& τομὰ ἑοσεῖται ὀξυγωνία κώνο τομά. Διάμετρος δε

αὐτᾶς ὁ μείζων ἐσεῖται ὁ ἐναπολαφθεῖσα ἐν τῷ κω-

τᾷTM Ρ τᾷ ΓΑΛ, ΤΛΒ τρίγωνα ὅμοια δειχθήσοιται
4 In
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νοειδεῖ ἀπὸ τᾶς γενομένας τομᾶς τῶν ἐπιπέδων, τῶτε

τέμνοντος τὸ χῆμα, καὶ τὸ ἀχθέντος διὰ τῷ ἄξο-

νος ὀρθοῦ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον.

Τεμνέθω γὰρ τὸ ἀμβλυγώνιον κωνοειδές ἐπι-

πέδῳ, ὡς εἴρηται καὶ ἄλλῳ ἐπιπέδῳ τμαθέντος

αὐτῶ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρθῷ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον,

τοῦ μὲν κωνοειδέος τομὰ ἔσω ἁ ΑΒΓ άμβλυγωνίς

κώνε τομὰ, τῷ δὲ τέμνοντος τὸ χῆμα ἐπιπέδε ἁ

ΑΓ θᾶα. "Αξων δὲ τῷ κωνοειδέος, καὶ διάμετρος

M

conoide a ſectione planorum, tum ejus, quod

figuram ſecat, tum ejus, quod rectum ad id,

quod fecat, planum per axem agitur.

Secetur enim obtufiangula conois plano, ut

dictum eſt : eademque ſecta per axem plano

alio ad id, quod fecat, planum recto, fit conoi-

dis quidem ſectio obtufianguli coni ſectio A B Г ;

plani vero quod figuram ſecat, recta AF. Ас

ſit conoidis axis, idemque ſectionis diameter,

K

A B

P

T

N

E A
Z

Γ

S

τᾶς τομᾶς ὁ ΒΔ. Νοείθω δή τι ἐπὶ τὰς τομὰς

λελαμμένον σαμεῖον τὸ Κ, καὶ ἀπὸ τε Κ καθετὸς

ἄχθω ἐπὶ τὰν ΑΓ & ΚΘ. Ἐσεῖται δὴ αὐτὰ ὀρ-

θὰ ῾ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ ἐν ᾧ ἐντὶ ἁ Α Β Γ κώνε το-

μά. Διὰ δὲ τῷ Θ ἄχθω ἱ ΕΖ ποτ᾿ ὀρθὰς τα

ΒΔ· καὶ διὰ τῶν ΕΖ, ΚΘ εὐθειᾶν ἐπίπεδον ἄχθω

τέμνον τὸ κωνοειδές. Τετμήσεται δὴ ἐπιπέδῳ ὀρθῶ

ποτὶ τὸν ἄξονα· ὡς τε ὁ τομὰ κύκλος ἐσᾶται, κέν-

τρον δὲ αὐτῶ τὸ Δ. ῾Ἡ ἄρα καθετὸς ὁ ΚΘ ἴσον

δυνασᾶται τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν ΕΘ, ΘΖ. Αχ-

θω δὴ πάλιν ἃ μὲν ΜΝ παρὰ τὰν ΑΓ ἐπιψανάσα

τᾶς τὸ κώνε τομᾶς κατὰ τὸΝ, & ἢ ΒΤ παρὰ

τὰν ΕΖ. Τὸ δὴ περιεχόμενον ὑπὸ ΕΘ, ΘΖ ποτὶ

τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΑΘ, ΘΓ, τὸν αὐτὸν ἔχει

λόγον, ὃν τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΤ ποτὶ τὸ

ἀπὸ τᾶς ΤΝ. Ως τε τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΘ καθετέ τε-

τράγωνον ποτὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΑΘ, ΘΓ,

τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΤ, ποτὶ τὸ

ἀπὸ τᾶς ΤΝ. Ὁμοίως ἓν ' δειχθησᾶντι καὶ τὰ

ἀπὸ τῶν ἄλλαν " καθετᾶν τῶν ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἀγο-

μέναν ἐπὶ τὰν ΑΓ ποτὶ τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν

τμαμάτων τᾶς ΑΓ, ἃ αἱ καθετοὶ ποιῶντι, τὸν αὐ-

τὸν ἔχοντα λόγον, ὅν τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΤ τετράγωνον

ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΤΝ. Καί ἐσιν ἐλάοσων ἁ ΒΤ

τᾶςΤΝ· διότι κὶ ὁ ΜΤ ἐλάοσων ἐςὶ τᾶς ΤΝ, καὶ

γὰρ ὁ ΜΒ ἐλάσσων τᾶς ΒΡ. Τέτο γάρ ἐσιν ἐν

ταῖς τὸ ἀμβλυγωνίς κώνε τομαῖς " συμπίπλοντι.

Δῆλον ἐν ὅτι ὁ τομὰ ἐςιν ὀξυγωνίς κώνο τομά· κι διά-

μετρος αὐτᾶς μείζων οἱ ΑΓ. Ὁμοίως καθετᾶ ὅσης

τᾶς ΝΡἐν τῷ τῷ ἀμβλυγωνίς κώνε τομᾶ, διάμε-
τρος ταύτας μείζων ἐςὶν ἁ Γ.Α.

T

ΒΔ. Intelligatur ſumptum inſectione eſſe punc-
tum aliquod K ; ducaturque a puncto K ad AГ

normalis ΚΘ. Hæc recta utique erit ad id pla-

num, in quo obtufianguli coni ſectio eſt ABF.

Ducatur autem per punctum recta EZ ad rec-

tos angulos ipſi BA; et per rectas EZ, KO pla-

num agatur ſecans conoiden ; quæ quidem plano

ſecabitur ad axem recto. Quare ſectio circulus

erit, cujus centrum punctum A : ideoque nor-

malis Ko ſpatium poterit ei æquale, quod fub

ΕΘ, ΘZ continetur. Ducantur rurfus contin-

gentes coni ſectionem, MN quidem, quæ in

punctoNcontingit, ipfi Ar parallela ; BT vero

parallela ipfi EZ. Quod igitur ſpatium fub EO,
Z continetur, ad ſpatium, quod continetur fub

ΑΘ, ΘΓ, eamdem habet rationem, quam qua-

dratum, quod a BT defcribitur, ad quadratum,

quod deſcribitur a TN. Quare quadratum, quod

a normali K defcribitur, ad fpatium, quod fub

ΑΘ, Θr continetur, rationem habet eamdem,

quam quadratum, quod a BT defcribitur, ad
quadratum, quod defcribitur aTN. Pariter de-

monftrabuntur et alia quadrata, quæ ab aliis nor-

malibus a fectione ad Ar ductis defcribuntur, ad

fpatia, quæ fub fegmentis ipſius Ar, quæ nor-

males efficiunt, continentur, eamdemhabere ra-

tionem, quam quadratum, quod a BT defcribi-

tur, ad quadratum, quod defcribitur a TN. Eſt

autem minor B T quam TN ; quoniam ipſa eti-

am MT minor eſt quam TN, cum MB minor ſit

quam BP. Hoc enim in obtufianguli coni ſec-

tionibus contingit. Conſtat igitur ſectionem eſſe

acutianguli coni ſectionem ; majoremque ipfius

diametrum AΓ. Similiter ſi ſit NP normalis in

• ποτὶ τῷ ἐπιπέδῳ * τὰν ΕΖ, ΚΘ εὐθείαν
t

acutianguli fectione coni, diameter ipfius major
eft ΓΑ.

δειχθήσοντι • καθέτων * σύμπτωμα

1

:

1

1
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278 ARCHIMEDIS

PROP. XV. THEOR.

Si longa ſphærois plano ſecetur, ad axem non

recto, ſectio erit acutianguli coni ſectio. Cujus

quidem major diameter erit recta, quæ abſcin-

ditur in ſphæroide a ſectione planorum ; tumm

ejus, quod figuram ſecat, tum ejus, quod rec-

tum ad id, quod fecat, planum per axem

agitur.

Et fi quidem ſecetur five per axem, five fe-

cundum axem, manifeſta res eſt. Itaque ſece-

tur plano alio : eademque ſecta per axem plano
ad id, quod fecat, planum recto, fit ſphæroidis

quidem ſectio acutianguli coni ſectio ΑΒΓΔ ;

plani vero, quod ipſam ſecat, recta A. Ac fit

ſphæroidis axis, idemque acutianguliconi ſectio-

nis diameter, BA :

centrumpunctum

X: minorque dia-

meter ΠΡ. Duca-

tur autem BT ad

rectos angulos ip-

fi BA : et HN ip-

ſi Ar parallela ,

eademque contin-

gens acutianguli

H

B

T

M

ad ſpatia, quæ fub ſegmentis ipfius AF continen-

tur, eamdem habere rationem, quam quadra-

tum, quod a BT defcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur a TN. Itaque ſectionem qui-

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιέ.

Αἴκα καὶ τὸ παράμακες σφαιροειδες ὑπιπέδῳ

τμαθῇ, μὴ ποτ᾿ ὀρθὰς τῷ ἄξονι, ὁ τομὰ ἑοσεῖται

ὀξυγωνία κώνο τομά. Διάμετρος δὲ αὐτᾶς ὁ μά-

ζων ἐσεῖται ὁ ἐναπολαφθᾶσα ἐν τῷ * σφαιροειδεί

ἀπὸ τᾶς γενομθύας τομᾶς τῶν ὑπιπέδων, το τέμ-

νοντος τὸ χῆμα, κὰ τὸ ἀχθέντος διὰ τὸ ἄξονος ὀρθῶ

ποτὶ τὸ τέμνον ὑπίπεδον.

Εἰ μὲν ἐν κατμαθῇ διὰ τὸ ἄξονος, ἢ παρὰ τὸν

ἄξονα, δῆλον. Τετμάθω ἢ ἄλλῳ ἐπιπέδῳ· τμα-

θέντος ἢ αὐτῶ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρθῷ τποτὶ τὸ τέμνον,

τοῦ σφαιροειδέος τομὰ ἔσω ἁ ΑΒΓΔ ὀξυγωνία κώ-

να τομά· τὸ δε τέμνοντος αὐτὸ ἐπιπέδε, ὰ ΓΑ εὐ-

θᾶα" "Αξων ἢ ἔσω τὸ σφαιροειδέος, καὶ διάμετρος

N

Π

P

A

τᾶς ὁ ὀξυγωνία κώ-

νου τομᾶς ὁ ΒΔ·

κέντρον δὲ τὸ Χ·

καὶ ἐλάοσων διά-

Δ μετρος ἔσω ἁ ΠΡ.

Ἄχθω ἢ ὁ μὲν ΒΤ

ποτ᾽ ὀρθὰς τῷ Β Δ·

ὁδὲΗΝπαρὰ τὰν

ΑΓ,ἐπιψαύεσιτᾶς

8οξυγωνίς κώνε το

coni ſectionem inpuncto N: ducaturque etiam μᾶς κατὰ τὸ Ν· ἄχθω δὴ καὶ ὰ ΜΛ διὰ τῷ Χ

MA per punctumX, parallela ipſi Ar. Pariter παρὰ τὰν ΑΓ. Ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον δειχθη-
ac fupra demonftrabuntur quadrata, quæ a nor-

- τῶντι τὰ τετράγωνα, τὰ ἀπὸ τῶν καθετᾶν τῶν ἀπὸ
malibus a ſectione ad Ar ductis deſcribuntur,

τᾶς τομᾶς ἐπὶ τὰν ΑΓ΄ ἀγομέναν, ποτὶ τὰ τπεριε

χόμενα ὑπὸ τῶν τὰς ΑΓ τμαμάτων, τὸν αὐτὸν ἔ-

χοντα λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΤ τετράγωνον, ποτὶ

τὸ ἀπὸ τᾶς ΤΝ. Ὅτι μὲν ὧν οἱ τομά ἐσιν ὀξυγωνία

κώνο τομὰ, καὶ διάμετρος αὐτᾶς ὁ ΓΑ, δῆλον· ὅτι

δε μείζων, δεικτέον. Τὸ γὰρ ὑπὸ τῶν Π.Χ, ΧΡ

περιεχόμενον ποτὶ τὸ ὑπὸ ΜΧ, ΧΛ, τὸν αὐτὸν ἔχει

λόγον, ἂν τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΤ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΝΤ·

ἐπεὶ παρὰ τὰς ἐπιψαυόσας ἐντὶ αἱ ΠΡ, Μ Λ. Ἔ-

λαοσον δὲ ἐσι τὸ ὑπὸ τῶν Π.Χ, ΧΡ περιεχόμενον τῶ

ὑπὸ τῶν Μ.Χ, Χ Λ· ἐπεὶ ἐὶ ἁ ΧΠτᾶς Χ.Λ. Ἔλασ-

σον ἄρα ἐςὶ καὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΤ τετράγωνον τῶ ἀπὸ

τᾶς ΤΝ. Ως τε καὶ τὰ ἀπὸ τῶν καθετᾶν τετρά-

γωνα τᾶν ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἐπὶ τὰν ΑΓ ἀγομέναν

ἐλάσσονα ἐντὶ τῶν ὑπὸ τῶν τμαμάτων τᾶς ΑΓ πε-

ριεχομένων. Δῆλον ἐν ὅτι μείζων ἐντὶ διάμετρος ἁ

dem eſſe acutianguli coni ſectionem, et diame-

trum ipfius eſſe AT, manifeſtum eſt : at vero

majorem effe, hoc oportet demonftrare. Quod

enim ſpatium fub IIX, XP continetur, ad ſpati-
um, quod continetur fub MX, XA eamdem ha-

bet rationem, quam quadratum, quod a BT de-

ſcribitur ad quadratum, quod defcribitur aNT ;

quoniam II P, MA contingentibus parallelæ funt.

Minus eft autem ſpatium, quod fub IX, XP

continetur ſpatio, quod continetur fubMX, XA ;

quoniam etiam XII ipfa X A minor eſt. Minus

eſt igitur quadratum, quod a BT defcribitur

quadrato, quod defcribitur a TN. Quare et quæ

a normalibus a fectione ad Ar ductis quadrata
defcribuntur minora funt ſpatiis, quæ fub feg-

mentis ipfius AF continentur. Conftat igitur ip-

ſam IA majorem eſſe diametrum.

Si lata ſphærois plano ſecetur, alia quidem

eadem erunt: diametrorum vero ea erit minor,

quæ in ſphæroide abſcinditur.

Porro ex his illud in figuris omnibus mani-

feſtum eſt, ſi parallelis planis ſecentur, eorumfec-

tiones fimiles fore. Quæ enim a normalibus qua-

* Sic MS.

ΓΑ.

Αἴκα τὸ ἐπιπλατὺ σφαιροειδες ἐπιπέδῳ τμαθῇ, τὰ

μὲν ἄλλατὰαὐτὰ ἐσεῖται· τῶν ἢ διαμέτρων ἐλάσ-

σων ἐοσεῖται ὁ ἐναπολαφθεῖσα ἐν τῷ σφαιροειδεί.

Ἐξ αὐτῶν δὲ φανερὸν ἐν πᾶσι τοῖς * χημάτεοσιν,

ὅτι αίκα παραλλήλοις ἐπιπέδοις τμαθῆ, αἱ αὐτῶν

τομαὶ ὅμοιαι ἐοσόνται. Τὰ γὰρ τετράγωνα τὰ ἀπὸ

* ἀγμένας
2

σχήμασιν
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.

drata defcribuntur, hæc ad ſpatia, quæ fub ſeg-

mentis continentur,eamdem rationemhabebunt.

τᾶν καθετᾶν ποτὶ τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν τμα-

μάτων τῆς αὐτὸς λόγος ἐξέντι .

ΠΡΟΤΑΣΙΣ 15 .

Ἐν τῷ ὀρθογωνίῳ κωνοειδεῖ, ἀπὸ παντὸς ὁτεῶν

σαμεὰς τῶν ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ τῶ κωνοειδέος τᾶν ἀγο-

μέναν εὐθεῖᾶν παρὰ τὸν ἄξονα, αἱ μὲν ἐπὶ τὰ αὐ-

τὰ ἀγόμεναι, ἐφ᾽ ὰ ἐντὶ τὰ κυρτὰ αὐτῶ, ἐκτὸς πε-

σῦνται τὸ κωνοειδέος· αἱ δὲ ἐπὶ θάτερα ἐντός.

᾿Αχθέντος γὰρ ἐπιπέδε διάτε τὸ ἄξονος κὶ τοῦ

σαμείς, ἀφ᾿ ὁ ὁ παράλλαλος ἄγεται τῷ ἄξονι,

τομὰ ἐσεῖται ὀρθογωνίε κένα τομά· διάμετρος δε

αὐτᾶς ὁ ἄξων τὸ κωνοειδέος. Ἐν δὲ τῷ τῷ ὀρθογω

νίς κώνο τομᾶ ἀπὸ παντὸς σιμείς ὁ ἐπὶ τᾶς τομᾶς

τᾶν ἀγομέναν παρὰ τὰν διάμετρον εὐθειᾶν, αἱ μὲν

ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἀγόμεναι, ἐφ᾿ ἃ ἐντὶ τὰ κυρτὰ αὐτᾶς,

ἐκτὸς πίπλοντι, αἱ δὲ ἐπὶ τὰ θάτερα, ἐντός. Δῆ-

λον ἦν τὸ προτεθέν.

Ἐν τῷ ἀμβλυγωνίῳ κωνοειδεῖ ἀπὸ παντὸς σα-

μείς τῶν ἐντῶν ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ αὐτῶ τὰν ἀγομέναν 'θει-

ᾶν παρὰ τινὰ γραμμὰν, ἅ ἐσιν ἐν τῷ κωνοειδεῖ ἀγο-

μένα διὰ τᾶς κορυφᾶς τῶ κώνο τᾶ περιέχοντος ὁ τὸ

κωνοειδές, αἱ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἀγόμεναι, ἐφ᾽ ἃ ἐντὶ

τὰ κυρτὰ αὐτῶ, ἐκτὸς πεσοῦνται τὸ κωνοειδέος· αἱ

δὲἐπὶ θάτερα, ἐντός .

Ἀχθέντος γὰρ ἐπιπέδε διάτε τᾶς εὐθείας τᾶς

ἐν τῷ κωνοειδεῖ ἀγομένας διὰ τᾶς κορυφᾶς τῶ κώνο

τὸ περιέχοντος τὸ κωνοειδες, κὰ διὰ τὸ σαμείς, ἀφ'

8 ἄγεται ὁ ἐς αὐτὰ, ὰ τομὰ ἐσσᾶται ἀμβλυγωνίς

κώνε τομά· διάμετρος δὲ αὐτᾶς ὁ ἀπὸ τᾶς κο-

ρυφᾶς τοῦ κώνε ἐν τῷ κωνοειδεῖ ἀγομένα. Ἐν δὲ τὰ
τᾶ ἀμβλυγωνίε κώνο τομᾳ ἀπὸ παντὸς σαμάς

τοῦ ἐπὶ τᾶς τομᾶς τῶν ἀγομέναν εὐθειᾶν παρὰ τὰν

ὕτως ἀγμέναν γραμμὰν, αἱ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἀγό-

μεναι, ἐφ᾽ ἅ ἐσιν αὐτᾶς τὰ κυρτὰ, ἐκτὸς πίποντι

αἱ δὲ ἐπὶ θάτερα, ἐντός.

· Αἴκα τῶν κωνοειδέων οχημάτων ἐπίπεδον ἐφάπλη-

ται, μὴ τέμνον τὸ κωνοειδες, καθ᾽ ἓν μόνον ἅψεται

σαμεῖον· καὶ τὸ διὰ τᾶς ἀφᾶς καὶ τὸ ἄξονος ἐπίπε-

δον ἀχθὲν, ὀρθὸν ἐσεῖται ποτὶ τὸ ἐπιψαῦον ἐπίπεδον.

Ἐφαλέθω γὸ εἰ δυνατὸν κατὰ πλείονα σα-

μεῖα. Λαφθέντων δε δύο σαμείων, καθ' ὰ ἅπλε-

ται, τὸ ὀπιψαῦον ἐπίπεδον τὸ κωνοειδέος, καὶ ἀφ'

ἑκατέρου παρὰ τὸν ἄξονα * ὠθειᾶν ἀχθεισῶν· ἀπὸ

ἢ τῶν ἀχθεισᾶν παρα τὸν ἄξονα ἐπιπέδον ἐκβλη-

θέτον, ἤτοι διὰ τοῦ ἄξονος, ἢ παρὰ τὸν ἄξονα

ἐσεῖται ἀγμένον. Ὡς τε τὰν τομὰν ποιήσει κώνου

τομὰν, καὶ τὰ σαμεῖα ἐσᾶνται ἐν τῷ τοῦ κώνου

τομᾷ. Ἐπεὶ ἐν ἐν τῷ ὑπιφανείᾳ ἐντὶ, καὶ ἐν τῷ

ἐπιπέδῳ . Ἡ ὧν μεταξὺ τῶν σαμείων βθεῖα ἐντὸς

ἐοσεῖται τᾶς ὁ κώνο τομᾶς, ὡς τε ὰτὰς ὁ κωνοει-

δεος ἐπιφανείας ἐντὸς ἐσεῖται . Ἔτι δε α αθᾶα

1

PROP. XVI. THEOR.

In rectangula conoide, rectarum, quæ a quo-

libet puncto eorum, quæ in ejufdem ſuperficie

funt, axi parallelæ ducuntur ; quæ quidem du-

cuntur ad eas partes, in quibus conoidis con-

vexa funt, extra conoiden cadent, quæ vero ad

contrarias, intra.

Ducto enim plano per axem, et per id punc-

tum, a quo, quæ axi parallela eft, ducitur ;

ſectio erit rectanguli coni ſectio: ejuſque dia-
meter erit axis conoidis. At in rectanguli coni

ſectione, rectarum, quæ a quolibet puncto eo-

rum, quæ in ſectione funt diametro parallelæ

ducuntur ; quæ quidem ducuntur ad eas partes ,

in quibus fectionis convexa funt, extra fectio-

nem cadunt, quæ vero ad contrarias, intra.

Conſtat igitur, quod propofitum erat.

In obtufiangula conoide, rectarum, quæ a

quolibet puncto eorum, quæ in ejuſdem ſuper-

ficie funt, ducuntur parallelæ cuidam rectæ,

quæ a vertice coni conoiden continentis in co-

noide ipſa ducta eſt; quæ quidem ducuntur ad

eas partes, in quibus conoidis convexa funt,

extra conoiden cadent, quæ vero ad contrarias,

intra.

Ducto enim plano per rectam, quæ per ver-

ticemconi conoidencontinentis in conoide ducta

eſt, et per id punctum, aquo ea ducitur, quæ

rectæ huic parallela eſt, ſectio erit obtufianguli

coni ſectio : ejuſque diameter erit recta, quæ a

vertice coni in conoide ducitur. At in obtufi-

anguli coni ſectione, rectarum, quæ a quolibet

puncto eorum, quæ in ſectione funt, rectæ cui-

dam, ut modo diximus, ductæ parallelæ ducun-

tur ; quæ quidem ducuntur ad eas partes, in

quibus ſectionis convexa funt, extra ſectionem

cadunt, quæ vero ad contrarias, intra.

Si conoideas figuras planum contingat, quod

ipfas non fecet, in uno tantum puncto contin-

get; etplanum, quod per contactum, axemque

agitur, rectum erit ad planum contingens.

Contingat enim, ſi fieri poteſt, in pluribus

punctis. Sumptis autem punctisduobus, inqui-

bus planum conoiden contingit, ductiſque ab

utroque rectis axi parallelis, ſi per has planum

agatur, actum utique erit five per axem, five

ſecundum axem. Quare ſectionem faciet coni

fectionem; et puncta in ipſa coni ſectione erunt.

Quoniam igitur in fuperficie ſunt, etiam in pla-

no funt. Quæ igitur recta inter puncta interji-

citur, hæc intra coni ſectionem erit; ideoque

etiam intra conoidis ſuperficiem. Eft autem ea-

demrecta etiam in plano contingente ; quoniam

* φάτερα Η τῷκωνοειδεῖ · τὰς τομὰς τῶν ἀγομένων ὁ εὐθειῶν
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et puncta in eo funt. Igitur contingentis plani

pars aliqua intra conoiden erit. Quod fieri non

poteft. Poſitum enim fuerat non fecare. In

uno igitur tantum puncto continget. Ipſum

autem planum, quod per contactum axemque

agitur, rectum fore ad planum contingens, ſi

quidem in conoidis vertice contigerit, manifef-

tum eſt. Actis enim per axem duobus planis,

conoidis ſectiones coni ſectiones erunt, diame-

trum habentes ipſum axem. Quæ autem rectæ

contingentis plani ſectiones in diametri termino

contingunt, hæ cum diametro ipfa rectos angu-

los efficiunt. Duæ igitur rectæ erunt in contin-

gente plano ad rectos angulos axi. Planum igi-

tur rectum erit ad axem; ideoque etiamadpla-

num, quod per axem agitur. At vero planum

non contingat conoiden in vertice : planumque

agatur per contactum et axem. Ac fit conoidis

quidem ſectio coni ſectio ABT : et conoidis axis,

eademque ſectionis diameter, BA : contingentis

vero plani ſectio fit recta EZ coni ſectionem

in puncto contingens. Ducatur autemapunc-

toad BA normalis Κ :

et excitetur planum ad ax-

em rectum. Hoc utique

ſectionem faciet circulum,

cujus centrum punctum K.

Atque plani hujus, et con-

tingentis alterius ſectio recta

erit circulum contingens,

quæ ideo rectos cum OK

angulos efficiet. Quare rec-

ta erit ad id planum, in quo

funt KO, BA. Conſtat igiturplanum contingens

rectum ad idem planum effe, quoniam et, quæ

in eo funt, rectæ lineæ.

A

PROP. XVII. THEOR .

K

A

Si ſphæroideon figurarum utramlibet planum

contingat, quod ipfas nonfecet, inunotantum
puncto continget: et planum, quod per con-

tactum, axemque agitur, rectum erit ad planum

contingens.

Contingat enim in pluribus punctis. Sumptis

autem punctis duobus, in quibus planum ſphæ-

roiden contingit, ductiſque ab utroque rectis axi

parallelis, ſi per has planum agatur, ſectio erit

acutianguli coni ſectio : et puncta in ipſa coni

fectione erunt. Quæ igitur recta inter puncta
interjicitur, hæc intra coni ſectionem erit ; ideo-

queetiam intraſphæroidis ſuperficiem. Eſt au-

tem eadem recta etiam in plano contingente ;

quoniam et puncta in eo funt. Igitur contin-

gentis plani pars aliqua intra ſphæroiden erit.

Non eft autem. Poſitum enim fuerat non ſe-

care. Conſtat igitur in uno tantum puncto con-

tingere. Ipfum autem planum, quod per con-

B

αὐτὰ ἐν τῷ ὁπιψαύοντι ἐπιπέδῳ· διότι καὶ τὰ στι

μεῖα. Τὸ ἄρα ἐπιψαύοντος δπιπέδε ἐσᾶται τὶ

ἐντὸς τῷ κωνοειδέος. Ὅπερ ἀδύνατον. Ὑπέκειτο γὰρ,

μὴ τέμνειν. Καθ᾽ ἐν ἄρα μόνον ἅψεται σαμᾶον.

Ὅτι δὲ καὶ διὰ τᾶς ἀφᾶς ἐὶ τὸ ἄξονος ἐπίπεδον

ἀχθὲν, ὀρθὸν ἐσεῖται ποτὶ τὸ ἐπιψαῦον, εἰ κατὰ τὰν

κορυφάν τῶ κωνοειδέος ἐφάπληται, δῆλον. ᾿Αχθέν

των γὰρ διὰ τοῦ ἄξονος δύο ἐπιπέδων, τῷ κωνοειδέος

αἱ τομαὶ ἐισῶνται κώνων τομαὶ, διάμετρον ἔχεσαι τὸν

ἄξονα. Τοῦ δὲ θλιψαύοντος ὁπιπέδε αἱ Εὐθεῖαι πι

ψαύεσαι τᾶν τῶν κώνων τομᾶν κατὰ τὸ πέρας τᾶς

διαμέτρο, ὀρθὰς ποιέντι γωνίας πιτὶ τὰν διάμετρον.

Ἐσοῦνται ὧν ἐν τῷ ὁπιψαύοντι δπιπέδῳ δύο ύθειαι

ποτ' ὀρθὰς τῷ ἄξονι . Ὀρθὸν ἐν ἐσεῖται πιτὶ τὸν

ἄξονα τὸ ἐπίπεδον· ὥς τε καὶ ποτὶ τὸ διὰ τὸ ἄξονες .

᾿Αλλὰ ἔσω μὴ κατὰτὰν κορυφὰν τὸ κωνοειδέος ἐπι-

ψαῦον τὸ ἐπίπεδιν· ἄχθω δὴ ἐπίπεδον διὰ τᾶς

ἁφᾶς κὰ τὸ ἄξονος. Καὶ τοῦ μὲν κωνοειδέος τομὰ

ἔσω & ΑΒΓ κώνο τομά· ἄξων δὲ ἔσω κὰ διάμετρος

τᾶς τομᾶς ὁ ΒΔ· τᾶ δὲ ἐπιψαύοντος ἐπιπέδε το-

μὰ ἔσω ἁ ΕΘ Ζ εὐθεῖα τᾶς τῶ κώνο τομᾶς ἁπλο-

μένα κατὰ τὸ Θ.

درم

E

Z

᾿Ἀπὸ ἢ τὸ Θ καθετὸς ἄχθω

ἐπὶ τὰν ΒΔἁ ΘΚ· ὰ ἐπίπε

δον ἀνεςακέτω ὀρθὸν ἐπὶ ἢ ἄξ

ονα. Ποιήσει ἢ τὅτι τὰν τομὰν

κύκλον, ὅ κέντρον τὸ Κ. Ἡ δὲ

τομὰ τέτε τὸ ὑπιπέδε καὶ ξ

πιψαύοντος ἐοσεῖται ἐπιψαύ

ὅσα & κύκλε· ὀρθὰς ἄρα ποι-

ήσει γωνίας ποτὶ τὰν ΘΚ.

Γ΄΄ Ὥς τε ὀρθὰ ἐοσεῖται ποτὶ τὸ

ἐπίπεδον, τὸ ἐν ᾧ ἐντὶ αἱ Κ.Θ, ΒΔ. Δῆλον ἐν ὅτι τὰ

τὸ ἐπιψαῦον ἐπίπεδον ὀρθόν ἐςι ποτὶ τὸ αὐτὸ ἐπίπε-

δον· ἐπεὶ κὶ αἱ ἐν αὐτῷ ἀθειας.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιζ .

Αἴκα τῶν σφαιροειδέων οχημάτων ὁποτερονοῦν ἐπί-

πεδιν ἅπληται, μὴ τέμνον τὸ χῆμα, καθ᾽ ἐν μόνον

ἅψηται σαμεῖον· ἐὰτὸ διὰ τᾶς ἀφᾶς κὶὁ ἄξονος ἐπί-

πεδον ἀχθὲν, ὀρθὸν ἐσσεῖται ποτὶ τὸ ἐπιψαῖον ἐπίπεδον.

Ἀπλέθω γὰρ κατὰ πλείονα σαμεῖα. Λαφθέν-

των ἢ τῶν σαμᾶων καθ᾽ ὰ ἅπλεται τὸ ἐπίπεδον τῶ

σφαιροειδέος, κὰ ἀφ᾽ ἑκατερό αὐτῶν παρὰ τὸν ἄξονα

εὐθειᾶν ἀχθεισᾶν, καὶ διὰ τῶν ἀχθεισᾶν ἐπιπέδο

ἑκβληθέντος, ὰ τομὰ ἐσεῖται ὀξυγωνίς κῶνε τομά

καὶ τὰ σαμεῖα ἐοσόνται ἐν τῷ τοῦ κώνο τομᾷ. Α

ὧν μεταξὺ τῶν σαμείων ὐθεῖα ἐντὸς ἐοσεῖται τᾶςξ

κώνε τιμᾶς· ὡς τε κὶ τὰς τῶ σφαιροειδέος ἐπιφανεί-

ας ἐντὸς ἐοσεῖται . Ἔτι δὲ ὁ ἀθεῖα ἐν τῷ ἐπιψάυ-

οντι ἐπιπέδῳ· διότι ὰτὰσαμᾶα. Τὲ ὧν ἐπιψαύ

οντος ἐπιπέδο ἐσεῖται τι ἐντὸς ὁ σφαιροειδέος. Οὐκ

ἔςι δέ. Ὑπέκειτο γὰρ μὴ τέμνειν. Δῆλον ὧν ὅτι

καθ᾽ ἓν σαμεῖον μόνον ἅψεται. Ὅτι ἢ τὸ διὰ τᾶς

1
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1

ἀφᾶς, ἐὰ τὸ ἄξονος ἐπίπεδον ἀχθὲν, ὀρθὸν ἐσσεῖται

ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ ἐπιψαῦον, ὁμοίως τοῖς περὶ τῶν

κωνοειδέων χημάτων δείξόμες.

tactum, axemque agitur, rectum fore ad pla-

num contingens, pariter atque in conoidibus de-

monftrabimus .

Si conoideon, aut ſphæroideon figurarumutra-

libet plano per axem ſecetur, ducaturque recta

Αἴκα ἢ κωνοειδέων, ἢ σφαιροειδέων χημάτων ὁποι-

ονῶν ἐπιπέδῳ τμαθῇ 2ὰ τὸ ἄξονος, κὶ τᾶς γενομέν-

ὡς τιμᾶς ὑπιψαύκσά τις ἀχθῇ ἐθεῖα, καὶ 21ὰ: aliqua fectionem, quæ oritur, contingens ; et

τᾶς ὑπιψαυέσας ἐπίπεδον ἀνασαθῇ ὀρθὸν ποτὶ τὸ

τέμνον, ἐπιψαύσει & χήματος κατὰ τὸ αὐτο σαμᾶ-

ον, καθ' ὃ κὶ ὁ εὐθεῖα ἐπιψαύει τᾶς ὁκώνε τομᾶς.

Οὐ γὰρ ἅψεται κατ᾿ ἄλλο σαμεῖον τᾶς ἐπιφα-

νείας αὐτῷ· εἰ δὲ μὴ ὁ ὑπὸ τὸ σαμάς καθετὸς

ἀγομένα ἐπὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον πεσεῖται ἐκτὸς τᾶς

τοῦ κώνο τομᾶς. ῾ Ἐπὶ γὸ τὰν ἐπιψαύεσαν πεσεῖ-

ται , ἐπεὶ ὀρθὰ ποτ᾽ ἄλλαλα ἔωντι ἐπίπεδα. Ὅπερ.

ἀδύνατον. Ἐδείχθη γὰρ ὅτι ἐντὸς πεσεῖται.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιή.

Αἴκα ἢ σφαιροειδέων τινὸς χημάτων δύο ἐπίπεδα

παράλληλα ἐπιψαύοντι, ὰ τὰς ἁφὰς ἐπιζγνύεσι

ἀθεῖα 21ὰ τῶ κέντρο & σφαιροειδέος πορεύσεται.

Ὅτι μὲν ἦν κατ᾿ ὀρθὰς τῷ ἄξονι τὰ ἐπίπεδα

ἔωντι, δῆλον . ᾿Αλλ᾿ ἔσω μὴ ποτ᾿ ὀρθάς. Τὸ δὴ

ἐπίπεδον τὸ ἀχθὲν 21ὰ τῷ ἄξονος καὶ τᾶς ἁφᾶς τᾶς

ἑτέρας ὀρθὸν ἐσεῖται ὁ ποτὶ τὸ ὑπιψαῖον ἐπίπεδον·

ὡς τε καὶ ποτὶ τὰ παράλληλον αὐτῷ. ᾿Αναγκαῖον

ἄρα τὸ αὐτὸ εἶμεν ἐπίπεδον, τὸ 21ὰ τὸ ἄξονος, καὶ

ἑκατέραν ἀφᾶν ἀγμένον. Εἰ δὲ μὴ, ἐτῶνται δύο

ἐπίπεδα ποτὶ τὸ αὐτὸ ἐπίπεδον ὀρθὰ διὰ τᾶς αὐτᾶς

γραμμᾶς ἀγμθύα, ἐκ ἐκσας ὀρθᾶς ποτὶ τὸ ἐπίπε-

δον . Ὑπέκειτο γὰρ ὁ ἄξων μὴ εἶμθυ ὀρθὸς ποτὶ τὰ

παράλληλα ἐπίπεδα . Ἐν τῷ αὐτῷ ἄρα ἐοσ&νται

ἐπιπέδῳ ὅτε ἄξων καὶ αἱ ἀφαΐ ὰ τετμακὸς ἐοσῶται

τὸ σφαιροειδες διὰ τὸ ἄξονος. ῾Α ἓν τομὰ ἐσεῖται

ὀξυγωνίς κώνο τομά· αἱ δὲ τῶν ἐπιψαυεσῶν ἐπι-

πέδων τομαὶ παράλληλοι ἐοσόνται, αἱ ἐπιψαύεσαι τᾶς

τὲ ὀξυγωνίς κώνο τομᾶς κατὰτὰς ἀφὰς τῶν ἐπιπέ-

δων. Αἱ δὲ δύο ὐθεῖαι ὀξυγωνίς κώνε τομᾶς ἐπι-

ψαύοντι παράλληλοι ἐὅσαι, τότε κέντρον τᾶςτῷὀξυ-

γωνίς κώνε * τομᾶς, ἐὶ αἱ ἀφαὶ ἐπ᾿ εὐθεῖαν ἔοντι .

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ιθ .́

·Αἴκα τῶν σφαιροειδέων οχημάτων ὁποτερωνῶν δύο

παράλληλα ἐπίπεδα᾿ ἀχθῇ ἐπιψαύοντα· ἀχθῇ δὲ

τι ἐπίπεδον διὰ τὸ κέντρο το σφαιροειδέος παρὰτὰ

ἐπιψαύοντα· αἱ διὰ τᾶς γενομλύας τομᾶς * ἀγόμεναι,

παρὰ τὰν τὰς ἀφὰς ἐπιζωγνύασαν, ἐκτὸς πεσῶν-

ται το σφαιροειδέος.

Ὑποκείθω τὰ εἰρημένα· κὰ λελάφθωτὶ σαμᾶ-

ον ἐπὶ τᾶς γενομένας τομᾶς· καὶ διὰ τοῦ γενομένες

σαμείς, ἢ τὰς ἐθείας τᾶς τὰς ἀφὰς ἐπιζώγνυs-

σας ἐπίπεδον ἄχθω. "Τέμνει ἢ τῦτο τὸ σφαιροει-
১

άχθη

ζευγνυούσαν

:

excitetur per contingentem planum ad id, quod

ſecat, planum rectum ; continget hoc figuram

in eodem puncto, in quo et recta illa coni fec-

tionem contingit.

Non enim continget in alio puncto ejufdem

ſuperficiem: alioquin quæ ab eo puncto ad id,

quod fecat, planum normalis ducitur, extra co-
ni ſectionem cadet. Cadet enim in contingen-

tem, quoniam plana recta ſibi invicem funt.

Quod fieri non poteft. Demonftrata enim eſt

cadere intra.

PROP. XVIII. THEOR.

Si ſphæroideon figurarum aliquam duo pa-

rallela plana contingant ; quæ recta contactus

jungit per ſphæroidis centrum tranfibit.

Et fi quidem plana axi ad rectos angulos fue-

rint, manifeſta res eſt. Sin minus, planum,

quod per axem, et contactum alterum agitur,

rectum erit ad id, quod fecat,planum ; ideoque

etiam ad planum eidem parallelum. Neceſſe

igitur eſt idem eſſe planum, quodper axem, et

utrumque contactum agitur : alioquin duo erunt

plana recta ad idem planum per eamdem rec-

tam lineam acta, quæ ad idplanum recta non

fit. Poſitus eſt enim axis rectus ad parallela

plana non effe. In eodem igitur plano erunt

contactus, et axis : ſectaque erit ſphærois per

axem. Itaque ſectio erit acutianguli coni ſec-

tio: planorumque contingentium ſectiones, quæ

in ipfis planorum contactibus acutianguli coni

ſectionem contingunt, erunt parallelæ. Si au-

tem rectæ ſibi invicem parallelæ acutianguli co-

ni ſectionem contingant ; acutianguli coni ſecti-

onis centrum, et contactus in directo jacent.

f SicMS. & Sic MS. h Sic MS.

1 In MS. τᾶς deeſt. το τέμνεῖ

::

PROP. XIX. THEOR .

:

Si ſphæroideon figurarum utramlibetduopa-

rallela plana contingant : agatur autem per

ſphæroidis centrumplanum aliquod contingen-

tibus planis parallelum; quæ rectæ per ſectio-

nem, quæ oritur, ei, quæ contactus jungit,

parallelæ ducuntur, extra ſphæroiden cadent.

Ponanturquæ dicta funt: fumaturquepunctum

aliquod in ea, quæ oritur ſectione; et per id:

punctum, rectamque, quæ contactus jungit, a-

gaturplanum. Hoc'utique ſphæroiden, et pa-

· ἄχθη * ἀγόμεναι εὐθεῖαι παρὰ τὰν τὰς ἀφὰς ἐπι-

4B

:

,

:
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rallela plana ſecat. Itaque ſit ſphæroidis ſectio δὲς, καὶ τὰ παράλλαλα ἐπίπεδα. Ἔσω ὖν ὁ μὲν

acutianguli coni ſectioABFA: planorumque con- το σφαιροειδέος τομα ά ΑΒΓΔ ὀξυγωνία κώνο του

B

г

K

tingentium ſectiones rectæ

EZ, HO : quod fumptum

eſt punctum, A : denique

quæ contactus jungit, BA.

Hæc utique per centrum

tranfibit. Sectio autem pla-

ni contingentibus planis pa-

ralleli ſit ΓΑ. Atque hæc

etiam per centrum tranfi-

bit ; quoniam et ipſum, in

quo eſt, planum. Quoni-

am igitur ſectio ΑΒΓΔ aut

circulus eſt, aut acutianguli coni ſectio ; eam-

que duæ rectæ contingunt EZ,H ; ductaque

per centrum eft Ar iifdem parallela, conftat,
quæ a punctis A, I ipſi B A parallelæ ducuntur,

has contingere ſectionem, atque extra ſphæroi-

den cadere. Quod fi planum contingentibus

cujusmodi eft KA; conftat fore, ut rectarum,

Z A

planis parallelum actum per centrum non fit,

quæ a ſectione ducuntur, quæ quidem ducun-

tur ad eas partes, in quibus eſt minus fegmen-

tum, extra ſphæroiden cadent; quæ vero ad

contrarias, intra.

PROP. XX. THEOR .

Quælibit ſphæroidea figura ſecta plano per

centrum acto, ſecatur in duas æquas partes ab

hoc plano tum ipſa, tum ipſius ſuperficies.

Secetur enim ſphærois plano per centrum acto :

ſecabiturque five per axem ; et ad angulos five

rectos, five etiam non rectos axi. Et fi quidem

fecetur fiveper axem, five adrectos angulos axi ;
conſtattum ipſam,tum ipſius ſuperficiem induas

æquas partes ſecari. Manifeſtum eſt enim partem

ipfius alteram cum altera ; et ſuperficiem partis

alterius cum alterius fuperficie convenire. Sed

neque fecetur per axem, neque adrectos angulos

axi. Itaque ſecta per axem ſphæroide plano ad

id, quod fecat, planum recto,ipfius quidem figu-

ræ ſectio fit acutianguli coni ſectio ΑΒΓΔ ; cu-

jus diameter, idemque ſphæroidis axis, recta BΔ;

centrumpunctum ;

plani vero, quod per

centrum ſphæroiden

ſecat, ſectio fit recta

AΓ. Sumatur præ-

terea alia ſphærois

huic æqualis, et ſi-

milis: eademqueſec.

ta plano per axem

acto, fectio fit acu-

tianguli coni fec-

tio EZHN ; ejuſque

diameter , idemque

ſphæroidis axis, EH;

A

B

A

H

μά· αἱ δὲ τῶν ἐπιπέδων τῶν

ψαυόντων ταμοί, αἱ ΕΖ, ΗΘ

ὐθεῖαι τὸ δὴ λαφθέν σα-

μεῖον, τὸ Α' ὰ δὲ τὰς ἀφὰς

ἐπιζυγνύσσα ἔσω, ά ΒΔ. Πε-

σᾶται δὴαὐτὰ διὰ τῷ κέντρα.

Ἡ δὲ τὸ παραλλήλε ἐπιπέδε

τοῖς ἐπιψαυόντεσσιν ἐπιπέδοις

τομα, ὰ ΓΑ. Ἐσεῖται ἢ αὐ

τὰ διὰ τῷ κέντρα " ἀγομένα·

ἐπεὶ καὶ τὸ ἐπίπεδον. Ἐπεὶ ὧν

A

Θ

ἐςιν ἁ ΑΒΓΔ, ἤτοι κύκλος, ἢ ὀξυγωνίς κώνο τομα,

καὶ ἐπιψαύοντι αὐτᾶς οἱ δύο ἀθειας αἱ ΕΖ, Η Θ

διὰ δὲν ξκέντρο παράλληλος αὐταῖς ἄκται ἃ ΑΓ.

δῆλον ὡς οἱ ἀπὸ τῶν Α, Γ΄ ἀγόμεναι σαμείων παρὰ

των ΒΔ ἐπιψαύωντι τᾶς τομᾶς κὶ ἐκτὸς πεσόνται ξ

σφαιροειδέος. Εἰ δὲ ἐὶ τὸ παράλληλον ἐπίπεδον τοῖς

ἐπιψαυόντεσσιν ἐπιπέδοις, μὴ διὰ τῷ κέντρα ἀγμένου
ὡς τὸ Κ.Λ' δῆλον ὡς τῶν ἀπὸ τᾶς τομᾶς τῶν γενο-

μύαν ἀθειᾶν, οἱ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ γενόμεναι τῷ

τε ἐλάοσονι τμάματι, ἐκτὸς πεσοῦνται τοῦ σφαι

ροειδέος, αἱ δὲ ἐπὶ θάτερα, ἐντός.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κ΄.

Πᾶν χῆμα σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ τμαθὲν διὰ τοῦ

κέντρα δίχα τέμνεται ὑπὸ τῶ ἐπιπέδο, καὶ αὐτὸ, κ

ὰἐπιφάνεια αὐτᾶ.

Τετμάθω γὰρ τὸ σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ

κέντρα, ήτοι δὴ τὰὶ διὰ τὸ ἄξονος ἐσεῖται τετμαμένον,

ἢ ποτ' ὀρθὰς, ἢ μὴ ποτ᾿ ὀρθὰς τῷ ἄξονι. * Εἰ μὲν

ἐν διὰὁ ἄξονος τέμνεται, ἢ ποτ᾿ ὀρθὰς τῷ ἄξονι , δῆ-

λον ὡςδίχα τέμνεται τὸ αὐτὸ, κὶὰἐπιφάνεια αὐτῶ.

Φανερὸν γὰρ ὅτι ἐφαρμόζει τὸ ἕτερον μέρος αὐτῶ ἐπὶ

τὸ ἕτερον, καὶ ὁ ἐπιφάνεια τοῦ ἑτέρα μέρος ἐπὶ τὰν

ἑτέρα. ᾿Αλλ᾿ ἔσω μὴ διὰὁ ἄξονος τετμαμένον, μήτε

ποτ' ὀρθὰς τῷ ἄξονι . Τμαθέντος δὴ τοῦ σφαιροει

δέος ἐπιπέδῳ ὀρθῶ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπέπεδον διὰ ξ

ἄξονος, αὐτοῦ μὲν τοῦ οχήματος τομὰ ἔσω α ΑΒΓΔ

ἐξυγωνία κώνε τομά· Διάμετρος ἢ αὐτᾶς ἔσω, καὶ

ἄξων & σφαιροειδέος, ἁ

ΒΔ· καὶ κέντρον τὸ Θ·

τοῦ δ᾽ ἐπιπέδο &τετ-

μακότος διὰὁκέντρο

τοῦ σφαιροειδέος, ἔσω

τομὰ ἁ ΑΓ ὠθεια.

Λελάφθωδή τι τὰ ἄλλο

σφαιροειδες ἴσον κι ὅμοι

ον τότῳ· καὶ τμαθέν

τος αὐτῶ διὰ ὁ ἄξονος

ἐπιπέδῳ, τομὰ ἔσω ότι

ΕΖΗΝ ὀξυγωνία κώνε

τομά· διάμετρος δὲ

K

E

①①A

et centrum punctum K. Ducatur autem per

。

H

N

αὐτᾶς, ἐὶ ἄξων &σφαιροειδέος ὰ ΕΗ· κὶ κέντρον τὸ Κ.

η ἀγμένα Sic MS . Γ' τῷκέντρο ἅπται 9 Εἰ μὲν ἐν διὰτὸ ἄξονος τέμνεται, ἢ ποτ᾿ ἱρθὰς τῷ ἄξοι inMS. defunt.
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Καὶ διὰ τοῦ Κ ἄχθω ὁ ΖΝ γωνίαν πιᾶσα τὰν

Κ ἴσαν τᾷ Θ· ἀπὸ δὲ τᾶς Ζ.Ν λίπεδον ἔσω ἀνεπι-

κὸς ὀρθὸν ποτὶ τὸ ὑπίπεδον, ἐν ᾧ ἐςιν ἁ Ε Ζ Η Ν το-

μα. Ἐντὶ δὴ τῶν ὀξυγωνίων κώνων τομαὶ αἱ ΑΒΓΔ,

ΕΖΗΝ ἴσαι κὶ ὅμοιαι ἀλλάλαις. Ἐφαρμόζοντι ὧν

ἐπ᾿ ἀλλάλας τεθείστος τὰς ΕΗ ἐπὶ τὰν ΒΔ, κὶ τᾶς

ΖΝ ἐπὶ τὰν ΑΓ. Ἐφαρμόζει δὲ τὰὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ

κατὰ τὰν Ν.Ζ. τῷ ἐπιπέδῳ τῷ κατὰ τὰν ΑΓ· ἐπεὶ

ἀπὸ τᾶς αὐτᾶς γραμμᾶς ποτὶ τὸ αὐτὸ ἐπίπεδον ἀμ-

Φότερα ἐντί. Ἐφαρμόζει ὧν ἢτὸ τμάματὸ ὑπὸ ἐπι-

πέδε ἀποτεμνόμενον τοῦ κατὰ τὰν ΝΖ, ἀπὸ τοῦ

σφαιροειδέος τὰαὐτὰτῷΕ, τὸἐπὶ τᾶς τῷἑτέρῳ τμά-

ματι τῷ ἀποτεμνομένῳ ἀπὸ τοῦ ἑτέρες σφαιροειδέος

ὑπὸ τῶ ἐπιπέδο τοῦ κατὰ τὰν ΑΓ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ

Β. Καὶ λοιπὸν τμᾶμα ἐπὶ τὸ λοιπόν· ἐὶ αἱ ἐπιφά

νειαι τῶν τμαμάτων ἐπὶ τὰς ἐπιφανείας. Πάλιν δὲ

καὶ τεθείσας τᾶς ΕΗ ἐπὶ τὰν Β Δ ὅτως, ὡς τε τὸ μὲν

Εκατὰ τὸ Δ κεῖθαι· τὸ δὲ Η κατὰ τὸ Β΄ τὰν δὲ

μεταξὺ τῶν Ν. Ζ. σαμείων · γραμμὰν ἐπὶ τὰν μεταξυ

τῶν Α, Γ΄ σαμείων· δῆλον ὡς αἴτε τῶν ὀξυγωνίων κώ-

νων τομαὶ ἐφαρμόζεντι ἐπ᾿ ἀλλάλας· κἢ τὸ μὲν Z

ἐπὶ τὸ Γ πεσῖται , τὸ δὲ Ν ἐπὶ τὸ Α. Ομοίως καὶ

τὸ ἐπίπεδον τὸ κατὰ τὰν Ν.Ζ. ἐφαρμόζει τῷ ἐπιπέδῳ

·τῷ κατὰ τὰν ΑΓ᾿ ἡ τῶν τμαμάτων τῶν ἀποτεμνο-

μένων ὑπὸ τοῦ ἐπιπέδο & κατὰ τὰν Ν.Ζ, τὸ μὲν

*ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ Ἡ ἐφαρμόζει τῷ τμάματι, τῷ

ἀποτεμνομένῳ ὑπὸ ὁ ἐπιπέδο & κατὰ τὰν ΑΓ' ἐπὶ

τὰ αὐτὰ τῷ Β' τὸ δὲ ἐπὶ τὰ αὐτὰ" τῷ Ε τῷ ἐπὶ

τὰ αὐτὰ "τῷ Δ. Ἐπεὶ δὲ τὸ αὐτὸ τμᾶμα ἑκατέ-

ρῳ τῶν τμαμάτων ἐφαρμόζει, δῆλον ὅτι ἴσα ἐντὶ τὰ

τμάματα· διὰ τ᾿ αὐτὰ δὲ κὶ αἱ ἐπιφάνειας.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κα΄.

Τμάματος δοθέντος * ὁποτερκῶν τῶν κωνοειδέων

ἀποτεμνομένε ἐπιπέδῳ ὀρθῳ ποτὶ τὸν ἄξονα, ἢ τῶν

σφαιροειδέων ὁποτερεῶν, μὴ μείζονος ἡμίσες &σφαι

ροειδέος, ὁμοίως ἀποτεμνομλύς· δυνατὸν ἔσαι χῆμα

σερεὸν ἐγγράψαι, ἢ ἄλλο περιγράψαι ἐκ κυλίν

δρων ἴσον ὕψος ἐχόντων συγκείμενον, ὥσε τὸ περι-

γραφόμενον χῆμα τῶ ἐγγραφέντος ἐλάοσονι ὑπερέ-

χαν παντὸς τὸ προτεθέντος σερες μεγέθεος.

Δεδόθω τμᾶμα, διόν ἐσι τὸ ΑΒΓ· τμαθέντος

δὲ αὐτῶ ἐπιπέδῳ διὰ ὁ ἄξονος * τμάματος, τιμὰ

ἔσω ἁ ΑΒΓ κώνο τομά· ὁ δὲ ἐπιπέδε ξ ἀποτέμ-

νοντος τὸ τμᾶμα, ἃ ΑΓ Αθεῖα. Ἄξων δὲ ἔσω &

τμάματος, η διάμετρος τᾶς τομᾶς, ὁ ΒΔ. Ἐπεὶ

ὧν ὑπόκειται τὸ ἀποτέμνον ἐπίπεδον ὀρθὸν εἶμεν ἐπὶ

τὸν ἄξονα, ὰ τομᾶ κύκλος ἐτὶ, διάμετρος δὲ αὐτῶ

ὁ ΓΑ. ᾿Ἀπὸ δὲ τῷ κύκλο τότε κύλινδρος ἔσω ἄξονα

ἔχων᾿ τὸν Β Δ . Πεσᾶται δὲ ὁ ἐπιφάνεια αὐτῶ ἐκ-

τὸς τὸ τμάματος· ἐπεί ἐσιν ἤτοι κωνοειδες, ἤ σφαι-

,

1

centrum K ZN efficiens angulumK angulo -

qualem : exciteturque a ZNplanum ad idpla-

num, in quo ſectio eſt EZHN, rectum. Duæ

igitur funt acutiangulorum conorum ſectiones

ΑΒΓΔ, ΕΖΗΝ æquales, fibique invicem fimi-

les. Itaque pofita EH fuper BA, et ZN fuper

ΑΓ, ſibi invicem conveniunt. Convenit, autem

etiam planum actum per NZ plano acto per

ΑΓ; quoniam utrumque ab eadem recta in eo-
dem plano excitatur. Convenit igitur etiam

ſegmentum, quod a plano acto perNZ ad eas

partes, in quibus eft punctum E, a ſphæroide

ſecatur, cum altero ſegmento, quod ſecatur ab

altera ſphæroide a plano acto per Ar ad eas par-
tes, inquibus eft punctum B. Reliquum item

ſegmentum cum reliquo ſegmento; et fuperfi-

cies fegmentorum cum fuperficiebus conveni-

unt. Rurfus pofita E H fuper BA, ita ut punc-

tum quidem E ponatur fuper A ; punctum vero

H ſuper B ; recta denique, quæ inter punctaN,

Z interjicitur fuper rectam, quæ interjicitur in-

ter punctaA, Γ ; conftat fore, ut acutiangulorum

conorum fectiones fibi invicem conveniant; ca-

datque punctum quidem z fuper r, punctum

veroNfuperA. Pariter etiamplanum actum per

NZ convenit cum plano acto perAF : ſegmen-

torumque, quæ a plano acto perNZ fecantur,
quod quidem ad eafdem partes eſt, ad quas

punctum H, cum fegmento convenit, quod a

plano acto per Ar ad eafdem partes, ad quas

punctumB, ſecatur; quod vero eft ad eafdem

partes, ad quas punctumEconvenit cum feg-

mento, quod fecatur ad eafdem partes, ad quas

eſt punctum A. Quoniam igitur idem fegmen-

tum cum utroque fegmento convenit, conftat

ſegmenta æqualia effe;eademque ratione etiam

ipforum fuperficies.

PROP. XXI. THEOR.

Datoſegmento cujuflibetconoidis ſecto plano

ad axem recto, vel ſegmento cujuſlibet ſphæ-

roidis fimiliter fecto, quod tamendimidia ſphæ-

roide majus non fit ; fieri poteft, ut eidem ſo-

lida figura infcribatur, itemque alia circumfcri-

batur ex cylindris æqualem altitudinem haben-

tibus compoſita; ita ut circumfcripta figura ex-

cedat infcriptum magnitudine minore ſolida

qualibet propoſita.

Detur ſegmentum, quale eſtABГ : eodem-

que ſecto plano per ſegmenti axem acto, ſectio

quidem ejus fit coni ſectio ABS; plani vero,

quod ſegmentum ſecat, recta AΓ. Ac fit ſeg-

menti axis, idemque ſectionis diameter, BA.

Quoniam igitur ponitur planum, quod fecat,

rectum effe ad axem, ſectio circulus erit, cujus

diameter ГА. Excitetur ab hoc circulo cylin-

drus axem habens B A. Cadet utique hujus fu-

perficies extra fegmentum ; quoniam five conoi

* γραμμῶν
* Sic MS .

μᾶς. Εσω · ἀποτετμηκάτος

* Sic MS.

α τὸ

τὸ * τὸ * Sic MS. Η τμήματος του
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dis, five ſphæroidis ſegmentum eſt non majus

ſphæroide dimidia. Itaque ſi hic cylindrus in

duas æquas partes conti-

nuo ſecetur plano ad ax-

B I

em recto, quod relinqui- M

-tur minus aliquando erit
Θ P

ροειδες μὴ μᾶζον ὁ ἡμίσεος τε σφαιροειδέος . Τὲ δὴ

κυλίνδρε τότε ἀεὶ δίχα τεμνομένε ἐπιπέδῳ ὀρθῶ

ποτὶ τ ἄξονα, ἐσεῖται πο

τὲ τὸ καταλειπόμθμον ἔλασ-

σον τοῦ προτεθέντος σερεοῦ

μεγέθεις. Ἔσω δὲτὸ κα-
propofita folida magnitu-

dine. Sit id, quod relin-
K H ταλελειμμθύον ἀπ᾿ αὐτοῦ

quitur, cylindrus baſim

habens circulum, qui cir-
Π

:

ca diametrum AF defcri-

bitur, et axem EA, mi-

A

nor propoſita ſolida mag-

nitudine. Dividatur au-

tem BA in partes uni EA

æquales in punctis P, O,

II,E : ducanturque a diviſionibus rectæ ipfi ΑΓ

parallelæ ad coni uſque ſectionem : et ab his

plana excitentur recta ad BA. Itaque ſectiones

circuli erunt centra habentes in B A. Defcri-

bantur autem ab unoquoque circulorum duo

cylindri, quorum uterque axem habeat ipſi E A

æqualem ; alter quidem ad eaſdem cylindri par-

tes, ad quas punctum A, alter vero ad eafdem,

ad quas punctum B. Erit utique ſegmento fi-

gura quædam folida infcripta ex iis cylindris
compofita, qui ad eas partes, in quibus eſt

punctumA, deſcripti funt : aliaque item circum-

ſcripta compofita ex iis cylindris, qui defcripti

funt ad eas, in quibus eſt punctum B. Reli-

quum eſt, demonftremus circumfcriptum exce-

dere inſcriptam magnitudine minore folida pro-
poſita. Itaque cylindrorum, qui in infcripta fi-

gura funt, æqualis unuſquiſque eſt cylindro, qui

ab eodem circulo deſcriptus eft ad eafdem par-

tes puncti B : nimirum cylindrus quidem H

cylindro I ; cylindrus vero KA cylindro Κ.Μ:

aliique eodem modo. Cylindri autem omnes

cylindris omnibus æquales funt. Conftat igitur

circumfcriptam figuram excedere infcriptamcy-
lindro, qui bafim quidem habet circulum, qui

circa diametrum Ar defcribitur, axem vero

ΕΔ. Hic autem minor eſt propofita folida

magnitudine.

PROP. XXII. PROB.

Dato ſegmento cujuſlibet conoidis ſecto pla-

no ad axem non recto, vel ſegmento cujuflibet

ſphæroidis ſimiliter fecto, quod tamen dimidia

*ſphæroide majus non fit ; fieri poteft, ut eidem

folida figura infcribatur, itemque alia circum-

ſcribatur ex cylindri ſegmentis æqualem altitu-

dinem habentibus compofita; ita ut circum-

ſcripta figura excedat infcriptam magnitudine

minore folida qualibet propoſita...

Detur ſegmentum, quale dictum eſt. Sec-

-ta autem figura per axem plano alio ad id pla-

ὁ ὁ ἔχων

SicMS.

Sic MS .

· ἐγγραφομένα

ὁ λοιπὸν δὲ ἐσι δεῖξαι

E

A

el

A

κύκινδρος ὁ ἔχων βάσιν τὸν

κύκλον τὸν περὶ διάμετρον

τὰν ΑΓ, ἄξονα δὲ τὸν ΕΔ,

ἐλάσσων τοῦ προτεθέντος

σερεοῦ μεγέθεος. Διαρή-

θω δὴ ἁ ΒΔἐς τὰς ἴσας

Γ. ταΕΔκατὰ τὰΡ,Ο,Π, Ε΄

καὶ Ἀπὸ τῶν διαιρέσεων ἄχθων ὐθεῖαι παρὰ τὰν

ΑΓ, ἔσε ποτὶ τὰν τὸ κώνο τομάν· ἀπὸ δὲ τῶν

ἀχθεισᾶν ἐπίπεδα ἀνεςακέτω ὀρθὰ ποτὶ τὰν ΒΔ.

Ἐσσένται δὴ οἱ τομαὶ κύκλοι τὰ κέντρα ἔχοντες ἐπὶ
τὰς ΒΔ. Ἐφ᾿ ἑκάτε δὴ τῶν κύκλων δύο κύλινδροι

ἀναγεγράφθων, ἑκάτερος ἔχων ἄξονα ἴσον τῷ ΕΔ,

ὁ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ τὸ κυλίνδρα, ἐφ᾽ ἅ ἐσι τὸ Δ, ὁ

δὲ ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἐφ᾽ ἅ ἐσι τὸ Β. Ἐσεῖται δὴ τε ἐν

τῷ τμάματι χῆμα σερεὸν ἐγγεγραμμλύον ἐκ τῶν

κυλίνδρων συγκείμενον τῶν ἐπὶ τὰαὐτὰ ἀναγραφέν-

των, ἐφ' ὅ ἐσι τὸ Δ' καὶ ἄλλο περιγεγραμμένον, κα

συγκείμθμον ἔκτε τῶν κυλίνδρων τῶν ἐπὶ τὰ αὐτὰ

ἀναγραφέντων ἐφ᾿ ὰ τὸ Β ἐςί. * Λοιπὸν δὲ δείξας,

ὅτι τὸ περιγεγραμμένον τὸ ἐγγεγραμμένο ὑπερέχει

ἐλάοσονι το προτεθέντος σερες μεγέθεος. Ἕκαςος

δὴ τῶν κυλίνδρων τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ χήματι

ἴσος ἐςὶ τῷ κυλίνδρῳ τῷ ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ κύκλο ἀνα-

γραφομθύῳ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ Β' ὡς ὁ μὲν ΘΗ τῷ

ΘΙ, ὁ δὲ Κ Λ τῷ ΚΜ· κὶ οἱ ἄλλοι ὡσαύτως. Καὶ

πάντες ἢ οἱ κύλινδροι πᾶσιν ἴσοι εἰσίν. Δῆλον ἦν ὅτε

τὸ περιγεγραμμθύον οχῆμα τοῦ ἐγγεγραμμένα ὑπερ-

έχει τῷ κυλίνδρω, τῷ βάσιν ἔχοντι τὸν κύκλον τὸν

περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ, ἄξονα δὲ τὰν Ε.Δ. Οὗτος
δὲ ἐστιν ἐλάσσων τὸ προτεθέντος σερεοῦ μεγέθεος.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κβ΄.

Τμάματος δοθέντος όποτεργοῦν τ κωνοειδέωνΥπο

τετμαμένε ἐπιπέδῳ μὴ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, ἢ

σφαιροειδέων ὁποτερεοῦν μὴ μείζονος ἡμίσες &σφαι-

ροειδεος , ὁ ὁμοίως ἀποτετμαμένε· δυνατόν ἐσιν εἰς αὐ

τὸ χῆμα σερεὸν ἐγγράψαι, κἢ ἄλλο περιγράψαι ἐκ

κυλίνδρων τομῶν ὕψος & ἴσον ἐχόντων συγκειμένον , * ὥσε

τὸ περιγραφὲν χῆμα δ ' ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσο

σονι παντὸς ὁ προτεθέντος σερεοῦ μεγέθεος.

h

Δεδόθω τμᾶμα, δἷον εἴρηται . Τμαθέντος ἢξ

σχήματος ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρθῶ,

c

ἡμικικλία f Sic MS . 8 In MS . ἴσον deest.
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αποτὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ ἐποτετμακὸς τὸ δοθὲν τμᾶ-

μα, τὸ μὲν οχήματος τομὰ ἔσω ἁ ΑΒΓΔ κώνο

τομά· τὸ δὲ δπιπέδε τοῦ * ἀποτετμακότος τὸ τμᾶ-

μα, ἁ ΓΑ ἀθᾶα. Ἐπεὶ ἐν ὑπόκειται τὸ ἐπίπε-

δον τὸ ἀποτετμακὸς τὸ τμᾶμα μὴ εἶμεν ὀρθὸν ποτὶ

τὸν ἄξονα, ὁ τιμὰ ἐσεῖται ὀξυγωνίς κώνο τομὰ,

διάμετρος ἢ αὐτᾶς ὁ ΑΓ. Ἔσω παράλληλος τᾷ ΓΑ

ἁΦΥ ἐπιψαύκσι τᾶς τοῦ κώνο τομᾶς, ἐπιψανέτω

ἢκατὰτὸΒ, καὶ ἀπὸ τᾶς ΦΥ ἀνεςακέτω ἐπίπεδον

παράλληλον τῷ κατὰτὰν ΑΓ. Ἐπιψαύσει δὲ τοῦτο

τοῦ χήματος κατὰ τὸ Β΄ καὶ εἰ μὲν ἐσι τὸ τμᾶμα

ὀρθογωνίς κωνοειδέος, ἀπὸ τοῦ Β ἄχθω παρὰ τὸν

ἄξονα ὰ Β Δ' εἰ δὲ ἀμβλυγωνίς Ἀπὸ τᾶς κορυφᾶς

τᾶ κώνε τοῦ περιέχοντος τὸ κωνοειδες ἀθεῖα ἀχθᾶ-

τα ἐπὶ τὸ Β ἐκβεβλήθω, ὰ Β Δ᾽ εἰ δὲ σφαιροειδέος,

Ἀπὸ τὸκέντρο ἐπὶ τὸ Β ' ἀχθεῖσα ἐθεῖα ἀπολελάφ-

θω ἁ ΒΔ.. Δῆλον δὲ ὅτι τέμνει ὁ ΒΔ δίχα " τὰν

ΑΓ. πἜσιν ὖν τὸ μὴ Β κορυφὰ τοῦ τμάματος· ἁ

δὲ ΒΔ Εθεῖα, ἄξων. Ἔσι δή τις ὀξυγωνίς κώνε

τομὰ πεὶ διάμετρον τὰν ΑΓ· καὶ γραμμὰ ὁ ΒΔ

Ἀπὸ τοῦ κέντρο ἀνεςακοῦσα

ἐν ὀρθῷ ἐπιπέδῳ ποτὶ τὸ

ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐσιν ἁ τοῦ

ὀξυγωνία κώνε τομὰ διὰ τὰς

ἑτέρας διαμέτρο ἔοντος τοῦ

ἐπιπέδο. Δυνατὸν ἐν. ἐσι

κύλινδρον εὑρεῖν ἄξονα ἔχον-

τα τὰν ΒΔ, ὁ ἐν τᾶ ἐπιφα-

νείᾳ ἐσεῖται ὁ τῷ ὀξυγω-

νίκ κώνε τομὰ περὶ διάμε-

τρον τὰν ΑΓ. Πεσᾶται δὲ

ὁ ἐπιφάνεια αὐτῷ ἐκτὸς τὸ

τμάματος· ἐπεὶ ἐσιν ἤτοι

κωνοειδές ἢ σφαιροειδέ

τμᾶμα, καὶ ὁ μεᾶζόν ἐσιν

ἡμίσεος & σφαιροειδέος. Ἐσ-

σᾶται δε τις κυλίνδρε τόμος

βάσιν μὲν ἔχων τὰν ὁ ὀξυ-

γωνίς κώνο τομὰν, τὰν περὶ

A

1

num, quod datum ſegmentum fecat, recto, fi-

guræ quidem fectio fit toni ſectio ABIA; plani
vero, quod ſegmentum fecat, recta PA. Quo-

niam igitur ponitur planum, quod ſegmentum,

ſecat, rectum ad axem non eſſe, ſectio erit acu-

tianguli coni ſectio, cujus diameter AF. Con-

tingat ΦΥ ipfi ΓA parallela coni ſectionem in
puncto B : exciteturque planum af plano per

АГ acto parallelum. Continget hoc figuram in

puncto B. Et fi quidem ſegmentum rectangulæ

conoidis eſt, a puncto B axi parallela ducatur

BA : fi vero obtufiangulæ conoidis, ducta recta,

a vertice coni conoiden continentis ad punctum

B, producatur, eaque fit BA : fi denique ſphæ-

roidis, ducta recta a centro ad punctum B in

ſegmento abſcindatur, eaque item fitBA. Con-

ſtatjam BA ipfamAr in duas æquas partes ſe-
care: ideoque punctum quidemB fegmenti ver-

tex eft ; recta vero BA ejus axis. Itaque acuti-

anguli coni ſectio quædam eft circa diametrum

Ar deſcripta ; rectaque linea BA, quæ ab ejus

centro in eoplano excitata eft,quod rectum ad id

in quo ipſa eſt, planum per diametrum alteram

agitur. Fieri igitur poteft, ut cylindrus inveni-

atur axem habens BA, in cujus fuperficie fit

acutianguliconiſectio cir-

ca diametrumArdeſcrip-

ta. Cadetutiquehujus fu-

B

I

perficies extra ſegment-

um ; quoniam five co-

noidis ſive ſphæroidis feg-

mentum eft non majus

1

K P ſphæroidedimidia : atque

erit fegmentumquoddam

M

cylindri bafim quidem
Y

E

διάμετρον τὰν ΑΓ, ἄξονα δὲ τὰν ΒΔ. Τοῦ μὲν τό-

με δίχα τεμνομένε ἐπιπέδοις παραλλήλοις τῷ ἐπι-

πέδῳ κατὰ τὰν ΑΓ, ἐσεῖται τὸ καταλειπόμενον

ἔλαοσον τοῦ προτεθέντος σερεοῦ μεγέθεος . Ἔσω

τόμος βάσιν μὲν ἔχων τὰν τοῦ ὀξυγωνίς κώνο τομὰν

•τὰν περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ, ἄξονα δὲ τὰν ΕΔ,

ἐλάοσων τοῦ προτεθέντος σερεοῦ μεγέθεος. Διηρή-
θω δὴ ἁ ΔΒ ἐς τᾶς ἴσας Ρτᾷ ΔΕ· καὶ ἀπὸ τῶν

διαιρέσεων ἄχθων · ἐθεῖαι παρὰτὰν ΑΓ, ἔσε ποτὶ

τὰν τῷ κώνο τομάν· ἀπὸ δὲ τᾶν ἀχθεισᾶν ἐπίπε-

δα ἀνεςακέτων παράλληλα τῷ κατὰ τὰν ΑΓ ἐπι-

0

H

A

1

Γ

habens acutianguli coni

ſectionem, quæ circa dia-

metrum Ar defcribitur,

axem vero B A. Itaque fi

hoc ſegmentum in duas

æquas partes ſecetur pla-

nis parallelis plano per

AF acto, quod relinqui-

tur minus erit propoſita

folida magnitudine. Sit

ſegmentum bafim qui-

dem habens acutianguli

coni fectionem, quæ circa diametrum Ar de-

ſcribitur, axem vero EA, minus propofita ſoli-
da magnitudine. Dividatur autem AB in par-

tes uni AE æquales : ducanturque a diviſioni-

bus rectæ ipfi AI parallelæ ad coni uſque ſec-

tionem : et ab his plana excitentur parallela pla-

no acto per Ar. Hæc fecabunt ſegmenti ſu-

perficiem : eruntque acutianguli coni ſectiones

ei fimiles, quæ circa diametrum Ar deſcripta

eſt ; quoniamplanaparallela ſibi invicem funt.

Defcribantur autem ab unaquaque acutianguli

coni fectione duo cylindri ſegmenta ; alterum

* ἀποτετμηκότος
1 Sic MS. ητᾶν

1
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quidem ad eafdem acutianguli coni ſectionis

partes, ad quas punctum ; alterum vero ad

partes eafdem, ad quas punctum B ; quæ axem

habeant ipfi AE æqualem. Erunt utique figuræ

quædam folidæ; altera quidem ſegmento in-

ſcripta ; altera vero circumfcripta ex cylindri

ſegmentis æqualem altitudinemhabentibus com-

poſita. Reliquum eſt, ut demonſtremus, circum-

ſcriptam figuram excedere infcriptam magnitu-

dine minore folida propoſita. Demonftrabitur

autem pariter ac in fuperiore propofitione, cir-

cumfcriptam figuram excedere infcriptam feg-

mento, quod bafim quidem habet acutianguli

coni ſectionem, quæ circa diametrum ΑΓ de-

ſcribitur, axem vero E A. Hoc autem minus eſt

propofita folida magnitudine.

Hiſce præmiſſis, demonſtrabimus quæ de fi-

guris propofita funt.

PROP. XXIII. THEOR .

Quodlibet fegmentum rectangulæ conoidis

ſectæ plano ad axem recto ſeſquialterum eft co-

ni, qui eamdem ac fegmentum bafim habet,

eamdemque axem.

Sit enim fegmentum rectangulæ conoidis ſec-

tum plano ad axem recto : eodemque ſecto per

axem plano alio, fit fuperficiei quidem ſectio
acutianguli coni ſectio ABT ; plani vero, quod

ſegmentum fecat, recta FA : et ſit axis ſegmen-

menti recta B A. Sit item conus eamdem ac feg-

mentum bafim habens, eumdemque axem, cu-

jus vertex eſt punctumB. Oportet demonftrare

fegmentum conoidis hujus coni eſſe ſeſqui-

alterum.

Ponatur enim conus Y ſeſquialter effe coni,

cujus baſis eft circulus, qui circa diametrum Ar

defcribitur, et axis B A. Sit autemetiam cylin-
drus bafim quidem habens circulum, qui circa

diametrum АГ defcribitur, axem vero B A. Erit

utique conus y dimidium totius cylindri ; quo-

niam ejufdem coni ſeſquialter eft. Dico feg-

mentum conoidis cono Ý æquale eſſe. Si enim

æquale non eft, aut majus eft, aut minus. Sit

primo, fi fieri poteſt, majus. Itaque ſegmento

folida figura infcribatur, itemque alia circum-

ſcribatur ex cylindris æqualem altitudinem

habentibus compofita; ita ut circumfcripta fi-

gura excedat infcriptam magnitudine minore,
quam qua fegmentum conoidis excedit conumm

*. Ac cylindrorum, ex quibus circumfcripta

figura componitur, maximus quidem fit is, qui
bafim habet circulum, qui circa diametrum АГ

defcribitur, et axem EA ; minimus vero, qui

bafim habet circulum, qui defcribitur circa dia-

metrum 2T, et axemB. Cylindrorum autem,

· τᾶν ἐπιφανειᾶν • τόμοι • ἀποτιτμημάνε

πεδῳ. Τέμνοντι δὴ ταῦτα᾿ τὰν ἐπιφάνειαν τὸ τμά-

ματος, ἢ ἐσοιῶται ὀξυγωνίων κώνων τομαὶ ὅμοιοι τα

περὶ τὰν ΑΓ διάμετρον· ἐπεὶ πυράλληλα ἐντὶ τὰ

ἐπίπεδα. Ἐφ᾽ ἑκάσας δὴ τᾶς τὸ ὀξυγωνίς κώνε

τομᾶς ἀναγεγράφθων κυλίνδρο · τομοὶ δύο, ὁ μὲν

ἐπὶ τὰ αὐτὰ τὸ ὀξυγωνίς κώνο τομᾶς τῷ Δ, ὁ δὲ

ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ Β, ἄξονα ἔχοντες ἴσον τῷ ΔΕ.

Ἐσοιῶται δη τινὰ χήματα σερεὰ τὸ μὲν ἐγγεγραμ-

μένον ἐν τῷ τμάματι, τὸ δε περιγεγραμμένον ἐκ

κυλίνδρα τομῶν ἴσον ὕψος ἐχόντων συγκείμθμα . Λοι-

πὸν δὲ ἐσιν δεῖξαι, ὅτι τὸ περιγεγραμμένον χῆμα

τοῦ ἐγγεγραμμένο ἐλάοσονι ὑπερέχει τοῦ προτεθέν

τος σερεοῦ μεγέθεος. Δειχθήσεται δε ὁμοίως τῷ

προτέρῳ, ὅτι τὸ περιγεγραμμένον χῆμα τοῦ ἐγγε

γραμμένο ὑπερέχει τῷ τόμῳ, τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι

τὰν τοῦ ὀξυγωνίς κώνε τομὰν, τὰν περὶ διάμετρον

τὰν ΑΓ, ἄξονα δὲ τὰν ΕΔ. Οὗτος δὲ ἐσιν ἐλάσα

σων τοῦ προτεθέντος σερεῖ μεγέθεος.

Τέτων προγεγραμμένων Υποδεικνύωμες τὰ προ-

βεβλημένα τῶν οχημάτων .

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κγ΄.

Πᾶν τμᾶμα ὀρθογωνίς κωνοειδέος ὁ ἀποτετμα-

μένο πιπέδῳ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, ἡμιόλιον ἐσε

τοῦ κώνε τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι,

κὶ ἄξονα.

Ἔσω γδ τμᾶμα ὀρθογωνίς κωνοειδέος ἀποτετμα-

μένον ὀρθῶ ἐπιπέδῳ ποτὶ τὸν ἄξονα· ὰὶ τμαθέντος

αὐτῷ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος, τᾶς μὲν ἐπι-

Φανείας τομὰ ἔσω ἱ ΑΒΓ ὀρθογωνίε κώνο τομά·

τῷ δὲ ἐπιπέδε τὸ ἀποτέμνοντος τὸ τμαμα, ὰ ΓΑ

ἀθεῖα· ἄξων ἢ ἔξω τοῦ τμάματος ὁ Β Δ. Ἔσω

ἢ τὰ κῶνος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ τμάματι, κ

ἄξονα τὸν αὐτὸν, ὁ κορυφὰ τὸ Β. Δεικτέον ὅτι τὸ

τμᾶμα τῶ κωνοειδέος ἡμιόλιον ἐσι τῶ κώνο τότε.

Ἐκκείθω γὰρ κῶνος ὁ Ἡ ἡμιόλιος ὢν τὸ κώνο,

ὁ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ, ἄξων δὲ ἁ ΒΔ.

Ἔσω ἢ κὶ κύλινδρος βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύκλον τὸν

περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ, ἄξονα δὲ τὰν Β Δ. Ἐσ-

σεῖται οὖ ὁ Ψ κῶνος ἥμισιος ὅλο τὸ κυλίνδρε· ἐπεί-

περ ἡμιόλιος ἐσιν ὁ Ἡ κῶνος τοῦ αὐτῶ κώνο. Λέγω,

ὅτι τὸ τμᾶμα τᾶ κωνοειδέος ἴσον ἐςὶ τῷ Ψ κώνῳ.

Εἰ γὰρ μή ἐσιν ἴσον, ἤτοι μείζον ἐντὶ ἡ ἔλαοσον.

Ἔσω δὴ πρότερον, εἰ δυνατὸν, " μεῖζον . Ἐγγε-

γράφθω δὴ χῆμα σερεὸν εἰς τὸ τμᾶμα, καὶ ἄλλο

περιγεγράφθω ἐκ κυλίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων

συγκείμενον, ὡς τε τὸ " περιγραφὲν χῆμα ξ ἐγα

γραφέντος ὑπερέχειν ἐλάοσονι ἢ πηλίκῳ ὑπερέχει τὸ

τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ * κώνο. Καὶ ἔσω τῶν

κυλίνδρων, ἐξ ὧν σύγκειται τὸ περιγραφὲν οχῆμα,
μέγισος μὲν ὁ βάσιν ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διά-

μετρον τὰν ΑΓ, ἄξονα δὲ τὰν ΕΔ· ἐλάχιςος δε,

ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον

τὰν ΣΤἄξονα δὲ * τὰν ΒΘ . Τῶν δὲ κυλίνδρων ἐξ

Sic MS . ▼ SicMS. * τὰν ΕΓ
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ὧν σύγκειται τὸ ἐγγραφὲν χῆμα, μέγιςος μὲν ἔσω,

ὁ βάσιν ἔχων τὸν κύκλον, τὸν περὶ διάμετρον τὰν

ΚΛ᾿ ἄξονα δὲ τὰν ΔΕ· ἐλάχισος δὲ ὁ βάσιν μὲν

ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ΣΤ, ἄξονα

δὲ τὰν ΘΙ . Ἐκβεβλήσθω δὲ τὰ ἐπίπεδα πάντων τ

κυλίνδρων ποτὶ τὰν ἐπιφάνειαν τοῦ κυλίνδρα, τοῦ

βάσιν ἔχοντος τὸν κύκλον τ περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ,

ἄξονα δὲ τὰν ΒΔ.

Ἐσεῖταιδὴὅλος κύ-

λινδρος διηρημένος εἰς

κυλίνδρους , τῷ μὲν

πλήθει ἴσες τοῖς κυ-

λίνδροιςΤοῖς ἐντῷπε-

ριγεγραμμένῳχή-

ματι, τῷδὲ μεγέ-

Σ

:

B

Θ

I

ex quibus infcripta figura componitur, maximus

quidem fit is, qui bafim habet circulum, qui
circa diametrum KA defcribitur, et axem AE ;

minimus vero, qui bafim habet circulum, qui

defcribitur circa diametrum 2T, et axem I.

Porro cylindrorum omnium plana producantur

ad ſuperficiem uſque cylindri baſim habentis

circulum, qui circa diametrum Ar defcribitur,

axemque BA. Di-

videturutique to-

tus cylindrus in

cylindros multitu-

dine quidem 2-

quales cylindris,

qui in circum -

ſcripta figura funt,

magnitudine vero

æquales unusquif-

que eorum maxi-

mo. Et quoni-

T

θει ἴσες τῷ μεγί-

σῳαὐτῶν. Καὶἐπεὶ

τὸ περιγεγραμμθύον

χήμα περὶ τὸ τμᾶ-

μα ἐλάοσονι ὑπερέ-

χει δ' ἐγγεγραμ-

Π

K

A

E

2 Z

A

am circumfcripta

ſegmento figuraE

A

μένο χήματος, ἢ τὸ τμᾶμα τῶ κώνε, δῆλον ὅτι κỳ

τὸ ἐγγεγραμμένον χῆμα ἐν τῷ τμάματι " μᾶζόν

ἐσι τῶ Ψ κώνο. Ὁ δὴ πρῶτος κύλινδρος τῶν ἐν τῷ

ὅλῳ κυλίνδρῳ, ἔχων ἄξονα᾿ τὰν ΔΕ, ποτὶ τὸν πρῶ-

τον κύλινδρον τὸν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ χήματι τὸν

ἔχοντα ἄξονα τὰν ΔΕ, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἁ

ΔΑ ποτὶ τὰν Κ Ε δυνάμει. Οὗτος δὲ ἐσιν ὁ αὐτὸς

τῷ ὃν ἔχει ὁ Β Δ ποτὶ τὰν ΒΕ, καὶ τῷ ὃν ἔχει ὡ

ΔΑ ποτὶ τὰν ΕΞ. Ὁμοίως " δὲ δειχθήσεται καὶ ὁ

δεύτερος κύλινδρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ὁ ἑχων

ἄξονα τὸν ΕΖ, ποτὶ τὸν δεύτερον κύλινδρον τὸν ἐν τῷ

ἐγγεγραμμένῳ οχήματι , τὸν αὐτὸν ἔχων λόγον, ὃν ἃ

ΠΕ, τετέςιν ἁ ΔΑ, ποτὶ τὰν ΖΩ. Καὶ τῶν ἄλ–

λων κυλίνδρων, ἕκασος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξ-

ονα ἐχόντων τὸν αὐτὸν, ἕξει τῦτον τὸν λόγον, ὃν ἁ

ἡμίσεια τᾶς διαμέτρο τᾶς βάσεως αὐτᾶς ποτὶ τὰν

ἀπολελαμμέναν ἀπ᾿ αὐτᾶς μεταξὺ τῶν ΑΒ, ΒΔ

ἀθειᾶν. Καὶ πάντες οἱ κύλινδροι οἱ ἐν τῷ κυλίν-

δρῳ, & βάσις μέν ἐστιν ὁ κύκλος ὁ περὶ διαμέτρον

τὰν ΑΓ, ἄξων δὲ ἐξιν ὁ ΔΒ Αἰθεια, ποτὶ πάντας

τοὺς κυλίνδρες τοῦς ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ χήματι,

τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν πᾶσαι οἱ ἀθειας, αἱ

ἐκ τῶν κέντρων τῶν κύκλων, οἱ ἐν τῷ βάσει εἰσὶ τῶν

εἰρημένων κυλίνδρων, ποτὶ πάσας τὰς ἀθείας τὰς

ἀπολελαμμένας ὑπὸ τᾶς μεταξυ τᾶν ΑΒ, ΒΔ.

Αἱ δὲ εἰρημέναι ἀθεται τῶν εἰρημένων χωρίς, τᾶς ΑΔ

μείζονες ἐντὶ ἢ διπλάσιαι. Ως τε καὶ οἱ κύλινδροι

πάντες οἱ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ὁ ὁ ἄξων ὁ ΔΒ

μείζονες εντὶ, ἢ διπλάσιοι τὸ ἐγγεγραμμένο χήμα-

τος . Ἄρα καὶ ὁ ὅλος κύλινδρος, ὁ ὁ ἄξων ἁ ΔB,

μείζων ἐντὶ ἢ διπλασίων τῷ ἐγγεγραμμένες χήμα-
τος. Το δὲ * κώνε῾ ἦν διπλασίων. Ἔλασσον ἄρα

* περιγεγραμμένο * Sic MS.

1

infcriptam minus

excedit,quamſeg-

mentum conum, conftat figuram fegmento in-

ſcriptam cono wmajorem effe. Jamprimus cy-

lindrus eorum, qui in toto cylindro funt, axem

habens AE, ad cylindrum eorum primum, qui

funt in infcripta figura, axem habentem AE,

eamdem habet rationem,quam A A ad KE po-

teftate. Hæc autemeadem eſt atque illa, quam

habet BA ad BE, et quam AA ad ΕΞ. Pariter

demonſtrabitur etiam fecundus cylindrus eorum,

qui in toto cylindro funt, axem habens EZ, ad

cylindrum eorum fecundum, qui funt in in-

ſcripta figura, eamdem habere rationem, quam

ΠΕ, hoc eft AA, ad ΖΩ. Aliorum item cy-
lindrorum unufquifque, qui in toto cylindro

funt, ad unumquemque cylindrum eorum, qui

funt in infcripta figura, eumdem axem ha-

bentium, eamdem habebit rationem, quam di-

midia diametri baſis ad eam ipſius partem, quæ

inter rectas A B, BA ab eadem abſcinditur. Ita-

que omnes cylindri, qui in eo cylindro funt,

cujus quidem baſis eft circulus, qui circa dia-

metrum A I deſcribitur, axis vero recta BA, ad

omnes cylindros, qui funt in infcripta figura,

eamdem habebunt rationem, quam omnes rec-

tæ, quæ ducuntur e circulorum centris, qui funt

in bafibus circulorum, quos diximus, ad omnes

rectas, quæ abſcinduntur a recta illa, quæ inter

AB, B A interjicitur. Rectæ autem, quas dixi-

mus, rectarum quas item diximus, dempta AA,

majores funt quam duplæ. Quare omnes etiam

cylindri, qui in toto cylindro funt, cujus axis

AB, majores funt quam dupli infcriptæ figuræ.

Totus igitur cylindrus, cujus axis BA, major

eſtquam duplus figuræ infcriptæ. Coni autem

· τὰν ΑΕ b Sic MS. · ἦν διπλασία
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1

* erat duplus. Minor eft igitur infcripta figura

cono Y. Quod fieri non poteft. Demonftrata

enim eſt major eſſe. Non eſt igitur majus co-

noidis fegmentum cono Y. Pariter autem ne-

que eſt minus. Rurfus enim eidem figura in-

fcribatur, itemque alia circumfcribatur ; ita ut

altera alteram excedat magnitudine minore,

quam qua conus & conoidis ſegmentum exce-

dit: eademque alia, quæ fupra, conftruantur.

Quoniam igitur infcripta figura minor eſt ſeg-

mento ; atque infcripta minus a circumfcripta

deficit, quam ſegmentum a cono , conftat figu-

ram circumfcriptam cono Y minorem effe. Rur-

ſus primus cylindrus eorum, qui in toto cylin-
dro funt, axem habens AE, ad cylindrum eo-

rum primum, qui funt in circumfcripta figura,

eumdem axem habentem EA, eam habet ratio-

nem, quam quadratum, quod ab AA defcribi-

tur, ad femetipfum. Cylindrus autem fecun-

dus eorum, qui in toto cylindro funt, axem ha-

bens E Z., ad cylindrum eorum fecundum, qui

funt in circumfcripta figura, axem habentem

EZ, eamdem habet rationem, quam AA ad KE

poteftate. Hæc autem eadem eſt atque illa,

quam habet BA ad BE, et quam AA ad ΕΞ.

Aliorum item cylindrorum unuſquiſque, qui in

toto cylindro funt, axem habentium ipſi AE -

qualem, ad unumquemque cylindrum eorum,

qui funt in circumfcripta figura, eumdem axem

habentium, eam habebit rationem, quam di-

midia bafis ad eam ipfius partem, quæ inter rec-

tas AB, BA ab eadem abfcinditur. Itaque om-

nes cylindri, qui in toto cylindro funt, cujus

eft axis BA, ad omnes cylindros, qui funt in

circumfcripta figura, eamdem habebunt ratio-

nem, quam omnes rectæ ad omnes rectas. Om-

nes autem rectæ, quæ e centris circulorum du-

cuntur, qui funt cylindrorum baſes, rectarum

omnium, quæ ab ipfis abſcinduntur, una cum

AA, minores funt quam duplæ. Conſtat igitur

omnes etiam cylindros, qui in toto cylindro

funt, minores eſſe quam duplos cylindrorum,

qui funt in circumfcripta figura. Cylindrus igi-

tur, qui bafim habet circulum, qui circa dia-
metrum AF defcribitur, et axem BA, minor eft

quam duplus, figuræ circumfcriptæ. Non eft

autem minor, fed major quam duplus. Duplus

eſt enim coni v. Circumfcripta vero figura co-

no y minor eſſe demonftrata eft. Non eft igi-

tur minus conoidis fegmentum

monftratum autem eft neque effe majus. Sef-

quialterum eft igitur coni, qui eamdemac feg-

mentum bafim habet, eumdemque axem.

conoY.

PROP. XXIV. THEOR.

De-

Quinetiam fi a rectangula conoide ſegmen.

tum fecetur plano ad axem non recto, pa-

riter ſeſquialterum erit ſegmenti coni, quod

4 πάλιν κώνε

:

Sic MS. fai

τὸ ἐγγεγραμμένον χῆμα ξ Ψ κώνε. Ὅπερ ἀδιώα-
τον.

e

ποτί

Ἐδείχθη γὰρ μᾶζον. Οὐκ ἄρα ἐςὶ μᾶζον τὸ

κωνοειδες τε Ψ κώνε· Ὁμοίως δὲ ἐδὲ ἔλαοσον. Πά-

λιν γὰρ ἐγγεγράφθω τὸ χῆμα, τὰ περιγεγράφ-

θω, ὡς τε ὑπερέχειν ἕκασον ἕκασ8 ἐλάισονι ἢ

·πηλίκῳ ὑπερέχει ὁ Ψ κῶνος τὸ κωνοειδέος· καὶ

τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον κατασκύαθω.

Ἐπεὶ ὃν ἔλαοσόν ἐςι τὸ ἐγγεγραμμένον χῆμα τοῦ

τμάματος, κὰ τὸ ἐγγραφὲνὁ περιγραφέντος ἐλάσ

σονι λείπεται, ἢ τὸ τμᾶμα τοῦ ψ κώνε, δῆλον, ὡς

ἔλαοσόν ἐσι τὸ περιγραφὲν χῆμα τοῦ Ψ κώνε. Πά-

λιν δὲ ὁ πρῶτος κύλινδρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ,

ὁ ἔχων ἄξονα τὰν ΔΕ, ποτὶ τὸν πρῶτον κύλινδρον

τὸν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ χήματι, τὸν αὐτὸν ἔχον-

τα ἄξονα τᾷ ΕΔ, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ

τᾶς Α Δ τετράγωνον ποτὶ τὸ αὐτό. Ὁ ἢ δεύτερος

κύλινδρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ὁ ἔχων ἄξονα

τὰν ΕΖ, ποτὶ τὸν δεύτερον κύλινδρον τὸν ἐν τῷ πε

ριγεγραμμένῳ χήματι, τὸν ἔχονται άξονα τὰν Ε.Ζ.

τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ὁ ΔΑ ποτὶ τὰν Κ.Ε δυνά-

μει. Οὗτος δὲ ἐσιν ὁ αὐτὸς τῷ ὃν ἔχει ὁ BA

τὰν ΒΕ, κὰ ῾τῷ ὃν ἔχει ὁ ΔΑ ποτὶ τὰν ΕΞ. Καὶ

τῶν ἄλλων κυλίνδρων ἕκαςος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίν

δρῳ ἄξονα ἐχόντων ἴσον τᾷ ΔΕ, ποτὶ ἕκασον τῶν

κυλίνδρων τῶν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ χήματι, ἄξα

ονα ἐχόντων τὸν αὐτὸν, ἕξει τῶτον λόγον, ὃν ὁ ἡμέ

σεια τᾶς βάσεως αὐτοῦ ποτὶ τὰν ἀπολελαμμέναν

ἀπ᾿ αὐτᾶς μεταξυ τᾶν ΑΒ, ΒΔ ἀθειᾶν. Καὶ

πάντες ὧν οἱ κύλινδροι οἱ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ὧν

ἄξων ἐςὶν & ΒΔ Αθεια, ποτὶ πάντας τοῦς κυλίν-

δρες τοῦς ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ χήματι τὸν αὐτὸν

ἑξοῦντι λόγον, ὃν πᾶσαι αἱ ἀθεται ποτὶ πᾶσας

τὰς ἀθέας. Αἱ ἢ ἐθειας πᾶσαι αἱἐκ τῶν κέν

τρων τῶν κύκλων, ὁ οἱ βάσιες ἐντὶ τῶν κυλίνδρων,

τᾶν ἐθειᾶν πασᾶν τῶν ἀπολελαμμέναν ὁ ἀπ᾿ αὐ-

τῶν σὺν τῷ ΑΔ ἐλάοσονες ἐντὶ, ἢ διπλάσιαι. Δῆ-

λον ἐν ὅτι ἐὶ οἱ κύλινδροι πάντες οἱ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίν

δρῳ, ἐλάοσονες ἐντὶ ἡ διπλάσιοι τῶν κυλίνδρων τῶν

ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ χήματι. Ὁ ἄρα κύλινδρος

ὁ βάσιν ἔχων ἢ τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν

ΑΓ, ἄξονα δὲ τὰν Β Δ, ἐλάοσων ἐσὶν ἢ διπλασίων

τοῦ περιγεγραμμένο χήματος. Οὐκ ἐςὶ δὲ, ἀλλὰ

μείζων ἢ διπλάσιος. Το γὰρ Ψ κώνε * διπλάσιόν

ἐσι . Τὸ ἢ περιγεγραμμένον χῆμα ἔλατιον ἐδείχθη

τοῦ ψ κώνε. Οὐκ ἄρα ἐςὶν ἐδὲ ἔλαοσον τὸ τοῦ κω-

νοειδέος τμᾶμα 84 κώνε. Ἐδείχθη δε, ὅτι ὅτε μᾶ

ζον· ἡμιόλιον ἄρα ἐςὶ τοῦ κώνε, τοῦ βάσιν ἔχοντος

τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, κὰ ἄξονα τὸν αὐτόν.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κδ'.

Καὶ τοίνω αἴκα μὴ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα ἐπιπέ-

δῳ ἀποτμαθῇ τὸ τμᾶμα Ἀπὸ τοῦ ὀρθογωνίς κωνοει-

δέος, ὁμοίως ἡμιόλιον ἔσαι τοῦ ἀποτμάματος τοῦ

ὁ ἀπ᾿ αὐτῶν σὺν τῷ ἢ τὸν κύλινδρον · διπλασίων
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κώνε, τῶ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, &

ἄξονα τὸν αὐτόν.

eamdem ac ſegmentum bafim habet, et axem

eumdem.

Sit ſegmentum rectangulæ conoidis, fectum

ut dictum eft : eodemque ſecto per axem plano

alio ad id planum, quod figuram fecat, recto ;

Ἔσωτμᾶμα ὀρθογωνία κωνοειδέος, ἀπιτετμαμένον

ὡς εἴρηται· καὶ τμαθέντος αὐτὸ ἐπιπέδῳ διὰ ὁ άξ

ονος ὀρθῷ ποτὶ τὸ ὑπίπεδον τὸ ἀποτετμακὸς τὸ χῆμα,

ξ μλύ χήματος τιμὰ ἔσω ὁ ΑΒΓ ὀρθογωνία κώνα figuræ quidem fećtio fit acutianguli coni ſectio

τομά· τὸ δὲ ἐπιπέδο τῶ ἀποτετμακότος τὸ τμᾶμα,

ἁ ΑΓ Δθεῖα. Παρὰ δὲ τὰν ΑΓ ἁ ΦΥ δπιψαύ-

εσα τᾶς τὸ ὀρθογωνίς κώνε τομᾶς κατὰ τὸ Β΄ καὶ ἁ

ΑΒΓ ; plani vero, quod ſegmentum ſecat, rec-

ta AΓ. Ducatur autem ΦΥ ipfi Ar parallela,

quæ acutianguli coni ſectionem in puncto B

ΒΔ ἄχθω παρὰ τὸν ἄξονα. Τέμνει δὴ αὐτὰ δίχα contingat : et parallela axi ducatur BA. Hac

τὰν ΑΓ. ᾿Απὸ δὲ τᾶς ΦΥ ἐπίπεδον ἀνεςακέτω πα-

ράλληλον τῷ κατὰ τὰν Α.Δ. Ἐπιψαύσει δὲ τῶτο

τὸ κωνοειδες κατὰ τὸ Β' καὶ ἐσεῖται τὸ τμάμα-

τις κορυφὰ τὸ Β σαμεῖον, ἄξων δὲ ἁ Β Δ. Ἐπεὶ ἐν

Φ

K

Σ B

Θ

τὸ ἐπίπεδον τὸ κατὰ τὰν ΑΓ, & ποτ᾽ ὀρθὰς κ* ἐὸν τῷ

ἄξονι τετμήκει τὸ κωνοειδες, ὁ τομά ἐςιν ὀξυγωνίς

κώνε τομά· διάμετρος δε αὐτὰς ὁ μείζων ἁ ΑΓ.

Ἐσας δὴ ὀξυγωνία · κώνο τομᾶς περὶ διάμετρον τὰν

ΓΑ, καὶ γραμμᾶς τᾶς ΒΔ,

ἃἐσιν ἀπὸ τὸ κέντρο τᾶς ξ

ὀξυγωνία κώνο τομᾶς ἀνεσε-

κᾶστι , ἐν ἐπιπέδῳ ὀρθῷ ἀνε-

σακότι ἀπὸ διαμέτρο ποτὶ

τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐσιν ἱ τῶ

ὀξυγωνίς κώνο τομά· δυνα-

τὸν ἐσι κύλινδρον εὑρεῖν τὸν

ἄξονα ἔχοντα ἐπ᾿ ἀθείας τα

ΒΔ, ὁ ἐν τῷ ὑπιφανεία ἐσ-

σῖπι ὰ τὸ ὀξυγωνία κώνε

τομά. Δυνατὸν δὲ ἐσι καὶ

κῶνον ὡρῶν κορυφὰν ἔχοντα

τὸ Β σαμεῖον, ὁ ἐν τῷ ἐπιφα-

νεία ὰὁὀξυγωνίς κώνο τομὰ

ἐσεῖται. Ἐσεῖται δὴ τόμος

κυλίνδρε τὶς, βάσιν ἔχων τὰν

τοῦ ὀξυγωνίς κώνε τομὰν,

τὰν περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ,

ἄξονα δὲ τὰν ΒΔ' καὶ

ἀπότμαμα κώνο βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τε τό-

μῳ καὶ τῷ τμάματι, ἄξονα δὲ τὸν αὐτόν. Δεικτέον

ὅτι ὁκωνοειδέος τμάμα ἡμιόλιον ἐσι τότε το κώνε.

E
A

Ψ

I

utique ipfam Ar in duas æquas partes fecabit.

Excitetur porro planum a Y plano per A A ac-

to parallelum : quod quidem continget conoi-

den in puncto B : eritque ſegmenti vertex punc-

tum B, et axis B A. Quoniam igitur planum

per A Factum, cum rectum ad axem non effet,

conoiden fecuit, ſectio erit acutianguli coni ſec-

tio, cujus major diameter A Γ. Itaque cum acu-

tianguli coni ſectio fit circa diametrum Ar de-

ſcripta; et recta linea BA,

quæ ab ejus centro in eo

plano excitata eſt, quod

rectum ad id, in quo ipfa

eſt, planum per diame-

trum agitur ; fieri poteſt,

ut cylindrus inveniatur

axem habens, qui ipfi BA

in directo jaceat, in cujus

ſuperficie ſit acutianguli

coni ſectio . Fieri itidem

poteft, ut conus invenia-

turverticem habens punc-

tumB, in cujus fuperficie

eadem acutianguli coni

ſectio fit. Atque erit ſeg-

mentum aliquod cylindri

bafim habens acutiangu-

li coni ſectionem quæ

circa diametrum Ar de-

fcribitur, et axem BA : et

coni item ſegmentum e-

amdem acfegmentumcy-

E

Ἔσω δὴ ὁ Ψ κῶνος ἡμιόλιος τᾶ Ἀποτμάματος τό-

τε. Ἐσεῖται δὴ ὁ τόμος τᾶ κυλίνδρα, ὁ βάσιν ἔχων

τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν, δι- ·

πλάσιος το Ψ κώνα. Οὗτος γὰρ ἡμιόλιός ἐσι το

ἀποτμάματος τὸ κώνο, τὸ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐ-

τὰν τῷ τμάματι, και ἄξονα τὸν αὐτόν· τὸ δὲ ἀπό-

τμαμα τὸ κώνε, τὸ εἰρημένον, τρίτον μέρος ἐςὶ τοῦ

τόμα τοῦ κυλίνδρα, τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος τὰν αὐ-

τὰν τῷ τμάματι, καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. ᾿Αναγκαῖον

δέ ἐσι τὸ τὸ κωνοειδέος τμᾶμα ἴσον εἶμεν τῷΨ κώ-

νῳ. Εἰ γὰρ μή ἐξιν ἴσον, ἤτοι μειζόν ἐσιν, ἢ ἔλασ-

κ ἔοντωτῷ

T

Y

Γ

lindri, et conoidis bafim habens, eumdemque

axem. Oportet demonftrare ſegmentum conoi-

dis hujus coni eſſe ſeſquialterum.

Sit conus * ſegmenti illius ſeſquialter. Erit

utique ſegmentum cylindri, quod eamdem ac

ſegmentum baſim habet, eumdemque axem, du-

plum coni v. Hic enim ſeſquialter eſt ſegmenti

coni, quod eamdem ac ſegmentum conoidis ba-

fim habet, eumdemque axem : hoc vero, quod

diximus, coni ſegmentum tertia pars eſt ſeg-

menti cylindri, quod eamdem ac fegmentum

conoidis bafim habet, et axem eumdem. Ne-

ceſſe autem eſt ſegmentum conoidis cono * 2-

quale eſſe. Si enim æquale non eft, aut majus

1 κώνε ex MS.

1

4 D
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eſt, aut minus. Sit primo, ſi fieri poteſt, ma-

jus. Itaque ſegmento folida figura infcribatur,
itemque alia circumfcribatur ex cylindris æqua-

lem altitudinem habentibus compoſita; ita ut

circumfcripta figura excedat infcriptam magni-

tudine minore, quam qua ſegmentum conoidis

excedit conum v. Atque ſegmentorum plana

pertingent ad ſuperficiem uſque ſegmenti cy-

lindri, quod eamdem ac ſegmentum conoidis

baſim habet, eumdemque axem. Rurfus pri-

mum fegmentum eorum, quæ in toto cylindri

ſegmento funt, axem habens AE, ad ſegmen-

tum eorum primum, quæ funt in infcripta figu-
ra, axem habens AE, eamdem habet rationem,

quam quadratum, quod ab AA defcribitur, ad

quadratum, quod defcribitur a KE. Quæ enim

ſegmenta æqualem habent altitudinem, hæc

eamdem quam baſes inter fe invicem rationem

habent. Horumautem ſegmentorum baſes,quo-

niam fimiles acutiangulorum conorum fectiones
funt, eamdem inter fe invicem habent ratio-

nem, quam refpondentes ipfarum diametri po-

teſtate. At dimidiæ reſpondentium diametro-

rum funt ipfæ AA, KE : et quam poteſtate ra-

tionem habet AA ad KE, hanc habet longitu-

dine B A ad BE ; quoniam B A quidem diametro

parallela eft ; ΑΔ, ΚΕ vero parallelæ funt ei,

quæ in puncto B ſectionem contingit ; et adhuc

quam rationem habet BA ad BE, hanc habet AA

ad EZ. Igitur primum ſegmentum eorum,

quæ in toto cylindri ſegmento funt, ad ſeg-
mentum eorum primum, quæ funt in infcripta

figura, eamdem habebit rationem, quam AA

ad E E. Aliorum item ſegmentorum unum-

quodque, quæ in toto cylindri ſegmento funt,

axem habentium ipſi EA æqualem, ad unum-

quodque ſegmentum eorum, quæ funt in in-

ſcripta figura, eamdem axem habentium, eam-

dem habet rationem, quam dimidia diametri

bafium ad eam ipfius partem, quæ inter rectas

AB, BA ab eadem abſcinditur. Demonſtrabi-

tur autem pariter ac fupra infcripta figura ma-

jor effe cono : et ſegmentum cylindri, quod

eamdem ac ſegmentum conoidis bafim habet,

eumdemque axem, majus effe quam duplum

figuræ infcriptæ. Quare majus etiam erit quam

duplum coni v. Non autem majus, fedduplum

eſt. Non eſt igitur ſegmentum conoidis majus

cono *. Eadem ratione demonftrabitur neque

eſſe minus. Conſtat igitur æquale effe. Seg-

mentum igitur conoidis ſeſquialterum eſt ſeg-

menti coni, quod eamdem ac ſegmentum baſim

habet, et axem eumdem.

PROP. XXV. THEOR .

Si duo rectangulæ conoidis ſegmenta planis

fecentur, altero quidem ad axem recto, altero

vero non recto, fintque ſegmentorum axes æ-

quales; fegmenta ipſa æqualia erunt.

τη ἶσον ἔχον τᾷ συγκείμενα η μάκει
。

A

σον. Ἔσω δὴ πρότερον, εἰ δυνατὸν, μᾶζον. Ἐγγε

γράφθω δή τι εἰς τὸ τμᾶμα χῆμα σερὲὸν, καὶ ἄλ

*λο περιγεγράφθω ἐκ κυλίνδρων τομῶν ὕψος πἴσον

ἐχόντων συγκείμθρα· ὡς τε τὸ περιγραφὲν χῆμα

τε ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάοσονι ἤ ἀλίκῳ ὑπερέ -

χει τὸ τοῦ κωνοειδεος τμᾶμα τοῦ Ψ κώνε. Καὶ τὰ

ἐπίπεδα τῶν τομῶν ἐσεῖται ποτὶ τὰν ἐπιφάνειανξ

τόμο τ8 βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ

ἄξονα τὸν αὐτόν. Πάλιν δὴ ὁ πρῶτος τόμος τῶν ἐν

τῷ ὅλῳ τόμωῳ, ὁ ἔχων ἄξονα τὰν ΔΕ, ποτὶ τὸν

πρῶτον τόμον τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ οχήματι τὸν

ἔχοντα ἄξονα τὰν ΔΕ, τὸν αὐτὸν ἔχε λόγον, ὃν τὸ

ἀπὸ τᾶς Α Δ τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΕ.

Οἱ γὰρ τόμοι οἱ ἴσον ὕψος ἔχοντες τὸν αὐτὸν ἔχοντι

λόγον ποτ᾿ ἀλλάλες ταῖς βάσεσιν. Αἱ δὲ βάσιες

αὐτῶν, ἐπεὶ ὅμοιαι ἐντὶ ὀξυγωνίων κώνων τομαὶ, τὸν

αὐτὸν ἔχοντι λόγον, ὃν αἱ ὁμόλογοι διάμετροι αὐτᾶν

δυνάμει. Ἡμίσειαι ἢ ἐντὶ ἢ ὁμολόγων διαμέτρων,

αἱ ΑΔ, ΚΕ · ὃν δὲ λόγον ἔχει ὁ Α Δ ποτὶ τὰν

ΚΕ δυνάμει, τῶτον ἔχει ὁ Β Δ ποτὶ τὰν ΒΕ " μήκει·

ἐπεὶ ὁ μὲν ΒΔ παρὰ τὰν διάμετρόν ἐσιν, αἱ δὲ ΑΔ,

ΚΕ παρὰ τὰν κατὰ τὸ Β ἐπιψαύσιν· “ον ἢ λόγον

ἔχει ὁ ΒΔ ποτὶ τὰν ΒΕ, τῶτον ἔχει ὁ ΑΔ ποτὶ

τὰν Ε.Ξ. Ἕξει ὖν ὁ πρῶτος τόμος, τῶν ἐν τῷ ὅλῳ

τόμῳ, ποτὶ τὸν πρῶτον τόμον τὸν ἐν τῷ ἐγγεγραμ

μένῳ οχήματι, τὸν αὐτὸν λόγον, ἂν ὁ ΑΔ ποτὶ τὰν

ΕΞ. Καὶ τῶν ἄλλων τομῶν ἕκαςος, τῶν ἐν τῷ ὅλῳ

τόμῳ, ἄξονα ἴσον ἐχόντων τᾷ ΔΕ, ποτὶ ἕκασον τῶν

τομῶν τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ χήματι τὸν αὐτὸν

ἄξονα ἐχόντων, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ὁ ἡμίσεια

τᾶς διαμέτρο τῶν ὁ βάσιων αὐτῶ ποτὶ τὰν ἀπολε-

λαμμέναν ἀπ᾿ αὐτᾶς μεταξὺ τῶνΑΒ, ΒΔ. Διχ-

θήσεται ὖν ὁμοίως τοῖς πρότερον τὸ μὲν ἐγγε-

γραμμένον χῆμα μεᾶζον ἐὸν τοῦ ψ κώνε· ὁ δὲ τῶ

κυλίνδες τόμος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάμα-

τι , καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν, μείζων ἐὼν ἢ διπλασίων ξ

ἐγγεγραμμένο χήματος. "Ως τε καὶ τοῦ ψ κώνε

μείζων ἐσεῖται ἢ διπλασίων. Οὐκ ἐςὶ δὲ, ἀλλὰ

διπλασίων. Οὐκ ἄρα ἐςὶ μᾶζον τὸ τοῦ κωνοειδεος

τμᾶμα τῆ ψ κώνε. Διὰ τῶν αὐτῶν δὲ δειχθήσεται,

ὅτι ἐδὲ ἔλασσόν ἐσι . Δῆλον ὧν ὅτι ἴσον . Ἡμιόλιον

ἄρα ἐςὶ τὸ τὸ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ ἀποτμάματος

τῷ κώνε, τῷ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι,

καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κέ.

᾿Αἴκα ὀρθογωνίς κωνοειδέος δύο τμάματα έπι-

τματέωντι * δπιπέδοιν, τὸ μὲν ἕτερον ὀρθῷ ποτὶ τὸν

ἄξονα, τὸ δὲ ἕτερον μὴ ὀρθῶ, ἔωντι δὲ οἱ τῶν τμα-

μάτων ἄξονες ἴσοι· ἴσα ἐσᾶνται τὰ τμάματα.

βάσεων αὐτῶν Ρ Εἴκα τοῦ · ἐπιπέδοις

1
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:

᾿Αποτετμάθω γὰρ ὀρθογωνίς κωνοειδέος δύο τμά-

ματα, ὡς εἴρηται . Τμαθέντος δὲ τοῦ κωνοειδέος

δπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, κἢ ἄλλῳ ἐπιπέδῳ ὀρθῷ πο

τὶ τὸν ἄξονα, τὸ μὲν κωνοειδέος ἔσω τομὰ à ABT

ὀρθογωνίς κώνο τομὰ, διάμετρος δε αὐτᾶς ὁ Β Δ΄

τῶν δὲ ὑπιπέδων αἱ ΑΖ, ΕΓ Αθειας· τοῦ μὲν ὀρ-

θε ποτὶ τὸν ἄξονα, ἁ ΕΓ· τοῦ δὲ μὴ ὀρθῶ, ἀΖΑ.

῎Αξονες δὲ ἔσω τῶν τμαμάτων αἱ Β Θ, Κ Λ ἴσαι ἀλ-

λάλαις· κορυφαὶ δὲ τὰ Β,Λ. Δεικτέον ὅτι ἴσον ἐςὶ

τὸ τμᾶμα κωνοειδέος, ἃ κορυφὰ τὸ Β, τῷ τμάματι

τε κωνοειδέος, ὁ κορυφὰ τὸ Λ.

Ἐπεὶ γὰρ ἀπὸ τᾶς αὐτᾶς ὀρθογωνία κώνο τομᾶς

δύοτμάματα ἐντὶ ἀφηρημένα, τότε ΑΛΖ, καὶ τὸ

ΕΒΓ· καὶ ἐντὶ αὐτῶν διάμετροι ἴσαι αἱ ΚΛ, Θ Β,

ἴσον ἐςὶ τὸ τρίγωνον τὸ ΑΛΚ τῷ ΕΘΒ. Δέδεικται

γὰρ ὅτι τὸ ΑΛΖ τρίγωνον ἴσον ἐςὶ τῷ ΕΒΓ τριγώ-
νῳ. Ἄχθω δὴ ἁ ΑΧ καθετὸς ἐπὶ τὰντὰν ΚΛ ἐκβλη-

θεῖσαν. Καὶ ἐπεὶ ἴσαι αἱ ΒΘ, ΚΛ, ἴσαι καὶ aj

ΕΘ, ΑΧ. Ἔσω δη

ἐν τῷ τμάματι, 8

κορυφὰ τὸ Β, κῶ-

νος ἐγγεγραμμένος

τὰν αὐτὰν βάσιν ἔ-

χων τῷ τμάματι,

κὰ ἄξονα τὸν αὐτόν·

ἐν δὲ τῷ τμάματι,

ὦκορυφὰ τὸ Λ, ἀ-

πότμαμα κώνε τὰν

αὐτὰν βάσιν ἔχων

τῷ τμάματι, καὶ

ἄξοναἢαὐτόν. "Αχ-

θω δὲ καὶ ἀπὸ τοῦ

Λ καθετὸς ἐπὶ τὰν

Z

M

B

ΔΖάΛΜ. Ἐοσᾶται" δὴ αὐτὰ ὕψος ὁ ἀποτμάμα-

τος τῷ κώνε, ὁ κορυφὰ τὸ Λ. Τὸ δὲ ἀπότμαμα

τοῦ κώνε, ὁ κορυφὰ τὸ Λ, κὶ ὁ κῶνος, ὁ κορυφὰ τὸ

Β, τὸν συγκείμενον λόγον ἔχοντι ποτ᾿ ἄλλαλα έκτε

τοῦ τῶν βάσεων λόγο, κἢ ἐκ τῶ τῶν ὕψεων. Τὸν

συγκείμενον ὧν ἔχοντι λόγον, ἔκτε τοῦ ὃν ἔχει τὸ πε-

ριεχόμενον χωρίον ὑπὸ τᾶς τῷ ὀξυγωνίς κώνο τομᾶς,

τᾶς περὶ διάμετρον τὰν ΑΖ, ποτὶ τὸν κύκλον, τὸν

περὶ διάμετρον τὰν ΕΓ· καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ὁ AM

ποτὶ τὰν Β Θ. Τὸ ἢ χωρίον τὸ περιεχόμενον ὑπὸ

τᾶς τὸ ὀξυγωνία κώνο τομᾶς ποτὶ τὸν αὐτὸν κύκλον,

τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν

διαμέτρων ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ΕΓ.

Ἔχει ὰ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνε, ὁ κορυφὰ τὸA,

ποτὶ τὸν κῶνον, ὁ κορυφὰ τὸ Β, τὸν συγκείμενον λό-

γον ἔκτε τοῦ ὃν ἔχει ὁ ΚΑ ποτὶ τὰν ΕΘ, κὶ τῶ ὃν

ἔχει᾿ ὁ ΛΜ ποτὶ τὰν ΒΘ. ῾Ἡ μὲν γὰρ ΚΑἡμί-

σεα ἐντὶ τᾶς διαμέτρο τᾶς βάσιος τᾶς τῶ ἀποτμά-

· δὲ αὐτὰ

Secentur enim duo rectangulæ conoidis ſeg-

menta, ut dictum eft : ſectaque conoide plano

per axem, planoque ad axem recto ; conoidis

quidem ſectio fit rectanguli coni ſectio ABC,

cujus diameter BA : ſectiones autem planorum

rectæ AZ, EF ; alterius quidem ad axem recti,

ЕГ ; alterius vero non recti, Z A. Ac ſegmen-

torum axes fint BO, KA ſibi invicem æquales,

eorumque vertices puncta B, A. Oportet de-

monftrare ſegmentum conoidis, cujus vertex eſt

punctum B, æquale eſſe ſegmento conoidis, cu-

jus vertex eſt punctum A.

Quoniam enim ab eadem rectanguli coni ſec-

tione duo ſegmenta ablata funt, alterum AAZ,

alterum EBF ; eorumque diametri KA, B 2-

quales fibi invicem funt; æquale eſt triangulum
AAK triangulo E B. Demonſtratum enim eſt

A

triangulum AAZ triangulo EBT æquale eſſe.

Ducatur AX ad KA productam normalis. Et

quoniam æquales funt BO, KA, æquales funt

etiam ipfæ EΘ,

A X. Itaque ſeg-

mento, cujus ver-

tex eſt punctum B,

infcriptus fit co-

nus eamdem ac

ſegmentum baſim

habens, eumdem-

que axem : ſeg-

mento autem, cu-

jusvertexeſtpunc-

tum A, coni ſeg-

mentum inſcrip-

tum fit eamdem

K

X

E

A

ac ſegmentum ba-

ſim habens, et ax-

emeamdem. Du-

caturque a puncto A ad A Z normalis A M. Hæc

utique altitudo erit ſegmenti coni, cujus vertex
eſt punctum A. At vero ſegmentum coni, cu-

jus vertex punctumA, et conus, cujus vertex

eſt punctum B, eam inter fe invicem rationem

habent, quæ ex ratione cum baſium, tum alti-

tudinum componitur. Habent igitur rationem,

quæ componitur tum ex ea, quam habet ſpati-
um, quod ab acutianguli coni ſectione compre-

henditur, quæ circa diametrum AZ deſcribitur,

ad circulum, qui deſcribitur circa diametrum

ΕΓ; tum ex ea quam AM habet ad B. Ha-

bet autem fpatium, quod ab acutianguli coni

ſectione comprehenditur, ad eumdem circulum

eamdem rationem, quam ſpatium, quod ſub

ſectionis diametris continetur, ad quadratum,

quod ab Er defcribitur. Habet igitur ſeg-

mentum coni, cujus vertex eſt punctum A,

ad conum, cujus vertex eſt punctum B, ratio-

nem, quæ componitur tum ex ea, quam ha-

bet ΚA ad EO, tum ex ea, quam AM habet

ad ΒΘ. Nam KA dimidia eſt diametri baſis

• ΑΓΑ

1

1
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fegmenti coni, cujus vertex eſt punctum A :

et E dimidia diametri baſis coni: ipfæ vero

AM, B eorum funt altitudines. Habet autem

AM ad B eamdem rationem, quam ad KA ;

quoniam B ipſi KA æqualis eft ; habetque

AM ad KA eamdem, quam XA ad AK. At

vero fegmentum coni ad conum rationem habet,

quæ componitur tum ex ea, quam habet KA

ad AX ; æqualis eſt enim AX ipſi E ; tum ex

Cea, quam AM habet ad B. Rationum autem,

quas diximus, quæ eft ipfius AK ad AX, ea-

dem eft atque illa, quæ ipfius AKad AM. Seg-

mentum igitur coni ad conum eam rationem

habet, quam AK ad AM, et quam A Mad B.

Æqualis eft autem B ipfi KA. Manifeſtum eſt

igitur ſegmentum coni, cujus vertex eſt punc-
tum A, æquale eſſe cono, cujus vertex eſt punc-

tum B. Ex quo conſtat ipſa quoque ſegmenta

æqualia effe , fi quidem horum alterum coni,

alterum huic æqualis coni ſegmenti ſeſquialte-
rum eft.

PROP. XXVI . THEOR .

Si duo rectangulæ conoidis ſegmenta planis

ſecentur utcumque actis ; ſegmenta eamdem in-

ter fe invicem habebunt rationem, quam qua-

drata, quæ ab ipforum axibus defcribuntur.

Secentur enim utcunque duo rectangulæ co-

noidis ſegmenta : et alterius quidem axi æqua-

is fitK; alterius vero, æqualis A. Oportet de-

monftrare ſegmenta hæc eamdem inter ſe invi-

cem habere rationem, quam quadrata, quæ ab

ipfis K, A defcribuntur.

Itaque ſecta conoide plano per ſegmenti axem

acto, ſectio ejus fit rectanguli coni ſectio A Β Γ,

cujus axis BA : fumaturque

BA ipfi K æqualis : et aga-

E

Θ

Λ

K

A

tur per punctum A planum

ad axem rectum. Ac feg-

mentum conoidis, quod ba-

fimquidem habetcirculum,

qui circadiametrum AT de-

fcribitur, axem vero BA, æ-

quale eſt ſegmento, quod

æqualem ipſi K axemhabet.

Si quidem igitur K ipfi eti-

am A æqualis eft, conſtat

ſegmenta æqualia ſibi invicem fore. Utrumque

enim uni eidemque æquale eſt: et quæ a K, A

defcribuntur quadrata æqualia funt. Quare feg-

menta eamdem inter fe invicemhabebuntratio-

nem, quam quadrata, quæ ab ipforum axibus

defcribuntur. Si vero A æqualis non eſt ipfi K,

æqualisjam fit ipſi B : et agatur per punctum

planum ad axem rectum. Ac ſegmentum,

quod bafim quidem habet circulum, qui circa

B

A

t

ματος τῷ κώνα, ὁ κορυφὰ τὸ Λ᾽ ὁ δὲ ΕΘ ἡμίσεα

τᾶς διαμέτρο τᾶς βάσεως τῷ κώνε· ' αἱ δὲ ΛΜ,

ΒΘ ὕψεα ἐντὶ αὐτῶν. Ἔχει δὲ " ἁ ΛΜ ποτὶ τὰν

ΒΘ τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν καὶ ποτὶ τὰν Κ.Λ· ἐπεὶ ἁ

ΒΘ ἴσα ἐςὶ τῷ Κ Λ · ἔχει δὲ καὶ " ἁ ΛΜ ποτὶ τὰν

ΚΛ, ὃν ἁ Χ Α ποτὶ τὰν ΑΚ· ἔχει καὶ τὸ ἀπότμα-

μα τοῦ κώνο ποτὶ τὸν κῶνον τὸν συγκείμενον λόγον

ἔκτε τοῦ ὃν ἔχει ὁ ΑΚ. ποτὶ * τὰν ΑΧ· ἴσα γάρ

ἐςιν ἁ ΑΧ τᾶ ΕΘ · καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ὁ ΛΜ πο-

τὶ τὰν ΒΘ. Ὁ δὲ ἐκ τῶν εἰρημένων λόγος ὁ τᾶς

ΑΚ ποτὶ ΑΧ ὁ αὐτός ἐσι τῷ ᾽ τᾶς Λ.Κ ποτὶ ΛΜ.

Tὸ ἄρα ἀπότμαμα ποτὶ τὸν κῶνον λόγον ἔχει, ὃν

* ἁ ΛΚ ποτὶ τὰν ΛΜ κὶ ὃν ἔχει ὁ ΛΜ ποτὶ τὰν

ΒΘ. Ἴσα ἢ ὰ ΒΘ τῷ ΚΛ. Δῆλον ἕν, ὅτι ἴσον

ἐςὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνε, 8 κορυφὰ τὸ Δ, τῷ

κώνῳ, ὁ κορυφὰ τὸ Β. Φανερὸν ἦν, ὅτι καὶ τὰ τμά-

ματα ἴστι ἐντὶ· ἕτερον αὐτὸν ἐπεὶ τὸ μὲν ἡμιόλιόν

ἐσι τοκώνε, τὸ ἢ ἕτερον ἡμιόλιον τὸ ἀποτμάματος

τῶ κώνο ἴσων ἐόντων.

a b

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κς'.

Αἴκαὁὀρθογωνίς κωνοειδέος δύο τμάματα, ἀπο-

τμαθέωντι ἐπιπέδοις ὁπωσοῶν ὁ ἀγμένοις, τὰ τμά

ματα ποτ᾿ ἄλλαλα τὸν αὐτὸν ἐξοῦντι λόγον τοῖς τε-

τραγώνοις τοῖς ἀπὸ τῶν ἄξονων αὐτῶν.

Αποτετμάθω γὸ τοῦ ὀρθογωνίς κωνοειδέος δύο

τμάματα, ὡς ἔτυχεν· ἔσω δὲ τῷ μὲν τοῦ ἑτέρες

τμάματος ἄξονι ἴσα ἁ Κ· τῷ δὲ τοῦ ἑτέρου ἴσα ἁ

Λ. Δεικτέον ὅτι τὰ τμάματα τὸν ἀυτὸν ἔχοντι

λόγον ποτ᾿ ἄλλαλα τοῖς ἀπὸ τᾶν Κ, Λ τετρα-

γώνοις.

Τμαθέντος δὴ τοῦ κωνοειδέος ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ

άξονος τᾶ τμάματος, ἔσω τομὰ ἁ Α Β Γ ὀρθογωνίε

κώνε τομά· ἄξων δὲ ἁ ΒΔ·

καὶ ἀπολελάφθω ὰ ΒΔ τᾷ

Κ ἴσα· ἐὶ διὰ τὸ Δ᾽ ἐπίπεδον

ἐκβεβλήσθω ὀρθὸν ποτὶ τὸν

ἄξονα. Τὸ δὲ τμᾶμα ξκω

νοειδέος, τὸ βάσιν μὲν ἔχον τὸν

κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν

ΑΓ, ἄξονα δε τὰν ΒΔ, ἴσον

ἐντὶ τῷ τμάματι τῷ ἄξονα ἔ-

χοντι ἴσον τᾷ Κ. Εἰ μεν ἐν

κὶὰ Κ ἴσα ἐςὶὰ τᾷ Λ, Φανε

Z

r

ρὸν ὅτι καὶ τὰ τμάματα ἴσα ῾ ἐσοῦνται ἀλλάλοις.

Ἑκάτερον γὰρ αὐτῶν ἡ τῷ αὐτῷ· κὰ τὰ τετράγω-

να, τὰ ἀπὸ τῶν Κ, Λ ἴσα· ὡς τε τὸν αὐτὸν ἐξῶντι

λόγον τὰ τμάματα τοῖς τετραγώνοις, τοῖς ἀπὸ τῶν

ἀξόνων. Εἰ δὲ μὴ ἴσα ἐςὶν ὁ Λ τᾶ Κ, ἔσω ἁ Λ

ἴσα τᾷ ΒΘ· καὶ διὰ τῷ Θ ἐπίπεδον ἄχθω ὀρθὸν

ποτὶ τὸν ἄξονα. Τὸ δὲ τμᾶμα τὸ βάσιν ἔχον τὸν

t

αἱ δὲ ΑΝ " NA

baAN

WaNA

• Sic MS.

* τὰν ΑΓ

ὰ τῷ Δ φανερὸν ἐν
τὰν ΛΚ

YAN

e

ἐσσεῖται

* τῆς Α.Ν ποτὶ ΑΚ

ὁ αὐτῶν ἶσον τῷ αὐτῷ

• α Λ Ν ποτὶ

Η τῶν ΚΑ
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κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ΕΖ, ἄξονα δὲ τὰν

ΒΘ, ἴσον ἐςὶ τῷ τμάματι τῷ ἔχοντι ἄξονα ἴσον τῷ

Α. Ἐγγεγράφθωσαν δύο κῶνοι " βάσεις μὲν ἔχον-

τες τῆς κύκλος τῆς περὶ διαμέτρες τὰς ΑΓ, ΕΖ,

κορυφὰν δὲ τὸ Β σαμεῖον. Ὁ δὲ κῶνος ὁ ἔχων ἄξο-

να τὰν ΒΔ, ποτὶ τὸν κδῶνον τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν

ΒΘ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκτε τᾶ ὃν ἔχει ὁ

ΑΔ ποτὶ τὰν ΘΕ δινάμει, καὶ ἐκ τῶ ὃν ἔχει ὁ

ΒΔ ποτὶ τὰν ΒΘ μάκει. Ὃν δὲ λόγον ἔχει ὁ ΔΑ

ποτὶ τὰν Θ Ε δυνάμει, τῦτον ἔχει ὁ ΒΔ ποτὶ τὰν

ΒΘ μάκει . Ὁ ἄρα κῶνος, ὁ ἔχων ἄξονα τὰν ΒΔ,

ποτὶ τὸν κῶνον τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν ΒΘ, τὸν συγ-

κείμενον ἔχει λόγον ἔκτε τοῦ ὃν ἔχει ὁ Β Δ ποτὶ τὰν

ΘΒ, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ὁ ΔΒ ποτὶ τὰν ΒΘ. Οὗ-

τος δὲ ἐσιν ὁ αὐτὸς τῷ ὃν ἔχει τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ

τᾶς ΔΒ, ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ἐΘΒ.

Ὃν δὲ λόγον ἔχει ὁ κῶνος ἄξονα ἔχων τὰν ΒΔ, πο-

τὶ τὸν κῶνον τὸν ἄξονα ἔχοντα τὰν ΘΒ, τῶτον ἔχει

τὸν λόγον τὸ τμᾶμα τὸ κωνοειδέος τὸ ἄξονα ἔχον

τὰν ΔΒ, ποτὶ τὸ τμᾶμα τὸ ἄξονα ἔχον τὰν ΘΒ.

Ἑκάτερον γὸ ἡμιόλιόν ἐσι. Και ἐσι τῷ μὲν τμά-

ματι, τῷ ἄξονα ἔχοντι τὰν ΒΔ, ἴσον τμᾶμα τοῦ

κωνοειδέος, τὸ ἄξονα ἔχον ἴσον τᾷΚ· τῷ δὲ τμά-

ματι τῷ ἄξονα ἔχοντι τὰν ΘΒ, ἴσον τὸ τμᾶμα το

κωνοειδέος τὸ ἄξονα ἔχον ἴσαν τᾷ Λ' καὶ τᾷ μὲν

ΒΔ ἴσα ἁ Κ, τᾷ δὲ ΘΒ ἴσα ἁ Λ. Δήλον ἐν, ὅτι

τὸ τμᾶμα τὸ κωνοειδέος τὸ ἄξονα ἔχον ἴσον τῷ Κ,
τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον ποτὶ τὸ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος

τὸ ἄξονα ἔχον ἴσον τὰ Λ, ὃν τὸ τετράγωνον, τὸ

ἀπὸ τᾶς Κ, ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς Λ..

1

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κζ'.

· Πᾶν τμᾶμα ἀμβλυγωνίς κωνοειδέος, ἀποτετμα-

μένον ἐπιπέδῳ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, ποτὶ τὸν

κῶνον, τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι,

κὰ ὕψος ἴσον, τῶτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἔχει συναμ-

φότερα ἴσα τῷ τε ἄξονι τοῦ τμάματος, καὶ τᾷ τρι-

πλασία τᾶς ποτεύσας τῷ ἄξονι, ποτὶ τὰν ἴσαν

ἀμφοτέραις, τῷ τε ἄξονι το τμάματος, καὶ τα δι-

πλασία τᾶς ποτεύσας τῷ ἄξονι.

Ἔσωτὶ τμᾶμα ἀμβλυγωνίς κωνοειδέος ἀποτελμα-

μένον ἐπιπέδῳ ὀρθῷ ποτὶ τὸ ἄξονα· καὶ τμαθέντος

αὐτῶἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ ὁ ἄξονος, ὁ τομὰ ἔσω αὐτοῦ

μὲν τοῦ κωνοειδέος ὁ ΑΒΓ ἀμβλυγωνίς κώνο τομά•

τὸ δὲ ἐπιπέδὲ τοῦ ἀποτέμνοντος τὸ τμᾶμα " εὐθεῖα

ὰ ΑΓ. "Ἄξων δὲ ἔσω τῷ τμάματος " α ΒΔ΄ ὁ ἢ
ποτεδσι τῷ ἄξονι ἔσω ὰ ΒΘ, καὶ τῷ ΒΘ ἴσα ἁ

ΖΘ, καὶ ἁ ΖΗ. Δακτέον ὅτι τὸ τμᾶμα ποτὶ τ

κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ

ἄξονα τ' αὐτὸν, λόγον ἔχει, ὃν ὰ ΗΔ ποτὶ τὰνΖΔ.

Ἔσω δὴ κύλινδρος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ

τμάματι, κὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ

diametrum EZ defcribitur, axem vero Bo, x-

quale eſt ſegmento,quod æqualem ipfi A axem

habet. Deſcribantur duo coni baſes quidem
habentes circulos qui circa diametros AP, EZ

defcribuntur, verticem vero punctum B. Ita-

que conus, qui axem habet BA, ad conum, qui

axem habet BO, rationem habet, quæ compo-

nitur tum ex ea, quam habet AA ad E potef-

tate, tum ex ea, quam B A habet ad Belongi-

tudine. Quam vero rationem habet AA ad E

poteftate, hanc habet longitudine BA ad BO.
Conus igitur, qui axem habet BA, ad conum,

qui axem habet B , rationem habet, quæ com-

ponitur tum ex ea, quam habet BA ad B ;

tum ex ea, quam BA habet ad B. Hæc au-

tem eadem eſt atque illa, quam habet quadra-

tum, quod a AB defcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur a B. Quam vero rationem

habet conus, qui axem habet BA, ad conum,

qui axem habet B, hanc habet fegmentum co-

noidis, quod axem habet AB, ad fegmentum,

quod axem habet B. Utrumque enim ſeſqui-

alterum eſt. Ac fegmento quidem, quod axem

habet ΒΔ, æquale eſt ſegmentum conoidis,

quod æqualem ipſi K axem habet : fegmento

vero, quod axem habet B, fegmentum conoi-

dis æquale eft, quod axem habet ipfi A æqua-
lem : et ipfi quidem BA æqualis eſt K; ipſi ve-

rob æqualis A. Conſtat igitur ſegmentum

conoidis, quod æqualem ipſi K axem habet, ad

conoidis ſegmentum, quod axem habet ipfi A

-æqualem, eamdemhabere rationem,quamqua-

dratum, quod aK defcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur a A.

PROP. XXVII. THEOR .

Quodlibet obtuſiangulæ conoidis ſegmentum

fectum plano ad axem recto, ad conum, qui

eamdem ac fegmentum bafim habeat, eum-

demque axem, eam habet rationem, quam rec-

ta utrique æqualis, tum axi ſegmenti, tum tri-

plæ rectæ appofitæ ad axem, habet ad rectam

æqualem utrique, tum axi ſegmenti, tum du-

plæ rectæ ad axem appofitæ .

Sit ſegmentum aliquod obtufianguli conoidis

ſectum plano ad axem recto: eodemque ſecto

per axem plano alio, ſit ipfius quidem conoidis

ſectio obtufianguli coni fectio ABF ; plani vero,

quod ſegmentum ſecat, recta Ar. Ac fit axis

fegmenti BA : et recta ad axem appoſita Bo;

eidemque æqualis ZO, et ZH. Oportet de-

monftrare, ſegmentum ad conum, qui eamdem

ac fegmentum bafimhabeat, eumdemque axem,

eam habere rationem, quam HA ad ZA.

Itaque fit cylindrus eamdem ac ſegmentum

bafim habens, eumdemque axem, cujus latera

Η βάσιας i EB * ἀπὸ τᾶς Α 1 Ἔαν τη εὐθεῖα· ἄξων η άΒΑΔ

4 E
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:

fint ΦΑ, ΓΥ. Sit item conus aliquis ; iſque

ad conum, qui eamdem ac ſegmentum bafim

habet, axemque BA, eam habeat rationem, quam

H A ad AZ. Dico ſegmentum conoidis cono Ψ

æquale eſſe. Si enim æquale non eft, aut ma-

Jus eſt, aut minus. Sit primo, fi fieri poteft,

majus. Itaque ſegmento folida figura infcriba-

tur, itemque alia circumfcribatur ex cylindris

æqualem altitudinem habentibus compofita; ita

ut circumfcripta figuraexcedat infcriptam mag-

nitudine minore, quam qua ſegmentum conoi-

dis excedit conum Ý. Porro cylindrorum om-

nium plana produ-

canturadfuperficiem

uſque cylindri bafim

habentis circulum ,

qui circa diametrum

Ardeſcribitur,et ax-

em B A. Dividetur

utique totus cylin-

drus in cylindros

multitudine quidem

æquales cylindris,qui

in circumfcripta fi-

gura funt, magnitu-

Ξ

m

ἔσωσιν αἱ ΦΑ, ΓΥ. Ἔσω δὴ ἢ κῶνός τις ἐν ᾧ τὸ

*, καὶ ποτί τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐ-

τὰν τῷ τμάματι, ἢ ἄξονα τὰν ΒΔ, τῶτον ἐχέτω

τὸν λόγον, ὃν ἔχει ὁ ΗΔ ποτὶ τὰν ΔΖ. Φαμὶ δὴ

τὸ τμᾶμα τὸ κωνοειδέος ἶσον εἶμεν τῷ Ψ κώνῳ.

Εἴγε μή ἐσιν ἴσον, ἤτοι μᾶζον, ἢ ἐλαοσόν ἐσιν.

Ἔσω πρότερον, εἰ δυνατὸν, μεῖζον. Ἐγγεγράφθω

δὴ εἰς τὸ τμᾶμα χῆμα σερεὸν, κὶ ἄλλο περιγε-

γράφθω ἐκ κυλίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμε

νον· ὥς τε τὸ πειγραφὲν χῆμα τᾶ ἐγγραφέντος

ὑπερέχειν ἐλάοσονι, ἢ ἀλίκῳ ὑπερέχει τὸ τὸ κω-

νοειδέος τμᾶμα το Ψ κώνο. Διάχθω δὴ τὰ ἐπι-

πέδα πάντων τῶν κυ

λίνδρων ποτὶ τὰν ἐπι-

Φάνειαν τὸ κυλίνδρα,

τὸ βάσιν μὲν ἔχοντος

τὸν κύκλον τὸν περί

διάμετρον τὰν ΑΓ, ἄξ

ονα δὲ τὰν ΒΔ. Ἐσ-

ここ

Ψ

Ω

M

Hr

N

M

Z

m

σεῖται δὴ ὅλος ὁ κύ-

λινδρος διηρημένος εἰς

κυλίνδρες, τῷ μὲν πλή

θει ἴσες τοῖς κυλίν

δροις τοῖς ἐν τῷ περι

1

1

dine vero æquales

unufquifque eorum

maximo. Et quoni-

am circumfcripta fi-

gura infcriptam mi-

B

Υ Φ

P

nus excedit, quam

ſegmentumconumY;

majorque eſt circum-

ſcripta figura eodem

fegmento ; conftat fi-

A

г

guram infcriptam cono y majorem eſſe. Sit igi-

tur BP tertia pars ipfius BA. Atque erit ΗΔ

ipſius P tripla. Et quoniam cylindrus bafim

habens circulum, qui circa diametrum Ar de-
fcribitur, et axem BA, ad conum eamdem bafim,

eumdemque axem habentem, eam habet ratio-

nem, quam HA adP : habet autem etiam co-

nus, quem diximus, ad conum * eam rationem,

quam ZA ad HΔ : habebit, rationibus diſſimi-

liter ordinatis, cylindrus, quem diximus, ad co-

num & eam rationem, quam ZA ad P. Pofitæ

modo fint lineæ, in quibus E, multitudine qui-

dem æquales ſegmentis, quæ funt inrecta ΒΔ,

magnitudine vero æquales unaquæque rectæ ZB:

etunicuique earum applicetur ſpatium excedens

ſpecie quadrata, quorum quidem maximum æ-

quale fit ſpatio, quod fub ZA B continetur ; mi-

nimum vero ſpatio, quod continetur fub ΖΟΒ.

Latera autem exceſſuum æqualiter ſeſe invicem

excedunt ; quoniam quæ ipfis in recta ΒΔ 2-

quales funt, æqualiter ſeſe invicem excedunt.

Γ

• In MS. deeft.

τεταραγμένον

E

• In MS. τοῦ τμάματος, δῆλον
· τὰν ΘΟ᾽ ἔσωσαν

· ἐφ᾽ αὖτα

A

K

A

γεγραμμένῳ χήματι,

τῷ δὲ μεγέθει ἴσες τῷ

μεγίσῳ αὐτῶν. Καὶ

ἐπεὶ ἐλάοσονι ὑπερέχει

τὸ περιγεγραμμένον

χῆμα τῷ ἐγγεγραμ-

μένο, ῾ἢ τὸ τμᾶμαξ

* κώνε, ὰ μειζόν ἐσε

τὸ περιγεγραμμένον

χῆμα &τμάματος, δῆλον ὅτι ἐὰ τὸ ἐγγεγραμ-

μένον χῆμα μᾶζόν ἐσι τᾶ Ψ κώνε. Ἔσω δὴ τρίτον

μέρος τᾶς ΒΔ, ὁ ΒΡ. Ἐσεῖται ἦν ὁ ΗΔ τρι-

πλασία τᾶς ΘΡ. Καὶ ἐπεὶ ὁ μὲν κύλινδρος ὁ βά-

σιν ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ,

ἄξονα δὲ τὰν ΒΔ, ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα

τὰν αὐτὰν, κὰ ἄξονα τὸν αὐτὸν, τῶτον ἔχει τὸν λό-

γον, ὃν ἱ Η Δ ποτὶ τὰν Θ Ρ· ἔχει δὲ τὰ ὁ εἰρημένος

κῶνος ποτὶ τὸν Ψ κῶνον, ὅν ἁ ΖΔ ποτὶ τὰν Η Δ΄

ἕξει᾿ ἄρα ἀνομοίως τῶν λόγων · τεταγμένον, ἢ αὐ-

τὸν λόγον ὁ κύλινδρος ὁ εἰρημένος ποτὶ τὸν * κῶνον,

ἂν ὁ ΖΔ ποτὶ᾿ τὰν ΘΡ. Ἔσω δὲ αἱ γραμμαὶ κεί-

μεναι ' ἐφ᾽ ὧν τὰ Ξ, τῷ μὲν πλήθει " ἴσαι τοῖς τμα

μάτεσι τοῖς ἐν τῷ ΒΔ βαθεία, τῷδὲ μεγέθει ἕκασ

τα ἴσα τᾷ ΖΒ' καὶ παρ᾿ ἑκάσαν αὐτᾶν παρα-

πεπλωκέτω χωρίον ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ· καὶ

τὸ μὲν μέγισον " ἔσω ἴσον τῷ ὑπὸ ΖΔΒ· τὸ δὲ

ἐλάχισον ἴσον τῷ ὑπὸ ΖΟΒ. Αἱ δὴ πλευρὰὶ τῶν

ὑπερβλημάτων τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερέχοντων· καὶ

γὰρ οἱ ἴσαι αὐταῖς οἱ ὅπὶ τᾶς ΒΔ εὐθείας, τῷ

ἴσῳ ἀλλάλων ὑπερέχοντι . Καὶ ἔσω ὁ μὲν ξ με

9 οὖν αμετριᾶὅτι καὶ τὸ ἐγγεγραμμένον σχημα, defunt.

· ἴσα τοῖς * ἔσω ἐν τῷ ΖΒΔ τὸδὲ ἐλάχισον ἐν τῷ ὑπὸ

;
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γίσε ὑπερβλήματος πλώρὰ, ἐφ᾿ ὡς τὸ Μ, ἴσι τᾷ

ΒΔ· ὰ δὲ τῷ ἐλαχίςε ἴσα * τᾶ ΒΟ. Ἔσω δε καὶ

ἄλλα χωρία, ἐν οἷς τὸ Ω, τῷ μέν πλήθει ἴσι τό-

τοις, τῷ δὲ μεγέθει ἕκαςον ἴσον τῷ μεγίσῳ τῷ

ὑπὸ τῶν ΖΔΒ. Ὁ δὴ κύλινδρος ὁ βάσιν μὲν ἔχων

τὸν κύκλον τὸν πεὶ διάμετρον τὰν ΑΓ, ἄξονα δὲ

τὰν ΔΕ, ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν βάσιν μὲν ἔχοντα

* κύκλον ἢ περὶ διάμετρον τὰν Κ.Λ, ἄξονα δὲ τὰν

ΔΕ, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον ὃν ἁ ΔΑ ποτὶ τὰν ΚΕ

δυνάμει. Οὗτος δὲ ἐσιν ὁ αὐτὸς τῷ ὃνὃν ἔχει τὸ περιε-

χόμενον ὑπὸ τῶν ΖΔΒ, ποτὶ τὸ περιεχόμενον * ὑπὸ

τᾶν ΖΕ, ΒΕ . Ἐν πάσᾳ γὰρ τᾷ τᾶ ἀμβλυγωνίε

κώνε τομᾷ τᾶτο συμβαίνει. ῾Αγδ ' διπλασία τᾶς

ποτεύσας, τετέςι τᾶς ἐκ ὁκέντρο, πλαγία ἐςὶ &

εἶδες πλυρά. Καί ἐσι τῷ μὲν ὑπὸ τῶν ΖΔ, ΒΔ

περιεχομένος ἴσυν " τὸ ΞΜ χωρίον· τῷ ἢ ὑπὸ τῶν

ΖΕ, ΒΕ ἴσον ἔςι τὸ ΞΝ. Ἡγὰρ Ξ ἴσα ἐςὶ τα

ΖΒ, ὰ δὲ Ν τᾷ ΒΕ, ἁ δὲ Μ τᾷ ΒΔ. Ὁ ἄρα κύ-

λινδρος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διά-

μετρον · τᾶν ΑΓ, ἄξονα δὲ τὰν ΔΕ, ποτὶ τὸν κύλιν-

δρον ἢ βάσιν ἔχοντα τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον

τὰν Κ Λ, ἄξονα δὲ τὰν ΔΕ, τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον,

ἂν τὸ Ωχωρίον τποτὶ τὸ Ξ Ν. Ὁμοίως δὲ δειχθήσε-

ται κὰ τ᾿ἄλλων κυλίνδρων ἕκασος, τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυ-

λίνδρῳ, ἄξονα ἔχων τὰν ἴσαν τᾷ ΔΕ, ποτὶ τ κύλιν-

δρον τὸν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ χήματι τ ἔχοντα τὸν

αὐτὸν ἄξονα, τῶτον ἔχων τὸν λόγον, ὃν ἔχει τὸ Ω

* χωρίον ποτὶ τὸ ὁμόλογον τῶν παρὰ ὁ τὰν ΝΞ πα-

ραπεπλωκότων ὑπερβάλλον τῷ τετραγώνῳ. Ἔτι δή

τινα μεγέθεα, οἱ κύλινδροι, οἱ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ,

ὧν ἕκασος ἄξονα ἔχει ἴσον τᾷ ΔΕ, καὶ ἄλλα μεγέ-

θεα, τὰ χωρία, ἐν οἷς τὸ Ω, ἴσα τούτοις τῷ πλήθει,

κατὰ δύο μεγέθεα τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον, ἐπεὶ οἱ

τε κύλινδροι ἴσοι ἐντὶ ἀλλάλοις, καὶ τὰ Ωχωρία ἴσι

ἀλλάλοις. Λέγονται δὲ τῶν κυλίνδρων τινες ποτὶ

ἄλλες κυλίνδρας ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ χήματι, ὁ δ᾽

ἔσχατος ὁ ἐδὲ ποθὲν λέγεται· καὶ ὃ χωρίων, ἐν οἷς

τὰ Ω ποτ᾿ ἄλλα χωρίὰ τὰ ὠρὰ τὰν Ξ παρα-

πεπλωκότα ὑπερβάλλοντα είδει τετραγώνῳ, τὰ δὲ ὁ-

μόλογα ἐν τοῖς λόγοις· τὸ ἢ ἔσχατον έδε τποθέν λέ-

γεται. Δῆλον ἐν, ὅτι καὶ πάντες οἱ κύλινδροι, οἱ ἐν

τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ποτὶ πάντας τοῦς κυλίνδρες τῆς ἐν

ἐγγεγραμμένῳ χήματι, τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν

πάντα τὰ Ω χωρία ποτὶ πάντα τὰ παραβλήματα

χωρὶς τᾶ μεγίσα. Δέδεικται δε, ὅτι πάντα τὰ Ω

χωρία ποτὶ πάντα τὰ παραβλήματα, χωρίς τῷ

μεγίσο, μείζω λόγον ἔχοντι, ἢ ὃν ἁ ΜΞ ποτὶ τὰν

ἴσαν ἀμφοτέραις, τᾷ τε ἡμίσεᾳ τᾶς Ξ, ὰ τῷτρίτῳ

μέρει τᾶς Μ. "Ως τε κὰ ὅλος ὁ κύλινδρος ποτὶ τὸ

ἐγγεγραμμένον χῆμα μείζονα ἔχει λόγον, ἢ ὃν ἁ

ΖΔ ποτὶ τὰν ΘΡ · ὃν ὅλος κύλινδρος ἔχων ἐδείχθη

Et fit maximi quidem exceſſus latus, in quo M,

ipfi B& æquale: minimi vero, æquale ipfi Bo.

Præterea alia fint ſpatia, in quibus 2, multitu-
dine quidem iis ipfis æqualia, magnitudine vero

æqualia unumquodque maximo, quod fub ZAB

continetur. Itaque cylindrus bafim habens cir-

culum, qui circa diametrum Ar deſcribitur, et

axem AE, ad cylindrum baſim habentem circu-

lum, qui deſcribitur circa diametrum KA, et

axem AE, eamdem habet rationem, quam AΑ

ad KE poteftate. Hæc autem eadem eſt atque

illa, quam habet ſpatium, quod fub Z A B con-

tinetur, ad ſpatium, quod continetur ſub ZE,

BE. Quod quidem in omni obtufianguli coni

ſectione contingit. Quæ enim dupla eſt rectæ

ad axem appofitæ, hoc eſt ejus, quæ ex centro,

hæc tranſverſum eſt figuræ latus. Ac ſpatio

quidem, quod fub ZA, BA continetur, æquale

eſt ſpatium M: ſpatio vero, quod continetur

fub ZE, BE, æquale fpatium N. Æqualis eft

enim tum z ipſi ZB, tumN ipſi BE, tumM ipſi

ΒΔ. Cylindrus igitur bafim habens circulum,

qui circa diametrum Ar defcribitur, et axem
AE, ad cylindrum bafim habentem circulum,

qui defcribitur circa diametrum KA, et axem

AE, eamdem habet rationem, quam ſpatium 2

ad fpatium N. Pariter autem demonftrabitur

et aliorum cylindrorum unufquifque, qui in to-

to cylindro funt, axem habens ipfi AE æqua-

lem, ad cylindrum, qui eft in infcripta figura,
eumdem axem habentem, eamdem habere rati-

onem, quam habet ſpatium & ad ſpatium fibi

refpondens eorum, quæ lineæ applicata funt,

excedens ſpecie quadrata. Itaque quædam funt

magnitudines, nempe cylindri, qui in toto cy-

lindro funt, quorum unufquifque æqualem ipſi

ΔΕ axem habet ; aliæque item magnitudines,

nempe ſpatia, inquibus o, multitudine iis ipfis
æquales, eamdemque binæ ad binas rationem ha-

bentes ; quoniam tum cylindri, tum ſpatia Ω

æqualia fibi ivicem funt. Horum autem cylin-

drorum aliqui comparantur cum cylindris aliis,

qui funt in infcripta figura; poftremus vero cum
nullo comparatur : et adhuc fpatiorum, in qui-

bus 2, aliqua comparantur cum ſpatiis aliis,

quæ lineæ applicata funt, excedentia ſpecie

quadrata, reſpondentibus fibi iifdem rationibus ;

poftremum vero cum nullo comparatur. Con-

ſtat igitur etiam omnes cylindros, qui in toto

cylindro funt, ad omnes cylindros, qui funt in

infcripta figura, eamdemhabere rationem, quam
omnia ſpatia & ad ea omnia, quæ applicata funt,

dempto maximo. Demonftrata autem funt om-
nia ſpatia & ad ea omnia, quæ applicata funt,

dempto maximo, majorem habere rationem,

quam M ad rectam utrique æqualem, tum di-

midiæ ipfius 2, tumtertiæ M ipfius parti. Quare

etiamtotus cylindrus ad infcriptam figuramma-

jorem habet rationem, quam ZA ad OP : quam

· τὸ χωρίον * In MS . ἴσον ἐςὶ τὸ Ξ Ν. ῾Α γὰρ
* τᾶ ΒΙ

defunt.

Η τὰν ΖΔ, ΒΔ · ὑπὸ τᾶς

f χωρίον pro χωρὶς ex MS.
• SicMS.

ο διπλάσια

8 τῶν περὶ τὰν Η υδέποθεκ 1 In MS. ὅτι deeft.
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quidem rationem totus cylindrus ad conum *

habere demonftratus eft. Majorem igitur habet

rationem totus cylindrus ad infcriptam figuram,

quam ad conum : ideoque major eft conus

figura infcripta. Quod fieri non poteft. De-
monſtrata enim eſt inſcripta figura major eſſe

cono *. Non eſt igitur majus conoidis ſegmen-

tum cono *. Neque vero eſt minus. Sit enim,

fi fieri poteft, minus. Itaque rurſus ſegmento

folida figura infcribatur, itemque alia circum-

ſcribatur ex cylindris æqualem altitudinem ha-

bentibus compoſita; ita ut circumfcripta figura

excedat infcriptam magnitudine minore, quam

qua conus ſegmentum excedit : eademque alia,

quæ fupra, conſtruantur. Quoniam igitur in-

ſcripta figura minor eſt ſegmento, et circum-

fcripta infcriptam minus excedit, quam conus

* ſegmentum, conftatcircumfcriptam figuram

cono y minorem effe. Rurfus cylindrus primus

eorum, qui in toto cylindro funt, axem habens

AE, ad cylindrum eorum primum, qui funt in

figura circumfcripta, axem habentem AE, eam

habet rationem, quam fpatium & ad ſpatium

M. Utrumque enim æquale eſt. Aliorum

item cylindrorum unufquifque, qui intotocy-
lindro funt, axem habentium ipfi AE æqualem,

ad cylindrum, qui ſecundum ipſum eft in cir-

cumfcripta figura, eumdemquehabet axem, eam

habebit rationem, quam ſpatium & ad ſpatium

fibi refpondens eorum, quæ lineæ applicata

funt , una cum exceſſfu ; eo quod circumfcrip-

torum unufquiſque, dempto maximo, unicui-

que inſcriptorum, una cum maximo, æqualis

eft. Habebit igitur etiam totus cylindrus ad

circumfcriptam figuram eam rationem, quam

omnia ſpatia & ad ea, quæ applicata funt, una

cum exceſſibus. Rurfus autem demonſtrata

funt omnia ſpatia & ad alia omnia minorem ha-

bere rationem, quam M ad rectam utrique æ•

qualem, tum dimidiæ ipfius E, tum tertiæ м

ipfius parti. Quare etiam totus cylindrus ad

circumſcriptam figuram minorem rationem ha-

bebit, quam ZA ad P. Sed ut Z A ad OP, ita

fe habet totus cylindrus ad conum Y. Minorem

igitur rationem habet idem cylindrus ad circum-

ſcriptam figuram, quam ad conum : ideoque

major eft circumfcripta figura cono Ψ. Quod

ſcripta figura minoreffe cono *. Non eft igitur

minus conoidis ſegmentum cono Y. Quoniam

autem neque majus eft, neque minus,demon-

ſtratum utique eſt, quodproponebatur.

fieri non poteft. Demonſtrata enim eft circum-

PROP. XXVIII. THEOR.

Quinetiam fi obtufiangulæ conoidis ſegmen-

tumplano ſecetur ad axem non recto ; ad feg-

mentum coni, qui eamdem ac ſegmentum bafim

habeat eumdemque axem, eam habebit ratio-

ποτὶ τὰ κῶνον. Μείζονα ἓν ἔχει λόγον ὁ ὅλος κύ-

λινδρος ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμένον χῆμα, ἢ ποτὶ τψ

κῶνον· ὣς τε μείζων ἐσὶν ὁ ψ κῶνος τοῦ ἐγγεγραμ

μένο χήματος . Ὅπερ ἀδύνατον. Ἐδείχθη γὸ τὸ ἐγ

γεγραμμένονχῆμα μεῖζον ξ*κώνε. Οὐκ ἄρα μεῖ-

ζον τὸ τῶ κωνοειδέος τμᾶμα τοΨ κώνε. Οὐδὲ τοί-

νυν ἔλαοσον. Ἔσωγὰρ, εἰ δυνατὸν, ἔλαοσον. Πάλιν

ὧνἐγγεγράφθω εἰς τὸ τμᾶμα χῆμα σερεὸν, τὰ ἄλλο

περιγεγράφθω ἐκ κυλίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγ-

κειμένον· ὥς τε τὸ περιγεγραμμένον χῆμα τοῦ ἐγ

γραφέντος ὑπερέχειν ἐλάοσονι, ἡ ἁλίκῳ ὑπερέχει ὁ

κῶνος τοῦ τμάματος· καὶ τὰ ἀλλὰ τὰαὐτὰ κατα-

σκευάθω. Ἐπεὶ ὧν ἔλαοσόν ἐσι τὸ ἐγγεγραμμένον

χῆμα τὸ τμάματος, ἢ ἐλάοσονι ὑπερέχει τὸ περι-

γεγραμμένον τοῦ ἐγγεγραμμένα, ἢ ὁ Ψ κῶνος τοῦ

τμάματος, δῆλον ὅτι και τὸ περιγεγραμμένον χῆμα

ἔλασσόν ἐσι τοῦ ψ κώνε. Πάλιν δὴ ὅτε κύλινδρος ὁ

πρῶτος ἢ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ὁ ἔχων ἄξονα τὰν

ΔΕ, ποτὶ τὸν πρῶτον κύλινδρον τῶν ἐν τῷ περιγε-

γραμμένῳ χήματι, τ ἔχοντα ἄξονα τὰν ΔΕ, τὸν

αὐτὸν ἔχει λόγον, ἂν τὸ Ω χωρίον ποτὶ ΞΜ. Ἴσον

γὰρ ἑκάτερον. Καὶ τῶν ἄλλων κυλίνδρων ἕκασος ἢ

ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ἄξονα ἐχόντων ἴσαν τᾷ ΔΕ, π-

τὶ τὸν κύλινδρον τὸν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ χήματι

κατ᾿ αὐτὸν ἐόντα, καὶ ἄξονα ἔχοντα τὸν αὐτὸν, τῶτον

ἕξει τὸν λόγον, ὃν τὸ Ω χωρίον ποτὶ τὸ ὁμόλογον τ

παρὰ τὰν Ξ παραβλημάτων σὼ τῷ ὑπερβλήματι·

διὰ τὸ ἕκασον τῶν περιγεγραμμένων, χωρὶς τᾶ με-

γίσε, ἴσον εἶμεν ἑκάσῳ τῶν ἐγγεγραμμένων σὺν τῷ

μεγίσῳ. "Ἕξει ὧν καὶ ὁ ὅλος κύλινδρος ποτὶ τὸ πε

ριγεγραμμένον χῆμα τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν πάντα τὰ

Ωχωρία ποτὶ τὰ παραβλήματα σὺν τοῖς * ὑπερ-

βλημάτεος. Δέδεικται δε πάλιν πάντα τὰ Ω

χωρία ποτὶ πάντα τὰ ἕτερα ἐλάοσω λόγον ἔχοντα

τᾶ ὃν ἔχει ὁ ΞΜ ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις, τῷ

τε ἡμίσεᾳ τᾶς Ξ καὶ τῷ τρίτῳ μέρει τᾶς Μ. Ως

τε κὶ ὅλος ὁ κύλινδρος ποτὶ τὸ περιγεγραμμένονχῆμα

ἐλάοσονα λόγον ἕξει, ἢ ὁΖΔ ποτὶ τὰν ΘΡ. ᾿Αλλ᾿

ὡς ἁ ΖΔ ποτὶ τὰν ΘΡ, ὁ ὅλος κύλινδρος ποτὶ τὸν

Ψ κῶνον . Ἐλάοσονα ὧν λόγον ἔχει ὁ αὐτὸς κύλιν

δρος ποτὶ τὸ περιγεγραμμένον χῆμα, ἢ ποτὶ τὸ Ψ

κῶνον. ὥσε μεῖζόν ἐσι τὸ περιγεγραμμένον τε ψ

κώνο. Ὅπερ ἀδύνατον . Ἐδειχθη γὰρ ἔλαθον ἐὸν τὸ

περιγεγραμμύον χῆμα τοῦ ψ κῶνε. Οὐκ ἄρι
ἔλαοσόν ἐσι τὸ τῶ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ Ψ κῶνε.

Ἐπεὶ δὲ ὅτε μεῖζον, ὅτε ἔλαοσόν ἐσι, δέδεικαι ὧν

τὸ προτεθέν.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κή.

Καὶ τοίνυν αἴκα μὴ ὀρθῷ ποτὶ ἢ ἄξονα τῷ ἐπι-

πέδῳ ἀποτμαθῇ τὸ τμᾶμα τὸ ἀμβλυγωνίς κωνοει-

δέος, ποτὶ τὸ ἀπότμαμα & κώνε ξ βάσιν ἔχοντος

τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, ἡ ἄξονα τὸν αὐτὸν, τέτον

κ προβλημάτεσι
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έξει τὸν λόγον, ἂν ὁ συναμφοτέραις ἴσα, τῷ τε

ἄξονι τοῦ τμάματος, καὶ "τᾷ τριπλασία τας " πο-

τεύσας τῷ ἄξονι, ποτὶ τὰν ἴσαν σιωαμφοτέραις, τῷ

τε ἄξονι, ἐὶ ·τᾷ διπλασίᾳ τᾶς ποτεύσας τῷ ἄξονι.

Ἔσω γὰρ τμᾶμα ἀμβλυγωνίς κωνοειδέος ἀπο-

τετμαμθύον ὑπιπέδῳ ὡς εἴρηται· τμαθέντος δὲ ἐπι-

πέδῳ τοῦ χήματος ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρθῷ ποτὶ

τὸ ἐπίπεδον τὸ ἀπιτετμακὸς τὸ τμᾶμα, τοῦ μὲνχή-

ματος τομὰ ἔσω ἁ ΑΒΓ ἀμβλυγωνίς κώνο τομὰ,

τοῦ δ᾽ ἐπιπέδο τᾶ ἀποτετμακότος τὸ τμᾶμα, & ΓA

ἀθεῖα· κορυφὰ δὲ ἔξω τὸ κώνο τὸ περιέχοντος

τὸ κωνοειδὲς , τὸ Θ σαμεῖον. Καὶ ἄχθω διὰ τοῦ Β

παρὰ τὰν ΑΓ ἐπιψαύεσαι τᾶς τοῦ κώνο τομᾶς, &

ΦΥ, ἐπιψαυέτω ἢ κατὰ τὸ Β' καὶ ἀπὸ τοῦ Θ

ἐπὶ τὸ Β ἐπιζχθεῖσα, ἐκβεβλήσθω. Τέμνει δὴ τὰ

αὐτὰ δίχα τὰν ΑΓ' καὶ ἐσεῖται κορυφὰ μὲν τοῦ

τμάματος τὸ Β σαμεῖον, ἄξων ἢ ὰ ΒΔ· ά δε πο

τεὅσα τῷ ἄξονι ἁ ΒΘ. Τᾷ δὲ ΒΘἴσα ἔσω ἅτε

ΘΖ, ἐὰ ΖΗ. ᾿Ἀπὸ δὲ τᾶς ΦΥ ἐπίπεδον ἀνεςα-

κέτω τὶ ὠράλληλον τῷ κατὰ τὰν ΑΓ· ἐπιψαύ-
σει δὲ τῷ κωνοειδέος κατὰ τὸ Β. • Καὶ ἐπεὶ τὸ ἐπί-

πεδον τὸ κατὰ τὰν ΑΓ ἐκ ἐὸν ὀρθὸν ποτὶ τὸν ἄξονα

τετμήκει τὸ κωνοειδες, ὁ τομὰ ἐοσεῖται ὀξυγωνίς κώ-

νε τομά· διάμετρος ἢ αὐτᾶς ὁ μείζων ἁ ΓΑ. E-

σας δὴ ὀξυγωνίς κώνε τομᾶς περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ,

ἢ τᾶς ΒΔ γραμμᾶς ἀπὸ τὸ κέντρο᾿ ἀνεςακέσας

N

nem, quam recta utrique æqualis, tum axi ſeg-

menti, tum triplæ rectæ appofitæ adaxem, ha-

bet ad rectam æqualem utrique, tum axi ſeg-

menti, tumduplæ rectæ ad axem appofitæ.

Sit enim obtufiangulæ conoidis ſegmentum

ſectum plano ut dictum eft : ſectaque figura per

axem plano alio ad id planum, quodfegmentum

ſecat, recto ; fit figuræ quidem ſectio obtufian-

guli coni ſectio ABC , plani vero, quod ſeg-

mentum ſecat, recta FA; vertex denique coni

conoiden continentis fit punctum o. Ducatur

autem per punctum B or ipfi ΑΓ parallela, ea-

demque coni ſectionem in puncto B contingens :

quæque a puncto ad B recta linea jungitur,

producatur. Hæc utique ipfamAr in duas &-

quas partes ſecabit : eritque vertex quidem ſeg-

menti punctum B : axis vero, BA : denique ap-

pofita ad axem, BO. Sit autem ipſi Bo æqua.

lis OZ, et ZH: exciteturque a or planum ali-

quod plano per A Γ acto parallelum ; quod qui-

dem conoiden in puncto B continget. Et quo-

niam planum per Ar actum, cum rectum ad

axem noneffet, conoiden ſecuit ; ſectio erit acu-

tianguli coni ſectio, cujus major diameter ГА.

Itaque cum acutianguli coni ſectio fit circa dia-

metrumAr defcripta, et recta linea BA, quæ
ab ejus centro in eo

plano excitata eſt,

quod rectum ad id,

in quo ipſa eſt, pla-

num per diametrum

agitur ; fieri poteſt,

ut cylindrus invenia-

tur,axemhabens,qui

ipſi BA indirecto ja-

ceat, incujus ſuper-

Ψ

M

Z

Ω

H

ἐν ἐπιπέδῳ, ὅ ἐσιν ἀπὸ

τᾶς διαμέτρο ὀρθὸν

ποτὶ τὸ ἐπίπεδον ἐν ᾧ

ἐσιν ὁ ὁὀξυγωνία κώ-

νε τομά· δυνατόν ἐσι

κύλινδρον εὑρεῖν, τὸν ἄξ

ονα ἔχοντα ἐπ᾿ ἀθείας

* τᾷ ΒΔ, ὁ ἐν τῷ ἐπι-

Φανείᾳ ἐσεῖται ὁ τοῦ

ὀξυγωνίς κώνε τομὰ,

περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ.

Εὑρεθέντος ὧν ἐσεῖται

τις κυλίνδρε τόμος τὰν

αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ

τμάματι, κὰ ἄξονα τ

αὐτὸν, ἃ ἢ ἑτέρα βά-

σις αὐτῷ ἐσεῖται τὸ

ἐπίπεδον τὸ κατὰ τὰνΑ

ΦΥ. Πάλιν δὲ καὶ κῶνον ὑρεῖν δυνατόν ἐσι, κορυ-

Φὰν ἔχοντα τὸ Β σαμῖον, ὁ ἐν τῷ ὑπιφανείᾳ ἐσεῖ-

τι ὁ τῷ ὀξυγωνίς κώνε τομὰ, περὶ διάμετρον τὰν cujus ſuperficie fit acutianguli coni fectio de-

Υ

A

ficie ſit acutianguli

coni ſectio circa dia-

B

P

E

K

Γ

metrum AIdeſcrip-

ta. Hoc igitur in-

vento erit ſegmen-

tum aliquod cylindri

eamdem ac ſegmen-

tum conoidis bafim

habens, eumdemque

axem; cujus altera

baſis eritplanum ac-

tum per r. Rurfus autem fieri poteft, ut co-

nus inveniatur verticem habens punctum B, in

1

ΑΓ. Εὑρεθέντος ὧν ἐοσᾶται τι ἀπότμαμα κώνο βά-

σιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷτετόμῳ, τὴ τῷ τμάματι καὶ

ἄξονα τὸν αὐτόν. Δεικτέον ὅτι τὸ ὁ κωνοειδέος τμᾶμα

ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνε τὸ εἰρημένον, τὸν αὐ-

τὸν ἔχει λόγον, ὃν ἁ ΗΔ ποτὶ τὰν Δ.Ζ.

ἄλλη ὀξυγωνία κώνε τομὰ

1 ὃν αἱ συναμφότεραι τι τὰτριπλάσια
* Sic MS .

n

ποτὶ ἔσας

• τῶν ΒΔ

• τὰδιπλάσια

ſeripta circa diametrum Ar. Atque hoc inven-

to erit ſegmentum aliquod coni eamdem ac ſeg-

mentum cylindri, et conoidis bafim habens, et.

axem eumdem. Oportet demonftrare ſegmen-

tum conoidis ad ſegmentum coni, quoddixi-

mus, eam habere rationem, quam HA ad A Ζ.

Ρ καὶ ἐσσεῖται τὸ ἐπίπεδον • εὔσας

4F
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Quam enim rationem habet HA ad AZ, hane

habeat conus& adſegmentumconi. Dico ſeg-
mentum conoidis cono & æquale eſſe. Si enim

ſegmentum conoidis conoy æquale non eſt, ſit

illud, fi fieri poteſt, majus. Itaque ſegmento

conoidis ſolida figura infcribatur, itemque alia

circumfcribatur ex cylindrorum ſegmentis æ-

qualem altitudinem habentibus compoſita; ita

ut circumfcripta figura excedat inſcriptammag-

nitudine minore, quamqua ſegmentum conoi-

dis excedit conum v. Quoniam igitur circum.

ſcripta figura, quæ ſegmento major eft, infcrip.

tam minus excedit, quam ſegmentum conum
*, conſtat figuram infcriptam cono *majorem

effe. Ducantur plana ſegmentorum omnium,

quæ figuræ infcripta funt ad fuperficiem ufque
fegmenti cylindri, quodeamdem acſegmentum

conoidis bafim habet, eumdemque axem : fit-

que BP tertia pars ipfius BA: eademque alia,

quæ fupra, conſtruantur. Rurfus itaque pri-

mum fegmentum eorum, quæ in toto coni ſeg-

mento funt, axem habens AE, adprimum feg-
mentum, quod eſt in infcripta figura, axem ha-

bens AE, eam habet rationem, quam quadra-

tum, quod ab AA defcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur a KE. Quæ enim ſegmenta

æqualem habent altitudinem, hæc eamdem

quam ipforum baſes inter ſe invicem rationem
habent. Baſes autem,cum ſimiles acutiangulo-

rum conorum ſectiones fint,eamdem inter fe in-

vicem habent rationem, quam habent poteſtate

inter ſe invicem refpondentes ipfarum diametri.

Quam autem rationem habet quadratum, quod
ab AA deſcribitur, adquadratum, quod defcri-

bitur aKE, hanc habet ſpatium, quod fub ZAB

continetur, ad fpatium, quod continetur fub
ZEB ; quoniam ZA ducta eſt per punctum ,

in quo lineæ proximæ concurrunt : et ipfæ ΑΔ,

KE parallelæ funt ei, quæ in puncto B contingit.

Ac ſpatium quidem, quod fub ZAB continetur,
æquale eſt ſpatio ; quod vero continetur ſub

ZEB, æquale eſt ſpatio EN. Igitur primum

ſegmentum eorum, quæ in toto ſegmento funt,

axem habens AE, ad primum ſegmentum,quod

eſt in infcripta figura, axem habens AE, eam-

dem habet rationem, quam ſpatium & ad ſpa-

tíum N. Aliorum item ſegmentorum unum-

quodque, quæ in toto ſegmento ſunt, axem ha-

η-

11-

«Ον γὲν ἔχει λόγονὰ ΗΔ ποτὶ τὰνΔΖ, τὅτον

ἐχέτω ὁ ψ κῶνος ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνε.

Φαμὶ δὴ τὸ τμᾶμα τῷ κωνοειδέος ἶσον εἶμεν τῷ ψ

κώνῳ. Εἰ ὧν μὴ ἐσιν ἴσον τὸὁκωνοειδέος τμᾶμα τῷ

κώνῳ τῷ Ψ, εἰ μὲν ἐσι διωατέν, ἔσωμάζων. Ἐγγε-

γράφθω δὴ εἰς τὸ τῶ κωνοιδέος τμᾶμα χῆμα σερεις

ὸν, κὶ ἄλλο περιγεγράφθω ἐκ πυλίνδρων τομῶν ἴστυ

ὕψος ἐχόντων συγκάμενον· ὥς τε τὸ περιγεγραφέν

χῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ ἀλί-

κῳ ὑπερέχει τὸ ὁ κωνοειδέος τμάμα τὸ ψ κώνα.

Ἐπεὶ ἐν τὸ περιγεγραμμένον χῆμα μεῖζον ἐὸν τοῦ

τμάματος ἐλάοσονι ὑπερέχει 8έγγεγραμμένε “ χή-

ματος, ἢ τὸ τμᾶμα&Ψ κώνε, δῆλον ὅτι μειζόν ἐσι

τὸ ἐγγεγραμμένον χῆμα τῆ * κώνε. Διάχθω δη

τα επίπεδα των τόμων τῶν ἐγγεγραμμένων ἐν τῷ

χήματι πάντων ἐσε ποτὶ ἐπιφάνειαν τὸ τόμε, τε

βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ ἄξονα τ

αὐτόν· καὶ ἅτε Β Ρ τρίτον μέρος ἔσω τᾶς Β Δ΄ καὶ

τ' ἄλλατὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον κατασκσάθω. Πά-

λιν δὴ ὁ πρῶτος τόμος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ τόμῳ, ὁ ἔχων

ἄξονα τὰν ΔΕ, ποτὶ τὸν πρῶτον τόμον τὸν ἐντῷ ἐγ

γεγραμμένῳ χήματι, τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν ΔΕ,

τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ἂν τὸ Ἀπὸ τᾶς ΑΔ τετράγω

νον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶς ΚΕ. Οἱ γὰρ τόμοι, " οἱ ἴσον

ὕψος ἔχοντες, τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον ποτ᾿ ἀλλάλες,

ὅνπερ αἱ βάσεις αὐτῶν. Αἱ ἢ βάσεις αὐτῶν, ἐπεὶ

ὅμοιαι ἐντὶ ὀξυγωνίων κώνων τομαὶ, ἢ αὐτὸν λόγον

ἔχοντι ποτ᾿ *ἀλλάλας, ὃν αἰ ὁμόλογοι διάμετροι αὐτᾶν

δυνάμει. Ὃν δὲ λόγον ἔχει τὸ Ἀπὸ τᾶς ΑΔ τετράγω-

νον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΕ, τῦτον ἔχει τὸ ὑπὸ τῶνΖΔΒ

περιεχόμενον ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕΒ· ἐπεὶ ἐσιν ὁ μὲν
2Δ ἀγμύα 21ὰ ξ Θ, καθ᾿ ὁ αἱ ἔγγισα συμπί-

πλοντι· αἱ δὲ ΑΔ, ΚΕ παρὰ τὰν κατὰ τὸ Β δπι-

ψαύσαν. Ἔτι δὲ τὸ μὲν ὑπὸ τῶν ΖΔΒ περιεχό-

μθμον ἴσον τῷ Ω χωρίῳ· τὸ δὲ ὑπὸ τῶν ΖΕΒ τῷ

ΞΝ. Ἔχει οὖν ὁ πρῶτος τόμος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ

τόμῳ, ὁ ἔχων ἄξονα τὰν ΔΕ, ποτὶ τὸν πρῶτον τόμον

τὸν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ χήματι, τὸν ἔχοντα ἄξονα

τὰν ΔΕ, τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ Ω χωρίον ποτὶ τὸ

ΞΝ. Καὶ τῶν ἄλλων δε τόμων ἕκασος τῶν ἐν τῷ

ὅλῳ τόμῳ ἄξονα ἐχόντων ἴσαν τᾷ ΔΕ, ποτὶ τὸν τό-

bentium ipfi AE æqualem,adfegmentum, quod μον τὸν ἐν τῷ ἐγγεγραμμθύῳ χήματι κατ᾿ αὐτὸν
fecundumipfum eft ininfcripta figura, axemque ἐόντα, κὶ ἄξονα ἔχοντα ἴσαντᾷ ΔΕ, τῶτον ἔχει τὸν

habet æqualem ipfi AE, eam habet rationem, λόγον, ἂν τὸ Ωχωρίον ποτὶ τὸ ὁμόλογον τῶν παρὰ

quam fpatium &ad ſpatium fibi refpondens eo- τᾶν Ξ παραπεπλωκότων, ὑπερβαλλόντων εἴδει τετρα-

rum, quæ lineæ applicatafunt, excedentia fpe- γώνῳ. Πάλιν ὧν ἐντὶ τινὰ μεγέθεα, οἱ τόμοι οἱ ἐν

cie quadrata. Rurfus igitur quædam funtmag-

nitudines, nempe ſegmenta, quæ in toto ſeg- τῷ
mento ſunt, aliæque itemmagnitudines, nempe

fpatia, in quibus n, multitudine fegmentis -
qualia, eamdemque binæ ad binas rationem ha- 'ποτ' ἄλλες τόμος τῆς ἐν τῷἐγγεγραμμένῳ οχήμα-

ὅλῳ τόμῳ, καὶ ἄλλα μεγέθεα, τὰ χωρία, ἐν
διςτὸΩ, ἴσατῷ πλήθει τοῖς τόμοις, καὶ κατὰ δύο

τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντα αὐτοῖς. Λέγονται δὲ οἱ τόμοι,

* οἱ ἶσοι ὕψος* μήματος
* ὃν γὰρ

* SicMS. * ποτ᾿ ἀλλάλως
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τι, ὁ δὲ ἔχατες τόμος ἐδὲ ποθὲν λέγεται τὰδὲΩ

χωρία ποτ᾿ ἄλλα χωρία παρὰ τὰν Ξ παραπεπω-

κότα, ὑπερβάλλοντα εἴδεσι τετραγώνοις, τὰ ὁμόλογα

*ἐν τοῖς λόγοις, τὸ δὲ ἔσχατον ἐδὲ ποθὲν λέγεται.

Δῆλον ἦν, ὅτι κὶ πάντες οἱ τόμοι ποτὶ πάντας τὸν

αὐτὸν ἐξοιῦτι λόγον, ὃν πάντα τὰ Ω χωρία ποτὶ

πάντα τὰ παραβλήματα, χωρὶς ὁ μεγίςα. Πάντα

δὲτὰ ι χωρία ποτὶ πάντα τὰ παραβλήματα, χω-

ρις τοῦ μεγίσ8, μείζονα λόγον ἔχοντι, ἢ ὃν ὁ ΜΞ

ποτὶ τὰν ἴστιν ἀμφοτέραις, τᾷ τε ἡμισέᾳ τᾶς Ξ, ỳ

τῷ τρίτῳ μέρει τᾶς Μ. Μείζονα ὧν λόγον ἔχει ὅλος

ὁ τόμος ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμλύον χῆμα, τοῦ ἂν ἔχει

ἁ ΞΜ ποτὶ τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις, τᾷ τε ἡμισέᾳ

* τᾶς Ξ, κὶ τῷ τρίτῳ μέρει τᾶς Μ᾿ ὡς τε κὶ τοῦ ἓν

ἔχει ὁ Ζ Δ ποτὶ τὰν ΘΡ. Μείζονα ὧν ἔχει λόγον

ὁ ὅλος τόμος ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμύον χῆμα, ἢ ποτὶ

τὸν * κῶνον· ὅπερ ἀδύνατον. Ἐδείχθη γὰρ ὁ μᾶζον

ἐὸν τὸ ἐγγεγραμμένον χῆμα τοῦ Ψ κώνα. Οὐκ ἐςὶν

ὧν μεῖζον τὸ τῶ κωνοειδὲος τμᾶμα τε Ψ κώνε. Εi

δὲ ἔλαοσόν ἐσι τὸ τῶ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ Ψ κώνε,

ἐγγραφέντος εἰς τὸ τμᾶμα χήματος σερεδ, καὶ ἄλ-

λε περιγραφέντος ἐκ κυλίνδρε῾τόμων ἴσον ὕψος

ἐχόντων συγκειμθύνε, ὡς τε τὸ περιγεγραμμένον

χῆμα τᾶ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάοσονι, ἢ ἀλίκῳ

ὑπερέχει ὁ * κῶνος τὸ τμάματος· πάλιν ὁμοίως

δειχθήσεται τὸ περιγεγραμμένον χῆμα ἔλαστον ἐὸν

τᾶ * κώνε· καὶ ὁ τοῦ κυλίνδρε τόμος ὁ βάσιν ἔχων

τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν, ποτὶ

τὸ περιγεγραμμλύον χῆμα ἐλάοσονα λόγον ἔχων ἢ

ποτὶ τὸν Ψ κῶνον. Ὅπερ ἐςὶν ἀδύνατον. Οὐκ ἐσὶν

οὖν ἐδ᾽ ἔλαοσον τὸ τῶ κωνοειδέος τμᾶμα το Ψ κώνα.

Δῆλον ἦν τὸ προτεθέν.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ κθ΄.

Παντὸς χήματος σφαιροειδέος, ὑπιπέδῳ τμαθέν-

τος διὰ τὸ κέντρο ὀρθῷ ποτὶ ἢ ἀξονα, τὸ ἁμίσεον&

σφαιροειδέος διπλάσιόν ἐσι ξ κώνο& βάσιν ἔχοντος

τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν.

Ἔσω σφαιροειδές & χῆμα ἐπιπέδῳ τετμημένον διὰ

τοῦ κέντρο ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα· τμαθέντος δὲ

αὐτοῦ ἄλλῳ ὁπιπέδῳ, τοῦ μὲν 21ὰ τοῦ ἄξονος, τοῦ

μὲν · χήματος τομὰ ἔσω ὰ ΑΒΓΔ ὀξυγωνία κώνο το-

μά· διάμετρος δὲ αὐτᾶς, καὶ ἄξων τοῦ σφαιροειδέος

ἁ ΒΔ· κέντρον δὲ τὸ Θ. Διοίσει δὲ ἐδὲν, εἴτε ἁ

μείζων ἐσί διάμετρος ὁ ΒΔ τᾶς τὸ ὀξυγωνία κώνε

τομᾶς, εἴτε ἐλάοσων. Τὸ δὲ τετμακότος ἐπιπέδε

τὸ χῆμα τομὰ ἔσω ἁ ΓΑ Δθεῖα. Ἐσεῖται δὴαὐ-

τὰ διὰ ὁ Θ, καὶ ὀρθας ποιήσει γωνίας ποτὶ τὰν

ΒΔ, ἐπεὶ τὸ ἐπιπέδον ὑπόκειται Διὰ τοῦ κέντρο

bentes. Hæc autem ſegmentacomparanturcum

ſegmentis aliis, quæ funt in inſcripta figura,

poftremumvero cum nullo comparatur; etad-

huc fpatia ocomparantur cum ſpatiis aliis, quæ

lineæ &applicata funt,excedentia ſpeciebus qua-

dratis, reſpondentibus fibi iifdem rationibus ;

poftremum vero cum nullo comparatur. Con-
ſtat igitur etiam omnia ſegmenta ad alia omnia

eamdem habere rationem,quam omnia ſpatia

ad eaomnia, quæapplicata funt, dempto maximo.

Omniaautemſpatia&adeaomnia, quæ applicata

funt, dempto maximo, majoremhabent rationem,

quamM= ad rectam utrique æqualem, tum di-

midiæ ipſius E, tum tertiæM ipſius parti. Quare

totum ſegmentum ad infcriptam figuram majo-

rem rationem habet, quam M ad rectam utri-

que æqualem, tum dimidiæ ipfius E, tum ter-

tiæ M ipſius parti; ideoque etiam majorem,

quam ZA ad OP. Majorem igitur habet ratio-

nem totum ſegmentum ad infcriptam figuram,

quam ad conum : quod fieri non poteſt. De-

monftrata enim eſt inſcripta figura major effe

conoy. Non eſt igiturmajus conoidis ſegmen-

tum cono Y. Quod ſi ſegmentum conoidis co-

no * eſt minus, infcripta eidem ſegmento foli-

da figura, itemque alia circumfcripta ex cylin-

dri ſegmentis eamdem altitudinem habentibus

compoſita; ita ut circumfcripta figura excedat

infcriptam magnitudine minore, quam qua co-
nus v ſegmentum excedit; rurfus eodemmo-

do demonſtrabitur circumfcripta figura minor

effe cono * ; et ſegmentumcylindrieamdem ac

ſegmentum conoidis bafimhabens, eumdemque

axem, ad circumſcriptam figuramminoremra-
tionem habere, quam ad conum . Quod fieri

non poteft. Neque igitur minus eſt conoidis

ſegmentum cono Y. Conftat igitur, quod pro-
ponebatur.

PROP. XXIX. THEOR.

Cujuſlibet ſphæroideæ figuræ, ſectæ per cen-

trumplano ad axemrecto,dimidiumduplum eſt

coni, qui eamdem ac ſegmentum bafim habeat,

eumdemque axem.

Sit ſphæroidea figura fectaper centrumpla-

no ad axem recto: eademque ſecta per axem

plano alio; ſit figuræ quidem ſectio acutianguli

coni ſectio ΑΒΓΔ ; cujus diameter, eademque

axis ſphæroidis BA; et centrum punctum :

nihil autemrefert,utrum BAmajor fit diameter

ſectionis coni acutianguli, autminor. Plani ve-

ro, quod figuram ſecat, ſectio fit rectaPA. Hæc

utique per centrum tranfibit, rectoſque cum

BA angulos efficiet; quoniam planum ponitur

· τμήματος Η διρίσει δὲ ἐδεν . Είτε* ἐντοῖς αὐτοῖς λόγοις • τᾶς ΕΞ ο μειζέος • SicMS. Η τμῆμα
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per centrum agi, atque effe ad axem rectum.

Oportet demonftrare dimidium ſphæroidis ſeg-

mentum, quod baſim quidem habet circulum,

qui circa diametrumAr deſcribitur, verticem

vero punctumB, duplum eſſe coni, quieamdem

ac ſegmentum baſim habet, eumdemque axem.

τετάχθαι, καὶ ὀρθὸν εἶμεν ποτὶ τὸν ἄξονα. Δεικ-

τέον ὅτι τὸ ἁμίσεον τὸ σφαιροειδέος τμᾶμα, τὸ βά-

σιν μθὺ ἔχον τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ,

κορυφὰν δὲ τὸ Β σαμεῖον, διπλάσιόν ἐσι τῶ κώνε

βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ ἄξονα

τὸν αὐτόν.

Σ

E

B

I

X

Π

A E K

A

T

E

Φ

1

Sit enim conus aliquis Y duplus coni, qui

eamdem ac ſegmentum baſim habet, eumdem-

que axem, hoc eft B. Dico dimidium ſphæ-

roidis cono * æquale eſſe. Si enim dimidium
ſphæroidis cono i æquale non eft, fit primo, fi

fieri poteft, majus. Itaque dimidio ſphæroidis

fegmento folida figura infcribatur, itemque alia

Ἔσω γὰρ κῶνός τις, ἐν ᾧ τὸ Ψ, διπλασίων τοῦ

κώνο, τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, κα

ἄξονα τ αὐτὸν, * τετέςι ἁ ΘΒ. Φαμὶ ἢτὸ ἁμίσεον ξ

σφαιροειδέος ἴσον εἶμεν τῷ Ψ κώνῳ. Εἰ ὧν μὴ ἐσιν

ἴσον τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιροειδέος τῷ Ψ κώνω, ἔσω

πρώτον, εἰ δυνατὸν, μεῖζον. Ἐγγεγράφθω δὴ εἰς
τὸ τμᾶμα τὸ ἁμίσεον τὸ σφαιροειδέος χῆμα σερεὸν,

καὶ ἄλλο περιγεγράφθω, ἐκ κυλίνδρων ὕψος ἴσον

ἐχόντων συγκείμενον· ὥς τε τὸ περιγραφὲν χῆμαξ.

ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάοσονι, ἡ ἁλίκῳ ὑπερέχει

τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιροειδέος τοῦ Ἡ κώνε. Ἐπεὶ ἕν

μείζον ἐὸν τὸ περιγεγραμμθύον χῆμα τοῦ ἁμίσεως ξ

σφαιροειδέος, * ἔλασσον ὑπερέχει τοῦ ἐγγεγραμμένε

χήματος, ἢ τὸ ἁμίσεον τῶ σφαιροειδέος τοῦ * κώνε

δῆλον ὧν ὅτι τὰ τὸ ἐγγεγραμμένον χῆμα ἐν τῷ τμά-

ματι τὸ ἁμίσεως τοῦ σφαιροειδέος μειζόν ἐσι τὸ *

κώνε. Ἔσω δὴ κύλινδρος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν

κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ, ἄξονα δὲ τὰν

ΒΘ. Ἐπεὶ ἦν ὅτος ὁ κύλινδρος τριπλάσιός ἐσι τῶ

κώνε τῷ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ

ἄξονα τὸν αὐτὸν, ὁ δὲ Ψ κῶνος διπλάσιος ἐσι τοῦ·
αὐτῶ κώνε, δῆλον ὡς ὁ κύλινδρος ἡμιόλιος ἐσι τοῦ ψ

κώνα. Ἐκβεβλήθω δὴ τὰ ἐπίπεδα τῶν κυλίνδρων ·

πάντων, ἐξ ὧν σύγκειται τὸ ἐγγεγραμμένον χῆμα,

ἔσε ποτὶ τὰν ὑπιφάνειαν τοῦ κυλίνδρα, τοῦ βάσιν

ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ ἄξονα τὸν αὐ-

τὸν. Ἐσεῖται δὴ ὁ ὅλος κύλινδρος διαιρέμενος εἰς

circumfcribatur ex cylindris æqualem altitudi-

nem habentibus compoſita; itaut circumfcrip-

ta figura excedat infcriptam magnitudine mino-

re, quam qua dimidium ſphæroidis excedit co-

num . Quoniam igitur circumfcripta figura,

quæ dimidio ſphæroidis major eſt, infcriptam

minus excedit, quam dimidium ſphæroidis co-

num ; conftat figuram dimidiæ ſphæroidis ſeg-

mento infcriptam cono Ymajorem effe. Itaque

fit cylindrus bafim quidem habens circulum,

qui circa diametrum Ar deſcribitur, axem vero

BO. Et quoniam hic cylindrus triplus eſt coni,

qui eamdem ac fegmentum bafim habet, eum-

demque axem ; conus vero y ejufdem coni eſt

duplus; conftat cylindrum coni * effe ſeſquial-

terum. Producantur plana cylindrorum omni-

um, ex quibus infcripta figura componitur, ad

fuperficiem ufque cylindri, qui eamdem ac feg-

mentumbafim habet, eumdemque axem. Di-

videtur utique totus cylindrus in cylindros mul-

titudine quidem æquales cylindris, qui in cir-

* SicMS. * ἵλασσον ὑπερέχει τῷ γεγραμμένα σχήματος, ἢ τὸ ἀμίσεον in MS. defunt.
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κυλίνδρες, τῷ μὲν πλήθει ἴσες τοῖς κυλίνδροις τοῖς

ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ χήματι, τῷ δὲ μεγέθει ἴσες

τῷ μεγίςῳ αὐτῶν. Ἔσω δὴ ἦν γραμμαὶ κείμεναι,

ἐφ᾽ ὧν τὰ Ξ, τῷ πλήθει ἰσαι τοῖς * τμᾶμασι τᾶς

ΒΘ Αθείας, τῷ δὲ μεγέθει ἴσα ἑκάσα τᾷ ΒΘ·

ὶ ἀπ᾿ ἑκάσας τετράγωνον ἀναγεγράφθω. ᾿Αφαι-

ρήθω δὴ ἀπὸ μὲν τὸ ἐχάτο τετραγώνε γνώμων,

πλάτος ἔχων ἴσαν τᾷ ΒΙ. Ἐσεῖται δὲ ὅτος ἴσος

τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν ΒΙ, ΙΔ. ᾿Ἀπὸ ἢ τὸ παρ'

αὐτῷ τετραγώνε γνώμων ἀφαιρήθω, πλάτος ἔχων

διπλάσιον τᾶς ΒΙ. Ἐσεῖται δὴ οὗτος ἴσος τῷ πε-

ριεχομλύῳ ὑπὸ τῶν ΒΧ, ΧΔ. Καὶ ἀεὶ ἀπὸ τοῦ

ἑπομθύς τετραγώνε γνώμων ἀφαιρήθω πλάτος μὲν

ἔχων ἑνὶ τμάματι, μεῖζον τὸ πλάτεος τοῦ πρὸ
αὐτῶ ἀφαιρημθύς γνώμονος. Ἐσεῖται δη έκατος.

αὐτῶν ἴσος τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν τᾶς ΒΔ τμα-

μάτων, ὧν τὸ ἕτερον τμᾶμα ἴσον ἐςὶ τῷ πλάτει τοῦ

γνώμονος. Ἐσεῖται δή κὰ ἀπὸ ὁτετραγώνε 8δευ-

τέρε τὸ λοιπὸν τετράγωνον, τὰν πλώρὰν ἔχον ἴσαν

τᾷ ΘΕ. Ὁ δὴ κύλινδρος ὁ πρῶτος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ

κυλίνδρῳ, ὁ ἔχων ἄξονα τὰν ΘΕ, ποτὶ τὸν κύλιν-

δρον τὸν πρῶτον ἢ ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ χήματι , +

αὐτὸν ' ἔχοντα ἄξονα τὰν ΘΕ, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον,

ὃν τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ΑΘ, ποτὶ τὸ τετρά-

γωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΕ· ὥσε κὶ ὃν τὸ ὑπὸ τῶν ΒΘ,

ΟΔ περιεχόμενον, ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΕ, ΕΔ περιε-

χόμενον. Ἔχει ἦν ὁ κύλινδρος ποτὶ τὸν κύλινδρον τ

αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ πρῶτον τετράγωνον ποτὶ τὸν

γνώμονα τὸν ἀπὸ τὸ δευτέρα τετραγώνε ἀφαιρημένον.

Ὁμοίως δὲ καὶ τῶν ἄλλων κυλίνδρων έκαςος, ἄξονα

ἐχόντων ἴσαν τᾷ ΘΕ, ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν ἐν τῷ

ἐγγεγραμμένῳ χήματι, κὰ ἔχοντα ἄξονα τὸν αὐτὸν,

τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ἂν τὸ τετράγωνον ὁμοίως τε-

ταγμένον αὐτῷ ποτὶ τὸν γνώμονα, τὸν ἀπὸ τοῦ ἑπο-

μένα αὐτῷ τετραγώνε᾿ἀφαιρημένον. Ἐντὶ δή τινα

μεγέθεα, οἱ κύλινδροι οἱ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, καὶ

ἄλλα, τετράγωνα τὰ ἀπὸ τῶν Ξ. Ξ ἴσα τῷ πλήθει

τοῖς κυλίνδροις, κὰ κατὰ δύο τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντα.

Λέγονται δὲ οἱ κύλινδροι ποτ᾿ ἄλλα μεγέγεα, τοῦς

κυλίνδρες τοῦς ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ χήματι ὁ δὲ

ἔοχατος ἐδε ποθὲν λέγεται· καὶ τὰ τετράγωνα ποτ᾿

ἄλλα μεγέθεα, τῶς ἀπὸ τῶν τετραγώνων " ἀφαιρα-

μένος, ὁμόλογα ἐν τοῖς αὐτοῖς λόγοις· τὸ δὲ ἔχατον
τετράγωνον ἐδὲ ποθὲν λέγεται. Πάντες ὧν οἱ κύ-

λινδροι , οἱ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ποτὶ πάντας τῆς ἑτέρες

κυλίνδρες, ἢ αὐτὸν ἐξῶντι λόγον, ὃν πάντα τὰ τετρά-

γωνα ποτὶ πάνταςτῆς γνώμονας, τὸς ἀφαιρεμένος

ἀπ᾿ αὐτῶν. Ὁ ἄρα κύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν

τῷ τμάματι, καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν, ποτὶ τὸ ἐγγε-

γραμμένον χῆμα τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν πάντα τὰ

τετράγωνα ποτὶ πάντας τοῦς γνώμονας, τῆς ἀφαι-

ρεμένος ἀπ᾿ αὐτῶν. Τὰ δὲ τετράγωνα πάντων τῶν

n

ἱ ἔσωσαν οὖν * τμήμασι τοῖς τᾶς 1 ἔχοντι

cumfcripta figura funt, magnitudine vero æqua-

les unusquifque eorum maximo. Poſita modo
fint lineæ, in quibus E, multitudine quidem æ-

quales ſegmentis rectæ Bo, magnitudine vero
æquales unaquæque eidem B : et ab unaqua-

que earum defcribatur quadratum. Auferatur

autem a poftremo quadrato gnomon, latitudi-

nem habens ſegmentum BI. Æqualis hic erit

fpatio, quod fub BI, IA continetur. At vero a

quadrato illi proximo gnomon auferatur latitu-

dinem habens ipfius BI duplam. Atque hic æ-

qualis erit ſpatio, quod continetur fub BX, XΔ.

Auferaturdeinceps continuo a quadrato, quod

proxime ſequitur, gnomon latitudinem habens
ſegmento uno majorem latitudine gnomonis, qui

proxime ablatus eft. Erit utique eorum unuf-

quiſque æqualis fpatio, quod fub ſegmentis ip-

fius Β & continetur ; quorum fegmentorum al-

terum latitudini gnomonis æquale eft. Quod

autem quadratum a fecundo quadrato relinqui-

tur, id latus habebit æquale ipfi E. Jam cy-

lindrus primus eorum, qui in toto cylindro

funt, axem habens E, ad cylindrum eorum

primum, qui funt in infcripta figura, E eun-
dem axem habentem, eamdem habet ratio-

nem, quam quadratum, quod ab A defcri-

bitur, ad quadratum, quod defcribitur a KE :

quare et quam ſpatium, quod fub Be, ΟΔ

continetur, ad ſpatium, quod continetur fub

ΒΕ, ΕΔ. Habet igitur cylindrus ad cylin-
drum eamdem rationem, quam primum qua-

dratum ad gnomonem, qui a fecundo quadrato

ablatus eſt. Pariter aliorum etiam cylindrorum

unufquiſque axem habentium ipfi E æqualem,

ad cylindrum, qui eſt in infcripta figura, eum-

dem axemhabentem, eam habet rationem, quam

refpondens ipfi quadratum ad gnomonem, qui

aquadrato, quod proxime ſequitur, ablatus eft.

Itaque quædam funt magnitudines, nempe cy-

lindri, qui in toto cylindro funt ; aliæque item
magnitudines, nempe quadrata, quæ a lineis E,

deſcribuntur, multitudine cylindris æquales,

eamdemque binæ ad binas rationem habentes.

Comparantur autem cylindri cum aliis magni-

tudinibus, hoc eft cum cylindris, qui funt in

infcripta figura ; poftremus autem cum nullo

comparatur : et adhuc quadrata comparantur

nibus, qui aquadratis auferuntur, refpondenti-
cum aliis magnitudinibus, hoc eft cum gnomo-

bus, fibi iifdem rationibus ; poſtremum vero cum

nullo comparatur. Igitur omnes cylindri, qui

in toto cylindro funt, ad alios omnes cylindros,

eamdem habebunt rationem, quam omnia qua-

drata adomnesgnomones,qui ab ipfis ablati funt.

Cylindrus igitur, qui eamdem acfegmentumba-
fim habet, eumdemque axem, ad infcriptam fi-'

guram eamdem habet rationem, quam omnia

quadrata adomnes gnomones, qui ab ipfis ablati

funt. Hæc autem quadratagnomonumomnium,

m
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quiab ipfis ablati funt, majora ſuntquam ſeſqui-

altera. Pofitæ enim funtquædam lineæΞΡ, ΞΣ,

ET, ΞΥ, Ξ Φæqualiter ſeſe invicem excedentes,

quarum minima exceſſui æqualis eſt. Præterea

aliæ funt lineæ, inquibus duoE, Emultitudine

quidem illis æquales , magnitudine vero æqua-

les unaquæque maximæ. Quæ igitur quadrata

ab iis omnibus defcribuntur, quarum unaquæ-

que maximæ æqualis eft, quadratorumquidem

omnium, quæ defcribuntur ab æqualiter ſeſe in-

vicem excedentibus, minora funt quam tripla:pla:

reliquorum vero, dempto eo, quod defcribitur

amaxima, majora quam tripla Hoc enim in

iis, quæ de helicibus edita funt, demonſtratum

eſt. Quoniam autem quadrata omnia, minora

funt, quam tripla aliorum quadratorum, quæ

ab ipfis ablata fuerunt; conftat ſpatiorum, quæ

reliqua funt, majora eſſe, quam ſeſquialtera.

Gnomonum igitur majora funt, quam ſeſquial-

tera. Quare etiam cylindrus, qui eamdem ac

ſegmentum baſim habet, eumdemque axem,

major eft, quam ſeſquialter figuræ infcriptæ:
quod fieri non poteft. Eſt enim ſeſquialter co-

ni : infcripta vero figura cono * major eſſe

demonſtrata eſt. Non eſt igitur majus dimidi-

um ſphæroidis cono Y. Neque vero eſt minus.

Sit enim, fi fieri poteſt, minus. Itaque rurfus

dimidio ſphæroidis folida figura infcribatur,

itemque alia circumfcribatur ex cylindris æqua-
lem altitudinem habentibus compoſita ; ita ut

circumfcripta figura excedat infcriptam magni-
tudine minore, quam qua conus *dimidium

ſphæroidis excedit ; eademque alia, quæ fu-

pra, conftruantur. Quoniam igitur infcripta

figura minor eſt ſegmento, conftat etiam cir-

cumfcriptam cono y minorem eſſe. Itaque rur-

ſus cylindrus primus eorum, qui in toto cylin-

dro funt, axem habens E, ad cylindrumeo-

rum primum, qui funt in circumfcripta figura,

E axem habentem, eamdem habet rationem,

quam primum quadratum ad femetipfum. Se-

cundus autem cylindrus eorum, qui in toto cy-
lindro funt, axem habens E II, ad ſecundum cy-

lindrum, qui eft in circumfcripta figura, EΠ

axem habentem, eamdem habet rationem, quam

quadratum fecundum cum ad gnomonem, qui

ab ipſo ablatus eſt. Aliorum item cylindrorum

unuſquiſque, qui in toto cylindro funt, axem

habentium ipfi E æqualem, ad cylindrum, qui

fecundum ipſum eſt in circumfcripta figura,

eumdemque habet axem, eam habet rationem,

quam refpondens ipfi quadratum ad gnomo-

nem, qui ab ipfo ablatus eft. Igituromnes eti-
am cylindri, qui in toto cylindro funt, ad om-

nes cylindros, qui funt in circumfcripta figura,

eamdem habebunt rationem, quam omnia qua-

drata ad fpatium æquale tum primo quadrato,

tum gnomonibus, qui a reliquis quadratis abla-

ti funt. Quadrata autem omnia minora funt

s

γνωμόνων τῶν ἀφαιρημένων ἀπ᾿ αὐτῶν, μείζονά ἐντι

ἢἡμιόλια. Ἐντὶ γάρ τινες γραμμαὶ κείμεναι ' αἱ ΞΡ,

ΞΣ, ΕΤ, ΕΥ, ΞΦ, τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερέχωπη,

καὶ ὁ ἐλαχίσα ἴσα τῷ ᾿ὑπεροχᾷ. Ἐντὶ δὲ καὶ

ἄλλαι γραμμαὶ, ἐφ᾽ ὧν τὰ δύο Ξ. Ξ, τῷ μὲν πλή-

θει ἴσαι ταύταις, τῷ δὲ μεγέθει ἑκάσα ἴσα τᾷ

μεγίσα. Τὰ · οὖν τετράγωνα τὰ ἀπὸ πασᾶν, ἅ

ἐσιν ἑκάσα ἴσα τὰ μέγισᾳ, πάντων μὲν τετρα-

γώνων τῶν ἀπὸ τῶν ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν, ἐ-

λάοσονά ἐντι ἢ τριπλάσια· τῶν δὲ λοιπῶν, χωρίς ξ

ἀπὸ τᾶς μεγίσας, μείζονα ἢ τριπλάσιον. Τέτο δ

ἐν τοῖς περὶ τῶν ᾿ ἑλίκων ἐκδεδομένοις δέδεικται.

Ἐπεὶ δὲ πάντα τὰ τετράγωνα ἐλάοσονά ἐντι, ἢ

" τριπλάσια τῶν ἑτέρων τετραγώνων, ὰ ἐντὶ ἀφαιρη-

μένα ἀπ᾿ αὐτῶν, δῆλον ὅτι τῶν λοιπῶν μείζονά ἐντι

ἢ ἡμιόλια. Τῶν ἐν γνωμόνων μείζονα ἢ ἡμιόλια.

"Ως τε κι ὁ κύλινδρος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὰν αὐτὰντῷ

τμάματι, κὶ ἄξονα ἢ αὐτὸν, μείζων ἐςὶν " ἢ ἡμιόλιος

τὸ ἐγγεγραμμένο χήματος· ὅπερ ἀδιύατον . Τοῦ

γὰρ * κώνα ἡμιόλιος ἐςι· τὸ δὲ ἐγγεγραμμένον

χῆμα μέζον ἐδείχθη το Ψ κώνε. Οὐκ ἄρα ἐςὶ

μεῖζον τὸ ἁμίσεον τᾶ σφαιροειδέος τε Ψ κώνα. Οὐ-
δε τοίνυν ἔλαοσον. Ἔσω γὰρ, εἰ δυνατὸν, ἔλαοσον.

Πάλιν δὴ ἐγγεγράφθω εἰς τὸ * ἁμίσεον τῷ σφαι-

ροειδέος οχῆμα σερεὸν, καὶ ἄλλο περιγεγράφθω ἐκ

κυλίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον· ὥς τε τὸ

περιγραφεν χῆμα τὸ ἐγγεγραφέντος ὑπερέχειν ἐ-

λάοσονι, ἢ ὑπερέχει ὁ Ψ κῶνος τῷ ἁμίσεος τὸ σφαι

ροειδέος, καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον κατα-

σκμάθω. Ἐπεὶ ἂν ἔλασσόν ἐσι τὸ ἐγγραφὲν χῆς

μα τε τμάματος, δῆλον ὅτι καὶ τὸ περιγραφέν

χῆμα ἔλαοτόν ἐσι τῶ Ψ κώνε. Πάλιν δὴ ὁ πρῶτος

κύλινδρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ὁ ἔχων ἄξονα τὰν

ΘΕ, ποτὶ τὸν πρῶτον κύλινδρον τῶν ἐν τῷ περιγε

γραμμένῳ οχήματι, τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν ΘΕ, τὸν

αὐτὸν ἔχει λόγον ὃν τὸ πρῶτον τετράγωνον ποτ᾿ αὐ-

τό. Ὁ δὲ δεύτερος κύλινδρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίν

δρῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰνΕΠ, ποτὶ τὸν δεύτερον κύλιν

δρον τὸν ἐν τῷ περιγεγραμμένοῳ χήματι, τὸν ἔχοντα

ἄξονα τὰν ΕΠ, ἢ αὐτὸν ἔχει λόγον, ἂν τὸ δεύτερον

τετράγωνον ποτὶ τὸν γνώμονα τὸν ἀπ᾿ αὐτὸ ἀφαιρη-

μένον. Καὶ τῶν ἄλλων δὲ κυλίνδρων ἕκασος, τῶν ἐν

τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ἄξονα ἐχόντων ἴσαν τᾷ ΘΕ, ποτὶ

τὸν κύλινδρον τὸν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ χήματι

κατ᾿ αὐτὸν ἐόντα κὰ ἔχοντα ἄξονα τὸν αὐτὸν, ὅν τῶτον

ἔχει λόγον, ὁμοίως τεταγμένῳ αὐτῷ τετραγώνον πο-

τὶ τὸν γνώμονα τὸν ἀπ᾿ αὐτῶ ἀφαιρημένον. Καὶ

πάντες ὧν οἱ κύλινδροι , οἱ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ποτὶ

πάντας τῆς κυλίνδρες, τῆς ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ

χήματι, τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν πάντα τὰ τε-

τράγωνα ποτὶ τὸ ἴσον τῷ πρώτῳ τετραγώνῳ, κι τοῖς

γνωμόνεοσι, τοῖς ἀπὸ τῶν λοιπῶν τετραγώνων ἀφαι-

ρημένοις. Καὶ τὰ τετράγωνα πάντα ἐλάοσονά ἐντι,

σία

Ραἱ ΞΡ, ΕΣ, ΞΤ, ΞΥ, ΞΥ, ΞΩ, τῷ

* ἡμίσεος * ἄμισθον

9 Sic MS. * Sic MS.
S

τριπλασία
· ἑλίκων Η διπλα-
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ἢ ἡμιόλιαξἴσεἴσε τῷ τε πρώτῳ τετραγώνῳ, κὶ τοῖς γνω-

μόνεοσι τοῖς ἀπὸ ἢλοιπῶν ἀφαιρημένοις· διότι ἢ τε-

τραγώνωντῶν ἀπὸ τῶν τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν,

*χωρὶς τὸ ἀπὸ τᾶς μεγίςας τετραγώνα, μείζονά ἐντι

ἢ τριπλάσια. Ὁ ἄρα κύλινδρος ὁ βάσιν μὲν ἔχων

τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν, ἐ-

λάοσων ἢ ἡμιόλιος ἐσι το περιγεγραμμένο χήμα-

τος. Ὅπερ ἀδύνατον. Το γδ Ψ κώνο ἡμιόλιος ἐσι·

τὸ δὲ περιγεγραμμένον χῆμα ἔλατῖον ἐδείχθη τοῦ

Ψκώνε. Οὐκ ἄρα ἐσὶν ἔλαοσον, " τὸ ἁμίσεον τοῦ

σφαιροειδέος τε * κώνε. Ἐπεὶ ὅτε μεῖζόν ἐσιν,

ὅτε ἐλαοσον, ἴσον ἄρα ἐσί.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ Α΄.

Καὶ τοίνυν αἴκα τὸ σφαιροειδές μὴ ὀρθῷ ποτὶ τ

ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ διὰ τὸ κέντρου τμαθῆ, ὁμοίως

τὸ ἁμίσεον ξ σφαιροειδέος διπλάσιον ἐσᾶται το

ἀποτμάματος &κώνε, ὁ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν

τῷ τμάματι, ἢ ἄξονα τὸν αὐτόν.

Τετμάθω γὰρ χῆμα σφαιροειδές· τμαθένα

τος δὲ αὐτὸ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρθῷ ποτὶ

τὸ τέμνον ἐπίπεδον, τοῦ μὲν οχήματος τομὰ ἔσω &

ΑΒΓΔ ὀξυγωνίς κώνο τομὰ, κέντρον δὲ αὐτᾶς τὸ

Θ· τοῦ ἢ τετμακότος ἐπιπέδο τὸ οχῆμα ἔσω &ΑΓ

ἀθεῖα. Ἐσεῖται δὴ αὐτὰ διὰ τοῦ ὁ ἀγομένα·

ἐπεὶ τὸ ἐπίπεδον ὑπέκειτο διὰ τὸ κέντρα τετάχθαι.

Ἐσεῖται ἐν τις ὀξυγωνίς κώνο τομὰ περὶ διάμετρον

τὰν ΑΓ· ἐπεὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ ἀποτέμνον ὑπέκειτο ' &

ποτ᾿ ὀρθὰς εἶμεν τῷ ἄξονι ἀγμένον. « Αχθω δή

τινες οἱ Κ.Λ, ΜΝ παρὰ τὰν ΑΓ ἐπιψαύεσαι τᾶς
τοῦ ὀξυγωνία κώνο τομᾶς κατὰ τὰΒ, Δ΄ ἀπὸ δὲ

τᾶν Κ.Λ , Μ Ν ἐπίπεδα ἀνεςακέτω παράλληλα τῷ

κατὰ τὰν ΑΓ. Ἐπιψαύοντι δὲ ταῦτα τοῦ σφαι-

ροειδέος κατὰ τὰ Β, Δ , καὶ τὰ Β, Δ ἐπιζωχθῶ-

σι, πεσεῖται διὰ τοῦ Θ' καὶ ἐατοῦνται τῶν τμα-

μάτων κορυφαὶ μὲν τὰ Β, Δ σαμεῖα, ἄξονες δὲ αἱ

ΒΘ, ΘΔ. Δυνατὸν δὲ ἐσιν εὑρεῖν κύλινδρον, ἄξονα

ἔχοντα τὰν ΒΘ, ὅ ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ ἐκτεῖται ὁ ὁ ἐ-

υγωνίς κώνο τομὰ, ὁ περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ. Εύ

ρεθέντος δὲ ἐσᾶται τις κυλίνδρε τόμος τὰν αὐτὰν

βάσιν ἔχων τοῦ ἁμίσεος τοῦ σφαιροειδέος, κὶ ἄξονα τ

αὐτόν. Πάλιν δὴ κὰ κῶνον εὑρεῖν δυνατόν ἐσι, κορυ-

Φὰν ἔχοντα τὸ Β σαμεῖον, ὁ ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ ἐσεῖ-

ται ὰ τῷ ὀξυγωνίς κώνε τομα, ὁ ἀπὸ διαμέτρο τᾶς

ΑΓ. Εύρεθεντος δὲ ἐσεῖται τὸ ἀπότμαμα κώνο

τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχον τῷ τμάματι, κὰ ἄξονα τὸν

αὐτόν. Λέγω δὴ, ὅτι τοῦ σφαιροειδέος ἀμίσεον δι-
πλάσιόν ἐσι τοῦ πώνε τότε. Ἔσω δὴ ὁ ψ κῶνος δ.

πλάσιος τοῦ ἀποτμάματος τοῦ κώνε. Εἰ ἐν μή

ἐσιν ἴσον τὸ ἁμίσεον τᾶ σφαιροειδέος τῷ Ψ κώνῳ,

ἔσω πρῶτον, εἰ δυνατὸν, μεῖζον. ῾῾Εγγεγράφθω δή

τι εἰς τὸἁμίσεον&σφαιροειδέοςχῆμα σερεὸν, τὰἄλλο

* περιγεγράφθω ἐκ κυλίνδρα τόμων, ὕψος ἴσον ἐχόν-

quam ſeſquialtera ſpatii æqualis tum primoqua-

drato, tum gnomonibus qui a reliquis quadratis

ablati funt ; quoniam quadratorum, quæ deſcri-

buntur ab æqualiter ſeſe invicem excedentibus,

dempto eo, quod defcribitur a maxima, majora

funt, quam tripla. Cylindrus igitur, qui eam-

dem ac ſegmentum baſim habet, eumdemque

axem, minor eft, quam ſeſquialter figuræ cir-

cumfcriptæ. Quod fieri nonpoteſt. Eft enim

ſeſquialter coni : circumfcripta vero figura cor
no y minor eſſe demonſtrata eſt. Non eft igi

turminus dimidium ſphæroidis cono Y. Et quo-

niam neque majus eſt, neque minus, æquale

utique eſt.

PROP. XXX. THEOR.

Quinetiam ſi ſphæroidea figura ſecetur per

centrum plano ad axem non recto; pariter di-

midium ſphæroidis duplum erit ſegmenti coni,

qui eamdem ac ſegmentum baſim habeat, et

axem eumdem.

Secetur enim ſphæroidea figura : eademque

ſecta per axem plano alio ad id, quod fecat,

planum recto ; fit figuræ quidem ſectio acutian-

guli coni ſectio ABIA; cujus centrumpunctum

Θ; plani vero, quod figuram ſecuit, rectaAΓ.
Hæc utique pertranfibit; quoniam planum

poſitum eſtper centrum agi. Atque erit acuti-

anguli coni ſectio quædam circa diametrum Ar

defcripta, quoniam pofitum eft planum, quod
ſecat, rectum ad axem non effe. Ducantur rec-

tæ quædam KA, MN ipfi Ar parallelæ, quæ a-

cutianguli coni ſectionem in punctis B,Acontin-

gant: et ab ipfis KA, MN plana excitentur pla-

no, quod per Ar actum eſt, parallela. Hæc

utique ſphæroiden in punctis B, A contingent ;

quæque ipſa B,Ajungit recta linea pero tranſi-

bit: atque erunt ſegmentorum quidem vertices

punctaB,A; axes vero recte BO, A. Itaque

fieri poteft, ut cylindrus inveniatur axem ha-

bens Bo,in cujus ſuperficie fit acutianguli coni
ſectio circa diametrum Ar deſcripta. Hoc igi-

tur invento erit ſegmentum aliquod cylindri

eamdem ac dimidium ſphæroidis baſim habens,

eumdemque axem. Rurfus autem fieri poteſt,

ut conus inveniatur verticem habens punctum B,

in cujus fuperficie ſit acutianguli coni ſectio de-

fcripta circadiametrum AГ. Atquehoc invento

erit ſegmentum aliquod coni eamdem ac ſeg-

mentum ſphæroidis baſim habens, et axem eum-

dem. Dico dimidium ſphæroidis hujus coni effe

duplum. Sitjam conus * duplus ſegmenti hu-
juſceconi. Et fi quidem dimidium ſphæroidis

cono Ý æquale non eſt, ſit primo, fi fieri poteſt,

majus. Itaque dimidio fphæroidis folida figura

inſcribatur, itemque alia circumfcribatur ex cy-

lindri ſegmentis æqualem altitudinem habenti-

bus compoſita ; ita ut circumfcripta figura ex-

• ἐνέγραψα Η περιγέγραψα▼ SicMS. 2 τῷ ἡμίσεος * γὰρ τμῆμα ὁ ὕτως · ἄχθωσαν
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cedat inſcriptam magnitudine minore, quamqua
των συγκάμθμον· ὥς τε τὸ περιγραφὲν χῆμα ξ' ἐγ

dimidium ſphæroidis conum & excedit. Demon- γραφέντος ὑπερέχειν ἐλάοσονι ἢ ἀλίκῳ ὑπερέχει τὸ

i

ſtrabitur pariter,

ac fupra, figura
K B

dimidio ſphæroi-

dis inſcriptamajor

effeconoY: et ſeg-

mentum cylindri,

eamdem ac ſphæ-
гA

roidis ſegmentum

baſimhabens,eum-

demque axem, ip-

ſiusquidem coni Y

M A N

eſſe ſeſquialterum;

figuræ autem di-

midio ſphæroidis

infcriptæ majus quam ſeſquialterum. Quod fie-

ri non poteft. Non eſt igitur majus dimidium

ſphæroidis cono *. Sin autem eſt minus, di-

midio ſphæroidis ſolida figura infcribatur, item-

que alia circumfcribatur ex cylindri ſegmentis

æqualem altitudinem habentibus compoſita; ita
ut circumfcripta figura excedat infcriptam mag-

nitudine minore, quamqua conus * dimidium

ſphæroidis excedit. Rurfus pariter, ac ſupra, de-

monftrabitur circumfcripta figura minor efſſe co-

no : et ſegmentum cylindri, eamdem ac fphæ-

roidis ſegmentum baſim habens, eumdemque

axem ipfius quidem coni * eſſe ſeſquialterum;

circumfcriptæ vero figuræ minus, quam fef-

quialterum. Quod fieri non poteft. Nequeigi-

tur minus eſt dimidium ſphæroidis cono . Ετ

quoniam neque majus eft, neque minus, æquale

utique eſt. Manifeſtum eft igitur, quod opor-
tebat demonftrare.

PROP. XXXI. THEOR.

Cujuſlibet ſphæroideæ figuræ, ſectæ non per

centrumplano ad axem recto, minus ſegmen-

tum ad conum, qui eamdem ac ſegmentumba-

fim habeat, eumdemque axem, eam habet rati-

onem, quam recta utrique æqualis, tum dimi-

diæ axi ſphæroidis, tum axi majoris ſegmenti,

ad axem majoris ſegmenti.

Sitenim ſegmentumaliquod ſphæroideæ figu-

ræ fectum non per centrum plano ad axem rec-

to: eodemque ſecto per axem plano alio ; ſit fi-

guræ quidem ſectio acutianguli coni ſectio AΒΓ,

cujus diameter, eademque axis ſphæroidis, B Z ;

et centrum ; plani vero,quodſegmentum ſe-

cat fectio fit rectaAr. Hæc utique rectos cum

BZ angulos efficiet ; quoniam pofitum eſt pla-

num effe ad axem rectum. Sit autem ſegmen-

tum illud, quod fectum eft, cujus vertex eſt

Η Ψ κώνε ἡμιόλιος ἐών· τὸ δὲ · ἐν ἡμίσεος8 ἡμίσεϊ

• τμήματος

Y

i

ἁμίσεον τοῦ σφαι-

ροειδέος τοῦ Ψ κώνα .

Ομοίως δητοῖςπρό-

τερον δειχθήσεται τὸ

ἐγγεγραμμένον οχῆ-

μα ἐν τῷ ἁμισέῳ

ξσφαιροειδέος μᾶ-

ζον ἐὸν τοῦ ψ κώ-

νε· καὶ ὁ τόμος τοῦ

κυλίνδρε ὁ βάσιν ἔ-

χων τὰν αὐτὰν τῷ

τμάματι, καὶ ἄξα

ονα τὸν αὐτὸν, τῷ μὲν Ψ κώνε ἡμιόλιος ἐών· τοῦ δὲ

ἐγγεγραμμένε χήματος ὁ ἐνἐν ἁμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος

μείζων ἢ ἡμιόλιος. Ὅπερ ἀδύνατον. *Οὐκ ἔσαι ὖνμᾶ-

ζον τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιροειδέος το Ψ κώνο. Εἰ δὲ

ἔλαοσόν ἐσιν, ἐγγεγράφθω εἰς τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαι-

ροειδέος χῆμα σερεὸν, καὶ ἄλλο περιγεγράφθω

ἐκ κυλίνδρων τομῶν ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκά

μενον· ὥς τε τὸ περιγραφὲν τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέ-

χειν ἐλάοσονι, ἢ ἀλίκῳ ὑπερέχει ὁ Ψ κῶνος τοῦ ἁ-

μίσες το σφαιροειδέος. Πάλιν ἦν ὁμοίως τοῖς πρό-

τερον δειχθήσεται τὸ περιγεγραμμένον χῆμα ἔλασ-

σον ἐὸν τοῦ ψ κώνε· καὶ ὁ τόμος τοῦ κυλίνδρε, ὁ βά-

σιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, κὶ ἄξονα τὸν αὐ-

τὸν, τὸ μὲν Ψ κώνῳ ἡμιόλιος ἐών· τῷ δὲ περιγε-

γραμμένο χήματος ἐλάσσων ἢ ἀμιόλιος. Ὅπερ ἐςὶν

ἀδύνατον. Οὐκ ἐσεῖται ἐν ἐδὲ ἔλαοσον " τὸ ἥμισυξ

σφαιροειδέος &Ψ κώνα. Ἐπεὶ δὲ ὅτε μειζόν ἐσιν, ἐδὲ

ἔλαοσον, ἴσον ἐσί. Φανερὸν ἐν ἐσιν ὁ ἔδει δείξαι.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ λα΄.

Παντὸς χήματος σφαιροειδέος ἐπιπέδῳ τμαθέντος

μὴ διὰ τὸ κέντρα, ὀρθῷ ποτὶ τὸ ἄξονα, τὸ ἔλατιον

τμᾶμα ποτὶ τ κῶνον, ἢ βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ

τμάματι, κὶ ἄξονα τ αὐτὸν, τῶτον ἔχει τ' λόγον, ὃν

συναμφότερα τάτε ἁμίσεα ὁ ἄξονος & σφαιροειδέος ,

ὰ ὁ ἄξων & μείζονος τμάματος, ποτὶ ἢ ἄξονα τοῦ

μείζονος τμάματος.

Ἔσω γάρ τι τμᾶμα σφαιροειδέος " χήματος,

ἀποτετμαμένον ἐπιπέδῳ ὀρθῶ ποτὶ τὸν ἄξονα, μὴ

διὰ τὸ κέντρα· τμαθέντος δὲ αὐτῷ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ

διὰ τοῦ ἄξονος, τὸ μὲν χήματος τομὰ ἔσω ἁΑΒΓ

ὀξυγωνία κώνο τομά, διάμετρος δὲ τᾶς τομᾶς, κ

ἄξων σφαιροειδέος ἔσω ὰ ΒΖ, κέντρον δὲ τὸ Θ

τῷ δὲ ἐπιπέδο τᾶ ἀποτέμνοντος τὸ τμᾶμα, τομὰ

ἔσω ά ΑΓ βθεια. Ποιήσει δ᾽ αὐτὰ ὀρθὰς γωνίας

ποτὶ τὰν ΒΖ· ἐπεὶ τὸ ἐπίπεδον ὀρθὸν εἶμεν ποτὶ τ

ἄξονα ὑπέκειτο. Ἔσω ἢ τὸ τμᾶμα τὸ ἀποτετμᾶ-

* ἐκἄρα ὖντὸ 1 ἡμίσεος
• τῷ ἡμίσεος
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μθύον, ὁ κορυφὰ τὸ Β σαμεῖον, ἔλαοσιν ἡ ἁμίσες &

σφαιροειδέος χήματος, κὶτῷ ΒΘ ἴσα ἔσω ὁ ΖH.

Δεικτέον ὅτι τὸ τμᾶμα, ὁ κορυφὰ τὸ Β σαμῖον,

ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντατὰν αὐτὰν τῷ τμά-

ματι, κὰ ἄξονα τὸν αὐτὸν, τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν

ἁΔΗ ποτὶ τὰν ΔΖ.

Ἔσω ἢ κύλινδρος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ

ἐλάοσονι τμάματι, ὰ ἄξονα ἢ αὐτόν· ἔσω ἢ νὰ κῶνος

ἐν ᾧ τὸ Ψ, ποτὶ ἢ κῶνον ἢ βάσιν ἔχονται τὰν αὐτὰν,

τῶτον ἔχων τὸν λόγον, ὃν ἔχει ὁ ΔΗ ποτὶ τὰν Δ Ζ .

Φαμὶ δὴ τὸν Ψ κῶνον ἴσον εἶμεν τῷ τμάματι τῷ κο-

ρυφὰν ἔχοντι τὸ Β σταμεῖον. Εἰ γδ μή ἐσιν ἴσος, ἔσω

πρῶτον, εἰ δυνατὸν, ἐλάοσων. Ρ᾿Ἐνέγραψα δὴ εἰς

τὸ τμᾶμα χῆμα σερέον, κὶ ἄλλο περιέγραψα ἐκ

κυλίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμθμον· ὥς τε τὸ

περιγραφὲν χῆμα τῆ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσ-

σονι , ἢ ἀλίκῳ μᾶζόν ἐσι τὸ τῶ σφαιροειδέος τμᾶμα

τοῦ Ψ κώνο . Ἐπεὶ ὧν μᾶζον ἐὸν τὸ περιγεγραμ-

μθύον χῆμα τῆ τμάματος, ἔλαοσον ὑπερέχει τεἐγ-

γεγραμμένε, ἢ τὸ τμᾶμα τε κώνε· δῆλον ὅτι μᾶζόν

ἐσι τὸ ἐγγεγραμ

μένον χῆμα το Ψ

κώνε. Ἔσω δὴτρί-

τον μέρος τᾶς ΒΔ

ὰ ΒΡ. Ἐπεὶ ἐν ἁ

μὲν ΒΗ τριπλάσιά

ἐσιν τᾶς 'ΒΘ, ngà

ἱ ΒΔ τᾶς ΒΡ, τρι

πλάσια ἔσαι καὶ

ΔΗ τᾶς ΘΡ. Ἔχει

δὴ ὁ μὲν κύλινδρος ὁ

βάσιν ἔχων τὰναὐ

τὰν τῷ τμάματι,

καὶ ἄξονα τὸν ΒΔ,

ποτὶ τὸν κῶνον τὸν

βάσιν ἔχοντα τὰν

αὐτὰν, κὶ ἄξονα τὸν

αὐτὸν, τῶτον – λό

γον, ὃν ἔχει ὁ ΔΗ

N

0

N

N

E

punctumB, minusquam dimidium ſphæroideae

figuræ , æqualiſque ſit ZH ipfi Bo. Oportet

demonftrare, ſegmentum, cujus vertex eſt punc-

tum B, ad conum, qui eamdem ac ſegmentum

bafim habet, eumdemque axem, eam habere

rationem, quam AH ad AZ.

Sit cylindrus eamdem ac minus ſegmentum

bafim habens, eumdemque axem: et ſit itemco-

nus *, qui ad conum eamdem baſim habentem

eam habeat rationem, quam AH ad AZ. Dico

conum * ſegmento, cujus vertex eſt punctum

B, æqualem eſſe. Si enim æqualis non eſt, ſit

primo, ſi fieri poteſt, minor. Itaque ſegmento

folida figura infcribatur, itemque alia circum-

fcribatur ex cylindris æqualem altitudinem ha-

bentibus compofita; ita ut circumfcripta figura

excedat inſcriptam magnitudine minore, quam

qua ſegmentum ſphæroidis excedit conum *.

Quoniam igitur circumfcripta figura , quæ ſeg-

mento major eſt, infcriptam minus excedit,

quam ſegmentum

conum ; conſtatin-

ſcriptam figuram

cono v majorem

effe. Sit autemBP

B

P

X

E K

A I

A

Θ

ποτὶ τὰν ΘΡ. Ὁ δὲ κῶνος ὁ εἰρημένος ποτὶ τὸν ψ

κῶνον, τὸν αὐτὸν λόγον ἔχει , ἂν ὁ ΔΖ ποτὶ τὰν

ΔΗ. Ἕξει ἐν ἀνομοίως τῶν λόγων τεταγμένων ὁ

κύλινδρος, ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, &

ἄξονα τὸν αὐτὸν, ποτὶ τὸν Ψ κῶνον τὸν αὐτὸν λόγον, ·

ἂν ὁ ΔΖ ποτὶ τὰν ΘΡ. ΓἜσωστιν δὴ γραμμαὶ κεί-

μεναι, ἐφ᾽ ὧν τὰ ΞΝ, τῷ μὲν πλήθει ἴσαι τοῖς

τμαμάτεοσι τοῖς ἐν τῷΒΔ, τῷ δε μεγέθει ἑκάσα

ἴσα τᾷ ΖΔ. Ἔσω δὲ καὶ τῶν ΞΟ ἑκάσα ἴσα τᾷ

ΒΔ. Τῶν ὧν ΝΟ ἑκάστι διπλάσια ἐοσεῖται τᾶς ΘΔ.

Παραπεπτωκέτω δὴ παρ᾽ ἑκάσαν αὐτᾶν χωρίον τὶ,

πλάτος ἔχον ἴσον τῷ ΒΔ, ὥς τε εἶμεν ἕκασον τῶν

ἐχόντων · τᾶς διαμέτρε τετράγωνον . ᾿Αφαιρήθω δὴ

ἀπὸ μὲν τὸ πρώτε γνώμων πλάτος ἔχων ἶσον τᾷ

Z

H

tertia pars ipfius

BA. Et quoniam

tripla eft cum BH

ipfius B , tumBA

ipfius BP ; tripla

erit etiam AH ip-

ſius P. Itaque

cylindruseamdem

ac ſegmentum ba-

ſim habens, et ax-

emBA, ad conum

eamdembafim, e-

umdemque axem

habentem, eam-

dem habet ratio-

nem, quam AH ad P. Habet autem conus,

quem diximus, ad conum *eamdem rationem,

quam AZ ad AH. Habebit igitur, rationibus

diffimiliter ordinatis, cylindrus eamdem ac feg-
mentum bafim habens, eumdemque axem, ad

conum * eamdem rationem, quam AZ ad P.

Pofitæ modo fint lineæ, in quibus ZN, multi-

tudine quidem æquales ſegmentis, quæ funt in

recta BA, magnitudine vero æquales unaquæ-

que ipfi ZA. Ac linearum ZO æqualis una-

quæque fit ipfi BA. Erit igitur reliquarumNO

unaquæque dupla ipfius Δ. Applicetur uni-

cuique ipfarum fpatium aliquod latitudinem ha-

bens ipfi BA æqualem; ita ut quadratum in

unoquoque fit circa fuam diametrum defcrip

ἔσωτῷ ΑΖΗ

* ἔσωσαν ex MS.

Ρ ἀνέγραψα

• τὰς διαμέτρες

9 In MS. ΒΘ, καὶ ὰ ΒΔ τᾶς ΒΡ, τριπλάσια ἔσαι καὶ ὁ ΔΗτᾶςΘP defunt.

4H
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IS

i

tum. Auferatur autem ab horum primo gno-

monlatitudinem habens æqualem ipſi BE: item-

que a ſecundo gnomon latitudinem habens æ-

qualem ipfi BX: eodemque modo ab unoquo-
que, quod fequitur, ſpatio gnomon latitudinem

habens ſegmento uno minorem latitudine gno-

monis, qui proxime ablatus eſt. Erit utique gno-

mon, qui a primo ſpatio ablatus eſt, æqualis ſpa-

tio, quod fub BE, EZ continetur : et reliquum
erit ſpatium, quod ipfi NO applicatum eft, exce-

dens ſpecie quadrata, atque habens latus excef-

fus ipfi AE æquale. Gnomon vero, qui afe-

cundo ſpatio ablatus eſt, æqualis erit fpatio,

quod fub ZX, X B continetur: et reliquum erit

ſpatium, quod ipſi NO applicatum eft, excedens

ſpecie quadrata. Et reliqua eodem modo. His

ita fe habentibus producanturplana cylindrorum

omnium, ex quibus infcripta ſegmento figura

componitur, ad ſuperficiem uſque cylindri, qui

eamdemac ſegmentum bafim habet eumdemque
axem. Dividetur utique totus cylindrus in cy-

lindros multitudine quidem æquales cylindris,

qui in circumfcripta figura funt, magnitudine

vero æquales unufquifque eorum maximo. Jam

cylindrus primus eorum, qui in toto cylindro
funt, axem habens AE, ad cylindrum eorum

primum, qui funt in infcripta figura, A E axem

habentem, eamdem habet rationem, quam qua-

dratum, quod a Ar defcribitur, ad quadratum,

quod deſcribitur a KE. Hæc autem eadem eſt

atque illa, quam habet ſpatium, quod fub ΒΔ,

AZ continetur, ad ſpatium, quod continetur

fub BE, EZ. Habet igitur cylindrus ad cylin-

drum eamdem rationem, quam primum ſpati-

um ad gnomonem, qui ab eodem ablatus eft,

Pariter aliorum etiam cylindrorum, unufquif-

que, qui in toto cylindro funt, axem habens

ipſi AE æqualem, ad cylindrum, qui fecundum

ipſum eſt in infcripta figura, eumdem axem ha-

bentem, eamdem habebit rationem, quam ſpa-

tium ipſi reſpondens ad gnomonem, qui ab eo-

dem ablatus eft. Itaque quædam funt magni-

tudines, nempe cylindri, qui in toto cylindro

funt ; aliæque item magnitudines, nempe ſpa-

tia, quæ ipfi =N applicata funt, latitudinemque

habent ipſi B A æqualem, multitudine cylindris

æquales, eamdemque binæ ad binas rationem
habentes. Comparantur autem cylindri, cum

aliis cylindris, qui funt in infcripta figura; po-

ſtremus autem cum nullo comparatur : et adhuc

ſpatia comparantur cum aliis ſpatiis, hoc eft cum

gnomonibus, qui ab iifdem auferuntur, refpon-

dentibus fibi iifdem rationibus ; poſtremum ve-

ro cum nullo comparatur. Conftat igitur etiam

omnes cylindros, ad omnes alios cylindros eam-

dem habere rationem, quam omnia fpatia ad

omnes gnomones. Cylindrus igitur, qui eam-

dem ac ſegmentum bafim habet, eumdemque

axem, ad figuram ſegmento infcriptam, eamdem

habebit rationem, quam omnia ſpatia ad omnes

gnomones. Etquoniam quædam lineæ æquales

· τὰν Θ

ΒΕ· ἀπὸ δὲ τῶ δευτέρα, πλάτος ἔχων ἶσον τᾶ

Β.Χ. Καὶ ἀφ᾿ ἑκάτε, τ αὐτὸν τρόπον, ὡς ἀπὸ τοῦ

ἑπομένε χωρίς γνώμων ἀφαιρήθω, πλάτος ἔχων

ἑνὶ τμάματι ἔλαοσον τᾶ πλάτεος & πρὸ αὐτῷ γνώ-

μονος ἀφαιρημένα. Ἐσεῖται δὴ ὁ μὲν ἀπὸ ὁ πρώ

το χωρίς γνώμων ἀφαιρημένος, ἴσος τῷ περιεχο-

μένῳ ὑπὸ τῶν ΒΕ, ΕΖ· καὶ τὸ λοιπὸν χωρίον πα-

ραπεπλωκὸς παρὰ ῾ τὰν Ν Ο, ὑπερβάλλον ἄδει τε-

τραγώνῳ, τὰν τὸ ὑπερβλήματος πλώρὰν ἔχων ἴσαν

τῷ ΔΕ. Ὁ δὲ ἀπὸ τοῦ δευτέρες χωρίς γνώμων ἀ-

Φαιρημένος, ἴσος τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν ΖΧ, ΧΒ΄

καὶ τὸ λοιπὸν χωρίον παρὰ τὰν ΝΟ παραπεπλω-

κὸς, ὑπερβάλλον εἶδει τετραγώνῳ. Καὶ τὰ λοιπὰ

ὁμοίως τούτοις. ῾Ἑξοῦντι δὲ ὧδε ἐκβεβλήθω τὰ ἐπί-

πεδα πάντων τῶν κυλίνδρων, ἐξ ὧν σύγκειται τό τε

ἐγγεγραμμένον χῆμα ἐν τῷ τμάματι ποτὶτὰν ἐπι-

φάνειαν τε κυλίνδρε, τῶ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν

τῷτμάματι, ἐξ ἄξονα ἢ αὐτόν. Ἐσεῖται δὴ ὁ ὅλος

κύλινδρος διηρημένος εἰς κυλίνδρες τῷ μὲν πλήθει

ἴσως τοῖς ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ χήματι, τῷ δὲ με

γέθει ἴσες τῷ μεγίςῳ αὐτῶν. Ὁ ἢ πρῶτος ὁ κύλιν

δρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ὁ ἔχων άξονα τὰν ΔΕ,

ποτὶ τὸν πρῶτον κύλινδρον τὸν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ

χήματι, τὸν ἔχοντα ἀξονα τὰν ΔΕ, τὸν αὐτὸν ἔχει

λόγον, ἂν τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ΔΓ ποτὶ τὰ

ἀπὸ τᾶς ΚΕ. Οὗτος δὲ ἐσιν ὁ αὐτὸς τῷ ἂν ἔχει τὸ

ὑπὸ τῶν ΒΔ, ΔΖ περιεχόμενον, ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν

ΒΕ, ΕΖ . Ἔχει ὖν ὁ κύλινδρος ποτὶ τὸν κύλινδρον,

τὸν αὐτὸν λόγον, ἂν τὸ πρῶτον χωρίον ποτὶ τὸν γνώ-

μονα τὸν ἀπ᾿ αὐτοῦ ἀφαιρημένον. Ὁμοίως δε καὶ

τῶν ἄλλων κυλίνδρων, τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ἕκασ-

τος ἄξονα ἔχων τὰν ἴσαν τᾷ ΔΕ, ποτὶ τὸν κατ᾿

αὐτὸν κύλινδρον τὸν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ χήματι,

ἄξονα ἔχοντα τὸν αὐτὸν, τῶτον ἔξει τὸν λόγον, ὃν τὸ

ὁμοίως τεταγμένον αὐτῷ χωρίον ποτὶ τὸν γνώμονα τ

ἀπ᾿ αὐτοῦ ἀφαιρημένον. Ἐντὶ ἐν μεγέθεά τινα οἱ

κύλινδροι, οἱ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, καὶ ἄλλα μεγέ

θεα, χωρία παρὰ τὰν ΞΝ παραπεπλωκότα, πλά-

τος ἔχοντα τὰν ἴσαν τᾶ ΒΔ, τῷ δὲ πλήθει ἴσα

τοῖς κυλίνδροις, καὶ κατὰ δύο τὸν αὐτὸν ἔχοντα λο-

γον. Λέγονται δὲ οἱ τε κύλινδροι ποτ᾿ ἄλλες κυλίν

δρος, τῆς ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ χήματι, ὁ δὲ ἔχα-

τος " ἐδὲ ποθὲν λέγεται· καὶ τὰ χωρία ποτ᾿ ἄλ-

λα χωρία, τῆς ἀπ᾿ αὐτῶν ἀφαιρεμένες, τὰ ὁμό-

λογα ἐν τοῖς αὐτοῖς λόγοις· τὸ δὲ ἔρχατον χωρίον

ἐδὲ ποθὲν λέγεται . Δῆλον ὧν ὅτι καὶ πάντες οἱ

κύλινδροι, τποτὶ πάντας τοῦς ἑτέρες, τὸν αὐτὸν ἑξοῦν-

τι λόγον, ὅν πάντα τὰ χωρία, ποτὶ πάντας τῆς

γνώμόνας. Ὁ ἄρα κύλινδρος, ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐ-

τὰν τῷ τμάματι, ἡ ἄξονα τὸν αὐτὸν, ποτὶ τὸ χῆ

μα τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ τμάματι, τὸν αὐτὸν

ἕξει λόγον, ὃν πάντα τὰ χωρία ποτὶ πάντας τοῦς
• οὐδέποθεν
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:

b

Z

τε ή

γνώμονας. Καὶ ἐπεὶ ἐντὶ τινὲς γραμμαὶ ἴσαι κεί-

μεναι ἐφ᾿ ὧν τὰ ΝΟ, ὶ παρὰ ἑκάςαν παραπεπλώ-

κοτόν τι χωρίον ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ, αἱ δὲ

πλώραὶ τῶν ὑπερβλημάτων ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερέχον-

τι, καὶ ὁ ὑπεροχὰ ἴσα ἐςὶ τῷ ἐλαχίσᾳ· καὶ ἄλλα

ἐντὶ χωρία παρὰ τὰν ΞΟ παραπεπλωκότα, πλά-

τος δὲ ἔχοντα ἴσον τῷ ΒΔ, τῷ μὲν πλήθει ἴσα

τούτοις, τῷ δὲ μεγέθει ἕκαςον ἴσον τῷ μεγίσῳ· δῆ-

λον ὡς σύμπαντα τὰ χωρία, ὧν ἐςιν ἕκασον ἴσον

τῷ μεγίσῳ, ποτὶ πάντα τὰ ἕτερα χωρία ἐλάσσω

λόγον ἔχοντι, τῶ ὃν ἔχει ὁ ΞΝ ποτὶ τὰν ἴσαν συν-

αμφοτέραις, τῷ τε ἡμίσεᾳ τᾶς ΝΟ, καὶ τῷ τρίτῳ

μέρει τᾶς ΞΟ. Φανερόν ἐν ὅτι τὰ αὐτὰ χωρία πο

τὶ πάντας τῆς γνώμονας μείζονα λόγον ἐξοῦντι τοῦ

ὃν ἔχει ὁ ΞΝ ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις, " τᾷ

τε ἡμισέᾳ τᾶς ΝΟ, καὶ δυοῖς τριταμορίοις * τᾶς

ΞΟ. Ὁ ἄρα κύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ

τμάματι, κι ἄξονα τὸν αὐτὸν, ποτὶ τὸ χῆμα τὸ
ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ τμάματι, μείζονα λόγον ἔχει

ἢ ἁ ΕΝ ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις, " τᾷ

μισέᾳ τᾶς ΝΟ, καὶ δυοῖς τειταμορίοις τᾶς ΞΟ .

Ἔτι δὲτᾷ μὲν ΞΝ ἴσα ὁΔΖ· * τᾷ δὲ ἡμισέᾳ τᾶς

ΝΟ, ἁ ΔΘ· ' τῷ δε τρίτᾳ δύο μόρια τᾶς ΞΟ, ἁ

ΔΡ. Ὅλος ἄρα ὁ κύλινδρος ποτὶ τὸ χῆμα τὸ ἐγ-

γεγραμμένον ἐν τῷ τμάματι, μείζονα λόγον ἔχει ἢ

ὃν ἔχει ὁ ΔΖ ποτὶ τὰν ΘΡ. Ὃν δὲ λόγον ἔχει ὁ

ΔΖ ποτὶ τὰν ΘΡ, τῶτον ἐδείχθη ἔχων ὁ αὐτὸς κύλινδρος

ποτὶ τ Ψ κῶνον. Μείζονα ὧν ἕξει λόγον ὁ αὐτὸς κύλιν-

δρος ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμένον χῆμα, ἢ ποτὶ τ Ψ κῶνον.

Ὅπερ ἀδύνατον. Ἐδείχθη γὰρ μεῖζον ἐὸν τὸ ἐγγε-

γραμμένονχῆμα & Ψ κώνε. Οὐκ ἄρα ἐςὶ μεῖζον τὸ

τοῦ σφαιροειδέος τμᾶμα τὸ ψ κώνα. ᾿Αλλ᾽ ἔσω, εἰ

δυνατὸν, ἔλαοσον . Πάλιν δὴ ἐγγεγράφθω τὶ εἰς τὸ

τμᾶμα χῆμα σερεὸν, καὶ ἄλλο περιγεγράφθω ἐκ

κυλίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον· ὥς τε τὸ

περιγεγραμμένον χῆμα τὸ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν

ἐλάοσονι, ἢ ἀλίκῳ μειζόν ἐσιν ὁ Ἡ κῶνος τᾶ τμά-

ματος· καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον κα-

τασκβάθω. Ἐπεὶ οὖν ἔλασσόν ἐσι τὸ ἐγγεγραμ-

μένον χῆμα τοῦ τμάματος, κὰ ἐλάοσονι ὑπερέχει τὸ

περιγραφὲν ὁ ἐγγραφέντος, ἢ ὁ Ψ κῶνος τὸ τμά-

ματος· δῆλον ὅτι καὶ τὸ περιγραφὲν χῆμα ἔλασσόν

ἐσι το Ψ κώνο. Πάλιν δὴ ὁ πρῶτος κύλινδρος τῶν

ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν ΔΕ, ποτὶ

τὸν πρῶτον κύλινδρον, τὸν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ

χήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα τὸν αὐτὸν, τῶτον ἔχει λό-

γον, ὃν τὸ ἔχατον χωρίον τῶν παρὰ τὰν ΞΝ πα-

ραπεπιωκότων, πλάτος ἐχόντων ἴσον τᾶ ΒΔ, ποτ᾿

αὐτό. Ἑκάτερα γὰρ ἴσα ἐςίν. Ὁ δὲ δεύτερος κύ-

λινδρος ἢ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ἄξονα ἔχων ἴσαν τᾷ

ΔΕ, ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν κατ᾿ αὐτὸν ἐόντα τὸν ἐν

τῷ περιγεγραμμένῳ χήματι, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον,

ὃν τὸ πρῶτον χωρίον τῶν παρὰ τὰν ΞΝ῾ πεπιωκό-

* τὰ τε ἡμίσια

τ τάτε ἡμίσια

* τα ΞΟ

* τὰδὲ ἡμίσεα

pofitæ funt, in quibus NO, quarum unicuique

fpatium applicatum eſt excedens ſpecie quadrata;

latera autem exceſſuum æqualiter ſeſe invicem

excedunt; et exceſſus æqualis eſt illarum mini-

mæ: præterea alia funt ſpatia, quæ ipſi ZO ap-

plicata funt, latitudinemque habent ipfi BA 2-

qualem, multitudine quidem illis æqualia, mag-

nitudine vero æqualia unumquodque illorum

maximo ; conftat omnia ſpatia, quorum unum-

quodque maximo æquale eſt, ad omnia alia
ſpatia minorem rationem habere, quam Nad

rectam utrique æqualem, tum dimidiæ ipfius

NO, tum tertiæ parti ipſius ZO. Conftat igitur

eadem ſpatia ad omnes gnomones majorem ra-
tionem habere, quam N ad rectam utrique æ-

qualem, tum dimidiæ ipfius NO, tum duabus
tertiis partibus ipfius O. Cylindrus igitur, qui

eamdem ac fegmentum bafim habet, eumdem-
que axem, ad figuram fegmento infcriptam, ma-
jorem rationem habet, quam N ad rectam u-

trique æqualem, tum dimidiæ ipfius NO, tum

duabus tertiis partibus ipfius ZO. Æqualis eft

autem A Z quidem ipſi =N ; A vero dimidiæ

ipſius NO ; denique AP duabus tertiis partibus

ipfius ΞΟ. Igitur totus cylindrus ad figuram

ſegmento infcriptam, majorem rationem habet,

quam A Z ad P. Quam autem rationem ha-

bet AZ ad P, hanc habere demonftratus eſt

idem cylindrus ad conum . Majorem igitur
habebit rationem cylindrus ad infcriptam figu-

ram, quam ad conum . Quod fieri nonpo-

teft. Demonftrata enim eft infcripta figurama-

major effe cono *. Non eft igitur majus ſphæ

roidis ſegmentum cono *. At vero fit, fi fieri

poteſt, minus. Itaque rurſus ſegmento folida

figura infcribatur, itemque alia circumfcribatur

ex cylindris æqualem altitudinem habentibus

compoſita; ita ut circumfcripta figura excedat

infcriptam magnitudine minore, quam qua co-
nus * ſegmentum excedit : eademque alia, quæ

fupra, conftruantur. Quoniam igitur infcripta

figura minor eſt ſegmento, et circumfcripta in-

fcriptam minus excedit, quam conus v ſegmen-

tum; conftat circumfcriptam figuram cono

minorem eſſe. Rurfus cylindrus primus eorum,

qui in toto cylindro funt, axem habens AE, ad

cylindrum eorum primum, qui funt in circum-

ſcripta figura, eumdem axem habentem, eam

habet rationem, quam poftremum fpatium eo-
rum, quæ ipſi N applicata ſunt, latitudinem-

que habent ipfi BA æqualem, ad femetipfum.
Utraque enim æqualia funt. Secundus autem

cylindrus eorum, qui in toto cylindro funt, ax-

em habens ipfi AE æqualem, ad cylindrum, qui

ſecundum ipſum eft in circumfcripta figura,

eamdem habet rationem, quam primum ſpati-

um eorum, quæ ipfi =N applicata funt, latitu-

y In MS. καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ τμάματı defunt,

• περιπεπτωκότωνΗ τα
C
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dinemque habent ipfi BA æqualem, ad gnomo-

nem, qui ab ipſo ablatus eſt. Aliorum item

cylindrorum unufquifque, qui in totocylindro

funt, axem habentium ipſi AE æqualem, ad cy-
lindrum, qui ſecundum ipfum eft in circum-

ſcripta figura, eamdem habet rationem, quam

ſpatium ipfi refpondens eorum, quæ ipfi N

applicata funt, ad gnomonem, qui ab ipfo ab-

latus eft anteillud, quod poftremum dicitur.

Igitur eadem ratione, qua fupra, omnes cylin-

dri, qui in toto cylindro funt, adomnes cylin-
dros, qui funt in circumfcripta figura, eamdem

των, πλάτος ἐχόντων ἴσον τα ΒΔ, ποτὶ τὸν γνώ-

μονα τὸν ἀφαιρημένον ἀπ᾿ αὐτῶ. Καὶ τῶν ἄλλων δὲ

κυλίνδρων ἕκασος, τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ἄξονα

ἐχόντων ἴσαν τᾷ ΔΕ, ποτὶ τὸν κατ᾿ αὐτὸν κύλινδρον

τῶν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ χήματι, τὸν αὐτὸν λό-

γον, ὃν τὸ ὁμόλογον χωρίον αὐτῷ τῶν παρὰ τῶν

Ξ Νὰ παραπεπλωκότων, ποτὶ τ γνώμονα τὸν ἀπ᾿ αὐ-

τᾶ ἀφαιρημένον * πρὸ τὸ λεγομένο τὸ ἐχάτο. Καὶ

πάντες οὖν οἱ κύλινδροι οἱ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ,

ποτὶ πάντας τοὺς κυλίνδρες τοὺς ἐν τῷ περιγε

γραμμένῳ χήματι, ἢ αὐτὸν ἐξοῦντι λόγον, ὃν πάν

τα τὰ χωρία τὰ παρὰ τὰν ΞΝ παραπεπλωκότα, ποτὶ

habebunt rationem, quam omnia fpatia, quæ τὸ ἴσον τῷ τε ἐχάτῳ κειμένῳ χωρίῳ, κὶ τοῖς γνω-
ipfi N applicata funt, ad ſpatium æquale tum

μόνεοσι τοῖς ἀφαιρημένοῖς ἀπὸ τῶν ἄλλων, Δλὰ τὰ

poftremo ſpatio, tum gnomonibus, qui ab aliis
αὐτὰ τοῖς πρότερον. Ἐπεὶ ἐν δέδεικται, ὅτι πάντα

ablati funt. Etquoniam demonftratum eſt om-
τὰ χωρία, τὰ παρὰ τὰν Ξ Ν παραπεπτωκότα, ποτὶ

nia ſpatia, quæ ipfi =N applicata funt, ad om-
τὰ χωρία πάντα τὰ παρὰ τὰν ΝΟ παραπεπλωκότα

nia ſpatia, quæ applicata funt ipfi NO, exce-
ὑπερβάλλοντα εἶδει τετραγώνῳ, χωρίς τοῦ μεγίς8,

dentia ſpecie quadrata, dempto maximo, majo- μείζονα λόγον ἔχοντι τοῦ ὃν ἔχει ὁ ΞΝ ποτὶ τὰν ἴσαν
rem habere rationem, quam N ad rectam utri-

συναμφοτέραις τᾷ τε ἡμισέᾳ τᾶς ΝΟ, καὶ τῷ τρί-

que æqualem, tum dimidiæ ipfius NO, tum ter-
τῳ μέρει τᾶς ΞΟ· δῆλον ὅτι τὰ αὐτὰ χωρία πο-

tiæ parti ipſius ZO ; conftat ſpatia eadem ad
τὶ τὰλοιπὰ, ὰ ἐντὶ ἴσα τῷ ἐσχάτῳ χωρίῳ κειμένῳ,

reliqua, quæ æqualia funt tum poftremo ſpatio, &
tum gnomonibus, qui a reliquis ablati funt, mi-

norem rationem habere, quam N ad rectam

utrique æqualem, tum dimidiæ ipfius NO, tum

duabus tertiis partibus ipfius ZO. Conftat igi.

tur etiam cylindrum, qui eamdem ac fegmen-

tum bafim habet, eumdemque axem, ad cir-

cumfcriptam figuram minorem rationem habere,

quam Z A ad OP. Quam autem rationemhabet

AZ ad P, hanc habet cylindrus, quem diximus,
adconumY. Minorem igitur rationemhabet idem

cylindrus ad circumfcriptam figuram, quam ad

conum . Quod fieri non poteft. Demonſtrata

enim eft circumfcripta figura minor effe cono

4. Non eft igitur minus ſphæroidis ſegmen-

tum cono Y. Etquoniam neque majus eft, ne-

que minus, æquale utique eft.

PROP. XXXII. THEOR.

Quinetiam fi fphæroidea figura fecetur non

per centrum plano ad axem non recto, minus

ejufdem fegmentum ad ſegmentum coni, qui

eamdem ac fegmentum bafim habeat, eumdem-

que axem, eam habebit rationem, quam recta

utrique æqualis, tum dimidiæ ejus, quæ ſeg-

mentorum, quæ oriuntur, vertices jungit, tum

axi majoris fegmenti, ad axemmajoris ſegmenti.

Secetur enim ſphæroidea aliqua figura, ut

dictum eft: eademque fecta per axem plano

alio ad id, quod fecat, planum recto; fit figuræ.

quidem ſectio acutianguli coni ſectio AΒΓΔ ;

plani vero, quod figuram fecat, recta FA. Du-

cantur autem ipfi ar parallelæ ΠΡ, ΣΤ, quæ

τοῖς γνωμόνεοσι, τοῖς ἀπὸ ἢ λοιπῶν ἀφαιρημένοις,
ἐλάοσονα λόγον ἔχοντι τοῦ ὃν ἔχει ὁ ΞΝ ποτὶ τὰν

ἴσαν συναμφοτέραις, τᾷ τε ἡμισέᾳ τᾶςΝΟ, κὶ δυσὶ

τριταμορίοις τᾶς ΞΟ. Δῆλον ἐν, ὅτι κὶ ὁ κύλινδρος

ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, κὶ ἄξονα τὸν

αὐτὸν, ποτὶ τὸ χῆμα τὸ περιγεγραμμένον, ἐλάοσονα

λόγον ἔχει δ' ἂν ἔχει ὁ ΖΔ ποτὶ τὰν ΘΡ. Ὃν δε

λόγον ἔχει ὁ ΔΖ. ποτὶ τὰν ΘΡ, τοῦτον ἔχει ὁ εἰρη

μένος κύλινδρος ποτὶ τὸν Ψ κῶνον. Ἐλάοσονα ἄραι

λόγον ἔχει ὁ αὐτὸς κύλινδρος ποτὶ τὸ περιγεγραμ-

μένον χῆμα, ἢ ποτὶ τὸν Ψ κῶνον. Ὅπερ ἀδιύατον .

Εδείχθη γδὲ ἔλαοσον ἐὸν τὸ περιγεγραμμένον χῆμα

τοῦ * κώνε. Οὐκ ἄρα ἐπὶν ἔλαοσον τὸ τῶ σφαιροει-

δέος τμᾶμα τοῦ ψ κώνο . Ἐπεὶ δὲ ὅτε μείζον, ὅτε

ἔλαοσον, ἴσον ἄρα ἐσίν.

ΠΡΟΤΑΣΙΣ λβ'.

Καὶ τοίνιω αἴκα μὴ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τμα-

θῇ τὸ σφαιροειδες, μὴ δὲ διὰ τοῦ κέντρα, τὸ ἔλασ

σον αὐτοῦ τμᾶμα ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνε τοῦ

βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ ἄξονα τ

αὐτὸν, τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν αἱ συναμφότεραι, ἴσα

'τᾷ τε ἡμισέᾳ τᾶς ὑπιζωγνυδατις τὰς κορυφὰς τῶν

γενομύων τμαμάτων, ἐξτῷ ἄξονι τοῦ μείζονος τμά

ματος, ποτὶ τὸν ἄξονα τοῦ μείζονος τμάματος.

Τετμάθω γάρ τι χῆμα σφαιροειδες, ὡς ἐιρηταις

καὶ τμαθέντος αὐτοῦ ἄλλῳ ὁπιπέδῳ αλὰ ξ ἄξονος

ὀρθῷ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον, τᾷ μὲν οχήματος του

μὰ ἔσω ἁ ΑΒΓΔ ὀξυγωνίς κώνο τομά· 8 δε τέμ-

νοντος ἐπιπέδε τὸ χῆμα, ὁ ΓΑ ὐθεῖα. Καὶ παρὰ

τὰν ΑΓ΄ ἄχθω αἱ ΠΡ, ΣΤ ἐπιψαύεσαι τᾶς τοῦ

ο πεπτωκότων • πρὸ τοῦ λέγομεν τοῦ ἐσχατε, καὶ παντὸς ξ τάτε ε ἄχθωσαν
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A

Π

κώνε τομᾶς κατὰ τὰ Β, Ζ· καὶ ἀνεςακέτω απ'

αὐτᾶν ἐπίπεδον παράλληλον τῷ κατὰ τὰν ΑΓ..

Ἐπιψαυσοῦντι δὲ ταῦτα τοῦ σφαιροειδέος " κατὰ τὰ

Β. Ζ· καὶ ἐοσοῦνται κορυφαὶ τῶν τμαμάτων ἐπι-

ζαχθεῖστη, καὶ ἔσω & ΒΖ. Πεσεῖται δὲ αὐτὰ

21ὰ τοῦ κέντρο. Καὶ ἔσω κέντρον τῷ σφαιροειδέος,

καὶ τᾶς τὸ ὀξυγωνίς κώνο τομᾶς, τὸ Θ. Ἐπεὶ ὧν

ὑπέκειτο μὴ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τετμᾶθαι τῷ ἐπι-

πέδῳ τὸ χῆμα, ὁ τομά ἐσιν ὀξυγωνίς κώνε τομὰ,

κὶ διάμετρος αὐτᾶς ὁ ΓΑ. Λελάφθω ὖν ὅτε κύ-

λινδρος ἄξονα ἔχων επ᾿ αὐ-

θείας τᾶ ΒΔ, ὁ ἐνἐντῷ ἐπι

Φανείᾳ ἐκτεῖται ὁ ὁὀξυγω-

νίς κώνο τόμα, ἁ περὶ διά-

μετρὸν τὰν ΑΪ· καὶ ὁ κῶ-

νὸς ὁ κοροφὰν ἔχων τὸ Β

σαμεῖον, ὁ ἐν τῷ ἐπιφανεία

ἐσεῖται ὁ τῷ ὀξυγωνία κώνε

τομὰ, ὰ περὶ διάμετρον τὰν

ΑΓ. Ἐσεῖται δὴ τόμος τις

κυλίνδρε τὰν αὐτὰν βάσιν

ἔχων τῷ τμάματι, καὶ ἄξ

ονα τὸν αὐτόν· καὶ ἀπό-

τμαμα κώνο τὰναὐτὰν βά-

σιν ἔχον τῷ τμάματι, καὶ

ἄξονα τὸν αὐτὸν. Δεικτέον

ὅτι τὸ τμᾶμα τᾶ σφαιροει-

δέος, ὅ κορυφὰ τὸ Β, ποτὶ τὸ ἀπότμαμα το κώνs,

τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ ἄξο

να τὸν αὐτὸν, τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν ἁ ΔΗ ποτὶ

τὰν Δ.Ζ. Ἴστι δὲ ἔσω ἁ ΖΗ τᾷ ΘΖ.

Σ

H

Z

Λελάφθω δή τις κῶνος ἐν ᾧτὸ Ψ, ποτὶ τὸ ἀπό

τμαμα &κώνο & βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷτμά-

ματι, καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν, τῶτὸν ἔχων τὸν λόγον, ὃν

ἔχει ὁ ΔΗ ποτὶ τὰν ΔΖ. Εἰ ὧν μὴ ἐςιν ἴσον τὸ

τμᾶμα τὸ σφαιροειδέος τῷ Ψ κώνω, ἔσω πρῶτον,

εἰ δυνατὸν, μεῖζον. Ἐνέγραψα δὴ εἰς τὸ τμᾶμα

τοῦ σφαιροειδέος χῆμα σερεὸν, καὶ ἄλλο περιέγρα

ψα ἐκ κυλίνδρων τόμων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκεί-

μθμον ὡς τε τὸ περιγραφὲν χῆμα τὸ ἐγγραφέντος

B P

coni ſectionem in punctis BZ,contingant: ex-

citenturque ab iifdem plano acto per Ar plano

parallela. Hæcutique contingent ſphæroiden in

punctis B,Z: eorumque verticesjungentur recta

BZ; quæ quidem per centrum tranſibit. Sit

autem centrum ſphæroidis, idemque acutian-

guli coni ſectionis, punctum o. Quoniam igi-

tur ſphærois poſita eſt ſecta eſſe plano ad axem

non recto, ſectio eſt acutianguli coni ſectio, cu-

jus diameter Ar. Itaque fumatur cylindrus ax-

em habens, quæ ipſi BA

in directo jaceat, in cu-

jus ſuperficie ſit acutian-

guli coni ſectio circa di-

ametrum Ar deſcripta :

itemque conus verticem

habenspunctum B, in cu-

jus ſuperficie fit acutian-

guli coni ſectio deſcripta

circadiametrumАГ. At-

que erit ſegmentum ali-

quod cylindri eamdem ac

ſphæroidis ſegmentumba-

fim habens, eumdemque

axem: itemque ſegmen-

tumconieamdemacſphæ-

roidis ſegmentum baſim

habens, et axem eumdem.

Oportetdemonftrareſphæ-

roidis ſegmentum, cujus vertex eſt punctum B,
ad ſegmentum coni,eamdemac ſegmentum ba-

fim habens, eumdemque axem, eam habere ra-

tionem, quam AH ad AZ. Sit autem ZH 2-

qualis ipfi Z.

Sumatur conus aliquisÝ, qui ad ſegmentum

conieamdemacſphæroidisſegmentumbaſimha-

bentis, eumdemque axem,eamhabeat rationem,

quam &H ad AZ. Et fi æquale non eſt ſeg-

mentum ſphæroidis cono *, fit primo, ſi fieri

poteft, majus. Itaque ſegmento ſphæroidis ſo-
lida figura infcribatur, itemque alia circumfcri-

batur ex cylindri ſegmentis æqualem altitudi-

nemhabentibus compoſita; ita ut circumſcripta

ὑπερέχειν ἐλάασονι, ἢ ἀλίκῳ ὑπερέχει τὸ τμᾶμα &' figuraexcedat infcriptam magnitudine minore,

σφαιροειδέος τε Ψ κώνα. Ὁμοίως δὴ τῷ προτέρω

δειχθήσεται τὸ ἐγγεγραμμλύον χῆμα μᾶζον ἐὸν τοῦ

*κώνε, κὶ ὁ τόμος τε κυλίνδρᾳ ὁ βάσιν ἔχων τὰν

αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν, ποτὶ τὸ

ἐγγεγραμμθύον οχῆμα μείζονα λόγον ἔχων ἢ τποτ +

* κῶνον. Ὁ ἐςιν ἀδιώατον. Οὐκ ἐστεῖται ἦν τὸ τοῦ

σφαιροειδέος τμᾶμα τοῦ Ψκώνο μεᾶζον. ᾿Αλλ᾿ ἔσω,

εἰ δυνατὸν, ἔλασσον. Ἐγγεγραμμύον δὴ πάλιν

ἔσω εἰς τὸ τμᾶμα χῆμα σερεὸν, καὶ ἄλλο περιγεγραμ-

μένον ἐκ κυλίνδρε τόμων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκεί-

μθμα· ὡς τε τὸ περιγραφὲν χῆμα ὁ ἐγγραφέντος

quam qua ſegmentum ſphæroidis excedit co-

num 4. Pariter ac fupra demonftrabitur in-

fcripta figura major eſſe cono ; et ſegmentum

cylindri, quod eamdem ac ſphæroidis ſegmen-

tum bafim habet, eumdemque axem, ad in-

ſcriptam figuram majorem rationem habere,

quam adconum 4. Quod fieri nonpoteft. Non
erit igitur majus ſphæroidis ſegmentum cono *.

At vero fit, ſi fieri poteſt, minus. Rurſus ſphæ-

roidis ſegmento folida figura infcribatur, item-

que alia circumfcribatur ex cylindri ſegmentis

æqualem altitudinem habentibus compoſita ; ita

ut circumfcripta figura excedat infcriptammag-

Η κατὰ τὸ Β Ζ i In MS. ἀποτμάμα κώνε τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχον τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν in MS. defunt .

4 I
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nitudine minore, quam qua conus * ſphæroidis ὑπερέχειν ἐλάοσονι, ἢ ἀλίκῳ ὑπερέχει ὁ Ψ κῶνος τῷ

ſegmentum excedit. Rurfus autem eadem ra- τμάματος. Πάλιν δὲ διὰ τῶν αὐτῶν δειχθήσεται

tione, ac fupra, demonſtrabitur circumfcripta τὸ κ περιγεγραμμύον ἔλαοσον τε Ψ κώνε· καὶ ὁ τό
figura minor eſſe cono : et ſegmentum cy-

lindri, quod eamdem ac ſphæroidis ſegmentum

baſimhabet, eumdemque axem, ad circumfcrip-

tam figuram minorem rationem habere, quam
ad conum . Quod fieri non poteft. Neque

igitur minus erit ſphæroidis ſegmentum cono Y.

Manifeſtum eſt igitur, quod oportebat demon-
ſtrare.

PROP. XXXIII . THEOR .

Cujuflibet ſphæroideæ figuræ ſectæ, non per

centrum, planoad axem recto, majus ſegmentum

ad conum qui eamdem ac fegmentum bafim

habeat, eumdemque axem, eam habet ratio-

nem, quam recta utrique æqualis, tum dimi-

diæ axis ſphæroidis, tum axi minoris ſegmenti,

ad axem minoris ſegmenti.

Secetur ſphæroidea aliqua figura, ut dictum

eſt: eademque ſecta per axem plano alio ad id,

quod fecat, planum recto ; fit figuræ quidem

ſectio acutianguli coni ſectioA Br, cujus diame-

ter, eademque axis figuræ, BA ; plani vero, quod

fecat, recta A. Hæc utique ipfi B& ad rectos

angulos erit. Sit autem ſegmentorum majus,

cujus vertex eſt punctumB: et centrum ſphæ-
roidis punctum : apponaturque AH æqualis

ipſi ; itemque BZ eidem æqualis. Oportet

demonftrare, ſegmentum ſphæroidis, cujus ver-

tex eſt punctum B, ad conum, qui eamdem ac

ſegmentum bafimhabet, eumdemque axem, eam

habere rationem, quam EH ad EA.

Itaque ſecetur ſphærois per centrum plano

ad axem recto ; et ab eo, qui oritur, circuloco-

nus excitetur, verti-

cemhabenspunctum

Δ. Eſt igitur tota

sphærois dupla ſeg-

menti, quod bafim

habet circulum, qui

circa diametrum KA

defcribitur, et verti-

cempunctumA. Seg-

mentumautem,quod

diximus, duplum eſt

coni,quieamdem ac

ſegmentumbaſimha-

bet,eumdemque ax-

em. Hæc enim de-

monftrata funt. To-

AK

μος τοῦ κυλίνδρε, ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰντῷ τμάς

ματι, καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν, ποτὶ τὸ περιγεγραμ-

μένον χῆμα ἐλάοσονα λόγον ἔχων, ἢ ποτὶ τὸν ψ

κῶνον. Ὁ ἐσιν ἀδιύατον. Οὐκ ἐοσεῖται οὖν οὐδὲ

ἔλαοσον τὸ τμᾶμα τοῦ κώνου. Φανερὸν οὖν ὁ ἔδει

δείξαι .

ΠΡΟΤΑΣΙΣ λγ.

Παντὸς χήματος σφαιροειδέος δπιπέδῳ τμαθέν-

τος ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, μὴ διὰ τοῦ κέντρο, τὸ

μᾶζον τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν

αὐτὰν τῷ τμάματι, κὰ ἄξονα τὸν αὐτὸν, τῶτον ἔχει

τὸν λόγον, ὃν ὰ ἴστι συναμφοτέραις τα τᾷ τε ἡμισέᾳ

τῷ ἄξονος τᾶ σφαιροειδέος, κὶ τῷ τῷ ἐλάοσονος τμά-

ματος ἄξονι, ποτὶ τὸν τῶ ἐλάοσονος τμάματος ἄξονα.

Τετμάθω τὶ σφαιροειδές, ὡς εἴρηται" τμαθέν-

τος δὲ αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τῶ ἄξονος ὀρθῷ πο-

τὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον, τὸ μὲν χήματος τομὰ ἔσω

& Α ΒΓ ὀξυγωνίς κώνε τομὰ, διάμετρος δὲ αὐτᾶς,

κὰ ἄξων τοῦ χήματος, ὰ ΒΔ· τοῦ δὲ τέμνοντος ἐπι-

πέδε ὁ ΓΑ εὐθεια. Ἐσεῖται δὴ αὐτὰ ποτ᾿ ὀρθὰς

τῷ ΒΔ. Ἔσω δὲ μεῖζον τῶν τμαμάτων, ὁ κορυφα

τὸ Β· καὶ κέντρον τὸ σφαιροειδέος τὸ Θ. Ποτι-

κείθω δὴ ἁ ΔΗ τᾷ 10 ἴσα, * ỳ á BZ τᾷ αὐτᾷ

ἴσι. Δεικτέον ὅτι τὸ τμᾶμα τὸ σφαιροειδέος, ὁ

κορυφὰ τὸ Β, ποτὶ τὸν κῶνον, τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν

αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν, τῶτον ἔχει

τὸν λόγον, ὃν ἁ ΕΗ ποτὶ τὰν Ε Δ .

Τετμάθω δὴ τὸ σφαιροειδές ἐπιπέδῳ διὰ τῶ

κέντρα ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, καὶ ἀπὸ γενομένα

κύκλο κῶνος ἔσω, κοι

H

ΕΘ B

ΓΑ

ta igitur ſphærois ejus, quem diximus, coni eſt

quadrupla. At vero hic conus ad conum, qui

bafim habet circulum, qui circa diametrum AI

defcribitur, et verticem punctum A, rationem

habet, quæ componitur tum ex ea, quamhabet

2

درم

ρυφὰν ἔχων τὸ Δ σα-

·μᾶον. Ἔτι δὴ τὸ μὲν

ὅλον σφαιροειδές δια

πλάσιον τοῦ τμάμα

τος, τοῦ βάσιν ἔχοντος

τὸν κύκλον τὸν περὶ

διάμετρον τὰν Κ.Λ, κο-

ρυφὰν δὲ τὸ Δ σαμᾶς

٥٧٠

Τὸ δὲ εἰρημένον

τμᾶμα διπλάσιον τῶ

κώνε τὸ βάσιν ἔχοντος

τὰν αὐτὰν τῷ τμάς

ματι, κὶ ἄξονα τ αὐ

τόν. Δέδεικται γὲ ταῦτα. Τὸ ὅλον ὧν σφαιροειδες

τετραπλάσιον ἐσι τοῦ κώνο τοῦ εἰρημένες. Ὁ δὴ κῶ-

νος οὗτος ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὸν κύκ-

λον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ, Ρ κορυφὰν δὲ τὸ Δ

σαμᾶον, τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκτε τὸ ὃν ἔχει

* περιγεγραμμένου σχῆμα 1 Sic MS . τη τάτε η καὶ ὰΒΖ • ὃν ἔχει α ΕΗ
P Sic MS.
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ἁ ΘΔ ποτὶ τὰν ΕΔ, νὰ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει τὸ Ἀπὸ τᾶς

Κ Θ τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς Ε.Α. Ὃνδὲ λό-

γον ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΘ ποτὶ τὸ Ἀπὸ τᾶς ΕΑ, ὁ

αὐτός ἐσι τῷ ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ Β Θ, ΘΑ ποτὶ τὸ ὑπὸ

τᾶν ΒΕ, ΕΔ . Ὃν δὴ λόγον ἔχει ὁ ΘΔ ποτὶ τὰν

ΕΔ, τῶτον ἐχέτω ὁ Ξ Δ ποτὶ τὰν Θ Δ. Ἕξει ὖν

καὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΕΔ, ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ

τᾶν ΒΘ , ΘΔ, ὃν ἁ ΔΘ ποτὶ τὰν ΔΕ. Ὁ δὲ συγ-

κείμενος λόγος ἔκτε τοῦ ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ ΞΔ, Θ Β,

ποτὶ τὸ ὑπὸ ΒΘΔ, καὶ ἐκ τῶ ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ τῶν

ΒΘ, ΘΔ, ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΕ, ΕΔ, ὁ αὐτός ἐσε

τῷ ὃν ἔχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΞΔ, ΒΘ, ποτὶ

τὸ ὑπὸ τῶν ΒΕ, ΕΔ. Ἔχει ὖν ὁ μὲν κῶνος ὁ βά-

σιν ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ΚΛ,

κορυφὰν δὲ τὸ Δ σαμᾶον, ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν

ἔχοντα τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ, κο-

ρυφὰν δὲ τὸ Δ σαμεῖον, τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ πε-

ριεχόμενον ὑπὸ τῶν Ξ Δ, ΒΘ, ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΕ,

ΕΔ. Ὁ δὲ κῶνος ὁ βάσιν ἔχων τὸν κύκλον τὸν πε-

ρὶ διάμετρον τὰν ΑΓ, κορυφὰν δὲ τὸ Δ σαμεῖον, που

τὶ τὸ τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος, τὸ βάσιν ἔχον τὰν

αὐτὰν αὐτῷ, καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν, τοῦτον ἔχει τὸν

λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΒΕ, ΕΔ, ποτὶ

τὸ περιεχόμενον ὑπὸ ΖΕ, ΕΔ, τετέςιν ἁ ΒE worì

ΕΖ. Τὸ γὸ ἔλαοσον ἢ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος πο-

τὶ τὸν κῶνον ἢ βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάμα-

τι , κὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν, δέδεικται τοῦτον ἔχον τὸν λό-

γον, ὃν ἁ συναμφοτέραις ἴσα, τᾶτε ἡμισέᾳ ὁἄξο-

' νος τοῦ σφαιροειδέος, καὶ τῷ ἄξονι τῷ τοῦ μείζονος

τμάματος, ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τοῦ μείζονος τμάμα-

τος. Οὗτος δὲ ἐσιν ὃν ἔχει ὁ ΖΕ ποτὶ τὰν ΒΕ. O

ἄρα κῶνος ὁ ἐν τῷ ἡμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος, ποτὶ τὸ

τμᾶμα "ξ σφαιροειδέος ἔλαοσον ἢ τὸ ἡμίσεονἢαὐτὸν

ἔχει λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΕΔ, ΒΘ

ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΔΕ. Ἐπεὶ ἦν τὸ μὲν ὅλον

σφαιροειδες ποτὶ τὸν κῶνον, τὸν ἐν τῷ ἡμισέῳ τοῦ

σφαιροειδέος τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ περιεχό-

μρον ὑπὸ τῶν ΖΗ, ΞΔ, ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν Β Θ, ΞΔ·

τετραπλάσιον γὰρ ἑκάτερον. Ὁ δὲ κῶνος ὁ ἐν τῷ

ἡμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος ποτὶ τὸ τμᾶμα, τὸ ἔλασ-

σον ἢ τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος , τοῦτον ἔχει τὸν

λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΕΔ, ΒΘ, πord

τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΔ· ἔχοι κὶ τὸ ὅλον σφαιροειδές

ποτὶ τὸ τμᾶμα τὸ ἔλαοσον αὐτῶ, ἢ αὐτὸν λόγον,

ἂν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΖΗ, ΞΔ, ποτὶ τὸ ὑπὸ

τᾶν ΖΕΔ. Ως τε κὰ τὸ μᾶζον τμᾶμαξσφαιροει-

δέος ποτὶ τὸ ἔλαοσον ἢ αὐτὸν λόγον ἔχει, ὃν ὁ ὑπερέ-

ΘΔ ad ΕΔ, tum ex ea, quam habet quadra-

tum, quod a Ke defcribitur, ad quadratum,
quod defcribitur ab EA. Ratio autem, quam

habet quadratum, quod defcribitur a Ko, ad

quadratum, quod defcribitur ab EA, eadem eft

atque illa, quam habet fpatium, quod fub B

A continetur, ad ſpatium, quod continetur ſub

ΒΕ, ΕΔ. Jam veroquam rationem habet Δ

ad EA, hanc habeat & ad Δ. Habebit igi-

tur ſpatium, quod fub A, B continetur, ad

fpatium, quod continetur fub B , A, eam ra-

tionem, quam Ao ad AE. Quæ autem ratio
componitur tum ex ea, quam habet ſpatium,

quod fub A, B continetur, ad ſpatium, quod

continetur fub BOA, tum ex ea, quam habet

ſpatium, quod fub BO, A continetur, ad ſpa-

tium, quod continetur ſub BE, EA, hæc eadem

eſt atque illa, quam habet ſpatium, quod fub

EA, BO continetur, ad ſpatium, quod contine-

tur fub ΒΕ, ΕΔ. Conus igitur, qui baſim ha-

bet circulum, qui circadiametrum KAdeſcribi-

tur, et verticem punctum A, ad conum, qui

bafim habet circulum, qui circa diametrum АГ

defcribitur, et verticem punctum A, eamdem

rationem habet, quam ſpatium, quod fub ZA,

ΒΘ continetur, ad ſpatium, quod continetur, fub

ΒΕ, ΕΔ. Conus autem, qui baſim habet circu-
lum, qui circa diametrum AГ deſcribitur, et

verticem punctum A, ad ſegmentum ſphæroi-

dis, quod eamdem ac ipſe baſim habet, eum-

demque axem, eam habet rationem, quam ſpa-

tium, quod fub BE, EA continetur, ad ſpatium,
quod continetur ſub ZE, EA; hoc eft, quam

BE ad E Z. Demonftratumenimeſt minus quam

dimidium ſphæroidis ad conum, qui eamdem

ac ſegmentum bafim habet, eumdemque axem,

eam habere rationem, quam recta utrique æ-

qualis, tum dimidiæ axis ſphæroidis, tum axi

majoris ſegmenti, ad axem majoris ſegmenti.

Hæc autem ea eſt, quamhabet ZE ad BE. Co-
nus igitur, qui in dimidio ſphæroidis eft, ad

fegmentum ſphæroidis dimidio minus eamdem

habet rationem, quam fpatium, quod fub A,

B continetur, ad ſpatium, quod continetur fub

ΖΕ, ΔΕ. Et quoniam tota ſphærois ad conum,
qui in dimidio ſphæroidis eſt, eam rationem ha-

bet, quam fpatium, quod fub ZH, A conti-

netur, ad ſpatium, quodcontinetur fub BO,ZA:

utrumque enim quadruplum eft. Conus autem,

qui in dimidio ſphæroidis eft, ad ſegmentum

ſphæroidis dimidio minus eam habet rationem,
quam fpatium, quod fub A, B continetur, ad

fpatium, quod continetur fub ZE, EA : tota

etiam ſphærois ad ſegmentum ipfius et minus

eamdem rationem habuerit, quam ſpatium, quod

fub ZH, EA continetur, ad fpatium, quod con-

tinetur fub Z E Δ. Quare etiam majus ſphæroi-

dis ſegmentum ad minus eamdem rationem ha-

bet, quam exceſſus, quo ſpatium, quod fub

• τοῦ σφαιροειδέος τὸ ἔλασσον τοῦ ἥμισυ

۱
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ZH, A continetur, excedit ſpatium, quod

continetur fub ZE, AE, ad ſpatium, quod con-

tinetur fub ΖΕΔ. Spatium autem, quod fub

ad

ZH, A continetur, fpatium, quod contine-

tur fub ZE, EA, excedit ſpatio, quod contine-

tur fub ZA, EH, et ſpatio, quod continetur ſub

ZE, E. Igitur majus ſphæroidis ſegmentum

ad minus, eamdem habet rationem, quam ſpa-
tium utrique æquale, ſpatio, quod fub ZA, EH,

ſpatioque, quod fub ZE, EE continetur, ad fpa-

tium, quod continetur fub ZE, ΕΔ. Minus au-

tem ſphæroidis ſegmentum ad conum, qui eam-

dem ac ipſe bafim habet, eumdemque axem,

eam habet rationem, quam ſpatium, quod fub

ZE, E A continetur, ad ſpatium, quod contine-

tur fub ΒΕ, ΕΔ: habet enim eam, quam ZE

BE. Et conus, qui in minore ſegmento eſt,

ad conum, qui eſt inmajore ſegmento, eum ha-

bet rationem, quam ſpatium, quod fub BE, ΕΔ

continetur, ad quadratum, quod a BE defcri-

bitur. Hi enim coni, cum eamdem bafim ha-

beant, eamdem quam altitudines rationem ha-

bent. Igitur majus ſphæroidis ſegmentum ad

conum, qui in ipſo ſegmento eſt, eam habet ra-

tionem, quam ſpatium utrique æquale, ſpatio,
quod fub A, EH, ſpatioque, quod fub ZE,

E continetur, ad quadratum, quod a BE de-

fcribitur. Hæc autem ratio eadem eſt atque

illa, quam habet E H ad E A. Spatium enim,

quod fub A, EH continetur, ad ſpatium, quod

continetur fub ZA, EA, eam rationem habet,

quam EH ad EA : et ſpatium, quod fub ZE,

E continetur, ad fpatium, quod continetur

ſub ZE, E eam habet rationem, quam EH

ad EA. Habet enim ZE ad E eamdem ra-

tionem quam EH ad EA ; quoniam proportio-
nales funt ΞΔ, ΘΔ, ΔΕ : æqualiſque eſt A

ipfi Η Δ. Igitur fpatium utrique æquale, ſpatio,

quod fub ZA, EH continetur, ſpatioque, quod

continetur fub ZE, ZE, ad fpatium æquale u-

trique, ſpatio, quod fub ΞA, EA continetur,

ſpatioque, quod continetur fub ZE, E, eam-

dem habet rationem, quam EH ad EA. Quod

autem quadratum a BE defcribitur, id utrique

æquale eſt, ſpatio, quod fub EA, EA, contine-

tur, ſpatioque, quod continetur fub ΖΕ, ΘΕ.

Quadratum enim, quod a B defcribitur, æ-

quale eſt ſpatio, quod fub ΞΔ, ΕΔ continetur :

et exceffus, quo quadratum, quod a BE defcri-

bitur, excedit quadratum, quod defcribitur a

BO, ſpatio æqualis eſt, quod continetur fub

ZE, DE; quoniam BO, BZ æquales fibi invi-
cemfunt. Conftat igitur majus ſphæroidis ſeg-

mentum ad conum, qui eamdem ac ſegmentum

bafim habet, eumdemque axem, eam habere

rationem, quam EH ad E Δ.

χα ὁ ὑπερέχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΖΗ, Ξ

τὸ ὑπὸ τὰν ΖΕ, ΕΔ ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕΔ. Ὑπε

ρέχει δὲτὸ ὑπὸ τῶν ΖΗ, ΖΔ, ὁ ὑπὸ τῶν ΖΕ,ΕΔ,

τῷ τε ὑπὸ τῶν ΞΔ, ΕΗ περιεχομένοῳ, καὶ τῷ ὑπὸ

τᾶν ΖΕ, ΞΕ. Ἔχει ἄρα τὸ μεῖζον τμᾶμα τῶ

σφαιροειδέος ποτὶ τὸ ἔλατιον, τὸν αὐτὸν λόγον, ὅν

τὸ ἴσον ἀμφοτέροις τῷ τε περιεχομθύω ὑπὸ τῶν Ξ Δ,

ΕΗ, καὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΞΕ, ποτὶ τὸ περιεχό

μενον ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΔ. Τὸ δὲ ἔλαοσον τμᾶμα ξ

σφαιροειδέος ποτὶ τὸν κῶνον, τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν

αὐτὰν αὐτῷ, κἢ ἀξονα τὸν αὐτὸν τῶτον · ἔχει τὸν λό

γον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΔ ποτὶ τὸ

περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΒΕ, ΕΔ· τῶτον γὰρ ἔχει τὸν

λόγον ἂν ἀ ΖΕ ποτὶ τὰν ΒΕ. Ὁδὲ κῶνος, ὁ ἐν τῷ

ἐλάοσονι τμάματι, ποτὶ τὸν κῶνον τὸν ἐν τῷ μείζονι

τμάματι, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ περιεχομλύον

ὑπὸ τῶν Β Ε, ΕΔ, ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΕ τετράγω-

νον.

Τὸν γὰρ τῶν ὕψεων λόγον ἔχοντι οἱ κῶνοι,

ἐπεὶ βάσιν ἔχοντι τὰν αὐτάν. Ἔχοι ἂν ἐὰ τὸ μᾶζον

τμᾶμα τὸ σφαιροειδέος ποτὶ τὸν κῶνον, τὸν ἐν αὐτῷ

ἐγγεγραμμένον ' τῶτον τὸν λόγον, ὃν τὸ ἴσον ἀμφο-

τέροις τῷ τε περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν ΞΔ, ΕΗ, καὶ τῷ

ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΞΕ, ποτὶ τὸ τετράγωνον, τὸ ἀπὸ τᾶς

BE. Οὗτος δὲ αὐτός ἐσι τῷ ὃν ἔχει ὁ ΕΗ ποτὶ τὰν

ΕΔ. Τὸ γὰρ ὑπὸ τῶν ΞΔ, ΕΗ, ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν

ΞΔ, ΕΔ, τῶτον ἔχει λόγον, ἂν ὁ ΕΗ ποτὶ τὰν

ΕΔ· καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΞΕ περιεχόμθμον ποτὶ

τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΘΕ, τῶτον ἔχει τὸν λόγον ὃν ἁ ΕΗ

ποτὶ τὰν ΕΔ. " Α γὰρ ΞΕ ποτὶ τὰν ΘΕ τὸν αὐ-

τὸν ἔχει λόγον, ὃν ὰ ΕΗ ποτὶ τὰν ΕΔ, διὰ τὸ ἀνά-

λογον " εἶμεν τᾶς ΞΔ, ΘΔ, ΔΕ· καὶ * τῶν ΘΔ

ἴσαν τε εἶμεν τᾷ ΗΔ. Καὶ τὸ ἴσον ἐν ἀμφοτέροις

τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν ΕΔ, ΕΗ, καὶ τῷ ὑπὸ τῶν

ΖΕ, ΞΕ, ποτὶ τὸ ἴσον συναμφοτέροις, τῷ τε ὑπὸ

τῶν ΞΔ, ΕΔ, καὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΘΕ, τὸν αὐτὸν

ἔχει λόγον ὃν ἁ ΕΗ ποτὶ τὰν ΕΔ. Τὸ δὲ ἀπὸ τᾶς

ΕΒ τετράγωνον ἴσον ἐςὶν ἀμφοτέροις, τῷ τε περιε-

χομένῳ ὑπὸ τῶν Ξ Δ, ΕΔ, κὰ τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΘΕ .

Τὸ μὲν γὰρ ἀπὸ τᾶς ΒΘ τετράγωνον ἴσον τῷ ὑπὸ

τᾶν ΞΔ, ΕΔ περιεχομένῳ· ὁ ἢ ὑπεροχὰ ἃ μᾶ-

ζων ἐςὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΕ τετράγωνον τᾶ ἀπὸ τᾶς

ΒΘ, ἴσον ἐςὶ τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΘΕ,

ἐπεὶ ἴσαι ὁ ΒΘ, ΒΖ. Δῆλον ὧν ὅτι τὸ μᾶζον τῶ

σφαιροειδέος τμᾶμα, ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν

ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, κὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν,

τῶτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἁ Ε. Η ποτὶ τὰν ΕΔ.

· τοῦ ἔχει τὸν λόγον ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶνΖΕ, Ε Δ ποτὶ τὸ ὑπὸ τὰν ΒΕΔ. Τὸν γὰρ αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ὰΘΖ ποτὶ τὰν ΒE

· τοῦτον τὸν λόγον ὃν in MS. deſunt.· ἔχοιεν * τὸ εἶμεν* αἱ γὰρ
X

ταν Θ Δ
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ λδ.

Καὶ τοίνιω αἴκα μὴ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπι-

πέδῳ τμαθῇ τὸ σφαιροειδες, μὴ δὲ διὰ τοῦ κέντρα,

τὸ μεῖζον τμᾶμα αὐτὸ ποτὶ τὸ ἀπότμαμα8 κών &

βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, ὶ ἄξονα τὸν

αὐτὸν, * τῶτον ἔξει τ λόγον, ὃν αἱ συναμφότεραι ἴσα

τὰ ἡμισέᾳ τᾶς ἐπιζώγνυόσας τὰς κορυφὰς τ γενο-

μθύων τμαμάτων, ὴ τῷ ἄξονι τῷ τὸ ἐλάοσονος τμά-

ματος, ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τῶ ἐλάοσονος τμάματος.

A

Τετμάθω τὸ σφαιροειδες ἐπιπέδῳ, ὡς εἴρηται

τμαθέντος δὲ αὐτῷ ᾽ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος

ὀρθῷ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον, τὸ μὲν χήματος το-

μὰ ἔσω ἁ ΑΒΓΔ, οξυγωνίς κώνο τομά· τοῦ δὲ

τέμνονος ἐπιπέδο τὸ

χῆμα ὁ ΓΑ εὐθεῖα .

Παρὰ δὲ τὰν ΑΓ

ἄχθωσαν αἱ ΠΡ,

ΣΤ ἐπιψαύδοτητᾶς

§ὀξυγωνίς κώνε το-

μᾶςκατὰτὰΔ, Β

καὶ ἀνεςακέτω ἀπ᾿

αὐτᾶν ἐπίπεδα πα- 11

ράλληλα τῷ κατὰ

* τὰν ΑΓ. Ἐπι-

ψαυσᾶντι δὲ ταῦτα

E

Θ

K

P
г
A

τᾶ σφαιροειδέος κατὰ τὰΒ, Δ, κὰ ἐσοῦνται κορυφαł

τῶν τμαμάτων τὰ Β, Δ. ῎Ἄχθω ὖν ὁ τᾶς κορυ-

Φᾶς ἐπιζώγνύεσα τῶν γενομένων τμαμάτων ἁ ΒΔ.

Πεσεῖται δὲ αὐτὰ διὰ τοῦ κέντρα, κὶ ἔσω κέντρον τὸ

Θ. Μᾶζον δὲ ὁ ἢ τὸ ἡμίσεον &σφαιροειδέος τμᾶμα,

οὗ κορυφὰ τὸ Β ' ποτικείθω ἢ ὁ ΔΗ ἴσα τᾷΔΘ,

κλὰΒΖ τᾷ αὐτᾷ. Δεικτέον ὅτι τὸ τμᾶμα τοῦ

σφαιροειδέος τὸ μεῖζον ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνε

τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ ἄξ-

ενα τὸν αὐτὸν, τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν & ΕΗ ποτὶ

τὰνΕΔ.

Τετμάθω γὸ τὸ σφαιροειδες ἐπιπέδῳ διὰὁ κέν

τρο παραλλήλῳ τῷ κατὰ τὰν ΑΓ ἐπιπέδῳ· κιέγ-

γεγράφθω εἰς τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος ἀπότμα-

μα κώνε, κορυφὰν ἔχον τὸ Δ σαμεῖον· καὶ ὃν ἔχει

λόγον ἁ ΔΘ ποτὶ τὰν ΕΔ, τῦτον ἔχετω ἁ =A

ποτὶ τὰν Θ Δ. Ομοίως δὴ τῷ πρότερον δειχθήσεται,

τότε ἀπότμαμα τοῦ κώνεξ ἐν τῷ ἡμισέῳ τοῦ σφαι-

ροειδέος ἐγγεγραμμθύς, ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦκώ-

να ξ᾽ ἐν τῷ ἐλάοσονι ἐγγεγραμμθύς, τὸν αὐτὸν ἔχον

λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν Ξ Δ, ΒΘ, ποτὶ τὸ

ὑπὸ τῶν ΒΕ, ΕΔ· καὶ τὸ ἀπότμαμα & κώνοκών δει&ἐν

τῷ ἐλάοσονι τμάματι ἐγγεγραμμένο, ποτὶ τὸ τμᾶμα

τὸ ἐν ᾧ ἐγγέγραπται, τὸν αὐτὸν ὁ ἔχον λόγον, ὃν τὸ

περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΒΕ, ΕΔ, ποτὶ τὸὑπὸ τὰν ΖΕ,

ΕΔ. Ἕξει ὖν τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνο τὸ ἐν τῷ

ἡμισέῳ ὁ σφαιροειδέος ἐγγεγραμμένα, ποτὶ τὸ ἐλασ-

PROP. XXXIV. THEOR.

Quinetiam ſi ſphæroidea figura ſecetur non

per centrum plano ad axem non recto, majus

ejufdem ſegmentum ad ſegmentum coni, qui

eamdem ac fegmentum bafim habeat, eumdem-

que axem, eam habebit rationem, quam recta

utrique æqualis, tum dimidiæ ejus, quæ ſeg-

mentorum, quæ oriuntur, vertices jungit, tum

axi minoris ſegmenti, ad axemminoris ſegmenti.

Σ

2

Secetur ſphæroidea figura plano, ut dictum

eſt ; eademque ſecta per axem plano alio ad id,

quod ſecat, planum recto; fit figuræ quidem

ſectio acutianguli coni ſectio ΑΒΓΔ ; plani vero,

quod figuram ſe-

cat, recta ΓΑ. Du-

cantur autem ip-

ſi Ar parallelæ

IP, ET, quæ acu-

tianguli coni ſec-

tionem in punctis

A, B contingant :

excitenturque ab

iiſdem plana acto

per Ar plano pa-

rallela.Hæcutique

contingent ſphæ-

B

T

roidenin punctisB,A; eruntqueB,A fegmentorum

vertices. Itaque ducatur BA fegmentorum, quæ

oriuntur, verticesjungens , quæ quidem per cen-

trumtranſibit, quod fit punctum . Majus autem

dimidio ſphæroidis ſegmentum illud fit, cujus

vertex eſt punctum B : apponaturque AH æqua-

lis ipfi A0 ; itemque BZ eidem æqualis. Opor-

tet demonftrare, majus ſphæroidis ſegmentum

ad ſegmentum coni, qui eamdem ac ſegmentum

bafim habet, eumdemque axem, eam habere ra-

tionem quam EH ad EA.

Secetur enim ſphærois planoper centrum ac-

to, eique quod per Ar actum eſt parallelo : et

infcribatur dimidio ſphæroidis ſegmentum coni

verticem habens punctum : et quam rationem

habet A ad E A, hanc habeat = A ad A. De-

monftrabitur pariter, ac fupra, ſegmentum coni,

quod dimidio ſphæroidis infcriptum eft, ad ſeg-

mentumconi, quod inſcriptum eſt minori ſeg-

mento eamdem habere rationem,quam ſpatium,

quod fub A, B continetur, ad ſpatium, quod

continetur fub ΒΕ, ΕΔ : et ſegmentum coni,

quod minori ſegmento infcriptum eft, ad id, cui

infcriptum eſt, ſegmentum eamdem rationem

habere, quam fpatium, quod fub BE, EA con-

tinetur, ad ſpatium,quodcontinetur fub ZE,ΕΔ.

Habebit igitur ſegmentum coni, quod dimidio

* τῶτον ἔχει
* ἐπιπέδω, ἀλλὰ διὰ τὸ

* Sic MS. b Sic MS. · ἐχέτω ὁ ἔχοντα

4K
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ſphæroidis infcriptum eſt, ad minus ſphæroidis

ſegmentum rationem eamdem, quam fpatium,
quod fub A, B continetur, ad fpatium, quod

continetur fub ZE, ΕΔ. Itaque tota ſphærois ad

ſegmentum coni, quod dimidio ſphæroidis in-

ſcriptum eft, eamdem rationem habebit, quam

fpatium, quod fub ZH, A continetur, ad ſpa-
tium, quod continetur ſub BΘ, ΕΔ. Utrum-

que enim utriufque quadruplum eft. Habet
autem ſegmentum coni, quod diximus, ad mi-

nus ſphæroidis ſegmentum eamdem rationem,

quam fpatium, quod fub A, B continetur,
ad fpatium, quod continetur fub ZE, ΕΔ. Ha-

bebit igitur tota ſphærois ad minus ſphæroidis

ejufdem ſegmentum rationem eamdem, quam

ſpatium, quod fub ZH, A continetur, ad ſpa-

tium, quod continetur fub ZE, ΕΔ . At ma-a-

jus ſphæroidis ſegmentum ad minus eamdem

habet rationem, quam exceſſus, quo ſpatium,

quod fub ZH, A continetur, excedit fpatium,

quod continetur ſub ZE, EA ad fpatium fub

ΖΕ, ΕΔ : minus vero ſphæroidis ſegmentum ad

fegmentum coni, quod eidem infcriptum eſt,
eamdem habet rationem, quam ſpatium, quod

ſub ZE, EA continetur, ad ſpatium, quod con-

tinetur ſub BE, ΕΔ. Demonftratum enim eſt

eam habere, quam ZE ad BE. Denique ſeg-

mentum coni, quod minori ſegmento infcrip-
tum eft, ad ſegmentum coni, quod inſcriptum

eſt majori ſegmento, eamdem habet rationem,

quam fpatium, quod fub BE, EA continetur, ad

quadratum, quod a BE defcribitur. Horum
enim, quæ diximus, conorum ſegmenta, cum

eamdembafim habeant, eamdem quam altitudi-

nes rationem habent. Hæ vero altitudines eam-

dem habent, quam AE ad E B. Igitur majus

ſphæroidis ſegmentum ad ſegmentum coni, quod

eidem infcriptum eft, eamdem rationem habe-

bit, quam exceſſus, quo ſpatium, quod fub HZ,

A continetur, excedit ſpatium, quod continetur

ſub ZE A, ad quadratum, quod a B E defcribitur .

Quæ quidem ratio pariter, ac fupra,eadem effe

demonftrabitur atque illa,quamhabet EH ad ΕΔ.

T

σον τμᾶμα & σφαιροειδέος, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ

τῶν ΕΔ, ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΔ. Ἕξει ὧν

τὸ μὲν ὅλον σφαιροειδὲς ποτὶ τὸ ἀπότμαμα ὁκώνε

&ἐν τῷἡμισέῳ ὁσφαιροειδέος ἐγγεγραμμένο τ αὐτὸν

λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΖΗ, Ξ Δ, ποτὶ τὸ

ὑπὸ τῶν ΒΘ, ΕΔ. Τετραπλάσιον γὸ ἑκατέρς ἑκά-

τερον. Τὸ ἢ ἀπότμαμα τοῦ κώνο το εἰρημένον ποτὶ
τὸ ἔλαοσον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος τὸν αὐτὸν ἔχει

λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΞΔ, ΒΘ, ποτὶ

τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΔ. Ἕξει ἦν τὸ ὅλον σφαιροειδὲς

ποτὶ τὸ ἔλαοσον τμᾶμα αὐτῷ τῷ σφαιροειδέος τὸν

αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν ΖΗ, ΞΔ,

ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΔ. Αὐτὸ ἢ τὸ μεῖζον τμᾶμα

ποτὶ τὸ ἔλαοσον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ὁ ὑπεροχὰ,

•ἃ ὑπερέχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν ΖΗ, Ξ Δ, τοῦ

περιεχομένο ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΔ, ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν

ZE, ΕΔ· τὸ ἢ ἔλαοσον τμᾶμα ποτὶ τὸ ἀπότμα

μα το κώνο, ὁ ἐν αὐτῷ ἐγγεγραμμένο, ἢ αὐτὸν ἔχει

λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΔ, ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν

ΒΕ, ΕΔ. Δέδεικτη γὸ τοῦτον ἔχον τὸν λόγον, ὃν ὡ

ZE ποτὶ τὰν ΒΕ. Το ἢ ἀπότμαμα τῶ κώνα, τοῦ

ἐν τῷ ἐλάοσονι τμάματι ἐγγεγραμμένε, ποτὶ τὸ

ἀπότμαμα τοῦ κώνε ξ᾽ ἐν τῷ μείζονι τμάματι ἐγ-

γεγραμμένα, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ τῶν

ΒΕ, ΕΔ, ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΕ τετράγωνον. Τὰγδ

ἀποτμάματα τ κώνων τὰ εἰρημένα & τῶν ὑψέων λό

γον ἔχοντι, τὰν αὐτὰν ἐπεὶ βάσιν ἔχοντι . Τὰ ἢ ὕψεα

αὐτῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντι τῷ τᾶς ΔΕ ποτὶ τὰν

ΕΒ. Ἔχει καὶ τὸ μᾶζον τμᾶμα τὸ σφαιροειδέος

πιτὶ τὸἀπότμαμαξκώνο, ξἐνξἐν αὐτῷ ἐγγεγραμμένο,

ἢ αὐτὸν λόγον, ἂν ὁ ὑπεροχὰ, ᾽ ᾧ ὑπερέχει τὸ πε

ριεχόμενον ὑπὸ τῶν Η Ζ, ΞΔ, ὁ ὑπὸ τῶν ΖΕΔ π-

τὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΕ τετράγωνον. Ὁ δὲ λόγος ὅτος,

ὁμοίως τῷ πρότερον δειχθήσεται, ὁ αὐτὸς ἐὼν τῷ ἂν

ἔχει ὁ Ε Η ποτὶ τὰν ΕΔ.

-

TORELLUS IN PRO P. XII.

*Τέτων δὲ πάντων φανεραί ἐντι αἱ ἀποδείξεις. Horum autem omnium demonftrationes manifeſta

funt. Ita ego verti, ne a naturali atque obvia Græci vocabuli fignificatione recederem : fed ma-

lim, in aperto funt. Qui enim manifeſtiores funt hæ demonftrationes, quam quæ mox fequuntur,

quas tamen Archimedes non prætermifit ? Cæterum quemadmodum nonconcefferim eas mani-

feftas effe, ita neque adeo obfcuras, ut in iis, quod Rivaltus fecit, plus æquo laborandum fit.

Revera enim hujufmodi funt, ut, ſi recta via incedas, minimo negotio res confici poffit. Itaque

tria nobis demonftranda proponimus : nam reliqua, quæ confulto prætermittimus, ipſa per ſe

Patent.

· ὰ ὑπερέχει ε μείζονι

* Vide Pag. 275 .

ξ τὸ τῶν ha
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PROP. I.

1

Si rectangula conois plano ſecetur fecundum axem acto, ſectio erit rectanguli coni ſectio eadem

atque illa, quæ figuram comprehendit. Diameter autem ipfius erit communis ſectio planorum ;

tum ejus, quod figuram fecat, tum ejus, quod rectum ad id, quod ſecat, planum per axem agitur.

Secetur rectangula conois plano, ut dictum eft : eademque ſecta per axem plano alio ad id,

quod fecat, planum recto, fit conoidis quidem ſectio rectanguli coni ſectio ABC; plani vero,

quod fecat, recta IN. Ac fit conoidis axis idemque ſectionis diameter BD. Intelligantur modo

ſumpta eſſe in ſectione duo puncta M, O : et ducantur ab hifce punctis rectæ MF, ON ad IN

normales . Hæ normales utique erunt etiam ad id planum, in quo rectanguli coni ſectio eſt

ABC; quoniam planum, quod ſecat, ad idem planum eſt rectum. Ducantur porro per puncta

F, N rectæ EH, AC, quæ æquales cum BD angulos efficiant : et per rectas EH, MF ; AC,

ON agantur plana. Hæc recta utique erunt ad BD : et ſecabitur conois planis ad axem rectis.

Quare ſectiones circuli erunt, quorum centra punctaG,D: hoc enim manifeſtum eft : ideoque

rectæ MF, ON ſpatia facient æqua-

lia, altera quidem ei, quod fub EFH

continetur ; altera vero ei, quod con-

tinetur fub ANC. Ducatur poftremo

per punctum I recta IL ipſis EH, AC

parallela. Quoniam igitur ſectio ABC

rectanguli coni ſectio eft, ut quadra-

tum, quod abEG defcribitur, ad qua-

dratum, quod deſcribitur ab IL, ita

ſe habet BGad BL. Et dividendo,

ut exceſſus, quo quadratum, quod

ab EG defcribitur, excedit quadra-

B

I
L

F

E

G
H

M

A
N D

C

P

tum, quod defcribitur ab IL, ad quadratum, quod defcribitur ab IL, ita fe habet exceſſus,

quo BG ipfam BL excedit, ad BL. Æqualis eft autem exceſſus, quo quadratum, quod ab

EG defcribitur, excedit quadratum, quod defcribitur ab IL, hoc eſt FG, ſpatio, quod conti-

netur fub EFH, hoc eft quadrato, quod defcribitur ab FM : et exceſſus, quo BG ipfam BL ex-

cedit, æqualis ipſi LG, hoc eſt IF. Ut igitur quadratum, quod ab FM defcribitur, ad qua-

dratum, quod defcribitur ab IL, ita fe habet I Fad BL. Eodem modo, proportione inverſa,

demonſtrabitur, ut quadratum, quod ab I L defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur ab NO,

ita fe habere BLad IN. Igitur æqua, eademque ordinata proportione, ut quadratum, quod ab

FM defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur ab NO, ita fe habet IF ad IN. Itaque ſectio

IMO rectanguli coni ſectio eft, cujus diameter I N. At vero eandem eſſe atque ſectionem ABC,

quæ figuram comprehendit, hoc pacto demonſtrabitur. Sit BP ea recta, ad quam exiguntur qua-

drata a rectis defcripta, quæ ad axem BD ordinate ducuntur, quæ alio nomine rectum ſectionis

latus vocatur. Erit igitur quadratum, quod ab IL defcribitur, æquale ſpatio, quod fub LBP

continetur. Et quoniam fupra demonſtratum eſt, ut quadratum, quod ab FM defcribitur, ad

quadratum, quod defcribitur ab IL, ita fe habere I F ad BL ; ideo ut quadratum, quod ab FM

defcribitur, ad ſpatium, quod continetur fub LBP, ita fe habebit IF ad BL : et fumpta com-

muni altitudine BP, ita ſpatium, quod fub IF, BP continetur, ad ſpatium, quod continetur fub

LBP. Quæ autem ad eamdem magnitudinem eandem rationemhabent, ea æqualia funt. Æquale

eſt igitur quadratum, quod ab F M defcribitur, ſpatio, quod fub IF,BP continetur. Propterea

fectio IMO eadem eſt atque ſectio ABC.

PROP. II.

Si obtufiangula conois planoſecetur acto five ſecundum axem, ſive per verticem coni conoiden

continentis, ſectio erit obtuſianguli coni ſectio. Et fi quidem fecundum axem, ei ſimilis erit, quæ

figuram comprehendit : ſi vero per verticem coni conoiden continentis, non fimilis. Diameter

autem ſectionis erit communis ſectio planorum ; tum ejus, quod figuram ſecat, tum ejus, quod

rectum ad id, quod fecat, planum per axem agitur.

Secetur primo obtufiangula conois plano fecundum axem acto : eademque ſecta per axem

plano alio ad id, quod fecat, planum recto, fit conoidis quidem ſectio obtufianguli coni ſectio

ABC ; plani vero, quod fecat, recta IN. Ac ſit conoidis axis idemque ſectionis diameter BD,

et producatur ad oppofitam uſque ſectionem, cujus vertex punctum R. Intelligantur modo

fumpta eſſe in ſectione duo puncta M,O: et ducantur ab hifce punctis recte MF, ON ad IN

!
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normales. Hæ normales utique erunt etiam ad id planum, in quo obtufianguli coni ſectio eſt

ABC. Ducantur porro per puncta F, N rectæ EH, AC, quæ æquales cum BD angulos effici-

ant : et per rectas EH, MF ; AC, ON agantur plana. Hæc recta utique erunt ad BD: et ſeca-

bitur conois planis ad axem rectis. Quare ſectiones circuli erunt, quorum centra puncta G, D :

et ideo rectæ MF, ON ſpatia facient æqualia, altera quidem ei, quod fub EFH continetur ; al-

tera vero ei, quod continetur fub ANC. Ducatur poftremo a puncto I recta IL ipfis EH, AC

parallela; et producatur IN ad punctumT, ita ut pars ejus IS alteri ejus parti ST æqualis fit ;

nimirum ducta ab oppofitarum ſectionum centro Qrecta QS ad IT normali. Quoniam igitur

fectio A B C obtufianguli coni ſectio eft , ut quadratum, quod ab EG defcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur ab IL, ita fe habet ſpatium, quod fub RGB continetur, ad ſpatium, quod con-

tinetur fub RL B. Et dividendo, ut exceſſus, quo quadratum, quod ab EG defcribitur, exce-

dit quadratum, quod defcribitur ab IL, ad quadratum, quod defcribitur ab I L, ita fe habet ex-

ceffus, quo fpatium, quod fub RGB continetur, ſpatium excedit, quod continetur fub RLB, ad

ſpatium, quod continetur fub RLB. Æqualis eſt autem

exceſſus, quo quadratum, quod ab EG defcribitur, ex-

cedit quadratum, quod defcribitur ab IL, ſpatio, quod

continetur fub EFH; hoc eft quadrato, quod defcri-

bitur ab MF. Ut igitur quadratum, quod ab MF de-

ſcribitur, ad quadratum, quod defcribitur ab IL, ita ſe

habet exceffus, quo fpatium, quod fub RGB contine-

tur, excedit ſpatium, quod continetur fub RLB ad ſpa-

tium quod continetur fub RLB. Eodem modo, inverſa

proportione, demonftrabitur, ut quadratum, quod ab I L

defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur ab ON, ita

ſe habere fpatium, quod fub RLB continetur, ad excef-

fum, quo fpatium, quod fub RDB continetur, excedit

ſpatium, quod continetur fubRLB. Igitur æqua, eadem-

que ordinata proportione, ut quadratum, quod ab MF

defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur ab NO, ita

ſe habet exceſſus, quo fpatium, quod fubRGB continetur,

excedit ſpatium, quod continetur fub RLB, ad exceſſum,

quo fpatium, quod fub RDB continetur, ſpatium exce-

dit, quod continetur ſub RLB. Æqualis eſt autem excef-

fus, quo ſpatium, quod fub RGB continetur, excedit ſpatium,quod continetur ſubRLB,exceſſui,

quo quadratum, quod a GQdefcribitur, quadratum excedit, quoddefcribitur ab LQ: et exceſſus,

quo fpatium, quod fub RDB continetur, excedit ſpatium, quod continetur fub R L B, æqualis

exceffui, quo quadratum, quod a DQdefcribitur, quadratum excedit, quod defcribitur ab LQ.

Igitur ut quadratum, quod ab MF defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur ab ON, ita fe

habet exceffus, quo quadratum, quod a GQ defcribitur, excedit quadratum, quod defcribitur ab

LQ, ad exceffum, quo quadratum, quod a DQdeſcibitur, quadratum excedit, quod defcribitur

ab LQ. Æqualis eſt autem exceſſus, quo quadratum, quod aGQdefcribitur, excedit quadratum,

quod defcribitur ab LQ, ſpatio, quod fub TFI continetur : et exceffus, quo quadratum, quod a

DQdefcribitur, quadratum excedit quod defcribitur ab LQ, æqualis fpatio, quod continetur ſub

TNI. Igitur ut quadratum, quod ab MF defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur ab ON,

ita fe habet fpatium, quod fub TFI continetur, ad ſpatium, quod continetur fub TNI. Itaque

ſectio IMO obtufianguli coni ſectio eſt, cujus diameter IN. At vero fimilem eſſe ſectioni ABC,

quæ figuram comprehendit, hoc pacto demonftrabitur. Sint rectæ IV, BP ſectionum IMO,

ABC latera, quæ recta vocantur. Et quoniam fupra demonftratum eft, ut quadratum, quod ab

MF defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur ab IL, ita fe habere exceffum, quo fpatium,

quod fub RGB continetur, excedit ſpatium, quod continetur fub RLB, ad fpatium, quod con-

tinetur fub RLB ; ideo permutando, ut quadratum, quod ab MF defcribitur, ad ſpatium,quodfub

TFI continetur ; quod quidem fpatium exceſſui, quam modo diximus, æquale eſt; ita fe habebit

quadratum, quod ab IL defcribitur, ad fpatium, quod continetur fub RLB. Se habet autem

ut quadratum, quod ab MF defcribitur, ad fpatium, quod fub TFI continetur, ita IV ad TI :

et ut quadratum, quod ab IL defcribitur, adſpatium, quod continetur fubRLB ita BP ad RB.

Se habet igitur ut IV ad TI, ita BP adBR. Propterea ſectio IMO fimilis eſt ſectioniABC.

Quæ prima erat propoſitionis pars.
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Secetur autem ſecundo obtufiangula conois plano acto per coni verticem conoiden continentis :

eademque, quæ fupra, conftruantur. Ducantur præterea per puncta B, I rectæ BK, IK ſectionem

ABC contingentes : et per puncta F, N ipfi IK parallelæ PX, VS : producaturque IQad op-

pofitam uſque ſectionem, ut ipfam in puncto T contingat. Quoniam igitur EH, PX parallelæ

funt retisBK, IK, ſectionemABC in punc-

tisB, I contingentibus ; utſpatium, quod fub

EFH continetur, hoc eſt quadratum, quod

ab MF defcribitur, ad ſpatium, quod con-

tinetur fub PFX, ita fe habet quadratum,

quod a BK deſcribitur, ad quadratum,

quod defcribitur ab IK. Eadem ratione,

ut ſpatium, quod fubANCcontinetur, hoc

eſt quadratum, quod ab ON defcribitur,

ad fpatium, quod continetur fub VNS,

ita ſe habet quadratum, quod a BK defcri-

bitur, ad quadratum, quod defcribitur ab

İK. Ut igitur quadratum, quod ab MF

defcribitur, ad quadratum, quod defcribi-

tur ab ON, ita ſe habet ſpatium, quod fub

PFX continetur; hoc eſt quadratum quod

a PF defcribitur, ad ſpatium, quod conti-

netur fub VNS; hoc eft quadratum, quod

defcribitur ab VN. Se habet autem ut

quadratum, quod aPF defcribitur, adqua-

dratum, quod defcribitur ab VN, ita ſpa-

tium, quod fub TFI continetur, ad ſpa-

tium, quod continetur fub TNI. Se ha-

bet igitur, ut quadratum, quod ab MF

defcribitur, ad quadratum, quod defcribi-
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tur ab ON, ita fpatium, quod fub TFI continetur, ad fpatium, quod continetur fub TNI.

Itaque ſectio IMO obtufianguli coni ſectio eft, cujus diameter IN. At vero non eſſe ſectioni

ABC fimilem, hoc pacto demonftrabitur. Sit enim, fi fieri poteſt, ſimilis : et intelligatur per

punctum I actum eſſe planum fecundum axem BD, quod in conoide ſectionem faciat IYZ. Erit

utique ſectio IMO fimilis etiam fectioni IYZ, quam ipſi ABC fimilem eſſe demonftravimus.

Et quoniam ut TF ad FI, ita fe habet, propter triangulorum QT, FQG fimilitudinem,

G adGL; ideo ut MF ad FI, ita fe habuerit YY ad YI; et permutando, ut MF ad YY,

ita FI ad Ir. Quod fieri non poteft. Minor ſi quidem eſt MF quam YY; et FI major quam

Iv. Propterea ſectio IMO non eſt ſimilis ſectioni ABC. Quæ erat propoſitionis pars altera.

PROP. III.

Si ſphæroideon figurarum utralibet plano ſecetur ſecundum axem acto, ſectio erit acutianguli co-

ni ſectio ei ſimilis, quæ figuram comprehendit. Diameter autem ſectionis erit communis ſectio

planorum ; tum ejus, quod figuram fecat, tum ejus, quod rectum ad id, quod fecat, planum per

axem agitur.

Secetur longa ſphærois plano, ut dictum eſt: eademque fecta per axem plano alio ad id, quod

fecat, planum recto, ſit ſphæroidis quidem ſectio acutianguli coni ſectio DEBH; plani vero, quod

ipſam ſecat, recta IK. Ac ſit ſphæroidis axis idemque ſectionis diameter BD; centrum punctum

C; minorque diameter RC, quæ ipfam IK in puncto P ſecet. Intelligantur modo fumpta eſſe in

ſectione duo puncta M,O: eademque, quæ in fuperioribus propoſitionibus, conftruantur. Eodem

modo demonſtrabitur, ſectiones, quæ fiunt a planis per rectas EH, MF ; itemque ST, ON

actis circulos eſſe, quorum centra puncta G, V: ideoque rectas MF, ON ſpatia facere æqualia,

alteram quidem ei, quod fub EFH continetur ; alteram vero ei, quod continetur fub SNT.

Quoniam igitur ſectio DEBH acutianguli coni ſectio eft, ut quadratum, quod ab SVdefcribitur,

ad quadratum, quod defcribitur ab IL, ita fe habet ſpatium, quod fub DVB continetur, ad

ſpatium, quod continetur fub DLB. Et dividendo, ut exceſſus, quo quadratum, quod ab SV

defcribitur, excedit quadratum, quod defcribitur ab IL, ad quadratum, quoddefcribitur ab IL,

ita fe habet exceſſus, quo ſpatium, quod fub DVB continetur, fpatium excedit, quod conti-

4L
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netur fub DLB, ad ſpatium, quod continetur ſub DLB. Æqualis eſt autemexceſſus, quo qua-

dratum, quod ab SV defcribitur, excedit quadratum, quod defcribitur ad IL, hoc eſt NV, ſpa-

tio, quod continetur fubSNT, hoc eft quadrato, quod defcribitur ab ON. Ut igitur quadratum,

quod ab ON defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur ab IL,

ita fe habet exceſſus, quo ſpatium, quod fub DVB continetur, ex-

cedit ſpatium, quod continetur fub DLB, ad ſpatium, quod conti-

netur fub DLB. Eodem modo, inverſa proportione, demonftrabitur

ut quadratum, quod ab IL defcribitur, ad quadratum, quod defcribi-

tur ab MF, ita fe habere ſpatium quod fub DLB continetur, ad ex-

ceſſum, quo ſpatium, quod fub DGB continetur, excedit ſpatium,

quod continetur fub DLB. Igitur æqua eademque ordinata propor-

tione, ut quadratum, quod ab ON defcribitur, ad quadratum, quod

defcribitur ab MF, ita fe habet exceſſus, quo ſpatium, quod fub DVB

continetur,excedit ſpatium,quodcontinetur ſubDLB, ad exceſſum, quo
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ſpatium, quod fubDGBcontinetur,fpatium excedit, quod continetur fubDLB. Æqualis eſt autem

exceſſus, quo ſpatium, quod fub DVB continetur, excedit fpatium, quod continetur fub DLB,

exceſſui, quo quadratum, quod a CL, hoc eſt PI, defcribitur, excedit quadratum, quod defcri-

bitur a CV, hoc eft PN : et exceſſus, quo ſpatium, quod fub DGB continetur, excedit ſpatium,

quod continetur fub DLB, æqualis exceſſui, quo quadratum, quod aCL, hoc eft PI, defcri-

bitur, quadratum excedit, quod defcribitur a CG, hoc eft PF. Ut igitur quadratum, quod ab

ONdefcribitur, ad quadratum, quod defcribitur ab MF, ita fe habet exceſſus, quo quadratum,

quod a PI deſcribitur, excedit quadratum, quod deſcribitur a PN, ad exceſſum, quo quadra-

tum, quod a PI defcribitur, quadratum excedit, quod defcribitur a PF. Equalis eſt autem ex-

ceffus, quo quadratum, quod a PI defcribitur, excedit quadratum, quod deſcribitur a PN, ſpa-

tio, quod fub KNI continetur : et exceſſus, quo quadratum, quod a PI defcribitur, quadratum

excedit, quod defcribitur a PF, æqualis fpatio, quod continetur fub KFI. Igitur ut quadratum,

quod ab ON defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur ab MF, ita fe habet ſpatium, quod

fub KNI continetur, ad ſpatium, quod continetur ſub KFI. Itaque ſectio IMK, acutianguli

coni ſectio eft, cujus diameter IK. At vero ſimilem eſſe ſectioni DEBH, quæ figuram compre-

hendit, hoc pacto demonftrabitur. Ducatur a P recta QP ad IK normalis ; quæ quidem dimidia

pars erit minoris diametri ſectionis IMK. Demonftrabitur pariter ac fupra, ut quadratum, quod

a QP defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur ab IL, ita fe habere quadratum, quod a PI

defcribitur, ad ſpatium quod continetur ſubDLB. Et permutando. Sehabet autem ut quadra-

tum, quod ab IL defcribitur, ad ſpatium, quod continetur fub DLB, ita quadratum, quod ab

RC defcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a BC. Se habet igitur ut quadratum, quod a

QP defcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a PI, ita quadratum, quod ab RC deſcribitur,

ad quadratum, quod defcribitur a BC : ideoque etiam, ut QP ad PI, ita RC ad BC. Si enim

quatuor fuerint ſpatia fimilia, ſibique invicem proportionalia, proportionales fibi invicem erunt

et rectæ lineæ, a quibus deſcribuntur. Propterea ſectio IOK fimilis eſt ſectioni EBHD. Li-

ceat autem, quæ de longa ſphæroide demonftrari, etiam ad latam fimili ratione transferre.

Porro hæ demonftrationes brevius aliquanto confici poffunt, fi propofitionibus quibufdam uta-

ris ; quod ipfi fecimus in altera fecundæ propofitionis parte ; quas ab aliis atque aliis ductas in ter-

tio Conicorum libro Apollonius demonftravit. Sed hoc, opinor, ad nitorem atque elegantiam per-

tinet, quodcunque demonſtrandum fufceperis, quam pauciffimis fuperftruere.
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ΙΟΝΤΑΙ τινές, * Βασιλεῦ Γέλων, ξψάμ

με τἀριθμὸν ἄπειρον εἶμεν τῷ πλήθει. Λέγω

δε, ἐ μόνον ὁ περὶ Συρακέσας τὲ κὶ τὰν ἄλλαν Σικέ-

λίαν ὑπάρχοντος· ἀλλὰ καὶ τοῦ κατὰ πᾶσαν χώ-

ραν τάντε οἰκημθύαν καὶ τὰν ἀοίκητον. Ἐντὶ τινὲς

δὲ, οἱ αὐτὸν ὁ ἄπειρον μὲν εἶμῳ ἐχ᾽ ὑπολαμβάνοντι

μηδένα μέντοι ταλικῶτον κατωνομασμένον ὑπάρχειν,

ὅςτις ὑπερβάλλει τὸ πλῆθος αὐτοῦ. Οἱ δὲ ὅτως

δοξάζοντες, δῆλον & ὡς, εἰ νοήσαιεν ἐκ τῆ ψάμμε τα

λικῶτον ὄγκον συγκείμθυον · ἶμεν, ἁλίκος ὁ πᾶς γᾶς

ὄγκος, ἀναπεπληρωμένων ἐν αὐτῷ τῶν τε πελαγέων

πάντων, κὶ τῶν κοιλομάτων τᾶς γᾶς ἴσον ὕψος τοῖς

ὑψηλοτάτοις τῶν ὀρέων· πολλαπλασίως μὲν ἡγῶντο

μηδ᾽ ῾ ἐν ἀκαρεῖ ἔμμεναι ὑπερβάλλοντα τὸ πλῆθος

αὐτοῦ. Ἐγὼ δὲ πειρασῦμαι * τᾶτο δεικνύειν δι᾽ ἀπο-

δείξεων * γεωμετρικῶν, αἷς παρακολεθήσεις, ὅτι τ

* ὑφ᾽ ἁμῶν κατωνομασμένων ἀριθμῶν, καὶ ἐνδεδομένων

ἐν τοῖς ποτὶ Ζεύξιππον * γεγραμμένοις, ὑπερβάλλοντι

τινές &
μόνον τὸν ἀριθμὸν 'ξψάμμα8η μέγεθος

ἔχοντος ἴσον τὰ γὰ πεπληρωμένα, καθάπερ ἅπα-

μεν, ἀλλὰ καὶ τὸν ξη μέγεθος ἴσον ἔχοντος τῷ κόσ-

μῳ. Κατέχεις δὲ ὅτι καλεῖται κόσμος ὑπὸ μὲν

τῶν · πλειόνων ᾿Ασρολόγων ἁ σφαῖρα, ἃς ἐςὶ κέν

τρον μὲν τὸτᾶςγᾶς κέντρον, ἐὰ ἢ ἐκ τοῦ κέντραἴσι

τῷ εὐθειὰ τὰ μεταξὺ τοῦ κέντρα τοῦ ἁλία, καὶ τοῦ

κέντρο τᾶς γᾶς. Ταῦτα γὰρ ἐν ταῖς γραφομέναις

παρὰ τῶν ἀτρολόγων διακρέσας ᾿Αρίςαρχος ὁ Σά.

μιος * ὑποθεσιῶν ἐξέδωκεν γράψας· ἐν αἷς ἐκ τῶν

ὑποκειμένων συμβαίνει, τὸν κόσμον πολλαπλάσιον

εἶμεν τοῦ νῦν εἰρημένα. Ὑποτίθεται γὰρ τὰ μὲν ἀ-

πλανῆ τῶν ἄτρων, κὰ τὸν ἅλιον μένειν ἀκίνητον· τὰν

1 m

A
RBITRANTUR nonnulli, Rex Gelo,

arenæ numerum multitudine eſſe infini-

tum. Neque ejus tantumdico, quæ circa Syra-

cuſas reliquamque Siciliam eſt, ſed ejus quoque,

quæ circa regiones omnes cum habitabiles tum
inhabitabiles. Quidam vero non illum quidem

infinitum effe credunt; fednullum effe denomi-

natum numerum adeo magnum, ut illius multi-

tudinem excedat. Itaque eos, qui ita exiſtimant,

manifeſtum eſt, ſi ejufmodi arenæ molem ani-

mo comprehenderent, cujufmodi eſſet totius

terræ moles, ſi repletis in ea maribus, caviſque

omnibus, excelfiffimorum montium vertices ex-

æquaret; multominus fibi perfuafuros numerum
aliquem in promptueſſe, qui illius multitudinem

excederet. Ego vero demonftrare conabor, et

quidem geometricis demonſtrationibus, quibus

ipſe non repugnabis ; eorum numerorum, qui

denominati traditique a nobis funt in iis libris,

quos ad Zeuxippum ſcripſimus, quofdam effe,

qui non modo ejus arenæ numerum excedant,

cujus magnitudo terræ, ut diximus, repletæ

æqualis fit; fed ejus quoque, cujus magnitudofit

mundo æqualis. Optime autem noſti mundum

a plerifque Aftrologis vocari ſphæram, cujus

quidem centrum idem eſt atque terræ , quæ

vero a centro ducitur, rectæ æqualis eſt, quæ in-

ter ſolis, terræque centrum interjicitur. Hæc

utique refellens Aristarchus Samius in pofitioni-

bus edidit, quas adverſus Aſtrologos fcripfit ; ex.

quibus colligitur mundum eo, quemmodo dix-

imus, multo majorem eſſe. Ponit enim inerran.

tes quidem ſtellas, ſolemque ipſum immobiles

* SicMS .

8 τῷδυκνύειν

• πλείσων

ὁ ἐν τινὲς

Η γεωμετρικῶν

• μέτρον μὲν

· ἄπενρον ἡ ἐνιμεν

ἱ ὑφάμων

4 ὁ δὲ τοῦ κέντρε

ὰ ὡς ἦν νοῆσαι ἓν ἐκ τῶ · τὰμὲν ἀλίκων ὁ

* γεγραμμένος

.... αἱ εὐθειαι

1 τὸν καὶ τοῦ ψάμμα τα μέγεθος

• ὑπόθεοιν τινά

* μηδένα μάρη
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manere ; terram vero circumferri per ambitum δὲ γᾶν περιφέρεθαι περὶ τὸν ἅλιον κατὰ κύκλε

circuli circa folem, qui eſt in medio curriculo

fitus ; denique ſphæram inerrantium ſtellarum,

cujus idem eft atque folis centrum,magnitudine
ejuſmodo effe, ut circulus, per quem ponit ter-

ram circumferri, eam habeat rationem ad diftan-
tiam inerrantium ſtellarum, quam ſphæræ cen-

trum habet ad ejus ſuperficiem. Hoc autem
manifeftum eft fieri non poffe. Cum enim ſphæ-

ræ centrum nullam habeat magnitudinem, ne-

que ullam habere rationem ad ſphæræ fuperfici-

em ponendum eſt. Credendus autem eſt Ari-
ſtarchus hoc intellexiſſe : nimirum cum terra

concipiatur quaſi mundi centrum; quam ha-

bet rationem terra ad mundum, quemdiximus,

hanc habere ſphæram, in qua circulus eft, per
quem ponit terram circumferri, ad inerrantium

ſtellarum ſphæram. Namdemonftrationes fuas,

phænomenis ita poſitis, conficit: maximeque

videtur magnitudinem fphæræ, in qua terram

moveri vult, ponere ei, quem diximus, mundo
æqualem. Itaque dicimus, ſi ſphæra ex arena

fieret tanta magnitudine, quanta ponit Ariſtar-

chus inerrantium ſtellarum ſpæram effe; tunc id

quoque demonftratum iri, eorum numerorum,

qui in Principiis denominantur, quofdam effe,

qui arenæ illius numerum multitudine exce-

dant. Nimirum his poſitis; primum quidem,

terræ ambitum eſſe quafi tercentum myriadum

ſtadiorum, non vero majorem. Cum enim alii

demonftrare conati fint, quod tu minime ignoras,

terræ ambitum effe quaſi trigintamyriadum ſta-

diorum; ego longe fupergreſſus, poſito eodem
quaſi decuplo majore, quam qui a prioribus illis

exiftimaretur, quaſi tercentum myriadum ſtadio-

rumnon veromajorem, eſſe pono. Deinde terræ

diametrum majorem effe diametro lunæ ; et dia-

metrum ſolis majorem diametro terræ, eadem

pariter fumens, quæ complures Superiorum

Aftrologorum. Poftremo, folis diametrum quafi

trigintuplam effe diametri lunæ, non vero majo-

Cum enim ex Superioribus Aftrologis,

Eudoxus quidem Solis diametrum diametri lune

quafi nonuplam eſſe affirmaverit ; Phidias vero

Acupatri filius quafi duodecuplam eſſe dixerit;

denique Aristarchus demonftrare conatus fit

majorem quidem eſſe quam duodevigintuplam,

minorem vero quam vigintuplam; ego hunc

quoque fupergreffus, ut quod propofitum eſt

fine controverfiademonſtratum fit, ſolis diame-

trum diametri lunæ quaſi trigintuplam, non ve-

ro majorem effe pono. Ad hæc, folis diame-

rem.

S

ἔσω τὸν κύκλον καθ᾿ αὐτὰν γᾶν

2 πλανέων ἄσρων • Sic MS..

τ' μοιριάδων σαδίων καὶ μὴ μείζω

τη μὴ μείζω
πλασίαν

περιφέρειαν, ὃς ἐσιν ἐν μέσῳ τῷ δρόμῳ κείμενος ·

τὰν δὲ τῶν ἀπλανῶν ἄτρων σφαῖραν, περὶ τὸ αὐτὸ

κέντρον τῷ ἁλίῳ κειμέναν, τῷ μεγέθει ταλικαύταν

εἶμεν, ῾ὣς τε τὸν κύκλον, καθ᾽ ἂν τὰν γᾶν ὑποτί-

θεται περιφέρεοθαι, τοιαύταν ἔχειν ἀναλογίαν πατὶ

τὰν τῶν ἀπλανῶν ἀποςασίαν, οἷαν ἔχει τὸ κέντρον

τᾶς σφαίρας ποτὶ τὰν ἐπιφάνειαν. Τῦτο δὲ σύδη-

λον ὡς ἀδύνατόν ἐσιν. Ἐπεὶ γὸ τὸ τᾶς σφαίρας

κέντρον ἐδεν ἔχει μέγεθος, ἐδε λόγον ἔχειν ἐδενα

ποτὶ τὰν ἐπιφάνειαν τᾶς σφαίρας ὑπολαπλέον ' αὐ-

τό. Ἐκδεκτέον ἢ τὸν ᾿Αρίςαρχον διανοεῖθαι τόδε·

ἐπειδὴ τὰν γᾶν ὑπολαμβάνομεν ὥσπερ μὲν τὸ κέν-

τρον τῷ κόσμῳ, ὃν ἔχει λόγον ἃ γᾶ ποτὶ τὸν ὑφ᾽

ἁμῶν εἰρημένον κόσμον, τοῦτον ἔχειν τὸν λόγον τὰν

σφαίραν, ἐν ᾧ ἐσιν ὁ κύκλος, καθ᾽ ὃν τὰν γᾶν

“ ὑποτίθεται περιφέρεθαι, ποτὶ τὰν " τῶν ἀπλα-

νέων ἄςρων σφαίραν. Τᾶς γὸ ἀποδείξιας, τῶν φαι-

νομένων ὕτως ὑποκειμένων, ἐναρμόζει· καὶ μάλισα

φαίνεται, τὸ μέγεθος τᾶς σφαίρας, ἐν ᾧ ποιῖται

των γᾶν κινεμέναν, ἴσον ὑποτίθεθαι τῷ ᾽ ὑφ᾽ ἁμῶν
εἰρημένῳ κόσμῳ. Φαμὲν δὴ, καὶ εἰ γένοιτο ἐκ τοῦ

ψάμμε ' σφαίρα ταλικαύτα τὸ μέγεθος, ἁλίκαν

᾿Αρίςαρχος ὑποτιθεται τὰν τῶν ᾿ ἀπλανέων ἄσρων

σφαίραν εἶμεν· * καὶ ὕτως τινὰς δειχθήσεθαι τῶν ἐν

᾿Αρχαῖς τῶν κατονομασίαν ἐχόντων, ὑπερβάλλοντας

τῷ πλήθει τὸν καὶ τὸν τοῦ ψάμμο, τοῦ μέγεθος

ἔχοντος ἴσον τὰ εἰρημένα σφαίρα. Ὑποκειμένων

τῶν δὲ· πρῶτον μὲν, περίμετρον τᾶς γᾶς εἶμεν ὡς

τ' « μυριάδων σαδίων, κι, μὴ μείζω. Καίπερ τῶν

πειραμένων ἀποδεικνύειν, καθὼς καί τοι παρακολε-

θεῶς, ἐὅσαν αὐτὰν ὡς λ' μυριάδων σαδίων· ἐγὼ δ'

ὑπερβαλλόμενος, καθεὶς τὸ μέγεθος τᾶς γᾶς ὡς

· δεκαπλάσιον τοῦ ὑπὸ τῶν προτέρων δεδοξασμένε,

τὰν περίμετρον αὐτᾶς ὑποτίθεμαι εἶμεν, ῾ ὡς τ' μυριά-

δων σαδίων κὰ μὴ μείζω. Μετὰ ἢ τᾶτο, τὰν διάμετρον

τᾶς γᾶς μείζονα & εἶμεν τᾶς διαμέτρε τᾶς σελήνας ·

κὰ τὰν διάμετρον τοῦ ἁλίς μείζονα εἶμεν τᾶς διαμέ-

τρο τᾶς γᾶς· ὁμοίως τὰ αὐτὰ λαμβάνων τοῖς

πλείσοις τῶν Προτέρων ᾿Ασρολόγων. Μετὰ δὲ ταῦ-

τα, τὰν διάμετρον τοῦ ἁλίε τᾶς διαμέτρο τᾶς σε-

λήνας ὡς τριακονταπλασίαν εἶμεν, ὶὰ μὴ μείζονα.

Καίπερ τῶν Προτέρων Ατρολόγων, * Εὐδόξα μὲν, ὡς

ἐννεαπλάσιον ἀποφαινομένε. Φειδία δὲ τῶ Ἀκέπα-

τρος, ὡς δωδεκαπλασίαν· ᾿Αριςάρχε δὲ πεπειρα-

μένα δεικνύειν, ὅτι ἐςὶν ἃ διάμετρος ἁλία τᾶς δια--

μέτρα τᾶς σελήνας, μείζων μὲν ἡ ὀκτωκαιδέκα-

πλασίων, ἐλάτων δὲ ἢ εἰκοσαπλασίων· ἐγὼ δὲ

ὑπερβαλλόμενος ἢ τᾶτον, ὅπως τὸ ὑποκάμενον ἀν

αμφίλογον ἢ δεδειγμένον, ὑποτίθεμαι τὰν διάμετρον

τοῦ ἀλίγτᾶς διαμέτρς τᾶς σελήνας, ὡς ' τριακοντα-

πλασίαν εἶμεν, ήτη μὴ μειζόνα. Ποτὶ δε τούτοις

b
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τὰν διάμετρον τῷ ἁλίς μείζονα εἶμεν τας τοῦ χιλια-

γώνε πλευρᾶς, τοῦ εἰς τὸν μέγισον κύκλον ἐγγραφο-

μένα τῶν ἐν τῷ κόσμῳ . Τὅτο ἢ ὑποτίθεμαι, ᾿Αρ-

σάρχε μὲν εἰρηκότος , το κύκλοτῶν ζωδίων τὸν ἅλιον

Φαινόμενον, ὡς τὸ εἰκοςὸν κὰ ἑπλακοσιοςόν. Αὐτὸς ἢ

ἐπισκεψάμενος, τόνδε τὸν τρόπον ἐπειράθην, ὀργανι-

κῶς λαβῶν τὰν γωνίαν , ἐς· ἂν ὁ ἅλιος ἐναρμόζει, τὰν

κορυφὰν ἔχεσαν ποτὶ τὰ ὄψει . Τὸ μὲν ὅμοιον ἀκρι-

βεῖ λαβῶν ἐκ ἀχερές ἐσι· διὰ τὸ, μήτε τὰν ὄψιν,

μήτε τὰς χείρας, μήτε τὰ ὄργανα, δι᾽ ὧν " λαβῶν,

ἀξιοπίσας εἶμεν τὸ ἀκριβὲς ἀποφαίνεοθαι . Περὶ δὲ

τέτων ἐπὶ τοῦ παρόντος ἐκ εὔκαιρον μακκύειν, ἄλ-

λως τε κὶ πλεονάκις τοιύτων ἐμπεφανισμένων. ᾿Από-

χρη δέ μοι , ἐς τὰν ἀπόδειξιν τοῦ προκειμένε, γωνίαν

λαβῶν, ἃ τίς ἐσι μὴ μάζων τᾶς γωνίας ἐς ἂν ὁ ὁ

ἅλιος ἐναρμόζη, τὰν κορυφὰν ἔχεσαν ποτὶ τῷ

ὄψει· ὰ πάλιν ἄλλαν γωνίαν λαβεῖν, ᾽ ἅ τίς ἐσιν ἐκ

ἐλάτων τᾶς γωνίας ἐς · ἂν ὁ ἅλιος ἐναρμόζη, τὰν

κορυφὰν ἔχεσαν ποτὶ τῷ ὄψει. Τεθέντος ὧν μα-

κρὲ κανόνος ἐπὶ πέδον ὀρθὸν ἐν τόπῳ κείμενον, ὅθεν

ἤμελλεν · ἀνατελῶν ὁ ἅλιος ὁρᾶθαι, καὶ κυλίνδρες

μικρᾶ τορνφθέντος, καὶ τεθέντος ἐπὶ τὸν κανόνα

ὀρθῶ, ἀθέως μετὰ τὰν ἀνατολὰν τῷ ἁλίγ· ἔπειτ᾿

ἐόντος αὐτῷ ποτὶ τῷ " ὁρίζοντι, καὶ δυναμένε αὐτοῦ

ἀντιβλέπεοθαι, " ἐπεςράφη ὁ κανὼν ἐς τὸν ἅλιον,

καὶ ὰ ὀψὶς * κατεσάθη ἐπὶ τὸ ἄκρον τοῦ κανόνος· ὁ

δὲ κύλινδρος, ἐν μέσῳ κείμθμος, τᾶ τε ἁλίς καὶ τᾶς

ὄψιος, ἐπεσκότει τῷ ἁλίῳ. ᾿Αποχωριζομύς τε κυ-

λίνδρα ἀπὸ τᾶς ὄψιος, ἐν ᾧ"ἄρξατο παραφαίνεπζ&

ἁλίς μικρὸν ἐφ᾽ ἑκάτερα τοῦ κυλίνδρε, * κατεσάθη

ὁ κύλινδρος . * Εἰ μὲν ὁμοίως συνέβαινεν τὰν ὄψιν ἀφ᾽

ἑνὸς σαμείς βλέπειν· ἀθειᾶν ἀχθεισῶν ἀπ᾿ ἄκρε

τῷ κανόνος, ἐν ᾧ τόπῳ ὁ ὄψις κατεσάθη ἐπι-

ψαυκσᾶν τοῦ κυλίνδρες· ὁ περιεχομένα γωνία ὑπὸ

e

τὰν ἀχθεισᾶν ῾ ἐλάοσων κα εἴη τᾶς γωνίας, ἐς ἂν

ὁ ἅλιος ὁ ἐναρμόζει, τὰν κορυφὰν ἔχεσαν ποτὶ τα

ὄψει· διὰ τὸ περιβλέπεσθαί τι τῷ ἁλίς ἐφ᾽ ἑκάτερα

τὸ κυλίνδρα. Ἐπεὶ δ᾽ αἱ ὄψιες ἐκ ἀφ᾽ ἑνὸς σαμείς

βλέποντι, ἀλλὰ ἀπό τινος μεγέθεος, ἐλάφθη τì

μέγεθος σρογγύλον, ἐκ ἔλατιον ὄψιος· καὶ τε-

θέντος τε μεγέθεος ἐπὶ τὸ ἄκρον τῶς κανόνος, ἐν ᾧ

τόπῳ ὁ ὄψις ' κατεσάθη, ἀχθεισᾶν εὐθειᾶν ἐπι-

ψαυεσᾶν & μεγέθεος, κἐξ κυλίνδρε· ὰ ὧν περιεχο

μένα γωνία ὑπὸ τῶν ἀχθεισᾶν ἐλάτων ἦ᾽ τᾶς γω-

νίας, ἐς ἂν ὁ ἄλιος ἐναρμόζη τὰν κορυφὰν ἐχέσας

ποτὶ τῷ ὄψει . Τὸ δὲ μέγεθος τὸ ἐκ ἔλατιον " ὄψιος,

τόνδε ἢ τρόπον εὑρίσκεται. Δύο κυλίνδρια ἀναλαμ-

βάνεται λεπτὰ * ἰσοπαχέα ἀλλάλων, τὸ μὲν λευκὸν,

τὸ δὲ᾿ ἔ· καὶ η προςίθενται πρὸ τᾶς ὄψιος, τὸ

μὲν λακὸν ἀφεςακὸς ἀπ᾿ αὐτᾶς, τὸ δὲ & λευκὸν

* ὡς ἐσιν ἐγγυτάτω τᾶς ὄψιος, ὥσε καὶ θιγγάνειν

τὸ προσώπε. ° Εἰ μὲν ἦν τὰ λαφθέντα κυλίνδρια

λεπτότερα ἐῶντι τᾶς ὄψιος, περιλαμβάνεται " ὑπὸ

n
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trum majorem eſſe latere chiliagoni circulo

maximo omnium, qui funt inmundo, inſcripti.

Quod quidem pono, affirmante Ariftarcho, fo-

lem ejus circuli qui Zodiacus dicitur, partem

quaſi ſeptingentefimam, et vigefimam apparere.
Ego autem explorando hoc plane modo, cona-

tus fum angulum per inſtrumenta fumere, cui

fol ſeſe accommodat, qui verticem ad oculum

habeat. Quem quidem omnio accurate fumere

haud facile eft ; eo quod, neque oculus, neque

manus, neque inſtrumenta, per quæ fumitur,

fatis idonea funt ad id, quod accuratum eft,

oftendendum. Sed de his non eft opus plura in

præfentia dicere ; cum fæpe alias fuerint obfer-

vata. Mihi ſufficit ad id, quod propofitum eft,

demonſtrandum, angulum fumere, qui major non

fit angulo, cui ſol ſeſe accommodat, et verticem

habeat ad oculum; rurſuſque aliam angulum fu-

mere, qui angulo minor non fit, cui ſol ſeſe ac-

commodat, et verticem item ad oculumhabeat.

Itaque pofita longa regula ſuperplanum excita-
tum inloco, unde fol exoriens coſpiciendus erat,

et cylindro parvo, tornatoque ſuper regulam ad

rectos angulos poſito ſtatim poft folis ortum ; eo-

dem fubinde ad finitorem extante, ita utex adver-

ſo confpici poſſet, regula ad ſolem converſa eſt,

oculuſque in extremo regulæ conftitutus , et cy-

lindrus ita inter folem, oculumque interjectus, ut

folem obfcuraret. Amoto autem ab oculo cylin-

dro, cum primum inciperet ab utraque cylindri

parte folis minimumquiddam apparere, cylind-
rus ſiſtebatur. Si quidem igitur contingeret, ut

oculus abuno puncto infpiceret; ductis rectis ab

extremo regulæ in quo oculus conftitutus fuerat,

quæ cylindrum contingerent; qui a ductis rectis

angulus comprehenderetur, minor effet angulo,
cui fol ſeſe accommodat,quiverticemad oculum

haberet: propterea quod folis quippiam ab

utraque cylindri parte conſpectum fuit. Quoni-
am vero oculus non ab uno puncto, ſed a mag-

nitudine quadam infpicit; fumptaeſtmagnitudo
quædam teres oculi acie non minor: eademque

pofita in extremo regulæ, in quo oculus confti-

tutus fuerat, ductiſque rectis,quæmagnitudinem

hanc, et cylindrum contingerent ; qui a ductis

rectis angulus comprehendebatur, minor factus

eſt angulo, cui ſol ſeſe accommodat, quiverticem

ad oculum haberet. Magnitudo autem, quæ

oculi acie minor non fit, hoc pacto invenitur.

Sumuntur duo cylindri exiles æquali inter ſe

craffitudine, alter albus, alter non albus: appo-

nunturque ad oculum, ita ut albus remotior ab

oculo fit, non albus eidem quam proximus, ut

faciem ipfam contingat. Si quidem igitur

ſumpti cylindri exiliores fint quam oculi acies,

9 ἂν

y Sic MS.
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proximiore altero abeadem comprehenſo, remo-

tior alter albuſque confpicitur: et quidem fi
multo exiliores fint, totus ; ſinvero minus, partes

ejus aliquæ ab utraqueproximioris parte. Itaque

ſumptis hujufmodi cylindris, atque ita difpofi-
tis, ut alter alterum craffitudine fua non autem

ampliorem locum, obfcuret ; tanta magnitudo,

quanta eſt craffitudo cylindrorum, qui hoc faci-
unt, minor quodammodo non eft oculi acie.

Angulus autem non minor angulo, cui fol fefe

accommodat, qui verticem ad oculum habet,

hoc pacto ſumptus eft. Amoto ſuper regulam

ab oculo cylindro, ita ut totum ſolem obfcuraret,

ductiſque rectis ab extremo regulæ, in quoocu-

lus conftitutus fuerat, quæ cylindrumcontinge-

rent; qui a ductis rectis angulus comprehende-
batur, non minor factus eſt angulo, cui fol ſeſe

accommodat, qui verticem ad oculum haberet.

Itaque his angulis hoc modo ſumptis, dimenſo-

que angulo recto, deprehenfus eft eorum quidem

major, qui in regulæ figno erat, minor effequam

una pars anguli recti incentum quatuor et ſex-

aginta partes diviſi ; minor vero, major quam

unapars anguli recti diviſi in partes ducentas.

Conſtat igitur angulum, cui ſol ſeſeaccommodat,

quiverticem adoculumhabet, minoremquidem
eſſe quamunam partem anguli recti in centum

quatuor et ſexagintapartes diviſi ; majorem vero

quam unam partem anguli recti diviſi in partes

ducentas. Quæ cum ita ſe habeantdemonſtratur,

folis diametrum majorem eſſe latere chiliagoni

circulo maximo omnium, qui funt in mundo,

infcripti. Intelligatur enim planumductumper

terræ, ſoliſque centrum, etperoculum, ſolepau-

lulum fupra finitorem extante, quod mundum

quidem ſecet fecundum circulumABI ; terram

vero ſecundum circulum AEZ; denique ſolem

ſecundum circulum H: fitque centrum terræ

punctum , centrum ſolis punctum K, et oculus

punctum A. Ducantur autem rectaæ circulum
ΣΗ contingentes ; nimirum a puncto A rectæ

AA, AE, quæ in punctis N et T contingant ;

et a puncto recte M, O, quæ contingant

inpunctis P, et X: eædemque M, O circulum

ABT ſecent in punctis A, et B. Igitur major eft

OK, quam AK ; quoniam ponitur,folem fupra
finitorem eſſe ; ideoque major eſt angulus, qui a

AA, A comprehenditur, quam qui compre-
henditur aΘΜ, ΘΟ. Angulus autem, qui a

AA, A comprehenditur, major quidem eſt

quam una pars anguli recti in partes ducentas

diviſi; minor vero quam una pars anguli recti

diviſi in partes centum quator et ſexaginta. Æ-

qualis eſt enim angulo, cui ſol ſeſe accommo-

dat, qui verticem ad oculum habet. Quare
angulus, qui comprehenditur a M, O, minor

eſt quam una pars anguli recti in partes cen-

tum quatuor et ſexaginta divifi; rectaque ΑΒ

x
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τᾶς ὄψιος τὸ ἐγγὺς κυλίνδριον, καὶ ὁρῆται ὑπὸ αὐ

τᾶς τὸ λβυκόν· εἰ μὲν και παραπολὺ λεπτότερα ἐῶντι,

* πᾶν· εἰ δὲ κα μὴ * παραπολὺ, μέρεα τινὰτῷλύ

κᾶ ὁρῶνται ' ἀφ᾿ ἑκάτερα τῆς ἐγγὺς τᾶς ὄψιος.

Λαφθέντων δὲ τῶνδε τῶν κυλινδρίων, ἐπιταδείων ὅ-

πως τῷ πάχει “ ἐπισκοτῶν τὸ ἕτερον αὐτῶντῷ ἑτέρῳ,

κ8 πλείονι τόπῳ, τὸ δὴ ταλικοῦτον μέγεθος, ἀλί-
κον ἐςὶ τὸ πάχος τῶν κυλίνδριων τῶν τοῦτο ποιούν-

των, μάλισα πῶς ἐςιν ἐκ ἔλατιον τᾶς ὄψιός. "Α

δε γωνία, ἐκ ἐλάτθων τᾶς γωνίας ἐς ἂν ὁ ἅλιος

*ἐναρμόζει, τὰν κορυφὰν ἔχεσαν ποτὶ τῷ ὅψει,

οὕτως ἐλάφθη. ᾿Αποσαθέντος, ἐπὶ τοῦ * κανονία, ξ

κυλίνδρε ἀπὸ τᾶς ὄψιος ὅτως, ὡς᾽ τ᾿ ἐπισκοτῶν τὸν

κύλινδρον᾿ὅλῳ ἁλίῳ, ἐὶ ᾿ ἀχθεισᾶν ἐθειᾶν ἀπ᾿ ἄκρε

&κανόνος, ἐν ᾧ τόπῳ ὁ ὄψις κατεςάθη, ἐπιψους-

σᾶν τοῦ κυλίνδρε· ὁ περιεχομένα γωνία ὑπὸ τῶν

ἀχθεισᾶν ἐθειᾶν, ἐκ ἐλάτων ῾ γίνεται τᾶς γωνίας,

ἐς ἂν ὁ ἅλιος ἐναρμόζη, τὰν κορυφὰν ἔχεσαν ποτὶ

τῷ ὄψει. Ταῖς δὴ γωνίαις, ταῖς ὅτως λαφθείσαις,

καταμετρηθείσας ὀρθᾶς γωνίας, ἐγένετο ὁ ὁ ἐν ςίγω,

διαιρεθείσας τᾶς ὀρθᾶς ὁ εἰς ρξδ , ἐλάτων ἢ ἐν

μέρος τέτων· ὰ δὲ ἐλάτων, διαιρεθείσας τᾶς ὀρ-

θᾶς εἰς σ', μείζων ἢ ἓν μέρος τότων. Δῆλον ἦν, ὅτι

'ἁ γωνία, ἐς ἂν ὁ ἅλιος ἐναρμόζη, τὰν κορυφὰν

ἔχεσαν ποτὶ τῷ ὄψει, ἐλάτων μὲν ἐσιν, * ἢ διαιρε

θείσας τᾶς ὀρθᾶς εἰς ρξδ΄, τέτων ἓν μέρος· μεί

ζων δε, ἢ διαιρεθείσας τᾶς ὀρθᾶς εἰς σ', τότων ἓν

μέρος. Πεπιςουμένων ἢ τέτων, δείκνυται ὁ διά

μετρος τοῦ ἁλίς μείζων ἐὅσα τᾶς τοῦ χιλιαγώνε

πλώρᾶς, * τοῦ εἰς τὸν μέγισον κύκλον ἐγγραφομένε

τῶν ἐν τῷκόσμῳ. Νοείθω γδ' ἐπίπεδον ἐκβεβλημένον

διά τε τῷ κέντρο τᾶς γᾶς, καὶ τῷ ἁλίς, κὰ διὰ τᾶς

ὄψιος, μικρὸν ὑπὲρ τὸν ὁρίζοντα ἐόντος τοῦ ἁλίγο

τεμνέτω δὲ τὸ ἐκβεβληθὲν ἐπίπεδον, τὸν μὲν κόσμον

κατὰ τὸν ΑΒΓ κύκλον, τὰν δὲ γᾶν κατὰ τὸν ΔΕΖ,

τὸν δὲ ἄλιον κατὰ τὸν ΣΗ κύκλον· κέντρον δὲ ἔσω

τᾶς μὲν γᾶς τὸ Θ, τοῦ δ᾽ ἁλία τὸ Κ, ὄψις δὲ ἔσω

τὸ Δ. Καὶ ἄχθωσαν ὐθεῖαι ἐπιψαύεσαι τοῦ ΣΗ

κύκλο· ᾽ ἀπὸ μὲ τοῦ Δ αἱ ΔΛ, ΔΞ · ἐπιψανόντων

δὲ κατὰ τὸ Ν καὶ τὸ Το ἀπὸ δὲ τοῦ Θ, αἱ ΘΜ,

ΘΟ· ἐπιψαυόντων δὲ κατὰ τὸ Ρ καὶ τὸ Χ· τὸν δὲ

ΑΒΓ κύκλον τεμνόντων αἱ ΘΜ, Θ Ο κατὰ τὸ Α καὶ

τὸ Β. Ἔσι δὴ μείζων ἁ ΘΚτᾶς ΔΚ, ἐπεὶ ὑπόκει-

ται ὁ ἄλιος ὑπὲρ τὸν ὁρίζοντα εἶμεν· ὡς τε ὰ γωνία

ὁ περιεχομένα ὑπὸ " τᾶν ΔΛ, ΔΞ μείζων ἐςὶ τᾶς

γωνίας τᾶς περιεχομένας ὑπὸ τῶν ΘΜ, ΘΟ. Α

περιεχομένα γωνία ὑπὸ τῶν ΔΑ, ΔΕ, μείζων μέν

ἐσιν ἢ διακοσιοςὸν μέρος ὀρθᾶς, ἐλάτθων δὲ ἢ τᾶς

ὀρθᾶς διαιρεθείσας εἰς ρξδ' τάτων " ἓν μέρος. Ἴσα

γάρ ἐσι τὰ γωνίᾳ, ἐς ἂν ὁ ἄλιος ἐναρμόζει τὰν κο-

ρυφὰν ἔχεσαν ποτὶ τῷ ὄψει . Ως τε ὰ γωνία ἁ

περιεχομένα ὑπὸ τῶν ΘΜ, ΘΟ ἐλάτθων ἐςὶν ἢ τᾶς

ὀρθᾶς διαιρεθείσας εἰς ρξδ΄, τέτων ἓν μέρος· ὰ ἢ ΑΒ.

d

α εν

• Sic MS.

παρὰπολὺ μέρεατινα · ἐπισκοτεῖ· ἐφ᾿ ἑκάτερα
γ κανόνος

wadè exMS.

ἐπικροτεῖν
σιγώ

* όλῳτῷ

εἰς ρξδθ' εἰς σ μείζων ἢ εὔμετρος τούτων δῆλον
ὁ ἀχθεισᾶν εὐθειᾶν • γίνεται ἐςὶ τᾶς γωνίας

ὰ δὲ ἐλάττων διαιρεθεῖσα τῶν ὀρθῶν εἰς σ μείζων ἢ εὔμετρος τέτων δῆλον οὖν ὅτι καὶ ὰ γωνία *
· καὶ ὰ γωνία ὡς ἂν ὁ ἥλιος Β ἢ διαιρεθείσας εἰς ρξδ΄ τέτων·

σαν ποτὶ τὰ ὄψει· ἐλάτων μὲν ἐσὶ ἡ α ἴσαν ὁ ἄλιος ἐναρμόζει τὰν κορυφὰν ἔχει

ἢ διαιρεθείσας τᾶς ὑρθᾶς εἰς ΡΕΔ· τούτων ἔμμετρος· μείζων δὲ Η ἔμμετρος * κια διάμε
m Sic MS.

ἔμμετρος ἶσεν γωνίαι εἰσὶ τὰγωνία

τρος-

τα

κ τᾶς εἰς · ἀπὸ μὲν τὸ αἱ ΔΑ
A
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ὠθεῖα ἐλάτθων ἐςὶ τᾶς ὁ ὑποτεινέσας ἓν τμᾶμα

διαιρεθείσας τᾶς τῶ ΑΒΓ κύκλο περιφερείας ἐς

minor quam quæ fubjicitur uni parti circum-

ferentiæ circuli AB I diviſæ in partes fexcentas

E Θ

T

M

P

N
A A

T

X
13

L

K H

E

.

P

*χνς'. ῾Ἡ δὲ τῷ εἰρημένε πολυγωνίς περίμετρος mm-

τὶ τὰν ἐκ τοῦ κέντρο &ΑΒΓ κύκλο, ἐλάτιονα λό-

γον ἔχει, ἢ τὰ μὲ ποτὶ τὰ ζ· διὰ τὸ παντὸς

πολυγωνίς ἔγγεγραμμένα ἐν κύκλῳ τὰν περίμετρον

ποτὶ τὰν ἐκ τοῦ κέντρα, ἐλάτιονα λόγον ἐχεῖν, ἢ

τὰ μδ' ποτὶ τὰ ζ'. Ἐπίςασται γὰρ δεδειγμένον

* ὑφ᾽ ἁμῶν, ὅτι παντὸς κύκλο & περιφέρεια μείζων

ἐςὶν ἢ τριπλασίων τᾶς διαμέτρε ἐλάοσονι ἢ ἐβδόμῳ

μέρει, μείζονι δὲ ἢ δέκα ἑβδομικοςομένοις . Ἐλάτω

οὖν λόγον ἔχει ὁ ΒΑ ποτὶ τὰν ΘΚἢ τὰια' ποτὶ τὰ

αρμή. Ως τε ἐλάθων ἐςὶὸν ὁ ΒΑτᾶς ΘΚ, ἢ ἑκα-

τοςὸν μέρος. Τᾷ δὲ ΒΑ ἴσα ἐςὶν ὁ διάμετρος · τοῦ

ΣΗ κύκλε· διότι κὶ ὁ ἡμίσειααὐτᾶςὁΦΑ, ἴσα ἐςὶ

τᾷ ΚΡ. Ἴσαν γὰρ ἐοῦσαν τὰν ΘΚ τᾷ ΘΑ, ἀπὸ

τῶν περάτων κάθετοι ἐπιζυγνύμεναι ἐπὶ τὰν αὐ-

τὰν γωνίαν. Δῆλον ἦν, ὅτι ὁ διάμετρος. τοῦ ΣΗ

κύκλο ἐλάτθων ἐςὶν ἢ ἑκατοςὸν μέρος τᾶς ΘΚ. Καὶ

ἁΕΘΥ διάμετρος ἐλάθων ἐςὶ τᾶς διαμέτρο.ξΣΗ

κύκλε· ἐπεὶ ἐλάλων ἐσὶν ὁ ΔΕΖ κύκλος τοῦ ΣΗ

κύκλο. Ἐλάθονες ἄρα ἐντὶ ἀμφότεραι αἱ ΘΥ, ΚΣ ,

ἢ ἑκατοςὸν μέρος τᾶς ΘΚ. Ως τε ὰ ΘΚ ποτὶ τὰν

·ΥΣ ἐλάθονα λόγον ἔχει , ἢ τὰρ' ποτὶτὰἐθ'. Καὶ ἐπεὶ

ἃ μὲν ῾ Θ Κἐκ ἐλάτθων ἐςὶ τᾶς ΘΡ, ὰ ἢ " ΣΥἐλάτ-

των τᾶς ΔΤ· ἐλάλω ἄρα καὶ λόγον ἔχει ὁ ΘΡ πο-

τὶ τὰν ΔΤ, ἢ τὰ ρ' ποτὶ τὰ ἦθ΄ο ἐπεὶ τῶν ΘΚΡ,

ΔΚΤ " τριγώνων ὀρθογωνίων ἐόντων, αἱ μὲν Κ.P,

ΚΤ πλώραὶ ἴσαι ἐντὶ, αἱ δὲ ΘΡ, ΔΤ ἄνισοι, καὶ

ſex et quinquaginta. Polygoni autem, quem

diximus, ambitus ad eam,quæ ex centro circuli

ΑΒΓ, minorem rationem habet, quam quatuor
et quadraginta ad ſeptem; eo quod cujuſlibet

B

polygoni circulo infcripti ambitus ad eam, quæ
excentro, minorem rationem habet, quam qua-

tuor et quadraginta ad ſeptem. Nonenim igno-

ras demonſtratum a nobis eſſe, cujuſlibet circuli

ambitum majorem eſſe quam triplum diametri

parte quadam, quæ quidem minor eſt quam

ſeptima, major autemquamdecem ſeptuagefimæ

primæ. Recta igitur BA ad OKminorem rati-
onem habet, quam undecim ad mille centum

octo et quadraginta. QuareBA minor eſt quam

ipſius K pars centefima. Æqualis eft autem

ipfi BA circuli ΣΗ diameter; eo quod ejus di-

midia ΦA æqualis eft ipfi KP. Equales enim

cum fint OK, A, ab earum extremis norma--

les ductæ funt ad eumdem angulum. Conſtat

igitur circuli ΣΗ diametrum minorem eſſe quam

ipfius K partem centefimam. At diameter

ΕΘΥ minor eſt diametro circuli EH; quoniam

circulus AEZ minor est circulo EH. Utraque

igitur fimul Y, ΚΣ minor eſt quam ipſius K

pars centefima. Quare KadΥΣ minorem ra-

tionem habet quam centum adnovem et nona-

ginta. Et quoniam K minor non eft quam

ΘP, et ΣΥ minor quam AT ; ideominorem ra-

tionem habet PadAT, quam centum ad no-

vem et nonaginta. Præterea quoniam triangu-

lorum OKP, AKT rectangulorum latera quidem

ΚΡ, ΚΤ æqualia funt, latera vero @P, AT inæ

• ἀποτεινέσας

* In MS. τριγώνων deeft.

Ρ λις 9 ὑφάμων
* τοῦ ΕΗ S Y ex MS . • ΘΚΥ Ypro N ex MS ,
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ARCHIMEDIS

:

:

qualia, eorumque majus eft P; ideo angulus,

qui ab ipfis AT, AK comprehenditur, ad angu-

lum, qui comprehenditur, ab ipfis P, K ma-

jorem quidem habetrationem,quam Kad AK ;

minorem vero, quam e Pad AT. Si enim duo-

rum triangulorum rectangulorum latera, quæ

circa rectum angulum funt, altera quidem æqua-

lia fuerint, altera vero inæqualia; angulorum,

qui inæqualibus lateribus adjacent, major ad

minorem, majorem quidem rationem habet,

quam laterum, quæ recto angulo fubjiciuntur,

majus adminus ; minorem vero, quamlaterum,

quæ circa rectum angulum funt, majus admi-

nus. Quare angulus, qui a AA, AE compre-

henditur, ad angulum, qui comprehenditur a

O, M, minorem rationem habet, quam Ρ

ad AT : quæ quidem minorem habet, quam

centum ad novem et nonaginta. Quare an-

gulus, qui a AA, AE comprehenditur, ad an-

gulum, qui comprehenditur aΜ, ΘΟ, mino-

rem rationem habet, quam centum ad novem et

nonaginta. Et quoniam angulus, qui a AA,

A comprehenditur, major eſt quam ducen-

tefima pars anguli recti ; qui comprehenditur a

OM, O, major erit quam anguli recti in vicies

mille partes diviſi partes novem et nonaginta:

ideoque major quam anguli recti inducentas et

tres partes diviſi pars una. IgiturBAmajor eſt,
quam quæ fubjicitur uni parti circumferentiæ

circuliAB I in partes diviſæ octingentas et duo-

decim. Æqualis eft autem folis diameter ipfi

AB. Conftat igitur ſolis diametrum latere chi-

liagoni majorem effe.

Hisautem poſitis,hæcquoquedemonftrantur :

nimirum diametrummundi minorem eſſe quam

decies millecuplam diametri terræ: et amplius

diametrum mundi minorem eſſe decies cen-

tenis millibus myriadum ſtadiorum. Quoniam

enim pofitum eft, diametrum folis non majorem
eſſe quam trigintuplam diametri lunæ ; terræ-

que diametrum diametro lunæ eſſe majorem;

manifeſtum eſt diametrum folis minorem eſſe

quam trigintuplam diametri terræ. Rurfus cum

μείζων & ΘΡ· ὰ γωνία περιεχομένα ὑπὸ τῶν ΔΤ,

ΔΚ, ποτὶ τὰν γωνίαν τὰν περιεχομέναν ὑπὸ τῶν

ΘΡ, ΘΚ, μείζονα μὲν ἔχει λόγον ἢ ὁ ΘΚ ποτὶ

τὰν Δ.Κ· ἐλάθω δε, ἡ ἁ ΘΡ ποτὶ τὰν ΔΤ. Εἰ

γὰς κα * δυῶν τριγώνων ὀρθογωνίων αἱ μὲν ἅτεραι

πλώρα, αἱ περὶ τῶν ὀρθᾶν γωνιᾶν ἴσαι ἐῶντι , αἱ ἢ

ἅτεραι ἄνισοι, ὁ μείζων γωνία τᾶν ποτὶ ταῖς ἄνι-

σοις πλώραῖς ποτὶ τὰν ἐλάθονα, μείζονα μὲν ἔχει

λόγον ἢ ὁ μείζων γραμμὰ τῶν ὑπὸ τῶν ὀρθᾶν γωνιᾶν

ὑποτωνεσᾶν, * ποτὶ τὰν ἐλάθονα· ἐλάτιονα ἢ, κα

μείζων γραμμὰ τῶν περὶ τῶν ὀρθᾶν γωνιᾶν ποτὶ

τὰν ἐλάοσονα. Ως τε ὁ γωνία ὁ περιεχομένα

ὑπὸ τῶν ΔΛ, ΔΞ, ποτὶ τὰν γωνίαν τὰν περιεχο

μέναν ὑπὸ τῶν ΘΟ, ΘΜ, ἐλάθω λόγον ἔχει, ἢ ὁ

op ποτὶ τὰν ΔΤ· ἃ τις ἐλάθω λόγον ἔχει, ἤ τὰ

ρ' ποτὶ τὰ ἦθ΄. Ως τε ὁ γωνία ὁ περιεχομένα

ὑπὸ τῶν ΔΛ, ΔΞ, ποτὶ τὰν γωνίαν τὰν περιεχο

μέναν ὑπὸ τῶν ΘΜ, ΘΟ, ἐλάθω λόγον ἔχει ἢ τὰ

ὁ ποτὶ τὰ θ'. Καὶ ἐπεὶ ἐσιν ὁ γωνία ὁ περιε-

χομένα ὑπὸ * τᾶν Δ.Α, ΔΕ, μείζων ἢ διακοσιοςόν
μέρος ὀρθᾶς· ἐσεῖται ὁ γωνία ὁ περιεχομένα ὑπὸ

τῶν ΘΜ, ΘΟ, μείζων ἢ τᾶς ὀρθᾶς διαιρεθείσας ἐς

* δισμύρια, τέτων ζθ' μέρεα· ὡς τε μείζων ἐςὶν ἢ

διαιρεθείσας τᾶς ὀρθᾶς εἰς σ', κ γ ,́ τούτων ἓν μέρος.

"Αρα ἱ ΒΑ μείζων ἐςὶ τᾶς ὑποτεινέσας ἓν τμᾶμα,

διηρημένας τᾶς τὸ ΑΒΓ κύκλο περιφερείας ἐς ωιβ΄.

Τα δὲ ΑΒ ἴσα ἐντὶ ὁ τοῦ ἀλίς διάμετρος. Δῆλον

ὧν, ὅτι μείζων ἐςὶν ὁἱ τοῦ ἁλίς διάμετρος τᾶς τοῦ
χιλιαγώνε πλούρᾶς.

Τάτων δὲ ὑποκειμένων, δείκνυται καὶ τάδε· οἷον,

& διάμετρος &κόσμο τᾶς διαμέτρο τᾶς γᾶς ἐλάτ-

των ἐςὶν ἢ μυριοπλασίων· κὰ ἔτι , ὁ διάμετρος τοῦ

κόσμε ἐλάτθων ἐσὶν ἢ σαδίων μυριάκις μυριάδες ρ΄.

Ἐπεὶ γὰρ ὑπόκειτῳ τὴν διάμετρον τοῦ ἀλίς μὴμες

ζω εἶμθῳ ἢ τριακονταπλασίονα τᾶς διαμέτρε᾿ τᾶς

σελήνας, τὰν δὲ διάμετρον τᾶς γᾶς μάζω ἶμεν τᾶς

διαμέτρο * τᾶς σελήνας· δῆλον ὡς ὁ διάμετρος τοῦ

ἁλίς ἐλάτθων ἐςὶν ἢ τριακονταπλασίων τᾶς διαμέ

demonftratumfit, diametrum folis majoremeffe τρω τᾶς γᾶς. Πάλιν δὲ ἐπεὶ ἐδείχθη, ἱ διάμετρος

terræ.

latere chiliagoni circulo maximo omnium, qui

funt inmundo, inſcripti; manifeſtum eft ambi-

tum ejus, quem diximus, chiliagoni minorem

eſſequam millecuplam diametri folis. Diameter

autem folis minor eſt quam trigintupla diametri

Quare ambitus chiliagoni minor eſt

quam tricies millecupla diametri terræ. Quoni-

am igitur ambitus chiliagoni diametri quidem

terræ minor eſt quam tricies millecupla, diame-

tri veromundi, majorquamtripla; demonſtratum

eſt enim cujuſlibet circuli diametrum minorem

* δύο

defunt.

τὸ ἁλίς μείζων ἐὅσα τᾶς τοῦ χιλιαγώνε πλώρᾶς

τᾶ εἰς τὸν μέγισον κύκλον ἐγγραφομένε, τῶν ἐν τῷ

κόσμῳ· Φανερὸν ὅτι ὰ τοῦ χιλιαγώνα περίμετρος τοῦ

εἰρημένα, ἐλάθων ἐςὶν ἢ χιλιοπλασίων τᾶς διαμέ

τρες τοῦ ἁλία. ῾Α δε διάμετρος τῷ ἁλία ἐλάτων

ἐςὶν ἢ τριακονταπλασίων τᾶς διαμέτρο τᾶς γᾶς.

Ὥς τε ἱ περίμετρος τοῦ χιλιαγώνε ἐλάτων ἐςὶν ἢ

τρισμυριοπλασίων τᾶς διαμέτρε τᾶς γᾶς. Ἐπεὶ

ὖν ὁ περίμετρος τῷ χιλιαγώνε, τᾶς μὲν διαμέτρο

τᾶς γᾶς ἐλάθων ἐςὶν ἤ τρισμυριοπλασίων, τᾶς δὲ

διαμέτρο το κόσμε μείζων ἢ τριπλασίων· δέδεικ

ται γάρ τοι δὴ ὅτι παντὸς κύκλο ἃ διάμετρος ἐλάτ-

* τὰν ἐλάττονα * In MS . τῶν ΔΛ, ΔΕ, μείζων ἢ διακοσιοςὸν μέρος ὀρθάς· ἐσσεῖται ἀγωνία ὰ περιεχομένα ὑπὸ

• δισμύρια pro δεσμύρια ex MS. · τᾶς σελήνας · τᾶς σελήνας
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A

A

των ἐσὶν ἢ τρίτον μέρος παντὸς πολυγωνίς περιμέ-

τρα, 4ὃ κα ἰσόπλώρον ἐὸν κὶ πολυγωνιώτερον τῷ ἐξ-

αγώνα, ἐγγεγραμμένον μὲν τῷ κύκλῳ ἔη· κὶ ὰ διά-

μετρος το κόσμε ἐλάτων ἢ μυριοπλασίων τᾶς δια-

μέτρο τᾶς γᾶς. ῾Α μὲν ἐν διάμετρος τὸ κόσμε,

ἐλάλων ἐὅσα ἢ μυριοπλασίων τᾶς διαμέτρο τᾶς

γᾶς, ἐλάλων ἐςὶν ἢ σαδίων μυριάκις μυριάδες β',

ἐκ τότε δῆλον. Ἐπεὶ γὰρ ὑπόκειτη, τὰν περίμε-

τρον τᾶς γᾶς μὴ μείζονα εἶμεν, ἢ τριακοσίας μυριά-

δας σαδίων, ὁ δὲ περίμετρος τᾶς γᾶς μείζων ἐσὶν

ἢ τριπλασία τᾶς διαμέτρε· διὰ τὸ παντὸς κύκλο
τὰν περιφέρειαν μείζονα εἶπεν ἢ τριπλασίονα τᾶς

διαμέτρς· · δῆλον, ἃ διάμετρος τᾶς γᾶς ἐλάθων

ἐςὶν ἢ σαδίων ρ' μυριάδων. Ἐπεὶ ἦν ὁ τῷ κόσμε

διάμετρος ἐλάλων ἐςὶν ἢ μυριοπλασίων τᾶς διαμέ-

τρα τᾶς γᾶς· δῆλον ὡς ὁ ὁκόσμε διάμετρός ἐλάτ-

των ἐςὶν ἢ σαδίων μυριάκις μυριάδες ρ' .

N

Περὶ μεγεθέων καὶ τῶν ἀποσημάτων ταῦτα ὑποτί-

θεμαι. Περὶ δὲ τοῦ ψάμμο τάδε. Εἶκα ή τι συγ-

κείμθμον μέγεθος ἐκ τοῦ ψάμμο, μὴ μεῖζον μάκω-

νος, τὸν ἀριθμὸν αὐτῷ μὴ μείζονα εἶμεν μυρίων· καὶ

τὰν διάμετρον τᾶς μάκωνος μὴ ἐλάτιονα εἶμεν ἢ

*τετρακοςομόριον δακτύλε. Υποτίθεμαι ἢ τοῦτο,

ἐπισκεψάμθμος τόνδε τὸν τρόπον. ε΄΄Ἔτεθεν πὶ κα-

νόνα λεῖον μάκωνες ἐπαθείας, ἐπὶ μίαν κείμθμαι,

ἁπλόμθμαι ἀλλάλων, καὶ ἀνέλαβον αἱ κέ μάκωνες

πλέονα τόπον δακτυλιαίς μάκεος. Ἐλάτονα τιθεὶς

τὰν διάμετρον τᾶς μάκωνος, ὑποτίθεμαι ὣς τετρα-

κοςομόριον εἶμεν δακτύλες καὶ μὴ ἐλάτιονα· βελό-

μθμος καὶ διὰ τέτων ἀναμφιλογώτατον δείκνυθαι

τὸ προκείμθμον. “Αἃ μὲν ἐν ὑποτίθεμαι, ταῦτα.

* Χρήσιμον δὲ εἶμεν ὑπολαμβάνω τὰν κατονόμαξιν τ

ἀριθμῶν ῥηθῆμεν· ὅπως ἐὶ τῶν ἄλλων οἱ τῷ βιβλίῳ

μὴ * περιπεπλωκότες τῷ ποτὶ Ζὔξιππον γεγραμμένῳ

μὴ πλανῶνται, διὰ τὸ μηδὲν εἶμεν ὑπὲρ αὐτᾶς ἐν

τῷδε τῷ βιβλίῳ προειρημένον . Συμβαίνει δὴ τὰ

ὀνόματα τῶν ἀριθμῶν ἐς τὸ μὲὸ ἢ μυρίων ὑπάρχειν

ἁμῖν παραδεδομένα, κὰ ὑπὲρ ἢ μυρίων μὲν ἀποχρε-

ὄντως ἐγιγνώσκομθῳ, μυριάδων ἀριθμὸν λέγοντες ἐς

τὰς μυρίας μυριάδας. Ἔτω ἓν ἁμῖν, οἱ μὲν νῦν

εἰρημένοι ἀριθμοὶ ἐς τὰς μυρίας μυριάδας πρῶτοι

καλέμενοι. Τῶν δὲ πρῶτων ἀριθμῶν αἱ μύρια

μυριάδες, μονὰς καλείθω δευτέρων ἀριθμῶν· καὶ

ἀριθμείθωσαν δώτέρων ἀριθμῶν μονάδες, καὶ ἀπὸ

τᾶν μονάδων δεκάδες, καὶ ἑκατοντάδες, καὶ χιλιά

δες, καὶ μυριάδες, ἐς τᾶς μυρίας μυριάδας. Πάλιν

δὲ καὶ αἱ μύριας μυριάδες τῶν δευτέρων ἀριθμῶν,

μονας καλείθω τρίτων ἀριθμῶν· καὶ ἀριθμείθω-

σαν τρίτων ἀριθμῶν μονάδες, καὶ αἱ ἀπὸ τῶν μονά-

δων δεκάδες, καὶ ἑκατοντάδες, καὶ χιλιάδες, καὶ

μυριάδες, ἐς τὰς μυρίας μυριάδας. Τὸν αὐτὸν

Η χρήσιμα

d

effe tertia parte ambitus cujuſlibet polygoni cir-

culo infcripti, qui æqualia latera, plureſquequam

hexagonus angulos habeat; ideo diameter murn-

di minor eſt quam decies millecupla diametri

terræ. At vero diametrum mundi, quæ minor

eſtquam decies millecupla diametri terræ, mi-
norem effe decies centenis millibus myriadum

ſtadiorum, hinc patet. Quoniam enim ponimus
ambitum terræ majoremnon effe trecenis myri-

adibus ftadiorum; terræque ambitus major eſt

quam triplus fuæ diametri; eo quod cujuflibet

circuli ambitus diametri major eft quam triplus ;

conftat diametrum terræ minorem effe centenis

myriadibus ſtadiorum. Et quoniam diameter

mundi minor eſt quamdecies millecupladiame-

tri terræ; conftat mundi diametrum minorem

effe decies centenis millibus myriadum ſtadio-

rum.

Hæc utique ponimus de magnitudinibus, et

diftantiis. De arena autem hæc. Si magnitudo

quædam compofitaex arenafuerit nonmajorpa-

pavere, numerum ejus majorem non effe denis

millibus ; et diametrum papaveris non eſſe mino-

remquadragefimaparte digiti. Hoc autempono,

re hocmodo explorata. Poſitafuntfuper lævi re-

gula papavera, fingula indirecto, ita ut ſeſe invi-

cem tangerent; eorumque viginti quinque majo-

rem locum occuparunt, quam qui digitali longi-

tudinirefponderent. Ego autem,pofitadiametro

papaveris adhuc minore, eam pono quaſi quadra-

gefimamdigitipartemetnon minorem ; ut etiam

exhoc,quodpropofitum eſt,ſine controverfia de-

monftretur. Quæ igiturponimus,hæc funt. Sed

jam utile effe arbitror numerorumdenominatio-

nes exponere: ne forte decipiantur illi, qui in li-

brum, quem ad Zeuxippum fcripfi, non incide-

runt; fi nihilde his hoc in libro dixerim. Con-

tingit autem,ut nomina numeris ad myriadem

uſque impofita fint, ceteraque fupra myriadem

fatis cognofcantur,myriadum numero ufque ad

decemmillemyriadasproducto. Itaque numeri,

quos modo diximus, ufque addecem mille my-

riadas, primi vocentur. Acprimorum numero-

rumdecem mille myriades,unitas vocetur ſecun-

dorumnumerorum: numerenturquefecundorum

numerorum unitates,etexunitatibus denarii, et

centenarii, et millenarii, et myriades, uſque ad

decem mille myriadas. Rurfus et ſecundorum

numerorumdecem mille myriades, unitas voce-

turtertiorumnumerorum: numerenturquetertio-

rum numerorum unitates, et ex unitatibusdena-

rii, et centenarii, et millenarii, et myriadas,

πλευραν ἐων ἄμετρος τοῦ κόσμο · δῆλον ὡς

* Walliſius legit, περιζητεύοντες, quod minus probo.

* τετρακοςομόριον pro τέτρωπον τὸ μόριον ex MS.
ε ἐπιτέθεν
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uſque addecem mille myriadas. Eodemmodo

et tertiorum numerorum decem millemyriades,

unitas vocetur quartorum numerorum : at quar-

torum numerorum decem mille myriades, unitas

vocetur quintorum numerorum : atque ita porro
nomina progredientibus numeris imponantur,

ufque ad numerorummillies-centum-millenario-

rumdecemmille myriadas. Ac numeri quidem,

qui tot inter numeros cognofcuntur, fufficiunt.

Licet autem etiam ulterius progredi. Etenim

numeri quos modo diximus, primæ periodi vo-

centur : ac primæ periodi poftremus numerus,

unitas vocetur fecundæ periodi primorum nume-
rorum. Rurfus fecundæ periodi primorum nu-

merorum decem mille myriades, unitas vocetur

fecundæ periodi fecundorum numerorum. Eo-

etur

dem modo et horum poftremus, unitas vocetur
ſecundæ periodi tertiorum numerorum : atque

ita porro nomina progredientibus numeris impo-

nantur, ufque ad numerorum fecundæ periodi

millies-centum-millenariorum decemmille my-

riadas. Rurfus et fecundæ periodi poſtremus

numerus, unitas vocetur tertiæ periodi primo-
rum numerorum: atque ita porro nomina pro-

gredientibus numeris imponantur, ufque ad

umperoidi millies-centum-millenariæ numerorum

millies centum-millenariorum decem mille my-

riadas. His autem hoc modo denominatis :

ſi numeriab unitate proportionales poſiti dein-

ceps fuerint, proximuſque unitati denarius fit;

octo horum primi una cumunitate, eorum qui
primi vocantur, numerorum erunt: octo, qui ſe-

quuntur alii, eorum, qui vocantur fecundi: et

reliqui eodem modo eorum erunt, qui denomi-

nantur ab intervallo, quo ſua numerorum octas a

prima numerorum octade diſtat. Itaque prima

numerorum octadis octavus numerus mille my-

riadas eft ; ſecundæ octadis primus, quoniam

decuplus eſt ejus, qui proxime antecedit, decem

mille myriades. Qui quidem unitas eſt ſecun-

um

dorum numerorum. Porro fecundæ numerorum

octadis octavus numerus mille fecundorum nu-

merorum myriades eft; rurfuſque tertiæ octadis

primus, quoniam decuplus eſt ejus, qui proxime

antecedit, decem mille myriades fecundorum nu

merorum. Atque hic quidem unitas eſt nume-

rorum tertiorum. Manifeftum eft igitur plures,

ut dictum eſt, octades fore. Sed utile fuerit hoc

quoque noſſe. Si numerorum ab unitate pro-

portionalium aliqui ex eadem proportione ſeſe
invicem multiplicaverint; qui oritur numerus ex

eadem proportione erit; diftans a majore qui-

dem ſeſe invicem multiplicantium tot numeris,

quot minor fecundum proportionem abunitate
diſtat; ab unitate vero, numero uno minore,

quam qui ex utrifque componitur, quibus ſeſe

invicem multiplicantes diſtant ab unitate. Sint

enim numeri aliquot ab unitate proportionales,

Α, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η, Θ, I, K, A, quorumA fit uni-

tas : ductoque A in o, ſit, qui inde oritur, X.

Η χίλιαν χιλιάδες9

· τετάρτων οὖν * ὁ ὄγδοος
πολλαπλασιάσθω

1

i

δὲ τρόπον ἐὶ τῶν τρίτων ἀριθμῶν μύριαι μυριάδες,

μονας καλείθω τετάρτων ἀριθμῶν· καὶ οἱ τῶν τε

τάρτων ἀριθμῶν μύρια, μυριάδες, μονας καλείθω

πέμπων ἀριθμῶν· καὶ ἀεὶ οὕτως προάγοντες οἱ ἀ-

ριθμοὶ τὰ ὀνόματα ἐχόντων ἐς τὰς μυριάκιςμυριοςῶν

άριθμῶν μυρίας μυριάδας. ᾿Αποχρέωντι μὲν ἐν καὶ

ἀπὸ τοσέτων οἱ ἀριθμοὶ γινωσκόμενοι . Ἔξεςι δε τε

ἐπὶ πλέον προάγειν. "Εσων γὰρ οἱ μὲν νῦν εἰρημένος

ἀριθμοὶ πρώτας περιόδε καλέμενοι· ὁ δὲ ἔσχατος

ἀριθμὸς τᾶς πρώτας περιόδε, μονας καλείθω ,

δώτέρας περιόδο, πρώτων ἀριθμῶν. Πάλιν δὲ καὶ

αἱ μύριοι μυριάδες τᾶς δευτέρας περιόδε πρώτων

ἀριθμῶν, μονὰς καλείθω, τᾶς δευτέρας περιόδε,

δώτέρων ἀριθμῶν. Ὁμοίως δε νὰ τέτων ὁ ἔχατος,

μονας καλείθω, δυτέρας περιόδα, τρίτων ἀριθμῶν·

καὶ ἀεὶ ὕτως οἱ ἀριθμοὶ προάγοντες, τὰ ὀνόματα

ἐχόντων, τᾶς δυτέρας περιόδε, ἐς τᾶς μυριακισ-

μυριοςῶν ἀριθμῶν μυρίας μυριάδας. Πάλιν δὲ καὶ

ὁ ἔχατος ἀριθμὸς τᾶς δευτέρας περιόδο, μονὰς κα-

λείπω, τρίτας περιόδε, πρώτων ἀριθμῶν· καὶ ἀὶ

ὕτως προαγόντων, ἐς τᾶς μυριακισμυριοςᾶς περιόδα,

μυριακισμυριοςῶν ἀριθμῶν μυρίας μυριάδας. Τέτων
δε οὕτως κατωνομασμθύων· εἶκα ἐῶντι ἀριθμοὶ ἀπὸ

μονάδος ἀνὰ λόγον ἑξῆς κείμθμοι, ὁ ἢ παρὰ τὰν μονάδα

δεκὰς έτη· οἱ ὀκτὼ αὐτῶν οἱ πρῶτοι σὺν τῷ μονάδι τ

πρώτων ἀριθμῶν καλεμένων ἐοτῶνται· οἱ ἢ μετ᾿ αὐ

τὸς ἄλλοι ὀκτὼ, ἢ δευτέρων καλεμένων· ὰ οἱ ἄλλοι ,

τὸν αὐτὸν τρόπον τέτοις, το συνονύμων καλεμένων ἐστεν

ται ἀποςάσει τᾶς ἐκτάδος ἢ ἀριθμῶν, ἀπὸ τᾶς πρώ-

τας ὀκτάδος ἢ ἀριθμῶν. Ὁ μὲν ἐν πρώτας ὀκτάδος τ

ἀριθμῶν * ὄγδοος ἐσιν ἀριθμὸς, χίλιοι μυριάδες· τᾶς

ἢ δευτέρας ὀκτάδος ὁ πρῶτος, ἐπὶ δεκαπλασίων ἐςὶ

τὸ πρὸ αὐτῶ, μύριαι μυριάδες ἐσεῖται. Οὗτος δε

ἐσι μονὰς τῶν δευτέρων ἀριθμῶν. Ὁ δὲ ὄγδοος τᾶς

δευτέρας ὀκτάδος ἐςὶ, ' χίλιαι μυριάδες τῶν δευτέρων

ἀριθμῶν. Πάλιν δε, καὶ τᾶς τρίτας ὀκτάδος ὁ

πρῶτος, ἐπεὶ δεκαπλασίων ἐςὶ τοῦ πρὸ αὐτοῦ, μύ-

ριαι μυριάδες ἑοσεῖται τῶν δευτέρων ἀριθμῶν. Οὐ-

τος δὲ ἐσι μονας τῶν τρίτων ἀριθμῶν. Φανερὸν δὲ,

ὅτι πολλαὶ ὀκτάδες " έξέντι, ὡς εἴρητα. Χρήσιμον

δὲ ἐσι κὶ τόδε γιγνωσκόμενον. Εἶκα, ἀριθμῶν ἀπὸ

τᾶς μονάδος ἀνάλογον ἑώντων, πολλαπλασιάζοντες

τινες " αλλάλες τῶν ἐκ τᾶς αὐτᾶς ἀναλογίας· ὁ

γενόμθμος ἐοτεῖται ἐκ τᾶς αὐτᾶς ἀναλογίας, ἀπέχων

ἀπὸ μείζονος τῶν πολλαπλασιαξάντων ἀλλάλες ,

ὅσες ὁ ἐλάθων τῶν πολλαπλασιαξάντων ἀπὸ μονά-

δος ἀνάλογον ἀπέχης· ἀπὸ ἢ τᾶς μονάδος ἀφέξει ἐνὶ

ἐλάτονας, ἢ ὅσος ἐςὶν ἀριθμὸς συναμφοτέρων, οὓς

ἀπέχωντι ἀπὸ μονάδος οἱ πολλαπλασιάξαντες ἀλλά

λες. Ἔσων γαρ ἀριθμοὶ τινες ἀνὰ λόγον ἀπὸ μο-

νάδος, οἱ Α, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η, Θ, Ι, Κ, Λ, μονάς

ἔσω ὁΑ' καὶ παραπολλαπλασιάθω ὁ Δ. τῷ Θ'

ὁ δὲ γενόμενος ἔσω ὁ Χ. Εἰλήφθω δὴ ὁ ἐκ τᾶς αὐ-

τᾶς ἀναλογίας ὁ Λ, ἀπέχων Σπὸ τοῦ ὁ τοσέτος,

• ἑξοῦντι pro έξετι ex MS.

درم

* In MS . ἀλλάλες deeit.

:
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* ὅσες ὁ Δ᾿ ἀπὸ μονάδος ἀπέχει. Δεικτέον ὅτι ἴσος

ἐςὶν ὁ Χ τῷ Λ. Ἐπεὶ ἦν, ἀνάλογον ἐόντων, · ἴσον

ἀπέχει ὅτε Δ ἀπὸ τοῦ Α, κὶ ὁ Λ ἀπὸ τοῦ Θ, τὸν

Ως τε

αὐτὸν ἔχει λόγον ὁ Δ ποτὶ τὸν Α, ἂν ὁ Λ ποτὶ τὸν

Θ. Πολλαπλασίων δὲ ἐσιν ὁ Δ τοῦ Α τῷΔ. Πολ-

λαπλασίων ἄρα ἐςὶ ἐὶ ὁ Λ τοῦ Θ τῷ Δ.

ἴσος ἐσὶν ὁ Λ τῷ Χ. Δῆλον ὧν ὅτι γενόμενος ἐκ τᾶς

αὐτᾶς ἀναλογίας τε ἐςὶν, τὰ ἀπὸ τοῦ μείζονος πολ-

λαπλασιαξάντων ἀλλάλος ἴσον ἀπέχων, ὅσες ῾ ὁ

ἐλάλων ἀπὸ τᾶς μονάδος ἀπέχει, Φανερὸν δε, ὅτι

κὰ ἀπὸ μονάδος ἀπέχει ἐνὶ ἐλάτιονας ἢ ὅσος ἐςὶν ὁ

ἀριθμὸς συναμφοτέρων οὓς ἀπέχοντι ὅπὶ τᾶς μονά-

δος. Οἱ δε μὲν γδ οἱ Α, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η, Θ, τοσέτο

ἐντὶ ὅσος ὁ Θ Χπὸ μονάδος ἀπέχει· οἱ δὲ Ι , Κ, Λ, ἑνὶ

ἐλάτιονες, ἢ ὅσες ὁ Δ ἀπὸ μονάδος ἀπέχει. Συν

γὰρ τῷ Θ, τοσᾶτοι ἐντί.

Τέτων δὲ, τῶν μὲν ὑποκειμένων, τῶν δὲ ἀποδε

δειγμένων· τὸ προκείμθμον δειχθήσεται. Ἐπεὶ γὰρ

ὑπόκειται, τὰν διάμετρον τᾶς " μάκωνος μὴ ἐλάσσονα

εἶμεν ἢ τετρακοςομόριον δακτύλε· δῆλον ὡς ὁσφαῖ-

ρα δακτυλιαίαν ἔχεσα τὰν διάμετρον, * & μείζων

ἐσὶν ἢ ὡς τε χωρῶν μάκωνας ἐξακισμυρίας καὶ τε-

τρακιχιλίας. Τᾶς γὰρ σφαίρας τᾶς ἔχεσας τὰν

διάμετρον τετρακοςομόριον δακτύλε πολλαπλασία

ἐςὶ τῷ εἰρημλύῳ ἀριθμῷ. Δέδεικται γάρ τοι ὅτι αἱ

σφαίραι τριπλάσιον λόγον ἔχωντι ποτὶ ᾿ ἀλλάλας τᾶν

διαμέτρων. Ἐπεὶ δὲ ὑπόκειται ἡ ὁ ψάμμο τὸν ἀ-

ριθμον, εἰς τὸτᾶς μάκωνος μέγεθος, μη μείζονα εἶμεν

μυρίων δῆλον ὡς, εἰ πληρωθέση ψαμμες & σφαιρα
ἃ δακτυλιαίαν ἔχεσα τὰν διάμετρον, * & μείζων κα

εἰη ὁ ἀριθμὸς &ψάμμε ἢ μυριάκις τὰ ἑξακισμύρια

καὶ τετρακιχίλια. Οὗτος δὲ ἐσιν ὁ᾽ ἀριθμὸς, μο-

νάδες τὲ ς' τῶν δώτέρων ἀριθμῶν, καὶ τῶν πρώ-

των μυριάδες τετρακιχίλιας. Ἐλάοσων ὧν ἐσιν ή :

μονάδες τῶν δευτέρων ἀριθμῶν . ῾Α δὲ τῶν ρ' δακ-

τύλων ἔχεσα τὰν διάμετρον σφαίρα, πολλαπλασία

ἐςὶ τᾶς δακτυλιαίαν ἐχέσας " τὰν διάμετρον, ὁ ἐπὶ

ταὶς ρ' μυριάδεοσι· διὰ τὸ τριπλάσιον λόγον ἔχειν

ποτ᾿ ἀλλάλας τῶν διαμέτρων τὰς σφαίρας. Εi šv

γένοιτο ἐκ τοῦ ψάμμε σφαίρα ' ταλικαύτα τὸ μέ-

γεθος, ἁλίκα ἐςὶν ὰ σφαίρα ὰ ἔχεσα τὰν διάμε-

τρον δακτύλων ρ'· δῆλον, ὡς ἐλάτων ἐοσεῖται ὁ τοῦ

ψάμμε ἀριθμὸς τοῦ γενομένε ἀριθμᾶ πολλαπλα-

σιαθεισᾶν τᾶνε δέκα μονάδων τῶν δευτέρων ἀριθ-

μῶν, ταῖς ὁ μυριάδεοσιν. Ἐπεὶ δὲ τῶν δευτέρων ἀ-

ριθμῶν δέκα μονάδες, δέκατός ἐςιν ἀριθμὸς ἀπὸ

μονάδος ἀνάλογον, ἐν τᾷ τῶν δεκαπλῶν ὅρων ἀνα-

λογία· αἱ δὲ ἑκατὸν μυριάδες, ἔβδομος Ἀπὸ μονάδος

ἐκ τᾶς αὐτᾶς ἀναλογίας· δῆλον ὡς ὁ γενόμενος, ὅρος
ἐοτεῖται τῶν ἐκ τᾶς αὐτᾶς ἀναλογίας ἐκκαιδέκατος

ἀπὸ μονάδος. Δέδεικται γδ ὅτι ἑνὶ ἐλάοσονας ἀπὸ

τᾶς μονάδος ἀπέχει ἢ ὅσος ἐσὶν ὁ ἀριθμὸς συναμφο-

Ρ ὅσας 4 ἶσον Γ ίσων

* ἀλλάλας pro ἀλλάλαν ex MS .

τυλιαίας ex MS. ς των

Z

T

Sumatur autem ex eadem proportione A, dif-

tans tot numeris a , quot A ab unitate diſtat.

Oportet demonftrare x æqualem effe ipfi A.
Quoniam enim, proportionales numeri cum fint,

æque diftat A ab A, atque Aa ; eamdem ha-

bet rationem & adA, quamAado. Multiplex

eſt autem & ipfius A per A. Multiplex eſt igi-

tur etiam A ipfius per A. Quare æqualis eft

Aipfi X. Conſtat igitur numerum, qui oritur,

ex eadem proportione eſſe; ac diſtare a majore

ſeſe invicem multiplicantium tot numeris, quot

minor ab unitate diftat. Quinetiam conftat,

eumdem ipſum ab unitate diſtare numero uno

minore, quam qui ex utriſque componitur,

quibus fefe invicem multiplicantes diftant ab
unitate. Nam ipſi quidem A, B, Γ, Δ, Ε, Ζ, Η, Θ

tot funt, quot ab unitatediſtat; ipſi vero I, K,A

uno minores, quam quibus A diſtat ab unitate;

utpote qui una cumA totidem funt.

His igitur partim quidem poſitis, partim ve-

ro demonſtratis, quod propofitum eft, demon-

ſtrabitur. Quoniam enim ponitur, diametrum

papaveris non minorem eſſe quadragefima par-
te digiti ; conftat ſphæram quæ diametrum di-

gitalem habet, nonmajorem eſſe, quamut conti-

neat papaverum myriadas ſex etquatuor millia.

Sphæræ enim, quæ diametrum habet quadra-

gefimam digiti partem, ſecundum numerum

quem diximus, eſt multiplex; cum demonftra-

tum fit ſphæras triplam fuarumdiametrorum in-

ter fe invicem rationem habere. Et quoniam

ponitur arenæ numerum ad magnitudinem pa.

paveris noneffe majorem denis millibus ; con-

ſtat, ſi ſphæra, quæ diametrum digitalem habet

arena impleretur, non majorem fore arenæ nu-

merum, quam decies millies myriada fex et qua-

tuor millia. Qui quidem numerus eft unitates

fex fecundorum numerorum, et primorum qua-

ter mille myriades. Minor eft igitur quam uni-

tates decem fecundorum numerorum. At vero

ſphæra, quæ digitorum centum diametrum ha-

bet, ſphæræ, quæ diametrum habet unius digiti,

multiplex eſt centum myriadibus ; eo quod fphæ-

ræ triplam fuarumdiametrorum inter fe invicem

rationem habent. Si itaque ſphæra ex arena fie-

ret tanta magnitudine, quanta ea eft quæ diame-

trum habet digitorum centum ; conftat minorem

fore arenæ numerum, quam qui oritur decem

unitatibus fecundorum numerorum in centum

myriadas ductis. Et quoniam decem unitates
fecundorum numerorum decimus eſt numerus

proportionalis abunitate in decuplorumtermino-

ab unitate ex eadem proportione ; conftat nume-

rum proportione; et centum myriades feptimus

rum, qui oritur, ex eadem proportione fore ab

unitate fextum etdecimum. Demonſtratum eft

enim, diſtare ab unitate numero uno minore,

· ἀνάλογιας τετέςι καὶ

οὕτως μείζον .

dἐφ᾽
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1

ت

quam qui ex utriſque componitur, quibus ſeſe

invicem multiplicantes ab unitate diftant. Ho-

rum autem ſexdecim, octo quidem primi una

cum unitate, eorum, qui primi vocantur, nu-

merorum funt; octo vero, qui fequuntur alii,
eorum, qui vocantur fecundi; horumque pof-

tremus eft mille myriades fecundorumnumero-

rum. Manifeftum eſt igitur arene multitudi-

nem, cujus magnitudo ſphæræ æqualis fit, quæ

diametrum habet digitorum centum, minorem

fore, quam mille myriadas ſecundorumnumero-

rum. Rurfus et ſphæra, quæ digitorum decem

millium diametrum habet, ſphæræ, quæ diame-

trum habet digitorum centum, multiplex eſt
centummyriadibus. Si itaque ſphæra ex arena

fieret tanta magnitudine, quanta ea eft, quæ
diametrum habet digitorum decem millium ;

conftat minorem fore arenæ numerum, quam

qui oritur, mille myriadibus fecundorum nume-

rorum in centum myriadas ductis. Et quoniam

mille myriades ſecundorum numerorum fextus

et decimus eſt numerus proportionalis ab unitate;

et centum myriades, ſeptimus ab unitate ex ea-

dem proportione; conſtat numerum, qui oritur,

ex eadem proportione fore ab unitate alterum et

vigefimum. Horum autem duo et viginti, octo

primi una cum unitate, eorum, qui primi vo-

cantur, numerorum funt; octo, qui ſequuntur

alii, eorum, qui vocantur fecundi ; ſex reliqui,

eorum, qui vocantur tertii ; horumque poſtre-

mus eſt decem myriades tertiorum numerorum.

Manifeftum eft igitur, arenæ multitudinem, cu-

jus magnitudo ſphæræ æqualis fit, quæ diame-

trum habet digitorumdecem millium,minorem

fore, quam decem myriadas tertiorum numero-

rum. Et quoniam ſphæra, quæ unius ftadii dia-

metrum habet, minor eft quam ſphæra, quæ

diametrum habet digitorum decem millium ;

τέρων 'ὃς ἀπέχωντι Ἀπὸ μονάδος οἱ πολλαπλασι

άξαντες ἀλλάλες. Τῶν δὲ ἑκκαίδεκα τέτων, ὀκτὼ

μὲν οἱ πρῶτοι σὺν τῷ μονάδι , τῶν πρώτων καλγ-

μένων ἐντί· οἱ δὲ μετα τέτες ὀκτὼ, τῶν δευτέρων

καὶ ὁ ἔχατός ἐσιν αὐτῶν, χίλιαι μυριάδες * τῶν δευ-

τέρων ἀριθμῶν. Φανερὸν ἐν, ὅτὸ τοῦ ψάμμα τὸ

πλῆθος το μέγεθος ἔχοντος ἴσον τᾶ σφαῖρὰ τῷ τὰν

δράμετρον ρ' δακτύλων ἐχέσα, ἔλατιόν ἐσεν ἢ χίλιας

μυριάδες τῶν δευτέρων ἀριθμῶν. Πάλιν δὲ καὶ ὁ

σφαίρα, ἱ τῶν μυρίων δακτύλων ἔχεσα τὰν διάμε-

τρον, πολλαπλασία τᾶς ἐχόσας τὰν διάμετρον ρ'

δακτύλων, ταῖς ὁ μυριάδεοσι. Εἰ ἐν γένοιτο ἐκ τοῦ

ψάμμε σφαίρα ταλικαύται τὸ μέγεθος, ἁλίκα

ἐτὶν ὰ ἔχεσι σφαίρα τὰν διάμετρον * μυριάδων δακ-

τύλων· δῆλον ὡς ἐλάσσων ἐσεῖται ὁ τοῦ ψάμμο

ἀριθμὸς, τοῦ γενομένε πολλαπλασιαπεισᾶν " τᾶν

χιλιᾶν μυριάδων – δευτέρων ἀριθμῶν, ταῖς ρ' μυριά-

δεσσιν. Ἐπεὶ δ' αἱ μὴ ἢ δευτέρων ἀριθμῶν χίλιας

μυριάδες, έκκαιδέκατὸς ἐςὶν ἀριθμὸς ἀπὸ μονάδες

ἀνάλογον· αἱ δὲ ρ' μυριάδες, ἑβδόμος Ἀπὸ μονάδος ἐν

τᾷ αὐτῷ ἀναλογία· δῆλον ὡς ὁ γενόμθμος ἐκτεῖται

δυσκαιεικοςὸς ἢ ἐκ τᾶς αὐτᾶς ἀναλογίας ἀπὸ μονάδος.

Τῶν δὲ δύο κὰ ἴκοσι τέτων, ὀκτὼ μὲν οἱ πρῶτοι σὺν

τᾷ μονάδι , ἢ πρώτων καλεμένων ° ἐντί· ὀκτὼ δὲ οἱ

μετ᾿ αὐτὸς, δευτέρων καλεμένων· οἱ ἢ λοιποὶ ἐξ' τ

τριτῶν καλεμένων· καὶ ὁ ἔχατος αὐτῶν ἐσι, δεκα

μυριάδες τῶν τρίτων ἀριθμῶν. Φανερὸν ἦν, ὅτι τὸ

τοῦ ψάμμε πλῆθος τοῦ μέγεθος ἔχοντος ἴσον τᾶ

* σφαίρα τὰν διάμετρον ἐχέσα μυρίων δακτύλων,

ἔλαοσόν ἐσιν ἢ ὁ μυριάδες τρίτων ἀριθμῶν . Καὶ

ἐπεὶ ἐλάσσων ἐςὶν ὁ σαδιαίαν ἔχεστι τὰν διάμετρον

σφαῖρα, τᾶς σφαίρας τᾶς ἐχώσας τὰν διάμετρον

μυρίων δακτύλων· δῆλον, ὅτι καὶ τὸ τὸ ψάμμο

πλῆθος τῶ῾ μέγεθος ἔχοντις ἴσον τᾶσφαίρα τᾷ
r

A

ταν

conftat arenæ multitudinem, cujus magnitudo διάμετρον · ἐχέσα σαδιαίαν, ἔλαοσόν ἐσιν ἢ ὁ μυριά-

ſphæræ æqualis fit, quæ unius ſtadii diametrum

habet, minorem eſſe quamdecem myriadas ter-

tiorum numerorum. Rurfus ſphæra, quæ ſtadi-

orum centum diametrum habet, ſphæræ, quæ

diametrum habet unius ſtadii, multiplex eſt cen-

tummyriadibus. Si itaque ſphæra ex arena fieret

tanta magnitudine quanta ea eſt, quæ diame-

trum habet ſtadiorum centum; conſtat minorem

fore arenæ numerum, quam qui oritur decem

myriadibus tertiorum numerorum in centum

myriadas ductis. Et quoniam decem myriades

tertiorum numerorum alter et vigefimus eſt nu-

merus proportionalis ab unitate ; et centum

myriades, ſeptimus ab unitate ex eadem propor-
tione; conftat numerum, qui oritur, ex eadem

proportione fore ab unitate octavumet vigefi-

mum. Horum autem octo et viginti, octo pri-

mi una cum unitate, eorum, qui primi vocantur

numerorum funt; octo, qui fequuntur alii, eo-

rum, qui vocantur fecundi ; octo, qui ſequuntur

· συναμφότερα

τὰν διάμετρον ο' δακτύλων

χιλίαν pro τάνχιαν

pro μεγέθεος exMS.

inMS. defunt.

δες τῶν τρίτων ἀριθμῶν. Πάλιν δὴ ὁ σφαίρα, ἁ

ἔχεσα τὰν διάμετρον ρ' σαδίων, πολλαπλασίων ἐςὶ

τᾶς σφαίρας τᾶς ἐχέσας τὰν διάμετρον σαδιαίαν,

ταῖς ρ' μυριάδεοσιν. Εἰ ἐν γένοιτο ἐκ τοῦ ψάμμο

σφαίρα ταλικαύτα τὸ μέγεθος, ἀλίκα ἐςὶν ἡ ἔ-

χεσα τὰν διάμετρον ρ' σαδίων· δῆλον ὅτι ἐλάασων

ἐοσεῖται ὁ τοῦ ψάμμο ἀριθμὸς, το γενομένες ἀριθα

με, πολλαπλασιαοθεισῶν τῶν δέκα μυριάδων τρί

των ἀριθμῶν, ταῖς ρ' μυριάδεοσι . " Καὶ ἐπεὶ αἱ μὲν

τῶν τρίτων ἀριθμῶν δέκα μυριάδες δυοκαιεικοςός

ἐσιν Ἀπὸ μονάδος ἀνάλογον· αἱ ἢ ρ' μυριάδες, έβδο-

μος Ἀπὸ μονάδος ἐκ τᾶς αὐτᾶς ἀναλογίας· δῆλον,

ὡς ὁ γενόμθμος ἐασεῖτπη ὀκτωκαιεικοςὸς ἐκ τᾶς αὐτῆς

αναλογίας ἀπὸ μονάδος. Τῶν δὲ ὀκτὼ κὰ εἴκοσι τό-

των, ὀκτὼ μῷ οἱ πρῶτοι στὴ τὰ μονάδι, τῶν πρώ

των καλαμθύων ἐντί· οἱ ἢ μετὰ τούτες ἄλλοι ὀκτὼ,

τῶν δευτέρων · καὶ οἱ μετὰ τέτες ὀκτὼ, τῶν τρίτων·

οἱ δὲ λοιποὶ τέοσαρες, τῶν τετάρτων καλαμθύων· καὶ

* In MS. defunt ἀριθμῶν.
ἐχούσα ἐλάττον ἐςὶν ἢ χίλιαι μυριάδεςτῶν 1 πολλαπλασία ἐςὶ
0

m

Φανερὸν οὖν, ὅτιτοῦ ψάμμε τοῦ πλῆθος τοῦ μέγεθες ἔχοντος ἴσον τὰ σφαίρα τᾶ
η τὰν

Ρ σφαίρατὰ τὰν
* μέγεθος

ἐχούσα pro τὰν exMS. * τᾶν pro τὰν exMS.
καὶ ἐπεὶ μὲν τῶν τρίτων ἀριθμῶν δέκα,

ἐντὶ pro isὶν ex MS.

μυρίων δακτύλων

9 ἐχούσα pro ἔχωσα ex MS.
U



ARENARI 329U s.

W

ὁ ἔχατος αὐτῶν ἐςὶ, χίλιαι μονάδες τῶν τετάρτων

ἀριθμῶν. Φανερόν ἕν, ὅτι τὸ τοῦ ψάμμε πλῆθος

τοῦ μέγεθος ἔχοντος ἴσον τᾷ σφαίρᾳ τᾷ τὰν διάμε-

τρον " ἐχέσᾳ σαδίων ρ᾽, ἔλαοσόν ἐσιν ἢ χίλιαι μονά-

δες τῶν τετάρτων ἀριθμῶν. Πάλιν δὴ ὁ σφαῖρα, ἁ

ἔχεσι τὰν διάμετρον μυρίων σαδίων, πολλαπλασία

ἐςὶ τᾶς σφαίρας τᾶς ἐχέσας τὰν διάμετρον σαδίων ρ',

ταῖς ρ' μυριάδεοσιν. Εἰ ὧν γένοιτο ἐκ ξ ψάμμο σφαί

ρα ταλικαύτα τὸ μέγεθος, ἁλίκα ἐςὶν ἁ σφαῖρα, ἁ

ἔχεσι τὰν διάμετρον ςαδίων μυρίων· δῆλον, ὅτι ἔλασ-

σον ἐσεῖται τὸ τοῦ ψάμμο πλῆθος, τε γενομένε

ἀριθμᾶ * πολλαπλασιαθεισᾶν τᾶν χιλιᾶν μονά-

δων τῶν τετάρτων ἀριθμῶν, ταῖς ρ' μυριάδεοσιν.

Ἐπεὶ ἢ αἱ μὲν τῶν τετάρτων ἀριθμῶν χίλιοι μονά-

δες ὀκτωκαιεικοςός ἐσιν ἀπὸ μονάδος ἀνάλογον· αἱ

δὲ ἑκατὸν μυριάδες, ἕβδομος ἀπὸ μονάδος ἐκ τᾶς

αὐτᾶς ἀναλογίας· δῆλον, ὅτι ὁ γενόμθμος ἐσεῖται

ἐκ τᾶς αὐτᾶς ἀναλογίας τέταρτος καὶ τριακοσὸς ἀπὸ

μονάδος. Τῶν δὲ τεοσάρων καὶ τριάκοντα τότων,

ὀκτὼ μὲν οἱ πρῶτοι συκὼ τᾷ μονάδι, τῶν πρώτων

καλεμένων ἐντί· οἱ δὲ μετὰ τέτες ὀκτὼ, τῶν δυτέ-

ρων· καὶ οἱ μετὰ τέτες ἄλλοι ὀκτὼ, τῶν τρίτων· κỳ

οἱ μετὰ τέτος ὀκτὼ, τῶν τετάρτων· οἱ δὲ λοιποὶ

δύο τῶν πέμπλων καλεμένων ἐοσουῶται· καὶ ὁ ἔχα-

τος αὐτῶν ἐςὶ, δέκα μονάδες τῶν πέμπων ἀριθα

alii, eorum, qui vocantur tertii ; quatuor reliqui,

eorum, qui vocantur quarti; horumque poftre-

mus eſt mille unitates quartorum numerorum.

Manifeſtum eſt igitur, arenæ multitudinem, cu-

jus magnitudo ſphæræ æqualis fit, quæ diame-

trum habet ſtadiorum centum, minorem fore,

quam mille unitates quartorum numerorum.

Rurſus ſphæra, quæ ftadiorum decem millium

diametrum habet, ſphæræ, quæ diametrum ha-

bet ſtadiorum centum, multiplex eft centum

myriadibus. Si itaque ſphæra ex arena fieret

tanta magnitudine, quanta ea eft, quæ diame-

trum habet ſtadiorum decem millium ; conftat

minorem fore arenæ numerum, quam qui oritur

mille unitatibus quartorum numerorum in cen-

tum myriadas ductis. Et quoniam mille unita-

tes quartorum numerorum octavus et vigefimus

eſt numerus proportionalis ab unitate ; et cen-

tum myriades, ſeptimus ab unitate ex eadem

proportione; conftat numerum, qui oritur, ex

eadem proportione fore ab unitate quartum et

trigefimum. Horum autem quatuor et triginta,

octo primi una cum unitate, eorum, qui primi

vocantur, numerorum funt; octo qui fequuntur

alii, eorum, qui vocantur ſecundi ; octo, qui ſe-

quuntur alii, eorum, qui vocantur tertii ; octo

qui ſequuntur alii, eorum qui vocantur quarti ;

duo reliqui, eorum, qui vocantur quinti ; ho-

rumque poftremus eſt decem unitates quintorum

numerorum. Manifeſtum eſt igitur arenæ mul-

μῶν. Δῆλον ἦν, ὅτι τὸ τοῦψάμμο πλῆθοςτο μέ- titudinem, cujus magnitudo ſphæræ æqualis fit,
γεθος ἔχοντος ἴσον τα σφαίρα τῷ τὰν διάμετρον

*ἐχέσᾳ σαδίων μυρίων, ἔλαοσον ἐοσεῖται ἡ ἱ μονάδες

τῶν πέμπων ἀριθμῶν. Πάλιν δὴ ἁ σφαῖρα, ἁ

ἐχέσα τὰν διάμετρον σαδίων ρ' μυριάδων, πολλα-

πλασία ἐςὶ τᾶς σφαίρας τὰν διάμετρον ἐχόσας στα-

δίων μυρίων, ταῖς ρ' μυριάδεοσιν . Εἰ ἐν γένοιτο ἐκ

τοῦ ψάμμε σφαίρα - ταλικαύτα, ἁλίκα ἐςὶν &

σφαῖρα ὁ ἔχεσα τὰν διάμετρον σαδίων ρ' μυριάδων·

δῆλον, ὡς ἐλάσσων ἐσεῖται ὁ ξ ψάμμε ἀριθμὸς,

τῷ γενομένε ἀριθμᾶ * πολλαπλασιασθεισᾶν τῶν

quæ diametrum habet ſtadiorum decem milli-

um, minorem fore, quam decem unitates quin-

torum numerorum. Rurfus ſphæra, quæ cen-

tum myriadum ſtadiorum diametrum habet,

ſphæræ quæ diametrum habet ftadiorum decem

millium, multiplex eſt centum myriadibus. Si

itaque ſphæra ex arena fieret tanta magnitudi-

ne, quanta ea eſt, quæ diametrum habet cen-

tum myriadum ſtadiorum ; conſtat minorem fore

arenæ numerum, quam qui oritur decem uni-

tatibus quintorum numerorum in centum myri-

* δέκα μονάδων τῶν πέμπλων ἀριθμῶν, ταῖς ρ' μυ- adas ductis. Et quoniam decem unitates quinto-
ριάσι. Καὶ ἐπεὶ αἱ μὲν τῶν πέμπλων ἀριθμῶν δέ-

κα μονάδες, τέταρτός ἐσι καὶ τριακοσὸς ἀπὸ μονά-

δος ἀνάλογον· αἱ δὲ ρ' μυριάδες, ἔβδομος ἀπὸ μο-

νάδος ἐκ τᾶς αὐτᾶς ἀναλογίας· δῆλον, ὅτι ὁ γενό-

μενος ἐκ τᾶς αὐτᾶς ἀναλογίας ἐσεῖται τετρακο-

τὸς ἀπὸ μονάδος . Τῶν δὲ τεοσαράκοντα τέτων, ἐκ-

τὼ μὲν οἱ πρῶτοι σὺν τᾷ μονάδι, τῶν πρώτων ῾κα

λεμένων ἐντί· οἱ δὲ μετὰ τέτες ἄλλοι ὀκτὼ, τῶν

δυτέρων· κὰ οἱ μετὰ τότες ἄλλοι ὀκτὼ, τῶν τρίτων·

οἱ δὲ μετὰ τῆς τρίτες ὀκτὼ, τῶν τετάρτων· οἱ δὲ

μετὰ τέτες ὀκτὼ, τῶν πέμπων καλεμένων· καὶ ὁ

ἔχατος αὐτῶν ἐςὶ, χίλιαι μυρίαδες τῶν πέμπων

ἀριθμῶν. Φανερὸν ἐν, ὅτι τοῦ ψάμμε τὸ πλῆθος

rum numerorum quartus et trigefimus eſt nu-

merus proportionalis ab unitate; et centum my-

riades, feptimus ab unitate ex eadem propor-

tione; conftat numerum, qui oritur, ex eadem

proportione fore ab unitate quadragefimum. Ho-

rum autem quadraginta, octo primi una cum

unitate eorum, qui primi vocantur, numerorum

funt; octo, qui ſequuntur alii, eorum, qui vocan-

tur fecundi ; octo, qui ſequuntur alii, eorum, qui

vocantur tertii ; octo, qui poſt tertios ſequun-

tur, eorum, qui vocantur quarti; octo qui poſt

quartos fequuntur, eorum, qui vocantur quinti ;

horumque poftremus eft mille myriades quinto-

rum numerorum. Manifeftum eft igitur, arenæ

* ἐχέσα pro ἔχουσα ex MS. * πολλαπλασιασθεισῶν τῶν

μέγεθος ἀλίκα • πολλαπλασιασθεισῶν τῶν 5 δίκα exMS .

* ἐχούσα pro ἔχουσα ex MS.

καλεμένον pro καμένον ex MS .
C

* ταλικαύτα τὸ

ὁ ἐςὶ μυριάδες
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multitudinem, cujus magnitudo ſphæræ æqualis

fit, quæ diametrum habet centum myriadum

ſtadiorum, minorem fore quam mille myriadas

quintorum numerorum. At vero ſphæra, quæ

decem mille myriadum ftadiorum diametrum

habet, ſphæræ quæ diametrum habet centum

myriadum ſtadiorum, multiplex eſt centum my-

riadibus. Si itaque ſphæra ex arena fierit tanta
magnitudine, quanta ea eſt, quæ diametrum

habet decem mille myriadum ſtadiorum ; con-

ſtat minorem fore arenæ numerum, quam qui
oritur mille myriadibus quintorum numerorum

in centum myriadas ductis. Et quoniam mille

myriades quintorum numerorum quadragefi-
mus eſt numerus proportionalis ab unitate; et

centum myriades, ſeptimus ab unitate ex eadem

proportione ; conſtat numerum, qui oritur, ex

eadem proportione fore ab unitate ſextum et

quadragefimum. Horum autem ſex et quadra-

ginta, octo primi una cum unitate, eorum, qui

primi vocantur, numerorum funt; octo, qui ſe-
quuntur alii, eorum, qui vocantur fecundi ; octo

qui ſequuntur alii, eorum, qui vocantur tertii ;

octo qui poſt tertios ſequuntur, eorum, qui vo-

cantur quarti ; octo, qui poftquartos fequuntur,

eorum, qui vocantur quinti ; ſex reliqui, eorum,

qui vocantur ſexti; horumque poftremus eft
decem myriades ſextorum numerorum. Mani-

feftum eft igitur, arenæ multitudinem, cujus
magnitudo ſphæræ æqualis fit, quæ diametrum

habet decem mille myriadum ſtadiorum, mino-

rem fore, quam decem myriadas fextorum nu-

merorum. At vero ſphæra, quæ decies cente-

num millium myriadum ſtadiorum diametrum

habet, ſphæræ, quæ diametrum habet decem

mille mille myriadum ſtadiorum, multiplex eſt
centum myriadibus. Si itaque ſphæra ex arena

fieret tanta magnitudine, quanta ea eft, quæ
diametrum habet decies centenum millium my-

riadum ſtadiorum; conftat minorem fore arenæ

numerum, quam qui oritur decem myriadibus

ſextorum numerorum in centum myriadas duc-

tis. Et quoniam decem myriades ſextorum

numerorum fextus et quadragefimus eſt nume-

rus proportionalis ab unitate; et centum myri-

ades, feptimus ab unitate ex eadem proportio-

ne; conftat numerum, qui oritur, ex eadem pro-

portione fore ab unitate alterum et quinquage-

fimum. Horum autem duo et quinquaginta,
octo et quadraginta una cum unitate, eorum

numerorum funt, qui primi, ſecundi, tertii,

quarti, quinti, et ſexti vocantur; quatuor reliqui

eorum, qui vocantur ſeptimi ; horumque poſt-

remus eft mille unitates ſeptimorum numero-

Manifeftum eft igitur, arenæ multitudi-

nem, cujus magnitudo ſphæræ æqualis fit quæ

rum.

c

ἰχούσα pro ἴχουσα ex MS.

τοῦ μέγεθος ἔχοντος ἴσον τᾷσφαίρατᾷ τὰν διάμε-

τρον ῾ἐχέσᾳ σαδίων ρ' μυριάδων, ἔλαοσόν ἐσιν ἢ χί-

λιαι ' μυρίαδες τῶν πέμπων ἀριθμῶν . ῾Α δὲ τὰν διά-

μετρον έχεσα σφαῖρα ταδίων μυριᾶν μυριάδων, πολ-

λαπλασίων ἐςὶ τᾶς σφαίρας τᾶς ἐχέσας τὰν διά-

μετρον σαδίων ρ' μυριάδων, ταῖς ρ' μυριάδεοσιν . Εἰ

ἐν γένοιτο ἐκ τῶ ψάμμε σφαῖρα ταλικαύτα τὸ μέ-

γεθος, ἁλίκα ἐςὶν ὁ σφαῖρα ὁ ἐχέσα τὰν διάμε-

τρον ταδίων & μυριᾶν μυριάδων· Φανερον, ὅτι ἔλασ-
σον ἐοσεῖται τὸ τοῦ ψάμμε πλῆθος, τοῦ γενομένε

ἀριθμᾶ πολλαπλάσιαθεισᾶν τῶν ἢ χιλιᾶν μυριάδων τ

πέμπων᾿ ἀριθμῶν, ταῖς ὁ μυριάσιν . Ἐπεὶ δ᾽ αἱ

μὲν τῶν πέμπλων ἀριθμῶν χίλιαι μυριάδες, τετρα-

κοτός ἐσιν Ἀπὸ μονάδος ἀνάλογον· αἱ δὲ ρ' μυριάδες,

ἕβδομος ἀπὸ μονάδος ἐκ τᾶς αὐτᾶς ἀναλογίας· δῆ-

λον, ὡς ὁ γενόμενος ἐσεῖται ἕκτος καὶ τετρακοςὸς

ἀπὸ μονάδος . Τῶν δὲ τεοσαράκοντα καὶ ἐξ τέτων,

ὀκτὼ μὲ οἱ πρῶτοι σκὼ τᾷ μονάδι, τῶν πρώτων

καλεμένων ἐντί· ὀκτώ δὲ οἱ * μετ᾿ αὐτὸς, τῶν δευτέ-

ρων· καὶ οἱ μετὰ τέτες ἄλλοι ὀκτὼ, τῶν τρίτων · οἱ

δε μετὰ τῆς τρίτος ἄλλοι ὀκτὼ, τῶν τετάρτων· καὶ

οἱ μετὰ τῆς τετάρτες ὀκτὼ, τῶν πέμπων· οἱ δὲ

λοιποὶ ἐξ, τ ἔκλων καλεμθύωνἐντί· κὶ ὁ ἔχατος αὐτῶν

ἐςι, ἱ μυριάδες τῶν ᾿ἕκτων ἀριθμῶν. Φανερὸν ἕν,

ὅτι τὸ τοῦ ψάμμο πλῆθος τα " μέγεθος ἔχοντος

ἴσον τῷ σφαίρα τᾷ τὰν διάμετρον " ἐχέσᾳ ταδίων

μυριάκις μυρίων, ἔλαοσόν ἐσιν ἢ ὁ μυριάδες τῶν

• ἕκτων ἀριθμῶν. ῾Α δὲ τὰν διάμετρον ἔχεσαι σφαίρα

σαδίων μυριάκις μυριάδων ρ', πολλαπλασία ἐςὶ

τᾶς σφαίρας τᾶς ἐχέσις τὰν διάμετρον ταδίων μυ-

ριάκις μυρίων, ταῖς ὁ μυριάδεοσιν . Εἰ ὧν γένοιτο

ἐκ τῶ ψάμμε σφαῖρα ταλικαύτα τὸ μέγεθος, ά-

λίκα ἐςὶν ὁ σφαῖρα, ὁ ἔχεσα τὰν διάμετρον σαδί-

ων μυριάκις μυριάδων " ρ· Φανερὸν, ὅτι τὸ τὸ ψάμ-

με πλήθος ἔλαοσον ἐκτεῖται τοῦ γενομθύς ἀριθμᾶ,
πολλαπλασιαθισᾶν τᾶν ἱ μυριάδων τῶν ὁ ἕκτων

ἀριθμῶν, ' ταῖς ρ' μυριάδεοσιν . Ἐπεὶ δ᾽ αἱ μὲν τῶν

ἕκτων ἀριθμῶν δέκα μυριάδες · ἕκτος καὶ τεοσαρα-

κοτός ἐσιν ἀπὸ μονάδος ἀνάλογον· αἱ δὲ ρ' μυριάδες,

έβδομος ἀπὸ μονάδος ἐκ τᾶς αὐτᾶς ἀναλογίας·

δῆλον, ὅτι ὁ γενόμενος ἐοσεῖται δυοκαιπεντακοςὸς

ἀπὸ μονάδος ἐκ τᾶς αὐτᾶς ἀναλογίας. Τῶν δὲ δύο

καὶ πεντήκοντα τούτων, οἱ μὲν ὀκτὼ καὶ τεοσαράκον-

τα σὺν τῷ μονάδι, ὅτε πρῶτοι καλέμενοί ἐντι, καὶ

οἱ δεύτεροι, και τρίτοι, κὰ τέταρτοι, ή πέμποι, κα

ἕκτοι· οἱ δὲ λοιποὶ τέοσαρες, τῶν ἑβδόμων καλεμέν-

ων ἐντί· καὶ ὁ ἔχατος αὐτῶν ἐςι, χίλιαι μονάδες τῶν

ἑβδόμων ἀριθμῶν. Φανερὸν ἐν, ὅτι τοῦ ψάμμε τὰ

πλῆθος τοῦ μέγεθος ἔχοντος ᾽ ἴσον τα σφαίρα τα

ἡ τῶν χιλίων ἱ ἀριθμῶν ταῖς ὁ' μυριάσιν· ἐπεὶ δὲ
m

μέγεθος pro μεγέθεος ex MS.αἱ μὲν τῶν πέμπτων in MS. defunt.

• ἐχύσα pro ἔχουσα exMS.
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τὰν διάμετρον ἐχᾶσᾳ ταδίων μυριάκις μυριάδων ρ',

ἔλαοσόν ἐσιν, ἢ " α μονάδες τῶν ἑβδόμων ἀριθμῶν.

Ἐπεὶ ἐν ἐδείχθη ὁ τῷ κόσμε διάμετρος ἐλάσσων

ἐὅστι ςαδιὼν μυριάκις μυριάδων ρ· δῆλον, ὅτι τὰ τ8

ψάμμε τὸ πλῆθος τῶ μέγεθος ἔχοντος ἴσον τῷ

κόσμῳ, ἔλαοσόν ἐσιν ἢ ᾳ μονάδες τῶν ἑβδόμων ἀ-

ριθμῶν. *Ὅτι μὺ ὁμοίως τὸ τοῦ ψάμμε πλῆθος

τοῦ μέγεθος ἔχοντος ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν πλείσων ἀ-

τρολόγων καλεμθύῳ κόσμῳ, ἔλασσόν ἐσιν ή α μο-

νάδες τῶν ἑβδόμων ἀριθμῶν, δέδεικται. Ὅτι δὲ τὶ

τὸ πλῆθος τοῦ ψάμμα τοῦ μέγεθος ἔχοντος ἴσον τα

σφαίρα ταλικαύτα, ἁλίκαν ᾿Αρίςαρχος ὑποτίθεται

τὰν τῶν ἀπλανέων * ἄτρων σφαῖραν εἶμεν ἔλασσόν ἐσιν

ἢ α μυριάδες τῶν ὀγδόων ἀριθμῶν, δειχθήσεται .

Ἐπεὶ γδὑπόκειται, τὰν γᾶν ἢ αὐτὸν ἔχειν λόγον ποτὶ –

ὑφ᾽ ἁμῶν εἰρημθύον κόσμον, ὃν ἔχει λόγον ὁ εἰρημένος

κόσμος ποτὶ τὴν τῶν ἀπλανέων ἄτρων σφαῖραν,

* ἂν ᾿Αρίςαρχος ὑποτίθεται· καὶ αἱ διάμετροι τᾶν

σφαιρᾶν τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον ποτὶ ἀλλάλας· ὁ

δὲ τοῦ κόσμε διάμετρος τᾶς διαμέτρο τᾶς γᾶς δέ-

δεικτη ἐλάοσων ᾿ ἐδστι ἢ μυριοπλασίων· δῆλον ἦν, ὅτι

ὶὁ Διάμετρος τᾶς τῶν ἀπλανέων ἄςρων σφαίρας,

ἐλάοσων ἐςὶν ἢ μυριοπλασίων τᾶς διαμέτρο το κόσ-

με. Ἐπεὶ δ᾽ αἱ σφαῖραι τριπλάσιον λόγον ἔχοντι ποτ᾿

ἀλλάλας τᾶν διαμέτρων· φανερὸν, ὅτι ὁ τῶν ἀπλα-

νέων ἄςρων σφαῖρα * ἂν ᾿Αρίςαρχος ὑποτίθεται,

ἐλάτων ἐςὶν ἢ μυριάκις μυριάδων μυριάδεοσι πολ-

λαπλασίων τοῦ κόσμε. Δέδεικται ἢ, τὸ τῶψάμμs

a

diametrum habet decies centenum millium my-

riadum ſtadiorum, minorem fore, quam mille

unitates ſeptimorum numerorum. Quoniam

igitur demonſtratum eft, mundi diametrum mi-
norem effe decies centenis millibus myriadum

ſtadiorum; conſtat arenæ multitudinem, cujus

magnitudo mundo æqualis fit, minorem effe

quam mille unitates feptimorum numerorum.

Itaque arenæ multitudinem, cujus magnitudo

æqualis fit ei,quem plures Aftrologi mundum

vocant, minorem eſſe quam mille unitates fep-

timorum, demonftratum eſt. At vero arenæ

multitudinem, cujus magnitudo ſphæræ æqua-

lis fit tanta magnitudine, quanta ponit Ariftar-

chus eſſe inerrantium ſtellarum ſphæram, mi-

norem eſſe quam mille myriadas octavorum nu-

merorum, deinceps demonſtrabitur. Cum enim

ponatur, terram eamdem ad mundum, quem

diximus, habererationem, quam habet is, quem
diximus, mundus ad ſphæram inerrantium ſtel-

larum, quam ponit Aristarchus : cumque ſphæra-

rum diametri eamdem inter fe invicem rationem

habeant : demonftratumque fit, mundi diame-

trumminorem eſſe quam decies millecuplam di-

ametri terræ ; conftat ſphæræ inerrantium ſtella-

rum diametrum minorem eſſe quam decies mil-

lecuplam diametri mundi. Et cum ſphæræ tri-

plam fuarumdiametroruminter fe invicem ratio-

nem habeant ; conftat ſphæram inerrantium ſtel-

larum, quam ponit Aristarchus, minorem eſſe

quammundimillies-centies millies-decies mille-

cuplam. Demonftratum autem eft, arenæ mul-
titudinem, cujus magnitudo mundo æqualis fit,

minorem eſſe quam mille unitates feptimorum

numerorum. Manifeſtum eſt igitur, ſi ſphæ-

ra ex arena fieret tanta magnitudine, quanta

Ariſtarchus ponit inerrantium ſtellarum ſphæ-

ram eſſe ; arenæ numerum minorem fore, quam

qui oritur mille unitatibus feptimorum nume-
rorum in millies centies mille myriadas ductis.

Et quoniam mille unitates ſeptimorum nume-

rorum alter et quinquagefimus eſt numerus pro-

πλῆθος τοῦ μέγεθος ἔχοντος ἴσιν τῷ κόσμῳ, ἔλασ-

σόν ἐσιν ἢ ᾳ μονάδες τῶν ἑβδόμων ἀριθμῶν. Δῆ-

λον ἓν, ὅτι εἰ γένοιτο ἐκ τοῦ ψάμμε σφαῖρα ταλι-

καύτα τὸ μέγεθος, ἁλίκαν ὁ ᾿Αρίςαρχος ὑποτίθε-

τη τὰν τῶν ἀπλανέων ἄςρων σφαῖραν εἶμεν, ἐλάσ-

σων ἐασεῖται ὁ τοῦ ψάμμο ἀριθμὸς, το γενομύς

ἀριθμᾶ πολλαπλασιαθεισᾶν τᾶν χιλιᾶν μονάδων

τῶν ἑβδόμων ἀριθμῶν, ταῖς μυριάκις μυρίαις μυ-

ριάδεσσι. Καὶ ἐπεὶ αἱ μὲν τῶν ἑβδόμων ἀριθμῶν

αι μονάδες, δυοκαιπεντακοςός ἐςιν ἀπὸ μονάδος portionalis ab unitate; et millies centies mille

b

ἀνὰ λόγον· αἱ δὲ μυριάκις μύριαι μυριάδες, τρισ-

καιδέκατος ἀπὸ μονάδος ἐκ τᾶς αὐτᾶς ἀναλο-

γίας· δῆλον, ὅτι ὁ γενόμθμος ἐοσεῖται τέταρτος καὶ

ἑξηκοσὸς ἀπὸ μονάδος ἐκ τᾶς αὐτᾶς ἀναλογίας.

Οὗτος δὲ ἐσι τῶν ὀγδόων ὄγδοος· κὶ ' χίλιαι μυριάδες

τῶν ὀγδόων ἀριθμῶν. Φανερὸν τοίνυν, ὅτι τοῦ ψάμ-

με τὸ πλῆθος τῶ μέγεθος ἔχοντος ἴσον τᾷ τῶν ἀ-

πλανέων ἄςρων σφαίρα, ἂν ᾿Αρίςαρχος ὑποτίθεται,

ἔλασσόν ἐσιν ἢ μια μυριάδες τῶν ὀγδόων ἀριθμῶν .

Ταῦτα δὲ, Βασιλεῦ Γέλων, τοῖς μὲν πολλοῖς και

κὴ κεκοινωνηκότεοσι τῶν μαθημάτων οὐκ εὔπιτα

Φανήσειν ὑπολαμβάνω· τοῖς δὲ μεταλελαβηκότεοσι,

myriades, tertius et decimus ab unitate ex ea-

dem proportione; conſtat numerum, qui oritur,

exeadem proportione fore quartum et ſexagefi-

mum. Qui quidem numerus eſt octavorum

octavus ; hoc eft mille myriades octavorum nu-

Manifeftum eft igitur arenæ multi-

tudinem, cujus magnitudo æqualis fit inerran-

tium ftellarum ſphæræ, quam ponit Aristarchus,

minorem eſſe quam mille octavorum numero-

rum myriadas.

merorum.

Hæc autem, Rex Gelo, non admodum credi-

bilia vifum iri arbitror multis, qui mathematicis

diſciplinis inſtructi non funt : fed credibilia e-

* χιλίαι

* In MS . av deeſt.

* ὅτι μεν .
.... ὁμοίως

• πεντακισχίλιαι

* ἄτρων pro ἀτεῶν ex MS.
y In MS. & deeft. 2 ήσα
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runt propter demonftrationem iis, qui eafdem

probe callent, quique diftantiis, et magnitudi-

nibus terræ, folis, lunæ,et mundi totius cog-
nofcendis operam dederunt. Quo circa exiſti-

maverim haud abſurdum fore, fi qui eadem

hæc diligentius contemplentur.

• οὐκἂν ἀρμον εἴη

καὶ περὶ τῶν ἀποσημάτων, κὶ τῶν μεγεθέων τᾶς τε

γᾶς, καὶ τῷ ἁλίς, κὶ τᾶς σελιώας, ἡ τῶ ὅλε

κόσμε πεφροντικότεοσι, τπιτὰ 21ὰὶ τὰν ἀπόδειξιν

ἐοσειθαι. Διόπερ ὠήθίω καί τινας · ἐκ ἀνάρμο-

τον έτη ἔτι ὁ ἐπιθεωρῆσαι ταῦτα.

ὰ ἐπιθεωρῆσαι pro ἐπιθεώρηται ex MS.



ARCHIMEDIS

DE IIS QUÆ IN HUMIDO

VEHUNTUR

LIBER PRIMUS.

:

i

:

POSIΤΙΟ Ι.

PONATUR
ONATUR humidi eam eſſe naturam, ut partibus ipfius æqualiter jacentibus, et

continuatis inter ſeſe, minus preſſa a magis preſſa expellatur. Unaquæque autem

pars ejus premitur humido fupra ipfam exiſtente ad perpendiculum, ſi humidum fit de-

ſcendens in aliquo, aut ab alio aliquo preſſum.

PROPOSITIO I.

Si ſuperficies aliqua plano ſecetur per idem ſemper punctum; fitque ſectio circuli cir-

cumferentia, centrum habens punctum illud, per quod plano ſecatur : ſphæræ ſuperficies

erit.

Secetur ſuperficies aliqua plano perK punctum ducto :

et ſit ſectio ſemper circuli circumferentia, centrum ha-

bens punctum K. Dico eam ſphæræ fuperficiem eſſe.

Si enim non eſt ſphæræ fuperficies ; rectæ lineæ, quæ

a puncto K ad circumferentiam ducuntur, non omnes æ-

quales erunt. Itaque ſint A, B puncta in ſuperficie ; et

inæquales lineæ AK, KB : per ipſas autem AK, КВ

planum ducatur, quod fectionem faciat in ſuperficie line-

am DABC. Ergo DABC circuli circumferentia eft,

A

D

K

B

cujus centrum K ; quoniam ſuperficies ejufmodi ponebatur : et idcirco æquales inter ſe ſunt AK,

KB. Sed et inæquales ; quod fieri non poteft. Conſtat igitur ſuperficiem eam eſſe ſphæræ fu-

perficiem.

4 P
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PROP. II .

Omnis humidi conſiſtentis, atque manentis ſuperficies ſphærica eſt; cujus ſphæræ cen-

trum eſt idem, quod centrum terræ.

Intelligatur humidum conſiſtens, manenſque; et ſecetur ipfius ſuperficies plano per centrum

terræ ducto. Sit autem terræ centrum K: et fuperficiei ſectio, linea ABCD. Dico lineam

ABCD circuli circumferentiam eſſe, cujus centrum K.

Si enim non eft, rectæ lineæ a puncto K ad lineam ABCD ductæ non erunt æquales. Suma-

tur recta linea quibufdam quidem a puncto Kad ipfam ABCD ductis major ; quibufdam vero

minor: et ex centro K, intervalloque lineæ

ſumptæ circulus defcribatur. Cadet ergo ipfius

circumferentia partim extra lineam ABCD,

E

H

B
C

P

AX K
D

partim intra ; quoniam ea, quæ ex centro qui-

bufdam quidem a puncto K ad ipſam ductis eſt

major ; et quibufdam minor. Itaque ſit circuli

deſcripti circumferentia FBH : et ex Bad K

ducta linea, jungantur FK, KHE, quæ angu-

los æquales faciant. Deſcribatur autem et ex F

centro K circumferentia quædam XOP in plano, et in humido. Ergo partes humidi, quæ funt

ad circumferentiam XOP æqualiterjacent, ac continuatæ inter ſeſe: et premuntur quidem par-

tes, quæ ad XO circumferentiam, humido, quod loco AB continetur : quæ vero ad circumfe-

rentiam OP premuntur humido, quod continetur BE. Inæqualiter igitur premuntur partes hu-

midi ad circumferentiam XO, et ad OP. Quare minus preſſæ a majis preffis expellentur. Non

ergo confiftet humidum. Atqui ponebatur confiftens, et manens. Neceffarium eft igitur lineam

ABCD eſſe circuli circumferentiam, cujus centrum K. Similiter autem demonſtrabitur, et ſi

quomodocunque aliter ſuperficies humidi plano fecta fuerit per centrum terræ ; ſectionem circuli

circumferentiam eſſe ; et centrum ipfius effe, quod et terræ centrum. Ex quibus conſtat fuperfi-

ciem humidi conſiſtentis, atque manentis ſphæricam eſſe : et ejus ſphæræ centrum idem, quod

centrum terræ : quoniam ejufmodi eſt, ut fecta per idem ſemper punctum ſectionem faciat circuli

circumferentiam, centrum habentis punctum illud, per quod ipfa plano ſecatur.

PROP. III .

Solidarum magnitudinum, quæ æqualem molem habentes æque graves funt, atque hu-

midum; in humidum demiſſæ demergentur ita, ut ex humidi ſuperficie nihil extet: non

tamen ad huc deorfum ferentur.

F

E
M

C R

B

Y

I N

T

H

X

0

S

Q

P

Sit magnitudo aliqua æque gravis, atque humidum: et ſi fieri poteſt, in humidum demiſſa ex-

tet ex fuperficie ipfius: confiftat autem humidum, maneatque: etintelligatur aliquod planumduc-

tum per centrum terræ, et humidi, ac per foli-

dam magnitudinem, ut fit fuperficiei quidem

humidi ſectio ABCD ; folidæ vero magnitudi- .

nis inſidentis EHTF; et terræ centrum K:

fitque folidæ magnitudinis pars, quæ in humi-

do est, BHTC; et quæ extra humidum,BEFC.

Intelligatur etiam folidafiguracomprehenfapyra-

mide, baſimquidemhabente parallelogrammum,

quod eft in fuperficie humidi ; verticem autem

centrum terræ: ſitque fectio plani, in quo eſt ABCD circumferentia, et planorum pyramidis

KL, KM: et deſcribatur quædam alterius fphæræ ſuperficies XOP circa centrum K, inhumido

fub EFHT, ut fit ipſa XOP ſectio facta a ſuperficie plani. Sumatur præterea alia quædam py-

ramis æqualis, et fimilis comprehendenti folidam figuram, ipfi conjuncta, etcontinuata: fitque,

ſectio planorum ipfius KM, KN: et in humido intelligatur quædam magnitudo RSQY ex ipfo

humido conſtans, æqualis, et ſimilis folidæ BHTC, quæ quidem pars eft folidæ magnitudinis in

humido demerſa. Partes igitur humidi, quæ fcilicet in prima pyramide fuperficie XO contine-

tur, et quæ in altera continetur PO æqualiter funt poſitæ, et continuate; fed non fimiliter pre-

A K D
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muntur. Nam contenta quidem XO, premitur folido EHTF, et humido interjecto inter fuper-

ficies XO, LM et plana pyramidis ; contenta vero PO premitur ſolido RSQY, et humido inter

ſuperficies OP, MN, et pyramidis plana interjecto. Minor autem eſt gravitas humidi, quod

eſt inter MN, OP quam ejus, quod inter LM, XO. Solidum enim RSQY eſt minus folido

EHTF. Cum fit æquale ipſi BHTC; quia magnitudine æquale, et æque grave ponitur foli-

dum, atque humidum: reliquum autem reliquo inæquale eſt. Conſtat igitur partem contentam

fuperficie OP, expelli ab ea, quæ ipfa XO continetur: et non confiftere humidum. Ponebatur

autem confiftens, et manens : non ergo ex fuperficie humidi extat aliquid folidæ magnitudinis. Sed

neque demerſum ſolidum ad inferiora feretur. Similiter enim prementur omnes partes humidi æ-

qualiter pofitæ, cum folidum ſit æque grave, atque humidum.

PROP. IV.

Solidarum magnitudinum quæcunque levior humido fuerit, demiſſa in humidum non

demergetur tota, fed aliqua pars ipfius ex humidi ſuperficie extabit.

Sit magnitudo ſolidahumido levior; etdemiſſa inhumidum demergatur tota, fi fieri poteft, ut

nulla pars ipfius extet ex humidi ſuperficie. Conſiſtat autem humidum, maneatque: et intelliga-

tur aliquod planum ductum per centrum terræ, per humidum, et per magnitudinem folidam :

a quo fuperficies quidem humidi ſecetur fecundum circumferentiam ABC ; folida autem magni-

tudo fecundum figuram, in quaR: et centrum terræ fit K. Intelligatur etiam quædam pyramis

comprehendens figuram R, ficuti prius, quæ punctum K pro vertice habeat: ſecenturque ipfius

plana a fuperficie plani ABC ſecundum AK, KB : et fumatur pyramis alia æqualis, et fimilis

fuperiori, cujus plana ſecentur a plano ABC, ſecundum BK, KC : deinde alterius ſphæræ fu-

perficies quædam defcribatur in humido circa centrumK, ſub folida magnitudine : et ſecetur ab

eodem plano fecundum XOP : poſtremo intelligatur alia magnitudoH in pofteriori pyramide,

quæ ex humido conftet, et folidæ magnitudini

R ſit æqualis. Partes igitur humidi, et quæ in

prima pyramide continetur ſuperficie XO ; et

quæ in ſecunda fuperficie OP continetur, æ-

qualiter jacent, et continuatæ inter ſeſe ; non

tamen ſimiliter premuntur: nam quæ eſt in pri-

ma pyramide premitur magnitudine folida R, et

humido continente ipſam, quod eſt in loco py-

ramidis ABOX : quæ vero in altera pyramide

A

R

B

C

H

0

X P

K

premitur ſolida magnitudine H, et humido ipfam continente in loco pyramidis POBC. At gra-

vitas folidæ magnitudinis R, minor eſt gravitate humidi, in quoH: quoniam magnitudo folida

mole quidem æqualis, et humido levior ponitur : gravitas autem humidi continentis magnitudines

R,H eſt æqualis ; cum pyramides æquales fint. Magis ergo premitur pars humidi, quæ eſt ſub

fuperficie OP. Quare expellet partem minus preſſam, et non manebit humidum. Ponebatur

autem manens . Non igiturdemergetur tota, fed aliqua pars ipfius ex humidi fuperficie extabit.

PROP. V.

Solidarum magnitudinum quæcunque levior humido fuerit, demiſſa inhumidum uſque

eo demergetur, ut tanta moles humidi, quanta eſt partis demerſæ, eandem, quam tota

magnitudo, gravitatem habeat.

Diſponantur eadem, quæ fupra : ſitque humidum manens: et magnitudo * EHTF humidole-

vior. Si igitur humidum manet, ſimiliter prenentur ejus partes, quæ æqualiterjacent. Simili-

ter ergo premetur humidum fub fuperficiebus XO, OP. Quare æqualis eſt gravitas, qua pre-

muntur. Eft autem et gravitas humidi, quod in prima pyramide abſque ſolido BHTC, æqualis

gravitati humidi, quod in altera pyramide abſque RSQY humido. Perſpicuum eſt igitur gravi-

tatem magnitudinis EHTF gravitati humidi RSQY æqualem eſſe. Ex quibus conſtat, tantam

humidi molem, quanta eſt pars demerſa folidæ magnitudinis, eandem, quam tota magnitudo ha-

bere gravitatem.

PROP. VI.

Solidæ magnitudines humido leviores, in humidum impulſe ſurſum feruntur tanta vi,

quantohumidum molem habens magnitudini æqualem, gravius eſt ipſa magnitudine.

* Vide Fig. Prop . III .
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Sit enim magnitudoA levior humido : et ſit magnitudinis quidem A gravitas B : humidi vero

molem habentis æqualem ipſi A, gravitas fit BC. Demonſtrandum eft magnitudinem A in hu-

midum impulfam tanta vi furfum ferri, quanta eſt gravitas C.

D B

Accipiatur enim quædam magnitudo, in qua D, habens gravitatem ipſi C æqualem. Itaque

magnitudo ex utriſque magnitudinibus conftans, in quibus

AD, levior eſt humido : nam magnitudinis quidem quæ ex

utrifque conftat gravitas eſt BC; humidi vero habentis molem

ipfis æqualem gravitas major eft, quam BC : quoniam BC

gravitas eſt humidi molem habentis æqualem ipfi A. Si ergo

demittatur in humidum magnitudo ex utriſque AD conftans ;

uſque eo demergetur, ut tanta moles humidi, quanta eſt pars

magnitudinis demerſa eandem, quam tota magnitudo gravita-

tem habeat. Hoc enim jam demonſtratum eft. Sit autem fu-

perficies humidi alicujus ABCD circumferentia. Quoniam

igitur tanta moles humidi, quanta eſt magnitudo A, gravita-

B
C

A
D

A

tem habet eandem, quam magnitudines A,D: perfpicuum eſt partem ipſius demerſam effe mag-

nitudinem A; reliquam vero D totam ex humidi fuperficie extare. Quare conftat magnitudinem

Atanta vi ſurſum ferri, quanta deorfum premitur ab eo, quod eſt ſupra; videlicet a D, cum

neutra ab altera expellatur. SedD fertur deorfum tanta gravitate, quanta eftC: ponebatur enim

gravitas ejus, in quo D, ipfi C æqualis. Patet igitur illud quod demonftrare oportebat.

PROP. VII.

Solidæ magnitudines humido graviores demiſſe in humidum ferentur deorfum, donec

defcendant : et erunt in humido tanto leviores, quanta eft gravitas humidi molem habentis

folidæ magnitudini æqualem.

Solidas magnitudines humido graviores, in humidum demiſſas deorfum quidam ferri, donec de-

ſcendant, manifeftum eft: partes enim humidi, quæ fub eis funt, premuntur magis, quam partes æ-

qualiter ipfis adjacentes ; quoniam magnitudo folida humido gravior ponitur. Leviores autem eſſe,

uti dictum eft, demonftrabitur hoc modo. Sit enim aliqua magnitudo A gravior humido : et fit

magnitudinis quidem A gravitas BC: humidi vero molem habentis æqualem ipſi A gravitas fit

B. Demonftrandum eſt magnitudinem A in humido exiftentem habere gravitatem æqualem

ipfi C.

Accipiatur enim alia aliqua magnitudo, in quaD, levior humido; cujus gravitas fit ipfi B æ-

qualis: humidi vero molem habentis æqualem magnitudini D, fit gravitas æqualis BC. Itaque

compoſitis magnitudinibus A, D, magnitudo ex utrifque

conftans æque gravis erit, atque ipſum humidum : gravitas

enim utrarumquemagnitudinum eſt æqualis utriſque gravita-

tibus, videlicet BC, et B : gravitas autem humidi habentis

molem æqualem utriſque magnitudinibus, eft eifdem gravita-

tibus æqualis. Demiſſis igitur magnitudinibus, et in humi-

dum projectis æque graves erunt, atque humidum : neque

furfum, neque deorfum ferentur: quoniam magnitudo qui-

demA gravior humido feretur deorfum ; et eadem vi amag-

nitudineD ſurſum retrahetur. Magnitudo autem D humido

levior feretur furfum tanta vi, quanta eſt gravitas C: demon-

ftratum enim eft magnitudines ſolidas humido leviores, im-

A

B

C

D

pulſas in humidum tanta vi retrahi ſurſum, quanto humidum habens molem magnitudini æqua-

lem gravius eft ipfa magnitudine. Athumidum molem habens æqualemD, gravius eſt, quam D,

ipſa C gravitate. Conftat igitur magnitudinem Adeorfum ferri tanta gravitate, quanta eſt C.

Quod demonftrare oportebat.

POSITΙΟ ΙΙ.

Ponatur eorum, quæ inhumido ſurſum feruntur, unumquodque furfum ferri ſecundum

perpendicularem, quæ per centrum gravitatis ipforum ducitur.
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PROP. VIII.

Si aliqua magnitudo ſolida levior humido, quæ figuram portionis ſphæræ habeat, in hu-

midum demittatur, ita ut baſis portionis non tangat humidum: figura infidebit recta, ita

ut axis portionis fit fecundum perpendicularem. Et fi ab aliquo inclinetur figura, ut baſis

portionis humidum contingat non manebit inclinata ſi demittatur, fed recta reſtituetur.

[* Intelligatur quædam magnitudo, qualis dicta eſt, in humidum demiſſa; etducaturplanum per

axem portionis, et per terræ centrum, ut fit ſuperficiei humidi ſectio circumferentia ABCD : et

figuræ ſectio EFH circumferentia: ſit autemEH recta linea; et FT axis portionis. Si igitur

inclinetur figura, ita ut axis portionis FTnon fit ſecundum perpendicularem ; demonſtrandum eft,

nonmanere ipfam figuram; fed in rectum reſtitui.

Itaque centrum ſphæræ eft in linea FT. Nam fit primum figura major dimidia ſphæra :

ſitque in dimidia ſphæra ſphæræ centrumT; in minori portione ſit centrum P; et in majori K:

per K vero, et terræ centrum L ducatur KL ſecans circumferentiam EFH in puncto N. Quo-

niam igitur unaquæque ſphæræ portio axem habet in

linea, quæ a centro ſphæræ ad ejus baſim perpendicu-

laris ducitur: habetque in axe gravitatis centrum: por-

tionis in humido demerſæ, quæ ex duabus ſphæræ por-

tionibus conftat, axis erit in perpendiculari perKduc-

ta. Et idcirco centrum gravitatis ipſius erit in linea

NK, quod fitR. Sed totius portionis gravitatis centrum

eft in lineaFT inter K, et F, quod fit X. Reliquæ er-

go figuræ quæ eft extra humidum, centrum erit in linea

RX producta ad partesX, et aſſumpta ex ea, linea

quadam, quæ ad RX eandem proportionem habeat,

quam gravitas portionis in humido demerſæ habet ad

gravitatem figuræ, quæ eft extra humidum. Sit autemSA

centrum dictæ figuræ: et per Sducatur perpendicularis

E

B

OT

:

P

T

S

H

C
R

FN

L D

B

E

T

S

K

R
C

F

N

L

H

D
A

E

S T

H

X

B C

R

F

N

I
D

LS. Feretur ergo gravitas figuræ quidem, quæ extra humidum per rectam SL deorfum; por-

tionis autem, quæ in humido, furfum per rectam RL. Quare non manebit figura: fed partes ejus

quæ funt ad E, deorfum; et quæ ad H ſurſum ferentur: idque continenter fiet, quoad FT fit ſe-

cundum perpendicularem. Eodem modo in aliis portionibus idem demonftrabitur.]

PROP IX.

Quod fi figura humido levior in humidum demittatur, ita ut baſis tota fit in humido ;

inſidebit recta, ita ut axis ipfius ſecundum perpendicularem conftituatur.

Intelligatur enim magnitudo aliqua, qualis dicta eſt, in humidum demiſſa : et intelligatur planum

per axem portionis, et per centrum terræductum: fitque ſuperficiei quidem humidi ſectioABCD

circumferentia ; figuræ autem ſectio circumferentia EFH: et fit EH recta linea: et axis portio-

nis FT. Si igitur fieri poteft, non fit FT ſecundum perpendicularem. Demonſtrandum eſtnon

manere figuram; fed in rectum reftitui.

* Suppleta a Federico Commandino.
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Eft autem centrum ſphæræ in linea FT : rurfus

enim fit figura primo major dimidia ſphæra ; et

ſphæræ centrum in dimidia ſphæra fit punctum

T; in minore portione P; in majori vero fit K: et

per K, et terræ centrum L ducatur KL. Itaque

figura quæ eſt extra humidi ſuperficiem, axem ha-

bet in perpendiculari per K: et propter ea, quæ fu-

perius dicta funt, centrum gravitatis ipſius eſt in li-

nea NK, quod fit R; totius autem portionis cen-

F

N

R

B X C

H

K

T

E

A
L

D

F
N

FN

R R

B
X C X

B

0

H

0

T

C

H

T
P

E

E

A L D

A L r

trum gravitatis eſt in lineaFT, interK et F, quod fit X. Reliquæ ergo figuræ, ejus ſcilicet, quæ

eſt in humido, centrum erit in recta linea RX producta ad partesX; et aſſumpta ex ea linea qua-

dam, quæ ad XR eandem habeat proportionem, quam gravitas portionis, quæ eſt extrahumidum,

ad gravitatem figuræ, quæ in humido. Sit autemO centrum dictæ figuræ: et perO perpendicula-

ris ducatur LO. Feretur ergo gravitas portionis quidem, quæ eſt extra humidum, per rectam

RL deorfum; figuræ autem, quæ inhumido, per rectam OL furfum. Non manet igitur figura;

ſed partes ejus, quæ funt ad H, deorfum ferentur; et quæ ad E, furfum. Atquehoc ſemper erit,

donec FT fecundum perpendicularem fiat.

:
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:

DE IIS QUÆ IN HUMIDO

VEHUNTUR
1

LIBER SECUNDUS.

:

:

PROPOSITIO I.

Simagnitudo aliqua humido levior demittatur in
humidum, eam in gravitate proportio-

nem habebit ad humidum æqualis molis, quam pars magnitudinis demerſa habet ad

totam magnitudinem.

Demittatur enim inhumidum aliqua magnitudo ſolida, quæ fit FA, levior humido: et pars

quidem ipfius demerſa ſitA; quæ autem extra humidum, F. Demonſtrandum eſt, magnitudinem

FA ad humidum æqualis molis eam in gravitate proportionem habere, quam habet A ad FA.

Accipiatur enim aliqua humidi magnitudo NI æqualis magnitudini FA; fitque ipfi F æqualis

N: et ipſi A æqualis I. Magnitudinis autem

FA gravitas fit B: et magnitudinis NI gravi-
:

tas OR;et ipfius I fit R. Magnitudo igitur

FA ad NI eam proportionem habet, quam

gravitas B ad gravitatem OR. Sed quoniam

magnitudo FA in humidum demiſſa levior eſt

humido; patet tantam humidi molem, quanta

eſt pars magnitudinis demerſa, eandem quam

B

N

0

A
R I

:

magnitudo FA habere gravitatem. Hoc enim fuperius demonftratum eſt. At ipſi A refpondet

humidum I, cujus quidem gravitas eſt R; et ipſius FA gravitas B. Ergo B gravitas ejus, quod

habet molem æqualem toti magnitudini FA, æqualis erit gravitati humidi I, videlicet ipſi R. Et

quoniam ut magnitudo FA ad humidum NI ſibi refpondens, ita eſt B ad OR : eſt autem B æqua

lis ipfi R : et ut R ad OR, ita I ad NI ; et A ad FA : ſequitur ut FA ad humidum æqualis molis

eam in gravitate proportionem habeat, quam magnitudo A habet ad FA. Quod demonſtrare

oportebat.

PROP. II .

Recta portio conoidis rectanguli, quando axem habuerit non majorem,quam ſeſquialte-

rum ejus, quæ uſque ad axem, quamcunqueproportionemhabens ad humidum ingravitate;
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demiſſa inhumidum, ita ut baſis ipfius humidum non contingat; et pofita inclinata, non

manebit inclinata; fed recta reſtituetur. Rectam dico confiftere talem portionem, quando

planum quod ipſam ſecuit, ſuperficiei humidi fuerit æquidiſtans .

Sit portio rectanguli conoidis, qualis dicta eſt; etjaceat inclinata. Demonſtrandum eft nonma-

nere ipfam; fed rectam reftitui.

Itaque ſecta ipfa plano per axem, recto ad planum, quod eſt in fuperficie humidi, portionis fec-

tio fit APOL rectanguli coni ſectio: axis portionis, et ſectionis diameter NO : fuperficiei autem

humidi ſectio fit IS. Sil igitur portio non eft recta; non utique eritAL ipfi IS æquidiſtans.

Quare NO cum IS non faciet angulos rectos. Ducatur ergo ΚΩ contingens ſectionem coni in

P [* quæ ipfi IS æquidiſtet : et a puncto Pad IS ducatur PF æquidiſtans ipfi ON, quæ erit ſectio-

nis IPOS diameter, et axis portionis in humido demerſæ. Sumantur deinde centra gravitatum :

fitque folidæ magnitudinis APOL gravitatis centrumR; ipſius vero IPOS centrumſitB: etjuncta

BR producatur adG, quod fitcentrum gravitatis reliquæ figuræ ISLA. Quoniam igiturNO ip-

ſius quidem RO ſeſquialtera eſt ;

ejus autem, quæ ufque ad axem

minor quam ſeſquialtera ; eritRO

minor, quam quæ ufque ad ax-

em. Quare angulus RPM acu-

tus erit: cum enim linea, quæ

uſque ad axem major fit ipfa

RO; quæ a puncto R ad ΚΩ

perpendicularis ducitur, videlicet

RT, cum linea FP extra fectio-

nem conveniet: et propterea in-

ter Pet 2 puncta cadat neceffe

eſt. Itaque ſi per B,G ducantur

A

I

K

N

G

FR

B

0

PT

S

L

lineæ ipſi RT æquidiſtantes ; angulos rectos cum fuperficie humidi continebunt: et quod in hu-

mido eſt ſurſum feretur fecundum perpendicularem, quæ per B ducta eſt, ipſi RT æquidiſtans :

quod vero eſt extra humidum, fecundum eam, quæ perG, deorfum feretur; et non ita manebit

folidum APOL: nam quod eft adA, feretur ſurſum; et quod ad L,deorfum,donecNO fecun-

dum perpendicularem conftituatur.]
F

i :

PROP. III .

Recta portio conoidis rectanguli quando axem habuerit non majorem, quam ſeſquialte-

rum ejus, quæ uſque ad axem, quamcunque proportionem habens ad humidum in gravi-

tate; demiffa inhumidum, ita ut baſis ipfius tota fit in humido; et pofita inclinata, non

manebit inclinata, fed ita reſtituetur, ut axis ipfius ſecundum perpendicularem fiat.

Demittatur enim aliqua portio in humidum, qualis dicta,eſt: fitque ipfius baſis in humido ; et

ſecta ipſa plano per axem, recto ad ſuperficiem humidi, fit ſectio APOL rectanguli coni ſectio :

axis portionis, et ſectionis diameter PF : ſuperficiei autem humidi ſectio fit IS. Quod fi inclina-

ta jaceat portio, non erit axis fecundum perpendicularem. Ergo PF cum IS angulos rectos non

faciet. Itaque ducatur linea

quædam Ko æquidiſtans ipfi

IS ; contingenſque ſectionem

APOL in O : et folidæ qui-

dem magnitudinis APOL fit

Rgravitatis centrum: ipfius

autem IPOS centrum fit B :

junctaque BR producatur: et

ſit G centrum gravitatis reli-

quæ figuræ ISLA. Simili-

ter demonftrabitur angulum

ROK acutum effe: et per-
A

T

K TO

P

R

G

F

B

Ω

S

L

pendicularem ab Rad ΚΩ ductam cadere interKet O, quæ fit RT. Si autem a punctisG, B

ducantur ipſi RT æquidiſtantes ; pars quidem folidæ magnitudinis, quæ in humido eſt, ſurfum

* Suppleta a Federico Commandino.
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1

feretur fecundum perpendicularem perG ductam : quæ autem extra humidum, ſecundum perpen-

dicularem per Bdeorfum feretur: et non manebit folidum APOL fic habens in humido: fed

quod quidem eſt adA, feretur furfum: quod autem ad L, deorfum; donec PF fiat ſecundum

perpendicularem.

PROP. IV.

Recta portio conoidis rectanguli, quando fuerit humido levior, et axem habuerit majo-

rem quam ſeſquialterum ejus, quæ ufque ad axem: ſi in gravitate ad humidum æqualis

molis non minorem proportionem habeat ea, quam quadratum, quod fit ab exceſſu, quo

axis major eft, quam ſeſquialter ejus, quæ uſque ad axem, habet ad quadratum, quod ab

axe; demiſſa in humidum, ita ut baſis ipfius humidumnon contingat ; et pofita inclinata,

non manebit inclinata, ſed recta reſtituetur.

Sit portio conoidis rectanguli, qualis dicta eſt: etdemiſſa in humidum, ſi fieri poteft, non fit

recta; fed inclinata : ſecta autem ipſa plano per axem, recto ad ſuperficiem humidi,portionis quidem

ſectio fit rectanguli coni ſectioAPOL, axis portionis, et ſectionis diameter NO; et ſuperficiei

humidi ſectio fit I S. Si igitur portio non

eſt recta, non faciet NO cum IS angulos

æquales. Ducatur ΚΩ contingens rectan-

guli coni ſectionem in P ; æquidiſtanſque

ipſi IS: et a puncto P ipſi ON æquidiſtans

ducatur PF. Itaque ſumantur centra gra-

vitatum: et ſolidi quidem APOL centrum

fit R; ejus autem, quod intra humidum,

centrum B : junctaque BR producatur ad

G, utG fit centrum gravitatis ſolidi, quod

extra humidum. Quoniam igitur NO ip-

ſius quidem RO ſeſquialtera eſt ; ejus au-

tem, quæ uſque ad axem, major quam ſef-

quialtera : patet RO majorem effe, quam

quæ uſque ad axem. Sit ei, quæ ufque ad

axem æqualis RH : et OH dupla ipfius

N

G

L

A

F R

I
S

M

B
H

T

0

P Ω

HM. Quod cum NO ipſius RO ſeſquialtera fit; itemque MO ipfius OH : et reliquaNM re-

liquæ RH ſeſquialtera erit. Ergo axis tanto major eſt, quam ſeſquialter ejus, quæ uſque ad axem,

quanta eſt linea MO. Ponebatur autem portio ad humidum æqualis molis non minorem in gra-

vitateproportionem habere, quam quadratum, quod fit ab exceffu, quo axis eſt major, quam fef-

quialter ejus, quæ ufque ad axem, ad quadratum, quod ab axe. Quare conſtat portionem ad

humidum in gravitate nonminorem proportionem habere, quam quadratum lineæ MO ad qua-

dratum ipfius NO. Sed quam proportionem habet portio ad humidum in gravitate, eandem

portio ipfius demerſa habet ad totam portionem : hoc enim fupra demonftratum eft ; et quam pro-

portionem habet demerſa portio ad totam, eam quadratum PF habet ad NO quadratum : cum

demonſtratum fit in iis, quæ de conoidibus, et ſphæroidibus, ſi a rectangulo conoide duæportio-

nes planis quomodocunque ductis abſcindantur, portiones inter fe eandem habere proportionem,

quam quadrata, quæ ab ipforum axibus conftituuntur. Non minorem ergo proportionem habet

quadratum PF ad quadratum NO, quam quadratum MO ad idem NO quadratum. Quare PF

non ett minor ipfa MO ; nec BP item minor HO. Si igitur ab H ducatur linea ad rectos angulos

ipſi NO, coibit cum BP, atque inter B, et P cadet. Coeat in T. Et quoniam PF quidem æ-

quidiſtans eſt diametro, HT autem addiametrum perpendicularis ; etRH æqualis ei, quæ uſque

ad axem: ducta linea ab R ad T et producta angulos rectos faciet cum linea ſectionem in puncto

P contingente. Quare et cum IS, et cum humidi ſuperficie, quæ per IS tranfit. Itaque ſi per

B,G puncta lineæ ipfi RT æquidiftantes ducantur, angulos rectos facient cum fuperficie humidi :

et quodquidem in humido eſt ſolidum conoidis feretur ſurſum ſecundum eam, quæ per B ducta

fuerit ipfi RT æquidiſtans : quod autem extra humidum, ſecundum eam, quæ per G, deorfum

feretur. Atque hoc tandiu fiet, quoad conoides rectum conſtituatur.

4 R
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PROP. V.

Recta portio conoidis rectanguli, quando levior humido axem habuerit majorem, quam

ſeſquialterum ejus, quæ ufque ad axem; fi ad humidum in gravitate non majorem propor-

tionem habeat, quam exceſſus, quo quadratum quod fit ab axe majus eft quadrato, quod

ab exceſſu, quo axis major eft, quam ſeſquialter ejus, quæ ufque ad axem, ad quadratum,

quod ab axe: demiſſa in humidum, ita utbaſis ipfius tota fit in humido; et pofita inclinata

non manebit inclinata, ſed reftituetur ita, ut axis ipfius fecundum perpendicularem fiat.

Demittatur enim in humidum portio aliqua, qualis dicta eft: et ſit baſis ipfius tota inhumido.

Secta autem ipſa plano per axem, recto ad ſuperficiem humidi, erit ſectio rectanguli coni ſectio,

quæ fit APOL: axis portionis, et ſectionis diameter NO : fuperficiei autem humidi ſectio fit IS.

Quoniam igitur axis non eſt ſecundum perpendicularem ; ipſa NO cum IS non faciet angulos

æquales. Ducatur ΚΩ contingens ſectionem APOL in P ; atque ipfi IS æquidiftans : per P

autem ducatur PF æquidiſtans ipfi NO : et fumantur gravitatum centra : fitque ipfius APOL

ſolidi centrum R; ejus quod extra humidum fit B : etjuncta BR producatur adG, quod fit cen-

trum gravitatis folidi in humido de-

merſi : fumatur præterea RH æqualis

ei, quæ ufque ad axem : OH autem

dupla ipfius HM ; et alia fiant, ficuti

fuperius dictum eft. Itaque cum por-

tio ad humidum in gravitate non ma-

jorem proportionem habere ponatur,

quam exceffus, quo quadratum NO

excedit quadratum MO, ad ipfum

NO quadratum : et quam proportio-

nem in gravitate portio habet ad hu-

midum æqualis molis, eandem habeat

magnitudo portionis demerſa ad to-

tam portionem, quod demonftratum

eſt in prima propofitione : magnitudo

demerſa non majorem proportionem

habebit ad totam portionem, quam fit

K P

B
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L
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R F
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N

dicta illa proportio. Quare non majorem proportionem habet tota portio ad eam quæ eſt extra

humidum, quam quadratum NO ad quadratum MO. Habet autem tota portio ad eam, quæ ex-

tra humidum proportionem eandem, quam quadratum NO ad quadratum PF. Quadratum igi-

tur NO ad quadratum PF non majorem proportionem habet, quam ad quadratum MO. Ex quo

efficitur, ut PF non fit minor ipfa OM; neque PB ipfa OH. Quæ ergo ab H ducitur ad rectos

angulos ipfi NO, coibit cum BP inter Pet B. Coeat in T. Et quoniam in rectanguli coni ſecti-

one P F eſt æquidiſtans diametro N O ; HT autem ad diametrum perpendicularis : et R H æqua-

lis ei, quæ ufque ad axem : conftat RT productam facere angulos rectos cum ipfa KPn. Quare

et cum I S. Ergo RT perpendicularis eft ad ſuperficiem humidi. Et fi perB,G puncta ducantur

æquidiſtantes ipſi RT, ad ſuperficiem humidi perpendiculares erunt. Portio igitur, quæ eſt extra

humidum, deorfum inhumidum feretur fecundum perpendicularem per B ductam ; quæ vero in-

tra humidum, fecundum perpendicularem perG furfum feretur : et non manebit ſolida portio

APOL, fed intra humidum movebitur, donec utique ipfa NO fecundum perpendicularem

fiat.

PROP. VI.

Recta portio conoidis rectanguli, quando levior humido axem habuerit majorem qui-

dem quam ſeſquialterum ejus, quæ ufque ad axem, minorem vero, quam ut ad eam,

quæ ufque ad axem proportionem habeat, quam quindecim ad quatuor ; in humidum

demiſſa adeo, ut baſis ipfius contingat humidum, nunquam confiftet inclinata ita, ut baſis

in uno puncto humidum contingat.

Sit portio, qualis dicta eſt, et inhumidum demittatur, ficuti diximus, adeo ut baſis ejus in uno
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puncto contingat humidum. Demonſtrandum eft non manere ipfam portionem, fed revolvi ita, ut

baſis nullo modo humidi ſuperficiem contingat.

N

G

IF

L

S

Secta enim ipſa per axem, plano ad ſuperficiem humidi recto, ſit ſectio ſuperficiei portionis

APOL rectanguli coni ſectio: ſuperfi-

ciei humidi ſectio fit AS : axis autem

portionis, ac ſectionis diameter NO : et

ſecetur in F quidem ita, ut OF fit dupla

ipfius FN ; in 2 vero, ut NO ad F

eandem habeat proportionem, quam

quindecim ad quatuor : et ipfi NO ad

rectos angulos ducatur ΩΚ. Itaque quo- A

niam NO ad Fo majorem habet pro-

portionem, quam ad eam, quæ ufque ad

axem ; fit ei, quæ ufque ad axem æqua-

lis FB : et ducatur PC quidem ipſi A S

æquidiftans, contingenſque ſectionem

APOL in P ; PI vero æquidiftans ipfi

NO : et primum fecet PI ipfam Ko in

H. Quoniam ergo inportione APOL,

2

T

H

R

B

K

P

L

C

quæ continetur recta linea, et rectanguli coni ſectione, ΚΩ quidem æquidiſtans eſt ipſi AL; PI

vero diametro æquidiftat : fecaturque ab ipfa ΚΩ in H : et AS æquidiſtat contingenti in P :

neceffarium eft ipfam PI ad PH vel eandem proportionem habere, quam habet Νo ad ΩΟ,

vel majorem : hoc enimjam demonſtratum eſt. At vero ΝΩ ſeſquialtera eſt ipſius ΩΟ. Et PI

igitur vel ſeſquialtera eſt ipſiusHP; vel major, quam ſeſquialtera. QuarePH ipfius HI autdupla

eſt, aut minor, quam dupla. Sit autem PT dupla TI. Erit centrum gravitatis ejus, quod eft in hu-

mido, punctum T. Itaquejuncta TF producatur; fitque ejus, quod extra humidumgravitatis cen-

trumG : et a puncto Bad rectos angulos ducatur ipſi NOducaturBR. Quod cum PI quidem ſit

æquidiſtans diametro NO : BR autem ad diametrum perpendicularis : etFB æqualis ei, quæ uſque

ad axem : perfpicuum eſtFR productam æquales facere angulos cum ea, quæ fectionemAPOL in

puncto P contingit. Quare et cum AS:

etcum fuperficie humidi. Lineæ autem

ductæ per T, G æquidiftantes ipfi FR,

erunt et ad humidi ſuperficiem perpen-

diculares : et folidi A POL magnitudo,

quæ et intra humidum ſurſum feretur ſe-

cundum perpendicularem perTductam ;

quæ vero extra humidum fecundum eam,

quæ perG, deorfum feretur. Revolvetur

ergo folidum APOL : et baſis ipfius

nullo modo humidi ſuperficiem contin-

get. At fi PI lineam ΚΩnon fecet, ut

in ſecunda figura ; manifeſtum eft punc-

tumT, quod eft centrum gravitatis de-

merſæ portionis, cadere inter Pet I : et

reliqua fimiliter demonftrabuntur.
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PROP. VII.

Recta portio conoidis rectanguli, quando levior humido axem habuerit majorem quidem

quam ſeſquialterum ejus, quæ ufque ad axem ; minorem vero, quam ut adeam, quæ uſque

ad axem proportionem habeat, quam quindecim ad quatuor: in humidum demiſſa, adeo ut

baſis ipfius tota fit in humido; nunquam conſiſtet ita, ut baſis contingat humidi ſuperfici-

em: fed ut tota in humido fit, et nullo modo ejus ſuperficiem contingat.

Sit portio qualis dicta eſt : et demittatur inhumidum, ut diximus, adeo ut baſis ipfius in uno
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puncto contingat humidi ſuperficiem. Demonſtrandum eſt nonmanere ipſam: fed revolvi ita ut

baſis ſuperficiem humidi nullo modo contingat.

Secta enim ipſa plano per axem, recto

ad fuperficiem humidi, ſectio fitAPOL

rectanguli coni ſectio: ſuperficiei humi-

di ſectio fit SL: axis portionis, et ſecti-

onis diameter PF : ſeceturque PF in R

quidem ita ut RP ſit dupla ipſius RF;

in & autem ut PF ad Ro proportio-

nem habeat, quam quindecim ad quatu-

or: et OK ipfi PF ad rectos angulos

ducatur. Erit Ro minor, quam quæ

uſque ad axem. Itaque accipiatur ei,

quæ ufque ad axem æqualis RH : et

CO quidem ducatur contingens ſectio-

nem in O, quæ ipfi SL æquidiſtet ; NO

autem æquidiftet PF: et primum ipſam

ΚΩ fecet, atque in puncto I. Similiter

C

P

S

A

T

K

H I

Ω
B

L

RN

G

F

ut in fuperioribus demonſtrabiturNO, vel ſeſquialtera ipſius OI, vel major, quam ſeſquialtera. Sit

autem OI minor, quam dupla ipfius IN : ſitque OB dupla BN: et diſponantur eadem, quæ fu-

pra. Similiter demonftrabimus, fi duca-

tur linea RT, facere eam angulos rectos

cum linea CO, et cum fuperficie humi-

di. Quare a punctis B, G lineæ ductæ

ipfi RT æquidiſtantes, etiam ad humidi

ſuperficiem perpendiculares erunt. Por-

tio igitur quæ eſt extra humidum deor-

ſum feretur fecundum eam perpendicu-

larem, quæ per B tranfit ; quæ vero in-

tra humidum, fecundum eam, quæ per

G, furfum feretur. Ex quibus conſtat

revolvi folidum, ita ut baſis ipſius nullo

modo humidi ſuperficiem contingat :

quoniam nunc inuno puncto contingens

deorfum fertur ex parte L. Quod fi

NO non fecuerit ipfam K, eadem ni-

hilominus demonftrabuntur.

K

T
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PROP. VIII .

A

Recta portio conoidis rectanguli, quando axem habuerit majorem quidem, quam ſeſqui-

alterum ejus, quæ uſque ad axem ; minorem vero, quam ut ad eam, quæ ufque ad axem

proportionem habeat, quam quindecim ad quatuor : fi in gravitate ad humidum habeat

proportionem minorem ea, quam quadratum, quod fit ab exceſſu, quo axis major eſt, quam

ſeſquialter ejus, quæ ufque ad axem, habet ad quadratum, quodab axe: demiſſa in humi-

dum, ita ut baſis ipfius humidum non contingat ; neque in rectum reftituetur, neque ma-

nebit inclinata, niſi quando axis cum ſuperficie humidi angulum fecerit æqualem ei, de

quo infra dicetur.

Sit portio qualis dicta eſt , ſitque BD æqualis axi : et BK quidem dupla ipfius KD : RK vero

æqualis ei, quæ ufque ad axem: et ſit CB ſeſquialtera BR. Erit et CD ipfius KR ſeſquialtera.

Quam vero proportionem habet portio ad humidum in gravitate,habeat quadratum FQad qua-

dratumDB: et fit Fdupla ipfius Q. Perfpicuum igitur eſt FQad DB proportionem minorem

habere ea, quam habet CB ad BD. Eft enim CB exceſſus, quo axis major eſt, quam ſeſquialter

ejus, quæ ufque ad axem: quare FQminor eſt ipſa BC: et idcirco F minor ipfa BR. Sit ipfi F

æqualis Ry : ducaturque ad BD perpendicularis *E, quæ poſſit dimidium ejus, quod lineis

KR, YB continetur: etjungatur BE. Demonſtrandum eſt portionem in humidum demiffam,

1
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• ficuti dictum eſt, confiftere inclinatam ita, ut axis cum fuperficie humidi angulum faciat angulo

EB Y æqualem.

Demittatur enim aliqua portio in hu-

midum,utbaſis ipfius humidi ſuperficiem

non contingat: et ſi fieri poteft, axis cum

ſuperficie humidi non faciat angulum

æqualem angulo EBY ; fed primo ma-

jorem. Secta autem portione plano per

axem, recto ad ſuperficiem humidi, fit

ſectio APOL rectanguli coni ſectio :

ſuperficiei humidi ſectio X S: ſitque ax-

is portionis, et ſectionis diameter NO :

et ducatur PYquidem ipſi XS æquidif-

tans, quæ ſectionem APOL contingat

in P : PM vero æquidiſtans ipfi NO :

1

E

L

R C K D

B

A

F

N

G

M Ω

S

X

H

Z

1

P Y

et PI adNO perpendicularis. Sit præ-

tereaBR æqualis ΟΩ. Itemque RK

ipfi ΤΩ : et Ω Η perpendicularis ad ax-

em. Itaque quoniam ponitur axis por-

tionis cum fuperficie humidi facere an-

gulum majorem angulo B: erit angulus

PYI angulo B major. Majorem ergo

proportionem habet quadratum PI ad

quadratum YI, quam quadratum Er

ad yB quadratum. Sedquam proporti-

onem habet quadratum PI ad quadratum

IY, eandem linea KR habet ad lineam

IY: et quam proportionem habet qua-

dratum Ev ad quadratum *B, eandem

habet dimidium lineæ KR ad lineam

E L

RC K D

B

Ψ

7

F

N

G

T

Ω

A M

S

X

2

H

P Y

B. Quare majorem habet proportio-

nem KR ad I Y, quam dimidium KR

ad yB: et idcirco IY minor eft, quam

dupla v B. Eſt autem ipſius O I dupla.

Ergo OI minor eft, quam * B : et In major, quam v R. Sed v R eſt æqualis ipſi F. Major

igitur eſt In, quam F. Et quoniam portio ad humidum in gravitate eam ponitur habere

proportionem, quam quadratumFQad quadratum BD: quam vero proportionem habet portio

ad humidum in gravitate, eam habet pars ipfius demerſa ad totam portionem: et quam pars

ipfius demerſa habet ad totam, eandem habet quadratum PM ad quadratum ON: ſequi-

tur quadratum PM ad quadratum ON eam proportionem habere, quam quadratum FQ ad

BD quadratum. Atque ideo FQ æqualis eſt ipſi PM. Demonftrata eſt autem PH major,

quam F. Conſtat igitur PM minorem eſſe, quam ſeſquialteram ipfius PH: et idcirco PH

majorem, quam duplam HM. Sit PZ ipſius ZM dupla. Erit T quidem centrum gravi-

tatis totius folidi : centrum ejus partis, quæ intra humidum, punctum Z : reliquæ vero partis

centrum erit in linea ZT producta uſque ad G. Eodem modo demonftrabitur linea TH per-

pendicularis ad ſuperficiem humidi. Et portio demerſa in humido feretur extra humidum ſe-

cundum perpendicularem, quæ per Z ad humidi ſuperficiem ducta fuerit : quæ autem eſt extra

humidum fecundum eam, quæ perG, intra humidum feretur. Non ergo manebit portio fic

inclinata, ut ponitur : fed neque reſtituetur recta: quoniam perpendicularium per Z, G ducta-

rum, quæ quidem per Z ducitur, ad eas partes cadit, in quibus eſt L ; et quæ perG ad eas,

in quibus eſt A. Quare ſequitur centrum Z ſurſum ferri : etG deorfum. Ergo partes totius fo-

lidi, quæ funt adA, deorfum, quæ vero ad L, ſurſum ferentur. Rurfus alia eadem ponantur :

axis autem portionis cum fuperficie humidi angulum faciat minorem eo, qui eſt ad B. Minorem

igitur proportionem habet quadratum P I ad quadratum IY, quam quadratum Ev ad * B qua

dratum : quare KR ad IY minorem proportionem habet, quam dimidium KR ad YB : et prop-

terea I Ymajor eſt, quam dupla vB. Eft autem ipſius O I dupla. Ergo O I ipfa * B major erit.

4 S
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Sed tota On eſt æqualis ipſi RB : et reliqua Q I minor quam * R. Quare et PHminor erit,

quam F. Quod cum M P ipfi FQſit æqualis, conftat PM majorem eſſe, quam ſeſquialteram ip-

fius PH : et PH minorem, quam duplamHM. Sit PZ ipſius ZMdupla. Rurfus totius qui-

dem folidi centrum gravitatis erit punctum T; ejus vero partis, quæ intra humidum, Z:etjunc-

ta ZT inveniatur centrum gravitatis ejus, quæ extrahumidum in protracta, quod fitG. Itaque

per Z,G ductis perpendicularibus ad humidi ſuperficiem, quæ ipfi TH æquidiſtent ; ſequitur

portionem ipfam non manere, ſed revolvi adeo, ut axis cum fuperficie humidi angulum faciat

majorem eo, quem nunc facit.

Et quoniam cum antea poſuiſſem facere angulum majorem angulo B, portio neque tunc confif-

tebat ; perfpicuum eft ipfam confiftere, ſi angulum fecerit angulo B æqualem. Sic enim erit IO

æqualis B : itemque o I æqualis * R : et PH ipſi F. Erit igitur MP ſeſquialtera PH ; et

PH dupla H M. Quare cumH fit centrum gravitatis ejus partis, quæ eſt inhumido,per eandem

perpendicularem, et ipſa ſurſum, et quæ extra eſt, feretur deorfum. Manebit igitur portio ; quo-

niam altera pars ab altera non repelletur.

PROP. IX.

Recta portio conoidis rectanguli, quando axem habuerit majorem quidem, quam fef-

quialterum ejus, quæ ufque ad axem ; minorem vero, quam ut ad eam, quæ ufque ad ax-

em proportionem habeat, quam quindecim ad quatuor ; et in gravitate ad humidum pro-

portionem habeat majorem, quam exceſſus, quo quadratum, quod fit ab axe majus eft qua-

drato, quod ab exceſſu, quo axis eſt major, quam ſeſquialter ejus, quæ ufque ad axem,

habet ad quadratum, quod ab axe : in humidum demiffa adeo, ut baſis ipſius tota fit in

humido, et pofita inclinata, nec convertetur ita, ut axis ipfius ſecundum perpendicularem

fit, nec manebit inclinata, niſi quando axis cum fuperficie humidi angulum fecerit æqua-

lem angulo fimiliter ut prius, aſſumpto.

Sit portio, qualis dicta eſt : ponatur-

que DB æqualis axi portionis : et BK

quidem fit dupla ipfius KD; KR au-

tem æqualis ei, quæ uſque ad axem: et

CB ſeſquialtera BR. Quam vero pro-

portionem habet portio ad humidum in

gravitate, eamhabeat exceſſus, quo qua-

dratumBD excedit quadratum FQ, ad

ipſum BD quadratum : et fit F ipſius

Qdupla. Conftat igitur exceſſum, quo

quadratum BD excedit quadratum BC

ad quadratumBD, minorem habere pro-

portionem, quam exceſſus, quo quadra-

tumBD excedit quadratumFQadBD

quadratum. Eft enim BC exceſſus quo

axis portionis major eſt, quam ſeſqui-

alter ejus, quæ ufque ad axem. Quare

quadratumBD magis exceditquadratum

FQ, quam BC quadratum : et idcirco

linea FQminor eſt, quamBC: itemque

F minor, quam BR. Sit ipſi F æqualis

RY : et ducatur * E perpendicularis ad

BD, quæ poffit dimidium ejus, quod ip-

ſis KR, YB, continetur. Dico portio-

nem in humidum demiſſam adeo, ut ba-

fis ipfius tota fit in humido, ita conſiſtere,

ut axis cum fuperficie humidi faciat an-

gulum angulo B æqualem.

Demittatur enim portio in humidum,

ficuti dictum eſt , et axis cum humidi

ſuperficie non faciat angulum æqua-
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1

lem ipſi B, fed primo majorem : fecta autem ipfa plano per axem, recto ad ſuperficiem humidi,

ſectio portionis fit APOL rectanguli coni ſectio; ſuperficieihumidi ſectio CI; fitque axis portionis,

et ſectionis diameter NO, quæ fecetur in punctis Ω, Τ, ut prius : et ducantur YP quidem ipſi

CI æquidiftans, contingenſque ſectionem inP ; MP vero æquidiſtans NO : et PS ad axem perpen-

dicularis. Quoniam igitur axis portionis cum fuperficie humidi facit angulum majorem angulo B ;

erit et angulus SYP angulo B major. Quare quadratum PS ad quadratum SY majorem habet

proportionem, quam quadratum yE ad quadratum * B : et propterea KR adSY majorem habet,

quamdimidium ipſius KR ad v B. Ergo SY minor eſt quam dupla YB ; et SO minor, quam

* B. Quare So major, quamRY ; et PH major, quam F. Itaque quoniam portio ad humidum

in gravitate eam habet proportionem, quam exceffus, quo quadratum BD excedit quadratum

FQad quadratum BD : quam vero proportionem habet portio ad humidum in gravitate, eandem

pars ipfius demerſa habet ad totam portionem : fequitur partem demerfam ad totam portionem,

eam proportionem habere, quam exceſſus, quo quadratum BD excedit quadratum FQ, ad

quadratum BD. Habebit ergo tota portio ad eam, quæ eft extra humidum proportionem

eandem, quam quadratum BD ad quadratum F Q. Sed quam proportionem habet tota portio

ad eam, quæ eft extra humidum, eandem habet quadratum NO ad quadratum PM. Ergo PM

ipfi FQ æqualis erit. Demonſtrata eſt autem PH major, quam F: quare MH minor erit, quam

Q; et PH major, quam dupla H M. Sit igitur PZ dupla ipfius ZM : etjuncta ZT produ-

catur ad G. Erit totius quidem portionis gravitatis centrum T: ejus, quæ eſt extra humi-

dum, Z : reliquæ vero partis, quæ in humido, centrum erit in linea ZT producta ; quod fitG.

Demonſtrabitur fimiliter, ut prius, TH perpendicularis ad ſuperficiem humidi : et quæ per Z, G

ducuntur æquidiſtantes ipfi TH, ad eandem perpendiculares. Ergo portio, quæ eſt extra

humidum deorfum feretur fecundum eam quæ per Z tranfit ; quæ vero intra, fecundum eam,

quæ perG, furfum elevabitur. Non igitur manebit portio fic inclinata, nec convertetur ita, ut

axis ad ſuperficiem humidi fit perpendicularis : quoniam quæ ex parte L deorfum ; quæ vero

ex parte A, furfum ferentur, ut exjam demonftratis apparere poteft. Quod ſi axis cum fuperficie

humidi fecerit angulum minorem angulo B, ſimiliter demonftrabitur, non manere portionem, fed

inclinari, donec utique axis cum fuperficie humidi faciat angulum angulo B æqualem.

PROP. Χ.

Recta portio conoidis rectanguli, quando levior humido axem habuerit majorem, quam

ut ad eam, quæ ufque ad axem proportionem habeat, quam quindecim ad quatuor: in

humidum demiſſa, ita ut baſis ipfius non contingat humidum : non nunquam quidem rec-

ta conſiſtet ; non nunquam inclinata : et interdum adeo inclinata, ut baſis ipfius in uno

puncto contingat ſuperficiem humidi: idque in duabus diſpoſitionibus : interdum quidem

ita, ut baſis in humidum magis demergatur : interdum vero ita, ut fuperficiem humidi

nullo modo contingat ; ſecundum proportionem, quam habet ad humidum in gravitate.

Eorum quæ dicta funt, fingula inferius demonftrabuntur.

Sit portio qualis dicta eſt : et ſecta

ipſa plano per axem, recto ad ſuperficiem

humidi, ſectio fit APOL rectanguli co-

ni ſectio: axis portionis, et ſectionis dia-

meter BD : feceturque BD in puncto

quidem K ita, ut BK dupla ſit ipfius

KD: in C vero ita, ut BD ad KC pro-

portionem habeat eandem, quam quin-

decim ad quatuor. Conſtat igitur KC

majorem eſſe, quam quæ uſque ad axem.

Sit ei, quæ uſque ad axem, æqualis KR:

et ipfius KR ſeſquialtera DS. Eſt au-

tem et SB ſeſquialtera ipſius BR. Ita-

que jungaturAB ; et perC ducatur CE

perpendicularis ad BD, quæ lineam

AB in puncto E fecet : et per E duca-

tur EZ æquidiſtans BD. Rurfus ipſa

A QHZ N DI

K

S

T

IF G R

Y

E C

P

B

x

Φ

L
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AB bifariam in T diviſa, ducatur TH eidem BD æquidiſtans : et intelligantur rectanguli coni

ſectiones defcriptæ : AEI quidem circa EZ diametrum ; ATD vero circa diametrum TH ;

quæ fimiles fint portioni ABL. Tranfibit igitur AEI coni ſectio perK: et quæ ab R ducta

eſt perpendicularis ad BD, ipfam AEI ſecabit. Secet in punctis Y, G : et perY, G ducantur

ipſi B D æquidiſtantes PYQ, OGN,quæ fecent ATD in F, X. Ducantur poſtremo, et Po,

Οχcontingentes ſectionem APOL in punctis P, O. Cum ergo tres portiones fint APOL, AEI,

ATD, contentæ rectis lineis, et rectangulorum conorum fectionibus ; eæque ſimiles, et inæqua-

les, quæ contingunt ſeſe ſuper unamquanque baſim: a puncto autem N furfum ducta fit NXGO ;

et a Qipfa QFYP: habebit OG ad GX proportionem compofitam ex proportione, quam ha-

bet ILad LA ; et ex proportione, quamAD habet ad DI. Sed IL ad LA habet eandem,

quam duo ad quinque. EtenimCB ad BD eft, ut ſex adquindecim; hoc eft ut duo ad quinque:

et ut CB ad BD, ita EBad BA : et DZ ad DA : harum autem DZ, DA duplæ funt ipfæ

LI, LA : et AD ad DI eam proportionem habet, quam quinque ad unum. Sed proportio

compofita ex proportione, quam habet duo ad quinque ; et ex proportione, quam quinque ad

unum ; eſt eadem, quam habent duo ad unum: duo autem ad unum duplam proportionem ha-

bent. Dupla eft igitur GO ipſius GX : et eadem ratione oftendetur PY ipſius YF dupla. Ita-

que quoniam DS ſeſquialtera eft ipfius KR; erit BS exceſſus, quo axis eſt major, quam ſeſqui-

alter ejus, quæ ufque ad axem. Si igitur portio ad humidum in gravitate eam habet proportio-

nem, quam quadratum, quod fit a linea BS ad quadratum, quod a BD, aut majorem; in humi-

dum demiſſa, ita ut baſis ipſius non contingat humidum, recta conſiſtet. Demonſtratum eſt enim

fuperius, portionem, cujus axis eſt major, quam ſeſquialter ejus, quæ uſque ad axem, ſi ad humi-

dum in gravitate non minorem proportionem habeat, quam quadratum, quod fit ad exceſſu, quo

axis major eft, quam ſeſquialter ejus, quæ ufque ad axem, ad quadratum, quod ab axe ; demiſſam

in humidum, ita ut dictum eſt, rectam confiftere. *

II.

Si portio ad humidum ingravitate minorem quidem proportionem habeat, quam quadra-

tum S B ad quadratum BD; majorem vero, quam quadratum XO ad quadratum BD ;

demiſſa in humidum, adeo inclinata, ut baſis ipfius non contingat humidum, inclinata

conſiſtet; ita ut baſis ſuperficiem humidi nullo modo contingat ; et axis cum humidi

ſuperficie angulum faciat majorem angulo x.

III.

Si portio ad humidum in gravitate, eam habeat proportionem, quam quadratum XO

ad quadratum BD ; demiſſa in humidum inclinata adeo, ut baſis ipfius non contingat

humidum ; conſiſtet, et manebit ita, ut baſis inuno puncto humidi ſuperficiem contingat:

et axis cum fuperficie humidi angulum faciat angulo x æqualem. Quod fi portio ad hu-

midum in gravitate eam proportionem habeat, quam quadratum PF ad quadratum BD;

in humidum demiſſa, et pofita inclinata adeo, ut baſis ipfius non contingat humidum ;

confiftet inclinata, ita ut baſis in uno puncto humidi ſuperficiem contingat : et axis cum

ea faciat angulum angulo æqualem .

IV.

Si portio ad humidum in gravitate majorem quidem proportionem habeat, quam qua-

dratum FP ad quadratum BD ; minorem vero, quam quadratum XO ad BD quadra-

tum; inhumidum demiſſa, et inclinata adeo, ut baſis ipfius non contingat humidum con-

ſiſtet, et manebit ita, ut baſis in humidum magis demergatur.

V.

Si portio ad humidum in gravitate proportionem habeat minorem, quam quadratumFP

ad quadratum BD: demiſſa in humidum, et pofita inclinata adeo ut baſis ipfius non con-

tingat humidum: confiftet inclinata, ita ut axis ipfius cum humidi ſuperficie angulum fa-

ciat minorem angulo : et baſis nullo modo fuperficiem humidi contingat. Hæc autem

omnia deinceps demonſtrabuntur.

* Quæ hac decima Propoſitione continentur, Archimedes in quinquepartes diſſecuit, quarumprimam, ut fupra, de-
monftravit.
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:

DEMONSTRATIO SECUNDÆ PARTIS.

Itaque primum habeat portio ad humidum in gravitate proportionem quidem majorem, quam

quadratum XO ad quadratum BD; minorem vero, quam quadratum, quod fit ab exceffu, quo

axis eft major, quam ſeſquialter ejus, quæ uſque ad axem, ad quadratum BD: et quam proporti-

onem habet portio ad humidum in A

gravitate, eam habeat quadratum,

quod fit a linea * ad quadratum

D L L

BD: erit * major quidem, quam

XO, minor vero, quam exceffus,

quo axis eſt major, quam ſeſquialter

ejus, quæ ufque ad axem. Aptetur

quædam recta linea MN conicis

ſectionibus AMQL, AXD inter-

jecta, ac media, quæ lineæ * fit

æqualis ; fecetque reliquam coni

ſectionem in puncto H; et rectam

lineam RG in V. Demonftrabitur

N

K

X

F

H

G
R

V

P

M

0
C

B

Y

Q
:.

Ψ

MH dupla ipfius HN, ficuti demonftratum eſt OG ipfius GX duplam effe. A puncto autem

Mducatur MY contingens ſectionem AMQL in M: et MC ad BD perpendicularis. Poftea

ducta A N, et producta ad Q, lineæ AN,NQ inter fe æquales erunt. Quoniam enim in fimi-

libus portionibus AMQL, AXD ductæ funt a baſibus ad portiones lineæ AQ, AN, quæ

æquales angulos continent cum ipſis bafibus, eandem proportionem habebit QA adAN, quam

LA ad AD. Equalis eſt ergo A N ipfi NQ; et A Qipfi MY æquidiſtans. Demonftrandum

eſt portionem in humidum demiſſam, inclinatamque adeo, ut baſis ipſius noncontingathumidum,

inclinatam confiftere ita, ut baſis ſuperficiem humidi nullo modo contingat: et axis cum ea faciat

angulum angulo x majorem.

Demittatur enim in humidum, conſiſtatque ita, ut baſis ipfius inuno puncto contingat humidi

ſuperficiem : et ſecta ipſa portione per axem, plano ad humidi ſuperficiem recto; ſuperficiei qui-

dem portionis ſectio fit APOL

rectanguli coni ſectio : ſuperficiei

humidi ſectio fit AO: axis autem

portionis, et ſectionis diameter BD :

et ſecetur BD in punctis K, R, ut

dictum eft : ducatur etiam PG æqui-

diftans ipfi AO, quæ ſectionem

APOL contingat in P: atque ab

eo puncto ducatur PT æquidiftans

ipfi BD ; et PS ad BD perpendi-

cularis. Itaque quoniam portio ad

humidum in gravitate eam propor-

tionem habet, quam quadratum,

quod fit a linea y ad quadratum

BD: quam vero proportionem ha-

bet portio ad humidum, eandem

pars ipfius demerſa habet ad totam

portionem: et quam pars demerſa

ad totam, eandem habet quadratum

D

E

K

A T

R

Z

L

S

B

P G

TPad BD quadratum: erit linea Y æqualis ipfi TP. Quare et lineæ MN, PT; itemque por-

tiones AMQ, APO inter ſe ſunt æquales . Quod cum in portionibus æqualibus, et fimilibus,

APOL, AMQL ab extremitatibus baſium ductæ fint AO, AQita, ut portiones ablatæ faci-

ant cumdiametris angulos æquales ; et anguli, qui ad Y, G: et lineæ Y B, GB, et BC, BS inter

ſe æquales erunt. Quare et ipfæ CR, SR: et MV, PZ : et VN, ZT. Quoniam igitur MV

minor eft, quam dupla VN; conſtat PZ ipfius ZT minorem eſſe, quam duplam. Sit Po du-

pla ipfius T : et juncta OK ad E producatur. Ergo totius quidem portionis centrum gravitatis

erit punctum K; partis ejus, quæ in humido eſt, centrum ; ejus vero, quæ extra humidum in

4T
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:

linea KE, quod fit E. Sed lineaKZ perpendicularis erit ad ſuperficiem humidi. Quare et linea

quæ per puncta E, 2, æquidiſtantes ipſi KZducuntur. Non ergo manebit portio, fed revolve-

tur ita, ut baſis ipſius ſuperficiem humidi nullo modo contingat: quoniam nunc in uno puncto

contingens, ſurſum fertur ex parte A. Perſpicuum eſt igitur portionem conſiſtere ita, ut axis

cum fuperficie humidi faciat angulum majorem angulox

DEMONSTRATIO TERTIÆ PARTIS.

A

F

DI

K

L

Habeat deinde portio ad humidum eam in gravitate proportionem, quam quadratum XO ha-

bet ad quadratum BD: et in hu-

midum demittatur adeo inclinata,

ut baſis ipſius non contingat humi-

dum. Secta autem ipſa per axem

plano ad humidi ſuperficiem recto,

folidi ſectio fit rectanguli coni fec-

tio APML : ſuperficiei humidi

ſectio fit IM: axis portionis, et ſec-

tionis diameter BD : feceturque

BD ficuti prius: et ducatur PN

quidem ipſi I M æquidiſtans, et

contingens ſectionem in P; PT

vero æquidiſtans BD, et PS ad

ipfam BD perpendicularis. De-

monſtrandum eſt, portionem non

confiftere ita, ſed inclinari, donec

baſis in uno puncto ſuperficiem

humidi contingat. Maneant enim

eadem, quæ in ſuperiori figura:

P

G
R

Q

C

B

x

Φ

ducaturque OC ad BD perpendicularis : et juncta AX adQproducatur. Erit AX æqualis ip-

fi XQ. Deinde ducatur Ox ipfi AQæquidiſtans. Quoniam igitur portio adhumidum eam in

gravitate proportionem habere po-

nitur, quam quadratum XO ad

quadratum BD: et eandem pro-

portionem habet pars ipfius demer-

ſa ad totam; hoc eft quadratum TP

ad quadratum BD: æqualis utique

erit TP ipfi XO : cumque portio-

num IPM, AOQ diametri fint

æquales, et portiones ipfæ æquales

erunt. Rurfus quoniam in portioni-

bus æqualibus, et ſimilibus AOQL,

APML, ductæ funt lineæ AQ,

IM, quæ æquales portiones aufe-

runt; illaquidemab extremitateba-

fis, hæc autem non ab extremitate :

conftat eam, quæ ab extremitate

baſis ducta eſt, minorem facere an-

gulum acutum cum diametro to-

tius portionis. Et quoniam angu-

lus, qui ad x, minor eſt angulo,

A

I

D

1
2

K

L

T

M

R

Z

11

S

B

P N

qui adN; major erit BC, quam BS: CR autem, quam SRminor. Quare etOG minor, quam

PZ: et GX major, quam ZT. Ergo PZ major eſt, quamdupla ZT; quia OG ipſius GX eſt

dupla. Sit PH dupla HT: etjuncta HK ad o producatur. Erit totius quidem portionis cen-

trum gravitatis K; partis ejus,quæ intra humidum, H; ejus vero, quæ extra humidum, in linea ΚΩ,

quod fit 2. Itaque demonftrabitur fimiliter et KZ ad humidi fuperficiem perpendicularis, et quæ

per puncta H, & æquidiftantes ipfi KZ ducuntur. Quare non manebit portio, fed inclinabitur,

donec baſis ipfius inuno puncto contingat ſuperficiem humidi: atque ita conſiſtet. Nam in por-

tionibus æqualibus AOQL, APML, ductæ erunt ab extremitatibus baſium AQ, AM, quæ
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æquales portiones abſcindunt : etenim AOQipſi APM, ut in fuperioribus, æqualis demonſtra-

bitur. Ergo æquales faciunt acutos

angulos AQ, AM cum diametris ba-

ſium: quod anguli ad x et Næqua-

les fint. Quare ſi ducta HK ad n

producatur, erit totius portionis gra-

vitatis centrum K; partis ejus, quæ

in humido, H; at ejus, quæ extra

humidum, in linea HK; quod fit 2 :

et HK ad humidi ſuperficiem perpen-

dicularis. Per eafdem igitur rectas li-

neas, quod quidem in humido eſt,

furfum, et quod extra humidumdeor-

fum feretur. Quare manebit portio, 1

cujus baſis humidi ſuperficiem in uno

puncto continget : et axis cum ipſa

angulum faciet æqualem angulo x.

Similiter demonftrabitur portionem,

quæ ad humidum ingravitate eandem

proportionem habeat, quam quadra-

tumPF ad quadratum BD in humi-

K

L

T

M

R

11

S

B

P N

dumdemiſſam, ita utbaſis ipſius non contingat humidum, inclinatam conſiſtere adeo,ut baſis in

uno puncto humidi ſuperficiem contingat: et axis cum ipfa faciat angulum angulo æqualem.

DEMONSTRATIO QUARTE PARTIS.

1

Habeat rurfum portio ad humidum in gravitate proportionemquidem majorem,quam quadra-

tumFP ad quadratum BD ; minorem vero, quam quadratum XO adBD quadratum : etquam

proportionem habet portio ad humidum in

gravitate, eandemhabeatquadratum, quod

fit a linea Y ad quadratumBD. Erit * ma-

jor, quam FP, et minor, quam XO. Ap-

tetur ergo quædam recta linea IV inter

portiones AVQL, AXD interjecta, quæ

ſit æqualis *, et ipſi BD æquidiſtans: oc-

curratque reliquæ ſectioni in Y. Rurfus

VY dupla ipfius Y I demonſtrabitur, ficu-

ti demonftrata eſt OG ipſius GX dupla.

Ducatur autem ab V linea Vo, quæ fec-

tionem AVQL inV contingat : etjuncta

AI adQproducatur. Eodem modo often-

demus lineam AI ipfi IQæqualem eſſe :

et A Qipfi Vn æquidiſtantem. Demon-

P

X

D

H R

G

Y

C

B

Ω

ſtrandum eſt portionem in humidum demiſſam, inclinatamque adeo, ut baſis ipfius non con-

tingat humidum, ita confiftere, ut baſis in humidum magis demergatur quamut inuno puncto

ejus ſuperficiem contingat.

Demittatur enim in humidum, ut dictum eſt, etjaceat primo fic inclinata, ut baſis nullo mo-

do contingat fuperficiem humidi. Secta autem ipſa plano per axem ad humidi ſuperficiem recto,

fit portionis ſectio ANZG; fuperficiei humidi EZ : axis portionis, et ſectionis diameter BD:

ſeceturqueBD in punctis K,R, ficuti prius; et ducaturNL quidem ipſi EZ æquidiſtans ; quæ

contingat fectionem ANZG in N ; et NT æquidiſtans ipfi BD : NS vero ad BD perpendicu-

laris. Itaque quoniam portio ad humidum in gravitate eam proportionem habet, quam quadra-

tum, quod fit a linea + ad quadratum BD : erit & ipfi NT æqualis : quod fimiliter demonftrabi-

tur, ut fuperius . Quare et NT eſt æqualis ipſi VI. Portiones igitur AVQ, ENZ inter ſe ſunt

1
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æquales. Et cum in æqualibus, ...

et fimilibus portionibus AVQL,

ANZG ductæ fint AQ, EZ, quæ

æquales portiones auferunt ; illa qui-

dem ab extremitate baſis ; hæc au-

tem non ab extremitate : minorem

faciet acutum angulum cum porti-

onis diametro, quæ ab extremita-

te baſis ducitur. At triangulorum

NLS, VOC angulus ad L angulo

ad a major eſt. Ergo BS minor

erit, quamBC: et SR major, quam

CR: ideoqueNxmajor,quamVH;

et xTminor, quam HI. Quoniam

igitur VY dupla eſt ipfius YI ;

A

:

D

:

K

E

G

R

T

E
2

x

M

conftat Nx majorem effe, quam

duplam xT. SitNM dupla ipfius

MT. Perfpicuum eſt ex iis, quæ

S

B

N L

dicta funt, non manere portionem ;

ſed inclinari, donec ejus baſis contingat ſuperficiem humidi : contingat autem in puncto uno, ut

patet in figura : et alia eadem dif-
G

ponantur demonftrabimus rurfum

NT æqualem eſſe ipſi VI: et por-

tiones AVQ, ANZ inter fefe æ-

quales. Itaquequoniam in portioni-

bus æqualibus, et fimilibus AVQL,

ANZG ductæ funt AQ, AZ,

portiones æquales auferentes ; cum

diametris portionum æquales angu-

loscontinebunt. Ergotriangulorum

NLS, VOC anguli, qui conſiſtunt

ad L, 2 puncta, æquales funt : et

BS recta linea æqualis ipſi BC : SR

ipfi CR, Nx ipſi VH : et xT

ipfi HI. Quod cum VY dupla ſit

ipſius YI, erit Nx major, quam

D

E

K

R

A
T

X

M

dupla xT. Sit igitur NM ipfius

MT dupla. Rurfus ex his manifef-

tum eft, non manere ipfam portio-

Z

S

B

N L

nem ; fed inclinari ex parte A : ponebatur autem portio humidi fuperficiem inuno puncto contin-

gere. Ergo neceſſe eſt, ut ejus baſis in humidum magis demergatur.

DEMONSTRATIO QUINTE PARTIS.

Habeat denique portio ad humidum in

gravitate minorem proportionem, quam

quadratum FP ad quadratum BD : et

quam proportionem habet portio ad hu-

midum in gravitate, eandem quadratum,

quod fit a linea y habeat ad quadratum

BD. Erit minor ipſa PF. Rurfus

aptetur quædam recta lineaV I, ſectioni-

bus AVQL, AXD interjecta, et ipfi

BD æquidiftans , quæ mediam coni fec-

tionem in puncto H, et rectam lineam

RY in Y fecet. Demonftrabitur VH

dupla HI, quemadmodum demonftrata

eſt OG ipſius GX dupla. Ducatur pof-

tea VΩ contingens AVQL ſectionem

in V : et G Cad BD perpendicularis :

P

X

D

G R

C

B

ΙΩ
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1

junctaque A I producatur ad Q. Erit ergo AI æqualis IQ: et AQipſi Go æquidiſtans. De-

monſtrandum eſt portionem inhumidumdemiſſam, inclinatamque adeo, ut baſis ipfius non con-

tingat humidum, confiftere inclinatam ita, ut axis cum fuperficie humidi angulum faciat minorem

angulo : et baſis humidi ſuperficiem nullo modo contingat.

Demittatur enim inhumidum; et conſiſtat ita, utbaſis ipfius inunopuncto contingat ſuperficiem

humidi. Secta autem portione per axem, plano ad humidi fuperficiem recto, fit portionis ſectio

ANZL rectanguli coni ſectio: ſuperficiei humidi AZ : axis autem portionis, et ſectionis dia-

meter BD : ſeceturque BD in

punctis K,R, ut fuperius dic-

tumeft: etducaturNFquidem

ipſiAZ æquidiſtans, et contin-

gens coni ſectionem in puncto

N ; NT vero æquidiſtans ipſi

BD : et NS ad eandem per-

pendicularis. Quoniam igitur

portio ad humidum in gravita-

te, eam habet proportionem,

quamquadratum, quod fit à

ad quadratum BD : et quam

habet portio ad humidum in

D

E

L

K

R

S

gravitate, eandem quadratum

NThabet ad BD quadratum,

ex iis, quæ dicta funt : conſtat

NT lineæ * æqualem eſſe. A
T

Quare et portiones ANZ,
MX

AGQfunt æquales. Et quo-
N

niam in portionibus æquali-

Z

B

F

bus, et ſimilibus AGQL, ANZL, ab extremitatibus baſium ductæ funt AQ, A Z, quæ æ-

quales portiones abſcindunt : perfpicuum eſt angulos facere æquales cum portionum diametris :

et triangulorum NFS, Go C, angulos, qui adF, & æquales eſſe : itemque æquales inter ſe, SB,

CB; et SR, CR. Quare et NX,GY æquales : et xT, YI. CumqueGHdupla ſit ipfiusHI,

erit Nx minor, quam dupla ipfius xT. Sit igitur NM ipfius MT dupla : et juncta MK pro-

trahatur ad E. Itaque centrum gravitatis totius erit punctum K: partis ejus, quæ eſt in humido,

punctum M: ejus autem, quæ

extra humidum, in linea pro-

tracta, quod fit E. Ergo ex

proxime demonſtratis patet,

non manere portionem, ſed

inclinari adeo, ut baſis nullo

modo ſuperficiem humidi con-

tingat. At vero portionem

confiftere ita, ut axis cum fu-

perficie humidi faciat angulum

angulo & minorem, fic demon-

ſtrabitur. Conſiſtat enim, fi

fieri poteft, ut non faciat an-

gulum minorem angulo : et

alia eadem diſponantur ; ut in

ſubjecta figura. Eodem modo

demonſtrabimusNT æqualem

eſſe *, et propterea ipſi GI.

A

E

D

L

K

R

S

T

x
M

N

Z

B

F

Et quoniam triangulorumPC, NFS angulus F non eſt minor angulo o, non erit BS major,

.
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1

1

quamBC. Ergo nequeSRminor quam CR : neque Nx minor quam PY. Sed cumPF

ſit major, quam NT: fitque PF ſeſquialtera PY : erit NT minor, quam ſeſquialtera Nx :

et idcirco Nx major quam dupla xT. Sit autemNMdupla MT: etjuncta MKproducatur.

Conftat igitur ex jam dictis non manere portionem; fed revolvi ita, ut axis cum fuperficie

humidi faciat angulum angulo o minorem.

:

1



ARCHIMEDIS,

1

UT ALIQUI CREDUNT,

LEMMATA

ABRAHAMI ECCHELLENSIS STUDIO

EX ARABICO IN LATINUM SERMONEM CONVERSA.

S

PROPOSITIO I.

I mutuo fe tangant duo circuli, utduo circuliAEB, CED in E, fuerintque eorum

diametri parallelæ, ut funt duæ diametri AB, CD, et jungantur duo puncta B, D, et

contactus E lineis DE, BD, erit linea BE recta.

Sintduo centraG,F,etjungamus GF, et producamus adE, et educamus DH parallelam

ipſi GF. Et quia HF æqualis eſt ipfi GD, ſuntque GD,

EG æquales ; ergo ex æqualibus FB, FE remanebunt GF,

nempe DH, et HB, quæ erunt æquales, atque duo anguli

HDB,HBD æquales. Et quia duo anguli EGD,EFBat-

queduo anguli EGD, DHB funt æquales, remanebunt duo

anguli GED, GDE, qui inter ſe, et duobus angulis HDB,

HBD æquales erunt. Ergo angulus EDG æqualis eſt angu-

loDBF. Et comprehenfus angulusGDB eſt communis. Er-

go erunt duo anguli GDB, FBD (qui funt pares duobus rec-

E

D

G

A
B

FH

tis) æquales duobus angulis GDB,GDE. Igitur ipfi quoque

funt æquales duobus rectis. Ergo linea EDB eft recta: et hoc eft, quod voluimus.

PROP. II.
:

Sit CBA ſemicirculus, quem rectæ contingantDC,DB; fitque BE adAC normalis;

ducaturque recta AD et occurrat rectæ BE in F. Erit BF ipſi FE æqualis.

1

Jungatur enimAB, eaque cumCDproducta in puncto I concurrat. Tum vero a puncto G,

quod femicirculi CBA centrum eſt, jungatur GB ; ducaturque,

a puncto B, BH ipſi AC parallela. Et quoniam angulus EBH

æqualis eſt anguloGBD, erit utique angulus DBH, communi

ablato EBD, æqualis anguloGBE. Equalis eft autem angu-

lus IBH anguloABG, cum uterque angulo IAC ſit æqualis.

Igitur angulus IBD, qui ex duobus componitur DBH, IBH,

æqualis eft angulo ABE, qui componitur ex duobus GBE,

ABG. At vero etiam angulus BID æqualis eſt angulo ABE.

Igitur angulus I BD æqualis eſt angulo B1 D. Quæ enim eidem

B

H

D

A
GE

F

4

C

1



356 ARCHIME
DIS

1

1

ſunt æqualia et ſibi invicem funt æqualia. Hinc etiam recta BD rectæ ID æqualis eſt. Et cum

æquales invicem ſint rectæ BD, DC, æquales invicem erunt ipfæ etiam ID, DC. Quoniam

vero fimilia funt triangula tum AID, ABF ; tum AIC, ABE ; tum ADC, AFE ; ut ID

adBF, ita fe habet DC adFE ; et permutando, ut ID ad DC, ita BF ad FE. Æqualis eſt

autem ID ipſi DC. Æqualis eſt igitur etiam BF ipfi FE. Quod oportebat demonftrare.

Atque ita propoſitio vera eſſe deprehenditur, quo normalis cunque cadat BE, quam Arabus

Interpres ponit in centrumGcadere, Græci Auctoris mentem non affecutus. Itaque, rejecta ejus

demonftratione ut peculiari, generaliſſimam attulimus.*

PROP. III .

Sit CA ſegmentum circuli, etB punctum fuper illud ubicumque, et BD perpendi-

cularis ſuper A C, et ſegmentum D E æquale DA, et arcus BF æqualis arcui BA :

utique juncta CF erit æqualis ipfi CE.

Demonftratio. Jungamus lineasAB, BF, FE, EB. Et quia arcus BA æqualis eſt arcui BF, erit

AB æqualis BF. Et quia AD æqualis eft ED, etduo anguliD funt recti, et DB communis, ergo
:

F

B

ADE

B

C

ADE

F

B

C

ADE

F

A B æqualis eſt BE, et propterea BF, BE funt æquales ; et duo anguli BFE, BEF funt æqua-

les. Et quia quadrilaterum CFBA eſt in circulo, erit angulus CFB cum angulo CA B ipſi op-

poſito, immo cum angulo BEA, æqualis duobus rectis. Sed angulus CEB cum angulo BEA,

æquales funt duobus rectis. Ergo duo anguli CFB, CEB funt æquales, et remanent CFE,

CEF æquales. Ergo CE æqualis eft CF : et hoc eft quod voluimus.

PROP. IV.

Sit ABC ſemicirculus, et fiant ſuper AC diametrum duo ſemicirculi, quorum unus

AD, alter vero DC, et DB perpendicularis. Utique figura proveniens, quam vocat

Archimedes ARBELON, id eſt ſuperficies comprehenſa ab arcu ſemicirculi majoris,

et duabus circumferentiis ſemicirculorum minorum, eſt æqualis circulo, cujus diameter

eſt perpendicularis D B.

Demonftratio. Quia linea D B media proportionalis eſt inter duas lineas DA, DC, erit pla.

num A D in DC æquale quadrato DB. Et ponamus AD in DC cum duobus quadratisAD,

DC communiter. Fiet planum AD in DC bis cum duobus

quadratis AD, DC, nempe quadratum AC, æquale duplo

quadrati D B cum duobus quadratis AD, DC. Et proportio

circulorum eadem eft, ac proportio quadratorum. Ergo circu-

lus, cujus diameter eſtAC, æqualis eſt duplo circuli, cujus

diameter eſt DB cum duobus circulis, quorum diametri funt

AD, DC, et femicirculus AC æqualis eſt circulo, cujus dia-

meter eſt DB cum duobus ſemicirculis AD, DC. Et aufera-

A

B

D

musduos femicirculos AD, DC communiter, remanent figura, quam continent femicirculi AC,

AD, DC: et eft figura, quam vocavitArchimedesArbelon, æqualis circulo, cujus diameter eſt

DB, et hoc eft quod voluimus.

PROP. V.

Si fuerit ſemicirculusAB, et ſignatum fuerit inejus diametro punctumCubicumque,

et fiant fuper diametrumduo ſemicirculi AC, CB, et educatur ex C perpendicularis

CD ſuper AB, et deſcribantur ad utraſque partes duo circuli tangentes illam, et tan-

gentes ſemicirculos, utique illiduo circuli funt æquales.

1.

•Vide Præfationem, Pag.xix,
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Demonftratio. Sit alter circulorum tangens DC in E, et femicirculumAB in F, et ſemicircu-

lum AC in G, et educamus diametrum HE. Erit parallela diametro AB, eo quod duo anguli

HEC, ACE, funt recti. Et jungamus

FH, HA, ergo linea AF eſt recta, uti dic-

tum eft in propoſitione 1. et occurrent AF,

CE in D, eo quod egrediuntur ab angulis

A, C minoribus duobus rectis. Et junga-

mus etiam FE, E B. Ergo EFB eft etiam

recta, uti diximus : et eſt perpendicularis

H

fuper A D, eo quod angulus AFB eft rec-

tus, quia cadit in ſemicirculum AB. Et

jungamus HG, GC. Erit HC etiam recta.

Etjungamus EG, GA. Erit E A recta, et

producamus eam ad I. Et jungamus BI,

A

D

F

I

E

N

G

L

C

M

1

B

quæ fit etiam perpendicularis fuper A I. Etjungamus DI. Et quia A D, AB ſunt duæ rectæ, et

educta ex D ad lineamAB perpendicularisDC, et ex B ad DA perpendicularis BF ; quæ ſe mu-

tuo ſecant in E, et educta AE ad I eſt perpendicularis ſuper BI, erunt BID rectæ, quemadmo-

dum oftendimus in Propofitionibus, quas confecimus in expoſitione tractatus de triangulis rectan-

gulis. Et quia duo anguli AGC, AIB funt recti, utique BD, CG funt parallelæ, et proportio

AD ad DH, quæ eft ut AC ad HE, eſt ut proportio AB ad BC. Ergo rectangulum AC in CB

æquale eſt rectangulo A B in HE. Et fimiliter demonftratur in circulo LMN, quod rectangu-

lum AC in CB æquale fit rectangulo AB in fuam diametrum : et demonftratur inde etiam, quod

duæ diametri circulorum EFG, LMN, fint æquales. Ergo illi duo eirculi funt æquales. Et

hoc eft quod voluimus.

PROP. VI.

Si fuerit femicirculus ABC, et in ejus diametro ſumatur punctum D, et fuerit AD

ipfius D C ſeſquialtera, et defcribantur ſuper AD, D C duo ſemicirculi, et ponatur cir-

culus E F inter tres ſemicirculos tangens eos, et educatur diameter EF in illo parallela

diametro A C, reperiri debet proportio diametri A C ad diametrum EF.

Jungamus enim duas lineas AE, EB, et duas lineas CF, FB. Erunt CB, AB rectæ, uti dic-

tum eſt in prima propofitione. Deſcribamus etiam duas lineas FGA, EHC: oftendeturque eſſe
1

quoque rectas fimiliter duas lineas DE, DF. Et jungamus DI,DL, et EM, FN, et produca-

mus eas ad O, P. Et quia in triangulo AED, AG eſt perpendicularis ad ED, et DI eſt quo-

que perpendicularis ad AE, etjam

ſe mutuo ſecuerunt in M, ergo

EMO erit etiam perpendicularis,

quemadmodum oftendimus in expo-

fitione, quam confecimus de pro-

prietatibus triangulorum, et cujus

demonftratiojam quidem præceffit

in fuperiori propoſitione. Similiter

quoque erit FP perpendicularis fu-

per CA. Et quia duo anguli, qui

funt apud L, et B funt recti, erit

DL parallela ipſi AB, et pariter

DI ipfi CB. Igitur proportioAD

A

E

I

G

M
H

B

F

L

N

OD P C

ad D C eft ut proportio A MadFM, immo ut proportio AO ad OP. Et proportioCD ad DA

ut proportio CN ad NE, immo ut proportio CP ad PO. Et erat AD ſeſquialtera DC.. Ergo

A O eſt ſeſquialtera OP : et OP ſeſquialtera CP. Ergo tres lineæ A O, OP, PC funt propor-

tionales : et in eadem menfura, in qua eſt PC quatuor, eritOP ſex, etAO novem, et CA no-

vendecim. Et quia PO æqualis eſt EF, erit proportio AC adEF ut novendecim ad ſex. Igi-

tur reperimus dictam proportionem. Etiam fi fueritAD ad DC qualifcumque, ut ſeſquitertia

aut ſeſquiquarta, aut alia, eritjudicium, et ratio, uti dictum eft. Et hoc eft quod voluimus.

PROP. VII .

Si circulus circa quadratum deſcriptus fuerit, et alius intra illud, utique erit circum-

ſcriptus duplus infcripti.

1

4X
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:

Sit itaque circulus comprehendens quadratumAB, circu-

lus AB, et infcriptus CD, et ſit diameter quadrati AB, et

eſt diameter circuli circumfcripti, et educamus CD diame-

trum circuli infcripti parallelam ipſi AE, quæ eſt ei æqua-

lis. Et quia quadratum A B duplum eſt quadrati AE, five

DC; et proportio quadratorum ex diametris circulorum eſt

eadem proportioni circuli ad circulum, igitur circulus AB

duplus eft circuli CD, et hoc eft quod voluimus.

E

F

A

C

G

D

B

PROP. VIII.

Si egrediatur in circulo linea A Bubicumque, et producatur in directum, et ponatur

BC æqualis femidiametro circuli et jungatur ex C ad centrum circuli, quod eſt D, et

producatur adE, erit arcus AE triplus arcus BF.

Educamus igitur EG parallelam ipſi AB, et junga-

mus DB, DG. Et quia duo anguli DEG, DGE funt

æquales, erit angulusGDC duplus anguliDEG. Et quia

angulus BDC æqualis eſt angulo BCD, et angulus CEG

æqualis eſt angulo ACE, erit angulus GDC duplus an-

guli CDB, et totus angulusBDG triplus anguliBDC :

et arcus BG æqualis arcui A E, triplus eſt arcus B F. Et E

hoc eft, quod voluimus.

A B

F

D

G

C

PROP. IX.

Si mutuo ſe ſecuerint in circulo duæ lineæ AB, CD, (fed non in centro) ad angu-

los rectos, utique duo arcus AD, CB funt æqua-

les duobus arcubus A C, D B.

Educamus diametrum EF parallelam ipſi AB, quæ ſe-

cet CD bifariam in G, erit E C æqualis ipfi ED. Et quia

tam arcus EDF, quam ECF eſt ſemicirculus, et arcus

ED æqualis arcui EA cum arcu AD, erit arcus CF cum

duobus arcubus EA, AD æqualis femicirculo. Et arcus

EA æqualis arcui BF. Ergo arcus CB cum arcu AD

æqualis eſt ſemicirculo. Et remanent duo arcus E C, EA,

nempe arcus A C cum arcu DB æquales illi. Et hoc eft

quod voluimus.

D

A
B

H

E F

G

C

PROP. Χ.

Si fuerit circulus ABC, et D A tangens illum, et DB ſecans illum, et DC etiam

tangens, et educta fuerit CE parallela ipfi DB, et juncta fuerit EA ſecans DB in F, et

educta fuerit ex F perpendicularis FG ſuper CE ; utique bifariam ſecabit illam in G.

Jungamus AC, et quia DA eſt tangens,
A

et AC ſecans circulum, erit angulus DAC

æqualis angulo cadenti in alterno ſegmento

AC, nempe angulo AEC. Et eft æqualis B
F H

D

angulo AFD, eo quod CE, BD funt paral-

lelæ. Ergo anguli DAC, AFD ſunt æqua-

les. Et in duobus triangulis DAF, AHD

funt duo anguli AFD, HAD æquales, et

angulus D communis : propterea erit rectan-

gulum FD in DH æquale quadrato DA, im-

mo quadrato D C. Et quia proportio FD ad

E
G

C
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DC eſt eadem proportioni CD ad DH, et angulus D communis, erunt triangula DFC, DCH

fimilia : et angulus DFC æqualis DCH, qui æqualis eſt angulo DAH. Et hic eft æqualis angulo

AFD. Ergo duo anguli AFD, CFD funt æquales. Et DFC æqualis angulo FCE: et erat

DFA æqualis angulo AEC. Ergo in triangulo FEC funt duo anguli C, E æquales ; et duo

anguli G recti. Et latusGF commune. Propterea erit CG æqualis ipſiGE. Ergo CE bifariam

ſecatur in G. Et hoc eft, quod voluimus .

PROP. ΧΙ.

Si mutuo ſe ſecuerint in circulo duæ lineæ AB, CD ad angulos rectos in E, quod

non fit in centro, utique omnia quadrata AE, BE, EC, ED æqualia funt quadrato

diametri.

Educamus diametrum AF, et jungamus lineas AC,

AD, CF, DB. Et quia angulus AED eſt rectus, erit

æqualis angulo ACF, et angulus ADC æqualis AFC,

eo quod funt fuper arcum A C. Et remanent in duobus

triangulis ADE, AFC duo anguli CAF, DA E æqua-

les. Erunt pariter duo arcus CF, D B æquales: immo et

duæ cordæ eorum æquales. Et duo quadrata DE, EB

æquantur quadrato BD, nempe CF; et duo quadrata

AE, EC æquantur quadrato CA. Et duo quadrata CF,

CA æquantur quadrato FA, nempe diametri. Igitur

quadrata AE, EB, CE, ED omnia funt æqualia quadra-

to diametri. Et hoc est quod voluimus.

D

A

C

E

B F

PROP. XII.
:

Si fuerit ſemicirculus ſuper diametrum AB, et eductæ fuerint ex C duæ lineæ tan-

gentes illum in duobus punctis D, E, et junctæ fuerint EA, DB ſe mutuo ſecantes in

F, et juncta fuerit CF, et producatur ad G, erit CG perpendicularis ad AB.

Jungamus DA, EB. Et quia angulus B DA eſt rectus, erunt duo anguli DAB, DBA reliqui

in triangulo D A B æquales uni recto. Et angulus AEB rectus. Igitur ſunt æquales ei. Et po-

namus angulum FBE communem. Ambo anguli DAB, ABE funt æquales FBE, FEB, im-

mo angulo DFE externo in FBE. Et quia CD eſt tangens circulum, etDB ſecans illum, an-

gulus CDB æquatur angulo DAB. Et pariter angulus

CEF æquatur angulo EBA. Ergo duo anguli CEF, CDF

fimul æquales funt angulo DFE. Et jam quidem planum

fit ex noſtro tractatu de figuris quadrilateris, quod fi educan-

tur inter duas lineas æquales fibi occurrentes in aliquo puncto,

uti funt duæ lineæ CD, CE, duæ lineæ ſe mutuo ſecantes,

uti funt duæ linæ DF, EF, et fuerit angulus ab illis conten-

tus ut eſt angulus F æqualis duobus angulis, qui occurrunt

duabus [lineis] ſe invicem ſecantibus, uti funt duoanguliE,D

fimul, erit linea egrediens a puncto concurfus ad punctum

ſectionis, uti eſt linea CF æqualis cuilibet linearum fibi occur-

rentium, ut CD, vel CE. Propterea erit CF æqualis ipfi

CD. Ergo angulus C F D eſt æqualis angulo CDF, nempe

angulo DAG. Sed angulus CFD cum angulo DFG eft

D

C

E

F

A
B

G

æqualis duobus rectis : ergo angulus DAG cum angulo DFG æqualis eſt duobus rectis. Et

remanent in quadilatero ADFG duo anguli ADF, AGF æquales duobus rectis. Sed angulus

ADB rectus eſt, ergo angulus AGC eſt rectus. Et CG perpendicularis ad AB ; et hoc eft quod

voluimus.

PROP. XIII.

Si mutuo ſe ſecent duæ lineæ AB, CD in circulo, et fuerit AB diameter illius, at

non CD, et educantur ex duobus punctis A, B duæ perpendiculares ad CD, quæ fint

AE, BF ; utique abſcindent ex illa CF, DE æquales .
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A

D

LL

G

Jungamus EB, et educamus ex I, quod eft cen-

trum, perpendicularem IG ſuper CD, et produ-

camus eam ad Hin E B. Et quia IG eft perpen-

dicularis ex centro ad CD illam bifariam dividet

in G : et quia IG, AE funt duæ perpendiculares

fuper illam, erunt parallelæ : et quia BI æqualis

eft I A, erit BH æqualis ipſi HE : et propter ea-

rum æqualitatem, et quiaBF eſt parallela ipſi HG

erit FG æqualis ipſi GE. Et ex GC, GD æqua-

libus remanent FC, ED æquales. Et hoc eft quod

voluimus.

C

F

B

H

PROP. XIV.

Si fuerit A B ſemicirculus, et ex ejus diametro A B diſſecte fint AC, BD æquales,

et efficiantur ſuper lineas A C, CD, D B femicirculi ; et fit centrum duorum femicir-

culorum A B, CD punctum E, et fit EFperpendicularis ſuper AB, et producatur ad

G : utique circulus, cujus diameter eſt FG, æqualis eſt ſuperficiei contente a ſemi-

circulo majori, et a duobus femicirculis qui funt intra illum, et a ſemicirculo medio

qui eſt extra illum. Et eſt figura, quam vocat Archimedes Salinon .

G

Quia D C bifariam fecatur inE, et addita eſt illi CA, erunt duo quadrata DA, CA dupla du-

orum quadratorum DE, EA. Sed FG æqua-

lis eſt ipſi DA. Ergo duo quadrata FG, AC

dupla funt duorum quadratorum DE, EA. Et

quia A B dupla eſt AE, et CD dupla quoque

ED, erunt duo quadrata AB, DC quadrupla

duorum quadratorum DE, EA, immo dupla

duorum quadratorum GF, AC. Similiter eti-

am duo circuli, quorum diametri funt A B, DC

dupli funt eorum, quorum diametri funt GF,

AC: et dimidii eorum, quorum diametri funt

A B, CD æquales duobus circulis, quorum di-

A

C D

B

E

metri funt GF,AC. Sedcirculus, cujus diameter

AC, eſt æqualis duobus femicirculis A C, BD.

Ergo fi auferamus ex illis duos femicirculos

AC, BD, qui funt communes, remanet figura

F

contenta a quatuor ſemicirculis A B, CD, DB, AC, (quæ ea eſt, quam vocat Archimedes Sali-

non) æqualis circulo, cujus diameter eft FG. Et hoc eft quod voluimus.

PROP. XV.

Si fuerit AB ſemicirculus, et AC corda Pentagoni, et ſemiſſis arcus AC fit AD,

jungatur CD, et producatur ut cadat ſuper E, etjungatur DB, quæ fecet CA in F,

et ducatur ex F perpendicularis FG ſuper AB, erit linea EG æqualis femidiametro

circuli.

1

Jungamus itaque lineam CB, et fit centrumH, etjungamus HD, DG, et AD. Et quia an-

gulus ABC, cujus baſis eſt latus Pentagoni, eſt duæ quintæ partes recti, quilibet duorum angu-

lorum CBD, DBA eſt quinta pars recti. Et angulus DHA duplus eſt anguli DB H. Ergo an-

gulus DHA eſt duæ quintæ partes recti. Et quia in duobus triangulis CBF, GBF duo anguli

B funt æquales, et G, C recti, et latus FB commune, erit BC æquale ipſi BG. Etquia in duo-

bus triangulis CBD, GBD duo latera CB, BG funt æqualia, et fimiliter duo anguli ad B, et la-

tus B D commune, erunt duo anguli BCD, BGD æquales. Et quilibet eorum eſt ſex quintæ par-

tes recti, et eſt æqualis angulo D A E externo quadrilateri BADC, quod eſt in circulo. Ergo

remanet angulus DAB æqualis angulo DGA; et erit DA æqualis ipſi DG. Et quia angulus



ARCHIMEDIS LEΜΜΑΤΑ.
361

DHG eſt duæ quintæ partes recti, et angulus DGH ſex quintæ partes recti, remanet angulus

HDGduæ quintæ partes

recti ; et erit DG æqualis

GH. Et quia ADE exter-

nus quadrilateri ADCB,

quod eft in circulo, eſt

æqualis angulo CBA, et

eſtduæ quintæ partes rec-

D
F

ti, et æqualis angulo

GDH. Et quia in duo-
E

bus triangulis EDA,
A G

C

H B

HDG funt duo anguli EDA, HDG æquales, et pariter duo anguli DGH, DAE, et duo la-

tera DA, DG, erit EA æquale HG. Et ponamus AG commune. Erit EG æquale A H. Et

hoc eft quod voluimus.

Et hinc patet, quod linea DE æqualis fit ſemidiametro circuli. Quia angulus A æqualis eſt

angulo DGH, ideo erit linea DH æqualis lineæ DE. Et dico quod EC dividitur media, et

extrema proportione inD, et majus ſegmentum eſt DE : et hoc quia ED eft corda hexagoni, et

DC decagoni . Et hoc jam demonſtratum eft in libro Elementorum. Et hoc eft quod voluimus.

4Y
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OPERA MECHANICA,

UT CUJUSQUE MENTIO

AB ANTIQUIS SCRIPTORIBUS FACTA EST.

A

DE SPHÆRA ARTIFICIALI.

LACTANTIUS DIVIN . INST . LIB . 2. CAP. 50

quoN Archimedes Siculus concavo ære ſimilitudinem Mundi ac figuram potuit machinari, in

ita Solem ac Lunam compofuit, ut inæquales motus et cæleftibus ſimiles converfionibus fin-

gulis quaſi diebus efficerent : et non modo acceſſus ſolis et receſſus, vel incrementa diminutionef-

queLunæ, verum etiam ſtellarum vel inerrantium, vel vagarum diſpares curſus orbis ille, dum ver-

titur, exhiberet ?

Explicitius quam Cicero, Lib. 1. Tufc. Quæſt. CumArchimedes Lunæ, Solis, quinque erran-

tiummotus in ſphæra illigavit, effecit idem quod ille, qui in Timro Mundum ædificavit Platonis

Deus, ut tarditate et celeritate diſſimillimos motus una regeret converfio.

AUDIANUS.

Juppiter in parvo cum cerneret æthera vitro,

Riſit, et ad Superos talia dicta dedit.

Huccine mortalis progreſſa potentia curæ ?

Jammeus in fragili luditur orbe labor.

Jura poli, rerumque fidem, legeſque Deorum

Ecce Syracufius tranſtulit arte Senex.

Inclufus variis famulatur ſpiritus aftris,

Et vivum certis motibus urget opus.

Percurrit proprium mentitus Signifer annum,

Et fimulata novo Cynthia menſe redit.

Jamque fuum volvens audax induſtria mundum,

Gaudet, et humana ſidera mente regit.

Quid falſo infontem tonitru Salmonea miror ?

Æmula Naturæ parva repertamanus.

DE CORONA.

VITRUVIUS DE ARCHIT. LIB . 9. CAP. 3 .

Archimedis vero cum multa miranda inventa et varia fuerint, ex omnibus etiam infinitafolertia

id, quod exponam, videtur effe expreſſum nimium. Hiero enim Syracuſis auctus regia poteftate,

1
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:

rebus bene geſtis, cum auream coronam votivamDiis immortalibus in quodam fano conſtituiſſet

ponendam, immani pretio locavit faciendam, et aurum ad facoma appendit redemptori. Is ad

tempus opus manufactum fubtiliter Regi approbavit, et ad ſacoma pondus coronæ vifus eft præſti-

tiſſe. Poftquam indicium eſt factum, dempto auro, tantundem argenti in id coronarium opus

admixtum eſſe : indignatus Hiero ſe contemptum, neque inveniens qua ratione id furtum depre-

henderet, rogavit Archimedem, ut in ſe ſumeret fibi de eo cogitationem. Tunc is cum haberet

ejus rei curam, caſu venit in balneum, ibique cum in folium defcenderet, animadvertit quantum

corporis fui in eo inſideret, tantum aquæ extra folium fluere. Itaque cum ejus rei rationem ex-

plicationis offendiſſet, non eft moratus, fed exiluit gaudio motus de folio, et nudus vadens domum

verſus, fignificabat clara voce inveniffe quod quæreret. Nam currens identidemGræce clamabat

εὕρηκα, εὕρηκα. Tum vero ex eo inventionis ingreſſu duas dicitur feciffe maſſas æquo pondere, quo

etiam fuerat corona, unam ex auro, alteram ex argento. Cum ita feciſſet, vas amplum ad fumma

labra implevit aqua, in quo demiſit argenteammaſſam. Cujus quantamagnitudo in vaſe depreſſa

eſt, tantum aquæ effluxit. Ita exemptamaſſa, quanto minus factum fuerat refudit ſextario menſus,

ut eodem modo, quo prius fuerat, ad labra æquaretur. Ita ex eo invenit, quantum ad certum

pondus argenti certa aquæ menfura reſponderet. Cum id expertus effet, tum auream maſſam ſi-

militer pleno vaſe demifit, et ea exempta, eadem ratione menfura addita, invenit ex aqua non

tantum defluxiffe, fed tantum minus, quantum minus magno corpore eodem pondere auri maſſa

eſſet quam argenti. Poftea vero repleto vaſe, in eadem aqua ipſa corona demiſſa, invenit plus

aquæ defluxiſſe in coronam, quam in auream eodem pondere maſſam: et ita ex eo, quod plus de-

fluxerat aquæ in corona quam in maſſa, ratiocinatus, deprehendit argenti in auro mixtionem, et

manifeſtum furtum redemptor1s.

AUCTOR LIBELLI DE PONDERIBUS, ET MENSURIS, QUI PRISCIANO, VULGO TRIBUITUR.

Argentum fulvo ſi quis permifceat auro,

Quantum id fit, quove id poſſis deprendere pacto,

Prima Syracufii mens prodidit alta Magiftri.

Regem namque ferunt Siculum, quam voverat olim

Cœlicolum Regi, ex auro ſtatuiſſe coronam,

Compertoque dehinc furto (nam parte retenta,

Argenti tantundemOpifex immiſcuit auro)

Oraſſe ingenium Civis, qui mente Sagaci,

Quis modus argenti fulvo latitaret in auro

Repperit, illæſo quod Diis erat ante dicatum.

Quod te, quale fiet, paucis adverte, docebo.

Lancibus æquatis, quibus hæc appendere mos eſt,

Argenti, atque auri, quod edax purgaverit ignis,

Impones libras, neutrum ut præponderet, haſque

Summittes in aquam, quas pura ut ceperit unda,

Portinus inclinat pars hæc, quæ fuftinet aurum :

Denfius hoc namque eſt ſimilari craffius unda :

At tu ſiſte jugum, mediique e cardine centri

Intervalla nota, quantum diſcerpferit illinc,

Quotque notis diſtet ſuſpenſo pondere filum.

Fac drachmis diſtare tribus. Cognovimus ergo

Argenti atque auri difcrimina : denique libram

Libra tribus drachmis ſuperat, quummergitur unda.

Sume dehinc aurum, cui pars argentea mixta eft.

Argentique meri par pondus, itemque fub unda

Lancibus impofitum ſpecta ; propenfior auri

Materies ſubſiſtet enim, furtumque docebit.

Nam fi ter ſenis fuperabitur altera drachmis

Sex folas libras auri dicemus ineſſe ;

Argenti reliquum, quia nil in pondere differt

Argentum argento, liquidis quum mergitur undis.
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CHANICA.

DE ORGANO HYDRAULICO.

TERTULLIANUS LIB . DE ANIMA CAP. 14.

Specta portentoſiſſimam Archimedis munificentiam, organum hydraulicumdico, totmembra,

tot partes, tot compagines, tot itinera vocum, tot compendia fonorum, tot commercia modorum,

tot acies tibiarum, et una moles erunt omnia.

DE MACHINIS AERE ET AQUA MOVENTIBUS.

JOANNES TZETZES CHIL. 2. HIST. 35.

–Μέμνηνται πολλοὶ τῷ ᾿Αρχιμήδες.

Ανθέμιος μὲν πρώτισον, ὁ παραδοξογράφος.

Ηρων, καὶ Φίλων, πάππος τὲ καὶ παῖς μηχανογράφος,

Εξ ὧνπερ ἀνεγνώκειμεν κατοπιρικὰς ἐξάψεις,

Καὶ πᾶσαν ἄλλην μάθησιν τῶν μηχανικωτάτων,

Βαρυελκὸν, πνευματικὴν, τὰς ὑδροσκοπικάς τε,

Κακ τέτε δὲ τὸ γέροντος τῶν βίβλων ᾿Αρχιμήδες.

DE

-Multi meminerunt Archimedis .

Anthemios quidem inprimis, qui paradoxa ſcripfit :

Heron, et Philon, avuſque et filius machinarum ſcriptor,

Ex quibus legimus et ſpeculares incenfiones, (ſpectantium,

Omnemque aliam difciplinam rerum præcipue ad machinas

Ponderum tractricem, ſpiritalem, aquarumque ſpecimina,

Idque ex fenis hujuſce libris Archimedis.

COCHLEA.

DIODORUS BIBL . LIB . I.

Ἡ δὲ νῆσος αὕτη πολλοῖς διώρυξε χειροποιήτοις

διείληπται, καὶ χώραν περιέχει καλλίσην τῆς Ai-

γύπια. Ποταμόχωσος γὰρ ὅσα κὶ κατάρρυτος πολ-

λὲς ἢ παντοδαπὲς ἐκφέρει καρπὸς, τὸ μὲν ποτα-

μὲ δια τὴν κατ᾿ ἔτος ἀνάβασιν νεαρὰν ἰλὸν ἀεὶ κα-

ταχέοντος, τῶν δ᾽ ἀνθρώπων ῥᾳδίως ἅπασαν ἀρ-

δευόντων διά τινος μηχανῆς, ἣν ἐπενόησε μὲν Αρχιμή-

δης ὁ Συρακόσιος, ὀνομάζεται δὲ ἀπὸ τὸ χήματος

κοχλίας.

Ipſa autem infula pluribus foſſis manufactis

dirimitur, et fæcundiſſimam Ægypti regionem

ambit. Cum enim limoſa ſit et irrigua, varii

generis fructus affatim gignit; exundante quo-

tannis ipſo flumine, novumque limum inferen-

te, atque incolis totam facile irrigantibus in-

ſtrumenti cujuſdem ope, quodArchimedes Sy-

racuſanus excogitavit, et a figuræ ſimilitudine

cochlea vocatur.

IDEM. LIB. 5.

Καὶ τὸ πάντων παραδοξότατον, ἀπαρύτλεσι γὰρ

τὰς ῥύσεις τῶν ὑδάτων τοῖς Αἰγυπτιακοῖς λεγομέ-

νοις κοχλίαις, ὃς Αρχιμήδης ὁ Συρακόσιος εὕρεν, ὅτε

παρέβαλεν εἰς Αἰγυπλόν. Διὰ δε τέτων συνεχῶς ἐκ

διαδοχῆς παραδιδόντες μέχρι τῷ τομία τὸν τῶνμε-

τάλλων τόπον ἀναξηραίνεσι, ή κατασκευάζεσιν εὔ-

θετον τὴν πρὸς τὰς ἐργασίας πραγματείαν. Φιλο-

τέχνε δ᾽ ὄντος τῷ ὀργάνε καθ᾽ ὑπερβολὴν, διὰ τῆς

τυχέσης ἐργασίας ἄπλεῖον ὕδωρ ἀναρριπλεῖται παρα-

δόξως, κὶ πᾶν τὸ ποτάμιον ῥεῦμα ῥᾳδίως ἐκ βυθš

πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν ἐκχεῖται. Θαυμάστη δ᾽ ἄν τις

εἰκότως τὸ τεχνίτο τὴν ἐπίνοιαν, ἐ μόνον ἐν τέτοις,

ἀλλὰ νὰ ἐν ἄλλοις πολλοῖς καὶ μείζοσι, διαβεβοημέ-

νοις κατὰ πᾶσαν τὴν οἰκεμένην· περὶ ὧν τὰκατὰ

μέρος, ὅταν ἐπὶ τὴν ᾿Αρχιμήδος ἡλικίαν ἔλθωμεν,

ἀκριβῶς διέξιμεν.

Etquodomnium mirabiliſſimum videridebet,

fluentes aquas cochleis, quæ Ægyptiæ vocantur,

exhauriunt, quas Archimedes Syracufanus inve-

nit, cumin Ægyptum ſe contulit. Harum au-

temopeaquam continua vice ad os uſque attol-

lentes fodinæ locum exficcant, operique facien-

do idoneum reddunt. Porro hoc inſtrumentum

cum ingeniofiffimum fit, minimo labore ingens

aquæ vis, fupraquam cuique credibile eſt, attol-

litur, et quidquid influxerit abimo adfummum

effunditur. Quocircajure optimo quis miretur

Artificis ingenium; neque modo inhifce coch-

leis, fed in aliis etiam pluribus, et quidem ma-

joribus, quæ toto terrarum orbe celebrantur.

Quæ fingula, cumad Archimedis ætatem per-

venerimus, diligenter perſequemur.

MOSCHION APUD ATHENÆUM DEIPNOSOPH . LIB . 5.

Ἡδὲ ἀντλία, καίπερ βάθος ὑπερβάλλον ἔχεσα,

δι ἑνὸς ἀνδρὸς ἐξηντλεῖτο διὰ κοχλίς, ᾿Αρχιμήδες

εὐρόντος.

Sentina autem, licet profundifſſima effet, ope

cochleæ, quam Archimedes invenit, abunoho-

mine exhauriebatur.

1
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DE HELICE.

MOSCHION APUD ATHENÆUM DEIPNOSOPH . LIB. 5.

Quæ igitur pars (navis) abfoluta eſſet, hanc

juſſit inmare deduci, ut ibi pars reliqua perfi-

ceretur. Cum autem in ea deducenda multum

difficultatis eſſet, unus machinator Archimedes

haud magna mole deduxit. Conftructa enim

helice tantam navim ad mare tranſvexit. Itaque

primus Archimedes helicis conftruendæ ratio-

nem invenit.

DE

Τῦτο μὲν ἦν τὸ μέρος εἰς τὴν θάλασσαν καθέλ-

κειν προσετετακτό, τὴν λοιπὴν κατασκευὴν ἵν᾿ ἐκεῖ

λαμβάνῃ. Ὡς δὲ περὶ τὸν καθελκυσμὸν αὐτὸν τὸν

εἰς τὴν θάλαοσαν πολλὴ ζήτησις ἦν, ᾿Αρχιμήδης ὁ

μηχανικός μόνος αὐτὸ κατήγαγε δι᾽ ὀλίγων σωμά-

των. Κατασκευάσας γὸ ἕλικα, τὸ τηλικοῦτον σκά-

Φος εἰς τὴν θάλαοσαν κατήγαγε. Πρῶτος δ᾽ Αρ-

χιμήδης εὗρε τὴν τῆς ἕλικος κατασκευήν.

LOCULO.

AT . FORTUNATIANUS IN ARTE METRICA.

Nam fi loculus ille Archimedius quatuordecim eboreas lamellas, quarum anguli varii funt, in

quadratam formam incluſas habens, componentibus nobis aliter atque aliter, modo galeam, modo

ſficam, alias columnam, alias navem figurat, et innumerabiles efficit ſpecies, folebatque nobis pue-

ris hic loculus ad confirmandam memoriam plurimum prodeſſe ; quanto majorem poteft nobis af-

ferre voluptatem, quantoque pleniorem utilitatem &c.

1

DETRISPASTто.

TZETZES CHIL . 2. HIST. 35.

-Fabricatus eſt multas mechanicas facultates :

:

Ettriſpaſto machina, manu læva et ſola,

Septem et mille modiorum attrahebatpondus.

:

–Ἐιργάσατο πολλὰς μηχανικὰς δυνάμεις.

Καὶ τῇ τρισπάστῳ μηχανῇ χειρὶ λαιᾷ καὶ μόνῃ,

Πεντεμυριομέδιμνον καθείλκυσεν ὁλκάδα.

ORIBASIUS DE MACHINAMENTIS LIB . EX EDIT . HENRICI STEPHANI . 1567. CAP . 26.

Triſpaſtum Apellidis, feu Archimedis.-Illud in primis ſcire convenit, quod neque Apelli-

des neque Archimedes Medici fuerunt, fed Architecti, qui machinamentum hoc excogitarunt,

quemadmodum nos accepimus de hiſtoria, ad naves deducendas funibus non per manus, fed per

ergatam attractis: illius autem fæculi medici ejus ſtructuræ modum minuentes triſpaſtum organum

medicinale ad luxata fractaque reſtituenda fabricarunt&c.

ייייייי DE TORMENTIS BELLICI S.

POLYBIUS HIST . LIB . 8.

At Marcellus quinqueremibus LX. Achra- Ὁ δὲ Μάρκος ἑξήκοντα σκάφεσι πεντηρικοῖς ἐπιι-

dinam aggreditur. Hæomneshominibusrepletæ ᾶτο τπίπλων ὅπὶ τ᾿Αχραδινήν. Ὧν ἕκασον πλῆ-

erant arcus, fundas, et velitares haſtas habenti-

ρες ἦν ἀνδρῶν ἐχόντων τόξα τὰ σφενδόνας καὶ γρόσφας,bus, quibus ex propugnaculis pugnantes detur-
barent. Ad hæc, demptis quinqueremibus 8.

interioribus remis, ita ut binæ binis, quæ latera

nudata erant, jungerentur, cum eas exteriore re-

morum ordine agerent, Sambucas, quas vocant,

moenibusadmovebant. Genushocmachinamen-

ti hujufmodi eſt. Scalam quatuor pedes latam

conficiunt, ita ut, ubi erecta fuerit, ejufdem

cummuro altitudinis fit. Hujus utrumque latus

loris præaltis muniunt et contegunt : ac fuper

junctarum navium lateribus, qua ſeſe invicem

contingunt, tranſverſam conftituunt, ut longe
fupra roftra emineat. Deinde fummis navium

malis trochleæ cum anchorariisfunibus aptantur;

quas qui inpuppi funt, ubi ufus venerit, ſcalæ

capiti illigatas trahunt, dum ii, qui funt in pro-

ra, ſcalam ipſam fulcientes dant operam ut tu-

:

δὲ ὧν ἔμελλον τὸς ἀπὸ τῶν ἐπάλξεων μαχομένος

ἀνασέλλειν. "Αμα δὲ τέτοις ὀκτὼ πεντήρεσι παραλε-

λυμθύαις τὸς ταρσὸς, ταῖς μὲν τῶς δεξιὸς, ταῖς δὲ

τῆς εὐωνύμος, καὶ συνεζάγμέναις πρὸς ἀλλήλας

σὺν δύο κατὰ τῆς ἐψιλωμένες τοίχος, προσῆγον

πρὸς τὸ τεῖχος 21ὰ τῆς τῶν ἐκτὸς τοίχων εἰρεσίας

τὰς λεγομένας σάμβυκας. Τὸ γένος τ'κατασκευῆς

τῶν εἰρημένων ὀργάνων ἐςὶ τοιὅτον. Κλίμακα τῷ

πλάτα τετράπεδον ἑτοιμάσαντες, ὥσε ἐξ Υποβάσεως

ἰσοϋψη γενέθζ τῷ τείχει, ταύτης ἑκατέραν ἢ πλευ-

ρὰν δρυφακτώστιντες ή σκεπάσαντες ὑπερπετέσι θω-

ρακίοις, ἔθηκαν πλαγίαν ὑπὶ τὸς συμψαύοντας

τοίχος τῶν συνεζευγμλύων νεῶν, πολὺ προπίπλεσαν

τῶν ἐμβόλων. Πρὸς δὲ τοῖς ἱςοῖς ἐκ τῶν ἄνω μερῶν
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A

τροχιλίαι προσήρτηντο σὺν κάλοις. Λοιπὸν, ὅταν ἐγα

γίσωσι τῆς χρείας, ἐνδεδεμένων τῶν κάλων εἰς τὴν

κορυφὴν τῆς κλίμακος, ἕλκεσι διὰ τῶν τροχιλιῶν

τέτες ἑσῶτες ἐν ταῖς πρύμναις. Ἕτεροι δὲ παρα-

πλησίως ἐν ταῖς πρώραις ἐξερείδοντες ταῖς ἀντηρίσιν,

ἀσφαλίζεσι τὴν ἄρσιν τὸ μηχανήματος. Κάπειτα

διὰ τῆς εἰρεσίας τῆς ἀφ᾽ ἑκατέρς τῶν ἐκτὸς ταρσῶν

ἐγγίσαντες τῇ γῇ τὰς ναῦς, πειράζεσι προσερείδειν

τῷ τείχει τὸ προειρημένον ὄργανον. Ἐπὶ δὲ τῆς

κλίμακος ἄκρας ὑπάρχει πέτευρον ἠσφαλισμένον γέρ-

ῥοις τὰς τρεῖς ἐπιφανείας· ἐφ᾽ ὁ τέτλαρες θπιβεβη-

κότες ἀγωνίζονται, διαμαχόμενοι πρὸς τὸς ἔργοντας

ἀπὸ τῶν ἐπάλξεων τὴν πρόθεσιν τῆς σταμβύκης.

Ἐπτὶν δὲ προσερείσαντες ὑπερδέξιοι γένωνται τῷ τεί-

χες, ὅτοι μὲν, τὰ πλάγια τῶν γέῤῥων παραλύ-

σαντες ἐξ ἑκατέρα τοῦ μέρες, ἐπιβαίνεσιν ἐπὶ τὰς

ἐπάλξεις ἢ τὲς πύργες· οἱ δὲ λοιποὶ διὰ τῆς σαμ-

Εύκης ἕπονται τέτοις, ἀσφαλῶς τοῖς κάλοις βεβη-

κυίας τῆς κλίμακος εἰς ἀμφοτέρας τὰς ναῦς. Ei-

κότως δὲ τὸ κατασκεύασμα τῆς προσηγορίας τέτευ-

χε ταύτης· ἐπειδαν γὸ ἐξαρθῇ, γίγνεται τὸ σχῆμα

τῆς νεὼς ταύτης καὶ τῆς κλίμακος ἑνοποιηθὲν, πα-

ραπλήσιον τῇ σαμβύκη. Πλὴν ὅτοι μὲν τὸν τρόπον

τῶτον διηρμοσμένοι , προσάγειν διενοῦντο τοῖς πύργοις.

Ὁ δὲ προειρημένος ἀνὴρ, παρεσκευασμένος ὄργανα

πρὸς ἅπαν ἐμβελὲς διάσημα, πόρρωθεν μὲν π-

πλέοντας τοῖς εὐτονωτέροις κὰ μείζοσι λιθοβόλοις καὶ

βέλεσι τιτρώσκων, εἰς ἀπορίαν ἐνέβαλε κ δυχρησι

αν. Ὅτε ἢ ταῦθ᾽ ὑπερπετῆ γίγνοιτο, τοῖς ἐλάττοσι

κατὰ λόγον ἀεὶ πρὸς τὸ παρὸν ἀπόσημα χρώμενος,

εἰς τοιαύτην ἤγαγε διατροπὴν, ὥςε καθόλε κωλύειν

αὐτῶν τὸ ὁρμὴν κὰὶ τὸν ἐπίπλων, ἕως ὁ Μάρκος δυσ-

θετόμενος ἠναγκάθη, λάθρα νυκτὸς ἔτι, ποιήσα-

θαι τὴν παραγωγήν. Γενομένων δ᾽ αὐτῶν ἐντὸς βέ-

λες προς τῇ γῇ, πάλιν ἑτέρὰν ἡτοιμάκει παρασκευ-

ὴν πρὸς τὸς ἐπιμαχομένος ἐκ τῶν πλοίων. Ὡς

ἀνδρομήκες ὕψες κατεπύκνωσε τρήμασι τὸ τεῖχος,

ὡς παλαισιαίοις τὸ μέγεθος κατὰ τὴν ἐκτὸς ἐπιφά-

Οἷς τοξότας κὰ σκορπίδια παρατήσας ἐντὸς

τᾶ τείχες, καὶ βάλλων διὰ τέτων, ἀχρήσες ἐποίει

τὸς ἐπιβάτας. Ἐξ ὁ καὶ μακρὰν ἀφεςῶτας, καὶ

σύνεγγυς ὄντας τὸς πολεμίες, ἐ μόνον ἀπράκτες

παρεσκεύαζε πρὸς τὰς ἰδίας ἐπιβολὰς, ἀλλὰ καὶ

διέφθειρε τὸς πλείσες αὐτῶν. Ὅτε δὲ τὰς σαμ-

βύκας ἐγχειρίσαιεν ἐξαίρειν, ὄργανα παρ᾿ ὅλον τὸ

τεῖχος ἡτοιμάκει, τὸν μὲν λοιπὸν χρόνον ἀφανῆ, κα-

τὰ δὲ τὸν τῆς χρείας καιρὸν ἐκ τῶν ἔσω μερῶν ὑπὲρ

τὸ τείχες ἀνισάμενα καὶ προσπίπλονια πολὺ τῆς

ἐπάλξεως ταῖς κεραίαις . Ὧν τινὰ μὲν ἐβάσαζε λί-

θες ἐκ ἐλάτιες δέκα ταλάντων, τινὰ δε σηκώμα-

τα μολίβδινα. Λοιπὸν, ὅτε συνεγγίζοιεν αἱ σαμβύ-

και, τότε περιαγόμεναι καρχησίῳ πρὸς τὸ δέον αἱ

κεραῖαι διά τινος χαςηρίας, ἀφίεσαν εἰς τὸ κατα-

νειαν .

tius erigatur. Poftquam vero naves exteriore

utroque remorum ordine ad terram appulerint,

machinas, quas diximus, muro applicare conan-

tur. Porro in ipſo ſcalæ faftigio tabula eft cra-

tibus a tribus lateribus munita, cui inſidentes

quatuor milites certamen adverfus eos fufcipi-

unt, qui e propugnaculis impediunt quo minus

ſambuca admoveatur. Qua femel admota, cum

primum ifti evecti fupra muri altitudinem fue-

rint, cratibus ab utroque latere disjectis in pro-

pugnacula turreſve irruunt : reliqui per ſambu-

cam fuccedunt, ſcalæ pedibus per anchorarios

funes utrique navi firmiter innixis. Merito au-

tem hæc machina id nominis nacta eſt. Nam

ubi erecta fuerit, figura cum navis, tum ſcalæ,

que corpus unum conftituunt, ad ſambucam

proxime accedit. His ita confectis Romani tur-

ribus fuccedere cogitabant, verum, quem fupra

memoravimus, Vir, tormentis conſtructis, qui-

bus ad quodvis intervallum tela mitteret, cum

procul invadentes Romanos majoribus validio-

ribufque baliſtis et catapultis vulneraret, rem in

fummam difficultatem adduxit. Ubi vero tela

fublimiaferrenturfupracaput, minoribus fubinde

tormentis pro modo intervalli utebatur : quo fac-

to adeo perturbavit hoſtem, ut ejus impetum

comprimeret, nequepropius accedere pateretur.
Quibus difficultatibus circumventus Marcellus

clam de nocte naves propius admovere coactus

eſt. Quæ cum intra teli jactum terræ appro-

pinquaſſent, aliud opus adverſus eos, qui e navi-

bus pugnabant, Archimedes inſtituit. Murum

crebris pro humani corporis modo cavis aperuit;

quæ tamen extrinfecus palmaria eſſent. Ibi fa-

gittarios et ſcorpiones modicos ab interiore mu-

ri parte difpofuit : cumque per ea cavahoftem

peteret,claſſiariorum impetus ludificabatur. Quo

fiebat, ut Romani tumqui procul eſſent,tum

qui propius fubirent, non modo nihil eorum

perficere poffent, quæ fibi animo propofuerant;
ſed multi etiam interficerentur. Porro ubi co-

narentur ſambucas erigere, tormenta per totum

murum difpofuerat, quæ reliquo tempore oc-

culta, ubi ufus incideret, extrahebantur, roftrif-

que longe fupra propugnacula eminebant. At-

que horum aliqua faxa non minoradecem pon-

do, aliqua plumbi libramenta geftabant. Porro

cum ſambucæ appropinquarent, tum vero erec-

tis infummummalum funetrocleatim acto, prout

ufus poftularet, tormentorum roftris, faxa in eas

:
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demittebantur , ut nonmodo fambucæ, fed na-

vis etiam ipfa confringeretur, quique in ea ef-

ſentgrave periculumadirent. Præterea alia ope-

ra in illos adhibebantur, qui cratibus tecti, atque

ideo tuti adverfus tela, quæ per muri cava inge-

rebantur, impetum facerent: quippe in hos faxa

ita librabantur, ut qui inprorapugnarent, fuge-

re cogerentur. Simul etiam ferrea manus cate-

næ illigata demittebatur, qua ille, qui roftrum

regebat, ubi proram prehendiffet, torinenti cal-

cem, quæ intra murum effet, reclinabat ad ſo-

lum. Poftquam autem, fublata prora, navim in

puppim ſtatuiſſet, anterior tormenti pars ſiſteba-

tur, fimulque ferrea manus, et catena ope funis

trocleatim acti eximebantur. Quo facto naves

aliæ quidem obliquæ, aliæ vero pronæ cadebant :

denique plurimæ, quæ recte caderent, cum pro-

raex alto demiffa demergerentur, unda pariter
ac tumultu complebantur. Itaque Marcellus

confilii inops ob ea, quæ Archimedes continuo

objiceret, cum quæ ipfe agebat, ea videret ab

oppidanis nonfine detrimento atqueludibrioelu-
di,graviter idquidem molefteque ferebat: fed ta-

menejus opera irridens, Archimedem ajebatna-

vibus fuis e mari aquam haurire ; fambucas ve-

ro fuſte percuffas, ceu fædere exclufas, cum ig-

nominia eſſe dimiffas. Atque hic exitus mari-

timæ oppugnationis fuit. Quidquod etiam Ap-

pius cum iifdem difficultatibus premeretur, in-

cœpto deftitit? Nam cum procul adhuc effent

milites, baliftis et catapultis correpti abfume-

bantur : mirabilis fiquidem erat telorum appa-

ratus, five copiam, five eorum vim atqueufum

ſpectes, ut inquemHiero impenfas, Archime-

des artem operamque contulerat. Ubi vero

mænibus fuccederent, alii vulneribus, quæ per

muri cava, utfupra diximus, infligebantur, fau-

cii aditu prohibebantur ; alii, qui cratibus tecti

inftabant, conficiebantur, faxis trabibusque in

caput demiffis. Prætereahaud levedamnum af-

ferebant ferreæ manus e tormentis, ut fupra dix-

imus, demiſſæ, quibus homines cum ipſis armis

abrepti projiciebantur. Poftremo Appius cum

in caſtra ſe recepiffet, convocato tribunorum con-

cilio, communi omnium fententia quidvis poti-

us experiri placuit ad capiendas Syracufas, quam

ut oppugnatione agerent ; quod ad extremum

etiam fecerunt. Cum enim menſes octo urbem

obſediſſent, nullo quidem folertis atque audacis

animi molimine abſtinuerunt; fed apertammo-

liri vim nunquam funt auſi . Tantum Vir unus

atque una ars tempore et loco adhibitamomen-

ti habet. ItaqueRomani tot terreſtribus mariti-

miſque copiis inſtructi, niſi unus fenex Syracufis

σκεύασμα τὸν λίθον. Ἐξ & συνέβαινε, μὴ μόνον

αὐτὸ συνθραύεθαι τἔργανον, ἀλλὰ νὰ τὴν ναῦν, καὶ

τὲς ἐν αὐτῇ κινδυνεύειν ὁλοχερῶς. Τινά τε τῶν μη-

χανημάτων πάλιν ἐπὶ τὸς ἐφορμοῦντας καὶ προβε

βλημένες γέρρα, καὶ διὰ τούτων ἠσφαλισμένος πρὸς

τὸ μηδεν πάσχειν ὑπὸ τῶν διὰ τὸ τείχες φερομλύων

βελῶν, ἠφίει μὲν καὶ λίθες συμμέτρες πρὸς τὸ

Φεύγειν ἐκ τῆς πρώρας τὸς ἀγωνιζομένες. "Αμα

κὰ καθίει χειρα σιδηρᾶν ἐξ ἀλύσεως δεδεμένην, ἡ

δραξάμενος ὁ τὴν κεραίαν οἰακίζων, ὅθεν ἐπιλάβοιτο
της πρώρας, κατῆγε τὴν αλέρναν τ' μηχανῆς ἐντὸς

τῷ τείχες. Ὅτε δὲ κεφίζων τὴν πρώραν ὀρθὸν ποι-

ἡσειε τὸ σκάφος ἐπὶ πρύμναν, τὰς μὲν πρώρας τῶν

ὀργάνων εἰς ἀκίνητον καθίσα· τὴν δὲ χεῖρα κὶ τὴν

ἅλυσιν ἐκ τῆς μηχανῆς ἐξέραινε διά τινος χασηρίας.

Οὗ γενομένε, τινὰ μὲν τῶν πλοίων πλάγια κατέ-

πιπλε, τινὰ δὲ καὶ κατεςρέφετο· τὰ δὲ πλεῖσα τῆς

πρώρας ἀφ᾽ ὕψος ριφείσης βαπτιζόμενα, τπλήρη

θαλάττης ἐγίγνετο καὶ ταραχῆς. Μάρκος δὴ δυοχρη-

σούμενος ἐπὶ τοῖς ἀπαντωμένοις ὑπ᾿ ᾿Αρχιμήδος, κι

θεωρῶν μετὰ βλάβης καὶ χλευασμὲ τὸς ἔνδον ἀπο-

τριβομένες αὐτῶ τὰς ὑπιβολὰς, δυσχερῶς μὲν ἔφερε

τὸ συμβαῖνον· ὅμως δ᾽ ἐπισκώπλων τὰς αὐτῶ πράξ-

εις ἔφη, ταῖς μὲν ναυσὶν αὐτῶ κυαθίζειν ἐκ θαλάτ-

της ᾿Αρχιμήδη· τὰς δὲ σαμβύκας ῥαπιζομένας, ὥσ-

περ ἐκσπόνδος μετ᾿ αἰχύνης ἐκπεπλωκέναι. Καὶ τ

μὲν κατὰ θάλατιαν πολιορκίας τοιὅτον ἀπέβη τὰ

τέλος. Οἱ δὲ περὶ τὸν ᾿Αππιον εἰς παραπλησίες

ἐμπεσόντες δυχερείας, ἀπέςησαν τῆς ἐπιβολῆς. Ἔτι

μὲν γὰρ ὄντες ἐν Σποςήματι, τοῖς τε πετροβόλοις καὶ

καταπέλταις τυπλόμενοι διεφθείροντο, διὰ τὸ θαυ-

μάσιον εἶναι τὴν τῶν βελῶν κατασκευὴν, νὰ κατὰ τὸ

πλῆθος, καὶ κατὰ τὴνἐνέργειαν, ὡς ἂν Ἱέρωνος μὲν

χορηγό γεγονότος, ἀρχιτέκτονος δὲ καὶ δημιεργῦ τῶν

ἐπινοημάτων ᾿Αρχιμήδες. Συνεγγίζοντες γε μὲν πρὸς

τὴν πόλιν, οἱ μὲν ταῖς διὰ ὁ τείχες τοξοτίσιν, ὡς

ἐπάνω προείπον, κακόμενοι, συνεχῶς ἔργοντο τῆς

προσόδο· οἱ δὲ μετὰ τῶν γέῤῥων βιαζόμενοι, ταῖς τ

κατὰ κορυφὴν λίθων καὶ δοκῶν ἐμβολαις διεφθεά

ροντο. Οὐκ ὀλίγα δὲ ἐὶ ταῖς χερσὶ ταῖς ἐκ τῶν μη-

χανῶν ἐκακοποίον, ὡς κὶ πρότερον εἶπα. Σὺν αὐτοῖς

γὰρτοῖς ὅπλοις τὸς ἄνδρας ἐξαιρέντες ἐρρίπλων. Τὸ

δὲ πέρας, ἀναχωρήσαντες εἰς τὴν παρεμβολήν, καὶ

συνεδρεύσαντες μετὰ τῶν χιλιάρχων οἱ περὶ τὸν "Απ-

πιον, ὁμοθυμαδὸν ἐβελεύσαντο πάσης ἐλπίδος πᾶ-

ραν λαμβάνειν, πλὴν τῶ διὰ πολιορκίας ἑλεῖν τὰς

Συρακόσις, ὡς καὶ τέλος ἐποίησαν. Ὀκτὼ γὰ μῆ-

νας τῇ πόλει προσκαθεζόμενοι, τῶν μὲν ἄλλων

σρατηγημάτων ἢ τολμημάτων ἐδενὸς ἀπέςησαν·

τε ἢ πολιορκεῖν ἐδέποτε ἐτὶ πεῖραν λαβῶν ἐθάῤῥησαν .

Οὕτως εἰς ἀνὴρ, καὶ μία τέχνη δεόντως ἡρμοσμένη

πρὸς ἔνια τῶν πραγμάτων, μέγα τι χρῆμα φαίνε-

ται γίγνεθαι κὶ θαυμάσιον. Ἐκεῖνοι γοῦν τηλικαύ-

τας δυνάμεις ἔχοντες καὶ κατὰ γῆν καὶ κατὰ θά-

λαταν, εἰ μὲν ἀφέλοι τις πρεσβύτην ἕνα Συρακοσίων,

"

1



OPERA MECHANICA. 369

:

fuiffet, urbem ſe primo impetu capturos ſperaf-
fent. Adſtante Archimede, ne oppugnationem

quidem tentare auſi funt, faltemea ratione, cui

ille poſſet occurrere. Cumautem ingens multi-

tudo mænibus includeretur, ſperantes fore ut

Oppidani propterannonæ inopiam ultro ſe dede-

rent, ad hoc animum adjecerunt. Itaque eos

παραχρῆμα τῆς πόλεως κυριεύσειν ἔλπιζον· τότε ἢ

συμπαρόντος, ἐκ ἐθάρρεν ἐδ᾽ ἐπιβάλλεθαι κατά γε

τὅταν τὸν τρόπον, καθ᾽ ἂν ἀμύναθαι διωατὸς ἦν ᾿Ap-

χιμήδης. Οὐ μὴν ἀλλὰ νομίσαντες, μάλις᾽ ἂν ὑπὸ

τῆς τῶν ἀναγκαίων ἐνδείας διὰ τὸ πλῆθος τὸς ἔνδον

ὑποχειρίες σφίσι γενεθαι, ταύτης ἀντείχοντο τῆς ἐλ-

πίδος, κὶ ταῖς μθὺ ναυσὶ τὰς κατὰ θάλατιαν ἐπικε-

ρίας αὐτῶν ἐκώλυον, τῷ δὲ πεζῷ σρατεύματι τὰς

κατὰ γῆν. Βελόμενοι ἢ μὴποιεῖν ἄπρακλον τὸ χρόνον,

ἐν ᾧ προσεδρεύεσι ταῖς Συρακόσαις, ἀλλ᾽ ἅμα * Xxx

τῶν ἐκτὸς χρησίμων κατασκευάζεθαι, διεῖλον οἱ spa- ris agerent, ita copias inter ſe partiti funt Im-
τηγοὶ σφᾶς αὐτὸς ἡ ἢ δύναμιν· ὥσε τὸν μὲν Απο

πιον, ἔχονια δύο μέρη, προσκαθῆσθαι τοῖς ἐν τῇ πόλει,

τὸ ἢ τρίτον ἀναλαβόντα Μάρκον ἐπιπορεύεσθαι τὸς

Καρχηδονίων αἱργμένεςκατὰ τ Σικελίαν.

LIVIUS

claſſe maritimis ſubſidiis, iis vero, quæ terra ad-

veherentur, terreſtri milite prohibebant. Acne

tempus omne, quo Syracufas corona cingebant,

ipfis ab opere vacaret, fed utile aliquid fimul fo-

peratores, ut cum duabus partibus urbem obfi-

deret Appius ; tertiam Marcellus accipiens in

eorum fines per Siciliam duceret, qui cum Car-

thaginienfibus fentiebant.

HIST. LIB . XXIV .

Inde terra marique fimul cœptæ oppugnari Syracufæ, terra ab Hexapylo, mari ab Achradina,

cujus murus fluctu alluitur. Et quia ficut Leontinos terrore ac primo impetu ceperant, non

diffidebant vaſtam disjectamque ſpatio urbem parte aliqua ſe invaſuros, omnem apparatum op-

pugnandarum urbium muris admoverunt. Et habuiſſet tanto impetu cepta res fortunam, niſi

unus homo Syracufis ea tempeftate fuiffet. Archimedes is erat, unicus ſpectator cæli fiderum-

que, mirabilior tamen inventor ac machinator bellicorum tormentorum, operumque, quibus

ea, quæ hoftes ingenti mole agerent, ipſeperlevi momento ludificaretur. Murum per inæquales

ductum colles, pleraque alta et difficilia aditu, ſummiſſa quædam, et quæ planis valibus adiri

poſſent, ut cuique aptum vifum eſt loco, ita omni genere tormentorum inftruxit. Achradinæ

murum, qui, ut ante dictum eft, mari alluitur, ex quinqueremibus Marcellus oppugnabat. Ex

cæteris navibus ſagittarii funditoreſque, et velites etiam, quorum telum inhabile ad remittendum

imperitis eſt, vix quemquam ſine vulnere confiftere in muro patiebantur. Hi, quia fpatio miffili-

bus opus eſt, procul muro tenebant naves. Junctæ aliæ binæ ad quinqueremes, demptis inte-

rioribus remis, ut latus lateri applicaretur, cum exteriore ordine remorum velut naves agerentur,

turres contabulatas machinamentaque alia quatiendis muris portabant. Adverfus hunc navalem

apparatum Archimedes variæ magnitudinis tormenta in muris diſpoſuit. In eas, quæ procul erant,

naves ſaxa ingenti pondere emittebat : propiores levioribus, eoque magis crebris petebat telis. Pof-

tremo, ut fui vulnere intacti tela in hoftem ingererent, murum ab imo ad fummum crebris cubi-

talibus fere cavis aperuit : per quæ cava pars ſagittis, pars ſcorpionibus modicis ex occulto petebant

hoſtem. Quæ propius quidem fubibant naves, quo interiores ictibus tormentorum effent, in eas

tollenone fuper murum eminente, ferrea manus firmæ catenæ illigata cum injecta proræ eſſet, gra-

vique libramento plumbi recelleret ad folum, ſuſpenſaprora navim inpuppim ſtatuebat. Dein re-

miſſa ſubito, velut ex murocadentem navimcum ingenti trepidatione nautarum ita undæ affligebat,

utetiam ſi recta recideret, aliquantum aquæ acciperet. Ita maritima oppugnatio eſt eluſa; omnif-

que vis eſt averſa, ut totis viribus terra aggrederentur. Sed eaquoque pars eodem omni apparatu

tormentorum inſtructa erat, Hieronis impenſis curaque per multos annos, Archimedis unica arte.

Natura etiam adjuvabat loci : quod faxum cui impofita muri fundamenta funt, magna ex parte ita

proclive eft, ut non folum miſſa tormento, fed etiam quæ pondere fuo provoluta eſſent, graviter

in hoftem inciderent. Eadem cauſa ad fubeundum arduum aditum inſtabilemque ingreſſum præ-

bebat. Ita confilio habito, cum omnis conatus ludibrio eſſet, abſiſtere oppugnatione, atque obi-

dendo tantum arcere terra, marique commeatibus hoftem placuit.

DE SPECULIS COMBURENTIBUS.

GALENUS DE TEMPERAMENTIS LIB . 3. CAP . 2 .

Οὕτω δήπως οἶμαι καὶ τὸν ᾿Αρχιμήδην φασὶ διὰ

τῶν πυρίων ἐμπρῆσαι τὰς τῶν πολεμίων τριήρεις.

᾿Ανάπτεται δ᾽ ἑτοίμως ὑπὸ πυρίς κὶ ἔριον τὰ συπ-

πεῖον, τὰ θρυαλλίς τὰ νάρθηξ, κὶ πᾶν ὅτι ἂν ὁμοίως

ἢ ζηρὸν καὶ χαῦνον.

Hoc utiquemodo, ut ego arbitror, Archime-

des etiam traditur per comburentia fpecula hof-

tiumnaves incendiſſe. Facile vero fuccenditur a

ſpeculocomburente lana, ſtuppa, ellychnium, fe-

rula ; quidquid denique ficcum eſt et perfiabile.

:
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ZONARAS ANNAL. LIB. 9.

Denique totam Romanorum claſſem mirabili

prorfus modo combuffit. Cum enim quoddam

ſpeculum ad folem convertiſſet, radios ejus ex-

cepit, incenfoque aere, obdenſitatem lævitatem-

que ipfius ſpeculi, ingentem flammam excitavit,

quam cum navibus injeciſſet portum fubeunti-

bus, totas abfumpfit.

Καὶ τέλος σύμπαν τὸ ναυτικὸν τῶν Ρωμαίων πα

ραδόξως κατέπρησε. Κάτοπτρονγάρ τι πρὸς ἢἥλιον

ἀνακτείνας, την τε ἀκτῖνα αὐτῷ ἐς αὐτὸ εἰσεδέξατο ,

ὰἢ ἀέρα ἀπ᾿ αὐτῆς τῇ πυκνότητι κὶ τῇ λειότητι ξ

κατοπῆρε πυρώσας, Φλόγα τε μεγάλην ἐξέκαυσε,

πᾶσαν αὐτὴν ἐς τὰς ναῦς ὑπὸ ἢ τὸ πυρὸς ὁδὸν ὁρ-

μέσας ἐνέβαλε, ή πάσας κατέκαυσεν.

TZETZES CHIL . 2. HIST . 35 .

Ac verò Marcello Imperatore olim Romanorum,

Syracuſas terra obſidente, et mari,

85,
Quafdam quidem primum machinis attraxit onerarias naves,

Et ad Syracufanummurum cum levaſſet,

Cum ipfis viris iterum inprofundum demiſit una.

Marcello autem auferente paululum onerarias,

Senex iterum omnes facit Syracufanos

Attollere poſſe lapides plauſtrales,

Et fingulos jacientes, demergere naves.

Cum autemMarcellus removiſſet illas adjactum arcus,

*Educens quod ſpeculum fabricavit ſenex :

Adiftantia autem commenſurati ſpeculi,

Parva hujufmodi ſpecilla cùmpoſuiſſet, quadrupla angulis

Quæmovebantur ſquamis,etquibufdam ſcalpturis,

Medium illud poſuitradiorum folis,

Auſtralis, et Æſtivalis etHyemalis :

Refractis deinceps in hoc radiis,

Exarfio fublata eſt formidabilis ignita navibus.

Καὶ τῷ Μαρκέλλες τρατηγᾶ ποτὲ δὲ τῶν Ῥωμαίων,

Τῇ Συρακέσῃ κατὰ γῆν προσβάλλοντος, καὶ πόντον,

Τινὰς μὲν πρώτον μηχαναῖς ἀνείλκυσεν ὁλκάδας,

Καὶ πρὸς τὸ συρακέσιον τεῖχος μετεωρίσας,

᾿Αυτάνδρους πάλιν τῷ βυθῷ κατέπεμπεν ἀθρόως.

Μαρκέλλε δ᾽ ἀποςήσαντος μικρόν τι τὰς ὁλκάδας,

Ὁ Γέρων πάλιν ἅπαντας ποιεί Συρακεσίες

Μετεωρίζειν δύνασθαι λίθες αμαξιαίες,

Καὶ τὸν καθένα πέμποντα, βυθίζειν τὰς ὁλκάδας.

Ὡς Μάρκελλος δ᾽ ἀπέςησε βολὴν ἐκείνας τόξο,

*Ἐξάγων ὄντι κάτοπτρον ἐτέκτηνεν ὁ Γέρων·

᾿Απὸ δὲ διασήματος συμμέτρα τε κατόπτρα,

Μικρὰ τοιαῦτα κάτοπτρα θεὶς τετραπλᾶ γωνίαις,

Κινέμενα λεπίσι τε καί τισι γιγγλυμοίς,

Μέσον ἐκεῖνο τέθεικεν ἀκτίνων τῶν ἡλίε,

Μεσημβρινῆς καὶ θερινῆς, καὶ χειμεριωτάτης·

Ανακλωμένων δὲ λοιπὸν εἰς τᾶτο τῶν ἀκτίνων,

Εξαψις ἤρθη φοβερὰ πυρώδης ταῖς ὁλκάσι.

Καὶ ταύτας ἀπετέφρωσεν ἐκ μήκους τοξοβόλα.

Οὕτω νικᾷ τὸν Μάρκελλον ταῖς μηχαναῖς ὁ Γέρων .

Ethas in cinerem redegit longitudine arcus jactus.

Sic vincit Marcellum machinis Senex.

* Fortaffe. Sexangulum fpeculum &c.
* ῾Εξάγωνόν τι κάτοπτρον &ρ.
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COMMENTARIUS

IN ALIQUAS

ARCHIMEDIS

PROPOSITIONES

DE IIS QUÆ IN HUMIDO VEHUNTUR.

IN PROP. VIII . Lib. I.
:

"PORTIONIS in humido demerfæ,quæ ex duabus ſphæræ portionibus conftat, axis erit
in perpendiculari per K ducta." Secent enim ſe invicem circumferentiæ in punctis B, C;

etjungantur LB, BK, BC, KL, KC, CL. Secet recta

KL rectam B C in puncto R, circumferentias vero inN,

M. Tum propter L,K centra circulorum, erunt rectæ

BL, LC, uti etiam rectæ BK, KC, inter ſe æquales ; et

idcirco (8. 1. ) anguli BLK, CLK æquales. Quare rec-

tæ BR, RC æquales funt, et anguli BRL, CR L recti ;

et proinde (3. 3.) recta KLbifariam ſecabit, et ad rectos

angulos, omnes rectas in ſegmento BMC vel BNC ipfi

BC parallelas. Ergo portionis in humido demerſæ, quæ

ex duabus ſphæræ portionibus conftat, axis eſt in recta

KL.

E/

K

M

R
C

B

N

A

L

D

H

IN PROP. IX. Lib. I.

:

" Itaque figura quæ eſt extra humidi ſuperficiem, axem habet in perpendiculari per K." Hoc

iifdem verbis ut fupra demonftrabitur, ſi jungantur LB, BK, BC, KL, KC, CL.

4

5 B
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i

1

IN PROP. II . Lib. II.

«Seſquialterum ejus, quæ uſque ad axem;" hoc eſt, ſeſquialterum dimidiæ rectæ juxta quam

poffunt quæ ad axem ordinatim applicantur, ut conftat ex demonftratione Prop. V. de Conoidi-

bus et Sphæroidibus .

Pag. 340. lin. 19. " Quare angulus RPO acutus erit. " Sit enim rectanguli coni ſectio AOL,

cujus axis OD ; et ipfam contingat recta ΚΩ in puncto P et occurrat axi in 2. Sit recta OE

juxta quam poſſunt quæ ad axem ordinatim applicantur ; et ducantur a contactu P ad axem rec-

tæ PC, PD, recta quidem PC axi ordinatim applicata, recta vero PD contingenti Ko perpen.

dicularis . Tum erit rectangulum CD

(8. et 17. 6. ) æquale quadrato ex PC, et

proinde æquale rectangulo EOC, per cor.

Prop. 51. Lib. I. Apol. Ut igitur C

ad OC ita EO ad CD. Sed recta OC di-..

midia eſt ipfius ΩC, per Prop. 35. et cor.

Prop. 51. Lib. 1. Apol. et idcirco eſt recta

CDdimidia ipfiusOE, et proinde æqualis

rectæ, quæ ad axemuſque pertingit. Qua-

re ſi OR ſegmentum axis fit minus linea,

quæ ufque ad axem, punctum R cadet

inter puncta O, D; et idcirco ſi jungatur

RP erit angulus RΡΩ acutus.

K

T

R

E

AA
P

F

C

D

:

L

Porro, ſi ducatur rectaRT contingenti ΚΩ perpendicularis, erit (28. 1.) ipſi DP parallela ;

et proinde cum linea FP extra ſectionem conveniet, etcadet inter Pet & puncta.
1

Eadem ratione demonſtrabitur, in Prop 3. " angulum ROK acutum eſſe : et perpendicularem

ab Rad Ko ductam cadere inter K et O."

:

1IN PRO P. IV.

" Ducta linea ab R ad T et producta." &c. Sit enim rectanguli coni ſectio AOL, cujus axis

OD, et ipfam contingat rec-

ta Ko in puncto P; et fint

cætera ut abArchimedepo-

fita. Ducantur a contactu

P rectæ PD, PC ad axem ;

recta PC ei quidem ordi-

natim applicata, recta vero

PD contingenti perpendi-

cularis. Itaque, ut fupra,

demonſtrabitur rectam CD

æqualem eſſe ei, quæ uſque

ad axem. Sunt igitur inter

ſe æquales rectæ CD, HR,

uti etiam(34. 1.) rectæCP,

K

.1

A

Ω

0

P C

D

T H

R

L

HT; et proinde (4.1.) anguli CDP, HRT æquales. Ergo rectæ DP, RT funt parallelæ

(27. 1.) ; et idcirco recta RT producta angulos rectos faciet cum linea ſectionem in puncto P

contingente.

Eadem ratione demonftrabitur in Prop. 5. rectam " RT productam facere angulos rectos cum

ipfa KΡΩ."

1

IN PROP. V.

"Quare non majorem proportionem habet tota portio ad eam quæ eſt extra humidum,

quam quadratum NO ad quadratumMO." Dividatur enim XZ ita, ut ſegmentumYZ fit ad

XZut magnitudo demerſa ad totam portionem. X

Sit vero ſegmentum XV ad XZ ut exceffus qua-

V Y Z
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drati NO fupra quadratum MO ad ipſum NO quadratum. Et quoniam magnitudo demerſa

nonmajorem proportionem habet ad totam portionem quam exceſſus, quo quadratum NO exce.

dit quadratum MO, ad ipſum NO quadratum, ſegmentum YZ non eft majus ſegmento XV.

Quare ſegmentum VZ non eft majus ſegmento XY. Recta igitur XZ non habet majorem pro-

portionem ad XY, quam habet ad VZ. Sed ut recta X Z ad XY ita tota portio ad eam quæ

eſt extra humidum ; et per hypothefin et converfionem, ut recta XZ ad V Z ita quadratum NO

ad quadratum MO. Quare non majorem proportionem habet tota portio ad eam quæ eſt extra

humidum, quam quadratum NO ad quadratum MO.

IN PROP. VI.

"Quoniam ergo in portione APOL, quæ continetur recta linea, et rectanguli coni ſectione,

ΚΩ quidem æquidiftans eft ipfi A L ; PI vero diametro æquidiſtat: fecaturque ab ipfa ΚΩ inH;

et AS æquidiſtat contingenti in P: neceffarium eft ipfam PI ad PH vel eandem proportionem

habere, quam habet ΝΩ ad ΩΟ, vel majorem : hoc enimjam demonftratum eft." Ubi tamen

vel ab Archimede vel ab alio inter Veteres Mathematicos, ſe omnino ignorare profitetur Com-

mandinus, qui itaque demonſtrationem in Commentariis ſuis adjecit, magno molimine, et ſche-

matum plurimorum ope confectam. Nos idem brevius et facilius ex fequentibus .

Cæteris manentibus, ut ab Archimede poſita ſunt, occurrant rectæ OK, CP fibi invicem in

B; et per punctum Bducatur recta BV quæ ſectionem continget.

Primum contingat recta BV ſectionem in puncto A, et occurrat diametris IP, NO in E, V.

Occurrant rectæ BP, AI diametro

NV in C, Q; et per puncta P, I du-

cantur rectæ PR, IZ ipſi AL paral-

lelæ et occurrentes NOinR, Z. Pof-

tremo, ducatur recta AP et occurrat

rectæ NV in M. Tum erit recta IP

rectæ PE æqualis, recta autem NO

rectæ OV, et recta RO rectæ OC,

per Prop. 35. et cor. Prop. 51. Lib.

1. conic. Apol. Sed propter paralle-

las ΕΗ, VΩ, erit EP ad VC ut

BP ad BC, hoc eft, utPH ad CΩ:

et propter æquales EP, PI, et con-

ſtructionem, erit recta VM rectæ

MQæqualis. Porro recta RZ rec-

tæ IP, vel EP, æqualis eſt. Quare

M E

:

C

:

R P

ut RZ ad VC ita PH ad CΩ, hoc

eſt, propter æquales (34. 1.) ut R Z

ad RN ita R2 ad Co ; et dividen-

B

H K

Q

do, ut RZ ad ZN ita Ron ad CR. Z I

Ut vero IP ad CM ita (4. 6.) AP

ad PM ; et ut APad PM ita AX

ad X N vel I Z, hoc eſt IX vel ZN

ad QZ. Quare (11. 5.) propter æ-

quales, ut RZ ad CM ita Z N ad

QZ; et permutando, ut RZ ad ZN L
N X A

ita CM ad QZ. Sed propter æquales (34. 1. ) IZ, PR et parallelas IZ, PR et IQ, PC, erunt

(26. 1.) QZ, CR inter fe æquales : et proinde, (11.5.) ut Road CR ita CM ad CR. Sunt

igitur CM, R & æquales. Rurfus, ut AV ad BV ita fe habet VN ad vn et VQ ad VC; et

proinde fumendo dimidia antecedentium, ut VO ad Vita V Mad VC. Quare dividendo, ut

VO ad On ita V Mad MC; học eſt, utNO ad On ita QM ad MC: et proinde dividendo,

ut No ad On ita QC ad CM. Ergo, quoniam rectæ QC, PI, uti etiam CM, RO, PH inter

ſe æquales funt ; erit Νo ad On ut PI ad PH.

Secundo, contingat recta VB ſectionem in puncto T; et ducatur recta TR ipſi AI vel CB

parallela, et occurrens PI in R. Ducatur etiam recta TF ipfi AN vel ΩΚ parallela, et occur
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rens ON in F. Producatur recta IA et occurrat contingentiBT inG; et ducatur rectaGD ipſi

ANparallela, et occurrens ON in D. Tum propter parallelas, erit Do ad Fout BG ad BT,

et BG ad BT ut Plad PR. Quare ut Dn ad Fo ita PI ad PR. Sed, ut fupra, demonſtra-

bitur, rectam Fn eſſe ad O

ut PR ad PH ; et proinde (22 .

5.) ut Do ad ΩΟita PI ad PH.

Sed Do ad Ο majorem pro-

portionem habet quam No ad

ΩΟ ; et idcirco PI ad PH ma-

jorem proportionem quam No

ad ΩΟ.

"At vero No ſeſquialtera eſt

ipfius ΩΟ. " Pag. 343. Nam

C

V

0
P

Ω H
B

K

I

L N

D

R

4

G

OF (vide Fig. pag. 343.) eſt du-

pla ipſius FN, et idcirco utNF

ad NO ita quinque ad quinde-

decim ; et, per hypothefin, ut

Fo ad NO ita quatuor adquin-

F

T

decim. Quare (24. 5.) ut Νoad NO ita novem ad quindecim ; et No ad no ut novem
ad fex.

IN PROP. VIII. Vide Fig. Pag. 345.

" Erit et CD ipfius KR ſeſquialtera." Quoniam enim eſt BK dupla ipſius KD, erit BD ſef-

quialtera BK. Ut igitur BD ad BK ita CB ad BR; et idcirco ut BD ad BK (19.5. ) ita CD

ad RK. Sed ut BD ad BK ita tria ad duo ; et proinde CD ſeſquialtera ipfius KR.

" Perſpicuum igitur eſt FQ ad DB proportionem minorem" &c. Nam rectaCB eſt exceſſus

quo axis major eſt, quam ſeſquialtera ejus quæ uſque ad axem; et idcirco, per hypothefin, qua-

dratum ex FQad quadratum ex BDminorem proportionem habet quam quadratum ex BC ad

quadratum ex BD. Ergo quadratum ex FQminus eft quadrato exBC, et proinde recta FC
minor ipſa B C.

" Sed quam proportionem habet quadratum PI ad quadratum IY, eandem lineaKRhabet ad

lineam IY." Nam per hypothefin, et Prop. 11. et cor. Prop. 51. Lib. 1. Apol. quadratum ex PI

æquale eſt duplo rectanguli fub OI, KR ; et idcirco, per Prop. 35 et cor. Prop. 51. Lib. 1. Apol.

quadratum ex PI æquale eſt rectangulo ſub KR, IY. Ergo ut quadratum ex P I ad quadratum

ex IY ita rectangulum fub KR, IY ad quadratum ex IY, hoc eft (1. 6.) linea KR ad li-
neam IY.

" Et quam proportionem habet quadratum Ev ad quadratum *B, eandem habet dimidium

lineæ KR ad lineam * B." Nam, ex hypothefi, quadratum ex Ev æquale eſt rectangulo fub di-

midio lineæ KR et linea &B ; et idcirco ut quadratum ex Ev ad quadratum ex * B ita rectan-

gulum fub dimidio lineæ KR et linea y B ad quadratum ex *B, hoc eft (1.6.) dimidium lineæ
KRad yB.

IN PROP. IX. Vide Fig. Pag. 346.

" Habebit ergo tota portio ad eam, quæ eft extra humidum, proportionem eandem quam qua-

dratum BD ad quadratum FQ:" nempe invertendo et convertendo, quoniam pars demerſa ad

totamportionem, eam proportionem habet, quam exceſſus quadrati BD fupra quadratum FQ,

ad quadratum BD.

IN DEMONSTRATIONEM PRIMÆ PARTIS

PROP. Χ.

" Eft autem et SB ſeſquialtera ipſius BR." Nam, per conſtructionem, eſt BD ſeſquialtera

rectæBK, recta vero DS ſeſquialtera ipſius KR. Quare ut BD ad BK ita DS ad KR ; et
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!

proinde ( 19. 5. ) BD ad BK ut SB ad

BR. Ergo eſt SB ſeſquialtera ipfius

BR.

" Tranſibit igitur AEI coni ſectio

per K." Quoniam enim eſtBKdupla ip-

fius KD, erit DK ad BD ut quinque ad

quindecim. Sed, per hypothefin, ut KC

adDB ita quatuor ad quindecim; et pro-

inde (24. 5.) ut DC ad DB ita novem

ad quindecim, et dividendo ut DC ad

CB ita novem ad ſex, hoc eft, tria ad

duo.

Rurfus (4. 6.) ut DC ad CB ita AE

adEB, hoc eft, AZ ad ZD ; et pro-

inde ut tria ad duo ita AZ ad ZD, et

in eadem proportione eſt DB ad BK.

Conſtat igiturAEI coni ſectionem tran-

fire per K, ex quarta Prop. libri Archi-

medis de Quadratura Parabolæ.

" Habet OG ad GX proportionem

compofitam ex proportione, quam ha-

bet IL ad LA; et ex proportione, quam

ADhabet ad D I."

Nam contingat recta Av ſectionem

ABL, et occurrat rectis DB, NO, ZE,

HT in punctis 4, Γ, V, M. Tum erit

BD ad EZ ut DA adAZ, per Prop.

11. Lib. 6. Apol. et idcirco (4. 6. ) BD

A QHZ ND I L

X

K

S

T

F G R

Y

E
C

P

B

ad EZ ut Dyad ZV. Sed recta DY

eſt dupla rectæ BD, per Prop. 35. et

cor. Prop. 51. Lib. 1. Apollonii; et pro-

inde recta ZVdupla ipfius EZ. Quare

recta A contingit ſectionem AEI, per

Prop. 33. Lib. I. Apollonii. Eodem

modo demonſtrabitur rectam Ay con-

tingere ſectionem ATD.

Quare, per Prop. 5. Libri Archime-

dis de Quadratura Parabolæ, ut AL ad

AN ita Nrad ГО ; ut vero IA adAN

ita Nrad G. Eſt igitur rectangulum

fub AN, Nr æquale rectangulo fub AL,

ГО ( 16. 6.), uti etiam rectangulo ſub

IA, IG ; et idcirco rectangulum fub

AL, FO eſt æquale rectangulo fub IA,

B

M

0

E

G

rG. Ut igiturAL ad IA itarGad L
D NZH A

TO ; et convertendo ut AL ad IL ita

Gad GO. Rurfus, ut AD ad AN ita Nr ad rX, et idcirco rectangulum fub AD, г X

æquale eſt rectangulo ſub AN, Nr; hoc eſt, æquale rectangulo fub IA, IG. Quare ut AD

ad AI ita G ad rX, et dividendo ut AD ad DIitarGad GX ; et invertendo ut DI ad AD

itaGX ad G. Et quoniam utAL ad IL itarGadGO, erit rectangulum fub AL, DI ad

rectangulum fub IL, AD ut rectangulum fub FG, GX ad rectangulum fub GO, IG, hoc eft

( 1.6. ) GX ad GO. Ergo recta OG ad GX habet proportionem compofitam ex proportione,

quam habet I L ad LA, et ex proportione quam AD habet ad DI .

" Sed IL ad LA habet eandem quam duo ad quinque." Nam fuprademonſtratum eſt, rectam

DC adCB eandemproportionem haberequam tria ad duo ; et proinde componendo erit DC ad

5 C
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DB, hoc eft, ZE ad DB ut tria ad

quinque. Sed, propter ſectionum fimi-

litudinem, ut ZE ad DB ita AI ad

A L. Quare ut AI adAL ita tria ad

quinque ; et idcirco (19.5.) IL ad LA

utduo ad quinque.

" Et AD ad DI eam proportionem

habet, quam quinque ad unum." Ut

enim BD ad DC ita quindecim ad no-

vem, hoc eft triginta ad octodecim ; et

proinde fumendo dimidia antecedentium,

ut TH ad DC ita quindecim ad octo-

decim, hoc eft, quinque ad ſex. Quare

ut TH ad EZ, hoc eft, propter ſectio-

num ſimilitudinem, AD ad AI ita quin-

que ad ſex ; etdividendo, utAD ad DI

ita quinque ad unum.

" Harum autemDZ, DAduplæ funt

ipfæ LI, LA. " Nam demonſtratum eft,

QHZN DI

X

K

S

T

F G R

Y

E
C

P

10

B

X

Φ

rectam, AZ ad ZD eandem proportionem habere quam tria ad duo ; rectam vero AL ad LI

eandem quamquinque ad duo. Quare componendo ut AD ad ZD ita quinque ad duo; et pro-

inde (11.5.) ut LA ad LIita AD ad ZD. Sed ALdupla eſt ipfiusAD, et idcirco LI dupla

ipfius Z D.

" Demonſtratum eſt enim fuperius, portionem, cujus axis eſt major, quam ſeſquialter ejus, quæ

ufque ad axem," &c. Nimirum in Propofitione quarta.

IN DEMONSTRATIONEM SECUNDE PARTIS

" Poſtea ducta AN, et producta ad

Q, lineæ AN, NQ inter ſe æquales

erunt." Nam cæteris ut fupra manenti-

bus, erit, per Prop. 5. libri Archimedis

de Quadratura Parabolæ, LN adNA ut

NO ad Or ; et componendo utLA ad

ΝΑ ita ΝΓ ad Or. Rurfus ut DA ad

NA ita Nr ad Xr, et invertendo utNA

ad DA ita XI ad Nr. Quare (23.5.)

ut LA ad DA ita Xrad Or ; et quo-

niam eſt LA dupla ipſiusDA, erit ХГ

dupla ipfius Or. JungaturAX, etoccur-

rat ſectioni ABL in Q; et per Prop. 5.

libri Archimedisde Quadratura Parabo-

læ, erit QX ad XA ut XO ad Or, et

proinde QX, XA inter ſe æquales.

PROP. Χ.

B

V

M

0

E

G

T

X

L D NZH A
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BIBLIOTHECE LAURENTIANE, FLORENTIÆ,

MEMBRANACEO IN FOL: MINORI SÆCULI XIII .

NEC NON

EUTOCII ASCALONITÆ COMMENTARIORUM
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INITA CUM

EDITΙΟΝΕ BASILEENSI

1

PER JOANNEM HERVAGIUM, ANNI MDXLIV.

Tit.

Edit. Bafil.

Tit. Αρχιμήδους επιπέδων&c.

Edit. Oxon.

Pag. 1.

1. 12 ἐφαρμόζειν

Pag.104. 1. 35 **

1. 39 προετέθη

1. 42 ἐφαρμόζη

55. 1. 39 **

1. 40 * *

1. 48 ἔχει

1. 45 σχήματος οὗ ἀπερίμετρος

56. 1. 3 *
-

1. 12 πρὸς κὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱΘΑ,

καὶ ἡΖΘ πρὸς ΘΛ· καὶ ἡ

ΔΘπρὸςΘΜ. ΜΚк,кл&c.

1. 27 * *

1. 29 * *

1. 30 * *

1. 31 * *

Codex Florent.

Concordat titulus cum editione.

deeſt τῶν

προσετέθη

εφαρμόζει

σχηματος οὐκα απεριμετρος

ισσοροπησει

ουδέτερον

έχη

επισκεπλομενοις

προς ΘΚ' και η ΖΘ προς ΘΛ' και η ΔΟ

προς ΘΜ· και επεζευχθωσαν αι ΜKKA

&c.

αι απο τουΘ

ουκα απεριμετρος (fic)

προοιμίοις.

περιδιαμετρον

2.

1. 1 ἀπὸ τῶν ἴσων

1. 7 προσετέθη

1. 19 σχήματος, ὁ ὁ περίμετρος

1. 16 ἰσορροπήσει

1. 17 ἐδ᾽ ἕτερον

1.24 ἔχη

1. 32 ἐπεσκεμμένοις.

1. 44 πρὸςΘΚ, κὶ ἡΖ.Θ πρὸςΘΑ,

3. 1.

-

καὶ ἡ ΔΘ πρὸς ΘΜ· καὶ

ἐπεζεύχθωσαν αἱΜΚ,ΚΑ,

2ἀπὸτὸΘ
e

1. 4 ὁ ὁ περίμετρος

1. 7 προειρημένοις

1. 8 περίμετρον,

1. 12 τοῦ ΑΒΓ

1. 21 βάρεος,

1. 26 ὅπερ ἐχ

1. 39 ᾿Αφαιρεθείσας

1. 42 ποτιτεθείη.

1. 46 κὶ τὸ μεῖζον ἀπὸ τὸ ἐλᾶσ-

σύνος,

1. 48 καὶ ἔσω μεῖζον τὸ Α΄

1. 52 ἔσω

Aſteriſmi deſignant Bafileenfis Editionis cum Oxonienfi concordantiam.

1. 34 τοῦ ΑΒ

1.41 * *

1. 45 οὐχ

-105. 1. 1 **

-

1. 3 **

1. 4 καὶτὸ

του ΑΒΓ

βαρους

όπερ ουχ

αφαιρεθείσαςγαρ

ποτιτεθη

Cap. I.
3

ἀπὸτῷ ἰλάσσονος και το M (quo nexu indicatur vox μείζον)

απο του x (quo nexu fignificatur ελασ

σονος, utetiam infra alias occurrit)

1. 5 καὶ ἴσω
τὸΑ

1. 6 *

και εσω μείζον (fcriptum ut fupra) τοΑ

εσω ελατίων

1
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VARIANTESLECTIONES

L

Edit. Oxon. Edit. Bafil .

Pag. 4. 1. 2 Τὰγὰρ ἴσα Pag. 105. 1. 10 γὰρ ἴσα

:

Codex Florent.

τα γαρ ίσα

Schema adhoc pertinensCaput itafehabet

AA
1. 14 κέντρον ἔσαι.

1. 22 μεγεθίων

1. 31 ἰσοῤῥοπῶντι

1. 33 ὅτι τὸΓ

1. 37 Κέντροντὸ βάριος

1. 47 μεγεθέων

5. 1. 2 αὐτῶν κέντρον

1. 19 καὶτῷ πλήθει

1. 22 μεγέθεος

1. 45 καὶ ὡς τὸΑ

6. 1. 13 ἡμίση

1. 20 ἔσω τὸ Α τῦ Ζ.

1. 27 εἰςτὰς τᾷ

1. 28 ἴσα ἐςὶ

1. 41 ᾿Αλλ᾿ ὖν τὸ

1. 44 διέσακε

7. 1. 6 ἀντιπεπονθότως

1. 9 δὲ τὰ

1. 18 τῷΓ, ἢ 8.

1. 28 τὸ ΑΒ

-

-

-

L

Cap. II.

1. 20 **

1. 23 *
*

1. 31 * *

1. 34 τὸ ὅτιΓ

56. 1. 47 **

Cap. III.

105. 1. 36 * *

1. 37 * *

1. 50 * *

1. 51 * *

Cap. IV.

106.1.18 **

1. 26 ἥμισυ

1.34 *

1. 38 εἰς τᾶς τᾶ

1. 39 **

1. 45 *

1. 47 διεσάμεν

:

107. 1.

Cap. V.

1 **

1. 3 τὰ δὲ

1. 10 **

57. 1. 2 **

i

κέντρον ουν

μεγέθων

ισορροπησουντι

οτι το Γ

εσω κεντρον του βαρους

των μεγεθεων

το αυτο κεντρον

κατω πληθεί

μεγεθέα

και έσω ως το

ημιση

εγω και το Α το Ζ

deeſt τα

ισε εται

εσαι ουν το

διεςακεν

αντιπεπονθότων

διτα

τω ΓΗ. ου

το απο ΑВ

1. 31 ἔλατιον

1. 32 τῶν μείζονος

1. 42 μεγέθεόςτιμέγεθοςἀφαιρεθῇ,

8. 1. 4 τῷ ἀφηρημένα μεγέθεος

1. 7 ὁ τὸ κέντρον

1. 20 τμάματα

– ib. ἀντιπίπονθε

1. 25 ἐςὶ ἄρα

9. 1. 7 τῷβάριος

1. 16 δίχατέμνεσα

1. 28 Τὰὖν ΑΔΒ,ΒΔΓτρίζωναἴσα

1. 32 Καὶ τετμάσθω δίχα α ΔΒ

κατὰ τὸΘ

1. 38 τὸ ΒΑΓ

1. 39 τᾶςΑΒ

1. 43 τριγώνε

1. 4 **

ib. *

Cap. VI.

-107. 1. 18 μέγεθος ἀφαιρεθῆ

1. 22 τοῦ ἀφηρημένε μεγέθεως

1. 24 οὕτωςκέντρον

1. 36 * *

– ib. ἀντιπεπονθέμεν

1. 38 * *

Cap. VII.

–108. 1. 5 τοῦ βάρε

Cap. VIII.

1. 9 τέμνεσα

1. 21 τρίγωνα ἴσα

1. 24 καὶ τετμήσθω δίχα α ΔΒ

κατὰτὸΘ.

1. 30 *

το ελατίον

του μείζονος

αφαιρεθη τι μέγεθος

των αφηρημένων μεγεθεων

οὐ κεντρον

τα τμαματα

αντιπιποθενμεν

αρα εσι

τουβαρες

δίχα τέμνουσα

τααρα ΑΒΔ. ΒΔΓ πρίγωνα ισα

defunt

Το ΑΔΓ

τας μεν ΑΒ

τριγωνου

10. 1. 6 σαμεῖα

1. 19 ἔσωτὸΗ κέντρον

1. 26 ἐκάσαν

1. 28 ἴσα ἐντὶ τῷ ὑπὸ ΕΔΝ

1. 32 τὸ Ν σαμεῖον, ὅπερ

1. 37 βάσιν

1. 38 ὁμοίως

1. 44 ἐπιζεύχθω

1. 50 ὁμοίως

11. 1. 2 γεγονέτω

1. 8 ὑπὸ ΑНВ

1. 20 ὁμολόγες

1. 21 καὶ ἴσας

1. 31 *

1. 34 τριγωνίε

Cap. IX.

1. 40 σαμεῖον

109. 1. 2 ἔσωτὸ ἢ κέντρου

1. 5 ἑκάσην

1. 6 **

1.8 **

Cap. X.

1. 10 **

1. 11 ὁμοίας

1. 12 **

1. 15 * *

1. 19 * *

·σαμεια

εσω το Η κεντρον

εκατον

ισα εσι τα υπο ΕΔΗ

defunt

ταν βασιν

ομοίως

επεζευχθω, et fic in linea 18.

ομοίως corr. ομοιας

πεποιησθω

υπο ΑΗΒ γωνια

τους ομολογες

deeſtxal

1.28 **

1. 34 **

1.34 **

Cap. XI .

1. 27 ἐπὶ μίσαν 1. 36 * *

1. 32 καὶ δι᾽ αὐτοῦ 1. 39 * *

επιμέσα

και δια του

1. 35 τᾶς ΘΙ 1.40 * * τας ΘΙΕ



CODICIS FLORENTINI. 38

:

Edit. Oxon. Edit. Bafil.

Pag. 11. 1. 41 τοῦ δὲ ΖΟ Pag.109. 1. 43 **

1. 49 τὰς ΑΜ, MK, KZ, ZI. 1. 46 * *

Codex Florent.

του δε ΖΘ

τας ΑΜ, ΜΖΖΓΚΖ

12. 1. 9 λόγον ἔχει

1. 17 τι μέγεθος

1. 42 ἡ ΑΕ

1. 45 ἐσιν ἄρα

13. 1. 5 τρίγωνα

1. 6 ἴσων βασέων

1. 14ἔἔχει λόγον

1. 15 ἄρα πρὸς

14. 1. 7 πορεύεται διὰτῦ Θ

1. 31 αὐτᾶς

1. 33 ἔχει τὸν λόγον

1. 43 ἐκβάλης

15. 1. 9 τᾷ βάσει ἄκται ὰΜΘ.

1. 33 σαμεῖον

1.42 βάρεος

1. 46 ἐπιζευγνύμεναι

16. 1. 7 βάρεος

- 18. 1. 5 Κέχρηνται

1. 11 πυραμίς

1. 15 προκειμένω

1. 17 τῶν ἄνευ τύτε

1.51 **

57. 1. 13 * *

deeſt ἔχει

110. 1. , 4 τὸ μέγεθος τι μεγεθος

ηΑΘ

1. 15 * * αρα εσιν

1. 22 **
τατρίγωνα

– ib . ἴσον βάσεων ισων βασεων

1. 27 * * λόγον έχει

- ib. ** deeſtapaἄρα

-

111. 1. 1**
πορευεται δε δια του Θ

Cap. XII, XIII.
;

1. 12 **

1. 14 * *
1

1. 18 **

1. 32 τα βάσει * οὐκ τᾶς ἀ Μ.Θ. τα βασει ακται ὁΜΟα

αυτης

έχειν τον λογον 聖

εκβαλη

57. 1. 37 σημεῖον σαμειον, et fic infra.

1.46 **
ر

βαρους

1. 49 ἐπιζευγνύμενοι επιζευγνυμεναι

58. 1. 5 ** βαρους

;

127. Αρχιμηδεςτετράδωνισμοςπα-

ραβολης

1. 37 ** κέχρηται

1. 40 * * μυραμις

1. 43 προκειμένω προειρημένω

1. 45 τοῦτούτου των ανευ του τουτου

1

1. 27 τομὰ ἁ ΑВГ,

–ib. ἃ μὲν

1. 29 ΑΔΓ

1. 31 τῷ κώνε τομᾶς κατὰ τὸ Β'

Cap. I.

-

128. 1. Ι τομὰ ἱΒΓ

1. 2**

τομα αφας ά. ΑΒΓ

defunt

1. 3 ** ΑΓ

1. 4 * *

١٠٠

ἐσσοῦνται αἱΑΔ, ΔΓίσαι .

1. 38 & ΑΒΓ,

-ib. BA

1. 40 καὶ ἀ ΓΕ

Cap. II.

1. 7 άΑΒ

1. 8 άΒΔ

1. 10 **

Cap. III.

του κωνου τομας" ίσα έται α Α Δ τα ΑΓ΄ καν

ισηη α ΑΔ παραλληλοι έσσουνται αι τε ΑΓ.

και α κατα το Β. επιψακουσαι τας τε κωνκ

τομας.

αΑΒΓ

αμεν ΒΔ

α δε ΕΓ

e

- 19. 1. 2 ά ΑВГ 1. 13 àAB

1. 3 ἀχθῶσι 1. 15 * * αχθωσαν

1. 4 παρὰτὰνκατὰτὸΒ
-

ib. ** defunt

1. 7 μάκει 1. 17 μήκει deeft

1. 8 ὕτως - ib. * * deeft

Cap. IV.
:

1. 19 τέμνεσαἰκατέραν τᾶν ΑΓκῇ 1. 24 τέμνουσαν, τὰν δὴ τέμνουσατανδια

ΓΒ΄ εὐθεῖα τὸν αὐτὸν

1. 23 διὰτῦΗ 1. 27 διὰ τοῦ Κ δια του Ι

1. 29 ταν ΚΙ

ουτως ά ΒΓΒΘ ΒΙγραμμαι. ωςε

1. 27 τὰν ΚΗ

1. 30 ὕτως ὁΔΓ ποτὶ τὰν ΔΖ δυ-

νάμει

1. 37 ΔΖ, ὕτως ἀ ΘΖ ποτὶ τὰν

ΘΗ. Τᾷ δὲ

–20. 1. 5 παρὰτὰν ΑΖ'

1. 37 κάτω νοείσθω

21. 1. 5 ὁ ζυγός, ἐσσεῖται ὁ ΑΓ

1. 8 καθέτοι

1. 16 τριγώνιον

-

1. 31 οὕτως ὰ ΒΓ ποτὶ τὰν ΒΘ

δυνάμει· ὡς τε

1. 34 ΔΖ, οὕτως ἁΘΖ ποτὶ ταν defunt. Inter OH etτὰ δὲ intercedit lacuna

trium vel quatuor verborum.

Deinceps nulla fit in Codice Capitum

numeratio.

ποτι ταν ΑZ

ΘΗ, τὰ δὲ

Cap.V.

Cap. VI.

-129. 1. 4 **

1. 27 * *

ز

1. 33 ὁ ζυγός ΕΚ, καὶ ὁ ΑΓ

κατανοείσθω
e

ο ζυγος εηκα & ΑΓ

καθετοις

1. 17 καταςασθὲν,

-

1. 34 βάσιν

-22. 1. 8 κρεμάσθω

-

1. 34 κρεμάσθω

–23. 1. 19 τῦτον ἔχειν

-

1. 25 ἔχον

1. 26 ἰσοῤῥοπήσει

1. 30 Μείζονα ἄρα λόγον ἔχει τὸ

ΒΔΗΚ τραπεζεῖον

1. 48 τὰ Β,Η

1.39 * *

1. 47 * *

1. 48 * *

Cap. VII.

-130. 1. 7 **

Cap. VIII,

1. 23 * *

-

-

-

-

Cap. IX.

1. 50 * *

131. 1. 20

Cap. X.

**

1. 23 * *

1. 24 * *

1. 26 **

Cap. XI.

τριγωνον

καταταθεν

βασινμεν

κεκρεμασθω

κεκρεμασθω, et fic infra

τουτον εχει Corr. τουτον ὧν εχει

έχοντα

ισορροπείτω

μειζον ὃν αλογον εχον το Β ΔΗΚ τραπειον

1. 43 τὸ Β,Η τα ΒΗ

5D



382 VARIANTESLECTIONES

Edit. Oxon.

Pag. 24. 1. 20 τῷΛ

1. 27 τῷΖ,

1

Codex Florent.Edit. Bafil.

Cap. XII.

Pag.131. 1. 50 **
-

132. 1. 5 *

του μενΑ

τα Ζ

Cap. XIII .

=
1. 43 κατὰτὰΕ, Η

1.46 ἰσορροπείτω

25. 1. 20 τριγώνε,
1. 22 ΓΒ

1. 25 καὶ κεκρεμάσθα

1. 30 ζυγῦ

1. 39 τῷ ΤΗ

26. 1. 4 ἔχεσα λόγον

1. 5 ποτὶ τὸ ΛΖ.

1. 6 ποτὶ δὲ τὰν ΒΙ

1. 46 ἀγμέναν

27. 1. 5 τὰ ΒΕ

1. 22 Νοείσθω δὲ

1. 32 τὰΡ,Χ, Ψ, Ω,Δ

1. 39 τῷΡ

-28. 1. 5 τὸ ΒΟΓ

1. 17 αἱ ΜΦ, ΝΡ, ΞΘ ΠΟ ..

1. 39 μεῖζον ἢ

1. 51 κατασκευάσθω.

29. 1. 3 ἐντὶ

1. 14 ἰσὶν

1. 23 * *

1. 26 ἰσοῤῥοπήτω

Cap. XIV.

1. 41 τριγωνία

1. 42 ήΑΒ

-132.1.43 * *

1. 44 * *

1. 45 τῷ ΘΗ

133. 1. 1 ἔχειν λόγον

ib..

-ib. .

*

Cap. XV.

1. 41 * *

1. 44 τὰΒΕ,

1.49 * *

134. 1. 1 τὰ ΡΧΨΩΔ

1. 15 * *

Cap. XVI.

135. 1. 2 **

1. 33 **

1. 40 * *

1. 48 * *

1. 4 * *

1. 15 * *

Cap. XVII.

1. 28 τιμᾶς

κατα τα ι.

ισορροπείτω

τριγωνου

ἡ ΑΒΓ

και κρεμασθω

του ζύγου

τω ΤΗ

έχοντι λόγον

ποτι το ΑZ

πότι δε ταν ΒΗ

αγμένων

ταν ΒΕ

νοείσθω δη

των ΡΧΨΩΔ

του ΡΧ

Το ΒΓΔ

αι ΜΦ ΝΡ ΞΘ ΠΣ

μειζον όν ἤ

κατεσκευασθω

εσι

ЕУТЬ

1. 35 τομᾶς

-30.1. 1 τριπλάσιον· δῆλον

-

-

-

-

-

-

-

1. 2 τμᾶμα

–ib. ΒΘΓ τριγώνα.

1. 6 ἀπὸ τᾶς

1. 21 ὀρθωγωνία

1. 31 ἀχθῶσιδύοεὐθεῖαι παρὰτὰν

διάμετρον, ἃ μὲν ἀπὸ μέ-
σας τᾶς βάσεως, ὰ δὲἀπὸ

μέσαςτὰς ἡμισείας·

1. 45 ἔςι μέντοι δῆλον, ὡςτὸν αὐ-

τὸν

31. 1. 35 τμαμάτισσι,

32. 1. 1 τμάμαλος τῦΑΖΒ· τρίγωνον

ἄρατὸ ΑΖΒ τὰναὐτὰν

1. 10 ὀκταπλάσιον.

1. 12 τμᾶμα

1. 17 τῷ βάσιν

1. 23 τετραπλάσιονἢ ἔσω τὸΖτῶ

Η· καὶ ἴσω τὸ Ζἴσον

1. 39 εἰςτὰ

1. 41 ἴσα ἐντὶ τῷΘ·

1.44 ἐςτὸ τμᾶμα.

33. 1. 2 συντιθίωντι

1. 4 εἰς τὸαὐτὸ

1.46 μείζον,

1. 48 ΑΔΒΕΓ

35. 1. 18 τὰΕ, Ζ

36. 1. 4 τᾷ HE

–136. 1. 2 τριπλάσιον, δῆλον

-

-

-ib. τμημα

– ib. τοῦ ΒΘΓ τριγωνου

1. 4 *
*

Cap. XVIII.

1. 14 ὀρθογωνίε

1. 20

Cap. XIX.

*

1. 32 ἔσαιμέν τοι δῆλον, ὡς τὸν αὐ-

τὸν

Cap. XX, XXI .

-137. 1. 5 τμημάτεσσι

1. 17 * *

1. 21 * *

1. 21 τμῆμα

Cap. XXII .

1. 23 *

κὴ ἔσωτὸΖ ἴσον

τομας

τριπλασιον εςι το δε ΒΘΓ τριγωνε τετραπλα-
σιον. δηλον

deeft

του Β ΔΓ τριγωνου

από επι τας

και ορθογωνίου

defunt omnia.

αι μεν τι δήλον ως ταν αυταν

τμημασιν

του τμηματος του ΑΖΒ . το

νον ταν αυταν

εσιν οκταπλασιον

τμηματος

deeſt τῶ

δε ΑΖΒ τριγω

1. 29 τετραπλάσιον δὲ ἔσω τὸΖ· τετραπλασιον δε εσω το ηγουμενον του επομε

1.41 * *

1. 43 ὄντων ΤΟ

1.44 ἐςτὸ τμῆμα

Cap. XXIII .

1.46 * *

1. 47 * *

Cap. XXIV.

-138. 1. 25
-

-112.

1. 27 ΑΔΕΒ

Αρχιμηδεςτίῖραγωνισμεπα-

ραβολης τέλος.

νου. μέγισον δε εσω το Ζ. και εγω το Ζ

ίσον &C.

τα ες τα

οντων το

εις το τμημα

συντεθεωντι

ες το αυτο

μειζον 856

ΑΔΕΒΓ

Poſt repetitionem tituli, qualis erat in

principio Libri, ſubjungitur : Ευθυχοιης

λεον γεωμετρα. Πολλοὺς ἐς λυκάβαντας ΐοις

πολὺ φίλτατε μούσαις

Αρχιμηδους Ισοῤῥοπικων Β. Αρχιμηδες εισοροπικων β.

Cap. I.

1. 7 . εγωθαΕΖ

–ib. "Εσαι καὶ

1. 7 Περιβεβλήσθω

1. 10 *

-ib. .

1.11 .

ใαΗΘ

εται άρα και

παραβίβλησθω



CODICIS 383FLORENTINI.

Edit. Oxon.

Pag. 36. 1. 14 ποτὶ τὸ ΝΞ.

1. 16 ἁ ΑΘ τᾷΘΚ,

1. 20 Καὶ τῷ

1. 22 Αίκα εἰς

1. 29 γνωρίμως

1. 35 τὰν διάμετρον
–ib. εἰς τῦτο τῶν

1. 37 τῦτο δὲ δεικτέον

1.44 δοθεῖσαν

37. 1. 8 ἅπαντα

1. 14 ἐπὶτᾶςτῶ

Edit. Bafil.

Pag.112. 1. 15 πρὸς τὸ ΝΕ
1. 16 ἁ ΑΘ τὰ ΛΚ

1. 18 *

1. 19 Εἶκα εἰς&c.

1.23 * *

1. 29 τᾶν διαμέτρων

1. 30 εἰςτοὺςτῶν

1. 32 τοῦτο δέδεικται

58. 1. 15 **

1. 20 *

Cap. II.

-112. 1. 36 ἐπὶ τοῦ

1. 19 Διάμετρος δὲ τοῦ τμάματος - 113. 1. 1 διάμειρος δὲτῷ τμήμαῖος ἔσω

ἔσωαΒΔ.

1. 24 τῦ μὲν ΑΕΚГ

1. 39 ἐκάλει

1. 43 ἀγομένην. Οὕτως γὰρ

1.46 EH, ZO ἔσονται

1. 50 ἐφαπλόμεναι

38. 1. 3 πρὸςΗΑ,

1. 4 τῇ ΑΗ.

1. 6 ἴση ἐσί.

1. 11 δὲ καὶ ΑΕ,

1. 18 τὴν ΒΔ

1. 19 B,A,
:

1. 20 ΔΔ ἑπλά.

1. 24 πρὸςτὸ ἀπὸ ΕΑ,

39. 1. 6 ή Α.Δ

1. 7 εἰς τῆς τῶν ἐξῆς

1. 8 ἀριθμῶν

1. 11 ἑξῆς ἀριθμὸς τέμνοθαι. Οἷς

1. 14 τὸ ΑΠΕΤΒΧΖΕΙ σχῆμα

1.

«BA

2**

58. 1. 27 * *

1. 30 ἀγομένη. οὕτως γὰρ

1.32 **

1. 35 ἐφαπλόμενα

1. 38

**

-ib. **

1. 39 ἴση

1. 42 * *

1. 47 * *

- ib. * *

59. 1. 1 ἡ Δ΄Δ ἑπτὰ

1. 3 **

1. 13 ήηΔΔ

1. 14 * *

-ib. * *

1

deeſtτὸ

CodexFlorent.

α ΛΘ τα ΘΚ

ωσε και του

Ab hiſce verbis Codex exorditur Caput

novum, ſcilicet β .

γνωρισμως

ταν διαμετρω

ειςτουλων

τουτο δε δεικΤΕΟΥ

δοθεισαν ευθειαν

παντα

:

Heic nulla fit novi Capitis divifio, ſed

conjungiturcum fuperiore, acpropterea

numeratio Capitum deinceps coincidit.

έπι ταςτου

deſunt omnia..

του μεν ΕΖΙΚ

εκβαλει "

αγομένην. ου γαρ

ΕΗ ουκ εσόνται

εφαπτομεναι

deeft πρὸς

:

τη ΑΔ

εσιν ίση

δηκαι αι ΑΕ
こ

:

-

-

1. 36 εἰς τὸςτῶν

1. 37 περισσές

1. 38 καὶ ΡΟ, ὁμοίως· καὶ

1. 42 ἑξῦνται.

1. 48 τὰς ΛΜ, Ως. Καὶ ἐν τοῖς

ΖΘ, ΥΨ τραπεζείοις τὰ

κέντρα τῶν βαρέων ἰσσοῦνλαι

ὁμοίως διαιρέοντα

1. 50 τᾶς ΜΝ, 54.

40. 1. Ι αὐτὸν λόγον

1. 3 γεγραμμένες τὸ κέντρου

1. 12 ταῖς κορυφαῖς

1. 20 εὐθείας, καὶ

1. 45 ᾿Αλλ᾿ ἔσι ὡς τὸ ΑΒΓ τρίγω-

νον πολὶ τὸ Κ,

1. 47 εὐθύγραμμον

1. 48 ἔχει,

–ib. ποὶ ΖΔ

1. 50 λόγον τῷ ἐγγεγραμμένω πολὶ

1. 16 ἑξῆς ἀριθμους, * οΐου
1. 18 * *

Cap. III .

-113. 1. 16 * *

-

1. 17 * *

1. 18 καὶ ΡΟ, ὁμοίως καὶ

1. 25 * *

1. 33 τὰς ΛΜ, ΩΠ. καὶ ἐν τοῖς

ΖΘ, Υ Ψ τραπεζείοιςτὰ

κέντρα τῶν βαρέων ἐσσοῦν-

ται ὁμοίως διαιρέοντα

1. 35 τᾶς ΜΝ, Πη

1. 36 * *

1.37 * *

59. 1. 22 * *

Cap. IV.

113. 1. 40 * *

-

1. 49 * *

– ib. λόγον τοῦ ἐγγεγραμμένε πρὸς λογον τον του ευθυγραμμου προς

1. 51 τὸ μὲν Ε

41. 1. 2 λοιπῦ τοῦ

1. 16 δικάτῳ

1. 17 τῶν περὶ

1. 21 τὸτῷ ὅλε

1. 40 άΘΙ .

1. 42 ἰσὶν ἄραἀ

1. 47 τὸ Ε σαμεῖον,

42. 1. 3 "Ως εἴη ΚΑ

1. 13 τοῦ μὲν ΑKB

1. 17 καὶ ἐπεζιύχθω

1. 27 "Ἔσαι ὖντοῦ

1. 31 ΑΒΓ κέντρον

1.44 τμάμαλα·

43. 1. 5 ΕΛΓ

1. 7 τὸ Τ.

1. 10 καὶ ἡ IN

1..23 κέντρον τὸ Τ'

1. 38 εἶμεν πάσας τᾶς

44. 1. 15 περιλειπόμενα

την ΒΓ

ΕΔ

η Δεπλα

defunt

ηΑΔ

εις τούθων εξης

1.50 **

1. 51 εἴχει

– ib. πρὸς ΖΔ

αριθμους

εξης κειμένους αριθμες. οιου

το από ΓΕΑ ΖΕΓχημα

ειςτούθων

περισσων

και ΠΡΟ. και

εξουλι

defunt omnia

τας ΜΝΕT

τον αύλον λογον

εγγεγραμμένα το Ο κενθρον

προς ταις κορυφαις

ευθείαςτε και

defunt omnia

αρα ευθυγραμμον

έχει

προςΔ

114. 1. 1 **

1. 16 ἔσαι μείζων τᾶς ΒΘς Καὶ

ἔσω ἁΘΗ.

1. 3 **

60. 1. 5 **

1. 6 **

Cap. V.

114. 1. 21 * *

1. 39 αΘΙ, ΖΗ.

-ib. **

1. 42 * *

1. 44 ὡς τ᾿ εἴηΚΑ

1. 49 * *

1. 51 καὶ ἐπεζεύχθω &c. uſque

adverba εἶμεν τῶν τριγώ-

vw quæ inciduntinpag.

115. lin. 2.) incluſive.

115. 1. 2 **

1. 10 * *

1. 22 **

60. 1. 14 * *

1. 15 **

1.17.**

1. 20 * *

Cap. VI.

- 115. 1. 28 εἶμεν τὰς

1.47 **

1. 48 ἔσαι μείζων τᾶς ΕΘ. κὴ καὶ

ἔσωαΘΗ.

τομενΒ

λοιπον του

δευτερω

τουπερι

deeſt τὸ

deeft ZH

εσιν αρακαι ὰ

deeftE

ὡς᾿ ειηχα

deſunt AKB

deſunt omnia

εται δε του

ΑΒ Γ τριγωνου κεντρον

τμαμαλα corr. τα τμαμαλα

ΒΓΔ

το Γ.

και η ΗΘ

κεντρον το Γ.

είμεν πάσας τας

τα περιλειπομενα

defunt omnia
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Edit. Oxon. Edit. Bafil. Codex Florent.

defunt pariter omnia

A

-116.1. 2 ἐςὶ τὴν τῶ
ησην τω 1

Pag. 44. 1. 18 εὐθυγράμμε δὲ τῷ ΑKBAI Pag.115. 1. 49 **

-

τὸ Ε,

1. 26 ἐσσῶντι τῷ τμάμαλι

45. 1. 24 α ΒΚ ποτὶ ΚΔ,

1. 26 τμᾶμα

1. 32 τὰΒ,Z

Cap. VII.

1. 31 ὰ Β πρὸς ΚΔ

60. 1. 37 τμήμα

1. 40 τὰΒΖ

Cap. VIII. i

116. 1. 32 * 牽

1.33 *

1. 34 * *

1. 40 τὸ ἁ ΒΓ τμᾶμα

1. 46 τῶν ΑΒ, вг

*.1. 47 καλὰ τὰΖΗ, ::

-ib. **

1. 48 ***
:

1. 49 ***

1. go

117. 1. 1 οὕτωςἁΘΔ τυρὸς τὰνΜΖ.

ἃδὲΒΔ τεθραπλασίων τᾶς

KZ.

1. 2

1. 4 **

1. 5 καὶ τῶς τοῦτο

1. 15 *

60. 1. 44 *

1. 45 πρὸς ΚΖ

1. 46 οὕτως σαμεῖον

1.50 * *

-ib. **

κ

ἱ ΒΚ προς Κ.Δ

τμαμα, et fie mox τμαματι pro τμηματι
τα ΒΔ Ζ

το κέντρον

ειμιόλιον

ομοιον

το Α Β Δ τμαμα

τα ΒΑ ΑΓ

defunt

και αχθων

defunt

η ΚΖΗ

των τμαματων:

defunt omnia

ὁ ηλιος

τας ΕΞ

και γαρ τουτο

τας Θ Δοῖ.

τας διαμετρους

προς Κ.Λ

ου σαμείον

η ΔΒ της ΒE

1

της Ε Β ſchema ad hunc locum pertinens,

utpote ab edito aliquantum diſcrepans,

ut jacet in Codice, ita depictum ex-

hibemus.

C

η ع

θ

a

61. 1. 8 τῆς Β.Ε.

1. 12 * *

1. 16 B

1. 24 * *

Cap. IX.

117. 1. 18 τᾶς ἀνὰλόγον

1. 19 * *

1. 19 τᾶ τε διπλασία

1. 19 τὰς ἀνὰ λόγον

1. 20 **

1. 27 **

1. 29 πρὸς τὰν ΒΔ

1.35 **

1. 36 καὶ Δ τᾶς ΓΒ,

1. 40 τεταραγμένων

1.41 * *

1. 43 * *
:

τας ΒΕ

τριπλασια

BZ

1. 36 κέντρον

1. 37 αμιόλιον

1. 40 οἷον

1. 43 τὸ ΑΒΓ τμάμα

1. 45 τᾶν ΑΒ, вг,

– ib. καιὰ τὰ Ζ, Η'

46. 1. 1 κὶ ἄχθωσαν

– ib. παρὰ τὰν ΒΔ

– ib . αἱ ΚΖ, ΗΛ'

1. 5 τμαμάτων

1. 9 ὕτως ἁ ΘΔ ποτὶ τὰν ΜΖ.

῾Α δὲ ΒΔ τετραπλασίων

τᾶς Κ Ζ.

1. 14τὸΘ.

1. 21 τᾶς ΣΞ.

1. 23 καὶ γὰρ τῦτο

1. 41 τᾶς ΘΔ.

1. 45 τὸς 2/αμέτρες.

1. 47 ποτὶ Κ.Ζ,

1. 48 ὦ σαμεῖον Θ.

47. 1. 7 ἡ ΔΒ τῆς ΒΘ,

1.8EH.

1. 18 τᾶς ΒΣ'

1. 20 τεθραπλασία·
1. 22 ΑΒΞ

1. 35 τριπλασία

1. 48 τῶν ἀνάλογον

–ib. λόγον ἔχει

1. 49 τᾶτε διπλασία

– ib. τᾶν ἀναλόγον,

1. 51 κὴ τᾷý

48. 1. 11 αΖΘ δύο

1. 19 ποτὶ τὰν ΒΔ

1. 29 αὐτὸν ἐξῶντι

1. 31 καὶ δ' τᾶς Γ΄ Β,

1. 39 ἐντεταραγμένα

1. 40 ὃν ὰ πενταπλασία

1. 43 τᾶςτετραπλασίας

1. 44 ᾿Αλλ᾿ ὰ συγκειμένα

1. 49 &AO

49. 1. 3 τᾷσυγκειμένα

1. 5 ὡς ἁ ΑΔ

1. 8 τεταγμένων,

– ib. ἀλλ᾽ ἁ συγκείμενα &c. uf-

queadτᾶς ΓΒ, BA (quæ

incidunt in lin. 2. pag.

118.) incluſive.

--118. 1. 3 & ΑΟΕ πρὸς

1. 4 τὰ συγκειμένα

1.5 **

1.7 **

τριπλασια η ΔΒ.

τὰν αναλογον

έχει λόγον

τα τε Β (hac enim littera B utitur pro

διπλασία, quemadmodum paullo poſt

utitur littera A pro τετραπλασία, ειΣ

pro ἑξαπλασία.)

ταν αναλογιαν

defunt

τα ΑΖΘ δυο

προς ταν Β τας ΒΔ

τον αυτον εξουντι

defunt

τελαραγμένα

ονα ΔΕ

deeſt τᾶς

defunt omnia

ἁ ΑΟ προς

ταν συγκειμεναν

ὡς ἁΔΒ

τετμημένων
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Edit. Oxon.

Pag. 49. 1. 8. τεταραγμένας

1. 9 ἴσε ἐςὶν,

1. 13 ὕτως ἁ Γв

1. 25 μετὰτᾶςγ' τᾶς ΓΔ,

1. 27 Ὅλα ὖν ὁ ΟΒ ποτὶ τὰν ΕΒ

1. 28 ἴσατᾷτε

1. 33 ГВ, ГА

1. 36 ὡς ΑΕ

1. 37 συναμφοτέρα

1. 40 ΒΔ, ΒΑ,

1. 44 τᾶς ΑΒΔ, μετὰ τᾶς δ'

Edit. Bafil.

Pag.118.1. 7 **

1. 10 * *

1.8 **

1. 15 * *

Edit. Florent.

τεταραγμένος

deeſt isi

ως ά ΓΒ

μετα τας ΓΔ

1. 17 ὅλα οὖν ὁΟΒ πρὸς τὰν ΕΒ ολα ουν ἁ ΕΒ προς ΒΕ
-

ib. ἴσατᾶ

1. 20 ΓΔ, ΓΑ

1. 22 * *

1. 23 συναμφοτέρους

1. 24 * *

1. 26 **

ὰισατα

ГВ ВА

deeft ὡς

συναμφοτερου

ΒΔ ΔΑ ,

Inter litteras ABA, etvocem μετὰ relicta

fuerat inCodice lacunatrium linearum,

inquo ſpatio manu poſteriori depicta

fuit figurageometrica, quam, ut jacet

inCodice, ita exhibemus .

υπεροχαζν
λ

όλε

EX
7

ελε

-
Φχε

1
Φχε

ιδ

6

–ib. "Ωσε ά ΕΑ

1. 47 τᾶς β΄ συναμφοτέρε

50. 1. 4 ὕτως ὁβ'

1. 7 Ἐδείχθη δὲ ὡς Ο Β αοτὶ ΕΒ,

ὕτως ἃγ

1. 11 ὡς ἁ ΟΒ ποτὶ ΖΗ, ὕτως ὡ

συγκειμένα

1. 16 καὶς' τὰς ΓΒ,

1. 17 τᾶς ΓΒ,

1. 23 τᾶς ΑΒ. Ὅπερ ἔδει

1. 33 ἡ ΑΒ, ΓΒ

1. 34 ή ΑΒ, Γв

1. 43 ἅπαντα πρὸς

-ib. * *

1. 27 τᾶς συναμφοτέρε

1. 30 **

1. 32 ἐδείχθη δὲ ὡς ΟΒ πρὸς ΕΒ,

οὕτως ὰ Γ

1. 33 ὡς ἁΟΒ, ὕτως ὁ συγκειμένα

1. 36 καὶ ς' τᾶς Γ΄Β

1.37 **

1. 40 τᾶς ΑΒ, ὅπερ ἔδει

61. 1. 35 **

-ib. * *

1. 41 * *

1. 46 τῆς Δ τῆς ΓΒ

ωσε και ως ὰ ΕΑ

τας Β συναμφοτερε

ὕτως ΑΒ

εδείχθη δε και ως &ΑΒ προς ΕΒ, ουτως ΑΓ

ὡς α Ε Β προς ΖΗ, ούτως α συγκειμένα

και εκ τε τας ΓΒ

και δ' τας ΓΒ

τας ΔΒ ΟΙ.

η ΑΓ ΓΒ

η ΑΓΓΒ

ούτως απαντα προς

της Δ της ΓΑ

51. 1. 3 τῆς δ' τῆς ΓΒ,

1. 5 τῆς ΒΔ μόνης·
1. 47 **

τῆς ΓΔ μονης

1. 6 τῆς β΄ τῆς ΒΔ, 1. 48 τῆς Β τῆς Β Δ
της Β της ΔΕ

1. 9 τῆς ΓΒ, Β Δ,
1. 50 * *

της ΓΔΒΔ

1. 10 μόνης,
-ib. * * μόνον

1. 19 τὸν αὐτὸν 62. 1. 5 **
τον αυτον λογον

1. 22 τῆς ΑВ, ВЕ,
1.6 ** της ΑΒΒΓ

1. 27 πρὸς ΑΔ,
1. 10 **

1. 32 τρὶς
1. 13 * *

1. 35 και συναμφοτέρα τῆς ΓΒ
1. 15 * *

1. 38 ἄρα ἐσὶν
1. 16 * *

1. 42 ὡς ἐν
1. 19 * *

προςΛΔ

τριτον

και συναμφότερου της ΓΑ

deeſt isiv

deeſt ὡς

1. 44 τῆςΑ.Β,
1. 20 ** τηςΑΔ

1. 47 τῆς ΓΒ, ΔΒ΄ ὡς
1. 22 τῆς ΓΒ, Δ.Β. ως τε της ΓΒ ΒΑ. ως

52. 1. 10 μετὰτῆς
1. 33 μετὰτὴν

1. 15 τεταγμένων,

–ib . ἕσης
- ib. * *

μέλατης

τελαγμενην

ης ουσης

1. 47 ἡ γ΄ τῆς ΓΔ,

1. 49 τῆς ΕΒ.

1. 51 ἡ συγκειμένη

53. 1. Ι ΑΒ, ΒΕ, καὶ δ' συναμφο-

τέρα τ

1. 4 καὶ ἡ γ τῆς ΓΔ,

1. 8 καὶ ἡβ'τῆς ΔΕ,

1. 9 τῆς ΓΒΔ.

1. 12 τῆς ΑΒ, ΒΕ, καὶ δ' συναμ-

φοτέρατῆς

1. 17 καὶ γ τῆς Δ Β .

1. 20 ἀφαιρεθείσης ἀπὸ ὁ δ᾽

1. 22 ἀπὸ τῆς δ' τῆς ΔΒ γ΄, μένει

1. 23 Προσλαβᾶσα δὲ τὴν

1. 26 καὶγτῆς

1. 27 αἱ ΕΔ , ΔΓ, ΓΑ »

1. 40 ἡ ΔΒΓ

1. 41 δὶς τῇ ΓΒ,

1. 43 κὶ Β΄ συναμφοτέρα

54. 1. 2 τῆς ΑΒΕ,

1. 6 μετὰ

1. 7 κὶ δ' συναμφοτέρω

1. 8 ἄλλο τι τὴν ΖΗ,

1. 36 * *

63. 1. 4 τῆς Γ τῆς ΓΔ

1. 5 **

1.7 **

1. 8 ΑΒ, ΒΕ, καὶ Δ συναμφο-

τέρουτῆς

1. 12 καὶ Γ τῆς ΓΔ

1. 14 καὶ Β τῆς Ε΄Δ

1.15 * *

1. 17 ΑΒ, ΒΕ, καὶ Δ συναμφο-

τέρατῆς

1. 18 καὶ Γ τῆς ΔΒ

1. 19 ἀφαιρεθείσης ἀπὸ τῆςΔ

1. 21 ἀπὸ τῆς ΔΒ, Γ, μένει

-ib. **

1. 23 καὶΓ τῆς

1. 24 * *

1. 32 * *

- ib. * *

1. 33 καὶ Β συναμφοτέρου

1.41 * *

1. 43 καὶμετὰ

1. 44 κὶ Δ συναμφοτέρω

1. 45 * *

1. 10 ΓΒΔ
1. 46 * *

1 12 τεταγμένης
1.47 **

-ib. * *

1. 13 ὡς Ο Β πρὸς ΖΗ,

1. 16 Ἡ δὲ συγκειμένη
1. 49 * *

5 E

deſunt τῆς Γ

defunt

ηγουμενον η συγκειμενη

defunt omnia

και Γ της ΒΔ

και Β της ΒΕΔ

της ΑΒΔ

defunt omnia

και Γ της ΔΕ

αφαιρεθείσα η Δ

απο της Ατης ΔΒΓ. μενει

προσλαβουσα Δ την

και η Γτης

αἱ ΕΔΔΙεν

ΔΒΙ

δις τη ΑΓ

deeftB

της ΑΒΔ

deeſtκαι

deeftA

1

1

αλλοτι τα τριαπεμπλα της Ζ Η

της ΔΕΓ

τελαραγμένης

ως η Ε Β προς ΖΗ

η δε συγκειμενη, nulla tranſverſa linea ſuper

dappofita, ita utconjunctio potius ap-

pareat, quam litteræ aliquam partem

ſchematis indicantes.

1
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Edit. Oxon.

Pag. 54. 1. 17 τῆς ΑΒΔ,

1. 25 Ἑκάτερον γὰρ ἐκατέρου

1. 26 Καί ἐγι

–ib. δεκαοκτώ.

1. 33 πέντε

Edit. Bafil.

64. 1. 3 **

1. 4 **

- ib. * *

1. 6 ἔναλα

1. 44 ἔχεινλόγον

1. 45 ἡμίσες

1. 49 ἡμίσες

55. 1. 3 ΑΔΕΓ τόμε διάμετρός ἐσιν

ἀΗΖ΄ καὶ οἱ μὲν

1. 16 τᾷτε β' τᾶς ΔΗ,

1.19 ΑΔΕΓ

1. 22 μέσα

1. 23 & ΝΞ·

– ib . Καὶ ὡς ΤM

1. 25 ὅπε ἂν

– ib. τὸ ἕτερον

1. 28 α ΒΖδ

1. 30 τεταγμένως

1. 34 ποτὶ ΝΟ. Ὡς ἢ α ΜΝ ποτὶ

ΝΟ μάκει , ὅτως ά ΜΝ

56. 1. 8 τᾶς διπλασίας τᾶς ΑΖ,

1. 10 τᾶς διπλασίας τᾶς

1. 15 καὶ ὁ ἀπὸ ΑΖ

1. 18 τᾶς ΑΖ,

1. 21 ἑτέρω

1. 23 γένηται,

1. 28 ἔκτε τᾶς β' τᾶς ΑΖ, κὶτᾶς

ΔΗ, οὕτως ὰ συγκειμένα

1. 34 τὰ πενταπλάσια. Ἔσιν

1. 37 καὶ τὰν Ν Τ.

1. 35 πενταπλῆ

1. 39 καὶ δεκαπλῆ

57. 1. 9 διὰ τὰ

1. 24 ΡΙ. Καίἐσι μὲντὸὅλετμά-

ματος κέντρον

1. 27 καὶ τῷ ΑΔΕΓ τομέως

1. 33 ἐφαπλομένη

1. 36 ὑπὸ τῆς Β Ζ.

1. 38 τμᾶμα πρὸς

1. 44 ἥμισυ

58. 1. 3 τὰςΔΔΗ,, A Z

1. 19 τᾶς ΔΗ

1. 25 ὁ ἀπὸ ΑΖ

– ib . ἀπὸ ΜΝ

1. 30 Ως δὲ

1. 35 τῆς ΑΖ

1. 41 πρῶτον, τὸ

1. 43 δεύτερον

1. 44 ἀπὸ τῆς ΔΗ

59. 1. 6 ὕψος τὴν

1. 8 συγκειμένη

1. 11 πρὸς ΙΚ,

1. 17 ὕτως ἡἐ

1. 32 ε συναμφοτέρω τῆς ΜΝΤ,

καὶ ί συναμφοτέρου τῆς

ΞΝΟ, πρὸς τὴν συγκει

μένην ἐκ τῆς

1. 35 τῆς ΜΝΤ,

1. 36 καὶ δ' τῆς Ν.Ξ,

1. 41 τῆς ΜΟ,

1. 46 τοῦ ΔΒE

1. 47 τῆς Β.Η.

1. 49 ἀφαιρεθεῖσα

1. 50 λόγον ἔχει,

60. 1. 1 πρὸς Ν Τ'

1. 3 ή ΖΘ,

1. 5 κὶ ἐσι τὸ Ρ

Pag. 63. 1. 50 **

Cap. X.

-118. 1. 44 ἔχει λόγον

1. 45 * *

1.47 * *

1.49 ΑΔΕΓδιάμετρος ἐσὶν ἀΗΖ.

καὶ αἱ μὲν

119. 1. 2 τᾶτε Β τᾶς ΔΗ

1.6 **

1. 12 μεθὰ

1. 13 * *

1.15 * *

1. 17 * *

1.18 **

1. 20 **

1. 21 τεταγμέναν

1. 23 πρὸς ΝΟ, ὡς δὲ ὰ ΜΝ πρὸς

ΝΟ μακέι , οὕτως ὁ Μ Ν

1. 34 τῆς διπλασίας τῆς

1. 35 * *

1.38 * *

1. 40 τῆς ΑΖ

1. 41 ἐτέρου

1. 42 **

1. 45 ἔκ τε τῆς Β τῆς ΑΖ, κὴ τ

ΔΗ, οὕτως ἡ συγκειμένη

1. 49 τὰ πενταπλάσια. ἐςὶν

-ib. * *

1. 50 καὶ τὴν ΝT

1.51 * *

120. 1. 8 **

1. 15 * *

1. 16 καὶ τοῦ ΔΕΓ

64. 1. 11 * *

1. 13 * *

1. 14 τμῆμα πρὸς

1. 18 * *

1. 20 τὰς ΔΗΑΖ

1. 30 τῆς ΔΗ

1.33 **

- ib. * *

1. 36 ὡςτε

1. 41 τῆς ΑΖ πρὸς ΔΗ

1. 42 * *

1. 43 * *

1. 44 ἀπὸ τῆς Δ

1. 50 *

– ib. συγκειμένης

65. 1. 3 πρὸς ΚΙ

1. 4 * *

1. 13 Ε συναμφοτέρα τῆς ΜΝΤ,

καὶ Ι συναμφοτέρου τῆς

ΕΝΟ, πρὸς τὴν συγκειμέ-

νην ἐκ τῆς

1.15 * *

– ib . καὶ Δ τῆς ΝΞ

1. 18 **

1. 21 * *

1.22 **

- ib . **

1.24 * *

1. 25 **

1. 26 **

1. 27
**

της ΓΔΒ

Codex Florent.

εκατον γαρ εκατέρος

deeſt καὶ

δε και όκτω

εννατα

έχειν λόγον

deeft

deeft

defunt omnia

τα τε Β τας ΖΗ

ΑΔΓ

μεσα

ά ΜΞ

και ως ἡ ΤΜ

4703840

το σερεον

deeft d

τεταγμένως

defunt omnia.

deeft διπλασίας

heic quoque deeft διπλασίας

defunt

και της ΑΖ

του ετερου

γενησεται

defunt omnia

τα εεσιν

deeft

deeſt τὴν

και το

διατο

defunt omnia

και του Α ВЕГ

εφαπλομενοι

υπο της ΒΖΗ

τμαμα προς, et fic paullo poſt in eadém
linea

ημιση

τας ΛΗΑZ

της ΑΒ

deeft:

απο ΑΝ

ως δε

τῆς ΑΖ προς ΑΖ (fic)

πρωτον μεν το

καιδευτερον

απο της ΔΗ

υψος δε την

η συγκειμενη

προς ΚΓ

ουτως ηΒ

defunt omnia

της ΟΝΤ

funt in lacuna N

της Μ.Θ

του ΑΒΕ

της ΧΗ

αφαιρεθείσα

λογον εξει

funt in lacuna NT

ηΙΘ

όπερτο Ρ

1

1
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M ΟΝΙ TU Μ..

QUUM Editio prædicta, quam præ manibus habemus, incipiat a poſtremis duobus verfibus Epiftolæ Archimedis ad Dofi-

theum, Libro I. de Sphæra et Cylindro præmiſſæ, quæ in noſtro Codice integra habetur, licet variis lacunis interpolata ; Pa-

rifienfi editione anni 1615. quæ eamdem Epiftolam exhibet, pro ejus collatione uti volebamus ; fed quum Lectio Codicis ab

edita toto cælo diffideat, melius duximus eam, uti jacet in Codice, exintegro defcribere. Ita igitur habet :

ΑΡΧΙΜΗΔΟΥΣ ΠΕΡΙ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥ.

ὅτι πᾶν τμῆμαΑΡΧΙΜΗΔΗΣ Δωσιθέῳ χαίρειν. Πρότερον μὲν ἀπέςαλκά σοι τὰ δυς ποτε θεωρημένα γράψαντες μετὰ ἀποδείξεων ·

τὸ περιεχόμενον ὑπὸ ὀρθογωνία κώνε, τομῆς ἐπι τριτον ἐςὶ ταύτην τὴν βάσιν ἔχονθος τῷ τμήμαλι κὶ ὕψος ἴσον. μετὰ δὲ ταῦτα ἀποπεσον

τῶν θεωρημάτων ἀντιλεγον · πεπραγματευον δὴ μετὰ τὰς ἀποδείξεις αὐτά. ἐσὶν δέτι τάδε. πρῶτον μὲ ὅτι τῆς σφαίρας ἡ ἐπιφάνεια τετραπλασία

ἐςὶ τῷ μεγίσε κύκλε. ἔπειτα δὲ ὅτι παντὸς τμήματος σφαίρας τῇ ἐπιφανείᾳ ἶσος ἰσὶ κώνῳ· ὁ ἡ ἐκ τῷ κέντρα ἴση ἐςὶ τῇ εὐθείᾳ τῇ ἀπὸ ἱ κορυφῆς

τὲ τμήματος ἀγομένῃ ἐπὶ τὴν περιφέρειαν τοῦ κύκλω, ὅς ἐσι βάσις τὸ τμήματος. πρὸς δὲ τέτοις, ὅτι πάσης σφαίρας κύλινδρος την βάσιν ἔχοντα

ἴσην τῷ μεγίσῳ κύκλω τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ· ὕψος ἢ ἴσσον Διαμέτρῳ τῆς σφαίρας· τότε ἡμιόλιον ἐσι τῆς σφαίρας· κὶ ἡ ἐπιφάνεια αὐτῶῦ τῆς ἐπιφανείας

τῆς σφαίρας. ταῦτα δὲ τὰ συμπλώμαλα αὐτῇ φύσει προϋπῆρχεν περὶ τὰ εἰρημένα σχήμαλα, ἠγνόεισο δὲ

οκνησαιμι ἀντιπαραβαλειν αὐτα

πολλα

ἐνοηκότος ὅτι τύτων τῶν σχημάτων ἐξιν

πρὸ ἡμῶν περὶ γεωμετρίαν ἀνε

το τεθεωρημένα κὴ πρὸς τὰ δόξανια

περὶ τὰ σερεὰ θεωρητεντων ὅτι πασα πυραμις τριτον ἐσι μέρος πρίσματος τῷ βάσιν ἔχοντος τὴν αὐτὴν τῇ πυραμίδει καὶ ὕψα

ἴσον· κὶ ὅτι πας κωνος τρίτον μέρος ἐςὶ τῷ κυλίνδρε τῷ βάσιν ἔχοντος τὴν αὐτὴν τις κώνῳ κὸ ὕψος ἴσον· κὴ γὰρ πε τῶν προϋπαρχόντων φυσικῶς περὶ

ταῦτατὰσχήματα πολλῶν πρὸ εὐδόξε γεγενημένων ἀξίων λόγω γεωμέτρων συνέβαινεν ὑπὸ πάντων ἀγνοειπαι· μὴ δ᾽ ὑφ᾽ ἑνὸς κατανοηθῆναι. ἔξεται

δὲ περὶ τύτων ἐπισκέψαθαι τοῖς δυνησομένοις. ὤφειλε μὲν ἦν κόνωνος ἔτι ζῶντα ἐκδιδέθαι ταῦτα. τηνον γὰρ ὑπολαμβάνομέν που μάλισα δύνασθαι

κατανοῆσαι ταῦτα. κὶ τὴν ἁρμόζεσαν ὑπὲρ αὐτῶν ἀπόφασιν ποιήσαθαι, δοκιμάζοντες δὲ

Inhifce verbis definit primæ paginæ Codicis pars anterior, ubi notandum eaquæ nos huc uſque deſcripſimus, manumpræſe-

ferre diverſam ab ea, quæ totum deinde Codicem exaravit. Pars paginæ pofterior incipit a verbis καλῶς ἔχειν κ.τ.λ. a quibus

etiam exorditur Editio Bafileenfis, acproinde in pofterum variantes Codicis ab ipſa editione fub oculos ponemus .

Edit. Oxon . Edit. Bafil.

Pag. 64. 1. 18 τῶν μαθημάτων , Pag. 1 . 1. 1 **

1. 20 περὶ τὰ 1. 2**

1. 21 ἐπισκέψαθη . "Ερρωσο. - ib . **

1. 22 τάτε ἀξιώματα,

1. 23 ἀποδείξεις

-

1. 35 ἐκ ἐν

1. 44 σερεὸν

1. 45 κορυφήν

– ib . κέντρον

-65. 1. 4 κώνοιν

1. 8 Τῶν τὰ αὐτὰ

1. 17 Ὁμοίως

1. 21 ἀνίσας

1. 28 τὸ μεῖζον

1. 37 δυσθεώρητα,

1. 42 παρὰμέλος

66. 1.
3 Πρέποι δ᾽

1. 6 ἣν ἔχεις περὶ

1. 9 ΕΙΣ ΤΟΥΣ ΟΡΟΥΣ

1. 10 τὰ μέλλοντα

1. 20 ἀλλὰ πᾶσαν

1. 21 παρὰ τὴν

1. 22 ὁπωσῶν

1. 33 ἐπ᾿ αὐτὰ

1. 42 ἔννοιαν

1. 44 εἰς τὰς

1. 46 ἐννοιῶν,

1. 47 αἰτημάτων

1.55 ἐπὶ ταῖς ΑΓΒ γραμμαῖς

67. 1. 2 αἱ ΑΔ, ΔΓ, ΓΕ,

1.11 μείζες

1. 20 ἐννοίας προλαβεῖν .

1. 22 κοίλας

1. 27 παριλαμβάνεσαν

1. 28 κάδηλον

1. 40 Ἐπιζεύχθωσαν

1. 42 κὶ ἐλάτιες

1.

Codex Florent.

deeft τῶν

τε . . τα

ἐπισκέψαθαι ἐῤῥωμενω .

Αρχιμήδες περὶ σφαίρας κỳ Deeft in Codice titulus iſte,etincipitLi-

κυλίνδρα βιβλίου α΄.

1. 3 τά τε ἀξιώματα

-ib. **

1. 10 ὧν ἐν

1. 14 * *

ib. κωρυφὴν

1. 15 **

1.18 **

1. 19 * *

1. 23 * *

1. 25 * *

1. 29 τὸ μεταξὺ

Εὐτοκίς ᾿Ασκαλωνίτου ὑπό

μνημα, &c.

1. 5 θεωρήματα

1. 8 παραμένος

1. 11 πρέπον δ᾽

1. 12 ἣν ἔχει περὶ

1. 15 Εἰς τὸς ὅρες

1. 16 τὰμένοντα

1. 22 ἀλλὰ πᾶσαν ἐν

1. 23 * *

– ib. οποσῶν

1. 34 ἐπ᾿ αὐτὴν

1. 38 **

1. 39 *

1. 41 * *

ib. * *

1. 46 * *

2. 1. 1 **

1.8 **

1. 17 * *

1. 19 * *

1. 21 παραλαμβάνεσαν

1. 22 **

ber in eadem linea.

τω τε ἀξίωμα

αποδείξης (ufurpat enim Codex aliquando

η pro ει, quodfemel monuiffe fufficiat.)

ὐκ ἐν

eſt inlacuna.

κορυφὴν

μόριον

κονοιν (adhibet enim indifferenter o pro w

eteconverſo)

τω των τα αυτᾶ

ομοίως δε

avid (hic nexus adhiberi folet a Codice pro

ης ita ut legi deberet ανισης)

το μείζον

Concordat titulus .

δυθεωρητα

παραμελος

πρεποι δ'

ην έχεις περι

Concordat

τα μελλοντα

αλλα πασαν απλως εν

την παρα την

οπωσεν

επ' αυτην δε

ευνοιαν

ως τας

ευνοίων

των αιτηματων

επι τας ΑΓΒ γραμμης

αι , ΑΔ, ΔΓ, ΓΕ, ΕΒ,

μείζωσης

ευνοιας προσλαμβανειν

λοίλας

περιλαμβανεσαν

κατάδηλον

επεζευχθωσαν

deeft

συνεσαλμέναι

1.31 **

1. 36 * *

1. 46 συνισάμεναί 1. 37 συνεσάμεναι

68. 1. 8 ΑΖΗΘΚ. 3. 1. 2 ΑΞΗΘΚ ΑΖΗΘΚ

1. 20 γραμμὴν 1. 8 γραμμάν γραμμην

1. 24 ἀλλὰ κὶ ἐπέθηκεν 1. 11 ἀλλὰ κὰ ἔθηκεν αλλα προσέθηκεν

1. 29 ὡς ἐσι 1. 15 ** ος εσ

1. 35 ἑτέραν 1. 19 * *
:

εκατέραν

1. 37 κειμένας,
1.21 * * κειμέναις

1. 40 ταυτὸ δεῖν 1. 23 **
τοδειν

1. 43 Ἐπὶ γὰρ 1. 27 **

1. 48 ἐδὲ ὕτως ἄνισοί 1. 30 **

επει γαρ

πως ανισος

1. 5ο σαφῶς 1. 31 * * σαφές
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Edit. Oxon.

Pag. 68. 1. 53 ἐπεζεύχθωσαν
-

69. 1. 1 αἱ ΑΒ, ΔΕ. Αἱ ἄρα ΔΖΓ

τῶν ΒΑΓ μείζες

1. 19 ἡ ΘΗ κατὰ

1. 24 τῇΚΛ

1. 30 ἡ δὲ Κ.Ν τῆς ΗΛ,

1. 33 ἐπινοῦντα δεικνύειν κὴ ἐπὶ τῶν

ἐπιφανειῶν, ἀνὰ πᾶσι τοῖς

προειρημένοις, ὅταν αἱλαμ-

βανόμεναι

Edit. Bafil.

Pag. 3. 1. 33 ἐπιζεύχθωσαν

1. 41 *

1. 51 ἡ ΘΚ κατὰ

4. 1. 5 τῇΚΑ

1. 12 ἡ δὲ ΚΝ τῆς ΚΑ

1. 23 ἐπινοῦντα * αἱ λαμβανόμεναι

Codex Florent.

επεζευχθωσαν

αι ΑΒΓ. αι αρα ΒΖΓ των ΒΑΖ μειζες

η ΘΗ κατα

τηΚΛ

η δε ΚΗ της ΗΛ

επινοεντα δεικνύειν και επι των επιφανειων ανα

πασι τοις προειρημένοις. όταν αι λαμβα-

νομέναι

1

-1.

-
2.

-

Cap. I, II.

1. 47 * *

- ib. τὸ АВ

1. 4 *

ως τε corr. amanupofteriori εσω

τα ΑΒ

τοσαυταπλάσιος ἔσω ηΖΗ της ΖΕ

1. 5 ὡς ΘΑ πρὸς οὕτως τὸ ΖΗ ως το ΘΑ προς έτως το ΖΗ προς ΖΕ

πρὸς Η Ε

1. 12 λόγον ἔχει

4. 1. 25 **

-

2.

1. 26 πολλαπλασιμόριον

1. 30 λόγον ἔχει

1. 36 * *

1. 43 οὕτως τὸ ΖΕ, καὶ τὸ ΘΕ

μείζον

1. 48 * *

Cap. III .

1. 16 ἔχει

1. 18 **

1. 19 *

1. 22 *

λόγον εχειν

τοδε

πολλαπλασεπιμοριον

λόγον εχη

και το ΕΖ αρα προς ΖΘ

ὕτως το ΖΕ προς ΕΘ εται τοΘ.Ε μειζου

το ανατρεψαντι

εχη

γαρ δυο

defunt

αι ΓΒ ΔΖ

70. 1. 18 Ἔσω

– ib . τὰ ΑΒ,

1. 25 τοσαπλάσιος ἐσω ἡ ΖΗ τῆς

HE.

1. 27 ὡς τὸ ΘΑ πρὸς ΑΓ, οὕτως

1.

ἡ ΖΗ πρὸς ΗΕ.

2λόγον ἔχειν

1. 42 Τὸ δὴ

1. 45 πολλαπλασιεπιμερές,

71. 1. Ι λόγον ἔχη,

-

1. 10 Καὶ τὸ ΖΘ ἄρα πρὸς ΖΕ

1. 21 οὕτως τὸ ΖΕ πρὸς τὸ ΘΕ,

ἔσαι κὶ τὸ ΘΕ μεῖζον

1. 28 τῦ ἀνατρέψαντος,

1. 43 ἔχη

1. 47 δὲ δύο

1. 48 ὥσε τὴνΘ

1. 53 αἱ ΓΕ, ΔΖ:

2
5

T

V

02

T

M 16

3

-

-72. 1. 6 ἰσοπλεύρε ἡ ΓΝ.

1. 8 τῇ ΗΞ εὐθείᾳ,

1. 12 πλευρὰ ἡ ΝΓ.

1. 15 ἐλάσσων ἐςὶ

1. 19 ή ΜΚ

1. 21 μὲν ΠΟ

1. 27 Καὶ ἐκβληθείσης

1. 32 Ἔσι γὰρ

1. 36 βεβηκυίας,

73. 1. 33 πρὸς τὸ Κ γωνίας

1. 36 ὅμοιόν ἐσιν. Ὥσε ἡ

1. 43 τὴν ἐγγεγραμμένε

1. 48 πρὸς τὸΔ

74. 1. 2 τῇ ΘΚ τῆς ΚΛ, προσβε-

-

βλήθω

1. 3 ἐπείπερ

1. 7 ὑπὸ ΛΘΚ.

1. 10 κὴ ἀγάγωμεν

1. 28 ἀνίσες

1. 31 ἢ τὸ Ε πρὸς τὸΖ.

75. 1. 8 ἄρα κὶ τὸ

1. 11 Ὁμοίως δὴ δείξομεν,

1. 24 Δεικτέον δὲ,

1. 27 *

1. 28 *

*

1. 30 **

1.31 *

3. 1. 1 *

1. 2 *

5. 1. 5 *

1. 7 *

1. 11 βεβηκίας

1. 42 *

1. 44 ὅμοιον ἐςὶν, ὡς ἡ

3. 1. 5 **

1. 7 *

1. 12 τῇ ΘΚ τῆς ΘΑ προσβε- τη Κ.Θ προσβεβλησθω

βλήσθω

1. 12 οὖν

1. 14 ὑπὸ ΛΗΘ

1. 17 **

Cap. V.

1. 28 ἀνίσως

1.30 * *

-4.1.5 **4. 1. 5 **

- -

Cap. VI.

1. 13 * *

1. 26 ἢ τομέα,

1. 35 τῷ χωρίω

deſunt IN

τη ΝΞ ευθεια

πλευρα η ΗΝΓ

deeſt is

ηπερ η ΜΚ

η μεν ΠΟ

προσεκβληθεισης

εται γαρ

βεβηκυας

προς τω ΚΓ γωνιας

ομοιον εσιν και εσιν ως η

την του εγγεγραμμένε

προς τω Δ

1. 14 **

1. 19 *

deeft

υπο ΑΚΟ

deeſtxa

and, ita ut videatur legendum ανισης,

hunc enim nexum adhibere folet Co-

dex pro σης

η την Ε προς την Ζ

deeſtnaὶ

Ab hifce verbis Codex inchoat CaputVI.

Hæc verba δεικτέον δὲ conjunguntur cum

fuperioribus ineadem linea

η τον τομεα

το τε χωρια
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Edit. Oxon.
Edit. Bafil.

Pag. 75. 1. 43 περιλείμματα
Pag. 4. 1. 24 **

.:

-76. 1. 12 xὶ ἄλλα τὰ
1. 37 * *

1. 19 7 κύκλον ἐλάσσοναλόδον ἔχει, -5.

ἤπερ τὸ συναμφότερον πρὸς Cap. VII.
τὸνκύκλον.

1. 34 τρίγωνοντὸ
-

-77. 1. 1 ΣΑΦΕΣΤΕΡΟΝ

1. 2 Ἔσω κῶνος

1. 27 τὸ δὲ ὑπὸ τῶν

1. 3ο διπλάσιοντῶν

--78. 1. 1 ἄξωντῷκώνε

1. 8 ἄρακαὶαἱ

1. 33 Αἱ ἀπὸ

1. 48 καὶ ἐπὶ

1. 51 τῦπρὸτύτε

1. 52 ἰσόπλευροκ

–80. 1. 21 τῷΑΔΓ τριγώνε.

1. 29 μείζων

1. 39 Ὁμοίως δὲ

-81.1.6 λέγω δὲ,

1. 9 γὰρ ἡ ΗΒΖ

1. 26 λήμματι·

1. 36 τὸΘχωρίον. Τὸ δὴΘχωρίον,

1. 37 τῶν περιλεμμάτων – ΑΗΒ,
-

ΒΖΓ, ἢ ἐκ ἔλατιον . "Εσω

πρῶτον ἐκ ἔλατιον . Ἐπεὶ ὧν

1. 41 ἔχεσα τὸΕ,

1. 48 μετά * ΑΗΒ, ВИГ

1. 50 Τῶν δὲ ΑΗΒ, ΒΖГ

82. 1. 4 ᾿Αλλὰ τὰ ΑΗΕ, ΗΕΖ,ΖΕΓ

1. 14 Πάλιν

1. 17 τὸ δὲ ὕψος

1. 19 τὸνβάσινμὲν

1. 37 παράλληλός ἐσι

1. 50 τμήματα

-83.1.17
Καὶ ἡἡ ΔΖ ἐςὶ τῆς ΖΓ

1. 37 περιφερειῶν

1. 40 τῆς ΑΒ μείζες

1. 47 Τὸ δὲ Η

1. 53 τμήματα

84. 1. 4 τρίγωνα,

1. 7 κοίλαι

1. 13
ὖν ἡ

1. 21 ἀποτεμνομένη

1. 31 καταληφθήσεταί

1. 34 τὰ παραλληλόγραμμα,

1. 36 τῶν παραλληλογράμμων,

85. 1. 16 Λοιπὴ

1. 18 παραλληλογράμμο

1. 22 αἱ εἰσὶ βάσεις

1. 45 τῶν πλευρῶν

1. 46 εἰσὶ,

-

1. 49 τὸν κύκλον. ὡς τε

4. 1. 41 * *

1.50 * *

1. 51 * *

5. 1. 14 * *

1. 17 * *

Cap. VIII.

1. 30 **

1. 34 **

6. 1. 2 **

1. 12 * *

1. 14 * *

1. 15 * *

Cap. IX.

6. 1. 44 * *

6. 1. 27 **

1.33 * *

6. 1.51

7. 1.

Cap. X.

**

2 **

1. 10 * *

1. 19 * *

1.20 **

1. 24 * *

1. 32 * *

1.33 * *

1. 35 **

1. 40 * *

1. 41 * *

1. 42 * *

6. 1. 39 * *

7. 1. 5 **

1. 13 καὶ ἡ ΔΖΕ τῆς ΖΓ

Cap. XI.

8. 1. 4 **

1. 5 **

1.7 **

1. 10 **

1. 13 * *

1. 15
**

1.21 **

1. 27 * *

1. 33 καταληφθήσεται

1. 34 **

1.35 **

9. 1.
1**

1. 2 παραλληλογραμμένε

Cap. XII.

Codex Florent.

περιλιμματα, et fic infra απολιμματα

και όλα τα

τον κύκλον ελασσονα λόγον έχει ηπερ το συναμα

φοτερον προς τον κύκλον ως τε

βασιντω

Ab hiſce verbis inchoat Codex novum

Caput, ſcilicet VIII.

Ωσε κωνος

deeſtτῶν

διπλασίον εςι των

Caput IX. propter divifionem Capitis

VII. ſuperioris induo; igitur in poſte-

rum numeratioCapitum inCodice nu-

merationem editionis unitate ſuperat ,

quod femel monuiſſe ſatis fit.

αξωναυτό κωνε

deeſtai

αι αρα από

και αι π

το πρώτο τε

εισοπλευρον

το ΑΔΕ τριγώνε

μείζω

ομοίωςδη

deeſt

deeſt articulusἡ

χηματι

defunt hæc omnia, lacuna relicta.

defunt pariter hæc omnia, relicta lacuna.

έχεσα το Ε

μετα των ΑΗΒΚ, ΒΖΓΑ

των δε ΑΗΒΚ, ΒΖΓΑ

deeft ZET

παλιν ΔΗ

defunt

ηβασιν μεν

παραλληλος γαρ

τα τμηματα

και η ΔΖ αρα της ΖΓ

deeft

της ΑΒ διαμετρα μείζες

το δηΗ

Τριγωνα

επίπεδα

κοιλα

deeft ἡ

η αποτεμνομενη

καταλειφθησεται

των παραλληλογραμμων

τα παραλληλογραμμα

λοιπον

παραλληλογραμμε

1. 4 αἱ εἰσὶ βάσις οι εισι βασις

1. 16 * *
:

1. 17.**
:

της πλευρας

ειναι

1

κ

1

ا
ل
ا

δ 0

:

3

5 F



390 LECTIONES VARIANTES

Edit. Oxon. Edit. Bafil.

Pag. 85. 1. 51. καὶ τῶν ΑΒ, ΒΓ περιφε- Pag. 9. 1. 20 καὶ τῶν ΑΔΒ, ΒΘΓ περι
~

ρειων

--86. 1. 3 ἐν τῇ ἑτέρᾳ

-

1. 21 τὴν ΑΒΓ περιφέρειαν,

1. 24 τῶν ΑΕΒ, ΒΖΓ,

1. 25 7 εἰρημένων παραλληλοΓράμ-

μων ἐπιφάνειαι μετὰτεἰ

ρημένων οχημάτων,

1. 35 τῷ κύκλε

1. 49 μείζων

87. 1. 7 Καὶ ὅτι ἐὰν

-88. 1. 17 πρὸς τὴν Η δυνάμει .

1. 18 πρὸς τὴν Η δυνάμει ,

1. 26 τὸ ἀπὸ τῆς Η.

1. 28 Ἔσιν ἄρα ὡς ἡ ΤΔ πρὸς Η,

ὕτως ἡ Η προς ΡΖ. Εσιν

ἄρα ὡς ἡ ΤΔ πρὸς ΡΖ, ὅτ

τως τὸ ἀπὸ τῆς ΤΔ,

1. 31 ὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης

1. 48 περιγεγραμμένον,

89. 1. Ι ἐν τῷ Β τῷ κύκλῳ

1. 15 ἐγγεγραμμένω

1. 17 ἴση ἔσω

1. 27 ὅ ἐσι βάσις

90. 1. 1 περιγεγραμμένον, καὶ ἐγγε-

γραμμένον, κὶ περὶ

1. 4 τῷ ἑτέρω

1. 6 Περὶ δὲ τὸν

1. 7 περιγεγραμμένω .

1. 24 κέντρων εἰσὶ τῶν

1. 26 ἀλλήλας ἔχουσι δυνάμει ,

ὡς τὰ

1. 29 ἡμίσειαί εἰσι τῶν

1. 30 ὁμοίων

1. 39 τρίδωνον πρὸς τὸ ΖΡΑ τρί-

γωνον. Ἐπεὶ

1. 42 ἡΤΔ πρὸς Η

91. 1. 2 Ἐδείχθη δὲ

1. 35 ἐκ τῶν κέντρων

1. 42 ἡ δὲ Δ

1. 47 περιγεγραμμένης

92. 1. 8 ἐλάσσων ἔσι

1. 18 ἐν τοῖς Α, Β

1. 25 πρὸς τὴν πλευρὰν,

1. 28 πρὸς τὴν ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ

πολυγώνα,

1. 45 Οὐκ ἄρα ὐδὲ

93. 1. 2 Νοείσθω

1. 9 ἡΛΗ ἢ κάθετος γίνεται ἐπὶ

1. 22 Ωσε

1. 23 ὡς ἡ ΑΗ πρὸς ΗΛ,

1. 25 λαμβανομένα.

1. 31 ἡ ΑΗ πρὸς

94. 1. 3 ἥμιση,

1. 16 καὶ ὑπὸ ΔΑ,

1. 35 ὑπὸ ΒΔ, ΔΖ,

1. 39 τὸ ὑπὸ ΔΑ, ΑΗ.

95. 1. 1 ἐπιφανεία

-

Φερειῶν

1. 24 *

1. 34 *

1. 35 *

1. 36 εἰρημένων σχημάτων

1. 40 * *

1. 47 * *

1. 52 * *

Cap. XIII.

10. 1. 35 * *

1. 38 *

1. 45 *

-

-

1. 15 τὸ ὑπὸ ΒΔ, ΔΖ,

1. 28 ὁ Λ κύκλος

1. 33 ἴση ἐςὶ τῷΘ κύκλῳ.

-

1. 46 ἔσιν ἄρα ὡς ἡ ΤΔ προς PZ,

ὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΤΔ &c.

1.48 * *

11. 1. 5 *

-ib. **

1. 12 *

1. 13 *

1. 19 *

7. 1. 18 περιγεγραμμένον, καὶ περὶ

1. 20 *

1. 21 περὶ τὸν

1. 22 *

1. 32 κέντρων * τῶν

1. 35 ἀλλήλας * δυνάμει ὡς τε τὰ αλλήλας εισι δυναμει ως τα

1. 38 ἡμίσειαι * τῶν

1. 40

1. 45 τρίγωνον. ἐπεὶ

1. 46 **

8. 1. 3 **

Cap. XIV.

11. 1. 51 * *

12. 1. 3 ἡ ΔΤ

1.6 **

1. 13 * *

1. 19 * *

1. 23 πρὸς πλευρὰν

1. 24 * *

1. 34 ἐκ, ὅτι ἐδὲ

8. 1. 10 **

1. 15 * *

1. 25 ὥς τε

-ib. * *

1. 27 * *

1. 32 ἡ ΑΚ πρὸς

Cap. XV.

12. 1. 49 ἥμισυ

13. 1. 43 * *

8. 1. 39 * *

1. 41 * *

Cap. XVI.

13. 1. 2 **

-

96. 1. 1 Οἱ κῶνοι οἱ

Codex Florent.

και των ΑΔΔΒ ΒΘ ΘΓ περιφερειων

defunt ἐν τῇ

της ΑΒΓ περιφέρειας

των ΑΕΕΒ ΒΖ ΖΓ

ειρημένων παραλληλογραμμων επιφανείαι μετα

των ειρημενων σχηματων

deeft κύκλε

μείζω

deeft καὶ

προς το Η δυναμει

deeft τὴν

deeſt τῆς

deſunt voces ὡς et ὕτως

deeft ὕτως

περιγεγραμμένες

εν τω κυκλω τω Β

εγγεγραμμεVOR

ιση εσι

ος εσι βασις

περιγεγραμμενον και εγγεγραμμένον, και περι

τω εν ετέρω

περι δε τον

περιγεγραμμενον

κεντρων εισι των

ημισείαι είσι των

γωνιων ομοιων

τριγωνον προς το ΖΡΑ τριγωνον επε

ηΤΑ προς Η

1. 15 τὸ ὑπὸ ΒAZ

1. 33 ὁ Κ.Α κύκλος

1. 36 **

1 **14. 1.

1. 6 ἔσιν ὁ κύλινδρος 1. 2 **

–ib. ὡς ὁ ἄξων 1. 3 **

Cap. XVII.

1. 28 καθέτῳ 1. 15 * *

1. 37 ὕτως ἡ ΔΘπρὸς
1. 20 **

1. 42 πρὸς ΕΘ. Ὡς δὲ ἡ ΕΔ πρὸς

ΘΕ, ὕτως ἡ ΔΘ πρὸς ΘΚ.

-97. 1. 36 Ὡς ἄρα

1. 22 πρὸς ΔΘ. ὡς δὲ ἡ ΕΔ πεὸς

ΘΔ, ὕτως ἡ ΔΘ πρὸς ΘΚ.

Cap. XVIII.

-15.1.10 **

εδείχθη δε έχον

εκ το κεντρι

η δεΔΤ

της περιγεγραμμενης

ελασσων εξαι

εν τοις ΑΒ κυκλοις

προς την πλευραν

defunt hæc omnia

ουκαρα εδε

νενοησθω

η ΛΗ ητις καθετος γαρ εσιν επι

ωςτις

ως η ΛΗ προς ΗΛ

λαμβανομένης

η ΑΗ προς

ημιση (et fic fuperius)

και τω υπο ΔΑ

υπο των ΒAAZ

το υπο ΔΑ ΔΖ

τη επιφανεια

το υπο το BAZ

οΑ κυκλος

Eregione iftorum et ſequentiumverborum

adfcriptum eſt in margine ab eadem

manu : οι γαρ κυκλοι προς αλλήλους εισι

(itaenim interpretamur nexum/%) προς

τε απο των διαμετρων τετραγωνα.

deeft alterum oi

εσιν ως ο κυλινδρος

deeft ὡς

καθετον

ουτως η ΕΘ (corr. ΕΔ) προς

προς ΔΘ (Corr. ΕΘ) ως δε η ΕΔ προς Θ.Δ

(correct. ΘΕ) ούτως η ΕΘ (corr. ΔΘ)

προς ΘΚ

ως τε αρα
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Edit. Bafil.Edit. Oxon.

Pag. 98. 1. 12 περιλείμματι

Cap. XIX.

Pag. 15. 1. 16 **

-

-

-

1. 24 ἀχθείσης
-

99. 1.

ib . τῆς ΖΗ,

1 διὰ δὴ τῶτο

1. 9 βάσεσι

1. 19 κύκλω κῶνος

100. 1. 10 ὁμοίως

1. 12 ἐκ τῆς τῶ

1. 49 ἡ δὲ ΒΑ τῇ ΖΚ'

101. 1. 11 ὡς εἷς τ

1. 14 Ἔσιν ἄρα

1. 19 τὰς πλευρὰς

- 102. 1. 6 πρὸς Α, Γ

1. 12 αἱ μὲν ΑΖ, ΑΝ

1. 35 ἐγγραφόμενον

1. 37 ὁ ἐπιφάνεια

1. 48 τῷ ἐν ἑτέρω

103. 1. 7 παραλλήλες

1. 15 πολυγώνου, ὡς τετράπλευρας

γίνεσθαι , καὶ παραλλή-

λες ἔσας

-

1. 23 ἀχθήσεις

1. 24 * *

1. 41 * *

1.51 * *

Cap. XX.

16. 1. 4 **

1. 16 * *

1. 17 * *

Cap. XXI.

1. 32 ἡ δὲ ΒΛ τῇ ΖΗ

-17. 1. 9 **

1. 13 * *

Cap. XXII.

1. 21 * *

Cap. XXIII.

1.46 * *

1. 49 * *

18. 1. 12 **

1. 15 * *

1. 30 * *

8. 1. 49 παραλλήλε

Cap. XXIV.

-18. 1. 42 πολυγώνι (τεῖραπλεύρη) πα-

ραλλήλες ἔσας.

Codex Florent.

περιληματι (hanc vocem diverſimode ex-

hibet Codex, modo cum η, modo cùm

1, aliquando cum unico u, aliquando

cumduplici &c. quod femel monuiffe

fatis fuerit.)

αχθείσης

τη ΖΗ

διαδη τουτοις

ταις βασεσιν

κωνου κυκλος

ομοίω

εκ τε της του

η δε Β Λ τη ΖK

deeft εἷς

εται αρα

αι τας πλευρας

HocCaput in Codice nondiftinguitur ulla

numeratione, fed conjungitur cum fu-

periore, ac propterea deinceps, nume-

ratioCapitum concordat.

προς τοις ΑΓ

αι μεν ΑΞ ΑN

εγγεγραμμένον

ου η επιφανεια

deeſtiv

παραλληλους

πολυγωνε τετραγωνους ουσας

1. 24 Κύκλος δή τις ἐκκείσθω ὁ Ξ, -19. 1. 1 κύκλος δή τις ἐκκείσθω ὁ Ξ.. Hoc loco notandum, Circulos, qui in
&c.

Schemate ad hoc Caput pertinente li-

neis rectis exhibentur ineditione, qua-

les funt quæ litteris ξ, ο, π, ρ, σ, τ. υ,

denotantur, in Codice lineis rotundis,

ſeu circulis repræfentari, quod et de ſo-

quentibus intelligi volumus.

deeſt ἄρα–104. 1. 23 ἄρα κύκλος

1. 33 ἡ ἀπὸτῶν

1. 40 αἱ ΕΙ, ΘΜ,

-105. 1. 18 Ὁ δὲ Ρ κύκλος

-

1. 35 ἔχων ἴσην τῆ ἐπιφανείᾳ

106. 1. 17 τῆςμεταξὺ

1. 19 ἴσον ἔσαι κώνῳ

1. 48 ὕψος δὲ ἴσον

1. 50 ἐπιφάνεια

107. 1. 1 ἐσὶν ἄρα

1. 24 ἰσόγωνιον,

1. 52 ἐπὶτῷπρώτε.
-

ib. Ἔσαι ὖν

108. 1. 7 αἱ δύο πλευραὶ

1. 8 Διηρημένης

1. 27 Τῇ ἐπιφανεία

1. 36 τῇ ἐπιφανεία

1. 52 ἀρτιογώνιον,

109. 1. 1 τῇΘΖ, πρὸς τὴν ΖΘ

1. 22 μεγίσε κύκλο τῷ ἐν

1. 25 ΑΒΓΔ

1. 27 ἡ ΚΖ

110. 1. 5 ἢ ἐν τῇ σφαίρα,

-

1. 16 ὁ κῶνος ίσος

1. 17 εἰρημένε·

1.20 **

Cap. XXV.

1. 24 * *

1. 26 αἱ ἄρα ΑΙ, ΘΜ

1. 51 ὁ Ρ κύκλος

Cap. XXVI.

20. 1. 7 **

1. 26 ***

1. 30 * *

Cap. XXVII.

21. 1. 4 * *

1.6 **

1. 9 **

1. 23 ἰσόγωνον

1. 36 ἐπὶ τῶν πρὸ τοῦ
T

1. 37 ἐςὶ ἐν

η υπο των

αι ΕΙ ΘM

ο δε Ρ κυκλος

έχων την επιφανειαν

τη μεταξυ

ισον τω κωνω

:

1. 29 τὸ ἐγγεγραμμένον,

1.47.**

1. 49 διηρημένως

Cap. XXVIII .

-22.1.8 **

1. 13 * *

Cap. XXIX.

1. 19 * *

1. 20 **

1. 37 * *

9. 1. 2 **

1. 3 ΚΕ

22. 1. 47 τῷ ἐν τῇ σφαίρα

23. 1. 3 **

ib. * *

Cap. XXX.

deeſt ἴσον

η επιφανεια

εται αρα

ισογωνιον

επι του πρωτου

εσαι ουν

defunt

διηρημενης

της επιφανειας

της επιφανειας

αρτιογωνιον corr. αρτιόγωνο

τη ΖΕ προς την ΖΕ

μεγισου κυκλου των εν

АВГ

η ΚΖ

των εν τη σφαιρα

οκωνος ο ισος

ειρημένου κωνου

defunt

επεζευγμέναι

1. 9 **

1. 41 ἐπιζευγνυμέναι
1. 16 **

111. 1. 7 τὸ ὑπὸ τ 1. 36 * *

1. 8 τῷπολυγώνωὁ ἐγδεΓραμμένο. 1. 38 **

1. 12 πρὸς ἄλληλα 1.45 * * προς αλλήλας

του υπο της

defunt



392 VARIANTESLECTIONES

Edit. Oxon.

Peg.112. 1. 2 τῦΟκώνε,

Edit. Bafil.

Pag. 24. 1. 7 **

1

deeftO

Codex Florent.

εξει, et ficpaullo infra.

ορθωγινομενον

ισογωνιον ΓΧ (qui nexus adhiberi folet in

Codice pro verbo γίνεται ) το ΗΛΕ τρι-

1. 7 ἔχει
1. 10 *

1. 15 ὀρθῶν γωνιῶν 9. 1. 9 **

1. 16 ἰσογώνιον ἀρὰ τὸ ΗΛΕ τρί- 1. 10 ἰσογώνιον γὰρ &c.

γωνον τῷ ΓΚΑ τριγώνω,

1. 23 περιγεγραμμένα 1. 14 *

1. 40 ἄρα

1. 41 ἐκκέντρα

1. 24 *

1.25 **

Cap. XXXI.

1. 47Ἔσωγὰρ

–114. 1. 6 βάσιν

1. 17 ἐλάσσονα λόγον ἐλάσσονα.

1. 49 τοῦ Κπρὸς Ι.

115. 1. 30 πρὸς τὴν Ι . Ἡ δὲΚ

1. 47 Ποιεῖτε

1. 49 τῇΓΚ,

116. 1. 2 ἴσηἡΘ. Ἔσονίας δὴ αἱΗ,Θ

1. 11 μέρες τῆς Η'

-117. 1. 15 Δεικτέον ὖν,

– ib. ὁ Λ κύκλος

1. 33 καὶ αἱ ἐκ

-118.1.8 πολύγωνον

1. 41 ἴση ἔσω

1. 49 τοῦ ὑπὸ ΑΘ,

119. 1. 1 ἴσε ὄντοςτῷ ἀπὸΘΑ.

1. 2 ἐπιφάνεια

1. 3 κέντρο τοῦΜ.

1. 10 λόγον ἔχεσιν,

1. 15 Ἔσι γὰρ

1. 27 ἡμικυκλίο τὸ ΑΒΓ'

1. 30 μενώσης & BE

1. 44 χήματι

120. 1. 8 ἴσον ἐσὶ

1. 21 βάσεις ἴσες

1. 35 τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι

121. 1. 13 περιγεγραφὲν

1. 26 κύκλος ἐσί.

1. 33 μείζων ἐςὶ ἡ ἐπιφάνεια

1. 39 δὴκαὶ

1. 40 ἀπὸ τὸΔ

1. 44 μείζων ἐςὶ ἡ

1.46 κολύρε
-

ib. οἰσθήσεται,

– ib. ὁ ἡ ἐκ τῶ κέντρω

1.47 ἔχειτῆς

122. 1. 3 ὁ ἡ ἐκτοῦ

1. 14 κὶ τ' ἔτι ἡμισείας

1. 38 τὰς γωνίας

123. 1. 5 Ἐὰν

1. 9 Ἴση ἄρα

1. 25 τὸ ὑπὸ ΓΔ, ΔΞ. Τὸ δὲ ὑπὸ

ΓΔ, ΔΕ,
1

-124. 1. 46 πρὸς τὴν ΑΛ'

-125. 1. 10 ὕτως ἡ ΑΛ

-

1. 12 ὕτως ἡ ἐκ

1. 17 Ὅμοιοι ἄρα εἰσὶν

1. 27 ἐσὶν ὡς ἡ ΕΔ πρὸς ΔΑ, ἡ

ΕΚ πρὸς ΑΛ. Ὡς δὲ

1. 45 ἐλάσσονος,

-24. 1. 13 *

-25. 1. I Prior linea paginæ 25 in

-

-

editione redundat.

Cap. XXXII.

1. 6 *

1. 12 *

1. 22 τῷΚ πρὸς Ι

26. 1. 2 **

9. 1. 30 ποιεῖ

1. 32 *

1. 34 ἴσηἡΘ. ἴσονται δὴ αἱΘ,1,Η

1. 40 μέρες τὸΗ.

Cap. XXXIII.

26. 1. 50 *

- ib. *

27. 1. 7 **

Cap. XXXIV.

1.12 **

γωνον. και

εγγεγραμμένου

deeft

εκ του κεντρου

Cap. XXXV.

1. 32 *

1. 38 *

1.39 *

-ib. .

1. 40 *

10. 1. 3 *
1. 6 **

Cap. XXXVI.

-27. 1. 46 ἡμικυκλίου τὸ ABT &c.

In Schemate editionis ,

quod pertinet ad hoc

Caput, error eſt, nam

pro littera B exhibet

litteram A.

1.47 **

1.51 *

28. 1. 10 *

1. 23 *

1. 30 *

Cap. XXXVII.

29. 1. 3 **

1.8 *

1. 11 **

10. 1. 9 * *

1. 9 *

1. 12

1. 13 *

–ib. ἠσθήσεται

– ib. οὕτως ἡ ἐκτῶ

-ib. *

1. 15 ὕτως ἡ ἐκτῶ

29. 1. 16 * *

Cap. XXXVIII.

1. 24 **

1. 38 *

1. 42 *

10. 1. 24 *

Cap. XXXIX.

30.1.35 **

1. 41 ὡς ἡ ΑΛ

1. 42 ὁ ἡ ἐκ τοῦ

1. 45 ὅμοιοι εἰσὶν

–10. 1. 29 ἐςὶν ὡς ἡ ΕΚ πυρὸς Α.Λ.

ὡς δὲ

1. 39 **

ως γαρ

του βασιν

deeſt ſecundum ἐλάσσονα

τουΚ προς Ι

defunt

41014

της ΓΚ

ιση η ΗΘ. εσονται δη αι ΘΗ

μέρους τηςΗ.

deeſt οὖν

déeſta

deeſtai

τμημα πολυγωκον

έση ωτε

deeſt ὑπὸ

defuntomnia

τη επιφανεία

κεντρου του Λ.Μ

έχουσι λόγον

εται γαρ

μενούσης της ΒΑ

τμηματι

ιση εσι

βασεις ίσας

του βασιν μεν εχοντος

περιγραφεν

deeft ist

μείζωνγt, (quem nexum Codex adhibere

foletprovoce γίνεται) επιφανεια

deeſt καὶ

απο του ΔΕ

μείζων γίνεται η

κωλουρου κωνου

οισθήσεται

ου εκτου

επι της

ου η εκ του

και επι της ημισείας

defunt

εαν γαρ

deeſtἄρα

το υπο ΓΔ, ΔΗ. το δε υπο ΓΔ,ΔΗ

deeft τὴν

ου ηΑΛ

४ (quo nexuCodexutitur fere ſemper ad

indicandam vocem ὕτως, vel οὕτω) η εκ

του. et fic habetur infra ad lineam 44.

editionis, ubi dicitur οὗ τὸ ὕψος.

ομοιοι αρα εισιν

εσιν ως ἡ ΕΔ προς ΔΑ. η ΕΚ προς Α.Λ.

ως δε

ελαττονος

:
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Edit. Oxon.

Pag.126. 1. 5 ὡς ἡ ΕΔ πρὸς ΔΑ,

-

Edit. Bafil.

Pag. 10. 1. 43 ὡς ἡ ΕΛώρος ΔΑ

1. 44 ἡ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάσ-

Codex Florent.

ως η ΕΔ προς ΔΑ

η απο του κεντρου επι την αφην επιζευχθεισαν

τουτεσιν η εκ του κεντρου της ελασσονος
1. 6 ἡ ἐκ τοῦ κέντρα ἐπὶ τὴν ἀφὴν,

τουτέσιν ἡ ἀπὸτοῦ κέντρου

τῆς ἐλάσσονος

σονα

Cap. XL.

1. 24 Δεῖδεῖξαι -31.1. 1 δέδεικται

1. 28 ἐπὶ τὰ 1. 3 **

1. 41 πρὸς τὸν κύκλον .
1. 10 * *

127. 1. 19 πρὸ τότε,

1. 28 Ἐὰν

-128.1.26 ὅπως ἡτῶ

129. 1. 2 Τὸ ἄρα περιγεγραμμένον

1. 3 ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἢ ὁ

σερεὸς τομεὺς πρὸς τὸν Θ
κωνον.

1. 19 τομέος

-130. 1. 1 ἐλάσσονα λόγον ἔχει,

-131. 1. 1 ἀπέσειλάς

-

1. 9 τμήματος

1. 22 διὰ τέτων

--132. 1. 16 ἢ κυλίνδρα ἡμιόλιος

1. 42 τῶν ΗΘ,

133. 1. 5 ὕτω τὴν ΗΘ

1. 20 τετέςιν ή Β,

1. 25 Φησὶ δὲ

1. 27 ἐσιν εἰπεῖν,

1. 29 σαφέστερον

1: 37 ἡμιόλιος ἔσαι τῦ

1. 43 τῷ ΑΓ.

-

-

10. 1. 50

31.

**

Cap. XLI.

1. 27 * *

Cap. XLII.

32. 1. Ι ὅπερ ἡ τοῦ

1. 15 * *

1. 16 * *

1. 25 * *

11. 1. 9 * *

Αρχιμηδες περι σφαιρας και

κυλινδρο βιβλιον β.

33. 1 **

1. 5 **

1. 12 διὰ τῷ τῶν

Cap. I.

1. 20 **

1. 39 **

1. 43 * *

34. 1. 4 * *

11. 1. 17 * *

1. 19 * *

1. 20 σαφέτερον

1. 30 * *

δεδειξαι

επι το

προς τον Ζ κυκλον

περι τουτου

και εαν

οπως η του

η το περιγεγραμμένον

defunt hæc omnia

τομεύς

defunt

In fine libri legitur : Αρχιμηδες περι σφαι

ρας και κυλινδρου α΄.

deeft βιβλιον

επισείλας

deeft

δι' αυτου των

η κυλινδρου ομιόλιος

των της ΗΘ

deeft οὕτω

τουτεσιν η HB

φησιν δη

εσι ποιειν

σαφέσερον

ημιόλιος εσαι του

του ΑΓ κώνου ,

1. 25 ἡμιόλιος διὰ τοῦ

1.40 * *
ου δε ον

12. 1. 1 **

1. 3 **

134. 1. 1 ὁ δέον

1. 12 τῆς ΖΗ.

1. 16 περιγεγράφθω.

1. 39 Εἰ δὲ δέοι

-135.1. 4 ΕΙΣ ΤΗΝ ΣΥΝΘΕΣΙΝ

ΤΟΥ β΄.

1. 8 ὑπ᾿ αὐτῶ

1. 10 ἐντυχήκαμεν,

1. 11 γράφειν.

1. 13 πρὸ τὸ

1. 15 χρεῖται

1. 17 ἔννοια

1. 20 ΩΣ ΠΛΑΤΩΝ.

T

1. 36 Τύτων ὧν

1. 40 ᾧ τὸ μὲν

1. 49 γενομένων

136. 1. Ι ΩΣ ΗΡΩΝ

-

-

1. 15 τὰς ΕΗ, ΕΖ.

1. 19 Δίχα δὴ

1. 20 τέμνεται

1. 22 Κοινὸν προσκείθω

1. 26 Τὸ ἄξαὑπὸ

1. 32 ὡς ΖΔ πρὸς

1. 35 Τριγώνε γὰρ

-

1. 25 εἰ δέος

1.47 **

1. 48 * *

1.49 * *

1. 50 * *

1.51 **

13. 1.
2 **

1. 11 **

1. 14 * *

1. 21 * *

14. 1. 8 * *

1. 12 **

1. 14 * *

1. 17 * *

1. 19 * *

1. 22 **

1. 23 **

1. 40 ΩΣ ΦΙΛΩΝ Ο ΒΥΖΑΝ-

ΤΙΟΣ.

τη ΖΗ

γεγραφθω

ει δε δευι

υπ' αυτου

εντετυχηκαμεν

γραφ (qui nexus in Codicemodo ην, modo

ειν fignificat, ita ut legi poſſit γραφειν,

et γραφης)

προςτο

χρηται

ευνοία

των ουν

deeſt o

γεναμενων

τα ΕΗ ΕΖ.

deeſt δή. E regione autem iftorum ver-

borum in margine Codicis ab eadem

antiqua manu adfcriptum legitur : 2/9

ιβ΄ . του α΄ . των Ευκλείδου .

τεμηται

Et hic in margine legitur : 2/6 σ. τεβ'.

των ευκλείδου .

Iterum in margine: 2/α μή. του α΄. του

ευκλείδου.

ως η Ζ.Δ προς

:

heic quoque in margine : 219 β. του 5ο

των ευκλείδου .

-

-137. 1. 22 Τριγώνε

1. 25 ἡ ΔΑ πρὸς ΑΒ΄

1. 28 τῇ ὑπὸ Ἥρωνος κατασκευή.

1. 39 Πολὺ γὰρ

1. 40 πρὸς τὰ Δ, Ζ .

1. 41 ΩΣ ΑΠΟΛΛΩΝΙΟΣ.

1. 44 Καὶ κέντρῳ

1. 45 περιφέρεια

138. 1. 17 ΩΣ ΔΙΟΚΛΗΣ ΕΝ ΤΩ

ΠΕΡΙ ΠΥΡΙΩΝ.

1. 28 διὰ τὴν ΛΕ τῇ ΛΖ

-

1. 49 τρυγώνε

1. 50 * *

15. 1. 1 τῇ ὑπὸ ἥρωνος κατασκευῆς,

1.7 **

1.8 **

1. ΙΙ κέντρῳ

- ib. **

τριγωνου

και η ΔΑ προς ΑΒ

τη υπο ηρωνος. το γαρ Β Ο παραλληλογράμμου

το αυτο εξι τω ληφθέντι επι της ηρωνος και

τασκευης

πολυγε

προς το ΚΖ.

και κέντρω

περιφερειαν

δια το την ΑΒ τη ΑΖ.-

1. 37 **

5G
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LECTIONES VARIANTES

Edit. Oxon. Edit. Bafil. Codex Florent.

Pag.138. 1. 41 ἴσαι ΜΒ,

1. 47 ἐπὶ τεταγμένα

1. 50 ὡς ἐπὶ

1. 48 ὡς τῶν ὁμοίως

1. 51 παραθέσει

1. 53 ἔσονται ἡ ἀχθεῖσα,

139. 1. 29 ΩΣ ΠΑΠΠΟΣ

1. 33 πρότασιν κῇὸ τὰ ἀπὸ τῆς

1. 35 ὀφειλεσῶν

1 45 σημεῖον, τὸ δὲ

140. 1. 6 Νενοήσθω

– ib . ἐπὶ τὸ Δ,

1. 7 ἐπιζευχθεῖσα

1. 8 τῇ ΛΗ,

1. 10 κἡ ΑΓ.

141. 1. 1 ΩΣ ΣΠΟΡΟΣ.

1. 29 ἡ ΘΒ πρὸς ΓΒ.

1. 31 τουτέςι τὸ ἀπὸ ΑΒ

–ib. ἄξα τὸ ἀπὸ Α Β

1. 36 ἡ ἢ ΘΒ πρὸς ΒΓ διπλασίονα

1. 41 εἰξημένη.

1. 42 ΩΣ ΜΕΝΕΧΜΟΣ.

1. 43 αἱ Δ, Ε.

– ib. τῶν Δ, Ε

1. 45 ἡ ΑΗ πεπερασμένη κατὰτὸ

Α΄ κὴ πρὸς τῷ Α

1. 46 ἡ ΑΖ

1. 48 αἱ Δ, Β, Γ,

– ib . τῶν Δ, Γ

1. 51 ἄρα τὸ Θ,

142. 1. 3 Ἐπὶ ὑπερβολῆς

1. 20 ἴσον τῷ ὑπὸ Δ, Γ, ἐςὶν ὡς

Pag. 15. 1. 49 **

- 16. 1. 2 * *

–ib. ὁμοίως

1. 3 **

1. 4 * *

1. 6 κὶ ἡ ἀχθεῖσα

1.33 *

1. 38 * *

1.46 * *

17. 1. 6 νενοείθω

ib. *

1. 7 ἐςὶ τὸ Δ.

-ib. **

1.8 **

18. 1. 3 * *

1. 4 **

-ib. * *

1. 7 ἡ δὲ ΘΒ διπλασίονα

1. 9 γραμμῇ.

1. 11 * *

-ib. * *

1. 12 ἡ ΑΗ περασμενη κατὰ τὸΑ

καὶ πρὸς τῷΑ

1. 13 AZ

1. 14 * *

-ib. **

1. 16 ἄρα τῆς Θ

1. 19 * *

1. 32 ἴσον τῷ ὑπὸ ΔΓ, ἐςὶν ὡς

ισαν αι ΜB

επιταγέναμεVOS

ομοιων

deeſt ὡς

παραθέσεις

εται η αχθείσα

προθεσιν και τα της

των οφειλουσων

σημείον εσω το δε

νενοησθω

επεζευχθείσα

επι το Λ.

defunt.

και η ΑΓ.

η ΘΓ προς ΓΒ.

τουτέςι το από ΑΘ

αρατο απο ΑΘ

η δε ΘΒ πρὸς ΒΓ διπλασιονα

γεγραμμένη

αι ΑΕ

των ΑΕ

η ΔΕ πεπερασμενη κατα το Δ και προς τω

AZ

αι ΑΒΓ

των ΑΓ

αρα το Θ

επει υπερβολης

ισον εσι τω υπο ΔΑΖ εσιν ως

7

Schema ad finem fuperioris problematis

in Codice appofitum, quum aliquan-

tum differat ab illo editionis. heic de-

pictum exhibemus.

0

a 2 ع

ខ

1. 38 **

1. 43 ὡς ἡ ΔΒ πρὸς ΒΕ. τὸ ἄρα

19. 1. 1 **

1.48 **

1. 2 καὶ δοθέντα τὰ

1. 4 **

1. 6 **

-

1.18 **

- ib. * *

1. 23 * *

1. 26 *

1. 28 *

20. 1. 9 *

1. 29 ΑΛΛΩΣ.

1. 30 πρὸς ὀρθὰς αι προς ορθας

1. 34 ὡς ἡ ΓΒ αρὸς ΒΔ, οὕτως ἡ

ΔΒ πρὸς ΒΕ΄ τὸ ἄξα

1. 42 τὴν ΒΕ.

1. 47 τῆς ΔΖ·

ως η ΓΒ προς ΔΒ η ΔΒ προς ΒΕ . το αρα

της ΒΕ

της ΕΖ

δοθέντα αρατα

defunt

τεμασι δη αλλήλας

1. 50 Καὶ δοθέντα ἄρατὰ

1. 53 ΒΔ, ΒΕ.

143. 1. 3 Τέμνεσι δὴ ἀλλήλαις

1. 18 Η ΑΡΧΙΤΟΥ ΕΥΡΕΣΙΣ,

ΩΣ ΕΥΔΗΜΟΣ ΙΣΓΟΡΕΙ

1. 19 αἱ ΑΔ, Γ.

1. 28 τέμνει

1. 43 τὸ κινώμενον

1. 20 τῶν ΑΔ, Γ

1. 34 τῇ ΑΠ εὐθείᾳ,

-144. 1. 6 ἐσι ἄρα

αι ΑΒΓ

των ΑΒΓ

τεμεί

της ΑΠ ευθείας

το μεν κινόμενον

αρα εσι.

In Schemate ad hoc pertinente theorema

Codex nofter exhibet lineam rectam a

circulis ſejunctam, et littera y deſigna-

tam, quæ in editione defideratur.

καλου

1. 14 ΩΣ ΕΡΑΤΟΣΘΕΝΗΣ.

1. 19 κύβε 1.18 **

1. 20 ἐν πάχει 1. 19 * εν ταχει

1. 27 πρῶτον 1. 23 *
πρωτος

1. 32 τινά 1. 26 *
τίνας

–ib. νόσε.
1. 27 * deeft

1. 33 ἐπιταχθέντας, -ib. * deeft
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Edit. Oxon.

Pag. 144. 1. 34 Διαπεμψομένως

1. 36 δοθεισῶν

1. 41 ἐπιβραχύτιτῷ

1. 42 ὀργανικὴ

1. 46 οχηματίζειν,

1. 49 καθισᾶναι,

145. 1. 2 χοινικίδας,

1. 3 εἰ μέλλει

1. 25 πρὸς Κ.Η. Πάλιν

1. 27 παραλλήλοις, ἡ ΗΚ πρὸς
ΚΘ'

1. 36 ἀποδέδεικται .

1. 39 πινακίσκος

1. 50 ἔχεις

146. 1. 1 τὰ Α, Β, Γ, Δ

1. 17 διπλάσιον

1. 17 Φράζεση,

1. 29 Πτολεμαΐε

- ib. συνηβῶν

1. 33 ἄνθεμα

1. 35 ΩΣ ΝΙΚΟΜΗΔΗΣ

1. 36 Ἐν τῷ περὶ κοιχοειδῶν γραμ-

μῶν.

1. 38 συγγράμματι ,

1. 39 ἀποπληρῦντος

1. 42 ἀνελλειπῶς . Τῶν τοίνυν,

147. 1. 12 εἰς τὸ ἀξώνιον,

1. 28 κυλινδρίῳ

1. 33 κογχοειδή

1. 41 τῷ ΑΒ,

1. 44 τῆς ΘΝ

148. 1. Ι λοιποῦσα

Edit. Bafil.

Pag. 20. 1. 28 διαμεμψαμένοις

1. 29 * *

1. 32 * *

1. 33 **

1. 36 * *

1. 38 * *

1.45 * *

1.47 εἰ μένει

21. 1. 9 * *

1. 11 **

1. 16 ἀποδέκται

1. 18 **

1. 25 * *

1. 28 τὰ Α, ΒΓ, Δ

22. 1.

1.

1 **

2**

1. 13 πτολεμαῖς

–ib. συνη ων

1. 17 * *

1. 21 συγράμματι

1. 22 **

1. 24 ἐλλείποις. τῶν τοίνυν

23. 1. 3 εἰς τὸν ἀξόνιον

1.8 **

1. 12 κογχοειδεί

Codex Florent.

διαμεμψαμενους corr. διαπεμψαμενες

των δοθείσων

βραχυτητι του

οργανικη ληψης

μετασχηματίζειν

καθισασθαι

χοινικιδας

ει μελει

προς ΖΗ. παλιν

παραλληλοις η ΖΚ προς Κ.Θ

αποδεδεικται

πεινακιζους

έχης

τα ΑΒ ΓΔ

διπλησιον

φραζεται

πλολεμαίε

συνηβων

ανθ' έμα

συγγραμματι

αποπληρουντος χρειαν..

ελλειπες τοινυν των

εις τι αξονίον

κυλινδριον

κογχοειδη

1. 17 * *
της ΑΒ.

1. 19 * *
της ΘΗ

1. 20 ** λείπεσα

1. 21 ** τοις ΜΗ

- – ib. μείζων ἔσι

-

ib. ωξὸς τῷ Θ.
- ib . **

1. 3 τοῖς Μ, Ν,

ib. μείζων ἐςὶ
μείζων εται

προ τω Θ. Schema ad hanc demonſtra-

tionem pertinens ita in Codice de-

pictumeft.

11

ε

3

α μ
ξ

V x

1. 3ο τῇ ΛΖ ἀδύνατον τη ΛΖ. οπερ αδυνατού

24. 1. 4 * * διαγαγειν

1. 7 ** συμβαλλεί

1. 13 * *
τη ΑΛ

1. 14 **
i

ισην την ΘΚΑΔΗ. τη ΓΖ

1. 18 τῇ ΑΖ ὅπερ ἀδύνατον.

1. 26 διάγειν

149. 1. 1 Συμβάλει

1. 10 τῇΑΔ

1. 13 ἴσην τὴν ΘΚ. τῇΑΔ, ἢτῇ
ΓΖ.

1. 15 κατὰ τὸ Μ.

1. 16 ὡς ἡ ΓΑ

1. 34 ΑΔ.

1. 35 ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΗΓ

1. 37 Καὶ σκυθέντι

1. 39 τῇ ΘΚ,

1. 41 ἴσον τὸ ὑπὸ Β ΜΑ,

1. 43 Ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ ΒΜΑ,

μετὰ τοῦ ἀπὸ ΑΔ, τῷ

ὑπὸ ΒΚΓ μελὰ ὁ ἀπὸ ΓΖ΄

1. 44 ὧν τὸ ἀπὸ ΑΔ ἴσον τῷ

1. 48 οὕτως

150. 1. 15 κορυφὰς ἔχοντες

1. 19 νενοήθω

1. 25 Ἔτι δὴ

1. 22 βάσιν μὲν ἔχων

1. 37 κύκλος πρὸς τὸν

151. 1. 8 ἴσος ἄρα ὁ Μ

1. 16 ἀφαιρεθέντος

1. 16 κατὰ τὸ ΜΓ,

– ib. ὡς ἡ ΦΛ

25. 1. 12 * *

1. 14 **

1. 16 * *

1. 18 τῇ ΘΗ,

1. 21 * *

1. 24 ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ ΒΜΑ μετὰ
τῷ ἀπὸ ΛΔ, τὸ ὑπὸ ΒΓΚ

μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΖ

-ib. * *

1. 26 **

Cap. II.

-34.1.12 **

1. 14 * *

1. 15 * *

1. 17 * *

1. 23 κύκλος πρὸ τὸν

1. 28 **

1. 31 αφερεθέντος

κατα το м.

ως η ΓΛ

της ΑΒ.

αλλ' ως η ΜΓ

και συνθεντι

τη ΘΚ.

ισον τα υπο ΒΜ

defunt omnia.

ων το ΑΔ ισον το

deeft

κορυφας έχοντα

νοείθω

deeſt μὲν

εσαι δη

κυκλος προς τον

έσος αρα εσιν ο Μ

αφαιρεθέντος
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Edit. Oxon.

Pag.151. 1. 21 ὡς συναμφότερος,

1. 28 ΑΒ. Ὁ ἄρα Ν κύκλος ἴσος

ἔσαιτη

1. 39 ὕψος τῷ Ν κώνε,

152. 1. 3 δείξομεν

1. 10 τῆς σφαίρας.

1. 22 Ἴσον ἄρατὸ ὑπὸ ΔΘ, ΘΚ,

τῷ ὑπὸ τῶν ΔΚ,

1. 24 Ὡς ἡ ΚΘ πρὸς ΘΔ, ἡ ΘΓ

πρὸς ΓΔ.

1. 27 ἡ ΑΕ πρὸς ΕΓ.

153. 1. 29 πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΕ.

1. 41 λαμβανομένῳ

1. 45 τέμνει

154. 1. 6 Ὅτι δὲ οὖν

1. 13 νενοείσθω

1. 16 Ὁ ἄρα κῶνος

1. 18 ὅπερ ἡ

1. 21 τὴν ἐκ τῶ κέντρα

1. 23 Ὁ Ζ ἄρα

1. 32 ὁ ΒΘΖΑ

Edit. Bafil.

Pag. 34. 1. 34 **

1. 37 **

-35. 1. 5 ὕψοςτοῦ κώνου

-

1. 13 *

1. 17

1. 23 ἴσον ἄρατὸ ὑπὸ ΔΘΚ, ΘΑ

τῷ ὑπὸ τῶν Δ.Κ

1. 24 * *

1. 25 * *

25. 1. 37 πρὸς τὸ ΒΕ.

1. 45 **

1.47 *

1.51 **

26. 1. 4 * *

1. 6 *

1. 8 οὗ περ ἡ

1. 10 τὴν τοῦ κέντρα

1. 11 **

1. 17 *

1. 37 ἀλλήλοις
1. 20 *

1. 45 τὸ ΒΑΖ τμῆμα σφαίρας 1. 27 *

155. 1. 19 ὡς τὸ ἀπὸ ΑΓ,

1. 22 ὕψες τῆς Θ Δ

27. 1. 2 **

– ib . Ὡς δὲ ἡ ΑΕ

1. 23 πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ,

1. 4 *

-ib.

1. 5 **

3

Cap. III .

**-

1. 42 τῇ ΑΔ' τῇ δὲ ἐπιφανείᾳ τῶ

ΔΒΕ τμήματος ἴσος ἐσὶ

κύκλος, οἱ ἡ ἐκ τῶ κέντρου

ἴση ἐςὶ

πρὸς ἀλλήλες

-

36. 1.

–27. 1. 10 πρὸς ἀλλήλοις

1. 15 * *

Cap. IV.

-36.1.33 κὶδιὰταῦτα τοῖς

1. 37 **

37. 1. 6 *

1. 12 **

1. 15 οὐκ ἔχει

1. 26 * *

1. 29 τῷ ὑπὸ ΛK

27. 1. 22 **

1. 29 *

1. 32 οὕτως τὸ ἀπὸ Λ.Κ

1. 37 *

1.44 *

1. 48 *

1. 5ο ἀδιαρθρώτως,
-

ib. ἀναποπληρῶσαι

28. 1. 2 ἀποδεικτική

1. 3 **

1. 9 *

1.18 *

1. 24 *

– ib. τὸν Ζ ποιήτω. λέγω ὅτι

1. 25 * *

1. 27 * *

– ib. ποιήτω

1. 35 κακαὶ ὡς ἄραΗ

1. 38 *

1. 43 λέγω ὁ τοῦ

1. 45 ἐπὶ τὸν Β

29. 1. 1 πρὸς τὸν 5'

1. 5 καὶ τοῦ σ'

– ib. διπλασιασιεπιτετάρτε

1.8 **

1. 9 **

1. 11 **

1. 12 **

1. 19 *

1. 24 * *

1. 28 **

1. 30 * *

1. 31
*

1. 32 ἡ ΖΒ πρὸς ΖΡ

- ib .

**

Codex Florent.

•συναμφοτερος

defunt

υψος τε Ν κωνε

deeft

defunt

ισον αρατο υπο ΔΚ.ΘΑ τω υπο των ΔΘΚ

defuntomnia

η ΘΕ προς ΕΓ

προς το υπο ΒE.

λαμβανομενω κωνω .

Τεμνη

οτι δε και

νοείθω

ο αραΕ κωνος

ουπερ και η

οαραΖ

την εκ του κεντρου

• ΒΟΖΑ

αλληλους

το ΑΒΓ τμημα της σφαιρας

ουτως το απο ΑΓ

υψους της ΘΑ

ως δε η ΔΕ

προς το υπο ΔΕΓ

defunt omnia.

-156. 1. 30

1. 39 οὕτως τὸ ἀπὸ ΒΔ πρὸς τὸ

ἀπὸΔΑ.

-157. 1. 22 Καὶ διὰ τὰ αὐτὰ τοῖς

1. 31 ὕτως ἡ ΔΧ πρὸς ΧΒ .

158. 1. 5 ὕτως ἡ ΒΖ πρὸς ΖΧ·

1. 17 Λοιπὸς ἄρα

1. 23 ἔχει

1. 45 τέμνει

159. 1. 5 τῷ ἀπὸ ΛΚ᾿

1. 28 ὡς ἡ Λ

–160. 1. 5 ἡγέμενα

1. 1ο ᾿Αλλὰ ὡς τὸ ἀπὸ ΡΛ πρὸς

τὸ ἀπὸ ΚΛ, οὕτως τὸ ἀ-

πὸ ΚΛ

1. 20 Ἐπεὶ γὰρ

1. 31 λόγος ἔσι

1. 38 Ὅτι μὲν

1. 41 ἀδιαρθώτως.

1. 42 ἀναπληρῶσαι,

1. 44 ἀποδεικτεκῶς,

1. 45 διατρίψαντας

1. 55 τις απερὶ

161. 1. 13 οὗ ἡ μονὰς

1. 21 ὁ ἄρα Ε

1. 22 τὸν Ζ ποιείτω. Λέγω ὅτι

1. 23 τῷ τῷ Α

1. 25 Ὁ γδ' Β τὸν Ζ

1. 26 ποιείτω.

1. 35 Καὶ ὡς ἄρα ὁ Η

1. 39 τοῦ τοῦ Α πρὸς – Βλόγω.

1. 45 Λέγω ὅτι ὁ τοῦ

1. 49 ἐπὶ τὸν β',

162. 1. 7 κὴ τοῦ σ'

1. 57 πρὸς τὸν 5'΄,

–ib. διπλασιεπιτετάρτα.
1. 12 ἐπὶ πάντων

1. 14 μεγέθεων,

προς αλληλους

η ΒΔ προς ΔΑ

και δια ταυτοις

ουτως η ΒΧ προς ΧΒ

οὕτως η ΒΖ προς ΒΧ

λοιπον αρα

deeſt οὐκ

τέμει

τω απο ΛK

ως η ΛΑ

τα ηγουμενα

αλλ' ως το απο απο ΡΛ προς το απο ΛΚ,
ούτως το απο ΛΚ

επει γαρ εξιν

λογος εται

Titulus : Περὶ συνθέσεως λόγων, qui in edi-

tione apponitur in margine ad hunc

locum, nullus eft inCodice, fed omnia

conjunguntur.

αδιαρθρωτως πως.

αποπληρωσαι

αποδεικτικως

ενδιατρίψαντας

deeſt τῶ

ουσα η μονας

ο αραΓ

τονΑ ποιει. ο δε Β τον Ε πολλαπλασιασας τον

Γ. ο δη Δ τον Ε πολλαπλασιασας τον Ζ.

ποιείτω. λεγω οτι

τουΑ

ο γαρ Β προς τον Ζ

WOLELTW

και ως αρα οΗ

του Α προς τον Β λογον

λεγω ότι ο του

επι το Β

deeft πρὸς

deeft τοῦ

διπλασιεπιτεταρτε

επι παντων δε

μεγεθων

κειμενοι όροι

δυο γαρ οντων οξων

ον έχει οΑ

1. 17 κείμενοι,

1. 18 Δυὸ γὰρ ὅρων

1. 27 ὃν ὁ Α

1. 33 πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΧ · προς το απο ΒX

1. 40 οὕτω διάδηλον. ὕτως εςαι δηλον.

1. 43 ἡ ΚΡ αρὸς ΡΒ. η ΚΒ προς Ρ.B

1. 45 ἤπερ ἡ ΚΡ αρὸς ΒΡ΄ ηπερ η ΚΒ προς ΒΡ

1. 46 ἡ ΖΒ πρὸς ΒΡ. η ΖΒ προς ΒP

1. 47 Ἐὰν ἄρα ανατρεψαντι . η ΡΛ προς Λ.Χ. ελασσονα λόγου

έχει ηπερ η ΒΖ προς Ζ Ρ. ίαν αρα
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:

Edit. Oxon.
Edit. Bafil.

Codex Florent.

Pag.163. 1. 4 πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΧ, κὴ τῷ τῆς Pag. 29. 1. 38 πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΧ, καὶ τῆς προς το απο ΔΚ και της ΒΖ προςΖΚ. τω δε

ΒΖ πρὸς ΖΧ· ὁ αὐτὸς δὲ

τῷ τῆς ΒΖ ωρὸς ΖΘ ἰσὶ,

κὴ ὁ συγκειμένος ἐκ τοῦτῆς

ΒΖ πρὸς ΖΧ, κὴ τοῦ τῆς

1. 7 τὸ ἀπὸ ΔΧ,

ΒΖ πρὸς Ζ.Χ. ὁ αὐτὸς δὲ

τῷ τῆς ΒΖ πρὸς ΖΘ ἐςὶ,

καὶ ὁ συγκείμενος ἐκ τοῦ τ

ΒΖ πρὸς ΖΧ, κὶ τοῦ τῆς

ΖΧ πρὸς ΖΘ λόγε. καὶ ὁ

συγκείμενος ἄρα

ΖΧ πρὸς ΖΘ λόγε· καὶ ὁ

συγκείμενος ἄρα

1. 40 * *

1. 8 πρὸς ΖΧ

- ib. * *

1. 41 * *

1. 43 **

1. 9 τῆς ΒΖ πρὸς ΖΧ,

1. 12 Καὶ δὴ δοθεῖσαν τὴν ΔΖ τε-

μεῖν δεῖκατὰ

1. 28 ἐπιβάλλειν

1. 29 ἑτέραν

1. 32 μή ποτε

1. 34 προβλελημμένα

1. 38 ὀλίγην

1. 41 γλῶσσαν

1. 42 ἐγέγραπιο·

1. 48 ἐννοίας

1. 51 διορισμῶν.

164. 1. 12 ὕτως ἡ ΓΗ

1. 25 οὕτως τὸ ὑπὸ ΓΗΖ ωρὸς τὸ

ἀπὸ ΖΚ. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΓΗ

30. 1. 2 * *

5 **

1. 3 ἑκατέραν

1.

1. 9 **

1. 6 προλελημμένα

1. 11 γλῶσαν

1. 12 * *

1. 15 * *

1. 17 διορισμένων

1. 26 **

1. 40 οὕτως τὸ ὑπὸ ΓΗΖ πρὸς τὸ

ἀπὸ ΖΚ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΓΗ

πρὸς ΗΜ :

αυτω τω της ΒΖ προς Ζ Θ ο αυτος εσι και

ο συγκειμενος εκ τε της ΒΖ προς ΖΚ. και

της ΧΖ προς ΖΘ. και ο συγκειμενος αρα.

1

το απο ΔΚ

προςΖΚ

της ΒΖ προς ΒX

και εσαι δοθεισαν της ΔΖ. τεμειν δη κατα

επιβαλειν

ετεραν

μητε

αρα λελημμένα
.1

ολίγην μεν

γλωσσαν

εγγεγραπιο

ευνοίας

διορισμων

ὕτως το απο ΓΗ

αλλ' ως το υπο ΓΗΖ προς το απο ΖΚ. αλλ' ως

η ΓΗ προς Ηм

δια τε Η

deeft

η γραφη υπο περιβολη

deeft ἄρα

πρὸς ΗΜ,

1. 31 διὰ τὸΗ 1. 47 διὰ τοῦ Κ΄

–ib. δύναθαι 1. 48 * *

1. 38 γραφῇ ὑπερβολή, 31. 1. 2 * *
:

1. 47 δύο ἄρα
1. 7 **

1. 48 βάσεις τὸ ἀπὸ
1.8 ** βασις το απο

165. 1. 4 τῶν ὁμοίως
1. 10 ** των ομοίων

1. 15 ἀναλύσει
1. 17 ἀναλήσει

αναλυσει

1. 22 καὶ συμπιπλέτω τῇ ΓΕ
1. 21 * *

defunt

1. 24 τὸ ΖΘ
1. 22 * *

το ΖΒ

1. 45 ὕτως
1. 44 * *

deeft

166. 1. 1 παρὰ τὴν ΖΝ, 1. 48 * *
παρα την ΖΗ

1. 2 καὶ ἔσω ἡ ΜΕΖ.
1. 49 * *

και έσω ως η ΜΞΕ

1. 6 τῷ δευτέρω βιβλία 32. 1.
defunt

【 **

1. 10 ἡ ΒΕΚ,
1. 4. ἡ ΒΚΖ

η ΒΚΕ

1. 13 τὸ ΡΟ
1. 5 **

Το ΡΘ

1. 14 ἐπιζευχθῇ

1. 20 τὸ Δ χωρίον,

1. 25 Ὅτι

1. 6 **

1. 9 **

1.12 **
οτιδε

επιζευχθη ευθεια

έσον το Δ χωριού

επι την ΒΑ

1. 27 ἐπὶ τῆς ΕΑ, 1. 13 ἐπὶ τῆς ΒA

–ib. ἐντῇ
-

ib. ἐν τῆς
εν τη

1. 37 πάντων ὁμοίως
1. 29 * *

παντων των ομοίως

1. 42 ἕκτον 1. 38 έβδομον
ευδομον

167. 1. 9 παραβολῆς, 33. 1. 5 * *
υπερβολης

1. 15 Ἐφήπλετο
1. 7 **

αφηπλετο

1. 29 ἴσον ἄρα τὸ
1. 12 ἴσον γὰρ τὸ

έσον γίνεται το

1. 36 ΧΗΩ .
1. 14 **

ΧΝΩ.

1. 39 ΧΗΩ,
1. 16 **

ΧΝΩ.

επι την ΒΑ

1. 47 ἐπὶ τὴν ΕΑ

1. 49 συμβαλέτω

1. 53 κὶ τῷ ΑΗ

168. 1. 2 τῷ ὑπὸ Β,Η Μ΄

-

1. 13 μεταξὺ τῶν Ε, Β λαμβανο-

μένων. Πάντων ἄρα

1. 15 Ἐπισῆσαι δὲ

1. 19 τοῦ ἀπὸ τῆς

169. 1. 6 εἶχον

1. 7 Προσιθεμένων

1. 14 πρόκειται

1. 18 ὑφ᾽ ὑμῶν

1. 25 μείζονα

1. 32 ὡςδύο

1. 38 ἐδαμῶς

1. 41 συνέγραψε τὸν τρόπον

1. 44 ἠφανισμένας

1. 46 ΩΣ ΔΙΟΝΥΣΟΔΩΡΟΣ.

170. 1. 11 ἐπὶ τὴν ΑΒ

– ib. κὶ διὰ τῶν Η, Λ

1. 14 δὲ ΑΒΚ,

1. 22 ἴση ἐσὶν,

1. 32 τῷ ὑπὸ ΖM, AH,

1. 33 ή ΜΑ

1. 40 οὕτως ὁ κύκλος,

1. 41 ἐςὶ τῇ ΑΒ, πρὸς τὸν κύκλον,

· ἡ ἐκτοῦ

1. 42 Καὶ ὡς ἄρα ὁ κύκλος, ὁ ἡ ἐκ

1. 20 * *

1.22 **

1. 24 * *

1. 32 μεταξὺ τῶν ΕΒ λαμβανομέ-

1. 26 **

νων. πάντων ἄρα

1. 34 * *

1. 37 * *

34. 1. 8 **
-

ib. προτιθεμένων

1. 14 * *

1. 17 * *

1.27 * *

1. 31
**

1.35 * *

1. 37 συνέγραψα τὸ πρῶτον

1. 40 ἠφανισμένην

35. 1. 3 ἐπὶ τὴνΑ ΑΒ

ib. * *

1. 4 **

1. 6 **

1. 9 τῷ ὑπὸ ΖMAH,

1. 10 **

1. 14 **

1. 15 ἐςὶ τῇ ΑΒ, πρὸς τὸν κύκλον

-

· οὗ ἡ ἐκ τοῦ

ib. καὶ ὡς ὁ κύκλος οὗ ἡ ἐκ τοῦ

συμβαλλετω

deeſt καὶ

τω υπο Β,Η Ω

μεταξυ των ΑΕ λαμβανομένων. εδείχθη δε και
επι πανίων των μεταξυ των Ε Β παντων αρα

επισησαι δη

τε απο το της

είχεν

προστιθέμενων

προβαίνει

υφημων

και μείζονον

ωδυο

ουδαμου, ita enim videtur legi debere in

noſtro Codice potius quam εδαμῶς

συνεγραψατο τροπον

ηφανισμένα

επι την ΑΒ

και 2/α ΗΛ

δε αι ΑΒΚ

εσιν ίση.

τω υπο ΛΜМАН

ουτως η ΜΑ

8 ο κύκλος

εσι τη ΑΜ. και ως προς τον κύκλον η εκ τα

τὸκέντρου ἴση ἐςὶ τῇ ΑΒ,

πρὸς τὸν κύκλον, οὗ ἡ ἐκδ

κέντρα ἴση ἐςὶ τῇΒM,

1.47 ἐσὶ τῆ вм,

171. 1. 4 ἄρα ὁ βάσιν

1. 12 τὸ Β,

1. 29 κῷ ὕτως

κέιρε ἴση ἐςὶ τῇ ΑΒ, πρὸς

ἡἐκτοῦ κέν-τὸνκύκλον οὗ ἡ ἐκ

τρε ἴση ἐςὶ τῇΒΜм,

1.18 **

1. 23 ὁ ἄρα βάσιν

1. 28 * *

36. 1. 9 **

defunt hæc omnia.

εσι τη ΑΜ

αρα ο βασιν

το Δ

deeſt καὶ

|

5 H
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Edit. Oxon.

Pag.171. 1. 39 ΩΣ ΔΙΟΚΛΗΣ

1. 40 Ἐν τῷ περὶ Πύριων.

1.42 ἀπέδειξεν,

1. 44 τὴν αὐτὴντῷ τμήματι,

1. 51 τὴν ΕΑ, AZ

172. 1. 1 πρὸς ΖΑ,

1. 15 ὁ βάσις

1. 17 Καὶ γὰρ τῦτο

1. 18 ἐπὶ ὃ ἴσων

1. 21 πρὸς τὴν ΖΒ΄

1. 29 δοθεῖσαν

1. 40 αἱ ΘΑΚ,

1. 41 καὶ ἐπιζευχθεῖσαι

1. 42 ἐκβεβλήθωσαν

1. 43 διὰ τῷΛ

1. 48 ἡ ΖΑ τῇ ΘΑ.

1. 49 πρὸς

1. 52 ABE,

1. 53 + ΘΑΕ

173. 1. 14 ἴση ἡ ΕΟ

1. 18 κατὰ Τ, Υ.

1. 19 διδομένει

1. 22 αἱ ΣΤ, PY

1. 26 ἡ ΣΒ πρὸς ΒΕ΄

1. 29 οὕτως ἡ ΣΕ πρὸς ΕΡ .

– ib . πρὸς ΟΥ, οὕτως

174. 1. 4 ἐλλείψεως .

1. 5 τῷ ΝΜ

1. 9 δεδόσθαι ,

1. 13 πρὸς ΒΕ,

Codex Florent.Edit. Bafil.

Pag. 36. 1. 17 ἀπόδειξεν

θ

1.18 *

1. 22 * *

1. 23 **

1. 28 **

1. 29

-ib.

*

1. 31 * *

1. 36 * *

37. 1. 5 **

1.6 **

- ib. **

1. 7 **

1. 9 *

1. 10 πρὸ

1.12 **

-ib. * *

1.31 **

1. 32 **

-ib . * *

1. 34 **

1. 37 *

1. 38 οὕτως ἡ ΣΥ πρὸς ΕΡ

1. 39 **

38. 1. 2 * *

1. 3 **

1. 5 **

1. 8 **

απέδειξεν

κωνω την τω τμηματι

την ΕΖ ΖΑ

προς ΖΔ

ου βασις εσιν

και γαρ και τουτο

επ' ίσων

προς την ΖΕ

δοθείσαν ευθείαν

αι ΘΑΖ

deeſt καὶ

εκβληθεισαν

και 2/α τεΛ

η ΖΑπρος ΘΑ

προς

της ΘΛΕ

της ΑΒΕ

ιση η ΕΘ

κατα τα ΤΥ

δεδομένου

αι ΣΡ ΤΥ

η ΕΒ προς ΒΣ

ουτως η ΣΕ προς ΕΡ

προς ΟΥΣ ουτως η ΣΕ προς ΕΡ, ουτως

ελληψεως

του ΗΜ

δεδοσθω

ώροςΑΕ

Heic quoque Schema, uti jacet inCo-

dice, duximus depingendum,quum ab

editoaliquantumdifcrepet.

と

η
λ

3 C α

κ με

G

T

४ δ

1. 16 ἐπὶ δ

1. 26 παρὰτὴν Φ

1. 28 ἀσυμπλώτες τὰςΑΚ, ΚΜ, 1. 17 ἀσυμπλώτοις τὰς ΑΚ, ΚΜ ασυμπλωτες τας ΑΒ КМ

1. 32 αἱ ΚΑ, MB

1. 46 Καὶ δι᾽ ἴσε

1. 48 τὸ ἀπὸ ΟΥ,

1. 52 οὔσης

175. 1. 2 τὸ ἀπὸ ΞΟ,
ef

1. 3 τὰἥμισυ·

1. 4 ἴση γὰρ ἡ ΞΟ

1. 6 ὡς συναμφότερος

1. 15 ἡ Γ πρὸς τὴνΔ,

1. 18 ὡς τὸ ὑπὸ

1. 19 Καὶ ὡς ἄρα

ال

1. 10 τῆς ἐπὶ επι της

1. 16 περὶ τὴνΦ παρατην Φ

1. 19 * * αι ΚΜ, ΜB

και δι' ισου

το από ΟΡ

176. 1. 27 τὰπαρὰ τὴν ΕΗ

1. 47 οὕτως

1. 48 ὡς ἡ ΚΔ

1. 49 ὡς ἡ ΚΒ

1.28 **

1. 29 **

1. 31 * *

1. 33 **

-ib. * *

1. 34 ἴση δὲ ἡ Ξο

1. 35 **

1. 40 ἡ Γ την Δ

1.41 * *

1. 42 **

39. 1. 34 τὰ περὶ τὴν ΕΗ

40. 1. 11 * .

- ib. **

L12 **

ισης

το απο ΞΘ

ταημιση

defunt

ως η συναμφοτερος α

* Γ προς την Δ

ως το απο

deeft ἄρα

τα παρα την Η

deeft

ως η ΚΑ

ως η ΚΑΒ

1
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Edit. Oxon.

Pag. 176. 1. 51 ἐντὸς τῷ Ζ

-

1. 52 ἐκτὸς τῷ '

177. 1. 2 μεγεθῶν

1. 12 ὡς ΡΑ

1. 33 καὶ ὡς

1. 42 Ἔτι δὲ

Edit. Bafil.

Pag. 40. 1. 13

-

**

Codex Florent.

εντος τε Β

εκτος το ΘΔ

των μεγεθων

ως η ΡΑ

Cap. V.

-ib. * *

1. 18 μεγέθων

1. 23 * *

-38 . 1. 10 * * ωςδε

1. 12 * * εσαι δε

1. 20 λόγος ἄρα καὶ τὰς λογος αρα και της

1. 22 **
εσαι άρα

دمحم

178. 1. 9 Λόγος ἄρα καὶ τῆς

1. 14 Ἔσιν ἄρα

1. 43 Ἔσι δη

1. 47 ἡ ΡΕ, ΞΥ πρὸς τὴν ΞΥ,

179. 1. 1 Ἴσος ἄρα ΨΘΚ

1. 28 οὕτως

1. 33 πρὸς ΦΟ,

1. 54 ἴσον τῷ ὑπὸ

180. 1. 5 ὡς συναμφοτέρω

1. 6 Καὶ δοθεῖσα ἡ ΦΗ. Δέδο

1. 11 ἐςὶ

ται ἄρα

1. 29 ἐναλλάξ ἡ ΨΥ

1. 32 αἱ βάσεις τὸῖς

1. 33 ἀλλήλας,

1. 41 ΕΙΣ ΤΗΝ ΣΥΝΘΕΣΙN

ΤΟΥ 5΄.

1. 42 εἰσιν αἱ ΑΒ, ΘΚ,

3 ὅ ἐσαι ἑνὶ181. 1.

1.8

1. 23 ὁ ἡ ἐκ

1. 27 τμημάτων

1. 36 δοθείς.

1. 31 ὕτως ἡ ΘΒ πρὸς Β.Π.

182. 1. 18 κύκλῳ οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου

39. 1. 10 * *

1. 12 ἡ ΡΞΥ πρὸς τὴν ΞΥ

1. 13 **

40. 1. 30 **

1. 31 * *

41. 1. 5 * *

1.8 **

1.
9 καὶ δέδοται ἄρα

1. 12 **

1. 23 * *

1. 24 * *

– ib. ἀλλήλες

1. 30 **

Cap. VI.

39. 1. 21 * *

1. 24 οὕτως δὲ

1. 31 οὕτως ἡ ἐκ

1. 33 * *

1. 35 * *

1. 37 * *

-

40. 1. 10 * 簪

1. 14 τῇ ἐπιφανείᾳ τῇΔΕΞ τμή-

ἴση ἐσὶ

1. 24 τῇ ἐπιφανείᾳ τῦ ΔΕΖ τμή-

ματος ματος,

1. 31 ὅμοιά ἐσι 41. 1. 38 **

1. 32 πρὸς τοῖς Β, Λ
- ib. **

1. 33 έσι 1. 39 **

1. 34 ὡς ἡ ΘΒ πρὸς ΘΓ, οὕτως ἡ 1.40 * *

ΑΝ πρὸς ΜΝ . ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ

ΘΓ πρὸς ΘΠ, ἡ ΜΝ πρὸς

ΝΡ, δια

1. 37 ἡ ΑΝ πρὸς ΝΡ.
-

1. 41 * *

-

1. 46 ΕΙΣ ΤΗΝ ΣΥΝΘΕΣΙN

1. 49 αἱ ΓΠ, MP

ΤΟΥ ζ΄.

183. 1. 6 πρὸς ΠΓ, ὕτως ἡ ΑΡ, πρὸς

1. 49 * *

-

εσαι δη

η ΡΕ ΞΥ πρὸς την ΞΥ

ισος αξα ο ΨΘΚ

deeft

defunt

ισον το υπο

• συναμφοτερε

και δέδοται η ΦΗ. δέδοται αρά

εσαι

εναλλαξ ως η ΨΥ

defunt αἱ βάσεις

αλλήλας

είσιν αι ΑΘ, ΘΚ

ο εσαι εν

ου δε

ου η εκ

των τμηματων

ουτως η ΘΒ προς ΘΠ

deeft

defunt omnia.

defunt omnia .

ομοία εισιν

προς τοις ΒΛΓ

deeft

ως η ΘΒ προς Θ.Π. ουτως η ΑΗ προς Η Ρ.
δια

η ΗΛΝ προς HP

η ΓΠ ΜΡ

42. 1. 4 πρὸς ΠΑΡ, πρὸς ΡΜ. καὶ προς Π.Γ. η ΑΡ προς ΡΜ. και

-

ΡΜ· καὶ

1. 8 ἄξα πρὸς 1. 5 **

Cap. VII.

άρα αι προς

1. 18 τεμεῖν

1. 20 ἔχειν

1. 36 δις

184. 1. 3 τὸ ΑΒΓ

1. 14 τῷ ΑΒΓ

1. 20 συναμφότερος

1. 21 δεδομένον μέγεθος

1. 41 ΕΔ, ΔΖ

1. 42 ἡ ΕΔἄρα μείζονα λόδον ἔχει

πρὸς ΔΖ

1. 49 τὸ ἔλασσον,

185. 1. 5 πρὸς τὸ ΑΔΓ,

1. 17 πρὸς τὸ ἀπὸ

186. 1. 15 τοῦ ὑπὸ τῶν

1. 27 τὸ ἀπὸ ΒΔ

-187. 1. 3 ἡ ἐκ τῶ κέντρο ἡ ΒΓ,

1. 22 πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ΄

1. 23 πρὸς τὸἀπὸ ΘΓ,

1. 25 ἐξὶν ἐπὶ τὴν ΘΑ,

1. 26 ἐπὶ τὴν ΘΑ

1. 29 πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ ἐπὶ τὴν ΘΗ,

1. 30 πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ.

1. 32 ἐπὶ τὴν ΖΘ,

1. 41 πρὸς ἐπιφάνειαν

1. 45 κύβε

188. 1. 6 καὶ ὁ τῆς ΑΘ

1. 20 Ἤχθω ἀπὸ ξ Ε τῇ ΕΓ πρὸς

ὀρθὰς ἡ ΕΚ·

1. 22 ἡμῖν

1. 25 Δεῖξαι ἄρα δεῖ, ὅτι

-

40. 1. 18 τομεῖν

-ib. **

1. 26 **

41. 1. 1 * *

1. 8 **

42. 1. 8 * *

1. 9 μέγεθος

1. 22 ἡ ΔΒ τῆς ΔΖ

1. 23 ἡ ΕΔ ἄρα μείζονα λόδον ἔχει

πρὸς ΘΖ,

Cap. VIII.

41. 1. 12 **

1. 16 **

1. 22 **

42. 1. 4 τοῦ ὑπὸ τοῦ ΘΕΚ

1. 9 **

1.18 **

1. 31 * *

1. 32 **

1. 33 ἐςὶ ἐπὶ τὴν ΘΑ

- ib. **

1.34 **

- ib . * *

1. 35 * *

1. 38 **

1. 40 κύβον

1. 43 καὶ ὅταν ΑΘ

1.50***-

1.51 **

43. 1. 1 ***

τεμειν

έχει

δυο

το απο ΑΒΓ

defunt

συναμφοτερου

δεδομενον μεγεθος

η ΔΒ της ΑΒ 1

η ΕΔ αρα προς ΔΖ μείζονα λόγον έχει

deeft ἔλασσον

προς τον ΑΔΓ

deeſt ἀπὸ

του υπο των ΘΒΚ

το απο ΒA

η εκ του κεντρο προς Η ΒΓ

προς την ΘΓ

προς το απο НӨ ӨГ

εσι προς την ΘΑ

προς την ΘΑ

defunt

προς την ΘΗ

επι την ΑΖ

defunt

κυκλον

:

και οἱ ΑΘ (illo autem nexu Codex indi-

care folet της)

defunt omnia.

μειναι

δείξαι αρα διοτε
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1. 34 πρὸς τὴν ΔΖ,

1. 38 Ἔλατιον

1. 45 ἤπερ δεῖ

190. 1. 2 ἀπὸ Ζ Κ

Edit. Oxon.

Pag.118. 1. 27 ἀπὸ τΘΗ

-189. 1. 12 ὕτως τὸ ἀπὸ ΒΔ

1. 16 πρὸς ΔΖ.

1. 44 οὕτως τὴν Β

Edit. Bafil.

43. 1. 2 ὑπὸ τῆς ΘΗ

42. 1. 32 **

1. 35 *

1. 48 * *

1.49 * *

43. 1. 4 * *

1.6 **

1. 11 * *

1. 5 τῇ ΕΔ,
1. 12 * *

2

1. 6 τῶν ΒΖΑ τῷ ὑπὸ ΒΕΔ. 1. 13 * *

1. 9 ἐφέτηκεν 1. 14 * *

1. 10 τομῶν, ἴσον γίνεται τὸ ὑπὸ 1. 15 τομῶν, ἴσον γίνεται τὸ ὑπὸ7 νομων ισον γt (quod alias in noſtro Codice

* ἴσων. Ὡς τε εὐθεῖα ἴσων, ὡς τε εὐθεῖα

1. 20 ἱπὸ * AZE

1. 21 **

1. 20 ὑπὸ * Α, ZE.

1. 22 πρὸς τὸν ΖΕ ἐλάσσονα

1. 23 Καὶ ὁ Α ἄρα πρὸς τὸν Β

1. 26 πρὸς ΒΚ,

1. 32 ὡς ΘΒ

1. 33 πρὸς Β Κ·

1. 40 Τὸ δὲ ἀπὸ ΘΖ

1. 41 ἄνισοις ταῖς ΘΖ, ΖΚ

1. 44 διπλάσια. Τὸ ἄξα

1. 46 πρὸς ΒΕ,

191. 1. 10 τοῦτῆς ΑΒ

1. 17 Ἡ ἄρα ΒΖ πρὸς Δ ἡμιόλιον

1. 20 ΛΕΜΜΑ

1. 36 τὸ ἄρα

1. 40 – Ο πεποίηκεν

1. 44 λόγος ὁ αὐτός

192. 1. 2 Καὶ ὁ τῷK

1. 3 ὁ αὐτὸς

1. 14 ὑπὸ Α Β

1. 18 μεγεθῶν

1. 19 τὸ μέσον,

1. 20 Ὁμοίως δὲ

1. 27 πρὸς τὸν κῶνον

1. 35 τῆς σφαίρας,

193. 1. 5 ἡ διπλάσιον

1. 6 ὅτι τὸ ἀπὸ ΑΘἐπὶ

1. 13 τὸ ἀπὸ

-

ib. πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ

1. 26 ὅτι μείζων

1. 32 Ὥσε τὸ

1. 35 ᾿Αλλ᾿ ὡς τὸ ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν

ΘΗ, πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ

τὴν Θ Η, τὸ ἀπὸ ΑΘ πρὸς

τὸ ἀπὸ ΓΘ. Τὸ ἄρα

-194.1.7 – ἡμιόλιον

1. 15 ΑΒ κύβε πρὸς ἢ ἀπὸ ἱ ΒΓ

κύβον . ᾿Αλλ᾿ ὡς ὁ ἀπὸ τῆς

ΑΒ κύβος πρὸς ἢ ἀπὸ δ

1. 27 τὸ ἀπὸ ΓΘ

1. 29 ὁ τὸ ἀπὸ

1. 31 ὁ αὐτός ἐσι τῷ

195. 1. 4 ὑπὸ ΒΘΓ. Ὁ

1. 9 τὸ ἀπὸ

1. 20 ἔλασσον

1. 21 πρὸς τὸ ὑπὸ

1. 48 ἡ ΚΛ, ΘΑ

196. 1. 6 τῇ Β

1. 14 πρὸς ΒΘ.

1. 20 τὸ ἀπὸ ΓΘ

1. 24 τουτέςι τὸ ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν

ΘΗ, πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ

τὴν ΘΖ μείζονα

1. 26 πρὸς τὸ ὑπὸΒΘΓ, δ᾽ἀπὸΒΘ

1. 32 ΓΘ ἐπὶ τὴν

1. 41 ΑΒ κύβε

1. 38 ἐπὶ τὴν ΘΖ

1. 42 Β Γ κύβο λόγος,

-197.1. 2Τῶν ἐπὶ τῆ
-

1. 17 αἱ τῶν εἰρημένων τμημάτων

-

1. 22 καὶ ὁ ΑΕ πρὸς - Β

1. 24. **

1.28 **

1. 29 * *

1.33 **

:

1. 34 ἀνίσας ταῖς ΘΖ, ΖΚ

1. 36 **

1.37 * *

1. 44 * *

1. 49 ἡ ἄρα ΒΖ αρὸς Δ ἡμιόλιον

(reliqua defiderantur in

editione)

44. 1. 9 ὁ ἄραΝ

1. 10 * *

1. 12 **

1. 17 * *

ib. * *

1. 23 * *

1. 26 μεγέθεων

-ib. * *

1. 27 * *

1.31 * *

45. 1. **

1. 13 διπλάσιον

1. 14 ὅτι το απο ΑΘἐπὶ

1. 17

1. 18 **

1. 28 ὡς δὲ

1. 25

1. 30

1. 38 * *

1. 42 ΑΒ πρὸς ἢ ἀπὸ τὸ ΒΓ κύβον,

ἀλλ᾿ ὡς ὁ ἀπὸ ἱ ΑΒ κύβος

πρὸς ἢ ἀπὸ τ

1. 49 τὸ ὑπὸ ἀπὸ ἐπὶ

1. 50 ὁ ἀπὸ ΑΘ

46. 1. 2**

1. 12 **

1. 14 * *

1. 21 * *

- ib. * *

1. 37 ἡ ΚΑΘΑ

1. 40 *

1. 45 ** -

1. 49 * *

1. 50 τουτέσι τὸ ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν

47. 1.

ΘΗ, πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΘ Β,

ἐπὶ τὴν ΘΖ μείζονα

2 **

1. 5 **

Cap. IX.

1. 8 ἐπὶ ΘΖ

1.11 **

– ib . ΒΓ κύβου λόγον

43. 1. 7 **

1. 14 * *

1. 27 * *

44. 1. 2 **

-

1. 4 ΜΚ.Γ. ὥσε μεῖζαν ἐςὶ τὸ

Codex Florent.

απο της ΘΗ

ὕτως το απο ΕΑ

προςΔ

deeft τὴν

ελασσον

deeſt οὕτως

είπερδει

απο ΖΗ

της ΕΔ

των ΒΕΔ του υπο των ΒΖΔ

αφεσηκεν

indicare ſolet γὰρ, et non γίνεται) τω

υπο των ισων . ως τε η ευθεια

υπο των ΑZ

προς τον Ζ ελασσονα

ἐπιφάνειας. Λέγω ὖν

1. 28 τὸ Σ σημεῖον,

198. 1. 15 ὑπὸ ἢ ΑΚ , ΓΞ·

1. 19 ΜΚ, ΚΓ. Ως τε μεῖζόν ἐσι

τὸ ὑπὸ τ

1. 25 ΑΡ, πρὸς τὸ ἀπὸ

1. 27 ἐσιν ἴση τῇ ΑΝ.

ὑπὸ τῶν

1. 7 **

1. 8 *

και ο Α αρα προς τον Β

προςΘΚ

ως η ΘΒ

προς Λ.Β

το δε απο ΘΚ

ανίσοις ταις ΘΖ ΖΕ

διπλασια του αρα

προς Β.Κ. τετεσιν η Θ Β προς Β.Ε.

τε απο της ΑΒ

η αρα ΒΖ προς Δ ημιόλιον λόδον εχει το ον έχει

η Γ προς Δ. ως τε η ΑΒ προς Δ μείζονα η

ημιολιον λόγον εχει του της Γ προς Δ.

concordat

οαραΗ

τον Β πεποιηκέν

defunt ὁ αὐτὸς

και εσιν ο του Κ

deeft

υπο ΑΒΕ

μεγέθων

τι μεσον

ομοίως δη

deeft τὸν

το της σφαιρας

διπλασιονα

ότι ο του απο ΑΒ επε

deeft ἀπὸ

προς το απο ΕΘ

ότι μείζων εσιν

ως τε

αλλ' ως το απο Α Θ προς το απο ΓΘ επι την

ΘΗ. προς το απο ΓΘ το αρα

deeſt τὸν

defunt hæc omnia .

το απο ΓΘ επι

ο του απο ΑΘ

ο αυτος γαρ τω

απο ΒΘΓ . ο δε

deeft ἀπὸ

μείζον

deeſt ὑπὸ

ηΚΘΑ

της ΒΘ

προς ΑΘ

το υπο ΓΟΒ

ὕτως το απο ΑΘ προ; το υπο ΓΘ επι την ΘΖ

μείζονα

defunt

inter verba ΓΘ, et ἐπὶ inſerta funt abea-

dem manu ea quæ ſequuntur : επι την

ΘΗ προς το απο ΓΘ, et quidem in

margine.

επι την ΘZ

ΑΘ κυβε

ΒΓκυβον λογος

deeſt ἐπὶ

defunt omnia.

το Γ σημειον

υπο των ΑΞ

defunt

defunt

εσιν ίση τη ΛΗ



CODICIS 401FLORENTINI.

Edit. Oxon. Edit. Bafil. Codex Florent.

In fine Libri repetitur titulus hoc pacto :

Αρχιμηδες περὶ σφαιρας και κυλινδρε β΄.

Pag.199. 1. 8 "Εσω τῇ Pag. 47. 1. 22 **
εγω και τη

1. 10 ἡμισφαιρίῳω. 1. 23 ἡμισφαιρείῳω ημισφαιρίω

1. 38 τῷ ἀπὸ ΑΡ , 1. 40 * *
defunt

1. 39 τὸ ὑπὸ ΑРГ 1. 41 * *
deeſt ὑπὸ

1. 41 τῷ ὑπὸ 1. 42 * *

1. 43 * *

– ib . τῦ ἀπὸ ΑΡ,

1. 44 ἴσον γίνεται

1. 42 μεῖζον γίνεται τὸ ὑπὸ

200. 1. 4 ἴσον τις

1. 15 τῆς ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς
BK.

1. 17 γίνεται

1. 21 τὸ ΑΒK

– ib . τῷ ὑπὸ ΑΚΓ,

1. 44 * *

1. 48 * *

48. 1. 4 + ΑΓ πρὸς τὸ ἀπὸ τ ΓΒ

-

1.5 **

1.8 **

1. 10 **

- ib. * *

τω μεν υπο

μείζον γαρ εσὶ τα υπο

τε απο Κ.Γ

ισον γαρ εσε

3215310.01

της ΑΒ προς το απο της ΓΚ

yt % quo nexu indicari folent verba

γαρ εσι

το απο ΑBK

η ΜΝ προς ΑΡРК

τα ημιση

-

1. 25 ἡ Μ.Κ πρὸς ΑΡ.

1. 26 τὰ ἥμισυ,

1. 31 τῆς ΖΑ

τη1. 32 τῇΛΖ΄

-ib. NA,

1. 36 τὴν ΘΖ

1. 37 τὴν ΒΔ,

1. 43 ΛΝ.

201. 1. 1 τῦ ΝΘΖ,

1. 4 τὴν ΑΒΔ

1. 5 Εὐτοκιῦ ᾿Ασκαλωνίτε

1. 8 Εὐτοκία πινυτέ

203. 1. 5 κύκλος, ὡς

1. 6 τριγώνῳ τῷ Ε.

204. 1. 2 ἐλάτων,

1. 11 τῆ ΡΑἴση

1. 15 τρίγωνον

1. 16 Ἔσιν ἄξα

1. 17 ἔτι τῦ Ε ἔλαοσον .

1. 29 εὐχῆς

1. ὅτι τῦτ᾽

1. 39 ἐπιμελῶς,

38 ὅτ

205. 1.
I δ' ἔτι

1. 8 τὸ μέγεθος

1. 4 ᾿Αλλὰ, τῇ περιφερεία

1. 12 ἴσην αὐτῇ,

1. 13 τρίγωνον τὸ

1. 13 * *
τη ΖΑ

1. 14 * *
τη ΑΖ

- ib. **
η ΝΜΑ

i. 16 ** την ΒΘΖ

- ib. ** την ΒΑ

1. 20 ** της ΑΝ

1. 23 * *
Το Ν ΟΞ

1.25 * *
την ΕΖΘ

1. 26 **

1. 30 * *

Αρχιμηδες κυκλε μετρησις

Cap. I.

Concordat titulus

44. 1. 17 ***

1. 18 **

1. 24 * *

κυκλος τριγωνω τω Ε ως

defunt.

μείζων

1. 29 * *

1. 34 **

1.35 * *

1. 37 **

49. 1. 8 ἔχέχης

1. 13 ὅτι τὶ

1. 14 ἐπιμελῆς

1. 24 δέ τι

1. 26 **

1.28 **

1. 31

1. 32 * *

**

Cap. II.

Cap. III.

της ΡΑιση

deeft

ετι αρα

το Ε εσιν ελασσον

ευχης

οτι τετι

επιμελως

δε τινι

αλλα περιφερειαρ

τι μεγεθος

ισην αυτο

το τριγωνον το

τρίτε
-206. 1. 4 τρίτον 45. 1. 16 * *

1. 22 μείζονα λόγον ἔχει, ἢ ὃν 1. 24 * * μειζον, η ον

1. 31 πλευρά ἐσι 1. 27 πλευρὰ ἐςὶν
defunt

1. 32 περιγραφομένα
156

-

-

207. 1. 18 τρίτον

1. 23 ΗΓΒ ἄξα,

1. 21 Τετμήθω

1. 25 ἄρα ἴση

1. 36 πρὸς σμ .

208. 1. 1 δ'ιγ.
1

1. 2 ἐλάσσονα λόγον ἔχει ,

1. 15 ἤπερ στλς' πρὸς βιζ' δ'.

1. 18 ἢ δέκα οα΄.

1. 20 ἢ δέκα οα.

1. 30 ᾿Αριθμὸς μὲν

– ib. πολλαπλασιαζόμενος,

1. 33 δυναμένην

1. 37 Ἐξὸν

1. 39 τρίτον

1. 41 τὴν ΕΖ᾿ ἡ ὑπὸ ΓΕΖ, τρίτον

1. 44 πρὸς τῷ κέντρω

1. 45 τρίτον ἄρα ὀρθῆς.

1. 49 πρὸς τῷΜ

1. 48 ἐπὶ τὸ Μ,

–209. 1. 11 τὸ ἀπὸ ΕΓ,

1. 28 **

Cap. IV.

46. 1. 7 **

1.8 **

1. 10 * *

-ib. * *

1. 16 **

τριτε

deeft

deeſt ἄρα

defunt

προς ΣΝ

ΔΙγαib. ΔΙΓ.

- ib . **

1. 21 ἥπερςΤιλς, πρὸς μαζιβδ

1. 23 ἢ δέκα ό'α.

1. 24 ἢ δέκα οα.

49. 1. 44 ἀριθμὸν μὲν

– ib. πολλαπλασιαζόμενον

1. 48 * *

1. 46 δύναμιν

50. 1.
1 **

1. 2 τὴν ΕΖ. καὶ ἡ ὑπὸ ΓΕZ

defunt

ηπερς ΤΑς' προς ζΙΖδ'

τρίτον

1. 4 **

1. 5 **

1. 6 **

1. 7 πρὸς τὸ Μ

1. 13 τὸ ἀπὸ Ε

η ονοια.

ηθία

In fine repetitur titulus, ut in prin-

cipio.

αριθμος μεν

πολλαπλασιαζομενος

δυναμένην

εξων

τριτε

την ΕΖ εσαι η υπο ΓΕ Ζ τριτε

deeſt πρὸς

τριτο αρα ορθη

επι το Γ

προς το Γ

το απο ΕГ

SI



402 VARIANTESLECTIONES

Edit. Oxon.

Pag.209. 1. 18 col. 1 αωλς'

– ib. col. 2 ζχν'

Edit. Bafil. Codex Florent.

Pag. 50. 1. 19 col . 1 * *

-ib. col. z **

a

– ib. col . 3 Μβγχτ 1. 20- ib. * *

δωλε

εβφενγ

τρυθ

९

1. 19 col. 2 υνθ' - ib . col. 3 * *
M

β ς

1. 21 -ib. Μ γυθ΄ 1. 21 col. 2 ** M

1. 24 ὡς ΖΕ 1. 22 ἡ ΖΕ
ως η ΖΕ

-

1. 28 πρὸς ΖΓ,

1. 36 δέδεικται,

1. 40θυν

1. 41 τῶφζαἡ

1. 42 Ἡ ἄρα ΕΗ

1. 44 φζα

Y

-210. 1. 4 col. 1 Μεδό

-

ib. col. 2 εβφεν

1. 5 -ib . τρυθ'
λδ

1. 8 –ib. Μθυν

1. 12 τῇ ΘΕ.

1. 13 πρὸς ενγ΄ .

1. 24 πρὸς ΖΗ

51. 1. 2 δέδοται

1. 4 **

-

-

1. 5 τοῦ φζα ἴσον

1.6 **

– ib. φζα ἴσον

Y

1. 11 col. 1 Με δλό

προς ΖΗ corr. προς ΖΓ

δεδεικται

deest ,

του φαń, quæ quidem littera ultima

cum accentu videtur indicare ἴσον.

ηαραΕΓ

φζαή

7

Μεδιλ

-

1. 12 -ib. * *

-

ib. col. 2 εβφ', ρύ επφρύ

γρυθ

28

Μθκό

1. 18 ** της ΘΕ

1. 17 col. 1 **

1. 19 ἴσον πρὸς Η' προς (ex quo apparet litteram illam H'

accipi fine ullo dubio in Codice pro

voce ἴσον)

-

1. 18 μορίε

1. 19 Μείζονες

-

ib. ἤπερ

1. 23 αροβ'ή

1. 21 μορίον

1. 22 * *

– ib . ὑπὲρ

μορίου

μείζονος

deeft

1. 24 αξβή αροβή

1. 25 ,αρξβ' ή
ρλε

1. 25 ** αρξηή

ρελ ρλε

1. 26 Μ φλδι'
1. 26 Μ φλδέα, δ. Μφλδεξδύ.

1. 29αροβ' ή' ἔγδισα. Λείπεται
1. 27αροβ'. λείπεται αροβή. εγγισα. λείπεται

م

1. 33 col . 3 мΜΜ βεκέ

1. 34 col . 1 σσιβα

ριζ
ρι

1. 31 col. 3 MMΜ βεμοι'
MMM Cκε

1. 32 col. 1 * 痴 σοιέζ

– ib. col. 2 βφρύ -ib. col. 2 ** Φρη

-

ib. col. 3ιβ
- ib. col. 3 (скар' ζειβζ

5

5

1. 35 col . 1 Με χρηζι
1. 33 col. I ** Μ

– ib . col. 3 Μζ,δορμή1'δ' - ib. col. 3 ** Μζιδλεμηζδ
B

6

1. 36 col. 2 Μ ,γυθ΄ 1. 34 col . 2 * * Μτυ

1

ib . col. 3 βαρμόδ - ib. col. 3 ** deeft o

1. 37 col. 1 ρμεδ' εδ 1. 35 col. I * *

- ib. col. 3 ρμς1'εδ

ρλι

1. 38 col. 1 Μφλδι' εδ'

1. 40 –ib . ἀπὸ ΕΓ, ΓΘ, ἐςὶ -

ρζλ
ρλζ

0

Μομγ ' εδ.

- ib. col . 3 M ESL'.

-211. 1. 8 καὶ ἔτι μορίε

1. 9 ρνγ΄. Συναμφότερος

-

1. 15 ἀπὸ ΕΓ

-

1. 40 col. 1 ἡ ΕΓ βτλδ8&c.

-

- ib. col. 3 **

ρλ

1. 36 col. 2 Μ οι' έ'δ

1. 38 col. 1 ἀπὸ ΕΓ ΓΘ ἐςὶ

0

Μγομγιέδ.

– ib. col. 3 M λε

1. 42 * *

1. 43 * *

52. 1.
【 **

ρκέ ιβ'L'L' δ' εδ'

ρκειβηςδδεδ

1. 4 col. 1 **

Μρλζτωοζέδ

ρλζ

απο ΕΓΓΑ εςι ΜτοΜγζέβ΄.

Μξει

και επιμορίου

ριγ συναμφοτερω

deeſt ἀπὸ

η ΕΒ τλδδ

υζ

ΜΜηφ

ζρ

ΜΜ θα ασοε

επι στλδδ'

0

:

:



CODICIS 403FLORENTΙΝΙ.

Edit. Oxon.

Pag.211 . 1. 20 col. 3 βτλθ' δ'

1. 37 καὶ ἔτι μορίε

–ib. μορίε

1. 38 μείζων ἐςὶν ἢ δχογ

-212. 1. 2 ὀρθῶν·

1. 4 45΄ ἄρα ἐσί·

Edit. Bafil.

Pag. 52. 1. 4 col. 3 * *

1. 17 * *

1. 18 **

– ib. μείζων δχοrL΄.

1. 22 **

1. 23 **

1. 5 ΛΕΓ, ρεβ 1. 24 * *

1. 8 45' ἐςὶ 1. 25 * *

1. 1ο ἔχοντος 45΄.
1. 26 **

1. 11 ἡ ΕΓ πρὸς τὴν ΓΛ, δέδεικλας,
-ib. * *

1. 12δχογι 1. 27 * *

1. 15 πρὸς ΑΓ, 1. 29 * *

1. 17 ἔχοντος 45΄ 1. 30 * *

1. 18 δχπή· 1. 31 * *

– ib. πολυπλασιαζόμενος
-ib. **

1. 20 δχογι΄. Ἡ περίμετρος 1. 32 * *

1. 22 χέζα΄ 1. 34 **

1. 24 ἑπλαπλάσια τῶν χέζι', 1. 35 * *

- ib. δχοβ ',
-ib. * *

1. 31 περὶ διάμετρον
1. 40 **

σμγ

-

1. 43 M
1. 47 * *

ρπβ

1. 45 м
1..49 * *

Μ,θλραζι

η ασρησισα

Φοεζαισ

φνδ

Μηψκγισ

Codex Florent.

εκ τετων συναγεται το

φμζ

από ΕΚ Μ βρλβισ

Ετλθόν

επι στλθδ

υξσα

ΜΜΜΜηρ

υ θ

мм θβψοε

د

Μθλσος

a

Μη βψσοπαβδ

φοεζοβδισ

φμζ

Μβολισ

ελλειπει αρατε ακριβες
0

MMal

και επιμορι

μοριε τινος.

μείζων εσι δχογζ.

ορων

55' αρα εσι

λετρεβ

εχοντος σ6'

η ΕΛ προς ΑΓ δεδεικται

αχογι

προς ΑΛ

έχοντος σε'

δχοή

πολλαπλασιαζόμενος

δχωγε ηπερ η διαμετρος

κέζε.

πολλαπλασια των χέζε

δχοβζ.

περιδιαμετρος
ως

-213. 1. 3 col. 1 MMM

-

μθ

-ib. col. 2 M

1. 4 col. 1 M

- ib. col. 3 M

1. 5-ib. βφν

σμγ

1. 6 col. 1 Μα

1. 8 -ib. вΓ ἀπὸ ξ᾽ ἀπὸ ΑГ,

1. 12 ὑπὸ ΗГВ

·1. 18 αἱ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας

1. 20 ἡ ΑΗ

-

M

ств

M

P 5

53. 1. 5 col. 1 **

-ib. col. 2 M

1. 6 col . 1 **

Μλ.Μ

θ

M

M

8

-ib. col. 3 ** M

1. 7
- ib. **

σμγ

1. 8 col. 1 Mγχ

1. 10-ib. **

1. 14 * *

1. 17 * *

1. 18 καὶ ἡ ΑΗ

Εφή

ρμγγ

ΜΜ,τχ

ΑΓ απο το ΓΒ

υπο ΓΒ

defunt verba iὑπὸ, et ἴσας

deeſt καὶ

η ΓΖ προς ΖΒB
1. 22 ἡ Β Ζ πρὸς ΓΖ.

-

1. 19 * *



404
LECTIONES VARIANTES

Edit. Oxon.

Pag.213. 1. 27 πιά

7

1.33 M

1.34

–ib. τὸ ἀπ᾿ αὐτῆς

1. 36για 8δ

- 1. 38 col. 1 AΗ βιά

-ib. col. 2 ΗΓ ψπ

Edit. Bafil. Codex Florent.

Pag. 53. 1. 22 ** 6λια (et fic infra in lineis editionis 23,

24, et 25. ubi pro numero 7 Codex

conftanter habet )

ρη

- 1. 26 **

-ib. * *

1. 27 * *

1.28 **

1. 29 col. 1 **

M

γουδ

απ' αυτων της

γιτεδ

ηΑΗ, Ε, λα΄

επιβλια

εππα

ΜΜλ

6

Μθρί

Ελια

ων

Μγλια

Τη

τα απο των αηκγ'Μ στκα

-ib. col. 2 **
η ΗΓ ΨΠ

αθε

MMS

E

Μεγم
ن
د

ξ

– ib. col. 3 ιγ'

-

-ib. col. 3 **

Μην

γιαζ

επι γιγαδ

Dy

ΜΜ οαφψν

θλους18

αφεαιδ'ην

ψιβ1εδ'ήι5
TV

Μέχπθις

υπερεχει το ακριβες
0

Μτξηις'

» НА АГ

εσιν ελασσον

-214. 1. 4 ἡ НАГ

-

1. 6 ἔλασσόν ἐσιν

1. 7 ἡ НА, АГ

1. 11 μέρος ιγ .́
ε

1. 16 αὐτῆς Μ ζχ

1. 19 πρὸς ΘΓ,

1. 21 col . 1 ἡ ΑΘ ,αωκγ΄
-

-

– ib. col . 2 ἡ ΘΓ σμ΄
-

-

– ib. col. 3 αωλη θιά

1.39 **

1. 41 * *

- ib. PA АГ

1. 44 * *

1. 46 * *

1. 48 * *

1. 50 col. 1 **

– ib. col . 2 ἡ ΘΓεμί

-ib. col. 3 **

η ΗΑ ΑΓ

μερος'ιγκ.

αυτης μέρος η ζχο.

προςΘ

η ΑΘαωκγ

επι αωκγ

MMM

πλδ

MM56

Ca

ΜΜ ςυξ

γουξθ

λ

γΜ ταθ

τέτοις ισον το ΑΑΓ

τλη

Μτηθε

Concordant omnia.

αωληθ' ια

επι αωληθιά

ρπγ

ΜΜΜηριαθιά
θπέδ

ΜΜΜ΄ασϋπηΜοβή

γε ΘΓα

ΜΜ δτεΜγγη
0

ησυςΜέδΜηα
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Edit. Oxon.

Pag.214. 1. 44 τῶν δὲ σμ΄,

-

1. 45 λόγον ἔχει,

pa

-

1. 46 м

1. 48 ἔγδισα· ὑπερέχει γὰρ τῦ ἀκ-
0

ριβῶς, τὸ ἀπ᾿ αὐτῆς, Μ ιβ΄

γ΄λς. Ἡ ΑΓ

pa

-215. 1. 5 col. 1 Μ δμθ'

1. 20 col . 2 ἡ ΑΓ ξ

Edit. Bafil.

Pag. 54. 1. 17 **

-

1. 18 **

ρα

1. 19 ἐπὶ Μ

–ib. ἔγδισα. ἡ ΑΓ &c.

000

Codex Florent.

ριαθπ' ηηγγηπα εθ '

ηα

ια

Γιαοβη

βαίηςθ' έκα
τλη

Μαναγοερεγγυς

υπερεχει αρα τα ακριβες Μ τκά εγγυς

των δε ΕΜ

deeft ἔχει
α

εσι Μ

εγγισα. υπερέχει γαρ το απ' αυλης το ακριβους

Μίβγλς. η ΑΓ &c.M

1. 25 col. 1 * *

ρα

ΜαΜο

-

1. 36 col. 2 **
η ΑΓ ξ

L

1. 22 col . 1 βτλγ' γ' 1. 38 col. 1 στλ' εγ'. βτλζγ.
a

a

-

1. 24-ib . Μ βέλσα 1. 40-ib. ** Μβχλια

– ib. col . 2 δτνς
-

ib. col. 2 δτνς εδτος

a
a

– ib. col . 3 Μ,δομθαλ'δ' - ib. col. 3 ** Μ,δομθαδο

1. 25 -ib. φβι'αλ' δ'ις
1. 41-ib. ***

υς
υς

UE

1. 26 col. 1 Mδικήλε

– ib. col . 3 θσιζλ' ις'

1. 27 col. 1 Τέτοις ἴσον, τὸ
υς

1. 28 -ib. м

0

-ib. col. 3 Μ ιγ΄κθ'

1. 42 col. 1 M &c.

**

-ib. col. 3 **

1. 43 col. 1 * * τέτοις ισον ον το

VE

1.44 ib.- M

-

ib. col. 3 My
κ

1. 30 ἡ ΑΓ πρὸς ΓΑ, μείζονα 1. 45 ἡ ΑΓ μείζονα

1. 31 πρὸς βιζδ. 1. 46 πρὸς ξε

-

-

1. 34 πλευρά,

ib. ἡ ΑΓ, ξ'.

-216.1. • Ωκυτοβόῳ,

1.47 * *

ML

η ΑΓ προς ΓΑ μειζονα

defunt

πλευρας

1. 48 * * η ΑΓ

-

55. 1. 4 * *
ωκυτοβίω

φ61αεδ ις

M&c.

υς

Μ θεεις

-217.1. Ι ΤΩΝ ποτὶ Κώνονα ἀπο-

σαλέντων

1. 15 κὶ ἄδηλα

218. 1. 1 Κώνως

1. 4 προενέγκασθαι .

1. 5 κεχωρισμέναν,

– ib. δὲ ἀποτευξομένα, ὅπως οἱ

Φάμενοι

1. 11 ἐμφανίσω τοι .

1. 35 Τύτων μὲν

1. 38. τμαθῇ εἰς ἄνισα,

1. 43 εἰς ἄνισα

1. 47 ποτὶ τὸ ἔλαοσον, ἐλάσσο

Concordat titulus.

τον ποτι κονων. α αποςαλεντων

deeſt xaὶ

ταν κονωνος

προενεγκαθαι

μη κεχωρασμενα

1. 41 δὲ ποτέσσομεν, ὅπερ οἱ φά- δε ποτ' εσσομεν· οπως οι φανοι μεν

εμφανίξαι

τέτων μεν 8 ע

τμηθη. εισαν ισα

εισανισα

ποτι το ελασσον αμεν

να μὲν

219. 1. 18 Εἰ δὲ κὶ

1. 30 ὕπω τοι

1. 31 ἕλικος

1. 37 εὐθεῖα γραμμὰ

1. 43 ὑπὸ τᾶς

1. 44 ὥρμασεν,

ει δηκαι
1

ετω τοι

ελίκας

ευθεία γραμμα

υπο τε τας

ωρμησεν

220. 1. 1 περιφορά.

1. 7 ἐσσεῖθαι

1. 1ο πολλαπλάσια

περιφερεια

εσσείπαι

πολλαπλασια

1. 17 περιενεχθείσας
περιενεχθείσας

1. 19 διασημάτεσσι
διατηματεσσι

1. 20 κὶ ἐλάσσων
και α ελασσων

1. 37 Τᾶν ἀνίσαν
τανισαν

1. 40 ὑπερέχειν
υπερίσχειν

1. 51 ἁ ΓΔ

1. 52 ὅν χρόνος ὁ
- 221. 1. 26 συνθείσαν

Αρχιμήδους περι ελικων

-81.1.28 Των ποτὶ Κόνωνα ἀποσα-

λέντων

1. 36 * *

1. 38 τὰν κώνων

1. 40 προενεγκέθαι

– ib. μὲν κεχωρισμένων

μενοι μὲν

1.44 ἐμφανίσαι

82. 1. 11 *

1. 13 τμηθῆ ἴσαν ἴσα,

1. 15 ἵσαν ἴσα

1. 17 * *

1. 30 * *

1. 37 οὕτω σοι

-ib. **

1. 40 εὐθεῖαι γραμμαὶ

1. 43 **

1. 44 * *

1. 49 * *

83. 1. 2 ἐσσεῖται

1. 3 παλλαπλασια

1. 7 περινεχθείσας

1. 8 διασημάτισσι

- ib. * *

1. 17 * *

1. 19 * *

Cap. I.

1. 24 & ΑΓ

1. 25 * *

1. 41 * *

α ΑΔ

ον ο χρονος ο

συντεθεισαν

5 I
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Edit. Oxon. Edit. Bafil.
Codex Florent.

Cap. II.

Pag.221 . 1. 34 ὑπὲρ τῶν

-222.1.10 ὁποσῶν

-

1. 13 Περιγεγραφέντος

1. 22 γδὲ ὑπερεχὰ,

1. 28 τᾶς δὲ μείζονος

Pag. 83. 1. 46 *

Cap. III.

84. 1. 11 * *

1. 12 * *

Cap. IV.

1. 16 γδ' ὑπεροχὰ

1. 19 * *

Cap. V.

1. 24 ὑπὸ τὶ τὰν

1. 27 **

Cap. VI.

υπο των

οποσων 8

περιγραφέντος

γαρ α υπεροχα. Interim notandum inter

Caput III . et IV. in margine adfcrip-

tum legi ab eadem manu : δεδεικται γαρ

εν τω α΄. θεωρήματι του περί σφαιρας και

κυλινδρου .

τας δε μείζονας

ποτι ταν

τε Κ κεντρα

1. 43 * *

1.49 * *

-ib. * *

85.1.6 **

Cap. VII.

ταςτεπεριφερειας

ουσας

deeſt xaὶ

deeft ταν

1. 15 * τας εναποληφθείσας

1. 16 τῆς ἐκβεβλημένης τας εκβεβλημενας
1. 18 * *

και ωσε α corr .

1. 24 * * νευουσαν

Cap. VIII.

1.40 * *

1. 45 * *

1. 50 * *

1.51 * *

-

86. 1. 3 ἀλλάλαν

απο της τας

επ' αυταν

deeft

Eregione iftorum verborum legitur ad-

ſcriptum in margine ab eadem manu :

η γαρ ΚΓ προς ΓΛ. μείζονα λοδον εχει ηπερ

προς ΕΓ, και Δια τουτο μείζον εσιν η ΞΓ
της ΓΛ.

αλλαν

ισον

1. 4 καὶ τὸ ὑπὸ τῶν & KIIN Interverba ὑπὸ των, etKI IN πρὸς τὸ ama-

πρὸς τὸ &c. nueufis inferuit, tamquam Archimedis

verba, ea quæ fequuntur, ſcilicet "

γαρ το μεν υπο ΙΚ ΝΙ το υπο ΞΙ ΙΛ, εν

κυκλωγαρ δυο ευθείαι τεμέσιν άλλήλως, το

δε υπο ΚΙ ΓΛ το υπο Κ.ΕΙΛ. τριγωνον γδ

εσι το ΙΚΑ και παρα μιαν ηκται η ΕΕ.

αναλογον εν εσιν ως ΙΚ. προς ΚΕ ΜΙΑ ΑΓ

και διατουτο το υπο των άκρων ισον εςε το

υπο των μεσων.” quæ tamquam Scholion

margini debuerat adfcribere ; quod

poftea animadvertens , ea omnia un-

cinis inclufit, et adpofuit in margine

χολιον.

1. 48 KIIN

1. 7 κὶ ὃν ἡ ποτι

deeſt & et proKIIN habet KIN

και ον α Η ποτι

Cap. IX.

1. 13 ἔχει εχειν

1. 20 ταῖς ΓΛ της ΓΛ

1.35 * *
deeft

αποληφθεισαν1. 39 * *

. Cap. X.

1. 37 ποτὶ τὰν

1. 47 τῦ κέντρα

–223. 1. 15 τᾶς περιφερείας

1. 26 ἔσης

– ib. ῎Αχθω δὲ κ

1. 42 ποτὶ τὰν Η΄

1. 49 ἐναπολαφθείσας,

224. 1. 1 τᾶς ἐκβεβλημένας

1. 5 κὶ ἔσω ά

1. 16 νευάσας

1. 29 ἀπὸ τᾶς

1. 33 ἀπ᾿ αὐτὰν

1. 37 ἔσω

1. 41 αἴκα παράλληλος &c.

1.51 ἄλλαν

-225. 1. 3 καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΚΙ, ΙΝ

ποτὶ τὸ

1. 4 τᾶν ΚΙ,

1. 9 κὶ ὅν ἁ Η ποτὶ

1. 22 ἔχειν·

1. 35 τᾶς ΓΛ.

1.51 οὕτως

–226. 1. 8 ἀπολαφθεῖσαν

1. 25 & Λἴσα

1. 42 κὶ δυσὶ τοῖς

1. 43 περιεχομένοις.

1. 44 1, Κ, Λ, Μ, Ν, Ξ, Ο ποτι-

λαβόντα

227. 1. 2 ἴσα τοῖς

1. 11 εἶμεν.

1. 20 κὶ τᾶς ἴσας

1. 33 τῶν Β, Γ,

1. 34 ἐντὶ τῶν Β, Γ,

228. 1. · ἀπὸ τᾶς

1. 47 **

87. 1. 6 καὶ δύο τοῖς

– ib. περιεχομένων

1.8 **

deest&

και δυσι τοις

περιεχομένοις

ΙΚΑΜΝΞΟΠ. ότι λαβοντα

1. 14 * * ισα εντι τοις

1. 19 * * ειμεν ταςΘ.

1. 23 καὶ τῶς ἴσον και τας ισας

1. 29 * * των ΑΒΓ &c.

1. 30 * εντι ταν ΑΒΓ &c

1. 40 ἀπὸ ταῖς. από της
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κ

지

μ

Schema ad hoc Caput pertinens, ficuti et

ſcholia, quæ funt in margine, ita ad a-

muſſim exhibemus, uti jacent inCodice.

τα εκ των ισων τη ΙΑ με-

τα του εκ της Α γινονται

στδ

α

6

Y

९

0

3
η

8

ταυπο τηςΘ και πασωντων

ίσων αλληλων υπερέχύσων

γίνονται ΡΜΔ ,Ευμήτα εκ πασων των το ισω αλληλων υπερεχουσων γίνονται ΩΙΣ.

Cum autem hifce lineis amanu poſteriori additæ fuerint aliæ numerorum notæ, ut vetuftiores a recentioribus diftingua-

mus, operæ pretium duximus eamdem figuram iterum deſcribere, adjectis iis, quas manus pofterior ſuperaddidit.

α

Is

κ

λ

μ

6

எ

ΙΔ

IB E

I

H
TE

ΣΝΣ a

Phs

π

a

PMA a

P

η

A

B

77

a
π

ΕΔ a

a

Is
A

Sequentes vero lineæ octo defcriptæ funt in inferiori Codicis margine.

6 I Y
K A

M N η

E

0 0

Edit. Oxon.

Pag. 228. 1. 17 τῷ δὲ μεγέθει

-

1. 20 τᾶς ἐλαχίτσας,

1. 29Ἔσω

–ib. ὁποσαιῶν

1. 33 τὰν ΓΔ

1. 39 τετράγωνα τὰ

229. 1. 4 ἔχει λόγον

Edit. Bafil.

Cap. XI.

Pag. 87. 1. 48 τῶ μεγέθει

1. 50 * *

88. 1. 3 **

–ib. ὁποσῶν

1. 5 **

1.8 **

1. 18 * *

1. 22 ἀπὸ τῶν

1. 28 εἰ ὖν Κ.Αδείχθη

1. 29 * *

1. 33 **

1. 6 τετραγώνε
1. 20 **

1. 9 κὶ τὰ ἀπὸ τῶν

1. 16 συναμφότερα, 1. 27 **

1. 18 Εἰ ὧν ἐκδείχθη

1. 21 τετραγώνων τῶν

1. 29 ἴσον τοῖς

1. 37 ὑπὸ τᾶς ΒΦ,

230. 1. 3 τετράγωνα το
τὰἀπὸ

1. 21 τῷ ἴσῳ

1. 42 περιφορά

1. 32 αὐτᾶς, ἰσοταχέως

1. 43 τὸ κατὰ

1. 45 διανύση,

231. 1. 10 τὰν ἔλικαμια περιφορά

γραμμέναν ἀπὸ

1. 37 **

1. 43 * *

89. 1. 2 ἴσω

1. 7 αὐτᾶς, * ἰσοταχέως ὡς

1. 12 τᾶ περιφορᾶ

- ib. **

1. 13 διανύσει

Cap. XII.

1. 22 τὰν ἕλικα τῶν μὲν μιᾶ περι-

φορᾶ γεγραμμέναν ἀπὸ

Codex Florent.

τωδεμεγέθει

της ελαχίτης

εσωσαν

οποσαι ४५

τα ΓΔ

τα τετραγωνατα

έχει τον λογον

τετραγωνε και το τετραγωνον

και τα απο ταν

τα συναμφοτερα

ει εν καδειχθη

των τετραγωνων των

ισα τοις

υπο ταν ΒΦ

τατετραγωνα τα

τω ίσω

αυτας. ισοταχει. ως

deeſt τᾶ

deeft τὸ

διανυση

ταν ελικα ται μεν μια. περιφορα οποια εν γε-

γραμμένα από

οποσαι ε

-

γε

1. 12 ὁποιαιῶν 1. 23 * *

1. 34 αἱλοιπαί. 1.35 * *
αι λυπαι

Cap. XIII .

1. 44 ἐπιζεύχθωσαν 1.41 * * επεζευχθωσαν

1. 52 ποτ' αλλάλας. 1. 46 ὑπό τ᾿ ποτ

232.1. 1 διπλασίαι 1. 47 διπλασίας
διπλασίαι

1. 3 μείζονες 1.49 * * μείζων

–ib. διπλασίας.
-ib. * * διπλασίαι

1. 6 ἐν τῷ ΓΗ 1.51 * *

1. 15 ὃv aj

Cap. XIV.

90. 1. 4 * *

εν τα ΓΘΗ

ων αι

1. 47 Αἴκα ποτὶτὰν ἐντῷ

233. 1. 30' αἱ εἰρημέναι περιφέρεια

1. 35 ὁ ἑνὶ ἐλάσσων

Cap. XV.

1. 25 * *
ει δέκα ταν εν τα

αι ειρημέναι περιφερειαι

1. 49 ὁ ἐλάσσων σ' εν ελάσσων

1.46 εἰρημέναι



408 VARIANT
ES

LECTION
ES

Edit. Oxon. Edit. Bafil.

Cap. XVI.

Codex Florent.

Pag. 234. 1. 2 ἐπιζεύχθω

-

1. 20 δεικτέον ὄν .

1. 21 εἰ δυνατὸν,

1. 23 ἀπὸ τῶ

1. 44 Ὁμοίως δὲ

235. 1. 2 κατασκευάθω .

1. 7 Ἐπιψαύση

1. 18 λόγον ἔχει

– ib. περιφέρεια μεθ᾽ ὅλας

1 22 ΔΝΤ Ρ κύκλω περιφέρειαν ,

1. 52 ἐν ἀρχᾷ

236. 1. 2 ὰ μεταξὺ

1. 30 ποτιβαλεῖν

1. 33 ἔχειν λόγον,

1. 48 ἄρα λόγον

237. 1. Ι Ἔσω δὴ πάλιν,

1. 51 τᾶς ἕλικος,

238. 1. 17 ἔχει λόγον

1. 39 τὸ ΤΜΝ κύκλε

1. 54 λόγον ἔχει

–239. 1. 5 ἐπιψαύῃ

1. 19 τᾶ ἀπὸτᾶς

1. 21 ἐσσεῖται

1. 23 τᾷ μεταξύ

1. 25 προαγεμένα

1. 31 ἐπιζείχθω

1. 46 ποτιβαλεῖν

240. 1. 4 ἢ ά ΔΡ

1. 11 ά KMP

1. 16 & AX

1. 27 ἀπὸ τᾶς

1. 31 περιφορᾷ

1. 32 κατασκευαθέωντι

-241. 1. 14 ἔς᾿ ἂν συμπέση τᾷ

1. 33 τομέων

-242. 1. 8 τὸ αὐτὸ

-

1. 41 8 ἐγΓραφέντος οχήμαλος παν-

τὸςτῷ προτεθέντος χωρίς.

1. 48 ὥς τε τὸ

–243. 1. 5 τῷ περάτος

1. 13 ἐπιζεύχθωσαν

1. 19 τομέως τῦ ΘΑΖ

1. 23 προτεθέντος .

1. 30 προαγομένα

1. 31 δήτι

1. 39 ὡς τὸ

244. 1. 2 τῷ ἡ κύκλῳ.

1. 9 ὁ η κύκλος

1. 15 τῷκύκλε.

1. 25 κὶ ἐλαχίσα

1. 31 ὑπερεχεσᾶν,

1. 34 ἀλλάλαν

1. 35 οἱ τομέες

1. 46 Οὐδὲ τοίνυν

–245. 1..1ο ποτὶ τὰν ἔλικα ποτιπίπτε-

σαι, ὧν ἐσι μεγίσα μὲν ἁ

ΘΑ, ἐλαχίσα δὲ ἁ ΘΕ ,

καί ἐσιν ὰ ἐλαχίσα ἴσατᾶ

ὑπεροχᾷ . Ἐπὶ δὲ κὶ ἄκαι

τινὲς γραμμαὶ ἀπὸ τοῦ Θ

ποτὶ τὰν τὸκύκλο περιφέ-

ρειαν ποτιπίπιεσαι τῷ μὲν
-

1. 25 ὑπερεχεσᾶν

-246. 1. 1 Ἔσω ἕλιξ, ἐφ᾿ ἂς & ΑΒΓΔΕ,

ἐν τᾷ δευτέρα περιφοράγε-

γραμμένα· ἔσω δὲ τὸ μὲν

-

-

-

91. 1. 7

1. 20 *

**

1. 21 δυνατὸν

1. 22 * *

1. 36 * *

Cap. XVII.

1. 40 * *

1. 42 * *

1. 48 * *

-

ib. περιφερειας μεθ᾽ ὅλας

1. 49 ΔΗΤΡ κύκλο περιφέρειαν

Cap. XVIII.

92. 1. 22 **

1. 23 *

1. 41 ποτιλαβεῖν

1. 43 ἔχει λόγον

93. 1. 3 * *

1. 6 *

Cap. XIX.

1. 44 * *

94. 1.

**I

1. 16 τῷ Μ κύκλε

1.33 **

1. 37 ἐπιψαύει

Cap. XX.

1.43 **

1. 44 *

1. 45 **

1. 46 προαγευμένα

1.49 * *

95. 1. 8 ποτιλαβειν

1. 21 καὶ ἁ ΔΡ

1. 25 ά ΚΜΝ .

1. 26 **

1. 30 * *

1.32.*

1.33 *

Cap. XXI.

1. 49 καὶ συμπεσεῖται τᾶ

96. 1. 7 **

Cap. XXII.

1. 29 **

97. 1. 6 τοῦ ἐγγραφέντος τοῦ προτε

θέντος χωρία

1. 9 ὥσε τὸ

Cap. XXIII.

1. 14 τοῦ περάτων

1. 18 * *

1. 19 τομέως τῦ ΘΑ

1. 20 **

1. 25 *

1. 26 δὴ τὸ

1. 36 *

Cap . XXIV.

1. 43 τῶ ἴσω κύκλω

1. 47 ὁ ἴσος κύκλος

1. 49 * *

1.51 *

98. 1. 6 ὑπεροχεσᾶν

1. 11 .

1. 12 *

1. 24 *

1. 42 πολὶ τὰν ἕλικα πολιπίπιεσαι,

τῶ μὲν &c.

1. 45 ὑπερεχεσῶν

Cap. XXV.

-99. 1. 6 ἔσω δὲ τὸ μὲν

επεζευχθω

δεικλεον 8' (quo nexu aliquandoCodex ufus

eſt pro ὕτως)

ει δυνατον

ατε

deeft E

κατεσκευασθω

επιψαύσει

έχει λόγον

περιφερεια μεθ' όλας

ΑΝΤΡ κυκλο περιφέρειας

deest iv

deeft å

ποτιβαλειν

εχειν λόγον

deeft ἄρα

Ab hifce verbis exorditur Codex Caput

novum, ſcilicet f. quare in poſterum

numeratio difcrepat.

και τας ελικος

deeft λόγον

το ΜΝ κυκλι

αρα λόγον έχει

επιψανη

deeſt τᾶ

επειται videtur corr. εσειται

τας μεταξυ

προαγμένα corr. προαγεμεVOL

επεζευχθω

ποτιβαλειν

πα ΔΡ

aKMP

AX

και τας

περιφορας

κατεσκευασθαιωντι

defunt

τομαίων

deeſt τὸ

τε εγγραφέντος σχηματος ελασσονι παντος του.

προτεθέντος χωρια

εσω το

των περατων

επεξευχθωσαν

τομεως το ΘΑΖ

το προτεθέντος

προαγεμένα

δητι το

ωσε το

τω η κυκλω

ο η κυκλος

τε η κυκλε

και α ελαχίσα

υπερέχεσαν

αλλάλα

οι μεν τομέες

:

Ab hiſce verbis novum Caput exorditur

Codex, nimirum x5'.

ποτι ταν ελικα ποτιπιπτεσαι ων εσι μεδισαμεν

α.Θ.Α. ελάχισα δε α ΘΕ. και εσιν α ελα-

χισα ισα τα υπεροχα. εντι δε και αλλαι

γραμμαι απο του Θ ποτι ταν του ΑΖΗΙ

κυκλου περιφερειαν ποτιπιπίεσαι τω μεν &c.

υπερέχουσαν

εσω ελιξ εφ'ας α ΑΒΓΔΕ εν τα δευτερα περι

φορα γεγραμμένα. εςω δε το μεν

1



CODICIS FLORENTINI. 409

Edit. Oxon.

Pag. 246. 1. 29 ἰλάσσων.

Edit. Bafil.

Pag. 99. 1. 32 **

Codex Florent.

1

1. 30 γεγράψαι

1. 36 δὲ ὁ ΘΟΛ.

1. 48 ὑπερεχεσᾶν, χωρὶςτὰ

--247. 1. 23 Οὐδὲ τοίνυν

-

1. 51 μιᾶ ἐλάσσες ἑαυτᾶν,

248. 1. 9 δὲ τοῖς μὲν

1. 20 κὶ τᾶς ΑΕ εὐθείας.

1. 29 μὲν ἑνὶ ἐλάσσονα

1. 32 εἰρημένων τᾶς ἐκ τοῦ κέντρου

τῷ ἐλάσσονος κύκλοτῶν εἰ-

ρημένων ποτὶ

1. 44 ἅἐσι μεταξὺ

1. 51 τῶν ἀπὸ

249. 1. 7 ὅν συναμφότερα,

1. 14 ποτὶ τὸΘ.

1. 43 μιᾶ ἐλάσσονες

–ib. τῷ δὲ μεγέθει

1. 44 ἀπὸ τὸΘ ποτὶ

-250. 1. 20 Οὐδὲ τοίνυν

1. 25 ἐλάσσονι,

1. 26 Χ τομέως.

1. 28 ὁ ΘΒΗ,

- ib . δεὁΟΘΕ .

1.33 ***

1. 36 * *

1. 42 * *

- 100. 1. 3
**

1. 29 μία ἐλάσσες αὐτῆ

1. 34 δὲ τὸ μὲν τοῖς

1. 40 κὶ τᾶς εὐθείας

1. 45 μὲν ἐλάσσονα

1. 46 εἰρημένων ποτὶ

Cap. XXVI.

1. 51 **

--101. 1. 4 τὰ ἀπὸ

1. 14 * *

1. 22 πρὸς τὰ Θ

1. 36 μιᾶ ἐλάσσονι

1. 37 τῶ μεγέθει

– ib. ἀπὸ τὸ ποτὶ

--102. 1.

1.

1 **

3 **

1. 4 ΧΕ τομέως

1. 5 ὁ ΘΒΚ

- ib. * *

1. 18 * *

1. 26 οὐκ ἐσὶν ἐδὲ

1. 45 τᾶς ἑκάσας

1. 46 τομείς· 1. 19 * *

1. 52 τῶν ΘΑ, ΘΕ, 1. 24 * *
ef

251. 1. 1 Ὥς τε κὶ
–ib. ὥσε κὴ

1. 5 Οὐκ ἄρα ἐσὶν

1. 16 προκειμένα

1. 32 ἀεὶ

1. 37 Ἐπειδὴ τὸ

1. 38 ὃν ἔχειτὰ ἐπιὰ ποτὶτὰ ιβ·
1

Cap. XXVII.

1. 30 * *

1. 45 * *

1. 50 ἐπεὶ δὲ τὸ

,

ελατίων

περιγραψαι

δε ο ΘΟΔ

υπερεχουσαν. απο δε τας ελαχισας ουκ ανα-

γραφεται. οι αρα τομεες οι απο ταν ισαν τα

μεγισα ποτι τοςτομεας τες απο ταν τω ίσω

αλλαν υπερεχεσαν. χωρὶς τε

Ab hiſce verbis novum Caput exorditur

Codex, et eſt κή.

μιαν ελασσες ταυτη

δετοις μεν

και τας ΑΕ ευθειας

μεν ενι ελασσονα

Inter εἰρημένων etποτὶ inferuntur ab eadem

Scriptoris manu hæc verba, quæ fcrip-

ta funt in margine, nimirum : τας εκ

το κέντρο το ελασσονος κυκλο των ειρημένων .

α έσι τα μεταξυ

0.1470470L

ον εχει συναμφοτερα

προς τω Θ

μια ελασσων

τωδε μεγέθει

απο του Θ ποτι

Ex hiſce verbis novum iterum Caput ex-

orditur nofter Codex, ſcilicet x'.

ελασσον

Χ4 τομεως

• ΘΒΓ

deeſt articulus ὁ

deeſt τᾶς

τομείς

ταν ΘΑ ΑΕ

εσω και

γκ αρα εσιν ουδε

προκειμένω

αιει

deeft dὲ

1. 51 ὃν ἔχει τὰ ἑπτὰ πρὸς τὰ ΙΒ Intervoces τὰet ἑπτὰ, fed aliquanto fu-

perius appofitum est hoc fignum ( ,

quod alteri fimili refpondet in margine

pofito, ubi inſtar ſcholii leguntur ea

quæ fequuntur : Οτι δὲ η ώ ελιξ προς τον

ω΄ κύκλον λόγον έχει ον Ζ προς ΙΒ και ανω-

τερω δεδεικίαι ουχ' ηττον δε και νυν δια αριθ

μων επισήσαι οπως και τα εφεξης ευπαρα-

κολουθητα γενηται. επει γαρ εδεικνυτοη ώ

ελιξ προς τον ω΄ κυκλον λόγον εχουσα ον συν-

αμφοτερα το τε υπο των ΒΘ ΘΑ' και του

τριτου μερους του απο της ΑΒ προς τοϋντης

ΑΒ υποκείσθω ημιν η ΑΘ μοναδων ουσα ΙΣ

ει δηλον την ΒΘ γινεσθαι Μ.ΛΒ γινεται ουν

το υπο ΒΘ ΘΑ Μ ΦΙΒ το δετριτον

απο της ΒΑ Μ πεδ' ομου γινονθαι Μ Φаг .

το δε απο ΒΘ Μ ακδ'. και εχει τα φζζΓ΄

προς ακδ' λοδον ον επλα προς ΙΒ. το δε απο

της εκ του κεντρου του ώ κυκλουΜακδ΄το

δε απο της εκ του κεντρου του α΄ κυκλουΜ

ΕΝΣ. και έχει προς αλληλα λογον ον ΙΒ

προς Γ΄. τα λοιπα δη φανερα. συναδέῖαιγαρ

εντω δι ισου και διελοντι.

1. hunc nexum extricare

minime licuit, quemad-

modum illum, qui ſe-

quitur in linea ſequenti

-252.1.1κὰ τὸ τρίτον μέρος &c. -103. 1. 6 .

του

Heic quoque ante vocem xal aliud fignum

appofitum eft, cui aliud fimile reſpon-

det margini adfcriptum, ubi ſequens

ſcholion legitur : Δηλον οτι ενταυθα προ-

συπακουσέον και διισου του υπο ΓΘ ΘΕ

μεθα τε Γ' (hoc nexu arbitror fignificari

τρίτου) μερους του απο της ΓΒ προς το υπο

ΒΘ ΘΑ μετα του Γ΄ μερους του απο της

ΒΑλογον έχει ον τα ΚΑΜ χωρια προς τα

ΚΛ. ταυτα δε φησιν το υπο ΓΘ ΘΒ μετα

του Γ΄ μέρους του απο της ΓΒ προς το υπο

ΒΘ ΘΑ μετα το Γ' μερες το απο της Β.Α.

λοδον εχει ον ΙΘ προς Ζ. το Γ΄ υπο ΓΘΘΒ

δὲ Γ' του απο της ΒΓ Μαφλέ τοεσιν

πεδ' επι και το απο της CHE (ita eſt in

Codice, fed quid fibi velit, ignoro ,)

αχκαδ' εςι δε το υπο ΒΘ ΘΑ μετα του Γ΄

μερους του απο της ΒΑ ΦΖΖ Γ΄ απερ, προς

M

1. 6 λόγος ποτὶ ἄλλαλα, 1. 7 λόγον πρὸς ἄλλαλα

1. 9 ποτὶ τὸ ζο 1. 9 **

αλληλα λόγον έχει ον Θ προς ΖΙ.

προς αλλαλα λογον

ποτι τα Ζ

:

!

5K



410 VARIANTESLECTIONES

Edit. Oxon. Edit. Bafil.

Pag.252. 1. 10 ποτὶ τὰδ'.

1. 16 ποτὶτὸἀπὸ τᾶς ΘΕ

Pag.103. 1. 9 .

1.12.

κλμνξ
ع

δι ίσε

ποτι τα δ'.

Codex Florent.

Antehæcverba aliud fignum adfcriptum

eft, quod ad marginem Codicis infe-

riorem remittit, ubi ſchema ſequens

depictum eft :

κλμν

ΘΥ ΤΕ υπο

1. 25 τὸ ὑπὸ ΘΓ, ΘΕ

1. 26 *

deeſt ὑπὸ

1. 38 ἂν τὸ ὑπὸ

1. 42 τότε ὑπὸ ΓΟΒ,

-253.1. 4 Ταῦτα δὲ ἴσα ἐντὶ

-

1. 14 ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΘΓ, ΔΒ .

1. 22 *

1.31 **

६०

C

α

κη θ

μδ
n

2

μ

V

६

Cap. XXVIII.

Eregionehorum verborum, nullo adpo.

fito figno, ſcriptum eſt in margine:

δηλον ότι και συνθεντι .

ποτι το υπο ταν ΘΔ. ΓΕ . ποτι το υπο ταν

ΘΓ. ΔΒ.

Schema pertinens ad Caput editionis
XXVII .

1. 38 ὂν ὁ ἐκ τῶ

1. 41 τῦ κέντρω

ἐλάσσονος κύκλο,

1. 42 τριταμορίς

–ib. ποτὶ τὰν ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ

254. 1. 1 Καὶ ἀπὸ τῶν Α, Γ, ἐπιζεύχ-

-

-

θωσαν εὐθεῖαι ἐπὶ τὸ Θ·

1. 5 άΘΑ

– ib. τριταμόρια τᾶς ΗΑ

ριον τᾶς ΗΑ.

1. 6 τάν τε ΘΑ, κὴ ἓν τριταμό-

1. 9 ἔχειν

1. 44 ὃνἡ ἐκτοῦ

1. 45 * *

ἐλάσσονος κύκλο

-ib. *

Heic nulla Capitis numeratio occurrit in

margine, fedcumfuperiori conjungitur.
ον α εκ του

του κεντρου του

1. 46 πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ deſunt omnia

1. 48 καὶ ἀπὸ τῶνΑ, Γ, ἐπιζευχ-

θῶσιν εὐθεῖαι ἐπὶ τὸ Θ

1. 50 * *

τριτημορίου

και απο ταν ΑΓ επεζευχθωσαν επι το Θ.

HO

-

1. 18 τὸ Ν.Π χωρίον πολὶ - ΝΠΕ

1. 22 ἀπὸ τᾶς ΗΑ,

1. 24 ὁ δὲ ΝΠΕ

1. 28 τομέα

1. 31 χωρίον

1. 33 ποτὶ

- ib. ΗΑ, ΘΑ,

1. 38 ὑπὸ τῶν ΗΘΑ,

1. 40 συναμφότερα,

1. 44 χωρίον

1. 45 ὑπὸ τῶν ΘΑ, ΗΑ,

-ib. * *

1.51 * *

**I

τριτημορια τας Η

ταν τε ΗΘ. και εν τριταμοριον τας

έχων

ΜΑ.

--104. 1 .

1. 6 τὸ ΝΠΞ χωρίω ποτὶ Η ΝΕ το Ν.Π χωριον ποτι τον ΝΗΞ

1. 10 **
απο τε ΗA

1. 11 ** ο δεΝΗΞ

1. 14 * * deeft

1. 17 ** deeft

1. 20 ** deeſt

- ib . . .
ΗΑ, ΘΕ.

1, 22 ** υπαν ΗΘΑ

1. 23 **
τασυναμφοτερα

1. 25 * * deeft

1. 26 **
υπο ταν ΘΗ, Η Α, et fic in ſequenti linca,

et in linea 28 .



CODICIS 411FLORENTINI.

Edit. Oxon.

Pag. 255. 1. 2 ὑπὸ τῶν ΘΑ, НА

1. 4 ἅτε ΘΑ

1. 5 τὰν ΘΑ,

1. 8 ἅτε ΘΑ,

1. 9 τὰν ΘΑ,

Edit. Bafil. Codex Florent.

Pag.104. 1. 29 **
υπο ταν ΘΗΑ.

1. 30 ** ατι ΘΗ

- ib. * * ταν ΘΗ

1.31 * *
ατε ΘΗ

1. 32 * * ταν ΘΗ

7

ξ

M

1
0

d

0

ε

MS

10

In fine repetitur titulus, qualis erat in

principio. Schema vero ad hoc ulti-

mum Caput pertinens, utpote ab edi-

tionediverfum, ut infra depictum ex-

hibemus.

-257.1. Ι ΑΠΟΣΤΕΛΛΩ του

1. 7 ἠπόρησα·
1. 16 ὑπέκειτο

1. 26 ἀποτέμη τὶ

258. 1. Ι ἐν τῷ τμάματι

1. 3 Προεβάλλοντο

1. 8 ὀρθογωνίε

1. 14 ὰ διάμετρος

1. 15 ἀμβλυγωνίε

1. 20 ἐσσεῖται

–ib. ἔγγισα

1. 27 ἔγγισα

1. 29 τᾶς τε κορυφᾶς

1. 33 ἄλλο ἐπίπεδον

1. 39 ἄξονα

1. 51 ὃν ἁ

259. 1. 5 ὅν ἁ

1. 11 ἀποκαταςαθῆ

1. 12 περιγραφθέν

1. 20 κορυφὰν δὲ τὸ

1. 33 τὰς κορυφὰς

1. 45 ποτ'᾿ ἀλλάλοις

1. 52 Αἴκα δὲ ὀρθῷ μὲν

260. 1. 1 τὰν αὐτὰν

1. 3 ἡμισέᾳ

1. 4 τῷ ἐλάσσονος

Notandum heic eft adcalcem hujus Libri

περὶ ἑλικῶν occurrere Scholion valde

longum, quod integram occupat pagi-

nam92. quodque pertinet ad Caput X.

ejufdem Libri. Hoc nos, ne Codicis

collationem interrumpamus, ad ipfius

finem rejiciendum duximus.

Αρχιμηδες περι κωνοειδεων και σφαιροειδεων. Concordat titulus cum editione.

47. 1. Ι ἀποςέλλω σοι

1. 4 * *

1. 10 ὑπόκειτο

1. 14 ἀποτέμη, τὸ τὶ

1. 18 ἐν τῷ τμήματι

1. 19 * *

1. 21 * *

1. 24 διαμετρος
- ib. * *

1. 27 * *

- ib. * *

1. 30 τῦ ἔγγισα

1. 31 τῆς τε κορυφῆς

1. 34 ἄλλον ἐπίπεδον

1. 36 * *

1.43 * *

48. 1. 3 * *

1. 6 ἀποκατασταθή

-ib . * *

1. 10 κορυφὴ δὲ τὸ

1. 17 * *

1. 24 ποτ᾿ ἀλλήλοις

1. 27 * *

1. 29 * *

1. 30 ἡμίσεα
- ib. * *

αποςελλω τοι

απορησα

υπΕΚΕΙΤΟ

απο τε μη τι

εν τω τμαματι, et fic infra.

προέβαλλεντο

τε ορθογωνιε

αδιαμετρος

αμβλυγωνιε κωνε

επείται

αι εγγίσα

deeft të

τας τε κορυφας

αλλο επίπεδον

αξοναδε

deeft

deeft å

αποκαταση

περιλαφθεν, et fic iterum inlinea edit. 9.

κορυφαν δε το

τατας κορυφας

ποτ᾿ αλλάλες

είδεκα ορθωμεν
τον ταν αυταν

ημισεία

τω του ελασσονος

1. 16 Αἴκα δὲ μήτε

1. 21 λόγον,

1. 37 ἰσοσφαιροειδέων

1. 38 ἀπὸ τῶν

1. 49 προβλήματα.

1. 54 Αἴκα δὲ ἁ

261. 1. 9 δυσὶν ἐπιπέδοισιν

1. 19 ὀξυγωνίων

1. 24 τῷ ἴσῳ ἀλλάλων

-262. 1. 40 καὶ τῶν Η, Θ, Ι, Κ, Λ, Μ

μεγέθεων, τὰ μὲν Η, Θ, Ι,

Κ, Α λέγωντι ποτὶ

1. 37 **

1. 39 * *

1. 48 * *

– ib . ὑπὸ τῶν

49. 1. 3 **

Cap. I.

1. 6 εἶκα δὲ ἁ

1. 11 ..

1. 16 **

1. 18 τὸ ἴσον ἀλλάλων

Cap. II.

-50. 1. 3 καὶ τῶν ΗΘΙΚΛΜ λέγον

ται ποτὶ

ει δε καμητε

τον λόγον

ισων σφαιροειδεων

απο των

προκειμένα

Omittit hoc loco Codex numerationem,

eamque inchoat a Capite ſequenti, ac

proptereaquod in editione eſt ſecundum,

inCodice eftprimum, ac fic deinceps

ει δεκ'α

δυοις επιπέδοις

των οξυγωνίων

το ισω αλλαλων

και των ΗΘΙΚΛΜ τα μεν ΗΘΙΚΛλεγων

1,100101
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LECTIONES VARIANTES

Edit. Oxon.

Pag. 262. 1. 50 xὶ αἱ πλευραὶ τῶν

Edit. Bafil.

Cap. III .

-

50. 1. 7 **

1. 36 *

1. 37 ἑκάση

1. 49 κὶ ὰ ὑπεροχὰ ἴσα τᾶ

-263. 1. 25 γραμμᾶν

1. 26 ἑκάσα

1. 34 κὶ ὰ ὑπεροχὰ ἴσα τις -

264. 1. 6 ὑπερεχεσᾶν, 51. 1. 1 ὑπερέχεσαν

1. 14 τῶν δὲ 1. 5 τῶνδὴ

1. 21 Αἴκα κώνε 1. 9 Εἶκα κώνε

1. 27 ἐσσεῖται
1. 12 *

1. 13 *1. 30 ἐν τοῖς κωνικοῖς σοιχείοις.

1. 35 εἰς αὐτὰ

1. 47 ἁ ΘΓ

1. 49 ὧν δύνανται

265. 1. 23 κὶ ὑπὸ τᾶς

1. 39 τᾷ διαμέτρῳ τᾶς

266. 1. 2 τετ᾿ ἐςὶ

Cap. IV.

1. 16 *

1. 28 *

1. 31 ἂν δύνανται

1. 46 καὶ ὑπό τε τᾶς

52. 1. 3 τὰ διαμέτρῳ τᾶς

Cap. V.

- 1. 9 *

1. 5 ἔσω κύκλος
1. 10 *

1. 27 ἐπιζεύχθωσαν.
1. 21 **

1. 28 εὐθύγραμμον
: 1. 22 *

1. 42 ὀξυγωνίε 1. 36 *

1. 52 ὀξυγωνίε

–267. 1. 21 τε χωρίον

1. 27 τὸ ψ·

1. 39 τᾶς ΕΖ.

1. 45 ποτ᾿ ἄλλαλα,

–268. 1. 22 τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντι ποτ'

ἄλλαλα, ὃν ἔχοντι δυνάμει

ποτ᾿ ἀλλάλας αἱ

1. 33 Δεδόθω τὶς ὀξυγωνία κώνε

1. 40 ἀνεςακᾶσα

1. 42 γεγραμμένα

- ib . AA, AB

269. 1. 2 μείζων

1. 7 αἱ ΓΑ, ΑΖ

1. 13 τῦκώνε

1. 22 ἐπὶ τὰν ΑΒ .

1. 23 αἱ ΓΑΖ.

1. 33 ὑπὸ ΕΠ, ΕΡ κὴ ὂν

1. 34 ΑΔ, ΔΒ ·

1. 41 ΑΔ, ΔΒ,

1. 47 ὑπὸ τῶν ΑK, KB

-270. 1. 20 ἐσιν ὀρθὸν

1. 21 ὰ τοῦ

1. 23 ἀνεσακώσας

1. 40 ἐν ᾧ ἐσιν

271. 1. 3 τομὰ

1. 1ο ἀχθεῖσα

1. 13 ἐσσεῖταί τι σαμεῖον

1. 36 τᾶν ΑΚ, KB

1. 38 ὃν τὸ ὑπὸ τῶν ΑΚ, ΚΒ πολὶ

-272. 1. 28 τὰν ΖΗ

-

1. 37 τῷΘ καθετὸς

1. 38 & ΘΚ.

1.49 λόγον,

273. 1. 5 παρὰ τὸν

-

1. 42 * *

Cap. VI.

53. 1. 3 *

1. 5

1. 18 τᾶς ΕΔ

Cap. VII.

1. 20 *

1. 40 τὸν αὐτὸν λόγον ἔχονται δυ-

νάμει ποτ᾿ ἄλλαλα, ὃν αἱ

:

deeſt καὶ

γραμμα

εκατα

Codex Florent.

και α υπερεχεσαι ισαι τα

υπερέχουσαι

των δε

Ab hifce verbis exorditur Codex Cap. y'.

Επειτα

Ad hæc verba inmargine eadem manus

adfcripfit : εν τωγ'. των απολλωνιες κωνικών

θεωρηματων κ΄ .

Continuatur in Codice Caput y'.

εις αυταν

α ΒΓ

παρανδυνανται

deſunt ὑπότε

ταμηςτας

1. 12 ἀγμέναν

1. 14Ἔσω πάλιν

1. 19 ἐπίπεδον τὸ ἐν ᾧ

1. 29 ᾿Αλλ᾿ ἔσω

Cap. VIII.

1.44

1. 48 ἐνεςακῶσα

1. 49 ἐγγεγραμμένα

54. 1. 4 * *

1. 5 **

1. 9 αἱ ΓΑΖ

1. 14 * *

1. 22 ἐπὶ τὴν ΑΒ

- ib . & ΓΑZ

1. 27 * *

1. 28 *

1. 32 *

1. 35 *

1. 45 **

1. 46 *

Cap. IX.

1.47 *

55. 1. 1 ὦ ἐν ἐςὶν

1. 17 *

1. 27 ἀχθεῖσαι

1. 29 *

1. 40 τᾶς ΑΚ, КВ

1. 41 * *

Cap. X.

56. 1. 13 τὰνΖΥ

1. 19 * *

ib. *

1. 25 **

1. 28 περὶ τὸν

1. 31 ἀγμένας

1. 33 *

1. 40 ἐπίπεδον τὸ ἓν ἐν ᾧ

1.51 **

defunt

εσω δε κυκλος

επεζευχθωσαν

deeft

τε οξυγωνιε

οξυγωνια κωνε

τι χωρίον

deeft τὸ

της ΕΖ

ποτι τα αλλα

τον αυτον λογον εχωντι [adhibet enim Codex

indiſcriminatim, ut alias diximus, u

pro ., et e contra, quod nos minime

curavimus, niſi ubi ſententiæ aliqua

mutatio fiat] ποτ' αλαλα όν εχονλι δυναμει

ποτ' αλλάλας αι

deeſt κώνε

ανεσακέσα

γεγραμμένα

μείζω

ΑΔ ΑΒ

αι ΑΓΓZ

του κωνου τουτου

επι ταν ΑB

Η ΑΓ ΓΖ

deſunt ὑπὸ, et καὶ

ΑΔ ΑΒ

ΑΔ ΑΒ

deeft τᾶν

ο εσιν ορθον

αυτου

εναςακουσας

ενω εσιν

τομαν

αχθείσα

εσσειτι σαμείον

ταν ΑΚ ΚB

ον ποτ' α ΚΒ ποτι

ταν ΖΗ

του Θ, α ΘΚ καθετος

defunt

deeft. Interim notandum, e regionever-

borum, ἐπεὶ ἴσα ἐσὶν ἁ ΖΗ τὰ ἑτέρα δια-

μέτρω, quæ incidunt in edit. pag. 56 .

lin. 23. et 24. adfcriptum eſſe in mar-

gine ab eadem manu : δια το κ .́ τε α .́

των κωνικων απολλωνιου.

παρατον

αγμέναν

Ab hifce verbis Codex inchoat novum

Caput, ſcilicet i'.

το επιπεδον το εν ω

Ab hiſce vocibus iterum Codex exorditur

Caput novum, ſcilicet ια'.



CODICIS 413FLORENTINI.

Edit. Oxon.

Pag. 273. 1. 30 ἡμισείαςτᾶς

1. 36 ἐντὶ τᾶ

1. 43 κύλινδρος

274. 1. 12 ποτὶ ἀπὸ τᾶς

1. 14 ποτὶ ἀπὸτῶς

1. 18 ἐντὶ τῶ

1. 26 βάσεων

-275. 1. 12 όποτερῶν ἐπιπέδῳ

-

1. 20 κύκλος ἐσσεῖται,

1. 32 ἀπὸτᾶς

1. 35 διάμετρος

1.41 АВГ,

276. 1 .
2 εὐθειᾶν

1. 11 μέσα γίνεται

1. 19 ὑπὸ τῶν ΑΘ, ΘΓ,

1. 37 ἔχοντα

1. 43 ἐπιπέδῳ

277. 1. 13 ποτὶ τὸ ἐπίπεδον

1. 29 καθετᾶν

1. 36 συμπίπλοντι.

–278. 1. 12 τοῦ σφαιροειδέος

1. 21 τᾶ ΒΔ΄

1. 25 κ άΜΑ

1. 28 ἀγομέναν,

279. 1. 4 Ἐν τῷ

1. 1ο παράλλαλος

280. 1. 5 κὶ διὰ τᾶς

1. 32 ὅτι τὸ τὸ

1. 38 ἅψηται

1. 46 εὐθεῖα

281. 1. 10 κατ᾿ ἄλλο σαμεῖον

1. 13 Ἐπὶ γὰρ

1. 26 ἁφᾶν

1. 38 εὐθεῖαν

Edit. Bafil.

Pag. 56. 1. 51 ἡμισείας τᾶ
-

-

-

57. 1. 6 ἐντὶ τᾶ

1. 10 * *

1. 26 **

1. 27 * *

1. 28 * *

Cap. XI.

1. 32 * *

Cap. XII .

1. 49 ὁποτερων ἐπιπέδω

58. 1.
2**

ημισείας τας

εν τα

το κυλινδρε

Codex Florent.

ποτι το απο τας

ποτι το απο τας

εν τη τε

6.

1. 43 ἀγόμεναι,

1. 47 καὶ διὰ τοῦ

1. 49 Τέμνει ἢ τῦτοτὸ σφαιροειδὲς

282. 1. 12 ἀγομένα
-

1. 16 παράλληλος

1. 36 μήτε

283. 1. 10 ἐπιπέδε

1. 15 Καὶ λοιπὸν

1. 18 τὰν δὲ μεταξύ

1. 34 ἀποτεμνομένο

1. 42 τμάματος, τομὰ ἔσω

284. 1. 8 ἔχων

1. 41 τμᾶμα,

1. 43 ἀποτέμνοντος

1. 15 διαιρέσεων

1. 19 Ἐφ᾿ ἑκάτε

1. 25 κὶ συγκείμενον

1. 27 ἐφ᾿ ἃ τὸ Β

– ib . Λοιπὸν δὲ-

-

1.42 ἡμίσες

1. 43 ὁμοίως

1. 44 ἐγγράψαι,

1.45 ὥσετὸ

1. 46 ἐγγραφέντος

285. 1. 18 Ἔξιν

Cap. XIII.

1.8 **

1.9 **

1. 15 * *

1. 35 * *

1. 38 μέσηγίνεται

1. 40 ὑπὸ τῶν ΑΘΓ

1. 47 * *

Cap. XIV.

1.50 * *

59. 1. 7 **

1. 15 * *

1. 18 * *

Cap. XV.

1. 30 **

60. 1. 1 τὰ ΒΔ

1. 2 κjά ΝΑ

1. 3 ἀγομένας

Cap. XVI.

1. 16 Εἶκα τῶ

1. 19 * *

1.50 * *

61. 1. 11 **

Cap. XVII.

1.14

1. 18 εὐθεῖση

1. 26 **

1. 27 ἐπεὶ

Cap. XVIII.

1. 33 * *

1. 40 * *

Cap. XIX.

Cap. XX.

βασιων

οπότερον εν επεπεδω

17.

ατομα κυκλος εσσείται

deeft ἀπὸ

αδιαμετρός

Вг

ενθειας

μεση γαρ εσ

υπο ταν ΑΘ ΘΓ

εχοντι

deeft

ποτι το επιπεδω

καθετων

συμπλωμα

10 .

δ.

Codex enim repetit numerationem duo-

rum Capitum ſuperiorum, quare nos

inpofterum eam utpote erroneam mi-

nime curabimus.

τεμεν σφαιροειδεος

τα δεΒΔ

και α ΜΑ

αγμένας

εν τω

παραλληλος

και το δια τας

deeſt xaὶ

αψεται

ευθεία

κατ'αλλο συ σαμειος

επι γαρ

ταν αφαν

ευθείας

αγομεναι ευθείαι

διαδετε

τεμει δε τέτο το τε σφαιροειδες

αγμένα

ακται παραλληλος

μη

τε επίπεδε

1.45 * *

1. 48 * *

1. 50 * *

62. 1. 4 * *

1. 6 **

-63 . 1. 1 **

1. 5 τμῆμα

1.6 **

ib. * *

1. 16 **

1. 40 **

1. 42 * *
και το λοιπΟΥ

1. 44 τὰ δὲ μεταξὺ ταν δε μεταξν

Cap. XXI.

αποτετμημέν

τμαμα

τμηματος τομας εσω

αποτετμηκοτος

1. 21 ** ο έχων

1. 25 διαιρεσῶν διαιρεσεων

1. 27 ** αφ' εκατέ

1.31 * *
deeſt καὶ

–ib. τῶν ἐφ᾿ ἃ τὸ Β
deeſt τῶν

-ib. * * λοιπον δε εσι

Cap. XXII.

1.39 **

–ib. ὅμοιον

1.40 * *

1. 41 ἔσω τὸ
وب

–ib. εγγραφέντος

1. 51 ἐσὶν

ημικυκλιδ

ομοίως

εγγεγραψαι

ωσε το

εγγραφόμενα

15ay

5 L
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Edit. Oxon.

Pag. 285. 1. 41 τῷ ἐπιπέδῳ

1. 44 τομὰν

1. 48 εὐθεῖαι

286. 1. 9 τμήματι,

1. 16 τὰν περὶ

1. 46 περιγραφὲν

1. 51 τὰν ΑΓ,

1. 53 τὰν ΒΘ.

287. 1. 9 ὅλος

1. 21 ἐγγεγραμμένες

1. 29 κῷ τῷ ὃν

1. 37 τᾶς διαμέτρο

1. 42 ἐγγεγραμμένω

1. 49 ὅλῳ

288. 1. 6 πηλίκῳ ὑπερέχει

1. 7 κατασκεύαπω.

1. 22 τὰν ΒΕ,

1. 26 τῦτον λόγον,

1. 40 τὸν κύκλον

1. 48 τμάματι,

289. 1. 1ο Τέμνει

1. 12 τῷ κατὰ

– ib. Ἐπιψαύσει

1. 18 ὀξυγωνία κώνο τομᾶς

1. 21 ἀνεσεκῦσα,

1. 39 ἔχον τὰν

1. 47 τμάματι,

1. 50 τμάματι,

--290. 1. 20 τὰν ΒΕ μήκει·

1. 33 ὁμοίως

1. 46 ὀρθογωνίε

1. 47 ἐπιπέδοιν,

291. 1. 18 xỳ aj

1. 31 ῎Αχθω δὲ κή

1. 33 τὰν ΔΖ

1. 37 ποτ᾿ ἄλλαλα

Edit. Bafil.

Pag. 64. 1. 16 **

1. 21 * *

1. 25 * *

1. 33 τμήματι

1. 36 * *

Cap. XXIII.

1.51 περιγραφὸν
65. 1. 2 τὸν ΑΓ

1.5 **

1. 21 * *

1. 24 * *

1.28 **

1. 32 τῆς διαμέτρε

1.34 * *

1. 38 * *

1. 43 κων ὑπερέχει
-ib. **

1. 51

66. 1.

**

2**

1.9 **

1. 13 τμήματι

Cap. XXIV.

1. 20 **

– ib . κατὰ τῶ τὰν

1. 21 ἐπιψαύει

1. 23 ὀξυγωνίε τομας

1. 25 * *

1. 39 ἔχοντα τὰν

1.50 **

67. 1. 1 * *

1. 12 τὰν ΒΕ δυνάμει

1. 18 ὁμοία

Cap. XXV.

Codex Florent.

τω επιπέδω τω

τομαν ταν

ευθεία

τμαματι

deeſt τὰν

περιγραφεν

ταν ΑΓ

ταν ΒΓ

ο όλος

περιγεγραμμένες

και τον סע

τας διαμετρες

γεγραμμένω

deeft

κω υπερέχει

κατεσκευαπω

τα ΒΕ

τετον τοῦ λογον

τον κυλινδρον

τμαματι

τέμει

το κατα ταν

επιψαύσει

οξυγωνια κωνε τομας

ανεσακύσα

έχον ταν

τμηματι

τμηματι, et fic infra, quod in poſterum

minime adnotabimus, quumpro more

Dorico adhibeat a, et viceverſa, quæ

quidem inconftantia etiam ineditione

animadverti poteft.

ταν ΒΕ μακει

ομοίως

τε ορθογωνικ

επιπέδοις

deeft a

deeft

ταν ΑΖ

κορυφα το Α. το δε

ποτι ταλλαλα

1. 25 * *

-ib. * *

1. 51 * *

68. 1. 2 **

1. 3 **

1. 35 κορυφὰ τὸΛ. Τὸ δὲ 1. 4 * *

1. 5 **

1. 38 βάσεων -ib. * *
βασιων

1. 42 & ΛΜ 1. 7 ** aNA

1. 50 & ΛΜ 1. 11 ** aNA

292. 1. 2 αἱ δὲ ΛΜ, 1. 13 * * αι δεΑΝ

1. 3 ἁΛΜ - ib. * * aAN

1. 5 άλΜ 1. 14 * *

1. 9 άλΜ 1. 16 ** AN

1. 11 τᾶς ΛΚ ποτὶ ΛΜ.
1. 17 τῆς ΛΚ πρὸς Λ.Μ της ΛΝ προς ΛK

1. 13 ἁ ΛΚ ποτὶ τὰν ΛΜ

-ib. aAM

-ib. * *
α ΑΝ ποτι ταν ΑΚ

1. 18 ** AN

a

ع

θ

Y

Κ X
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Edit. Oxon. CodexFlorent.Edit. Bafil.

:

Cap. XXVI.

Pag.292. 1. 22 ἀγμένοις, Pag. 68. 1. 22 ἀγμένε

1. 23 ἄλλαλα 1. 23 ἄλληλα

1. 24 αὐτῶν. 1. 24 αὐτοῖς

-ib. * *

1. 25 * *

1. 27 * *

1. 28 **

1. 26 ἔσω δὲ τῷ

1. 27 & Λ.

1. 32 & ΑΒΓ

1. 34 τὰ Κ

1. 40 ἴσον ἐντὶ

1. 43 ἐςὶ τᾷΛ,

1. 45 κῷ τῷ αὐτῷ·

1. 46 ἀπὸ τῶν Κ, Α΄

293. 1. 3 δύο κῶνοι βάσεις

1. 9 μάκει.

1, 26 ἴσα ὰ Κ,

1. 33 ὀρθῷ

1. 45 ἁ ΑΓ.

294. 1. 31 ἢ τὸ τμᾶμα

1. 36 Ἐσσεῖται

1. 45 ὃν ἁ ΖΔ

-

ib. Ἔσω δὲ αἱ

1. 46 ἐφ᾿ ἂν τὰ Ξ,

–ib. ἴσαι τοῖς

1. 50 ἔσω ἴσοντῷ

1. 51 ἐλάχισον ἴσοντῷ

1. 52 τῷ ἴσῳ

295. 1. 1 τὸ Μ, ἴσα

1. 11 ὑπὸ τῶν ΖΔΒ,

-

ib. ὑπὸ τῶν ΖΕ , ΒΕ .

1. 30 * *

-ib. * *

1. 32 * *

1. 33 ἀπὸ τῶν ΚΑ

1. 42 δύο κῶνοι βάσιν

1. 46 μήκει

69. 1. 4 * *

Cap. XXVII.

1. 7 κὶ ὀρθῶ

1. 45 * *

1 αγμένοις

αλαλα. Hæc quoquevox indiſcriminatim

exhibetur,modo cuma, etmodocumn.

αυτης

εσω δε τα

αΑΛ

deeftå

τα ΙΚ

ισον εσι

εσι τα Δ

ισον τω αυτω

απο των ΚΑ

δη κωνοι βασιας

μακει

ισα α ΑΚ

deeft naὶ

1. 13 * * defunt

deeft

1. 47 ** επείται

deeft

70. 1. 【 ** εσωσαν δε αι

– ib. ἐφ᾿ αὐτὰΞ εφαν ταΞ

ισα τοις

1.51 * *

ib. * *

1. 3 **

ib. **

1. 4 * *

1. 6 τὸ Μ ἴσα

εσω εν τω

ελάχισον εν τω

των τω ισω

τονισα

υπο ταν ΖΔ ΒΔ

υπο τας ΖΕ BE

deeft M

defunt omnia.

χωριον

των τε

δεδεικται δε

συναμφοτέραις

ον ο όλος

κατεσκευαπω

λογον το Ω

εσιν

1.10 **

1. 11 **

1. 13 * *

- ib . * *

1. 19 χωρίς

1. 23 τῶνδε

1. 28 δεικτέον δὲ

1. 29 * *

1. 31 * *

1. 37 **

1. 44 * *

1. 46 εἶναι

Cap. XXVIII.

71. 1. 6 * *

1. 7 **

1. 14 * *

1. 16 * *

1. 18 **

έχον

αι συναμφοτεραι. ισα τω το

τεμει

ανεςακετω

ευσα αλλη οξυγωνιε κωνε τομά

1. 19 ἀνατακεσὰς ανεσακέσας

1. 48 * * περιγραφεν

72. 1. 2 * * την επιφανειαν

1. 4 * * έχων αταν

1. 7.** βασιες

– ib. ποτ᾿ ἀλλάλες ποτ' αλλάλας

1. 15 τὰν ΔΕ τα ΔΕ

1. 19 * *

1. 21 * *

1.22 **

ποτ' αλλάλες

εν τοις αυτοις λόγοις

τα χωρις

1. 23 & ΓΕΝ a ΞΝ

1. 25 ψοτὶ

1.28 **

Cap. XXIX.

1. 37 ἡμίσεον

1. 38 * *

1. 39 * *

1100

μειξεον

αμίσεον

τμημα

τμηματος

αυταν

1.51 * *

73. 1. 11 ἐφ᾿ αὐτᾶ Ξ

– ib. τοῖς τμήμασι

1. 16 πλάτος μὲν ἴσον τμήματι

1. 21 **

1. 23 * *

- ib . * *

74.1. 2 γνώμνα .
-

ib. ἀφαιρημένε

1. 16 τὸ ΕΜ χωρίον

1. 17 ἴσον ἔσι τὸ ΞΝ. ῾Α γὰρ Ξ

1. 28 χωρίον

1. 35 δὲ τῶν

1. 45 Δέδεικται δὲ,

1. 48 ἀμφοτέραις,

1. 51 ἓν ὅλος

296. 1. 12 κατασκευάθω .

1. 26 τὸν λόγον, ὃν τὸ Ω

1. 29 εἶμεν

1. 51 ἔχοντος

297. 1. 1 ὰ συναμφοτέραις ἴσα, τῷτε

1. 15 Τέμνει

1. 19 ἀνεςακέτω

τομᾶς

1. 24 Ἐούσας δὴ ὀξυγωνίου κώνου

1. 26 ἀνεσακέσας

298. 1. 8 περιγεγραφέν

1. 16 ἐπιφάνειαν

1. 20 ἔχων ἄξονατὰν

1. 26 βάσεις

1. 28 ποτ᾿ ἀλλάλας,

1. 43 τᾷΔΕ,

1. 5ο ποτ᾿ ἄλλες

299. 1. 4 ἐν τοῖς λόγοις,

1. 7 χωρὶς

1. 9 ά ΜΞ

1. 12 αοτὶ

1. 17 μεῖζον ἐὸν

1. 35 ἁμίσεον

1. 38 χῆμα

1. 41 χήματος

300. 1. 9 τετέςι ἁ

1. 15 ἐχόντων

301. 1. 4 ἐφ᾿ ἂν τὰΞ,

– ib. τοῖς τμᾶμασι

1. 13 πλάτος μὲ ἔχων ἑνὶ τμάμαλι,

1. 23 ἔχοντα

1. 26 τὸ ὑπὸ

1. 27 κύλινδρον

1. 34 γνώμονα,

1. 35 ἀφαιρημένον.

1. 43 ὁμόλογα

1. 47 ἀφαιρεμένες

302. 1. 3 ΕΦ, τῷ ἴσω

1. 47 τὰν τῶ τμήμαλι, κὶ ἄξονα – deſunt omnia

1.6 **

1. 9 **

1. 13 * *

– ib. ὑπερεχόμενα

1. 15 τὰνῦν

1. 4 ὑπεροχᾷ.

1. 7 οὖν

1. 12 ἑλίκων
1. 17 ἀλίκων

1. 15 λοιπῶν μείζονά ἐντι 1. 19 * *

αυτον

έχον τον

εφαν τα Ξ

τοις τμημασι τοις

πλατος μεν η τμηματι

εχοντι

defunt

κυκλον

γνωμονα

αφαιρημένον

τα ομολογα

αφαιρομένες, et fic infra lin. 11 .

ΞΦ. ΞΥ. ΞΩ. τω ισω

υπεροχα

τα εν

ελίκων

λοιπων (tum relicta eſt lacuna unius fylla-

bæ) να εντι
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Codex Florent.

μείζονα εντι η

Edit. Oxon.

Pag. 302. 1. 16 μείζονα ἢ

1. 18 ἐσὶν ἢ ἡμιόλιος

1. 24 ἁμίσεον

1. 27 ἐγγεγραφέντος

1. 29 κατασκευάθω.

303. 1. 4 χωρίς

1. 12 ἔτι ἔλασσον,

Edit. Bafil.

Pag. 74. 1. 19 **

1. 20 *

1. 23 *

1. 25 *

1. 26 *

1. 40 χώραν

1. 44 *

٤٠

μ

λ

C X πε 10

η Y

P
C T U

εσιν ημίσεος

αμιθον

εγγραφέντος

κατεσκευαπω

χωρις

δε ἐλάσσον

X + w

६ ६ ६

Ab hocCapite in pofterum nulla fit nu-

meratio Capitum.

αγόμενα επι το επίπεδον. υπεκειτό

א
י
ן

א
י
י
י
י

י
י
י
י
י
י
י
י
י
י
י
י
י
י

ΔΗ ταν ΔΖ

1. 17 τῷκώνε,

1. 19 χῆμα

1. 24 ἀγομένα· ἐπεὶ τὸ ἐπίπεδον

ὑπέκειτο

1. 29 ἐπιψαύεσαι

1. 33 ἐπιζευχθεῖσα,

1. 35 αἱ ΒΘ, ΘΔ.

1. 36 εὑρεῖν κύλινδρον,

1. 40 ἁμίσεος

1. 46 ἁμίσεον

1. 50 Ἐγγεγράφθω

1. 52 περιγεγράφθω -

304. 1. 15 ἡμιόλιος ἐών·

1. 19 ἐγγεγράφθω

1. 30 τὸ ἥμισυ

1. 39 τὸν ἄξονα τῦ

1. 41 χήματος,

1. 46 σφαιροειδέος

1. 48 Ποιήσει δ'

305. 1. 2 ἔσω ἁ ΖΗ.

1. 6 ποτὶ τὰν ΔΖ.

1. 21 ἐσι τὸ

1. 25 τᾶς ΒΘ, κὶ ἁ ΒΔτᾶς ΒΡ,

τριπλάσια ἔται καὶ

1. 41 ὰΔΖ ποτὶ τὰν ΔΗ.

1. 46 ἐφ᾿ ἂν τὰ ΞΝ,

1. 47 ἐν τῷ ΒΔ,

1. 49 Τῶνὧν

1. 52 τᾶς διαμέτρω

1. 53 τῷ ΒΕ΄

306. 1. 8 τὰν ΝΟ,

1. 20 τῷδὲ μεγέθει

1. 25 ἀπὸ τᾶς ΔΓ

1. 34 ὃν τὸ ὁμοίως

307. 1. 2 ἐφ᾿ ἂν

Cap. XXX.

1.46 **

1.47 **

1. 50 *

75. 1. 2 *

1. 3 ἐπιζεύχθεισαι

1. 9 *

1. 11 .

1. 20 ἡμίσεος

1. 23 ἡμίσεον

1. 25 * *

1. 26 *

1. 30 κὶ ὁ τόμος ἐὼν,

1. 32 *

1. 37 *

Cap. XXXI.

1. 42 * *

- ib. * *

1. 44 * *

1. 45 * *

1. 48 * *

1.49 * *

76. 1. 16 * *

1. 20 *

1. 29 *

1. 31 ἐφ᾿ αὐτὰ ΞΝ

1. 32 * *

1. 33 *

1.34 *

1. 35 *

1.39 *

1. 45 τῶ μεγέθει

1. 48 * *

77. 1. 1 **

1.6 **

1. 11 ἐφ᾿ αὐτᾶ

– ib. παρεπίπλωκε

1.18 *

1. 44 ἀφαιρεμένες,

– ib. παραπεπτώκοτόν

1. 16 τᾶς ΞΟ.

1. 36 ὑπερέχειν
1. 28 * *

1. 38 κατασκευάθω. 1. 29 * *

1.46λόγον, 1. 33 **

1. 48 τᾷ ΒΔ, 1. 34 τᾶΒΕ
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Edit. Oxon.

Pag. 307. 1. 53, πεπλωκότων,

-308. 1. 8 Καὶ πάντες

1. 31 ἄραλόγον

1. 33 ἢ ποτὶ

1. 49 τομὰ

309. 1. 2 κατὰτὰνΑΓ.

1. 3 κατὰτὰ Β,Ζ'

1. 31 τᾷΘΖ.

310. 1. ι ὑπερέχειν

1. 2 Πάλιν δὲ

1. 3 περιγεγραμμένον

1. 7 ἐσσεῖται οὖν

1. 30 ὃν ά ΕΗ

1. 32 γενομένει

311. 1. 14 τὰν ΚΛ,

1. 21 τὸ τμᾶμα

1. 24 ὑπὸ ΖΕ, ΕΔ,

1. 33 ἔλασσον ἢ τὸ ἡμίσεον

312. 1. 3 τὸ ὑπὸ τῶν ΖΗ, ΖΔ, ξ ὑπὸ

1. 6 ποτὶ τὸ

1. 11 τῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν τὸ

περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΖΕ,

ΕΔ ποτὶ τὸ περιεχόμενον

ὑπὸ τῶν ΒΕ , ΕΔ΄

1. 19 ἐπεὶ βάσιν

1. 21 τῦτον τὸν λόγον, ὃν

1. 23 ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΞΕ,

1. 30 τὸ ἀνάλογον

1. 33 τῶν ΕΔ, ΕΗ,

1. 37 ἴσον ἐςὶν

–313. 1. 31 ποτικείσθω δὲ ἁ ΔΗ ἴσα

τὰΔΘ,

1. 38 παραλλήλω

1. 44 ἐγγεγραμμένα,

1. 49 ἔχον

314. 1. 1 ὑπὸ τῶν ΕΔ, ΒΘ

1. 6 τῶν ΒΘ, ΕΔ.

1. 22 ἐλάσσονι τμάματι ἐγΓεγραμ-

μένο, ποτὶ τὸ ἀπότμαμα

τῦ κώνε τὸ ἐντῷ

1. 26 τῶν ὑψέων

1. 30 τῷ ἐν αὐτῷ ἐγγεγραμμένο,

-319. 1. 1 ΟΙΟΝΤΑΙ τινὶς, Βασιλεῦ

-

1.

Γέλων,

2 τὸν ἀριθμὸν ἄπειρον

1. 3 τῷ περὶ

1. 6 ἄπειρον μὲν εἶμεν

1. 8 Οἱ δὲ ὕτως δοξάζοντες,

1. 9 νοήσαιεν

1. 14 ἀκαρεῖ

1. 15 τῦτο δεικνύειν

1. 19 τῦ ψάμμο τῦ

1. 21 τῷ μέγεθος

1. 23 πλειόνων

1. 24 κέντραἴσα τῷ εὐθειᾷ

1. 28 ὑποθεσιῶν

1. 31 ἀκίνητον·

320. 1. 5 ὥς τε τὸν κύκλον, καθ᾿ ὃν τὰν

Edit. Bafil.

Pag. 77. 1. 37 **

-

1.41 * *

78. 1. 2 **

1. 3 **

Cap. XXXII .

1. 11 τομᾶ

1. 14 * *

-

ib. * *

1. 36 **

1. 49 * *

-ib. * *

1.50 **

79. 1. 1 * *

Cap. XXXIII.

1. 13 * *

1. 14 * *

1. 38 τῶν ΚΛ

1. 42 τὸ τμῆμα

1. 43 * *

1. 48 τῦἥμισυ

80. 1. 5 τὸ ὑπὸ τῶν ΖΗ, ΕΔ, τοῦ

-

ὑπὸ τῶν

1. 7 πρὸς τὸ

1. 10 τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν τὸ

ὰΖΕ ποτὶ τὰν ΒΕ

1. 12 * *

1. 13 * *

1. 14 * *

1.18 **

1. 20 τᾶν ΞΔ, ΕΔ

1.21 **

Cap. XXXIV.

1.50 * *

-81. 1. 2 παραλλήλα

1. 5 ἐγιεγραμμένον

1. 8 **

1. 1ο ὑπὸ τῶ ΞΔ, ΒΘ

1. 13 * *

1. 21 ἐλάσσονι τμήματι ἐγΓεγραμ-

μένα, ποτὶ τὸ ἀπότμημα

τῦ κώνε τῷ ἐν τῷ

1. 23 τύτων ὕψεων

1. 25 * *

Αρχιμήδους Ψαμμίτης

-120. 1. 18 Οιονται τινές βασιλευογέλων

– ib. τὸν ἄπειρον

1. 19
*

1. 21 ἄπειρον ενιμεν

1. 23 οἱ δὲ ἐ δοξάζοντες

- ib. **

1. 26 * *

- ib. * *

1. 29 τὸν 5του

1. 3ο τοῦ μεγέθεος

-ib. **

1. 31 κέντρες

1.33 **

1.35 **

εὐθεῖαι

1. 37 ἐσὶ ὡς τε τὸν κύκλον καθ᾿

ὃν τὰν

1. 39 τοῦτο δ᾽

1. 41 * *

1. 43 * *

– ib . ὑποτίθενται

1. 44 ἁπλῶν

121. 1. 1 ἐ τινὰς

– ib. κατονομαζιῶν

1. 2 **

1. 3 **

-ib. * *

1. 6 τῶν λλ σαδίων

-

ib. καὶ μείζων

1. 8 Τῦτο δὲ

Codex Florent.

παραπεπλωκότων

και παντος

deeſt ἄpa

deeſt

τομαν

καταν ΑΓ

κατα το ΒZ

τα ΔΖ

υπερέχει

παλιν δη

περιγεγραμμένον σχημα

εσσει γν

ον έχει α ΕΗ

του γενομένου

τα ΚΛ

το τμημα το

υπο ΞΕ ΒE

το ελασσον του ημισυ

του υπο ταν ΖΗ ΞΔα υπο ταν

ποτι το

τουτον εχει τον λογον ον το περιεχομενον υπο

ταν ΖΕ ΕΔ. ποτι το υπο ταν ΒΕΔ . τον

γαρ αυτον εχει λοδον ον α ΖΘ πολι ταν ΒΕ.

επίβασιν

defunt

υπο ταν ΖΘ ΞΕ

το αναλογον το

ταν ΞΕ ΕΔ

ΙσΟΥ ΕΥΤЬь

ποτικεισθω δετας ΔΗ ίσα α ΔΘ

παραλληλω

εγγεγραμμένω

έχοντα

υπο ταν ΞΔ ΒΕ

ταν ΒΕΕΔ

defunt omnia

τον των υψεων

το εν αυτω εγΓεγραμμενον. In calce vero re-

petitur Titulus, et quidem ita : waps

κωνοειδων και σφαιροειδων.

Concordat titulus.-

οιοντε τίνες βασιλευγέλων

τον απειρον corr. amanu poſteriori τον αριθα

μον απειρον

τον περι

απειρον ηενιμεν

οι δε στως δοξαζοντες

γοεισαιεУ

ακαρη

του δεικνύειν

τον και του

του μεγεθους

πλείσων

κεντρου
αι ευθείαι

υποθεσίων τινων

ακιτον

εγω τον κυκλιν καθ' αυταν

τουτο

1. 11 αὐτό.
αυτον.

1. 16 καθ'δ,
καθε

1. 17 ὑποτίθεται
υποτίθεται

–ib. ἀπλανέων
απλανων

1. 25 ὕτως τινὰς
έτως τινας

1. 26 κατονομασίαν

1. 29 περίμετρον

1. 30 μυριάδων

1. 31 πειραμένων

1. 35 ὡς τ' μυριάδων ταδίων

–ib. κὶ μὴ μείζω.

1. 49 ἀναμφίλογον

κατονομαξιων

ταν περιμετρον

μοιριαδων

πεπειραμένων

* Μ σαδίων

και μη μείζων

1. 14 ἀμφίλογον αναμφίλογον

1. 51 τριακονταπλασίαν

1. 52 μειζόνα.

321. 1. 10 λαβεῖς,

–ib. τριακονταπλασίας τριακονταπλασιαν

1. 15 μειζόνων μειζον

1. 20 ** διαλαίειν

5M
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Edit. Oxon.

Pag.321. 1. 15 ὁ ἄλιος

1. 17 ἅτίς ἐσιν

1. 19 τὰ ὄψει .

1. 21 ἤμελλεν ἀνατιλεῖν

1. 22 κὶ τεθέντος

1. 25 ἐςτὸν

1. 26 κὶ ὰ ὀψὶς κατεσάθη

1. 36 ἐναρμόζει,

1. 43 τῷ μεγέθεος,

1. 46 ὄψιος,

1. 47 τόνδε τὸντρόπον

– ib. κυλίνδρια ἀναλαμβάνεται

1. 48 ἰσοπαχία ἀλλάλων,

1. 49,προτίθενται

1. 51 τᾶς ὄψιος,

322. 1. 2 εἰ μὲν κα

1. 4 ἀφ᾿ ἑκάτερα

1. 9 ῾Α δὲ γωνία,

1. 13 ἐπισκοτεῖν

1. 14 ὅλῳ ἀλίῳ,

1. 24 ὰγωνία, ἐς ἂν ὁ ἅλιος

1. 25 ἐσιν, ἢ διαιρεθείσας

1. 28 διάμετρος

1. 39 τοῦ Δ

– ib. ἐπιψαυόντων

1. 42 αἱ ΘΜ, Θο

1. 50 ἐς ἂν

323. 1. 14 τοῦ ΣΗ κύκλε

1. 21 τοῦ ΣΗ κύκλο.

1. 23 ποτὶ τὰν ΥΣ ἐλάτιονα

1. 25 ἃ μὲν ΘΚ

– ib. ὰ δὲ ΣΥ

1. 26 λόγον ἔχει

1. 28 τριγώνων

324. 1. 4 Εἰ γὰρ κα δυῶν

Edit. Bafil.

-121. 1. 23 ἡ ἅλιος

1. 24 ἅ τες ἐςὶν

–ib. τῆ ὄψει

1. 25 ἤμενιν ἀνατελεί

1. 26 καὶ τεθέν

1. 28 *

-ib. * *

1.33 * *

1. 36 * *

1. 38 *

-ib . *

1. 39 κύλινδρα ἀναλαμβάνεται

– ib. ἰσοταχία ἀλλήλαν

1. 40 * *

1. 41 * *

1. 43 εἰκόνα

1.44 *

1. 47 ἐδὲ γωνία

1.49 *

- ib . * *

122. 1. 3 ὰ γωνίαὰ ἴσαν ὁ ἄλιος

1. 4 ἐσὶν, ἢ διαιρεθείσας &c.

1.5 **

1.11 **

-ib. **

1. 12 .

1. 16 αἷς ἂν

1. 25 * *

123. 1. 3 **
N

1. 4 ποτὶ τὰν ἐλάτιονα

-ib. **

1. 5 άδι ΣΝ

-ib. . .

1.6 ..

1. 9 **

1. 5 ἅτεραφ -ib. . .

1. 10 ποτὶ τὰν 1. 11 ..

1. 16 Ὥς τε 1. 14 * *

1. 19 ὰπεριεχομένα 1. 17 * *

1. 23 δισμύρια, – ib. δεσμύρια

1. 40 * *

1. 47 **

۱ 325. 1. 13 δῆλον, ἁ

124. 1. 10 * *

1. 12 * *

1. 21 ἐξησκημένοι

–ib. δεκὰς τὶ

1. 24 **

1. 29 * *

–ib. ἐξᾶτι

1.34 ***

1

1.35 * *

1. 37 ὅτι ἴσαν

1.40 **

1. 41

**

1. 44 τοσέτοις

1. 5ο ἀλλάλαν

1.51 * *

125. 1. Ι ΚΑΙΝ ὁ ἀριθμὸς

1. 4 δακτυλιαίας

1. 5 **

– ib. ἀλλάλαν

1. 6 τηλικαύτη 1

1. 7 πολλαπλασθήσαν

1. 15 ἀριθμῶν
-

ib. μέγεθες

Codex Florent.

ο άλιος

άτις εσιν

τηα οψει

ημελλεν ανατέλλων

και τεθέντος

εις τον

και αψις κατεσαθη

εναρμοζη

τουτε μεγέθεος

τας οψιος

τον δε τον τροπον

κυλινδρια λαμβανεται

ισοπάχια αλλάλοις

προτίθενται

τας οψιας

είκοκα

εφ' εκατέρα

αδεγωνια

επικρωτειν

ολω τω αλιω

και α γωνια ας αν ο ηλιος

εσιν η διαιρεθείσας ες ΡΕΔ τεΐων. α δε ελατίων

διαιρεθείσα των ορθων εις C μείζων. η εν με

ρος τέτων. δηλον εν οτι και α γωνιαα ίσαν

ο αλιος εναρμοζη ταν κορυφαν εχουσαν ποτι

τα οψει . ελατίων μεν εσινη διαιρεθείσας &c.

quæ eſt repetitioſuperiorumverborum.

και α διαμετρος

deeftA

επιψαύωντων, et fic iterum ineadem linea.

αι ΘΚ ΘΟ

αισαν

το ΕΗ κυκλ

το ΕΗ κυκλε

ποτι ταν VC (ubi notandum eſt litteram

illam v ubi agitur de litteris ſchemati-

bus appofitis , accipi in Codice pro lit-

tera yquemadmodumetiam in ſequen-

tibus duabus variis lectionibus.)

α μεν ΘΚΥ

α δε CV

λόγον εχοί

deeft

ει γαρκαδυων (illa autem xa ſcripta funt

nontamquam litteræ lineam aliquam

inſchemate depictamdeſignantes, fed

tamquam encliticæ.)

ατεραι

deeft ποτὶ

120%3.500

deeſtå

δισμυρια

δήλον ωςα

δακτυλίαι1. 27 δακτυλιαίε

326. 1. 3 ἀριθμῶν μύριας 3ς μυριαι (illa autem ſiglain Codice de-

notat vocem ἀριθμῶν, et fic deinceps,

ubi recurrit vox illa, quemadmodum

5; denotat ἀριθμοὶ, et ἀριθμὸς &c.-

quod femel adnotaſſe ſufficiat.)

γιγνωσκομένοι

εξησκείμενοι

1. 7 γινωσκόμενοι .

1. 24 ἑξῆς κείμενοι,

1. 25 δεκὰς εἴη·

1. 31 ὄγδοός

1. 39 Φανερὸν δὲ, ὅτι

1. 40 ἐξῶντι ,

1. 49 ἀπὸ μονάδος

1. 52 παραπολλαπλασιάθω

327. 1. 1 ὅτι ἴσος

1. 7 γενόμενος

1. 8 πολλαπλασιαξάντων

1. 16 τοσέτοι

1. 26 ἀλλάλας

1. 28 μέγεθος,

1. 30 και είη ὁ ἀριθμὸς

1. 37 δακτυλιαίαν

1. 38 τριπλάσιον

1. 39 ἀλλάλας

1. 40 ταλικαύτα

1. 43 πολλαπλασιασθεισῶν

328. 1. 5 τῶν δευτέρων ἀριθμῶν .

1. 7 μέγεθος

1. 11 πολλαπλασία

1. 14 μυριάδων

1. 16 τᾶν χιλιᾶν

1. 20 ἀνάλογον·

1. 24 ἐντί·

1. 17 * *

1. 19 * *

1. 20 τάνχιαν

1. 22 ἀναλογίας

1, 25 ἐσὶν

δεκας η

ο ογδοος

φανερονδε εσι και

εξαντι

απομαδος, et fic recurrit in linea editionis

35. et 37.

πεπολλασιασθω

ότι ίσος

• γενομενος

των πολλαπλασιαξαντων

τήσουτοι

αλλάλας

μεγεθέος

κ'κΐνο αριθμος
δακτυλιαίαν

τριπλασιον λογοr

αλλάλας

τηλικαύτα

πολλαπλασθείσας

δευτερων αριθμων

μεγεθος

πολλαπλασια εσ

μυρίων

ταν χίλιαν

αναλογίας
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Edit. Oxon.

Pag. 328. 1. 29 τὰν διάμετρον

1. 32 ἐχύσας

1. 34 τῶ μέγεθος

329. 1. 1 μονάδες

1. 3 μέγεθος

1. 5 τῶν

1. 15 ἀπὸ μονάδος

1. 22 ἄλλοι

Edit. Bafil. Codex Florent.

Pag.125. 1. 27 ** ταταν διαμετρον

1. 29 ἐχέσης έχύσας

–ib. τοῦ μεγέθεος το μεγεθος

1. 40 μυριάδες μοναδες

1. 41 μεγέθεος μέγεθος

1. 42 τῶνδὲ
deeſt

1. 47 * * απομάδος

1. 51 ..

1. 30 μυριάδων, 126. 1. 4 * *

1. 33 ταλικαύτα,
1. 6 **

1. 36 τᾶν δέκα μονάδων

1.44 καλυμένων

330. 1. 4 σφαῖρα

1. 11 χιλιᾶν

1. 24 μυριάδες

1. 25 μέγεθος

1. 34 μυριάδων

1. 49 ἴσον

-331 . 1. 7 Ὅτι μὲν ὁμοίως

1. 25 ἀλλάλας

1. 28 Δέδεικται δὲ,

-332. 1. 5 ἐπιθεωρῆσαι

1. 7 τῶν δὲ μονάδων

1. 11 καμένων

1. 16 * *

1. 20 χιλίαν

1. 27 μυριάδων

– ib. μεγέθεος

1. 32 * *

1.40 ἴσα

1. 43 * *

127, 1. 2 ἀλλάλαν

1. 3 δέδεικται γὰρ

1. 17 ἐπιθεώρηται

οι αλλοι

μυριαδας

ταλικαυτα το μεγεθος

ταν δέκα μοναδων

καμενων COFF. καλεμένων

σφαιρας corr.

ταν χίλιαν

μοιριαδων

μέγεθος

·μυριάδων Ρ.

ισον

Inter», et ὁμοίως relicta eſt Lacunatrium

circiter fyllabarum.

-αλλάλας

δεδεικται δε

επιθεωρησαι

In fine repetitur titulus, nimirum Αρχι

μηδεςψαμμίτης.

Tandem pro coronide hujus Collationis ſubjiciemus Scholion illud, quod fupra diximus * incidere in paginam Codicis 92.

quodque pertinet ad Caput X. Libri Περὶ ἑλικῶν, in quo cum figlæ quædam occurrant, quas minime extricare potuimus, eas,

ficuti jacent in Codice, ita depingere conabimur. Ita igitur habet.

ΣΧΟΛΙΟΝ ΕΙΣ ΤΟ Ι THEΩP.

210.2100

χωρια. δηλον δε οτι και ο6

Ινα δε και των αριθμων ακολούθως τη λεξει σαφηνίσθη το θεωρημα υποκεισθω τααυτακαι οι αριθμοι υπογεγραφθωσαν ως υποκειται συντοις

πολλαπλασιασμοις. εσιν ουν συνθεντι ευρειν τα απο των τω ισω αλληλων υπερέχοντα μετα των απο ΙΚΛΜΝΞΟ και του απο της Α. αχλβ΄ .

τα δε απο των τω ισω αλληλων υπερεχουσων ΩΙΓ. δηλον ουν το λεγομενον. λοιπον επιδείξαι βούλεται ότι τα δις υπο παντα μετα των απο

ΙΚΑΜΝΞΟ του υπο της Β και πασων των τω ισω αλληλων υπερεχουσων ισον εσιν των εκ πασων των τω ισω αλληλων υπερεχουσων. και εσι μεν

αυτοθεν υποκειμενων των αριθμων προχειρον. οδεγε Αρχιμηδης γραμμικως αυτο βουλομενος δείξαι μεταγει τον λογον και φησι . επει δυο μεν τα υπο

των ΒΙ περιεχομενα ισα τω υπο της διπλασιας τῆς Β και τηςΘ και τα εξης. φανερα δε ταταυτα αναγξαψαντι

αριθμοι απαντησωσιν. ως γαρ επι του δις υπο ΒΙ. εςιν η μεν Β ΙΔ ή δε Ι Β. ωσε και το υπ' αυτων §rt, Ν'ς και εσιν η Β ΙΔ. η αρα διπλη ΚΗ

επι τον Β δια το ίσην είναι της Ι της Θ Ι ΓΧ. ομοίως δηἡ τετραπλη τηςΓ. Ντ. γίνεται ΜΗ. η δε εξαπλη της Δ γίνεται Ξ. η δε οκταπλη

της Ε γινεῖαι Ξ Δ και εφεξης υποκείθαι . ωσε η εκ πασων της τε διπλης και τετραπλης και εξαπλης και των λοιπων θ τω διαδραμμαλι γινεῖαιΤΛΣ.

ειτα παλιν τα ουν συμπαντα ποτιλαβοντα το περιεχομενον υπο τε τας Θκαι τας ισας πασαις ταις ΑΒΓΔΕΖΗΘ εσουνται ισα τω περιεχομένω

υπο τε τας Θ και τας ισας πασαις. τα τε Ακαι τα τριπλασια της Β και εξης. επει γαρ λεγωντο δισ υπο τας Β και τετραπλης της Γ και εξης

επαγει συν αυτοις τω τε υπο της Θ και της ισης πασαις τῶν τω ισω αλληλων υπερεχουσων· εδενετερον η οτι τη διπλη της Β. επαγει και ετεραν ως

γινεσθαι τριπλην και τη τετραπλη της Γ επαγει και πεμπλην και εξης ομοιως. γινεται εν ως ειρηται η διπλη της Β. και τετραπλη της Γ και εξης

των λοιπων ΤΛΣ και εσιν η ΘΒ' το υπο δηλον ότι ΧΟΒ η δε ιση πασαιςταις τω ισω αλλήλαις υπερεχουσων γινεῖαι ΟΒ α επι των Β γινεται ΡΜ Δ

μετα των ΧΟΒ γινεται ΩΙΓ. η δε τριπλη της Β γινεται ΜΒ . εξης ως υποκεινται εσιν ουν η συγκειμενη εκ της Ακαι της τριπλης της Β και

πενταπλης και των εξης ΥΗ επι των δυο γινεται ΩΙΓ. απερ εςι και τα απο των ΑΒΓΔΕΖΗΘ.

και

Sequentes lineas cum ſuis ſupputationibus, adhoc Scholion pertinentes, ideo tranſverſe deſcripſimus, ut idem ordo, quem

habent in Codice, ſervaretur.

* Vide pag. 411 .

§ Hoc nexu fortaffe indicatur vox γίνεται, vel γίνονται, et occurrit etiam aliàs inferius, ubi pro γίνεται illud accepimus.

‡ Hunc nexum minime extricare valuimus.

1
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COLLATIO OPERUM
1

ARCHIMEDIS

QUÆ EXTANT IN MSS .

BIBLIOTHECÆ REGIÆ PARISIENSIS ;

No. 2359, 2360, 2361, 2362.

1

NEC NON

:

:

EUTOCII ASCALONITÆ COMMENTARIORUM

QUI EXTANT IN IISDEM CODICIBUS ;

INITA CUM

EDITIONE BASILEENSI

PER JOANNEM HERVAGIUM, ANNI MDXLIV.

Litera A notatur Codex 2359, Litera B Cod. 2360, Litera C Cod. 2361, Litera D Cod. 2362 .

Edit. Bafil.Edit. Oxon .

Tit. Αρχιμηδες επιπεδων &c. Tit. **

Pag. 1 . 1. 1 τῶν
Pag.104. 1. 33 **

1.
2 ἰσοῤῥοπεῖν - ib. **

1. 3 ἰσοῤῥοπεῖν ἀλλὰ ῥέπειν 1. 34 * *

1. 37 * *

1. 6 ποτιτεθῆ τι

1. 7 προετέθη

1. 11 καὶ τὰ κέντρα τῶν βαρέων

ἐφαμόζειν ἐπ᾿ ἄλλαλα

1. 12 ἐφαμοζειν

1. 19 ὁ ἀ περίμετρος

2. 1. 2 τὲ λέγει

-

1. 20 εἶμεν δεῖν

1. 6 βιβλία

1. 11 βάρος

1. 32 ἐπεσκεμμένοις

1. 35 πᾶσιν

1. 44 ΕΘ πρὸς ΘΚ καὶ ἡ ΖΘ

πρὸς ΘΑ καὶ ἡ ΔΘ πρὸς

ΘΜ· καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ

ΜΚ, ΚΛ, ΛΜ.

1. 49 τῷ ΔΕΖ τριγώνω

1. 36 ποτιτεθή

1. 39 καὶ τὰ κέντρα τῶν βαρέων

ἐφαρμόζη ἐπ᾿ ἄλληλα

1. 40 ἐφαρμοζη

1. 43 ὁ ἀπερίμετρος

1. 44 εἶναι δεῖ

55. 1. 23 **

1. 26 **

1.31 * *

56. 1. 3 * *

1. 5 **

1. 12 ΕΘ πρὸς καὶ ἐπεζεύχθωσαν

αἱ ΘΑ καὶ ἡ ΖΘ πρὸς

ΘΑκὴ ἡ ΔΘ πρὸς Θ.Μ.

ΜΚ, ΚΛ,

1. 18 τῶ δὲ Ζ. τριγώνω

Μ

Codices Parifien.

Tit. Αρχιμήδης περὶ επιπέδων

deeft. A.

ἰσορρόπων. Α.

Ισορρόπων ἀλλα ῥέπων. Α.

ποτϊτεθῆ τϊ . Α.

ποτϊετέθη. C. προσετέθη. D.

defunt. C.

εφαρμοζει . Β. D.

εἶκα ἀπερίμετρος. Β. ἐκα ὰ περίμετρος. C. D.

εσι. Α.

τὶ λέγει. D.

deeft. D.

βαρας. Α.

:

ἐπισκεπτομένοις. Α. C. D.

πασῶν. Α.

Ut in Edit. Oxon. A. B. C. D.

τῷ ΔΕΖ τριγώνω. Β. C.

-3.1. Ι ΑΒΓ τριγώνῳ· ὥσε κὴ ἐν τῶ

1. 2 αἱ ἀπὸ τὸ Θ

1. 4 ὁ ἁ περίμετρος

1. 6 ἡμῖν

1. 7 προειρημένοις

1. 12 τοῦ ΑΒΓ

1. 16 συμπίπτεσιν

1. 26 ὅπερ

1. 22 aAEZad BT 1. feq. inc. defunt. D.

defunt. D.

αἱ ἀπὸ τὸ Θ. C. D.

εἴκα ὰ περίμετρος. Β. ὦ κα ὰ περίμετρος.Ε.

1. 27 **

1. 27 ἀπὸ τῶ

1. 29 * *

ἐκὰ περίμεῖρος. D.

1. 30 ** deeft. A.

-ib. * *

1. 34 τῷ ΑΒ

προοιμίοις. Β. C. D.

τοῦ ΑΒΓ . C. D.

1. 36 ** συμπίπλεσαι . D.

1. 45 deeft ὅπερ. Β. C. D.

5 N



422
VARIANTESLECTIONES

1

Edit. Oxon.

Pag. 3. 1. 31 ἐσεῖται

-

1. 39 γὰρτᾶς

1. 42 ποτιτεθείη

1. 46 τὸ μεῖζον ἀπὸ

1. 48 ἔσω μεῖζον τὸΑ

1. 51 μὴ γὰρ ἔσω ἐλάτων

4. 1. 1 ῥέψει ἐπὶ τὸΒ

1. 6 ταῦτα

1. 9 μεῖζον

1. 13 ἔχοντι

1. 15 μεγεθέων

1. 31 ἰσοῤῥοπῶντι

1. 37 κέντρον

1. 47 πάντων

5. 1. 2 αὐτῶν κέντρον

1. 3 aκέντρα adABT 1. feq.

1. 5 ἴσαι

1. 14 δῆλον

1. 19 ὅτι ὁπόσων καὶτῶ

1. 22 μεγέθεος

1. 24 μεγεθέων

1. 25 κέντρον

–ib. a τὸ σαμεῖον ad βάριος

1. 38.

1. 45 καὶ ὡς

6. 1. 2 A

1. 4 κοινὸν μέτρον

1. 11 ἑκατέραν

1. 13 ἡμίση

1. 20 ἔσω τὸ

1. 25 πολλαπλάσιον ὃν

1. 27 τᾷ Ν

1. 28 ἴσα ἐςὶ

1. 32 μεγέθεα

1. 40 κέντρον

1. 41 ἀλλ᾽ ὧν

1. 44 διέσακε

Edit. Bafil.

Pag. 104. 1. 45 ἔσσενται

105. 1. 1 τᾶς

1. 3 **

1. 4 τὸ ἀπὸ

1. 5 τὸ Α * ἔσω

1. 6 μὴ γίνεται ἔγω

1. 8 **

1. 14 τὰαὐτὰ

1. 17 μείζων

1. 19 *

1. 20 *

1. 34 *

56. 1. 46 *

105. 1. 36 *

1.37 *

1.38 *

1. 39 *

1. 45 *

1. 49 *

1.51 *

106. 1. 1 μεγέθεον

1. 2 **

- ib. * * ad lin. 15 .

1.18 * *

1. 20 **

1. 21 **

1. 24 ἑκάτερον

1. 26 ἡμίου

1. 34 * *

1. 37 πολλαπλασίων ὂν

1. 38 ταΝ

1. 39 * *

1.41 * *

1.45 **

ib. -

**

1. 46 * * 47 διεσάμεν

**ΟΙ

7. 1. 6 ἀντιπεπονθότως 107. 1. 1 * *

1. 9 *

1. 16 *

1. 17 * **

-ib. τὸΑ

57. 1. 3 **

- ib. *

Codices Parifien.

εσσενται . Β. C. ἴσονται . A. D.

γάρ τᾶς. Α. Β. C. D.

ποτϊτεθῆ . Α. B. D.

τὸ ΓΖ ἀπὸ . Α. τὸ μεῖζον ἀπὸ . Β. τὸ ΨΖ

ἀπὸ. C. D.

εσω ΓΖ τὸ ΑΣ. Α. D. ἔσω μείζον τὸ Α. Β.

ἔσω ΨΖ τὸ Α. C.

μὴ γὰρ ἔσω ἐλασσων. Α. C. D.

defunt. D..

ταῦτα. Α. B. C. D.

μείζον . C. D.

ἔτι . D.

μεγεθῶν. Α.

ἰσορροπήσεντι . C. D.

ἔσωκέντρον. Α. B. C. D.

πάντων τῶν. Β. C. D.

τὸ αὐτὸ κέντρον. C. D.

repetuntur hæc verba. D.

deest. A.

δῆλον ὧν. Β.

ὁπόσων κάτω. Α.

- μεγέθεα. Α. B. C. D.

μεγεθέων. C. D.

κέντρα. Α.

defunt. A. D.

καὶ ἔσω ως. Α. C. D.

deest. B.

τι κοινὸν μετρον. Β. κοινὸν κεντρον. C.

1. 18 ὥσε-τῶ Γἢ ἐ

1. 23 ποτὶ τὸ Γ, ἢ ὁ ΔΕ

1. 25 τὸ Ζ,-------- τὸ Δ .

1. 26 τῷ ΑΒ.

1. 31 ἔλατιον

1. 32 τῶν

1. 33 Ωσε

1. 42 τι μέγεθος ἀφαιρεθῇ,

1. 47 ἐπὶ

8. 1. 3 ποτὶ τὰν

1. 4 τῷ ἀφηρημένε μεγέθεος

1. 20 τμάματα

– ib. ἀντιπέπονθε μὲν

1. 22 ἔsay

1. 45 Τῶν οὖν παραλληλογράμμων

τῶν ἴσων κῇ ὁμοίων τηςΚΖ

1. 47 αὐτῶν

9. 1. 7 βάρεος

1. 16 δίχα τέμνεσα

1. 28 Τὰ ὖν ΑΔΒ, ΒΑΓ

1. 32 Καὶ τετμάθω δίχα & ΔΒ

κατὰ τὸΘ,

1. 38 ΑΒΔ

- ib . ΒAΓ

1. 39 τᾶςΑΒ

1. 42 ΒΔΓ

1. 46 τὸ μέσον τᾶς ΕΖ εὐθείας·

ὅπερ ἐςὶ

10. 1. 6 σαμεῖα

1. 19 Μὴ γὰρ, ἀλλ ,̓ εἰ

1. 32 τὸ Ν σαμεῖον, ὅπερ

–ib. ὅπερ

1. 37 βάσιν

1. 38 ὁμοίως

11. 1. 2 κὶ γεγονέτω ὡς

1. 7 AHB

1. 19 ποτὶ

1. 20 καὶ

1. 31 δι᾽ αὐτοῦ

1. 32 ᾿Αεὶ δὴ

1. 4 *

107. 1. 18 μέγεθος ἀφαιρεθῆ·

1. 20 ἐφ᾿ ὅ

1. 22 πρὸς τὴν

-ib. **

1. 36 * *

– ib. ἀντιπεποντέμες

-ib . * *

1.51 *

108. 1. 1 αὐτῶ

1. 5 βάρει

1. 9 τέμνεσα

1. 21 defunt

1. 24 * *

1.29 **

1. 30 * *

1.31 * *

1. 34 ΑΔΓ

1. 36 * *

1. 40 σαμεῖον

109. 1. 2 **

1. 8 *

- ib. *

1. 10 -

1.11 ὁμοίας

1. 19 * *

1.28 **

1. 34 *

-ib. *

1. 39 *

–ib. ὰ εἴδη

1. 34 ΒΔ, ΔΓ 1. 40 * *

1. 35 παρὰ τὰνΑΔ -ib..

1.50 **12. 1. 7 λόγος

ἑκατέρα. C.

ἡμίση. Β. C. D.

ἔσω καὶ τὸ. B. C. D.

πολλαπλάσιον. Α. D. πολλαπλάσιον ὂν. Β. C.

N. A. D.

ἴσε. Α. ἴσον . D.

deeft. D.

μέτρον. Α. Β. D.

ἐν. Α. D. ἔσαν ἐν. Β. C.

deeſt. C.-διέςακε . Α. Β. C. D.

ἀντιπεπονθότων . Α. Β. C. D.

ἢ ὥσε. Β.-τῶ γη ὕτως. Α.

ποτὶ τὸ ΓΗ & ΔΕ. Α.

τῶ Ζ.-τῶ Δ. Β.

τῶ. Α. Β.

τὸ ἔλατιον. A. C. D.

τῷ. Β. C. D.

deest. A. B. C. D.

ἀφαιρεθῆ τϊ μεγέθεος.Α. et μέγεθος. Β. C.D.

ἐφ᾽ ໖. D.

ποτὶ τὸν. C.

τῶν ἀφηρημένων μεγεθέων. Α. Β. C. D.

τα τμαματα. B. C. D.

ἀντιπέπονθεμεν. Α.

ἀντιπέπονθε μὲν. D.

ἄρα. Α.

defunt. D.

ἀντϊπίπονθεν μὲν. C.

αὐτῷin marg. ex manu ead. αὐτῶν. Β.

βάρεος. D.

δίχα τέμνεσα. C. D.

τὰ ἄρα ΑΒΔ ΒΔΓ. Α. Β. τὰ δὲ ΑΒΔ

ΒΔΙ. C. τὰ ἄρα ΑΒΔ. D.

defunt. A. B. C. D.

АВГ. Д.

ΑΔΓ. D.

τᾶς μὲν ΑΒ. Β. C. D.

ΒΔΓ. Β.

defunt. D.

σαμεῖα. Α.

καὶ γὰρ ἄλλη. D.

defunt . B. C D.

ἐςὶν ἄρα. Α.

τὰν βάσιν. Α. B. C. D.

ὁμοίως. C. D.

καὶπεποιήσθω. Α. καὶ πεποιήσθω ως. Β. C.

σεποιήθω. D.

ΑΗ Β γωνία. B. C. D.

ποτὶ τᾶς. C. D.

deeft. D.

διὰ τῷ. Α. C. D. διὰ τῷΘ. Β.

ἀεὶ δὴ. C. D.

ΒΑ, ΑΓ. Β.

calamo in tranſverſum ducto deleta,

deeft. C.

1



CODICUM 423
PARISIENSIUM.

Edit. Oxon.

Pag. 12. 1. 7 λόγος ὁ αὐτός ἐσι τῷ ὅλας

τᾶς ΦΡ ποτὶ ΡΠ· διὰ τὸ

1. 17 τι

ὅμοια εἶμεν τὰτρίγωνα .

1. 29 κὶ ἀπολαφθείσας,

1. 33 διὰ τὸΧ

1. 34 ἐπὶ τ᾿ αὐτὰ πάντα ἐντὶ,

1. 43 ὡς ἄρα

1. 7 βάσεις. ᾿Αλλὰ

Edit. Bafil.

-

109. 1. 50 **

-110. 1. 4 τὸ

1. 20 **

1.22 **

1. 23 **

57. 1. 12 * *

1. 20 **

1.21 **

1. 25 **

1. 26 **

1. 28 **

1. 29 * *

13. 1. 5 αὐτὰ

1. 15 ἄρα

1. 17 τὰν

1. 18 δῆλον ὅτι

1. 20 τῶν μὲν παραλληλογραμμῶν

1. 27 αἱ ΕΔ, ΖΕ

1. 28 παρὰ τὰν ΑΘ

1. 32 τὰνΒΑ

14. 1. 8 διὰτε 111. 1.

1. 12 Θ, Κ, Λἐν

1. 13 ΑΘ, ΕΚ, ZA

1. 23 Ἔσι δὴ

1. 33 ἔχει

1. 34 τὰ διπλασία

1. 35 τᾶς μείζονος μετὰ

1. 44 BAH,

15. 1. 9 ἄκται

1. 10 τοῦ ΔΒΓ τριγώνε, καὶ ἐπὶ

τᾶς ΔΖ. Ὥσε τὸΞ κένθρον

τοῦ βάρεος

1. 12 Διὰ ταῦτα δὲ

1. 15 τραπέζιον

1. 17 καὶ ἐπὶ τᾶς ΕΖ. "Ὥσε τοῦ

ΑΒΓΔ τραπεζίου κέντρον

ἐτὶ τῷ βάρεο;

1. 25 ποτὶ δύο τὰς ΑΔ,

1. 28 τετέςιν

1. 39 τᾶς ΒΔ.

1. 44 τῶν πλευρῶν

–ib. ἐπιζευγνύμεναι

1.47 ΑΔ, ΒΔ,

1. 49 βάσεις

16. 1. 3 Ὥσε

17. 1. 1 ὃς

1. 4 οἰκεῖον

-

ib. ἐλυπήθημεν,

1. 9 ὑφ᾽ ἡμῶν

1. 21 ὑφ᾽ ἡμῶν

18. 1. 15 προκειμένω

1. 17 τῶν ἄνευ τότε

1. 19 ἀναγομένων

– ib . ὑφ᾽ ἡμῶν

1. 21 ἀποσέλλομεν

1. 27 & ΑΒΓ, ἦ δὲ ὁ μὲν ΒΔ

1. 29 ΑΔΓ

1. 32 κατὰ τὸ Β΄ ἐσσοῦνται αἱ

ΑΔ, ΔΓ ίσαι . Κ᾿ ἂν ἴσα

ἦὰΑΔ τᾷΔΓ, παράλληλοι

ἐσσοῦνται ἅτε ΑΓ, καὶ ἁ

καλὰ τὸ Β ἐπιψαύεσα τᾶς

τοῦ κώνο τομᾶς

1. 37

1. 38 ΑΒΓ, η δὲ ἁ ΒΔ

1. 43 κ ά ΓΕ

19. 1. Ιη

-ib. ABГ,

110. 1. 27 * *

-ib. * *

1. 29 τὸν ΒΑ

1**

57. 1. 30 ΘΜΛΕ

– ib . ΑΘΕ ΚΖΑ

111. 1. 5 εἰδὴ

1. 14 * *

– ib . τᾶς διπλασίας

1. 15 * *

1. 19 * *

1. 32 ἐκ τᾶς

1.33 **

Codices Parifien .

μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ & ΦΡ ποτὶ τὰ τρία

γωνα. Α. D.

. A. C. D.

defunt. D.

δὴ τῷ Χ. Α.

ex correctione inmarg. ἐπὶ τὰ αὐτὰ πάλα

πεσσεῖται ταυτὰ κέντρα. Β.

ὥσπερ. C.

αὐτὰτὰ. C. D.

βάσεις, πρὸς ἄλλα. Α. D.

deest. A.

τᾶς. Α.

δηλονότϊ. C. D.

τῦ μὲν παραλληλογράμμα . D.
ΕΔ. D.

παρὰ τὰν ΑΔΕ ΑΘ. С.

τὰν Β.Α. Β.

δὲ διὰ τῷ. C.

ΘΚΑΣ, ΘΚ AS. D.

ΑΘΕ, ΚΖΥ. D.

ἐσὶ δη. Β.

ἔχειν. C. D.

τὰ διπλασία. Β.

defunt. D.

BH. A.

ἄκται. Α. Β. C. D.

defunt. C.

1

1. 36 * * διὰ τὰ δὲ. C. διὰ τὰν αὐτὰ δὲ. D.

1. 38 τραπεζείου τὸ τραπέζιον . Β. τετραπέζιον. D.

1. 39 * *

1. 43 ** ποτὶ τᾶς ΑΔ. Α.

1. 45 **

57. 1. 40 * *

1.44 **

1. 45 ἐπιζευγνύμεισε

1.46 **

58. 1. 1 βάσις

1. 3 **

127. 1. 18 ὡς

1. 19 * *

1. 20 ἐμπλήθημε

1. 23 ὑφ᾽ ὑμῶν

1. 30 ὑφ᾽ὑμῶν

1. 40 * *

1. 41 τοῦτέτε

1. 42 ἀναγμένον

-ib. **

1. 43 ἀποτέλλωμεν

128. 1. 1 ὰ ΒΓ, ἡ δὲ ἁ μὲν ΒΔ

1. 3 **

ΔΓ ίσας

defunt. C.

deeft. A. D.

defunt. D.

τῆς πλευρᾶς. D.

ἐπιζευΓνύμεναι . Α. Β. C. ἐπιζευΓνύεσαι . D.

ΑΔ, ΔΒ . Α.

βάσεις

ὥσε καὶ

ὅς. Β. C.

deeft. C.

ἐλυπήθημεν. Β. C. D.

ὑφ᾽ ἡμῶν. Α. Β. C. D.

ὑφ᾽ ἡμῶν. Α. Β. C. D.

προειρημένω. Β. C. D.

τῶν ἄνευ τέτοῦ τοῦ . Α. Β. C. D.

ἀναγομένων. Β.

ὑφ᾽ ἀμῶν. Α.

ἀποςέλλομεν . C. D.

ἐφ᾿ ἂς ἃ ΑΒΓ. ἡ δὲ ΒΔ. Α. Β. C. ἐφ᾿ ἂς

ΑΒΓ. ἡ δὲ ΒΓ. D.

ΑΓ. Α.

1. 5 καιὰ τὸ Β, ἐσσῶναι αἱ ΑΔ, ἴσα ἄρα ἁΑΔ τὰ ΔΓ κἂν ἴσα ἃ ΑΔ παράλ-

ληλοι ἐσσοῦνται αἴτε ΑΓ καὶ ὰ κατὰ τὸ Β

ἐπιψαύεσαι τᾶς τῶ κώνο τομᾶς. A. D. et

ἄραmutato in ἔσαι . G. ἴσα ἔσαι ἁ ΑΔ

τὰ ΔΓκἂν ἴση ἡ ἁ ΑΔ τᾶ ΔΓ παράλληλοι

ἐσσεθαι ἅτε ΑΓ κὶ ὰ καλὰ τὸ Β ἐπιψαύεσα

τᾶςτὸ κώνε τομᾶς. Β.

1. 7 **

-ib. AB, ἡ δὲ ἁ ΒΔ

1. 10 * *

1. 13 * *
-ib . AB

1. 2 α διάμετρος, 1. 14 τα διαμέτρω

– ib . ἀχθῶσι 1. 15 * *

1. 3 παρὰ τὰν -ib. **

1. 4 κατὰτὸ Β 1. 16 **

–ib. ἐπιψαύεσαν - ib . * *

1. 6 μάκει 1. 17 * *

1. 7 ὕτως δυνάμει - ib. * *

1. 17 τέμνεσα

1. 22 ΚΗ.

-

1. 21 ῎Αχθω

1. 23 τὰν

1. 25 ΚΗ

1. 32 ΒΓ ποτὶ τὰν ΒΘ δυνάμει .

1. 35 ποτὶ τὰν ΔΖ, ὕτως ἁ ΘΖ

1. 43 ἐν τῷ ΖΑΓ

–20. 1. 5 παρὰτὰν

1. 24 τέμνεσαν

deeft. C.

ΑΒΓ ἦ δὲ ὁ μὲν ΒΔ. Α. Β. C. D.

ὰ δὲ ΕΓ. Α. B. C. D.

deeft. C.

АВГ. А. В. C. D.

ὦδιάμετρος. Β.

ἄχθωσαν. C.

defunt. A. C. D. παρὰ τὰν margine. B.

ἐπιψαύεσαι . Β. corr. marg. ἐπιψαύεσαν.

deest. A. D.

deeft. B. C. D.

ex correctione μάκει . Β.

1. 25 δη των nonrep. inEd.Ox. διὰ τῶν. Α. Ε. διὰ τὰν. D.

1. 27 ἤχθω

- ib.

**

τέμνεσα. Α.

ἄχθω. Ε.

KI

deeft1. 28 .

1. 29 **

1.31 * *

1. 33 * *

-129.1.

**I

KI. A. B. C. D.

ΒΓ ΒΘ ΒΙ γραμμαὶ. Α. Β. C. D.

defunt. A. hiatus eſt lineæ dimidio æ-

qualis. B. C. D.

defunt. D.

1. 2 ἀναλόγον non in Ed. Ox. ἀνάλογον. C. D.

1. 4 * * ποτὶ τὰν. Β. C. D.

1
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LECTIONES VARIANTES

Edit. Oxon. Codices Parifien.Edit. Bafil .

defunt. D.
Pag. 20. 1. 20 BΕ. Εἰ μὲν ὧν δίχα τέμνει Pag. 129. 1. 13 * *

-

ὰἀχθεῖσα τῶν

21. 1. 3 ὡς νῦν κεῖται .

1. 5 ἐσσεῖται

1. 7 ἀγόμεναι

1. 8 καθέτοι

1. 9 διπλασίονα

1. 10 εἶμεν

1. 17 τριγώνιον,

1. 14 ὰ μὲν

1. 33 βάσιν

1. 37 χωρίον

1. 44 γάρτι

22. 1. 32 κρεμάθω

1. 34 τὰ Γ, Ε .

1. 35 κρεμάσθω

1. 25 ἰσοῤῥοπήσει

23. 1. 18 ἔχειν τὰν ΕΗ

1. 29 ἄρα λόγον ἔχει

1. 31 ἤπερ ποτὶ τὸ Λ᾽ ἐπεὶ καὶ ἁ

ΑΒ ποτὶ τὰν ΒΕ μείζονα

λόγον ἔχει,

-

1. 31 λόγον ἔχει , ἤπερ

1. 46 τὰ Β, Η,

1. 47 τὸ Ζ

24. 1. 2 τὸ Ζ

- ib. τῷΛ.

1. 19 τῦ Λ

-

1.31 **

1.33 EK

1. 36 * *

1. 39 * *

1. 44 * *

ib. * *

1. 47 ὁ μὲν

-ib. **

130. 1. 7 * *

1. 13 **

1. 18 * *

1.51 * *

- ib. * *

-ib. *

131. 1. 20 *

1. 24 *

1. 26 *

1. 27 *

- ib. * *

1. 43 τὸ ΒΗ

– ib. τῶ Ζ

1. 44 * *

-ib. **

1.50 * *

132. 1. 5
**

1. 26 ἰσοῤῥοπήτω

1. 38 * *

1. 40 **

1. 42 ή ΑΒ

1. 44 * *

1. 45 ΘΗ

1.48 * *

1. 51 ἔχειν

133. 1. 21 ἔχων

1. 29 * *

ὡςσύγκειται . C.

εx xa fine accentu. A. C. D.

ἀγμέναι . C.

καθέτοις . Α. B. C. D.

διπλάσιον. Α.

ἄει μὲν. Α. D.

μὲν. C.

τρίγωνον. Α.

βάσιν μὲν. C. D.

deeft. C.

γὰρ τοι . Β. C.

κεκρεμάθω. Β. C. D.

ΓΕ. C. τὰ ΓΕ. D.

κεκρεμάθω . C. D.

ὃν ἔχει τὰν ΕΗ. Α. D. ὃν ἔχει ὁ ΕН. В. С.

ἰσοῤῥοπείτω. Α. B. C. D.

λόγον ἔχον . C. D.

defunt. D.

λόγον ἔχον τὸ ΒΔΗΚ τραπέζειον ποτὶ τὸΖ,

ἤπερ. Α.

τὰ ΒΗ. Β. C. D.

corr. τὸ Ζ. В.

z. D.

αὐτῷ Λ. D.

τῦ μὲν Δ. Α. B. C. D.

ταΖ. C. τὰΖ. D.

ἰσοῤῥοπείτω. Β. C. D.

κατατέμνωσιν . C.

AZ MH. A. D.

1. 26 τῷ Ζ,

1. 44 ἰσοῤῥοπείτω

25. 1. 14 καθ' ἃ τέμνεσιν

1. 17 AZ, Mн,

1. 21 ἁ Γв .

1. 29 ζυγέ

1. 38 TH

1. 45 & ΓΔ,

26. 1. 4 ἔχεσα

1. 16 ἔχον,

1. 23 τὰ αὐτὰ

1. 27 μὲν

1. 29 τὸ δὲ ΝΙ τῷ Ω,

1. 31 χωρία. Ἔσι δὲ τὸ ΡΧΨΩΔ

1. 36 τὸ δὲ ΘΗ τε Ψ,

1. 45 ἐπὶ τὰ αὐτὰτῷ

27. 1. 1 τὰν ΒΓ.

1. 2 τὸ Β΄

1. 3 ἀπὸ τῦ Βά ΒΔ. Καὶ

1. 13 ἔλασσον εἶμεν ἢ τριπλάσιον·

τῶν δὲ ΖΦ, ΗΘ, ΙΠ, κή

τῦ ΓΟΙ τρ γώνε

28. 1. 17 ΜΦ, ΝΡ, ΞΘ, Πο.

1. 21 τρίγωνον, ἐλάσσονα ἐντὶ τοῦ

τμάματος. Καὶ τῷ ΒΓΕ

1. 25 ΘΟ,

1. 26 γὰρ

1. 28 ΘΡ· κὶ τὸ ΧΕ ἴσον τῷ

1. 39 μεῖζον ἦ

29. 1. 10 τμάματος
-

ib. ἔλαοσον εἴη καὶ τὸ ΓΒΕ τρί-

γωνον τῶν περιλειπομένων

χωρίων·

–ib. εἴη καὶ

1. 31 παράτὰν διάμετρον ἀχθεῖσα

δίχατέμνει τὰν ΒΓ΄ καὶ

ἁΒΓἐςὶ

1. 34 τομᾶς

30. 1. 1 δε

– ib. τριπλάσιον · δῆλον

1.
2 ΒΘΓ τμᾶμα ΒΘ Γ τριγώνε .

1. 6 ἀπὸ τᾶς

1. 7 ἀγομέναν

1. 16 εὐθείας κὴ

1. 23 παραλλήλος

1. 29 ἀχθῶσι δύο εὐθεῖαι παρὰ

τὰν διάμετρον, ὁ μὲν ἀπὸ

μέσας τᾶς βάσεως, ὰ δὲ

ἀπὸ μέσας τὰς ἡμισείας

1. 43 ἔςι μέντοι

1. 44 ἔχοντι :

1. 45 Ζ.Θ δυνάμει . Τετραπλασία

ἄρα ἐςὶ κὶ ὰ ΒΔ τᾶς ΒΘ

μάκει. Φανερὸν

31. 1. 6 Ἔσω γὰρ τὸ ΑΒΓ τμᾶμα,

1. 30 * *

1.32 **

1.33 **

1. 35 *

1. 41 ἐπὶ τὰ τῶ

- ib: *

1. 42 τῶ Β

- ib . **

1.47 * *

-134. 1. 40 ΜΦ ΝΡ ΖΘ

-

-

1. 42 * *

1. 43 **

1. 44 *

-ib. **

1. 48 *

*

135. 1. 11 * *

- ib. * *

- ib. **

1. 27 **

-

1. 28 τιμᾶς

--136. 1. 2 μὲν

- ib. * *

ib . ΒΘΓ τμῆμα τῷ ΒΘΓ τρι- ΒΘΓ τὸ ΒΔΓ τριγώνε. Α. C. D.

γώνου

1. 4 * *

– ib. ἁπλομέναν

1. 14 εὐθείας

1. 17 **

1. 20 *

1. 32 ἔται μὲν τοι

- ib. * *

1. 33 **

1. 38 **

1.48 **

АВГ. В. C. D.

τῷ ζυγιῷ. Α. D. τῷ ζυγῦ. Β. C.

TH. A. B. C. D.

defunt. A. D.

ἔχοντϊ. Α. C. D. ἴχεσα. Β.

ἔχον. Β.

ταῦτα. C.

1. 16 τῶν Α, Γ

deeft. B.

defunt. D.

defunt. D.

repetuntur hæc verba. D.

ἐπὶ τῶ. Α. D. ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῶ. Β.

τὰ ΒΓ. D.

τὸ Β. Β.

defunt. D.

defunt. A. D.

ΜΦ NP ΞΘ ΠΣ. Α. Β. C. D.

defunt. D.

defunt. D.

deeft. A.

defunt. D.

μεῖζον ὂν ἢ

χωρία

defunt. A. D.

εἴη ἂν καὶ. Β.

defunt. A.

τομᾶς. Α. Β. C. D.

abeſt. D.

τριπλάσιον ἐςὶ τῷ δὲ ΒΘΓ τρϊγώνε τετραπλά-

σϊον, δῆλον . Α. B. C. D.

ἀπὸ ἐπὶ τᾶς. C.

ἀγομέναν. Β.

εὐθείας καὶ . D.

παράλληλοι

defunt. A. B. C. D.

αἱ μὲν τϊ. Α. C. D.

deeft. C.

defunt. D.

defunt. D.

τας ΑΓ. Β.

-



CODICUM 425PARISIENSIUM.

Edit. Oxon .

Pag. 31. 1. 19 τὸ ΑΒΓ

-

1. 22 δεδειγμένα,

–ib. δῆλον ὅτι

1. 23 περιλειπόμενα

32. 1. 1 τμάματος

1. 2 τρίγωνον ἄρα τὸ ΑΖΒ

1.10 AZB

1. 12 τμᾶμα

1. 20 κώνε τομᾶς

1. 21 ἑξῆς κείμενα

1. 23 δὲ ἔσω τὸ Ζ

1. 28 μεῖζόν

1. 34 δῆλον ὅτι

1. 40 ἴσα ἐντὶ τῷ Θ'

I1. 42 τῷ Ι

33. 1. 6 ἑξῆς κείμενα

1. 44 μείζον,

1. 46 ΑΔΒΕΓ

34. 1. 1 δὲ εἰς

1. 15 ἐσιν,

1. 17 K

1. 26 τῶν μὲν Ζ, Η, Θ, Ι χωρίων

1. 28 μείζονι τοῦ Ι· δῆλον ὡς μεί

ζονα ἐντὶ τὰ Ζ, Η , Θ, Ι

χωρία τῷ τμάματος.

35. 1. 3 παραβαλεῖν,

1. 5 αὐτῶν

1. 7 διαιρέον

1. 8 τὰν εἰρημέναν εὐθεῖαν ,
- ib. αὐτᾶς ἀντιπεπονθότως

1. 16 βάρεος

36. 1. 4 HE

– ib. ἴσα ὰ ΕΛ. "Εσαι καὶ

1. 7 Περιβεβλήθω
-

ib. παρὰ

1. 9 MN

Edit. Bafil.

Pag. 136. 1.49 **

-

-

1.50 **

ib. * *

1.51 *

137.1.17 *

*

ib. **

1. 21 * *

- ib. * *

1. 28 τομᾶς

1. 29 * *

1. 30 * *

1. 33 μείζων

1.38 **

1. 43 ἴσων ὄντων ΤΘ

ib . τῶ ΗΩΙ

1.48 **

138. 1. 25 * 幔

1. 27 ΑΔΕΒ

1. 30 **

1. 49 **

1.51 * *

139. 1. 4 τῶ μὲν ΖΗΘΙ χωρίω

1.

112. 1.

5 **

2**

АВГ. С.

Codices Parifien.

δεδειγμένα. Α.

δηλονότι. D.

περιεπόμενα . Α. D.

τῷ τμάματος. Α. C. D.

τὸ δὲ ΑΖΒ τρίγωνον . Α. Β. C. D.

ΑΖΒἐςὶν . C. D.

τμηματος. C. D.

κώνε τομᾶς. Α.

εξησκημένα. D.

δὲ ἔσω τὸ ἡγεμένον τῷ ἐπομένε· μέγισον δὲ ἔσω

τὸ Ζ . Α. Β. C. D.

μειζον. Α. C. D.

δῆλον ἐν. Α.

ἴσων ὄντων τῶ Θ. Α. C. D. ἴσα ἐντὶ τῶΘ. Β.

τῶΩΙ. C. D. τῷ Ι. Β.

ἐξησκημένα . D.

μεῖζον ἐςὶν. C. D.

ΑΔΕΒΓ . A. B. C. D.

δὲ κὴ εἰς. Α.

εἶναι . Α. D.

deeft. D.

τῶν μὲν ΖΗΘΙ χωρίων. Β. C.

defunt. A. D.

παραλαβεῖν. Δ.

τῶν. D.

διαιρεμενας ex corr. inmarg. διαιρέοντα. Β.

τὰς ειρημένας εὐθεῖας . Β.

αὐτᾶν αντιπεπονθότ. Β.

βώρεος ἔσω . Β . C. D.

ΗΘ. Β. C. D.

ἴσα ἀ ΕΛ ἄρακỳ. D.

παραβεβλήθω. Β. C. D.

περί . Α.

μὲν. D.

ΘΚ. Α. C. D.

ὥσε κὶ τῷ. Α.

repetuntur hæc verba. A. B. C. D.

1. 17 ΘΚ,

1. 20 Καὶ τῶ

1. 25 εἰς τὰ καταλειπόμενα τμά-

ματα τρίγωνα ἐγγραφέοντι

τὰς αὐτὰς βάσεις ἔχοντα

τοῖς τμαμάτεσσι, κὶ ὕψος

ἴσον· κὶ

1. 29 γνωρίμως

1. 32 κὶ τὰς ἑξῆς, παρὰ τὰν βάσιν

ἐσσῦνται τὸ τμάματος.

1. 33 Καὶ δίχα τμαθήσονται ὑπὸ

τᾶς τὸ τμάματος

1. 37 δὲ δεικτέον

1. 43 δοθεῖσαν

37. 1. 10 Εἰ δὲ κή

1. 13 ἐπὶ τῶς τῶ

1. 17 τὸ

1. 18 Διάμετρος δὲ τοῦ τμάματος

ἔσω ἁ ΒΔ.

ΜΑ· τῷ δὲ ΖΗΘΙ

1. 26 κέντρον ἐπὶ

1. 24 τραπεζείς τὸ κέντρον ἐπὶ τᾶς

1. 33 ασαφές

1. 35 παραβολῆς

1. 41 ἀγομένην.

1. 44 ZO

1. 48 ἐφαπλόμεναι

38. 1.

1. 3 πρὸς

1. 5 Ἴση ἄρα κὶ

1. 6 τῇΚΓἴση ἐσί. Ἴση δὲ ὅλη ἡ

ΑΔ τῇ ΔΓ᾽ ἴση ἄρα νὶἡ
ΔΘ τῇ ΔΚ·

1. 11 AE, EΒ, ΒΖ, ΖΓΟ

1. 31 Τετραπλάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ

1. 13 παρὰ

1. 15 αἱ Τ,ΑΦ, κή Π ,Δ5.

1. 19 ἡ Β,Α,

1. 24 πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΛ,

ΕΛτῷ ἀπὸ Τ,Α.

-

-39.1. 2 ἡ ΣΔ τριῶν,

γνωρϊσμῶς. Α.

defunt. C.

defunt. D.

δὲ δεικτέον. A. B. C. D.

δοθεῖσαν εὐθεῖαν . Α.

εἰ καὶ. Α. εἴκα καὶ . D.

ἐπὶ τᾶς τῶ. А.

τὸ δὲ. C.

defunt. A. B. C. D.

defunt. A.

κέντρον τῷ βαρέος ἐπὶ . C.

σαφ. Α.

περιβολῆς. Α.

ἀγομένην. Α. Β. C. deeft. D.

οὐκ. Α. Β. C. D.

ἐφαπλόμεναι . Β. C. D.

καὶ. D.

deest. A.

T

ἴση ἄρα ὖν. Α.

1. 3 **

1. 5 διαιρέων

ib. **

1. 6 αὐτᾶς ἀντιπεπονθότων

1. 7 **

1. 10 **

- ib . * *

1. 11 **

1. 12 **

- ib. **

1. 16 ΑΚ

1. 18 Καὶ τῷ

1. 20 et 21 **

1. 23 **

1. 26 **

1. 27 * *

1. 33 δέδεικται

58. 1. 10 * *

112. 1. 34 * *

1. 36 ἐπὶ τῶ

-113.1.
I **

- ib. * *

1. 3 **

1. 4 **

58. 1. 19 * *

1. 20 * *

1. 24 ἀγομένη

1. 26 **

1. 29 ἐφαπλόμενα

1. 31 * *

1. 32 * *

1. 33 * *

- ib . **

1. 37 **

1. 38 **

1. 39 αβ,γ,δ,ει

1.41 * *

59. 1. 3 * *

1. 7 **

1. 10 **

1. 3 κῷ οἴων ἄρα ἡ ΔΒ δεκαέξ, ἡ
1. 11 * *

ΒΔ ἐννέα,

1. 11 ἑξῆς ἀριθμὲς τέμνονται .

1. 14 АПЕТВXZS
1.18 **

1. 28 ἴσον. --113 . 1. 10 ἴσων

1. 36 περισσοὺς λόγους· καὶ ΡΟ, 1. 17 * *

ὁμοίως·

1. 16 ἐξῆς ἀριθμὲς,**

defunt. C.

ai AE EBBZ Zr. D.

περὶ . C. D.

αβγδες . Β. П,В,Г,Д,Егг. С.

Πβγδες 5. D.

ΒΔ. В. С.D.

defunt. A. B. C. D.

διπλάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ ΤΑ. D.

defunt. D.

defunt. B.

ἐξῆς κημένες ἀριθμὸς. Α. ἐξῆς κειμένες ἀρίθα

μὲς. Β. C. ἐξηςκημένες ἀριθμὲς. D.

ἀπὸ ΓΒΑΖΕГ. А. В. C. D.

ἴσον. Β. C. D.

περισσῶν λόγες καὶ ΠΡΟ. Α. Β. C. D.

50



426 VARI
ANTE

S

LECT
IONE

S

Edit. Oxon. Edit. Bafil.

Pag. 113. 1. 25 **Pag. 39. 1. 41 ἑξῦνται .

1. 44 ἐπεὶ

1. 47 ΛΜ, ΩΓ. Καὶ ἐν τοῖς ΖΘ,

40. 1.

ΥΨ τραπεζείοις τὰ

ib . ΛΜ, Ως . Καὶ ἐν τοῖς ΖΘ,

ΥΨ τραπεζείοις τὰ κέντρα

τῶνβαρέων ἐσσοῦνται ὁμοίως

διαιρέοντα τᾶς ΜΝ, 54.

Esay

Ι αὐτὸν

1. 3 γεγραμμένε τὸ κέντρον

1. ΙΙ ταῖς κορυφαῖς

1. 12 ὅτι

1. 18 καὶ

1. 43 ᾿Αλλ᾿ ἔτι ὡς τὸ ΑΒΓ τρίζωνον

ποτὶ τὸ Κ,

1. 45 ἐγγεγραμμένου

1. 48 τῷ ἐγγεγραμμένε

1. 7 εἴη

41. 1. 2 λοιπό

1. 15 δεκάτῳ

1. 16 τῶν

1. 19 τὸ

1. 21 εὐθυγραμμα

1. 23 ἐγγεγράφθω

1. 25 τὰν ΒΕ

1. 38 & ΘΙ .

1. 39 κὶ ἴσα ἐςὶ τᾷ ΖΝ & ΝΗ,

1. 40 τοῦ

1. 45 E

42. 1. 3 ΚΑ

1. 11 ὅλε

1. 13 AKB

1. 17 κὶ ἐπεζεύχθω τὰ Θ,Μ,Ι, Ν.

Ἴσα ἄρα ἐςὶν ὁ ΘΧ τᾷ

ΧΜ, ἱ δὲ ΙΤ τᾷ ΤΝ.

᾿Αλλὰ κὶ τριδώνῳ τῷ ΑΚΒ

ἴσον ἐςὶ τὸ ΒΛΓ΄ τμᾶμα

δὲ τὸ ΑΚΒ τμάματι τῷ

ΒΛΓ. Δέδεικται γὰρ ἐν

ἄλλοις, τὰτμάματα ἐπί-

τριτα εἶμεν τῶν τριγώνων .

-

**

1. 29 ἐπὶ

1. 33

- - ib. **

1. 36 **

1. 37
**

59. 1. 21 * *

1. 22 **

113. 1. 40 * *

1. 49 * *

1.50 * *

1. 51
**

114. 1. 3 * *

1. 16 *

60. 1. 4 *

1. 5 *

114. 1. 21

*

**

1. 22 εὐθύγραμμον

1. 23 * *

1. 24 * *

1. 39 ἁ ΘΙΖΗ

-

ib. **

1.40 *

1. 42 * *

1. 44 * *

1. 48 * *

1.49 *

1. 51 ** ad 1. 2 pag. feq.

2 **
1. 27 ὖν -115. 1.

1. 31 ΑΒΓ 1. 10 * *

1. 43 τρίδωνον πολὶ τὰ ΚΑΒ, ΛΕΓ
1. 22 **

1. 44 τὰ τμάματα·
-

ib. τμάματα

1. 49 ἐπεὶ 60. 1. 6 *

43. 1. 4 παραβολῆς, 1. 9 *

1. 10 ὖσα 1. 14

1. 26 Ἐπεὶ

1. 31 κέντρον

1. 34 ἐς τὸ

1. 36 εὐθείαν

1. 37 εἶμεν πάσας τᾶς

44. 1. 15 περιλειπόμενα

1. 16 ἄλλαν

–ib. ἔσαι μείζων τᾶς ΒΘ. Καὶ

ἔσω & ΘΗ.

1. 18 εὐθυγράμμε δὲ τῷ ΑΚΒΛΓ

τὸ Ε,

1. 26 ἐσσῶντι

1. 27 Ζ. "Ἔδει

1, 40 κώνε

45. 1. 13 εὐθυγράμμε

1. 21 γνωρίμως·

1. 24 & BK

1.29 ΑΒΓ

–ib. γνωρίμως ἰσοπληθεὶς εἶμεν

ταῖς ἐν τῷ ΕΖΗ έγγε-

γραμμένου

1. 34 κέντρον

1. 38 οἷον

αι ΚΖ, ΗΛ'

1. 43 ΑΒ, ΒΓ, κατὰ τὰ Ζ, Η·

κ᾿ ἄχθωσαν παρὰ τὰν ΒΔ

–46. 1. 5 τμαμάτων

– ib . ὕτως & ΘΔ ποτὶ τὰν ΜΖ.

῾Α δὲ ΒΔ τετραπλασίων

-

1. 9 τὰν ΚΖ ,

τᾶς ΚΖ.

1. 14 τὸ Θ.

1. 21 τριπλὰ

1. 23 γὰρ

1. 41 Ὅπερ ἔδει δείξας.

1. 19 ἐπὶ

1. 22 **

115. 1. 26 *

1. 27 *

1. 28 εἶμεν τᾶς

1.47 **

-ib. *

1. 48 * *

1. 49 * *

- 116. 1. 2 ἐςὶ τὴν .

1. 3 **

-

1.4 **

1. 21 **

1. 27 **

1. 31 ά Β.

60. 1. 34 AB.

- ib . **

116. 1. 32 * *

1.34 * *

1. 46 * *

1. 50 **

-117.1.

ib. **

1 **

1. 20

1. 4 **

1. 5 τῶς

-

1. 15 deſunt

καὶ . D.

Codices Parifien.

ἐξῶντϊ. Α. Β. C. D.

MNST

τὰ. Α. D.

δὲ κὴ τῶν ἡ ΒΘΧΟΥ τριγώνων

ΜΝ , ΣΤ. ἔσαι . Β. C.

τὸν αὐτὸν . C.

ἐγγεγραμμένου τὸ κέντρον . Β. ἐγγεγραμμένου

τὸ Ο κέντρον. C. D.

πρὸς ταῖς κορυφαῖς. C. D.

deest. A..

τε καὶ . D.

defunt. A. B. C. D.

εγγεγραμμένον ἄρα . C. D.

τὸν τῷ εὐθυγράμμε . Α. Β. C. D.

λοιπὸν . Β. C. D.

εἴη ἄν. Β.

δευτέρω . Β. C. D.

τε. Α.

deeft. C. D.

εὐθυγράμμα. Β.

γεγράφθω. D.

& ΒΕ. Α.

ἁΘΙ . C. D.

defunt.

deeft. C.

deeft . C. D.

κα. C. D.

deeft. B.

defunt. A. B. C. D.

defunt . A. B. C. D.

δε. Α. Β. C. D.

ΑΒΓ τριγώνα. Α. B. C. D.

defunt. D.

τὰτμάματα. Α. B. C. D.

ἐπὶ . D.

περϊβολῆς. Α.

deeft. B.

ἐπεὶ . Β. D.

τὸ κέντρον. Β.

ἐὶ. A. D.

εὐθείας αν . Α.

εἶμεν πάσας τᾶς. Α. Β . C. D.

τὰ περϊλειπόμενα. Β . C. D.

ἄλλα. D.

defunt. A. B. C. D.

defunt. A. B. C. D.

ἡτην. Α. ης την fine accentu. Β. εἰς τὴν

margine ἴσως. ἴσην . C. ἤσην . D.

Ζ. δεῖ. Ε . ΤΕ δεῖ. D.

deeft. D.

deeft. D.

γνώρϊμον . C.

aBK. A. B. D.

АВГ. А.

defunt. A. D.

τὸ κέντρον. D.

ὅμοιον . Α. Β. D.

ΒΑ ΑΓ κὶ ἄχθων αἱ ΚΖΗ . Α. C. D. BA

ΑΓ κὶ ἄχθωσαν ὰ ΓΚΖΛΗ . Β.

τῶν τμαμάτων. A. B. C. D.

τᾶς ΚΖ. Α. C. D.

defunt. A. B. C. D.

ὁ ἥλιος. Α. Β. C. D.

τριπλασία. C.

γὰρ . Α. Β. C. D. In ſchemate, quod ad

Propofitionem hanc pertinet, et X

mutuo mutantur. C. D.

οι:. Α.



CODICUM 427
PARISIENSIUM.

Edit. Oxon . Edit. Bafil.

Pag. 46. 1. 50 κὶ δίχα τειμήθω ἡ ΑΒ καλὰ Pag. 60. 1. 41 * *

τὸ Ζ, κὶ διὰ τὸΖ

-

47. 1. 3 παρατεταγμένως 1.43 **

1. 25 Τριπλή -61.1.18 **

– ib. Τριπλῆ δὲ ἡ ΒΣ τῆς ΣΞ'
- ib . * *

οἴων ἄρα ἡ ΒΣ τριῶν,

1. 35 ΕΔ τριπλασία ὰ ΒΔ. 1. 24 Ε Δ τριπλασία

1. 26 * *1. 38 τοιύτε

1. 43 συνεχεῖ

1. 46 2

1. 47 τῶν ἀνάλογον

1. 48 τῶν ἀναλόγον .

48. 1. 11 α Ζ

1. 17 κỳ af ΑΓ, ΓΔ,

1. 19 τὰν ΒΔ

1. 20 ποτὶ τὰν ΕΒ΄

1. 24 τὰν ΒΕ.

1. 25 τᾶς ΑΒ,

1. 29 Ἕξει ὖν

1. 30 O A

1. 31 κὴ δ'τᾶς ΓΒ,

1. 39 ἐντεταραγμένα

1. 40 OA

– ib. πενταπλασία

1. 42 ἔκτε τᾶς διπλασίας

1. 44 ᾿Αλλ᾿ α

1. 48 ΓΒ, ΒΔ.

1. 49 AO

– ib . ΑΟ ποτὶ ΗΘ λόγον ἔχει, ὃν

πέντε ποτὶ δύο.

Ι ΟΔ

117. 1. 16 * *

1. 18 ἷς

-

ib. τᾶς ἀνὰ λόγον

1. 19 τᾶς ἀνὰ λόγον

1. 27 **

1.28 **

1. 29 **

1. 30 * *

1. 32 **

- ib. * *

1. 35 **

-

ib. * *

1. 36 * *

1. 40 ἐντεταραγμένων

1. 41 * *

- ib. * *

1. 42 * *

1. 43 * *

118. 1. 2**

1. 3 AOE

-ib. **

-ib. * *

Codices Parifien.

καὶ διὰ τοῦ Ζ δίχα τετμήθω ἡ ΑΒ κατὰ τοῦ

Z. A. D.

περὶ τεταγμένως. Α.

διπλή. Α. D.

defunt. C.

ΒΔ τριπλασία ἡ ΔΒ. Α. τριπλασία ἡ ΔΒ .

B. C. D.

τοιέτων . Β. D.

συνεχεία. Α. D.

a. B.

τᾶν ἀνάλογον. Β. C. D.

τᾶν ἀναλογίαν. A. B. C. D.

τὰ ΑΖ.Θ. Β. C. D.

defunt. A.

τὰν Β τᾶς ΒΔ. Α. Β. C. D.

defunt. D.

τὰ ΒΕ. D.

τᾶς Β . C. D.

defunt. D.

ΘΑ. Α. Β. C. D.

defunt. A. B. C. D.

ἐντεταραγμένα. B. C. D.

A. A. C. D.

τελραπλασία πελαπλασία. Α. ΔΕ. Β.C.D.

ἔκτε τῦ. D.

ἀλλὰ. C. D.

ГВЕД. С.

ΑΟ ἄρα. Α. Β. C.

defunt. D.

ΘΔ. Α. C. D.

τὰν συγκειμέναν. Α. C. D.

AB. B. C. D.

-

49.1.

ΗΒΔ. Β. C. D.

τῶν λόγων. C.

ΘΔ. Α. Β. C. D.

defunt. D.

ΘΕ. Α. Β. C. D.

ως. Β. C. D.

AB. C. D.

г. В. С. Д.

ΕΘ. Α. Β. C. D.

defunt. B. C. D.

τᾶς Α. C.

EB. A. B. C. D.

πρὸς Β. Β. C. D.

ἐκάτω. D.

συναμφοτέρα. C. D.

ΒΔ, ΔΑ. Β. C. D.

repetuntur hæc verba. A. C. D.

τᾶς ΓΕ ὥς τε κὶ ὡς ἁ ΕΑ. Α. Β. C. D.

ГВВА. А. B. C. D.

deeft. B. C. D.

1. 3 τᾷ συγκειμένα 1. 4 * *

1. 5 **1. 5 ΑΔ

1. 7 ΒΔ. 1.7 **

1. 8 τῶν λόγων – ib. τὸν λόγον

1. 9 04 1. 8 **

1. 10 τᾶς ΑΒ, μετὰ
- ib . **

1. 13 EO 1. 10 * *

– ib . ὕτως -ib. * *

1. 19 ἁ β΄
1. 12 **

1. 20 ἁ γ 1. 13 * *

1. 24 EO 1. 15 * *

1. 25 τᾶς γ΄
1. 16 **

1. 26 τᾶς δ' - ib. * *

1. 27 OB 1. 17 * *

1. 28 ποτὶ τὰν ΕΒ - ib. **

1. 32 ἑκάσα
1. 20 **

1. 33 ГВ, ГА

1. 36 ὡς

1. 39 συναμφοτέρε

1. 40 ΒΔ, ΒΑ,

1. 43 μετὰ τᾶς δ' συναμφοτέρου

τᾶς ΓΒΔ, ποτὶ τὰν β΄

συναμφοτέρω τᾶς ΑΒΔ,

1.22 * *

1. 24 **

1. 25 * *

1. 26 **

1. 27 **

– ib . ГД, ГА .

1. 23 συναμφοτέρες

– ib. ἔκτε τᾶς

1. 33 ὡς α ΟΒ

συγκείμενα. D.

ἔκτε τᾶς Β. A. B. C. D.

δὲ καὶ ὡς ἁ ΑB . A. B. C. D.

ὡς ἁ ΕΒ ποτὶ ΖΗ. Α. Β. C. D.

καὶ ἐκτῶ. Α.

καὶ Δ τᾶς ΓΒ. В. С. D.

1. 45 τᾶς ΓΒ. Ωσε ά ΕΑ

1. 46 ἁ συγκειμένα

1. 47 ἔκτε τᾶς β΄

50. 1. 7 δὲ ὡς ΟΒ 1. 32 * *

1. 11 ὡς α ΟΒ ποτὶ ΖΗ,

1. 16 x 5' 1. 36 **

1. 17 κὶ δ' τᾶς ΓΒ, 1. 37 τᾶς ΓΒ

1. 20 κ ά ΑΟ 1.38 ** καὶ ὰ Α. Α. C. D.

1. 21 BA
1. 39 * * BO. C. D.

1. 23 AB. 1. 40 ** ΔΒ . C. D.

1. 29 πρώτοις 61. 1. 32 * * deeft. D.

1. 30 ὕτως ἐν τοῖς δευτέροις μεγέ-

1. 31 Ὡς ἄρα συναμφότερος ἡ ΑΓ,

ΓΔ, τετέςιν ἡ ΑΔ, πρὸς

ΔΕ, ὕτως συναμφοτέρος ἡ

ΑΒ , ΓΒ πρὸς ΔΒ .

1. 32 АВ, ГВ

1. 33 АВ, ГВ

1. 39 πρότερον

1. 42 ἅπαντα

51. 1. 3 ГВ,

- ib . * *

θεσιν ἡγούμενον καὶ μέσον

πρὸς ἑπόμενον . defunt. A. D.

1. 33 **

1. 4 β

1. 5 ГВ,

1. 6 вд, 1. 47 **

1. 19 αὐτὸν 62. 1. 5 **

1. 31 δὲς δὲ ἐν τοῖς δευτέροις·
1. 12 **

1. 32 ἡ

– ib. τρὶς

1.35

1. 34 **

- ib. * *

defunt. C.

АГ, ГВ . В. D.

АГ, ГВ. В. C. D.

1.38 * * πρότερα. Α. D.

ὕτως ἅπαντα. D.

ΓΔ. Β. C. D.

1. 40 * *

1. 45 * *

- ib. **

1. 46 * *

1. 13 * *

-ib. **

1. 15 **

Δ. Β.

Γς. D.

ΔΕ. Β. D. AE . C.

αὐτὸν λόγον. D.

defunt. D.

deeft. D.

τρίτον. C. D.

deeft. A. B. C. D.

2
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Edit. Oxon.

Pag. 51. 1. 35 ΓΒ, ΒΔ,

-

1. 37 ἐσι

1. 42 ἐσιν

1. 44 μεγέθεσιν,

1. 47 δ

- ib . ГВ, AΒ΄ ὡς

1. 50 1

- ib . ГВ , ΒΔ,

1 καὶ τὰ δέκα πρὸς τέσσαρα

Edit. Bafil.

Pag. 62. 1. 15 * *

1. 16 **

1. 19 * *

1. 20 * *

1.22 * *

Codices Parifien.

ΓΔ, ΒΔ. C. D.

. D.

deeft. D.

μεγέθεων. D.

deeft. D.

ΓΒ ΒΑὡς δὲ . C. D.

. D.

гв. Д.

- ib . ΓΒ, ΔΒ ως τε

1. 24 * *

- ib . * *

52. 1.
1. 28 * *

λόγον ἔχει, ὃν πέντε πρὸς

δύο
1

1. 7 ὅτιἡ 1. 31 * *

1. 10 μετὰ τῆς 1. 33 μετὰ τὴν

1. 11 ἡ ΑΛ πρὸς ἄλλοτι τὴν ΔΕ, 1. 34 * *

ὕτως ἐν τοῖς δευτέροις με

γέθεσιν

1. 15 τεταραγμένης ἕσης 1. 36 * *

1. 22 ἀνατρέψαντι , 1. 41 **

1. 33 τῆς ΑΒ, ΒΕ, καὶ δ' συν- 1. 47 * *

αμφοτέρου

1. 37 ГВ, 1.49 *

1. 39 Ἔτι δὲ καὶ 1.51

*

**

1. 44 ΕΒ. Τὰ γ 63. 1. 2**

– ib . πολλαπλασίοις

1. 47 τῆς γ'

1. 49 τῆς ΕΒ .

1. 51 μεγέθεσιν ἡ

1. 52 καὶ β' τῆς ΒΕ,

Ι τῆς ΑΒ, ΒΕ, καὶ δ' συν-

αμφοτέρε

53. 1.

1. 8 ΓΔ, καὶ ἡ β

1. 10 πρὸς ΒΕ, 1

1. 12 ΓΒΔ,

1. 3 **

1. 4 **

1.5 **

*
*

*
*

1. 7 **

-ib.

1.8 **

1. 12 * *

1. 13 **

1. 15 *

1. 17 **

1. 21 απο της ΔΒ , Γ

1. 33 * *

-ib. *

defunt. A. D.

ὅτι τι . Α.

μετὰ τῆς. Α. Β. C. D.

defunt. A. D.

τεταραγμένης ης εσης. Β. τεταραγμένης ἧς

ἔσης. C. τεταγμένης ἧς . D.

ἀνατρέψαντες. D.

defunt. D.

defunt. D.

ἐςὶ δὲ ἐν . Α.

ΕΒ΄ κὶ ὡς ἄρα ἡ Γ τῆς ΔΒ, ὕτως ἡ Β τῆς δὲ

πρὸς τῆν Β τῆς ΕΒ. τὰ γὰς . D.

πολλαπλάσια. Α.

defunt. A. B. C. D.

defunt. A. B. C. D.

μεγέθεσιν ἡγέμενον ή. Β. C. D.

defunt. A. D.

defunt. A. B. C. D.

ΒΔ καὶ ἡ Δ. D.

defunt. D.

ΑΒΔ. Α.

defunt. A. B. C. D.

μία. Α.

ἀφαιρεθεῖσα ἡ Δ. Α. Β. C. D.

γὰς. C. D.

ἀπὸ τῆς Α τῆς ΔΒΓ. Α. Β. D. ἀπὸ τῆς Α

τῆς ΑΒΓ. С.

ὧν καὶ. Α.

ἡ Γ. Α.

ΕΔ ΔΙ. Β. C. D.

ABI . D.

ΒΔΑ καὶ δὲς τῆ ΑΓ. Β. C. D.

εἶναι . Α. D.

1. 19 μίαν,

1. 15 τῆς ΑΒ, ΒΕ, καὶ δ' συν-

αμφοτέρες

1. 19 * *

1. 20 ἀφαιρεθείσης ἀπὸ τῆς δ'
- ib . * *

–ib. γίνεται
-ib. * *

1. 22 ἀπὸ ὁ δ' τῆς ΔΒ γ',

1. 24 οὖν 1.22 **

1. 23 * *

1. 24 * *

1. 32 * *

- ib. **

1. 26 γ'

1. 28 ΕΔ, ΔΓ, ΓΑ

1. 40 ΔΒΓ

1. 41 ΑΒΔ, καὶ δὲς τῇ ΓΒ,

1. 42 ἐσὶν

1. 43 β΄

1. 47 τῆς ΕΒΑ, μετὰ τῆς δ' συν-

αμφοτέρα

-

54. 1. 6 μετὰ

1. 36 *

1. 43 καὶ μετὰ

1. 44 ΓΒ προς την β συναμφοτε-

ρου της

- ib. **

1. 45 * *

- ib. **

1. 46 * *

1. 47 * *

- ib. **

1. 48 * *

1.49 * *

- ib . ἡ ΔΕ

a

deeft. A.

defunt. D.

μετὰ. D.

defunt. D.

deeft. A. D.

τὰτρία πέμπῖα τῆς ΖΗ. Α. Β. C. D.

defunt. D.

τῆς ΔΕΓ. B. C. D.

τεταραγμένης. C. D.

ΕΒ. Α. C. D.

repetuntur hæc verba. A. B. C. D.

ود

deeft. D.

d . C. D.

“καὶ σ 1.50. ad repetuntur hæc verba. A. D.

“ ΑΒΔ ” 1.51 .

συναμφοτέρα τῆς

1. 7 ΓΒ, πρὸς ἑπόμενον, τὴν β΄

- ib.

1. 9 τὴν ΖΗ,

– ib . τῆς ΑΒΕ, καὶ ἡ δ' συναμ-

Φοτέρε

1. 10 τῆς ΓΒΔ

1. 12 τεταγμένης

1. 13 OB

1. 14 καὶ ς' δ ΓΒ, πρὸς τὰ τρία

πέμπλα τῆς συγκειμένης ἔκ

τε τῆς β' συναμφοτέρου τ

ΑΒΔ,

1. 16 8

– ib . Ἡ

1. 25 Ἑκάτερον γὲ ἑκατέρε 64. 1. 3 **

1. 26 Kaj
1. 4 **

–ib. δεκαοκτώ.

1. 34 ἡ μὲν

1. 39 κείμενον,

1. 43 ἔχειν

1. 44 ἡμίσες

1. 45 ὕψος δὲ τὰν ἴσαν συναμφο-

τέρα, τᾶτε διπλασία· τᾶς

ἐλάσσονος τᾶν βάσεων, καὶ

τᾷ μείζονι, ποτὶ τὸ σερεὸν,

τὸ βάσιν μὲν ἔχον τὸ τε-

τράγωνον τὸ ἀπὸ ἡμίσους

τᾶς ἐλάσσονος τᾶν βάσεων

τὸ τόμα,

1. 46 τᾷ μείζονι,

1. 48 ἡμίσες

1. 49 ἀμφοτέραις,

ib. **

1.6 **

118. 1. 42 **

1. 44 ἔχει

1.45 **

-ib. * *

1. 46 τὸ μείζονι

1.47 * *

– ib. ἀμφοτέρας

ἑκατὸν γὰρ ἑκάτερος. Α. Β. C. D.

deest. A. B. C. D.

δὲ καὶ ὀκτὼ. A. B. C. D.

ἡμῖν. Α.

κειμένα. Β.

ἔχειν . C. D.

deeft. A. B. C. D.

defunt. C.

τω μειζονι. Β. D.

deeft. B. D.

ἀμφοτέρα. Β. συναμφοτέρας . C.



CODICUM 429PARISIENSIU Μ.

Edit. Oxon. Edit. Bafil. Codices Parifien.

Pag. 55. 1. 2 Διάμετρος δὲ Pag. 118. 1. 49 **
defunt. D.

1. 3 ΑΔΕΓ τόμε διάμετρός ἐσιν
ib. * * “ τόμε” excepto

ἀΗΖ' κὶ αἱ μὲν
defunt. A. B. C. D.

1. 8 διαιρεθείσας 1.51 * *
deeft. D.

1. 14 ἔχον

- ib. τᾶς ΑΖ

1. 15 τεκράγωνον,

1. 16 ΔΗ,

119. 1. Ι ἔχων

ib. τῶν ΑΖ

– ib. τετραγώνων

1. 2**

ἔχον. Α. Β. C. D.

τῆς ΑΖ. Β. τῆς ΛΖ. C. D.

τετράγωνον. Β. С.

ZH. C. D.

– ib . ἔχων

1. 12 μετὰ

ἔχον . Α. Β. C.

-

-

1. 15 * *

1. 21 τεταγμέναν

1. 22 **

1. 23 * *

μέσα. Β. C. D.

тм. В. C D.

ὅπερ ἐὰν ἔρχηται τὸ σερεόν. Α. D. et cum

1. 17 ἔχον

1. 22 μέσα

1. 24 TM

1. 25 ὅπου ἂν ἔρχηται τὸ ἕτερον 1. 17 * *

σαμεῖον

1. 26 εἴτε κὴ μεταξὺ τῶν Ζ, Η, 1. 19 * *

1. 28 δὲ ἤτοι ἀρχά
1.20 **

1. 30 τεταγμένως

1. 32 ἐφαπλομένα .

1. 33 τουτέσιν ἁ ΜΝ ποτὶ ΝΟ .

Ὡς δὲ ἁ ΜΝ ποτὶ ΝΟ

μάκει, οὕτως ἁ ΜΝ ποτὶ

1. 34 ΜΝ ποτὶ ΝΟ. Ως δὲ ἁ

Ν.Ξ δυνάμει . Καὶ ὡς

- ib. **

ΜΝ ποτὶ ΝΟ μάκει, οὗ-

τως ὁ ΜΝ

56. 1.
2 ποτὶ τὸν ἀπὸ ΑΖ κύβον λό- 1. 31 * *

1. 1. 32 * *

1.34 **

1. 35 * *

γον ἔχει, ὃν ἁ β' τᾶς ΔΗ,

μετὰ τᾶς ΑΖ

4 ποτὶ ΝΜ·

1. 8 τᾶς διπλασίας

1. 10 ἔκλε τᾶς διπλασίας τᾶς ΑΖ,

καὶ τᾶς ΔΗ᾿ ὡς τε καὶ ἁ

ΤΝ ποτὶ τὰν συΓκειμέναν

– ib . τᾶς διπλασίας

1. 15 καὶ ὁ ἀπὸ ΑΖ

1. 20 τᾶς ΝΞ, καὶ

1. 21 καὶ ἑτέρῳ

1. 23 β

-

ib. γένηται ,

1. 28 τᾶς ΑΖ, κὴ τᾶς ΔΗ, ὕτως

ὁ συγκειμένα ἔκτε τᾶς β'

1. 33 ὕτως ἁ

1. 35 πενταπλῆ

1. 37 τὰν Ν.Τ.

1. 42 οὖν

57. 1. 24 ΡΙ . Καὶ ἐσι μὲν τοῦ ὅλου

τμάματος κέντρον

1. 32 ἐφαπλομένη

1. 35 BZ.

1. 42 πρὸς τὸ τμῆμα,

- ib . **

1. 38 **

1. 41

–ib. καὶ ἑτέρε

1. 42 * *

- ib. * *

1. 45 * *

1. 48 ἔτος ἡ

1. 49 * *

120.1.

1.50 * *

2 **

1. 15 * *

*

*

1.12 **

64. 1. 10

1. 16 * *

1. 43 ἥμισυ 1. 17 **

58. 1. 2 παραλληλογράμματα
1. 18 **

1. 6 πρὸς τὸ τμῆμα
1. 21 * *

1. 8 Ὁ γὰρ τῆς ΖΒ πρὸς ΒΗ
1.22 **

1. 16 μὲν

1. 21 πρὸς Ν.Μ.

1. 23 πρὸς Ν.Μ,

1. 27 **

1. 30 **

1. 31 * *

1. 24 πρὸς ΑΖ.
- ib. **

1. 25 ὅτε ἀπὸ ΜΝ 1. 32 * *

1. 29 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας
1. 34 **

ὅμοιον, καὶ ὁμοίως ἀναγε-

γραμμένον .
ef

1. 30 Ὥς δὲ 1. 35 ὡς τε

1. 32 οὕτως ὁ ΔΗ ποτὶ τὰν συγ- 1. 36 **

κειμέναν ἐκ τᾶς β' τᾶς ΑΖ,

καὶ τᾶς ΔΗ.

1. 40 ΔΗ, 1. 40 * *

1. 41 πρῶτον, 1. 41 * *

1. 43 Β΄ τῆς 1. 42 **

–ib. δεύτερον -ib. * *

1. 44 ΔΗ κύβος* 1.43 Δκύβος

1. 45 ΔΗ
- ib . AH

1. 47 λόγῳ 1. 45

59. 1. 8 συγκειμένη

1. 11 Καὶ ὡς ἄρα ἡ ΘΙ πρὸς ΙΚ, 65. 1.

**

1 **

1. 49 συγκειμένης

1. 12- τῆς β΄ 1. 2**

1. 20 ZK 1. 6 πρὸς ΖΗ

1. 22 ε 1. 8 **

-

ib. * *

-

1. 23 καὶ ί συναμφοτέρε τ ΞΝΟ,

πρὸς τὴν β' συναμφοτέρου

τῆς ΜΝΤ,

1. 24 πρὸς τὴν β΄ συναμφοτέρα τῆς

ΜΝΤ, καὶ δ' συναμφοτέρο

τῆς ΞΝΟ.

1. 32 ἐκ τῆς ἑ συναμφοτέρου τῆς

ΜΝΤ, καὶ ί συναμφοτέρες

τῆς ΞΝΟ, πρὸς τὴν συγ

κειμένην

1

- -ib. **

-
-

1. 13 **

“ ὅπε.” С.

defunt. D.

ἤτοι ἀρχϊκὴ. Α. B. C. D.

τεταγμένως. Β. C. D.

ἐφαπλόμεναι . D.

τετέςιν α ΜΝ Χ ποτὶ ΝΞ δυνάμει κὴ ὡς. Α.

defunt. B. C. D.

defunt. D.

defunt. D.

defunt. A. B. D. διπλασίας.ſolum . C.

defunt. C.

defunt. A. B. D.

defunt. A. B. C. D.

defunt. D.

καὶ τῷ ἐτέρω. Α.

BK. A.

γενήσεται . Α. B. C. D.

defunt. A. B. C. D.

defunt. D.

deest . A. B. C. D.

NT. C. D.

d . C.

defunt . A. B. C. D.

ἐφαπλόμενοι. Α. B. C. D.

BZH. D.

defunt. D.

ἡμίση. Α. Β. C. D.

παραλληλόγραμμα τὰ. C. D.

defunt. D.

defunt. D.

deeft. D.

πρὸς .. μ. Α.

defunt. A. D.

defunt. A. D.

ὁ ἀπὸ ΛΝ . Α.

defunt. A. D.

ὡς δὲ. Β. C. D.

defunt. A. C. D.

AZ. B. C. D.

πρῶτον μὲν. Β. C. D.

defunt. D.

καὶ δεύτερον. Α.

ΔΗ κύβος. Β. C. ΔΗ. D.

ΔΗ. С.

ἡ συγκειμένη. Α. C. D.

deeft. B.

defunt. D.

defunt. D.

defunt. D.

deeft. D.

repetuntur hæc verba. A. D.

repetuntur hæc verba. A. D.

defunt. A. B. C. D.

5 P
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LECTIONES VARIANTES

Edit. Oxon. Edit. Bafil.

Pag. 59. 1. 34 καὶ μόνης τῆς ΝΤ, καὶ τῆς Pag. 65. 1. 14 * *

Β΄ συναμφοτέρες το MNT,

1. 36 καὶ δ' τῆς Ν.Ξ,

1. 46 λάβομεν

1.51 ἔχει,

60. 1. INT

1. 5 καί ἐσι

1. 15 * *

1. 21 * *

1. 24 * *

1. 25 * *

1. 27 * *

Codices Parifien.

defunt. D.

καὶ Δ τῆς parvo cum hiatu. A. B. C.

defunt. D.

λάβωμεν. Α.

έξει

defunt hiatu intercedente. A. B. C. D.

ὄπερ. Α. C. D.

In MS. No. 2360. EpiſtolaArchimedis ad Doſitheum, Libro 1. de Sphæra et Cylindro præmiſſa ita ſe habet :

Αρχϊμήδες τῷ περὶ σφαίρας κὴ κυλίνδρα τὸ προιόμιον λείπει ἡ πρώτη γὰρ σελὶς τῦ ἀντιγράφε ἀφανὴς ἦν ὡς ὁρᾶς·

Αρχϊμήδης Δοσϊθέω εὐπράτλειν· πρότερον μὲν ἀπεσαλκα

ὀρθογωνία κώνε τομῆς ἐπὶ τρίτον ἐςὶ τριγώνετῦ ἔχοντος βάσιντὴν αὐτὴν τῶτμήματι κὶ ὕψος ἴσον

πεπραγμα τας αποδείξεις

ὅτὶ πᾶν τμῆμα τὸ περϊεχόμενον ὑπότε εὐθεῖας καὶ

πεσονίων θεωρημάτων

σφαίρας ἡ ἐπϊφάνεια τετραπλασία ἐςὶ τῷ μεγίσε

κύκλο τῶν ἐν αὐτῆ εἶτα δὲ ὅτὶ παντὸς τμήματος σφαίρας τῆ ἐπϊφάνεια ἴσος ἐςὶ κύκλος ὁ ἡ ἐκτῶ κέντραἴση ἐςὶ τῆ εὐθεῖα τῆ ἀπὸ τῆς κορυφῆς

τὲ τμήματος αγομένη ἐπὶ τὴν περϊφέρειαντῦ κύκλω ὃς ἐςὶ βάσις τῷ τμήματος πρὸς δὲ τέτοις ὅτϊ πάσης σφαίρας ὁ κυλίνδρος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὴν

αὐτὴν τῶ μεγίζω κύκλω τῶν ἐντῇ σφαίρα, ὕψος δὲ ἴσον τῆ διαμέτρω τῆς σφαίρας αὐτὸς τε ἡμϊόλῖος ἐςὶ τῆς σφαίρας· καὶ ἡ ἐπιφάνεια αὐτῷ τῆς

ἐπιφανείας τῆς σφαίρας· ταῦτα τῆ φύσει προϋπῆρχεν περὶ τὰ εἰρημένα σχήματα

πρὸ ἡμῶν περὶ γεωμετρίαν ἀνε νενοηκότος ὅτϊ τέτων τῶν σχηματῶν

τε θεωρημένα· καὶ πρὸς τὰ δόξαντα πολ

γνοει

ἀντϊπαραβαλεῖ αὐτὰ

ξου περὶ τὰ σερεὰ θεωρεθέντων ὄτϊ πᾶσα πῦραμὶς τρίτον μέρος

ἐςὶτῷ πρίσματοςτῷ βάσιν ἔχονθος τὴν αὐτὴν τῆ πυραμίδὶ καὶ ὕψος ἴσον· καὶ ὅτι πᾶς κῶνος τρίτον μέρος ἐςὶ τῷ κυλίνδρε τῦ βάσιν ἔχονλος τὴν αὐτὴν

τῶ κώνωκαὶ ὕψος ἴσον· καὶ γὰρ τέτων προϋπαρχόντων φὔσϊκῶς περὶ ταῦτατὰ σχήμαλα πολλῶν πρὸ εὐδόξα γεγενημένων ἀξίων λόγο γεωμετρῶν

συνέβαινεν ὑπὸ πάντων ειθς μηδ᾽ ὑφ᾽ ἑνὸς κατανοηθῆναι· ἐξέται δὲ περὶ τούτων ἐπίσκεψάθαι τοῖς δυνησομένοις· ὥφειλεμεν οὖν Κόνωνος ἔτῖ

ζῶντος ἐκδϊδόθαι ταῦτα· τῆνον γὸ ὑπολαμβάνομεν ως μάλισα δύνασθαι κατανοῆσαι ταῦτα καὶ τὴν ἀρμόζεσαν ὑπὲρ αὐτῶν ἀπόφανσῖν ποιήσασθαι .

δοκιμάζοντες δὲ καλῶς ἔχειν μεταδιδόναι τοῖς οἰκείοις τῶν μαθημα λλομέν σοι τὰς ἀποδείξεις ἀναγράψαντες ὑπὲρ ῶν ἐξέσαι τοῖς περὶ

τὰ μαθήματα ἀνατρεφομένοις ἐπισκέψασθαι ἐῤῥωμένως .

–64. 1. 19 ἀποτέλλομέν

1. 21 "Ερρωσο .

1. 22 τάτε ἀξιώματα,

1. 28 κοίλην

1. 24 α΄. Εἴσι

1. 34 ἐκ ἐν

-

ib. ἔχεσιν

1. 36 ἔχεσιν

1. 43 Τομέα δὲ σερεὸν καλῶ,

1. 44 ἐπὶ τὸ κέντρον τῆς σφαίρας,

65. 1. 7 Τῶν τὰ

1. 15 τὴν περιλαμβανομένην.

1. 9 ἐν

1. 16 Ὁμοίως καὶ

1. 20 ἀνίσας

1. 26 Ἔτι

1. 28 ἑαυτὸ

1. 27 μείζον

1. 32 εὑρὼν

ib. δυσθεώρητα,
-

66. 1. 6 διαμαρτάνον,

-1. 1.

1.

I **

2**

1. 3 **

1. 4 εἰ εισι

1.6 **

T

1. 10 ἐν ἐν

- ib. **

1. 11 **

1. 14 * *

1. 15 **

1. 19 * *

1. 20 * *

1. 23 **

1. 28 *

- ib. * *

1. 25 **

1. 29 μεταξύ

1. 30 *

1. 1. 2 εὐρεῖν

1. 5

-

*

ib. θεωρήματα

– ib. μηδένα πῶκα θεῖναι

1. 8

– ib. παραμένος

1. 12 **

1. 35 ἐκτέθαι

1. 36 μηδένα πω καθεῖναι

1. 39 ἐπὶ τέλες

1. 40 παξὰ μέλος

– ib . ἔχεις

1. 9 μέλλοντα 1. 15 μένοντα

1. το τῶν συνήθων – ib. τῷ συνήθων

– ib. τηρῶν, 1. 16 **

1. 17 * *

1. 18 * *

1. 21 deeft

1. 13 βέλεται·

1. 14 ἐπιζευγνυεσῶν

1. 20 ἁπλῶς

-

ib. τὴν παρὰ τὴν

1. 21 ἤτοι ἐκπεριφερῶν, ἤτοι ἐξ εὐ-

θειῶν καὶ περιφερῶν, κυμ-

πύλην ὀνομάζει .

1. 26 ἐ τὰς

1. 34 ἐπ᾿ αὐτὴν δὲ

1. 39 ἐπιφανειῶν.

1. 41 ἐμφανίζων

1. 43 εἰς τὰς

–ib. κἀξ᾽ αὐτῆς

1. 45 ἔκτε τῶν

1. 46 αἰτημάτων

1. 51 ὃν

1. 52 σημεῖον τὸΖ' κὶ ἐπιζεύχθω-

σαν αἱ ΑΓ, ΓΒ . Φανερὸν

δὴ, ὅτι αἱ ΑΓ, ГВ

1. 54 ταῖς ΑΓΒ γραμμαῖς

67. 1. 2 EB.

1. 20 προλαβεῖν.

1. 22 ἀνίσες

– ib. ἔχει

1. 22 παρὰτὴν

1. 23 * τῇ ΑΒΓΑ

1.24 * *

1. 36 * *

deest. A. deeſt hiatu intercedente. D.

ἐῤῥωμένως. Α. C. D.

τότε ἀξίωμα. A. D.

εἰσὶ. Β. C.

κοινην. Α. κοινῆν. D. κοιλην altera manu.

ἐκ ἐν. Β. ἐκ. D.

ἔχεσαι . Β. D.

ἔχεσαι. Α. Β. C. D.

τομέα ἢ σερεὸν καλῶν. C. τὸ με cum hiatu. D.

τὸ κέντρον τῆς σφαίρας. Α. πρὸς τὸ τῆς σφαί

ças. C. deſunt lacuna relicta. D.
τῶ τῶν τὰ. B. C. D.

deeft. D.

τῶν περιλαμβανομένων . D.

Ὁμοίως δὲ καὶ. D.

ἀνίσες. Β. D.

ἐπὶ . Α.

μείζον . Α. Β. C. D.

αὐτὸ. Α. C.

εὗρον . Α. Β. C. D.

ἐκθέσθαι . Α.

δυσθεώρηματα. Α. δυσθεώρητα. Β. C. D.

μηδέναπω καθεῖναι . C. μηδένα πωκαθείναι. D.

ἐπιτελέσης . C. ἐπϊτέλος . D.

παράμελος. Α. D. παρὰ μέλος. Β. C.

διαμαρτάνων. Α.

ἔχεις. Α. C. D. ἔχειν. Β.

μέλλοντα. Α. D.

τῷ συνήθες. C. τῶν συνήθων. D.

τῆ. Α. D.

deeft. D.

ἐπϊζευγνυσῶν. D.

ἁπλῶς. Α. Β. C. D.

τὴν παρὰ τὴν . Α. B. C. D.

lacuna relinquitur lineæ dimidioque æ-

qualis, et in margine hæc nota ἓν ὅλον

σελίδιον ἢ καὶ δύο λείπει . Β.

ἕσας. Α.

1. 33 ἐπ᾿ αὐτὴν ἐπ᾿ αὐτὴν δὲ . A. C. D.

τῶν ἐπιφανειῶν. Β.

1.37 ** ἐμφανίζει . D.

1. 38 * * πρὸς τᾶς . Α. Β. C. D.

1.39 ** ἐξ᾿ αὐτῆς. D.

1. 40 * * ἐκ τῶν . C.

-ib. **
τῶν αἰτημάτων

1. 44 * * 8. B.

-ib. * *

defunt. D.

1.45 ** τᾶς ΑΓΒ γραμμῆς. Α. C. D.

2. 1. 1 deſunt EB. A. B. C. D.

1. 17 ** προσλαμβάνειν . A. B. C. D.

deeft. D.

**

1. 18

1. 25 περιλαμβάνη,

1. 26 περιλαμβάνη,

1. 27 περιλαμβάνεσαν

περιλαμβάνει . Β.

περιλαμβάνει . Β.

– ib . παραλαμβανέσαν περιλαμβάνεσαν . Α.

1. 20 **

1.21 **
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-

Edit. Bafil.

【 **

Pag. 2. 1.22 **

1. 36 * *

3.
1.

1. 2 **

1. 4 **

1. 6 ἁρμόση

1. 9 νοείπω

-

-

1. 11 και εθηκεν

1. 15 * *

1. 19 * *

1.21 **

1. 23 **

1. 28 **

1. 30 **

1. 31 **

-ib. * *

1. 38 * *

1.41 * *

1. 48 * *

4. 1. 5 ΚΔ

Codices Parifien.

κατάδηλον. Α. Β. C. κατὰ δῆλον. D.

deeft. A. C. D.

defunt. D.

repetuntur hæc verba. A.

deeft . A. D.

ἁρμόσει . C. D.

νοεῖσθαι . Β.

προσέθηκεν . Α. C. D. καὶ προσέθηκεν. D.

ὅς. Α.

ἐκατέραν. Β. C. D.

κειμέναις. C. D.

τὸ δεῖν . Α. B. C. D.

deeft. A.

ὑπὸ ἀλλήλω πτ cum hiatu parvo. Α. ὑπὸ

ἀλλήλων πλύ. C. ὑπὸ ἀλλήλων πι cumm

parvo hiatu. D.

ἐνίοται ἴσαι . Α.

σαφές. Α. C. D.

defunt. B.

ΑΒΓ αἱ ἄρα ΒΖΓ τῶν ΒΑΖ. Α.

τῦτο τὸ ἐςὶ . А.

ΚΛ. Α. C. D.

1. 23 ἐπινοῦνια * αἱ λαμβανόμεναι ut in Edit. Oxon. Α. D. ἀνὰ πάσι· ἐν

1. 41 * *

ἄπασϊ. Β. C.

ΑΘ συναμφότερος δὲ ἡ ΛΚ ΚΘ τῆς ΛΚ᾿

συναμφότερος. C.

•ὥσε. C.

μείζω τὸ ΑΒ. Α. μείζω τὰ ΑΒ

ἀνίσες. Β. C. D.

2 κείσθω διὰ τὸ δεύτερον τοῦ κείσθω διὰ τὸ δεύτερον ξ πρώτε7 εὐκλείδων. D.

1.

1.47 * *

2. 1. 1 μείζων τὸ ΑΒ
-

ib. *

1.

πρώτε τῶν εὐκλείδε

1. 4 * *

1. 5 **

– ib . ὡς ΘΑ

-

ib. **

1. 6 μείζων

1. 10 **

1. 12 ἔχει

4. 1. 24 * *

Edit. Oxon .

Pag. 67. 1. 28 κάδηλον

1. 42 καὶ

-68.1.4 ΤΑΖΗΘΚ. ᾿ΑΜ'αί ΒΘΚ

ἐλάτλους

1. 10 μείζες – ΑΖΗΘΚΕ.

1. 15 καὶ

1. 18 ἁρμόσει

1. 22 νοεῖσθαι .

1. 24 καὶ ἐπέθηκεν

1. 29 ὥς

1. 35 ἑτέραν

1. 37 κειμένας,

1. 40 ταυτὸ δεῖν

1. 44 τὰ

1. 48 ὑπὸ ἀλλήλων, ἐδὲ ὕτως

1. 49 ἐνίοτε ἴσαι,

1. 5ο σαφῶς

ΕΖΓ ἄρα τῆς ΑΓ μεί-

ζους εἰσί.

1. 56 ἴση δὲ ἡ ΑΖ τῇ ΖΕ, κὶ αἱ

69. 1. 2 ΑΒ, ΔΕ. Αἱ ἄρα ΔΖΓ

τῶν ΒΑΓ

1. 13 τῦτο ἐςὶ

1 26 ΚΛ

1. 33 ἐπινοῦνια δεικνύειν κὶ ἐπὶ τῶν

ἐπιφανειῶν, ἀνὰ πᾶσι τοῖς

προειρημένοις, ὅταν αἱ λαμ-

βανόμεναι

-70. 1. 8 ΑΘ΄ συναμφότερος

1. 17 Εσω

1. 19 ἀνίσας

1. 24 τοσαπλάσιος

1. 18 μεῖζον τὸ ΑΒ .

1. 20 Κείσθω τῷ

1. 25 HE.

1. 40 δὴ

1. 26 ὡς τό ΘΑ

1. 27 HE.

1. 29 μείζον

1. 36 Ευρημέναι

1. 38 ἔχειν

1. 41 καὶ

1. 42 πολλαπλασιεπι μόριον,

1. 43 πολλαπλασιεπιμερές,

1. 47 Καὶ

– ib. ἤπερ τὸ ΑΒ πρὸς ΒΓ . Ὅτι

-71.1.

γδ' ἐὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον

ἐλάσσονα λόγον ἔχη,

1 τέταριον, κὴ συνθέντι ὁ αὐτὸς

λόγος ἀκολεθεῖ, δειχθήσε-

ται ὕτως. Ἔτωσαν

1. 10 τὸ ΖΘ ἄρα πρὸς ΖΕ μείζονα

λόγον ἔχει, ἤπερ

1. 21 ΖΕ πρὸς τὸ ΘΕ, ἔσαι καὶ
τὸ ΘΕ

39 κὶ ἄλλο περιγράψει ,

1. 28 ἀνατρέψαντος,

1. 42 ἔχῃ

1. 46 δὲ

1. 47 ὥσε τὴνΘ

72. 1. 2 Ἐπείπερ

1. 6 ἡ ΓΝ.

1. 15 ἐςὶ

1. 18 τῇ ΗΞ.

1. 13

1. 21 μὲν

ΜΚ

1. 26 Καὶ ἐκβληθείσης

1. 30 τὸ Κ Χ

1. 31 Ἔσι

1. 34 καὶ

73.1. 1 δῆλον ὅτι καὶ

1. 3 μίαν

1. 5 ἐςὶν ἰσοπλεύρι

1. 11 γωνίας

1. 33 Κ γωνίας

1. 35 τῶν Λ, Μ

1. 46 ἐσιν.

ib. ούτως ἡ ΓΗ αρὸς ΗΤ. Ως

τε καὶ ἡ ΜΚ πρὸς ΚΛ

1. 41 τὴν τῶ

74. 1. 2 τῆς ΚΛ,

1. 3 ἐπενπερ

-

-

τοσαυταπλάσιος. Α. Β. C. D.

ZE. A. B. D.

- ib. * *

1. 25 πολλαπλασιμόριον

ὡς τὸ ΘΑ. Α.

ZE. B. D.

μείζον. D.

εὐρημέναι. D.

ἔχειν . Β. C. D.

δε. Α.

deeft. A.

πολλαπλὰς ἐπὶ μόριον. Α. D. πολλαπλασε-

πϊμόρϊον . Β. C.

πολλαπλάσϊον ἐπὶ μερές . Α. D.

5' καὶ. C.

1. 26 **

1. 28 * *

1. 29 * * excepto ἔχει pro έχη

defunt. C.

1. 30 **

1. 35 * *

1. 42 ΖΕ καὶ τὸ ΘΕ

1. 47 * *

2. 1. 14 **

1. 16 ἔχει

1. 18 **

defunt. D.

defunt. A. D.

ΖΕ πρὸς ΕΘ ἔςαι τὸ ΘΕ. Α. Β. C. D.

ἀνατρέψαντϊ . Α. B. C. D.

defunt. A. C.

ἐπεὶ γὰρ. D.

ἔχη. D.

γὰρ. Β. C. D.

1. 19 * *
defunt . A. B. C. D.

1. 25 * *

1. 27 **
defunt . A. B. C. D.

1.31 * *
deest. A. C. D.

3. 1.
τη, η. ξ. Α.

ib. ** ἤπερ η. μ. η. Α.

1. 2 **

1**

5. 1. 4 **

1.6 **

- ib . * *

1.8 **

1. 11 **

1. 14 * *

1. 16 **

1.21 **

1. 41 * *

1. 42 τῶν ΛΜ

1.43 **

-ib. **

3. 1. 5 τὴν

1. 12 τῆς ΘΑ

- ib. ἐπεὶ ἔν

ἡ μὲν. Β. C. D.
1

προσεκβληθείσης . Α. C. προσεκβεβληθείσης. D.

τῷ ΚΧ. C.

deeft. A.

deeft. D.

δηλονότι

μία. Α.

defunt. D.

καὶ. D.

deeft lacuna relicta . A. deeft. D.

Kr cum hiatu . A. D..

τῷ ΛΜ. C.

ἐςὶν καὶ ἐσὶν . A. B. C. D.

repetuntur hæc verba. A. D.

τὴν τῶ. Α. C. D.

defunt. A. B. C. D.

ἐπεὶ. Α. Β. C. D.

-
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LECTIONES VARIANTES

Edit. Oxon .

1. 10 κὶ ἀγάγωμεν

1. 12 ὁμοίς

1. 23 μείζων

Pag. 74. 1. 9 τῇ

-

1. 27 ἀνίσες

1. 3ο τὸ Ε πρὸς τὸ Ζ .

1. 32 μείζων ἄρα καὶ ἡ Γ τῆς Η.

75. 1. 8 καὶ

1. 14 πρὸς τὸ ἐγγραφὲν

1. 22 παραδέδωτας.

1. 25 ἢ τομέα,

1. 27 Εσω

1. 32 εἶναι

1. 46 τὸ συναμφότερον,

76. 1. 12 ἄλλα

1. 13 περιλείμματα

1. 19 κύκλον. Ὥσε τὸ

1. 21 ἐσι

1. 32 τρίγωνον τὸ

ib. ΑΒΓ. Λέγω

77. 1. 1 Ἔσω

1. 2 κύκλος,

1. 27 τῶν

1. 29 διπλάσιον

1. 39 περὶ τὸν

1. 40 εἶναι

78. 1. 1 τῷ κώνε

1. 20 τη ΗΑ.

1. 24 τὸ ἢ ὑπὸ ΕΖ, ΓΗ διπλάσιόν

ἐσι τὸ ΕΗΖ τριγώνε

1. 26 διπλάσιον 7 ΕΔΗ, ΖΔΗ,

ΕΗΖ τριγώνων . Ἔτι δὲκαὶ

τὸ ὑπὸ τῶν ΘΚ, ΛΜ,

1. 32 Αἱ ἀπὸ

1. 50 πρὸ τέτε
- ib. τὸ

79. 1. 8 ἐκπεσέσης

1. 13 ἐπεζεύχθωσαν

1. 19 ἑπεζεύχθωσαν

1. 21 μείζονα

1. 22 Ὦ δὴ ὑπερέχει τὰ εἰρημένα

τρίγωνα τῷ ΑΔΓ τριγώνε,

80. 1. 21 ΑΔΓ

1. 34 γωνία γωνία

1. 41 ὃς ἐσι

81. 1. 36 τὸ Θ χωρίον . Τὸ δὴ Θ χω-

ρίον, ἤτοι ἔλατιόν ἐσιν τῶν

περιλεμμάτων τῶν ΑΗΒ,

ΒΖΓ, ἢ ἐκ ἔλατιον . Ἔσω

πρῶτον ἐκ ἔλατιον . Ἐπεὶ ἐν

1. 41 τὸ Ε,

– ib. κωνική

1.48 AHB, BZT

1.50 AHB, BZT

2 ΖΕΓ

1. 7 έσαφ

82. 1.

1

Edit. Bafil.

ib. * *

Pag. 3. 1. 17 **

-

1. 19 * *

1. 26 **

1. 28 ἀνίσως

1. 30 * *

1. 31 *

4. 1. 5 **

1.8 **

1. 12 **

1. 14 *

1. 15 *

1. 18 *

1. 26 *

1. 37 **

-ib. *

5. 1. 47 *

*
*

1.48 **

4. 1. 41 * *
- ib. *

1. 50 * *
- ib. *

5. 1. 14 *

1. 17

1. 28 περὶ τῶν

-ib. *

1.31 * *

1. 41 * *

1.43 * *

1. 46 * *

6. 1.

**I

1. 13 *

1. 14 *

6. 1. 3 **

1. 6 *

1.7 **

1.9 *

1. 10 **

**
*

1. 44 *

6. 1. 29 *

6. 1. 45 *

-

7. 1. 19 **

*
*
*
*

τῆς. C.

Codices Parifien..

ἀγάγωμεν. Β. C. D.

ὁμοίως. Α. C. D.

μείζον . C. D.

ἀνίσας. C. ἀνίσες . D.

τὴν Ε πρὸς τὴν Ζ. Α. Β. D. τῆς Ε ποτὶ

τὴν Ζ. Ε.

defunt. D.

deeft. A. C. D.

defunt. D.

παραδέδοται . Α. D.

ἢ τὸν τομέα. Α. C. D.

ἔσαι. Α.

ἐςὶ. D.

τόσον ἀμφότερον. D.

ὅλα. Α. Β. C. D.

περϊλίμματα. Β. C.

κύκλον ἐλάσσονα λόγον ἔχει ὅπερ νὸ συναμφό-

τερον πρὸς τὸν κύκλον· ὥσε. Α. Β. C. D.

εἶναι . Α.

βάσιν το . Α. βάσιν τῶ. Β. C. D.

defunt. D.

ὥσε. Β. C. D. alterâ manu ἔσω. Β.

deeft. D.

deeft . A.

διπλάσιον ἐςὶ . A. D.

περὶ τὸν. C. D.

ἐςὶ. D.

αὐτῷ κώνε. B. C. D.

τη. μ. α. Α.

defunt. B.

defunt. D.

αἱ ἄρα ἀπὸ . Β. C. D.

πρώτο τῦ . Α. D.

deeft. B.

εκπεσέσης. ΒВ.

ἐπεζεύχθωσῖν . C.

ἐπεζεύχθωσϊν. C.

deeft. C.

defunt. C.

ΑΔΕ. Α. C. D.

γωνία. D.

Όσον Α. D.

εμπέσεσης altera manu.

In MSS. A. B. C. lacuna relinquitur cujus

inmediafunt ἤτοι ἕλατον ἐςὶν. ſed inD.

fupplentur ante hæc altera manu τὸ Θ

χώριον. τὸ δὴ χώριον . τὸ δὲ Θ χώριοκ.

το Ε. Α.

κοινή. C.

AH BK BΖ ΓΛ. Α. Β. C. D.

AH BK BZ ΓΛ. Α. B. C. D.

1.24 *

- ib .

1. 32 *

1.33 *

1. 35 *

1. 36 *
τίνα. Α.

1. 39 *
τίνα. Α. D.

1. 40 * *
defunt. D.

defunt. A. D.

1.41 * *

- ib. **

τίνα. Α.
T

1. 11 say

-ib. **

1. 39 **

7. 1. 5 **

1. 13 ΔΖΕ

1. 14 **

8. 1. 4 *

1. 39 ΑΒ μείζες
1.5 **

1. 15 ΖΕΓ

1. 16 ἔσαι

1. 17 τὸ δὲ ὕψος

1. 19 βάσιν

1. 25 ἔσαι

1. 34 Ἤχθω

1. 35 δίχα τμηθείσης

1. 36 ἡ οὕτως ἀγομένη παράλλη-

– ib . ἐσι

λός ἐσι

1. 40 γωνία ἄρα γωνία

1. 49 τμήματα

1. 17 ΔΖ ἐςὶ

83. 1. 7 ζ΄ θεωρήματος,

1. 19 μείζων

1. 36 περιφερειῶν

1. 42 βάσις

1. 45 **

6. 1.34 **

1. 35 **

1. 36 * *

defunt. A. B. C. D.

βάσιν . Α. Β. C. D.

τίνα. Α.

ἄχθω. Α.

διατμηθείσης. C.

defunt. A. D.

μεῖζον. Α. Β. C. D.

deeft. A. B. C. D.

ΑΒ διαμέτρε μείζες. Α. Β. C. D.

γίνεται. Β. C.

ἄραγωνία. Α. D.

τὰτμήματα. Α. C. D.

1. 9 5 θεωρήματος καὶ θεωρήματος. Β.

ΔΖ ἄρα. C. D.

1. 41 παραλληλόγραμμα,
1.6 ** παραλληλογράμματα. Α.

1. 52 τμήματα
1. 10 ** τρίγωνα. Α. Β. C. D.

84. 1. 4 τρίγωνα, 1. 13 **
ἐπίπεδα. Α.

1. 7 κοίλαι 1. 15 **
κοίλα. C. D.

1. 13 οὖν
1. 21 * ἄρα. Α. D.

1. 18 τῷ κυλίνδρῳ . 1. 24 * κυλίνδεω et fæpe hac pagina. D.

1. 19 βάσεις 1. 25 βάσις βάσεις et non infrequente hacprop.B.D.

1. 20 κυλίνδεῳ,
1. 26 ** τῶκυλίνδρω. Β.

1. 21 ἀποτεμνομένη 1. 27 ** ἢ ἀποτεμνομένη. Α.

1. 31 οὖν 1. 32 ** πρὸς. Α.

1. 34 τὰ παραλληλόγραμμα , 1. 34 ** τῶν παραλληλογράμμων . Β. C. D.



CODICUM 433
PARISIENSIUM.

Edit. Oxon.

Pag. 84. 1. 36 τῶν παραλληλογράμμων ,

1. 45 κοινὰ

–85. 1. 7 Τὰδὲ παραλληλόγραμμα ὧν

βάσεις μὲν αἱ AE, EB,

ὕψος ἢ τὸαὐτὸτῷκυλίνδρῳ,

1. 16 Λοιπὴ

1. 17 τῷ ΑΓΔΒ

1. 18 παραλληλογράμμε.

1. 19 ἐν

1. 21 αἱ εἰσὶ βάσεις

1. 28 ἔσωσαν

1. 29 τὰ Α, Γ΄

1. 44 τῶν πλευρῶν

1. 45 εἰσὶ,

1. 48 χωρίον. Τῷ δὴ κ

1. 50 ΑΒ, ΒΓ

86. 1.
1 ἐν τῇ

1. 4 περίμετρος

1. 9 ἀπεναντίον

1. 19 ἀπεναντίον

1. 21 τὴν ΑΒΓ περιφέρειαν,

1. 24 AEB, ΒΖΓ,

– ib . ἀπεναντίον

1. 25 εἰρημένων παραλληλογράμμων

ἐπιφάνειαι μετὰ τῶν εἰρη-

μένων οχημάτων,

1. 33 περιφέρειαν.

1. 35 κύκλε

1. 43 ἐλάσσων

87. 1. 7 Καὶ

1. 29 Νοήθω

88. 1. 14 ὅνπερ αἱ

1. 16 ΤΔ ωρὸς τὴν

1. 18 ἐκ τῶ κέντρα.

– ib. ΤΔ πρὸς τὴν

1. 24 ὕτως

1. 26 ὑπὸ τῶν ΓΔ,

-

ib. τῆς

1. 29 ὡς

Edit. Bafil .

Pag. 8. 1.35 **

1. 40 * *

【 **

1. 47 **

-9. 1.

1. 2 παραλληλογραμμένα

1. 3 **

- ib. **

1. 4 αἱ εἰσὶ βάσις

1.7 **

1.8 **

1. 16 **

1. 17 * *

1. 19 * *

1. 20 ΑΔΒ ΒОГ

1. 24 * *

- ib. * *

1. 27 ἀπεναντίων

1. 33 * *

1. 34 * *

1. 35 * *

- ib. * *

1. 36 εἰρημένων σχημάτων

1. 39 **

1. 40 * *
τ

1. 44 * *

1.52 **

10. 1. 10 **

1. 32 **

1. 35 **

1. 37 **

1.38 **

1.44 **

1. 45 **

-ib. **

1.47 **

-ib. **

1. 48 * *

-

ib. ὕτως

1. 31 ὕτως

1. 33 ὁμοίως ἀναγεγραμμένον.

1. 46 τῦΑ

89. 1. 5 τὸ δὲ

1. 10 ἐγγεγραμμένον,

1. 11 ὥσε τὸ περιγεγραμμένον

1. 12 ἔχειν,

1. 15 ἐγγεγραμμένῳ·

1. 17 ἔσω

90. 1. 1 περιγεγραμμένον, καὶ ἐγγε-

1. 19 ἴση

1. 25 τῶν παραλληλογράμμων

1. 27 ὅἰσι

γραμμένον,

1. 4 ἑτέρω

1. 6 Περὶ δὲ τὸν

1. 24 εἰσὶ

1. 27 ἔχεσι

–ib. ὡς

1. 28 πολύγωνα. Καὶ

1. 29 εἶσε

1. 30 γωνιῶν, ὁμοίων

1. 40 πρὸς τὸ ΖΡΑ τρίγωνον.

1. 41 αἱ ἐκτῶν

91. 1. 3 κὶ ἐλάσσονα.

1. 15 δη

1. 20 ὥσε τὸ περιγεγραμμένον

– ib. πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένου

1. 22 ἔχειν,

1. 33 ὅν

1. 34 τῶν κέντρων

-

1. 49 * *

11. 1. 3 * *

1.8 **

1. 10 **

-ib. **

1. 11 **

1. 12 **

1. 13 * *

1. 14 * *

1. 17 * *

1. 19 * *

7. 1. 17 περιγεγραμμένων κὴ περὶ

1. 19 * *

1. 20 περὶ τὸν

1. 31 * *

1. 34 * *

1. 35 ὥς τε

1. 36 * *

1. 38 * *

1. 39 ὁμοίων

1.44 deſunt

8. 1. 4 καὶ ἔλασσον

-

1. 45 ἐκτῶν

11. 1. 39 * *

1. 43 * *

-ib. * *

1. 44 * *

1.50 * *

1.51 * *

12. 1. 3 **

1. 41 δὲ Δ

1. 46 περιγεγραμμένης

1. 49 ἐλάσσονα

1. 40 γὰρ

92. 1. 8 ἔσι

- ib. A

1.6 **

1. 8 **

1. 13 * *

1. 12 ἔχειν
1. 16 **

1. 18 τοῖς Α, Β 1. 19 * *

1. 21 μήκει. Ἡ δὲ Γ πρὸς τὴν Δ
1.21 **

1. 22 λόγον ἔχει,
-ib. * *

1. 23 πλευρὰν

1. 24 * *

-

1. 34 ὅτι

1. 25 τὴν πλευρὰν ,

1. 28 πρὸς τὴν ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ

πολυγώνα,

-

8. 1. 9 **

-

Codices Parifien.

τὰπαραλληλόγραμμα. Α. Β. C. D.

μόνα. Α.

defunt. C.

λοιπὸν . Α. D.

defunt. A. D.

παραλληλογράμμο. Β. C. D.

deeft. D.

οἱ εἰσὶ βάσϊς. Β. εἰσὶν βάσϊς. C. οἱ εἰσὶ

βάσεις. D.

ἔσω. Α.

АГ. В. С.

τῆς πλευρᾶς. Α. B. C. D.

εἶναι. Α.

defunt. D.

ΑΔ ΔΒ ΒΘ ΘΓ . Α. Β. C. D.

defunt. C. D.

περίμετρε. Α.

ἀπεναντίον . Β. C. D.

ἀπεναντία. D.

τῆς ΑΒΓ περιφερείας. Β. C. D.

AE EB BZ zr. A. B. C. D.

ἀπεναντίων. D.

ut in Edit. Oxon. A. et C εἰρημένων pri-
mo omiffo .

περιφερείας. Α. D.

deeft. A.

ἐλάσσον. C.

deeft. D.

κείσθω. D.

ὅνπερ καὶ αἱ. D.

ΤΑΖ τὴν. Α.

ἐκτῶν κέντρων

ΤΑΖ. Α. ΤΔ πρὸς. Β. C. D.

8. A.

ὑπὸ τῦ ΓΔ. B. C. D.

deeſt. B. C.

deest. B. D.

deeft . B. C. D.

deeft. A.

ὁμοίω ἀναγεγραμμένων. Α.

defunt. A.

τέτο δὲ. D.

γεγραμμένον. D.

defunt. D.

ἔχει. Α.

ἐγγεγραμμένον . C.

5. C. D.

deeft. D.

ἐν ἑτέρω. C. D.

1. 45 ἄρα

93. 1. 2 Νοείπω

τῷ παραλληλογράμμα. Α.

ὅς ἐςὶ . Β. C. D.

ut in Edit. Ox. A. B. C. D.

περὶ δὲ τὸν. Α. Β. C. D.
εἰσὶ . Α. Β. C. D.

εἰσὶ . Α. Β. C. D.

ὥς. Α.

defunt. D.

εἰσὶ. Α. Β. C. D.

γωνίων ὁμοίων

πρὸς τὸ ΖΡΑ τρίγωνον . Β. πρὸς τὸ ΖΡΑ

τρίγωνον altera manu.

αἱ ἐκ τῶν. Β.

ἔχον καὶ ἔλασσον. Α. Β. C. D.

δε. Α.

defunt. A.

defunt. D.

ἔχει. Α.

ῶν. Α.

τῦ κέντρο. Β. C. D.

deeft. C.

δὲ Δ. Β. C. D.

τῆς περιγεγραμμένης. D.

ἐλάσσω. Α.

deest. A. D.

ἔχει . Α. C. D.

τοῖς ΑΒ κύκλοις. Β. C. D.

defunt . D.

defunt. C.

τὴν πλευρὰν. Α. C. D.

defunt. C. D.

ἄρα. Α. Β. C. D.

νενοήσθω. Β. C. D.

1

!

59



434
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Edit. Oxon.

Pag. 93. 1. 9 ἢ κάθετος γίνεται

Edit. Bafil. Codices Parifien.

Pag. 8. 1. 14 ** ἥτις κάθετος γὰρ ἐσὶ. Α. ἤτις κάθετος γί-

1. 24 κοινοῦ ὕψεος 1. 26 κοινῷ ὕψος

νεται . Β. C. ἥτις κάθετος γὰρ. D.

κοινῆς ὕψης. Α. κοινό ὕψες. B. C. D.

1. 25 λαμβανομένα. - ib. **
λαμβανομένης. Α. B. C. D.

1. 38 τῇ δὲ πλευρᾶ 12. 1. 39 * * τῆδευτερὰ. C.

1. 43 τῶν 1. 42 * *

1. 51 διὰ τὸ 1. 47 * *

94. 1. 3 ἥμιση, 1. 49 ἡμίσυ

1. 9 ἔτυχεν 13. 1. 39 * *

1. 15 καὶ ὑπὸ

1. 16 ΔΖ, ΑН.

1. 18 ὅλον ἐςὶ τὸ ΒΗ·

1. 33 ὑπὸ ΒΔ, ΔΖ,

1. 35 ΒΔ, ΑΗ ἄρα ἴσον ἐςὶ τῷ τε

ὑπὸ ΒΔ, ΔΖ, καὶ τῷ ὑπὸ

ΑΔ, ΔΖ. Κοινὸν προ-

κείσθω τὸ ὑπὸ

1. 39 ΒΔ, ΔΖ, καὶ τῷ ὑπὸ

1. 43 * *

1. 44 **

-ib.

1. 45 **

8. 1. 37 * *

1. 38 * *

τὴν . Α.

διατῦ το. Α.

ἡμίση. Α. Β. C.

ετυχε. Α.

καὶ τῶ ὑπὸ. B. C. D.

ΔΖ ΑΛ. Β. C. D.

Inmargine οἱ τ' κύκλοι πολὶ ἀκήλες εἰσὶ ποῖὶ

τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων τετράγωνα. C.

defunt. D.

ὑπὸ τῶν ΒΔ AZ. A. B. D. ὑπὸ τὴν ΒΔ

AZ. C.

-

-

1. 39 * *

95. 1. 1 ἐπιφανεία 13. 1.
2**

1. 17 τὸ ΑΒΓ κώνε· ὁ δὲ Κ. κύκ- 1. 18 **

λος ἴσος ἐςὶ τῇ ἐπιφανείᾳ

1. 28 A
1. 33 ΚΛ

1.37

- ib. ὡς

96. 1. 2 ταῖς βάσεσι . Καὶ οἱ ἴσας

ἔχοντες βάσεις, τὸν αὐτὸν

ἔχωσι λόγον

1. 5 ἔσιν ὁ

1. 9 τῶν ἴσων κώνων

1. 14 ἀλλήλας

1. 31 ὡς ἄρα

1. 35 ΔΘ

1. 40 τετέςι ἡ ΔΕ

1. 41 πρὸς ΘΕ,
– ib . AΘ

1. 43 Ὡς ἄρα

97. 1. 24 ὕτως ὁ ΑΒΓΔ ῥόμβος, πρὸς

τὸν ΒΓΔ κῶνον.

-

14. 1. 1**

1. 2**

1. 3 **

1.
5 **

1. 18 * *

1. 8 **

1. 20 * *

1. 22 **

defunt. C.

defunt. D.

τῆ ἐπιφανεία. B. C. D.

defunt. C.

Λ. Α. Β. C. D.

Inmargine fine accentuatione οι γην κυκλοι

προς αλληλες εισι προς τα απο των διαμετρων

τετραγωνα. Β.

defunt. A. D.

ἐςὶν ὡς ὁ . C. D.

deeft. A. B. C. D.

τῦ ἴσε κώνα. A. D.

ἀλλήλες. Α. B. D.

ὥσπερ. C.

ΕΘ. Α. C. D.

1. 23 πρὸς ΘΔ

-

ib. * *

ἡ ΔΕ τετέςι . Α.

defunt. C.

ΕΘ. Α. C. D.

1. 24 * *

15. 1. 4 * *

-

1. 35 Ὡς 1. 10 **

98. 1. 1 ΗΘΚ - ib. * *

1. 5 ΗΘΚ 1. 12 * *

ὥσπερ. C.

defunt. A.

ὥσε. Α. C. D.

ΝΘΚ. Α.

ΝΘΚ. Α.

1. 13 ἴσοντῆ 1. 17 * * T τῆ. Α. τὸ τῆ. C. D.

1. 23 ἀχθείσης 1. 23 ἀχθήσεις

99. 1. 2 τῦτο 1. 41 * *

1. 6 τοῦ ΜΝΞ κώνε· ἡ δὴ τοῦ 1. 48 * *

ΔΒΕ ἐπιφάνεια ἴση ἐσι

τῇβάσει

ἀχθείσης. Α.

τέτοις. Α. D.

deſunt. A. C. D.

1. 9 βάσεσι 1.51 * * ταῖς βάσεσι. A. B. C. D.

100.1. I BA,

1. 18 κύκλω κῶνος

– ib. ἐπ᾿ εὐθείας αὐτῇ.

1. 12 ἐκ τῆς

1. 48 ZK.

101. 1. 9 κὶἔτι ὡς μὲν ἡ ΘΧ πρὸς ΧΦ,

16. 1. 4 ** κώνω κύκλος . A. B. C. D.

1. 12 ** ΒΔ. Α.

ib. * *

1. 17 * *

1. 32 ZH

17. 1. 7 **

1. 11 εἷς τῶν λόγων 1. 9 **

– ib. ἡ ΕΞ πρὸς ΞΑ, 1. 10 **

1. 13 Ὡς δὲ ἡ ΕΞ πρὸς ΞΑ, ὕτως
- 1. 12 **

ἐπευθείαν . C. ἐπ᾿ εὐθείαν αὐτῆ. D.

ἔκτε τῆς. Β. C. D.

ZK. A.

defunt. D.

τὸν λόγον. Α.

Η ΕΞΑ. C.

repetuntur hæc verba . A.

ἡ ΓΕ πρὸς ΕΑ. Εσιν ἄρα

καὶ ὡς ἡ ΓΕ πρὸς ΕΑ, 8-

τως πᾶσι αἱ ΕΚ, ΖΛ,

ΒΔ, ΗΝ, ΘΜ ωρὸς τὴν

ΑΓδιάμετρον.

1. 14 Ἔσιν 1. 13 * * deeft. D.

1. 18 τὰς

1. 19 τῷ πολυγώνα,

1. 21 * * αἱ τὰς. Α. Β. C. D.

- ib. ** defunt. D.

1. 37 πρὸς ΒΞ, 1. 28 ** defunt. A.

1. 42 ἐσὶν ὡς 1. 32 * * ὅτι . Α.

1. 43 ἡ ΜΘ πρὸς ΜΝ, 1. 34 * * defunt. D.

1. 44 εἷς τῶν λόγων 1.35 ** εἰς τὸν λόγον. Α.

1. 47 Ὡς ἄρα ἡ ΔΖ πρὸς ΖΒ, 1.39 * * defunt. A. D.

1. 48 ZH, 1. 40 * *

102. 1. 6 Α, Γ 1. 46 * *

1. 8 γεγραμμένων ὀρθῶν 1.47 **

1. 13 τὴν 1. 50 τῆ

1. 35 χῆμα ἐγγραφόμενον 18. 1. 12 **

1. 37 ἐπιφάνεια 1. 15 * *

1. 48 ἐν 1. 30 * *

103. 1. 3 ἐσομένου 8. 1. 43 * *

defunt. D.

τοῖς ΑΓ. Α. C. D.

γεΓραμμένο ὀρθὲ . Α. γεΓραμμένων ὄρθὸν. Β. C.

ib. ἐν τοῖς

1. 7 παραλλήλους 1. 46 παράλλήλε

-ib. **

γεγραμγένον ὀρθὸν. D.

την. Β.

χίσμα ἐγγεγραμμένον. C. χῆμα ἐγγεγραμ

μένον. D.

ἡ ἐπιφάνεια. C. D.

deeft. D.

ἐπομένε. Β.

ἐν τῆς. Α.

παραλλήλες. Α. B. C. D.



CODICUM
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PARISIENSIUM.

Edit. Oxon.

J

Codices Parifien.

Pag. 103. 1. 14 ὡς τετράπλευρας γίνεσθαι, Pag. 18. 1. 42 (τετραπλεύρη) παραλλήλως τετραγώνες. Α. Β. C. D.

κὴ παραλλήλες

1. 34 τῷ κέντρα

104. 1. 6 τῶν

1. 12 ΓΔ,

- ib. ὅλος

1. 32 ἀπὸ

-

τῦ μὲν κέντρο . D.

τῶν. D.

defunt. C.

ὅλας. D.

1. 39 ΕΙ, ΘΜ,

105. 1. 3 ἴσον

1. 18 Ὁ δὲ Ρ

1. 23 ἴσος

1. 26 ἴσον

1. 34 ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ

1. 38 ἴσον

ὑπὸ. Α. Β. C. D.

ΕΙ ΘΜ. Α. B. C. D.

καὶ. Α.

P. A. C. D.

καὶ. Α.

καὶ. Α.

τῆ ἐπιφανεία. Α. τὴν ἐπιφάνειαν. C. D.

καὶ. Α.

106. 1. 4 ἐσὶ
deeft . B.

1. 11, HMX,
NMX. A.

1. 14 ἴσον
deeft. A.

1. 15 Ἔτι
isì. C.

1. 19 ἴσον ἔσαι κώνῳ

وہ

ἴσον τῶ κώνω. Β. C. τῶ κώνω. D.

1. 22 ἴσον
deeft. A. D.

1. 28 ἴσον deest. A. D.

1. 29 ίσοι
deeft. A. D.

1. 32 ἐκκειμένῳ εἰρημένω. D.

1. 36 τῶν
τῶ. Α.

deeft. A.
1. 39 μὲν

1. 48 ἴσον τῇ

1. 49 ἐπιφάνεια

107. 1. 1 ἐσὶν

1. 51 ἐπὶ τοῦ πρώτε .

–ib. Ἔται ὖν τὸ χῆμα

-108.1. 1 περιγεγραμμένον, ἐν δὲ τῇ

μείζονι ἐγΓεΓραμμένον. Ὅτι

δὲἡ ἐπιφάνειατῦ

1. 7 αἱ δύο πλευραί

1. 8 Διηρημένης

1. 26 Τῇ ἐπιφανεία

1. 28 ἴσον

1. 35 τῇ ἐπιφανεία

1. 45 Ἔσω γὰρ ὅτε σφαῖρα

109. 1. 1 τῇ ΘΖ, πρὸς τὴν ΖΘ

1. 7 τῆς ἴσης πάσαις

1. 12 ἴσον

1. 14 Μείζων ἄρα ἐςὶν ἡ ἐκτῶ κέν-

1. 20 ή

τρατῷΛκύκλο τῆς ΘΚ.

1. 23 τοῦ

defunt . Α. τῆ. D.

ἡ ἐπϊφανεία. Β. C. D.

deest. A. D.

ἐπὶ τὸ πρώτε. Β. C. D.

ὧν. Α. D. ἔται ἐν τῷ χῆμα. Β. C.

defunt. C.

defunt. B. C. D.

διηρημένης. Β. C. D.

τῆς ἐπιφάνειας. Α. Β. C. D.

deeft. A. D.

τῆς ἐπιφανείας. Α. Β. C. D.

defunt. C.

τῆς ἴσης πάσαις. Β.

τῆ ΖΕ πρὸς τὴν ΖΕ. Α.

deest. A. D.

defunt. D.

deest. A.

τῶν. Α. C. D,

ΚΖ. Α.

deeft. D.

1. 26 KZ

1. 34 ἴσος

1. 35 ἴσον

1. 38 ἐντῇ

1. 40 ἴσος

1. 41 ἴσον

1. 42 ἴσον

1. 5 γὰρ

1. 15 ἴσος

-

ib. εἰρημένε·

deeft. A. D.

αύτη. Α. D.

deeft. A. D.

deest. A. D.

deeft. A. D.

110. 1. 4 τῶν

1. 12 Μείζων

1. 16 ἢ τετραπλάσιος

1. 27 τὸ ἐγγεγραμμένον,

τῶν. Α.

deest. A. D.

μεῖζον. Β . C.

ὁ ἴσος. Α.

ἤ τε τετραπλάσιος. Α. τετραπλάσιος. D.

:

ειρημένα κώνα. Α. C. D.

111. 1. 2 ἴσος

1. 7 τὸ ὑπὸ

defunt. A. D.

deeft. A. D.

τὸ ὑπὸ . Β. C. D.

1. 8 τῷ πολυγώνου τῷ ἐγγεγραμ-

μένου.
defunt. A. B. C. D.

1. 12 ἄλληλα ἀλλήλας. Β. C. D.

1. 18 τῶν πολυγώνων τῷ πολυγώνα. A.

1. 20 ἴσοι deeft. R.

1. 21 ἐγγεγραμμένα . τῷ ἐγΓεγραμμένα. A. C. D.

112. 1. 4 Τῶν ἄρα τῷἄρα. Α.
:

1. 7 ἔχει ξει . Β. C. D.

1. 11 ἔχει,

1. 14 ὀρθῶν γωνιῶν

1. 15 ἀρὰ

1. 16 τῷ ΓΚΑ τριγώνω.

1. 22 περιγεγραμμένε

1. 26 οὕτως ἡ διάμετρος πρὸς τὴν

πλευράν

1. 29 ΕΛ,

1. 36 ΕΛ, οὕτως

1. 37 τὸ ἀπὸ ΑΚ.

1. 39 ἄρα

1. 40 ἐκ κέντρε

1. 44 τῶν

1. 45 "Εσω

وا

1. 49Ἔσι δὴ δύο μεγέθη ἄνισα,
-

ἥτε ἐπιφάνεια τ' σφαίρας,

ἔξει . Β. C. D.

ὀρθω . γϊνομένων. Α. ὀρθῶν γινομένων. Β.C.D.

γίνεται . Β. γὰρ ἐςὶ. C. D.

defunt . A. B. C. D.

ἐγδεγραμμένα. Α. C. D.

defunt. D.

defunt. B.

ΕΛ ὕτως τὸ ἀπὸ ἱ ἐκ & κέντρο &Μ ὅτως. C.

τὸ ΑΚ. Α. B. C. D.

deeft. A. B. C. D.

ἐκτῶ κέντρο. C. D.

τῷ. D.

ὡς. Α. C. D.

2*

Edit. Bafil.

19. 1. 6 * *

1. 12 τὸν

1. 14 * *

1. 15 * *

1. 31 * *

1. 51 P

20. 1. 4 * *

1.5 **

1.8 **

1. 24 * *

1. 27 ἄρα Ι, ΘΜ

1. 7 **

1.12 **

1. 17 **

1. 21 * *

1. 23 * *

1. 30 **

1. 33 **

1. 41 * *

1.43 * *

1. 45 * *

1. 48 * *

1.49 * *

21. 1. 4 * *

1. 6 **

1. 9 **

1. 36 ἐπὶ τῶν πρὸ τὸ

1. 37 ἐςὶ ὧν τῶ σχῆμα

1. 39 **

1. 47 * *

1. 49 διηρημένως

22. 1. 8 **

1. 9 **

1. 13 **

1. 17 * *

1. 20 **

1. 24 τῆς πάσαις

1. 27 * *

1. 28 **

1.33 **

1. 38 **

9. 1. 2 ΚΞ

22. 1. 40 * *

-ib. **

1. 42 * *

1. 43 * *

1. 44 * *

- ib. **

1. 47 τῶ

1. 48 **

23. 1. 1 **

1. 3 **

ib. **

- ib. **

1. 9 **

1. 30 **

1. 36 * *

1. 38 **

1. 45 **

1. 48 * *

1. 49 **

1. 50 * *

24. 1. 9 * *

1. 10 * *

1. 12 **

9. 1. 7 **

1. 8 γὰρ

-ib. * *

1.12 * *

1. 14 * *

1. 16 **

1. 21 * *

- ib. **

1. 22 **

1. 23 **

24.1.13 /**

- ib. * *

1. 16 **

defunt: A. D.
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Pag. 113. 1. 9 εἶναὶ Pag. 24. 1. 21 **

1. 10 πολυγώνω,
- ib. * *

. D.

deeft. D.

1. 17 ἐπιφάνειαν 1. 28 * * deeft. A.

1. 47 Ἡ ἐπιφάνεια ἄρα 1.50 ** defunt. D.

1. 50 γὰρ τῶ 25. 1. 2** γὰρ. D.

1. 52 Οὐκ ἄρα ἐδὲ ἐλάσσων ἡ ἐπι- 1. 3 **

defunt. A. D.

-

114. 1. 5 βάσιν 1. 6 **
τῷ βάσιν. Α.

1. 13 ἐσιν 1. 10 ** deeft. A.

1. 12 **
λόγον, τῷ. Α. C. D.

1. 22 τῶ Κ τῷΚ. D.

1. 47 * *

φάνεια τῆς σφαίρας

1. 17 λόγον ἐλάσσονα, τῶ

1. 48 τῷ Κ

– 115. 1. 19 ὥσε τὴν πλευρὰν τοῦ περι-

-

γεγραμμένα

1. 30 πρὸς τὴν Ι. Ἡ δὲ Κ -26. 1. 2 **

9. 1. 26 **

-ib. **

1. 27 ποιεῖτε

1. 31 Θ, Ι, Η,

1.33 * *

1. 37 τὸ Η

1.38 * *

26. 1. 11 * *

1. 17 **

1.50 * *

27. 1.
1 **

1. 6 τῶ

1. 10 **

1. 7 **

1. 12 πολύγωνον

1. 14 **

1. 20 **

1. 32 * *

1. 39 * *

- ib . **

- ib. **

10. 1. 6 ἴσων

27. 1. 45 * *

1. 46 **

1. 47 **

-ib. * *

1.51 **

28. 1. 11 *

1. 19 *

1. 23 *

*

defunt. D.

defunt. A. B. C. D. fed in B lacuna

H.

relinquitur, et verba Edit. Baf. man.

alt. fcrib .

τὸ. Α.

προειρημένον. Β.

ποιεῖται . Α. Β. D. ποιητέον. C.

OH. A. B. C. D.

τύτον ἔχει . Α. defunt. D.

τῆς Η. Α. Β. C. D.

defunt. A. D.

σφαίρας καὶ ἡ επιφάνεια αὐτοῦ μετὰ τῶν βά-

σεων ἡμῖολία τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας .

A. B. C. D.

γὰρ. Α. C. D.

ὅτὶ ὁ κύκλος. B. C. D.

deeft. Α. D. γίνεσθω. Β. γὰρ. C.

1. 43 Η. Τὸ

1. 44 προκείμενόν

·1. 46 Ποιεῖτε

116. 1. 2 Η , Θ

1. 5 τῷ ὃν ἔχει

1. 11 τῆς Η΄

1. 12 ἤπερ ἡ Η τῆς Λ. Τῷ δὲ αὐ-

τῷ ὑπερέχει ἡ ΑΒ τῆς Η,

1. 28 σφαίρας.

1. 39 γίνεται

117. 1. 15 ἔν, ὅτι ὁ Λκύκλος

1. 19 Γίνεται

1. 31 τῶν

1. 33 αἱ

118. 1. Ι ἔσαι

1. 7 τμῆμα πολύγωνον

1. 9 περιενεχθῇ τὸ

1. 21 τοῦτε

1. 39 ἔσω

119. 1. 1 ὑπὸ

– ib. ἴσε ὄντος τῷ ἀπὸ ΘΑ.

1. 2 ἐπιφανείᾳ

1. 15 ἴσον

1. 22 τῶν

1. 25 καὶ κέντρον τὸ Ε. Καὶ ἐγδε-

θράφθω εἰς τὸ

1. 28 BE,

–ib. ποιείτω χῆματι ὑπὸκωνικῶν

ἐπιφανειῶν περιεχόμενον, κα

ἀπὸ τοῦ

1. 42 χήματι ,

120. 1. 9 βάσις

1. 15 κώνω,

1. 21 ἴσες

1. 24 ἐσὶν

1. 43 ἔλασσον

1. 46 τομέα

1. 50 ἐπιφανείας

121. 1. 2 γράψεσιν,

1. 12 ἔσαφ

1. 39 Δ

1. 26 ἐσί.

1. 33 ἐςὶ ἡ

1. 43 ἐσὶ

1. 46 ἔχει

122. 1. 12 πασῶν

1. 45 κώνο ἐπιφανείας οἰθήσεται,

1. 13 κὴ τῆς ἔτι

1. 31 ὁ Ν,

123. 1. 5 Ἐὰν γὰρ

1. 29 περὶ διάμετρον τὴν ΚΑ
κύκλος,

1. 30 ἴσον

1. 36 οὖν τὸ

124. 1. 12 ποιήτωσαν

1. 16 ἔχει, ἢ

1. 28 Εται

1. 37 γωνίας
– ib. "Εται

1. 41 ὡς ἄρα

1. 43 καὶ ἡ

1. 45 τὴν

125. 1. Ι ἐσὶν

1. 5 "Esay

1. 10 ὕτως

1. 12 ὕτως ἡ ἐκ τοῦ κέντρα τοῦ Μ

κύκλο, πρὸς τὴν ἐκ &κέν

τρα τῦ Ν κύκλα,

1. 25 *

1. 39 *

1.51 *

1. 43 *

1. 49 *

29. 1. 3 *

1.8 **

1. 11 *

10. 1. 7 *

1. 10 *

1. 11 ἐπιφανείας ἠθήσεται

- ib. **

29. 1. 16 *

-ib . *

1. 17 ἐγΓεγραμμένον

1. 23 * *

1. 38 ἐὰν

1. 48 * *

1.49 **

30. 1.
1 **

1. 13 * *

1. 19 * *

1. 28 **

1. 30 αγωνίας

1.31 * *

1. 32 * *

1.33 **

1.35 **

1. 38 * *

1. 36 * *

1. 41 ὡς

1. 42 * *

τῶν. Α. D.

deest. A. D.

isì. D.

τμῆμα πολύγωνον. Α. Β. C. D.

περιενεχθήτω χῆμα. Α.

ὥσε. Α.

τετέςϊ. C.

deeft. A. B. C. D.

defunt. A. B. C. D.

τῆ επιφανεία. B. C. D.

ἴσον. Α. C. D.

τῆ . D.

defunt. C.

BA. A.

ποίει τῶ χῆματίὑπὸ τῶ. D.

τμήματί. Α. Β. C. D.

ἡ βάσις. Α. Β. C. D.

τῶ κώνω. Α. D.

ΐσας. Β . C. D.

deeft. D.

ελασσων. Β.

τὸ μὲν Α. C.

ἐπιφάνειαν. C.

γράψαση. Α.

ἐςὶ. Α.

deeft . A. B. C. D.

γὸ ἐςὶ ἡ. Α. γίνεται ἡ. Β. γδ' ἐςὶν. C. D.
ΔΕ. D.

γὰς. Α. C. D. γίνεται. Β.
ut in Edit. Oxon. A. B. C. D.

ἐπὶ . Α. C. D.

πάσας. D.

κὴ ἐπὶ τῆς. Β. C. D.

deeft. C.

οὐ. D.

ἐὰν γὰς. Α. Β. C. D.

περιδιάμετρον τὴν

ἴσος. Β. C.

αὐτὸ. Α.

ποιέσθωσαν . D.

ΚΛ κύκλος. D.

inter ἔχει et ἡ parvalacuna relinquitur.B.

isì. D.

γωνίας. Β. C. D.

ἐςὶ. D.

ὥσπερ. C.

defunt. D.

deeft. D.

deest. A.

sì. D.

ὕτως. Β. C. D.

defunt. A. D.
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Edit. Oxon.

Pag. 125. 1. 17 Ὅμοιοι ἄρα

1. 26 ἐσὶν ὡς ἡ ΕΔ πρὸς ΔΑ, ἡ

ΕΚ πρὸς ΑΛ.

1. 42 τῆς ΕΚ

1. 44 ὑπὸ τῆς ΕΚ, καὶ πασῶν,

πρὸς τὸ

-126. 1. 5 ἔται

ib. ΕΔ

1. 6 κέντρο ἐπὶ τὴν ἀφὴν, τετέςιν

ἡ ἀπὸ τοῦ κέντρα τοῦ τῆς

ἐλάσσον

1. 21 τῷ ΑΒΓ κύκλῳ·

1. 23 ἴση ἐςὶ τῇ Α.Β. Δεῖ δεῖξαι

ὅτι ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ΑΒΓ

τμήματος,

ib. Δεῖ δεῖξαι

1. 41 τὸν κύκλον .

1.45 έσαι,

127. 1. 18 πρὸ τέτε,

1. 23 εἰσὶ τῶν ἐκ τῶν κέντρων .

1. 24 ἄρα

1. 26 Ἐὰν

1. 28 ἐςὶ

1. 35 ἀπὸ τῶν ΒΓ

128. 1. 25 ὅπως

Edit. Bafil.

Pag. 30. 1. 45 ὅμοιοι

– 10. 1. 25 ἐσὶν ὡς ἡ ΕΚ πρὸς ΑΛ

-

-

1. 34 τῦ ΕΚ

1. 35 * *

1. 39 **

ib. EA

1. 40 κέντρα τῆς ἐλάσσονος

30. 1.51 **

31. 1.

**I

ib. δέδεικται

1. 10 **

1. 17 * *

**

10. 1. 45

11. 1 . 2 **

1. 3 **

31. 1. 27 * *

32. 1.

1. 28 ἐσαὶ

1. 30 * *

1 όπερ

-

ib. λόγον ἔχει
1. 2**

1. 27 πρότερον 1. 3 **

1. 30 σημεῖον, πρὸς τὸ
1. 4 **

1. 33 ἡ πλευρὰ τὸ περιγεγραμμένε
1. 5 **

πολυζώνω πρὸς τὴν πλευρὰν

1. 42 Ἡ δὲ Δ πρὸς Ε
1. 10

129. 1 . 2 Τὸ ἄρα
1. 15

1. 3 ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἢ ὁ
1. 16 * *

σερεὸς τομεὺς πρὸς τὸν Θ

κωνον.

1. 19 τομέος
1. 25 * *

1. 30 **

**

**

1. 30 Δ πρὸς Ε΄

1. 35 Μείζων ἄρα ὁ Θ κῶνος τοῦ

130. 1.

περιγεγραμμένο χήματος.

Ι ἐλάσσονα λόγον ἔχει ,

1. 5 Εὐτοκίς ᾿Ασκαλωνίτου ὑπό-

μνημα εἰς τὸ πρῶτον τῶν

᾿Αρχιμήδους περὶ σφαίρας

κὴ κυλίνδρε, ἐκδύσεως πα-

ραναγνωσθείσης τῷ Μιλη-

σίῳ Μηχανικῷ Ἰσιδώρῳ ἡ-

μετέρῳ διδασκάλω .

–131. 1. 6 πάσης σφαίρας

1. 8 δὴ ὅτι

– ib. τμήματος

1. 11 δὴ ὅτι

1. 16 τῆς σφαῖρας·

1. 21 διὰ τέτων θεωρημάτων ,

-132.1.13 8

1. 18 E

1. 39 εὐθειῶν

1. 40 τῶν
i

133. 1. 5 ὕτω τὴν ΗΘ

1. 12 ὡς τὸ ἀπὸ

1. 24 δὲ

1. 26 εἰπεῖν,

1. 36 ἔσαι

1. 42 ΑΓ.

-

--134.1.

ib . Ὁ γὰρ κύλινδρος
1 ὁ δέον

1. 7 κείσθω αὐτῆς ἡμίσεια ἡΗΜ·

1.33 * *

11.1.8 **

1. 10 **

33. 1. 3 **

1. 5 **

ib. **

1. 7 διότι

1. 9 **
2

1. 12 διὰ τὸ τῶν θεωρημάτων

1. 19 **

1.22 **

1. 36 **

1. 39 * *

1.43 **

34. 1.
1**

11. 1. 13 * *

1. 15
**

1. 22 διὰ

1. 26 **

- ib. **

1. 36 * *

1. 38 * *

κὴ συμπεπληρώσθω τὸ ΖΝ

12. 1. 3

–ib. Ἔσαι

1. 16 περιγεγράφθω.

1. 21 τρίτῳ

1. 22 συςησάμενοι

1. 36 της ΖΗ

1. 40 δὲ δέοι

1.55 ΤΥ,

135. 1. 9 ἐντυχήκαμεν

1. 10 γράφειν .

1. 12 πρὸ

-

ib. κεχρῆσθαι

1. 14 χρεῖται

1. 19 συνεχεῖ

1. 27 τὸ Θ Μ.

-

ib . Σωλήνι χισθεισῶν

**

ib. * *

1.6 **

ib. **

1. 20 **

1. 25 δέοι

1. 36 * *

1.47 **

1. 48 * *

1. 49 * *

-

ib. * *

1. 50 **

13. 1. 3

**

Codices Parifien.

ὅμοιοι ἄρα. Β. D. ὅμοιοι δὲ . C.

ut in Edit. Oxon. A. B. C. D.

τῆς ΕΚ. Β.

defunt. D.

ἔσω. Α. D.

ΕΔ. Α. Β. C. D.

κέντρου ἐπὶ τὴν ἀφὴν ἐπϊζευχθεῖσαν . τετέςιν ἡ

ἐκ τῶ κέντρα τῆς ἐλάσσονος . Β. C. D.

τὸ ΑΒΓ κύκλος. C.

defunt. C.

δεῖ δείξαι . Β. D.

τὸν Ζ. κύκλον . Β. C. D.

ἐσὶν. D.

περὶ τέτε . Α. Β. C. D.

εἰς τὴν τῶν ἐκτὸς κέντρων . C.

deeft. A.

καὶ ἐὰν . Α. B. C. D.

ἐςὶ. D.

ἀπὸ τὸ Γ. Β. ἀπὸ τῶν Г. С. Д.

ὅπως. Α.

λόγον ἔχη . Β. C.

προτερό. D.

σημεῖον πρὸς τὰ περιεχόμενα πρὸς τὸ. D.

τῷ περιγεγραμμένο. D.

defunt. A. B. C. D.

τομεὺς. Α.

ΔΕ. С.

ἡ δὲ Δ πρὸς Ζ. A.

ἢ τὸ . Β. C. D.

1. 34 Τέτων

1. 38 οὗ

1. 41 ψαύη

1.8 **

– ib . σωλήνι σθεισῶν

1. 10 * *

1. 13 * *

1. 15 * *

defunt. A. D.

defunt. A. B. C. D.

defunt. A. D.

πάσης partim deletâ et marg. alt. man.

corr. παντὸς τμήματος . Β.

δῆλον ὅτι . C.

deeft. A. B. C. D.

δη ότι . Β.

defunt. D.

διὰ τέτων τῶν θεωρημάτων. Β. δὲ αὐτῷ. C.

δὲ αὐτῶν τέτων θεωρημάτων . D.

deeft. C.

Β. Α.

deeft. D.

τῶν τῆς. Α. Β. C. D.

τὴν ΗΘ . Β . C.

ὡς ἀπὸ. C.

δ . C. D.

ποιεῖν . Β. C. D.

defunt. D.

ἔσαι . Β. C. ἄρα. D.

ΑΓ κώνε. Α. B. C. D.

defunt. D.

ἐδὲ δν . Α.

defunt. A. D.

γεγράφθω. Α. Β. C. D.

ἔσω. Α.

τρίγωνω. C.

ποιησάμενοι . D.

τὸν ΖΗ . Β . D.

δὲ δέον . Α. B. C. D.

τῷ ΤΥ. Α. D.

ἐντετϋχήκαμεν . Α.

γραφήν. Δ.

πρὸς. D.

κεχρᾶσθαι . Α.

χρῆται. Α.

συνεχεία. Β.

τῶ ΘΜ. D.

σωληνίσθεισῶν. Β. C. D.

τῶν. Α.

deeft . A. B. C. D.

ψαύει. D.

5 R
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Edit. Oxon.

Pag. 136. 1. 13 ἀποτέμοι

Edit. Bafil.

Pag. 14. 1. 7 ἀποτέμοις

1. 14 τὰς 1.8 **

1. 19 δῆλον ὅτι 1. 13 * *
-

1

ib. δίχα τέμνετη 1. 14 * *

1. 23 ἴσον ἐςὶ τοῖς ἀπὸ ΖΘ, ΘΕ. 1. 17 * *

Codices Parifien.

αποτέμοι εἰς. В.

τὰ. Α.

δηλονότι. D.

δίχα τέτμηται . A. C. D.

defunt. D.

1. 27 ἴσον ἐςὶ 1. 20 ** ἴσον . D.

1. 33 ὕτως 1. 23 deeft. D.

1. 35 ἡ ΑΒ.
1

1. 24 ** defunt. D.

ΩΣ ΦΙΛΩΝ Ο ΒΥΖΑΝ-

ΤΙΟΣ. defunt. D.

1. 39 δοθεῖσαι 1. 26 ** deeft. A.

1. 41 γεγράφθω 1. 27 * * ἐγγεγράφθω. C.

137. 1. 3 ἔχει ἡ ΔΒΕΖ, ἴσης οὔσης, 1. 34 * *

ὡς εἴρη), τῆς ΔΒ τῇ ΕΖ.

Λέγω ὅτι

--

1. 25 κἡ ΔΑ

1. 28 Ἥρωνος κατασκευή.

-

-

1. 39 Πολὺ γὰρ

1. 40 πρὸς τὰ Δ, Ζ.

ΩΣ ΑΠΟΛΛΩΝΙΟΣ.

1. 43 Καὶ κέντρω

138. 1. 11 παραγομένε

1. 27 διὰ τὴν ΛΕ

1. 38 HZ,

1. 40 MB,

1. 46 ἐπὶ τεταγμένα

1. 47 ὁμοίως

1. 49 ὡς

1. 50 παραθέσει

1. 52 ἔσονται ἡ

139. 1. 4 τὸ ἀπὸ τῶ

1 6 δύο εὐθεῖαι ,

1. 31 ἀπὸ

1. 33 ἐὰν ὀφειλουσῶν μέσων εὑρε-

θῆναι,

1. 40 σημεῖον·

1. 52 μεταξύ

– ib. μεταξὺ τῶν Β, Γ, ἕως οὗ

-ib. οὗ

τὸ ἀπολαμβανόμενον αὐτῶ

μέρου

140. 1. 2 μετάγοντες

1. 4 ΒΔ κύβος,

1. 7 ἐπὶ τὸ Λ,

1. 8 τῇ ΛΗ,

1. 10 ΑΓ.

1. 15 τῆς

1. 20 ὁ αὐτός ἐσι τῷλόγῳ, ὃν ἔχει

ὁ ἀπὸ τῆς ΑΜ κύβος πρὸς

τὸν ἀπὸ τῆς ΜΗ.

1. 27 ἄρα

1. 37 ὡς

1. 50 Μ.Α. ᾿Αλλ᾿ ὡς μὲν ἡ ΓΜ

1. 49 ἡ ΔΑ

15. 1. 1 ἥρωνος κατασκευῆς

1. 7 **

1.8 **

**

1. 10 κέντρω

1. 21 **

1.35 * *

1.45 **

1.47 **

16. 1. 2**

- ib. **

1. 3 **

1. 4 **

1. 6 καὶ ἡ

1.8 **

1. 9 **

1.33 * *

1. 37 **

1.45 * *

17. 1. 1 μεταξή

1.

ib. * *

2**

1. 3 **

1. 5 **

1. 7 ἐςὶ τὸ Λ

- ib. **

1.8 **

1. 11 **

1. 14 * *

1. 17 * *

1. 24 ** initio lineæ

1.31 * *

defunt. A. D.

καὶ ἡ ΔΑ. B. C. D.

ἥρωνος· τὸ δὲ ΒΘ παραλληλόγραμμον τὸ αὐτὸ

ἐςὶ τῶ ληφθέντι ἐπὶ τῆς ἥρωνος κατασκεῦης .

A. B. C. in D. τω ante ληφθέντi deeſt.

πολύγε. D.

πρὸς τὸ Κ.Ζ. Α. B. C. D.

defunt. A.

καὶ κέντρω. D.

παραγενομένε. C.

διὰ τὸ τὴν ΑB. B. C. D.

defunt. D.

ai MB. A.

ἐπὶ τὰ γενάμενα. Α. C. D.

ὁμοίων. Α. Β. C. D.

deeft. B. C. D.

παραθέσεις . Α. B. C. D.

ἔσωἡ. Α. D.

τὸ ἀπὸ τῆς. C. D.

defunt. D.

deeft. A. C. D.

ἐὰν τῶν εὑρεθῆναι τῶν ὀφειλουσῶν μέσων. Α.

ἐὰν ἢ ἐφειλεσῶν μέσων εὐφηθῆναι . Β.C.D.

σημεῖον ἔσω. Α. C. D.

μεταξύ. C. D.

defunt. B.

. D.

μεταγαγόντες. C.

defunt. D.

ἐπὶ τὸ Α. D.

defunt. A. C. D.

ΑΓ. C. D.

deeft. A.

defunt. A. D.

γὰρ. Α.

deest. D.

ib. συνεχεῖ

1. 20 πρὸς ΜΚ, ἡ ΚΜ πρὸς ΜΕ ·

ὡς ἄρα ἡ ΔΜ

1. 22 ΔΒ πρὸς τὸ ἀπὸ

1. 23 ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ

πρὸς ΜΗ, ἡ ΓΔ πρὸς ΔΕ ·

ὡς δὲ ἡ ΓΜ πρὸς ΜΛ,

ἡ AM defunt. A. D.

-141 .
ΣΠΟΡΟΣ. ΠΟΡΟΣ. В.

1.
1 αἱ δοθεῖσαι 1. 34 ** δύο δοθεῖσαι. Α.

1.
2 μέσας.

-ib . * * εὐθείας. Α.

-

1. 35 * * συνεχεία. Β.

1.47 **

defunt. D.

-

1.50 ** defunt. D.

- ib. ** defunt. D.

18. 1. 3

**

defunt. D.

1.6 **

defunt. D.

1. 35 πρὸς ΒΓ 1. 7 defunt πρὸς ΒΓ. Α. Β . C. D.

1.8 ** defunt. D.

1. 9 γραμμή γεγραμμένη. Α. D.

1. 13 * *

1. 11 περασμένη

1. 15 τῆςΘ

πεπερασμένη. Β. C. D.

deeft. B.

τὸ Θ. Α. D.

1. 31

- ib. * *

ἴσον ἐςὶ . Α.

-

-

1. 29 τετέςιν ἡ ΔΜ πρὸς ΜΕ,

1. 34 πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΘ, διπλασίονα

λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΑΒ

1. 37 ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΘΒ πρὸς Ξ,

1. 40 εἰρημένη .

1. 43 πεπερασμένη

1. 46 ai

1. 49 τὸ Θ,

142. 1. 20 ἴσον

- ib. 4, г,

1. 21 ἐςὶν ὡς ἡ Δ πρὸς τὴν ΖΘ, ἡ

ΖΘ πρὸς Ζ.Α. Πάλιν ἐπεὶ

τὸ ὑπὸ Δ, Ε ἴσον ἐςὶ τῷ

ὑπὸ ΘΖΑ,

1. 23 ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ Δ πρὸς τὴν ΖΘ,

ἡ ΖΘ πρὸς Ζ.Α. Καὶ ὡς

ἄρα ἡ Δ πρὸς τὴν ΖΘ, ἡ

ΖΘ πρὸς ΖΑ, καὶ ἡ ΖΑ

πρὸς Ε.

1. 29 πρὸς

1

ib. * *

AAZ. D.

1. 33 ἀλλ᾿ ὡς ἡ Δ πρὸς τὴν ΖΘ, ἡ

ΖΘ πρὸς ΖΑ καὶ ἡ ΖΑ

πρὸςΕ

1. 36 * *

defunt. C.

ἀλλ᾿ ὡς ἡ Δ πρὸς τὴν ΖΘ, ἡ ΖΑ πρὸς τὴν Ε,

ἀλλ᾿ ὡς ἡ Δ πρὸς τὴν ΖΘ πρὸς ΖΑ καὶ ἡ

ΖΑ πρὸς Ε. Δ.

αἱ πρὸς. Α. C. D.



CODICUM 439
PARISIENSIUM.

Edit. Oxon . Edit. Bafil.

Pag.142. 1. 34 ἡ ΓΒ πρὸς ΒΔ, ὕτως ἡ ΔΒ Pag. 18. 1. 41 ἡ ΔΒ

1. 46 **

-

1. 41 τὴν

1. 42 Πάλιν ἐπεί ἐσιν ὡς ἡ ΑB

πρὸς ΒΕ,

1.43 ἡ ΒΕ

1. 47 τὴν ΒΔ. Ἧπται ἢ κὶ ἑτέρας

δοθείσης τῆς περὶ

1. 49 Καὶ δυθέντα ἄρα

1. 52 ΒΔ, ΒΕ.

--143.1. 3 Τέμνεσι δὴ ἀλλήλαις

1. 17 καμαρικῶν.

1. 18 αἱ δοθεῖσαι

- ib . АД, Г.

1. 19 ΑΔ, Γ

1. 27 τέμνει

1. 33 τῇ ΑΠ εὐθείᾳ,

1. 42 τὸ

144. 1. 5 Β , ΘΖ,

– ib . ΘΑ, ΘΙ ,

1. 7 ΜΑΘ ·

1. 10 οὕτως ἡ ΙΑ

1. 17 σηκὸν

–ib. κύβε

– ib. σφαλείς, διπλασιάζων

1. 25 πρῶτον

1. 28 συνεχεῖ

1. 30 τινά

-

ib. ἐπιβαλομένης νόσε,

-

ib. * *

1. 47 ** fine lineæ.
-

19. 1.

1.

1**

2 καὶ δυθέντα

1. 4 * *
1.4**
1.6 **

1. 15 * *

1. 16 * *

ib. **

-ib. **

20. 1. 8 **

Codices Parifien.

ἡ ΓΒ πρὸς ΒΔ ἡ ΔΒ . Α. Β. C. D.

τῆς. Α.

repetuntur hæc verba. A. D.

defunt. D.

defunt. D.

δοθέντα ἄρα. Α. Β. δοθέντα δὲ . C. δο-

θέντα. D.

defunt. A. B. C. D.

τεμῶσι δὴ ἀλλήλας . Β. D. τεμνοῦσι δὴ ἀλ

λήλας. C.

μακαρικών. Α.

δοθεῖσας . Α. D.

АВГ. Д.

АВГ . D.

1. 21 ** τεμεῖ. C. D.

1. 24 * * τῆς᾿ΑΠ εὐθείας. Α. C. D.

1. 26 ** τὸ μὲν . Α. Β . C. D.

ΘΒΖ. Β. C. ΘΒ . D.

1.9 ** ΘΑΙ . Β. C. ΘΑ Ι . D.

1. 10 ** defunt. D.

1. 11 * *

1. 16 **

- ib. * *

– ib. σφαλῆς, διπλασιάζων
1. 21 * *

1. 23 * *

1. 24 **

- ib . **

1.25 **

1. 26 διαμεμψαμένοις

1. 27 * *

ib. **

1. 30 ἐπὶ βραχύ τι

defunt. D.

σϊκὸν. Α.

καλέ. Α. Β. C. D. corr. marg. B. man.

alt. κύσε.

σφαλεῖς, διπλασιάζεν . Α. D.

πρῶτος . Α. C. D.

συνεχεία. Β.

τϊνὰς. C. D.

ἐπιβαλομένης. Α. Β. ἐπιβαλλομένες. C. ἐπι-

βαλλομένης. D.

deeft. A. B. C. D.

διαμεμψαμένες. ΒB. C. D.

ἐπιπεδόντων . Α.

τῶν δοθεισῶν. Β. C. D.

ἐπὶ βραχύτητι . Β. C. D.

ὀργανικὴ λῆψίς. Β. C. D.

εὐρίσκομεν . C.

μετασχηματίζειν . Α. Β. C. καταχηματί

ζειν . D.

defunt. D.

1. 31 **

- ib . **

1. 34 **

1. 35 * *

1. 36 * *

1. 42 * *

1. 45 μένει

1. 48 **

21. 1. 2**

1. 7 ** εὐθεῖαι . Α.

1. 12 * *

καθίσαθαι . Β. C. D.

καταμωτρήσεις. Α. καταμετρήσεις . D.

μέλει. Β. C. μέλλει . D.

δύναται. Β.

συνεχεία. B. ut femper

repetuntur hæc verba. A. D.

1. 13 * *

1. 16 αποδέκται

1.18 * *

1. 20 **

1. 23 μεμολυβδοχημένων

1. 25 * *

1. 29 * *

1. 31
**

-ib. * *

22.

1.

Carminis titulus

2 **

1. 7 δισμήχανα

1. 12 **

1. 13 πτολεμαῖς

– ib . συνη ων

1. 20 deeft

1. 22 τετ᾿ ἐὰν ἐλλείποις

1. 23 **

1. 25 * *

1. 26 **

- ib .

23. 1.

1.

**

**I

repetuntur hæc verba. A. D.

αποδεδεικται. A. C. D.

πϋνακϊσάς. Α.

ὡς αὐτῶ. Α.

μεμολυβδοχημένον. Α. C. D.

ἔχης. C.

ἔχει. Β.

ἀλλήλας εἰσὶν. A. D.

ΚΖ πρὸς Κ.Η. D.

σίχοι ἡρω ἐλεγείοι . Α.

Φράζεται . Α.

δυσμήχανα. C. D.

μὲν. Β.

πλολεμαΐε . Α. B. C. D.

συνηθῶν . Α. C. D. σϋνήμων . Β.

χρείαν. Α.

τετ᾿ ἐὰν ἐλείπες. Α. τῦτε ἀνελλείπες. C. D.

ἐρατοσθένην . Α.

πελεκοειδή . Α.

μέρος. D.

πρὸς μέσην . Β. C. D.

ὑπερέχειν. Β.

2**

1. 3 **

-

-

ib.

**

ib. ἐγκείσεται εἰς τὸν

περϊμάνειν. Α.

τῆ. Α.

πρὸς τῶ. Α. D.

ἐγκείσεται εἰς τϊ. С.

πέλεκι νόει δεῖί. D.

πρὸς τῶ Z. D. inhacprop. ferme πρὸς τῶ.

1. 31 ἐπιταχθέντας ,

1. 32 Διαπεμψομένως

1. 34 ἐπιδιδόντων

– ib . δοθεισῶν

1. 39 ἐπιβραχύ τι

1. 40 ὀργανικὴ

– ib. εὑρήσομεν,

1. 44 χηματίζειν,

1. 45 κὶ ναὺς,

1. 47 καθισᾶναι,

145. 1. 2 κατατρήσεις,

1. 3 μέλλει

1. 4 δυνατὰ

1. 7 συνεχεῖ

1. 20 σημείων εὐθεῖα,

1. 30 κὶ ἡ ΗΚ πρὸς Κ.Θ. ᾿Αλλ᾿ ὡς

ἡ ΕΚ πρὸς ΚΖ, ή ΑΕ

πρὸς ΒΖ΄ ὡς δὲ ἡ ΖΚ

πρὸς ΚΗ,

1. 32 ὡς ἢ ἡ ΗΚ πρὸς ΚΘ , ἡ ΓΗ

πρὸς ΔΘ. Καὶ ὡς ἄρα ἡ

ΑΕ πρὸς ΒΖ, ἡ ΒΖ πρὸς

ΓΗ,

1. 36 ἀποδέδεικται .

1. 39 πινακίσκος

1. 42 ὡσαύτως

1. 47 μεμολυβδοχημένον .

1. 50 ἔχεις

146. 1. 2 ἔχη

1. 6 ἀλλήλας,

1. 7 ΒΖ πρὸς Γн .

1. 18 Φράζεαι

1. 23 δυσμήχανα

1. 28 κεν

1. 29 Πτολεμαΐε

ib. συνηβῶν

1. 37 χρείαν .

1. 40 τέτε ἀνελλειπῶς .

1. 41 Ἐρατοθένη

147. 1. 3 πελεκινοειδή ,

1. 4 μέρος τὸ

1. 5 κὶ μέσην

1. 6 ὑπερέχον

1. 9 περιβαίνειν

– ib. τῷ

1. 10 πρὸς δὲ τῷ

1. 11 ἐγκείσεται εἰς τὸ

1. 14 πελεκινοειδεῖ

1. 18 πρὸς Δ

1. 27 ἐπὶ τῷ

1. 28 κυλινδρίῳ

1. 29 κυλινδρίῳ

1. 4 * *

1. 5 πρὸς τὸ Ζ

1.8 **

- ib. **

1. 9 **

inC.etD.

ἐπὶ τὸ. D.

κυλίνδριον . Α. D.

κυλίνδρον . Α.
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Codices Parifien.Edit. Oxon.

Pag. 147. 1. 30 νουμένης,

Edit. Bafil.

Pag. 23. 1. 9 ** νούμενε. C.

1. 36 τῇ γραμμῇ

148. 1. 3 τοῖς

1. 10 τῦτο δὲ

1. 11 γίνεται

1. 19 ὅπερ ἀδύνατον .

1. 20 διαγομένη
**

1. 26 διάγειν

1. 29 τῷ ΔΘ

149. 1. 3 τῇ δοθείση.

1. 10 ἴση οὖσα τῆ ΑΔ' καὶ ἐπε-

ζεύχθω ἡ ΖΗ, καὶ αὐτῇ

παράλληλος ἡ Γ.Θ.

1. 13 τῇ

1. 16 м.

- ib . Гл

1. 14 * *

1. 21 **

1. 26 **

ib. * *

1. 30 αδύνατον

1. 31

24. 1. 4 * *

1. 6 **

1.8 **

1. 13 * *

1. 14 * *

1. 16 мг

- ib . ФА

25. 1. 6
**

1. 16 * *

1. 19 * *

γραμμή. C.

deeft . D.

τῦτο δέος . Α.

γὰρ τὸ. D.

ὅπερ ἀδυνάτον. Β. C. D.

διαλεγομένη . Α.

διαγαγεῖν. D.

ΔΘ. D.

δυθείση. D.

repetuntur hæc verba. A. D.

deeft. A. D.

м. А. В. C. D.

Гл. А. В. C. D.

defunt. D.
1. 25 ἀπὸ ΚΕ, ΕΖ, τετέςι τῷ

1. 37 σκυθέντι

1. 39 ΑΔ. Ἴση ἄρα κὶ ἡ ΜΔ τῇ

ΜΔ τῷ ἀπὸ Ζ.Κ. Καί ἐσι

ΖΚ· ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ

τῷ μὲν

– ib . ΑΔ. "Ἴση ἄρα καὶ ἡ ΜΔ

τῇ ΖΚ· ἴσυν ἄρα καὶ τὸ

1. 41 ὑπὸ ΒΜΑ,

1. 43 Ἴσον ἄξα τὸ ὑπὸ ΒΜΑ,

μετὰ τῷ ἀπὸ ΑΔ, τῷ ὑπὸ

ΒΚΓ μετὰ τῷ ἀπὸ ΓΖ΄

1. 44 ἀπὸ

1. 48 ὕτως ἡ ΓΚ πρὸς ΑΜ.

1. 49 ΓΚ, ή ΜΑ

–150. 1. 5 πρὸς τὸ ὕψα τοῦ λοιποῦ

τμήματος.

1. 8 τῷ διὰ τῶν

1. 15 ἔχοντες

1. 18 νενοήθω

1. 21 μὲν

1. 24 Ἔσι

1. 26 βιβλίῳ.

1. 30 ἐσὶν ,

– ib . ὡς ἡ ΘΔ πρὸς ΘΓ, ἡ ΓΑ

πρὸς ΑΕ΄ τετέςι τὸ ἀπὸ

ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΕ .

1. 36 πρὸς

1. 37 ἄξονι

151. 1. 8 ἄρα

1. Ο κύκλος,

1. 21 ἐσιν ὡς

1. 28 τῇ ΑΒ. Ὁ ἄρα Ν κύκλο

ἴσος ἔσαι

1. 39 τῦ Ν κώνε,

1.41 ΒΘΖΑ

ib. BOZK

152. 1. 3 δείξομεν

1. 7 τῆς σφαῖρας.

1. 22 ΔΘ , ΘΚ, τῷ ὑπὸτῶν ΔΚ,

ΘΑ.

1. 24 ὡς ἡ Κ.Θ πρὸς ΘΔ, ἡ ΘΓ

πρὸς ΓΔ.

1. 31 Κ.Δ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν

153. 1. 16 ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ

1. 22 ГВ

-

*ib. *

1. 21 * *

1. 24 * *

- ib. **

1. 26

**

1. 27 * *

34. 1. 8 **

1. 9 **

1.12 **

1. 14 * *

1. 15 **

1. 17 **

1.18 **

1. 20 **

ib. * *

1. 23 πρὸ

-

ib. ἄξωνι

1.28 **

– ib. κύκλον

1. 34 * *

1. 37 **

35. 1. 5 τῷκώνε

1. 7
**

- ib. * *

1. 13
**

1. 17 * *

συνθεντι. Α.

defunt. A.

defunt. D.

ὑπὸ ΒΜ. Β. C. ἀπὸ Βм. D.

defunt. A. C. D.

deeft. A.

ἡ ΓΚ πρὸς Α.Μ. Α. defunt. D.

ΓΚ κὶ ὡς ἄρα ἡ ΛΓ πρὸς ΓΚ ἐςὶ δὲ κῇ ὡς ΑΓ

πρὸς ΓΚ ἡ Μ.Α. Α.

defunt. C.

τῶν διὰ τὸν . C.

ἔχοντα. Α.

νοέησθω. Α.

deeft. B. C. D.

ἔται . Β. C.

fcribuntur inmarg. C. ἐν τῷ ΛΖ

deeft. B.

repetuntur ἡ ΘΔ mutatis in ἄρα ΘΔ. Α.

πρὸς. Β. C.

ἄξονι. Α.

ἄρα ἐςὶν. Α. C. D.

κύκλος. C.

ὡς ὁ . Β. ἐςὶν ὁ . C. D.

defunt. A. B. C. D.

τῷΝ κώνε. B. C. D.

ΒΘ ΖΔ. Α. B. C. KB ZA. D.

BO ZA. D.

deeft. A. C. D.

defunt. A. B. C. D.

1. 23 ΔΘΚ, ΘΑ τῶ ὑπὸ 7 ΔΚ ΔΚΘΑ τῶ ὑπὸ τῶν ΔΘΚ. ΑA. C. D. et

1. 24 * *

1. 26 **

τῶν mutato in τῶ. C.

1. 23 ὕτως ἡ ΓΑ πρὸς ΑΕ΄ ὡς γδ

ἡπρώτη πρὸς τὴν τρίτην,

1. 28 τὸ ἀπὸ ΒΕ.

1. 33 ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ

1. 40 ἀπεδείκνυεν

-

ib. κώνω,

1. 44 τέμνει

154. 1. 4 ὑπὸ κωνικῆς

1. 6 κώνω.

–ib. οὖν

1. 13 νενοείσθω

1. 18 ἔπις

1. 21 ἐκ

1. 24 τὸΑ,

1. 3ο ἐπιφάνειαν τῶ

1. 36 ἴσος

1. 45 ΒΑΖ τμῆμα

155. 1. 1 σφαίρας

1.
2 ἡ ΘΔ πεὸς ΔΓ·

1. 13 κὶ ἔσω ὡς ἡ Κ.Θ πρὸς ΘΔ,

οὕτως ἡ ΑΕ πεὸς ΕΓ.

1. 19 ὡς τὸ

1. 24 ὑπὸ ΑΕΓ

-

ib . ἀπὸ ΕΓ,

25. 1. 29 **

1.33 **

1. 34 * *

1. 36 τὸ ΒΕ

1. 39 * *

1. 43 * *

1. 44 deeft

1.46

**

1. 48 * *

1.50 * *

- ib. **

26. 1. 4
**

1. 8 **

defunt. A. B. C. D.

defunt. D.

defunt. D.

ГОВ. В. С. D.

repetuntur hæc verba. D.

τὸ ἀπὸ ΒΕ . C. D.

defunt. D.

ἀπεδείκνυμεν. C. D.

κώνω. C. D.

τέμνη. D.

ὑπὸ τῆς κωνικῆς. Α.

κώνε σφαίρας. Α.

καὶ . Α. Β. C. D.

νοείσθω . Β . C.D.

ἔπες κỳ. C. D.

1. 15 * *

1.19 * *

1. 10 deeft

1. 11 τῶ Α

ix. A. D.

defunt. А. τὸ Α. Β. C. D.

ἐπιφάνειαν τῆ κατὰ τὴν ἐπιφάνειαν τῷ. D.

ΐση. Α.

1. 27 ** ΑΒΓ τμῆμα . Β. C. D.

- ib. * * της σφαίρας . Α. D.

1.28 ** defunt. A. D.

repetuntur hæc verba. A.1. 34 **

-

-27.1 . 2** ὕτως το . Α. Β. C. D.

1. 5

ib. **

ἀπὸ ΑΕΓ. Α.

ὑπὸ ΔΕΓ . Α. C. D. ἀπὸ ΔΕΓ. Β.
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Codices Parifien.

defunt. D.

Pag. 155. 1. 25 ἀπὸ ΘΔ, ὕτως τὸ

1. 27 ΓΑ.

1. 31 τεμεῖν,

1. 36 τὴν

1. 38 αἱ ΑΔ, ΒΔ.

1. 39 πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν & ΔΒΕ

1. 41

τμήμαλος δοθείς· ἀλλὰ τῆ

ἐπιφανείᾳ τοῦ ΔΑΕ τμή-

ματο

ἐςὶ τῇ ΑΔ' τῇ δὲ ἐπιφανεία

τοῦ ΔΒΕ τμήματα ἴσθ

ἐσὶ κύκλος, ὁ ἡ ἐκ τῶ κέν-

τρε ἴση

1. 43 ΔΒ΄

-156. 1. 6 Ὁ δὲ δυθεὶς λόγος ὁ τῆς Ζ

-

-

πρὸς Η· καὶ τετμήσθω ἡ

AB,

1. 15 ὁ μὲν Θἴσην ἔχων τὴν ἐκ τῶ

κέντρο τῇ ΑΔ, ὁ δὲ κ

1. 19 ὁ δὲ Κ τῦ ΔΒΕ τμήματος.

1. 23 τετέςιν ἡ Ζ πρὸς Η, τὸ ἀπὸ

ΑΔ πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΒ,

1. 29 ἀλλήλες

1. 35 τέ ἐσιν

1. 33 πρὸς

1. 38 οὕτως τὸ ἀπὸ ΒΔ πρὸς τὸ

Pag. 27. 1. 6 **

-

-

-

1. 7 **

35. 1. 37 **

39. 1.

1.

1 **

2**

- ib . omiſſo δοθείς

ΓΔ. Β. C. D.

τομὴν. Α.

deeft. D.

defunt. D.

defunt. A.

1.3 **

1. 4 **

1. 10 **

1. 16 **

1.18 **

1. 20 **

27. 1. 9 ἀλλήλοις

1. 12 ** initio lineæ

ib. * *

1. 14 **

ἀπὸ ΔΑ .

1. 45 καὶ
1. 19 * *

157. 1. 1 τὰτμήματα
36. 1. 25 * *

1. 19 ἐπείπερ τὴν αὐτὴν βάσιν ἔ-
1. 32 **

defunt. A. B. C. D.

AB. B.

defunt. C.

defunt. D.

repetuntur hæc verba . D.

repetuntur hæc verba. D.

ἀλλήλες. C.

deeft. C.

ἐςὶν. Β.

ἡ ΒΔ πεὸς ΔΑ . A. B. C. D.

deest. A. D.

τὰ τμήματα τὰ. Α.

repetuntur hæc verba. D.

χουσι τὸν περὶ διάμετρον

τὴν ΑΓ κύκλον. Λόγος ἄρα

κὴ τῆς Λ.Χ πρὸς ΧΡ δοθείς .

1. 20 τὴν ΑΓ

1. 26 Καὶ ὅλη ἄρα ἡ ΡΑ πρὸς ὅλην

τὴν ΚΛ ἐσὶν, ὡς ἡ ΚΑ

πρὸς ΛΔ,

1. 37 έσφ

158. 1. 17 Λοιπὸς

1. 18 πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΧ, οὕτως ἡ

ΧΖ πρὸς ΖΘ, τελέσι πρὸς

δοθέν.

1. 20 δεῖ

1. 23 λεγόμενον ἔχει

1. 26 κατὰτὴν

1. 27 ἔσαι

1. 35 μείζον

159. 1. 4 Εται

1. 5 ἀπὸ

1. 7 Ὡς τε κὴ ὡς τὸ ἀπὸ ΚΛ πρὸς

τὸ ἀπὸ ΛΔ, τὸ ἀπὸ ΒΔ

πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΧ.

1. 30 ὕτως ἡ ΡX

160. 1. 1 Ἦν δὲ κὴ ὡς ἡ ΔΧ πρὸς ΧΒ,

1. 4 πρὸς Λ.Δ.

1. 5 ἡγόμενα

1. 8 ὕτως τὸ

1. 10 ᾿Αλλὰ ὡς τὸ ἀπὸ ΡΑ πρὸς

τὸ ἀπὸ ΚΛ,

1. 20 γὰρ ὡς

1. 27 τῆς ΔΒ

1. 41 ἀδιαξθώτως,

1. 44 ἀποδεικλεκῶς,

1. 45 ἐδὲν ἄτοπον

-

ib. **

1. 35 **

37. 1. 3 **

1. 12 **

- ib. * *

-

ib. Ιατρίψαντας

1. 49 τὸν μέσον,

1. 55 τῷ περὶ
-

ib. Ἡρώνας

τὴν ΑΓ. Β. C. D.

repetuntur hæc verba. A. D.

. D.

λοιπόν . C. D.

defunt. D.

deeft. B.

A

λεγόμενον ἔχει . Β. C. λέγομεν ἔχει . D.
τὴν κατὰ τὴν. Α.

ἐςὶ. D.

μεῖζονος. Β. μείζων . D.

ἐςὶ . D. :

161. 1. 3 ἑκ ἔτι

1. 13 * *

1. 15 λεγόμενον ἐκ ἔχει

1. 17 * *

-ib. * *

1.21 * *

1. 29 **

–ib . ὑπὸ

1. 30 **

27. 1. 22 * *

1. 25 * *

1. 26 **

1. 27 * *

1. 28 **

1. 30 deſunt

1. 35 **

1. 39 * *

1. 48 * *

28. 1. 2 ἀποδεικτικῆς

– ib. ἐδένα τόπον

1. 3 **

1. 5 **

1.9 **

ib. **

1. 12 * *

1. 5 εἰκὶ
1. 13 **

1. 12 τὸν ἡγόμενον.
1. 18 * *

1. 13 ὦ ἡ μονὰς
- ib. **

1. 14 ποιεῖ
1. 19 * *

1. 17 οἱ Α, Β ,
1. 21 * *

1. 22 Ε τὸν Δ πολλαπλάσιας τὸν 1. 24 **

Ζποιείτω.

1. 23 τῷ τῷ
1. 25 * *

1. 35 ἄρα Η

1.36 **

1. 38 **

1. 43 ὁ τῶ

1. 45 **

1. 46 **

1. 35 ἄρα ὁΗ΄

1. 36 ὁ Α πρὸς τὸν Γ. Ἴσος ἄρα

1. 39 τῷ τῷ

1. 46 ὅτι ὁ τῶ

1. 48 τῶν λόγων

1. 50 γίνεται

ἀπὸ . Β . C. D.

ὥσε καὶ ὡς τὸ ἀπὸ ΚΛ πρὸς ΛΔ ἡ ΒΔ πρὸς

AX. B. C. bis . A. et ter repetita. D.

etpoftea ut in Edit Baf.

defunt. D.

repetuntur hæc verba. D.

defunt. D.

τὰ ἡγέμενα. Α. D.

ὕτως πρὸς τὸ. Α.

ἀλλ᾿ ὡς τὸ ἀπὸ ΡΛ πρὸς τὸ ἀπὸ ΛΚ. Α. D.

ἀπὸ ante PA omifio. C. et AK mutatis

in AA. B.

γὰρ ἐσὶν ὡς. Β. C. D.

ΔΒ . Α.

ἀδιαρθρώτως πῶς . Α. Β . C. D.

ἀποδεικλικῶν. Α. ἀποδεικτικῶς. Β. C. ἀπο-

δεικτική. D.

ἐδὲν ἄτοπον . B. C. D.

ἐνδιατρίψαντας . A. B. C. D.

τὸ μέσον. Α.

περί. Α. C. D.

ἥρων. Β.

ἐκ ἐςὶ. C. ἐκέτϊ. D.

ἢ καὶ . Β.

τὴν ἡγεμένην. C.

ὅσα ἡ μονὰς. Β. C. D.

ποτὶ . C.

ΑΒ. Α.

Γ τὸν Δ πολλαπλασίασας τὸν Α ποιεῖ ὁ δὲ Β

τὸν Ε πολλαπλασίασας τὸν Γ΄ ὁ δὲ Δ τὸν Ε

πολλαπλασιάσὰς + Ζ ποιείτω . Α . Β.C. D.

τῷ. Α. Β. C. D.

ἄρα ὁ Η. Α. C. D.

repetuntur hæc verba. D.

τῦ. Β. C. D.

ὅτι ὁ τῦ. Α. B. C. D.

defunt. D.

deeft. A. D.

1

5 S



442 VARIANTESLECTIONES

Edit. Oxon.

Pag. 161. 1. 57 πρὸς
- 162. 1. Ιδ

Pag. 29. 1.

-

ib. τὸθ'

1. 2 καὶ

1. 3 ἐςὶν

1. 4 τὸν β΄

–ib. γίνεται

1. 5 μονὰς

1. 7 διπλασιεπιτετάρτε, 1. 5 **

1. 9 διπλασιεπιτετάρτο, 1.6 **

1. 13 ὁμοίως 1. 8 **

– ib . Συμφανές 1. 9 **

Edit. Bafil.

I ** initio lineæ

ib. **

ib. * *

1. 2 **

1. 3 **

- ib . * *

-

ib. * *

–ib. μονάς Α

-

1. 16 ὧν

ib. oi

1. 17 κείμενοι,

1. 19 ὅξων

1. 27 ὃν ὁ Α

1. 39 γίνεται

1. 40 διάδηλον

1.45 KP

1. 11 **

ib. **

- ib. * *

1. 12 * *

1. 19 * *

1. 27 * *

1. 29 * *

1. 31 **

1. 46 ΒΡ. ᾿Ανασρέψαντι ἡ ΡΑ 1. 32 ΖΡ. εαν

πρὸς Λ.Χ ἐλάσσονα ἔχει

λόγον, ἤπερ ἡ ΒΖ πρὸς

ΖΡ. Ἐὰν

1. 49 ἔσαι πρὸς 1.33 **

163. 1. 4 ΔΧ,

-ib. zx - ib . **

- ib. **ib. ὁ αὐτὸς δὲ τῷ τῆς ΒΖ πρὸς

ΖΘἐςὶ,

1. 6 λόγε

1. 12 δὴ δοθεῖσαν τὴν

1. 13 δεῖ

1. 15 ἁπλῶς

1. 16 λεγόμενον

1. 26 ἔνεςι τόδε

1. 27 Διονυσόδωρον

1. 29 ἑτέραν

1. 30 αὐτὸς

1. 32 μή ποτε

1. 38 * *

1. 40 **

1. 43 **

ib. **

1. 45 * *

-

ib. **

30. 1. 1 ἔνεσι δὲ τὸ

1. 2 **

1. 3 ἑκατέραν

1. 4 αὐτὸ

1. 5 **

1. 7 **

1. 9 **

1. 26 **

1. 37 **

- ib . δὲ τὸ

1. 34 αὐτὸ

– ib. ἔχον
-

ib. προβλελημμένα

1. 35 Διονυσοδώρω

1. 36 τῆς

1. 38 ὀλίγην τὴν

1. 51 διορισμῶν .

164. 1. 12 ὕτως ἡ ΓΗ

1. 21 ἀπὸ ΖK.

- ib . * *

1. 6 **

- ib. * *

– ib . προλελημμένα

1.8 **

1. 17 διορισμένων

1. 25 ὕτως

1. 29 ἄρα

1. 31 δύνασθαι

1. 32 ἥξει

–ib. ἔσαι

1. 38 γραφῇ ὑπερβολή,

1. 40 * *

1. 46 * *

1. 48 **

ib.

ib.

**

**

31. 1. 2 **

1. 42 ἡ Κ.Β. 1. 4 **

1. 43 Ἥπλετο δὲ κῇ θέσει δεδομένης 1. 5 **

παραβολῆς.

1. 47 ἄρα

1. 48 βάσεις

– ib . καὶ

165. 1. 4 ὁμοίως

1. 10 τεμεῖν

1. 13 μεῖζόν ἐσι τοῦ ἀπὸ τῆς ΒΕ

ἐπὶ τὴν ΕΑ, ἡ ἴσον ἢ ἑλασι

σον. Εἰ μὲν ἐν

1. 15 ἀναλύσει

1. 22 κὶ συμπιπλέτω τῇ ΓΕ

1. 24 ΖΘ

1. 25 E

1. 41 ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΓΖ πρὸς τὸ

ὑπὸ ΓΖΗ, οὕτως τὸ ὑπὸ

ΓΖΝ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΜ.

Καὶ ἐναλλαξ,

1. 45 ὕτως

166. 1. 6 τοῦ δευτέρω βιβλίο

1. 7 BEK,

1. 14 ἐπιζευχθῇ εὐθεῖα, ἤξει
1. 20 τω

– ib . τὸ Δ

1. 25 Ὅτι

1. 27 ἐπὶ τῆς

-

ib. ἐν τῇ

1. 7 **

1.8 **

- ib. * *

1. 10 **

1.14 **

1. 16 **

1. 17 ἀναλήσει

1.21 **

1.22 **

1. 23 * *

1.38 **

1.44 * *

**【

32. 1.

1. 2BK

1. 6 ἐπιζευχθῆ ἤξει

-

ib. **

Codices Parifien.

deeft. A. C. D.

deeft. C.

defunt. A.

ποτί. С.

deeft. B.

τὸ Β. Α.

deeft. A. D,

μενὰς μία. C.

διπλάσϊον ἐπὶ τετάρτε. Α. D.

διπλασίε ἐπὶ τετάρτε. Α. D.

δὲ ὁμοίως . Β. C. D.

σϋμφανὴς. Α.

ν . Β.

. A.

κείμενοι ὅροι . Α. Β. C. D.

ὅντων ὅρων . C. D.

ὃν ἔχει ὁ Α. Α. B. C. D.

deeit. A. lacuna relinquitur. D.

ἔσω δῆλον. Α. D. ἔσαι δῆλον . Β. C.

КВ. В. С. D.

utin Edit. Oxon. A. B. C. D.

ἔσω ἄρα. Α.

AK. C. D.

ZK. C. D.

τῶ δὲ αὐτῶ τῶ τῆς ΒΖ πρὸς ΖΘ ὁ αὐτὸς ἐςὶὶ
A. B. C. D.

deeft. B. C. D.

δοθεῖσαν τῆς. Α. D. ἔσαι δοθεῖσαν τῆς. Β.

ἔσαι δοθεὶς ἂν τῆς. C.

δη. C.

deest. A.

λέγομεν. D.

ἔνεςὶ τὸ. Β.

διόνυσον δῶρον. Α.

ἑτέραν. Α. D.

αὐτὸς. Α. D.

μήτε. Α. C. D.

αὐτὸς. C.

ἀλλ' ὡς. Α.

ἐςὶ. C.

τὸ. Β.

ἔχων . C.

παραλελημμένα. A. C. D.

διονύσε δώρω. Α.
deeft. B.

ὀλίγην μὲν τὴν . B. C. D.

διορϊσμῶν. Α. Β. C. D..

ὕτως τὸ ἀπὸ ΓΗ. A. B. C. D.

IZ ZK. В.

deeſt. B. C. D.

ἥξειν . Β.

deest. A. D.

ἡγραφὴ περϊβολή. Α. D. ἡ γραφὴ ὑποπερῖ-

βολή. Β. ἡ γραφὴ ὑπὸ περϊβολῆς. C.

ή. ΗΚ. Β. Н. К. С. „ K. D.

defunt. B.

deest. A. B. C. D.

βάσϊς. C. D.

ποτὶ. C.

ὁμοίων. D.

τέμνειν. C.

defunt. A. D.

ἀναλύσει . C. D.

defunt. A. B. C. D.

ZB. A.

deeft. D. delin. huj . fig. Z fuperior Edit.
Baf. eft z. D.

1. 12 **

1. 13 * *

ib. ἐν τῆς

defunt. C.

deeft. A. B. C. D.

defunt. A. B. C. D.

defunt. C.

ἐπιζευχθῆ εὐθεῖα ἤξει. Β. C. D.

τὸ. Β . corr. τω

ἶσον το Δ. Α.

ὅτι δὲ. Α. Β. C. D.

ἐπὶ τὴν . C. D.

ἐν τῆ. Α. Β. C. D.

1. 9 τὸ



CODICUM
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PARISIENSIUM.

Edit. Oxon.

Pag. 166. 1. 37 πάντων

167. 1. 3 τῆς Κ.Θ ·

1. 44 κατὰ τὸ Ν· κὶ διὰ ξ' Β περὶ

ἀσυμπλώτες τὰς ΝΓΗ,

1. 8 Ἡ ἄρα ΟΚΠ

1. 9 παξαβολῆς,

1. 15 δὲ

1. 34 κὶ διὰ τε Τ

1. 29 ἄρατὸ

1. 34 ἐσὶ

1. 52 καλὰ τὸ Β . Καὶ ἐπεὶ πάλιν,

διὰτὴν ὑπερβολὴν, ἴσον ἐσὶ

τὸ Γ, η κὶ τῷ ΑΗ· ἡ ἀπὸ

τῦ Γ ἐπὶ

2 B,HM--168.1.

1. 3 τὸ ἀπὸ

1. 8 Βεἐπὶ τὴν 5Α, ἴσον

1. 12 τῶν Ε, Α λαμβανομένων. Ἐ.

δείχθη δὲ καὶ ἐπὶ πάντων

τῶν μεταξὺ

–ib. Ἐδείχθη δὲ καὶ ἐπὶ πάντων

τῶν μεταξὺ τῶν Ε, Β

1. 13 τῶν Ε, Β

ib. λαμβανομένων .

1. 15 Ἐπισῆσαι

1. 19 ἀπὸ τῆς ΒΕ

1. 21 γίνεται

1. 35 τῶν Ε, Β,

169. 1. 2 ἐπὶ τὴν ΒΖ,

Edit. Bafil.

Pag. 32. 1. 29 **

1. 42 * *

33. 1.
2**

1. 5 **

ib. **

1. 7 **

1. 10 * *

1. 12 γὰρ τὸ

1. 13 * *

1. 24 **

1.26 **

1. 27 **

1.29 * *

1. 32 * *

ib. * *

-

ib.

-

1. 34

**

ib. * *

1. 37 **

1. 38 **

**

5ἐπισῆσαι

Codices Parifien.

πάντων τῶν. A. B. C. D.

τὸς τὰς. ΝΓH. D.

defunt. D.

defunt. D.

ὑπερβολῆς. C. D.

deeft. D.

καὶ διὰ τύτων. C. defunt. D.

4

γὰρ ἐσὶ. Α. γίνεται τὸ. Β. γὰρ ἐςὶν τὸ. C.

deeft. A.

defunt. D.

ΒΗΩ. Β. C. D.

defunt. D.

Βς ἐπὶ τὴν ΓΑ καὶ μείζον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ ΒΕ

ἐπὶ τὴν ΕΑξ᾽ ἀπὸ Βς ἐπὶ τὴν Αἴσον. D.

repetuntur hæc verba. D.

repetuntur hæc verba. A.

τῶν ΑΕ . C.

deest. B.

ἐπϊςῆσαι. Α. D. ἐπϊςῆσαι fine

lacuna. B.

ἀπὸ τὸ τῆς ΒΕ. Β. C. τῆς ΒΕ. D.

deeft. A. D.

ἄξα. Β.1. 31 ἐσι 1.43 **

1. 46 ** τῶ ΕΒ. Α.

1. 44 ἡ δὲ 34. 1. 2 **
defunt. A.

1. 5
defunt. D.

1. 6 εἶχον 1.8 ** εἶχεν. C. D.

1. 8 τῆς ΖΒ, καὶ ὁ μείζονα εἶναι 1. 9 **

τὴν Β Ζ defunt. D.

-

ib. μείζονα - ib. ** μείζον. Α.

1. 12 ** μείζον. Α.

1.14 ** προβαίνει . Α. Β. C. D.

1. 27 ** μείζον. Α.

1. 28 * * deest. A. D.

1. 31 * *
deeft. C.

1. 32 * *

1. 34 * *

ὡς τὸ. Α.
1

1. 35 **

1. 36 * *

1. 40 ἠφανισμένης

2 **

- ib. * *

35. 1.

1. 3 A AB

1. 4 **

1. 10 **

1. 13 * *

1. 15 * * ἄρα omifio
-

1. 16 **

1.18 **

ib. **

1. 20 **

1. 24 **

1. 26 **

1.27 **

36. 1.

1. 9 **

1. 11 **

1.12 **

7 **

1. 13 * *

1. 15 **

1. 17 **

1.18 **

1. 27 **

1.34 **

ib. * *

- ib. **

1. 12 μείζονα

1. 14 πρόκειται

1. 25 μείζονα

1. 27 έσαι

1. 32 ἐσὶ

1. 34 Ὧν τὸ

1. 37 ἀπεγράμεθα.

1. 38 ἐδαμῶς

ἀπεγραψάμεθα. A. B. D.

ἐδαμε. Α. Β. C. D.

ἐκατέραν. D.

ἠφανισμένα. Β. C. D.

BK. D.

AB. B. C. D.

defunt. A. D. HA. В. С.

1. 40 ἑτέραν

1. 44 ἠφανισμένας

170.1. 9 ZBK

1.11 AB

ib. διὰ τῶν Η, Λ

1. 14 ABK,

1. 33 ἡ ΜΑ

1. 38 Καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΑΒ πρὸς

τὸ ἀπὸ ΒΜ,

1. 41 ἴση ἐςὶ τῇ ΑΒ, πρὸς ἢκύκ-

λον, ὁ ἡ ἐκ τῶ κέντρου ἴση

ἐςὶ τῇ ΒΜ. Καὶ ὡςἄρα ὁ

κύκλος, οὗ ἡ ἐκτῶ κέντρου

1.43 0ὗ

ἴση ἐςὶ τῇ ΑΒ, πρὸς τὸν

1. 46 τὴν ΑΗ,

αἱ ΑΒΚ. Α. ἐξABK

ὕτως ἡ Μ.Λ. A. B. C. D.

defunt. C.

ἴση ἐςὶ τῆ ΑΜ καὶ ὡς πρὸς τὸν. Α. C. D.

ἴση ἐςὶ τῆ AM inde fequitur lacuna li-

neæ dimidio æqualis et κὴ ὡς πρὸς τ. Β.

deeft. D.

τῆ ΑΗ. D.

ἴση. Α.– ib. ἴσος

171. 1. 1 ὕψος δὲ τὴν

1. 7 ὕψος δὲ τὴν ΖΜ,

1. 9 ὕψος δὲ τὴν

1. 11 ὕψος δὲ τὴν

1. 25 τμήματι .

1. 29 καὶ

1. 33 MZ

1. 34 ὕψος δὲτὴν

1. 36 ὕψος δὲ τὴν

1. 39 τῷ

1. 42 τὴν αὐτὴν

1. 43 κορυφῆς

172. 1. 15 βάσις

1. 26 δοθέντα

1. 28 εὐθεῖαν

ib . πρὸς τὴν ΖΒ· ὡς δὲ τὴν ΗΒ

πρὸς ΒΖ, οὕτως τὴν αὐτὴν

δοθεῖσαν

11 29 δοθεῖσαν

1. 42 ἐκβεβλήθωσαν

1. 48 τῆ

1. 50 οὕτως συναμφότερος ἡ ΚΑΕ

πρὸς συναμφότερον τὴν

ΑΒΕ .

1. 52 ΑΒΕ, κῷ συναμφοτέρου τῆς
ΘΑΕ ίσον

ὕψος δὲ τῆ. Β.

ὕψος δὲ τῆ. Β.

ὕψος δὲ τῆ. Β.

ὕψος δὲ τῆ. Β.

τμήματος: Α.

deeft. B. C. D.

MBZ. D.

ὕψος δὲ τῆ. Β.

1. 35 **

37. 1. 6 **

1.9 **

1. 11 **

1. 12 **

ὕψος δὲ τῆ. Β.

deeft. A.

κώνω τὴν. Α.

κορυφὴν. Α.

βάσις ἐσὶν . Β. C. D.

δοθέντων. Α,

εὐθεῖσαν. Α.

defunt. C.

δοθεῖσαν εὐθεῖαν. Α. Β. D.

ἐκβληθεῖσαν . Α.

πρὸς. Α.

repetuntur hæc verba, ABE mutatis in

MBE. C.

ΑΒἶσον. Α.
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Edit. Oxon. Edit. Bafil. Codices Parifien .

Pag. 172. 1. 56 συναμφότερος δὲ ἡ ΛΒΕ ἴση Pag. 37. 1. 14 * *

τῇ ΕΗ συναμφότερου δὲ

ΚΑΕ ἴση τῆ ΡE ,

-173.1 . 2 ΖΕΗἴσον ἐςὶ τῷ ὑπὸ ΡΕΣ.

-

1. 9 Τὸ ἢ ὑπὸ ΖΕΗ ἴσον ἐδείχθη

τῷ ὑπὸ ΡΕΣ. Ἔσιν ἄξα

ὡς ἡ Γ πρὸς τὴν Δ, ὕτως

τὸ ὑπὸ ΡΕΣ πρὸς τὸ ἀπὸ

EH.

1. 18 αὐτῇ κατὰ Τ, Υ-

1. 19 διδομένει

1. 23 τὰ Τ, Υ. Δοθείσα ἄρα ἐςὶν ἡ

1. 29 ΣΕ

1. 30 ΟΥ, ὕτως

1. 35 τῦ ἀπὸ ΒE .

1. 36 τοῦ

1. 38 Καὶ τὸ ὑπὸ ΤΟΥ ἄρα πρὸς

τὸ ἀπὸ ΕΗ λόγον ἔχει, ὃν

ἡ διπλασία τ Γ πρὸς τὴνΔ.

1. 40 ΕΗ ἴσον ἐςὶ τῷ ἀπὸ

1. 42 κὶ δέδοται ὁ ὁ διπλασίας τ

Γπρὸς τὴν Δ

1. 47 γωνία,

1. 48 παρὰ τὴν

174. 1. 9 δεδόσθαι ,

-

1. 10 ἀσυμπλώτες.
-

ib. Γεγράφθω,

1. 16 ἐπὶ τῆς

1. 17

1. 26 παρὰ

1. 28 ἀσυμπλώτες

- ib . AK, Kм,

1. 30 ἐπὶ τὸ Π. Διὰ δὲ τοῦ Ξ τῇ

ΑΒ παράλληλος

1. 47 πρὸς τὸ ἀπὸ ΟΥ, οὕτως τὸ

ὑπὸ ΣΕΡ

1. 50 ἀπὸ ΟΥ̓ τοῦ ἀπὸ ΕΡ διπ-

λάσιον, διὰ τὸ κὰ τὸ

-- 175. 1. 3 ἥμισυ

1. 4 ἴση γὰρ ἡ ΞΟ

1. 15 Γ πρὸς τὴν Δ,

1. 19 ἄξα

1. 45 τεμνέτο

1. 52 ἐσιν

176. 1. 3 πρὸς ΑΖ.

1. 7 πρὸς

1. 23 κι τῷ

1. 27 παρὰ την ΕΗ

1. 36 διὰ τὸ

1. 46 οὕτως

1. 47 πρὸς ΧΒ . Ἐναλλάξ ὡς ἡ

ΚΒ πρὸς ΡΒ,

1. 50 τὸ Ζ

-

ib. ὁμοίως

1. 51 ἐκτὸς τοῦ Θ·

177. 1. 2 μεγεθών

1. 9 τὴν ΖΘ· ὡς δὲ ἑπόμενον

1. 12 PA

1. 13 ἄλλῳ
1. 22 αὐτὲ

1. 27 κέντρα τὰ Π, Ρ, Σ.

1. 35 ΩΦ

1. 37 βάσεις

1. 38 διαμέτρες

1. 41 Ἔσι

178. 1. 5. ὅμοιος

1. 11 ἄρα

1. 17 ἐναλλάξ, ὡς ἡ ΑΒ

1. 28 HO

– ib . τὰ Π, Σ.

1. 31 ΩΦ

1. 43 Ἔσι
-

ib. τμήμα

-

defunt. D.

1. 21 * * ΖΕΣ . D.

1. 28 * *
repetuntur hæc verba. D.

1. 32 * *

- ib. * *

1. 35 * *

1. 38 ΣΥ

1. 39 * *

1.42 * *

- ib. * *

1. 43 **

1. 44 * *

1. 46 * *

1. 49 γίνεται

1.50 **

38. 1. 5 **

-ib. **

1.6 **

1. 10 τῆς ἐπὶ

ib. * *

1. 16 περὶ

1. 17 ἀσυμπλώτοις
-

ib. **

1. 19 * *

1. 28 * *

1. 30 **

1.33 * *

1. 34 ἴση δὲ ἡ ΞΟ

1. 40 Γ τὴν Δ

1. 42 **

39. 1. 6 τεμνέτω

1. 7 **

1. 12 *

1. 15 * *

1. 31 * *

1. 34 περὶ τὴν ΕΗ

40. 1. 3 **

1. 10 * *

1. 11 * *

1.12 **

ib. * *

1. 13 * *

1. 17 **

1.21 **

1. 22 **

38. 1.
2**

1.6 **

1.8 **

1. 11 * *

– ib. βάσις

– ib. διάμετρον

1.12 **

1. 18 **

1.21 **

1. 24 **

39. 1. 3 **

ib. * *

1. 4 **

1.10 **

–ib. τμήματι
-

1. 47 ΡΞ, ΞΥ

179. 1. Ι ΨΟΚ

1. 15 ἄλλῳ

1. 27 οὕτως

1. 32 πρὸς ΦΟ,

1. 43 πρὸς ΦΖ,

180. 1. 5 συνθέντι ως

1. 7 Δέδοται ἄρα

– ib. ᾿Αλλὰ μὲν

1. 11 ἐςὶ

1. 14 δοκῇ

1. 26 ἡ ΦΗ.

1. 12 ΡΞΥ

1. 13 **

1. 20 **

40. 1. 28 **

1. 29 * *

1. 44 **

41. 1. 8 **

1. 9 καὶ δέδοται ἄρα

1. 10 ἀλλὰ μὴν

1. 12 **

1. 14 δυκεῖ

1.21 **

τῆ κατὰ τὰΤΥ. Β. αὐτὴ κατὰτὰΤΥ. D.

δεδομένα . Β. C. D.

defunt. D.

ΣΕ. Α. C. D.

ΟΥ̓ ὕτως ἡ ΣΕ πρὸς ΕΡ ὕτω . Α. Β. C. D.

defunt. D.

τὸ. Α.

repetuntur hæc verba. A. D.

defunt. D.

repetuntur hæc verba. D.

γωνία. D.

περὶ τὴν. Α. D.

δεδόσθω . Α. C. D.

ἀσϋμπλώτας. C.

γεγράφθαι . Β.

ἐπὶ τῆς. C. D.

deeft. D.

παρὰ. Α. Β. D.

ἀσυμπλώτες . Β. C.

AB КМ. С.

ἐπὶ τὸ Ξ καὶ ἀπὸ τοῦ Ξ ἐπὶ τὴν ΑΒ κάθετο .

A. D.

defunt. D.

defunt. D.

ἡμίση. Α. Β. C. D.

defunt. A. B. C. D.

Γπρὸς τὴν Δ. C. D.

deeft. D.

τεμνέτωσαν . D.

deeft. A.

defunt. D.

καὶ. Α.

καὶ τὸ. Α.

παρὰ τὴν Η. Α. C. D.

δι' αὐτὸ. D.

deeft . B. C. D.

defunt. D.

τῷ Β. Β. C. D.

ἐκτὸς τῷ ΘΔ. Β. D. ἐκ τέτε ΘΔ. Σ.

ὅμοιον. C.

τῶν μεγέθων. Α. D.

defunt. D.

PA. C. D.

ἄλλο. C. D.

αὐτῶ. C.

τὰ πρὸς κέντρα. Α.

ΟΦ. Α.

βάσεις. Β.

διαμέτρες. Β.

ἔσαι. D.

ὁμοίως. D.

deeft. A.

ἐναλλάξ ὡς ἡ ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ ὕτως ἡ ΘΚ

πρὸς – καὶ ἐναλλάξ ὡς ἡ ΑΒ. Α. D.

ΗΘ. Α.

αὐτῶν Πς. В.

ΟΦ. Α.

deeft. D.

τμήμα. Α. Β. C. D.

ΡΕ ΞΥ. Α.

δΨΘΚ. Α. B. C. D.

ἄλλο. Β. C. D.

deest. A. B. C. D.

defunt. A. C. D.

defunt. D.

συνθέντι ὁ . C. D

καὶ δέδοται ἡ ΦΗ· δέδοται ἄρα. Α. Β. C.

καὶ δέδοται ΦΗ δέδοται ἄρα. D.

ἀλλὴν. Α.

ἄρα. Α.

δοκή. Β.

иФ. С.

1



CODICUM 445PARISIENSIUM.

Edit. Oxon . Edit. Bafil.

Pag. 180. 1. 28 οὕτως ἡ ΚΘ πρὸς Δ. Ἐπεὶ Pag. 41. 1. 22 * *

γὰρ γέγονεν ὡς ἡ ΨΥ πρὸς

ΘΚ, ἡ ΧΤ πρὸς Δ΄ ἐναλ-

λάξ ἡ ΨΥ πρὸς ΧΤ, ἡ

Κ.Θ πρὸς Δ. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ

ΨΥ πρὸς ΧΤ, τὸ ἀπὸ ΑΒ

πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ. Ἴσων γδ

ὄντων τῶν κώνων

1. 32 αἱ βάσεις 1. 24 **

1. 33 ἀλλήλας,
– ib. ἀλλήλες

1. 34 ὡς ἄρα 1. 25 * *

1. 41 Ἐπειδὴ 1. 29 * *

1. 43 ἐὰν 1. 30 * *

1. 46 ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, 1. 32 * *

την. ᾿Αλλ᾿

ἤ δευτέρα πρὸς τὴν τετάρ-

–181. 1. 23 τῇ ΕΖ.
-

1. 26 τμημάτων

1. 27 τῇ ΕΖ ἴση ἐσίν. Ἐπεὶ δὲ

ὅμοιόν ἐσι τὸ ΚAM

1. 35 δοθείς .

1. 36 δοθείς.

182. 1. 18 κύκλῳ ὁ ἡ ἐκξκέντρα ἴση ἐςὶ

1. 21 τῇ ΛΜ, ἴσος ἐςὶ

1. 24 τῇ ἐπιφανείᾳ τῦ ΔΕΖ τμή-

ματο

1. 31 ἐσι

1. 32 ἡ ΘΒ πρὸς ΘΓ, ὕτως ἡ ΛN

πρὸς Μ.Ν. ᾿Αλλ᾿ ὡς ἡ ΘΓ

πρὸς ΘΠ, ἡ ΜΝ πρὸς ΝΡ,

διὰ τὴν

1. 41 κὶ ὀρθὴν

-

39. 1. 31 **

1. 33 **

- ib. **

1. 37 * *

1. 38 * *

40. 1. 10 * *

1. 12 **

1. 14 * *

-41.1.37 *

1. 38 * *

1. 43 * *

1. 44 * *1. 43 πρὸς ΕΖ

-183. 1. 4 Καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΒΠ πρὸς

τὸ ἀπὸ ΠΓ, ὕτως τὸ ἀπὸ

ΑΡ πρὸς τὸ ἀπὸ ΡΜ.

1. 6 ἡ ΠΒ πρὸς ΠΓ, οὕτως ἡ

ΑΡ, πρὸς ΡΜ ·

1. 34 ΕΔ, ΔΒ τρὶς ἡ ΕΔ᾿ ἡ δὲ

ΒΔ δις ἡ ΕΔ' συναμφό-

τερος ἄρα ἡ ΕΔ, ΔΖ πρὸς

-

42. 1. 3 **

-

-

– ib . ἡ ΠΒ πρὸς ΠΑΡ πρὸς ΡΜ ἡ ΠΒ πρὸς ΠΓἡ ΑΡ πρὸς ΡΜ. Α. Β. C. D.

**

40. 1. 26

1. 35 δις
-ib. * *

1. 47 πρὸς ΔΒ.
1. 36 * *

184. 1. 14. τῷ ABT 41. 1. 8 * *

1. 18 συναμφότερος
42. 1. 7 **

1. 19 ἐὰν δεδομένον μέγεθος

1. 20 λόγον

1. 22 πρὸς

1. 25 γὰρ

1. 35 πρὸς ΔΒ .

1.41 ΔΖ

1. 46 ἔλασσον,

1. 48 τὴν τῶ

185. 1. 17 τὸ ἀπὸ ΑΔ,

1. 33 μεῖζόν

186. 1.
1 Ἔλαοσον ἄρα τὸ ὑπὸ ΘΖ,

ΖΗ, δ' ἀπὸ ΖΚ. Τὸ ἄρα

ὑπὸ τῶν ΘΖ, ΖΗ πρὸς τὸ

ἀπὸ ΖΗ,

13

1. 8 ἐὰν μέγεθος

1.9 **

1. 10 **

1. 12 * *

1. 19 * *

1. 22 OZ

41. 1. 12 * *

1. 13 * *

1.22 **

1. 30 * *

1. 34 **

1. 36 * *

1. 37 ἡ διπλασίονα τοῦ ὃν ἔχει ἡ

ΚΖ πρὸς ΖΗ ἡ ΚΖ πρὸς

ΖΗ ἐλάσσονα λόγον ἔχει

42. 1. 4 ὑπὸ τῶ

1.8 **

1. 10 ** fine lineæ

1.18 **

1. 21 Marg . MS. δηλαδή – κώ-

νων μέσων λαμβανομένων. C.

1. 30 **

1.32 * *

1.33 **

– ib. πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓἐπὶ τὴν ΘΖ

ὁ δὲ τῷ ὑπὸ τῶν ΗΘΑ ἐπὶ

τὴν Θ Α πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ

ἐπὶ τὴν ΘΗ· ὁ τῷ ἀπὸ δ

ΘΑ ἐςὶ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ

5T

Codices Parifien .

ως

repetuntur hæc verba. D. et cum “ ὡς"

poſt “ ἐναλλάξ.” A.

defunt. A. B. C. D.

ἀλλήλας. Β. С.

ὥσπερ . C.

ἐπειδὴ δὲ . D.

deeft. C.

repetuntur hæc verba. D.

τῆ ΛΜ τῶ κύκλω ὕτως ἡ ἐκ τοῦ κέντρα ἴση ἐςὶ

τῇ ΕΖ. Α. C. τῆ ΛΜ τῷ κύκλω· ὕτως

ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐςὶ τῆ ΛΜ τῶ κύκλω ·

ὕτως ἡ ἐκ τῶ κέντρα ἴση ἐςὶ τῆ ΕΖ. D.

τῶν τμημάτων. Α. B. C. D.

defunt. D.

deeft. A. B. C. D.

deest. A. B. C. D.

defunt. A. B. C. D.

defunt. A.

defunt. A. B. C. D.

deest. A. B. C. D.

ἡ ΘΒ πρὸ · ΘΠὕτως ἡ ΛΗ πρὸς ΗΡ διὰ τὴν.

A C. D. Β πρὸς ΘΠ οὕτως ἡ ΑΝ

πρὸς ΝΡ διὰ τὴν . Β.

καὶ αἱ ὀρθὴν. D.

defunt. C.

defunt. D.

1. 3 τῦ ὃν ἔχει

1. 7 ἢ διπλασίονα τοῦ ὃν ἔχει ἡ

ΚΖ πρὸς ΖΗ. Ὡς δὲ ἡ

ΚΖ πρὸς ΖΗ, ἡ ΒΖ πρὸς

ΖΔ. Ἡ ΘΖ ἄρα πρὸς ΖΗ

ἐλάσσονα λόγον ἔχει

1. 15 ὑπὸ τῶν

1. 26 ΑΒΓ

1. 29 τμήματος.

187. 1. 3 ή ΒΓ,

1. 22 ΑΘ, ΘΗ ἐςὶ πρὸς τὸ ἀπὸ

ΘΓ΄

1. 23 ΘΓ,

1. 25 ἐςὶν ἐπὶ

ib . πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ, ἐπὶ τὴν ΘΖ '

ὁ ἢ δὑπὸ ΗΘ , ΘΑ ἐπὶ

τὴν ΘΑ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ ἐπὶ

τὴν ΘΖὁ αὐτός ἐσι τῶ ἀπὸ

ΑΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ

ἀπὸ ΘΓ ἐπὶ τὴν ΘΖ. Ὁ

δὲ τοῦ ὑπὸ τῶν ΗΘ , ΘΑ

ἐπὶ τὴν Θ Α, πρὸς τὸ ἀπὸ

ΘΓἐπὶ τὴν ΘΗ, ὁ ὁ ἀπὸ

ἱ ΘΑ ἐςὶ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ.

deſunt. A. et excepto " πρὸς." D:

δύο. Β. C.

defunt. A.

defunt. A. C. D.

συναμφοτέρω. Α.

ἐὰν δεδομένον μέγεθος. Α. Β. C. D.

deeft. D.

deeft. C.

ἄρα. Α.

defunt. D.

AZ. C. D.

deest. A. C. D.

τῦ. D.

τὸ ΑΔ. Β. C. D.

μείζων. Β. C. D.

ἐλάσσονα ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΘΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ

ZH. D.

defunt. D.

defunt. A. D.

ὑπὸ τῶν. C. D.

defunt. D.

deeft. C.

πρὸς ΗΒΓ. Β. C. D.

ΗΑΘ ἐςὶν πρὸς τὴν ΘΓ. Α. C.

ΗΘ ΘΓ. Α. B. C. D.

ἐςὶν πρὸς . Α. Β. C. D.

ὁ τ᾿ ἀπὸ τῆς ΘΑ ἐσι ποτὶ τὴν ΘΗ. С.
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Edit. Oxon.

Pag. 187. 1. 26 ἐπὶ

1. 29 πρὸς τὸἀπὸΘΕ ἐπὶ τὴν ΘΗ,

1. 30 πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ.

Edit. Bafil .

Pag. 42. 1. 33 * * fine lineæ .

1.34 * *

- ib. * *

1.35 **

– ib . διπλάσιον

1. 37 φημὶ διότι

1. 32 ΖΘ,

1. 33 διπλασία, ὅς

1. 39 Φημὶ δὴ ὅτι

1. 41 πρὸς ἐπιφάνειαν 1. 38 * *

1. 45 κύβε 1. 40 **

ib. * *188.1. 1 κύβον.

1. 4 ὁ ἀπὸ ἱ

1. 5 ὁ τὸ ἀπὸ ΑΘ

– ib. ἀπὸ ΑΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΘ,

καὶ ὁ τῆς

1. 6 ὁ τῆς

1. 9 ὁ τοῦ ἀπὸ ΑΘ ἐσὶν ἐπὶ τὴν

ΘΗ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΘ,

ΘΒ

1. 12 τὴν ΘΗ

-

ib. πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΟ ἐπὶ τὴν

ΘΖ μείζονα λόγον ἔχει,

ἤπερ τὸ ἀπὸ ΑΘ

1. 20 Ἤχθω ἀπὸ τοῦ Ε τῇ ΕΓ

πρὸς ὀρθὰς ἡ ΕΚ·

1. 22 ἡμῖν

1. 25 δεῖ, ὅτι

1. 27 ἀπὸ

189. 1. 18 ὑπὸ ΔΒΖ ἴσον τὸ ἀπὸ

1. 32 πρὸς τὴν ΔΖ,

1. 42 οὕτως

- ib. οὕτως τὴν Β

1. 43 ἔσαι πρὸς

190. 1. 1 πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ. Τὸ δὲ ὑπὸ

ΘΖΗ

1. 9 τῷ ὑπὸ

1. 11 γίνεται

1. 14 ἀπωτέρων

1. 16 πρὸς ΔΖ.

1. 23 Καὶ ὁ Α ἄρα

1. 41 ἄνισοις

1. 46 ΝΚ, τετέςιν

-191. 1. 10 διπλάσιος

1. 13 ὡς ἡ Ε

- ib . г

1. 18 λόγον ἔχει τῦ τῆς Γ πρὸς Δ.

Ἡ ΑΒ ἄξα πρὸς Δ μεί-

ζονα ἢ ἡμιόλιον λόγον ἔχει

τῷ ὃν ἔχει ἡ Γ πρὸς Δ.

1. 22 – Β πρὸς τὸ

1. 30 – Ο. Ἐπεὶ ἦν τὸ ὑπὸ ἢ ΑΒ

ὁ Κἐςὶν, ὁ Κ Τ Β πολ-

λαπλασιάσας

1. 34 τὸ ἄρα Ν ἐσὶν ὁ ὑπὸ ΑΒ ἐπὶ

+ Β. Πάλιν ἐπὶ τὸ ἀπὸ Γ

ὁ Λἐςὶν, ὁ Α - Δ πολ-

λαπλασιάσας τὸν Ο πε-

ποίηκεν

1. 41 ὁ αὐτός

1. 44 Ν, Ξ

1. 46 τῶν Β, Δ

192. 1. 2 Κ πρὸς

–ib . Καὶ ὁ τῷΚ

1. 16 ληφθῆτὸ

1. 28 καὶ τῷ ΒΓΑ

-

ib. λαμβανομένων τῶν

Lineæ MS. quæ concor-

dantcum iis inter 36 et

41. Edit. Baf. paginæ hu-

jus, duobus aſteriſmis no-

tantur et manu eâdem ac

fupra ſcribuntur hæc verba

1. 42 * *

1.43
*

– ib. * * ὅταν pro ὁ f excepto

-

ib . ὅταν

1. 45 * *

1.46 * *

- ib. **

1.50 * *

1.51 * *

1 **43. 1.

1. 2 ὑπὸ

42. 1. 35 **

1. 46 * *

43. 1. 4 **

- ib. **

1. 5 **

1. 11 .

1.15 ***

-ib . *

1. 17 *

1. 18 *

1. 22 καὶ ὁ ΑΕ

1. 34 ἀνίσας

1. 37 **

1. 44 διπλάσιον

1. 46 **

ib. *

1. 50 deſunt

44. 1. 2 τὴν Β πρὸς τὸ

1.7 **

1. 8 * * τὸ initio mutato in &

1. 11 **

1. 12 **

1. 13 **

1. 15 * *

1. 16 **

1. 24 **

1. 31 * *

-

ib. **

1. 33

45. 1.
【 **

1. 2 **

1.6 **

-ib. **

1. 11 *

-

1. 13 **

1. 32 ἐν ἑαυτῷ

1. 33 τῆς σφαίρας,

1. 34 πρὸς τὸ ὕψα τοῦ λοιποῦ

τμήματος.

1. 41 κακαὶ τῷ τῆς ΑΘ πρὸς ΘΖ.

- ib . OZ.

-193. 1. 1 καὶ τῶτο συναποδέδεικται ἐν

τῷ προληφθέντι . Ὁ ἄραξ

τμήματα πρὸς τὸ τμῆμα

λόγου ὁ αὐτός ἐσι τῷ τοῦ

ἀπὸ ΑΘἐπὶ τὴν ΘΗ, πρὸς

τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΖ.

1. 5 διπλάσιον

Codices Parifien.

πρὸς. Β. D.

defunt. A. B. D.

πρὸς τὴν ΘΗ. A. B. D. ut vid. fupra

in. C.

AZ. A. B. C. D.

διπλασίων. Β. C.

φημὶ διότι fed marg. ut videtur ex fcrip-

toris ipfius manu φημὶ δὴ ὅτι . Β.

defunt. A. C. D.

κύκλο. Α. C. D.

κύκλον. Α. C. D.

ουδεμία σελὺς τῷ ἀντιγράφε οὕτω συγκεκϋμένη

κὴ τεταραμένη ὖσα ἐτύγχανεν ὥς αύτη. Β.

ὁ τῆς. Α. C. D.

ὁ τῷ ΑΘ . C.

defunt. D.

ὁ τῆς. Β. C.

defunt . A. D.

τῶν ΘΗ. Α.

defunt. A. D.

defunt. A. B. C. D.

μεῖναι . Β. C. D.

διότι. Α. C. D.

ἀπὸ . Β . C. D.

defunt. D.

πρὸς ΔΖ. C. D.

deeft. A. B. С.

defunt. D.

defunt. A. D.

repetuntur hæc verba. A. D.

τῶν ὑπὸ. Α. D.

γὰρ. Β. C. D.

ἀπωτέρω. Β.

defunt. D.

καὶ ὁ ἄρα. Α. Β. C. D.

ἀνίσοις. Α. D.

ΝΚ τουτέσιν ἡ ΘΒ πρὸς ΒΕ τουτέσιν. Α.

Ν.Κ. τουτέσιν ἡ ΘΒ πρὸς ΘΚ τουτέςιν . Β.

ΝΚ τετέςιν ἡ ΘΒ πρὸς ΒΚ. τετέςιν. C. D.

διπλάσϊος. Β.

defunt. D.

defunt. D.

λόγον ἔχει τοῦ τῆς Γ πρὸς Δ. Α. D. λόγον

ἔχει τὸ ὃν ἔχει ἡ Γ΄ πρὸ; Δ' ὥσε ἡ ΑΒ πρὸς

Δ μείζονα ἢ ἡμϊόλιον λόγον ἔχει τοῦ τῆς Γ

πρὸς Δ. Β . C.

τὴν Β πρὸς τὸ ἀπὸ τὴν Β πρὸς τὸ. D.

defunt. A.

defunt. D.

defunt. A. B. C. D.

τῶν Ν.Ξ. Β. C. D.

defunt . D.

τὸν ΒΔ . Α.

καὶ ἐσὶν ὁ τῷ K. B. C. D.

ληφθῆ τὶ. Α. B. C. D.

καὶ ΒΓΔ. Α.

συλλαμβανομένων . D.

ἐν αὐτῶ. C.

τὸ τῆς σφαίρας. Β . C. D.

defunt. D.

defunt. B. С.

ΘΓ . D.

defunt . C.

διπλασίονα. Β. C. D.
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Edit. Oxon.

Pag. 193. 1. 6 ὅτι τὸ ἀπὸ ΑΘ

-

1. 8

1. 13 ἀπὸ

1. 18 ᾿Αλλ᾿ ὡς τὸ ἀπὸ ΑΘ πρὸς τὸ

ἀπὸ ΘΓ,

1. 23 τὸ ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ,

πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν

ΘΗ. Πρὸς ὁ δὲ τὸ αὐτὸ

Edit. Bafil .

Pag. 45. 1. 14 **

1. 15 * *

1. 18 ** initio lineæ

1. 20 **

1. 23 **

1. 25 * *

1. 27 **

1. 28 ὡς δὲ

1. 30 * *

1. 26 μείζων

1. 30 τῆς ΘΗ μείζων ἐςὶ,

1. 32 "ΩΓΕ

1. 35 τὸ ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ,

ωρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν

ΘΗ, τὸ ἀπὸ ΑΘ πρὸς

τὸ ἀπὸ ΓΘ.

1. 39 πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ λόγος διπ-

λάσιός ἐσι τὸτῆς Α.Θ πρὸς

1. 43 τῷ

2 ὃν

ΘΓ. Τὸ ἄρα ἀπὸ ΑΘ

194. 1.

1. 5 τὸ

1. 7 τὸν

1. 11 κύβε

–ib. ΒΓ κύβον· τουτέσιν, ὁ ἀπὸ

τῆς ΑΘ κύβος πρὸς ἢ ἀπὸ

ΘΒκύβον. Τῦ γὰρ τῆς

1. 15 ἀπὸ τῆς ΑΒ κύβου πρὸς τὸν

ἀπὸ τῆς ΒΓ κύβον. ᾿Αλλ᾿

ὡς ὁ ἀπὸ τῆς ΑΒ κύβο

πρὸς τὸν ·

1. 16 κύβον,

1. 27 τὸ ἀπὸ ΓΟ

1. 28 ΑΘ κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς

1. 29 ὁ τῦ ἀπὸ

1. 31 προσλαβών

1. 32 ἐσι

1. 38 μετὰ τὸ τῆς ΑΘ πρὸς ΘΒ,

ὁ αὐτός ἐσι τῷ ὁ ἀπὸ ΑΘ

πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΒ,

1. 40 ᾿Αλλ᾿ ὁ τῆς ΒΘ πρὸς ΘΓ

195. 1. 1 κὴ τῷ ἀπὸ ΒΘ

-

1. 7 ἀπὸ

1. 19 ἄξα

1. 20 ἔλασσον

1. 24 ἤπερ ἡ ΘΗ πρὸς ΘΖ΄ τετ-

έσιν ἡ Η Θ πρὸς ΘΖ μεί-

ζοναλόγον ἔχει,

1. 37 ἤπερ ἡ ΓΟ πρὸς Θ Β΄ καὶ

ἐναλλάξ, ὅτι ἡ ΗΘ πρὸς

ΘΓ μείζονα λόγον ἔχει,

196. 1. 4 ἤπερ

θέντι ἡ ΚΕ πρὸς ΕΛ μεί-

ζοναλόγον ἔχει,

-

1. 32 * *

1. 34 * *

1. 35 * *

1. 37 **

1. 38 * *

1. 41 **

– ib . ΒΓ κίβον τῷ γὰρ τῆς

1. 42 * * κύβε omiffo

1.43 **

1. 49 τὸ ὑπὸ ἀπὸ

1.50 * *

– ib . ὁ ἀπὸ

46. 1. 2**

-ib. * *

1. 5 **

1.6 **

1. 10 **

1. 14 * *

1. 20 **

1.21 **

1. 23
**

1. 31 * *

1. 47 ἤπερ 1. 37 * * initio lineæ

περ ἡ Κ.Λ. πρὸς ΑΘ. Συς- 1. 39 * *

1. 40 **

1. 46 * *

1. 49 **

1. 50 * *

-

47. 1.
1 ὑπὸ ΓΟΒ

1. 6 τῇ

1. 16 Β .

1. 22 ἀπὸ ΓΟ

1. 24 τουτέςι τὸ ἀπὸ ΑΘ ἐπὶ τὴν

ΘΗ,

– ib . ἀπὸ ΓΟ

1. 26 πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΘΓ, τοῦ ἀπὸ

BO

1. 27 σύγκειται

1. 2 **

1. 8 ἐπὶ ΘΖ

1. 11 κύβε λόγον

ib. **

1. 28 καὶ τὸ ἀπὸ ΒΘ

1. 29 ὑπὸ ΒΘΓ

1. 3 **

-

ib. **

– ib . ὁ ἢ τὸ ἀπὸ ΒΘ πρὸς τὸ ὑπὸ
- ib. **

ΒΟΓ

1. 30 τῷ τῆς Β 1. 4 **

1. 31 ἐπὶ τὴν ΘΗ, πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ 1. 5 **

1. 38 ἐπὶ τὴν ΘΖ

1. 39 πρὸς ἢ ἀπὸ ΒΓ κύβον . ᾿Αλ᾿ 1. 9 **

ὁ μὲν τῷ ἀπὸ ΑΘ

1. 42 κύβο λόγος,

197. 1. Ι ἐπὶ 43. 1. 7 **

1. 8 ἡ δὲ ἑτέρα μὴ διὰ τῷ κέντρο.

1. 16 αἱ τῶν εἰρημένων τμημάτων

ἐπιφάνειας. Λέγω ὧν

1. 18 ἡμισφαίριον, τοῦ κατὰ τὴν

Β.Α.Δ. περιφέρειαν

-198. 1. 11 ΑΡ, ΡΓ, μεῖζον ἐσι τῷ πε- -44.1.

1. 10 **

1. 14 * *

1. 16 **

ριεχομένει

1. 15 ΑΚ, ΓΞ·

-

1.

**I

2**

ὅτι ὁ τῷ ἀπὸ Α.Β. Α. Β. D.

deeſt. A.

deeft. B. C. D.

Codices Parifien.

defunt. C.

defunt. A. D.

μείζων ἐςὶ . C. μείζον ἐςὶ. D.
defunt. D.

ὥσε. Β. C. ὡς τε. D.

τὸ ἀπὸ ΑΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς

τὸ ἀπὸ Γ.Θ. Α. Β . C. τὸ ἀπὸ ΑΘ πρὸς

τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ ἀλλ᾿ ὡς τὸ ἀπὸ

ΑΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΟ ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ

ἀπὸ Γ.Θ. D.

repetuntur hæc verba. A.

τὸ. Α.

deeft. D.

deeft . D.

deeft. A. C. D.

κύκλο. D.

defunt. D.

defunt . A. B. C. D.

κύβος. C.

τὸ ἀπὸ ΓΘ. A: B. C. D.

repetuntur hæc verba. D.

ὁ τῷ ἀπὸ . Α. B. C.

λαβών . Β.

γὰς. Β. C. D.

defunt. A. C. D.

repetuntur hæc verba. D.

defunt. D.

deeft . B. C. D.

deeft . D.

μείζον. Α. Β. C. D.

defunt. A. D.

defunt. A. D.

deeft. A.

defunt. D.

τῆς. C. D.

ΑΘ. C. D.

ὑπὸ ΓΟΒ. B. C. D.

ὕτως τὸ ἀπὸ ΑΘ. Α. Β. C. D.

ὑπὸ ΓΘ. Α.

defunt. A. B. C. D.

deeft. D.

defunt. D.

ВОГ. С.

repetuntur hæc verba. D.

τῶ τε ΒΘ . С.

repetuntur hæc verba, A. B. C. D.

ἐπὶ τὴν ΘΖ. B. C. D.

πρὸς τὴν ἀπὸ ΑΘ . D.

κύκλον λόγος. Α. D. κύβον λόγος. Β. C.

deeft. A. D.

1. 19 τὸ ὑπὸ τῶν ΜΚ, ΚΓ. Ως

τε μεῖζόν ἐσι

1. 25 ἀπὸ ΑΡ, πρὸς τὸ

1. 27 AN.

defunt. D.

1. 4 * *

defunt. A. B. C. D.

defunt. A.

defunt. D.

ΑΞ. Α. Β. C. D.

defunt. A. B. C. D.

defunt. A. B. C. D.1. 7 **

1.8 ** ΛΗ. Β. C. D.

1
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Edit. Bafil.

47. 1. 18 **

Edit. Oxon.

Pag. 199. 1. 4 ΑΚ τοῦ ἀπὸ ΚΒ, τὸ ἀπὸ
-

ΑΒ τῷ ἀπὸ

1. 8 Ἔσω τῆ

1. 17 ἴσον

1. 23 ἄλλο κὶ ἄλλο

1. 18 μὲν

1. 32 πρὸς

1. 37 τὸ συναμφοτέρε .
1. 38 τῷ ἀπὸ ΑΡ,

1. 39 ὑπὸ ΑΡΓ

1. 41 τῷ ὑπὸ ΑΡΓ

1. 42 γίνεται τὸ

1. 43 τῦ ὑπὸ ΑΚΓ,

ib. τῦ ὑπὸ ΑΚΓ, μετὰ τῷ ὑπὸ

ΑΚ, ΓΞ. ᾿Αλλὰ τὸ ὑπὸ

ΑΡΓ, μετὰ τὸ ἀπὸ ΑΡ,

– ib. μεθὰ τὸ ὑπὸ ΑΚ, ΓΞ. ᾿Αλὰ

τὸ ὑπὸ ΑΡΓ,

1. 44 γίνεται

1. 48 ὑπὸ ΑΚΞ. Τῷ δὲ

Ι ΞΚΑ200. 1 .

1. 2 συνθέντι

1. 21 **

1. 27 **

- ib. * *

1.31 * *

1. 36 * *

1.39 *

-ib. *

1. 40 * *

1. 41 *

1. 42 *

*

ib. **

ib. **

ib. **

1. 43 *

1. 45 **

-ib . **

í

Codices Parifien.

defunt. D.

ἔσω καὶ τῆ. Α. B. C. D.

deest. A.

deeft. D.

ἄλλο καὶ . D.

deeft. C.

defunt. C.

defunt. A. B. C. D.

ΑΡΓ. Α.

τῶ μὲν ὑπὸ ΑΡΓ. A. B. C. D.

γὰρ ἐςὶ τῷ. Α. D. γὰρ ἐσὶ . C.

τὸ ἀπὸ Κ.Γ. В.

defunt. C.

defunt. D.

γὰρ ἐςὶ. Ε. γὰρ. D.

defunt. D.

ΞΑΚ. C.

συνθέντα. Α.

1. 4 ΞΚΑ

1. 6 ГАР.

ib . ГАР

1. 12 ἤπερ ἡ τρίτη ἡ ΚΓπρὸς τε-

τάρλην τὴν ΑΡ. Καὶ ἐναλ-

λαξ, ἡ ΓΑ πρὸς ΚΓ μεί-

ζονα λόγον ἔχει,

1. 15 ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΚ.

1. 17 γίνεται

1. 26 AP.

-

ib. ἥμισυ,

1. 28 ἡμίσεια

1. 38 μὲν

201. 1. Ι αὐτῆς

1.
2 καὶ τὸ ἡμισφαίριον τὸ κατὰ

τὴν ΕΖ.Θ περιφέρειαν, μεῖ

ζόν ἐσι

1. 4 ΑΒΔ

1. 5 Εὐτοκιοῦ ᾿Ασκαλωνίτου ὑπο-

μνήμα εἰς τὸ δεύτερον τῶν

᾿Αρχιμήδους περὶ σφαίρας

κὸ κυλίνδρι, ἐκδόσεως πα-

ραναγνωσθείσης τῷ Μιλη-

σίῳ Μηχανικῷ Ἰσιδώρῳ ἡ-

μετέρω διδασκάλῳ.

-203. 1. 4 ὡς ὑπόκειται· λέγω ὅτι ἴσος

ἐςὶ τριγώνῳ τῷ Ε.

1. 16 Ἐλάσσων ἄρα ἡ ΝΞ

204. 1. 5 ἐλάτων

1.6 E

1. 14 τομεῖς

1. 15 τρίγωνον

1. 16 Ἔγιν

1.46 **

1.47 *

1. 48 *
*

-

ib . * *

-48.1. 3 **

-

1. 4 ΑΓ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ

1. 5 *

1. 10 * *

ib. * *

1. 11 * *

1. 17 * *

1. 23 * *

1. 24 **

1.25 **

1. 26 **

44. 1. 17

1. 22 **

1. 25
**

1. 34 **

ZAK. C. D.

АГР . С. D.

АГР. С. Д.

defunt. A. D.

ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΚ. Β. C. et D.

τῆς omiffo.

deest. A. D.

APK. D.

ἡμίση. Α. Β. C. D.

ἡ ἡμίσεια. Α. C. D.

deeft. D.

deeft. C.

defunt. A. D.

ΕΖΘ. Α.

τομεῖ. D.

1. 17 ἔτι

1. 28 εὐχῆς

1. 25 ἐπεξεργασίας

ib. αξιε

1. 34 γνωρίζωμεν .

1. 36 πρὸς τῶν

ib. ἐζητημένον.

1. 37 ὅτι τῦτ᾽

1. 38 ἐπιμελῶς,

1. 52 ἀνελλειπῶς

205. 1. I δ' ἔτι

1. 5 λαβεῖν,

1. 6 ὅμως

-ib. * *

1. 31 * *

1.33 * *

1. 36 * *

49. 1. 3 **

1. 5 ἔχης

- ib . * *

1.8 **

1. 10 **

-

ib. ἐζητημένων

– ib . ὅτι τὶ

1. 11 ἐπιμελῆς

1. 20 **

defunt. D.

τριγώνω τῶ Ε ὡς ὑπόκειται λέγω ὅτι ἴσα· ἐσὶν.

A. B. C. D.

defunt. D.

μείζων. Α. D.

deeft. D.

deeft. D.

ἔτι . Β. C. D.

ἐςὶν. Β. C. D.

ὑπεργασίας. D.

εὐχῆς. Β. εὐχῶς. D.

ἀξίως. Α.

γνωρίζομεν . Β. C. D.

καὶ τῶν. C.

ἐζητημένον. C. D.

ὅτι τὸ τὶ. Α. C. D.

ἐπιμελῶς. Α. D.

ἀνελλειπῶν . D.

δε τιωϊ. Α. B. C. D.

1. 7 ὑπ᾿

-ib. Eἶvay

1. 8 τὸ μέγεθος

1. 12 αὐτῇ,

ib. ἐσι

1. 13 τρίγωνον

1. 15 ἐδεμιᾶς

1. 17 ῥαδίαν

1. 29 ΓΗΔ'

206. 1. 13 EH
1 λδ β

-

ib. σε τι

λαβωσιν. C.

ὁμᾶ. Α.

deeft. D.

ποτὶ. C.

τι μέγεθος. Β. C. D.

αὐτὸ . Β. C. D.

deeft. A.

τὸ τρίγωνον. Β. C. D.

ἐδεμίας . Β. C.

ῥαδίως. D.

ΓΗ. Α. D.

EN. A.

β a B

ΑΔΜ ΘΥΝ πρὸς Μ ΤΥΘ. Α. Μ ΘΥΝ Μ

ΓΥΘ. C. ΑΔΜ ΘΓΝ πρὸς ΜΒ ΤΙΘ. D.

μείζων. Α. D. μείζον. Β. C.

1. 14 Μθυν πρὸς Μ γυθο

1. 22 μείζονα λόγον ἔχει ,

1. 28 ὀρθῆς ἐσὶ μή. Κείθω ἐναὐτῇ

ἴση, πρὸς τῷ Ε, ἡ ὑπὸ

ΓΕΜ· καὶ ἐκβεβλήθω ἡ

ΖΓ ἐπὶ τὸ Μ. Ἡ ἄρα ὑπὸ

ΛΕΜ,

1. 23 **

1. 24 * *

- ib . **

ib. **

- ib. * *

1. 27 * *

-ib.

1.28 *

1. 29 ἐδεμίαν

1.31 * *

45. 1.
1**

1. 20 **

– ib . μθΥΝ πρὸς μγΥΘ

1. 24 **

1. 26 **

defunt. A. D.



CODICUM 449PARISIENSIUM.

:

Edit. Oxon. Edit. Bafil.

Pag. 206. 1. 31 πλευρά ἐσι τῷ περὶ τὸν κύκ- Pag. 45. 1. 27 * *

207.1.

λον περιγραφομένα

2 δχογι
a

1. 1ο Μ δχπή

1. 18 τρίτον ὀρθῆς.

1. 19 ατνα

-

ib . ἡ δὲ ΑΓ πρὸς ΓΒ, ὃν αφξ

πρὸςψπ'. Τετμήθω

1. 20αφξ πρὸς ψπ΄.

1. 21 Τετμήθω

1. 23 ἄρα,

1. 25 ἄρα ἴση

1.33

1. 35 ΘΓ,

1. 36 εκδιδ

ib. σμ΄ .

208. 1. 1 διγ.

1.

1. 5 ξ

2 ἐλάσσονα λόγον ἔχει,

1. 15 στλς' πρὸς βιζ' δ'.

1. 16 καὶ δέκα οα΄. Καὶ ἡ περίμε-

τροςἄρα τὸ ἐε' πολυγώνε

1. 18 ἢ δέκα οκ'.

1. 19 Ὡς τε κῷ ὁ κύκλος ἔτι μᾶλ-

λον τριπλασίων ἐςὶ κὶ μεί-

ζων ἢ δέκα οα΄ .

1. 20 ἢ δέκα οα'.

1. 28 ᾿Αριθμός

ib. πολλαπλασιαζόμενος,

1. 31 δυναμένην

1. 35 ἡμᾶς

– ib . Ἐξὸν

1. 37 τρίτον

46. 1.

-

1 **

1. 3 μδχπη

1. 7 **

1.8 **

ib. * *

ib. **

- ib. **

1. 10 **

-ib. * *

1. 14 * *

1. 15 * *

1. 16 * *

– ib. ελκδιδ

ib. **

-ib. **

1. 18 **

-

ib. κατάλογον

1. 215ΤΙλς πρὸς μαζιβό
1. 22 **

1. 23 **

- ib. * *

1. 24 * *

–49. 1. 39 ἀριθμὸν

–ib. πολλαπλασιαζόμενον

1. 41 δύναμιν

1.43 **

ib. * *

1**

1. 2 ΕΖ καὶ ἡ

Codices Parifien.

τῷ περὶ τὸν κύκλον ἐςὶ . Α. Β. C. D.

δχογ. C.
a

ΜΔΧΠΗ. С.

τρίτω ὀρθῆ. Α.

τνα. Α.

defunt. A. D.

ΑΦΞΖ ΨΠ. С.

deeft. B. C.

deest . A. B. C. D.

defunt. B. C. D.

١٢٢٠ A' . D.

defunt. D.

ΕΤΚΔ΄ δ. Β. ΕΤΚΔέδ. C. D.

ΣΝ . D.

Δ' ιγ'α΄. Β. ΔΙγ α΄ . C. D.

defunt . A. B. C. D.

ΣΞς. Β. C.D.

καλάδον . Β. D. καλάomiſſo. C.

ΣΤΑς' πρὸς ΖΙZ 8. A. B. C. D.

defunt. A. D.

ἢ ὅν ο ια΄. Α. Β. C. ἢ θια. D.

defunt. D.

ἢ θια. Α. В. С.

In tractatu hocce pro τρίτον ὀρθῆς in

Edit. Bas . ſemper eſt τρίτο vel τρίτῳ

ὀρθῆ. D.

ἀριθμὸς. Β. C. D.

πολλαπλασιαζόμενος. Α. Β. C. D.

δυναμένην. Α. B. C. D.

ἡμῖν. Β.

ἐξῶν . Α.

τρίτο. C. D.

EZἡ . A. D. EZ Esay ἡ. B. С.

bis repetuntur hæc verba.

τρίτο. Α. C.

τρίτον ἄρα ὀρθῆ . Α. τρίτε ἄρα ὀρθῆς. C.

-

50. 1.

1. 39 ΕΖ· ἡ
-

ib . ὑπὸ ΓΕΖ,
- ib. **

1. 40 τρίτον
-ib. * *

1. 43 τρίτον ἄρα ὀρθῆς . 1. 5 **

1. 46 ἐπὶ τὸ Μ,
1. 6 **

1. 47 τῷΜ 1.7 ** τῶ Γ. C. D.

0

-209.1.7 M
1. II ** μέγεθα . D.

1. 8 ἀπὸ EZ 1. 12 ** EZ. D.

1. 11 ἀπὸ ΕΓ, 1. 13 ἀπὸ Ε

ἐπὶ τὸ Γ . C. D,

ἀπὸ ΕΓ. Α. B. C. D.

In MSS. 2359 et 2362 Multiplicationes quæ fubjiciuntur ad illuftrandas propofitiones, ſcribuntur (forte ad unius exemplaris

communis imitationem) more perturbate et fine ullâ curâ diviſionum limites ſervandi ; quamobrem earum collatio vifa

eſt et perdifficilis et infructuoſa, præfertim eo magis quia in MS. 2362 notantur ut falſe, lineis calamo ſuperductis.

1. 18 col. 1 αωλς

– ib. col. 2 ζχν
0

1. 19 col. 1 Μγχλέ

-ib . col . 2 υνθ'

1. 20

β

-ib . Μγυθ'

1. 25 Καὶ συνθέντι,

1. 28 zr,

1. 30 μείζον εἰσι

1. 36 δέδεικται ,

1. 38 δὲ
λδ

1. 40 ἔσαι Μθυν

1. 41 φζα ή

1. 44 φζαή

Y

210. 1. 4 col. 1 Με,8700

1. 3 col. 3 εφέβ

1. 4 col. 2ε βφρύ

-

-

0

1. 18 col. 3. ἐπεὶ ἐξελείπει ἄραΜβ.

1. 19 col. 1. αως

-

ib. col . 2. Ex
0

1. 20 col . 1. ΧΑΣ

- ib . 9.

β

1. 21 col. 2. ΜΥΘ

1. 22 **

1. 23 ZH

1. 25 μείζον εἰσὶν

51. 1. 2 δέδοται

1. 3 **

1.4 **

1. 5 ΦΖΑ ἴσον

1. 6 ΦΖΑ ἴσον

1. II col. 1. M,ε,δλο

-

ib. * *

ib.PN

1. 5 -ib . τρυθ'
- 1. 12 **

1. 7 col . 3θυκημ' δ' εδ'
-

1. 14 ΥΚΗ ζ' δ ΕΔ

0

ἐπὶ εξε [λείπει ἄραΜβ В.
σ

Δω Λε. Ε.

0

ΑΦΡΝГ. В. С.

Μ Γ,χας. C.

τρυθ. Β.τρνθ. C.
β

Μ,ΓΥΘ. Β. C.

defunt. A.

ZH ex corr. alt. man. ΖΓ. Β.

μείζον ἐςὶν. C. μείζων ἐςὶ . D.

δείκται. Α. δέδεικται. Β. C. D.

deest. A.

λδ

αΜΘΝ. D.

ΦΑή. C. D.

ΦΑή. Β. C. D.

εφέβζ. Β. C.

εδιλο Β. ειδύλ. С.

επ ΦΡΝ. C.

ΓΡΝΘ . C.

ΥΚΗζ γδ ΞΔ. Β. υκηζδέδ. C.

5U



450 VARIANTESLECTIONES

1

Edit. Oxon.

Pag. 210. 1. 12 τῇ ΘΕ .

-

1. 13 αρξβ ή

–ib. Γίνεται

1. 18 μορίε

1. 19 Μείζονες

-

ib. ἤπερ

1. 23 αροβ' ή'

ρλε

1. 26 Μ φλδ΄

-

Codices Parifien.Edit. Bafil .

Pag. 51. 1. 18 ** τῆς ΘΕ . Α.

ib.αρ ΞΒ ἴσορ ΑΡΞΒΗ. Α. D.

-

1. 19 * deeft. A. D.

1. 21 μόριον μορία. Α. Β. C. D.

1. 22 * *
μείζονος. Α.

-ib. ** deeft. D.

1. 24 ΑΞΒΗ΄

ξελ

-

1. 26 М ФЛДΕ' δ'

АРОВН . В. C. D.

ολε
ρλε ρλε

Μ φλδεξδ. Α. Μ ΦΛΔ Ξ΄ δ΄. Β. Μ ΦΛΑΣ

υλς

ΞΔ΄. C. Μ ΦΛΔ. D.

1. 28 ἔσαι

βλζ

- ib. Μ,γμγ ' δ

1. 29 αροβ'ή ἔγγισα

1. 27 ** x. D.

ρλζ βλζ

ib . м гамг

ib. APOB

ρλξ

MΜΑΜΓΞ δ'. C. Μ,Γ,ΑΜΓ5 EA. D.

ΑΡΟΒ η΄ ἔγγϊσα. Α. Β. C. D.

MULTIPLICATIONUM FORMULÆ PROUT INVENIUNTUR IN MSS. B. С.

ἡ ΕΓ,ΑΡΞΒή ἡ ΘΓΡΝΓ αροβή ἡ ΕΓαρξβή ἡ ΘΓΡΝΓ
αραβή า

ἐπὶα ρξβή ἐπὶ ΡΝΓ ἐπὶ αροβή ἐπὶ αρξβή ἐπὶ ΡΝΓ
ἐπὶ αροβή

P
5 ،

P ζ

ΜΜ ΜΑΡΚΑ Μαετ .Μ.Μ .Μβρκε ΜΜΜ ΒΡΚΕ
μαετ ΜμιΜβρκε

، d ، a a
a

Μ.Μσεβζ εβφον Μ.Μ ζειβζ Μ.Μεσιβζ εβφον Μ.Μ ζειβζ
5 β ξ

د

Z

Μ.Γτχραζ Μ.ζ,δορμηζδ Μετχρκ τρν θ Μζ, χρμηζδύ
β c.

Βερκδδ βεμδδ Β. βαρκΔΔ΄
Μτυ

Βρμδα

PKE BL σκε ιβιηζόδεδ ΡΚΕ' ΙΒ΄ΖΙ'έδ ρκειβιηςααξδ
ρλε

0
0

Μφλδιέδ Μελζτωοζέδ τὸ ἀπὸ ΕΘἴσον τοῖς Μελζτωοζέδ

ρλζ

τὸ ἀπὸ ΕΘἴσον τοῖς ἐλλείπει ἄρα τῦ ἀκριβῶς ἀπὸ ΕΓ ΓΑ ἐσὶνΜτ ἐλλείπει δὲ τὸ ἀκριβῶς
ελζ

0
0

ἀπὸ ΕΓΓΑ ἐςὶ Μ τ MEL ομγζέβ ML.

ΑΜ Γέρ

-211 . 1. 3 ὑπὸ

1. 7 ἔτι μορίε

1. 18 τῷ ἀκριβῶς

-

20, &c.

ή ΕΒ τλδδ

υ
3

ΜΜ ηρ

3P

ΜΜ,θα,ασοε

ἐπὶ βτλδδ

5

Col. 2. ut

in Edit.

Oxon.

βτλθό

ἐπὶ βτλθό

ξα

1. 40 * *

1. 42 *

52. 1. 3 **

η ΕΒ τλδΔ΄

ΜΜθα,ας,σε

ἐπὶ στλαδ

5

Μπρκ

deeft. D.

ἐπὶ μορία C. D.

τῆς ἀκριβῶς. Α.

Col. 2. ut

in Edit.

Oxon.

βτλθό

ἐπὶ βτλθδ

υξς α

υ 0

5

0 Z

MM
ηφ

ບ 2

P

ΜΜΜΜηφ

υ

ΜΜθβψοε

M070,50

B.
πατρκσισα

a

Μη,βψσοπαβδ'

φοεζεβδ'ις'

φμζ

MBL15

ἐλλείπει αρατῦ ἀκριβῶς

Φοεζίαις

Μη,ψκΓις΄

ἐκτέτων συνάγεται τὸ

φμΖ

ἀπὸ ΕΚ Μ,βρλβις

φιδ

κασφκσισα

Φοεζίαις

φνδ

ΜκψκΓις

ἐκ τέτων συνάγεται τὸ

φμζ

ἀπὸ ΕΚ. Μ βρλβις

-

-

。

MMal: ~

1. 37 ἡ δὲ ΕΓ, βτλδ' δ' καὶ ἔτι

μορίου

ib. μορίε τινός·

1. 38 μείζων

--212. 1. 3 ταύτης δὲ ἡμίσεια ἡ ὑπὸ

ΘΕΓ, ὡς τε μή ἐσί

-

1. 4 μή

1. 8 ΛΕΓ, 45

– ib. ὀρθῶν.

-

-

1

ΜΜΜΜηρ

ΜΜ,θψο

Μ,θλσος

a

Μκβψσοπαβδ'

ΦοεζεβΔ΄ ισ

φμζ

Μβεις15

52. 1. 17 **

-

ib. μορία

ἐλλείπει δὲ τῷ ἀκριβῶς

Μμαζ

1. 18 **

1. 22 **

1. 23 MH

1. 25 ΛΕΓ 45

-ib. **

defunt. C.

μορίς τινὸς . Α. D.

μείζων ἐσὶν . Α. C. D.

defunt. C.

μή. Α.

ЛЕГ ОВ . B. C. D.

ὁρῶν. D.

c.
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1

Edit. Bafil. Codices Parifien.

В. В. В. С. 45β. D.

Edit. Oxon.

Pag. 212. 1. 10 45. Pag. 52. 1. 26 **

1. 11 ΕΓ πρὸς τὴν ΓΛ,
-ib. * *

-

1. 15 ΛΜ ωρὸς ΑΓ,
-

1. 29 * *

1. 17 περίμετρος 1. 30 **

1. 18 δχπή· 1. 31 * *

1. 19 περίμετρος
- ib. * *

1. 20 Ἡ περίμετρος 1. 32 * *

-

1. 22 χέζι 1. 34 **

1.35 * *

ΕΛ πρὸς τὴν ΛΓ. Β. ΕΛ ποτὶ Λг . C. D.

ΛΜ ποτι ΑΛ. C. D.

περιδιάμετρος . D.
a

MΔΧΟΗ ΜΑΧОН. С. ДXQH . D.

περιδιάμετρος. D.

ἤπερ ἡ διάμετρος. B. C. D.

χέζε . Β. C. D.

ProL, eſt fere in MSS. ζ.

πολλαπλάσια. B. C. D.

-

1. 24 ἑπλαπλάσια

- ib. χέζι',

1. 26 περίμετρος

1. 37 Ἐπεὶ οὖν ὀρθὴ ἐσιν ἡ ὑπὸ

ΑΒΓ, τρίτον

σμγ

1. 43 M

६

1. 44 Μ ηύ.

ρπβ

1.45 M

μθ

-213.1.3 col. 1 MMм M

a

1. 4 col. 3 M

σμγ

1. 6 col. 1 Μ γχ

1. 8 -ib.

1. 12 ΗΓΒ

вΓ ἀπὸ ξ᾽ ἀπὸ ΑΓ,

- ib . * *
χξζέ. Β. C. D.

1. 36 * * τρίμετρος. D.

1. 42 * * τρίτον mutato inτρίτε

defunt. D.

ος

м. В. С. м. D.

MMY. D.

σπβ σπβ

1. 46 **

1. 47 **

1. 48 * *

53. 1. 5 *

1.6 **

σμγ

1. 8 Μγχ

1. 10 ΒΓ ἀπὸ τῷ ΑΓ

1. 14 * *

1. 17 * *

- ib. **

ως

ε

M. B. D. м . С.

P 5

Μλ, Μ

১

м. В. С.

puy

νθ

м. В. С.

Μτχ. Β. C.

ΑΓ ἀπὸ τῦ Γв. В. С.

ГВ. В. С. D.

deest. A. B. C. D.

deeft. A.

ἡ ΑΝ. Α. AH. D.

defunt. A. D.

1. 18 ὑπὸ

-

ib. ἴσας

1. 20 ἡ AH 1. 18 ή AH

1. 30 κὶ ἡ ΑΗ ἄρα πρὸς ΗΓ 1. 24 **

1. 32 ,γικά 1. 25 * *

7η pu

1. 33 Μ βτκα΄ .
1. 26 **

1. 34 L'
-

ib. **

1. 36 γιγ' δ' 1.28 **

ΓΚΑ. D.

иб

ρη

МВТКА. В. м,втк. С. м вТКА. С.

ΝΓΟΓΙδ. Β. C. vyd. D.

ΓΙΤς δ. В. С. ΠΙΤΣΑ. D.

MSS . B. С.

АН, ВЛА

ἐπὶ βια

ἡ ΗΓΨΠ ΓιΓζδ

αθε

MM ἐπὶ ΓιΓζδ

ρπ πα ε

70

мм 670 Μ.Μοαψψν

β
ξ

0 Μ ηϋ θλοας18

αφεα δ' ην B.

Μθρι

ωνζ

Dia

м,гока ψυβιεδή ις

TV

-

1. 38 * *

1.39 * *

ή αηβία η ΗΓ ΨΠ

κθε

ΓΙΓΖΔ΄

ἐπὶ βια MMS ἐπὶ ΓΙΓΙΔ΄

ρπ

Μθρι

βπια

ωνζ

Μ,Γκα

τα απο των ΑН НГ

τη

ε

Μ.Μοαφψν

ξ

ΟΜην θλοας12

αφεαιΔή' ις' ነር.

TV

Μβτκα

1. 41 РА АГ

1. 43 **

--

-

-

ib. * *

1. 44 * *

τα απο των ΑΗ ΗΓ

τη

Μβτκα

--214.1. 2 πρὸς τὴν

1. 4 НАГ

1. 7 НА, АГ

ΟΜβχπθις

ὑπερέχει τῷ ἀκριβῶς

1. 9 ἤπερ,ε7ο κδ'1' 8 πρὸς ψπ'.

Ως τε ἡ ΑΘ πρὸς ΘΓ,

ἐλάσσονα λόγον ἔχει ,

Μτξηις

Μβχπθις

καὶ τὴν . Β.

ὑπερέχει τῦ ἀκριβῶς

Μτξηις'

НА АГ. В. C. D.

НА АГ. В. C. D.

defunt. B.

1. 11 υνέ

1. 12 ιγ'.

1. 15γταθ΄ .

1. 16 Μ ζχ

Γνε. D.

1. 46 1ο ΚΘ

- ib. **

ІГ К. В. С. D.

τκθ. С. ,Γκθ. D.

μέροςμζχ. Α. D. μ.ζχ. Β. μέρος ΚΖх. С.
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MULTIPLICATIONES PROUT INVENIUNTUR IN MSS. B. C.

8」
d

ρπ Γ า

мммг

πλέ

ΜΜεβϋ

Μδη ΜΜΜ,η ριαθεια
το έδλβ

م56

ммм,г

πλδ

ηαχ

B 2

E

Μ.Μ.Μαςϋπη Μ ΟΒΗ

Γβ

ΜΜσβυ

θ Γα 6

Μ.Μ.συξ Μζα ΜΜ δτς ΜΓ Γβη ΜΜ συξ

6

Γβύξθ ησϋσμξδΜ κα
Γυξθ

γλβ
000 Γλβ

Μ τεθ

τλη

Μ τκθἐςὶ

ριαθ' πηη Γ Γηπα εθ'
ια

Γιαοβ η

βη αι Ης θρκα

B.

Μ τκθ

τέτοις ἴσον τὸ ΑΑΓ

τλη

Μ ΤΚΘἐςὶ

Γλη

Μα εναΓοερ ἐγγὺς

Μδη

nax

ε

Mx

P
π Γ

Μ.Μ.Μη ριαθλιά
πεδλβ 0

ΜΜΜ αξυπη Μ ΟΒΗ

гс

ΜΜατς ΜΓΓβη

6

πους μέδΜ κα

0 00

ριαθπ η Γ Γηπα εθ

ια

σια οβ η

77 αι

C.

Edit. Oxon.

pa

Pag.214. 1. 47 M

-

ὑπερέχει ἄρα ὁ ἀκριβῶς

1. 48 ὑπερέχει γὰρ τὸ ἀκριβῶς, τὸ
0

ἀπ᾿ αὐτῆς, Μ ιβ' γ'λε.

-215. 1. 3 col . 2γχτέ

1. 4 col . 1ζμπ' τέλε

1. 5-ib. δμθ'

1. 8 col. 3 λ .

1. 18 αὐτῆς τῶ

1. 23 col. 1 βτλγ' γ'

1. 25
-

a

ib. Μ βξλέα 'δτος'
a

Μεδομθαλ' δ'

1. 26 col. 3 L'al'd

1. 27
-

υς

ib. Μθος' ις'
0

-

-

ΓΚΑ ἐγγὺς

Edit. Bafil.

-

54. 1.19 **

-ib. defunt

1. 23 **

1. 24 * *

1. 25 * *- et drN

1. 27 **

1.33 **

1. 38 Β΄ΤΛργ

1. 40 * *

1. 41 * *

βαι Ηςθρκα
τλη

·ΜασναΓοερε ΓΓυς

ὑπερέχει δὲ τῷ ἀκριβῶς

ΤΚΑ ἐγγὺς

Codices Parifien

८०

м. В. С. м. D.

ὑπερέχει γὰρ τὸ ἀπ᾿ αὐτῆς τοῦ ἀκριβόῦς Μ

ίβήλς. Α. R. C. D.

γατζ. C.

L τξας. C.

Aмо. С.-funt ut in Edit. Oxon. in

col. 2.

λγ. Β. C.

αὐτῷ τῆς. Α.

βτλζγ΄. Β. C.

a

βχλιας,δτης θιδ. Β. Μ βχλα,ε,δες

७८४. C.

Lard. B. C.

ΜθεεςLLις. Β. C.

UC

1. 429 42115

1. 44 МІГ к

1. 45 ἡ ΑΓ μείζονα

1. 46 Ξς πρὸς Ες πρὸς

1.47 **

1. 48 **

1. 49 **

1. 2 **

**I

1. 3 **

-

ib. ἐσαφηνέσησαν

1. 4 * *

1. 10 τῶν ιθ΄

1. 19 * *

1. 34 * *

1.35 **

1. 36 * *

-ib. **

ib. **

1. 37 **

1. 38 κώνων

1. 40 μὲν κεχωρισμένων

1. 41 ὅπερ

1. 42 ἀπὸ θ᾽ ὁμολογηκότες

15

1. 44 ἐμφανίσαι

1. 11 **

1. 13 ἴσαν ἴσα

1. 15 **

1. 29-ib . Μ. ιγ΄ κnd

1. 31 ἡ ΑΓ πρὸς ΓΑ, μείζονα

1. 32 ξ5' πρὸς

1. 35 πλευρά,

1. 36 κύκλε

1. 37 ἐσι

1. 38 δέκα έβδομηκοςομόνων ·

1. 41 δέκα έβδομηκοςόμονα

1. 42 ἐν ἐνεχώρει,

1. 43 ἔσαφηνίθησαν

216. 1. 1 Ὡκυτοβόῳ,

1. 11 τῶν κβ΄.

1. 23 Εὐτοκίς ᾿Ασκαλωνίτε Ὑπό-

μνημα, εἰς τὴν᾿Αρχιμήδες

τῷ Κύκλο Μέτρησιν· ᾿Εκ-

δόσεως παραναγνωσθείσης

τις Μιλησίῳ Μηχανιχῷ Ι-

σιδώρῳ , τῷ ἡμετέρω δι-

δασκάλῳ.

1. 25 τῷ ἡμετέρω

217. 1. 1 ποτὶ Κώνωνα

1. 5 καὶ

1. 11 ἀρχῶ

1. 13 λαθών

1. 14 κὶ ἄδηλα

1. 15 εὑρὼν,

– ib . ἐξευρών,

1. 16 Γεωμετρίαν.

218.1. Ι Κώνωνος

1. 5 εἶμεν κεχωρισμέναν,

55. 1.

1. 21 **

81. 1. 28 **

1. 30 **

мг/х. В. С.

ut in Edit. Oxon . A. B. C. D.

Ες πρὸς . Α. C. D.

πλευρὰς . C. D.

κυλίνδρα . Α.

deeft . A.

δεκαεβδομοκοσομόνων. C.

δεκαεβδομοκοςόμονα. C.

ἐγχωρεῖ. Β. ὧν ἐγχωρεῖ. C.

ἐσαφηνίσθησαν . C. D.

ὠκυτοβίω. Α. D.

τῷ ΙΘ. C.

defunt. D.

ἡμετέρω . C.

ποτϊκώνων . Α.

deeft. A.

ἀρχεῖ. Β.

λαῶ. Α.

ὠκϋτοκίω. Β. C.

ἀδηλα. Α. Β. C. D.

εὑρεῖν. Α.

ἐξεῦρεν . Α. D.

γεωμετρίας . Α. Β.

κώνωνος . Α. D.

μὴ κεχωρϊσμένα. Α.D. μὲν κεχωρισμένα. Β.C.
ὅπως. Α. Β . C. D.

ἃ ποθ᾽ ὁμολογηκότες. Β. C. ἅποθομολογη-

κότες. D.

ἐμφανίξω. Β. ἐμφανίξαι. C. D.

1. 6 ὅπως

1. 7 οἱπόθ᾽ ὁμολογηκότες

1.11 ἐμφανίσω

1. 26 τῷ δοθέντι τμάματι σφαίρας
82. 1. 6 **

1. 35 μὲν τῶν μὲν ὧν τῶν. Α. B. C. D.

1. 38 εἰς ἄνισα, εἰς ἄνισα. Α. B. C. D.

1. 41 έσι. deeft. B.

repetuntur hæc verba. D.

1



CODICUM 453
PARISIENSIUM.

Edit. Oxon.

Pag.218.1. 43 εἰς ἄνισα

1. 46 Τὸ γὰρ μείζον τμᾶμα

1. 47 τᾶς σφαίρας πολὶ τὸ ἔλαοσον,

1. 48 ἐλάσσονα μὲν ἢ διπλάσιον.

219. 1. 8 ἐςὶ

1. 13 ἐπιψᾶνον

1. 14 ἀποτέμη τὶ

1. 2ο ἀποτμαθὲν

1. 23 ἀποτμαθέωντι

– ib. ὁποσοῦν

1. 24 ὀξυγωνίων κώνων

1. 25 αἴκα τὰ ἀποτέμνοντα

1. 31 ἕλικος

1. 33 ἐπίκοινον ἐχόντω

1. 34 ἀποδείξεις

1. 37 εὐθεῖα γραμμά

1. 42 ὑπὸ

1. 43 ἀπὸ καταςαθείσας

1. 44 κέντρω

220. 1.
1 περιφορά.

1. 6 ποτιλαφθέντος ὑπὸ τᾶς ἔλι-

κος, τὸ μὲν ἐν τᾷ τρίτᾳ

1. 7 ἐσσεῖσθαι

1. 1ο ἑξῆς ἀριθμὲς

1. 12 Τὸ δὲ ἐν τῷ πρωτᾷ περι-

-

ib. ἐσσεῖθαι,

φορᾶ ποτιλαφθὲν χωρίον

1. 13 τῶ

1. 14 ἐπὶ

– ib . ἕλικος

1. 18 γεγραφέωντι

1. 32 Τέτων

Edit. Bafil.

Pag. 82. 1. 15 ἴσαν ἴσα

-

1. 17 * *

ib. * *

- ib. * *

1. 25 * *

1. 28 * *

- ib. **

1. 31 ἀποτμηθὲν

1. 33 ἀποτμηθέωντι

1.33 **

1. 34 * *

– ib. ἔικα τὰ ἀποτέμνοντα

1.37 **

1. 38 ἐπικοίνων ἐόντα

1. 39 ἀποδείξειας

1. 40 ἐυθεῖαι γραμμαὶ

1.43 **

1. 44 * *

– ib. κέντρων

1. 49 * *

83. 1.
1**

1. 2 ἐσσεῖται

1. 3 **

-ib . **

1. 4 **

1. 5 τα

ib. * *

– ib . ἕλικας

1. 35 χρείαν

1. 38 ἀνίσαν

1.51 ΓΔ

1. 52 χρόνος

221. 1. 19 Β Δ

1. 23 ΖΗ, ΗΘ

– ib . καθαντινοῦν

1. 26 συνθείσαν

1. 31 αὐτῷ ἑαυτῷ

1. 38 τᾷ ΑΒ

–222. 1. 9 δοθέντων ὁποσοῦν

-

-

1. 14 μείζων ἔσαι πασᾶν

1. 15 περιφερειᾶν.

1. 20 ὑπερεχὰ,

223. 1. 3 ὃν ὰ ΒΘ ποτὶ τὰν ΘΗ .

1.7 **

1. 14 τῦτον

1. 16 **

1. 17 **

1. 24 ΑΓ

1. 25 * *

1. 38 **

1. 40 * *

- ib. * *

1. 41 * *

1.44 **

1. 48 τῶ ΑΒ

84. 1. 11 * *

1. 13 * *

ib **

1. 16 ὑπερόχος

1. 17 **

1. 19 * *

1. 24 ὑπὸ τὶ

1. 23 ἔσαφ

1. 26 μείζον

1. 34 ποτὶ

1. 44 τῷκέντρο 1. 27 **

1. 32 * *

Ἡ ἄρα ΖΘ ποτὶ τὰν ΘΚ

ἐλάοσονα λόγον ἔχει

1. 14 τᾶς περιφερείας 1.43 **

1.49 * *1. 26 δὲ κὴ ἀπὸ

1. 30 ποτὶ τὰν ΓΛ. Ὃν δὴ λόγου

ἔχει ὁ Ζ ποτὶ τὰν Η,

τοῦτον ἐχέτω ὰ ΚΓ

1. 32 ἐχέτω ὁ ΚΓ΄ ποτὶ μείζονα

-

1.51 * *

85. 1. I **

– ib. ἐχέτω τὰν

1. 5 * *

1. 18 **

1. 24 * *

1.40 **

1.50 * *

-86. 1. in marg .

86. 1. 3 ἀλλάλαν

1. 4 **

–ib. τῶν &

- ib. & KIIN

5X

Codices Parifien.

εἰς ἄνισα. Α. B. C. D.

defunt. C.

ἃμὲν ἢ. Β. C. D.

διπλασιόνα. В.

εἰσὶ . C.

ἐπϊψαυόμενον . A. D.

ἀποτέμνητι. Β.

τὸ ἀποτμηθὲν . B. C. D.

ἀποτμηθέντϊ. D.

ὅπως ἐν . D.

ὀξυγωνίῳ κώνω. С.

εἰ κατὰ ἀποτέμνον τὰ. C.

ἕλίκας. Α. C.

ἐπϊκοινωνέον . Β.

ἀποδείξεις. Α.

εὐθεῖα γραμμὰ. B. C. D.

ὑπότε . Β . C. D

ἀποταθείσας. Α.

κέντρον. Α. C. D. κέντρω. Β.

περιφερεία. Β.C. D.

repetuntur hæc verba. D.

deeft. C.

ἐσσεῖσθαι . C. D.

ἐξισαρίθμες . C.

defunt. A. D.

τε. Β.

περί. Α.

ἕλικος. Β.

περϊγεγραφθέοντι. Α.

τέτων . Β . C. D.

τὰς χρείας . Β.

ἴσαν. Α. Β. (margine alt. manu ἄνισαν)

C.D.

ΑΔ. Β. C. D.

ὁ χρόνος. Β. C. D.

ΒΔ γράμμας . D.

ZH. D.

τᾶς ΓΛ.

1. 33 Ἐχέτω πολὶ τὰν

1. 40 B K

224. 1. 5 ἔσω

1. 16 νευούσας

1. 28 ἀπὸ τᾶς

1. 36 ἔσω

1.50 ἄλλαν

225. 1. 2 ΞΙ, ΙΛ

1. 4 τᾶν

- ib . KI, IN

καθατοινοσῶν. Α.

συντεθεῖσαν . Α. B. C. D. fed in C. τ.

deletur.

ἀυτᾶ ἑαυτᾶ. C.

τα ΑΒ. Β .

δυὸ δοθέντων ὁποσῶν. Α. δυὸ δοθέντων ὁποσων

ν . D.

μείζων ἄρα. Α.

περιφερεῖαν. Α.΄

Inter tertiam et quartam propofitiones,

atramento rubro, fcribuntur hæc verba,

δέδεικται γὰρ ἐν τῷ α' θεωρήματϊ τῷ περὶ

σφαίρας κὶ κυλίνδρε . A. et in marg. B.C.

et τῷ ante περὶ mutato in τῶ. D.

ὰ ὑπεροχὰ. Β. C. D.

ἐσσεῖται . Β. ὧν. D.

μείζων, C.

ποτὶ. Α. D.

τῦ Κ κέντρο. C. D.

defunt. C.

τᾶς τε περιφερείας. C. D.

δὲ ἀπὸ. Α. C. D.

defunt. C.

defunt. D.

ἐχέτωσαν. Α.

кг. В. С. D.

ἔσωτε. C.

νεύεσαν . Β. C. D.

ἀπὸ τῆς τᾶς. С.

deest. A. D.

ἡ γὰρ ΚΓ πρὸς ΓΛμέιζονα λόδον ἔχει ὅπερ πρὸς

ΞΓ κὶ διὰ τῦτο μείζων ἐςὶν ἡ ΞΓ τ ΓΛ. Β.C.

ποτ᾿ ἄλλαν. Α. ἄλλαν. Β. С.

ΞΙΑ. C. D.

το.Α.

KIN. B. C. D. in margine. B. ἴσον γὰρ

τὸ μὲν ὑπὸ ΙΚ ΝΙ τῶ ὑπὸ ΞΙΙΛ ἐν κύκλῳ

γὰρ δυὸ ἐυθεῖαι τέμνεσιν ἀλλήλας τὸ δὲ

ὑπὸ ΚΙ ΓΛτῶὑπὸ ΚΕ ΙΛ τρίγωνον γάρ ἐσι·

τὸ ΙΚΛ. Καὶ παρὰμίαν ἦκται ἡΕΓἀνάλο

γον ὧν ἐσὶν ὡς ΙΝ πρὸς ΚΕ ἡ ΙΛ πρὸς ΑΓκαὶ

διὰ τῦτο τὸὑπὸ τῶν ἄκρων ἴσον ἐςὶ τῶ ὑπὸ

7μέσων et C. IKNI mutatis in KNM

et πρὸς inter IA et Ar omiſſo.



454
VARIANTESLECTIONES

Edit. Oxon.

Pag. 225. 1. 9 ὃν ά Η

1. 14 λόγον.

1. 21 ἔχει.

1. 26 ΞΓ

1. 44 τῷ μὲν

1. 5ο οὕτως

226. 1. 18 ἐσσοῦνται

1. 20 Ἔσω

1. 32 τριπλάσια ἐντὶ τῶν τετρα-
γώνων πάντων τῶν ἀπὸ

τᾶν Α, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ,

Η, Θ.

1. 38 δυσὶ

– ib . ὑπὸ

1. 39 περιεχομένοις

1. 40 ἴσα

1. 41 δυσὶ

1. 42 περιεχομένοις .

– ib . ἀπὸ τῶν Α, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ,

Η, Θ, κὶ τὰ

1. 44 Ο ποτιλαβόντα

1. 47 ἑκατέρᾳ

Edit. Bafil.

Pag. 86. 1. 7 δνή

1. 9 **

1. 13 ἔχει

1. 15 *

1. 28 *

1. 35 **

1. 44 * *

1. 45 * *

1.51 *

87. 1. 3 δυό

-ib. * *

1.8 **

Codices Parifien.

ἵνα Η. Α.

deeft. B

ἔχειν. Α. Β. C. D.

ΞΓ. D.

τὸ μὲν . Β. C. D.

deeft. B. C. D.

ἐσσεῖται . Α.

ἔσωσαν. Α.

defunt. A. D.

δυσὶ. Β.

ἀπὸ . D.

– ib. περιεχομένων περιεχομένοις. Β.

1.5 ** deeft. D.

1. 6 δυὸ δυσὶ. Α. Β. C. D.

– ib. περιεχομένων περιεχομένοις. Α. B. C. D.

1.7 **

defunt. D.

ΟΠ ὅτι λαβόντα. C. D.

1. 11 **. ἐτέρα. D.

1. 14 * * ἴσα ἐντὶ τοῖς. Α. Β. D.

1. 16 * * ἀπὸ . D.

- ib. * * ἀπὸ. D.

1. 17 ** ἀπὸτε. D.

1. 19 * *

1. 10 τᾶς Δ, διὰ τὸ τὰν -

ib. * *

- ib . **

1. 23 ἴσον

-ib. **

-227. 1. 2 ἴσατοῖς

1. 4 ὑπὸ

1. 5 ὑπὸ

– ib . ὑπότε

1. 9 καὶ τᾶς

1. ΙΙ εἶμεν.

-

ib . τριπλασία

1. 29 **

1. 21 ἴσας

1. 33 Β, Γ, Δ,

- ib. * *

1. 34 Β, Γ, Δ, 1. 30 **

1. 32 * *

- ib. 1oy

1. 39 ὑπὸ

228. 1. 1 τᾶς μεγίσας

1. 9 ἐσσοῦνται,

1. 16 τῷδὲ

1. 28 Ἔσω γδ'

– ib . ὁποσαιῶν

1. 29 ἑξῆς κείμεναρ

1. 30 à j E Z

1. 31 άδὲ ΙΚ

1. 40 ταῖς μεγίσης

1. 44 **

1. 22 ἀπὸ τῶν

καὶ . D.

repetuntur hæc verba. D.

εἶμεν τᾶςΘ. Α. B. C. D.

ἴσας. Α. C. D.

τετραπλασία. D.

АВГ. А. C. D.

deeft. D.

АВГ. А. С. D.

ὑπὸτε. Β.

τῆς μεγίσης. Ε. τᾶς μεγίσας . D.

ἐσσεῖται . Α.

τῷ δὲ. C.T

ἔσωσαν . Α. ἔσωσαν γὰρ. Β. C. D.

ὁποσαιῶν. Α. B. C.

ἐξησκημέναι . D.

defunt. D.

defunt. D.

τὰ Γ Δ. Α. D. τα ΓΔ. C.

τὸν λόγον. Α. B. C. D.

τετραγώνου · καὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ .
B. C. D.

1. 48 τῶ

88. 1. 3 *

-

ib . ὁποσῶν

1. 4 **

- ib . * *

-

ib. **

1. 5 **

1. 18 *

1. 20 *

1. 32 τὰν ΓΔ

229. 1. 4 λόγον

1. 6 τετραγώνε˙ κὶ τὸ ἀπὸ

1. 9 νὰτὰ ἀπὸ τᾶν

1. 16 συναμφότερα

1. 18 ἐκδείχθη

1. 21 τετραγώνων

1. 29 ἴσον

1. 37 τᾶς ΒΦ,

1. 44 ГО

1. 50 ἀπὸ τῶν ·

230. 1. 3 τετράγωνα

1. 18 ἀναγραφέωντε

1. 20 εἴδεα πάντα

1. 21 τῷ ἴσῳ

1. 35 ἑαυτὸ

καὶ τὰ ἀπὸ τᾶν . Α. Β. C. D.

1. 27 * * τὰ συναμφότερα. A. B. C. D.

1. 28 Κ.Α δειχθή κατδειχθῆ. Α. καταδειχθῆ. D.

1. 29 * * τῶν τετραγώνων . Α. Β. C. D.

1.33 ** σα. C. D.

1. 37 ** τᾶν ΒΦ. Β . C. D.

1.40 ** ΓΘ. Β. D.

1. 42 ἀπὸ τῶν

1. 43 * *

89. 1. Ι ἀναγραφέντι

2**1.

ib. ἴσω

1. 32 ἰσοταχέως 1. 7 **

1. 9 **

1. 38 μένον 1. 10 **

1. 42 τᾷ πρώτα 1. 12 τᾶ πρώτα τα

1. 45 διανύση, 1. 13 διανύσει
-

231.1 . 9 γεγραμμέναν
1. 22 **

1 **

1. 9 ποτιπιπιόντων

1. 16 **

ib. * *

- ib. * *

90. 1.

1.6 **

1. 25

-

**

ἀπὸ. Α.

τὰτετράγωνα. D.

ἀναγραφέωντϊ. Β.

εἰ δὲ ἅπαντα. C. D.

τῶ ἴσω. Α.

ἰσοταχεῖ. Α. C. D.

ἑαυτῶ. Β. C.

μὲν. D.

τᾶ πρώτα. Β. C. D.

διανύση. Β. C. D.

γεγραμμένα Α. ὁποιαοῦν γεγραμμένα. C.

ὁποῖα ἓν γεγραμμένα. Β. ὁποιῶν γεγραμ-

1. ΙΙ ὁποιαιοῦν,

1.21 τᾶς ΑΒ

1. 50 περιέχοντι

– ib. ποι᾽ ἀκάλας.

232. 1. 1 διπλασίαι

1. 3 διπλασίας.

1. 5 Θ, Α

1. 6 τι

1. 23 * *

1. 27 τὰν ΑΒ

1. 46 περιέχεσιν

ib. ὑπὸ τ᾿ ἀλλάλας

1. 47 διπλασίας

1. 49 διπλασίας

1.51 * *

- ib . гн

1. 8 EZ

1. 17 τᾶν

1. 22 ποτιπιπκλέτων

1. 33 Φερόμενον

1. 45΄ Αἴκαποτὶ

1. 46 ποτιπίπλωντι

233. 1.

1. 5 ποτιπιπτέίτωσαν

1 μεθ᾽ ὅλας

ib. ποτιπίπιόνωντι

1. 27 **

1. 28 ποτιπίπιοι

-μένα. D.

ὑποσαιῶν . C. D.

τᾶς Α Β. Β.

περϊέχοντι . Α.

ποτ᾿ ἀλλάλας. Α. C. D.

διπλασίαι. Β.C. D.

διπλασίαν Β. C. D.

ΘΑ. Β. C. D.

deeft. C.

ΓΘΗ . Α. В. С.

EH margine manu eâdem. EZ. B.

τὰν δὲ. Β.

ποτίπίπλων τῶν. Α.

περιφερόμενον. C.

εἰ δὲ κατὰ. Α. C. D. εἰ δὲ κὰ. margine al-

terâ manu. ποτὶ Β.

ποτϊπίπλωντι . C. ποτιπίπιον τι. D.

καθ᾿ ὅλας. Α.

σοτϊπιπτόντων . Β. ποτϊπίπτωντι . C.



CODICUM
455

PARISIENSIUM.

-

Edit. Oxon. Edit. Bafil.

Pag. 233. 1. 11 ποτὶ ΘΚΗ μεθ᾽ ὅλας τᾶς Pag. 90. 1. 31 * *

-

τῦ κύκλο περιφερείας .

1. 22 αὐτῷ

1. 27 δειχθήσεται ,

1. 28 ποτιπεσῶντι

1. 30 αἱ εἰρημέναι περιφέρειαι

1. 35 ὁ ἑνὶ ἐλάσσων

234. 1.· 7 τὰν

1. 8 ἐν τοῖς

1. 12 τὰς μὲν ἐν τοῖς προαγομέ-

νοις μείζονας

1. 13 τὰς δὲ ἐν τοῖς ἑπομένοις

ἐλάσσονας

1. 21 ὄν· Ἔσω γδ, εἰ

1. 37 Ὃν δὲ ἁ ΣΗΚΘ περι-

1. 44 δὲ

φέρεια ποτὶ τὰν ΗΚΘ

περιφέρειαν,

1. 46 συμβήσεται.

235. 1. 18 περιφέρεια

1. 22 ΔΝΤΡ κύκλο περιφέρειαν

1. 42 Ὁμοίως δὲ δειχθήσεται , καὶ

αἴκα τᾶς ἐν ὁποιαῶν γε-

γραμμένας ἕλικος ἐπι-

ψαύη

•236. 1. 5 & ΑΒΓΔΟ

1. 3ο ποτιβαλεῖν·

–ib. τὰν

1. 48 ἄρα

1. 52 8 ΘΗΚ.

237. 1. 50 ἀρχᾶς

238. 1. 16 γεγραμμένα

1. 17 λόγον

1. 26 ἔχειν

1. 39 διπλασίαν τοῦ ΤΜΝ

239. 1. 5 ἐπιψαύη

1. 10 αὐτῷ

1. 18 τᾷ

1. 24 πραγεμένα

1. 25 τᾶς περιφερείας ἀπὸ τὸ

σαμεία τοῦ ἐν τῷ ἀρχᾶ

1. 29 ΔΕΖ

1. 34 ὀξθά
:

1. 37 Ἔσω εἰ δυνατὸν, πρότερον

μείζων. Λελάφθω δε τις

ἁΛΑτᾶς μὲνΖΑ εὐθείας

ἐλάσσων,

1. 44 ἐσιν ἀπὸ τοῦ Α ποτιβα-

λεῖν

1. 49 ΑΛ.

240. 1. 1 ἰσὶ

1. 4 ἢ άΔΡ

1. 10 Ὃνἢλόδον ἔχει ὁΚΜΡ πολί

τὰν Κ.ΜΔ περιφερέιαν,

1.11 KMP

1. 17 ἐσὶν

1. 26 τᾶς

1. 27 ἀπὸ

1. 31 περιφορᾷ

1. 32 κατασκευαθέωντι ·

241. 1. 2 & τομέως

1. 3 τὸ τομέως

1. 4 Καὶ ἔσω γεγενημένος ὁ το-
μεὺς ὁ ΑΘΚ ἐλάσσων ξ

προτεθέντος

1. 5 Διηξήθωσαν δὴ ὖν

1. 9 ἀχθῶντι.

1. 14 ἔς᾿ ἂν

– ib. τὰ ΘΑ κατὰ τὸ Ο, α

ом,

1. 19 ON

1. 20 ἔς τ᾿ ἂν ΘΚ

-

1. 41 * *

1. 45 * *

1. 46 * *

-- ib. εἰρημέναι

1. 49 ὁ ἐλάσσων

91. 1. 10 τὰ

1. 11 ἐντὸς

1. 14 * *

-

1. 16 **

1. 20 ὃν ἔσω γὰρ

1. 32 * *

1. 33 in marg.

1. 36 * *

1. 37 * *

1. 48 περιφέρειας

1. 49 ΔΗΤΡ κύκλο περιφέρειαν

92. 1. 13 * *

1. 25 * *

1. 41 ποτιλαβεῖο

– ib . τὰν τῶν

93.1. 3
**

1. 5 **

1. 43 * *

1.51 * *

94. 1.
1 **

1. 7 ἔχει
1

!

1

1. 15 διπλασίαν τῦΜ

1. 37 ἐπιψαύει

1. 39 * *

1.43 **

1. 46 προαγευμένα

1. 47 **

1.48 **

1.50 * *

-

95. 1.

-

1 **

1. 8 ἐςὶν ἀπὸ τὸ Α ποτιλαβεῖν

1. 15 * *

1. 18 * *

1. 21 καὶ ὰΔΡ

1. 25 * *

ib . KMN

1. 26 **

L30 **

ib. **

1. 32 * *

1.33 **

1. 43 **

1. 44 * *

- ib. **

1. 45 διαιρήσθωσαν δὴ ἦν

1. 47 ἀχθῶσι

1. 49 καὶ συμπεσεῖται τᾶ

–ib. ἔσαι κἂν

1. 50 τᾶ Θ Α καλὰ τὸ Ο Α ΟΜ τὰ ΘΗ κατὰ το Ὁ ἀ ΟΜ. C. τὰ ΘΑ καλὰ

1.51 **

96. 1. 1 ἔσαι καὶ

1. 21 τῷ κύκλω

1. 29 ἐς τ᾿ ἂν

1. 45 λέλαπται

1. 47 μείζων

1. 52 ἐλάσσονι

242. 1. 4 ὑπότε

1. 15 ά δὲ Ε Α ά δευτέρα εὐθεῖα

τᾶν ἐν τῷ ἀρχᾷ τᾶς σε-

ριφορᾶς.

ib.

1. 4 **

1. 21 **

**

1. 22 * *

1. 25 ἐλάσσον εἶμεν

1. 28 ὑπὸ

1. 42 **

Codices Parifien.

defunt. A. D.

ἑαυτῶ. Β. C. D.

δέδεικται cum parvo hiatu. C.

ποτιπίπλοηι . A. D.

αἱ εἰρημέναι περιφέρειαι . Α. C. D. αι εἰρην

μέναι. Β.

ἐν ἐλάσσονι . Α. D. ἑνὶ ἐλάσσων. Β. ἐν ἐλάση

σων. C.

τὰν . Β. C.

ἐντῷ. Α.

τὰν μὲν ἐν τοῖς προαγομένοις μείζονα . Β.

τὰν δὲ ἐν τοῖς ἐπομένοις ἐλάσσονα. Β.

ὕτως ἔσω γδ εἰ . Α. C. ὕτως ἔσω γδ. D.

defunt. C.

ἐν τῷ ίδ. Β. ἐν τῷ ιδ΄ . C.

deeft . C. D.

συμβήσεσθαι . Β.

περιφέρεια. Α. B. C. D.

ΔΗΤΡ κύκλου περιφέρειας. Β. ΔΗΤΡ κύ-

κλες περιφέρειας . C. D.

alterâ manu in marg. A. ἐντᾶυθα α

ΑΒΓΔΘ. Β. ά ΑΒΓΔО. С.

& ΑΒΓ. D.

ποτιβαλεΐν. B. C. D.

τῶν. Δ.

deeft. C. D.

defunt. C.

ἀρχᾶς καὶ . Α. C. D.

γραμμά. Β.

deest. A.

ἔχειν. Β.

διπλασίαν τῷ MN. A. M. D.

ἐπιψαύη . Β. C. D.

deeft. A.

deeft. D.

προαγεμένα. Α.

defunt. C.

AEZ. A.

ὀρθὰν. Α. D.

defunt. A. D.

ἀπὸ τὸ Α ποτιβαλείν . D.

defunt. D.

deeft . D.

άΔΡ. Ε.

defunt. C.

KMP. B. D.

deest. A. D.

deeft. B.

καὶ . Α. Β. C. D.

περϊφορᾶς. Β. C. D.

καλασκευασθέντϊ. Α.

τῦτο μὲν ὡς. C.

τῦτο μὲν ὡς. C.

defunt. A. D.

διαιρείσθωσαν δὴ αἱ. Β.

ἄχθωσαν. Β.

defunt. A. B. C. D.

corr. in marg. manu ead. is᾽ ἄν. Β.

το Ο α ΟΜ D.

ΘΚΗ. С.

καὶ. Α. D. ἐς᾽ ἄν. Β.

τῷ κύκλο τὰ Θ Κ.

ἐς᾿ ἂν . Β. C.

λέλειπαι· В.

μείζον . Β. C. D.

ἐλασσονί . Β.

ὑπότε. Β.

defunt. D.

:

१

:

:



456
VARIANT

ES
LECTIONE

S

1

Edit. Oxon .

Pag. 242. 1. 20 AH, ZI

-

1. 31 τᾷ

1. 35 Μεῖζον γὰρ ἐσσεῖται τᾷ

ὑπεροχᾷ ἃ ὑπερέχει ὁ

ΘΚΑ.

1. 39 καὶ πάλιν τὸ λαφθὲν χω-

ρίον μεῖζον εἶμεν πῦ ἐγγρα-

φέντος χήμαλος παντὸς τῶ

προτεθέντος χωρίς

1. 40 χήματος παντὸς

1. 47 ὡς τε τὸ

1. 48 εἶμεν

–ib. ἐλάσσονι παντὸς τὸ προτε-

θέντος χωρίω ·

243. 1. 3 τὰν ἀρχὰν τᾶς ἕλικος,

1. 4 τᾶν ἀπὸ τοῦ περάτος τὰς

ἕλικος

1. 8 μεῖζον

1. 18 ΕΘΑΖ δίχα τεμνομένων,

1. 22 ΘΑΚ

1. 28 τὸ Θε

ib. ἕκασαν

1. 33 Καὶ τὸ περιγεγραμμένον

1. 36 ἐσιν,

1. 38 ως

1. 47 ΑΒΓΔΕΘ,

244. 1.

1. 3 ἔλασσον,

2 η κύκλω.

1. 94

1. 12 ἐλάχισος δὲ ὁ ΘΕΟ. Δῆ-

λον οὖν τὸ περιγεγραμμέ

1. 13 οὖν

νον χῆμα

1. 15 κύκλω.
A

1. 18 ἐς τ᾽ ἂν

1. 25 ἐλαχίσα

1. 28 ταύλαις,

1. 35 οἱ τομέες

1. 49 ὡς τε

1.50

245. 1. 2 ἐλάσσων
3

-ib. v,

Edit. Bafil.

Pag. 96. 1. 46 ΓΗΖΙ

97. 1. Ι τὰ

-

1. 3 μείζων γὰρ ἐσσεῖται ὁ ὑπε-

ροχὰἱ ὑπερέχει ὁ ΘΚΑ

1. 5 * * οχήμαλος παλὸςomiſſo

1. 6 defunt.

1. 9 **

1. 10 * *

ib. **

1. 14 * *

–ib. * * περάτος mut. in πε-

ράτων

1. 16 μείζων

1. 19 ΘΑ δίχα τεμνομένων

1. 20 **

1. 24 τὰ Θ

1. 25 ἕκατα

1.31 * *

1.34 **

1. 36 * *

1. 41 ΑΒΓΔΘ ·

1. 43 ἴσω κύκλω

1. 44 ἐλάσσων

1. 47 ἴσος

1. 48 * *

- ib. **

1. 49 * *

- ib. **

1.51
**

1. 5 ἔς τ᾿ ἂν

1. 11 ποτιπίπιεση, ὧν ἐσι μεγίσα

μὲν ὁ ΘΑ, ἐλαχίσα δὲ

ἀΘΕ, καί ἐσιν ὁ ἐλα-

χίσα ἴσα τὰ ὑπεροχᾷ.

Ἐντὶ ἢ καὶ ἄλλαι τινὲς

γραμμαὶ ἀπὸ τῦ Θ ποτὶ

τὰν τῷ κύκλω περιφέρειαν

ποτιπίπιεσαι τῷ μὲν

1. 20 ἀναγεγράφονται

1. 47 τῷ β΄ κύκλο.

246. 1. 1 Ἔσω ἕλιξ, ἐφ᾿ ὡς ἁ

ΑΒΓΔΕ, ἐν τῷ δευτέρᾳ

πέριφορα γεγραμμένα

1. 6 ἔσω,

1. 19 αὐτοῦ ποτὶ τὰν ἐκ τοῦ κέκε

тра

1. 30 γεγράψαι

1. 33 ᾧ ὑπερέχει

1. 36 ΘΟΛ.

1. 38 ποιῶσαι

– ib. ἔς τ᾽ ἂν

1. 41 ποτιπίπλεσι ,

1. 45 μιᾶ ἐλάσσονες ἑαυτῶν,

1. 47 ἀπὸ τῶν ἴσαν τὰ μεγίσα,

καὶ ἀπὸ τῶν τῷ ἴσῳ ἀλ-

λάλαν

1. 48 ὑπερεχεσᾶν, χωρὶς τῷ ἀπὸ

τᾶς ἐλαχίσας. Οἱ ἄρα

τομέες οἱ ἀπὸ τῶν ἴσαν

τὰ μεγίσᾳ ποτὶ τοὺς το-

μέας τοὺς ἀπὸ τῶν τῷ

ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχεσᾶν .

χωρίς

–247. 1. 4 τοῖς μὲν τομεῦσι

1. 5 ἀλλάλαις

1. 6 AZHI

1. 15 AZHI

1. 45 ἔς τ᾿ ἄν

1.51 μια

– ib . ἑαυτᾶν,

-248. 1. 8. τρίτον μέροςτῶ

Codices Parifien.

ΑΓΗ ΖΙ . A. C. D.

τῷ D.

defunt. D.

98. 1. 2 **

1. 12 **

1. 28 **

1. 30 * *

1. 35 **

-ib. *

1. 38 *

1. 42 ποτιπίπτεσαι τῶ μὲν

1.43 * *

99. 1. 6 **

ib. defunt.

1.9 **

1. 28 **

1.33 **

1. 34 * *

1. 36 **

1. 37 *

– ib . ἐς τὰν

1. 39 ποτιπίπλεσιν

1. 40 μιὰ ἐλάσσων ἑαυτῶν

1. 41 * *

1. 42 ὑπερεχωσᾶν χωρὶς

1. 44 τοῖς μὲν τομέσι

1. 45 αλλάλας

- ib. AZH

1. 50 AZH

100. 1. 23 ἐς τὰν

1. 29 μία

1. 30 αὐτῆ

1. 34 τρίτος τῶ

defunt. C.

σχήματος ἐλάσσονι παντὸς. Α. Β. D.

ἔσω τὸ. C. ἔσω δη. D.

εἶναι . C.

defunt. C.

defunt. D.

defunt. C. τὰν ἀπὸ τῶν περάτων τᾶς ἔλι

κος. D.

μείζον. Α. D.

ΘΑΖ δίχα τεμνομένων. Α. Β. ΘΑΖ δίχα

διατεμνομένων. C.

μένε. D.

ΘΑΚ τῷ . Β. C. D.

τῶΘ. Β.

ἑκάσας. Β.

defunt. D.

deeft. D.

ὥσε. Β. C. D.

ΘΑΖ δίχα τεμνο-

ΑΒΓΔΕΘ. Α. Β. C. D.

5κύκλω. Α. Β. 4. C. y. D.
ἐλάσσον . Α. B. C. D.

5. Α. Β. 4. C. г. D.

defunt. A. D.

ἐν ὅτι. Β.

5 κύκλε. Α. В. С.

ἐς᾿ ἄν. Β. ἐς τὰν. C. D.

ὰἐλαχίσα. Α.

ταύτων . C·

οἱ μὲν τομέες. Β. C. D.

ὡς. Α. D.

. D.

ἐλάχισος. Β.

ὖν ὅτι. Β.

ἐς᾿ ἄν. C.

ut in Edit. Oxon. τινὲς omiffo et AZHI

addito ante κύκλε. Α. Β. C. D.

ἀναγεγράφαται. Β.

defunt. D.

ut in Edit. Oxon. A. B. C. D.

ἔσωσαν. Β.

defunt. D.

περιγράψαι . Α. B. C. D.

ὦπερ ἔχει . D.

ΘΟΔ. Β. C. D.

ποιῶνται . Δ.

ἐς᾿ ἂν. D.

ποτϊπϊπλοντι. Α. ποτιπίπτεσαι. Β.

μῖα ἐλάσσων ἑαυτῶ. Α. D. μῖα ἐλάσσες ἐαυ-

τᾶν. Β.

defunt. A. D.

ὑπερεχεσᾶν· ἀπὸ δὲ τᾶς ἐλαχίσας ἐκ ἀναγρά-

Φεται· οἱ ἄρα τομέες οἱ ἀπὸ τᾶν ἴσαν τὰ

μεγίσα ποτὶ τῶς τομέας τῆς ἀπὸ τῶν τῶ

ἴσω ἀλλάλαν ὑπερεχισᾶν χωρὶς.Α.Β.C.D.

defunt. D.

ἀλλάλαις. Α.

AZHI. B.

AZHI . B. C. D.

ἐς᾿ ἂν , C. ἐς᾿ τὰν . D.

μίαν. D.

ταύτη, C. D.

τρίτον μέρος. Β. τρίτον . C.



CODICUM
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PARISIENSIUM.

Edit. Oxon.

Pag. 248. 1. 9 τοῖς μὲν

1. 12 οὖν

- ib. AZHI

1. 15 μέρος

1. 20 ΑΕ εὐθείας .

1. 29 κατὰ τῷ μὲν ἑνὶ

1. 33 τᾶς ἐκ τοῦ κέντρο τοῦ ἐλάσ-

σονος κύκλου τῶν εἰρημένων

ποτί

1. 50 τῶν ἀπὸ

1. 53 ἔσω τὰ Α, Ε.

249. 1. 7 ὅν

1. 8 ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ

τᾶς

1. 13 τὸ κέντρον

1. 14 τὸ Θ.

1. 36 ἐλάσσων

1. 43 ἐλάσσονες ταυτᾶν, τῷ δὲ

1. 44 ἀπὸ τοῦ Θ

250. 1. 25 ἐλάσσονι ,

1. 26 X

1. 28 μὲν

1. 29 ἐγγεγραμμένον

1. 45 τᾶς

1. 46 τὰς μεγίσας τᾶν τῷἴσῳ

1. 49 τᾶν ἴσῳ

251. 1. 1 Ως τε

1. 10 δ

1. 5 Οὐκ ἄρα ἐσὶν

1. 225

1. 35 Κ

–ib. ᾧ δεδείκνυται.

1. 36 Ἐπειδὴ

a

Edit. Bafil.

Pag. 100. 1. 34 τὸ μὲν τοῖς

1. 36 * *

ib. AZH

1. 37 **

1. 40 εὐθείας

1. 45 κατὰ τὰ μὲν

1. 46 deſunt

-101. 1. 4 τᾶ ἀπὸ

1.6 **

1.14 **

1. 16 **

1.21 **

1. 22 τᾶ Θ

1.33 **

1. 36 ἐλάσσονι ταύταντῶ

102. 1. 3
**

1. 37 ἀπὸ τῶ

1. 4 XE

1. 5 **

1. 6 γεγραμμένον

1. 18 * *

1. 19 τὰν μεγίσαν τῶ ἴσω

1. 23 ***

1. 24 * *

1. 26 ἐκ ἔσ

1. 29 * *

1. 36 * *

1.48 **

1. 49 ὦ δὲ δείκνυται

1. 50 ἐπεὶ δὲ

ον

Codices Parifien.

τοῖς μὲν. Α. Β. C. D.

deeft. C.

AZHI. C. D.

deeft. A.

ΑΕ εὐθείας. Α.

κατὰ μὲν ἐνὶ . Β. κατὰ μὲν ἐνὶ . C.

μενενί. D.

κατα

ut in Edit. Oxon. A. C. D. et τᾶς mu-

tato in τὰν. Β.

τᾶν ἀπὸ. Α. τᾶν ὑπὸ . D.

defunt. D.

ὃν ἔχει . Α. Β. C. D.

defunt. D.

τῶ κέντρω. Β. C. D.

τῶ Θ. Β. C. D.

ἐλάσσον . Α. B. C. D.

ἐλάσσων ταύταν τῶ δὲ . Α. C. D. ἐλάσσους

ταύταν τῶ δε . Β.

ἀπὸ τῷ Θ. Α. B. C. D.

ἐλάσσων. Α.

X4. C. D.

εἶμεν. C.

ἐγγεγραμμένον. B. D.

deeſt. B. C. D.

τὰν μεγίσαν τῶ ἴσω . corr. alt manu τᾶς με-

γίζας των ἴσω. Β.

τᾶν τῶ ἴσω. Β.

ἔσω. Α. D.

ἐκ ἄρα ἐσὶν. C. D.

deeft . D.

deeft. D.

Κκαὶ . Α.

ὡς δὲ δείκνυται . Α. D.

ἐπεὶ . Α. Β. C. D.

51 Inmarg. MS. hæc nota eft ὅτι ἢ ἡ Β ἕλιξ πρὸς ἢ Β κύκλον λόγον ἔχει ὃν Ζ πρὸς ΙΒ κὴ ἀνωτέρω δέδεικται ἐχ ἦτιον δὲ καὶ νῦν δι᾽ ἀριθμῶν

ἐπισῆσαι· ὅπως καὶ τὰ ἐφεξῆς ἐσπαρακολούθητα γένηται · ἐπεὶ γὰρ ἐδείκνυτο ἡ Β ἔλιξ πρὸς τὸν Β κύκλον λόγον ἔχεσα ὃν συναμφότερα τότε ὑπὸτ

ΒΘ ΘΑ καὶ τὸ τρίτον μέρος τοῦ ἀπὸ τᾶς ΑΒ πρὸς τὸ τετράγωνον τῆς ΑΒ, ὑποκείθω ἡμῖν ἡ ΑΘ μονάδων οὖσα 15Β · δῆλον τὴν ΒΘ γίνεθαι

ΜΑΒΓ· ἐςὶν ὖν τὸ ὑπὸ ΒΘ ΘΑ Μ ΦΙΒ · τὸ δὲ τρίτον τῶ ἀπὸ τῆς Β Α μονάδων ΠΕΓ᾿ ὁμὲ γίνονται Μ ΦΑΖ Γ΄ τὸ δὲ ἀπὸ ΒΘ Μ,ΑΚΔ κὴ ἔχει

τὰ ΦΑΖΓ΄ πρὸς ,ΑΚΔ λόγον ὃν ἐπτὰ πρὸς ΙΒ : Β.

Inter paginas 230 et 231Codicis 2361 inferitur folium, tres notas continens,quas proxime ſubjungimus.Ὅτι ἢ ω' ἔλιξ πολὶ τ ω'κύκλου

ἔχει ὃν Ζ ποτὶ ΙΒ κὶ ἀνωτέρω δέδεικ)· ἐχ ἦτιον δὲ κὶ νῦν ἐξ ἀριθμῶν ἐπισῆσαι , ὅπως καὶ τὰ ἐφεξῆς ἐσπαρακολούθη τὰ γένηται · ἐπεὶ γὰρ ἐδείκνϋτο

ἢ ω ἔλιξ ποτὶ τὸν ω' κύκλον λόγον ἔχεσα, ὃν συναμφότερα τότε ὑπὸ τῶν ΒΘ ΘΑ καὶ τῷ τρίτου μέρους τῷ ἀπὸ τῆς ΑΒ ποτὶ τοξι τῆς ΑΒ' ὑπο-

κείθω ἡμῖν ἡ ΑΘ μονάδων ἔσα Ισω· δῆλον, τὴν ΒΘ γίνεθαι Μ ΑΒ· γίνεται ὖν τὸ ὑπὸ ΒΘ ΘΑ Μ ΦΙΒ τὸ δὲ τρίτον τῷ ἀπὸ τῆς ΒΑ ΜΠΕΓ

ὁμοῦ γίνονται ΜΦΙΖΓ ·́ τὸ δὲ ἀπὸ ΒΘ ΜΑΚΔ καὶ ἔχει τὰ ΦΖΖ Γ΄ ποτὶ ,ΑΚΔ λόγον ὃν ἐπτὰ ποτὶ ΙB. Secunda fine referentia, τὸ δὲ

ἀπὸ τῆς ἐκ τῶ κέντρο τῷ ω΄ κύκλο Μ,ΑΚΔ᾿ τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ἐκ τῷ κέντρο τῷ α΄ κύκλο ΜΣΝς· κὴ ἔχει ποτὶ ἀλλήλα λόδον ὃν ΙΒ ποτὶ Γ τὰλοιπὰ

δῆ φανερά· συνάδες γδ ἐν τῷ δι᾽ ἴσε· κὴ διελόλι. tertia cum referentia ad p. 103. 1. 6. Ed. Baf. Δῆλον ὅτι ἐλαῦθα ποτὶ ὑπακετέον καὶ δι᾽ ἴσε

τῷ ὑπὸ ΓΘ ΘΒ μετὰτῷτρίτο μέρος τῦ ἀπὸ τῆς ΓΒ ποτὶ τὸ ὑπὸ ΒΘ ΘΑ μετὰ τὸ τρίτο μέρος τῦ ἀπὸ τῆς ΒΑ, λόγον ἔχει ὃν τὰ ΚΛΜ χωρία

ποτὶ τὰ ΚΛ' ταύτα δὲ φησὶ τὸ ὑπὸ ΓΘ ΘΒ μετὰ τῷ τρίτε μέρες τῦ ἀπὸ τῆς ΓΒ ποτὶ τὰ ὑπὸ ΒΘ ΘΑ μετὰ τῷ τρίτο μέρος τῦ ἀπὸ τῆς ΒΑ

λόγον ἔχει ὃν ΙΘ ποτὶ Ζ· τὸ Γ ὑπὸ ΓΘ ΘΒΜ ἐςὶ ΑΦΑς· τὸ δὲ Γ τοῦ ἀπὸ τῆς ΒΓ Μ ΠΕ Γ΄ ἐπεὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΣΗΣ ΑΓΚΑ Γ΄ ἐςὶ δὲ

τὸ ὑπὸ ΒΘ ΘΑ μετὰτῷ τρίτο μέρες τῦ ἀπὸ τῆς ΒΑ ΦΖΖΓ΄ · ἄπερ ποτὶ ἄλληλα λόγον ἔχει , ὃν Θ ποτὶ ΖΙ . C.

1. 39 ἐσιν

1. 41 ἔκτον ἄρα

–ib . τοῦ Λ.

**I

-103 . 1.

1. 2 ἴσον ἄρα

ib. * *

1. 46 ΓΘ τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ
-

τᾶς

-252.1 . 1 ΒΘ, ΘΑ,
-

1. 5 **

1.6 **

SY

ὅτι . D.

καὶ ἄρα. Α.

τῷ Α. Β. C. D.

४

In marg. fed fine ulla referentiâ, eſt

nota, quæ w' mutato in B³ eta' in A ,

fecunda eft fupra, exhibita. B.

defunt. D.

Inmarg. nota eft quæ ſequitur, et quæ

pauculis mutatis eſt tertia 2361 fupra

fcripta, Δῆλον ὅτι ἐνταῦθα προσϋπακου-

σέον καὶ δι᾽ ἴσου τὸ ὑπὸ ΓΘ ΘΒ μετὰ τοῦ

τρίτο μέρος τῦ ἀπὸ τῆς ΓΒ πρὸς τὸ ὑπὸ

ΒΘ ΘΑ μετὰ τῷ Γ΄ μέρος τῦ ἀπὸ τὴς ΒΑ

λόγον ἔχει ὃν τὰ ΚΛΜ χωρία πρὸς τὰ

ΚΛ. Ταῦτα δὲ φησὶ τὸ ὑπὸ ΓΘ ΘΒ μετὰ

τὸ Γ΄ μέρος τῷ ἀπὸ τῆς ΓΒ πρὸς τὸ ὑπὸ

ΒΘ ΘΑ μετὰ τῷ τρίτο μέρες τῦ ἀπὸ τῆς

ΒΑ λόγον ἔχει ὃν ΙΘ πρὸς Ζ τὸ Γ΄ τῷ ὑπὸ

ΓΟ ΘΒ μονάδων ἐςὶ ΑΦΛς τὸ δὲ Γ' τοῦ

ἀπὸ τῆς ΒΓΜ ΠΕ Γ΄ ἐπεὶ νὰ τὸ ἀπὸ τῆς

ΣΗΣ ΑΧΚΑ Γ΄ ἐςὶ δὲ τὸ ὑπὸ ΒΘ ΘΑ

μετὰ τοῦ Γ΄ μέρος τοῦ ἀπὸ τῆς ΒΑ ΦΖΖ Γ΄

ἄπερ πρὸς ἀλλήλα λόγον ἔχει ἕν Θ πρὸς
ZI. B.

1

!

1

1
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LECTIONES VARIANTES

1

Codices Parifien.Edit. Oxon.

Pag. 252.1. 6 λόγου

Edit. Bafil.

Pag. 103. 1. 7 **

1. 11 ὧν ὅτι 1. 9 **

τὸν λόγον. Α.

ὁτὶ κὶ. D.

1. 22 ΚΑΜΝ κύκλον. D.

ib. τοῦτον ἔχει
- ib. ** defunt. D.

1. 24 ΘΔ, ΘΓ ,

1. 28 ΔΘ , ΘΓ,

– ib. καὶ τὸ τρίτον μέρος

-

--

1. 29 Διελόντι, κὶ τὸ Ξχωρίον ποτὶ

τὸ ΚΛΜΝ λόδον ἔχει, ἂν ἀ

ὑπεροχὰ, τοῦ τε ὑπὸ ΕΘ,

ΘΔ μετὰ τοῦ τρίτο μέρος

τοῦ ἀπὸ τᾶς ΕΔ, κὶ τοῦ

ὑπὸ ΔΘ, ΘΓ, μετὰ τοῦ

τρίτο μέρες, τοῦ ἀπὸ τᾶς

ΔΓ ποτί τε τὸ ὑπὸ τῶν

ΔΘ, ΘΓ, καὶ τὸ τρίτον

μέρος τοῦ ἀπὸ τᾶς ΔΓ.

1. 38 ὃν τὸ

253. 1. 2 ποτὶ τὸ ὑπὸ ΘΓ, ΒΘ,

1. 12 τὸ ὑπὸ τῶν

1. 14 ὑπὸ τῶν ΘΔ, ΓΕ ποτὶ τὸ

1. 22 τὰν ΑΘ .

1. 28 εὐθεῖαι

1. 29 διασημάσσι

1. 34 ἕξει τὸν

1. 40 ἐλάσσονος

-

254. 1.

ib. ποτὶ τὰν ἐκ τῶ κέντρο τῷ

ἐλάσσονος κύκλο ,

1 ἐπιζεύχθωσαν εὐθεῖαι

1. 10 ΗΘ , ΑΘ,

1. 18 ΝΠ

- ib . ΝΠΞ

1. 27 ΘΗ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς

1. 28 τομέα

1. 31 χωρίον
-

ib. συναμφότερα,

-

1. 15 * *

1. 16 * *

1. 18 **

- ib. **

– ib. διελόντι κὶ τὸ Ξ χωρίον ποτὶ

τὸ ΚΑΜΝ λόγον ἔχει ὃν ἡ

ὑπεροχὴ τῷ τε ὑπὸ ΕΘ

ΘΔ μετὰ τὸ τειτῦ μέρες

τῦ ἀπὸ τὰς ΕΔ, πρός τε

τὸ ὑπὸ τῶν ΔΟΘΓ καὶ

τὸ τρίτον μέρος τῷ ἀπὸ

τᾶςΔΓ.

1. 22 * *

1. 25 * *

1. 30 τὰ ὑπὸ τὰ

1. 31
**

104. 1. I

1. 33 ποτὶ

1. 40 συναμφότερα,

1. 44 χωρίον

255. 1 . 2 ОА, НА

1. 4 κὶ δύο τριταμόρια τᾶς ΗΑ,

ποτὶ συναμφοτέραν, τὰν

ΘΑ,

1. 6 ποτὶ τὸ Ν χωρίον

ΘΔ. D.

ΘΕΘΔ. Α. ΑΘOΓ. D.

κὴ το τριτον μερος τε απο τας δο, ποτι το υπο

των ΑΘ ΘΓ και το τριτον μέρος, &c. et a

ποτὶhujus variationis ad EA Edit. Baf.

lin. 20. repetuntur hæc verba. A.

διελόντι κὶ τὸ Ξ χαρίον ποτὶ τὸ ΚΑΜΝ λόγον

ἔχει ἂν ἡ ὑπεροχὴ τῷ τε ὑπὸ ΕΘ ΘΔ μετὰ

τὸτρίτο μέρες τῦ ἀπὸ τᾶς ΕΔ ποτὶ τὸ ὑπὸ

τῶν ΑΘ ΘΓ καὶ τὸ τρίτον μέρος τῷ απὸ τᾶς

ΔΓ. διελόντι κὶ τὸ Ξ χωρίον πολὶ τὸ ΚΑΜΝ

λόγον ἔχει ὃν ἡ ὑπεροχὴ τῷ τε ὑπὸ ΕΘΟΔ

μεθὰτῷ τρίτο μέρες τῷ ἀπὸ τᾶς ΕΔ πρός

τε τὸ ὑπὸ τῶν ΔΘ ΘΓ καὶ τὸ τρίτον μέρος

τῷ ἀπὸ τᾶς Δг. D.

ὅν τε τὸ. Β. ὅν τε . C. D.

ποτὶ τὸ ΘΓ · δῆλον ὅτι καὶ συνθέντι ΘΒ. C.

In marg. δῆλον ὧν ὅτι καὶ συνθέντί. Β.

τὰ ὑπὸ τῶν . Α. D. τὸ ὑπὸ τῶν . Β .

repetuntur hæc verba. A.

τὰν ΑΘ. Β.

αἱ εὐθεῖς. Α.

διασήμασι. Ε.

ἐξῶνι . Β.

τῷ ἐλάσσονος. A. D.

defunt . A. B. C. D.

ἐπιζεύχθώσαν εὐθεῖαι . C. ἐπιξεύχθωσαν. D.
ΗΘ. D.

ΝΠ. D.

ΝΗΞ. D.

defunt. D.

deeft. A. C. D.

deest. A. B. C. D.

συναμφότερον. Β.

deeft. A. C. D.

τὰ συναμφότερα . A. B. C. D.

deeft . A. B. C. D.

ΘΗΑ. Β. C. D.

repetuntur hæc verba. A. et D. ΘΑ mu

tato in H.

defunt. D.

In hac Propofitione plurimæ funt variationes ejufdem generis, tranſpoſitione literarum factæ, quæ in ſchemate ad finem hujufce

collationis, De Helicibus, deſcripto repreſentantur.

1. 11 σαφηνιθῆ

ib. ὑπογράφθωσαν

1. 12 εἶναι κὴ πωθέντι
-

ib. ἀπὸ

– ib. ὑπερέχοντα

1. 14 ἀπὸ τῆς Β

1. 15 τοῖς πασῶν

- ib. αὐτὸ Θ

1. 16 γραμμικῶς

1. 17 τὰ ἑξῆς

– ib . ἀναγραψαντίσοι

1. 19 γίνηται

- ib. KH

ib. ἴσον εἶναι τῇ Ι

– ib . τῆς Θ γὰρ

1. 20 ΓΧΜMN

ib. ΔΓΧΞ

– ib. ὡς ἡ τε

1. 21 Θ τῶ δὲ γράμματι
ib . ΣΜΝ πάντα

1. 22 τᾶς Θ

–ib. ἔσσειται ἴσα τῶ περιεχομένω

1. 23 τριπλασία

– ib . καϊ ἑξῆς

1. 24 ἐν αὐτοῖς

-

-

ib. πάσαις τῶν

ib . ὑπερεχεσῶν

1. 25 ἑτέραν .
-

ib. ab ἐπάζει ad fr. lin. feq.

σαφηνΐαθη. Α.

ὑπογεγράφθωσαν. Β.

εἶναι καὶ σωθέντι. Α. D. ἐςὶν ἐν συνθέντι . Β.

ὑπὸ. D.

ὑπερεχεσῶν. Β.

ὑπὸ τῆς Β . Β.

τοῖς τετραγώνοις πασῶν. Β. C.
αὐτόθεν. C. αὐτῶ Θ. D.

γραμμικῶν. D.

τῷ ἑξῆς . Β.

ἀναγράψαντὶ ἴσοι . A. B. C. D.

γὰρ. Α. D. γὰρ ἐςὶ. Β.

KB. D.

ἴσην εἶναι τὴν Ι. Β. C.

τῆΘγὰρ. Β. τῆς Θ γίνεται . C.

ΥΧ ΜΗ. Α. γίνεται ΜΗ. Β. С. гх. D.

ΔΥ ΧΕ. Α. Δ γίνε) Ξ. Β. C. D. Ν.Β. γχ.

ſemper γίνεται in B. C. D.

ὥσε ἡ. Α. Β. C. D.

ἐν τῶ διαγράμματι . Β. C.

ΣΜΗ πάντϊ. Α. σύμπανλα. Β. C. ΣΜΗ

πάντα. D.

τᾶς ἴσας Θ. С.

ἐσσῶνται ἴσα τῶ περιεχομένω. Β. ἰσσῶλαι. C.

τριπλάσιονα. Α.

καὶ τὰ ἑξῆς. Β.
1

1. 36 τὸν ΑΘ

1.39 **

1. 40 διασήματι

1. 42 * *

1.45 * *

1. 46 * *

1. 48 ἐπιξευχθῶσιν εὐθεῖαι

1. 7 Ν΄ΠΞ

ib. N

1. 12 **

1. 14 * *

1. 17 **

1. 18 **

1. 20 **

1. 23 **

1. 25 **

1. 29 * *

1. 30 **

1. 31 * *

–ib. πέμπτην

1. 26 ἡ διπλῆ

σῦν αὐτοῖς . ΒB. C. D.

πάσαις ταῖς. B.

ὑπερεχέσαις. Β.

ἕτερον. Α.

defunt. C.

πενταπλῆν . В.

διπλή. Β.
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Edit. Oxon. Edit. Bafil.

Pag. 255. – ib. ὑπόδηλον ὅτι

-

-

1. 27 ἀλλήλαις ὑπερεχεσῶν

- ib . OBA

1. 29 ΓΗ

0 0

1. 31 Μη Με
0

- ib. M M

πο

1. 32 αΜ ρης.

πο

-ib. aM

πο

aM

PM 15
τι

1. 33 g bis .

1. 34

π

1. 35 ριχ .́
0

1. 37 ΜΜή

1. 38 ἐπὶ τὰ

N. B. X.

–ib. μετὰ τῆς

- ib . Θκ

–ib. τῶν ἴσω

– ib. ὑπερεχεσῶν

1. 30 l' et 42 .

1. 42 τὰδύο

Codices Parifien.

ὑπὸ δηλονότι . B.

ἀλλήλων ὑπερεχούσαις. Β. ἀλλήλων ὑπερα

χεσῶν. C.

Ова. В. С.

YH . B. C. D.

0

ΜΗ ΜΗ. A. B. C. D

。 。

ΜΒ ΜΙΔ. Α. Β. C. D.

πο

ам. В.

h45
a

ρμδ. В. С.

P. B. C. D.

π

Schema fupra memoratum ex MS. 2359 .

1

00

απΜ. Β.

Is

υ. Α. ὑπὸ. Β.

PK. A. B. C. D. femper eſt K. MSS .

MMN. C. ſed tota linea deest. A.

ἐπὶ τὸν . Β. C.

μετὰ τῶν. Α. D. μετὰ τῷ . Β. С.

Θ καὶ . Β. C.

τῶ ἴσω. Β. C.

ὑπερεχάσαις. Β.

γινέται . Β.

τὸν δύο . Β. C.

η

x μ
,

ε

ξ

τῶν ἀπὸ τῶν ἴσων τῆΑ

९ η 0

μετὰ τῶν ἀπὸ τῆς
η 5 η

80

αι ψ βΤΑ

a 15β г IB

ΙΔ

P45

Η ΣΝΣ PMAP ΞΔ
Π

a

τὰ ἀπὸ πασῶν τῶν ἴσω ἀλλήλων ὑπερεχυσῶν ψ, ΩΟΙΓ.

a β

Іг

B
n
a

7

τὸ ἀπὸ τῆς Θκαὶ πασῶν

τῶν ἴσω ἀλλήλων ὑπερεχεσῶν

π'βυ' ΜΜ

λ

0 0
0

M is ΜΙΔ мβ Μιβ MI M

0 。

αм ΣΝΣ Μρίς

Π

MA
a aΗΜ ρμδ aa

MP Μλε

π 0

δὲς ὑπὸ Μ 45 δις υ Μ45 δις υ Μ ΡΚ

• •

ἡ διπλῆ τῆς Βммн ἡ τετραπλῆ τῆς Γ м мн ἡ ἐξαπλῆ τῆς Δ ΜΞ

ἡ γ' τῆς Β Μ ΜΔ

ἐκ πασῶν συνάγεται ΤΛς· ἐπὶ τῶν δϋὸ μετὰ τῶν ὑπὸ τῆς ΘΔ τῆς ἴσης Η

0

ἐκ πασῶν συγκειμένη τριπλῶν τε καὶ πανταπλῶν καὶ τῶν ἀλλήλων ΜΥΚΗ

0

ἡ Ε τῆς Γ.ΜΞ ἡΖ τῆς Δ ΜΟ

η 5 η ξ

。.

0 0

0

M
7 Μη

0 0

п. м. ΞΔ' ΗΜΕΔ
a

πο

0 0 0

M 5 MI Μ΄ Δ΄ Μιβ мβ ΜΙΔ

0 0 0 ৩ 0

Π

м
a Λ MP M15 MPMA

a
ма. MP4

0 π 。 π 0

δις υ Μ ΡΗΗ δις ο Μ ΡΗ δις υ Μ 45 δις υ Μ 45
0 0

ἡ ὀκλαπλῆ τῆς Ε Μ ΞΔ· ἡ δεκαπλῆ τῆς Ζ ΜΞ· ἡ δωδεκαπλῆ ὁ Η MMH ἡ τεσσάρες κῇ δεκαπλῆ τ ΘM MH

πάσαις ταῖς τῆς ΙΕ ἀλλήλων ὑπερεχούσων τν τι ΡΜΔ

a β

Ex MS. 2360.

ї

J

λ

。

0 0

M 15 ΜΙΔ MB M IB MI Μ

0 0
0 0 0

м Ν MP4 MA м PMA απ Μ Ρ

0 0

δὲς ὑπὸ Μ νε δις ὑπὸ Μ 45 δις ὑπὸ Μ ΡΚ

ἡ διπλῆ τῆς Β ΚΗ. ἢ τετραπλῆ τῆς Γ. ἡ ἐξαπλῆ τῆς ΔΞ.

M MH

1

0
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VARIA

NTES

LECTI
ONES

E μ ९

<

η ξ 0 0

0 0

ΜΗ Μη

० 0

ΣΜΕΔ мξδa

0

δὲς ὑπὸ Μ ΡΚΗ

0

ἡ ὀκταπλῆ τῆς ΕΜΞΔ.

0

M

0 0 0 0 0

MI ΜΔ MIB мβ ΜΙΔ

0 0 0 0

Π
П

ΜΑΓ a
MP Is αMPMA ΠΜΔ

a Μρζε

0

δὲς ὑπὸ Μ ΡK δὲς ὑπὸ ξε δὲς ὑπὸ Νε

0 0

ἡ δεκαπλῆ τῆς Ζ Μ.Ξ. ἡ δωδεκαπλή & Η Μ ΜΗ. ἡτεσσάρα κὶ δεκαπλῆ τ Θ Μ ΚΗ

ἐκ πασῶν συνάγεται ΤΛς ἐπὶ τῶν δύο μετὰ τοῦ ὑπὸ τῆς ΘΔ τῆς ἴσης Η

0

ἡ τριπλῆ τῆς Β Μ ΜΒ · ἡ πενταπλῆ τῆς Γ.Μ Ξ΄᾿ ἡ ἐπταπλῆ τῆς Δ ΜΟ

ἐκ πασῶν τῶν τῶ ἴσω ἀλλήλων ὑπερεχεσῶν τουτές. ΡΜ.Δ.

α β

0 0 0

ΜΙ ΜΙΔ MB

0 0

м Ν aMP4 M

η

7
κ

0 0 0

MIB ΜΔ MI Μ

0 0
0

Π Π

८
४

м м
a αм

ρμδ Is P Λε

0 0

Δ

G

δὲς ὑπὸ· Μ· Ν

0

ἡ διπλῆ τῆς Β Μ·

ΚΗ

3

δὲς ὑπὸ Μ 45

ἡ τετραπλῆ τῆςΓ.

η

0

MMH

ξ

δὲς ὑπὸ Μ ΡK

ἡ ἐξαπλῆ τῆς Δ

0

Mz

0 0 0 0

MH MH Μ MI

D

ΜΔ

0 0

MIB MB ΜΙΔ

0
0

00
0

0

Π

aM
м м м απ Μ м м мa

VE
VE

As P Is PMA
P45

0 0

δὲς ὑπὸ Μ ΡK δὲς ὑπὸ Μ Ν

λ

0

δὲς ὑπὸ Μ ΡΚΗ

ἡ ὀκταπλῆ τῆς Ε

0

ΜΕΔ

ἡ δεκαπλῆ τῆς Ζ

ΜΞ

ἐκ πασῶν συνάγεῖαι ΤΛς ἐπὶ τόν·
0

δὲς ὑπὸ Μ ἐς

ἡ δωδεκαπλῆ τῆς Η

0

M ΜΗ

ἡ τεσσάρες κὴ δεκαπλῆ τῆς
ة

Θ ΜΚΗ

δύο μεθὰ δ' ὑπὸ ἱ Θ κῇ ἱ ἴσης πάσαις ταῖςτῶἴσω ἀλλήλων ὑπερεχέσαις τελέςϊ ΡΜΔ
0 0

γίνεται Μ ΩΙς ἡ γ τῆς Β Μ ΜΒ· ἡ ἐτΓΜΞ· ἡξτῆς ΔΜΟ· ἡ θτῆς Ε

Μ ΝΒ΄ ἡιε τῆς Θмл.

0

ΜΟΒ΄ ἡια τῆς Ζ Μ Ξς' ήιγιγτῆςΗ

ἡ εκ πασων συγκειμενη τριπλης τε και πενταπλης και των λοιπων Μ ΥΗ επι τον δυο γίνεται ΩΙς

•

ΜΙ

0

Η ΜΕΝΣ

ε

a

μ

Ex MS. 2361 .

β Γ κ

0 0
0

MIA мβ MIB

0

ΜΔ MP4 MPMA

0

Δὶς ὑπὸ Μ Ν δὲς ὑπὸ Μ 45
0

ἡ διπλῆ τῆς β ΜΚΗ ἡ τετραπλῆ τῆς Γ

M MH

ड η ५

0 0

MH ΜΗ Μ

0 0 0

ΣΜΕΔ MZA

Π

0

δὲς ὑπὸ Μ ΡΚΗ

0

0

A λ

0

MI M

0 0

MP ΜΑΣ

0

Δὶς ὑπὸ Μ PK

ἡ τετραπλῆ τῆς Δ
0

MΞ

0 0

0

0 0 0 0 0

MZ ΜΔ MIB MB ΜΙΔ

0

Π

MP M 15 MPMA ΜΔ

0 0

δὲς ὑπὸ Μ 45

ἡ δωδεκαπλῆ τῆς η

0

M MH

δὲς ὑπὸ Μ Νε

MP4

ἡ τεσσερακα δεκαπλῆ
0

τῆς Θ ΜΚΗ

δὲς ὑπὸ Μ ΡK

η οκταπλη της ε ΜΕΔ ἡ δεκαπλῆ τῆς Ζ

0

ΜΞ

Ἐκ πασῶν συνάγεται ΤΛς ἐπὶ τῶν δύο μετὰ τῷ ὑπὸ τῆς ΘΔ τῆς ἴσης η
0 0 0

ἡ Γ τῆς Β Μ MB ΗΕ της Γ ΜΕ η Ζ τῆς Δ. Μо

ἡ ἐκ πασῶν συγκειμένη τριπλῆς τε καὶ τεῖραπλῆς
0

καὶ ἢ λοιπῶν Μ ΥΚΝ πάσαις ἢ τῶ ἴσω ἀλλήλων ὑπερεχεσῶν τετέςιν PMA



CODICUM 461PARISIENSIUM.

Edit. Bafil.

Pag. 47. 1. 4 **

1. 9 παραμήκια

1. 12 **

1. 15 τὸ τὶ τμῆμα

1. 19 * *

1. 22 ἀποτμαθέντα

- ib. **

1. 24 * * à omiffo

– ib. διάμετρος

1. 28 ἀμεμενακᾶσα

1. 29 * *

1. 33 * * ἄλλο mutato in ἄλλον

1. 34 ἄλλον

1. 37 τὰν

1.38 * *

1. 41 ἀποτμηθῆ

1. 43 **

48. 1. 10 κορυφή

1. 13 **

1. 16 καθ᾿ ἂς

1. 17 **

1. 27 εἶκα δὲ

Codices Parifien.

ἀπόρησα. Β. C. D.

ἄραμηκία. Ε.

deeft. C.

τι τμῆμα. Β. τὶ τμῆμα. C. τι τμήμα. D.

προεβάλλετο. Β. προέβαλλεν τὸ. C. προι-

βάλλεντο. D.

ἀποτμαθέντι. Β. C. D.

ὅπως ἔν. D.

defunt, C.

ὰ διάμετρος. D.

ἃ μὲν ἄκεσα. Α.

τα μὲν ἄκεσα. Α.

defunt. D.

ἄλλο. Α. Β. С.

δὲ τὰν. Β. C. D.

ποτὲ ὧν ἐσαν. D.

ἀποτμαθῆ. Β. С.

deeft. A.

κορυφὰν. Α. C.

ὁποτέρω ὖν. Α.
καθ' ά. Β.

τὰ τὰς κορϋφὰς. C. D.

ſemper εἰ δέκα aut εἰ δὲ κὰ. Β. C. D.

κῶνον τὸν τὰν . B. C. D.

ἡμίσει . Α. Β. C. D.

1. 29 **

1. 30 * *

- ib. * *

1. 31 * *

1. 36 * *

1. 41
**

1. 44 ἀπὸ τμαμακώνε

1. 48 διότι

ib. **

-

– ib . ὑπὸ τῶν

49. 1. 5 **

ἄξονι τῷ τῷ. Β. C. D.

defunt. D.

ἀπὸ τμάματος. Α. D.

defunt. D.

ἀπὸ τμάματος κώνε. Α. D. ἀπότμαμα τοῦ

1.6 *

τῆ mutatis

1. 11 **

1. 14 * *

1.16 **

-

ib. **

I **

1. 18 τὸ ἴσον ἀλλάλων

50. 1.

1. 3 ΛΜ λέγονται

**

1.6 **

1.8 **

1. 13

1. 15 ἡμίσα

1. 20 **

1. 25 * *

1. 36 * *

1. 38 ποτέ

1. 40 **

1.47 **

1. 49 **

51. 1. 1 * *

1. 3 **

1. 4 * *

1. 5

1. 8 μείζων

1. 9 **

1. 12 **

**

Lineæ quæ reſpondent iis

inter 12 et 17 notan-

tur duplici aſteriſmo et

margine Scriptore ipfo

1. 14 ὁποσὲν

1. 16 **

1. 19 * *

1. 27 **

1. 31 ἂν δύνανται

1. 41

L

**

Edit. Oxon.

Pag. 257.1. 6 ἠπόρησα·

1. 13 παραμάκεα,

1. 20 διάμετρον

1. 25 τὶ τμᾶμα

-258. 1. 3 Προεβάλλοντο

1. 9 ἀποτμαθέωντι·

1. 10 ὁπωσῶν

1. 14 τομὰ, κὶ ὰ διάμετρος αὐτᾶς,

καὶ αἱ ἔγγισα τᾶς τὸ ἀμ-

βλυγωνίε

– ib. α διάμετρος

1. 21 ἃ μεμενακῶσα

1. 24 τὰν μεμενακῦσαν

1. 32 ἐπίπεδον ἐπιψαύη, παρὰ δὲ

τὸ ἐπιψαῦον ἐπίπεδον ἄλλο

1. 33 ἄλλο

1. 39 δὲ τὰν

1. 42 ποτεῦσαν

1. 48 ἀποτμαθῆ

1. 51 ὃν

259. 1. 20 κορυφὰν

1. 24 ὁποτερῶν

1. 30 καθ'ἃ

1. 33 τὰς κορυφὰς

1. 52 Αἴκα δὲ

260. 1. Ι κῶνον τὰν

1. 3 ἡμισέᾳ

1. 4 ἄξονι τῷ

1. 5 ποτὶ τὸν ἄξονα τοῦ ἐλάσσο-

νος τμᾶματος·

1. 16 ἀπότμαμα

1. 25 τὸ χῆμα

1. 31 ἀπότμαμα κώνε.

1. 37 δὴ ὅτι,

– ib. ἰσοσφαιροειδέων

1. 38 ἀπὸ τῶν

1. 52 ἁ τομὰ,

1. 54 κορυφᾷ, κῶνος ἐσσεῖται. Αἴ-

κα δὲ ἁ τομὰ γένηται ὀξυ-

γωνίε κώνε τομὰ, τὸ ἀπο-

λαφθὲν ἀπὸ τὸ κώνε χῆμα

ἐπὶ τὰ αὐτὰ τὰ τῷ κώνε

261. 1. 9 δυσὶν ἐπιπεδοισιν

1. 15 ὀξυγωνίων κώνων

1. 19 ὑπὸ τῶν

– ib. ὀξυγωνίων κώνων

1. 23 τῷἴσῳ ἀλλάλων

-262. 1. 36 ἔχοντε

1. 41 Λ, Μ μεγέθεων, τὰ μὲν Η,

κώνα. Β. ἀπότμαμα κώνω. C.

δὴ ὅτι . Β.

ἴσων σφαιροειδεῶν. Α. Β. D.

ἀπὸ τῶν. C. D.

ἡτομὰ. Α.

αἴκα in εἶκα, τᾶ in repetuntur hæc verba. A. B. D.

Θ, Ι, Κ, Α λέγωντι

1. 47 ὁπόση ὖν

263. 1.

1. 50 ἀλλάλαν

5 τωτε

1. 6 ἡμισέᾳ

1. 9 "Εσω

1. 13 ἔσων

1. 25 ἔσω

1. 28 ποτὶ

1. 3ο τὰν ΙΚ· ποτὶ δὲ

1. 39 διπλασίονα,

264. 1. • ὑπεροχὰ ἴσα

1. 6 ὑπερεχεσᾶν,

1. 10 ἐν οἷς

1. 11 ἐσιν·

1. 14 ἐσι·

1. 19 μείζονα

1. 22 ἄλλαι εὐθεῖαι

1. 27 ἐσεῖται τὸ

1. 32 ὁποσαοῦν,

1. 36 καλέω

1. 42 ἔσω

1. 46 ὰ ΘΓ

1. 48 παρ᾿ ἂν δύνανται

– 265. 1. 11 τὸ ἀπὸ τᾶς ΑΖ ποτὶ τὸ

τετράγωνον

1. 22 Ν, κὶ τᾶς

1. 23 ὑπὸ τᾶς ΒΗ'

1.45 * *

1. 46 ὑπό τε τᾶς ΒΗ

δύοις ἐπϊπέδοις. Β. C. D.

ὀξυγωνία κώνε. A. D.

ὑπὸ τῶν τῶν. B. C. D.

ὀξυγωνία κώνε. Α.

τῶ ἴσω ἀλλάλων. Α. Β. D. τῶ ἴσω ἀλλὰ .

λοις. C.

ἔχοντι corr. man. ead. marg. ἔχωντί. Β.

ἔχωντι. C.

ΛΜ τὰ μὲν ΗΘΙΚΑ λέγωνται . Α. Β. C.

et D. λέγονται excepto.

ὁποσαιῶν. D.

ἀλλάλοις. Α.

τῶ. C.

ἡμίσεα. Β.

ἔγωσαν. Β. C. D.

ἔσωσαν. Β.

deeft. D.

ποτὶ. Β . C. D.

defunt. D.

διπλασίον. Α.

ὐπερέχεσαι ἴσαι . A. B. C. D.

ὑπερέχεσαι . Β. C. D.

ἐν οἷς τὰ. Β. C. D.

ἐντὶ. Β.

ἐντὶ . Β.

μείζον. C. D.

defunt. D.

ἐπεὶ τότε. Β. ἔπειτα. C. ἐπείτε. D.

ἐν τῷ Γ΄ ἢ ἀπολλωνία κωνϊκῶν θεωρημάτωνΚ. Β.

ead. K omiffo fine propofitionis . A.

et cum x' fed mutato in in fine prop.

marg. C.

ὁπῶς ὖν. D.

καλέσω. C.

ἔσωσαν. Β. C. D.

ἁ ΒΓ. Α.

παρ αν δύνανται . Α. παρ᾽ ἂν δύνανται. Β. C.

παρανδύνανται. D.

defunt. D.

defunt. D.

τᾶς ΒΗ. Β. C. D.

5 Z



462 LECTIONES VARIANTES

1

Edit. Oxon. Edit. Bafil .

Pag. 265. 1. 34 τὸ ΑΔΕ τμᾶμα· τῦ ἢ ΘΒΓ Pag. 51. 1.51 **

τριγώνα ἐπίτριτον

1. 39 τᾷ διαμέτρω

1.45 856

266. 1. 2 τετ᾿ ἐςὶ

1. 5 ΑΓ, ὰ δὲ ἐλάσσων ἐφ᾽ ἂς
-

ib. ἔσω

1. 12 ἴσος ἐσὶν ὁ ψ

1. 28 εὐθύγραμμον

1. 42 ἐν τῷ

1. 52 ὀξυγωνίε κώνε

267. 1. 10 οὖν

1. 20 τε χωρίον

1. 26 τὸ

1. 39 EZ.

1. 43 ποτ᾿ ἀλλαλα,

ας

268. 1. 23 ἔχονλι ποτ᾿ ἄλλαλα, ὃν ἔχοντι

δυνάμει ποτ᾿ ἀλλάλας

1. 32 κώνε

1. 41 γεγραμμένα

269. 1. 2 ΑΔ, ΔΒ

1. 7 ΓΑ, ΑΖ

1. 13 κώνε

1. 23 ΓΑΖ.

1 25 AZ

1. 27 περιφερείας

1. 34 xy

- ib . ΑΔ, ΔΒ ,

1. 35 AE, EZ

1. 36 ΠΕ, ΕΡ,

1.41 ΑΔ, ΔΒ,

1. 47 τῶν

270. 1. 1 Ἔχει ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν

ΑΛ, ΛΖ περιεχόμενον,

ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΓΛ τε-

τράγωνον

1. 19 ὅ ἐσιν

1. 20 à8

1. 39 ἐν ᾧ ἐσιν
3

1. 41 ὖν ἴσα

271. 1. 13 ἐσσεῖταί τι

1. 24 ΕΑ, ΛΒ· ὡς δὲ τὸ ὑπὸ τῶν

1. 35 ΛΜ τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ

τᾶν ΠΛ, ΑΡ, ὃν τὸ ἀπὸ

τᾶς

1. 36 ὑπὸ τῶν

1. 38 ὃν τὸ ὑπὸ τῶν ΑΚ, ΚΒ

272. 1. 17 ἄχθω

1. 27 ZH

1. 37 άΘΚ.

1. 40 τὰ ΖΗ,

1. 42 τὸ ἡμικυκλίο

1. 45 κὶ τὸ ἀπὸ ΖΓ ποτὶ τὸ ὑπὸ

τᾶν ΑΔΒ περιεχόμενον,

1. 48 λόγον,

1. 50 ὑπὸ τῶν

273. 1. 5 παρὰ

1. 6 ὅτι

1. 12 ἀγμέναν

1. 18 ποτὶ

1. 30 τᾶς ἡμισείας τᾶς

1. 36 ἐντὶ

1. 43 κύλινδρος

1. 52 ZH,

274. 1. 4 ἐντὶ ἁ

1. 12 ποτὶ ἀπὸ

1. 14 ποτὶ ἀπὸ

1. 18 ἐντὶ

1. 25 ἐκ τῦ τῶν

1. 37 αὐτὰ τᾷ περιλαμβανούσᾳ

–275. 1. 4 εἰ δὲ καὶ παρὰ τὸν ἄξονα δ-

μοίααὐτῷ· εἰ ἢ κὶ διὰ τᾶς

κορυφᾶς τοῦ κώνε τῷ πε-

ριέχοντος τὸ κωνοειδὲς, ἐκ᾿

ὁμοία. Διάμετρος δὲ τὰς

τομᾶς ἐσσεῖται ὁκοινὰ το-

μὰ τῶν ἑπιπέδων τῷ τέμο

νοντος τὸ χῆμα,

52. 1. 3 **

1.6 **

1.9 **

1. 10 **

-

ib. ad finem lineæ

1. 13 *

1. 22 **

1. 36 ἐν τῆ

1. 42 ὀξυγωνίε

1.49 *
*

Adfinemhujufcepropofitionis Εξ η Κ. ΓΡΑ. Β. εξ΄ η Κ γρα . C.
53.1. 3 **

1. 5 **

1. 18 ΕΔ

1. 20 *

1. 40 ἔχοντι δυνάμει πολ᾽ ἀλλάλα δι

1. 44 admedium lineæ

1. 49 ἐγγεγραμμένα

54. 1. 5 **

1. 9 ΓΑΖ

1. 14 * *

1.22 **

1.23 **

1. 24 * *

1. 28 **

- ib. **

-ib. * *

1. 29 * *

1. 32 * *

1. 35 ** ad initium lineæ

- ib.

1. 45 ἐςὶς

1. 46 * *

55. 1. Ι ὦ ἐν ἐςὶν

1. 2 ἐν σα

1. 29 * *

1. 34 * *

1. 39 **

1. 40 ὑπὸ τᾶς

1. 41

**

1. 12 ὁποτερῶν

1. 13 ἢ παρὰ τὸν ἄξονα, ὰ τομὰ

ἐσσεῖται ὀξυγωνίου κώνου

τομά· εἰ μὲν καὶ διὰ τοῦ

ἄξονος,

Codices Parifien.

defunt. A. D.

τάμης. Α. D. ταμης. Β. ταμῆς. Ε.

ὅτι. Α.

defunt. B. C. D.

defunt. D.

ἔσω δε. Β. C. D.

defunt. D.

deeft. A. B. C. D.

ἐν τῇ τῷ. Β. С.

ὀξυγωνία κώνε. A. B. C. D.

deeft. A.

τι χωρίον . Β. C. D.

deeft. C. D.

EZ. A. D.

ποτὶ τὰ ἄλλα. A. B. C. D.

ut in Edit. Oxon. B. D. et A. vomiffo,

et C. cum ἔχωντι

deeft . C. D.

γεγραμμένα. Α.

АД АВ. С. D.

ΑΓΓΖ. Α. В. С. АГ AZ. D.

κώνο τότε. Α. B. C. D.

ΑΓΓΖ. Α. B. C. D.

ΑΓΖ. Α.

περιφανείας. C.

deeft. A. B. C. D.

ΑΔ ΑΒ . C. D.

ΑΞΕΖ. C.

ПЕ ПР . С.

ΑΔΑВ. С. D.

deeft. C. D.

56. 1. 3 **

1. 13 ZO

1. 19 * *

1. 20 τᾶς ΖΗ

1. 21 **

1. 23 * *

1. 25 * *

– ib. ὑπὸ τᾶς

In Marg. MSS.

1. 28 περὶ

1. 29 * *

1. 31 ἀγμένας

1. 39 *

1. 51 τᾶς ἡμισείας τᾶ

57. 1. 6 **

1. 10 **

1. 19 ZMH

1.21 **

1. 26 **

1. 27 **

1. 28 **

1. 33 ἐκτῶν

1. 39᾿ αὐτὰ τὰ περιλαμβανέσα

1. 44 .

1.49 **

-ib. **

repetuntur hæc verba. A.

ἐσὶν . C.

αὐτῷ. Α. Β. C. D.

ἐν ὦ ἐςὶν. Β. C. D.

ὖν ἴσα. Α. B. C. D.

τὶ. Α. D. ἐσσεῖται. C.

defunt. D.

defunt. D.

ὑπὸ τὰν. C. ὑπὸ τᾶν. D.

ὅν πο τ᾿ὰ ΚΒ. Α. ὃν ποτ᾽ ἁ ΚΒ. Β. C. D.

ἄχθωσαν. Α. D.

ZH. A. B, C. D.

τᾷ ΖΗ καθετὸς. Α. defunt. B. C.

τὰ ΖΗ. Β.

τῦτο ἡμικυκλίο . B.

defunt. C.

deest. A. B. C. D.

ὑπὸ τῶν . Β.

Δίατὸ κ΄ ὁ πρῶτε ἢ κωνικῶν ἀπολλονία. Β.C.

παρὰ. Β. C. D.

ἐςὶ. Α.

ἀγμέναν. Β. C. D.

ποτὶ τὸ. Β. C. D.

τᾶς ἡμισείας τᾶς. C. ἡμισεία τᾶς. D.

v. A. C. D.

τᾶ κυλίνδρα. Α. D.

ZH. B.

ἐν τῆ . Α.

ποτὶ τὸ ἀπὸ . A. C. D.

ποτὶ τὸ ἀπὸ. D.

ἐν τῇ. C. D.

ἐκ τὸ τῶν . Β. D. ἐκ τῶν τῶν. C.

αὐτὰτὰ περιλαμβάνεσα. C. et corr. marg.

man. ead. В.

repetuntur hæc verba. A. D. N. B. inD.

primafex verba ter ſcribuntur.

ὁπότερον ὧν . Β. D. ὁποτερονῶν. C.

defunt. A.



CODICUM 463PARISIENSIUM.

Edit. Oxon .

Pag. 275. 1. 20 ἄξονα, ὰ τομὰ κύκλος

1. 24 ἀγόμεναι

Edit. Bafil.

Pag. 58. 1. 2 ἄξονα κύκλος

1. 4 * *

1. 34 διάμετρος 1. 9 **

1. 41 ΓΑ
1. 16 **

1. 46 τᾷ ΛΑ, 1. 24 ἁ ΛΑ

276. 1. 12 γίνεται 1. 38 * *

1. 19 ΑΘ, ΘΓ, 1. 40 ΑΘΓ

1. 21 τὸ ἀπὸ τῶς ΝΤ, ποτὶ τὸ 1. 41 * * τᾶς mutato in τᾶν

1. 24 BM. 1. 42 * *

1· 34 Ὁμοίως δειχθήσονται 1. 46 * *

1. 35 ἀγομέναν
- ib. **

1. 47 * *

τετραγωνον

1. 37 ἔχοντα

1. 39 διάμετροι

1. 40 ἃ μὲν μείζων

1. 42 ἐπιπέδῳ

277. 1. 13 τὸ ἐπίπεδον

1. 28 δειχθησῶντι

1. 32 ἔχοντα

1. 33 ἐσιν

1. 36 συμπίπλοντι .

278. 1. 4 σφαιροειδεί

1. 6 ὀρθῶ πολὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον.

Εἰ μὲν ἦν κατμαθῆ διὰ τῶ

ἄξονος,

1. 8 κατμαθῆ

1. 24 ΜΛ

1. 25 Ὁμοίως

-

ib . δειχθησῶντι

1. 49 διάμετρος

ib. **

1. 50 *

59. 1. 7
**

1. 14 * *

1. 16 **

1. 17 * *

1.18 **

1. 23 σφαιροειδές

1. 24 * *

– ib. κατμηθῆ

60. 1. 2 ΝΑ

ib. **

1. 3 **

ib. αγομένας

1. 8

1. 13 **

1. 16 εἴκα τῶ

1. 24 τὸ κωνοειδές

1.20 **

1.22 **

1. 23 * *

1. 49 * *

1. 50 **

61. 1. 【**

1.2 **

1. 9 **

1. 11 τω

- ib. * *

1. 17 * *

1.21 * *

- ib. * *

1. 23 * *

1. 27 ἐπεὶ

1.28 **

1. 29 * *

1. 32 πρὸς

1.33 * *

1. 34 * *

1. 39 εἰ δέκα

1.50 * *

- ib. **

62. 1. 4 * *

1. 5 **

1. 6 **

1.9 **

1. 13 τετμημένον ἢ ποτ᾿ ὀρθὰς τῶ

ἄξονι, εἰ μὲν οὖν διὰ τοῦ

ἄξονοςτέμνεται

1. 42 * *

1. 44 τὰδὲ

1.49 **

- ib. **

Codices Parifien.

ut in Edit. Oxon. A. B. C. D.

ἀγμέναι. Β.

ἃ διάμετρος . Α. B. C. D.

ΓΔ. Α.

corr. marg . τὰ ΛΑ. Β.

γὰρ . Α. C. D.

ΑΘ ΘΓ . C. D.

defunt. D.

TM. A.

ὅμοια δειχθήσονται . Α. C. ὅμοια δειχθή

σεται . D.

ἀγομένων. Α.

ἔχοντι . C. D.

διάμετροϊ. Β.

defunt. A.

deest. A. C. D.

τῶ ἐπιπέδω . D.

δειχθησοῦνται . Β. δειχθήσονται . C. D.

deest . A. D.

ὅτι. Α.

σύμπλωμα . Α. Β. C. D.

σφαιροειδεῖ. Β. D.

repetuntur hæc verba, τέμνον in repetitione

mutato in θέμενον . D.

κατατμηθῆ. C.

ΜΛ. Α. Β. D.

ὅμοια. C.

δειχδησένται . Β.

ἀγμένας . Β. C. D.

ὅτι . D.

χήμασῖν. Α.

ἐν τῷ. Α. Β. C. D.

τῶν ἐπὶ τᾶς. A. D.

ἐπὶ φάτερα. Α. ἐπὶ θάτερα. Β. C. D.

αὐτῶν. D.

τῶ κωνοειδεῖ. A. D.

τέμνον. Β.

καὶ τὸ διὰ. А.

defunt. D.

τέτο πέρας. D.

deeft. B.

то. С.

deeft. D.

deeft. D.

τέμνον . Β.

ἅψεσθαι. D.

ὁποῖον ἐν . D.

ἐπὶ . D.

deeft. D.

ἐν τϊνὸς. Α.

ἐπὶ . D.

τᾶν ἀφᾶν. Β. C. D.

οὖν ἐκ. Α.

εἰ δὲ κὰ. Β.

τεμεῖ. D.

τότε. C. D.

ἀγμένα. Β. C. ἀγμέναι. D.

ΕΖΗΘ . D.

ἀκται παράλληλα. Α. ἄκται παράλλη-

λος . Β. C. αὖται παράλληλος. D.
deeft. D.

defunt . A. D.

καὶ τὸ λοιπὸν. Α. D.

τῶν δὲ . Β. C. D.

defunt. D.

τὸ Ε τὸ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τὸ Δ. Α. το Ε τῶ ἐπὶ

1. 27 ἀγομέναν,

1. 36 ἐσι

1. 47 χημάτεσσιν,

279. 1. 3 Ἐν τῷ

1. 12 τῷ ἐπὶ τᾶς

1. 15 ἐπὶ τὰ θάτερα,

1. 18 αὐτῶ

1. 19 τῷ κωνοειδεῖ

280. 1. 4 τέμνειν .

1. 5 καὶ διὰ

1. 9 ἐσσὲνται κώνων τομαί,

1. 11 τὸ πέρας

1. 27 τότε

1. 32 τὸ

- ib .

1. 42 διὰ

1. 50 τέμνειν.

1. 51 ἅψεται .

281. 1. 4 ὁποιονῶν

1. 13 Ἐπὶ

1. 14 ἐπεὶ

1. 16 τινὸς

1. 22 ποτὶ

1. 25 ἁφᾶν

1. 27 ἐκ

1. 35 Αἱ δὲ

1. 47 Τέμνει

ib. τὸ

282. 1. 12 ἀγομένα·

1. 15 αἱ ΕΖ, ΗΘ ·

1. 16 παράλληλος

1. 22 τὰ

1. 29 τετμαμένον, ἢ ποτ᾿ ὀρθὰς , ἢ

μὴ ποτ᾿ ὀρθὰς τῷ ἄξονι .

Εἰ μὲν οὖν διὰ τοῦ ἄξονα

τέμνεται,

--283. 1. 15 Καὶ λοιπὸν

1. 18 τὰν δὲ

1. 27 ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ Β΄ τὸ δὲ

1. 28 τῷ Ε τῷ ἐπὶ τὰαὐτὰ τῷΔ.

1. 29 ἑκατέρω

1. 31 διὰ τ᾿ αὐτὰ

1. 41 τμάματος, τομά

1. 42 ἀποτέμνοντος

284. 1. 8 ἔχων

1. 23 ἐγγεγραμμένον

1. 25 ἐσι τὸ Δ· καὶ ἄλλο

1. 50 ἑκατέρον

ib. διὰ ταῦτα

63. 1. 6 * *

- ib. * *

1.21 **

1. 29 **

1. 30 **

τὰ αὐτὰ τὸ Δ. D.

ἱκατέρων. Β.

διὰ τὰ αὐτὰ. B.

τμάματος τομᾶς. Α. C. D.

ἀποτετμηκότος. Α. B. C. D.

ὁ ἔχων. C. D.

γεγραμμένον . Α. C.

ἐςὶ τὸ Δ καὶ ἄλλο περιγεγραμμένον συγκειμένον

ἔκτε τῶν κυλίνδρων συγκειμένον τῶν ἐπὶ τὰ

αὐτὰ ἀναγραφέντων ἐφ᾿ ὁ ἐσὶ τὸ Δ καὶ

ἄλλο. Α. D. et Β. συγκειμένον primo lo-

coomiffo.

ib. καὶ 1.31 **
deest. A. C D. ἴσον . В.

1. 27 δείξη, 1. 32 ** ἐςὶ δεῖξαι . C. D.

1. 28 τῷ ἐγγεγραμμένες
-ib. * * defunt. D.

1. 41 ἡμίσες
1. 39 * * ἡμικυκλίε . Α. Β. C. D.
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Edit. Oxon.

Pag. 284. 1. 42 ὁμοίως

Edit. Bafil.

1. 44 ἴσον

ib. ώτε

1. 45 ἐγγραφέντος

1. 12 παρὰ

285. 1. 4 ΓΑ

1. 38 βάσιν

1. 42 κατὰ

1. 44 τομὰν τὰν

1. 47 τᾷ ΔΕ·

1. 48 παρὰ

286. 1. Η ταῦτα

1. 7 τῷ Β, ἄξονα ἔχοντες

1. 11 ὅτι τὸ περιδεγραμμένον χῆμα

τοῦ ἐγΓεγραμμένες ἐλάσσονι

ὑπερέχει τοῦ προτεθέντο

σερεοῦ μεγέθεος. Δειχθή

σεται ἢ ὁμοίως τῷ προθέρῳ,

1. 29 ΓΑ

1. 38 ἥμισιος ὅλε

1. 42 μείζον.

1. 45 περιγραφέν

1. 50 τὰν ΑΓ,

ib. dὲ,

287. 1. 9 ὅλος

1. 21 ἐγγεγραμμένο

1. 23 μεϊζόν

1

1. 29 τῷ ὃν ἔχει ὁ ΒΔ ποτὶ τὰν

Pag. 63. – ib . ὁμοίον

1. 40 * *

1. 41 ἔσω

- ib . * *

1. 44 * *

1. 48 * *

Codices Parifien.

ὁμοίως. Α. Β. C. D.

deeft. A. D.

ὥσε. Α. D.

ἐγγραφομένα. Α. C. D.

ΓΔ. Β.

περί . D.

βάσιν. C.

ILE
64. 1. 12 βάσιας

1. 17 * *

1. 21 τομὰν

1. 24 * *

1. 25 * *

1. 29 * *

1. 32 * *

τῶ κατὰ. Β. C. D.

τομὰν τὰν. D.

τᾶΔ. Ε.

σπερὶ. C.

ταύταν. Β.

τῷ Β άξονα ἔχοντος. D.

1. 34 * * ἐλάσσονι mutato in repetuntur hæc verba. D.

ἔλασσον

1.43 **

1. 47 ἡμίσεος ὅλ

1. 49 μείζων

1. 51 περιγραφόν

65. 1. 2 τὸν ΑΓ

ib. * *

1. 21 * *

1. 24 * *

1. 25 μείζων

1.-27 **

1. 31 **

ΒΕ, καὶ

1. 33 ἔχων 1. 30 εἶχε

1. 36 ἕξει τῦτον τὸν

1. 38 ἀπολελαμμέναν 1. 32 **

1. 42 ἐγγεγραμμένω 1.34 * *

1. 48 μείζονες 1. 37 μείζων

1. 52 μείζων ἐντὶ ἢ διπλασίων 1.39 * *

1. 53 διπλασίων. 1. 40 * *

288. 1. 6 πηλίκω 1. 43 πάλιν κων

1. 17 κυλίνδρω, 1. 48 **

1. 26 λόγον,
66. 1. 2**

1. 34 οἱ βάσιες 1. 6 **

1. 7 σὺν τᾶν

1. 9 * *

1. 11 **

1. 36 σὺν τῷ

1. 40 κύκλον

1. 43 διπλάσιόν

1. 44 Τὸ δὲ

1. 45 ἄξα

289. 1. 6 ὀρθογωνίε κώνε

1. 10 Τέμνει

1. 12 τᾷ κατὰ τὰν ΑΔ. Ἐπι-

ψαύσει

1. 18 κώνο τομᾶς

1. 27 τᾷ

1. 39 ἔχον

290. 1. 2 ἄλλο περιγεγράφθω ἐκ κυ-

λίνδρων τομῶν ὕψα ἴσον

ἐχόντων

1. 5 ὑπερέχειν

1. 16 τομαί,

1. 20 μήκει·

1. 22 κατὰ τὸ

1. 25 τὸν ἐν τῷ

-

- ib . **

1. 12 *

1. 20 *

1. 18 ὀρθογωνίε

–ib. καλὰ τῶ τὰν ΑΔ ἐπιψαύει

1. 23 τομᾶς

1. 30 * *

1. 39 ἔχοντα

67. 1. 3 **

1.
4**

1. 10 * *

1. 12 δυνάμει

1. 13 κατὰτὰν

1. 15 *

1. 16 ἔχοντα

1.18 **

1. 28 ἐχόντων

1. 31 αὐτῶ

1.33 ὁμοίως

1. 36 ἐὼν

1. 45 Αἴκα

– ib. ἀποτματέωντι ἐπιπέδοιν,

1. 48 ἐσῶνται

291. 1. 8 ἔσω

1 29 ἔχων

1. 34 ΔΖ

1. 32 καὶ

1. 37 ἔχοντι
- ib. ποτ᾿ ἄλλαλα

Гд. С.

ἡμίσεος ὅτι . Α. ἡμίολιος. Β.

μείζον. Β. D.

περϊγραφὲν . C. D.

τὰν ΑΓ. Β. C. D.

μὲν. D.

ὁ ὅλος . Β. C. D.

περιγεγραμμένα. A. B. C. D.

μείζον. Β. C. D.

defunt. D.

ἔχει . Β. ἔχειν. C.
defunt . D.

ἀπολελαμμένοις. Α.

γεγραμμένω. Β. D.

μείζες. Α.

μείζες ἐντὶ ἡ διπλάσϊαι . D.

διπλασία. D.

πάλιν κώνω. Α. D. πηλίκω. Β. πάλιν . C.

κυλίνδρων . Α.

τὸν λόγον. D.

αἱ βάσιες. D.

τὸν τᾶ. Β. D.

κυλίνδρον. Α.

διπλασίων. Α. B. C. D.

τὸ. Α.

deeft. A.

ὀρθογωνίε κώνε. Β.

τέμει . D.

ut in Edit. Oxon. Β. C. τῷκατὰτὰν ΑΔ

ἐπιψαύει ἐπιψαύσει . D.

κώνο τομᾶς . Α. B. C. D.

τᾶς. C.

ἔχον . C. D.

ἄλλω περιγεΓράφθω ἐκ κυλίνδρε τομῶν ὕψος ἴσου
ἔχον τὰ. Α.

ὑπερέχει . D.

τομαὶς. Α.

μάκει. Α. C. D.

deeft. A.

τῶν ἐν τῷ. D.

ἔχοντων. Β.

αὐτῶν. Α. D.

–ib. ὁμεία

1. 20 **

–67. 1. 25 εἶκα

ib. ἀποτμητέων τὶ ἐπιπέδοις

1. 26 **

1. 30 * *

68. 1. 2**

292. 1. 6 ἔχει

1. 11 ΑΚ ποτὶ ΛΜ.

1. 13 ἁ ΛΚ ποτὶ τὰν ΛΜ

1. 21 ἀγμένοις,

1. 25 τῷ μὲν

1. 26 ἄξονι

1. 30 ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονα τοῦ

τμάματο, ἔσω τομὰ ἁ

ΑΒΓ ὀρθοΓωνίε κώνε τομά·

ἄξων δὲ ὰ ΒΔ' κὶ ἀπολε-

λάφθω ὰ ΒΔ τᾷ Κ ἴσα

κὴ διὰ τῶ ὁ ἐπίπεδον έκβε-

βλήσθω ὀρθὸν πολὶ ἢ ἄξονα .

Τὸ ἢ τμᾶμα τὸ κωνοειδέος,

1. 3 **

- ib . * *

1. 5 ἔχωντι

- ib . **

1. 15 ἔχοι

1. 17 * *

-ib. **

1. 22 ἀγμένε

1. 24 * *

1. 25 * *

1. 27 **

ὁμοιως . Α. Β. D. ὁμοίον. C.

ἔςι. Α.

εἶκατῷ. Α. B. C. D.

ἀποτμητέων τι ἐπιπέδοις. Β. ἀποτμηθέωντί

ἐπϊπέδοις. C. ἀπολμηθέον τι ἐπιπέδοις . D.

ἐσσεῖται. Α. D.

έσωσαν. Α. Β. C. D.

ἔχονλος corr. mar. eâd.man. ἔχον.Β. ἔχον . D.
deest. A.

AZ. A.

ἔχοντι . D.

ποτὶ τ᾿ ἀλλάλα. Α. ποτὶ τὰ ἀλλάλα. D.

ἔχει . Β.

ΑΝ ποτὶ Λκ. D.

ὰΑΝ πολὶ τὰν ΑΚ . C.D. N fæpe pro M. C.

ἀγμένοις. Α. Β. C. D.

τὰμὲν. Α.

ἄξον. Α.

repetuntur hæc verba. D.
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1

Edit. Oxon.

Pag. 292. 1. 43 ὅτι

-

-

-

– ib. ἐσοῦνται

1.44

293. 1. 3 δύο κῶνοι βάσεις

1. 11 μάκει.

1. 14 καὶ ἐκτῶ ὃν ἔχει

τὰν Β Θ .

1. 25 τᾷΛ' καὶ

1. 29 τετράγωνον,

1. 32 ὀρθῷ

ἁΔΒ ποτὶ

1. 36 ποτὶ τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις,

τῷ τε ἄξονι τῷ τμάματος,

καὶ τᾷ διπλασίᾳ τᾶς πο-

τεύσας τῷ ἄξονι .

1. 44 & ΑΓ.

294. 1. 30 ἐγγεγραμμένε, ἢ

1. 34 τῷ τμάματος, δῆλον ὅτι καὶ

τὸ ἐγγεγραμμένον χῆμα

1. 43 ἕξει ἄρα ἀνομοίως

1. 45 ὃν
وا

– ib . ΘΡ . Εσω

1. 46 ἐφ᾽ ὧν τὰ

1. 50 ἴσον

1. 51 ἴσον

1. 52 τῷ ἴσω

295. 1. 2 ὰδὲ ξ' ἐλαχίσω ἴσα τᾷ ΒΟ.

1. 11 ΖΔΒ,

ib . ὑπὸ τῶν

1. 14 πλαγία

1. 16 M

1. 17 ἴσον ἔσι τὸ ΞΝ . ῾Α γὰς Ξ

1. 28 χωρίον

1. 35 των

ib. ὅτι

Edit. Bafil .

Pag. 68. 1. 31

1. 32

ib. * *

**

1. 42 δύο κώνοι βάσιν

1. 47 μάκων

1. 49 **

69. 1. 4 **

1. 6 τετράγωνον Ε

1. 7 καὶ ὀρθῶ

1. 10 **

1. 13 * *

1. 44 **

1. 46 * *

1. 50 ἔξει ἀμέτριαν ὁμοίως

1.51

70. 1.
1

**

**

ib. ἐφ᾿ αὐτὰ

1. 3 **

ib. * *

1. 4 **

1.6 **

1. 10 **

1.11 **

1.12 **

1. 13 * *

- ib. **

1. 19 χωρίς

1. 23 τῶν δὲ

1. 26 ad finem lineæ
1. 42 ἐν

1. 45 Δέδεικται

1. 48 ἀμφοτέραις,

–296. 1. 14 χῆμα τοῦ τμάματο, καὶ

ἐλάσσονι ὑπερέχει τὸ περι-

γεγραμμένον

1. 23 ΔΕ,

1. 26 τὸν λόγον, ὃν τὸ

1. 28 δεικτέον

ib. **
1

1. 29 **

1. 38 * *

1.43 **

1. 45 * *

οὖν . Α. D.

Codices Parifien.

ἐσσεῖται . Α. D.

ἴσον . Α. Β. C. D.

δύο κώνοι βάσϊας. Β. δὴ κώνοι βάσϊας. C.

κώνοι βάσϊας. D.

μάκει. Β.

defunt. D.

defunt. D.

τετράγωνον Κ.Ε. Α. C. D. τετράγωνον. Β.

ὀρθῶ . Α. D.

defunt. A.

defunt. A. B. C. D.

ἐγΓεγραμμένε. Α. Β. C. περιδεγραμμένο. D.

defunt . A. D.

ἔξει ὖν ἀμεριᾶ ὁμοίως. Α. D. ἔξει ἀμετρϊᾶ

ὁμοίως. Β.

deeft. A.

ΘΟ ἔσωσαν. Β. C. D.

ἐφἂν τὰ. Α. Β. C. D.

ἐν . Α. Β. C. D.

ἐν. Β. C. D.

τῶν τῶ ἴσω. A. C. D.

defunt. D.

ΖΔ ΒΔ. Α. C. D.

ὑπὸ τᾶς. C. D.

πλασία. Α.

defunt. A. B. C. D.

defunt. A. B. C. D.

χωρίον. D.

τῶν τε . C. D.

deeft. D.

δέδεικται . Α. C. D.

deeft. A.

συναμφοτέραις. A. B. C. D.

defunt. D.

defunt. D.

λόγον τὸ. Α. C. D.

deeft. D.

ἐςὶ . D.

ab ἔλασσον ἐςὶ τῷ Ψ. 1. 39 repetuntur hæc verba. D.

1. 14 * *

ἐγγεγραμμένον . D.

ὃν αἱ συναμφοτέραι ἴσα τῶτε. Α. D. ὅν αἱ

συναμφοτέραις ἴσαι τῶτε. Β. ὅν αἱ συν-

1. 44 * *

1. 27 E

1. 29 εἶμεν
1. 46 εἶναι

ad χῆμα linea 47 ·

1. 30 περιγεγραμμένον 1.47 **

-

267. 1. 1 ὃν ὰ συναμφοτέραις ἴσα , 71. 1. 7 * *

τῷ τε

1. 15 Τέμνει

1. 21 ἐπεὶ τὸ 1. 17 **

1. 24 Ἐούσας δὴ ὀξυγωνίου κώνου
1.18 **

τομᾶς

1. 34 τῷΒΔ,
1. 27 * *

1. 45 καὶ
1. 41 * *

298. 1. 1 γῶν 1. 45 **

1. 7 κυλίνδρων
1. 48 * *

1. 49 **

1.51 * *

72. 1. 2 **

ib. **-

1. 24 ἴσον
1.6 **

1. 7 **

ib. **

-

1. 9 ὑπερέχειν

1. 12 χήματος,

1. 16 ποτὶ

ib. τᾶ τόμο,

1. 26 ὅνπερ

1. 27 ὀξυγωνίων κώνων

1. 28 ἀλλάλας,

1. 30 ΖΔΒ περιεχόμενον ποτὶ τὸ
ὑπὸ τᾶν

1. 41 ποτὶ τὸν τόμον τὸν ἐντῷ ἐγ-

1.45 Ξ

γεγραμμένῳ χήματι κατ᾿

αὐτὸν ἐόντα, καὶ ἄξονα

ἔχοντα ἴσαν τᾷ ΔΕ,

1. 50 ἄλλες

299. 1. 4 τοῖς λόγοις,

1. 7 χωρίς

1. 8 ἀλλάλες

1.9 **

1. 14 * *

**

1. 16 * *

1. 19 * *

1. 21

αμφοτέραι ἴσατε τῶ. C.

τεμεί . C. D.

ἐσσεῖται. Β. D. ἐσσεῖται τὸ. C.

ἐῶσα ἄλλη ὀξυγωνίε κώνο τομὰ. A. B. C. D.

deeſt. A.

περιέχειν. D.

γὰρ. D.

κυλίνδρα. Α. Β. C. D.

τμήματος. Α. В. С.

ποτὶ νὴν . Β . C. D.

τόμε. D.

ἴσοι . Α.

εἴπερ. Α.

τᾶν ΒΔ. D.

ὀξυγωνία κώνε. A. D.

ἀλλάλας. Β. C. D.

defunt. C.

defunt . A. D.

τὰ χωρὶς. D.

NE. B. C. D.

ἀλλάλες. Α. ἀλλήλες. D.

τοῖς αὐτοῖς λόγοις. Α.

1.22 **

1. 9 ΜΞ 1. 23 ΓΕΝ
ZN. A. B. C. D.

1. 12 ποτί 1. 25 ψοτὶ
ποτί. Α.

1. 14 Ξ,
1. 26 **

ΕΞ. Α. Β. C. D.

1. 18 Οὐκ ἐςὶν ἐν μεῖζον τὸ τὸ κω-
1. 28 **

νοειδέος τμᾶμα τῷ Ψ κώνε.

1. 37 χῆμα 1. 38 * *

1. 40 χήματος
1. 39 * *

1. 47 τὸν τὰν τῶτμήμαλι κὶ ἄξονα

defunt. D.

τμῆμα. Β. C. D.

τμήματος. Α. C. D.

τὸν αὐτὸν. Α. B. C. D.
--300. 1. 9 τὸν αὐτὸν,

τὸν αὐτὸν

-
-

6A
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Edit. Oxon. Edit. Bafil.

Pag. 300. 1. 16 ὑπερέχειν Pag. 72. 1. 51 **

1. 19 ἔλασσον ὑπερέχει τοῦ ἐγγε- -73.1. 2**

γραμμένου χήματος, ἢ τὸ

ἁμίσεον τῷ σφαιροειδέος
-

1. 22 τῷἁμίσεως

301. 1. 3 Ἔσω δὴ

1. 3 **

1. 11 **

1. 4 ἐφ᾿ ἂντὰ

– ib. τᾶς

-

1. 9 παρ᾿ αὐτῷ τετραγώνε

1. 14 ἑνὶ

–ib . πρὸ

1. 23 ἔχοντα

1. 24 ὃν τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς

ΑΘ, ποτὶ τὸ τετράγωνον

τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΕ· ὥσε κλὃν

τὸ ὑπὸ τῶν ΒΘ, ΘΑ σε-

ριεχόμενον, ποτὶ τὸ ὑπὸ

τᾶν ΒΕ, ΕΔ περιεχόμενον.

Ἔχει οὖν ὁ κύλινδρος ποτὶ

τὸν κύλινδρον τὸν αὐτὸν

λόγον,

1. 27 κύλινδρον

1. 34 γνώμονα,

1. 35 ἀφαιρημένον.

1. 38 κατὰ

1. 42 ἀφαιρωμένες,

302. 1. 3 ΕΦ,

1. 4 ὑπεροχα.

1. 6 τᾷμεγίσᾳ. Τὰ οὖν

1. 14 τριπλάσια

1. 15 μείζονά ἐντι

1. 16 μείζονα

1. 17 μὲν

1. 18 ἢ ἡμιόλιος

1. 30 τὸ ἐγγραφὲν χῆμα τῷ τμά-

303. 1.

ματος, δῆλον ὅτι καὶ τὸ

περιγραφὲν χῆμα ἔλασ-

σόν ἐσι

1. 4 χωρὶς

1. 16 τῷ βάσιν

1. 22 ἐπιπέδο

1. 27 ἀγμένον.

– ib. "Αχθω

1. 31 ταῦτα

1. 32 ἐπιζευχθεῖσα.

1. 38 κυλίνδρε

1. 45 ἁμίσεον

1. 49 Ἐγγεγράφθω

1. 51 περιγεγράφθω

304. 1. 2 ἐλάσσονι ἢ ἀλίκῳ ὑπερέχει

1. 11 καὶ ὁ τόμος

1. 15 ἡμιόλιος

1. 16 ἁμισέῳ

1. 17 say

1. 29 ἁμιόλιος.

– ib. Ὅπερ ἐςὶν ἀδύνατον. Οὐκ

1. 36 ὃν

ἐσσεῖται ἐν ἐδὲ ἔλασσον τὸ

ἥμισυ

1. 38 ποτὶ τὸν ἄξονα τοῦ μείζονο

1. 40 τι

τμάματος.

–ib. ἐφ᾿ αὐτᾶ

1. 12 **

1. 14 * *

1. 16 ἴσον

1. 17 πρώτε

1. 21 **

- ib . **

1. 23 **

74.1. 2 γνώμνα

– ib. ἀφαιρημένα

1. 4 **

1.6 **

1. 13 * *

– ib. ὑπερεχομένα

1. 14 τῶ μεγίσω τὰ νῦν

1.18 **

1. 19 * *

ib. **

1. 20 **

- ib .

1. 26 **

1. 38 * *

1. 40 χώραν

1. 46 βάσιν

1. 49 * *

75. 1.

- ib. * *

1. 3 **

**I

–ib. ἐπιζευχθεῖσαι

1. 19 * *

1. 23 ἡμίσεον

1. 25 * *

1. 26 **

1. 27 * *

1. 29 * *

1. 30 καὶ ὁ τόμος

1. 31 ἡμισέως

- ib. * *

1. 36 * *

-ib. **

1. 41 a

1. 42 **

- ib. * *

:

--

–ib. χήματος,

1. 42 τμαθέντος

1. 45 ἄξων

1. 48 εἶμεν

305. 1. 6 ποτὶ τὰν

1. 1ο ποτὶ τὰν ΔΖ. Φαμὶ δὴ

1. 17 τμᾶμα

1. 21 ἐσι τὸ

1. 27 τᾶς ΒΘ, κὶ ἁ ΒΔ τᾶς ΒΡ,

τριπλάσια ἔσαι καὶ

1. 41 ΔΖ ποτὶ τὰν ΔΗ..

1. 45 Ἔσωσαν
45

1. 46 ἐφ᾿ ἂντὰ

1. 47 ἐν τῷ ΒΔ,

1. 48 τᾶν

1. 49 Τῶν ἐν

1. 51 τῶν

1.-52 διαμέτρε

1. 5ι γνώμων

- ib. **

1. 43 τμηθέντος

1. 44 * *

1. 46 εἶναι

1. 49 * *

76. 1.

**I

1. 9 τμῆμα

1. 16 * *

1. 20 **

1. 29 * *

– ib. ἐφ᾿ αὐτᾶ

1. 31 ἔσω

1. 32 * *

1.33 * *

-ib. **

306. 1. 5 ἀφαιρημένα. Ἐσσεῖται δὴ ὁ

μὲν ἀπὸ τὸ πρώτε χωρίου

γνώμων

1. 34 **

- ib. **

1.35 **

1. 37 **

-

1. 8 NO,
-

1. 39 **.

Codices Parifien.

ὑπερέχον. Α.

defunt. A. D.

τῷ ἁμίσεος. C. ἁμίσεος. D.

ἔσωσαν. Α. ἔδωσαν δη. Β. D. ἔσων δη. Ε.

ἐφ᾿ ἂν τὰ. Β. ἐφᾶν τὰ. C.

τοῖς τᾶς. C. D.

παρὰ τῶν τετραγώνων. Β.

. C. D.

πρὸ . C. πρὸ τῶ. D.

ἔχοντι . Α. C. D.

defunt. D.

κύκλον. Α.

γνώμονα. Α.

ἀφαιρημένον . Β. C. D.

τὰ. D.

ἀφαιρημένες τὰ. B. C. D.

ΣΦ ΞΥ ΞΩ. Α. Β. C. D.

ὑπεροχᾶ. Α. Β. D. τὴ ὑπεροχᾶ. C.

τῶ μεγίσω τὰ οὖν. Α. D. τὰ μεγίσα τὰ

ἐν. Β. C.

διπλασία. Α.

να ἐντὶ. Α. Β. D.

μείζονα ἐντὶ. C. D.

deeft. B.

᾿να ἐντὶ. C.

ἡμίσεος. Α. D. ἡμίσεως. Β. C.

repetuntur hæc verba. A.

deeft. D.

χωρίς. Α. Β. C. D.

τῷ βάσιν . Α. D.

deeft. B.

ἀγμένο. C.

ἄχθωσαν. Β. D. ἄχθων. C.

τὰαὐτὰ. C.

ἐπιζευχθεῖσα. Β. C. D.

κυλίνδρος . C. D.

τὸ ἡμίσεον. C. D.

ἐνέγραψα. Α. C. D. ἐγγράψω. С.

περϊέγραψα. Α. C. D.

defunt. D..

ἠμϊόλϊος. Α.

ἡμϊόλϊος. C. D.

ἡμϊσέω. Β. ἡμίσεος. D.

ἄρα. D.

ἡμίσεος. D.

defunt. D.

ν. Β.

defunt. D.

deeft. B.

τμήματος. Α. Β. C. D.

τμήματος. D.

ἄξων τῷ. Β. C. D.

sì. D.

ποτὶ τὰ. C. D.

defunt. D.

κώνε τμῆμα. Β.

ἐςὶ καὶ τὸ. Α.

defunt. A. B. C. D.

ΔΗ ποτὶ τὰν ΔΖ. Α. C. D.

ἔςωσαν. Α. Β. D. ἔσων . C.

ἐφ᾽ ἂν τὰ. Β. D. ἐφ᾿ ἂν τὰ. C.

τᾶς ΒΔ. Ρ. τᾶ ΒΔ. C. τὰΒΔ. Β.

τὰ. Α.

τὰ ἐν. Α. D.

τὸν. Β.

διαμέτρες. Β. C. D.

γνώμονος. C.

defunt. C.

Θ. Α.



CODICUM 467PARISIENSIUM.

Edit. Oxon.

Pag. 306. 1. το Ὁδι

Edit. Bafil.

Pag. 76. 1. 40 **

1. 15 τό τε

1. 20 τοῖς

1. 42
**

1. 45 τῆς

1. 23 τὸν

1. 25 ΔΓ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΕ.

1. 46 ** ad finem lineæ

1. 48 * *

1. 32 κατ᾿ αὐτὸν 1. 51
**

1. 34 ὃν 77. 1. 1 * *

1. 43 ποτ᾿ ἄλλα χωρία,
1.6 **

-

307. 1. 7 ἴσον 1. 14 ἴσας

1. 8 δῆλον ὡς σύμπαντα τὰχω-
-

ib. **

ρία, ὧν ἐσιν ἕκασον ἴσου

τῷ μεγίσῳ,

1. 9 ὧν ἐσιν ἕκασον ἴσον τῷ με- 1. 15 * *

γίσῳ, πολὶ πάλατὰ ἕτερα

χωρία

1. 18 κὴ ἄξονα τὸν αὐτὸν, ποτὶ τὸ 1. 19 * *

χῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν

τῷ τμάματι,

1. 36 ὑπερέχειν
1. 28 **

1. 37 μεῖζόν

- ib. ὁ

1. 45 τὸν ἐν

ib. * *

1.33 **

- ib. **

-

1. 46 λόγον,

1.48 ΒΔ,

1. 53 πεπλωκότων,

308. 1. 8 λεγομένα τε

1. 25 τᾷ τὲ ἡμισέος

1. 31 ποτὶ τὸν* κῶνον. Ελάσσονα

1.33

ἄρα λόγον ἔχει ὁ αὐτὸς

κύλινδρος

1. 35 ἄρα

1. 39 τὸ σφαιροειδές,

1. 51 ἄχθω

309. 1. 3 κατὰ τὰ

1. 15 καὶ ὁ κῶνος ὁ κορυφὰν ἔχων

τὸ Β σαμεῖον, οὗ ἐν τῷ

ἐπιφανείᾳ ἐσσεῖται ὁ τοῦ

ὀξυγωνίου κώνου τομὰ, ἁ

περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ.

1. 23 κὴ ἀπότμαμα κώνο τὰν αὐ-

τὰν βάσιν ἔχοντῷ

1. 25 ἔχον

1. 29 * *

1. 34 BE

1. 37 * *

1.41 * *

1. 5ο ταῖς τε ἡμισέαις
-

78. 1.

1 .

2**

3 **

1. 4 **

1.6 **

1. 13 **

1. 14 * *

1. 21 **

1. 27 * *

1. 28 ἔχων

1. 29 * *

1. 48 ὕψος

1.50 **

1.51 * *

79. 1. 13 * *

1. 14 * *

1.33 * *

1. 35 **

- ib. **

1. 46 **

1. 47 **

80. 1. 2 **

1. 36 **

1. 48 τῦ ἥμισυ

1. 50 τὸν ἐν τῶ ἥμισυ

1.΄ 5 πρὸς

ib. **

-ib. ad finem lineæ

1. 10 ὃν τὸ ἁ ΖΕ

1. 13 **

**

1. 16 **

1. 17 (ΕΔ)

-ib.

**

-

ib.

1 15 * *

Codices Parifien.

defunt. D.

defunt . D.

τοῖς. Β. C.

τῶν. Β.

ΔΕ. D.

κατὰ τὸν . Α. C. D.

deeft. B. C. D.

defunt. D.

ἴσαν. Ε.

defunt. C.

defunt. D.

defunt. A. D.

ὑπερέχει . C. D.

– ib. τμάμαλι, καὶ ἄξονατὸν αὐ-

τὸν. Δεικτέον ὅτι τὸ

1. 51 ὕψος ἴσον

310. 1. 3 ἔλασσον

1. 6 ἔχων,

1. 29 ὃν ἁ ΕΗ

1. 31 ἀπὸ

311. 1. 3 ΚΘ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς

1. 7 ὑπὸ τῶν ΞΔ, ΒΘ ποτὶ τὸ

ὑπὸ

1. 9 ΞΔ, ΘΒ

1. 10 ΒΘΔ,

1. 3ο ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τοῦ μεί-

ζονος τμάματος.

1. 32 ὁ ἐν

1. 33 ἔλασσον ἢ τὸ ἡμίσεον

1. 36 τὸν ἐν τῷ ἡμισέῳ

1. 43 ἔχοι

312. 1. 2 ποτί

1. 3 δὲ τὸ

–ib. τοῦ

1. 12 ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν

ΖΕ, ΕΔ ποτὶ τὸ περιε-

μείζων . Β.

τὸ Ψ. C.

τῶν ἐν. Β.

τὸν λόγον. Α. D.

ΒΔ . Α. C. D.

παραπεπλωκότων. Α. C. D.

λεγομένες . C. λέγομεν τῷ. D.

ταῖς ἡμίσεσι. D.

defunt. A. D. in C. ἄça folum deeft .

deest. A. C. D.

deeft. C.

σφαιροειδές. D.

ἄχθωσαν. Α.

κατὰ τὸ. C. D.

defunt. B.

defunt. D.

ἔχοντος. Β. ἔχον . C.

repetuntur hæc verba. D.

ὕψος ἴσον. Β.

χῆμα ἔλασσον . D.

ἔχει . Α. D.

ὃν ἔχει ὁ ΕΗ. Β. C. D.

ἀπὸ τῶ. Β. C.

defunt. C.

defunt. C.

ΕΔ ΘΔ. Α. ΞΔ. D.

ΘΔ. D.

defunt. C.

ἐν. D.

τὸ ἔλασσον τῦ ἥμισυ. Α. C. D. τὸ ἔλασσον

τὸ ἡμίσεως. Β.

τὸν ἐν τῶ ἡμίσεω . Β. ἥμισυ . D.

ἔχει . Β.

corr. marg. καὶ. Β.

δὲ τῷ. Α. Β. C. D.

à. A. B. C. D.

ut in Edit. Oxon. excepto ВЕД рго ВЕ

EA et ZO pro ZE. A. B. C. D.

χόμενον ὑπὸ τῶν ΒΕ, ΕΔ΄

τοῦτον γὰρ ἔχει τὸν λόγον

ὃν ἁ ΖΕ

1. 20 ἐν αὐτῷ

1. 21 τῦτον τὸν λόγον, ὃν

1. 25 ΕΔ.

1. 27 ΕΔ΄

1. 29 ῾Α γὰρ

1. 32 τε εἶμεν τᾷ Η Δ . 1. 19 * *

1.35 ΕΔ, ΕΔ,
1. 20 **

313. 1. 5 ἕξει 1. 29 **

1. 6 τὰ
-ib . **

1. 10 ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ 1. 32 * *

1. 26 "Αχθω οὖν ὁ τᾶς κορυφᾶς 1. 43 **

ἐπιζενΓνύεσα τῶν γενομένων

1. 28 δὲ

τμαμάτων &ΒΔ.

1.48 **

1. 29 τὸ ἡμίσεον

1. 30 ἁ ΔΗ ἴσα τᾷ ΔΘ,

1. 50 τῶ ἡμίσεον

1.51 **

ἐν τῷ αὐτῶ. A. D.

defunt. A. B. C. D.

defunt. A.

parva lacuna relinquitur. C. defunt. D.

defunt. B. ΕΔ. C. D.

αἱ γὰρ. C. D.

εἶμεν τᾶν Δ. D.

ΞΕ ΕΔ. C. D.

ἔχει. Α. D.

τὰ τε. Β.

ἐπιπέδω, ἀλλὰ καὶ. D.

defunt. A. D.

deeft. D.

τὸ ἡμίσεον. C. D.

τᾶς ΔΗ ἴσα ἃ ΔΘ. C. D.



468 VARIA
NTESLECTI

ONES

Edit. Oxon.

Pag.313. 1. 37 παραλλήλω

1. 39 κώνου, κορυφὰν ἔχον τὸ Δ

σαμεῖον· καὶ ὃν ἔχει λόγον

ἁ ΔΘ ποτὶ τὰν ΕΔ, τῷ-

τον ἔχετω ἀ ΞΔ ποτὶ τὰν

ΘΔ. Ὁμοίως δὴ τῷ πρό-

τερον δειχθήσεται , τότε

ἀπότμαμα

1. 42 τοῦ σφαιροειδέος

1. 43 ἐγγεγραμμένα,

1. 44 ἐν τῷ

Edit. Bafil.

Pag. 81. 1.

1.

2 παραλλήλα

3 **

-

1.6 **

– ib . αὐτὸν

1. 48 τὸ ἐν ᾧ

1. 49 ΒΕ, ΕΔ, ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν

314. 1. 1 ὑπὸ τῶν

1. 5 ΖΗ, ΕΔ, ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν

ΒΘ, ΞΔ.

1. 12 ΖΗ, ΞΔ, ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν

1. 6 ἑκατέρε

1. 20 ἔχον

1. 22 ἐλάσσονι

-

ib. ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τῷ κώνου

τοῦ ἐν τῷ μείζονι τμάματι

ἐγΓεγραμμένα,

1. 26 τῶν

1. 30 τῷ ἐν αὐτῷ ἐγγεγραμμένε,

1. 32 τοῦ

319. 1. 1 Βασιλεῦ Γέλων,

1. 5 Ἐντὶ

1. 6 μὲν εἶμεν

1. 8 ὕτως

1. 9 εἰ νοήσαιεν

1. το αλίκος

1. 11 τῶν τε

1. 14 μηδ᾽ ἐν ἀκαρεῖ

1. 15 τέτο

1. 19 ἀριθμὸν

ib. τῷ μέγεθος

1. 23 κέντρον μὲν

-

-

ib. κέντρα ἴσα τῷ εὐθειὰ

1. 28 ὑποθεσιών

-320. 1. 4 ταλικαύταν

1. 5 ὡς τε τὸν κύκλον, καθ᾽ ἂν

τὰν γᾶν

1. 8 δὲ εὔδηλον

1. 11 αὐτό.

1. 16 καθ' ὃν

1. 17 ὑποτίθεται

– ib . τῶν ἀπλανέων

1. 23 ταλικαύτα

1. 25 ὕτως τινὰς

1. 24 ἀπλανέων

-

ib. δειχθήσεθαι

15 **

-

ib. ἐγγεγραμμένος

ib. * *

1. 8 **

1. 9 * *

1. 10 ὑπὸ το

1. 12 **

1. 13 * *

1. 16 **

1. 20 **

1. 21 **

- ib. **

1. 23 τέτων

1. 25 * *

1. 26 * *

120. 1. 18 βασιλευογέλως

1. 20 ἐν

1. 21 Ενιμεν

1. 23 οὐ

- ib. * *

1. 24 ἁλίκαν

- ib. * *

1. 26 μὴ δ᾽ ἐν ἀκαρεῖ
-

ib. * *

1. 29 5'

– ib. τῷ μεγέθεος

1.31 **

-

ib. κέντρω εὐθεῖαί

1.33 * *

1.37 **

– ib. ἐςὶ ὡς τε τὸν κύκλον καθ᾿ὃν ἔσω τὸν κύκλον καθ᾽ ἂν τὰν γᾶν. Α. ἐν ὦ τὸν

τὰν γῶν

1. 39 δ' εὔδηλον

1. 41 * *

1. 43 * *

-

ib. ὑποτίθενται

1. 44 τῶν ἅπλῶν

1. 46 * *

1. 47 * *

121. 1. 1 ἐ τινὰς

– ib . δειχθεῖσι

ib. κατονομαζιῶν

1. 2 ἔχον τὸ

- ib. * *

1. 3 τῶν

-

ib. **

1. 5 δεκαπλασίων

1. 6 τῶν

– ib . λυλ σαδίων καὶ μείζων

1. 7 ἔκειμεν

1.8 **

1. 10 εὐδοξῦμεν

1. 14 ἀμφίλογον

– ib . τριακονταπλασίας

1. 15 μειζόνων

1. 17 **

1.18 **

1. 19 ἔχεσα

1.20 **

1. 23 αἷς ἂν ἡ

- ib . **

1. 24 ἅτες

-

7

ib. ὡς ἂν

- ib . **

Codices Parifien.

παραλλήλω. Α.

1. 26 κατονομασίαν

1. 28 ἔχοντος

1. 29 μὲν,

1. 30.τ

1. 31 πειραμένων

1. 34 δεκαπλάσιον

1. 35 τ'

ib. μυριάδων σαδίων κὶ μὴ μείζω.

1. 37 εἶμεν

1. 39 λαμβάνων

1. 43 Εὐδόξε μὲν,

1. 49 ἀναμφίλογον

1. 51 τριακονταπλασίαν ·

1. 52 μειζόνα.

321. 1. 5 εἰκοςὸν

1. 7 ἐναρμόζει,

1. 8 ἔχεσαν

1. το λαβεῖν,

1. 15 ἐς ἂν ὁ

1. 16 ἐναρμόζη,

1. 17 ἅ τίς

1. 18 ἐς ἂν

ib. ἐναρμόζη, τὰν κορυφὰν ἔ-

χουσαν

1. 21 ἤμελλεν

– ib . ἀνατελεῖν

1. 22 τεθέντος

1. 23 ὀρθοῦ,

defunt. D.

σφαιροειδέος. D.

ἐγγεγραμμένω . Β. C. D.
αὐτῶ. D.

deeft. D.

τῦ ἐν ᾧ. Β.

defunt. D.

ὑπὸ τῶν. Β. C. D.

BEΞA. D.

deeft. D.

repetuntur hæc verba. B. C. D.

ἔχειν. C.

μείζονι. Β. C.

defunt . B. C. D.

τὸντῶν. Α.

τὸ ἐν αὐτῶ ἐγγεγραμμένον. Α.Β. C. D.

τὸ. Α.

βασιλεῦγελῶν . Α. βασιλεῦ Γελῶν. Β. C. D.

deeft. B.

η ενιμεν. Α. C. ἔνι

ὕτως. C.

ἦν νοῆσαι ἓν. D.

ἀλὶ καν . C.

τῶν. Β.

ἢ ἔνι μὲν. Β. κενιμεν. D.

μηδένα κάρη. Α. C. μηδένα βάρη. D.
τῶ . Α. Β. D.

καὶ. Β. D.

τῦ μέγεθος. Β. D. μέγεθος. C.

μέτρον μὲν. D.

κέντρο αἱ εὐθεῖαι . Α. B. C. D.

ὑπόθεσιν τϊνὰ. Α. ὑποθεσίων τινῶν. C. ὑπό-

θεσιν. D.

ταλίκαν. Β.

1. 25 ἤμενεν

ib. **

1. 26 τεθέν

- ib . **

κύκλον καθ᾿ αὐτᾶν γᾶν. Β. ἐς τῶ τὸν κύκλον

καθ᾿ αὐτὰν γᾶν. C. ἔσω τὸν κύκλον καθ'

αὐτὰν γᾶν. D.

γὰρ δῆλον. Α. γ'᾽ εὔδηλον . C. D.

αὐτὸν. Α.

καθ' 8. Α.

ὑποτίθεται . A. C. D.

τῶν ἀπλανῶν. Α. Β. C. άπλανῶν. D.

ταλίκα. Β.

πλανέων. Α.

ὕτως τινὰς . C. D.

δειχθεισῶν. Α.

κατ᾿ ὄνομα ἄξίων. C.

ἔχοντος . Α. Β. D.

μὲν τῶν. Α. Β. C. D.

т. D.

πεπειραμένων . Β. C. D.

δεκαπλασίον. D.

T. D.

μοιρίαδων ταδίων κὶ μὴ μείζω . Α. D. Μτα-

δίων καὶ μὴ μείζων . Β. C.

εἶμεν. Β.

λαμβάνω. Α.

εὐδόξα μὲν . D.

ἀναμφίλογον. C. D.

Τριακονταπλασίαν . Β. C. D.

μείζω. Α. D. μείζονα. Β. μείζων. C.

εἰκὸς. C.

ἐναρμόζη . D. ut fere ſemper

ἔχεσων. D.

διαλαβεῖν. Α. C. D.

αἷς ἂν ὁ. Α. C. D. ἐς ἂν ὁ. B. ut femper

in hoc tractatu .

ἐναρμόζει . Β. C.D. utfemperin hoc trac-

tatu. B.

ὰτις. Α. ἅ τις . Β. C. D.

ἂν. Α. D. ἐς ἂν. Β.

ἐναρμόζει τὰν κορυφὰν ἔχεσα. Β.

ἤμελλεν. Α. Β. C. D.

ἀνατέλλειν . Β. C. ἅμα τέλλειν. D.

τεθέντος. Α. C. D.

corr. marg. ὄρθρο. Β. ὄρθρα. C.



CODICUM
469PARISIENSIUM.

Edit. Oxon.
Edit. Bafil.

Codices Parifien.

ἐπεγράφη. Β.

ἁψὶς. Β. C. D.

ἀρξάπω. Α. D.

1. 34 αἱ ὄψιες ἐκ ἀφανῆ σημεῖον οἱ ὄψιες ἐκ ἀφαν σημεῖον. Α. ὄψιες ἐκ ἀφα-

1. 36 ἀχθεῖα

Pag. 321. 1. 25 ἐπεςράφη
Pag. 121. 1. 27 **

1. 26 ὁ ὀψὶς

1. 29 ἄρξατο

1. 28 * *

1. 30 **

1. 38 αἱ ὄψιες ἐκ ἀφ᾿ ἑνὸς σαμεία

1. 40 ὄψιος·
1. 35 ὄψις

1. 42 ἀχθεισᾶν

1. 46 ὄψιος,

1. 47 τὸν τρόπον

-

ib. ἀναλαμβάνεται

1. 48 ἀλλάλων,

-

1. 51 ὄψιος,

1. 5ο ἐ λευκὸν ὡς ἐσιν

1. 53 περιλαμβάνεται ὑπὸ

322. 1. 4 τῆς ἐγγὺς τᾶς

1. 9 ῾Α δὲ γωνία,

1. 38 * *

1. 39 τρόπον

ib. **

ib. ἀλλήλαν

1. 40 ὁ λευκὸν ὃς ἐςὶ

1. 41 * *

1. 42 * *

1. 44 τᾶς ἐγγὺς τᾶς

1. 47 ἐδὲ γωνία

1. 48 * *

1.49 * *

1. 50 ἐπιψαυεσῶν

**

1. 12 κανονία,

1. 14 ὅλῳ ἁλίῳ,

1. 15 ἐπιψαυεσᾶν

1. 17 γίνεται 1.51

1. 21 εἰς ρέδ', ἐλάτλων ἢ ἓν μέρο
122. 1. 2 **

τέτων·

1. 22 διαιρεθείσας ib. διαιρεθεῖσα

1. 23 ἓν μέρος 1. 3

ib. τέτων. Δῆλον ἦν,
ib.

1. 24 ἐς ἂν

**

**

ib. ἁ ἴσαν

-

ib. ἐναρμόζη,
ib. * *

1. 26 ἓν μέρος·
1. 4 **

1. 5 **

1. 28 ἃ διάμετρος

1. 11 **

1. 12 **

1. 43

– ib. διάμετρος

ib. * *

1. 27 ἓν μέρος.

1. 39 Δ

Εσι

1. 49 ἓν μέρος.

1. 50 ἐσι

1. 53 ἓν μέρος·

323. 1. 4 τε ΑΒΓ κύκλε,

1. 7 ἐχεῖν,

1. 12 οὖν

1. 16 Ἴσαν γὰρ

1. 18 ΣΗ

1. 20 διάμετρος

1. 16 **

1. 18 **

1.20 **

1. 22 ἔχει

1. 23 lacuna relinquitur

1. 26 **

123. 1.
Ι ΑΒΓ

1

1. 2 γωνία

– ib . ΣΗ
ib. ABH

1. 21 τῷ ΣΗ κύκλε .

1. 23 Ὥς τε

1. 24 ΥΣ

L
1. 25 ΘΚ

- ib . OP,

ib . ΣΥ

1. 26

1. 27 τὰν ΔΤ,

1. 28 τριγώνων

324. 1. 1 ΔΤ, ΔΚ, ποτὶ τὰν γωνίαν

τὰν περιεχομέναν ὑπὸ τᾶν

1. 4 ά ΘΡ

ib. Εἰ γὰρ κα

1. 5 δυῶν

1. 7 αἵτεραι

1. 9 τᾶν

1. 10 ποτὶ

- ib. ἐλατιονα

1. 20 ὑπὸ τῶν ΔΑ, ΔΕ, μείζων ἢ

διακοσιοσὸν μέρος ὀρθᾶς ·

ἐσσεῖται ὁ γωνία ὰ περιε

χομένα

1. 21 ἐσσεῖται

1. 23 δισμύρια,

-

1

1. 3 **

- ib. * *

1. 4 - Σ

–ib . ΘΚ

- ib. **

1. 5 ΣΝ

-ib. * *

- ib. τᾶ ΔΤ

1.6 **

1. 7 * * τῶν mutato in τῶν

1.8 **

1. 9 εἰ γὰρ ΚΑ

- ib. **

1. 10 * *

1. 11 τᾶ

- ib . * *

1.12 **

1. 16 ΔΑ ΔΞ μείζων ἡ διακοσιοςὸν

μέρος ὀρθᾶς ἢ εἶκα ἀγωνία

ὰπεριεχόμενα

1. 17 ἢ εἶκα

– ib. δεσμύρια

1. 20 τὰν δὲ

νῆς σημεῖον . D.

ἢ ὄψις. Β. ὄψεις. C.

ἄχθη ἀ. Β. ἀχθεῖσα. C. D.

τᾶς ὄψιος . Α. B. C. D.

τὸν τρόπον. Α.

λαμβάνεται . D.

ἀλλάλοις. Α. B. C. D.

λευκὸν ὅσον . A. D.

ὄψιας . C. D.

προλαμβάνεται περὶ . D.

τὸ ἐγγὺς τᾶς. Β. τᾶς ἐγγὺς. C.

ut in Edit. Oxon. B. C. D.

κανόνος. Α.

ὅλω τῶ ἀλίω. Β. C. D.

ἐπιψαύεσα. Β.

γὰρ. Α. C. D.

εἰς ΡΞ ΔΘ εἰς Σ μείζων Η (ἡ . D.) ἔν μέτρου

τύτων, δῆλον οὖν ὅτι καὶ ἀγῶνια ἃς ἂν (ἐς

ἄν. D.) ὁ ἥλιθ ἐναρμόζει (εναρμοζη. D.)

τὰν κορυφὰν ἔχουσαν ποτὶ τὰ ὄψει ἐλάττων

μὲν ἐςὶ ἡ διαθηρείσας (διαρεθείσας . D.) εἰς

ρξδ τέτων. Α. D.

διαιρεθεισῶν. Β.

ἐν μέτρος . Α. ἕνμετρος . D.

τύτων δῆλον οὖν ὅτι καὶ ἁγώνια ὡς ἂν ὁ ἥλιο

ἐναρμόζη τὰν κορυφὰν ἔχουσαν ποτὶ τὰ ὄψει

ἐλάτων μὲν ἐςὶν. ἡ διαιρεθείσας ἐς ΡΕΔ

τέτων. ὰ δὲ ἐλάτιων διαϊρεθείσα τῶν ὀρθῶν

εἰς Σ μείζον ἢ ἓν μέρος τέτων. δῆλον ὧν . C.

videfupra.

ἐς ἂν. Β.

ἐναρμόζει . D.

ἔνμετρος . D.

ἔμμετρος . Α. D.

καὶ ὰ διάμετρος. Β. C. D.

deeft. C. D.

ἔσω. C.

ἔμμετρος. Α. D.

εἰσὶ . D.

ἔμμετρος . D.

defunt. D.

ἔχειν. Β.

lacuna relinquitur. B. D.

defunt. D.

corr. man. alt. ΣΗ. Β.

corr. man. alt. διάμετρος. Β.

corr. man. alt . ΣΗ. Β.

defunt. C.

ὡς. D.

ΥΣ. Α. Β. C. D.

ΘΚΥ. Α. C. D. OP. В.

ΘΧ. Β.

ΣΥ. Β. C. D.

deeft. B.

τὰν ΔΤ. Β. В.

deeft. A. B. C. D.

defunt. C.

ΘΡ . C.

εἰ γὰρ κα. Β. C. D.

δύο, Α.

θάτεραι . C.

ὰ τῶν. Β.

deeft. A. C. D.

deeft . D.

defunt. A. D.

εἴηκα. Β.

δις μύρια. Α. Β. δϊσμύρια. C. δυσμύρια. D.

τᾶ δὲ . D.

1. 24 μείζων εἶμεν ἢ τριακοντα - μείζονα εἶμεν ἢ τριακονταπλασίονα. Β.

πλασίων

1. 25 ἑλινᾶς

– ib. μείζων

σελήνας. Β. C. D.

1. 27 Τᾷ δὲ

1. 34 μείζω εἶμεν ἢ τριακονιαπλα-

σίονα

1. 36 σελήνας,

–ib. μείζω
– ib . ἑλινᾶς

1. 29 **

1. 31
**

1. 34 εἰς ὁ ΕΘ πλείρεον
-

1. 37 σελήνας·

1.44

1. 46

῾Α δὲ διάμετρος τῦ ἀλίε

325. 1. 2 ἰσόπλευρον ἐὸν

– ib. ἰσόπλευρον ἐὸν κὶ πολυγωνιώ-

τερον τοῦ ἑξαγώνου, ἐγγε-

γραμμένον μὲν τῷ κύκλῳ

εἴη κὶ ὰ διάμετρος

ib. εἰς ὁ ΕΘ πλεύρεον κῇ πολυ-

γώνε ὅτι τὰ ἐξαγώνα ἐγΓε-

γραμμένου μὲν
τοῦ κύκλου

εἴη καὶ ὁ διάμετρος .a

μείζω. Β.

σελήνας. Β. C. D.

defunt. D.

deeft. C.

εἰς ὁ ΕΘ πλευρὰν ἐὸν . Ε.

εἰς ὁ ΕΘ πλευρὰν ἐὼν ἄμετρος . Α. D.

6B
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Edit. Oxon .

Pag.325. 1. 13 δῆλον, α

-

1. 20 μείζον

1. 24 Ἔτεθεν

1. 23 τετρακοσομόριον

1. 32 Χρήσιμον

1. 44 καὶ ἀπὸ τῶν

1. 45 καὶ ἑκατοντάδες,

1. 46 ἐς τᾶς μυρίας μυριάδας.Πά-

λιν δὲ καὶ αἱ μύριαι μυ-

ριάδες

1. 49 τρίτων

1. 51 ἐς τὰς μυρίας

--326.1. 1 ἀριθμῶν μύρια

1. 7 τοσύτων

1. 1ο πρώτας

1. 14 δευτέρων

1. 17 ἐχόντων,

1. 19 ἀριθμὸς

1. 20 περιόδε,

1. 24 ἑξῆς κείμενοί,

1. 25 οἱ ὀκτὼ

1. 30 Ὁ μὲν οὖν πρώτας ὀκτάδο

τῶν ἀριθμῶν

– ib. αλλάλες, ὅσες ὁ ἐλάτων

1. 31 ὄγδοός

1. 40 ὅτι πολλαὶ

1. 45 πολλαπλασιαξάντων

1. 50 Ἔσων

1. 52 παραπολλαπλασιάπω

327. 1. Ι ἴσος

1. 2 ἴσον

1. 7 ἴσος

ib. γενόμενος

1. 9 πολλαπλασιαξάντων

1. 10 ἐλάτων

1. 16 τοσέτοι

1. 19 μὴ

1. 20 δῆλον

1. 26 ποτὶ ἀλλάλας

1. 30 κα εἴη ὁ ἀριθμὸς

1. 32 ἀριθμὸς,

1. 37 τὰν

– ib. ἐπὶ

1. 38 λόγον ἔχειν

1. 39 ἀλλάλας

1. 43 πολλαπλασιαθεισῶν

1. 47 ἐν τῷ

– ib. ὅρων

1. 49 δῆλον ὡς ὁ γενόμενου, ὅρθ

ἐσσεῖται τῶν ἐκ τᾶς αὐτᾶς

ἀναλογίας

1. 52 ἢ ὅσος

-

ib . συναμφοτέρων

Edit. Bafil.

Pag. 123. 1. 40 * *

1. 44 μείζων

1. 46 * *

1. 45 τέτρωκον τὸ μόριον

1.50 * *

124. 1. 5 καὶ ἑκατὸν

1.6 **

– ib. ἔται μυρίων μυριάδων πάλιν

δὲ καὶ αἱ μύριαι μυριάδες

1. 8 τριῶν

1. 9 ἔσαι μυρίαι

1. 10 **

1. 12 **

1. 14 deeft

1. 17 * *

1. 15 * *

1. 18 **

- ib . * *

1. 21 ἐξησκημένοι

– ib . τὶ ὀκτὼ

1. 24. mutato in &

- ib . * *

1. 29 * *

1. 32 * *

-ib . **

1.34 * *

1.35

1. 37 ἴσαν

1.38 **

1. 40 * *

- ib . **

1. 41 * *

ib. * *

1. 44 τοσύτοις

1. 46 **

-ib. * *

1. 50 ποτὶ ἀλλάλαν

125. 1. 1 ΚΑΙΝ ὁ ἀριθμὸς

1.2 **

1. 4 τὸν

1. 5 ἔφη

–ib. ἔχειν

– ib . ἀλλάλαν

1. 7 πολλαπλασθήσαν

1. 9 ἔντε
- ib. **

1. 10 **

1. 12 ασσος

– ib. συνάμφο

1. 15 μυριάδες
-

ib. φανερὸν ἐν ὅτι τῦ ψάμμε τὸ

Codices Parifien.

δῆλον ὡς ὡ. Α. B. C. D.

μείζον. Β.

τετρωκον τομόριον . C. τετροκοςομόριον . D.

ἐτέθεντο. Β. ἐπετέθων . D.

χρήσιμα. Α.

καὶ αἱ ἀπὸ τῶν. Β.

defunt. D.

defunt. D.

τρίτων. D.

εσε μυριαν fine accentu. B. isσαι μυα

ρίαν. C. D.

οὖν μυρίας . Α.

τοσούντων C.

πρώτας . Β.

τῶν δευτέρων. D.

ἔχοντες . Β.

καὶ . Β.

deeft. D.

ut in Edit. Oxon. B. C.

ἢ ὀκτὼ. Β. D.

defunt. D.

ὁ ὄγδοος . Β. C. D.

ἐςὶ καὶ πολλαὶ . Α. C. D. ἐςὶν ὅτι καὶ πολ-

λαὶ. Β.

πολλαπλασιαζάντων ut femper. C.

ὅσες ἐλάτλων. D.

ἔγωσαν. Β.

πολλαπλασιάπω. D.

ἴσος. Β. C. ἴσον . D.

ἴσων . C. D.

ἴσον. Α.

ὁ γενόμενος. Α.

τῶν πολλαπλασιαξάντων. Α. Β. D. πολλα-

πλασιαζάντων. C.

ἔχων . Α.

τοσέτοι . Β. C. D.

In Marg. μονας μονάδες δεκάδες εκατοντάδες

χιλιάδες μυριάδες. Ε.
deeft. D.

deeft. B.

ποτ᾿ ἀλλάλας. Β. ποτὶ ἀλλάλας. C. D.

ὁ ὖν. Α. D. καιν ὁ ἀριθμὸς. Β. καῖν

1. 5 μυριάδες τῶν δευτέρων

1. 6 Φανερὸν ἦν, ὅτι τοῦ ψάμμου

τὸ πλῆθεν τῷ μέγεθα

ἔχονλος ἴσον τᾶ σφαῖρα τᾶ

τὰν διάμετρον ρ' δακτύλων

ἐχύσα, ἔλατῖόν ἐσιν ἢ χί-

λιαι μυριάδες τῶν δευτέρων

ἀριθμῶν .

1. 7 μέγεθο

1. ΙΙ πολλαπλασία

1. 14 μυριάδων

1. 16 τῶν χιλιᾶν

1. 20 ἀνάλογον·

1. 22 ἐκ τᾶς αὐτᾶς ἀναλογίας απὸ

μονάδου.

1. 25 αὐτὸς,

1. 28 μέγεθος

1. 26 σφαίρᾳ τὰν

1. 34 μέγεθο

1. 44 Καὶ ἐπεὶ αἱ μὲν τῶν τρίτων

ἀριθμῶν δέκα μυριάδες

329. 1. 1 μονάδες

1. 3 μέγεθος

1. 4 μονάδες τῶν

1. 10 έλασσον

1. 12 πολλαπλασιασθεισᾶν τᾶν

χιλιᾶν

πλῆθος τῶ μέγεθες ἔχοντος

ἴσον τὰ σφαίρα τᾶτε τὰν

διάμετρον Ρ δακτύλων ἔχε-

ση ἐλάτων ἐςὶν ἢ χίλικη

μυριάδες τῶν δευτέρων α-

ριθμῶν.

– ib. μέγεθες

1. 17 **

1. 19 *

1. 20 τάνχιαν

1. 22 ἀναλογίας

1. 23 * *

ὁ ἀριθμὸς. C.

ἀριθμοὶ . Α.

τὰν. Β. C. τῶν. D.

ἐφ᾽ . D.

λόγον ἔχειν. Α.

ἀλλάλας . Α. B. C. D.

πολλαπλασιασθεϊσᾶν . C. πολλαπλασθεί

σαν D.

ἐν δὲ. C. D.

P. C.

defunt. C.

ὦ ὅσος. Β. αοσος fine accentu. C.

συναμφότερα . Α.D. συνάμφω. C.

μυριάδες δευτέρων. Α. Β. C. D.

defunt. A. D.

μέγεθος. C.

πολλαπλασία ἐςὶ. Α. Β. C. D.

μυρίων . Β. C. D.

τᾶν χϊλίαν . Α. C. D. τᾶν χϊλίων. Β.

αναλογίαι. Α. Β. ἀναλογίαν. D.

defunt. C.

1. 25 τῆς τέτες. C.

1. 26 μεγέθες μέγεθος. Β.

1. 27 **

1. 29 μεγέθεος μέγεθος. Β. C. D.

1.35 * *

1. 40 μυριάδες

1. 41 μεγέθεος

1. 42 μονάδες τῶν δὲ

1. 45 ἐλάσσων

1. 46 * *

σφαίρα τὰ τὰν. Β. C. D.

defunt . A. D.

μονάδες. D.

μέγεθος. C. D.

μονάδες τῶν. Α. Β. D. μυριάδες τῶν. C.

ἔλασσον. C. D. et corr. marg. B.

πολλαπλασιασθεισῶν τῶν χϊλίων. Α.



CODICUM 471PARISIENSIUM.

Edit. Oxon.

Pag. 329. 1. 22 ἄλλοι

-

1 25 μονάδες

1. 26 μέγεθο

1. 30 μυριάδων

1. 33 ταλικαύτα,

-

ib. ταλικαύτα , ἁλίκα ἐςὶν ἀ

σφαίρα

1. 36 πολλαπλασιασθεισᾶν τᾶν

δέκα

1. 37 μονάδων

1. 41 δήλον,

1. 44 καλεμένων

1. 49 χίλιοι

330. 1.
2 ἔλασσόν

1. 4 σφαίρα

Edit. Bafil.

Pag. 125.1.51 **

-126.1. 2 μονάδων

– ib . μεγέθες

1. 4 **

1.6 **

- ib. * *

Codices Parifien .

οἱ ἄλλοι . Β. C. D.

μηνάδες. Β.

μέγεθος. Β. C.

μυριάδες. Α. D. μυριάδας . Β. C.

ταλικαύτα τὸ μέγεθος . Α. Β. C.

defunt. D.

1. 7 πολλαπλασιασθεῖσαν τῶν ἢ πολλαπλασιαθεισῶν τῶν δέκα. Α. D. πολλά

-

ib. **

1. 10 **

1. 11 καμένων

1. 14 * *

1. 16 * *

1. 15 ἐλώσσων

1. 19 * *

πλασιασθεισᾶν τᾶν δέκα. В. С.

μονάδας. D.

δῆλον οὖν. D.

καλεμένων . Α. B. D.

deest. A. D.

ἔλασσον. D.

σφαίρας. Α.

μυριάδας . Β.
1. 9 μυριάδων·

ib. ἔλασσον

1.11 πολλαπλάσιαθεισᾶν

-

ib. τῶν χιλιᾶν

1. 12 ταῖς ρ' μυριάσιν. Ἐπεὶ δ᾽ αἱ

μὲν τῶν πέμπλων ἀριθμῶν

1. 14 ἀπὸ μονάδος ἀνάλογον·

1. 15 ἐκ τᾶς αὐτᾶς ἀναλογίας·

δῆλον, ὡς ὁ γενόμενοι ἐσι

σεῖται ἕκτῷ· καὶ τετρα-

κοςὸς ἀπὸ μονάδα.

1. 18 ὀκτὼ μὲν

1. 19 αὐτὲς,

1. 25 μέγεθου

1. 27 μυρίων,

1. 30 μυριάκις μυρίων,

1. 31 ρ' μυριάδεσσιν

1. 34 μυριάδων ΄΄

– ib . τὸ

1. 36 πολλαπλασιαθεισᾶν

1. 37 μυριάδεσσιν.

1. 40 ἀπὸ μονάδος

1. 49 ἴσον

331.1. 2 ἔλασσόν

1. 4 μυριάδων

1. 7 μὲν ὁμοίως

1. 18 ἂν

1. 21 μυριοπλασίων·

1. 25 ἀλλάλας

1. 26 ἂν

1. 28 5, τὸ

1. 29 ἔλασσόν

1. 33 εἶμεν

1. 36 μυρίαις

1. 37 ἑβδόμων ἀριθμῶν

1. 38 μονάδες,

– ib. ἐλάσσων

1. 20 πολλαπλάσιον

– ib. χιλίαν

1.21 * *

-

ib. **

1.22 **

1. 23 εἶμεν.

1. 24 τῆς

1. 27 μεγέθεος

1. 28 **

1. 30 μυριάδας μυρίας

- ib. * *

1. 32 μυριάδων
- ib. **

1. 33 πολλαπλασίων

– ib. μυριάδες

1. 36 * *

1. 40 ἴσα

1. 41 ἐλάσσων

1. 42 * *

1. 43 * *

1. 49 * *

1. 51 μυριοπλασίαν

127. 1. 2 ἀλλάλαν

1. 3 *

1. 4 γὰρτὸ
– ib. ἐλάσσων

1.6 **

1. 7 **

1. 8 ἐβδόμων
-

ib. * *

1. 44 τοίνυν

– ib. ἀνάρμοςον

1. 5 ἐπιθεωρῆσαι

1. 12 * *

1. 17 * *

-ib. * *

– ib. επιθεώρηται

---332. 1. 4 ὠήθην

ἔλασσον . Β. С.

πολλαπλασιασθεισᾶν. Β.

τᾶν χιλίαν. Β. C. τῶν χιλίων. D.

defunt. A. D.

ἀπὸ μονάδων. D.

defunt. C.

οἱ μὲν ὀκτὼ. Β.

τέτες. Α. C. D.

μέγεθος. Β. C. D.

μυρϊάδων . C.

μυριάκις μυρίων . Β.

Ρ μυρίασιν . Α. μϋρϊάσιν. D.

μυρϊάδων Ρ . Α. B. C. D.

deeft. C.

πολλαπλασίασθεισᾶν. Β.

μυρϊαδ. Β.

defunt. C.

ἴσον. Β. C. D.

ἔλασσον. Α.

** ſed in marg. μυρίων. Β.

μὲν ὁμοίως. Β. C. D.

deeft. A.

μυριοπλασία. D.

ἀλλάλας. Α. B. C. D.

deest. A.

δὲ τὸ. C. D.

corr. marg. ἔλασσον. Β.

deeft. C.

μυρίες. Α.

ut in Edit. Oxon. B.

ν. C.

μυριάδες. C.

ὠήθων. Α. ὠήθεν. D.

ἂν ἄρμον. Α. D.

ἐπιθεωρῆσαι . D.

1
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:

Erratis levioribus quæfumus ignofcat Lector, graviora fic corrigat.

PAG. iii. lin.46. lege prout. p.xxvI. lin. 8. 1. appofitam .

p. 7. lin . 25. 1. ipſa AB. p. 8. lin. 7. 1. ἀφηρήσθω. p. 12.

lin. 8. 1. ad PI. p. 13. lin. 23. 1. triangulorum. p. 21.

lin. 9. 1. hæ. lin. 15. 1. κρεμάσθειη. p. 24. lin. 1. 1. δειχθήσε).

p. 26. lin. 11. 1. τραπεζεία. p. 29. lin. 23. 1. ſeſquitertium .

p. 33. lin. 35. 1. ſeſquitertium. p. 41. lin. 5. 1. §. lin. 28.

1. ſeceturque. p. 48. lin. 44. dele ad utriufque IB, BA : et

in lin. 51. poft decupla, infere ipfarum ΓΒ, ΒΔ. P. 73 .

lin. 12. 1. æqualis. p. 74. lin. 7. 1. Λελείφθω. p. 80. lin.47.

1. τρίγωνα. Ρ. 90. lin. 19. 1. ex centris. p. 99. lin. 17.

1. ἰσοσκελῶν. p. 115. lin. 11. 1. major. p. 120. lin. 34-

1. circumferentiam . p. 132. lin. 30. 1. eſt, axem habet.

p. 141. lin. 21. dele ad. p. 160. lin. 41. 1. ἀδιαρθρώτως.

p. 179. lin. 53. pro reciprocantur lege proportionales funt.

p. 183. lin. 21. 1. ſphæræ. lin. 25. 1. ad. p. 222. lin . 19.

1. περιφερείας. p. 223. lin. 4. 1. circumferentia. lin. 21.

1. κυκλῷ. p. 234. lin. 8. 1. ἐνθός . p. 320. lin. 24. 7. fphæram.

p. 321. lin. 9. 1. omnino. lin. 18. 1. alium.
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