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SERENISSM0 PRINCIPI

LEOPOLDO GVLIELMO

ARCHIDVCI AVSTRIA
Magno Teutonici Ordinis Magiftro

Belgij,& Burgundiz Gubernatori emerito

Avguflifsimi Imperatoris LEOPOLDI1 Prim; Regnantis -
| Patruo fortenatifsimo , €5°c. :

FELICITATEM, VICTORIAS, TRIVMPHOS.

OF 59 (5 TN
PGz n gz ono¥

e | Luturnis Virorum Sapientum Votis , &
| F\e] precibus, ¢ tumulo excitatus in Lu-
S5l B Yo cem, & Vitam, liber hic Pappi Ale-
S R é xandrini, horofcopante Serenifsimi
b R fe nominis Tui clarifsimo fydere, rena-
gt~ 1c1debuit, Archidux Inuictifsime Leo-
polde. Tu fcilicet ille es, qui dotto-
rum hominum laboribus tamquam {ydus aifulges. Tu
1lle es; quo Patre rediuiuus ifte Greci partas ingenij glo-
riari potuiffet potius quam Patrono; In aliorum enim
eftoribus fedem, in tuo Augaftale fuum Mathefis col-
ocauit. Nec fan¢ abf§; iucundz voluptatis fruCtu (au-
deo dicere ) erudito huic Volumini benigno femel im-
pertieris obtutu fuperciliumillud, cuius auguftam plané
maieftatem{ubdit Populi 'é*f;r;rautur,.huﬁes .R}r.élc i %ﬂnm’
M . 3 b




& Auftriace Domus perhorrefcunt: Nam res egregic
geltas, & praclara Virtuus Tux monumenta, quam {u-
{pexit Belgium, Germania iterum f{ufpicit, reuocabit in
mentem . 1 enim oculis occurrent linez in longum ex-
tenfz; occurret menti viftoriarum tuarum curfus nulli-
bi nterruptus , nullo pugnz infelicis exitu definitus. Si
angulos intuebere; videbis anguitias, quibus armatam
hzrefim conclufifti, non gloriam twam, qualonge, la-
teq; diffufa, 1j{dem, quibus terrarum QOrbis, limitibus¢on-
tinetur . Sicirculos afpicies; recordaberis quoties gladij
Tui mucrone, tamquam citcino , deuitis perduellibus
locum circumpferis vbi degerent, quo fe militanibus or-
namentis {poliati reciperent: Quoties eofdem obfidio-
nali corona, orbe veluti ferreo, Auftriacz ditionis Vrbe-,
& caftra circumuallantes perculeris , atque difieceris.
Sic Brema a te Czfarearum Copiarum Prazfefto arétifsi
mis obfidionis vinculis exoluta; {ic Hafsia eftufifsimis po-
pulationibus diuexata; fic per plurimaram arcium e
gnationem expugnata, & frafta Bannieri, czterorum J;
comuratorum audacia ante Tuz cogitationis obtutum
verfabitur. Exinde deducerisin Belgium; ftatimg; Cor-
tracum, Dixmunda, reliqua Vrbes hoftum manibus ere-
ptx, fed in primis obuium fiet Armenterium , Guberna-
tionis 1n1tio, cum vix in Prouinciam illam pedem intulifs
fes, tam celeriter occupatum, vt exclamare pofses abfqué
1altantia, Veni, Vidi, Vici. Si hifcein paginis machine
{ubijcientur afpeétui, quibus pondera attolluntur; offeret
fe {e ipfa tibi mens Tua,qua, velut Archimedeo veéte,
tot Populos;tot Prouincias regendo moues,& imperando:

Hoc tamen vno abfimilis Archimedi, quod locus tibi non'

eft exquirendus vbi confiftas ; Auftriaca enim Virtus, &

Fortuna, fiue inter Pacis otia, {iue inter Bellorum tumul-.

tus , {iue Mari, fiue degatin Terris, atg; verfetur, confi-
ftie vbiqué, vbiqué centrum habet, in quadro vbiqué ftat

immobiliter collocata. Qudcumqué demum te vertas
propriz libertatis affertorem Prouinciz, Viftorem ho-

r7 _ {tes

————— .



fies, Propugnatorem R eligio , Hzrefis, & Impietas Pro-
fligatorem, 1inconcuflum Columen Fides , Fulcimentum
ingens, & Decus Domus Auftriaca, QOrbis vaiver{us il-
lum "Te agnelcet, & admirabitur, quem vt ad Augu-
{tifsimum Leopoldum nominis, & fanguinis affinitate,
ita confortio dignitatis proxime videt accedere cuius {ci-
licet Herculeis humeris Romani culmen. incumbit Im-
perij. . |

Dabis igitur non confidentiz mez, fed praftantifsi
mis dotibus Tuis, dabis Humanitati veniam,& Clémen-
tiz Tuz, Serenifsime Princeps, quod Italus ego erudi-
tum hoc tributum offerre prefumpferim. Velhgalestibi
Vrbes ferro reddidifti, Athenza reddis fapientia. Aa-
gultis itaque manibus, admirando federe gladium volu-
mini fociantibus, fe fe Mathematice Colle&iones prac-
bent confouendas . Licebit in pofterum fortunatum
hunc librum appellare, qui diuturno, ac pene dixerim,
fepulchrali {quallore deformatam faciem, Tui nominis
nitidifsima luce detergit; me verd fortunatifsimum, cu-
s laboribus Patrocinij fui radijs tam ferenum Sydus

affulfit.

Celiitudinis Tux Serenifs.

Addicu. atq; Obfequentifs. Seruus

Bononiz Kalendis Maij 1659: 1
Carolus Manolefsius .
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CANDIDO LECTORI-

AzEs, candide Lector, Pappi Alexandrini Mathema-
ticas colleGtiones a Federico' Commandino in Latis
mam linguam translatas , & commentarijs illuftra-
tas, iamdiu tibi promifsas, & fortafle a té defidera-
tas. Quod nunc habeas, & diutius illas morari non
coactus fueris, id totum Francifco Maria Serenifsi-
i mo Vrbini Duci , acceptum referre debes: is enim
tua,& Commandini caufa, quia illius Haeredes nunquam hucaique in has
rum imprefsione concordes fucrunt, fuis horrationibus, & impenfis, vt
ederentur curauit. Quod huic operi Primus, & Secundus liber defint,
edaci rerum rempori,non Commandini negligentiz eft adfcribendum:
tantam enim diligentiam in illis perquirendis adhibuit, quanta forfanin
reperiendis tot alijs antiquoramy Mathematicorum libris illi opus fait:
non tamen propterea quod ita {it, timeas, te ex eo partim in Geormetria
profecturum, & operam in illius leGione ponendam perditurum : nam
nificgo decipior,& Commandinus ipfe decipicbatur , contrarium expee
riere. Sihoc opus non ita, vt alia ab codem Authore edita expolitum
videbitur, mortem , qua illum nobis nimis propére furripuir, & , ne
{fommam illi imponeret manum, impedini , accufa ; nonillum , nec eius
Hzredes; nam licet tu primo afpectu forfitan ab éis, vt nonnulli ante im-
prefsionem cupicbane, defideres, vt onus libri corrigendi, & poliendi
alicui mandauifient , & non tibi referuaffent : tamen re macurius petfpes
&ta, cognolces cos, quamuisid commodg facere potuiffent , quia non dec.
rant viri Geometriz periti, qui hanc curam fufcepiffent, prudenter judi-
cafle, cum confenferint magis tibi, & Commandino expedire, i, veres
pertus eft liber, nulla ne addita quidem, nec dempta fyllaba , imprime-
retur. Quod igitur ita factum fuit, qui bonique confule, & libenter
librum lege, & cum tibi Authoris labores profuifle perfpicies, gratias
pro illo Divinam Mifericordiam implorando, referre non detrectabis.

Vale.




LECTORI MATHESEQS STVDIOSO
CAROLVS MANOLESSIVS.
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- Idﬂm meam dudum in G aliles oporibus tibi oppigneratant
Ty vt liberare incipiam , Pappi Machematicas profeii Col-

Vgl lectiones , in quibns emaculandss qualem ,gmnr@nﬁhéina
QL @ [wmplerim aperam facile tibi pericubum preovis illius cums
s poiay mea hac editione facienti innotefcet . ~vfus Siquidem las

Bt REd bore, @ indicio Virotum tuni Graci lingu ,tum Mar.
thematicarum , quos Studiorum Mater Bononia educat  peritiorum effeci i

deterfee finnt Inend< prope wmpymere , quibus Grecas <ohdique [catébat contedd
tus., @F !{:-:;.rimd 3@#: ;ﬁ_) .,g%&.r';;sn' litrerarsm C&arac?frq; in fgurf: quans-
plurimis perperam difpofitis , qui quantung opers gdderent iffcteleatis | mes
mo aliunr demonfirationum , m{pfrrfﬂ:é licet , initiatus t_[l"?xi .ﬂ{:'[‘:'!-ﬂ;.; Laa
tina quoque [ew Verfio s [ew Commentatio diligentifsima interpunitiones
quantum fiers potuit ab amphibologico [enfi ot cvindicata; aded vt émaci-
latior,aut diligentior editio nulla fiert poffe hac noftra exiftimem . Sed id antes
anium efto. lam tum menti obuerfantur Apollonsj Consca, Arehimedss-Ope-

ra, vt Trigonum ‘Ergi‘ﬂf Wiy _@__mm win ip Mathefi Virorum perficim

Hifee addam Neowevichs' prmue hoke: 41ilires, Gutdanens  baldsins: 30443

chionibus Montis, Federicum Commandinum , Lucam Valerium , Bonaw
uenturam Caualerium , Benedictum Caftellum, quorum Operacvel cepere for-
wnis noftris iterum viuere vel partum [ecundum tf[dem ab T'ypis preeflolas-
tur. Opus ( fat fcio ) ingens ety cum non modo tmpreffos horwm labores re-
unlgaie audean: , cverum @ optima M. SS. ( [i qua mihi nancifii dabitur )
fim diuulgaturus : quare omnes probos Viros qui gemmas hafce pofsident ens
x¢ 010, atque obteflor, wt eas tranferibends mibi faciant poteflatem , de coni:
serfa fcilicet Mathematica difciplina penes litterarium Orbewn eternim opti=
me promerituri . Vale y benigne Lector ; hifgue laboribus nftris interims
frueres.

Vidic



Vidit D. Inuentius Torti Clericus Regularis S, Pauli
- Peenitentiarius in Metropolitana Bononienfi; pro

{lluftrifs. ac R everendifs. E Hieronymo Boncomp.

* Archiepifcopo, & Principe. |

e

T o e

Vidit Ouidius Montalbanus Philofophiz, & Iegum
+‘Doétor, &e. pro Reuerendifs, Pater Fr, Gulielmus

| ‘,I"pc_:us Inqu@ﬁt. Bonon.

“_'

gr— ol
En Joan. Thom. Vicarius S. Off Bonom:
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PAPPI
ALE XANDIRINTI

MATHEMATICARVM
COLLECTIONVM
LIBER TERTIVS.

CVM COMMENTARIIS

FEDERICI COMMANDINI VRBINATIS.
A SEASSEACSY

rVIcVMQVE ca, quee in Geometria inucﬂ:ig:mmr,
=8 diligentius expendere volunt, & Cratifte , omne pro-
blemaap pellari exittimane, in quo aliquid faciendum,
& conftruendum proponitur . Theorema vero, in
quo aliquibus pofitis confequens ad ea, & omnino
contingens confideratur,cum antiquorum alij proble-
mata omnia, alij theoremara effe dixerine. Qui igi-
tur theorema proponit, “{cicns quodammodo confequens cius, pu-
tat queltione dignum, & non aliter reéte proponat. Quivero proponit
problema, fiquidem indoctuseft, & omnino rudis, quamquam proponat
1d, quod conftrai quodammodo non pollic, dignus veniacft, & culpa va-
cat. quarentis enim officium eft, & hoc determinare, & id , quod fieri , &
quod minime fieri porett. &{i fieri poteft, quando, & quomodo, & quotu-
pliciter fieri poflic. Quod i quis imperice proponat, cum mathemaricas
{cientias profitcatur, non eft extra culpam. Nuper quidam corum, qui ma-
thematicas [cientias profirentur, per tuas problematum propofitiones iimpe-
tite nobis determinarunt, dequibus, & fimilibus oportebat nos ad twam
& ftudioforum vrilitatem in tertio libro colletionum mathemaricaram
demonftrationesafferre. Primum i gitur problema quidem, qui imagnus
Geometra videbatur , infcite determinauir. etenim datis duabus rectis li-
ncis duas medias propottionales in continua analogiainuenire , fefe dixic per
planorum contemplationem . voluitque vir ille nos, cum conftructionem
abiplo factam diligenter expendifiomus, de ea refpondere. Quize quidem

hoc modo fc haber.

A " Sine
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Sint duz refta linee As Ac ad re¢tosinter fe angulos: & a punéto s ducatur 5o
ipfi A ¢ parallela: ponaturqueipfi A5 @qualis BD, & jungatur D¢ quaipfiea in »
occurrat . a punéto autem E ducatur s parallela ipfi ac; producanturque pp: &
a punéto p ducatur b parallela e & ipfi 8D ®quales ponanturpx, Ni, LX, X K.
deinde per punéta NL, x K. ducantur No, LM, X7, KH ipfi 85 parallele : & ponatur
X & @qualis B4, feceturque bifariam inpuncto s: & vt xu ad vs, lkatatsy ad nT.
vt autem, sH ad HT, ita TH ad H¢; &a reda linea xp auferatur Qx ®qualls A=
iunganturque QK Qp. atque a punéo s ipfi Qe parallela ducatur s¥. a pundio au-
tem ¥ ducatur ¥a parallela xx. & fit viLym ad m&, 1ta &M ad Ma, vique &3 ad
Me,ita em ad M8, & abipfa on auferatur Ny @qualis AB: iunganturque 3z ¥4,
Deinde a punéto o ipﬁ By paralleladucatur & &, &adiplicxparallela de, & vineg
ad G e,itafit € g ad ¢ &.vrautem ec ad ¢ & ita ¢c ad ¢f iunganturque 6. & ipfi
8 ¢ parallele ducantur Zx, #A. poftremo ducantur a punétis »a ipfis A ¢ 3p paralicle
xp, av.oftendendum eftipfarum ac, 8D medias proportionalescfie px, va.

Hec igitur ille conferibens mihi tradidit, non continéntia demonftrationem propo-
fiti problematis. Sed quoniam, & Hicronymus philofophus , & glij complures ex cins
amieis, qui mihi cogniti erant , voluerunt me de propofita confirugiione interim re=
{pondere, cum ille demonfirationem facere promififiet . hac habui nunc, qug diczrem,
Eum fcilicet non recte, {ed perperam conftructione vium fuifle . bipartito enim fecans
rectam lincam RK in s, & vt xu ad us, ita faciens sH ad HT; capfhituit in eadem
proportione, & T ad n¢. nccefle autem omnino eft neque illum, negue nos pun-
¢um fectionis in tertia proportione, velut ¢ inuenire . Hacigitur dubitation- ad cau-
fam _cius confequente , oftendit fe non intelligere hoc confequens . nam cum determi=
nari non pofiit fectionts punétum, vt @ in tertia proportione,nifi privs peratur propor -
tio, quam habet k1 ad g, hoceft 52 ad 54, non f{ﬂmﬂ'I.prT'EDHiLtL:.‘t'.I-.JL‘.;IEIC;_{.;IJOJ
inueniri non poteft , fed etiam nos cenfet . Iraque pofita proportione, quant 1 1 habet
ad uR; hocelt 5r ad B4, & data nx, datur minor redta linca terticc propostionis.
datum autem eft punétum H, ergo & alterum extremum minimz r: & linew eft da-
tum . quod vel inter HR, velinter rT cadere manifefto confiat. At punéum retiam
cadercinter s demonftrabimus.. & prius punétum-¢ aliquando quidem cadere inter
HR, aliquando autem inter R T iuxta pofitionem proportioniz , quam habet x u data
ad H Re ponatur enim primum data proportio k1 ad » R, hoceft 51 ad £a, vel 5a ad
ac dupla. proportio igitur , & xH ad HR eft eaquam habent duoad vioum, videlicer
quattuorad duo . quare 5::||"rppur[ir.)_ KH ad Hs cft, quam habent quattuor ad tria.,
atqueeft vt K # ad #s. videlicety viquattuorad tria, ita se ad nr, hoc eft ita 3 ad
2!. Vtautem 3 ad 27, ita2 ! ad alid quandam. Siigiturita fiat,erirad minorem,quam
fint 2, hoc eft; quam fit 1R, ita ve minor reéta linea terti® proportionis , & omnium
minima minor {it , quam Hx ; -:35 fcétionis punétum vt ¢ inter ur cadar. Sed firdata
proportio quadrupla . ergo ipfius X1 ad n R proportio eft, quam habenr8ad 2:
& proportio KH ad ns, quamhabent8ads. eftautem vt 8 ads, itas. ad3%: &
vt 5. ad 3§, ita 3} ad minorem, quam fint2. quare rurfus ]
fectio inter R cadit. ponatur deinde proportio ki ad Hr quintupla’. ergo pro-

ortio xH ad Hr eit, quam habent 10 ad 2. & proportio xu ad us, quam ha-
bent 10.ad 6. Sed v 10ad 6, ita 6ad 3.1 & ', hoceftad 3} & ve6ad 3 }ita 3} adma-
jorem,quam 2. atq; eft Hr 2. cadit igitur [e¢tionis punctum tertiz proportionis inter
R T. & manifeltum clt omnes quidem proportiones , qua funt minores quadrupia face

Ic tii::

tertiz proportionis




LIBER TERTIVS.

ye talem fe@ionem inter R ; qua vero maiores quintupla facere fectionis pun&um in.
ter 1 t, quemadmodum; & lemma huiufinodi proportionis viile premifinius . Iraque
queniam oftendimus feétionis punétum ve ¢ aliquando caderc inter,u ryaliquando incer
rT, quodabeo :tmnu;!u*:r!"mn noacftaob cam , quam diximus , c:‘uﬂ‘am_. ipfe autem di-
¢it , propofitum oftendit , fiue punétum » fitinter ur, fiveinter rT: illud ante om-
nia contiderarc oporter. Vbicumque fumat punctum e fiuc infra ®, fiue fupra, non
effe,ve s ad i, hoceit vexnadus,ita& ruadur. Siigitur dixerit,fiat ve x i ad
ns,ita suad ur, & ruad nr,ipfe perife redarguitur , fumens queficum vt con-
ceflum;protracta coim X K, iplique xx facta xquali & & lundta =~ u, atque per pun-
&a str dudis pacallelis ipfi ko, fadtum erit , quod queeritur . & peifpicuti et quo
pacto hoc fequatur. Eratnanque &ove ko adspyita spad veydroad R v.equalis au-
temeflt <xiplicn, & xe ipliza, & si ipiku,itave & ac fie zqualis rv , & dua-
rum 80, A ¢, hoceltduarum K=, rv inuence {fint dux medize proportiomajes sp,T 7,
quod fieri non poteit : nimirum recta linea extiiente Bk, & punctoinipfa ® snon enim
per contemplationem cam, quz in plano fitinter kx, duo punda velu: o35 {umi pol-
funt,ita ve fit ficut < ad us, fic swad nr, & riad ur. & quamquam f{umac v
pro s, tarien prodlema fiecinequit. quod natura fol idum eft . quare, iplt i'ci:::_ug:‘-qt;a_:-
fitam vi concetlumfiimi , noaaufus ciﬁdtccrc alterum minima re@e linexe terminum
efic punétum . fupravero, hoe et inter R+ fumens iplum ad o reliquam confiru-
celongin complet, ve 1':1It.5:nthilﬂilliuuﬁimpfud ~ns indifftcultatem ab initio propo-
fitum ddzlabizus, non enim quod plucibus agens falia feribere vulueric; vt quofcumque
inerrorem induceret.fed q_u:n{ in iplis rationes non reéte concludentes afferat,vt often
dam prics in corrupto, ac fano modo percurrens id , quod, proponitur. deinde repre-
hendens eius politionem non refte fumptam. Quoniam igitur data eff proportio K i
ad nr, atquzeft daca k {Er_.;-.: ciu paticre nporcet Ydatd eris & i iy & reliquar K.
Sed & s i, quadimidia etipfius ik ceazaucen & ri data tom igitur us data erit
quare, & dataprop stin ki ad us. atqueelive ki ad us, itasu ad nr. & data
eft s, veoftealum faity eego & ur ericdara. Eadem ratione dasa erit & ne quare
8cdata differentia reGtacumlinearum ui, o & inuzntum oft o inter n, ficur &
per numeros demonftratumiaa fuit., Fr quoniam data cltdiferentia o r & nro redta
linea coniungens , quae eft aqualis x &, datum erit fpecic & magnitudine trianaulum
orthogonium ¢ or. angulus igitur re s cft datus , qui eft wequalis angzulo exteriori

ws¥. crgo& produ@a @¥ ad ¢ datum crit <1 ¥ trianguluin orthogonium, & fpecic, L

&wagnitudine ,quoniam ecnim data eft veraque iplarum n i, 10 daca erit & o & M

proportio 2k ad k¥ eft data; qudd cadem fit datae proportionie k ad ks, quarc &
data F . fed & s cftdata, fiquidem & vt ek ad Ksyita e ad v5. & often(a cft
data ¢ 2_dataigitur & ¥s. erat autem , & angulus #s& dawus . ereo & triangnium
¥ s¥ orthogonium {pecie & magnitudine dabitur . quare & ¥ ¢ parallela ipfi x & '&in
directum ipft ¥ . data igitur & oL xquilis ¥ k. & quoniam 1k elt aqualis srt, mi-
nor autem & L, quant $K. eteilii o7, oft aqualisipfi kr,atqueeft ve Ki ad irs, ita
sizad nr,&rwaliie voautem Lyad Moy izl e ad o e; & & rad *1 B eric o fmaidr,
qui i1 ¢. ctenim & hoc deineeps demdit: abitur . ergo & reliqua 8- minor eft,quam ¢ k.
Pourlus quoniam datacit oL, cum oftenth fic aqualisipfi yx date; dataaurem & Ly,
quidd & kit erit proportio L ad te Jata. arque cft; vt Lotad gesita & ey ad
nea:&datactt @y, ergo & i o, dabitur. Eadew rati ne.dabitur quoque w 8-guare,
& punétum £, cft datum ; quod pofitum fit vbi vule, vel inter M, VT nune eft; velin-
ter v o, nempe recta linea v o zquali pofiza :Iicuiqucip'!’arun-l KRs AR, 0%, TN S
cnimdicit £ cadercin v, quafitum nihilominus, vt conceflita {umit. apparét fimgue
rurfusin recta linea ML pofitienc data, & pundtoaliquo in ipfa dato v fimiere dater
LV duopuncia @, 4, & facere vi'Lyw ad vw, ita @ ad a e, & au ad v v; quod

nullusipforum concedic . Hoc enim 3z antiqui quarentes dubitarunt, per plana: imue-

nire , vt etiam demonftraboillorum verka apponens . & ipfe nihil habet dicere y-quod
hocrefellat . cumdicamus. Sivneceflario'clt feftibnis punétumtertia proportionis,
oftende nequeinter va, neque inter v cadere pofle. etenim nosii principio often-
dimus punctum ¢ cadere®fupra r & infra.cadit namque iuxta pofitionem propofi-
tionis. Simtliter igitur refolutione procedente ex co , auod datur triangulum v, 8,1,
fpecic & magnitudine, quamuis 8 fe&ionis punctum cadat inter ve., dato autem & &,
&, L, triangulo quemadmodum fupra, & data 2, ¢, dabitur enim proportio nG ad 6s,
hoc eft proportio, £ ad 6 0 & nullo modo rurfus b ad ¢, cum aquales ponantur,
&nunc KR, hoceit 48 ipfi D, 7, quamquam @ velit cadere inter, & 7, nihil cni};n ha-
2 ct
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PAPPI MATH. COLL.

bet dicere, quod refellat; audiens a nobis ; oftende neque inter 7, G, nCquc inter s
cadere - Siautem ex conceifione fimpliciter velit huiufinedi fectionis puncum cficin
7, quafitum etiam nunc vt conceflum fumit. Quod fiipfi non conceaatur feconem
effe 1n punéo 7, quoniam neque R concedimus inrecta linea kn demonftraticnem
facere, & {i aliquod aliud inter ec fumere velit, ve & ipfe non nouit » quoms.do dece-
ptus @ {umit . Sed vt vult, ponatur feparabiie eflc fecundum 7, & coniungens §,¢,du-
cenfque ipfi c,0 parallelas, &, A, PEI %22y veroipfi ac parallelas. xps v, often-
dit fe non intellexiffe problema . etenim recta linea 8 ¢ non fadta parallelaipi o an-
gulus clc obtufus quidem eft, puncto § inter G 7, cadente , acutus auterm f cadente
nter 7 ¢, namque angulus ad =, rectuseft ,Icgundm}: quem d_umt‘tmr_pmbluna chhei-
tur. Quodfi quiscnncr.:dat,que:mdmudum {upradiximus, inreétalinea v pofitio=
ne data, & punéto dato 7, fumere duo punéa , velut ¢, ¢, ita vtquam proporiionci
habet p ad c,%, habeat ¢c ad ¢¢,& {c ad 6 =. hoc autem non dato , quod pro-
pofitum eftab eo per plana inueniri nd puterit ; vtetiam per numeros iplos congruen-
ter refolutioni, ijss qui velint, perfuadere licebit , vrentibus tabula Proiemai de rechis
lineis in circulo datis . Scfidc hoc dubitare vna cum alijs fatius erat, qu;lmit:l inucnire;
Nosautem ea, qua (uperius pofita funt, nunc oftendemus .

COMMENTUARIVS.

A Etfitvtrym ad M8, ita &m ad Ma] Grecus codex mendofe babebat . welésa &'e b
apcs g oo, 007w i w g apos @ O cum legendum fit aPor £ e

B  Etipfi fc parallel ducantur; £, », ¢, . poftremo duc ntur @ punétis = . e
fis Ac,e D parallela xp av. oftendendum eft ipfarum Ac, BD medids proji: il
lesefle px,va,] Gracus codex wdySocay i 611 wapdinnact di, % ¢ &, w A6 LY R &
Tis @ vy B w wapdirunet af x g av Slifu, Ge. ol pory d. Sed legendmim agd Wboee Th
6 4 wapdamac aiy L X €0y x €ad 7ar & ATiss @y B 8 wa anner di ok, ay diEa
al (Ey ¥ A,

C  Nifi prius ponatur pm{purti:} ,quam habet ku ad 1R, hoc et BE adEA] raus
codex wi mpirepov vworsbirTos Tou Adyou iy Ejec W 2 & apo's & p TouTist Toud Exm n B ars
v 8 o, Sed legendum putoex is , qua deinceps [equuntur . o Exes i x B ape's 0 p Tourise
a8v & Exu o B¢ apos TIP E .

1 Vtautemzad 2%, ita 2 * ad aliam quamdam ] Grecus coder @s It zal 7a v @pis
ad $vo wgd &, Suras durd wd B § apds dmmae. Sed legendum aps's arAvy Tire . '

E  Etproportio k# ad us, quam habet 10.ad6. ] Gracus codex xui wig x 0 dpe apo's
v 8 & Adyas Eswv, Svrd ¢ apos 7d ¢. Sed legendum ov 74 4 ape’s 72’ &,

F Ipfe per fefe redarguitur, fumens quafitum vtconcefium | Gracus codex dure's
Oer Endyysres 70 Jnrduperor & o poheyduperer aaBer lege 7¢ {irdvperey s oponoysupin
vov Aafely. |

G Atque per punca sTR ductis parallelis ipfi Ko faltum eriz quod quaritur ] Gre-
cus codex hoc loco, & tafra corriptus ety quem Los reflituimus .

H Eratnamque&vt Kx adsp, itasp ad 10 Sequitur boc ex 4. fexti elementorum ob
trianguloriem fimilitudinem .

X ; p_:ztmiimn iglti:l" data'cﬁﬁp{upqrtiu K 'H ad HR. ] Grecus codex Exes 7d'mr Foditens
icly o Thr E_qﬂ; B p lege taén 7o'vm Solliis iviv o Tis 2 0 @pds 0 p,

L Angu]us-iﬁttm: 1}¢:1‘eﬂ d;:jtus,‘cjui qﬂfmqya\‘lisiangulq ﬂtcrin:ri Ks¥ ] Gracus cos
dex Joltira dpe. W dwd' p @ yoria w ion ieiy 70 Uwe k@ o Exror yeria, Sed legenduim dom

Bhirn dpa if Ume p O ) yoric. g ion Esly 70 Ve x o ¥ ExTe’s yorla, 4

M  Ergo&produ@ta A ¥ ad ¥ datumerit sy triangulum orchogonium f] pecie, &
Pagm.tudu}rt;[ Grecus codex infandeiois dpa , &c. 76 Gdea dvTor, Legendum arbicror 74
8o peyilu s quod ex ifs  qua [equuntiér manifeflo apparct.

N Siw neceffario cft fectionis punétum tertie proportionis ] Grecus codex & 7o' ¢
isly 6E drdynns o' Tils Topis gupbior 700 spiov _aoyx. Sed pro ¢ ego libenter ponercm 8.
boc eft v Ve nos vertinus. s ] '

-
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"LIBER TERTIVS.

THEOREMA PRIMVM, PROPOSITIO 1.

Sit quadam recta linea A divifain partes zquales ad puncta BCDEF.
Dico vt Ac ad ¢, ita efle Be ad ipiius ¢ B dimidiam : & vt AD adD3,

ita BD ad pc, & tertiam iplius ¢B: yc autem AE ad EB, ita BEadE ¢, C

& ipfius cB quartam: & vt AF ad F B, ita BF ad Fc, & quintamc B: De-

nique vt AG ad GB, ita BG ad Gc¢, & ipfius ¢ fextam.

Peripicuum autem eft
numeris {femiper hoc pa-
&o aflumptis’, vr datus
redtarum lincarum &quas A B c D
lium numeius a pundéto
A ad pumerum vnitate
minorem ,ita c¢fle numne-

rum vnitate minorem ad alium adhuc eo minorem vnitate , & particulam ipfius cg,

E

qué data reétarum lincarum aqualium multitudini refpondcar .

COMMENTARLYV S.

F Lt

PR M, MU MU, M .

Dicovt Ac ad ¢, itaefle B¢ ad ipfius co dimidiam ] Feewim a ¢ ad eius dimidiam A

CB, itatr Bc adeius dimidiam,

Et vt ap ad B, ita 5D ad pc, & teridamipfius ce] Fiat enimvt Ae ad 6D, ita B

EH ad HDe erit compone .

do, Ut AD ad DE, I£2 B D ) PR N S (R S

ad D ; & quarum partinia A E  HKC D B
avelt g, carum s efl 62

€ DH 4. ergoBH elf 2,

& HC 1e Veigitur AD ad

DB, fta 8D ad D & cu, boc eff ipfius v tertiam .

F G

Veautem arad as,itasgad ec, &ipfius BB quartam ] Rurfus izt vt as ad py, C

ita 6K ad K &: quarecs componendo , ¥t AE ad 85, itaerit b8 ad K. Quarum vero par-

tium AE eft 16, carum 65 eff 12,8 BKQ.crgoBKerit 34 & KC, T« Veigitur AR ad 58,

dtannad 5 C @ ck, videlicet quartam ipfins cv. eodem modo, & relique demonflrabantur «

THEOREMA IL. PROPOSITIO 1L

Sint zquales reétx linex, A,B; & ¢p minor, quim veraque ipfarum
AB; maior vero, quam N: fiarque ve A ad ¢D, itacp ad EF, & EF ad
GH:vt autem B ad N, ita flar Nad p, & p ad R. Dicoiplam R, quams

GH minorem efle. :

Qg_nnlam enim ¢p maior eft, quam w; ponatur ipﬁ N ®-
qualis CK. ergove A ad ¢k, ita 5 ad n. Rurfus quoniam vt
Aadco,itacpadar; fiatve a adck,itackadcr. eft au.
te&cvenadNyitanad v atg; eft a quidé ipfi  equalis; ¢ k vero
xqualis ~. exzqualiigitur vt Aad 52 ,itasad . ideoque g L.,
1pfir 2qualiserit. Eadem ratione ,cumfitveaad ¢p ita cp
ad BF,& BF ad 6 erit& ve 4 ad ¢k, ita ck ad re, &8
ad minorem, quim cw fitad ¢ . Itaque quonii vt ck ad
BL,IMAELyad 6m: & vt n ad p, ita » ad r; eft autemex
&qualis N, & =1 xqualis p; erit 6 a ipfi R qualis;ac pro-
Pterea R minor , quam G H.

B
L
N O (.
oy

ALI

-
Wity
9‘1



6 PAPPI MATH. COLL
ALITER

Sit A aqualis E, maiorautem B, quam F: & fac vt A quidem ad B,
itasadc,& cadp. veveroEad ¥, ita F ad G, & GadH. Dico D
maiorem efle, quam H.

Quoniamenim B maior eft; quam r, & A ipfi B eft .
qualis; habebit & ad A maiorem proportionem, quam ¥ ad
u:&contra A ad & minorem habebit,quam g ad F. viau-
ten B ad £, ita 7 ad ¢, & vt a4 ad 8, ita s ad ¢; ergo
. . & ad ¢ minorem habet proportionem , quam.r ad 6. & vt
1nquinti o 00 ¢, ita ¢ ad p. quare ¢ ad D minorem proportionem
habet, quam » ad ¢. Sedvt ¥ ad ¢, ita ¢ ad 1. crgo ¢
ad p minorem habet ,quam ¢ ad n. Quoniamigitur a ad
g mincrem haber prﬂpui‘tiﬂiitﬂi ,quam g ad F. 5 vero dd
¢ minorein, quam F ad ¢; & ¢ ad p minorem , quam &
ad 1; habebit ex ®quali A ad p minorem proportionem ,
quam & ad u, vt deinceps oftendetur , & funt ar inser fe
aquales . maior igitur eft p quam u, quod demonitrare
oportebat.

8. quinti.

— —

[ —
3 o e g

i ey = s

Ry ——————

[ p———
R —-

rouquinti

THEOREMA IIL. PROPOSITIO ILI.

Habeat & ad B minorem proportionem , quam ¢ ad b
Dico & permutando A ad ¢ minorem proportionem ha- '
bere, quam B ad D. l

Fiat vt A-ad B, ita ¢ ad © maior igitur eft & quam n. Er
j0.quinti quoniam vt A ad B, ita ¢ ad #; erit permutando, vt A ad c,
ita & ad . Sed B ad & minorem habet proportionem, quam ~

g.quinti g ad . ergo & A ad ¢ minorem proportionem habebit, quam
s ad D Lo - I
D

| S —

THEOREMA IV:. PROPOSITIO IV |
Hoc demonftrato, habeat & ad 8 minorem proportionem, quam bad

£:-& B'ad ¢ proportionem minorem habeat, qudm E ad F. Dico ex ¢quas
li A ad ¢ minorem habere proportionem ,quim o ad 7

ES Quoniam

—— e —

p——



LIBER "TERTIVS: 7"

Quoniam .n. 4 ad o minﬁren] }1rnpm~ti0nr:m‘hahct squampad g;
habcbit permutando A ad p minorea proportionem, quam g ad w
Etcadem ratione B ad & minorem, quam ¢ ad f. ergo rurfus per-
mutando 4 ad ¢ minorem habet proportioncn s qiam o ad r.

explicare & tibi , &Iijs, qui in geomet ria_ exercitati ﬁ!l‘jt ca , quasille
feripfitde coniteuctions , & qu nos obiccimus ; optimum fore iudi-

caus,fi exponercn quid antiqui de diéto problemate fenfering: & pri-

mum nonnulia diceremde problematibus , quaz in geometria confi-
derantur , inde fumpto initio e T -

Problematum geometricorum antiqui tria genera effe flatuerunt,

& corumalia quiden planaappellari, alia folida, alia linearia , Que l peped
igitur per redtas lineas, & circuli circun ferentiam folui poffunt, ma- I ] '}Pﬂﬁ;i-
rito plana dicuntur ; ctenim linex, per quas ciufmodi problemata oL B B pif
foluuntur, in plano ortum habent. Problemata VCEO quacunque i
foluuntur, afflumpta in coaftructionem aliqua coni fedtione, vel pluribus, folida appel- 5 pre..
Jantur namque ad conftructionem necelse eft folidarum figurarum tuperficiebus, nimi- mae plas
rum conicis vti. Reftat tertium genus, quod lincare appellatur. Linezenimalie n:.
‘preeter iam dictas in cpaftrudtionem alsumuntur, varium,& tranfinutabilem ortum ha- Problz=
Ecn:u »quales funt hehices, & quas graeci Terpaywrifiveas appellant, nos quadranices m::aluh..
dicere potiumus, conchordes, & ciffoides , quibus quidem multa, & admirabilia acci- 9 *
dunit. Cumigitur tales fint probiematum differentiz, antiqui geometra problemaan

te dictum induabusreétis lingis , quod natura folidum eft, geometrica ratione innixi C
conftracre nos potuesunt, queniam neque coni fectiones facile eft in planodzignare. Coni fe-
Inftrumentisautem ipfim in operationem manualem , & commodam , aptam jize con- “t_"“;.’".,
fteu Sionem imirabilicer traduxerunt squod videre licet in eocum voluminibus, quzx cir- ﬁ ,-,.,'m-';'i
cumferuntur , vt in Eratolthenis mefolabo , in Philonis , & Heronis mechanicis » & Cl- no  defie
tapulticis . Hienim aflerentes problema folidum cile,iplius conftruftionem inftrumen- goare.
tis tantum perfecerunt, congruenter Apolionio Pergxo ,qui & refolutionem cius fe-

cit per coni fectiones : alij per locos folidos Ariftei: nullusautem pereca , qU&E propric

plana appellanturs At Nicomedes, & ratione illud fecic per lincam conchoidem, per

quaim & angulum tripartito divific. Exponemus igitur quattuor cius conftruiones vna

cum quadam noftra tractatione. Quarum prima quidem eft Eracofthenis , fecunda Ni-
comedis , tertia Heronis ; maxime ad manuum operationem accomimodata, ifs , qui Ar-

chiiteti efse volunt . vitima autem cft a nobis inuenta. Tolido cnim quocunquc dato, al-

terum folidum dato fimile conftruitur ad dacam proportionem , fi duabus datis refis li-

neis , duz media incontinua analogia afsumantur , vt inquit Hero inmechanicis &
catapulticis. '

Que igitur me preemififle oportebat , haee funt. Ttaque omittens ] ' ] J
A

trirela

: : . COMMENTARIV S.

Problematum vero quaecumque folusntur , afumpta in conftru@ionem aliqgua coni’ A
fectione, vel pluribus,folida appellantur] Grecus codex fic babet,mraparaufaropin: bis =iy
Yereau puids TEY Tou nuvay Topay . ego libenttus legecem Feahaplarspive e 0y navarxivly
2uds TOY TOU Kelvou Topar . T

Quales {unt helices, & quas Graci TeTpayarifovas appellant ] Gracus codex maneus B
efty qui fic babet, ixiies wuyydvovew s e e ag TiTpayyilovsas , Fortaffe autem
legendum erit, iwvias TUyRAruTIr af Sainer, el Terpaywrilovaar, et _.
._Quoniam. neque conti fectiones facile eft in plano deflignare ] In Greco codice, les C
gitur . Ewée ' M e 73 xa' vou Tomds fddior i imeride yedlpur iv, qru' Uero ﬁ»qumﬁfl
Jupernacanea, e abolenda cenfeo. vt pore libraryj errarve inferta, de S Sdo Poleizas
iie Gr aviowr 8u's plvas dvdnoyor el iy awiE draoyle, 5

Solido enim quocumque dato , alterum folidum date fimile ‘conftitufeur ad“da- D
tam proportionem ] Grecum codicens ita corrigemus . sipesv yep warriy Sidopbvov, frea
Pr s6psiy duain, v alévra naTagneve sz at mpds air dollirga pdpor,s T T !

= Rl s

PRO-



. ABCD, & in ipfo triangula or-

A

8- PAPRI MATH. COLL.
PROBLEMA L. PROPOSITIO V.

" Duabus datis reis lineis, duas medias proportionales in continua
analogia inucnirc.

VT ERATOSTHENES.
G . r

Sit plinthium compadtum A

thozonia xqualia ABHy MFK,
NGL; qua rectos angulos  ha-
beant ad punéta BrG : dc trian-

ulum quidem a EH affixum
maneat ,triangulum vero MFK
moueatur in regulis AB, D, = ¢
itavt ar in regula as feratur, ;
canalem per totum habentc,& vertex x incp; nempé canali per totam longitudi-
nem excauato : Similiter & triangulum w6 L in regulis A&, ¢, per dictos canales
moueatur. Hisigitur hoc modo prazparatis, fi quis velit cubum cubiduplum facere,
affumens-ac ipfius & x duplam, diftrahenfque triangula M¥K, NGL, quoad punéa
ax in eadem rectalinea conftituantur , in qua triangulorum feCtiones o, contingat
rectam lineam AP0 X occurrentemipfi ¢ in R ; hoc enim necefsario fieri Gportet.
Etita quod propofitum eft, alsequetur. Nam cumfit,vt acad PH,ita AR ad RP,
&anadrr,&uradrk,& rir adok, & pr ad Ro, & P ador, & k v ad
nL, & ok ad Lx; crunt linearum ac, L, dua medi® ru, 0K, In continua ana-
logia; atq; eft ac dupla L x. Cubus igitur,qui fit ex Ac dupluseritcius, qui ex PH
cubi. Quad fi cubusad cubum aliam quandam proportiofem habeat , eandem habere
oportet Ac ad LX, & reliqua fimili ratione conftruentur. Exquo perfpicue confiat
fieri non pofse , vt propofitum per plana {oluatur . . y

. i
155 :;Ei"\ D

iy

COMMENTARIV S,

Et triangulung quidem A &1 affixum maneat , triangulum vero M¥k moucatur in
regulis A8, cp] Exepiflola Eratoftbenis , que legitur in commentaryjs Eutocij in fecundum
1ibrum Avrchimedis de Sphara , & Cylindro , apparet ipfum Voluiffe medium parallelogram-
muns 5 [eus triangulum afficum effe , & manere ; von primum. Sedres in tdem vecidic nang
etiam fi vitimummaneat , & aliaduo moueantur , idem plané contingets gricus autem codex
corvuptus efty & mancus 5 qui fortaffe ita Feflienetur . w3 28w & x iy xivnow ixive ixivdv « f,
w8 wayivay 5 adfcribantuy reliquaex codice manuferipto .

Namcum fit vt Ac ad vH,ita ar ad Rp, & anad pk, & Hr ad nk ] Ex quarta
propafitione fexti libri elementorum ; funt enim triangula AR Cy PR H inter [o fimilia, item-
que fimilia ARH, PRK. quare»t ac ad PH,ita AR ad RP:"C Ut AR ad Rp, 12 AT
al P, & UR ad RK. _ _ BT .

Et rrad ok, & prad ro, & vk ad or, & krRad RL, & ok ad Lx] Rurfus
enim funt triangula PR 1, ORK fimilia, & fimilia PRK, ORL, Pt igitur 6 R ad R K, ita

efldrvuad ok, & PR dd Ro. Sed vt vRad RO, ita PK ad OLy, & KR ad RL. atv

|

que ob eandem caifam; Ut KR ad RL,ita OK ad X L. Ex quibus fequitur per yndecimanm
guinti elementorum,. Ut Ac ad v 1, ita effe piad 0K, 0K ad X L.

] -

VT NICOMEDES. . N S L o

- IR fa ; \ L 1 ) i ‘
Duabus datisretis lineis c b, DA; diiz mediz in continua” analogia,
hoc modo afflumuntur.

e Com-

o T

ey, . <



'LIBER: TERTIVS. 9

Compleatur ABcD parallclogrammum ;
& vtraque ipfarum Az, ec bifariam fece-
tur in punétis LE: iun&taque L b produca-
tur: & occurrat cs produdt@in 6 ipfi ve-
ro sc¢ ad re@osangulos ducatur gr; &cE
iungatur, qu fit &qualis A L .jungarur pre-
terca 76, & ipfi parallela fit ¢ n. Quod
cum angulus contineatur & ¢ H,a dato puns
¢to F ducatur PHx, qua facit lineam uk
ipli Az, vel ¥ aqualem. hoc enim fieri
potic per I'neam conchoidem oftenfumeft .
&iund&ta Kp producatur, {:-icurutquf: ipfi
BA produdta inpuadto m. djco vt nc ad
CK, ita effe ¢x ad mMa, & ma ad an.
Quoniam cnim sc bifariam fe@ta eftin r;
&ipfiadijcitur ¢x; reGangulum Bk c vna
cum guadrato ex ce @quale eft quadrato
€x P K. COMMuNs apponatur €x EF qua-
dratum. ergs reftangulum k¢ vna cum o
quadratis ex cg, BF; hoceft vha cum quadratoex cr quale eft quadratis ex x5, 2+Sexti
EF, hoceff quadrato ex ra. Etquoniamvt Ma ad An, itaeft mMp ad rk; vtau-
ten v oad o K [tﬂ EC ad CK, 'Ci'jt'lr'[ MA .ﬂd AR, ita ECad ok = ﬂ[qUCCﬂipﬁUS AR
dimidia ac & iplius kc dupla ce. eft igitur & vt ma ad AL, itacc ad ¢k, fed B C
vice ad ¢k, ita ru ad HE, propter lincas parallelas ¢ 1, ¢ n. quare,& ccmponen- D
dovt mrad La,ita rk ad k. Sed AL ponitur &qualis i x, queniam &ipficr.er- 2 Sexti, °
£0, & ML ®qualis erit Fr & quadratumex ML quadrato ox 1 & aquale. cft autem ©fecundi
quadratoex uL @quale redtangulum B M A vna cum quadratoex a1 : & quadrato ex
FE &quale oftenfum cft rectangulum sk ¢ vna cum quadratoex cry quorum quidem
quadratum ex 4 L eft &quale quadrato.ex ¢ F; ponitur enim AL ipfi c¥ aqualis. ergo 14 E‘Iﬁ-
refiquum sMA rectangulumaquale cft reliquo s Ke. vt igitur Mead Bx, ita ck ad 4-5;&::.
MA. Sedvt MmBads £, ita pc ad c k. quarcvi pe ad cK, itacft ckad aa. veage S
tein M8 ad sk ,itamaadap. ergo& vt pecad ck, ita ck ad Ma,&ymaadan.

LT

5 COMMENTARIVS.
Hoc enim fieri pofle per Kneam conchoidem oftenfum eft] Quomodo'iltud grer lineam A
conchordem fiae , vide in quarto libro propofitione 24. & apud Eutocium in commentarys in fes
cundum librum Archimedis de sphera & cylndro o B
Etipfius s c dupla cc] 0bfimilitrdnem aamque triangulorum pGe, LGE, UVtpcad B
LS, itaeft cc ad oo Sed Ak boceft pc duplaefl ipfius LB. exgo & ca ipfius Gn dupla
€rit < ac properea etiam dupla ipfins ve. : ; .
Eftigicur , & vt maad aL, ita gc ad ck ] LQueniam enim eft vt va ad Av, ita gC
ad cX: & vr 8aad AL, itacc ad BC; eritex aqualiin perturbataratione, Ut MA ad A1,
tagcad ci. ' o
Quare, & componendo, vt ML ad LA, ita Fx ad ki, fed AL ponitur equalis 'K, p
quoniam & ipfi<cr. ergo 8¢ me axqualis erit Fx ] Exante dittis namgue ¢ Undecima
quints libri clementorum fequitur, Ut v A ad AL , ita effe ¥H ad nx. ergocr gams?_ﬂmdo,
UVEMLad LA, fta ¥K ad Ku, pevmutandogue ve ML ad £K, ita LA ad K. Jed' LA eft
aqualis KH, quare & ML ipfi ¥x aqualis erit o

VT HER O,

Quo autem modo™ poflimus, duabus reétis lineis duas medias, pro-
portionales organicé inuenire,oftendemus-s ~quoniam problema. hoe,. vt
ctiam inquit Hero, {olidum eft. exponemus igitur demonftrationem ad
Manuum operationes maxime accommodatam . =
s B Sint

L



10 PAPPI MATH. COLL.

Sint enim datz re&@ linex ar, tc ad redtosinter
fe angulos conflitut.c,, quarum oporteat duas medias
proportivnales, inuznire . Compleatur asup paral-
lelogramum, & pe, DA producantur; junganturque
DB, Ac: & aptetur regula ad pundtum b, qua qui-
dem mota fecct lineas ©8, A F, quoad ca,quya pun-
&o 6 ducitur ad fedtionem c k. aqualis fiacilli,quae
ab codem punéto s ad fe@tionem A ducitur . Iraque
factum iam {it,8 ceguiz poiitio fit 85 F, aqualesau-
tem 86, GF. Dico rectas lineas a ¢k medias pros
partionales effc ipfaruin as,sc . Quoniam ¢nim pa~
rallelogrammum a4 8¢ 0 reftangulum cit , quattuor
redta line D G, 6 A, BG, GGy @quales {unt inter fele.
& quoniam @quales funt DG, G4 & dutta eftcr,
reftangulum DFA VI CUin quadrato ¢x AG ®quale D &
erit quadrato ex 6 ¥+ Et cadearatione redtangulum
hEc vnacum quadrate €x ¢6 , equale cft QuadratoeX GE e & funt ®quales FG, GE.
ergo & redangulum DFa ypa cum QuAdiato €x AG erit aquale re@angulo pec
~ vpa cum quadrato €X ¢G quorum quadratum ex ¢ ¢ eft @quale quadrato €X GAs
3 Seyri rt:quuum-igirurrc&mgu!mnnnc reétanguio praclt equale. ergo vt D adDF,ita
4 Faad cE. vtautem ED ad DF, ita & pa ad a¥, & vc ad ca. quare & veeaadar,

ita & ra ad ¢8; & B¢ ad cs, redtarum igitur linearum AB, BC medig proportio-

nales {unt A ¥, CEo

>

X =
£~

COMMENTARIVS.

A Quoniam enim parallelogrammum ABCD retangulum eft , quattuor rect® linez

DGy GAy BG3 GC» @quales funcinter fefe] Suntenim triangull ABC dwuo lateracB,BA.

aqualia duobus Latertbrs sc, co triangnli DCs, & angulus ad B reftus aqualisrelio ad .

ergo & bafis 'ac bafi B D agualis evit . Sed A G p-angulus eft aqualis angulo DG C, quod fint

29 Primi ad verticem ; @ angulus A8G aqualis eft angulo cDG, angulufque o G ipfi DC G trian -
aulum igitur ARG triangulo CD G fimile ; & vt A ad G, itacp ad DG ¢ permutan=

do Ut A8 ad CD, 84 BG, ad GD. €rg2 3G, GD equales funt. & eodemn modo oftenden-

tur aquales A, GCa PF IQUAT DG ad GD, ita AG ad GC. & componendo UE BD ad

DG, it AC ad CG rurfiufgue permutande Uz 5D ad AC, fta'n G ad G€ . Sunt autem B D,

ac #quales 5 quod oftenfum fuie. ergo & aquales DG, GeC, & propiered BG, GAa o

_ommnes inter fe equalesa

B Et quoniam mquales funt 06, 6A; & ducta eft 6 F; rettangulum DF A vna cum
quadrato ex Ac ®qualeerit quadrato ex G Dacatur a puntfo G ad AD perpendicis

@ Sexti. Jarts G H. CFIE triangulum A G H triangulo oy fimile: @ vt GH ad HA, #fa GHad HD.
ergo A eft @qualis HD. EF guoniam A » bifariam felta eft in u: & ipfiadicitur A¥, ree

6.5eciidi Fangulum DFA Una cum guadrato ex AH aquale eft quadrato ex HF. commune appos
_ matwr quadratum_ex GH, yeltangalum igitur Dy A Una cum quadratis ex AW, HG: ho¢
AnBrimi of ppacum quadrato ex aG aquale erit quadratts €X ¥ HyG, videlicet quadrato eX FG.
& fimiliter duita a punéfo G ad D ¢ perpendiculari , reCiangulum D EC Unacum quadrato

€x qu_qmﬂ# oftendéenr quadrato ex G &,
VT IPSE PAPPVS. )

Cubus autem cubi non folum duplus inuenicur per {ubie@um inTha-
mentum, quod a nobis excogitatum eft,fed & generaliter proportionem
habens quamcumque imperatam. N |
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Deferibatur enim femicirculus apc: & a
centro p ad rectos angulos ducatur ps; &
moucatur regula circa A punctum ,ita vt vous e
quident efus terminus clavulo quopiam fuper-

pimatur pundto As rc:iiqu:t VEro pars circa ' /’ \
clavulum , velutl circa centrum inter gc mo- H /

3
)

weatur. His hoc modo conftructis propofitum E 3

it duos cubos inutnirc,qt_u inter fe dacam pro- -G 35 5

portionem habcaac . riat proportio o ad B~

D & cadem , qu proportio data ; & iunéa CE A = Lo - ——=C
producatur ad r. moucatur autem regula n- i Pl
ter o, donec pars ebus interiefta inter e /
lincas re, B8 @qualis fit ei, qua inter ®E 3

rectaum lineam & circumierentiams ¢ inter; J-
citur . hoc enim tentantes femper, & regulam
teansfecentes facile affequemur . facumigicur
iam fit, & regula pofitionem habeat Acnk,
itavt ¢, HK interfe fint @quales. Dico cu-
bumn factum ex linca 80 ad cubumex linca b1 datam habere proportionem ; videli-
cetqueelt 8o ad pr. Inteligatur enim circulus completus ; iunétaque kv produca-
turad 1, & Lo iungatur, parallelaigitur eft Lo ipii ED, proprercaquod & ku cft
aqualis He, & kb ipfi D L. Iungantur etiam a L, L¢, Etquoniam angulus caL
in {emicirculo recus eit ; & perpendicularis A m: erit vt quadratum ex £ m ad quadra-
timex ua, hoceft,veredtalinea e ad reGam »a,ita quadratumex An ad qua-
dratumex mc: ctenimvt Ly ad ma, itaclt sma ad Mc. ergo & vt quadratum ex
£ ad quadratum ex M4, itaquadratumex Ay ad quadratumex w6, & redta linea
cM ad MA. communisapponatur proportio Ax ad M. ergo proportio compofita
¢x proportione ¢ ad M4, & proportione Ay ad wc, videlicet proportio cm ad
MG, cademeft, que componitur ex proportione quadratiex am ad quadratum cx
M G ; & ex proportione reéta line am ad wc. Sed proportio compofitaex propot-
tione quadrati ex A M ad quadratum ex wc, & ex proportione reét® lince am ad ug,
cadem eft, quam habet cubus, qui fitex 4 m ad cubum, quiex M6. ergo & cum ad e
proportio, cadem eft,qud cubus ex a m haberad cubumex ac. Sed v c M quidem ad
MG,ita ¢p ad pe,hoceft e ad pg, Vtautem awm ad me, ita ap ad DH, hoceft
ep ad pu. ergo& vt 8o ad px, qua cft proportiodata, itacubus ex £p ad eum,
quifitex pu cubum : Siigiturfiatve sp ad bH,ita pr adaliam quampiam, venx;
crunt rectarum lincarum 80, pE due mediz proportionales, pH, DX,

L

COMMENTUARIY S.

#

2. Sexri.
Car. 1,

A
B

C

4 5exrl.

Ergo & vt quadratumex L ad quadratumex 4, ita quadiatuumex amMadqua- A

dratumex MG.] ex 22.Sexti.

Etrectalinea cm ad ma 1 Rurfus enim quoniam angulus A Lc in femicirenlo eft reffus
& perpendicularis 1., erunt tres redie lines CM, MLy MA in continua analogia. quare
¥t M ad Ma, itaquadratum ex ¢ v, ad quadratum ex mr, hoc eff quadratumex
ad quadratwmex w4, '

Sed proportio compofita ex proportione quadrati 4 » ad quadratum M6, & pro.
portionelinez am ad me eadem cft,quam habet cubus, quifit ex 4 ad cubum, qui
€X MG ] Prifmata namque omnia , ¢r pyramides inter fe proportionem habent compafitam
€x proportione bafium, ¢r proportione altitudmnum s quod rosn libro de centro grauitatis fo-

lido rums propoficione xx1. demonfiranimus , Eftenim cubus prifma quoddans, cuius bafis latus
apfius altstudini eff equale .

SECVNDVM PROBLEMA HOC ERAT.

In femicirculo tres medjetates fumere.

i -~}
.

Hog
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Hoc autem quidam alius dixit, & femi-
circulum exponens AEC, cuius centrum s
affumenfque in reéta linea a ¢ quoduis
punétum b & ab co ad reétos angulos k¢
ducens DB, ipfam g8 coniunxit. ad quam
A apunéto o dudta p¥ pchtndicuiari 5, Eres £
medietates fimpliciter infemicireulo expo-
niafleruit . ipfam quidam & ¢ mediamarich- / \, -
meticam, D gmmctricmn > & By harmo- E D -
nicam. Atvero s mediam effeinter ab, .
B pcin geometrica analogia, & 5c mediam inter oD, pc in medietate arithmetica
B. Sext + perfpicumeftve cnim ap ad D8, ita eft DB ad nc: & ve AD ad feipfam , ita excel-
us ipfarum AD, AR, hoc eft ap, £Cad exceffum Bc, Cp. Quo autem pacto FD
media fit in harmonica medictate , vel qualium redtarum linearum, non dixit, fed
tantum afrmauit tertiam efle proportionalem re@arum linearum g€, 8D, igno-
rans ab ipfis B8, 5D, BF, qua (unt in geometrica analogia,medictarem harmoni-
cam formari. oftendetur enim a nobis inferius , duas g8, & tres vs, & voamer,
coaceruatas eficere maiorem extremitatem harmonice medictatis; & duas »v, &
vnam s eficere mediam; voam vero 8D, & vnam BF, minimam. Sed primum de
tribus medietatibus differendum eft ; fecundo loco de ijs » qua in {femicirculo, dein-
de de alijs tribus, qua ipfisopponuntur fecundum antiquos: poftremo de quartuor
medictatibus , qua {unt apud recentiores, ex corum fententia, & quo pacio vna-
quaque decem medietatun per geometricam analogiam inucniri poflit. vt & id
quod propofitumeft, pluribus redarguamus .

DEFINITION ES.

peecins Differt autem medietas ab analogia, nam fiquid eft analegia , hoc &
m=dieras

" medictas eft; fed non contra. medietates enim tres funt aritmetica, geo-
. L*

oA A et -

ﬁlﬁf’lﬁ. metrica, & harmonica. Arithmetica quidem medietas dicitur, quando

nea me- tribus exiftentibus terminis medius voum extremorum pari excellu quan-

U tirate fuperat, & a reliquo fuperatur, ve habet 6 ad 9 & =d 3, vel quane
do ficve primus terminus ad {eipfum, ita primus. exceflas ad fecundum.
prima vero inzelligere oportet {fuperantia.

Geomes Geometrica medictas, qua propric analogia dicitur; quando fit ve me-
dius terminusad voum extremorum , ira reliquus ad medium , vt haber ¢
ad 12 ,&ad 3 ; & aliter quando {ic ve primus terminus ad {ecandum, ita
primus exceflus ad fecandum .

armo.  Harmonica autern medictas eft, quando medius terminus eadem parte
nca. & fupcrat voum extremorum, & a rc]iqun fup::rarur-, vt habet 3 ad 2 & ad
6; velquando fit vt primus terminus ad tertium, ita primusexceflus ad fe-
cundum ,vehabent. 6 3 2.
His pofitis inueniemus {imul tres medietates in minimis reliGtis lineis
numero qumque . :

COMMENTARIVS.

A Ipfam quidem Ac mediam arithmeticam ] Gracus codex =iv uive J, ™
_ pire §udonrapinpnriany

[fed mendofe; I_egem.inm emim efl v pive 3 plene Lpiipnrinir, ¢ Ak
B Etpcmediam inter Ap 0 in medictate arithmetica perfpicuumeft ] E¢ hoc locg
-k : T Graews
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Greens codex mendofus efl ,in quo legitur , o 3% S¢ 1ica 3Py, corviged Sie y7isa d by,
Et vt ap ad feipfam, ita exceflus ipfarum ap, A8, hoc eft Ap, 8¢ ad exceflum C
pc, cp.] Olendit nc mediam effe anter AD Dc in medietate avithmetica ex definitione
ipfius , el enim vitmetica medietas , vt ipfe inferius feribit, quando tribus exiflentibus termi-
nis medins vuum extremorim pari exceffu fuperat , & d reliquo , fuperatur.. vebabet 6 ad 9
& ad 3, vel quando fit, vt privus ad feipfum ica primus exceffus ad fecundum , eft iTitur Ut AD
ad [expfam, ita exceffus primi, & fecundi A, BC, bocef} A D, AR, qui ¢l BD ad exceffum fe-
cundly & tertlj £C, CD, qui efitdem 5, funt entm A E EC inter [e aquales ,cum E cirenli
centrun ponarur . ;
Oftendetur enim a nobis inferivs duas £p & tres pe &c: ] in 20, buies, S
Harmonica autem medigtas cft, quando medius terminus cadem parte & fuperat g
voum extremorum & a reljquibo fuperatur »ve habet 3 ad 2 &ad.6 | Nam 3 fuperar 2 dia
midia parte ipfius 2, & [eparatur 2 6 itidem dimidiaipfius 6, - e i
His pofitisinueniemus fimul tres medictates in minimis reétis lineis numero quin- F
que ] De bis poflerius tn xv. buius
i L3

PROBLEMA II. PROPOSITIO VI.

Oporteat autem primum datis rectis lineis A B, Bc mediamin geome-
trica analogia inuenire.

Ducatur ad rectos angulos cp, & Asin pun-
&o & bifartam fecetur : circa centrum vero & per B
circumferentia defcripta (ccet cam , quae ad rectos
angulos du&td eftin p; & coniungentipun&ta oo
xqualis auferatur g7, erit B¢ media ; quam que-
rebamus . 1unétaenim v A, reétum angulum con.
tinetcum B0, propterca quod vtrague iplirum
BB, EA @®qualls cfi ¢i, que DB punda coniun-
git: eftautem & angulusad ¢ rectus , ®quiangu- ;
lumigitur A» o triangulum triangulo ecp: & obid latera, qua circa B comnuncm
ipforum angulum , funt proportionaha. crgovt as ad Bp, 1ta pe ad Be: linearum
1gitur A8, B¢ media et 6o, & ipfi ®qualissr.

COMMENTARIV S.

Propterea quod vtraque ipfarum 55, £ @qualis cftci, que pe coniungit.] eff A
entim ADE femicirenli circumferentia, que vefium angulum comprehendit , ex 33. rerty
Libri elementorum .

Acquiangulum igitur eft A»D triangulum triangulo ncp] ex offana fexti ele B
MIERLOT LN «

PROBLEMA III. PROPOSITIO VIL

Datis reclis lincis Ap, BF; iinorem extremam fumere

Secetur 4 bifariam in &, & circa centrum & : B—
per & circumferentia defcribatur ; quam circum- A
ferentia circa & centrum per r deferipta fecet in ar
puncto p: & perpendicularis ducatur pe. faga ,’/ |
citigitur 8¢ tertia proportionalis ipfarum e sr,
quod ex anteditisin media proportionali demon- / ;

Itrari facile poteft. !

3 Etmanifeftum eft fi data analogiz proportio ) A
) Jllrl:l é?iﬁ:,:na vt A5 fit quadrupla sc, que ipfi pp = ualis ponitur dimidia erit a5,
;.q . f.:.{t. EBEs E_t.!lpmpqrtm maior {it;quam d;lplg, erit dimidia minor: $i vero minor,

U3m dupla, dimidia maior erit . S PRO-




A

r‘-‘l S'I'.'ﬂit

14

PAPPI MATH. COLL

PROBLEMA 1V. PROPOSITIO VIII:

Ducatur ad rectos angulos cH, quam cir-
cumferentia circa ® centrum per ¥ defcripta
{ecet in 1, & ipfi eu fundétee ad redtos angu-
los ducatur fa. crgo s eft tertia propors
tionalis ipfarum ce, s¥35-hoc enin €x ante
demonitratis perfpicuc conitat.

Daris reétis lincis FB, Bc maiorem extremam inucnire.

PROBLEMA V. PROPOSITIO IX,

Datis rectis lincis A3, B minorem extreram in harmonica medic-.

Late Inuchire .

Rurfus fint duxe re@a linez aB, Bc; & ad
rectos angulos 1pfi a5 ducatur DA E, ita vt DA
fit @qualis As: lunganturg; 8o, ecr: &apun-
&o r ad ¢s perpendicularis ducatur Fc . Dico
vt apad &G, ita effe ipfarpm Az, sc exceflum
ad exceflum c¢e, sc. Quoniam enim eft, vt
At ad BG, ita pa ad FG; hoc eft an ad Fo:
eit enun a8 ipfi A D ®qualis: erit ve Asad BG.
ita A ad Fc. Sed vt A8 ad Fg ita ac ad cG:

propierea quod triangula Acn, crc ®quian- -

gula funt. vt igitur A8 ad 86, ita A ¢ ad cG.
atq; eft A c exceflus reftarum hinearum AB, BC.

& cc exceflusipfarum cB BG. ergo vt AB BGy

ita ipfarum a8 sc exceflus ad exceflum c8 B
Hoc autem theorema vtile eft ad harmonicam

medietatem. prima cnim cft a8, fecunda B¢, tertia sct

COMMENTARIV S.

D
F
|
E

A Datis re&is lineis av, vc minorem extremam in harmonica medietate inuenire.

Propofitionem banc nos addidimus perfpicuitd:
tis cauffa, quemadmodum , & in 1is , que fequunture

Animaduertendum autem efl Pappum non deters
minare magnitudinem veftarum lineavum DA, AR
propterea quod wtcumq; [umantur, ffue maiores,
Jiue wminoves, idem prorfus contingat meceffe eft .
Sumantur enim alie due KA AL, Itatamen Utine
ter [e aquales fine: &r iunifa wv, que refam li-
neam v G in punéto m fecet , ducatur rc. Dito L€
produam occurrere ipfi v in m. Si enim fieri
potelt, occurrat in abio puntlo, widelicet in v, Quo.
niam igitur demonfiranimus , vt av ad s G, itaeffe
acad cG: Vt autens AB ad BG, ita KA ad MG:
@ vt Acad cG,ita AL ad NG. Ob fimilitudinem

triangulorum ALcCy CNG; erit¥t KA ad MG, itd AR ad NG:

permytindoque vt XA ad
"ALy Ha

e e
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AL, itd MG -ad GN. et dutem kA #qualis A L. ergo & m G ipff o N equalis erit. Sed &
1nequalis , guod fe_n uen porefl. reita igitar lmea Lc OFCHTTIE EG in M. .Q-\.;_md‘ cum KB,y
1C iuter fe conueniant in vG ad puntfum w, perpendicularis ab eo dutia in idem pun-
ffum G cadets & ompja [imiliter atque in fuperioribus contingent . ST S e
Hoc autem theerema viile eft ad harmonicam medictatem 1 Theorema pro proe B
blemate amproprie viurpauit , . . ! i G s e T3

L]
¥

PROBLEMA VI. PROPOSITIO X,

D.

Datis rectis lineis AB, 86 mediam
in harmonica mediecate inuenire.

Quod i extremis A B, v datis mediam
inquicamus , ungeates B 0, & i punéto o
ducentes o v ad reétos angulos e, a punéta
autem ¢ ad 8 ducentes #ce, habebimus cg
mediam nter a8, 6. & demonftratio ma-
nitefta cit«

%
E

PROBLEMA VII. PROPOSITIO XL

‘Datis rectis lineis ¢ b, BE in har-
monica medictate maiorem extremam
inuenire «

A
Datis autem redtis lineis ¢, BE maiorem
extremam inuentemus, a punéto & ad reos s
angulos ducentes p®, BF, iungentefque sF, B

pc, & ad 6 producentes. que enim a pundto
¢ ad sc protratam perpendicularis ducitur
G # abfcindit np zqualem ci, quam quareba-
Mus ; nam cb, e¥ vt ad partes ¢ inter (e con.
uenient. oportet enim ponere BE maiorem,
quam gc.,

C

COMMENTARIVS.
A pun&to = ad refios angulos ducentes DE, EF ] Intelligendum dutem peyerine A
ter [e equales effe , Ut in fuperioribus . S
Qua: enim 4 pun@to ¢ ad sc protrag&am perpendicularis ducitur ¢ abfcindit B
HE @&qualem el, quam quErebamus ] Kz enm He ad BB, 11a el uc ad, B, hoceff 4 Sexti
ad DB e equalem. Sed Ut ¥ic ad D, §tq et vC ad cE ob Fmilitudinem igriangulos,
riém CGH, CDB. V't igitur us ad 8, bocefl vt primus terminus ad tertium , ita H G
#d c B, Uidelices exceffus primi y & fecunds ad exceffum fecundi , & tertsj .
Nam co, sr vt ad partes ¢ inter e conuenicnt . Oportet cnim ponere 85 ma- C
' lorem ;
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iorem , quim B¢l In Graco codice legitur 34 ydp vmorileslar miv B ¥ philora #iis 8 3.
Sed puto legendum 7iy B¢ psifova Tis € Yo quo- -
niam m medietate. barmonica tertius Cerminud ma-" .
ior eft exceflu , quo medrus ipfum tertium [uperate. -
1w . . Ptoenim ntoad pp,ate:dcad CR: @ perms-
A PO rando r ry ad HC, ita BE ad B¢, Sed BH mar
ior et ,qudm rc. ergo @ TE, quAn FC mator rite
Itaque a veétalinea w & ghfcindatir Ex aqualis ci,
17 primi. & wnila x ¢ producatnr ad L. erung dud DE, EC
39 primi. @quales duabus ¥E, Ex & angulus prc aqualis
angulo FExe ergo o bafis bafi, triangulumgne s /
cDE triangulo x¥E, & reliqui anguli veliquis ans _
gulis aquales . angulus igitar e x eft &qualis ane
gulo epc: ¢ ob id rella linea xv 1 paralicla eft
ipfi pc: & duo angult cpE, pFL duobus yelfis
Junt zquales. quod cum ita fit, duo anguli cor,
D F G erunt minores duobus reftis. ac propterearve-
falines p e, vF inter fead partes ¢ neceffarta cans
uenient. Vicamgue autem fumantur retle lince
DE, EF mods equales (int, idem continget. fine | y{
entm alie duz me, on, & dutla N produwcatur ¢ 4
»[gue ad G in O, lungaturque Mc. Dico mc pro-
traltam occurrere 1pfi kG 1 punito o o St entim fievi poteft , occurvat in alio puntio, quod
fit v. Et quoniam Ye vy ad 8E, Ha efl nc ad CE: vt antem 1iv ad 1Ey M2 B0 ad ¥
Ve uCad CEy dta vp ad EM, €1 HO ad EN, VE prp ad pm. O permytando 70 ad rp;
vt NE ad Em. eff antem N E &qualis k. ergo & no ipff v ¢ft #qualis. Scd & inaqua-
lis , quod fiert non parsri . EonucAient Igitur Utrdque 2w, MC m EG, atque ad puntiom
0. quare perpendicularis ab eo dutfa in idem punéfum y: cadet, ¢ eadem que in fupe.
rivribus fequentur o ; :

<

4 Sexti.

PROBLEMA VIII. PROPOSITIO Xil. =~ A

Datis retis lineis AB, ¢, mediam in arithmetica me- =
- dietate inuenire .

 Rurfus datis reis lincis A », ¢, quarum’ maior a3, mediam
in &quali exceflu inueniemus hoc medo. Ponatur ipfi ¢ aqua-
Hs ED s ‘3{ DA blfal‘lam ﬁ?(:ftur i.ﬂ E '5{ ]PEBI_ Pona:ur mquahs
. conftat igitur F retam lineam efle quam quzrebamus .

] e —

o] (. |

el

COMMENTURIVS.

hPmE““f }Pﬁ ¢ F-ETTI'S nD, & pa btfq.rum dividitur in &1 Greens codex yulida
7y I i le, i da -hxa:. Terpiicle 70 ¢ x. Sed legendum eri hoc patto, vt arbi-
tror 5 xsisde 7ii y ton i B8, agd § a 3 yo vivpisle wevd 70 ¢,

l;i

PROBLEMA IX. PROPOSITIO XIII.

]

=]
(7 T PR R —

Datis recis lineis Fc maiorem extremam in medic-
tate arithmetica inuenire. '

B e

: . um adden
¥ habebimus rectam lineam ;Pﬁ.?“ etdlem; maddentes ipfi
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: PROBLEMA X! PROPQSITIO XIV. A

m.

[ N NN, PR |

Datis rectis lineis AB, ¥, mitorem extremam in ari-
thmetica medietare inuenire.

=]

Rurfus fi a=, ¢ data fint, exceflu earum ahlato ab ipla
fier ¢ tertia linea. _

| s e |

PROBLEMA XI. PROPOSITIO XV.
Tres medietates {imul in minimis rectis lineis numero quinque inwrenire.

Sitigitur ¢ media inter a® c in excefluequali,erit  A_
reftarum linegrum Ao, Fy arirhmttlc_a. medietas. Ita- j
que fiat ve ¥ ad ¢, ita ¢ ad ; & erit ipfarum =, ¢, G,
medictas geometrica , qua proprie analogia appellatur.
Qudd fi per ca quaz oftenfa {unt, datis redhis linels co,
quarum maior fit ¢, tertiam luenlamus i, ita ve fie fi-
cut c ad i, fic exceflusipfarum cs ad ipfarum oy ex- ]
ceffum , erit & rectarum linearum cou harmenica me-
dictas. Eadem autem proportio eft recie linea ar ad L1
c,quaeelt ¢ ad 1; quifune extremi termini in arichme- EOF _
tica , & harmonica medictate. ergo quinque numero erunt minima reéte linex

medictates continentes , qua etiam inter (¢ inconunenfurabiles effe poflunt.

4

[ | = e ]
ﬁ!—.‘l—n.l

H
s tres

ALITER.

Idemin minimis numeris inuenire .

Simul autem & per quinque minimos numeros conflituuntur in multiplicibus , fu-
gcrparticuiarihua » & reliquis proportionibus. pofita nimirum vnitate indivifibili . In
upla eniin proportionc ipfius as ad ¢, erunt minimi numeri facientes id » qued pro-
politumeft, 12, g, 6, 45 3. Inuriplz autem proportione. 18, 12, 6y 35 2. &
manifeftum eft quomodo oportear & in alijs proportionibus minimos numeros trium
medictatum inuenire . At fi feorfum viiamquamque in tribus terminis exponere quis
velit; exijs , qua antediéta funt , illud pzripicue conftat. Inarichmetica quidem me-
dietate erunt minimi numeri 35 2, I; in geo.ictrica autem 4, 2, 1. Etminimi
numert date proportionis in zquemul tiplices, & fuperparticulares, & in reliquos
tranfmutentur. V¢ in proportione dupia ar ad ¢, quam habet 2 ad 1. ordina-
bimuspro 2, 4; & pro 1, 21 in excefi @&quaiis 2. & quoniam ipforum medium
eft, quod & pari quantitate fuperat , & fimeratur, fiet redta linea v vnitatum crium
media. proportio autem ¢ ad ¢ cft fefquialtera, ve 3 ad 2, & cum eadem fit ¢
ad 6, non facict problema vnitate indinfibili manente. Omnia igitur ter multipli-
centur , & fient pro 4 quidem 12, Pre 3 veo 9, &pro 2, 6, & re&a linca g
fict vnitatum ¢, & & 3+ €rgo trium medietatum numeri crunt, 12, 95654, 3.

COMMENTARIV S. K<

Eadem autem proportio cft re@ linea 3 ad ¢, quz eft ¢ ad .7 P
Exponatnr reffa lmez x1, jpfi an agualts, que fecetur in punéfis MNo ita we QU
LM quidern [fit equalis linez v; 1N Vero ¢ aqualis, & 10, ipfi 6. Quoniam  n
igienr in lineis KL, Ly, LN medietas arithmesica confiflic, erune exceffus x 1, o
M N inter fe aquales. & queniamin ipfis ML, LN, Lo confiflit geometricame- rl
dietas fiue analogia, Ut ML ad L, ita wg NL ad L0. bocefi e toea ad totam,

itapars 1"[

A

0,

A
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V6 quinti, i¢@ parsad partem. ergo & mu religua ad reliquam NO, vt ML ad LN . Sed enm m lﬁ:
maior ,qudm LN, erit ¢ MmN gudia NO maior, ex demonfiratis a nobis ad fextamdecis
mam quintt libri elementorum , abfcindatur a linea mn ipfa NQ, que fit aqualis nc. vt
autem w1 ad LNy ita ¢ omnes antecedentes M N, ML ad ommes confequentes NOy LN,
ex duodecima quints libri elementorums. Sed lmets ymn, mr -
aquales funt x M M1y boc eft ki dpfis Vero MO NL Junt £qua A
les aN, W1, boc eft Qu. Pt igitar k1 ad 1.Q, 1fa ML 4_d
Ln @ permutando Ut xL ad Ly, ita QL ad LN+ €150 reli- -
gua xQ_ad MmN religuamerievt x L ad Lys Sed vt mN ad No, 1
3 ¥

X quinti.

T

ata mL ad LN: quod fuperius demonfiratum fuit. quare ex
aquali vt x Q_ad no, hoc eft ad QN , tta KL ad LN, Itaque
fiat, Ut x 0 ad on, boc et ¥t x1L ad LN, ita NO ad Or.
erit componendc vtxN ad NQ, it nv ad ro, permutandog;
wE Ew ad Nr, fta N0 _ad vo bhoc efl No ad Op. erat antem ;
No ad or, Vs KL ad LN« Pt igitar k1. ad LN, #fa kN ad B
Npe guare religua wL ad Le religuam, vt kL ad LN, boc
efl vt no ad ov: ac propterca 1Lv equalis erit linee H; &
vltrmus termians in barmonica mediecate » Ve 12ituy k1 ad L¥,
widelicet ¥t a® ad ¢, itaNL ad Lo, boc efl c ad u. quod de-
mon(lrare cportebat. :

In geometcica autem 4 2 1 ] Gracus codex fic habet ixi
¢ 7iws yewperpikns ¢ 3 B Sed mendofe . non entin in bis et
nis 6 3 2 geometrica analigia confiflic, legendum autem puto
txe &% Tie ytaperpieds & 8 a Ul Uy a,

C  Etminimi numeri data propertionis in @que multiplices,

& fuperparticulares , & reliquos tranfinutentur 1 In Graco
codice legiture xad 7oy xate 7or Jiliueror Adyor aillubrav els
Tou's izl £ weAdawAdriovs , aw Teus Eripopions peTaaeuBaroptvay y Ml Tovg Aeroue quean
quam ﬂﬂﬂﬂﬁlf{ﬁ d:fiderari videantur . per wuiuéras autem meellige numer: in qualibet
propartiane winimss , qui funt velutr radices quedam , a quibus reliqui gig'r..;;:.-u:;. Digs
phantes vrosdsis appeliat y Videtur autem decere quo palfo inueniantur sainimi ATy
rres medietates continentes. il : ) G-

St enim Uelimus pronum terminum in arithmetica medietate ad vltimurs . ~+ Ap ad ©
proporiionem habere duplam , ita faciemus. Primum expolientnr minimi Abmeri in pro
portione dupla, qui funt 2 1. Sed quoniam inter hos non cadit numerss modins  vro 2
quedem 4, & pro 1, 2 acCipiemus , quorum medius in arithmetica medieeate ejt 3'. opora
te¢ autcms 2 ad aliwm numerunm eam proportionem habere, quam babet 3 ad 2 . vudelid
cet [efquialteram, quod cum fiert non poffie, wnitate indinsfibili manence , neeeffe erit ad
alios tr.rmﬁre.l eos igitur duplabimus, & erunt 8 6 4. Sed cum rurfis non detur ters
tius numerus uw geometrica analogia, eofdem triplabimus o ve fine 12 e c_:.-*‘: fifat
vt 9 ad 6, ita 6 ad alium , erit is numerns e+ tertins autem in medicrate barmonica
or vitimus eric 3; nam ¥t 6 ad 3, itz exceffus ipforum 6, 4, gui el 2 ad exce mm:
43 33 Urdelicet ad 1. At fi velimys ap ad ¢ triplam proportionem babere exgonctur
wiinil REMEr! €iNs pmporﬂa{g,',. g aul fAmE 20 T & berkia d'np.!'i s TE S il
dius et 4. vtautem ¢ ad 2, itz 2 ad 1, cumque Vlterins progredi won lsceat , ad eorum
duplos deweniemus , Uidelicet <12, 8, 4. in quibus tertius quidem numerns geometrica
medictatis datur qui ¢ft 2, tertius autem barmonice dari non potefls Itague triplabimus
or fient 18y 12, 6. quartns antem erit 3, & Uitimns 2, Numer giny rf-ium ;m-:

; e pud e e
dictatum in tripla proportione minimi erunt 18, 12. 6. 3. 2« & codems modo in aliis
-

rTE apa TpEis, .‘.'fgg 7pis '

ot
I.'.ll"'_"r —
t{-—-—-—-:

pE =

+ z +
RS o B O

e O

Omnia igitur ter multiplicentur ] Gracus codex =<

PROBLEMA XIl. PROPOSITIO XVI.

In {emicirculo tres medictares conflituere.

ﬁeﬂ?gﬂigg“x El;n ﬁn_buslm-:a.’;‘i:tatibus ex antiquorum fententia dida fint ; At vero
ofle, circilo etiam tres medietates in minimi g
conftituantur , ex his manifeftum fiet . , mis rectis lincis numero fex

Expo~
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_‘Exponatur enim femicirculus , ha. - - _ : e . A
bens sv perpendicularem, & = s ¢am, H oo
qua cx centro, & rurfus ptrpendicu-
larempF. ducatur autem per s refta
linca H6 circulum contingens, pro-
duc’lagL;_ BECG, ponatur ipli ec aqualis
BH, & pku iungatur. Dico sk’ in
#armonica medictate inter BE g F, me-
diam effe ; quarum maxima sz, & e
minima . 3

Quoniam enim anguli ad sr redi
funt, parallela cft or ipfi nec. atque
eft rae triangulum triangulo grp A . L S
xquiangulum, & triangulum pux triangulo kpr. vt igitur se ad k7, ita 86 ad
¥o. eft autem z¢ @qualis s . ergo & ve B: ad rr.itapuad or. fed vi su ad
DF, ita 5k ad kv, atque eft 5 x reccarum linearum 58 5k exceffus: & & ¢ cxceflus’
ipfarum k¥, £¢. quare vt se ad £¥, ita exceflus redtarum linearum s& ex ad ip-
farum x= ¥ exceflum. harmonicam igitur medictatem continent recte linca &,
EE, EF, quarum media £x, maxima 88, & £r minima. Oftenfum autem eft re.
éas lineas quidem A, k¢, cp arithmeticam medietatem continere. ipfas véro
EG EC ED geometricam. tres igitur medietates in femicirculo ordinata 17,1 D

COMMENTARIV S.

Habens a0 perpendicularem ] Grecus codex éxor 5y £ & xaltzaser. lege ¥xav miv A
B & pelerar .,

Et pku iungatur] Grecus codex yql ixefivydo o x 0. lege & & n &, ! E
Et triangulum suk triangulo xpr.] Grecws codex 78 & £ 0 Tpigwrer 74 ¢ £ &, C
Ifgf T K £

Iplas vero £G, £c, £p geometricam ] Eff enim ex corollario oifana fexti elemen. D
torins, £vy boc eft x.c, meda proportionalts inter v rp.

Quoniam autem Nicomachus Pythagoreus, & quidam alij non folum de primis
tribus medictatibus differuerunt, qua: maxime vtiles func ad antiquorum le&io-
nes; fed etiam de alijs tribus ex antiquorum fententia ; & infuperde quatuoralijs,
qua 2 iunioribus'inuenta funt : conabimur etiam de ijs accurate , t?lligcnrcr(]ut
confcribere , veteres imitati , qui quidem a maiori termino ordientes; tres pradi-
¢tas medietates expofucrunt ; 2 minori vero maiora metientes, tres alias, qua
a primis differunt. " '

DEFINITIONES!.

; . A e S o 2 o . - Medietas,
Quando enim fic, vt tertius terminus ad primum , ita primi termini

exceflus ad exceflum fecundi, medictacem harmonice contrariam vo- .

cant . Quando autem fic, vt tertius terminus ad fecandum , ita pri-

) . ) ) : Yuarta,
mi exceflus ad exceflum fecundi , medietas quinta appellatur , & geo- é‘ﬁ;‘;::.

metricz contraria ; fic: enim nonnulli eam nominane . Quando deii-
que fit , vt fecundus terminus ad primum , ita primi exceflus ad, ex-
ceflum fecundi , vocatur medietas fexta ; fed & ipfa geometrica ‘con- Sexa .
traria dicitur ; ob contrariam rationem confequentium , vt ex corum

fententia fex finr medietates . A iunioribus autem, vt dixi, quatuor
aliz medietates inuente fune i aligua ex parte vtiles; qui quidem & pro~ ;?;;:T:‘

prijs  terminis veuntur. - exctflum enim , quo primus terminus SEiE:Ei‘;e.

. ¢ T
fuperar fecundum , primum exceffum vocant ; eum vero , quo fecundus
tuperar tertiam , feeundum : & Quo primus tertium’ fuperat , tﬂ'ﬂllml :

i oy C 2 appel-
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- appellant ; intelligentes , vt etiam in principio diximus ,-pro primo - ter-

Medietas mino maximum , pro fecundo mediurti , & ‘pro tertio Mminimum . E(E
cptimas 3 - A .
Odtaua, quando fit , vt tertius exceflus ad primum , ita {ecundus terminus a

Decisa. tertium ; vocant feptimam medictatem . Quando fic, vt tertius excefius

‘;ﬂ‘ﬁj‘:' ad primum , ita primus terminus ad fecundum , oCtauam mffi"zm“-"m
tionis cu- nominant » Quando fit , ve tertius exceflus ad primum,, ita primus tce=

iufgsprin : - oo o A KT
cipum  minus ad tertium , nonam. Quando autem fic vt tertius exceflus ad fe~
natias . ndum , ita {ecundus terminus ad tertium ; decimam mcdmmtci"_n '{jp-
Geome- 2. ]| S i 1tis ortis decem medietatum explicabi-
wgeome- sellans . His igitur terminis pofitis ortds d ne t

ﬁ?‘;:m& mus & per geometricdm analogiam:, vt _diﬂu_m clk . {%nftl{'rgia auten?
a;pa_li,u’ ex prnporrianibus conftat . At proportionis cmuﬁ]uﬁ_ principium aqua-
Yes coat litas cft . Geometrica igitur medietas , cum, ex :’Equilll[atE‘ primum or-
@it: tum habeat , & ipfa feipfam , & alias medietates copttituit, oftendens:
( quemadmodum diuiniffimus Plato inquit ) analogia: naturam , caviam’
harmonix omnibus; & rationalis, ordinatique ortus. Dicitenim viu vincula
efle mathematum omnium. Caufa autem ortus, & vinculum omnibus ijs,
qua gencrantur eft analogia: divina natura. Iraque decem medietatum

. r . " 3 . = Sl | .
conftitutio per geometricam analogiam oftendetur; lioc prius confiaerato.

THEOREMA V. PROPOSITIO XVIIL ¢ T -l'
Sint tres termini prnpcrtimuaIcs-A BCc,& yrique . A 3T
ac vna cum duobus B xqualis ponmatur p; Ve~ 7
que autem Bc zqualis fit E, & ipli ¢ zqualisk. Di- .
co DEF terminos proportionales effe. [ _
Quoniam enim eft , vt A ad B, ita ® ad c, erit & com< ’ T
ponendo’vt vterque as ad e, ita vtérque ec ad c. ergo& 5 E ¥

omnes antecedentes ad omnes confequentes funt in cadem
proportione , videlicet, vt vierque ap voa cum viroque
B¢ ad vtrumque sc, ita veerqué pe ad ¢« & eft verique
AB vna cum vtroque BC aqualis pj vtrique auiem pe
aquabs r; & Fipfi ¢ ®qualis. tresigitur termini DBF pro-
portionales {unt ip ea proportione; qua habet vterg; avade.

PROBLEMA XIIL PROPOS. XVIIL

1
I

.
| f -

te
HANSRER |

3]
: |

Geometricas medictates per analogiam inuenire.. l .

. Itaque fi ponantur quales arc, fient per induplaana- - DL E
logia. Vterque enim 4 ¢ 'vna cum duobus & duplus eft veriuls -
gue e€. Vierque vero e ipfius ¢ eft duplus. At apcin
upla analogia conftitutis, {1 quidem A corum maximus fit, [
fient per in tripla analogia. Si vero fit minimus in fef
quialtera. Vterque enim a5 ipfius = triplus eft, fi quidem
a_fit duplus ipfius ¢ ; fefquialter vero fi a fitipfius & dimi- ’
dius. & ita a proportionibus, qua deinceps funt , confe=
quentes , & multiplices, & fuperparticulares inuenientur.
B & rurfus fi vnitates fint asc, geometrica medietas, quz
eft o5 in minimis numeris 4, 2, 1 confiflére dicéeur. .

€O M- nj ,_: 5

—

[l
|
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Vterque enim a e ipfius v triplus, eft, fiquidem 4 fit duplus ipfius 8, fefquialter A
vero [i 4 fit ipfius o dimidivs ] Ie Greco codice fic legitars: ral ydp suvapperipoy « By
Tiv £ Tpiwhdoiey piv esw @ Simadons T ¢ 8 Tov a, H'#H:I.E..IDF Jed 0 a Tiv £ Fpiste ::m.
Sed legeadum Uidetur, vai 385 qurapdsTeps o £ o0 G Tpewhdoias piv Eswr, & Siwhdois
T & e« vou B, Vptinoe §1 b @ 720 B g e, Eft entm b ad £, b0 am ad B, Vel UL B
ad © ex 1is, qas wuic demonjieats wuz s Pojliquam Vero. oftendit cx analogia wqualitatis
duplam analogiim gonevari , nune declarat quomcedo ex dupla fiat tum tripla, tum fefqu
altera. St eat asc in dupla analogia , ita Ut afic 4, 8 2y ¢ 1, fierp gy B 7, F L
in qatbus tripla analogia confijit . Sttvarfus A 1,02, C 4, Fit D 9 £.6 F 45 n quibus
eft fefquiaitera , ‘Evdem modo ex tripla analogra gignitur ¢r quadrupla, & [efquiteriia.
mam fi arc ponantur 9, 3, v flene prv, 16, 4, 1: & ff ponantur 1, 2, 9. fent 16,
12, 9. & ira ex quadripla oritur quintupla , & jefquiguarta. &rdeinceps rrl:':;mii tum
multiplices , tuns f#Pfrp.:rn'mfrlzre.lr. Ex fuperparticularibus vero & multiplices [uper-
particulares nafcuntuy & [wperpartientes. quippe enm ex fe__."qnmfrera 9, 6, 4 nafcatyr
dupla fefquialrera 15, 10, 4; ex qira rurfus fie n:.-pd.z flqul.rf!:‘.‘r-;tq 49 14y 4; Pj:l"_ _de-
uceps alie Ex fiubfequialtera Vero 4, 6, 9 nafcitur [uperbipaytiens tertias 25, 15 9.
ex qua fz dupla(uperbipartiens tervias, 64, 24y 9. deinde religue, At ex fefgﬂm}r{a 16,103,
9 fit dupla. [tfquicwttaz g9, 21, o. demde tripla Jefquitertia 100, 30, 9. deinde alie.
Ex fubfefquitertia Vera g, 12, 16 fic fupertriparticns guartas 49, 28, 16, ex qua du-
pla fupeveripartiens quartas 121, 44, 16; & relique. Ex quibus perfpicue apparct ip-
Jam squalitatis analogram omnes ajras, nimirnm multiplices , fuperparticulares , fuper-
partientes , multiplices [uperparticulares , & multiplices [uperpartientes generares

Et rurfus fi vaitates fint axc geometrica medictas, qua eft per in minimisou- B
meris 4, 25 1, confiftere dicetur.] Sunt enim a4, 2, 1 wanimi numeii in duplz ana
logia, quemadmodum. & 9, 3, 1, m.aripla, & 16, 4, 1 in quadrapla, & reliqui, de
gutbus dixvmus . quippe quod Av.c Unitazes ponuntur. In gracis codicibus fequitnr bar-
monica mediotas, Sed quoniam Zeometrica, ¢ Jeipfam ¢ veliguas generat. vt ditiim
eft » videts'r defiderars avithmetica medietas qua fortafle intercidit , quemadmodum , 7
feptima. Nos igitur cam, vt fiert poterit fupplere aggrediemur 1y ces

PROBLEMA XIV. PROPOSITIO XIX..

Arithmeticam medietatem: per analogiam confticuere,

Exponantur tres termini proportionales anc, & duobus i R
quidem 4, & duobus 2, & vni ¢ 'zqualis fit p. Vi vero 1 _1 _l_
A, voi v; & wni c fit 5 ®qualis; & wvni ¢ ®qualis A B €
Dico per arithmeticam medictatem conftituere » Ve enim
duo a, duo B, & vnus c.funr ad feipfos, hoc eft vt b ad - r

feipfum, ita ae ad feipfos: Sed ar funt exceflus, quo

duo 4, duo 5, & vnus ¢ fuperant anc, hoc eft ipforum o

o exceflus: funtque iidem aB exceflus, quo abc fupe- t

rant iplum c, hoc eft exceflus se, ergo vt p ad feiplum, ’

ita pe exceffus ad exceflum ee. Quando autem fie, vt 1 ’
E

" primus tepminus ad feiplum, ita primus excefius, ad ‘excef- 1 j
fum fecundum , arithmetica medictas eft. Quod fi apo wni- we .. K OF
tares. ponantug, minimi numerj, 5, 3, 1 cam contincbunt. Pl eSe W
PROBLEMA XV. PR(}IPQSITID. XX.
Harmonicam medictatem per analogiam conftituere. o

ey AL L TR

Harmonica medietas per analogiam ita conflituetur, Ponantur tres termipi A
e T T L T s 8% 0 “le Gl propoRt

o [
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B proportionales ABC, & duobus quidem A, & tribus z'&

E

vii c fit equalis . duobus autem s & vni ¢ fit & @qua-
lis, & wni » & vni ¢ zqualis 7. Dico BEr harmonicam
conftituere medictatem. Quoniam enim proportionales
funt asc, erunt vt duo A 'vna cum ® ad =, ita duo » vna
cum ¢ ad c. & omnes ad omnes, vidclicet vt duo 4 vna
cum tribus 8 & vno ¢ ad Bc, hoceft vt » ad &, ita duo
A vha cum e ad e. Sunt autem duo A vna cum s excel-
fus, quo duo a vna cum tribus 8, & vno c fuperant duos
s & vnum- ¢, hoc eft exceflus jpforum pe: & vnus » ex-
cefsus eft,.quo duo 8, & vous ¢ fuperant nc, hoc eft ex-
ceflus ex. &andu. autem fit, vt p ad r, ita exceflus e

j S |

Dl EL F

ad ®r. exceflum ; medietas harmonica eft. & manifefte patet, fi ABc vnitates

ponantur , cam confiftere in minimis numeris 6, 3, 2.

-

COMMENTARIV S.

: L T

S .. S . . . . a
A Harmonica medictas per analogiam ita conflituctur ] In Grecis codicibus bac le.
guutyr, qua nos omsttenda cenfuimus , tamquam [upernacanea, & ab alio aliquo fnfer-

B
C

D

L] L ® - & el 3 ¥ & =
B2 wu THE dgeTnTos & TH TEEM Tis dvareyiag Jiegipns ravraiTa
Bavopivits .

1 L L
W WIS EEHE Tepo At i

Et duobus quidem a, & tribus &, & vni ¢ fit xqualis 0] Grecus codex. yo!

Suo piv 7its &, wed Tpral wiee Mo Sed corrige. o o ply rir a
Ita duo & voa cum c ad ¢, & omnes ad omnes, videlicer
cus codex . o't dvo of $ pera’ 7lu 3 wpde Hdv 3, red wdyees wpis

5 Had TpiTi Tore B,
vtduo 4 &c.] Gre-
marras dvh o e w, Sed

legendum, ovrw Sve ¢i B perd wiv ¥ mpds 7dv 3, vad wdyrest wpus wdvras Mo of a .,
Ita duo a vna cum e ad £] Greces codex dvrw $f ot & pe7dd 700 B wpo's wo'r B, le.

ge odre 8o o't & perd 75 8 pos 7oy 8,

E  Et manifefte patet,

yu T dr i,

PROBLEMA XVIi. PROPOSITIO

; | fi asc ﬁmilin:r‘vuitatcs ponantur, eam confiftere in mini-
Is numeris 6, 3, 2.1 Gracus codex e diror dre by 7a’ pir 8cc. lege xgt diner o'7e

XXI:

Harmonice contrariam medietatem per analogiam conflituere.,

Harmonice contraria medictas ex analogia fic conftitue-
tur. Pofitis terminis proportionalibus asc, duobus quidem
A, & tribus B, & vni ¢ 2qualis fit b. duobus vero 4, &
duobus 8, & vni c fit  2qualis: & vni » & vnij c aqualis r.

Dico per medictatem di®am efficere. Rurfus enim fimi-
liter atque in iis, quz oftenfa funt, vt p ad F, Ita erunt
duo a vna cum  ad 5. & funt duo A vna cum & exceflus,
quo duo 4, & duo s & vnus ¢ fuperant vnum =, & vnum
€5 hoc eft exceffus rr. Vnus autem & exceifus eft, quo duo
A5 & tres 5, & vnus ¢ fuperant duos A, & duos &,& vnum
©, hoc eft exceflus pe. Ve igitur r ad p, ita ps exceflusad
excefflum s¥, quod pertinet ad medietatem harmonice con-

trariam. perfpicuum autem eft, fi Apc vnitates ponantur,

minimis numeris conftitui 6, 5, 2. & figura eft eadem,

PROBLEMA XVII. PROPOSITIO

AT n] cT

[
[
r

bl - F

— —

medictatem eam in

XXI1I:

Quintam,& geometricz contrariam medietaté peranalogii conftituere,

Quinta mediétas ex analogia in hunc conflituetur modum .

Exponantur tres
PIOpOrs
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proportionales termini asc, & vni quidem a, & tribuss, &

vai ¢, ®qualis fif o; vnl autem 4, & duobus B, & vni ¢

aqualis £ ; fitque ¥ vni », & vni ¢ aqualis . Dico prr quin-

ram medictatem conftituere. Quonia n cnim ob analogiam -

cftvt'a vna cum s ad 8, ita e voa com c ad ¢; erit & vt ' . A
!

]
] —
n[ -—-1 L¥EY

vierque antecedens ar vna cum viroque r¢ ad virumgue
confequentem e, hoc eft vt e ad r, 12 vierque an ad s
Eft aveem vierque as excellus , quo vaus a, & duo e, & vnus
¢ [uperant voum =, & vaoum ¢. hoc ¢ft cxceffus er; & 5.
eit exceflus, quo vnus A, & tres 8, & vnus ¢ fuperant vnum
A, & duos v, & vnum c¢; hoc eft exceflus pe. Vi igitur ¢
ad &, ita v & cxcefius ad exceflum &7, quod quintzmedieta-
ti accidit & dicetur confiftere in minimis numeris, 5, 4, 2.
cum aBc viitates ponentur« figura autem eadem crit.,

Flt-'-—r—--_...[

| [S——— |
0w
w)

COMMENTARIVS.

Erit & vt vierque antecedens A &c. ] Gracus codex ¥sar v cupapps'repm . Sed A
lezendum fsar ras or euraups'repos .

Hoc eft exceftus er | Gracus codex wowzisw of 78y & s dwepayn’. corrige 7avrisw f vic B
e £ Vrepazen .

toc cit exceflus pk ] Gracus codex ourisw of 7iis ¢ { vmspoyn. lege mavricw W 7is C
I 2 I'.F!I'ipax;,

Vit igitur 7 ad £, ita p e exceflus ad exceflum EF] Grecws codex os dpa & e wpde D
7or £, 108 o Tie & & dwipoyl wpo's miv 7is ¢ { dmwpoyav , Sed legendum vt opinor o
dpe o' £ wpa's 7o' &, SuTas oi Tir & & Cagpa)d waor THE THE € L vmepszny. Quontam emim
ex antearltss fequitur y Ut k ad ¥, tta effe p v exceffis ad exceffum b E, crit & conuer-
tendo »t ¥ ad ¥, ita exceffus DE ad ¥ exceffum. Eodem modo & in [equenti probles
mate concludits

PROBLEMA XVIII. PROPOSITIO XXIII.

Sextam , & geometric contrariam medietaté peranalogia conftirucre.

eadem analogia terminorum asc; & vni quidem 4, & tri-
bus %, & duobus ¢ fit &qualis p. Vni vero a & duobus &,
& vni c ®qualis £: & fit 5 exceflus, quo vterque a® {“qpc-
rat ¢, Dico prr propofitam efficerc medictatem. Quoniam 1
enim per analogiam cft, vt 4 vnd cuin duobus » ad vtrum-
que Ak, ita » vad cum duobus ¢ ad vtrumque sc: & om-

Sexta medietas ex analogia fic conftituctur. Exponatur T T T
al sl el

nes antecedentes ad omnes confequentes in cadem funt pro- - A
portione . vt a & tres r & duo ¢ ad virumque ae vnacum

vtroque g c, hoceft vt p ad £; ita & vna cum duobus ¢ ad [

viruinque s¢. & eft ¢ quidem vna cum duobus ¢ excelsus, ol el KL a

quo & voa cum ducbus v & vno ¢ (uperat excelsum, quo
vterque ae ipfum c fuperat; hoc eft excefsus er. Veerque autem ec eft excefsus,
quo & vna cum tribus 5, & duobus ¢ {uperac ipfum A vna cum duobus s, & vno
¢, hoc eft pe excefsus . Ve igitur ad b, ita b8 excefsus ad excefsum £¢. Quare C
pEr fextam medietatem efficiunt . que quidem fimiliter C?“ﬂit“iml‘ in minimis
numeris 6, 4, 1. fi axc vnitates ponantur. Et eft cadem ngura.

COMMENTARIV S.

Et eft & quidem vna cum duobus ¢ excefsus , quo a via cum  duobus 8, & vno A

¢ fuperat excefsum, quo vterque a® ipfum c fuperat] Eff enim v und cug dut:iﬁms
c, & ¥nd
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¢, & vnd cum exceffie , quo Uterque A fuperat C aqualis 1pfi A VB2 eum duobus &, &
Uno <, ¥t mox oflendetur. quare fequitur Pt L vna cum duubis C fie ffff.i};?“ v JH0 A
Una cum duobus & & Une < fuperat exieffum , quo wrerque AD ,'#pf_.'mr i..-bI.,Imi atten
fic patet . nibil enim aliud et exceffus , quo A8 [uperac ¢, vifi A5 dew9io a ersco e;gn
fi A5 Una cum duchus ¢, @ cum av dematur C relinquentur duo B YU Cuin *c_‘e?' Asboe
eft A Una cum duobus B & wno ¢, Gracws autem codex 1a habet, s vaepoyis , u vab-
gl nur@gwe’ﬂﬁ; oz B F&:rd." Fou suvapdoripoy Tou B Y. sed legendumm puru, Tis
Vaspois , B Umeptyer curausoTizar o a £ 506 .

{;"ﬂ‘iuc ﬁlll.'i:;}l BC -::if cxcfcﬂ'us, quo 4 vna cum tribus £, & duﬁbrus € f?pcraE
ipfum 4 vna cum duobus 5 & VA0 C] Gracus codex ovrapgoqspos fﬁf £y vaepaxd
s, F Uatpiym o e perd Tpiav Tis Moy wd SVo TiisTpEY dvos 7ol &, wal {‘w. TR T xal
irc’s 705 . Sed mendofe, corrizendus enim eft boc ﬂ?da . ﬂ‘"f‘#@&?i‘)l‘riﬁ 3 o .E? ¥ vaepoy
i, umepiyen o @ psTd TRiSy Ty £, xai $doTiie y,dve s ToU ¢, xai Ivo Ths wd ir's 00y,
C Vet igitur & ad p, ita pe excefsus ad excelsum EF. Conwerrendo [ctiicer. Ojtcne
Jum enim efi; Ve D od E, Mta _:ﬁe f.rcr_{Tum1 EF m:i F;t'nﬂhm DE : ‘

Sequens problema intercidit in gracis codicibus, quod nos nc qmd defideretur
{upplere tentauimus in hunc modum . .

PROBLEMA XIX. PROPOSITIO XXIV.

Septimam medictatem per analogiam conftitucre.

pl—l
tl——l

Exponantur tres proportionales termini asc, & vni qui-

dem A 5 duobus &, & ducbus ¢ fit p ®qualis: vnivere A, vais,
& wvni c fic &qualis 8, & vni 5y & vni ¢ @qualis F.
Dico per feprimam medietatem conftitueres eft enim vt &
ad 7, ita ABC ad sc. Sed Asc funt excelsus, qUO VIOUS A4
duo », & duo c {uperant gc, hoc eft pF excefsus. & scfunt
excelsus , quo vnus A duo e, & duo c {uperant Asc, hoceft
excelsus pB. Vet igitur £ ad ¥, ita DF excelsus ad excefSum
pe. quod ad feptimam pertinet medietatem. Conftitnitur
autem ca in minimis numerls 5, 3, 2. Si ABC vnitates
ponantur.

]
i ]

PROBLEMA XX. PROPOSITIO XXV.

O¢auam medietatem per ;malogiam conflituere.

Odtava autem medieras ex analogia hoc modo conflitues
tur . Exponantur proportionales termini aec: & ducbus
juidcm A> & tribus B, & vni © @quali; fit p. vni vero s, &

uobus &, & vni ¢ fit & equalis ; & duobus &, & vnic gqualis . .
Dico pa¥ oftauam medictatem confiituere . Quoniam enim l
D

i | e |
o] —l
Fyl=——1

per analogiam, vt duo A vna cumz ad virumque AB, ita
duo 8 vna cum ¢ ad verumque 8c; & omnes ad omnes, vt
duo A, & tres B, & vnus ¢ ad voum 4, & duos &, & ynum
¢ hoc eft vt p ad &, ita duo A vna cum 8 ad vtrumque as.

A & funt duo A vna cum s exceffus, quo duo 4, & tres s, &

vaus ¢ fuperant duos 2, & voum ¢, hoe eft excefsus ipforum

D E:veerque autem as eft excefsusy quo duo Ay & tres e, & 1

vius ¢ fuperant voum 4, & duos B & vnum c, hoc eft £
excefsus. Vt igitur o ad s, ita excefsus pr ad DB excelsum - quod oftauam me-

dictatem efficit ; qua quidem ebntineri dicetur in minimis numeris 6, 4» 3. cum
ABc vnftates ponantur. o

co M

L
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COMMENTARIVS.

Ita do a vna cum e al vt:*u'.muc a8] Greces codex oi'rws $us & o perd 7iv 8 A
ﬂ,ﬁ‘; g-yfﬂ.;.:.lpiﬂpw Ty {h ffgf Tpa§ Fura,.uﬁ-ﬂloar T & g. . -

Vtigitur b ad B, ita c}gccl{lls E: rad nE exceflum. Gr.ﬂc.rc_: codex age és dpa o' & B
apbs 7l Lo The e umipa)n wpes iy 'r:'ir & { vwrigayir, Sed corrigendum , V¢ opinor, 1w
a5 doso' & wpls wiv 4y 4 7i5 8 ey wpde miv wie £ Tepayn?a -

Que quidem conciner! dicctur in minimis numeris 6, 4, 3.] Gracus codex rx C
Abyarr’ dy 62 EAayisore dpiducts moig w8y lege 8y, qui numeri barmosicam guoque
medictatens continent. Ve enna primus ad tertinm, ita primis exceflus ad fecundam .

PROBLEMA XXI. PROPOSITIO XXVI,

Nonam medictatem per analogiam conftituere.

Nona medietas ex analozia ita conflituetur,

Pofitis enim as¢ proportisnalibus, vni quidern a, & duo-
bus 5, & vni ¢ @&qualis Jit n. vni vero 4, & vnis, &
vii ¢ fic & ®qualis. & vni » & vni ¢ ®qualis ¥. Dico
Lar nonam continere mediciatem. Quonian enim eft, vt
vterque A8 ad B, ita veerque sc ad ¢. & omnes ad om- f
nes. Vi a yna cum duobus 8, & vno ¢ ad ytrumque sc,

hoc cft vt p ad ¢, ita veerque as ad 8. Sed vterque as
eft exceflus, quo vnus 4, & duo 8, & vnus ¢ fuperant
virmngque sc, hoc elt vF exceflus, B vero eft exceflus, quo [
vius A, & duo », & vnus ¢ (uperant voum A, & voum L
B, & vnum ¢, hoc eft exceflus pe. Ve igitur p ad ¥, ita b
v ¢ exceffus ad exceflum pE. quod nonz medietatis pro- ) e
prium eft. & continent ipfam minimi numeri 4, 3, 2 fi ABc vnitates fimilicer
ponantur : atque eft cadem figura .

7 ]
LB |
1]

L

1
—l,

g e e |
o ]

PROBLEMA XXII. PROPOSITIO XXVII:

Decimam medietatem per ana.logiam conftituere.

| et
o] s
ﬂl——]

Decima medietas ex analogia hoc modo conflituetur .
Rurfus pofitis tribus proportionalibus a sc, fit ipfis quidem
asc zqualis o; 1pfis vero sc fit & aqualis, & 1pfi ¢ ¢qua-
Iis ¢, Dico peF decimam medictatem conflituere. Quo- A
niam enim eft, vt vterque ec ad ¢, hoc eft vt & ad £, ita
vierque a8 ad 8. & eft veerque as exceflus, quo Asc fu-
perant ipfum ¢, hoc eft pr exceflus. & vero exceflus , quo B
BC fuperant c; hoc eft exceflus nv. cft igitur vt & ad r,ita
e exceflus ad excefsum nr, quod decima medietati acci-

dit. & conflituunt ipfam minimi numeri 3, 2, 1. pofitis
nunirum asc ynitatibus,

1

1

=)
| ]
P | —]

COMMENTARIV S.

Quoniam enim eft, vt vterque sc ad c.] Gracus codex iwel yep de aurapsirep: A
¢ @ apdc vy, lege By wpde 7dv 3.

P vero excelsus, quo sc fuperant ¢.] Grecus codex o 3 @ i vaspbyovaw cia €y D
Ty lege i By mod y. ' It '

D | Expo-
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Exponuntur autem commoditatis cauffa, & numeri dcin_ceps,:aquibu.s
vnufquifque terminus analogia: multiplicatus fingulas m::dit:*tarcs cm]{tb-
tuit, & apponuntur minimi numeri, qui eas contincnj:: vt 111_rabu1a lex-
te medictatis. primus cluidcm'ordo,} v 3y B Sjgmﬁcat. primum ana-
logiz terminum {emel fumptum, & fecundum ter, & tertium bis fump_
fuin, coaceruatos primum medietaris terminum cnmpfr::r_c ’ S::cu_ndus L2=
bule ordo 1, 2, 1, fignificar primum amalogia: rerminum femel , &
{ecundum bis, & tertium femel fumprum complere {ecundum terminum
medietatis. tertius autem ordo in aligs quidv:m medietatibus ﬁmplicil:cr,
vt Idcﬁzriptum eft, compolitus; merié autem in hac 1, 1, 1, viiane
diximus , fignificat tertium medictads rerminum fieri ab excefli, quo pri-
s terminus analogie femel fumptus, & fecundus item femel, coacer-
uati tertium terminum femel fumprom fuperant. at numeri, qui funt
in wbula 6, 4, 1, ipfam continent medictatem. Ve enim fecundus
terminus ad primum, hoc eft vt quattuor vnitates ad fex, ita excefliss
primi , & fecundi, hoc eft excellus, quo fex vnitates fuperant quattwor,
videlicet vaitates duz ad exceflum fecundi, & tertij termini, quo {eilicet
quattuor vhitates vinam fuperant, hoc cft vnitates tres. Viraque enim.
vtriufque proportio fublefquialtera eft. nam quattuor vnitates ad fex, &
duz ad tres eandem habent Ifllmportiﬂntm, nimirum ihbi&f&luia[:cmm.

Similia & in alijs tabulis intelligentur,
; Minimi numesi conrinentes
Medietares ot 2 3 medietates.
. ; 3 - 3 A
Arithmetiea. 3 b [ 4 2
L4 H L
e ] ——, | —— — - ——!
I 2 |
Geometrica. 1 4 E 1
e e L] 1 = -
| ] 3 I
Harmonica, 2 1 ] ] 2
i T
3 H g -
Contraria, 2 ] 3 5 3
= I 1
e e e e S, S —
| 3 -
5 4 I 3 4 z
4 I . 1
e ey i ety
L] 3
é I 4 & 4 T
'—-—P-—--.._.w-—..,-n_ _I:-___" ? ___'.
7 7 Articus., T 4 3
g e s e [— ——— —
[ " 2 3
I 3 -]
1 3 4 3
® . e NS
¢ 4 4 3 3
T I
— -
2 —
b L] ] 2 1
i T — —
i
— :

PROS
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PROBLEMA XXIIL I‘ROP{}SIITID A EVIIL

Tertium problema crat huinfmodi,

Sit triangulum orthogonium asc redtun an- S
gnlum habens ad s, & ducatur quadam redia li- '
nca AD: ponatur autem o ipfi an @quals , &
£ A bifariam {c&@a in F; iun&aque r ¢, ducere duo
latera DF FC intra triangu]um, maiora vtriil;ue
fimul 8 A Ac, qua funt extra. Etid quidemma-
nifeftum eft. Quoniam enim cr ra hoc eft cr
¥ 3 maiores funt, quam ca: ®qualis autem pi B
ipii A5; erunt ¢F vo duabus ca .ap maiores. Sa-
tius autem crac illud in hunc modum proponere.

Triangulo orthogonio quouss dato Asc, fumere aliquod punctum intia trian-
gulum, & ab ipfo re@as lineas ducere: ynam quidem , quee f(ecet rej aliam vero,

ue ad c tendac, ita vt vireque fimul malores fing ijs, gquae funt cxta. Vel
licer cumis, qui proponit, lineam ap duxeric vicumque , fecevitque e aqualen
ipfi ap; & fecucrit bifariam as in ¥, oitendar pundtum r problema cfficere. win-
¢ta enim CF, du® redt® linex cr rp duabus,qua funt extra c A A B maiores crunt.
Sed hoc quomodocumque proponere quis velit, infinite oftendi pofie manifeflum
cft. Non inopportunum autem viderur generalius de eiufimodi problematibus dif
fcrere , a paradoxis Eryceini, qua circuimferuntur ,-initium facientes.

PROBLEMA XXIV. PROPOSITIO XXIX.

In omni triangulo preeterquam in @quilatero, & equicruri bafim la-
tere minorem haEr:utc, fieri potett, ve in bafl intra conftituantur duz
tecta linex @quales 1js, qua: funt cxra, fimul fumpez.

Sit prius triangulum non aqui- B

crure ABC, quod habeat Az ma- nE .___f-_\l:F

* 1 -

10rCin, quam B, & ltcentur virg- . : \
que fimul a®, 8o bifariam in p: = R

& inter ps fumatur quoduts pun- g
¢tum g;1pfi vero ac parallela du- A
catur EF, in qua fumpto quouis A = o —
punélo  ducatur i parallelaipfi 2

aBy & Wwndta ¢ ¢ producaiur. N
Itaque quoniam e e, 1 F Liaiores \ -
font, quam er; & CF, o ma- X

iores , quam cG, erunt viregue
BB, BC VOl cum G F maiores ‘r't!'_iﬁ',’T-Ec rF GC. connnunis auferatur Fe,
que EB, e virifque EG 6 ¢ malores fimt:

1 ergo & vura-
& multo malores, quam ce. Sit veril~

que £8, 8¢ @qualis 6L: & circa centiom o per L deferibatur circuli circumferen--

tid LK O, qu& viramque CH, H6 fecabit, propierca quod ae. hee eft ne maior
fiv virifque e8, e, hoc eft oL, lungatur k6. Dico virafque uc, ok, vtrilque
A8y Be equales efse; quod quidem manifi-fic confiar. eff enim

de triangulum aquicrure ABC, habens ar quidem ipfi ¢ @qualem, ac vero ma-
lorem viraque ipfarum, & circa centrum a per o deferibatur circuli circumferen-
tia sED; & ducatur re@a linea quidem an¥ fecaus sc extra circuli cireumferen-

tiam: fumaturque in linca ¥ quoduis punétum 6, & ipfi A ¢ parallela ducirurcn.

fumpto autem in linea 61 pundto K, ducatur KL parallela ar; iunétaq; k¢ ad M

| quo i GH Ipfi A ¥ gqualis,
& x¢ mqualis 61, videlicet verifque nu, se: & hoc infinite fieri poteft. .'?E-dciﬁ— '

g0 W

producatur: & ipfi £ @qualis ablcindarur BN . erit igitur A6, hoc oft xL zqua- E

Lis vtrifg; as, 8 5, & reliqua Hurmjnun, quam -x L. Et quoniam HF, Fc maio-

b D2 res{unt,

FG
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H res {unt, quam #e; &cu, HK
maigres , quam Kc; erunt virg
ue CF FG VNa cuUm HEK maio-
res yerifque xc, cu, commu-
nis auferatur 1K, ergo reliqug,
videlicet vtreque c¥, G maio-
res funt vtrifque cK, KG. cO- b §
munis Apponatur Ac. _vtraque
igitur A ¥, Fc {unt maiores ipfis
K 46 » 6K, kc. Sed yrrifque AF,
L »cmaiores funt VEFRQUE A LB C.
" €rgo Aps Bc ipfis AG»GK, K¢
maiores fint necefse eft quarum ) ) . _
VErZque Ak, BN ipfi 26 {untzquales, reliquaigitur Nc majoreftvtrifque ¢ kyk c,
& multo maior, quam k¢, Itaque ipfi N c aqualis ponatur x M: & CIrca centrum
K per M deferipta circulicircumferentia fecet cLin x s & wngawr k x. Dico veral-
que LK, KX vtrifque ar, 86 zquales efse. quod quidem perfpicue apparet. cft
enim Kk L @qualis virifque a3, 5N; & kx ipfi kK, hoc cft ipfi nc zqualis, & hog
infinite fierl poteft.

z=

COMMENT ARIVS.

A  Propterea quod ar, hoc eft ne maior fit vtrifque 88, 5c] Eff enim ex-34. pris
mi Elementorum 0 G aqualis 1pfi ax: ¢ el o mator Utrifque £v, ec, quéd AD [it di-
midia vtrarumgue fimul as, v, boc efl Vtiifque pe, vC aqualts ,

B Jungarur xc] Intellige civenli cirenmferentiom 1 Ko fecare x u in punéfo K«

C  Et kcmqualis L] Sunt emm a centro ad cirenli crreumferentiam . _

D  Et hoc infinite fieri poteft] Nem refle lineg pe, 25 mfinite fecars poffurt . .

E  Erit igitur A¢, hoc eft k1 aqualisvirifque se, BN ] Graces codex isat oov v a f,
Sed [egendum ¥cgt Sv o« n. eff enum A g ®qualis Ap, quod a centro ad eircum). ree 1am:
@ ipfi £G aquatts fobta eft BN, ergo G, hoc e Lk Birifque AT 5N ef aqualis.

Et reliqua ~ ¢ minor ,quamxr ] pofutmus enim a1, pC inter fe aguaes effe - L od
cum KL fit aqualis Utrifq; av, Bn, maior €rit, quam BC, & multo maior guam x c.

Et quoniam xF rc quidem maiores funt, quam HG] Gracks codex , a8 inlt df
piv B n s 785 philores bialy, lege wi piv 0 En.

H Eruntvizque o 6 vhacum « x maiores vtrifq
0e7eper e ki m oy Em. lege ovrappdrepms dpa ai y&n.

Sed vtrifque ar FE maiores funt viraeque ¢ ¢ ] Ex 21 primi libra elementorum.
Quarum verzque ax ex ] Gracus cod X o) aurapodrepes W w § gy Sed legendnmia By,

M Etcircacent.um x per w deferipta cirepli circumiferintia fecet 1 in x ) Rueuram
enim N c, hog eft xm minor efty quam K L; curenls circumferentia ipfam ci inter L &
c fecabit , .

Dico vtrafque 1x, Kx vtrifque AB re @quales eflc 1 Grecrs codex atye & & 7
FUrELQLTINE A K low ifs FurdpsoTiE TR 1 & £ . lege W &k £ lgn b FuraupeTipw T a by,

THEOREMA VL PROPOSITIO XXX,

uc K¢ GH] Gracns codex eurap-

Quéd i triangulum equilaterum fic, vel @quicrure,, quod bafim ha-
beat latere minarem |, dico fieri non pofle, vt 8
intra iplum conftitnantur re@tz linea zquales W
ijs , que funt extra ; fed intra minores erunt, |

Sit enim A® ¢ triangulum quilaterum , vel ®quicru-

re habens ac bafim minorem viraque ipfarum A scs

& intra_conftituantur aliquz re@x line® be, 5c, Di-

i S Casminores efse, quim an sc. Producatur vk vique
Y.puml ad £, & ¥ iungatur, Itaque quoniam ®qualiseft sAgAL_/D < 5

angulus angulo BcA; erit angulus ECA maior ipfo Fac | Sed angulo eca maior
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eft angulus ¥pa, ergo Fp4 angulus angulo Fap multo maior erit; & ideo ar
maior eft, quim Fp. Et quoniam angulus a¥® maior eft, quim sca: & sca ob A
hypotefim non minor, quUam aec, erit AFB mMAIOr, quam asf; & propterea AB ‘
quam AF maior. Sed A Fmaior oftenfa eft, quam ¥p, ergo ae quam ro eft maior, B
& multo maior , quam Ev. Similiter oftendetur & &8¢ maior , quam 6, minores C
igitur fint DE, EG ipfis AB, BC,

COMMENT LRIV,

Et »ca ob hypothefim non minor, quam asc] Sienim triangulum apc aquilz- A
terum fir , angulus v ca aqualis efl angulo asc: fi veroaquicrure , quod bafim babeat lage
re minorem , angulus & c s angulo anc eft maior ; quippe cui maius lagus fubtenditur ,

S]mihtfr Uﬂmdﬁtur ﬁ{ B mﬂiﬂr, quﬂ.m GE] Prﬂ‘"&‘ Bimrem GE 'fqﬂf lﬂi ABj B
vi 1 punéum v, & iunéa cu. . -

Minores igitur funt pE £G Ipfis A®, BCe] Gracus codex iaderores dpa ifrf! wi ' e G
7is & B, corrige , inddaones dpa bisly i & s on. Tir & B 8 ¥4

PROBLEMA XXV, PROPOSITIO XXXI,

In quibus triangulis intra conftituuntur rectg linex xquales ijs ,qua
funt extra, in his & maiores intra conflitui poflunt fimul fumpez .

5

Sint enim ‘n triangulo asc linez "
pe EF a&quales ipfis a5 8c : & pro- K
ducatur vna ipfarum intra, vt DB
viquead w ;& inter i v {umatur quod
vis punétum k, lungaturque KF, e- P
runt viique Dk , K F malores , quam D F
pE 8k & ideo maiores, quam asc.
Manifeftun autem eft etiam fi intra
triangulum a ¢ fumatur punétum
k. 1ta vt rete line® pr EF. ab i
{is DK XF contineantui*, quemadmo- E
dum apparet in fecunda figura ; ni-
hilominus idem continget. & vtros
que modo infinite erit propofitum .

‘*‘.ﬂF

PROBLEMA XXVI PROPOSITIO XXXIL

Et cumhoc admirabile videatur ijs, qui geometricz ignari funt, admi- A
rabilius erit, non folum veramg; vtriq; aqualem effe, vel maiorem, fed
etiam fingulasecarum , qua intra conflitauncur fingulis earum, qua extra,
& aquales, & maiores effle pofle, quod ita oftenditur,

Sit triangulum aezc ha-
bers a8 quidem non mino-
Ff:m BC; AC vero viraque
ipfarum maiorem : & circa
centrum a per & deferibatur
circuli cirqumferentia ey ;
fumaturque inter ipfam, & 3
receam lineam B¢ quodais K
punftum o; & ap,pc iun- |
gantur. [taque quoniam a p
mator eft, quam A 8, & prop-
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pter hwpcthefinr maior, quam sc; DC VCro, quam se minor: fi prmiuc';{mlttﬁ DG
yoamquavaque plarum vy ook pli 5¢ wqualem faciamus, circulus , qui cired cen-
trum:T ipes 1K defeeibitur yreétam lineam 4 ¥ fecabit. fecet in pundto 6 ¢ & inter
B A quaiils punéa fumaatur L. perfpicuum eft iunctis Lo DM, fingulas ipfarum

fingulis A 8, 8¢ efle malores.

COMMENTARIVS.

A Nop folum vtramque ‘vtrique equalem efle, vel maiorem] Gracus codex 7o' pul
o'vep surdupimepor svvapgsctpes . legendum VE opuior T0° i poVer UTApGe TN TUVALPOTERG,
B Perfpicuam eft iundis 1o p M fingulasipfarum fingulis as v¢ effemaiores J Gre-
" ous codex hav loco mendofus videtur o neque emim LD D neceffario [unt maiores ipfis
AL BC, nait quamquam LD, vel D fie Maror s quam BC 5 valla ¢t necefsitas »t etiam
[fit maior’ qUAR AB Y Prsﬂ'rein'nan »ideo cur inter AG :{un puntla fumantir , cum ynum fa-
tis fit, quare ita legendum fufpicer, &inter A6 quod vis punétum fumatur L. perfpicuum
eft iundta p1 fingulas ipfarum a0 pLfingulis A e 8¢ maioresefle. vel fi placst etiam duo
puntia jumere,talegemus, &tipte:ka.c quauis ppodta ﬁ_;m:a:ntur LM. p_er{'pmuum eft
windtis Lo pa fingulas ipfacum Ap DL, vel A0 pm fingulis As » ¢ inalores efle.

. "PRQBLEMA XXVII, PROPOSITIO XXXIII.

Quod fi velimus fingulas fingulis aquales efle, oportebit ponere ac
maiorem, quam Ap; & €3, quam BA minorem,

Sit enim, vt didtum eft, &
dimiliter circumterentia BuF
deferibatur ; [umaturg; puns
ftum D, & ungantur bA DC.
producta autem pc ipfi sc
&qualis ponatur px: & cir-

: cuinferentia K6 # eodem mo-
A B dodefcripta . Sccet reétam li-
C pneam ap inn, & ar in 6.
Quoniam igitur asmaior cft, . -
quam = ; erit & maior,quam i -
pu . ponatur 1pfi qualis p1: _
& circa centrum b per L circumferentia deferipta fecet ac in m. Quare conflat
junctis MDb, DG, fingulas Ipfarum fingulis a & sc ®quales efle.

COMMENTARIVS.

A Secet redam lineam AD in By, & AF in 6.] Gracus codekx Topviqe Thv a & xava
7' B, qiv i o @ xavd w0’ v, lege qsurite 7ir a4 & ravd 70 0, 2y 8 a ¢ vava 7' 0,

L3

B Quoniam igitur an maior eft, quim sc] Gracus codex imt 8% philar i 2 & 7ic8
7« Ego legendum puto v & 8 7iis £ 3. - e e

Ponatur ipfi wqualis pv ] Fudelicet ipff ae.
PROBLEMA XXVIII PROPOSITIO XXXIV!

_ Mulro autem admirabilius videbitur, fi rect linez, qué in bafiintra
tnar_‘.ugqu.m Ct?ll&ltlfuntur , non folum aquales , vel maiores fint lateri-
bus continentibus, fed etiam ad ea datam habeant proporionem .

= i

* . Cons
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Conftruantur enim re& lincg e v ¥x ipfis A5 BC @quales . quad quidem ficri pof-

fe in principio di¢tum cft:
& fecentur vireg; fimul
AB, Bc bifariamine:ip-
fi vero ac parallela du-
catur Gen: & FE paral-
lela fit ipfi ae:fitq; pro-
portiosa ad av cadem,
quz proportip data: & %
parallela ducatur Lmx: o
& in vy w fumatur pun- ~ .
&um w1, ita vt per 1pfum dudas smo wp ipfis 3 nc parallelz punctum r COMY FG
prehendant. erit & vtrarumque As BC, hoe eft B¥ £x ad vtealque aL,nc,hocelt H
ad oy mp proportio data « [n triangulo igitur oMo intra exiftentes EF BK ad re- K
&as lincas om wmp queipliscontinent,datam habent proportionem . Sed quoniam
L debet cadere fupra o i, oportebit rectam lineam A minorem effe ; quam du-

lam ipfius aL. quare & proportio data neceflario minor erit , quam dupla. Con- M
ftat autem quo maior fit a8 ipfa vc, & quo angulus fic obtufior , co redtas - N
neas e¢ kx ad duplam proportionem magis accedere, & multo magis, fi £F Fx
non fint quales ipfis a® 8¢, fed maiorss. & adhuc magis fi du&ta perpendiculaci O
M X , rectée lincee wF Fx cum ipfis Om MX comparcniur, poffumus autem & alijs P
modis idem efficeres fed vnus hic nobis ad -oftenfionem fatis fic.

riig O

7=

COMMENTARIY S,

Quod quidem fieri pofle in principio didum eft ] In 29 buins .

Et fecentur vereque fimul A gc bifariam in », 1 Gracus codex mendofies eff ,
qui fic babet, rd 7oy plr wdiya . o o .. curauporepor Tiv « 8 ¥ fortafle antem
lezendum erit, Guemadimodsn in 29, wad 1s7piode piv surapsireps i @ 8 xa7d 70" o, qud-
quan [upernacanca omnino effe Videantur, neque entmrelie linee £r FX ipfis as BC aquales
conflitut poffunt , nifi privs a v 8G fimul fumptebifariam [ecentur , ¥ 1 39 apparet .

Ipfi vero a c paralicla ducatur c¥ul boc eft ducatwr per ¥ ipfi ac parallele cu. C
Gracus codex o 8i § n { mapdanuhos Wylw 75 @ y. Sed corvigenduin v Ml gre.

Sitque proportio Ba ad AL cadem, que proportio data ] Gracws codex corvigen- D
dus eft, it quo legitur 1 76 Sobbyre Adyw o duTer Esw o T w B apo's 8 A. lege o 7ig
B ampir & A: ’ :

Et parallela ducatur tan] hoc ef parallels ipfi A Gracus codex wd wepdrnnree E
wxle i & v, lege d & v, Veld av,quod magis placet. o

Etin L~ fumatur punétum ] Grecws codex st il 7iie A L v lege a wv, vel po- B
tius A v,

Ita vt per ipfum dude wo up ipfis nABC parallele pun@um ¢ comprehendant] G
Crecus coder dsan $id 7ao'v 7as Ba, 8 y wapardirovs dyopiras 7as pl, @ & wopraapferay
7o' ¢ . corrige dsat Sid iupran Ba, By wapahAiAoUs dyopivas Tds @ oo, g & ThHi-
Aapfavar 70 &,

Erit & vtearumgue A8, 8¢, hoc cft £ rx ad verafque AL NG, hoc eft ad o H
MD proportio data | Uzrague enim latera an, 8C ad Vtrsque OM M D eandei habene
propoveionci, quanm B A ad AL. quod wos fequeati lem nate dzmonflrabinys

Sit triangulum ABC,iatra quod [umpto quonis
panio n, ducantur adbafim v, D¥, 162 UL DR
parallels fie ipfi sA, T D ipfi ne: & per » dys
catur 611 ipfi ac parallela;dico Utraguelatera
ABy BC triznguli v fimul [wnpta ad Utraque

=

laters ffmul ©v pF srigaguli epv eandem pros , c
portionem habere ,quam g4 ed AG. Eft enimpe E F 34 primi
aqualisipfi G A, & DF aqualis ne: & UL AR ad - : ckgh :
TG f:- " [0 ils H - g, citls
, itz ¢ ad B ob triangulorum avc, s fimilitudinem y quare per conucrfiovem va- T,y

tionis, Ut BA ad AGyita BC ad c H: T Vtomnes ad omnes , ita Una ad Unam ; didelicet
¥ ABBcad AG, HC,hoc eflad D D¥,ita BA ad AGe

In trigngulo igitur omp intra exiftentes ep Fx ad lincas om, MD, QUE ipfas K
conti-



L
M

ﬁ

y
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centis ent s datam habent pmpnrtinncm ] Cracus m;:drx e TE OB 1‘ Tprywrs BT g
gluoa i & { & wpo's Tds @ By mepregoucas e, lege wpas v o p & WEEOVTAR .

Sed quoLAm LM N debet cadere fupra Ge 0 ] mys cutin fugra gadercne recds lacg OM
M D Ipjas EF FK 7O continercits )

Oportebit reftam lincam v a minorem efic, quam duplam ipfius a1 ] Seceniar wgn
gue b rC fimut fumpta bifariam o punéfo v, crit A munor , gua.e dupla ipfius ARrelda
antem inea G¥ H cadie fupra v, altoqui non effcus £F FK &quales aplis AR BCa PECX 20
butus conflare potefl & cum LmN cadac fupra G¥u, neceffecll na igjins AL muleo mina-
vem effe qudm duplam., . .

Conftat autem quomaior fit a® jpfa sc, & quoangulus » fit obwufior, ed redas
lincas ¥ £x ad duplam proportionen: magis accedere ] et ¢nim A B WEGIS [xperat
2 C, 00 punifum p magisaccedit ad A, & propartio nA ad AL augcri porefi y vt ad d s i pro-
pius accedat . Qub antem angulns v abeufior eft EEI masor fit bafis adzo vt r2éle gt deai [1ac8
EE FE ABICaniir , Ji non 4£;Jm_£'r.‘: t’jﬁt debeni ';, FECk = PEFI rpﬁ:s cawm-,-n:cf 0 .u ' H."‘:: i R
tur : nempt duita mx perpeadiculariy qug vinor eit y qudm o . v 1 fubreita figare af pa
vet  manentibus enim lateribus av,vc [ angulus obtufior iz , avieeur quidem &5 AC; pers
pendicidaris Ucro ad bafim dulta smminuitur . Ruando antem boc facere Udtmes , dpuiiedis
conifum 2 ita fumere o vt dulia perpendicularis Mx puntinm ¥ ntra trigigules X
comorehendat » 5 o

£t multo magisfi ©x ¥x non fint @quales ipfisas s¢, fed maiores 1 bee eft recia liv
nee EFEK euimipfis 0 MD comparata ad duplawm proporcionem waagis ace.dent (i cas n
aquales ipﬁr AB BC,[d matores efficere Waiur_r:mm. In q.ufims enbatraangnlis i -a conii-
tuuntur veffe lines equales ifs, qua [unt extra, in bis & marores mtra couflivir peffsr, Ut dee
monflratum eft 1 1. burys ., _ _

Et adhuc magis, fi du¢ta perpendiculari mx, reét® linex £r re cumn ipis 051 % X
ccmparentur ] hoe eﬁn:rﬂmr L Fx adbue magts ad c{xptam proportic. i, i dulla pees
pmdamlm' MX nom amplius cwm oM MD, fed crim :pr?s OM MY ror gircaiitre GrEcs
codex wal pelanor bwi xabivor dxfiiang 7iis p E wpo's 7y o g £ evympvdpiva, jurie lecendum
erit wd marrer xalivet &yfiiens 7ir p £ mpo’s 7as o o £ coyuomopdvas, pel boc niodo !
pdanoy ir pabizoy axbiions 7is p £ wpe's 7ds o p § ouyrpinauer,

PROBLEMA XXIX. PROPOSITIO XXXV.

Non folum aurem in trianguli bafi re¢ta linezx intra conftinmmntur,
verzque {imul maioies ijs, qua funt extra,fed etiam in quadiilarcro duz
tribus maiores, & tres item maiores tribus, & fimiditer a2 alijs, quar plu-
1a habear latera, poflinit quotquot intra confliti nuaicres quorquor ifs,
qua funt extra.

Si enim fit trianguli avc,

s . R

in quo conflitvantur refte

linex pe bF malores , gulm BP0 ik
I 34 o

» e
as 8C; & ducatur queuis e

linea pu fupra £; erunt pe B el e .

EF maiores ipfis a», PH,HC / =% : \
in quadrilatero avuc & fi o il

aliqua inflc@atur, vt pxe, A P F o
tres fimul px xB EF ma-

jores erunt tribus AP pu nc. Sivero infledatur ror; rurfluserunt due pe v item-
que tres DX KB BF MAlOres quattuor AP PG G Hc in quinquelatero, & fi
inflectatur 51r, erunt & quattiior px k£ EL LF maiores, quam quattuor a¥ ro
GH HC. At.ﬁ Infleétatur pezu, & ad plura pun&ta, quam cz, & ipforum kpin-
flexio fiat, idem plané continget , atque hoc infinite ; quotquot proponat quisin-
tra, quotquot 1s, qu funt extig maiores effe, codem modo conftructur .

A C 0 M
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COMMENTARIV S, |

Erunt ps =¢ maiores ipfis A v, pH, He.] Nam tres lineg apy pu, HC, mio- A
yes funt dusbus av, 5C; quod v 5 81 1pfi vu funt matores ex 20, primi bibri elementorum,

Siveroinfle@atur v u ] Grecus codex mancus eft , quem nos ita reftienendam cenfusinus, B

Rurfus erunt du® pe EF, itgmJue tres DK, KE, BF MAIOICS qUALTUOr AP, rG, C
GH HC] Sunt enum »G, GH adbuc minoresipfis 5, BH ex 21. primi libri elementornm,

"PROBLEMA XXX, PROPOSITIO XXXVI,

Ficri autem potelt, vt & qu intra continentur, quotquot ijs, qu
extra , fimul fumptz omnes finc aquales.

Si enim conftituantur, vt
demonftratum eft, oH, HE,
EL, LM maiores ipfis s8¢,
cp, i, eF. & infletatur
g X ¢ @que maioripfa scor.
faitum iam erit, quod pro-
poncbatur .

COMMENTARIY S,

Si eniim conftituantur ] Gracus codex xavecnsvalugdy yep pclfuy doav. 84 voy n £, A
f-::-rre h.‘geﬂdum f.t{-{{all' o uray Ta¥ ﬂ- lg,. ) )

Et infle&atur s~ x & aque maior ipfa eepe. fattum jam erit, quod: proponcba-
tur ] Hoc efl infleffatar N X &, sta vt (it agualis ipfi ncDE, & exeeffni, guo GHELM
fuperas a8 CDEF. atque illud quidem fatile fiet exifs , que fequuntur .

PROBLEMA XXXI. PROPOSITIO XXXVIL

At facile cft 3 duobus punctis BE infleCtere BNXE gclreralitcr cui-
cumque date linez xqualem, qua datum numerum habear carumu,
qux infle¢tuncur .

Sint enim dara pun&i as: & re- G
@a linca magnitudine data ac, mi-
jorque ag: & dividatur sc in quot- F
cunque reftis linzas sp, pE, ec ¥vnl
minores, quam fit numerus earum, B
qu& infleGuntur, & arc quidem 1n- .
fleCtatur ddeo, vt fuperer A G quanti- . -
tate linee Bp. hoc enim facile fiern 4
potelt. ac m vero infleGtatur, vt fu-

peret an quantitatc pa, & aue fuperet ar ipQ Fc. numerns igitur refarum
lincarum ar,¥6, Gu, uk cft @qualis dato, & qua ex omnibus conflat, eft ipfi ac
#qualis: etenim hoc ex conftrudtione ipfa intelligere haud difficile erit; & quod
Jnfinite fieri poteft.

COMMENTARIVS.

Et diuidatur sc in quotcurgque retas lineas 2, D&, BC VAa minores, quam fit A
E AUmMerus
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numerus carum , que infleuntur] i enim guattuor fint, qua inflelis debent, dinida-
tur n.c m pres parses i quinoue m quattuor. & ita malis. Gracus codex ita habet
yai Jwpiels i By &c. pla tadooora, lege Eadoaorar,

Et.ar¢ quidem infle&atur sadeo vt {uperet ac quan- gl
titate linca ep. hoc enim facile fieri poteft | fir enim F.
reffa linea aG, cui adiicigtur Gx ipfi 8D equalis , & ax ‘/_f
Yecurnque I8, puntfo 1. fecetur o deinde «x centro 4, & 1
tevaallo a v deferibatur circulus « & rurfus ex centro G &
interuallo Ko deferibatur alius circulus , qui priorem in puns
o ¥ feet :dunggnturque ar, £G. crit inflexa linea A7 G aqualis ipfi Ax. & ob id refam
lineain aG quantitate Gx , boc ¢ft e0 fuperabie. illud vero infinise fiers poffe perfpicunm
eft, quod ipfa aw itrdems iufinite [ccetur . Gracus codex corrupens eff, in quo ita legitur
nge N pEr ::.E_::an. lege Kt o [AEF & .

Numerus igitur reftarum lincarum AF, rG, GH, He eft @qualis dato, & quz
ex omnibus conftat eft ipfi ac aqualis: etenim hoe ex conflrudtione ipfa intelli-
gere haud difficile crit ] fine entm data puniia av, 4 quibus wnfleflere oportear quat-
Jtuwor reffas lmeas, ita vt fimul fumpte fint equales ipfi ac data: neceffe antem eft ac
maiorem cffe, qudm av. Dimidarur, BCin tres partes quotzodvcumque 5D, DE, EC. O
a duobus punftis av, Ut diiwm cfty inflellatur aviv ita Ut fuperet v quantitate v c, &~
rurfus d daobys puncits an inflelfatnr AGH Ut fuperet A n quantitate v . poflremo d
punitis ac irfleciatur A¥G fuperans A G ipfa 8. dico reffas lineas A¥, ¥G, GH, HE
darg reffe linea ac aquales effe ; funt enim a¥, v aquales igfis G, tD, & 26, GH
aquales 1pfis Av, DE: & AH, Hb equales Ay EC. quare [ublatis veringue communibus
AG, aH, relinquentur AT, G, GH, HE 2quales ipfis A8, 8D, DE, EC bocefl linea ace

A L K

PROBLEMA XXXIIL PROPOSITIO XXXVIII.

Ficri etiam potelt vt parallelogrammum inueniatar, in cuius bafi in-

tra conflicuantur dux reétz linex tribus continentibus aquales , arque
etiam maiores. hoc prius demonftrato.

Sit a» data maior zc quam in pro-
portione . ducere pr parallelam, &
facere vt ap ad vtrafque pE, rc in
data fic proportione. Fadtum iam fit.
quoniam a ¢ data maigr eft & ¢, quam
in proportione ; erit proportio ipfius
aB ad sc vna cum data, qua fit r.
eadem autem eft proportio & ap ad
vtralque px, vc. ergo & reliqua o eadem erit ad exceffum ipfarum ¥, pe. fed
P clt data. data igitur nE. & ideo pofitione data. quare fi as maior fit q'uam

duplaipfius v c, poterimus ducerée pe p
2 ) 2 parallelam, & facere vt a
Bt o0 il dunise > D virarunque

CGMME?{T._,.{I{IVS_

Sit A® data maior BC quam in proportione ] magnitudo magnitudine dato maj,
et ; quam 4 proportione , quando ablito dato religuam ad :dem proportionem labeat ;Er
tam , vt Euclides in libro datoram dcfininic, ¢r fimilitey maonitudo magnitudine dat .
nor et quam in proportione , qiande appofite dato totum ad idem proportionem ba!rfaxz ﬂrw-

Ducere ne parallelam, & facere vt ap ad vtrafque bE, e indara fit rr: %3
tione ] ..Tmc_gﬂ ducere DE parallelam er,que punéfanc conungit,videlicer bafi tria P;' pc:-r—

Factum-1am fic] refolutio efl problematis. ’ st

Quoniam A data maior eft rc, quam in proportione , erit proportio ipfius as
ad & € vna cum data, que fitr] fit an maior pC quam in proportione dﬂtf Im:
A G, tungarurque o ¢ ; & per a ducatur A ¥ ipfi G ¢ parallela, babebic c v od c -
tionem datan ex definitione : vt autem 5 ad BC, 2 AR a& eF. reliqua l:gi}arpi?ﬁ:
véliguam CF erit ¥t Ab ad BF. £t eft data ao, quare & crv data erite ex quibus _,-‘I:g:j

tury:-



tur vt aBad nc Una cum data CF propor- - . B

rignem datam bhabeat « ‘quam Pero Ros CF die E 2 datoril.

cimus , ipfe wno tantum elemento ¥ expreffie,
" Eadem autem eft proportio A D ad ytrals

q-u,; nE, ve] expofitione feilicee, : E
Ergo & relique eD cadem erit ad cx- F

ceflum ipfarum F,DE] quoniam enim »& A% G e 19 quinti
ad B C phacum ¥, ita ¢ff AD ad BC Pnacum Z»’/’/’]

D, erit religna 8D ad id quod relinguitur,

demptis 6C & DE ab ipfis ec, & ¥, hocefl A =
dempta DE ab v, Ut Av ad BC Yna cum ¥,

quare v datam babebit proportionem ad exceffums , quo ipfam ¥ pE excedit.

Sed ¢ eft data, data igitur pe, & idco pofitione data] cbfewre nimis, & angu- G
fle boc explicaffe Videtur Tappus, ex quibus now facile appareas , quo loco v ipfam Av fe-
cet non enim compofitioncm , & fortaffe non integram refolutionem appofuit . quamobrem
uos Yt ea, qua defiderari videntur, [uppleamus « pro Viribus enitemur .

Jid

By
A c

H

[

Ponatur iam fadtum cffe , & fic ipfi p® ®qualis k». quoniam igitur a® data ma-
joreft e, quam in proportione , habebit 4 & ad sc vna cum alia aliqua data, que fic
x1 candem proportionem, Sed & eandem habet a p ad vtrafque e, 8¢, hoc cit
KMy BC. CIEO I.'E].i(hu:}. eD ad reliquam ML eandem proportionem habeat necefle
eft. vtautem ca ad AB, itacft 8p ad px, triangula cnim ABc,D:x inter fe funt
fimilia ob lineas parallelas, & vt ps ad mr, ita fiat alia quapiam ,in qua u ad ca,
erit ex equaliin perturbataratione vt k ad Az, ita pE, hoc eft kv ad wmiL.

Compolfitio refolutioni congruens erit . fiatenim = ad ac indata proportione;; &
Jiuidatur kL in punéo m,itavt x ¥ ad m . cam proportionem habeat , quam 1 ad as.
Rurfusvt ca ad aB, ita fiat xm ad aliam, qua fit p; & a punéto o ipfi ac pa-
rallela ducatur pe. Dico A b ad virafque p e, 8¢ in data proportione efic. nam cum
pe parallela fit ipfi ac, triangula aec, pee inter fe fimlia crunt: & ve ca ad -
ap,itaspad pe. Sed & itaerat kx ad eandem ps. ergo nE ipfi km cft &qualis.
Praterea vt Had an, ita fadta eft k3 ad mL, hoc eft pE ad mrL: & vieaad acg
ita sp ad par. quarc ex @quali in perturbata ratione vt v ad ac, itaepad ML.
& ideo os ad mr eft indata proportione. Itaque quoniamvt v ad B¢, & kL ita
eft oo ad m1, crit & reliqua ap ad reliquas kM, & B¢, hoc cft pE, 3¢, vt as ad
pc, & kL. ergo ap ad vtrafque oE, sc in data proportione erit. quod ipfum
facere oportehats

PROBLEMA XXXIIL PROPOSITIO XXXIX:

Exponatur huiufimo.
di triangulumasc, ita
vt 4B maior.fit ;quam
dupla mc: fitque ac
ipfius 8 ¢ dupla. & du-
catur pa parallela,que
fagiat ad duplamvtra-
rumg; D8, BC: ipfius
vero p g dupla ponatur
FA in refta linca acs

& parallclogrammum otz




]
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compleatur . Quoniam igitur ¥a quidem dupla eft pg, ac vero dupla cB, erit tcx
ta rc hoc eft 68 dupla vtrarumque pe, zc: & proptereaipfi A v @qualis. & quo-
niam A p maior eft, quamdupla s ¢, ducatur px ipfius 1 c dupla. ergo pu cft &qua-
lis ipfis ¥, ®c. oftenfa autem eft pa ®qualis 6B. reda igitur lincE ap, pH Ipfis
FG, 6B, 8C {unt xquales. atque eft parallelogrammum ro, £ c. Conftat praterea

A ap, pH maiores efle pofle iplis Fc, c», s8¢, & fumpto aliquo puncto x rede li-

A

21 primi,

B

B rallelogrammi; vnumquodque au-

cCDh

A
B

Cc
D

neg Ak, KD, DH mMulto maiores erunt iis, qua funt extra, At fi quo iII;'a: maiores
funt, infle¢tatur o1& eodem ipfo maior, quam Ge; erunt & Ax, KD, DH &qua-
les ipfis ¥G, L, LB, Bc in quinquelatero, & in alijs, qua plura latera habent,
idem feruabitur modus, quemadmodum & in ijs, quee in quouis quadrilatero con-
ftituuntur , prius demonftratum fuic.

COMMENTARIVS.

Conftat preterea ap, pH maiores cflc pofleipfis £, G2, 8¢ ] §ienim inter p, g
8 alind puntfum [wmatur, Ut M, @ Ax; MH sngantur, erunt b maiores , quam AD, D,
Urdelicet quam ¥G, Gy BCo Ipfe Vero Pappus illud puncium [imliter codem elemen-
fo D notault .

At fi quo ille maiores funt, infle@atur 618 eodem ipfo maior, quam 68, erunt
& ax, xD, DH &quales ipfis ¥6; G1, LL, BC] boc eft fi mfleatur G LB, qua [upes
Yeb G B cadem quantirare, qua relie line@ AKX, kD DH fuperant ipfas vc, G, B,

PROBLEMA XXXIV. PROPOSITIO XL.

Ex ijs, qua ante dicta funt, & hzc fequuneur

Dato fpacio parallelogrammo c
fieri pofle vt alterum parallelo-
grammum Inueniatur , quod qui-
dem fit propofita pars dati pa-

A B

tem latus vniufcuiufque lateris fit 1 ¥

multiplex fecundum datos nume- B | ] L

ros . Sit enim parallelogrammum D 5 .

Arc, & fumatur vtraque ep, pr *

Eﬁiﬁi’“i.ﬁt”ﬁﬂ% :‘:1 B‘;Ef'c 'ﬁtcundumlnumtrﬂs datos, & ipfi p® ad re&os angulos

¢ ’ O pars parallelogrammi a¢ contineatu :

ipfi DB para]feladucatur HilL: 8¢l i ) BN R
L i : rcacentrum p per fcircumferentia o n deleri

12 rectam lineam uxr in pun@o 1 fecer : un&taque pu parallela ducatur e1. Jam

ex conftructione confiatr iplum Parallelogrammum ot datam partem effe paralle-

'El]]. 1 ﬁl..[S = |

COMMENTALRIV S.

Quod quidem fit propofita p: : . G
l':r{id, rc? ‘::5" ?uﬂcag?uﬁ;;r]:::s ﬁf?n e E i dimidia , vel
numquodque autem latus viufeuiufque lateris fie lti
MEros J ur exempli gratia pi fir 1 fius a II duplz , :‘_:- ; :"I"l :,f lﬁi;f

cumque multiplex § fius BC: non : ;
proportionem babmf, Jolum autern multiplex,

fecundum datos nu-
a, ‘fn'l tripla , vel Ut-
fed & quameamque datam

Et ipfi pe ad re@os 3 3
¥ o n. lege xal ixbo 75 bg b vlos ducatur &1 Gracks sulex 1ol fxte # 3 4 ey b
Propofita vero parsparalfe] i i I

: o p .~logrammi A C contineatur peK] bic eff vay
datt paralleclogrammi A ¢ ad lineam p ; applicata latitudinen; f&c::l':: Eg?-ﬁiﬁ‘r&;ﬁ‘

gulum vE « diffe partifit aquale Grecus codex xd doreca s \ dphi -
pipis i'o_ﬁr ay w!:pumwu'ﬁmg._ Sed corrige 7 ﬁ:-y:" ;‘:H:: o "ﬂ Sl Hﬂﬂxmﬁ

Iuné'tz:q ue
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i dyda o 8 AL lege vt imilioyBhion 7 § 0 wapdannnes ixle 7 o6 A,

Iundigque D H paralleladucatur t1. ] Grecus codex wai ixilevybhizas i & 0 wapdarunes &

lam ex conftructione conttat ipfumn parallciogramium b datam partem effe pa- F

rallelograclill A C | Grdcus codey Inhoréas i Tis xeTdrrivns 74 €uTd pev 70 & A TapeA-
awagypapupier 707 Solivres pépos ik qoi ay cployetlov fed foreajje legendam Sinov x Tis nem
garrsvis 070 €uTe piv 70 & A waparrnadypappor 79 Sl pdpas bsi ToU @y waparrmAaypappv.

PROBLEMA XXXV. PROPOSITIO XLI.

Rurlus triangulo dato minus triangulum inucnimrllmbms vnumquod-
que laterum vnoquoque Jatere maius.

_Sit enim triangulum asc: & A

producatur bafis B ex vtraque

parte ; ponaturqueipfi quidem as

aqualis &0, ipfi vero ac xqualis

ci; & ad reftam lineam ok trian-

gulo asc @quale parallelogram- -
mum pc applicetur: & fumpto B Bl __‘___—___,J
quouis punéto ¥ in linea B¢ iun- b — E—
gantur FH, HG. quoniam igitur )
at xqualis eft ap, erit D maior, quam sa. & fimiliter oftendemus 8u quam ac
maiorcn cfle . eft autem & Fc maior quam Bc. ergo tres line® v #, FG, GH ma-
lores (unt 1pfls an, vc, ca. & quoniam parallelogrammum v ¢ duplom eft crian-
guli FuG, & triangulo aArc @quale, erit aBc triangulum, quod minora latera
habet , triangulo 6 1 maius. '

PROBLEMA XXXVI. PROPOSITIO XLII.

Hoc quidem inter admirabilia numeratur. fier autem admirabilius, {1
triangulum inueniatur , quod fit pars dati trianguli , & vnumquodque,
lacus vniulcuiuique lateris multjplex fit fecundum datos numeros, vt in
parallelogrammo ante dictum eft.

Sit enim triangulum Azc: A
& aliud triangulum ere con-
ftituatur , habens viumquod-
que latus vaiufcuivfque late-
ris trianguli a ¢ multiplex fe- : B
cundum datos numeros, wvel
etiam maius quam multiplex: w Ty i TR o |
& circa centrunr G per s qui- | - P
dém circumferentia defcriba- '
tur EHK,per F vero circumfe-
rentia FLM: & per 6 ipfi EF
parallela ducatur kom; a pun-
&o autem 6 ad BF perpendi-
cularisagatur on: fitque pars Co
propofita trianguli asc, un , — :
ku, & p continetur: & 1pfi - : N i
xu parallela ducatur uer, & : ¥
HG, 6L iungantur. Patet igitur ex conftructione triangulum ket minus effe , quam
dimidium {umpta partis. trianguli Agc, nam HL minor eft, quam x». & vnum-
quodque latus ipfius vniufcuiufque lateris trianguli aBc mu]ripTEx fecundum datos
numeros, vel ctiam maivs, quam multiplex ctenim A1 maior eft, 1:11.(3,:1:T E; e

A

Cc



38 PAPPL MATH. COLL,

COMMENTARIV S,

A _Sitque pars propofita trianguli Asc, quE i, cp continetur 1 hoc eff fit veflane '
gulam , quod Ko, GP continetur , gquale diffe parti trianguli A5C. Grecus codex, wt’
fcw 7o imirayliv phpas wad w B 3 Tprydven Tod dra w ponw . lege 70 dws Ky 0w que
WVero [equantur TalTo yip mpedidanTau nos confilto omifimus o+ meque emim hoc a Pappo
ante demonflratum eft | fed ex vigmentis peLitur o -

B Patet igitur exconftructione HGL triangulum minus efle ; quam dimidivm {fumpta
partis tna;z}gyl:j asc] efl ciim roffangrlum, guod HL, GP ConEImELur , MIINS contenta

Ko, @GPy quod Hi mnorfir, quan KM ex gmintadecima terty librt elementorum. trian.

grlum autem i G L dumidinm eft eius, quod BL, € GP CORIIICIRT ergo triangulum HGL

minus eff divaidio rellanguliex Km, @rGP; loc eft mimes rﬁﬁ_!ridiq fumpta partis triangult A6 Ce
¢  Et vaumquodque latus ipfius yniufcuiufque lateris teianguli asc vel multiplex
fecundum datos numeros, vel maius quam muitiplex ] quoniam entm tifangult £ G E
latera multiplicia faffa funt lateriwm triangult AL ﬁ:mdum datos numcros, erunt &
triangsli WG 1 latera vel multiplicia [ecundum ditos BUEICTOS 5 vel etiam matora, quam
multiplicia : nam latera quidem v G, GE inter Je @qualia funt, Vtpote qux a centro ad’
circumferentiam ducantur ; & exdem parione latcra LGy G T &qualia. latus Vero n1 ma-
ins ¢t latere s § ex eadem 15. teviq elementorum . Graeus codex txasn J§ duteb TAEUES
indens ThE Tou a By philer i morramharia ravd Tovs SolfvTac apluds legendwn antem
inden 31 dured wasvpd indsns is Tou w By ¥ soanawaeie nard rive Sellvzas dpilpdsd

¥
paifor o' oAl drhetais ,

PROBLEMA XXXVIL PROPOSITIO XLIIL

#Lprimi.

A Indarafphara polyhedra defcribere , pramit- B
funtur autem hac,

Sitin fpheera circulus A® ¢, cuius diameter Ac,&
centrum p. & propofitum {it in circulo aptarere-.
&am lincam parallelam diametro ac, & aqualem

B rede linex date, ?:;-FEB quidem non fit maior ipfa
diametro. Ponatur dimidio data redie linex gqua-

C lis sp; & ipfi ac diametro ad rectos angules du-
catur r8, & cidem parallela sy, quz datx refe
lineg mqualis ecrit. Eft enim dupla ipfius ¥p, &
aqualis £c, nimirum duéta £ G ipfi g parallela.

5
5

 COMMENTUARIV S,

c

A In data fphxra polvhedra deferibere. praemittuntur autem hac] In Graco codice
b Jolelcay coalpar lypddaure mavedpa. lege bypdlas 7 moavidpe in s wero, que fequs

untir , vevcor ne aliquid defit, vt ita lcgatur mpoypageras §i Téde tcw iy aveipa nlxhos.
B Ponatur dimidio data reéte lincz @qualis ¥ n] Grecus codex xigbo i Sebel guign

W& &, Sed mendofe. legendum ennm erit” uslobo 77 spigeie Tis Solsions ioni ¢ 8,

¢  Et eidem parallela 57, que data redte linee L
a8,primi. ;equalis erit] ducatur 4 puntio D ad e v perpendicue
30 wrij. lari pu, erit ea parallela ipfi £v, & lineam vy bie
frriam fecabit in v, ergo BH eft aqualis ny: & ideo
. tota ¢u dupla f'.uj'ius BRH, boc eft ;'Pﬁas ED, 'fﬂﬂd cunt
9. quintis data refla linea etiam fit dupla 0, crit 8v datg velle
lines aqualis .+ N

ar po 1 on MR PRO:
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_PROBLEMA XXXVIII. PROPOSITIO XLIV.

Sint in {phara paralleli circuli Axp, BEFC, & per puncta B ¢ ducta
recta linea fic circuli diameter . pro pnﬁtum
autem it ducere diametrum circuli'AXD

H
2 Be N
ipfi Bc diametro parallelam. /\ﬁ
K
Ducatur per punéta sc planum ad circulum *'/-— D

reftum, quod faciat fectionem circulum maxie
muim ABCDe €rgo aBcD circulus tranfibir per
polos iplorum, & circulum quoque axp bifa-
riam fecabit. iun&a igicur retalinea ap diame-
ter cft ipfi 6c parallela. & id quidem manife-
flum eft. fecetur namque circumferentia ec bi- E
fariam in punéto 1. & quoniam ® a cft 2qualis

1D, cx polo enim funt, quarum ns eft xqualis ne, erit ‘& reliqua as relique F
cp &qualis ; diameter igitur ap diametro B¢ eft parallelq .

b O & »

COMMENTARIY 5.

. Ipfi pe diametro parallelam ] Grecus codex mwapdannnoy 75 il 7o 8 y Sapitpa,que A
werba nos ita vertends duximus, & infrain aliquot locis _

Quod faciat {edtionem circulum maximum A8 ¢ ] Grecus codesx 1l wonfen pive B
£ y & péyisor wokhes. corrige ' wonives Topay & 83 & pisicop niaoy,

Ergo asc o circulus traniibit per polosiplorum , & circulum quoque A Kb bifa- C
riam f{ecabit] Ex 13+ promt Uthei [pbcricorum Theodofii . Gracus codex 838 don itn
did Tév meAray duTdr. corrige $id Tav wiraw avrdy, i

Iun&a igitur re@ta linsa ap diameter eft ipfi zc parallela, & id quidem manife-
ftum eft ] Grecus codex o dpa ixi vd @ 8 Emfsvyropiy Siapszpe's ist i twl 7a' £ 3 wa-
piAAmras , Fse 8% Qavepiv. Sed legendum o dpa ixi 7d' a &, ’

Etr quoniam na eft ®quaiis 1 p, ex polo enim funt] Grecus codex imbs Sur 5 0 « E
7 0 & don icly ix miaav ydp . corrige in winar 3p , Vel ik wdrov ydp .

Erie & reliqua ax reliqua ¢ p aqualis] illud etiam per fe patet ex 1o. fecundili- F
bri* fpbaricorum Theodofii. '

Diameter igitur ap diametro sc eft parallela] Ex 16, vndecimi elementorums. H
Gracns codex mapdannnos dpe v 7l 7d @ & Niapbrpw 77 ixi 7d v diepénpe. corrige §
7l e a & Siapirpec, C A T e

D

PROBLEMA XXXIX. PROP. XLV.

M

Sed non fit reta linea EF diameter , & Bmc

propofitum fit ducere diametrum circuli / panrraed
; K

AKD lincx k¥ parallelam. A 5

Ponatur vtraque 88, rc ®qualis dimidio excefs
fus, quo femicirculus circumferentiam £ v excedits A
& per vc fimiliter defcribatur circulus maximus
ABCD. erit igitur ap diameter circuli Axp parale B

lela ipfi £¥; quoniam & ipfi Bc eft parallela.
COMMENTUARIVS.

..Et per sc fimiliter defcribatur circulus maximus ARC DT Greciis codex x S 78w A’
R 3 yeypeplo cpolwg piyicos o 8 3 &, corrige ERYISes KUxAos w @ y &
. - ' T Quo-
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B Quoniam & ipfi sc eft parallcia] EX 9. 7?£frci:':~:f elementorum o Gracus codex o'y
% auyiv Tapeanias 7 i7i 7d B 3 lege 974 xed durg apdanmes 7 imi 76 B 7

THEOREMA VII. PROPOSITIO XLVI,

Sint in planis parallelis parallele retx linez AE c¥, & in eifdem pla~
nis ducantur A8, ¢ D ad eafdem partes plani per AE cF .

producti, qua angulos BAE, DCF zquales faciant, 4<

dico rectas lineas AB, ¢ D inter fe parallclas efle, hocelt
planum ductum per Bac facere in plano rectam li-
neam cD. '

C  Si enim aliam ibi facier lineam, continebit ea vna cum cw .
D angulum @qualem angulo k. quod eft abfurdum, ®qualis <
enim ponitur ©ag angulus angulo neF.

7
COMMENTUARIVS.

A Etin eifdem planis ducantur a5, cp ad eafdem partes plani per ar, E¥ produ-
€ti, qua angulos BaE, DcF @quales faciant] Grecus codex wa' iv 704e avrors b
wlfas JuixSacar aia £, 3 8 twi 7" 2vre’ phon 700 Sig' 7ay ety {iplfanrnopivoy imimédor
fegf Bxfanncpivoy imimedon .

Dico rectas lineas a1, cp inter feparallelas effe, hoc eft planum ducum per
BAC facere in plano re&tam lineam cp] Idems enim efl dicere reffas lineas , CD iR
ter [¢ parallelas effe, & ab eodem fieri plavo . nam cwm plana parallela ab aliquo plano
[feeantur, communes fpforum [eiliones parallele fant ex 16, Undecimi libri elementornm,

Si enim aliam ibi facict lineam, continebit €a yna cum c¥ angulum @qualem
angulo BAx. quod eft ablurdum] $i enim planum per v ac duéfum non factet rettam
lincam co, fed aliam quampiam, erit ea parallela lines v ex 16. Undecimi iam difia.
@ cx decima eiufdem, cum CF angulum continebit aqualem angulo b4 %, quod fievi non
potefts poncbatur enim angnlns ocr angnlo B @qualis. Grecus codex mendofus eff,
vt arbitror , qui fic babet. vt ydp irépay momoer ixsi wipilon psra' 7ie 3 & yarlae looy
7i Umd’ B w y dwep isw. ego ita legerem ¥ ya'p irbpay wonfoe ixef » mipitbe pore i y €

yurlay dowr Ti vwe B o € Cwep isir romar.

D Acqualis enim ponitur BaE angulus angulo pcr] Grecus codex iow yu'py Croxfiode

dyme Baetivoe' & 3¢ putolcgendum Jon yap Vrorvea, g, ' '

THEOREMA VIII. PROP. XLVII; A B
Ex hoc & illud conftar, Siin planis parallelis circuli @

{inc, ve inferius deferipti, & in iplis reéta linez paralle-

lz 4B, cD, qu ad caidem partes centrorum EF {imiles

circulorum portiones abfcindant, recta quidem linea AE

ipfi cF; reta vero BE ipfi DF parallela eric.
-g Ob fimilitudinem enim portionum fiunt anguli Ac interfe € o

&quales; itemque mquales sp: & parallele
in planis Paral?cﬁs. 1 At ad AE; CFy 8L BE, DR

COMMENTUARIV 5.
A Re@a quidem linea ax ipfi cx: reca vero vk ipfi by parallela erit ] Gracys cos

d P ¥ LT - F gy Ll L] L L]
eyt S SRV TE F I s i e’
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Ob fimilitudinem enim portionum fiunt anguli Ac inter fe aquales, itemque
aquales Bo. & pa_m]lr:l;c AE, CFy®ui, pr] Similes enim circulorum portiones con
raentur [mlibas exrcumferentys, or rechis linets, qu# eas abfcindunt, e e propofitis
portionibus cireumfercutie as, Co fimiles funt , quibus aquales infiffunt anguli A £ 5,CDFW
reliqui igitur angels v reliquis angulis o funt equales. @& cum latera (int aqualias,
erie angulus A aﬂquafl.f_dngu!a By @ eadews ratidme angulus c angulo b &qualis. ergo
anguins v A B eft aqualis angulo pcr, & angulus ave equalis 1pfi coE. ataq; cwm AB
paratlela fit cp, & angulus wAE fir aqualis angulo DCE, eritex antecadente Ak ipficy
parallela, & BE parallele Dr. Gracus codex Toas 3dp yiveyras dia' wiv Spon'rnra i
runpdroy ivar @ B el af B & yorim Trde danirar, ap mapdmniel di 2§y Lo wd B &
f ir mwaparhiials iwiwidae . carrfgrndﬂm autem UL ﬂpiﬂar . iFds ;-a."f )-fmr.ra'..: Jid zir n'y"‘i
g0 Td THE TRnmaTer diTe & ¥y kg et § & Jorlw ivat &aiawg , X mapLac @ a8 ¥ &

w‘ﬂl‘s:!’;-
THEOREMA IX, PROPOSITIO XLVIII.

Si vero recta: lince parallc[a:, que fimiles circulorum portiones abfcin-
dunt, non {inr ad caldem partes centrorum; qua: a centris ad terminos

arallelarum , non fimiliter pofitos ducuntur, parallelz erunt.
Oftenditur enim hoc fimiliter, atque in fuperiori figura,

COMMENTARIVS.

Si vero refte line parallele, qua fimiles circulorum portiones abfeindunt)
Grecus codex tav 88 imi 74 dpoia s 1unpd i sixAer , @, forte legendum ‘sav §% 7
duole, TRigaTE THE KUKAGY o : :

Oftenditur enim hoc fimiliter, atque in fuperiori figura] S

producantur enim CF¥, DF Ufgue ad circumferentiam in puntfo c n, E

& HG tungatur . erunt trianguli FGH dwo latera G B , FH 2qualia
duobus lateribus cv, ¥D trianguli ¥ cp. & angulus G ¥u equalis
angule crp. erge &r bafis bafi, triangulumque triangulo , & reli-
qui anguli reliquis angulis equales. cum igitur angulus ¥cu [it
wqualis angulo vcp, & angulus FHc angulo rpc; reffa linea He
ipfi <o parallela erit: & circulorum portiones 1 G, cp Inter fes
aquales erunt, ¢ fimiles. ergo HG portio fimilis eft portioni a8,
Juntque ad eafdems partes centrorum: ¢r v G parallela eft ipfi AB,
quontam ¢r ipfi cn. fequitur igitur ex antecedenti reciam lineam
HF» boc eft DF ipfi a5, & GF) hoc et c¥ ipfi & parallclam effe.

. |-l ——,
THEOREMA X. PROPOSITIO XLIX?

Sint in fphara circuli zquales, & patalle R s
li A3, cD: & ad eafdem partes centrorum. ﬂ‘f’:% A
xquales , & parallele recte linez a3, cp. di- / b R »
co rectas lineas, qua carum terminos AB,cp / =
coniungunt, xquales, & parallelas efle, & |'?
ad plana circulorum perpendiculares. -

Manifeftum autem eft ex ijs, quze prius oftenf
funt iunét® enim AE, cF parallelz erunt, & funt,
inter fe zquales. ergo & Ac, Brtum gqualesfunt,
tum parallele. fimiliter & B¥, 8p. eft autem &r
perpendicularis ad circulorum plana, etenim circa
cofdem polos (unt; & recta linea per pulgx ipfo- -

B

A

A

OWp

om W oy
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- i i & fpherz tran.
G ductaad vtrumque eft perpendicularis, & per eorum centra, ¢ :
IEE?:, ':rlt eft in fpha::licfs. rcgtm igitur linez ac, pp & mquales funt, & parallclg
H inger fefe, atque ad plana circulorum perpendiculares.

COMMENTARIV S.

A.  Sint in fphera circuli equales, & parallgli] Gracus codex 'l'r:-nl t Fpdipe Ta
pamnact xdxnor. Sed widetur [cgendum . Esagar v gdipa igol, xgi FapdnAcl . _—

B Et ad eafdem partes centrorum zquales& parallele reGa linc a8, :.nﬂ %
cus codex ol im) 7o' ayra’ phpn e whyrper Joas, wud' wapdinnor, quibus bac addcnda Ut
dentur & 2 B, 4. :

C E.'-Dicn rc&tas’ firneas, qua earum terminos A :acrn coniungust a:quale;,.& ;;araln
lelas effe ] Greeus codex d'nt di dmifayyriovem 7o wipata dutis 7a ¥ 0. PUCINr LEgen.
dum 7a' alpara avtor 7e’ a By &, _

Jun&® enim sk, cF parallele erunt ] Ex ¢7. buins.

E  Er (unt inter fc quales] Sunt enim ex centro curculorum . i

F  Etenim circa cofdem polos funt] Ex prima fecundi libri Spharicorum Theo ofi.

G Et re&a linea per polos ipforum ducta ad vtrumque eft perpendicularis, & per
corum centrd , & {phera tranfibit J Ex decima primi libri [pharicorum . %

H  Regtze igitur linex 2 c, 8p & ®quales funt, & parallele inter fefe, atque :5

33-primis plana circulorum perpendiculares] Aequales qnidens funt, & parallela inter [c, quod
& aquales, & parallelas B, cp contungunt ; perpendiculares vero ad civculorum plana
hoc modo oflendentur, Luoniam emim ac, E¥ paraliele funt, atque eff v ¢ perpendiculas
ris ad circulorum plant ; ertt Ac ad plana corundem perpendicularis ex 8. Undet inir el e
mentorunt. Rur(us quoniam Ac, D {knt Famh"ﬂ.ﬂ, & ac perpendicularis ad r::r:a{a-
rum plana, necefle efl 6o ad plana cornndem perpendicularem effe. Grecus codex yui o' @
o B 3 dpa Toa's oo xad opfad éias mpe's w3t wixreis . Sed legendum cenfeo » Ut propufitiont
refpondeat « xai di a y 8 & dpa Tra't 7¢ nad wapdiinnory pod o'plos apo’s 731s RUKMIS,

THEOREMA XI. PROPOSITIO L.

Non fint autem ad cafdem partes centrorum @quales & parallele A5,
eD. Dico re@as lineas , qua earum terminos cm]iungunt , & inter fefe,
& fpherz diametro quales effe.

|

‘Secent enim fefe in punéto o: & ad centra du- SeeeeB
., €antur AE, Ge: & DF, GF . ’l w;ﬁf‘“
A Quoniam igitur ae eft zqualis cp, & ipfas con- LA
lungunt Ap, 8C; erunt redt® lineee 86, G inter \ |/
B fe ®quales, hoc enim manifefte conftat, ergo & \[
AG zqualiselt 6. Sed & A ipfi DF eft zqualis, =
C funt cnim ex centro @qualium circulorum: & eft
~ parallela; angulus igitur 6 4 &.¢qualis eft angulo
GpF, & bafis ec bafi Gr. quare & aGEe angu-
lus e@ zqualis angulo pcr. communis appona-
tur eGD angulus. fient anguli ack, 56D, qui
funt ®qualesduobus reatis, ipfis eGD, pGF a&qua-
les, ergo & e, por duobus redtis aquales
frunt; ac proptercave, oF in cadem re@ta linea
D conflituuntur . oftenfa eft autem ro zqualis 6r,

punétum igitur ¢ fphera eft centrum ,cum circulf uales pona : ur: linceqie Gr e
BC pfius fphzre diametri, & inter fe ®quales, i ponantur; fincgque Ap,

COMMENT ARIV §;

A Quoniam igitur as cft #qualis cp, &

iplas coniun s erunt refie i
nex BG, GG inter {¢ gquales, hoc i ungunt ap, 8<: erunt reées i

eaim manifefte conftat ] 7t cuim angulus acs
re
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ad verticem aqualis angulo cGv, & angulus b as angulo ADC agualis ob’ Iincas paral. :; i;::m:
lelas : angulufque CB A angulo BeD. trianguium igitur A6 v triangulo ¢ 6D equiangulum "7 .
eft; & adeo VE av ad BG, itanc ad cc: & permutando UL ab ad cv) ith 'BG fm‘_!t:tf. :
& funt a®, cointer e aquales. ergo & s spfi 6 ¢ aqualis ‘erite & eadem ratione AG
ipli 6D aqualis demorflrabitur. In Graco autem codice nonnulla mtereiderin ;. gue ego
gta refiitucremdr & dpe 8 x % ¥ lraa dihsireus fov, poff que verba ,_Eam?; Jequitur . Toite
yep pinper tsiv. Sed Vel legendum efl wiure ydp puvepir isur.’ Vel ita inteltigendum , Ve
#lind perfacile , & nullo negotio ofiend:s poffie. . T

Ergo, & ac ®qualis elt 6o ] guwomodo boc Jequatuy iam diximus. Gracus. autem
codex mancus efty qui fortafle fic veflituetur. dse a6 & w 7i 0 @ fom bsee

Et eft parallela 3 paraliclz-enim et xx ipfi D¥, vt in 48. buius demonflratum . fuit.

Punéum igitur ¢ {pheere eft centrum, cum circuli zquales ponantur ] ex &, pri-
mi libri [phavicorum. S S

Linczque Ap, sc ipfius fpharg diametri, & inter fe mquales] €um €nim AD, BC.
fint [phare diameeri, neceffario aquales funt , ex quo fequitur a p, 8¢ & inter [efe, &
(phere diametro aquales effe ; quod oflendere oportebat ; .o

A B
THEOREMA XI. PROPOSITIO LI. ( ! )

Si vero ad caldem partes ungantur Ac, Bp, qua-
les erunt incer {efe, & cum aB, cD rectos angulos con-
tinebunt .

M g0 W

Aptata enim in circulo re@ta linea o ipfi cp =quali, & pa
rallela, erit v6 perpendicularis ad vtramque inarum GCy GA,

& ad carum planum. quare & cop. reftus igitur eft angulus
acp, fimiliter & reliqui re&i erunt.

COMMENTURIVS.

Si veroad eafdem partes fungantur ac, ep] hoc eff, i won interfecent fefe, v A
proxime diftum eft » fed A cum ¢, & & cum p iungatur . ' =,

Acquales erunt inter fefe] Hoc non demonfiranit Pappus, quid pevfpicue apparct. B
nam cunm reéfas lineas Av, CD aquales, ¢r parallelas ad eafdem partes coniungant, &
aquales , & parallele fine , nereﬁg: eft.

Aptata enim in circulo re@a linea cn ipfi cp ®qualis & parallela] in eodems ¢ -
circulo, in quo el ¢ D, aptetur ex alters parte reéfa linea cu ipfi cp aqualis, & pa-
vallela, Ut fit portio G u fimilis portioni cp; ¢ portioni av, qua eft in oppofito cirenlo
ad cafdem centri partes. quod quomodo fieri oporteat , nos in 43. buius oflendimus .

Erit 16 perpendicularis ad vtramque ipfarum cc, ca; & ad carum planum. D
quare & cp] funlis enim ac, 51, co, DH; erunt AG, BR, ad circulorum planas
perpendiculares, Ut in 49. buins demonfiratum eff , quare anguli AGu, BuG funt reéti,

Jed & relti funt cou, o, quod in femicivcnlo funt, Ut nos proxime demonfizabiimus.

Cum igitur refla linea G s duabus reifis lineis AG, GC in communi [ettione ad angulos .
relfos infiflat, ducto etiam per ipfas plano ad reffos angulos erit, ex 4 Undecimi ele-
mentorum. quarc ex 3 eiufdem & co, que ipfi eft parallela. Eodem wmodo offendemns

c» ad angulos recos effe plano per vu, up dufo, anguli_igitur aAcpD, 8DC, CAE,

DEA omues refti erunt. Grecus codex ¥as s § » opll aple Exazbpay s 0 3 & y. Sed le-
gendum wpoe Enaripay eis 0 yn @ B : : S

THEOREMA XIII. PROPOSITIO LII:
Si fintt in fphzra recte linez parallele, qua ipfaram terminos eX ea- 4 B
dem parte coniungunt ; @quales erunt incer fefe . - Si Vero ‘ctiatn gquales

fine parallele, & ille paralelz erunt; & cum fubiectis parallelis'rectos
augtsrscautm:blmt. F 2 ~Hllud”™
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C IIT:;I autem manifefte patet. produdto namgque per lineas parallelas plano, ot

D circulus in quo funt didte parallele. que cas coniungunt, cuii finr maqualys,

E trapezium faciunt . Si vero etiam zquales fint parallele, qua ipfas CQﬂludntr;uFlt,
non amplivs trapezium , fed vel quadratum, vel altera parte longius ; quod G-
ce irspoumnes diciiur , continent.

COMMENT LRIV S.

‘A Si fint in fphera re@e lineze parallele ] Gracus codex iav doir & opdipas TRIE N lw
avty lege bar dow B oodipa wapdinier . . o 3

B Quz ipfarum terminos ex cadem parte coniungunt] Gracus codvx ai 7a susiayn
whpara 72 eiréy butlevyprisvon 7d mhpeTe Jporari fi Verbum wverbo reddere Velinus, di
cemus terminos ernfdem ordinis , fed nos ita verteve m‘_w.fu:mrus . ) _

¢ Produ@o namque per lineas parallelas plano, net circulus, in quo funt diéta
parailel] Ex prima primi bibri {phericorum Theodofit , nam linea parallels in vuo &
codem funt plano , ex earum definitione, quod tamen Vurellio sn principio fus perfpes
iug depronfbrare aggreffus eft

D  Et quz eas coniungunt cum fint inequales trape
cationem [equens Lemma pramittemus . _

Relta Iimea parallele tn circulo circumferentias equales

intra [efe concludunt . : ;
Sit cirenlus apco & in corelfa linee paraliele ap, BC, A
Dico circumferentiam Av circumferentie ¢ aqualem effe o B S
Inngatur enim A c. erit angulus ACc® &qualis angulo CAD. | \
|

Sed angulus quidem acv circumferentie v infiflit; angulus fr
L

zium faciunt J.4d borum expli-

39 primis

Uero CAD circumferentie cD, circumferentia igitur A €ir=

. ... cumferentie cDe eff equalis. in aqualibus enim girculis

e L aquales anguli aqualibus circumferentys infiflunt. A

Iraque boc demonflrato , iungantur AB, CD. erunt igitur \_//
.. e inter e aquales , quoniam ¢ civcumferentie . & fi quis

#8%M) > dem parallele inaquales ponantwr , trapezium coutinebunt,

e in [uperiori figura; fi vero aquales, non trapezium , fed wel quadratum, vel alterd

parte longius, qu&}d parallelas ad relfos angulos coniungant.
Sint enim ®quales Ap nc, & -

sungantur .mf BD, que circuli 3/ \ c

diametri erunt , cum eius’ circum.

ferentiam in, partes aquales fe-

cent . nam circumferentia sc eff

aqualis circumferentie A v, & cir.

cumferentia A B circumferentie

D, ¥t demonllratum fuit . anguli

sgitur ABC, CpA in femicirculo A D

redls funt, & fimiliter vrefli 2cp

DAB. Gracwscodex yu' ai i'.ﬂ[;'w-

yrovear 7o' 8 dpyiic aaparrires drvaveas Tpawilior wenieavair . forte per avviigar g

gendum efl arioas, '

E  Sivero etiam axquales fint parallele, que ipfas coniungunt ; non amplius tra-
pezium , fed vel quadratum, velaltera parte longiys continent ] Hung focuns nos re
ﬁ:fq:imu‘. nam in Greco n:-d'n:e .fegi;tur dr 8 wdl oas dowai wapdrannas > bpalav yrifevea
HUTEf OUE TV -rpm-?{m » #hAa® izspipnnes TopitEovan, lege dnaa’ Terpa’yaroy, & bTapo’ e
xeF ﬂpii-fﬂwl'f. nihil enim probibet , quo minus etiam quadratum confituatnr .

THEOREMA XIV, PROPOSITIO L.

!
13

2.8 tertij.

A Sincin fubiccto plano redtz linex A3, 3, quz cum- B BE it codem
lano exiftente zquales m&iqs contincant; & crigatur B, ita vt cum.
veraque AB, BC xquales faciat angulos. Dico ¥5ad pE perpendicula-
H Cﬂ-‘:-r-_ et Dugas
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Ducatur ad fubicGum planum perpendicularis £6; 8¢
ad 1plas ap,ec perpendiculaces ducintur 64,6 €; iun. -
gANCULqUE & A, FC>G Bu CIUNL F 4, F€ ad. 1 1, e perpendi-
culares. & cum angull AB¥, c e fint @quales, Btaz, BC.
inter fe @quaieserumt . itcmque equales 4k Fe, & ac .
Gc. & angulus asc &qualis angulo ceg, Sed & pra:
apguus angulo esc xqualis ponitur. ergo & totus
®qualis totl. ac prepterea ce ad p & eft perpendicula-
ris ad planum. rede igitur linca rz ad pE perpendi-
culacis €rit . -

COMMENTARIV S,

Et erigaturBF, ita vt cum vtraque Az, 8¢ @quales faciat angulos ] Erigatur adeo A
wt jit ad planum inclinata. : :
éuca:fr ad {ubiectum planum perpendicularis e ] Greows rndfx Lu:rr:rpwrcﬁ.,ﬂ' B
maneus , qui forcaffe ata refbiinecurs oyde bxi 70" Vareneiueroy i:n':uj“u opdn i . C
Et ad 1pfas a8, 8¢ perpend culares ducantur s, 6 ¢ ; iunagant.rg; FAy FC, GB.
erunt Fa, £c ad ag perpendiculares ] Quongom enim e perpendscularis eft ai fubie-
fum plansm , ettam planuin, quud per G¥, ¥ A dacitwr , ad 1dem planam relfam ervit.
ergo Fa ad A% efl perpendiculiris. Et eodem mado perpendicularis ofiendetur F.c ad CF. 13 vnds.
Grecus codex ctiam hoc loco corruptus, & maucus efl, qui forte ita veflituetur . xeu 7l cimi.
Tesa BB ynnany, aldpa imbivylucas {a Ly opla’t towras il wa's a 8By . .
Et cum anguli apr, ceF fint gquaics,, & ae, Be inter fe axquales ecunt : itemque D
xquales ar, §¢, & 4G, 6Cs] Pouuntar enim aquales angult asr, CBF, ¢ angulus
Faw retlus eff ayualis veifo FCBa ergo &r reluguus veloquo aqualis, & triangylnm kB F
fimile eraangulo co¥. Veignr ¥8 ad pa, ita ve ad c. quare Ap iofi 8C eft oqualss,
¢r codem modo oflendernr equalis A v 1pfi v c, Rurfus trianguli avc duo lateva GBj BA
Junt &qualta duobus Latertbus G35 BC triangali cp6, & angulus G 4 B rebfus wqualis re.
focen. ergo ex [eprima fextt libri elementoram trignguinm Arnc trianguio cvG F:m{e
erit, & A G 1pfi G ¢ aqualis. Grecus codex ita, vt epinor, corvigetur. ot Jud 7o lous
Sreu 7ds @ 8Ly B L qurias Toa foorras, yol ol 0 f By, 108 Ca Ly neim s w s £
ﬂEt angulus A8 xqualis angulo ¢s6] Qued triangwla asG, cr funt firrlia, vt
oftenfum eff.
Eft autem & ro perpendicularis ad planum ; re@a igitur Jinea Fp ad o pc:yen- ¥ i
dicularis erit] Cum ¥ fir perpendicularis ad [ubictfam planum , & planum , quot per 13 Vo

¥G, GB tranfit, ad illud reum eric, ex quo fequitur , Ut ¥5 ad eE, hoe eff ad DE fig CHDie
perpendiculans . T .

FPROBLEMA XL, PRDPDSI_TI{} LIV,
In data [phaera pyramidé defcribere,

Sit iam defcripta, & fint angulorum
pundta, qua ab’ipfa eficiuntur 1a fuper-
ncie fphere asco. ducatur auren per
A re&a linea er ipfi co pacallela, q .
cum A€, ap zquales angulys contine-
bit: videlicet vaumguemgue duarum rer-
tiarum cecti, in eoden,in quo iple exi-
ftens plano. & eredtacilt as ficizns cum
Ac, A0 ®quales angulos. ergo per ca,

ux ante dznonftrata fune, e¢ perpen-
ﬂicuiaris crit ad ag, & Dhzcaan contin-
get. St enim per pa, ¢ planum produ-
catur, faciet circulum, in quo triangu-

lum zquilaterum ape deferibicur , atque
elt ipfi cp parallcla EF, re@a igitur lis
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nea ef circulum continget. quare & ipfam fpharam. Itaque per re¢tas lincas
EF, av produétum planunr feétionem faciet in fphaera circulum, cuius dlarpc:-_cr
AE, propterca quod ad contingentem Er fimiliter eft perpendicularis. & fi per
F p ipfi as parallela ducatur ¢ 1, fph@ram continget, & ad i fam perpendicularis
G H erit cp. Si vero per 6u, cp planum producatur circulum faciet , cuius diamerer
cn, &qualem , & parallelum circulo dlamfrn;m habenti az, parallele® enim {unt
K £, ¢cp, & a®, cu. ducatur per x centrum ipfi ¢p ad reftos angulos Lm. paral-
lela igieur eft Ly ipfi an. & i iungantur 51, s, erit gy qoidem ad vtramque
L iplarum a8, Lm, & ad plana circulorum perpendicularis: 5L vero {pharz crit dia-
meter, quod antea demonftratum eft. Et quoniam iunéta mc quadratum ex Lu
M quadrato ex mc eft duplum, erit & quadratum ex ec duplum quadrati ex cum. &
N O reéus eft angulus smMc. ergo nm ¢ft ®qualis mc: & propterea quadratum ex L
P quadrati ex ms duplum: quadratum igitur ex s1 fefquialterum cft quadrati CX L.
cft autem data sr fphere diameter. data igitur erit & 1w diameter circuli - qua-

2 datorii, re & 8 ; circulique pofitione dati; & data azcp pundéta. )
R Compofitio autem manifefta erit. Oportebit namque in fphaera defcribere duos
circulos &quales, & parallelos, ita vt-diameter fphare poteftate fefquialtera fie
§ vniufcuiufgue eorum diametri. & duas diametros ducere parallelas a v, Ly, quem-
admodum docuimus. atque per centrum ipfi Lm ad re&os angulos ducatur. ¢ o , vt
Ascp-fint punéta angulorum ipfius pyramidis. At demonibratio refolutioni con-
trario modo refpondebit: eritque fimul demonftratum fj phare diametrum lateris
pyramidis poteftate fefquialicram effe.

E

¥

COMMENT ARIVS.

A Qua cum A&, Ap zquales angulos continebit , videlicet vhumquemque duarum

s5 primi. tertiarum reéti ] Nam cum reéta linea wa¥ parallela fir 1pfi €D, erie angulus poa g

aqualts angulo Apc: & angulns cap r‘pﬁ Ach. Sed anguli ApC, AcD m triaayulo

aquilatero inter fe equales funt , continentque duas tertias refii, ergo ¢&r vhu{gui e
angalorum DA¥, CAE duas relii tertias continebit. -

B Et erecta cft as 2quales angulos faciens cum: Ac AD ] Sums enim anguli quogue
BACy BAD duarum tertiarum reifi, A o : '

C  Ergo per ea, qua ante demonftrata funt g5 perpendicularis erit ad 8] videlia
cet e antecedente.

D  Atque et ipfi ¢ parallele EF, redta igitur linea ¥ circulum continget, quare
& ipfam fpharam | Luonsam enim & paraliela.eft 1f c v, fi a punéto A 1pfi £ v ad re.
{tos angmlos ducatur A%, fecabit ea oo bifariam ».atque ad angulos yeilos, & per cond
trum tranfibit guare £ v cirenlum ¢ proprerea apfam [phaeram contingar neceffe eff, ex
16 tertij Libri elementorum , & 17 primi libri conicorum Apollonij . o

E  Iraque.per redas lineas 8r, A5 productum planym fectionem faciet in fphara
circulum, cuius diameter ax, propterca quod :1:.:‘J contingentem & ¢ fimiliter oft
perpendicularis ] Reffa enim linea cirenlorum contingens ad diametrnm eft perpendicu
baris. ex eadem 16 tertd libvi elementorum. = : :

F  Et fi per p ipfi a8 parallela ducatur ¢ g f; pheeram continget ] Continget evim cipa
culuwm faétum a plano per 61, v a4 dutto , in qno el triangulum pDAB. '

G Er ad ipfam perpendicularis erit c» ] Ex antecedents fetlicet. |

H 8§ vero per GH, oo planum producatur circulum facier, cuius diameter cn
@qualem, & parallelum circulo diametrum habenti agp: parallela: enim func g,
Cp, & aB, 6u) Sequiewr illud ex 15. wndecimi elementorum ctenim dus reifa lines
fefe tangentes ¥, A B duabus velis lineis fefe tawgentibus cp, ¢ u parallele fune , ¢
mon it codem plano. ergo plana , que per ipfas ducuntur pavallela erune. circuli au:;m_.
Junt equales cum aquales babeant diametros apcp,

K  Parallela igitur eft Ly ipfi A5 ] Ex 9s Viidecimi libri elementorum.,
LMﬁ A iP cidem cu eff parallela, - '

t i1 lungantur 51, Bum, erit sm quidem ad vtramque farum.aprm la-
na circulorum E::rpend_fcularis; BL Eeru Iphere erit giamg::f:r, quuilmé.:?dﬂm.
ﬁ;tu;’; t;ﬁj Videlicet in 49, ¢ o, bm’as: Grécus codex xdv imifssylaom o 8 380

M Et quoniam 1undta mc quadratym ex i quadratum ex mc jeft duplum 7] Lun.

Banluy

Utraque enine
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anbur MC, CL, qu& inter [¢ aquales fune, & ideo quadratum ex pic quadrato ex cp PEPUM:-

eft aquale. quadraium autcm €x 1M aquale ¢fi duobus quadratis ex mc, CL, cum an.
gulus MCL 17 ffmfc:rﬁ:!fﬂ ﬁ:‘ rfﬁus. ergo quadratum X Lit liﬂmf_ﬂfl.'l ex Mc duplum evit.
Grecus codex &xi Tiis 7o dore The A p Semadvior Tor 70 TiE & @ ¥ emileyylisons . Forte le

endum twel 78 dwé wis A @ Siwadery 7iv dxd e ¢ . o . o
Erit & quadratum ex e c duplum quadrati ex cu ] E@ cnim 3¢ :fﬁ‘ .n_n,.wdr:hr;f
jpfi LM &qualis. Gracus codex irou a@ 74 dwd Tig f y Siwadowr qiv gacTEs ¥ B. lege

aTE THE Y o ; e y
Et rectuseft angulus mc] Namcum ey (it perpendicularis ad planum cirenlip mCLy

¢~ ad omnes rectas lineas , que ipfam contingunt, in ditfo plano recfos efficst angulos .

Ergo M eftgqualis mc, & propterea quadratum ex . quadratiex ms duplum.] P

Eft enim quadratum ex C &quale dsobus quadratis ex nm, Mmc, ¢ ¢ft duplum guadra-
ti ex Mcy vt oftendimas . quadratum 1gitur £x pm quadrato £X mc eff equale. rdeoque
puadratum ex BC, boc eft quadrarum ex Ly, quadrati ex e duplum erit. Gracas co-
dex dea Siwadeior § dwd A g, lege dar Srendoior 70° dad’ A p. _ _

Quadratum igitur ex s 1 fefquialterum gft quadrati ex Ly ] Rurfus enim quoniaw
refus eft angulus By L, erit quadratum ex v aquale duobus quadraris ex vy, M1, quor
rum quadratum ex Ly duplum eft quadrati ex mz. ergo quadratum ex BL quadrati ex
L fefyuislterum erits Gracus autem codex reflituendus eft o Apasieey dpa 79 de [ A Tev
axe A o wt kst Soleloa of B A Sedpirpes gie eoaipas, Solleiga dpa xd ¥ A g TV RURAGY
e peeTpor .

Oportebit namque in fphera deferibere duos circulos zquales, & parallclos,
ita vt diameter (pharx poteflate fefquialtera fit vninfcuiufque corum diamecri ]
Quomodo hoc effictatar 1pfe non docet, fed nos brenser explicabimns.

Sit enim [phera, euins centram g, fe-
ceturque plano per v dutlo; we fir fellio
maximus ctrewlns ABD L €5 Inngatur A £B,
que circult diameter erie. Iraque fecctur
ABin c, ita Ut AC it dupla 1pfius ¢, &
per ¢ ipfi A v ad rellos angulos ducatur Cp,
iunganturque AD, DB. erunt triangula,
ABD, ADC inter Je fimilia, & Ut Ba ad
aD, ita pA ad AC. quare Ut prima ad
tertiam , 104 gu_udr::tum, T#ﬂd ﬁ{ a Pﬂ'mq
ad quadratum , quod a [ecunda; boc eff vt
BA ad AC, ita ex A® quadratum ad qua-
dratum ex ap. efl antem v A fefquialters
AC, cum ipfius cv fie tripla, ergo & qua.
dratum ex A quadrati ex A D fefquialtes
rum erit, Compleatur parallelogrammum
ADBF : & per E ipfis AF, 8D paralleladu -
catur altera diameter GHEXL, Ut fecet AD in W, & re in k, Siigitur [phera fecetur
per nk duobus planis ad diametrum G 1 veéfis , erunt [effiones circult equales , & parals
leli: & vnins quidem diameter erit Av , centrum w, & polus c : al terius wero diams-
ter FB, centrim X, & polus 1. cum enim 1. per centrum duffa fecet AD, FB ad angus
los reftos , & bifariam fecabit, ergo in [phara deferipti funt duo cireuli equales & pa.

vallels, ita Ut diameter [phara poteflate [efquialtera fit Uninfeuinfque eorwm dimetri,.

guod facere aportehar.

Et duas diametros: ducere aquidiftantes As, 1m, quemadmodum docuimus]
Deferibantur igicur in fphera duo circulr, ve diffum eft, & per polos cormis dafto plans,
fee fekio maximus circwlus, cuins & circulorum pavallelorum communes (eliones fint
‘ABy LMe erunt be cirgulorum diametri inter fe aquales, & parallele, vt in fpharicis
demonflratum eft, Deinde per centrum circuli, cuins diameter L, atque ipfi ad angulos
retlos ducatur cp, Dico arco effe punta angulorum ipfius pyramidis in [phera defcripra,

Iungatur emim B L, que diameter erit ipfius [phere , vt fuperius demonfiratun eff ins
50. huius o Et quaniam quadratum diametri [phera fefquialterum et Vninfcuiufque qua-
dratorum ex A%, LM, erit quadratum ex v v fefquialternm quadrati ex L w; & eft an.
gulus nrL retus o erge quadratum ex Ly quadrati ex ma eff duplum . Sed & dupluna
et quadrati ex vc; eftque angulus v ¢ reffus. quadratumigitur ex vc duplumeftqud.

drati cx M« @ propterea quadratum ex 8¢ @quale quadrato ex Ly: & veffa liwea sa-

ipl

_Cor.5.52

xtl.
4. 5cxti,

. Coero,be
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ipfi Lm, boc eft ipfi A equalis< Eodem modo ofienderur c A aqualis a®. ergo triangs.
lum awc equilaternm efl. rurfus quoniam guadratum ex Lm duplumeft quadrati ex vy,
@ duplum quadrati ex mp iwnéta , angulsfque smp raﬁ‘.!us » fequitur, Ut etiatn 9'”‘“?"'
tum ex 8D fit duplum quadrari ex s+ & ob id reifa linea 8D aqualis Ly, Undelicer
ipfi Ax. Non aliter oftendetur a aqualis az. eft autems co ipfi av equalis, cum fing
equalium cireplorum diametri, triangula igitur ABC, ADE, BDC, CDA ntq*uu'a:ch fune,
& inter [e gqualia, ex quibus pyramis ipfa conflac. ergo pyramis in [phera deferipeq e,
cwins quidems anguli fune ABC D, Ut propunchatur.

PROBLEMA XLI. PROPOSITIO LV.

In data {pheera cubum defcribere.

‘A Sit iam deferiptus: & fint in fuper&it
fphérg pun&a angulorum ipfius a8 cp, & MG u:
per ea producantur plana, qua facient
fectiones circulos aquales, & parallelos,
etenim quadrata cubi, qua in ipfis =qua-
lia, & parallela funt. Iungatur cs fphere

C diameter, & 6. Quoniam igitur quadra-
tum ex ¢® duplum eft quadrati ex ¢ u, hoc
eft quadrati ex cc, & cft angulus cos re-
€us , erit quadratum ex c quadrati ex 56
fefquialterum: datum autem eft quadratum
ex cB. ergo & quadratum ex ec datum
erit . atque eft 4 diameter circuli BFcH.
quare & circulus iple, circulufque aBcp,
& quadrata, guaa in ipfis, & punéta an-
gulorum cubi dabuntur. ==
Compolfitio quoque manifefia erit . oportet enim in {phera defcribere duos cir-
culos parallelos, quorum diametrj @quales fint, & earum (phara diameter po-
teftate fic fefquialtera. deinde in vno ipforum defcribere quadratum Aeép: & re-
d&tx linex BC in altero parallelam , & aqualem ducere ra, quemadmodum antea
generaliter cuicumque dat® zqualem ducere oftendimus. & ab ipfa quadratum
EFGH complere, atque ita cubum habere delcriptum . demonftrabitur enim con-
ruenter refolutioni

I mi B

L BFGC quadratum effe , & reliqua, qua fequuntur ; fimulque

emonftratum erit fphera diametrum poteftate triplam efle lateris ipfius cubi, &
circulos cofdem, tum pyramidis, tum cubi angulos continere. fiquidem in ipfa
py;:jmidc diameter fph®ra cuiufcumque circulorum diametri poteftate erac fef-
quialtcra

COMMENTUARIVS.

A In data fphara cubum deferibere ] Grecus codex i 7oy Sodligar opdipar xdxior iy.
yea' e, lege niBov iyypa’lan, '

B Etenim quadrata cubi, que in ipfis =qualia, & parallela funt] Grecus codex.
xed ydp 7d ir Surits Terpdyare wiv Tou wifley, legendum pnto «oi xifou,

C  Iungatur ce fph;rg diameter ] Grecus codex, il isa imelwypim o ¥ 1, fod legen-

_dum, vt arbitror, xa ise imelevyripivg ¥ 5 &,

D  Oportet enim in fphara defcribere duos circulos rallelos, quorum diametri
&quales fint: & earum fphare diameter poteftate ﬁ}:a felquialtera.] boc eft apor-
tet in [phara defevibere duos civenlos aquales & parallelos, ita vt diameter [pbare vuiuf-
cuinfque eorun diametri poteflate fit (efquialtera ,quod quomodo fiat, nos proxime offendinus,

E  Et reaw line s in altero circulo parallelam & ®qualem ducere ¥G 1 Primim
enin ex 45 bmus_ ni'uce;rm in altero circho diametrum parallelam ipfi B c deinde ex 4 7.
n codem circulo aptabimus v diametro quiders parallelam , ipfi vero v c aqualen,

F  Quemadmodum antea genepaliter cuicumque data zqualem ducere oftendimus]
In gz
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In 43. buius. oporter tamen datam retfam lineam diametro wori “effe maiorem.
Atque in cubum habere deferiptum T Gracus codex . Exar iy winasy isgapn G
pivor . lege vor xufler, - : :
Demonfirabitur enim congruenter refojution; BFGC quadratum eflc & reliqua, H
quea lequuntur] fungantur Ce, £G, erit CE ipins phare drameter ex 50s Durus :E.P'EE -
drameter circnli ex gjs , que demonfiranimus 1 52 baius. angulus autem co'e el reffas,
HAM CG, BF perpendiculares funt ad plara circnlorum , ex 40, buius, quare & ad oinhes
reflas lineas, que in eis 1pfas coutinguni . Cum Igitnr quadratem ex o ¢ [efquialterim ﬁ;_ viide
quadrati €x £G , & quadratum ex Ro duplum quadrati ex vG: fitque angulus ¢ re.
ks : erit quadratim ex ci, quadvati ex ¥ triplum Rurfus guadratum ex CE cum fef
quialtzrus fit quadract ex 2c; ert quadrati ex o triplum . quadratwm igituy eX FG
guadrato 8¥ G ¢l 2quale : @~ reffa linea v g #qualis ipfi cc. SuBE antein ¥5, G inter
fe aquales , & augult ¢G¥, nro reffi. ergo nReC quadratum evit, & eadem ratione
AELS, ARRD, pliGe guadraca demontirabitur. Cubus igitur conflitutus eff in data Jpha.
ra, qued facere oportebat . ;

-

PROBLEMA XLII. PROPOSITIO LVI.

In data fphxra o&aedram defcribere .

‘Deleriptum iam fie. fintque punfta angu- - E
lorum ipfius in fuperficie (phere azc, ner:
& plana , qua per ea ducuntur, circulos fa-
ciant Ae<¢, ner. Quoniam igitur a punéto b
in fuperficiem (phara: aquales re@ lines in.
cidunt DA, D5, DE, nF, erunt punéta am.
¥& in codem ‘Flunu: ctenimquz acentro (phe-
ra& ad ipfa ducuntur, aquales funt: & {unt
aquales inter {e A5, Ak, 8F, FE, & in cir-
culo . quadratum igitur Arre, & py ipfi as
parallela. Similiter & ps parallela eft nc, &
DF ipli Ac. circuli igitur paralleli funt, &
®quales inter fe, quoniam & qua in ipfis
triangula zquilatera funt ®qualia. Et cumin
fphara @quales, & paralleli circuli fint »atg;
m iplis recte linex ®quales, & parallele 48,
E¥,qu non {untad eafdem partes centrorum, _ G
erit iun&a A v diameter fpheere , & a8, r3 cum AB, EF rectos angulos contines’
bunt; vt ante demonftratum fuic. funt dutem zquales an, £F. ergo quadiatum*
€X AF quadrati cx £ eft duplum. Sed cum quadratum diametri circuli px r fit fef 'H
?uatcpnum-qua,dran CX EF, erit quadratum ex A quadrati diametri crrculi pep K
clquialterum. data igitur eft diameter, & circulus >quare & asc, & punéa,
qua ab ipfis fiunt. :

Compofitio autem manitefa erit . oportet enim fimiliter in fphzra defcribere T,
duos circulos ®quales ; & parallelos, quorum vniufcuiufque diametri {phare dia- p\

& parallelam, & ab ipfa triangulum pay defcribere. atque ita oftaedrum habere
conflitutum. fimul vero demonfirata cft f; haerz diameter poteftate dupla lateris
oftaedri. conftatque ad pyramidis, cubi, & ofacdri defcri tionem eofdem’affumi
circulos, quorum polyedra in eandem fpharam accommodantur: & eundem cir-
culum cubi quadratum, & octaedri triangulum comprehendere .

HE

COMMENTUARIV S,

; 1 ' ' vy L l':n"' £
. Quoniam igitur & punéto o in fuperficiem (phara xquales refte linez cadunedd
DA DB, DE, BF, erunt punda AE, ¥ in codem planc ] ermnt enim in plawe dk="7 3
<uli, cuins palus eft , ex poli definitione epud  Theodofium i8.primo. djbra [pheticoruim;
' G Etenim

3. deFa.
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B Etenim quz 1 centro fphara ad ipfa ducuntur =quales funt] Ex lineis , gie 4
centro ad ea puntia fuperﬁ:m Jpbere ducuntur, oflendere poffumns, communem feflig.
nem [phere, & plani illins o quod per diffa punéta tranfie , circnlum effe , quemadmodum
in prima propoficione primi libri [phericornm Theodofis.

C imiliter & b parallela et sc, & pF ipli ac] rurfus enim quowiam d punéfo
gquales rellp linee ae, Ac, AD, aC in [phare fuperficiem cadung, erune puniia vepy
in circumferentia eiufem circali, enins polusefl A: & funtinter f& gqnales sc, cr, v p,
DB. €rgo ECED guadratum eri¢, & pE ipfi nC parallela « Eadem quoque ratione fump-
to n polo, DF ipli AC parallela demonfirabitur .

D  Circuli igitur paralleli funt] ex 15. Uadecimi libri elementorum , quippe cum nonp
folum due reile lincg [efe tangentes duabus reétis liness fefe tangentibus parallele fine,
fed etiam tres, que won funt in codery plano.

Erit iuné&ta a » diameter {phare ] ex so. bufus,

Et s, FB cum 4B, FE rectos angulos continebunt J ex 51. buins, quamquam hog
etiam aliter pateats wam punifa ABFE Ik circumferentia cinfdem civculs effe, & quadra-
tam continere fupra demonflratum eft.

G Sed cum quadratum diametri circuli per fic fefquitertium quadrati ex re] off
enim quadratum ex EF triplum quadratt eius, que ex centro circuli vt demouftratim of)
in duodecima tertijdecimi libri elementornm , Sed quadratum diametri circuli eft civ/dom
quadruplum . ergo quadratum diametri ad quadratum ex ¥ eft, Ut quattuor ad tria, hoc
eft ipfius [efquitertium e

Data igitur eft diameter , & circulus ] exm enim data fit proportio diametri [pirc-
re ad diametrum giveuliy fieque data [phere diameter, & diameter civenli dabitry , ac
propterea ipfe civculus,

K Quare & asc, & puné&ta, qua ab ipfis fiunt ] Grecus codex dsw xad o' o 8 7. a0
ar’ durar ewutie fortaffe antem legendum evit dsa xd 7o' o @ Yt per a £y, rrians
guinm intelligatur. Dato namque ctreulp, datar & triangulum equilateram n iofs de.
[eviptam , & puntla, que ab eins angwlis effictuntur ) :

L 1In altero autem ducere rectam lineam er ipfi A zqualem & parallelam ] ex-
‘43 & 45« buins, ita samen Ut £ ad alteras centri parges aptetur .

M. Atque ita oftacdrum habere  conflitutum 7 iwnéfis widelicer DAy AE, EC, OF
FB, BD deferiptum erit offaedrum . triangula enim gquilatera ABc, DEF ¢ ;Mh; ﬁm:l
cum in cirenlis Hmfi[;nr:t deferibantuy . Et quoniam én circulis equaitbus , ¢ pqratfrﬁ;
ABcC, DEF funt reffe linec Ax, £¥ gquales , & parallcle, non tamen ad eafdem partes
CEntrorum , erunt iunéfe AF, BE ipfins [obere diametrt ex 50, buins » €F eX §1. 4B, BF
mnter [e equales, & cum LB, EF reffos angulos corsinebuynt 5 quadratum igituy n: AF
equale el duobus quadratis ex AB, BF, efl autem duplum quadrats ex an, vt fuperi

o : { ' s periug

- ofenfum fuit; ergo @ ipfius quadrati ex v ¥ duplum erir, & ob 1d quadrata ex v, vy
anter (¢ equalia, & equales refle lineg AB, BF. Sed an eft equalis Br. *?h‘arg' ﬂ;:’ b
ABy BF, FB, EA inter [e equales erunt . Rurfus quoniam vc, pe equales [unt , ¢ pas
rallelz, & non ad eafdem partes centrorum , erunt innéia BE, CD diametri fpbata, o
eodem modo BC, CE, ED, D inter fe aquales offendentur., pofiremo cum A ¢, by s B
les , & parallele fine, fimiliter dmnuﬂmiimss CAy AD . ! : gt
quitur triangula AED, DAE, ACE > AD, DF, ¥C aquales effe. ergo fee

s ) » ECFy CBF, FED aquilatera effe, & dpfis asc,phr

aqualia , ex qatbus offacdrum conflat , OFaedrum izituy i ]
et i g o fl gitnr in data [phara conflitutum cff,

PROBLEMA XLIIl. PROPOSITIO LVII,

| In data ﬁ:h:arra icofaedrum defcribere,

Sit iam deferiptum ; & in. fuperficie fphare fint puné&ta anen i
DBF, GHK> LMN, [taque quoniam a2 pupé&o &, ad flﬂmrﬁciem gcalgxrlﬁrtnrlc}?;gl?nncz
. AB, BG, BF, BGy BE inter {eaquales, pun&a A cFGE in vno crunt plano: etenin
A qug a centro fpharg ad ipfa ducuntur, zquales funt, & &quales inter {c 4650 ,
#63.GE, &4, &luntin circulo, zquiangulaigitur eft A s e c pentagontis . ﬁniHE’éi"E?
B pentagona KBBECD, DHEEA yAKLGE s AKNHC, CHMGH, 2quilatera I'unt,&a;qui:m-
gulay & in yno plano fita . atque exis Ac quiden ipfi x¢ it parallela) &5
verq

S
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vero parallela g, 8 ku ipi v,
quoniam LG EEM pentagoniincit.
Eodem modo oftendencuc relia
linez coniungentes pundd s ¢, i,
GH, 1w parallelze eflfe; & icidem
parallela, qua: punéta & A, F D, G &y
MmN coniungunt. Similiter & cir-
culus circa Asc punéta aqualis,
& parallelus ofteadetur circulo
qui ¢ft circa Lmv; @&qualia cnim
& fimilia m ipiis relangula func
anc, LuN. Circuli vero, qui cir-
€a punéta pEF, kG H gquales funt,
& paralleli, fiquidem triangula,
qua in ipfs @qualia, & zquila-
tera funt, vaumquodque enim la-
tus pentag i angulum fubrendit.
Quoniam :gitur erculi in {phera
Clrca DEF, KGH @®quales funt, &
in ipfis ®quilaterocum triangulo-
rum latera parallela v¥, KH, qug 3
non funt ad eafdem centrocum partes; erit reda linea coniungens Fx diameter {phe- K
ra: & angulus Fuk redtus; quod ante demonitratum eft. Bt quoniam pentago- L
num eft GEACF, fi redta linca gr extrema, ac media rationc fecetur: erit maior M
€lus portio ac. ergm er ad ac cam proportionem habet , quam latus hexagoniad N
decagoni latus: & virafque poteft rx, propteréa quod ek ipfi ac eft xqualis, ha-
bebit 1gitur rx diameter fphare ad 5 g proportionem eandem, quain pentagoni la-
tus E‘d latus hexagoni: ad A vero, eandem quam pentagoni latus ad latus dega-
gomle atque eft dara (phare diamzter. ergo & vtraque &5, ac data erit, & ob
1d qua ex centro ciceulocun, quee funt poteftate tertia pars reacum linearum
BF, ac. & circuli ipli, & qui item eis funt mquales, & paralleli juxta pundta
angulorum ipfius polyedri.

Compofitio autem manifefta eric. oportebit enim exponere duas re&as lineas,
ad quas diameter (phaca ean proportione:mn habeat, quan pentagoni latus ad la-
tus hexagoni, & ad latus decagoni. & in fphara duos circul ss defcribere, quorum o
qu® cx centro fint poteitate tertia pars di®taru.n lincaruin, vtrajue veriulque, vt
circuli DEF, arc: & ad alzeras partes centri {phgre defcribere circul.s mquales
ipfis, & parallelos kGu, Lun: & in vnoquoque triangulo aptare laterg parallely
ACy BF, xH, Ln ad oppoficas centri partes: & omnia teiansuia fimilicer 1uxta po-

ok

lygoni angulos deferibere. & demnitratio ex ipla refolutione in promptu crit, Q

Simul vero deprchenfum eft fphaca dizmetrum poteftate triplam effe lateris pen-
tagoni in circulo p s defcripti . etenim kr ad 1 & eam proportionem habet, quam
pentagoni latus ad Jatus hexagoni. At rx ad latus hexagoni in eodem circulo de-
fcriptt habet cam propsrtionem, quam lacus trianguli ad hexagoni latus : atque
cft latus trianguli poteftate triplum lateris hexagoni. Tripla cft igitur potcflate
KF fphare diameter ad latus pentagon in circulo ngF defcripti,

COMMENTUARIV S,

Ft.m.ﬁ“.u qué a centro fphare ad ipfa ducuntur, ®quales funt] Grecus codex A
Rew awo Tov xeyTpov Tiis ooipas . Sed legendum ve opinor xad ydp dwe' 76v xéyTpev Tilg
woaipas , quemadmodum in antecedente s

Similiter & pentagona Xx8cp, pursa, &c.] Corvigendus Gracus codex, vt ex B
tofira Verfione apparee,

Atque crit ac quidem ipfi 5¢ iuncta parallela] Hoe nos demonfiraninus in libra C
de centro grauitatis folidorum propofitione primz. in Greco codicedefideratur wepdrnnrcs,
»t ata legendum fit nad écas ¥ plv a y oo ¢ imilawyliicen wapdmnnes :

BE vero parallela xu] Veraque entm 1pfi ac ¢t paralleia. . D
Stmiliter & circulus circa Anc puncta zqualis , & parallelus oftendetur circulo, E

) G2 ' qu

Ch
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qui circa LMN; qualia enim & fimilia in ipfis triangula funt axc, LMN] Sant
. vndec, €nim A c, LM inter (& parallele, quod fint parallele eidem xv. & eadem ratione paral.
’ lele By LN. €rg0 que per ipfas tranfeunt plana, parallela [unt , proptereaque circulus
avc circulo LMY cft parallelus. equalis avtem efty cum triangulum Anc equale & fi-
mile it triangalo LMN. Eodem modo #quales, & parallels oftendentur circuli circas
DEF, KGH. : _
P FErit re@a linea coniungens ¥k {phara diameter] ex 5o. buins.
G  Et angulus FeK rectus] ex 5i. buius. . _
¥ Et quoniam pentagonum eft GBACF, fi re@ta linea ke extrema, ac media r
tione fecetur, erit maior eius portio ac. ergo er ad ac eam proportionem [ 2-
bet , quam latus hexagoni ad decagoni latus | sie reifa lixea L extrema , ac miis
ratione [elfa in punfio Xx,ita

vt ¥ X fit mator portio. crit i i . "
¥ X #qualis latert pentagoni, PO .. NSOV TPOURER. | N PO, |
hoc eft equalis ipfi A cex offa- : : 4
ua tertij decimilibri elemens P R %

porum » producatur £¥ Ufque
ad o, »tro [fit equalis ¥ X,
tota £0 [elfa erit extrema , ac media ratione ; atue eiis mator portio erit E¥, ex quin.
ta eiufdems . Sit deinde PR latus bexagoni, & ns larus decagoni in codem circulo defcrips
€y v, ti- rurfus ex mona ciufdem erit vs extrema, ac media razione [elfa i punto r, & vn
14e elem. erit maior portio ipfius. Quoniam igitur due vefle lince 0, Ps extrema , ac media ras
vel ex 44 gione fecantur, erit BF ad 0, UVE PR ad Rs. Sed PR ad RS eam proportionein habet,
ﬂ;‘;?*'_ quam bexagoni latus ad Latus decagoni. ergo & e¥ ad Fo, ;’;'nm: et ad ac eandem pro-
PP™ po.:'r.t'on:m habebit. Gracus codex i dpa 8 @ Tpo's THP & Ao yor txe lege o dpa & { wpose
THY & s

K  Et vtralfque poteft Fx, propte-

rea quod ex ipfi ac eft &qualis ]
Luoniam entm angulns FEK reffys
eft, quadratum ex vx eft equale s
ducbus quadratis ex ¥E, £X, hoc eff
FE, AC, et enim 8K ipfi Ac 2quz.
lise Grecus codex 1 oo oy Tipey
Ty T @ . lege Tiv & x T 4 9,

Y. Habebit igitur rx diameter
{fph®rg ad £¥ proportionem ean-
em ,quam pentagonilatus ad la-
tus hexagoni ] latus namque pens
tagoni potell ¢r bexagoni, & deca-
goni latus in eodem circulo defcrips
torum ex 10, terty decimi elemens
POYHTL

M Ad ac veroeandem, quampen-
tagoni latus ad latus decagoni ]
Nam cum [phere drameter ¥R ad EF
proportionem babeat eandem, quam
pentagoni latus ad latus bexagoni,
EF Uero ad Ac eandem habeat, quam bexagovi latus ad latus decagoni , babebit ex aquali
Jphere diameter ad Ac eandem proportionem , quame pentagoni latus ad latus decagons .

. Et ob 1d qu ex centris tirculorum, qua funt poteftate tertia pars reétarum
linearum ur, ac] ER enim latus triangult equilateri poreflate triplum cins | que ex
centro circuli, ex 12. eiufdem. Gracus codex . dsas ral & ix Ty rivrpar TR pixamr
Tpizey pipes Toas Sure pos wiis ¢ ¢ & . lege wpinor phpos Soan Suveuer 7ie & tay.

O  Et in vnoquoque triangulo aptare latera parallela ac, ¥F, ku, Lum ad oppo-
fitas centri partes, & omnia triangula fimiliter iuxta polygoni angulos deferi-
bere 1 ¥erbi gratia in circulis pEp, anc ita triangula aptabimus, Ut trianguli pep
latus ¥ parallelum fit lateri A c triangult Asc, & ad oppofitas centri partes flatnatur,
deinde iungemus ABy BF, AD, DC. & codem modo in reliquis fuciemus . e

P Et demonftratio ex ipfa refolutione in promptu erit ] Habet enim p latus triane
8ubé n circulo DB deferspti ad Aw latus erianguli deferipti in civeulo AsC cam propore

tionem,
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tiongn , quam latus hexagont ad Latws decagoni ; Sed quam proportionem habet latus he.
vagoni ad latws decagomt, in ecdem circmlo defcriptovam , eandem babet refia linea, que
pentagont aquilaterty & aquianguii angulum fubte die ad ipfuas pentagons latns , vt de.
meeps oflendctar . ergo DE pentagont angulum fubtendit , cutus latus et av. & propte:
rea DA, At Jwit eizfdem peatagons latera ipfi av equilia. Eadem ratione ¢ DF pentas
gont anzulum fubzend-t: evuntque vc, cF efus latera aqualia ipfi AB. Rurfus cum & F
pentagati angulum [ubtendae ) crunt nw, BF eidem aqualia. atque ideo omnia triangula
equilatera , & incer [ @qualia erunt. Non aliter ad oppoficas partes centri [phars ex
eroangelis K 6 Hy Lan oflendemus reliqua triangula equilatcra, & equalia effe yex quibus
icofsedrum 1pfum conftat. Icofacdrum igiter in data [phera deferiptum eft, quod feciffé
oporcebat.

Quod autem poficum eft, fic oftenderur.

Sit latus hexagoni an, & latus
decagoni pr: firque G refla lineas,
que pentagoni cuinfpiam equilateri

¢ aqutanguli angulum [ubrendat, & B c A
1. fir pentagoni latus. Dico ¥G ad X L i i B e -l
éandem proportionem babere, quam E -

'_#—_-—-tl—-,l

babes ae ad DE. Secentur AB, FG £xr
treme , ac media vatione in puntfts ci,

- ; . e
vt maiaves ipfarum portiones fint AC, a - ————s !
Fit. ertt ac quidem ipfi DE agualis, ‘ _ )
ex 15, que nos demonflranimus, 0 ter Jrrmeni

tio decino libro elementorum ad pro-
pofitionens nonam. vu Ucro aqualis
ert ipfi kL ex offaua einfdem libri.

uoniam {ig:tur AB, TG extrema, ac
media ratione fecantur , evit v Ab ad AC, W2 FG ad FH ex Vltima quarti decimi libri
elementorum . Sed D1 et aqualis ac, & XL ipf Fu. ergo G ad KL eandem propors
tionem habebit , quam ae ad DE« quod oftendere oporsebat .

Simul vers deprehenfum eft Q
{ph®ra diainetrum poteftate tri-
plam cffe lateris pentagoni in
circulo o & e deflcripti, erenim
k¥ ad FE cam proportionem ha-
bet, quam pentagoni latus ad
latus hexagoni.] Deferibatur cir-
culus ABC, cuils ex, qnue ex cens
tro equalis ipfi e¥: o inipfo latas
pentagont s, & latus bexagoui
BCe erit AB &qfualis kv dizmetro
fphere, & vc aqualis sF. deferi-
batur etiam circulus D v ¥, €uius
ex, gue ex centro fit poteflaie tee
tia pars ipfius v, & rarfus in
1pfo latus pentagoni e & bexa.
goni vy habebit an ad v C pro
portionem eandem, quam D 8 ad
EFa Sed latus s eft potcllate tri-
plum lateris 6. ergo & latus A,
hac eff [phere diemeter [k v poteflas
te tripla erit ipfius DB lateris pens
tagant in circulo DEF deferipti.

PR
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PROBLEMA XLIV: PROPOSITIO LVIII}

I data {phzra dodecaedrum
defcribere.

Defcriptum fit, & pun&ta angu?
lorum ipfius fint ABcDR, FGHKE,
MNXOP; RSTY®, erit vtique Bp

rallela ipfi FL iun&®; aE vero
ipfi Fo: & ita reliquze. ergo &
planum du&tum per ascp g paral-
lelum eft plano per reHkL du&to.
Quoniam autem iun&z oixc pa-
rallele funt, vtraque enim ipfi &1
eft parallela, funtque =quales: &
ipf@ ox, ac inter fe parallele
erunt. quare & sr, np, itemque
sRy CD, & relique: plana infuper
omnia, que per ipfas ducuntur pa-
rallela funt. Intelligantur igitur
circuli per ipfa deferiptiinter fe pas
ralleli. erit circulus quidem eirca

n

E. Tee——

< 1

e
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drcps xqualis i, qui circa RsTY#, nam pentagona in ipfis defcripta aqualia
funt: circulus vero circa G H KL &qualis i, quicirca M¥xor; cum pentagona fine C
xqualia . atqueelt ¢ parallela xv, veraqueenimipli kv eft parallela. punétaigi-
tur Lcxvy in vnocrunt plano. & ipfaiungentesaquales funt : quad pentagonorum D

aqualimn angulos fubtendant, funt autem in circulo. ergo L cx v quadratum eft . & % G

obid re&a linea x 1 uncta poteftate dupla eftipfius L ¢, hoceft ipfius £1, & angulus
xLF reftus; in 2qualibus enim circulis equales, & parallele funt 0 X, & L : quadratum
jgiturex FX teiplum cft quadratiex rr. & eft #x fphare diameter ex ijs , qua ante
demonf{trauimus , neque¢ enim ox, fL funt ad caldem partes centrorum. quare dia-
meter fphara ad FL cam proportionem habebit ; quam trianguli latus ad latus hexa-
goniincirculo FGux L defcriprorum . habet autem rr ad trianguli latus proportio-
nem eam , quaim pentagoni latus ad latus trianguli . ergo ex 2quali diameter {phara
ad latus trianguli candem proportionem habebit, quam pentagoni latus ad latus hexa-
goni . habetautem & rL ad &b pro.
portionem eam , quam latus hexago-
ni ad decagoni latus. etenim ri ex-
trema , ac media ratione fe&a, maior
eius portio cft Ep, proptereaquod
pentagoni angulum fubtendic, cuius
latus Ep. Sedvt Fr ad Ep ita trian-
gulilatusincirculo Fonxe ad latus
trianguliincirculoascp e deferipti.
ergo & trianguli latys ad latus trian-
guli proportionem habebit candem,
quam latus hexagoni ad latus deca-
goni. habebit igitur {phare diames
ter ad latus tridguliincirculoAEcpE ©
defcripti eandem proportionem , qui
pentagoni latus ad latus decagoni.
ideoque trianguli latus in vtrog; cir.
culo datum erit . quare & qug ex cen-
tro circulorum, qua {unt poteftate
tertia pars dictorum laterum : & cir-
culiipfi, & qui eis=quales funt , &
paralleli iuxta punéta, qua in ipfis
angulorum polyedri,

Oportet igitur in compofitione duas re&as lincas exponere; ad quas diameter (phegrg
cam proportionem habeat, quam pentagoni latus ad lacys hexagoni, & ad latusdeca-
gont ; quas etiam in icolaedro expofuimus : & defcribere duos circulos parallelosin fu-
perficie fpharg ad ealdem partes centrilocatos , vt FoukrL, arcps » quorum que ex
centris poteftate funt tertia pars expofitarum re@arum , vtraque vtriufque. & alios
duos circulos hisgquales;& parallelos ad alteras partes cétrifpherg,vt MmN xop, RSTY ®
& aptare latera pentagonorum e, k1, 0 X, sT inter fe pamlfgf »abipfifque penta-
gonadelcribere, per que polygoni anguli conftituentur . manifeftum autem eft ex
conftructione , circulos continentes dodecaedri angulos cofdem effe, quiangulos ico-

faedricontinent. & preterea cundem circulum comprehendere triangulum icofaedri,
& pentagonum dodecaedri in eadem fphera deferiptorum .

COMMENTUARIVS.

Et ita reliqug ] Hoc ef an ipff cu parallela, vc ipff ux , ¢ cp ioffi ks

Tagkinmhor, lege nas' of ial 7o' of, 4 y dpa Taps MiAst .

A

Etipg ox, ac inter fe parallel erunt ] Gracus codex xed ai ixi 7a'c o &y dpe B

Atque eft cr parallela x vy 1 Graeus codex ral Zcor o 8wl y A wzl;a;.'-\tui;' an tri 7a* C

E v, legeimi Ta' E v,

, Pun@a igitur LeXv in vno erunt plano ] Ex 2. »udecimi. Greens. codex . i ird
trirido Gsa ra’ A yEnlegea 3 £ v, sk

Quod pentagonorum @&qualium angulos fubtendant 7 Grecws codex frar ya’¥ Te-
Tpeyelvay Ve Téieven yarlas. lege Touw yap TUTRYANIY, . .

Sunt

D
E
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P Sunt autem in circulo ] Nam ff per punéfa Lcxv planum ducatur ;- fedio civculus
erit ex prima [pharicorum Theodofis , - ; o

G - Ergo rcxvy quadracum eft ] Que enim aquoles , & parallellas relas lineqs in eir.
culo coninngunt , cum 1pfis reéfos continent angulos,ex 52. butus, Gracus codex . Te.
Tpa yaNos <pa Ay £ ulege Terpeyarer alpa TD"JL ¥y v, ,

H  Lrangulus K ¥ eit rectus, in gqualibus enim ciiculis @quales , & parallele {une.
0%, FL] Ex §1. bias. : . 2

Et eft x¥ fphgr¢ diameter ex ijs, que ante. demonitrauimus . lieque enim o x, r i
fuhe ad- eafdem partes centrorum ] Ex 50. buius. Grecus 60dix ov jep éwi 7o' a'vrae’
gip Ths wévTpar fimy oi 8 L L0 dege ai 0 5 Cal _ ; N

L Quare diameter fphare ad rL.eam proportionem habebit , quam trianguli la.
tus ad latus hexagoni in circulo reaxL deferiptorum ) Eff entm triangult equilateri
latns poteflate triplum eius, gue ex circult cemtro, “bof efl lateris {Jf;ta_gun: ) € 124
te-tijdecimi librt elementorum . Grecus codex ¥5a vr 4 70y &C. 7po's t5asevav bis 7oy &
‘w0 & A xvxaer ipyeypappirer, lege fir 7o'y En b oxoa rurdor eyyeypapptivor

M iHabet autem rFL ad tria_ngu]i latus proportiopem eam, quim pentagoni latus
ad latus trianguli) Eff entm ¥1 pentagom larus tn circulo FGHYL. quare ad larus
triaiguli,.quod in codem circwbo defcribitur, cam proportionem havet, quam peutagoni
lazis ad latws triangals . .

N  Ergo ex zquali diameter {phare ad trianguli latus eandem propertionem ha-
bebit , quam latus pentagoni ad latus hexagoni ) In perturbata feilicer proportione.
intellige aurem latns trianguli . civenlo FonxyL deferipte . :

o0 Habet autem & ri ad o proportionem cam, quam hexagoni latus ad Jatus
d.:caguni} Gracus codex o iwer 8% xad 7iic { A Ao'yas wuv # &, 0 i 70y iEuyeiven wpo's Tip
wo'r wpryerov . €20 dta legendum puto. ixm 3% xad o ¢ A wpo's wuv € & ad'yor, o i 7o
Eﬂ-}wﬁﬁ'w 'rpﬂ'f THF To U Eiuu}-ﬂrw.‘ . ) ;

P  Etenim ¢L extrema, ac media rarit_mc l'qaa » maior eius portio eft ep, propte-
- rea quod pentagoni anguium {ubtendit, cuius latus 8p ) Quomods hoc Jequatnr , dia
xtmus in antecedente, Gracas codex , o'v maevpa' f € Ao lege o'v masupa' o ¢ &,

Sed vt L ad £D, ita trianguli latus in circulo FouxL ad latus trianguli in cir

““culo aBepE defcripti. ergo & teanguli latus ad latus trianguli proportionem
habebit candem; quam latus hexagoni ad latus decagoni) Hoe eff e latas pentas’
goni i cirenlo FGHK L ad latus pentagoni in circulo ABCDR, ita @ trianguli latus in

R cirenlo Fc HK L ad latus trianguli in circwlo ancor. Sed pentagoni latus ad latus pens:
tagont cam Proporrionens habere oflenfum eff, quam latus hexagoniad latus decazoni. ergo
& triangult latus ad latus trignguli eandem habebit proportionem , quam latus bexagoni
ad latus decagoni. Gracus codex maneus eft, gui ita habet, tEu dpe @ree o 0 1oy iEae

yoveu adde Tpor Tar 7oy Jinayalvoy, b

S  Habebit igitur tphzra diameter ad latus grianguli in circulo asepe defcripti’
candem proportionen, quam pentagoni latus ad latus decagoni) Ex aquali fe1lis
cet, quemsadmodune nos fupra docuimus. . _

T - Et aprare latera pentagonorum 20,71, 0X, T inter fe parallela; ab ipfifque
pentagona defcribere, per qua polygoni anguli conftituentur ) Quoniam igttur {a-
tas traanguls an cirenlo Fe vy ad latws grianzuii i civenlo avcox deferipti , babet eam
proportionem , quan: latns bexagoni ad lacus decagoni , babebit ¢ latus pentageni in cirs
eulo pGHKL ad latus pentagont in circwlo ascor, bidelicet Gy ad an eanden propore
tionem , guam latus hexagont ad latus decagoni. Sed quaia proportionem habet hexagoni
Latus ad latus decazoni, candem babet reffa limea, qua angulo pentagoni aquilateri, & aquans
guli fubtendirur ad pentagont latus, vr fupraoftenfum efl . erga ¢ u fubtenditnr angulo penta-
goni, cuins latus efl A 8. & funt co, Ou pentagoni latera, ipfi A @qualia. Quod cum plani
AGORB, & ipfius [pbere commuins fellio it circulus, erit circumferentia c oy dupla crveune

‘ferentia an.. & fimilater civcumferentic A Gy pu fimnl fumpte dupla erunt ciufdem a g cirs
- ennifercntie; & funt equales , propraree quod Av, G u inter fe parallela funt. eveo & reffa lie
ne& A GyBH &quales erunt ipfi ar, ¢ pentagonum aquilaternm,& aquiangslumeric A G ng,”
pfi ABcDE #quale. Eodein modo & reliqua pentagona aqualiaoflendentuy , tum qua ad prd':
tagonum AvCDEadberent,cum qua ex altera parce centri [phars adberens ad igru:é: RSTY®,-
Dodecaedrum igitnr in. darafpbira conflitutum eft, quod feeiffe oportmit. .
T Et preterea cundem circulum comprehendere trinngulim icofaedii; & Pentagbnum -
- dodecagdri in eadem ffha‘:ra defcriptorum ) Hoc feorfum demonferatum eftinz, qf;:n e~
sami glemensorum; & abipfo Pappoin 48. quints lifrss . . .., el e
- TERTII LIBRI1 FINIS.,
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THEOREMA I. PROPOSITIO 1.

\(Z8  uis parallclogramma ABED, BCFG, & reéta linez DEFG
Vh® producantur ad H, iungaturg; He: fient parallelogramma

we=c#al ABED, BCFG aqualia parallclogrammo contento AcHB,
in angulo, qui vtrifque Bac, pHB {it zqualis.

Producatur enim s ad k, & per ac ipfi x 1 parallele "
ducantur AL, ¢, & LM iypgatur . Itaq; quoniam paral A
lelogrammum cft A L s, crunt AL,sH ®quales, & paral- F |[

2R Ific triahgulum aBc, & abipfis A8, Bc defcribantur qua- A . ,

lelz. Similiter 2quales, & parallele MG ue; ergo& 1A \|/¥ I -ﬁ

mc¢ &quales, & parallel fint, necefse eft, & proprercac ™ 5,{ \ 3o primis

ac: parallelogrammum igitureft aLyc in angulo L ac: At \ e =

hoc eftin angulozquali vriufg; sac,pus. eft eniman- / A

gulus DHE ipfiLas @qualis,& quoniam pas & parallclo- \ \

ﬁrﬁmum eft ®quale parallelograma L ABH, ctenim in ea~ / \ c
embafi A8, & in eifdem parallelis a8, nu confiftity pa- 1, 1 X 31 primi.

rallelogrammum autem rass parallelogrimo L ax~eft ' \'\1
aquale , cum ficin cadembafi LA, & in eifdem parallelis® \ \
L4, HE ! erit parallelogrammum Ao ne ®quale parallelo- g

grammo L A k N. & ob eandem cauffam parallelogrammum

sGEc parallelogrammo k¥ Mc. parallelogrammaigitur pass, BGEC parql]clngfi. D

O LACM :_t?‘uaiia funt, hoceft €i,quod A cup continetur, inangulo LAc, quicft
aqualis veriufquesac, B HL.atque hoc multo vniverfalius ¢ft, quam quod in tl‘i.;inglt}-
lo retangulo de quadratis in elementis demonftratur .

foMﬁiEm{_r,{qu.g;

. B B e s e i b A ;
Etabipfis a® rc defcribanturquzuis pamllu]ugmmm;] Grecus codex « xo amd 7o A

. ®E& By dvaypugi v XSrra enphie wapeadypepps . lege Tuxivra mapananiypeppa

=Y

Itaque quoniam parallelograminum cft ALHB] ‘Gracks codex izi meprenriypappr B

B bege e
' H Et quo-
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C Erquoniam pa®® parallelogrammnm.] Grecus codex ) imei wd-dnd &afe mapanin-
Adypappor, lege 10 o B e Fapmannadypappor, : _
D | Atque hoc multo vniverialivs eft , quam quod inriangulo retangulo de quadraris
in elementis demonftratur J vadeltcer in 470 primi Ui, elementorum o idem etiam demors
firaturen 31, fexte libri dealijs fguris fimilibus. fed illnd fn-sriangule vefEangulo tantum
ﬁc s omn| triagulo . illud de quadratis tangum vel fignris fimilibus y bve Uninerfe de ommni.
s parallelogrammis etiam inver [e diffimilibus o ‘

" THEOREMA iI. PROPOSITIO IL

Sit femicireulus in fectalifica A B, rationalem habens diametrum : & ei,

quacltex centro mqualis, & igﬁ AB jn directum {it Bc; contingens au-

A tem cp: &circumferentia BD bifariam feceturin puncto £, & cx iungas
tur. Dico ¢E irrationalem effe, qua: minor appellatur,

Sumatnr enim centrum {emicirculi, %
quod fit ¥, & iungantur ¥p, FE Itag;
quoniam angulus ¥ c eft redtus, erit N
in femicirculo defcripto in rectalinea ‘F\X
FC, CUlUscentrum B, iunétaq; e, fiet * /i , N
tridgulum zquilaterum ¥ p, ergo ans L : A S

gulus prp eft duz tertie redti, & an- ¢ noH ¥
gulus 6 ¥B reétitertia. Ducatura pun- ) L .

B &o 8 ad a e diametrum perpendicularis 86 . quiangulum igiturjeft c¥p trianguli
#fexdi. rriangulo BFG: atqueelt vt rc ad cp, ita &F ad FG. quadratum autem ex rc fef-
quitertium eft quadrati ex ¢0. ergo &quadratii ex Bf quadrati ex v 6 fefquitertinm
erit ; habebitque quadratum ex &r ad quadratum ex ¥c proportionem eam, quam 16
ad 12 ; {ed proportio quadratiex ¢k azquadratumcx F& eft, quam habet 64 ad 16,
uadratum igitur ex cr ad quadratumex ¥ eft, vt 64 ad 12, Sit 3 quadrupla ip-
Eus 2H. atque cit ipfius 8¥ dupla Fc. quare proportio cF ad Fu eft ve 8 ad 5, &
proportio FH ad HC vt s ad 3. proportio igitur quadratiex c¥ ad quadratum ex ri
erit, vt 64 ad 25 . oftenfum autem eft quadratum ex ¢ r ad quadratumex r 6 ira efle ’
vt 64ad 124 ergo & quadratum ex v¥ ad quadratumex £ G eft vt 25ad 12. propte-
reaque HF, kG rationales funt tentia folum commenfurabiles: & wr plus poteft,
quam f ¢ quadrato rect linez {ibi incommenfurabilis longitudine. eftq; tota ru com.
D méfurabilis rationali a &. apotome igitur quarta eft 6w, rationalisautem re, & ip-
E F fius dupla. ergo re@a linca,qua poteftid, quod biscontinetur ¥c, on, irrationalis cit,
que minor appellatur . Sed & cr poteftid, quod bis ¥¢, 61 continetur. quare cx cft
minor. Atvero ce pofie id, quod bis continetur r ¢, 1, cx his manifeflum erir, Jun-
G Batur 8. Et quoniam quadratum ex ¢ aquale eft quadratisex e m, ¢ vnacum O,
quodbis ¢ H, He continetur, & funt quadrara ex B, HF @quaha & quadrato ex gs,
& el, quod bis continetut £u,r 6. eftigitur ve quadratum ex cs ad quadrata gx ey
H¢ vnacum contentobis cH, 16, ita quadrata ex s, HF ad quadratumex s vna
cum eo, quod bis ¥, k¢ continetur, & yt ynum ad voum, ita omnia ad omnia,8& qua -
K dratumex ¢ & mquale eft quadratisex sr 1e, & ei, quod bis 5, k6 continetur. qua-
drataigitur ex c gy &1, i F 2qualia funt quadratis ex BmHC,EF, & contento b o
. HG vnacum contentobis Fu, G, hoceft ei, quod bis ¢k, HG continetur . commune
peins fe- auferatur quadratum ex sw . ergoreliqua quadrata ex cg,1 ¥ funt 2qualia quadratis
Cuacks  ex 8, ne v0a cum co , quod bis continetur ¢ r,in G+ quorum quadratum ex £ eft z-
quale quadratisex e, HC . eft enim quadratumex ¥H 25, quadratum vero ex nc eft

9,& quadratumex g ¥ 16, reliquum igitur quadratumex s¢ eft &quale ¢i, quod bis
FCIGH mntm':lu.r, ! -

-

COMMENT LRIV S,

A Dico cnirrationalem eff : Kies o
93+ lege ivs !"?'_-.MI © ; qua minor appellatur ) Gracus codex fic babit. foris
Acquiv-
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Acquiangulum igitureft cep triangulum triangulo 8¥c ] Quoniam enim angulus B
prC eff duetertrerelft, € rebins ¥oc ent o redki tertia. atque eff EFG itenstertia res
{1y angulus igatur D CF efi equalis anculo ey o avgulufque ¥uv ¢ reffus equalisrello rce
quai ey & reliquus reliquo aqualis, & triangulym ¥ p triangulo E¥ G aquiaugulum.
Quadratum autem ex F ¢ fefquitert um cft quad_ratl_ ¢x cD] Efi.entm cr ipfius ¢ e
upla @rideires quadratumex c¥ quadruplum eft quadrari ex v D . Sed cum angulus ¥ oG fre .
reltas, erit quadratum ex C¥ quadratisey ¥v, bC aquale. ergo quadratumex ¥ ¢ quadrati o
ex ¢ fefquitertinm eft s quod ad illud eam proportiasem habeat, quam 4. ad 3. : 47. primi
. Apotomeigitur quartacltuc] Ex 4. tertrarum definitionnm decimi libri elem. D
Rationalisautem ¥c,8ipfiusdupla ] ERf enim & c equalis diametero e, quaratio. E
nalis pomitur : atque eft rationalis ipfius dupla, nimivum fpfi commenfurabilisex 6. definitio-
ne decimi libriy ) _ o .
Ergoredta linea, qua poteftid, quod biscontinetur Fo,c 1 irrationalis eft, qua mis F
nor appellatur ] ex 95. decimi libiielgment . Wam quad bis contipeiur ¥¢, GE efl equale
contento duplaipfinus ¥ ¢, queitidem ef rarionalis, Ut ipfa G 1 apotome quarta, Grecus codex
i dpa Surapivn 70 Jao' quﬂ'ﬁ daoye's Br, lege of doa Jurapivy 7d Sis vxd Lyud, ]
Et quoniam quadratumex, ce &qualeeft quadratisex tu, 1c vna cum co,quodbis G
c i, 0 G continetur ] Ex 12.fecandi ltbri elementorum, : : ;
" Cefuntquadrataex se, o F ®qualia & quadratoex ¥, & ci, quodbis continetur H
FH, 1IC 1EXx I;-giﬂﬁfﬁm hbﬂ;u ; . ] .
Etvevnumad vaum , ita omnia ad omnia ] Ex 12, quinti libri elementorsm , K

i

"THEOREMA III. PROPOSITIO 111,

Sit femicirculus in récta linea A rationalem habens diametrum , & A
¢i, qux exgentro zqualis fit ¢ b, ficque contingens DB, & angulus
¢ & bifariam fecetur recta linea pr. Dico pF efle excelflum, quo qua B

ex binis nominibus excedit cam, quz cum rationali medium torum.
efhcit. '

Sumatur enim centrum femicirculi,
quod fit 6; iungaturque 86, & in ipfa
6 v femicirculus ¢ 8 defcribatur ,& pro-
ducatur pr K. ®qualis igitur eft ex cir-
cumferentia circumferentiz kc. duca-
turad ipfam A ¢ perpendicularis x L. Et
quoniam s eft latus hexagoni,erit & L
lateris hexagoni dimidia ; produétaenim

duplam circumferentiz k6 {ubtendit . ergo »c ipfius kv eft dupla; hoceft cx dupla D
i‘fﬁug K L.atque cftangulus 1 ¢ redtus. quadratum igitur ex x ¢ fefquitertium eft qua-

ratiex eL: hoceftquadratumex pe quadrati ¢x CL. ergo nc, L rationalesfupt R
potentia folum commeniurabiles : & pc pluspoteft ; quam ¢ quadratoredx lineg
{ibi commenfurabilis Jongitudine : & maior »e commenfurabilis cft rationali Ac. cp. F
go b L ex binis nom:nibus eft prima . rationalis auzem 6o . reéaigitur linea, quE po- G
teft fpacium contentum 6o, b1 irrationalseft, quz ex binis nominibus appe¢llatur: H
potcitautem ipfum s . quoniam enim triangulum ¢ ok equiangulun cft triangulo K
DKLyeritvt 6D ad pRitagkpad pL.ergo pk ex binisnominibus eft.Et quonid angu-
lussce eft duw tertie recti,& ¢ cft aqualis 6 ¢, erit triangulum v 6 c ®quilaterum.
ducatur perpendicularis 24, duplaigitureft 6 ¢, hoceft c ipfius ca. Oftenfum eft
autem quadratumex b ¢ quadrati ex cr fefquitertium . ergo quadratum ex e tii.
plum eft quadrati ex cu. ac propterea L¢, cu rationales funt potentia folum com-
méfurabiles:& & ¢ pluspoteft, quam cw quadrato redze linea fibi longitudine incom-
menfurabilis ; mimle_‘ci_uc nomen cx comenfurabile eftratiopali A c. quare Luaporo- L M
me cftquinta. ofterifum auitein eft féctanguli, quod pe, L continetur, quadrato cx .
& ¥ zqual: effe, atque eft. L1 quidem-apotome quarta, ne vero rationilis. ergo k¢ cft N
qua cum rationale medium totum efficit , & oftenfa et » k ex binismominibus; guare
pF cft exceflus , quo qua ex binis nominibus excedit cam , qua cum ratiohali medium
totum efficit

L H I‘I Z fﬂ'}f:
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COMMENTUARIV S,

A Sit femicirculus in reca linea Ac] Graeus codex corvuptus eff, qui fic habet. ¥pxv'xany
7o' dwe’ 70 a . lege Wl Fir a4y, : & ;- ) L

B Dicoper efle exceflum, ciug qu ex binis nominibusexcedit eam, qu cum rationalj
medium totum ¢fficit. J Grecus codex fvrws § & {+ legendamez o 3 .

€ Acqualis igiturcft sx circumferentia circumferentia x ¢ ] Grecns codex mancus ef

wi i bune moduni reflituetnr fon dpaish 7 8 x wipidbpeie Til mepplpae xn, :

D Quadratumigitur ex xc fefquitertium eft quadrati ex cL.] quorniodo hoe fequatuy
Juperius diftum ef, ) : - -

E  Et pec pluspoteft,quim cr quadrato re@z linez fibi commenfurabilis longitudi-
ne ] Gracus codex w4 & y 7is 3 A phifor Svaran 76 dad dovppirpoy iavri lege 78 dmy"
euppbTpov s A : , o g

Ergo ot exbinis nominibus eft prima] ex prima [Eenndarum dif§nitionum decimi libri
elementorum . ‘

Redta igitur linea, qua poteft fpacium contentum ¢ p, b 1. irrationalis eft, qua: ex
binis nominibus appellatur | ex 55 decims libri elementorum ,

Quoniam enim triangulum ¢ p & ®quiangulum eft triangulo bx L] ex 8 fiatr ele.
mentorumGracus codex $id ydp 78 iceyavior Gmar 7o' y Py Tplyerey 76 W A X Teryavop lege
7o & A x Tpryaror,

Eritvt ¢p ad px,itaxpad pr] er 4 fextilibri elementornm , ex quibus , ¢ ex 17
ewwfdens Libri fequitur quadratumex px reffangulo G D1 aqualecffe .

L Quare 4 apotome eft quinta | ex quinta tertiarum definitionum decimi libri poft hec
in Greco codice multa leguntar , que eum fupernacanea ifa fint, nos confulto omifimius

M Oftenfum autem cft rectangulum, quod DG Lu continetur quadrato.ex xF axquale
effe | #bi boe oftenfum fit nondum comperi y nifi foreaffe ipfe oflenderse in Juperioribus , quod
samen no apparet . nos aitem illud ipfum ofiendere fequenti lemmate niremur .

Sineduo femicircult atc, pBE: ftque D aqualisipfi vc: & Jumpto in civcumferentia
®D quounss punilo v, ducatnr £ ¥, qua circumferentiam g c [ecet in . & dpunélis v » ad

Ac perpendiculares ducantur ¥H 2%, Dico rectangulum, quod ED Bk continetur, guadrato
ex £G aqualeeffe,

Iungantur DB, DG, qua intey fe aquales e _ameren

erunt,cum [int d centro ad circumferenciam, S
Et quontam B D media proportioualis eff in. p,// I\
. FerED, Dx ex corollario 8 fextielemento. e SO
V70SEXts oo, erre quadratum ex 8D , hoc e/t guadra. / A T o
tumex DG reffangulo Ep x aquale , & ea- I- A \ s
A [ [
A

dem ratione iunffa D¥ , quadratum ex rp BH T
@quale el reftangulo 8o u. quod cum angi
h'.f:l:rif?i- lus D¥G fitreftus, quadratum ex v G aquale efl duobus quadpatis , que fiunt ex o Fy FG,re.
f “' ;"J:‘ © dangulum autem xox eff equale duobus reffangulss refangulo feilicet spu, er e quod
"~ BD, HK contmetur. quornm relfangulum quidem s D x oftenfium eff @qnale quadrato ex pc,
reflangulum vero ey gquale qitadrato ex D, reliquum igitur rectangulum, guod congines
tur ED, HK religuoquadratoex v aqualeeri, quod oportebat demonfirare

N Ergo xr eft quz cum rationali medium totum effcit] ex 96 decimi Libri clemen-
torum .

¥

THEOREMA 1V. PROPOSITIO IV:

Sit circulus A B¢, cuius centrum E, diameter 5 ¢, & recta liniea contin-

gens AD, quz cum Bc in puncto p conueniat, Ducatur autem DF, &

A juncta AE producanr ad g, & FXG & GL H junganturs Dico X B
iph E L zqualem cfke,

Fagum
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Factum iam fit, & ipfi x 1 parallely
ducatur Hxm . ergo mx cft &qualis x x,
ducatur ctiam a punéto & ad £ r perpen=-
dicularis £ . zqualis igitur eft Fn ipfi
NH. eratautem & MX @&qualis xH. ep-
go nx ipfi Fu eft parallela. & angulus
H¥x ®qualis eft angulo wrwm, hoc eft
angulo ka x. & in circulo {unt pun&a
ANXH. eftigiturangulus « N H ®qualis
angulo A xu, videlicet angulo AeL. &
propterea incirculo funt punéta aeNr;
rectus ft enim vterque angulorum sAD
ENDs. '

Componetur autem fic. Quoniarh
vterque angulorum Eap, END eft re- : :
¢tus, puncta ApEN incirculo erunt, aequalis igitur eft angulus AN D angulo 4Ep.Sed P
angulus 4 £ D eft ®qualisangulo A xu proptereaquéd parallelafunt ep, xu. ergo
incirculofunt 4 N xH punéa: & angulus ra x angulo Hwx eftaqualis -angulusau- Q_
tem Hax @qualiseft angulo nFMm. ergo Fu ipfi nx eft parallela. & eft rn axqua-
lis ¥r. quare & mx ipfi xu ®qualiserit. eftiquevt xc ad ¢, & ita xu ad ek, & R
HX ad LB. vtigitur xM ad EX, ita HX ad LE. & permutando« ®qualis autem eit §
ux ipfi xu. ergo & k& ipfi L eft 2qualis,

0

0. ZErRIOTHY

COMMENTARIV S.

Dico ke ipfi ez 2qualcefle } Gracas codex F7as jon Garud ¢ 2 73 ¢ A, Jed forte lee 4
Zendum evit o'z Gow 4 0 e x Th o0 AL
Falumiam fit] boc eff ponatur x ¥ equalis rv . B
. Ergo ux eltequalis xun] ob fimilteudinem trianguloram MG X, KGE; & XGH,BGL. O
Acqualisigitur eft 7w ipfi NH] ex 3 zertsf librieiementorum. ;
Ergonxipfirmeft parallela | ex 2 fextielementornm , fnte ligatur autem munéffa w x
Cracas codex sou dpe &av 5 v £ 7ii o . Sed legendo vt opmor weapd Maros dpe o v £ 77 wl.
Etangulus ki~ x @qualis cft angulo N Ex 29 promi elementorum . R
Hocclt angulo wa x| Sunt envm angelt 5ic, nec #quales , ex 21 teresj libri ¢le.
mentorunt .
Etincirculo funt pun®a axxu] Hoc eft in civenli circumferentic v Quoniam cnim
anguli HAX, HN X aquales funt , erunt punifa HANX i circumferentia eiwfdem circul Py
ex conner(a 2.t tereij Libri elementorum , . .
Eftigitur angulus awn ®qualisangulo AxH] Naemexm punifa HAN% fint in cir. K
cumferentia eiufdem circuli, angult ANH, AXH equales erunt, ex 21 tertij element.
Videlicetangulo.aeL] ex 29 primi elementorum,quod X1, Bc funt paraliels T o
: E_i;it Propterea in circulo erunt pun@ta aenb ] Quippe cum anguli AND, AED #qua: N[
es fine , S
. Rectus eft enim vterque angulorum £ap, END] 0b id etiam punifa AEND erunt N
8 circumferentia circulty quod anguli B.A Dy EN D inter [¢ fint aquales, nemperedi. :
Componetur autem fic | Hic incipit compofitio , quam pracedere debet conflruttio cadem, O
queinrefolutione faifacfl. ' oot xi i o
Propterea quod parallele fint e, xH] Gracus codex duo* #as wapaimasr 74 6 E§, P
forte legendum 515 wec Tepaihnhyg Tds e, 50, : A
Angulusautem na x eft wqualis angtilo nEm] Ex 21, tertij elementorum, vnde fequi.
pury Ut HN X angulus angulo wewm fie equalis ; & idcirco reffa linea vy parvallela fit ipfi
NX+ Gracus Codex 4’ y \oo 0 « £ 4m & o) G 0 » £+ Sed legendum a0’ Nap 8 &,
Eftque vi'xcad 6 ¥, ita & xM ad B, & 11x ad LB ) Grecus codex 3 & as "Er R
opocdk e, dtuc o v Eop apee ¢ x ¢ g S8 £ apo’r A s, 'legenduth akten xd bay @i w' Y
ﬂ'ﬁ'rn+l?£rns I*;.tirfy.qln'ri;,u'llﬂf S E A B i R
Vitigitur xm ad £x | Gracus codex xgd i dpa ' £ o opo's § &, lege apd's o x4 -8

5

-

THEO-
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A THEOREMA V. PROPOSITIO V!

Sit circulus ABc, & contingentes re-

- @alinex Ap,Dc; iungarurautem A c, &

A ducatur £¥; fitque £G aqualis GF, Dis
" co & HGipfi GK xqualem efle,

Ducatur ipfi 4 c parallela & m: fumaturque

C circuli centrum . & iungantur La, LF,Lc,

LM, LG, Quoniam igitur 8 eft ®qualis cF,

D & wmc ipfi cF =qualis erit. atque eft ad an-

E gulos reétos ipfi cL. ergo L§ eft ®qualis

Lu. & quoniam xqualis eft av ipfi pc, e-

rit AB &qualis Mc. eft autem & AL ipfi e

. . ®=qualis, & angulus par rectus aqualis re-

®pAm- go mcL,ergo & BE &qualis Ly, hoceft LF,

..* Sed B aqualis eft e F. eft igitur L ad 5w
3®Me perpendicularis , quare nG_ ipfi 6K @qualis =

erit, ' i

COMMENTARIF¥ S,

A Etducatur g ¥, fitque G aqualis 6 ¥) hos efl ducatur £F, ita ¥t Bc ipfi cr fii
#qualis, Gracus codex xo' Sn'ybo o' s Lo Bsw ion w'u 8 70" 9 ¢, legendum xed Sn'sbo w'e 4
ag iso fonw'en T w{, :

B Dico & no ipfi 6k mqualemefle] fecet enim veffalinea v ¥ civeuli circwmferentians
an punitis B K . Gracus codex §7ws xod poft que nonnulla defidevantur . Ego fic reflituend
dum puto ST £ w'gn N wx By Jou. '

C  Quoniam igitur s.cft 2qualis ¢, 8 me ipfi c¥ zqualis erit] ex 2 fexti eles
mentorum . namin triangulo B¥ M reffalinea pu i ]F ac eftparallela. )

D  Atquecftad angulos reétos ipfi cL. ergo L¥ eft &qualis Ly 1 Luoniam enim refi
linea sicr tangit civculumin punéfo c , continebit L.C cum ipfa angulos reéfos ex 18, ters
#if 3 & [unt trianguli v¥c duo latera Lc, ¢ ¥ agualia duokus lateribus 1.c, ¢ m frianguli

3. primi, 2MC'. ergo € bafis ¥ L bdfi Ly aqualis evit.

E  Etquoniamzqualiseft Ap ipfi pc, erit A5 @qualis mc ] primum borum patet ex 36
tertyf Libri elementornme ; videlicet ex feenndo covollario , nos ad ipfam addidimns . & cum res
lalinea £y parallela firipfi ac, finnt triangula AvC, £ DM Mter fe fimilia, quare Ut an

@ fexti . 9 DC5 ifa BD ad Dy . equales autem funt AD, DC ergo € ED,Dm &quales erunt ; q qus
bus fi auferantur A D, D c,relinguetur A% ipfi mc aqualis, '

¥ Eftigitur ¢ L ad g¥ perpendicularis ] Aequalia enim funt, & fimilia triangula 5 61
GLF; qua ex aqualibus lateribus conflavt . ergo anguli ad G inter fe aquales , ¢ ideiya
o recti funt. . ’

THEOREMA VI. PROPOSITIO VI.
" Sit circulus apc, & contingentes AD, D C; iungaturque ac; &

* ducawr EF, vt uG ipfi GK fit zqualis . dico & Eg ipli GF -
qualem effc. B ' ' : ot

Sumatup
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Sumatur circuli centrum’,; quod fit 1. & ez, . .
L4s L GLG,LF lUngantur. 1taque quoniam re-
&us eft vterque angulorum BALEGL, erung
punétd EacL in circulo quare angulus G ey
eft ®qualisangulo ¢aL rur{usquoniam reétus
eft vterqueangulorum LGK LCF, erunt pun=
&a Lcec incirculo. @qualis igitur elt angu-
lus ccrL, hoc eft angulus 6L, angulo ¢FL.
& propterea eL eft ®qualis ¢ F, citque L6
ad rectos angulos.crgo & ¢ iph GF xqua.
Iis ert.

COMMEN T ARIV S

Dico rc ipfi 6F ®qualem efle ] Gretus co-
dex Surws xgd ol e 0 TR w ¢ Esw iom Egofimiliter le-
gerem &7t xgd o & 0 Tk L Esir Tom,

(Erunt punéa EAGL in circulo] Hac nos addidimus qus ¥n Grace wom evant, fod B
tamen affﬁ]:;emrf widebantur, e : .

Quare angulus ot eft zqualis angulo caL] Grerus codex ion s i vao' iy n C
A yotie &c. Ego totum bunc locum ita reflitnevem. iwe} 3685 st inarbpa wis vaé wir v
At woa, i airde Bt 7d ¢ @ A onplie ion epa isu o e TEr e N yevie T8 vwe B ok A,

Rurlus quoniam rectus eft vterque angulorum 16 x, Lcr, erunt pun@a toer D
in circulo | Grecws codex corraptiffimus eit, in quo fic legitur o Vot pn icr inerhpe
viie Yo' 7ie A w ok Ay E wdrdar, b5t e’ A0y £ onpsla, ego fic legendum arbitror ime
n‘pﬂ‘n ohr i-tx:f.ri.au. THe e’ Tig AN kAL by a'rae B gd S o

Acqualis igitur eft angulus ¢ ¢z, hoc eft angulus ce L angulo crL1 Eff enim an- E
gulus G CL aqualis angulo GAL in triangulo aquicruri AvLc, Sed angulo G AL aqualis

erar angiulns GEL . ergoangnli GCL, GEL interfo aquales [unt , Grecus codex ion dpa Shr
W' S n Ay yonel lege o ' S w oy A yuria, i

Si fint tres circuli pofitione, & magnitudine dati, qui fefe contingant , 8 qui iplos
comprehendit circulus magnitudine datus erit , prasmittunsus autem hee . :

THEOREMA VII, PROPOSITIO VIIL

Sit quadrilaterum ABeD, reGum angulum habens Asc, & datam
vnamquamque rectarum Jinearum A B, Bc, ¢ D, DA « oftendendum eft
reGam lineam , qua Bp puncta coniungit, datamefle,

Iungatur A c, & perpendiculares docan- A

R L . |

A

tur,ad ¢p quidem redta linea ac; ad ac ve-
roipfa seF« & data eft in numeris vnaquag;
ipfarum as,sc: angulufque asc cft redius,
& perpendicularis BE » data igitur erit,& vna-
quque ipfarum AE, EC, AC, BEs re@angus
lum enim Acek cum fit xquale quadrato ex
e ¢ eft datum;& data ac.quare & ag/ac da-
te crunt. Rurfusquoniam vnaqueeque redta-
rum linearum ac, ¢, DA eft data;: &eit Ac
perpendicularis , data erit & vnaquaque ipfi-
rum pG, Gc.etenim exceflus, quo quadratum :
ex ac fuperat'quadratumex D4, ad re@tam 5 GF. SRR T
lineam co applicatus datum fecit exceflum, .. = 5
quorecta linea c o ipfam e p fuperat, ?m}d lemmace detonftratum eft 4 aded ve no
Ge, 4o datzfic. Etquoniam triangulum ace triangulo ¢ gF @quianguium tﬁ&rr ¥
GC A

o

E
D
E
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ec ad cg, itaerit & ac adcr, & a6 ad BF, atquecft proportio r_,c_ad em digs,
datz igiturcrunt & cr,ru. Sed & ipf 838 c, crgo & vnaquaque iplarim i, re
G cp eftdata. ducaturad cF perpendicularis Br . datzigitur{unt Py, 6,0 dudie
H & vtraqueipfarum o, s eft data. angulus autem s p eft reétus, ergo & oo dg.
taerit. . : '

ALITER,

Ducaturad a ¢ perpendicularis pe, & ad ¥ pro-
K ducatur , Quoniam igitur data eﬂvnalym ug reéta-
rum linearum Ap,; DG, ca, & perpendicularis pE,
vtraque etiam ar,Ec eritdata. & cum triangulum
Axrc triangulo c ef @quiangulum fif; vt cs ad BF,
ita erit c8 ad pa. data eft autem ipfius ce ad §a
+ proportio,quare & proportio c® ad Er data crit,
eftque ce data.dataigitur & rr. Sed & data pe.
ergo tota DF erit data. Eadem ratione dabitur vtra-
L que i&[’arum BF,Fc. Vtenim acad ¢z, ita ¥c ad
c . & data eft proportio Ac ad c», quare & pro-
portio Fc ad cg dabitur, & eft data cg. daraigi-
turerit & cr. Rurfusapunéto o ducatur perpendi-
cularis G« data eft igitur vtraque ipfarum p6,G ¥.
ergo vtraque p6,c 0 dara. & angulus ad ¢ eft re-
M aus,quare & =p data erit.

COMMENT ARIV S,

A Ert perpendiculares ducantur; ad ¢p quidemre@alinea a6 ad ac vero iplacer,
v& data eft vhaquaque ipfarum A s,Bc ] Grecus codex corruptus, o mapcus ef, gui fic
babets % %alizor Wyfusar én' piv R y S nan, & M2 0l g y. debeca i:E:p v oir
&pparc . fortafse Uero itaveflitnctur g mabivor nylosarinl pir# 38w an, &' 5 F o yn
Bl & ixdsn 7ic a B By Serbipe S ip dpdpsis 3 opli Eaw, e, illud vero bv o' pilpic
idcircod appofuit , Ut intelligamus retas lineas illas in xumeris datas effe , nempe Guas mc;rfu.
va quepiam [ecundum numerum metituy notune, )
B+ Dartaigitur erit, & vnaquaeque ipfarum AE, Bc, ac, BE. reétangulum enim scn
cum fit ®&quale quadratoex Bc, eftdatum ,& data a ¢, quare & ag ec datx erunt ]
Data eflenim Ac sx penultima privai libri elementorum, quod datg fint ap 50, reclum ane
Zulum continenies , & quoniam in triangulo orthogonio snc abanguio refo ad bafim pers
w. Sexri, Pendicnlarisdulfaefl 8w, fiunt triangula A2 x, vnc fimiiis roti, O inter fsf.—,—; quare cam
37+ Sexti, fie vt Acad c3,ita e ad CE 5 erit reflangulum Ace quadrato ex vc cqiale , datum aye
r;mrﬁquadranmer BC, qued 7 ipfa Be, & el ac data.ergo @& cn data crit. Simia
liter & A® erit data, reffangulum namque car aquale ¢fij quadrato ipfius. v . Qood
cum data ﬁilwt ARy EC, & quadrata earum data erunt, ergo & datim guadratum cx ,- B
Vtraque enim quadrata, que ex BE, EC &qualiafunr quadrato ex v c: & Utrague ex sy £A
quadrata quadrato ex Ay funt aqualia. Grecus codex xad 52 76 w0’ o 3 ¢ v 7wl S® &
yirera Sopiv. legendum awtem . 3 jop 7o o' @ y ¢ leoy &y 76 S0 £ 3 ylvera fobly 2 5 £
Obige v o & 3. 8% indsn 775 a s 0 3 Fraw Soblica i
3 Et eft Ac pérpendicularis ] Corvigendus Gracus codex , qui fic babet .
o Anlege n‘an:'}‘“. ]
D - Data erit & yiaqueque ipfarum v 6,6 ¢ ] Demtonfiratur hoc Jequentt Lemmate . quame
quamex 13. pi-npaglﬁ trone fecundi libri elcmentorum demonflrari potefl sham fidimidizm fu; fe
Jus, qug  quadrataéx s c,cD [uperaut quadraruniex v, applicetur ad reftam f!ﬂfaau;': cD

-

4 ] 3 =
# xallsTe's By

E fdtifldﬂl:l&fﬂiﬂntfpj&m CGa =~ .
Etenini ¢xteflus,quo quadratum ex ac¢ fuperatquadratum ex p A ad ream lincam

cp applicatus datum facit exceflum, quo reéta linea cc ipfam ¢ p f; uperat , quod lems
mate demonftratum cft ] ¥bi bac tevama fit non Vidi . Sed ramen wos illud idem é:m:;m'fm.
reqggredicnnr o H oo Wl it 2/ :

sifn g,

LEM.
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Sit eriangulum ABc, cnius latus Be maius fit latere A5; & 2 puncto B
ad Ac perpendiculatis ducatur 3D, Dico fi exceflis, quo quadratum ex
¢B fuperat quadratum ex BA ad rectam lineam 4 ¢ applicerur,, laritudi-
neni gccrc cxceflum, quo recta linea ¢ ipfam pa fuperat.

Fiat enim ex re&alinea aop quadratum Az¢p, & ex re- B
¢ta linea o c quadrati porc. deindeareda linca nc ab-
feiffa px ipfi oD @quali, per x ducatur kL parallela pe,
8 e ¥ producatur ad , vtreétam lineam x.& in puncto ¥
fecer , & parallelogrammum aceo compleatur. erit by

A -3 E 3¢
quadratum quale quadrato D&, ac proptered £HOMoON K H § '
crit exceflus, quo quadratum b fuperat quadratum p, 1 t
Scd parallelogrammum & ¢ eft ®quale parallelogrammo - ¥ 4 B T
GN, cumredteline® £ ¥, £N fintaquales: & parallelogri- .
mum 6 x ®quale parallelogramo ~c. ergo parallelogram- | L 1 1
muin 86 1pll N ¢ @quale exvit, & totum g4 parallelogram- o « L H

mum gnomoni x HF aquale. Quoniam igitur quadrato ex

a s ®qualia funt vtraq; quadrata ex ap, 05,8 quadrato exs ¢ 2qualia quadrata ex
ED, D lublate communi quadrato ¢x 8D, erit exceffus, quo quadratum ex ¢p fu-
peratquadratum ex pa idem, quoquadratumex cs quadratumex ba fuperat . Sed
quadratum ex ¢ p fuperat quadratumex p A gnomone ku ¥, hoc cft parallelogram-
mo e u. ergo parallclogrammum &u eft excefius, quo quadratumex cs fuperat qua-
dratum ex t4. qui quidem excefsus applicatusad rectam lineam 5y, hoc eft ad A ¢
latitudinem efficit 1M , hoe elt ur, vel xc. atqui eft xc exceflus, quo reéta linea
c¢p ipflam p A fuperat. pater igitur verum effe illud, quod proponebatur .

Et quoniam triangulum acc triangulo cx¥ aquiangulum eft ] Ef enirir angulus
ACG Yfrique communis, & angulns ¥ec reffus aqualis veflo acc. quare , & religuus
reliquo equalis.

Datigitur funt ru,uc,8H ] Ex pramiffs femmate , quemadmodum ex pc, G, ace

Angulusautem su D cft redtus] Gracus codex 5 o'l 2w i ¥m* 80 & corrige v Sn" 8§ 8,

Quoniam igitur data eft vnaquaque re@arum linearum . p,vc, ca, & perpendi-
cularis pE, erit, & vtraque ipfarum aE, re data ] Hoc concludetsr quemadmodum in
antecedente. Gracus codex toe Sobitea B ixden 77 w8, Sy ya, wod xdlsros 5§ & ¢, Sebse
ca Ecas iravipe Tis we ¢y, lege o irarbpe Tic at,ey.

Etdaraeft proportio ac ad cs. quare & proportio rc ad ce dabitur, & eft ce
data . dataigitur & c¥ ] Cum antems crv datafit, ¢r tora c v, erit @ or data. In Greco

codice mulia defiderari Uidentur ; quific babet . 5y 86 o i @ 3 ape's ¥ £ ad'yor . ego hac
addenda cenfeo.

den g dolliss dpa g o Ti§ f ¥ w‘P}_ 7€ M‘}n;, .ﬁ ;@_@E E: f: Fa 1 Eﬂﬂﬂ’ﬂﬁ dpe
st w ¥y L.

Quare & BD data crit ] Hoe modo prav ¢ a . T R
pofiturs demonfirabitur , quando veffa (inea &
DE producia cadit in vce Quod ff in an ca- |
dat , vt in fubieffa figura , erit triangulum !
AEF triangulo axc fimile, quare Ut v ad
BC, ita An ad EFe @ eff A E data. ergo & EM
e¥ Sed & data pe. & tota izitur ¥ data
erits Ptautem vC ad cA,ita EF ad ¥ A. O
duta eft EF. quare & FA. Sed & ap data.
crgo & nF dabitur, Rurfusapunéfo p ad A'n
perpendicularis ducatur G erunt G0 F, D6

date . ergo & G, atque eff angulus ad G ve- |
Gus« & 8D dgitur davacric, S D ¢

I.. THEO-

47.5Timi

F

G
H
K
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THEOREMA VIII. PROPOSITIO VIII,

A Sint zquales circuli pofitione, & magnitudine dati, quorum centra
B C,pp,& daum punctum c, perque ¢ defcribacor circulus cEF, con-
tingens circulos, quorum centra A3, Dico ipfius diametrum datam cflc,

D lunganturerc,cFH, CMPyABCEPFK)
E HK. fitigitur ¢u ipfi cE parallela, pro-
pterca quod anguli ad verticem EFC, GFH
®quales funt , & fimiles circumferentiz
EPF, GKF; & triangulum c&F triangulo

F rnc zquiangulum. Eadem quoque ratio=
ne & ux ipfi rc eft parallela, & ®quales
funt circuli, qUOrLM CCNtrd AR aqualis
igitur eft G 1pfi p . ducantur perpendi-
culares As, BL. ergo as ipfi eL eft &qua-

K lis - quare & Bm @qualis ma," & Ly ipfi
* M5; duo enim triangula eim, asm duos
angulosad verticem ®quales habent, &
reftos angulos ad punéta 1s. habent aus
tem & vnum latus vm lateri ®quale , &
perpendiculare , videlicet 51 ipfi As. Et
data eft vnaquaque ipfarii ML, LB, M, 54,

& ita re, pE, & BL,Ls. data igitur, &
vtraque ipfarum em, Ma. Sed-viraq; Ac
c# cit data. pofitione enim funt aec puns
€ta. quare triangulum apc fpecie eft dae
tum . ergo & data erit ¢m, perpendicula-
ris [cilicet a puné&o ¢ ad ipfam ar du@a.
Et quoniam data eft wr diameter circuli

- oHK, & data M4, erit &reliqua mR da-
ta. R'I:I;rﬁ:s quonid datum cft retangulum

N M R, datum erit,&ipfum G 5, hoceft 1y F ho , .
cr. Itaq; cii circulus culuscentrum a pﬂﬁtiunec, e:lfz fn\:{i;:'liﬂ:ug?;i Eftf;f i";tdag:l i
fitione, ac magnltudjnc_cp;‘dq&mqqc fint »rx, cFH, 12 vt cp ]:::ur:lum;"1 ﬁtiﬂfr‘n;f??
data erit & diameter circulicirca triangulum crp, hoc eft cpr elerinti. pli X i;

fOMﬁfEN:TJR‘.[pE;

A Sint ¢quales circuli pofitione, & magnitudi i
Sint ) gnitudine dati, quoru 1
gnitudine datos hoc loco intelligere oportet, vt arbitror, qﬁmddﬂn;:;r;t;a AF] Coecilwai
B diametri in unneris dantur « f Pris Reshpeguoram
Et ;
éiatum pqn&?m c] Pt date quoque fint refta lines, que
apunito C ad crreulorum centra A8 pertinent,
C  Perg; ¢ deferibaturcirculus ¢ £ ¥ contingens circulos quo-
rum centra a8 ] Contingar ditfoscirculos in punélis gr
D lungantur £rG, CFH, CMP, A%, CB, PFk HE ] Iune
antér ¥, cF, ¢ producant ; A .
ga 3 CF, @ producanturyUt fecent circulums, cuins centrim
A in fwu&as G H, deinde iuntla v, que [ecet reétam lineam py in
M, ducatur cmp, & rurfus innéfa v v, prodult 1
3 Proanciague
gatur HK. £ Tt 0 X5l
E Fivigitur on ipfi c& parallela proptereasquod anguli ad
verticem EFC, GF i xqualesfunt, & fimiles circumferentiz
BPFy GKF, & triangulum ncr , triangulo FrG eft &quian-
gulum  Ad bov demonfirandum infraferipto lemmate Utemyr,
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Si duo circuli fe mutuo, fiuc intus, fiuc extra contingant , recta linea,
qua per conta¢tum ducitur , fimiles eorum circumferentias abfcindi.

Sintduo circuli AscD, EFcGs.quifefe inpunéto
¢ cotingant: & per ¢ ducatur redtalinea A ¥ vtrum-
que corum fecans . Dicocircumferentiam asc cir- " °_ ~
cumferentiz erc fimilemefle . Sumantur enim cir-- F
culorumcentra HEg, vicirculi Az cp centrum fit K,
circulivero £¥ co fit centrum x , lunganturque H a,
ke, & HK,quaper contadtum c tranfibit ex r1.&

12. tertij libri elementorum. Itaque quoniamangu-

lus acH eft ®qualisangulo eck, & circa alios an~’

gulos, quiad vk latera funt proportionalia,eft c_nim : :
AH &qualis u ¢, quod a centro ad circumferentiam, ' i

& ek ipfi xc, & reliquorum veerg; eft reéto minor = A\\"/
trianguia AEC, BEKC interfe rﬁmﬂ_la erunt, & angu- IR .

lus anc,angulo & k¢ ®qualis, circunferentia igi- -

tur acc fimilis eft circumferentiz rc. & idcirco reliqua Apt reliqua ec c fimi-
lis . atq; illud eft quod oportebat demonftrare. -

Cum igitur circumferentia evr fimilis fit circumferenti® cx ¥, erit angulus EcF
zqualisangulo rrc. Sedanguliad verticem 5¥c,'cru funt &quales. reliquusigi-
turangulus cir reliquo ncr ®qualis erit. & triangulum triangulo 2quiangulum.
quare ex 28, primi fequitur rectam lineam ne ipfi ce parallelam efie.

Eadem quoque ratione & wux 1pfi rc cft parallela ] Eff enim ex ijs, que demosflrata F
[unt, ctreumferentia v v imilis civcumferentie ¥y, & circumferentia CF¥ ipfi FHe quare &
angslus pcr angulo Frk et equalis ,angulufgue cpr angulo nk ¥ ; & qui ad Veriicem
pEC ipfi HEK, O eriangulun ¥ pC triangulo ¥ ug aquiangulum .rellaigitur linea UK re.
ie v ceft parallela.

Acqualis igitur cft ¢ ipfi pa] Ruoniain enim circumferentia e x D fimilis eft cireum G
ferentie xv v, atqueerdem fimilis eft ¥ K G circumferentia; erit & circumferentia EXD cire
cumferentie ¥ x G finlis , & funt equalium circulorum . reffa igitur lmea ¥ relid ¥ G 2-
qualiserit. _

jl."‘Erg'.:: as ipfi s eft &qualis] In circulo enim aquales refe lines aqualiter acentro H
diflant . '

Quare & v eft zqualis ma, & L ipfi Ms] Namcum angulusad Verticem em1 fit K
equalts angulo ams , & retfus angulusad L aqualis reffo ad s; erit & veliquus religuo
aqualis, & triangulum triangulo fimile. Ve igitur Lo ad sa, ita sy ad ma. Sed Lo eff
‘f‘ii“‘“" SAs €rgo & B M ipfi M A aqualiserit; & eadem vatione Ly demonfirabitur #qualis
pje MSe

THEOREMA IX. PROPOSITIO IX!

Sit triangulum ABc, habens vnum-
quodque latus datum, & punctum intra
D: & quo fuperat AD ipfam Dc, co fu-
peret ¢ iplam DB; fieque exceflus datus
Dico vnamquamque iplarum AD, Dc,
‘DB datam efle.

Quoniam enim exceflus ipfarum ap, pc eft
datus, fit excefsui qualis vtraq; ipfarum AE,
BE. tres igitur re@t® linez b, nc, nF inter
fe =quales funt . delcribatur circa centrum n
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circulus ¢E¥, quarcex co, quod antea diximus,data eft n ¥, quarum ¥ eftdata. re.
liquaigitur 8o dataerit, Sed&ipfarum ap, nc; Dc, DB exeeflus erit datuss
Lemmata igitur hae fune, Llud autem eft, quod imprimis quaritur,

" THEOREMA X. PROPOSITIO X,

Sint tres circuli inzquales, qui fele contingant, & datas habeant dia-
metros, quorum centra A Bc: & circa iplos fit circulus contingens DEF,
cuius oportear diametrum jnuenire, |

Sit autem ipfius centrum w:
& centra aec iungantur , aes
AC, cB, & praterea NAD, NEF,
wcB ducantur. Itaque quoniam
diametri circulorum , quorum
centra ABc, dat® funt, fiet e~
tiam vnaqu&jue ipfarum as,Bc,
ca data , & differentiz ipfarum
AN, Nc, N¥ dat®.ex eo igitur,
quod ante defcriptum fuit , data
cft Av. fed & Ap data, quare
circuli pF diameter dabitur ,
& hoc quidem vnum terminum
habet . reliqua autem fubferie
bam . :

THEOREMA XI.'PROPOSITIO XI.

A st ﬁ!picircylus ABC, & infledtatur cBa, ducaturque ¢p ita, vt cn
fit zqualis verifque fimul A3, ¢, & perpendiculares BE, b F ducane
tur, Dico AF ipfius BE duplam efle. -

B Ponjturenim ipfi o= xzqualis o

& By aqualis a5, lunganturg;  u, o

HG, HF: & dutta xu perpendicula- :
Tl lungatur 8 x. Quoniam igitur /Eﬁ;
¢ 2 &qualis eft ytrifque a®, b ¢, qua- /| :
rum g u ipfi Ba eft 2qualis, reliqua -

He relique cp zqualis erit ; ergo -
ﬂuad_ratllm ¢x ¢ b eft zquale qua-

C drato ex cu, quadratum autem cx ‘
€D xquale eft rettangulo ace, re-
@angulum igitur A ¢ quadrato ex

E “;:" ':fil_*qt;lalc,&nhida.ngu]m FHC

quats citangulo nac. Rurfus quoniam re@angulum cxn

F a5, eritduplum rectanguli cAE, huttﬁrcﬂangﬁ?um CAG, zEﬂ:'%iqu?aE:é

E ex u,ﬁlzmc cft quadrato cx an, angulus igiutur 1 5 ®qualis eft ﬂngufu A'!Hﬂ. oh

i aut:lr.r: S angulus uwag ¢qualisangulo ric. ergo reliquus A G n reliquo nrc eft z.

A qualisae propterea o u Zqualis nr. & dudtaeft i perpendicularis; quare rx ipf

M K6 ®quali erit. Etquoniam vterque angulorum asu, axu recus eft ﬁtquadrilafg.

N ni]lm ABH eft in circulo, an ulus » 4. zqualis erit angulo sk ; angulusautem sua
¢ft dimidia pars recti, ¢rgo & dimidia re@icft 5y 4, rectus autem 3 Bx angulus, qna.

IC BEy

]'.a-"-.
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re BR, Bx xquales funt, Sedipfivs ex dupla eft A 8,'quonid a® quidem eft 2qualis 6. primi,
£6, FK vero &qualis k6. fequitur igitur reGtam lineam a ¢ ipfius s & duplam efse
quod demonftrare oportebat . _

COMMENTARIVS.

Sit femicirculus avc, & inflectatur cea, ducaturgne ¢p, ita vt c» fit @qualis A
virifque imul a8, cD] Grecus cod-x mignz ex parte mancus efl, quems ita reffrrnendum
puto. Eso Wpmvrair 70 o By, 4 rexaddo f 3 Ba, & Suixde iy &5 xed Frw lon 0" y B
evraueiTepe T & £y &, % xaliva iylesar 8o $E. it o a { Semancior 5 is B o,
Ponaturenimipfi a & ®qualis 66 ] Grecus coden 4 wade g, lege Kede yedp . B
Quadratum autem ex cp xquale eftre¢tangulo acr ] eftenim co media proportio. (o
walis inter ac, Cry namduéfa AD erlt ex offanafexti elementorum triangulum A D cC fimi-
e triangulo cvp, & UVt ac ad cp,ita DC ad cF, : .
Etobidangulus ¥1 ¢ @qualisangulo sac] Quoniam ob fimilitudinem triangulornm 1)
ADC, CFD, ¥t ACad CD, hoceflad cu,ita pC ad cF, hoceft ne ad cF. erit triangue
lum anc triangulo wcr fimile ex 6 fexti clementorum , cum circa cundem anzulum 5 qui
adeftad c latera proportionalia fine , ergo & anguli angulss aguales, quibus einfdem rattonis
lateva fubtenduntur . '
Rurlus quoniam reétangulum c A £ &quale eft quadratoex AB] namque ap media E
proportionalis eff inter cA, A B ex offang fexti elementorum .
Erit duplum re@tanguli ¢ a8, hoc eft retangulum cac &qualeduplo quadrati ex F
A ®, hoceft quadrato ex a n ) ponitar enim A 1 equalis s, quare aG ipfius A e eff dupla.
& [unt A8, bu equales, angulufque s v i o fermcivenlo reckus €rgo guadratamex AR
duplum eft quadratiex av, = 45+primi,
Angulusigitur Hcr xqualiseft angulo AHG] quoniam reffangulum c & ¢ aquale eft G
quadratoex Au, Vedemonfirandwm fuic, an media proportionalis erit inter ¢ A » AGo qua. 17 lexti,
rev? Caad aH, ita Ha ad AG. rurfis igitur triangulum auc fimile efl triangulo Acw, T G
o anguins ARG angulo A cr aqualis, Gracus codex mancus efl,&ritareflitnendus . ion & pe

Bar o' ' ris 0y £ yovia o @ i @ 0w yerla,

Eftautem &angulus 1 AG ®qualisanguloruc Jex co,quod proxime demonflratum eff, H
Ergoreliquuis Ac i reliquo rc eft ®qualis ] boe eft relrquus augulus erianguli A uc K
@qualis reliquo trianguli 1 CF, Ut etiam triangula AHG, B CF fimilia fint .
Acpropterea 6 H xqualis B¥ ] cum enim anguli AGH, urc fisr equales , ¢r reliqui L
ex duobusreflis nG ¥, uFc aquales erunt ,itemque equales reia lineg cw, 1 . 6. primi .
Etquadrilaterum avuk eftincirculo ] S1 emim circa diametram a circulus deferie M
‘batur , per wx puntfatranfibic.

Angulus 814 ®qualis critangulo sx A ] Ruippe cum in eadem circuli portione con-

fiftane -

I tertij.

N
THEOREMA XII, PROPOSITIO XII

Sit femicirculus A c, & infletatur Azp | fitque A B qualis BD: ipli
vero BD ducatur ad rectos angulos pE, & BE 1ungatur; cui ad rectos an-
gulos ducarur £F: ficque centrum 6; & vt AG ad 6, ita fit pH ad HF,

& iungatur HE. Dico angulum 3ED angu.[o D E H zqualem efle,

Ducatur a pun&to ¢ ad 55 per-
pendicularis 6K, & iungatur xn,

ergo Bk eftequalis x&, atque eft getertije

~angulus 8D E retus; tres igitur re-

@tz linex 5k, KD, k& inter fe - A

~quales funt ; & cx parallela eft e

ipfi &r . Iraque quoniam angulus “'s. primi

KEDp eft zqualisangulo ven, at- o - f )
ue eft pk 2qualis KE;eritangu- ' ¢ A S e F_!é a8.primy

Us kDB- qualis angulo xep, & i
. : idcirco*
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idcirco Lo e angulusipfi 1k aqualis.& bk parallelaeft & ns Ducatur ipfi o Epa-

rallela k1, & ¢ ad L preducatur, lungaturque sr. Quoniam igitur K L quidem

ipfi p & parallela cftt kG vero arallela gr, & £D iphi EH, erit triangulum xr g

4 Sexti, ®quiangulum triangulo zo¥, & triangulum Pk e triangulo BEF, quare VE L ad

ek,itapFadrr: & vtk ad oo, ita £F ad Fu;: ergoex aquali vt LG adGp ita

D pr ad ¢ ; & dividendo ve 1o ad :

PG, ita pu ad m¥: poncbatur au-

tem&vt oy ad HFyita AcadGn,

vtigitur D ad bG,ita pu ad HE,

hoc eft a6 ad ¢p. quare Lp 1pfi

grquintis A G cfteequalis. & obid ra ipfina.

E Sed & aB eft ®qualis sp. ergo L

F ipfi b6 @qualis erit. At g eft -

G qualisvtrig; £D, AG. ergo BL Ipfi [ A =) c " F &
«Pprimiy [ p. Quoniam enim XL parallela _

S+Pimis off px, & DK ipfi k£, &qualis, erit Bx & angulus equalis angulo L xp. & quoniam

Bx aqualis cft kD, & angulus ex L angulo pKL. crit & w1 ipfi LD aqualis . Cf"n‘

HK pofitio vero refolutioni congruens erit. Quoniam enim px &qualis eft ke, & angu-

.. % Jusxor angulo kep eft ®qualis , angulus autem k8D qualis eft angulo pxL: &

#PHms anoulus ko8 ipfi Dk L oblineas parallclasxi, ep. ergo & pxL angulus cft 2qualis

M angulo o kL. Sed & =k &qualis eft ko, bafis igitur 8L bafi 10 aqualis erit. quare

& angulus LE D angulo 8D 4, hoceftangulo pas, hoceft 26 . comunis auferatur

angulus Aep, reliquusigitur Lea ®qualiseft reliquo pec . Sed & b &qualis ipfi

AL, ergoduotriangula snG, »a L duosanguips duobus anguiis &quales habent , &

latus A B @quale lateri 8D, quare 86 ipfi 81,& pc ipfi L4 eit @qualis, proptereag;

LD ipfi ac. Itaquequoniamvt Ac ad 6D, ita poniturefle pu ad uF, atquectt ac

valis Lo, erit vt LD ad pG, ita pH ad HF: & componendo vt LG ad 6D, ita DF

N O ﬁ FH. eft autem& vt .G ad gk, ita pr ad FE. & vikc ad 6p,ita &F ad 51,

P & angulus eFx eft 2qualis angulo k 6D ob lineas parallelas £ F, k6. ergo angulus

enF angulo kpc eftaqualis:; & idcirco re@a linea kb reéte en parallela, angulus

igitur KDE, hoceft Kep angulo peH ®qualiserit,

3.
%9 prime

COMMENTARIV S,

A Tresigitur re&a linex x, Kb, K ¢ inter fe quales funt ] Sienim centro x & inter,
nailo K circulus defcribatur , eranfibit is per punéfum . ergo k0 ipfi ke eft aqualis,
B Iraque quoniamangulus k£ b efteequalis angulo pen & reliqua] Hie incipit refo
lutio . ponit enim illud, quod demonflrarcoportet .
C  Etidcirco xpz ipfi ner eftaqualis | Gracus codex . £11 pe £ ' 1 @'y & ¢ 2 va
$ 6o don Bun. lege v <z’ $e f. .
D  Etobid L4 ipfi D6 ] Nempe ablata vtrique communi Ap.
_E  Ergore ipfi 6 ®qualis erit] Quoniamenim A® efl aqualis D, erunt anguli g ap
3-pumi- R DA 1nter fe aquales ; & itidem aquales, quiex duobus vettis relinquuntur s a3 1 G er ;
& bafis Lv bafi vc eft aqualis. STERES
F At »e cit ®qualisvtrique 1p, ac] Etenim Lb oftenfu eft equalis ac , ¢ el acipfi
GB aqualis; acentro namque ad circumferentiam ducuntur .
G’ Quoniamenim x ¢ parallclaeft oz, & px ipfi & n @qualis, erit px1 angulus z-
qualisangulo L x D] wdliter ofiendit L, LD aquales effe ,nam cum x 1,1 Efint payalle.
Vot lz, ﬁt_gne DK @qualis xx; erit angulus vx 1 aqualis angulo xxp. Sed angulus x5 p eft
39 PrMe &gualis angulo xR, boceft augulo L KD. angulusigitur bx L angulo 1xp ff aqualis,
H  Angulusautem xsp @qualis angulo Bx1] Gracus codex &m's e ' x P lege

ae ke,
% \‘ﬂgti‘infflus KDB ipfi DK L ] Grecus codex o & <@ 2 § s 75 ' B = A lege v
L Ergo & Bkr angulus eft zqualis angulo pxil] Graci '8 Sl -
x A & leze 77 @y Faa. 1 5 1 Gn ﬂffﬂdexMHUﬂﬂxaru

Ergo duo triangula Bpc, 51 duos angulos duobus angulis 2quales haber
i . = t
latus A® 2quale lateri 5p. quare 8o ipfi 2L, & po ipfi Lf eft irq?ml&s] Er:‘f I:-n:;f
& reliquus angulus religuo equalis, & triangulum $piangulo fimile . quare Ut 45 ad 5
na
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i2aLe ad 86 & LA ad DG, €l autem av aqualis BD. ergo & Leipfiec, & LA ipf ’
ve el equalis.

Eftavcem & vt L6 ad 6k, itaprad re] ex quarta fexti elementorum. Nam cum N
recte ez LK, DE parallelefine, ftemque parallele x.G, BE, erunt triaugula LxG, DEY
ancer fe fimilaa. _

Etvikc adcp, ita erad ru] Elenim»t 16 ad GK ,ita ¥ ad ¥1, ¢ conuersens O
dovesGad GL,8a EF ad ¥Dw Sed Pt 1.G ad GDyita DV ad FH. ergnrquuaﬂ Ut K G ad
Gb,tra e ad FH, 5

Ergoangulus gu F angulo xp6 cft equalis] Wam cum fit vt kG ad Gpitanyad P
Fiie & andialus d ¢ [{r equilis angalo ad ¥ ; erunt & reltqui anguliveliguis angulis aqua-
les ex & fextalibrielementorum .

Circumfertur in quibufdam libris antiqua propofitio huiuﬁno::]i..

Ponantur tres {emicirculi fefe
CONTINGENTES ABC, ADE, bFC: 8L
in fpacio inter ipforum circumfe-
rentias interciedto , quod &pfnacr
vocan: , deflcribantur quotcum-
que circuli, qui tum femicirculos,
tuwn {ele mutuo contingant, vt
circa centra 6 H K oftendendum
cft perpendicularem quidem qua
ex centro 6 ad ac ducitur , dia-
metro circuli circa ¢ deferipti -
qualem c¢fft . perpendicularem
vero, que ab i ducicur, duplam effe diemetri circuli circa 1 deferipti: &cqua 4 x du-
cicur, teiplan: & quemf[r_-im:cps » multiplices effe Pmpria‘rum diametrorum iuxta nu-
meres delaceps fefe vnitate fuperantes, infinite facta circulorum deferiptione . Sed
prius lemmata nonnulla demonftrabuntur.

THEOREMA Xill. PROPOSITIO XIIL

e

Sint duocirculi ¥, Bm circacentra ac, qua fefe in & contingant , & corum ma-
ior fit B, fit praetereaaliuscirculus k L circa centrum 6, ipfos contingens in KLy
& iungantur ¢G, AG qua per k1. tranfibunt , iunétaque x L, & produéta fecabit qui-
dem circulum c e, redta vero linez,qua per centra ac producitur,occurret: proptes
rea quod trapezy akLc latus ak maiuseft latere cL, occurratautemn in-g, fecans

circulumin p. oftendendumeftvt a» ad B, itaefle ¥ ad 2c’ Eftautem manife- g
flum; iunéta cp ectenim finne triangula ¢pL,Lk 6 ®quiangula, qua angulos ad ver-
ﬂ“mlﬁqlgliiﬁ habent, fﬁ latera proportionalia ,ita vt alternianguli ccp ,cca fint
Equales, t cp parallela ipfi ax. Veigitur A ad ec, ita A cp, hoc eit .
Wa asad sce R SHEREA ’ B S

. Conuet~
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Conuerfum quoque huius perfpicuum eft. {i enim fic ve 4 8 ad B¢,
ita AE ad Ec, erit X D in eadem recta linea, in qua pE.

Parallela enimeft x ipfi cp.&vt apadec, hoc eft vt 7. ad c,ita Ax ad cp
In cadem igitur re&ta linea eft kD, 1N qua DE» Sienimreda linea,qua per k& duci-
tur non tranfeat per p, fed per H, eritvt as ad Re, ita ax ad BH, quod J1-:f'1 non
poteit . fimiliter neque extra o tranfibit, fecans ¢p produdtam, vt in punéto N nam
rurfuserit ve an ad 8c, ita Ak ad ¢cm, quad:tldemhr:nnqn teft. vi enim A g :a:d
BC, itaeft ax ad cp, vel hoc modo. Ducatur per x ipfi A8 parallela K x. erit
ACN K. parallelogrammum , & 4 k xqualis cn. Erquoniam vt Ak ad B, ita 4k,

hoc eft cv ad cp; erit dividendo vt ac ad cr, ita 8D ad pc; & permutando, vt
ac,hoceflt vt x~ ad Np, ita se ad ¢p. funtque circa; &quales angulos, quiad n¢-
latera proportionalia. Simile igitur eft triangulum epc triangulo pxx. quare an-
gulus Ep ¢ angulo NDK eft &qualis. & eft ¢~ reda linea. ergo & ko redta crit.
raquintic Dico praterea xsL rectangulum quadrato ex 88 zquale efle. Quoniam cnim vt A n
s.fexti. ad Bc, jta A8 ad e, hoc eft ad ¢ F; erit & reliqua £ 5 ad reliquam r, vt ag ad
D ¢, hoceftvt ke ad ep. Sed vt xp'ad Bp, ita kEL rectangulum ad re¢tangulum
LED. vtautem 2B ad BF, ita quadratum ex sr ad rectangulum se¥. atque eft re-
&angulum 8D &quile rectangulo BE¥. re@angulum igitur x e1 quadratoex Bt .

quale erit.

COMMENTUARIP 5.

A Eténim fiunt triangula cor, LK€ quiangula , qua angulos ad
les habent , & latera proportionalia , ita ve alterni anguliccp,cea
fit co parallelaipfi ax] Quoniam enim triangnli cpL a
KLG trianguli LGEK, € cirz alios anvnles L oL sLGK
equalia , aliorum autem Uterque eft minor vefio ; triangu
& angnlus ccp angulo cca equalis. ergo reffalinea
€us codex yiveras jap lzoyivia 7 ¥ & A, A xow, 7l
o' rdanyor ;zowu,n?rm y ives E) 7ds -Gt & Nys ¥ 0 & Joevias trandl, % Tapaihuney 3 38
X TH @k, lege yhvsrer e jgo jdvie 7 Y& AA % 0 Fiyera 7oy KT xopuen’s yoplas rgd
Tes wAtupes erdroyor fxovra. oses loas ¥ rds m oy Y90 e yarias ivama’t 2 rge
plaarer £ 3 & o o x, TR
. Erit, & vt ap ad Bc, ita ax ad cu, quod fieri non poteft.] Eftenim vt p v adi o5
1#a Ak ad Co. quare c ki ipfi cp eff equalis, pars Widelicer totdy queed fiers non posef .

C  Eteft e~ re@a linea. ergo & KDE reda erit ] Nam eum angulus Bpc fit aqualis ati
gnlo N D, oppofito werique communi CDK: ertnt angult Evc, cpi #quales cDx, KN,
Sed anguli CDx, XxDN funt ®guales duobusreifis, quodrefty lines fit coNaergoer s,
C DK duobus reflis aquales erunt : & idciveo £px redia ltneaerit .

D Sedvexradsp,ira xsr rectanguiom ad reétangulym LED I} Ex prima fexti ele.
mentorums [umpta nimirnhs LG communi altiindiie o Gracus, codex aMas piv of 1 ¢ opis

verticem xqias
fint @quales: &
Hgulus c1v efl aqualss anguls
latera proportionalia, inmo vero
lacpr, LKG equiangula crune,
€D refa Ak pavallels erito Gra.
yore Tas xI' woputn'y yorfas 7as Thtupes

£€d, d7as
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e, frar 20 o' ke A i e um' a6 f, lege apir 30 ' A8 8. O p2alo pofl
ampls 72" owa' 8 ¢ £ lege aper 7ot &' 8 s £ ' L BT T AR TN
Ve autem s ad 87, ita quadratun cx e ad retanguion nr v Ex lekmate in L
2 3o dectmi elementarum, _ -
Atque eft reftangulum LeD 2quale rectangulo 857 1 Ex 36. tcrtif elemekitorun, vi- P
delicet ex primo corollarto, quod nos i ipfam cenferipfimus « e

THEOREMA XIV. PROPOSITIO XIV'.E'.-’-;""-'

Simt duo femicirculi BGc, BED: & iplos contingat circulus EFGH: a
cuius centro A ad B bafim femicirculorum perpendicuaris ducatur An
Dico vt MB ad cam, qua ex centro circuli E¥ G, ira eflein prima figu=
ra veramque {imul ¢B,8D ad earum exceffum ¢ p; in fecunda vero , &
tertia figura, ita efle exceflam ¢35, BD ad viramque iplrum cB, 3.

Ducatur per a ipfi 6c ey
parallela nr. Quoniam / R
igitur duo cireuli sG ey e v _,/' M=~ BhE M
cit fefe contingunt in’ B s b A
punéto 6, & corum dia- /,,r"'"f e N Y
metri BC, ¥ H {unt paral- Vs e R e
lele, qua per cre, & ¥ . -~ &
qua per 6Fc ducitur re- / /,/ ! ' et
&ta linea erit« Rurfus quo I S LN
nid duocirculiaeper i 1 L A “J
fefe in punéto = contin~ ST T
gunt, & parallela {unt
corum diametri H¥, 8D; P iy i
redta linea erit tun qua P M 0
per FEEB, tum que per T i \ o
eEeD tranfit . Ducantur L B Y Ry
etiam a pucton ¥ perpen- / o B, T AR L
diculares #x , ¥Le crit I/ g e -
ob fimilitudinem quidem
triangulorum s G c,BH K,
vt Ge ad eG, ita He ad
2k; & retangulum crx
zquale reftangulo crk.
ob fimilituding vero trid-
gulorum sFL , LED, vt
pe ad BE, ita s ad s
& ps L reftangulum -
quale re@angulo ¥eE.
rectangulum autem GoH
eft zqualeipfi Fes.ergo
& cex re@&angulum re-
dangulo D & e mquale
erit . Quod fi 4 pun-- PR A TR
&o r perpendicularis du- . i , B30 6
¢a cadat in b, erit re- © K ¢ B okt oiertocro -
€tangulum ¢ B x zquale & ik : ey et e B
quadrato ex ps. In prima igitur figura eric ve cradzn, lta Le acl BK . qua-
re & vt vtraque ¢s, 8p ad earum exceflum cp, ita virdg; LR, tx ad carum excel-
{fum ke, & eft vtriufque L » , 8k dimidia £u , proptercd quod x» eft @qualis 1.4’y H
}pﬁus vero Lk dimidia eft mx. vt igitur vtraque cz, 8D ad pc, ita sy ad Mx’ In

ccunda autem & tertia figura , quoniam re¢tangulum ¢ rx communiter oftenfund.¢ft.

®qualere@angulo pBE,critvt cBad 6D, ita L8 ad 8k , & componendo v ¢b ad  14.fexyd
K ED,ita

C

~26. e,
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K »p, ita zx ad 8 . quare& vt cp ad exceflum cB,8D ita kL ad exceflum r», 5k,

L atque eft ipfius k ¢ dimidia , quz ex centro circLli srcH pro nv. & e m dimidia ex-

M ceflus LB, 8k ; quod-Lum fit &qualis a¥. ergo& vt ms ad eam, qua ex centro circu-

N lisrcH, itain prima quidem figura vtraque cB8, Bp ad exccflum ipfarum cp: infe-

O cunda autem,& in tertia figura , itaexceffus cs, ep ad vtramg; ¢k, 2D, hoc eftad -
¢ p ex conuerfa {cilicet ratione »

p  Dicoinfuper reGtangulum contentum Bx, L€ quadrato ex AM aqua-
le efle.

Ob fimilitudinem enim triangulorum Bxk, Frc. vt sk ad ku, itacft FL ad Lc,
16, Sexti. & quod continetur ex, Lc eft gquale contento Hx, Fr; hoc eft quadratoex A .
R Quodcumfit vt 8c ad ¢, ita 51 ad LK, redangulum contentum 5¢ & K L, hoc
eft diametro circuli ®quale eritcontento 8L & pc. & cumfitvt ep ad pc, ita vk
S ad ki1, reGtangulum , quod continetur 80 & KL, hoc eft diametro circuli, redtangue-
lo contento Bk & pc ®qualeerit.

COMMENTARIVS.

A Quoniam igitur duo circuli B ¢, B¥ 6 1 fefe contingunt inﬂm&u G, & eorum dia-
metri sCFH funt parallele ; qua per 6 8, & qua per 6F ¢ duciturreéta linea erir }
Hoc nos fequenti leromate oflendemus ,

LEMMA.

Sint duo circuli ABc, DBE circacentra F 6, quz fele in puncto » con-
tingant:& per FG ducantur diametri interfe parallelz A¥c, pGE ,iungan-
turque AB, CB. Dico re¢tam lineam az per punctum D, & retam cB
per pun&tum E tranfire. hoc eft ApB, CEB rectas lineas efle.

Iunéla enim AB [ecet ip-
fam pe in L, ¢ ducatur
G, que per contallum B
eranfibit ex 11.¢ 12, terty
elementorum . Itaque quos
niam A C, D E pardllelsfune,
fient triagula ARF, LBG fNe

9. primi.2er [e fimilia. angulus enim

BLG!eff equalis angulos s A v
o angnlus LBG Vel Utrig;
communis , vel ad verticem,
ergo & reliquus relinuo a-

alis. Vtigitur BE ad Fa,
ftascad GL, [edUt BF ad :

A, itacfl8G ad G nampy eBaqualis ¥4, & 3G ipfi oD, cumfint & centro ad circum:
ferentiame quare ex 9. quint: fequitur 1. ipfi G equalemeffe . LD Vnum, atque rdem,
puniium, vella igitur lineaefi A0 8. Eodem modo demonflrabimus ¢ £v reftam lineam effe 3
atque illud efl, quod demonfirare oportebat .

B Entob fimilitudinem quidem triangulorum sc ¢, pux &c. J Efenim angulusad v ,
vel wivique communis , vel ad verticem sangulus antem BG € in femictrenlo veflus aqualis.
redfoad x . ergo @ religuns reliquo aqualis , & triangulum triangulo fimile evit. triangula
quogue BFL, BED fimilia funt , cum angubus ad 5 fit Utrifque commanis, vel ad Verticem
& BED reffus aqualisvetfo gui ad 1, '

VtcsadBG, ita e ad Bk.] Grecuscodexs o ¥fy opis Fu, 3ras ¥B0 opls 3
B lege ovis ¥ Bx. ' M '

Rectan.
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Rectangulum autem 6 s u eft inequaleipfi Fee] Ex 36.tertif libri elementoramin D
prima , & tertia figuva, i fecunda Vero ob fimilitudinem friangalornin BEH, BGF erit Ut
Gs ad BF, if2a Eb ad 2 H T ' )

Quod fia punéto r perpendicularis du&acadatin o, erit redangulum crx'zqia- E
lequadrato ex ps] Erit entm punétum v idem quod b, & reffalinea v v eadesiz, g BL ..

Inprima igitur figuraerit vt ce ad 5o, ita 1s ad 8K ] Quoniam refiangulum cv’k F
eft aqualerctlangulo DBLy vt cb ad wp,itacl L ad B K, ex 14, fexti elementorum: qua-
ve per conuerfioncm rationis Ut 8¢ ad cp, ita 5L ad L& . Sed Ut Utrague C B, BD ad CBy
itaviraque L8, Bk ad 104 ex aqualiigitur ve CE;80 ad DC, boc eft ad carum exceffum ,
ita Lo,8x ad earum exceffum k1. V¢ autem Ly, Bk ad exceffum k'L, ita dimidia ipfarum’
ne,8 K ad dimidium exceffus x1; hoc efl itz v ad mx , Ut oftendetiir : ergo Ur CE,rDad:
D¢, 162 ey ad M. At vero v dimidiam effe ipfavam 1,0 K perfpicye conflat . namque
LB excedit 8.k magmtadine kL, & eins dunidia efl Ky, qua ipfi v.x addifa totius dimi.
diam reddit . ELIRTY SR

Quare vt vtraque c8,8 0 ad earum exceflum c o, ita & vtraque Lessk-adearum G
exceffum kL] Grecus codex mancus el quem ica reflici.ndum puto. dse xg ais curarpi-
Tépos 0 y By B8 wple miy Smepayiiv ad i vy y 8, Sres & aurepsdriges § A8 5 B wpde-Tiy
:.r'n-i.uxu"r AUTQF TIF K A, fer T v o i

Proptereaquod km eft &qualis Ha,ipfius vero Lx dimidiaeft MX }eff enjm x m ipi H
HaA, queefl ex centro circuli EFGH @qualts, & ML equalis A ¥, ergo ipfius w o dimidia
elt x ~, quentadmodum &ripfins ur dimidia eff © A « Gracus codex $id 78 Jany ) T g TR
pe . [ed legendum puto. =1 p A, vel potius #i 6 a, ; .

Quare & vt cp ad exceffum c5, 8p, ita k1 ad exceffum L g,
Wt ce ad 6D, ita LE ad B KX 4-€rit per conuerffonem rationts , UVt c8 ad exceffum ce, =D,
dta 1.t adexceflum 1 8,BK. Ut astem Utraque cv,8D ad CB,ita Utraque L3,BK adLE.
crgoex equalive ca,ev, hocel ¥t cp adexceffum cB, ep, ite LB, BEK, Doc eft 1x ad
exceffum L ek, fedvt Lx ad exceffum Ln,b K, itadimidia Lx, boc eft Ly ad dinidium
exceffus Lo,e &k, boceflad su. wtigitur Ly.ad M, ita D adexceffum cr,BD. & con=
uertendo vt Bm ad ML, bocefl ad eam , qua ex centro cireuli EF Gy, ita exceffus cB,8D
ad cp.

Atque eftipfius k1. dimidia, quz ex centro circuli EFG H pro tM] Nam k1 eff & L
qualis ipfi wr diametro civeuli £5Gu, quare eans dimidia oft ¥, que ex centro einfdene
cireuliy hoceft L.

Et sy dimidia exceflus L8 ,8x, quod ©u fit @qualis Ar T Abfeivdatur @ refalines M
LM ipfa MmN equalis M. & com L v fit equalis Mk, & xm ipfi mB, erit, & reliqua
LN @qualis x. ergo 8N eft exceffus , quo Lv ipfam LK excedit , & eius dimidia eflpm.
Gracus codex o 31 70" iew T milv A e 4 ax, lege i w £,

Ergo & vt ms ad cam,qua ex centro circuli xr G, ita in prima quidem figu- N
ravtraque cs,ep ad exceflumipfarum cp ] Hoc fuperius conclufumefts Grecus codex
erar ::' KEY THE TpeTRE KaTLYpas, Sed legendum Uidetur 7os &5 pdy 7is apaTis vaTo-
FpLPHE .

In fecunda autem,& tertia figura , ita exceflus cz, 2 ad vtramque ¢85, 8p hoc eft O
ad cp, ex conuer(a fcilicet ratione ] #¢ nos proxime oflendimus .

Dico infuper reftangulum contentwm Bx, ©u &c.| Grecus codex 7a & én g7 P

' 7is BeAy. Sed forte legendum erit abyw iti 4 i ' 7iis BxAy quemadmodum in
antecedente .

Ob fimilitudinem enim triangulorum s k

i . sFL c ] Oftenfum efl fuperius triangulascc,
BHK fimilizefle. Sed triangulum e el fmile triangule BGC 5 guod angulus ad c vel com. Q

munis fit, vel ad verticem : angulus autemad 1 reflus @qualis reflo BGCa quare & triangulo
i fimile erit. & angulus vcL angulo vux aqualss, -

Quod cii fitvt 8c ad ¢, ita s L ad L] Quonid enim refangulii cox 2qualeefires R
&Eangulo p & L., quod [lsperius demonfiratii fuit, Ut cv ad Bv,ita efl LBad px quare in prima
figuraoh mm_:crgauem rationis , Ut 8C ad €D, ita erit v L ad LK. InfecundaVero, & ter:
tia fignra, crit conuertendo Ut p g ad 8 ¢ s 10 x ¢ ad BL : componendoque ¥t Dc ad c s ita
KL 2d LB: & rurfis connertendo Uf sc ad cp, ita BL ad LK.

Etcumfitvt sp ad pc,ita sk ,ad L] RQuoniam enim Ut scad co,itaef L ad §
LE eritin prima figura dinidendowt Bp ad Dc, fta Bk ad KL. AL in [kcunda , & tertia
figura, quoniaes vt B ad B, ita LB ad B5, ¢ompouendo, canueriendogue vt D ad pc,
ftaerit 3% ad KL, ' 7 2 ST

LK K 2 THEOQ-

1=

Bk .1 Quoniam enimy
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THEOREMA XV.

Ij{dem pofitis de-

feribarur circulus HR
T,qui & femicircu=
los iam dictos,& cir-
culum EGH confine
gatinpunctisHR T,
atq;acétrisap adBc

bafim perpendicula-

res ducantur A M,P N.

DicovtaAMvndcum |

diametro circuli EGH
ad diametrum pfius,
ita effe P~ ad circuli

HRT diametrum. 8

PROPOSITIO XV.
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Ducatur ipfi p ad re-
&os angulos B F , qua {emi-
circulum sGc continget,
&iuncta ap producaturin
r. Quoniam igitur per ca,
quaz ante oftenfa funt, vt
viraque ci,s3b ad excel =/ : v :
{um ipfarum ¢p,ita pm ad / . -
eam, quz excentrocirculi  / M
EGH inprima figura,in fe. |
cida vero,& tertia vt excel
fus ipfari ad veramg;hoc eft
vtexceflusce,spad epyita |
zM ad cam quz ex centro [
circuliscu, &s~ adeam, i
qua ex centrocirculi HRTe _ /
quare & permutando vt M B
ad rw,1ta an €x centrocli- \
culi scu ad e ex centro
circuli nrT. Sed vt mead .
EN, ita AFad Fr. iundta
enim Fm erit viemMad sx,
ita mrad Fx.& vt aF ad
FP, ita AH qua ex centro 5
circuli Ec i ad HP, qug €X
centrocirculi HRT. circu-
los aytem mGH, HRT cir-
culus quidem er & contin-
%_u in punétisr £ . ergo per
heorema antecedens re-
éa linca, qu® pundta R&
coniungit, fi pro ucqtur,ad
puncum r pertinebit,erit-
que retangulum e F R gqua-
le quadratoex H F.Sed qua-
dratocx 8 @2quale eft re- 1
@angulum er R ; quadratum igitur ex ¥ quadrato €x Fr eft zquale: & redta linea
BF ipli FH xqualis, reta autem ma producta fecat circumferentiam circuli BGH In
FI.II.'I&D 5. & puJecat cir:;umﬁ:l’tntlalp circuli HRT IN Puﬂﬂ:ﬂ 0. Eﬂqut AH EqUa-
lis s, & ro axqualis pr. crgo recta linea, qua iungit punda os per i tranfibit elt
enimangulus xas angulo 1eo alternozqualis. & triangulum ans trlangult:: FHO
equiangulum. atque eftar ¥ re@alinca, redtaigitur linea eft, & qua per sui ¢; tran-
fibit autem & pers; redta enim linca eft » opy proptereaquod vt e ¥ ad Fu 1ta eftoe
ad pu, com zquales anguli fint B H,0PH IN parallelis eF, op. qungl etiamin I3.
theoremate demonftratum eft . Iungatur praeterea ge , & producatur,ita vt recte i
nexE ma produdta occurcat in k. Quoniam igirur_vt me ad BN, hoceft ve k8 ad sr,
ita arad Fp, & anad ne, crit& vt ke ad sp. 1ta as ad po,8& sk a-:_l O N quo-
niam tota A x toti diametro circull ecw eft jqu:lif»: & vt mxad ks, tanNradro
erit & vt mx ad K a, hoceft vt M4 vnacum diametrocirculi 86 H ad diametrum ip-
fius,ita np ad cicculi unrt diametrum. quod demonftrare oportebat .
CoMMENT LRIV L

Quoniam igitur per ea, qug ante p!}r:r_lf' a ﬁmt_ 1 In _aure:edrnu .

Ita »y ad eam ,qua ex centro circuli BGH ia prima figura, in fecunda vero, &
tertia ] Vide ne Grecus codex mancus (it in quo legerem o Stos o B imi TR A RAva
yoadie . brl &8 zie eurlpes os o Swepoyn Lurar, Stce Ego enim ita legerem swos "..'E..F apes
Tiv ix 75 wirrps ¥ ewd xvxay imi 70 wpaThs xaveypatns. il Tie Seuripas g Tpi Tis, & e
tertiam autem figuram nos addidinaus , qua 1n Graeco codice non erat » ; My

Sedyt ws ad £, ita A F ad FP. iunétaenim £ erit vt me ad 8N, ita mFadrx]
Iungatar F 1 1t2 Ut relbam lineam N p in punifo X fecet .erit ob fimiltrudinem sriangylc-
YUM MEF, MNX, Uf st ad BN+ ifa MF ad FX. Prantem M ¥ ad FX, Ha AF ad 57,00

. Iriangas,

7

4

k
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triangulornm a v, ¥ X fmilitndiners . ergo ¢ vis ad vN, ita Ar ad FP. Sed Ut mn
ad vN, itaerit Aw ex centrocirenli EGH ad HP ex centrociveslt HRT. FRigitur A ¥ ad
ad vv,ita aH excentrocircnli EGH ad HP €x centro circudi HRTe
Sed quadratocx Fs @quale eft reCtangulum BeRr ] Ex 36. tertif bibri elementorum; re.
Fa enim linea ¥ & contingit ciremlum RRED ;& FE {it puntlis R & enndem [ecat .
Ettriangulum A ms triangulo rro ®quiangulum. ] Ex 6. fexti elementoram . fune
enim circa aquales angulos 1 as, nro lateraproporionalia. ) _ .
Atqueeft ArF recta linea,re@a igitur linea eft, & quz per sro ducitur 1 Quomodo

boc fequatur diximus in 13. buius .

G  Tranfibitautem, & per v] Hoc eftreffa linea os, qua tranfit per 11, vt demonflra-
tum cft, tranfibit etiam per . Gracus codex ife 8¢ 3 Sia' 75 B ¢ lege §id 73 .
H Re(a enim Jinea cft ros, propterea qudd vt er ad Fu, itaelt or a_L{ rn &c. ]
Etenimoftenfa efl 6r aqualis ¥ 1. atqueefl o aqualis pu , quod a centroad circumfescn-
tiam. & cum circa equales angulos latera proportionalia fint, érunt triangula nvH, OV in.
ter [e fimilia , & vt ur ad ¥B 5 fta e ad vo guare fi v won tranfiret per o, fed per aliud
punEium , fequerctur totum parti aqualeeffé . quod fiert nan poteft
K Hoceit vt k5 ad sp] 0bfimilitudinem Videlicet triangulorum KEM, PEN,

Ita a¥ ad £r] LQuod fiuperins demonfiratum fuit .

Eric&ve ke ad er, ita asad ro] Erit exim vt ke ad Be, ita ast ad 1o, bor eft
ita as ad PO, nam Ha, As equales funt, itemque aquales HP,PO .

N Etsk ad ro] Obfimilitudinem triangulorum wvs, vno, erit vt K8 ad pr, hocefl »¢

9. quintis A5 gad PO, ita ks ad PO ergo as, sk nter fe equales [unt. In Graco codice legitur K
den,en. Sed legendum arbitror xed iox wpic 7 o,

Et vt Mk ad ks, ita we ad po | Rurfus ob finnlitudinem triangulorum s vr, OB N, iten-
quetriangulorum xBs, PRO erit wt ss advo, itamsad No, & fta sk ad OP. quare
W Ms ad NoO,ita sk ad or: permutandoque ¢ M5 ad SK,ita No ad 01 . & componendo

L
M

0

Pt MK ad K5,ita NP ad PO.

P Erit&vt mx ad k4, hocelt vt ma vna cum diametrocirculi 86 u &c. ] Pidelice
ad confequentium dupla , vt MK ad duplam 55, boceftad K a, ita np ad deplam vo; boc

K

eftad civeuli uRT diametrum .

Quod {i pro circumferentia fe-
micirculi BGc it recta linea 3¢
ad ipfam BD perpendicularis , ni
hilominus circa defcriptos circu-
los eadem contingent .

Defcribatur enim circulus aeu cir-
cacentrum A qui & circumferentiam
2ED, & redtam lincam B G contingat.
in punétis ec.deindeeirca r alius cir-
culus H R T defcribatur,contingens cir-
culum gcHu, circumferentiam vep, &
rectam lineam in punéis# & T,& a cen-
tris ap ad »p bafim duétis perpendi-
cularibus A m, P~ fiant alia omnia,que
di&a funt, vt in quarta figura apparet.
Quoniam igitur perpendiculari 86 cé-
tingitcirculos EGH, HRT, & ipfis An,
pw eft parallela, erit e m zqualis ei,
qu& cx centro circuli BGH, & BN 2-

qualis ei ,qua ex centro circuli HRT

quarevt MB ad BN, itaclt A Hexcen-
tro circuli 86¢H ad rH ex centro cir-
culi R T . & fimiliter atq; in fuperiori-
bus tandém oftendemus, vt M4 vna

cum diametro circuli Beu ad ipfam 3

diametrum , ita cffe we ad diametrum
Circyli HRT.

A

N
5

THEO:
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THEOREMA XVI PROPOSITIO XVIL

His przmonftraris,exponatur femicircu'us BG ¢, & in bafi ipfius quod-
uis punctum fumatur p. & in 8D, bc {emicirculi delcribantur BED ,
byC . defcribancur etiam in loco inter tres circunferentias interieéto
qui erner appellatur, circuli quorcumque fefe mutuo, & femicirculos
contingentes circa centra AP0, a quibus ad B¢ perpendiculares ducan-
tur AM, PN, 08. Dico retam quidem lincam Am diametro circuli cir-
ca A deferipti zqualem effe; ipfam vero PN duplam diametri circuli cir-
cap; & 0s diametri circa o triplam, & qua deinceps propriarum dia- -
metrorum multiplices effe juxta numeros fequentes, qui fefe vnitate {u-
Pﬂral]t .

Ducatur diameter s ¥ A
ipfi B o parallela,& per-
pendicujares ducantur
HK, FL Crit €x 15 qua
deméftrata funt,reétane
gulum cex @quale re-
&angulo LeD, & re&d-
gulum scL retangulo
xcp. & obidvt ex ad
K Lyita K L ad L¢, quod
vtraque proportio €adé
fit,qug p ad DG, Quo
niam enim reédgulum
c ex zquale eft redtan-
gulo LED, vt csad B D,
ita erit pr ad sx. &
permutando vt C® ad
gn ita Lp ad Bk, diul.
dendoque vt ¢p adpr,
ita Lk ad k8. & con-
uertendo vt 5D ad DG,
ita sk ad kL. rurfus
quoniam redangulum
rctL redtigulo kcp eft |
zquale,erit vt sc ad Pl
cKytapc adcr. & pers
mutando vt sc ad cp, ita ke ad cr. dividendoque vt ep ad pc, ita kradrLc.
erat aurem & vt 3p ad pc, ita BK ad kr. ergo & vt Bx ad KL, ita KL ad Lc. & r7.fexti,
propterea re@tangulum, quod 5k, CL continetur,quadrato ex x L eft @quale fedan- D
!:f:gtoﬂf.:urumeﬂrc&anguk'umcnntzntum 8K ,cL ®quale eflc quadrato ex am. reda
igitur linea an eftzqualis k¢, hoc eftipfi r 1 diametro circulicirca a defcripti- Et
quoniam vt Am vnacum Fi ad £ H, ita eft px ad diametrum circuli circa p defcr'-
pti , quod etiam demonftratum fuit ; atque eft Ay vna cum ¢ dupla ipfius B8 erit inantece
& PN dfan'mtri circuli circa ¢ dupla. ergo PN vna cum diametro circuligirca p tri- ctntc.
pla eft ipfius diametri, & eandem proportionem habet o s ad diametrum circuli
circa 0. re@ta igitur linea os diametri circuli circa o eft tripla, & fimiliter per-

ndicularis circuli fequentis diametrij quadrupla erit. & perpendiculares, qua de-
inceps funt, propriarum diametrorum multiplices inueniuntur. iuxra numeros Viii=
tate (e inurcem {uperantes , & hoc infinite contingit . )

Ty fexti

K B Wi i

Si autem



8o PAPPI MATH. COL

¥ Siautem procircumferentijss 6 ¢ e
p v ¢ fintredtz linez perpendicula-
resad 2D, vtapparet in tertia figu-
ra , circa defcriptoscirculos cadem \
contingent . namquga punéto A ad ; \
»p perpendicularis ducitur, per fefe 1"}
diametro circuli circa a defcripei fit
zzqualis . Quod i circumferentiz
EG@, BED maneant pro circumfe-
rentia vero by ¢, vt in quarta figu- /
ra, reta linea ponatur F perpen-
G dicularis ad & ¢, qua in numcris qua- /
dratam rationem habeat, erit per- '
pendicularis duéta a punéto a cgm- L/TF g2 _,r-f/
B
k--

- I

menfurabilis diametro circuli circa
A deferipti; fin minus ; incommen-
H furabilis. Generaliter enim quam ! .
proportionem habet 8¢ ad ¢p 16- )4 4
gitudine , eandem poteftate habet f
p ¥ dd diametrum circuli circa A
uod deinceps oftendetur. vefiec B
Et longitudine quadrupla ipfius ¢ b,
erit pr, videlicet qua a punéto A
perpendicularis ducitur, longitudi-
ne dupla diametri circuli circa az
& perpendicularis , qua a punéto
p tripla, & que ab o quadrupla,
& ita deinceps iuxta numeros con=
fequentes.

B 3 N KM 0 o
t‘ﬂMME'h{TJRIVS.

‘A Ducatur diameter o ¥ ipfie c parallela ] Diawicter Videlicet civenli civea A defiripti.
B  Eritexijs,quademonttiata {unt, reGangulum c3x @quale rectangulo Lep, &
rectangulum scrL mquale re@angulo K cp] In guartadecima huius.
C Etobidve sk ad X1, ita K1 ad L.¢, quod vtraque proportio cadém fit, qua v p
ad nc+] Hocipfeinferins manife’c oftendit .
D  Sedantcaofienfum eft reétangulum contentum rx, 1 @quale cffe quadrato ex
aM 1 im 14 buins .
E  Ergo ¥x vnacum diametrocirculi circa » tripla cft ipfius diametri, & candem Pro-
rtionem habet os ad diametrum ¢circuli circa o ] rurfies quoniam eff Ut np vnzcom
dizmetro civeuli civca p ad ipfam diametris, ita o5 ad diametram cirenli cirea o ;0 NP Tua
cum diametro circnli circa v tripla eft cinfdem diametri erit ,& o5 diametri cirea ¢ rrip!.;;
F  Siautemprocircumferentijs ¢ ¢, pyc fintredi linea perpendiculares ad sp 5 ve
apparetin tertia figura circa defcriptos circulos cadem contin gent] fint reéfa linex vi,
DT ad 8D perpendiculares: & deferibatur eivenlus BEF civeaceniram 4, ita Ut fenucir
enli ED circumferentiam , & lineas s, DF contingat; fitque eins diameter up igfi 81
34.primi parallela, ertt ur aqualis BD : & a punilo s duila perpendicalaris am equalis erit ipfi
HF; etenim ex duabus civenlorum equalium femidiametris A g, gu conflabir, deinde i loco
intermedio defcribantoy cirenli quotcumque, qui tum fefe , tum crrcumferentias circaloran ,
tumrean lineam p H conLingant , Ut cirea centra ¥ G« & ad bafim s p perpendiculares du-
€antur PN, 05 Dico in lyis quoque. idem , quod in fuperiovibus contingere. Quoniarm enim cx
1j$, que nos mn antecedentem demon firanimus, Ut m a Una cum diametro crveuli civea o ad ip-
Jam diametrum , itaefl v N ad diametrum cireuls circa ¥ atque eft s a Una cum diametro
elrculi circa A duplaipfius diomers: erie & px dupla diametri civeuli civca p o vurfus quor
niam vt
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nians Ut PN precim diametracirenli circa p ad eandem diametrum ,ita os ad diametrum
circulicirca 0, erit 0s diamztri circalicives o tripla 1 & itain alys .

Quz in numeris quadracam rationem habent ] boc efl gue ad diametrum circulicirca G
A defieipti proportionen habzar eandem , quam numerns quadratus ad quadratum numersm .
Gracus codex o & £ o'pin apd'e mily @y qerpayavis's T dpulpaie Ao'yor Exurae wel legendum
0 & £ ophn 8o M'yorixsra . Vel alijua defiderantur , in ijs Vero, qua fequuntur pra & £
whigue [cribendum $¢ . o

Generaliter enim quam proportionem s ¢ ad ¢p longitudine , eandem poteftate H
habet pr ad diametrum circult circa o] Grecus codex xavo'ss jop &v Exen Ad'yor ' 8 3
apd's Ty y &3 F F Exe # adyor Surdup i ¢ apd’s # Sidusopor T aes 10’ andias: Ego addens
dum cenfeo ke 5wt tea legitur. xalc'as jap or Exee Ad'yor pines § B 3 ape's # 38 &re.

Ve fi sc fitlongitudine quadruplaipfius co, erit pr &c.] Si emim &ic ad cp lone K
gitudme fie vt 4ad N,erit ¢r DE ad Fu P¢ 4o ad (. longitadine Vero vt 2. ad 1.

THEOREMA XVII. PROPOSITIO XVII.

Quod autem pofitum ek, fequenti lemmate oftendetur. Sint femicir-
culi BGc, BAD, & perpendiculatis DF, & circulus contingens HGFa.
Dico vt B¢ ad cD longitudine, ita eile poretate DF ad diametrum cir-
culi HGF A.

Ducatur diameter Hr. ergo
reéte linex (unt Faz,HAD. & E
duéta perpenditulari ux, erit '
ex iamdemoniftratis reftangu-
Jum ce x quadrato ex BD &-
quale. Vtigitur ec ad cp;ita

\
tpad vk; hoceftad sr. Sed
vtep ad gF,ita pa ad au: &
vtoa ad au, ita quadratum
ex pF ad quadratum ¢x FH.
triangulum enim reétangulum

eft urp: & ad {ubtenfam pars g K D <

pendicularisducitur ¥ ¢rgo & vt nc ad cp, ita quadratum ex Fp ad quadratum
diametricirculi ngra, el il

M U whe

-

COMMENTARIV S.

Ducatur diameter ur ] Diameter fcilicet circuli contingentis, que ipfi 8 c fit parallela, A

Ergo re¢ta line® funt ¢ as, nAD ] Hocell 5o el Una, & eadem reétalinea, & fimi- B
liter EAD, quodapparet ex lemmate in 14, buins a nobis couferipto.

Erit ex iam demonftratis rectangulum cex quadrato ex ec ®quale ] In guartade- C
cimabuius., '

Ve igitur sc ad cp,ita ep ad ok ] Quoniam redangulum cex aquale ¢ff gnadrato D
€x eD, erit ¥t ¢ ad 8D, ad BK ita DB, quare per conuerfionem rationis, ¢ BC ad CD,
#tz 6D ad DX, . v 3

Sedvt ep ad HF,ita pA ad Ar] Ex4.fexti clementorum , propterea quod triangula E
BAD, HAF [imilia funt . P "

Etvt pa ad An,itaquadratum ex ne ad quadrafumex ¥H ] Cum enins in triangu. R
Lo orthogonio 1 ¥ p ab angulo reffo ad wp fubtenfam perpendicularis duffa fit v a, fune
eriangula fimiliatoti & interfefe, ergove Do ad A¥, itaFa ad ate Sed Pt DA ad AF, 3 fexd.
§taDF ad FH. weigitur D'A ad AH, hoceft vt prima ad terttam ita quadratem prime ad
quadratuns [ecunde, guadratum videlicet ex b a ad qunadratumex A ¥; hoc eft quadratum ex
DF . adquadratumex P& qudre UE DA od AN, 14 quadratum ¢x D ¥ ad id, guodax FH
delpribicur quadrassinas, - ot

L THEO-
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THEOREMA XVIIL PROPOSITIO XVIII.

Ex iam dictis lemmatibus & illad demonftrarur . Sint femicirculi
ABC, ADE, & defcribantur circuli corum circumferentias contingentes ,
vtcirca centra ¥GH, & alij deinceps,qui ipfis cohxreant , quemadmodum
in fuperioribus . manifeftum eft: perpendiculatem, quazab ¥ ad 4 ¢ duci-
rur, ¢i, que ex centro circuli circa ¥ defcripti &qualem cfle. Dico per-
pendicularem a puncto 6 ductam eius, qua €x centro circuli circa G ef-
fe uiplam; perpendicularem vero ab H quintuplam, & quz lequuntur
perpendiculares carum, quac ex centris multiplices efle iuxta numcios de=
inceps impares:

Quoniam enim ante demon-
firatum eft , vt perpendicularis,
ua a punéto F ducitur vnicum
jiamﬂtr(} ad ipfam diametrum,
ita effe perpendicularema pun-
&o ¢ ad propriam diametrum.&
cft perpendicularis a punéto F
vna cum diametro ipfius diame-
tri fefquialtera, erit elus, qUE eX
centrotripla. Rurfusquoniam, A
vt perpendicularis a pundto ¢ _ ‘ _ '
vna cum diainetro ad diametrum ', ita eft pcrgend:cularls _:ab # ad diametrum ipfius,.
erpendicularis autema punéto ¢ vna cumdiametro ad diametrum proportionem ha-
Ect eam, quam 5. ad 2. ergo & perpendicularis a punéto 1 ad diametro candem ha-
bebit proportionem: ac propterea eius , qua cx centro quintupla erit. Similiter , &

aliz perpendiculares earum, qua ex centris multiplices luxta numercs deinceps impas«
res demonftrabuntur.

E ¢

Theorema de helice,, feu linea fpirali in plano defcribenda , propofbic
quidem Conon Hamitis geomectra: Archimedésvero admirabili quidam
aggreflione demontftrauit. Iraq; dicta linea ciufmodi ortum haber.

Sit circulus , cuiuscentrum &, & ca qua ex centro BA:
moueatYrque Ba, ita vt punuin 58 maneat ,& ipfum a &-
qualiter feratur in circult circunferentia. Simul vero ali-
quod pun&tum ab ipfo & incipiens inrefta linea » a feratur
@qualiter viquead a. & in wqualitempore B permeet re-
étam lineam 8, & A ipfam circuli circumferentiam . Pun-
&um igijur inipfa 8 a motum fecundum circulationem de-
feribet lingam ,qualiseft seF a. & eius quidem principium
erit’ pun&um &; principium circulationis &4 ; ipfa vero li-
nea, helix, feu linea fpiralis appellatur , cuius principale
accidens eiufinodieft.

THEOREMA XIX. PROPOSITIO XIXi

Si ad Jineam fpiralem quarpiam reita linea ducarur, ve B¥, & produs
&arar, erit ve tota circuli circumferentia ad circumferentiam ap ¢, ita res
&talinez A% ad re&tam s ¥, Ay ) ! i
Hoc
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Hoc autemintelligi facile poteft ex ortu ipfo,in quo
enim tempore punétum a totam circuli circumferen-
tiam permeat ; in hoc, & » permeat rectam lineam g A:
in quoautem A permeat circumiferentiam a pc,in hoc
& p retam lincam zr: & funt motus ipfi fibi ipfis
@quales . ergo & inter fe proportionales erunt .

THEOREMA XX.-PROPOSITIO-XX.

Sed & illud manifeftum cft, rectas lineas, qurq-ﬁniquci puu&qxﬁ
ad ipfam fpiralem ductz angulos quales continent, 2qualiter fele inuj=
cem excedere. o ' ol

COMMENTARIV S,

sitcirealns AnC, & belix srEA., ducanturque reffe lia
Mek BA; BEC, DED, ita Ut angulus Duc [it equalis angulo
CB A . centra autem B, O intersallo v v.deferibatur circuli
circumferentia ¥G, quarcttamlineam AT in G [ecet, & eos
dem centro, interualloque 8 rurfus deferibatur civewli cire
camferentia 51, fecans veclam linzam sc in v erit HF €Xa
ceffus , quo ¥ 8 ipfam v E excedit, & ca hoc et Fc oex-
cefius, quo Ap, excedit BF & Dico.nv dpfi ¥C aqualem
effe. LQuaniam enim eft Ut tota cifcumferentia ad cir-
cumferentiom Avc , ita reffa linea as ad velfam vF;
erit per conuerffoncm rationis ; Ut tota circumferentia ad cir- i .
cumferentiam CAa, 1#a rectalizea an ad c¥ reffam. Rurfus quaoniam vt tota urcn_mferemﬁ
ad circumferentiant AD ,ita refta an ad reffam p & ; ervit per conuerfionetn rationis, & tops
circumferentia ad circumferentiam Dca, itareffa as ad reffam cu, ¢ connertendo, up
circamferentia DC A ad totam civcumferentians, itarefia cH ad reffam A . quare €X &qua-
li, vt circumferentia D c A ad cifcimferentiam A G, itavelfa wc ad ipflam c¥ . & diuiden-
do, Ut circamferentia p ¢, ad circumferentiam A , ita reffz ur ad rc reffam. Sed cir-
cumferentia D¢ eft dqualis civcumferentia c o, quod & angulus DBC angulo CBA. ergore-
&alinea n¥ reféa ¥ C equalis eric, guod oportebat demonfirare :

THEOREMA XXI. PROPOSITIO XXI

Quibus pofitis oftendetur figuram contentam linea fpirali, & recta,
que eft in principio circulationis, tertiam partem efle circuli ipfam cons-
endentis . ORI Q2
Sitenim, & circulus, & pradifta linea: & exponatur
parallelogrammiam reftangulum x¥ ¢ p: fumaturg; a ¢
circumferentia , pars quadam circumferentiz circuli
& fumatur recalinea x v ipfius x p cadem pars, inn-
gantur praterea ¢ s, v A & rede linexe quidem Kk~ pa-
falleladucatur 21, ipfi vero'k = parallela mz, & cir-*
ca & centrum defcriBatur ‘circumferentia ¥o. Quo-
niam igitureft vtre@alinea s a ad 4g, hoceft st ad
¢F, ita tota eirculi circumferentia ad gircumferentiam -
¢ ».hocenim I'Piralis line principale eft accidens. Vit ° £ 5
autem circuli circuinferentia’ adipfam ca; itapgad "M T V¥V LLoLo00 &
X RSN R r Ll S g o T TRICS T e ot Chi e Y I SN SR V o - 2
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rR:&vterk adxRyitarg ad xz,hoceft TR ad rzZ.
vtigitur sc ad CcF, ita Tr ad rz: & per conugrfio-
nem rationis. quare vt quadratum ex ¢# ad quadra-
tum ex BF, ita quadratum ex rT adid, qim eX TZ
quadratum . Sed vtquadratum ex cs ad quadratumex
BF tita ABc fe@orad feGtorem #sc. & vr-quadratum
ex r T ad quadratum ex rz, ita cylindrus 2 paralle-
logrammo K T circa axem Nt fa&us ad cylindrum i
parallelogrammo uT circa eundem axem. Vt igitur
asc fectorad fetorem 56, itacylindrusa parallelo-
grammo kT circaaxes §'T, ad cylindrum g paralle- - 4

logrammo M T circa eundem axem. Similiterquoque ¢ R O P
fi circumferentiz A ¢ ponamus ®&qualem ¢, 1pfi au- l

tem gR redte linex xqualem ponamus RG, & eadem M
conftruamus, erit vt b Bc.{efor ad {cétorem EBH, ita
cylindrus a parallelogrammo Rrv circa axem Tv ad
cylindrum a parallelogrammo v X circa eundemaxem. N
Simili ratione procedentes demonftrabimus, vt totus
circulus ad omnes figuras ex {edtaribus infcriptas linf;a:

{pirali, itaefle cylindrum'a parallelogrammo we cir- t
ca axem N1 ad omnes figuras ex cylindris ipfi cono, , fnzea IR
quifiratriangulo xNL circaautem L ¥ infcriptus. & MT .V L

rurf(us vt circulus ad omnes figuras ex {ectoribus circumfcriptas linew fpirali, itaefle
cylindrum ad omnes figuras excylindciseidem cono circumfcriptas. Ex quo manife-
ftum eft circulum ad cam figuram, qua inter lincam f{piralem , & redtam as inccriici-
tur ,ita effe vecylindrus ad conum. Circulusigitur triplus eft pradifia figura , quod
demonftrare oportebat. : -

Eodem modo demonfirabimus. Si etiam ducatur qua-
piam reéa linea ad fpiralém, vt e, & per F circas cen-
trum,defcribitur circulus: figuram contentam linea (pirali
FuB,8recta Fe tertiam partem effe figura eius, que cir-
cumferentia circuli Fen, & reétis lineis ¥8, BH contine-
tur. 3 . .

COMMENT ARIVS.

Sumaturque A ¢ circumferentia pars quedam circvmferentiz circu] ! Gracus codex
o -n:rﬂrlmﬂﬂ !‘#i‘r « By mopiipun pipes & 7 e TS RVEAS Wepi®ipias. . K idetar legen-
dum wu awuniole o plv @ 3 wepoidea pipes 7i 7ic 78 xURAs TP ar .

lun gantur praetered Ce, pAa] Grecus codex ugd imelwylorar ¥ve 3 8 a' f v lege
WTe y B x4 £ . ' . FE=3 '

Ipfi vero xnr parallela Mz ] Iungatur enim x1, qua lineam nT in z fi
&o z ipfi kR parallela ducarur 2. RN A

Hoceft Tr ad Rz] Pt cm'_w LK ad K z,ita pL, hoc eft T ioff m;.-s'mf;'} ad 1'1}1;‘."‘

Quare \r:i' quadraturn cx ff ®,ad quadratum ex v ¥ ,ita quadratum-ad s & ‘adtid,quod
€x Tz quadratum J Ex22. fexs elementornm, fequitur entm per connerfi pitdsy A

_ oNgm
cerad 85, itaeffe nr ad v 2. i o) 1"' ".“ S

Sed vt quadratum cx cr ad quadratum ex ¥, ita.a®c feétor ad c& rem 18 Gl
g-:::ilus enitt ADC ad Avc felforem eandem proportionem babet , quam quatiudr, aiguli ree

tad angulum avc ex vitima (exes elementorum : fimilicer civenlus, cuins civeum ferentia
psi-s eft ¥G, adfefforem rrc habet candem preportronem o guam quattuor anguli reéfs ad an-
g url: F ; G- Sed cum anguli Apc, ¥ve fint aquales, babebit cireulus ap c ad fetforem
A BC canacm proportionem , quam altus circulus ad fetorem ruc. o prrmii:md;} circulus

ad circulum eandem , quam felfor ad [efforem . civculia ] P

i, 3 : « circult autem inter fe funt , vtdiqmetrornts
Vel femidiametrorum quadrata . ergo & [eores iph quare vt guadratumex < v ad guadras
bum ex BY , acrit felfor anc ad voG feforems .. .. .. . . Shad s

Et vt quadratim ex RT ad quadratum ex Tz, ita ¢ Eioh ol P ATy o MG
i linds »ita cylindrus a parallelogrammo & T
circa.axem Nt fausad eylindrum a parallelogrammo mT cir%.l :un&c:ﬁ axem 'Cys

{indrus

cer, or apun-
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lindrus a parallelogramo x 1 circa axemx T futtus bafin babet civenlii, cuiys fevmdiametey eff

KN, Pel RT, & altttadincin N1z cyltndrus aurem faltus aparalielozrammo M Toeinoaenn -
dem axem | balim habe: circulum, curus femidiameter MW, rel 2 T, & alritudinemeandom .
Hi sgivar cy andri cum altitudinem eandem habeant, mter (e funt, ¥¢ corym bafes » ‘bafes dutem
Ut diamecrorum, el femidiametrorum guadeava V¢ igitar quadrazum ex R T ad qagdraten
ex T z,itacylindras faitus a paralleisgrammo R £ ¢rea axem Nt ad cylindram @ paralies
logrammo M ¢ circacundzm axem, .. . ;

Thorowar kiR vk

| e St N LR
THEOREMA XXIL PROPOSITIO XXII. ™' " -"
Deinceps aurem theorzma circa candem lineam notatione dignum
confcribemus . Sit enim &  circulus pradictus in ortu, & lea ipimh;
cadem AF, EB. Dicodah fi ducatur quapiam retaline , ve B¥, ellc
figuram contentam ‘tota linea ﬁ}irrﬂi, & recta AB, ad eam qux FEB, ‘35
BF recta continetur, ve cabus, qui ft & recta linca A8 ad cubum, qui
abipial-‘n. el A

Defcribatur enim circulus per F circa centrum g,
qui fit G 1. [taque quoniam v: figura, qua linea (pi-
rali arcs,& redta as contine urad figuram conten-
tam fpicali Fes & rodta Fe, 1ta it acp circulus ad
figuram circumferentia Feu, & 8, 5H redtis lineis -
contentam. virumque enim veriufyue testiam partem
effe iam oftenfum fuit . circulus autem acp ad {pacium
contentum redis lineis F8, Fu & circumferentiam
FGu proportionem habet compofitam ex ea , quam ha-
bet aco circulusad cicculum 6 1, & ex ea, quam cir-
culus r6u haber ad {pacium reétis lineis ¥ 8, 81, & e G H
circumferentia contentii . Sed vt 4 <o circulus ad cir- . S 1
culum ro, itaquadcatumex as ad quadratum ex s : & vecirculus ¥ou ad dictum
{pacivm , ita tota ipfius circumferentia ad circumferentizta rok; hoc'eft AcD circy
licircumferentia ad ipfam cpa, hac eft propter accidens (piralis linez, recta linea
arad ef redtam; igusa igitur,que liaca (pirali & re@ta as continetur,ad contentam
{pirali, & recta sr proportionem habet compofitam ex ea, quam habet quadratuim
ex aradquadratum ex vF, & ex ea,quam redtalinea as haberad £§. hag abitem pré
portio :agcmcft,qumn habet cubu$ex as ad cum, quifitex s¢ cubum. ~ " -

Ex hoc conftat , {i pofita linza (picali, S circulocir- SRl
ca ipfam, producatur as ad o, & ad retos angulos, ;
ipfi ducatur recta linea ¢ e £ K, quarum partium vna
eft fpacium contentum linea (piraii s1e, & redta eE,
carum illud quidem,quod continztur (pirali Nue &re- " 5
&is W, 86 effe fepren,& quad continetur fpirali FuN, e J——*—"_—I)"?‘

& rectis £ b, & N videuiginti s quod vero (picali axF,
& redtis AR, BF continetur trigiata fepiem. perfpicua
enim hac {unt ex prieoftzald theoremate . Erquarum
axredta eft quattuor, carum ipfam quidem rs effe trid,
we autem duarum, & B& vnius, quad etiam perfpicuum.

- .

A
B

: ; . . # g s g St SIAIERE
eft ex accidente linea {pira.is, & ¢x eo, quod clrcumicrenti A%, Cb, DK, KA, IN-

ter (e &quales funt.
COMMENTARIV S I DI

Haec autem proportio eadem -eft, quam habet cubys ex 48 ad cum » qui fig ex 8F

eubum ] Hcnos offendimus in libro de comtro grauitatis J‘bh{ar um propo Effd deni., 5

- Ex hoe conftat,fi pofita-lin¢a (piralisSccirculo circa'ipfati producitiifia ¥ ad b,8cel]

LQuowiam enimn sobe circuli circumferensia.in. quatnor partes- aquales dinifa off peridighyorres
ear s ’ - ¥ AD, CK,

A
B
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AD)CKY qhe fefe ad veblos angulos fecant, fi A& powatsr effe partium quattuory erit B F Erikm,
N® duarums, & BE pnius. Quoniam igitur figura, qua continctur linea fpirals , & rella as
ad figuram linea [pivali B LE ¢ refla v contentam , eff v cubus ¢x re Ealinea A2 feltus
ad cubum ex1pfa BE; @ cubusex an eft partium 64, cubiis antem ex BE parfis Unius: qua-
yum powtinm figeracontenta lineafpivali, & re€a av eft 64. carum Unis ¢ft figura conten-
talinea [prralinL e ; & BB reffa. Rurfus quarsm partium figure contenta lisca fpirals , db*
veita Ae eft 64. carundem 8. eft fignra , que linea fpirali KM LED, @ NI FeLa COARINCIHT o
quare figura contenta lineafpiralt nyx, & reflis No,vE efl fopiem, & fi -uacer quarum
partium figura contenta linta fpirali , & veifa a v eft 64+ carum 375, ¢lifigmra cor:cnta linea
Spirali FHNMEL®R , ¢ 6F reffa: figuraigitur contenta [piralt TuN, € i8, b rveélis li-
neis eft partium 1ge ergoreliqua figura, qus fpivals A X¥, & reélis AB; B F €ORuIketar, erit
partivm 37. A Hip b .

Ad cubi duplationem excogitata cft 2 Nicomede quadam linea, qua
huiufmodi ortum habet . -

Exponatur reéa linea A, cui ad (=

refos angulos ducatur coE,& in I ——H
ipfa ¢ o fumaturaliquod pun&tum \‘\"“-J:!
datum B.atque punéto & ineodem L

loco manente, reta linca cDEF
feraturinre&a Aps, per pun&tim
B attra&a,ita vt o femper in refa
linea a® feratur, & non excidat.
dum attrahitur np,ur. Itaque hu-
iufmodi motu facto ex vtraque par-
te , manifeftum eft punctum c de-
feribere lineam, quabiseft 1o, cu-
ius accidens eft, vt fi redta linea K
qu;tpiam a punéto & ducka linez . . , )
% C M-occurrat; iplam co @qualem efleci, que inter a® & r ¢ interijeitur . ma-
nente enim A5, & punéto & manertc, quando » ad ¢ fé applicauerit, congruet re-
éa cp cuin'cn, & c ad u fe applicabit. ergo cn ipfi ¢ u eft ®qualis. fimiliter , &
fi alia qu¢dam a puncto & ad lineam ducatur , erit ca,qua inter lincam, & ae reftam
interijcitur, ipfi ¢p ®qualis. Vocaturautem, inquit, reéa linea quidem A r ,regula;
punétum & polus: cp interuallum : quoniam huic aquales funt . quaz ipfi 1 ¢ M occur-
runte lin¢a vero Lem vocatur conchoides prima . nam & fecunda,& tertia,& quarta
exponitur, qua ad alia theoremata vtiles funt.. = '
At vero inftrumentaliter pofle lineam defcribi , & femper ad regulam magis acce-
dere, hoc eft omnium perpendicularium , qua ab aliquibus punétis linez rcu ad as
ducuntur; maximam cfle co ; qua autem ipfi propinquior cft, femper remotiore effe
maiorem . & fi reéta linca quadam inter regulam, & conchoidem cadat , producatur-
* 3“" eam a conchoide fecari Nicomedes ipfe demonftrauit , & nosin Analemma Dio-
ori,cum vellemus angulum tripartito fecare, pradicta linea vfi fumus.

[+

AF

COMMENTUARIV S

%  Nicomedes ipfe demonftravit 1 Vide Eutocium in commentarijs itt fecundum Libennt Ars
chithedis de [pbara, & eylindro ; bi & boc demonfivatur, & alia ommia fufius explicantur .’

PROBLEMA I. PROPOSITIO XXIII.

- Ex his autem manifeftum {eft feri poffe, ve angulo dato, yidelicer
GAB,& ;P‘llqﬁ,to extra iplum ¢, ducatur cG,ita vt X G, quz -interijcitur
medaaml:cr linedrnn ;& ipfam & B flav zqualis re@z linezx datx.- -

' Duca-



1IBER QVARTYVS.

Ducatur enim perpendicularisa

punéto ¢ ad A s, qua fit cH: &prqu
ducatur , fitque v u dare reéte li-
nex zqualis: & poloquidem c, & £ 3 )

interuallo dato , videlicet pu, re- ;
gula autem AB deferibatur ]ine_a A/’//-"-l ~
conchoides prima Ep€. occurrit '
igitur ipfi A6 ex €0, quod didtum
eft, occurretin 6, & tungatur cq.
ergo & k 6 re@t® linez darez®qua- :

lis erit. Quidam vero commoditatis cauffa aptantes regulam ad pun&tum ¢, ipfam e
que ed commouent, quo ad qua interijcitur media inter A B re&tam , & lineam g DG
expzrientia fiat dat@ rect linea equalis. hoc enim exiftente id , quod initio Profof-
tum eft, demonftratur . Dicoautem, cubus cubi duplus inuenitur ' =

COMMENTARIVS.

Inter a5 re@am , & lin am Epc experientia fiat date re@= linez zqualis j pi.
de ne legendum fit y 1uter A% redkam, & liveam A G . illud enim boc patto abfgue lineg come
choide perfici poeeft .

PROBLEMA II. PROPOSITIO XXIV.

Sed prius duabus datis rectis lineis duz media: in continua analo ia aflu-

muntur , quart Nicomedes quidem conftruGtionem tantum expofuit: Nos
vero,8: demonftrationem conltructioni accommodabimus; hoc modo.

Sint duz reétz linex cL, L A ad rectos inter (& aug‘ulos, qum qi-;,.';.;,
tet duas medias proportionales in continua ana][ogia inuenire ; curnplca;.

turqlzlc aBcL parallelogrammum; & vtraque ipfarum A, Bc in i :
D bifariam fecetur: & juncta DL producatur,, vt occurrat recta linea

cB productz in puncto G : ipfi autem B¢ fit ad redtos aneulos EF, &
ducatur cF, quafitaqualis AD: & junda rg ipfi parallela lﬁu CH. angu-
lo autem exiftente xcH a dato punéto ¥ ducatur Fu X, faciens 1 ipfi

AD, vel ¢ zqualem. (hoc enim per lineam conchoidem fieri pofleiam
oftenlum eft) & iuncta x1 producatur, vt occurrat reétz linez A pro-

tracte in puncto M. DicoveLc ad ¢k, ita effc cx ad MA; & MA ad AL.
Quoniam enim se bifariam fecatur il
in £, & ipfiadijcitur c; erit rectangu.
lum Bk ¢ vna cum quadrato ex ¢ x-
quale quadrato ex Bk . commune ap-
ponatur quadratum ex g F . rectanguluin
igitur B K C vna cumguadrans CXCEyEF,
hoc eft vna cum quadratoex cr @equale
eft quadratisex kK £,8F, hoc eft quadra-
toex kF. Etquoniam vt ma ad as,ita
mLad LE: ve autem M1 ad Lk: ita Be
ad cx:erit,& vt ma ad ar,itapc ad
cK. atque eft ipfios 'quidem A & dimijdia
ap:ipfius vero s c dupla ce. ergo& vt
MA ad aD, ita erit cc ad cx. Sed vt
Gcad cx, ita ¥ ad ux, propter li-
neas parallelas 6ri, cu. componendo
igitur vt mbiad pa, itaelt Fx Ad xH .
@qualisautem ponitur Ap ipfi Hx, quo-
wiam, & ipfi.cy. ergo & up Ipfirx -

)

qualis
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i 1 adrato quidem
alis erit : & quadratumi ex mp quadrato ex Fx ®quale. stque eft qu .

:q';l ulf:cmqualcqrc&angulum B 4 vnacumquadrato ex ap, Sed quadrato cx }tl &~

vale demonftratum eft reGtangulum s& ¢ via cum quadrato tx CF. quOrum Eua rg;

Eumf:; AD écqua]ﬂ cftquadratoex cF, qpéx_i AD ipfi c¥ @®qualis pﬂuar:ura:i r:%u *

smA redtangulum reGangulo Bk ¢ eft &quale: & vime ad sk, 1a KLV, duas ve

autem M2 ad B, ita Lc ad cx. quare v LG ad CK, 162 M4 Ad ak, VIIGWUFLC
adck, itaeritck ad Ma,8& maad AL,

PROBLEMA III. PROPOSITIO XXV.

- Itaque cum hoc demonftratum fit, pcrfpicuum clt, quomodo opor-
tedt dato cubo alium cubum in data proportione inuenire.

Sit enim data proportio , quam habet reca linea 4 ad & re-
&am: & ipfarum Ak duzx medig proporti onalesin continua a-
nalogia affumantur, videlicet cp. eritigiturvt A ad B, ita cu-
bus quifirab a ad eum, qui a ¢ cubum.hocenimex ipfis ele-
wientis manifefte copftac,

B D C A

Adcirculi quadraturam affumpra eft a Dinoftrato , & Nicomede, &
nionnullis junioribus quadam linea, cui ab accidente, quod circa iplam,
nomen impoficum eft. Vocatur enim ab ipfis sspayerifoee hoc eft linca
quadrais. & ortum habet cinfmodi.

Exponatur quadratum asco ;& circa cen.
trum A circumferentia s 8 b defcribatur, &
moucatur AE quidem ita , vt punétum a ma-
neat, & & feratur in 3D circumferentia: sc
wero femper parallela fit ipfi Ap fecum ferens

unftum s, 10 2quali gytem tempore,& reda
Enta a & zquabiliter mota angulum 54 b, hoc
eft punétum 8 ciccumferentiam BRD percur-
yat> & sc ipfam s Jineam; hoc eft » pun- -
fum in linea s a feratus'. conuenietigitursg
eum Ap; vbi primum vtraque A, B¢ inter
fecongruent . Itaque tali motione facta, as,
B¢ in latione fe inuicem fecant fecundum ali-
quod puné&um quod femper vna cum ipfistran-"
sfertur ; a quo quidem punsto deferibitup qua-
dam lineainlocointcrmediointer Ba,ap, & 28D circumferentia , quz ad eafdem
partesconcaua habent,vterc, & videtur vtilisefle ad illud., nempe datacirculo quas
dratum ipfi @qualc inuenjre . Principale aut gjps fymptoma tale cft . Si quapiam re-
€ta linea ducatur ad circumfer:ntiam, vt are, erit tota circumferentia sep ad b
circumferentiam, vereéta linea 54 ad ¥ 1. hocenim ex ipfo linez orty manifeftd ap-
paret. Hac gutem linca fpero iure ac merito non fatisfacie propter heec. Primum
enim ad quod videtur vtilis effe , loc in {u ppafitione affumit , quomodo , inquit > fieri
potelt, vt duo punéa ab ipfo B principium motus capientia; hoe quidem in recta i
nea ad 4, illud; vero in circamferentia ad o in aquali tempore Flmul-reﬂituantur,
nifi prius proportio recta lincz 45 ad circumferentiam 28 cognita fit ? In hac enim
E:-;pumqne_, €t motuum velocitates fint, necefle eft. nam quo pacto arbitrantur ea
ul reftitui . velociratibys temere, ct nulla ratione vtentia ? nifi forte quifpiam dicae
hot cafu euenire , quod eftabfurdum , Praterea terminus , quo ipfi vtuntur ad circuls

quadra-

n
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quadpaturam, v iduli::t_qun loco pun@tuu freee re@am linzam A p non inuenitus. In-
telligantur enim qua dicta funt in propofita figura, quando recta linex® ce, 2 A mota
{imul refticuuntur , congruunt recte linea A o , neque fefe amplius fecant, ceffac cnim
tectio antequam ipfi o b congruanc . qua quidem [cdlio terminus fadtus cft line 5 in
quo cum ipfa ap re&a linca conucnit : ni forte intelligamus lineam productam.quem-
admodum poluimus reétas lineas vique ad ipfam A p. qued tamen ex eorum principijs
non fequitur . Sed vt cumque fumatur punétum o, pracedere debet proportic circum-
ferentice ad redtam lineam . nifi enim ea detur, illud fieri nequaquam poteft. Anopor-
tet nos corum, qui talem lincam inuencrunt , opinionem fecutos, ipfam admittere ,
qu quodammodo mechanica eft, & ad multa problemata ipfis m.echanicis conducit ?
Sed multo magis admittendum cft problema, quod per ipfam demontftratur.,

THEOREMA XXIIL PROPOSITIO XXVI.

Quadrato enim exiftente ABcD,& circumferentia BED citca centrum
¢, & linca quadrante pHG facta, ficuti diCtum cft, oftenditur vt pEB
circumferentia ad rectam lincam Bc , ita cfle Bc ad iplam cH.

Sienimnon itieft,vel eric ad malorem, quam
ci,veladminorem. Sic prius i fieri poteft ad
maiorem videlicer ad cx: & circa centrum c
deferibatur circumferentia rc %, fecans lineam
in punéto 6, & ducatur perpendicularis g L: jun-
&taq; €6 ad ¢ producatur. | Quoniam igitur eft
vt pDEBcirciiferentia ad retd lined sc, itas ¢ hoe
eft b c ad ck.vyrautem pc ad ¢x,ita pED cir-
cumferentia ad circumferentiam kG k. vt enim
circuli diameter ad diametrum , ita eiusc reum-
ferentia -ad circumferentiam . Quare !come
ftat. cicumferentiam rc Kk redte linex B m-
qualem] efse. Et quoniam_propter accidens li-
nea, vt ¢ apcircumferentia ad circumferentiam
BD, ita cft re@ta linea Bc ad 6 L, erit vt
circumferentia rox , ad 6x circumferentiam,
itascad L. & oftenfa eft rex circumferens
tia rete lince ve xqualis; equalis igitur eft
circumferentia 6x ipfi 6L reéta . quod cft abe
furdum. ergo non eft vt circumferentia rep ad
rectam ec ita sc ad maiorem, quam cu, Di-
co praterea neque ad minorem. Si enim fieri
poteft, fitad cx: & circa ¢ centrum delcribas
tur circumferentia ¥ mx. &ad redtos angulos ipfi
cD ducatur K6 fecans lineam quadrantemin a:
&unéa ce producaturad g. Similiter iam di-
éis oftendemus circumferentiam vy k reéte li-
nea sc effeequalem. & vt s epcirciferentia ad’
circiiferentid up, h c eft vt circumferentia FMx
ad Mk ita effe pc retamad rectam 6 . cx qui-
bus fequitur circumferentiam wmx re€te linex . Py
kG zqualem efle. quod eftjablurdum. non igitur erit vt circumferentia zep adl.
redtam eC , ita B¢ ad minorém, quam ¢ k. oftenfum autemeft , neque ad maiotem .
ergo vt circumferentia xep ad reftam sc, itaeft sc adipfam cH. Sed & illid ma-
nifeftum cft , tertiam proportionalem ipfarum x c , ¢ 8 circumferentiz sap zqualem
efle ; & cius quadruplam equalem circumferentiz totius circuli . T

M | P R O-

a
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PROBLEMA IIII. PROPOSITIO XXVIL

Itaque inuenta re@a linca circumferentiz circuli @quali, perfpicuum
cft quomodo oporteat, & ipfi circulo zquale quadratum facile, & nullo
negotio conftituere .

Etenim quod circuli ambitu, & ea , qua ex centro continetur, duplum eftipfius cir-
culi, vt Archimedes demonftrauie .

PROBLEMA V. PROPOSITIO XXVIIIL

Hic igitur linez ortus magis mechanicus eft, vedi¢tum fuit, geometri.
ce vero per locos, qui ad faperficies dicuntur,, refolui poteft, hiocmicdo.,

A Sitcirculi quadrans pofitione
B datus asc, gr ducatur, vt con= a
tingit reéta linca sp: & ad 8¢
perpendicularis 8 F , quz ad cir-
cumferentiamp ¢ proportionem
C datam habeat. Dico punétum & =
D ad lineam effe.Intelligatur enim

a circumferentia Apc reéti cy-
E lindrifuperficies, & in ipfa linea
fpiralis defcripta, quae pufitione ® F €
F detur cGH, fitque v D Jatuscy.
G lindr, & ad planum circuli perpendiculares ducantur 1, p1, videlicetad recros an:
H gulos ere&te, & per u ipfi 50 parallela L. Itaque quoniam proportio reétz Jineas
EF a_dctrcumﬁ:rcnna@ DC eadem eft, qua proportio ¢k, hoceft pw ad circumfe.
rentiam p ¢ propter lineam fpiralem, & data eft proportio reéa lince cg ad 1o -
& proportio £F ad pc erit data: funtque re, 21 pofitione,ergn & iunda 1y rofi-
tione erit . & eft ad v c perpendicylaris. eftautem ¥1 in planc, cuare & punétom 1;
atq; eft in fuperficie : fertur enim 1 L & per lineam ffiralem Ko ¢ , & Per i v re@tam
lincam, qu & ipfa pofitione datvr , cum fit fubis&o planc parallela.ad neam igitur
eft punétum 1, ergo & . Hoc quidem vniuerfe refolutumett . Siautem recz linea: sg
proportioad nc circumferentiam eadem fit, qua reét® B A ad circumferentiam o
pradida linea quadrans efficitur , o

COMMENTUARIVS.

A Sitcircnli quadrans pofitione datus Asc ] Sit enim B circuli centrum, & s A, pc ex
centrocirculi, & ap C quarta pars civcumferentia ipfius.

B Erducatur vt contingit reqta linea s, & ad s perpendicularis £ ¥, quz ad cir:
cumfer;ntmm D¢ proportionem dataim habeat ] Ex centro 8 ducarur vt Cumque 5 D, ¢
rﬂmﬂ? in ab Dapauﬂa By dacaturnd b c perpendicularis £v , ita Ut £ ¥ ad circumferentiavs
€D datam babeat proportionem, videlicet cam ,quam reétalinea av babet .
tiam Anc. . 29 abet ad Circumfren=

C I}lga'Pun&um E ad lineam efle 1 Hoe efl punttum ¢ eflein linea guadrante

D Intelligatur enim a circumferentia anc reéi cylindri fuperficies ] Hoe eft mtellia
E:::;_ €Ylindri vefti quarta pars cuius bafis fit circumferentia ap c » & altitudo ¢ M ipfi ap
aqualis , ) .

E Etinipfalinea fpiralis deflcripta, qua: pofitione detur cc w ] Deferibetur autem lines
[piralisin dilli cylindrs fuperficie, fi intelligatur in linea ¢ v punfium aliguod ncipiens g ¢
equaliter ferri Ufque ad v, g eodem tempore lincam cM rebtam ad planum circuli permes.

e cire
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ve circumferentiam CD A punétum etcnimillud lineam fpivalem deferibet,cnius principale ac.
cidens eft, wt fumpto quonts punffoin ipfa , quod exempli gratiafit u, duffaque v ad pla-
num perpendiculari, babeat 1 p ad circumferentiam © c eam proportionem , quan: tosa cM
habet ad civcumferentiam <D 4 Jillud Uero ita effe ex ipfo ortu manifefls apparet . -
Sitque up latus cylindri j Hec eft fit pu perpendicularis ad civeuli planum, inflar late- B
vis cylindri« Gracus autem codex fic habet xel @ A F xodlvdps 4 0 &, Sed feribendum puto
2 wabupe T avaindps i 0 &,
Videlicet ad reGtosangulos ercétac ] Gracus codex dvisapives dplal , qua tamen mibi G
quodammodo [uperuacanea Uidentur .
~ Et per u ipfi 8o parallela HL ] Occurret autem HL relfa 51 in punéfo v, quoniam H
pH eft aqualisipfi 81, qudd Utraque eidem & fit aqualis o Cum enim D1 ad circumferens
tiam D c eandem proportionem babeat , quamtota ¢y, bocefl ae ad circumferentiam apc
propter lincam {piralem in cylindri (uperficie defcriptam , babeatque £¥ ad Dc eandem
proportione , quam av ad circumferentiam apc expofitione 5 babebit pu ad DC eandem
proportionem, quam BF ad DC, ac propterea Dy Ipfi BF, boc eft ipft &1 aqualis erit.

PROBLEMA VI PROPOSITIO XXIX.

Poteft etiam illud per lincam {piralem in plano deferiptam refolui fie
mili racione .

_Sitenim reétg linee BF ad
circumferentiam b ¢ propor
tio eadem , queeipfius ap ads
circumferentiam apc.&in
quo tempore reta linea ae '
circa ® punétum mota per- D
tranfit circumferentii ADCG,
punétum , quod eft in ea inci-
piens a ¢ peruenitad ¢, ip- g le
fius A B pofitionem affumens F
& faciatlineam fpiral€ 2 ¢ As
eftigitur vt a® ad BG, ita oD c circumferentia ad circumferentiam c¢p: & permu- B
tando vt Ba ad circumferentiam apc, ita 86 ad ¢p circumferentiam. Sed & g¥
ad cp eandem proportionem habet . &qualisigitur eft 86 ipfi £¥. ducatur ad planum 9. quinti
perpendicularis 6 X, ipfi & ¢ ®qualis . ergo punétum K eft in fuperficie cylindrica;in C
quacft linea {piralis. fed eft etiam in fuperficie conica . iunéta enim B x in conica fit D E
fuperficie , qua perdimidium reéi inclinata eft ad (ubiecum planum, duéta per datum
punétum & . ergo ad lineam eft ipfum x . ducatur per k ipfi Be parallela 1x1,8ad
planum perpendiculareserigantur 8L’ £ 1 in manereeider. igitur eft fuperficie,L k1. fer- p
tur enim per reétam lineam 8L, & per lineam fpiralem pofitione datam . ergo x & 1
funt in {uperficie . Sed & in plano. eft enim re ipfi &1 @qualis , quoniam & ipfi Bc.

& fit pofitione F1,F1 quippe quodad s c eit perpendicularis. ad re@tam igitur lineam
cft punétum 1. ergo & 8. & manifeftumeft, fiangulus aec fit reétus, lineam qua-
drantem, de qua proxime di¢tum eft , oriri.

A

COMMENTARIV S,

Etinquo tempore re&a linea A8 circa & pun&tum mota pertranfit circumferentiam A
ADC, punftumquod in ea eft, incipiens a 8, perucnictad ¢, ipfius AB ‘puﬁtmnem af~
fumens | Hec pertinet ad defcriptionem linee [piralis in plano , de qua fuperins dilfumeft ..

Eftigitur vt A ad Bg,ita apc circumferentia ad circumferentiam ¢ p ] hoe lines. g
fpiralis in plano deferipta peculiare eff accidens , vt ipfe exvam adnotauit. . iy s

_Ergopunctum x eft in fuperficie cylindrica in c}ua eft linca fpiralis ] reffa enim. C
lisea d puntto u ,quod eft in fuperficie cylindrica, & in linea [pirali dulta aquidiftanter.ipff:
BB, occurrit lince G x inpunifo x, cum G fit egualis ipf 86, boceft Ly, & ob.adiph.
I"F“EBH- : - o . , - ,-.rl_-_--pi
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D  Sed cft etiam in fuperficie conica ] ducatur d puncio » reffalinea »N perpendicylaris
ad planum , & &qualis 1pfi B Az & mneelligatur reia linea ov aqualis 5C, eandemque ipfi
pofitionem habens,ita Ut puntfum o idem fitquod &, & P idem quod c. Ijﬂtqﬂ:ga:ur prate.
rea punéium aliqued mciptensab © aqualrer ferrtin linea o v ; € 1nguo tempore punéum
pertranfic o, linea B C circa v mota percurrat crreumferentiam Cp A 5 fimnlque linea op
feratur duabus motionibus , Una quidem elewando fefe d linea & c, continenter 1pfi parallela |
ita Ut puntium o feratur in lmea BN ; altera vero, Ut fimul cwm l1nea Bc circumferatur,&r
in quo tempore punélum-o [eapplicatad w, lnea s Unacum NO ipfa pertranfeat circums
ferentiam v Ao defcriber emm punétum dllud lineam [prralem in conica [uperficie , cuins
vertex efl By N ineaertc punilum x . principale antem eiufmodi lineg [piralts accudens eft
Wt fumpto quonis punido in ipfa, velut x, & abeo dua xc perpendiculari ad planum, babeat
XG ad circumferentiam CD proportionem eandein , quam tota BN, hoc eft v & babet ad cir-
cumferentiam CDAs o o _

E  Iun&aenim B K inconica fit fuperficie, qua per dimidium recti inclinata eft ad {ub-
iectum planum ] mam cum 8G , G x aquales fint, & angulns v G K relfus , erit Uiorie ans

gulorsm GR B, KEG dimidins refti; fuperficies antem conl inclinata eft ad fubie? i planum
per angulum KBG. quare & per dimidiun reili inclinataerit . ‘

F  In manredda igitur et fuperficie L k1] fuperficierum wanezoad v inferius mentionem
facit . qne autem fint , & cur ia dicantur nufquam me legiffe ‘memmi, (~d vide e legendum
fir o iy muAndpedide dpe imiarda o Ax e, boc eftin cylindrica igitur fupecficicefl L1, fua
perius enimde cyliadrica [uperficie loquens eifdem fere verbis »fus eft o

PROBLEMA VIL PROPOSITIO XXX,

Quemadmodum in plano illtl:ﬂi%itur facka linea {piralis, dum pun-

A @um fertur in reca linea, que circulum deferibit, & pratereadum pun-
&um fertur in vno latere fuperficiem defcribente, ita & in {phara con-
fequens eft intelligere lineam fpiralem defcribi hoc modo.

e
f/
Mo =

Sit in {phara circulus maximus xLwm
B circa polum 1 : atquea punéo v maximi
circuli quarta pars defcribatur knk, &
circumferentia ¥ N & circa punétum 1 ma-
nens feratur in fuperficie,vt ad partes .u,
quo ad rurfus in eundem locam reftitua-
tur,a quo mouericapit. fimul veroali-
quod puné&um inipfa latum, videlicetab -
- #ad'x_conuertatur defcribet vtique il-
Iud in foperficic lineam fpiralem, qualis
C eftipfa nor1x. & quam proportionem ha-
bet maximi circuli circumferentia ex polo

1)
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i deferipta ad circumferentiam & t, candem habeat circumferentia Lu adipfam no.
Dico fi exponatur quarta pars maximi circuli in fphara defcripti, cuius circuntferen-
tia asc,&centrum b; iungatur c a; vt dimidia (phare fuperficics ad fuperficient 5
que inter lineam f'p1rah::m HOIK, & circumferentiam R sk interijcitur, ita cffe
arcp fe@toremad circuli portionen: & ¢. ducatur enim redta Jinea circum ferentiam
contingens cEr, & circa centrum ¢ per a defcribatur circumiferentia a g ¥. @xqualis
igitureft Acp fedtor fectori a eFc: angulus enim ad punétwm o duplus eft anguli
ac¥,& quadratum;quod fitex pa dimidium eft eius, quod cx a . Dicoigitur, & vt
iam di¢ta (uperficies inter fe funt ita effe A ¥ ¢ feétorem ad portionem circull asc.
& que pars eft circiiferentia x L totius circuli circumferentiz,cadem pars fitcircum-
ferentia F g iplius FA . lungaturque ec. ent& circumferentia B¢ iplius 4 ¢ cadem
pars. qu& autem pars eft x L totius circumferentia , cadem eft & no 1pfivs vor. at-
queeft@qualis sor ipli asc. ergo 1o 1pfi B eft ®qualis. Defcribatur circa po-
Jum 1 circumferentia on: & per » circa centrum. ¢ deferibatur 6. Quoniam 1gi-
tur ve fuperficies (pharica L ku ad fuperfciem ou v, ita toiadimidie (pherz fuper-

ficies ad fuperficiem portionis (phara , cuius ¢a , qua ex polo cft no; v§ autem dimi- K

die {phara fuperficies ad fuperficiem portionis (phaeras; ita eft quadratum reérg lince,
quie 1L punéta coniungit ad quadratum eius , qua conjungit o : hoc eft quadratum

ex ec ad ¢b, quod fit ex cs quadratum : eric & v fector in fupersicie fphera Lxu Lr

ad feétorem o ¥ yita fetor eFe ad fedtorem eGe. Similiter demonitrabimus, & vt
omnes in dimidia {(phera feétores equales {eftori K LH. lgui fcilicer funt tota dimidiz
fphara (uperficies ad (eétores ¢ rea lineam fpiralem defcriptos; refpondentelque ipfi
N HO, itacile omnes (etoresin arc ipfi £ F ¢ @quales, hoc eft totum aFe fedtorem
ad fectores defcriptos circa portionem circuli ABc, quiipfi o e réfpondent . Eodem
modo oftendetur, & vt dimidiz {phara fuperficies ad fedtores infcriptos linez fpirali,
ita efle (ectorem arc ad (ectores portiont Asc infcriptos . quare & vt dimidiz {pha-
r {uperficies ad fuperhciem, qua inter lincam {piralem, & circumferentiam v Nk in-
terijcitur, ita erit feor AFc, hoc eft quarta pars circuli aecp ad aABG portioncm.
Iraque concluditur ex hoc fuperficiem, qua inter lineam [piralem,& circumferentiam
H N K Interijcitur, portionis circuli Asc oftuplam effe. quoniam & dimidiz {phere
fuperficies fectoris ArcD e oftupla. Superficies autem inter lineam {piralem, & ba-
fim dimidie {phere interieéta oétupla eft trianguli acp. hoceft zqualisci, quod a
diametro {fphare fit, quadrato . .

COMMENTARIVS.

Etpraterea dum punétum ferturin vno latere,fuperficiem defcribente] Hoe dicFum
eft, propter lincam fprralem, que in fuperficie contca, & cylindra defcribitur . in quo enim
tempore puniEum latus coni , vel eylindri pertranfic , in eo & diitum latus ferturin fuperficie
coni vel cylindri, quoad rurfus in eundem locum, a quo moneri caperat, veflituatur .

Atquea punéto & miximicirculiquarta pirs dzfcribatur iNx ] Hoc eft deferibatur
quartz pars circumferentie maximi circuli .

Et quam proportionem habet maximi circuli ciccumferentia ex pole u defcriptaad
circumferentiam x 1, candem habeat circuferen ia Luad ipfamu o] Sit aurem nunc cir-
cumferentia Ly quadrupla circumferentia u v . quoniam pofiraeft tora maximi ciresbi cirenms
ferentia K1y civcumferentie K L quadrupla.

Aequalisigitureft Azcp fedtor fectori ax¥c: angulus enimad pun&tum o duplus
eft anguli acr, & quadratum, quod fit ex pa dimidium eft cius , quod ex ac] Luoe
nianeening civculus , cutns femidiamerer A 0 dimidins eff elus , cuius [emidtameter AC. Sunt
enim civenli inter [efe vt diametrorii, vel [emidianetrorum quadrata ; erit quarta pars circu-
Uiy enius [emidiameter A D equalis off ue parti circuli, cuins femidiameter ACo Sed ApcD
feétor ell quaria pars civculi, cuius femidiameter A, & feffor g Fc offaua pars eius , cuius
femidiameter A c,etentin angulus avc velfusel, & :mg:_d us acre dinrdins relfi, cum fic
#qualis angulo cA D . quare [equitur [eCEorem AnCD feétori AEFC #qualem effe.

Dico igitur, & vtiam di&a fuperficies inter {e funt, itacfle Aerc ﬁ:{tﬂrem ad por-
tionem circuli a 8c ] Hoc el dico Ve dimidie fpoare fuperﬁcls{dd fuperﬁmn;, we inter
Spiralem lineam 1 01x , & circumferentiam 1N K interijcitur,itacfe Avcp felorem boc
eft [eiorem aBFC ipfi aqualem ad portionem circwli aBc. :

Etquz

M
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F  Et quz pars cft circumferentia k1 totius circuli circumferentia y eadem pars fit
circumferentia P& ipfius ra ] Serantemerrcum ferentia ¥ 5 quarta pavs ipfins ¥ A €ircum.
feventiz, quoniam & kL circumferentia eadem pars efl circumferentiz rotims ctrenlt,

G Erit & circumferentia sc ipfius axc eadem pars | Luonsam enim eft, U circnmferens
tia EF ad circumferentiam £ a, itaangulus £ C¥ ad ¥c A angulum . € yiangulus BCT ad
FCA angulum,ita circumferentia b ¢ ad circemferentiam © A ; €rie ¥t civewmferentia i g
ad circumferentiam ¥ A, ita circumfirentia 8C ad ca ;ixrlmfennriam . Sed coreumfercns
tia EF quarta pars off circumferentie ¥ Ao ergo @ circumferentia BC CIYCumferentia CA ea
dem pars erit . ) . R

H  Quoniam igitur vt fuperficies fphaerica Lxy ad {uperficiem onw, ita tota dimidia
fphara, fuperficies ad fuperficiem portionis fphara, cuius ea, qua ex poloeft Ho ]
Ex 15.quinta [ibri elementorum « efl cnim fuperficies [pharica Lxx, boc el fedfor i [uperfis
cie [phare LK H , quartapars fuperficier dimidia [fhara, & [uffor ou N portionis [phare ,
cuins ea, qus ex polo eflreifalinea v o, eadem pars. Gracus codex corvuptus eft, Ut puto,
qui fic babet « o Ean 7iv Sptogupiy S gdraa apds Tiv T fpuetapis dhodrae § U in 75 aday
gy o B o, Sed legendum erit 0 oan 73 n‘yrv@mpfs sTCdred @Pes TUF T "J'F;Ii‘fdl.fﬂj: emtaFeay
T tn w5 oors B afo,

K  Vtautem dimidiz (phere fuperficies ad fuperficiem porticnis (phara , ita eft qua-
dratum reét® | ne® , qua L punéaconiungit ad quadratum eius, quaE coniungit Ho,
hoc eft quadratumex ec ad id quod fit ex cs quadratum ] Nam ﬁ;pfrﬁ:ics dimidie
Jpbaraex ijss qua Archimedes demonfivauit in primolibro de [ghara , & cylindro propofitios
ne 31. dugla efl circuli tn [phara maximi, i quo quadrature defcribitur , enins latus efl reéia
linea w 1: & fuperficies portionis [fhara cuins eayqua ex poloefi refialinea v o, cum fit equas
lis circulo, cuins (emdiameter efl no ex demonflratis ab Archimede eodem in loco propofitios
pe 40.duplaelt etus cirenli , in quo quadratum deferibitur , cuins latus eft reffa linea vio, vt
mox demonfirabitur . Quare vt fuperficies dimidia [phara,ad fuperficiem portionis [phare cue
dusea, que ex polo efl refla limea wo,itaefl cireulusin (pbara maximus ad cireuluma , i guo

1-dvede. guadratum defcribienr 5 enins Litns el oo V't autem cirewlus ad civculum ,itaeft guadran
W1-QuBte gy ad quadratum e ergo Ut fuperficies dimidia [phare, ad fuperficiem portionis [phara cuins
¢a, quecx polocfl Ho,itaefl quadratum reéfa lmes uv ad quadratum vefls 1o
Sit circulus p QRS circa centrum T, cuins Jemidiameter
fit equalisreéta linee 10 ,& ineo quadratum pQR s vare
[us tn quadrato v QR s defcribatur alius cirenlus v x vz, &
ineo quadratum v XY Z. erit circulus pops cirenli vy z
duplus , quontiam , & quadratum v QR s duplum eft quadras
ti VX YZ, quod nosin commentaris in fecundam proportio- _
nem duodecimi libri elementornm demonflranimns . Dicofea e
- midiametrum_circuli v QRS aqualem effe lateri guadrati -
VX Y2, hoe el reflam lineam v ipfi v x effe equalem, quod
quidem manifefle patet . Quaniam enim quadratumex v s g-
quale efi duebus quadratisex v 1, Ts, ertt quadratnmex p s R
. . qwadratiex pT duplum . Sed eft ettam duplum quadrati ex
gquintl v 2, ergo quadratiiex pT aquale eff quadrato ex v z. ¢ abid re€la linea v 1 redle vz agua
lis, fllrsafus autem v QRS cfl equalis fupcrﬁrf_:i portionss (phere , cuins ea , que ex u,?:: ;’!
reffalinea HO« quare j';rp_frﬁri:cs difi & portionis dupla eft erus crrenli, in quo quadr ﬂim Jes
jj’r:’ba:;: ;Ex: ::-z;l:.; ffgrejf::f:r; t -;: ii?d ;ﬁwr;ﬁ;r‘dfﬁpﬂﬂmrf. Gr:ﬂru:‘ n:dc:x . wpl:-rn'
8o, evrirred dui obe vy vsciriovr. Joerer o Se urrrgﬂs.'ﬂ‘um @pds 76 dad 7y éh' T
Erit & vt [eéor in {uperticie {phaera Lk 1 ad feGorem OHN,ita fefor rre ad i
&orem 8 © ] Seq.diur ex tam diffis per 11. quinti elementorum, ¥t fellorin fu ﬂ'ﬁ' e fpl e
Y& LKH ad[téforem N, Haeffe quadratum ex £ ¢ ad quadratum ex cp Si y :ufpdm-'
tum ex ec ad quadratumex cp,itaefl felfor 5vc ad febforem v G oo guad ,,' = = l‘LM o
Porauimus . ¥ cigitur jelkor in fuperficia [phare Lxu ad [eloren D;F i gt
M EGC I'EP"M- N, Irdﬁ&ﬂr EFC -ﬂ#‘
Quoniam, & dimidiz f; phare fuperficie fe@toris arep eft o&tupla J Ef enim fuperfi-

cies dimidiz [1h i i : S et :
e ave ]{ ¢ “r& dupla maxinai in [phara cireuli , hoc eft circuli eiys » Guins quarta pars oft

N Hoc eft qualis ei, quoda diametro
fis a diametro [phare duplum eft guadrari ¢

2..duede,

{phare fit, quadrato J Quadratum enim gsiod
wins latus el ac, Friangulum antem acp ,huins

fp_ﬁll:
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ipfius quadrati quarta pars eft . ex quo fgurtur, quadratumm diametri [phare triavguli acp
offuplum effe . )

Antiqui Geometra datum angulum rectilineum tripartito fecare volentes ob hane A
cauffama hafitarunt . P;nblcmatum,quz in Geometria confiderantur , tria effe gene- proble-
ra dicimus, & eorum alia quidem plana, alia folida, alia vero lincaria appellari. Qua “:_‘;::";
igitur per rectas lineas, & circuli circumferentiam folui pofiunt , merito dicuntur pla- 5a.
na ; lince eniin per quas talia problemata inueniuntur, in plano ostum habent . Quie- B
cumgque vero foluuntur, affumpta in confiruéionem aliqua coni fectione, vel etiam pyokle.
pluribus, folida appellata funt , quoniam ad conftru&ionem folidarum figurarum {u- matapia
perficiebus videlicet conicis vii neceffarium eft . Relinquitur tertium genus proble- na.
matum, quod lineare appeilatur ; linez enim ali praster iam dictas in conftrutionem ;:“;:"‘I‘;_
affumuntur, qug varimn, & difficilem orcum habent , ex inordinatis fuperficiebus , & 4,
motibus implicatis fact . Eiufinodi vero funt etiam linew, qua in locis ad fuperficiem probe-
ditisin .enuntur, & .lie quedam magis variz , & mutz a Demetrio Alexandrino mata ii-
8 roaip ylmy;ux.ﬁr ETicdTEa hoc eft in liuu:lribus aggrcﬂiunihus, &a Philone 'I‘].*an:{) ;!-'I_-':nz. .
ex implicatione wanerondar , & aliarum varij generis fuperficierwn inuente quie ‘;?Eléﬂ
multa, & admirabilia fympromata continent. & nonnuliz ipfarum iunioribus digne fuperfi-
exiitimaca funt,de quibus longus fermo haberetur. Vaaautem aliqua exipfiseft,qua c:¢ d.ctis
& admirabilisa Menelaoappellatur. Plectoi-

Ex hoc genere funt line® helices,& quadrantes, & conchoides, & cifloides. videtur des luper
autem quodammodo peccatum non paruum effe apud Geoinetras , cum problema pla- L':-ﬁc? he
num per conica, vel lineariaab aliquoinuenitur . & vt fummacm dicam ; CUM €X 1M- lices, quz
proprio foluitur genere , quale eit in quinto libro conicorum Apollonij problemain drantes.
parabola: & in libro de lineis (piraiibus Archimedis: afflumpta folida inclinatio conchoi+
in circulo.. ficri enim poteft , vt nullo vtentes folido problema ab ipfo defcriptumin- € 'i‘;}g’;
ueniamus. Dicoautem circumferentiam cigcculi in prima circulatione defcriptam de- D des,
monftrare zqualem re¢tz linex , qua a principio linea: {pi-alis ad rectos angulos duci- sepsd-
tur el , qua eit circulationis principium, & a recta linea fpiralem contingente termi- y7yeo.
nantur: Itaque cum huiufnod: fit problematum diferentia , antiqui Geonetra pro-
blema iam di¢tum in angulo, quod natura folidum eft, per plana inquirences inucnire
non potuerunt . nondum enim ipfis cognita erant coni fectiones , & ob eam cauffam
hafitarunt. Poftea vero angulum tripartito diuiferunt ex conicis, ad inuentionem ine
frafcripta inclinatione vtentes .

COMMENTUARIVS.

Problematum, qua in Geometria confiderantur, tria effe genera dicimus ] De bis A
eadem fere in terto 1bro conferipra fune , :

Quacumque vero foluuntur, affumpta in conftructionem aliqua coni feftione 1 B
Gracus codex dea I AUETas opofipaTa waparaulavouime efs Tiv yiviow wige N T xery
Fopars Nos corrigendnm diximus as iy Kovyrsunr 3 .

Ficri eniin poteft, vt nullo vtentes folido problema ab ipfo defcriptum inueniamus ] C
Vitellioenim tn prim libro per[peéins propofitivae 128. problema illud perreflas lineas, & i,
circuli civcumferentiam abfoluit . '

Dico autem circumferentiam circuli in prima circulatione defcriptam,&c ] Grecss D
codex Atyo & 8ic. 7 apds dplds dyopiv fulela Tic yevlatws visTa i iparropbie Tic i
xor e Nosexipfo Archmede bunc lo-um reflitui nus . quam Vero Arch aedes rdy dpxir o
wpIPopds , Pappus F in Tiie yeristws videtur avpellare ; tumbic , tum inferius propofitione
gs Sed foreaffe fic legendumerte . 77 Ex wiis ywriesas & wopazsping ' wis ipaaTopbras s

AEOSy - ' :

PROBLEMA VIL PROPOSITIO XXXI.

Dato parallelogrammo rectangulo aBcp, & producta B, opus fic du.' A
cere rectam lincam A E, & facere ¥ datx reétz linez equalem. '

-

Fagum
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B Fadumiam fit,& ipfis 67, ep pa-
rallele ducantur D6, «r. Quoniam
igitur daca eft 57, & cit cqualis ipfi
DGy erit ctiam p ¢ data: & datum cft

C pun&um D. ergo ¢ cft ad circumic-

D rentiam circuli pofitione datam. Et
quoniam retangulum scp darumefts
arque eft &quale re@tangulo contento
BF, DB; datum erit, & qur;d BE, DB X
eontinetur , hoc eft re¢tangulum s¥ce ) s ommeak . .

E pﬁn&um igi}{ur_[:; Eﬂ ad jyygpcrbol on ,{ed etiam ad circuli circum:ferentiam pofitione
datam . ergo & ipfum ¢ datumerit.

Componetur autem problema hoc g c =
modo, Sit datun parallelogrammi . 1
ascD: & redtallnea m mgpitu-h- ) /
nedata. firayten ipfi zqualis v i, -

& per p quidé circa alfymptotosarc / \ 5
hyperbole deferibatur b ; hoc ¢ Ne—
enim deinceps oftendemus @ per & / \

vero circa centrum » defcrisatur : 5 / \
circuli circumferentia kG, fecans © & -
hyperbolen in punéto 6: &duétace ™ ™

ipi?n ¢ parallela, iungatur ¥ a . Di-

co BF reéte linez m gqualemefle. Tungatur enim 6p, & ipfi x a parallela ducatur
For, reftangulum igitur Fcr, hocelt BFG_';I]HHIE eft reGtangulo cpa, koc et reo.
vare vt e ad B¢, videlicet vt cp ad pE,itapcadr c.ergo Bp eft gqualis F 6, & ideo

;ﬁ;ﬁ:ﬂl parallelogrimum eft pe¥G. eft igitursF 1pfi G, hoceft K, hoceltipfi M @qualis.

COMMENTARIVS.

A Etprodu&ta se opus fit ducere retam lineam A e, & facere n¥ date rede lineg
@qualem ] Hoce eff produffa & c opus fit ducere reéfam lineam AEF, q&cum B C conLeniac
a0 punifo ¢, itawt e ¥ fit datarelic linee aqualis.

B Etipfis 8r,5p parallely ducantur DG ,GF ] Gracus codex wed 7als & £, £ 3 wapdaa
anaoe sixbacay af o, nl, Sedlegendum # 7ais 0, e & Fapdinaol 7ywloay ai $n,n L.

C  Ergo ¢ eftadcircumferentiam circuli poficione datam] Namfi centro p. @ turera
uallo Dk circuli circumferentia defcribatur , evit ea pofitionedata : & per punélum  tran,
fibae . 2 AR Rt

D  Et quoniamrefangulum ecp datum eft,atque eft quale reGtangulo’contento ¥

. pe; datum erit, & quod v r, pE contibetur ; hoc ‘eft reéangulum ere ] Dﬂmmrﬂ ger
BC, DE contentum hocefl ADR; & conm
rarict 70 ' g En,
G Quarcytspad 56, videligerve ep ad s, ita Dc ad o ] Eflenim Ut rc ad cs,

e reffa lmea meN apli mCF prrallella, g - ;
teiitum CP,DR. hoc et & cw ipfi equale:
£ Puncum igitur ¢ eft ad hyperbolen] Ex unnérf& 12, fecundi libri conicorum Apol-
Hare

ericex 43eprima libri clementoram reffan- o e
gulum vc B aquale reflangulo e, boc /
h;m“di.tﬁﬂ squod DR,C ¥ continctur, Cumigis : e ir.
tur veflangulo contento v, v E &qualia ; ] \
fint duo veflangula , videlicee veilangulum \ﬂ G
erit, totum reélangnlum & cv eqnuale ei, D l
quod.- 8 ¥y DE yhoc efl quod n v, Fo contines : AR W %
tur . Gracus codex . xg 8av ioop 70 o fe, {3, Sebly opn ) 70 Xan* Bu & 8, 2ywbet 70
' B0, Seditalegendum arbitror . £ v Toov 74 e BEed Sobir dpe 2 wo' ' £ed
longj .. jf:.-mmr enim Ot punéinm G fit ad lyperbolem eandem, in qua cft punétum 1. Gracus
codex 70" # € e vrepfoaar ego Jrgrrﬁm apds vaepforn , Pt ahb:ﬁepfys LT
F Reétangulymigitur 561, hoceft 81 ¢ ¢quale eft retangulo cpa, hoceft 5cp ]
Ex 13, [ecund: Libei conicorum Apollonif.
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1 v D oad © A s compenendoque Ut £8 ad ve, ita F A ad AE.—cﬁrabﬁmit’imdr'nem:rfaugn_h- 2. fexti.
yWiit CEFy AED, PEFE ad Enyata CH ad EDa & rurfus mmpaneuda vrpaad ap, ia it
cpoad pue Vtiger FLad BC, ikaerit cD ad DE 1T.quinti

L]

PROBLEMA VIIiI PROPOSITIO XXXII.

Hoc autem demontftrato . datus angulus retilineus tripartito {ecabi-
tur in hunc modum.

Sit cnim primum angulus a-
cutus akc,& abaliquo punéto F
ducatur perpendicularis ac :
complerog; parallelogrammo
¢ ¢ producatur ra vigue ad k.
Cum igitur parallelogrammi
vedtangulum fic, ponaturinter ) ) .
. A« reda linea ko tendens in v, qua dupla ipfius a® fit ®qualis. hoc cnim fierd
poileiam demonftratd eft . Itaquedati anguli axc, dico ternam partem cfic erc.
fecctur £p bifariamin punéto ¢, & a ¢ iungatur . Tresigitur re&te line@ 06,6 4,62 B
aqualesfunt: & ps duplaipfius ac. Sed &ipfius a v efidupla.ergo sa cft @qualis
a6, & app angulus angulo aen aqualis. angulus autem acp eft duplus anguli
arn,hocetiphius pec. Quod fianguluin as b bifariam {ccemus, erit angulus agc
tripartito feétus . .

5t vero datus angulus fit reétus,, affumemus
quandam redtam lineam s ¢ atque ab ipfa trian-
gilum ®quilaterum epc defcctbemys . & angu-

/ \ : C
" - - " . ’f I‘-'
lum,quemipfa pe fubtendit . h:..'arm,ln fecantes, -
habebtmus angulum a2 ¢ tripartito feétuin. Atfi /
e\

Bk

a3

SER————

angulus obtufus fiz, 1pfi vc ad redtos angulos du- /
catur sp: & anguli quidem v zc affunlatur ter- e
tiapars p e ¥ anguliverd app itidem tertia pars

aflumatur 5 0. he €nin a nobis ante demon-
ftrata funt. ergo totius anguli asc tertia pars
erit oF. & ipf es¥ ®qualem conftituentes ad |
vtramque ipfaruin A8, 8¢, datum angulum tri-
partito fecuerimus. _

¢
)

COMMENTARIVS.

Hoc enim fieri pofle iam demonftratum eft J
In antecedente .

Tres igitur reéx lineze s, A, 68 xquales
funt ] Nz fi centvo 6 & tureruallo G = circulus
deferthazur , tranfibic per Imuﬁ.: AD agguius eHIE
EAD eff reffus. ¢rgo DG, GE, G A titer [¢ Rquales
fint sneceffeeff . :

Atque ab ipfa triangulum aqulaterim epe
delcribemus 1 Triangult envm equilaters angulus
Uidelicer v o ¢ duas reifi tertias continet o crgo an-
gulus AsD ipfius Anc tertiaparseft.

PROBLEMA IX. PROPOSITIO XXXIIL "™ "

T L

Problema autem pofitum nunc refoluemus,

N Duabus
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c

1

Duabus retis lineis 4 8,2 ¢ pofitione datis, & dato pun&o p, per D circa afympto-

tos a®,3C hyperbolen deferibere . Fadtumiam fit, fitque hyperpole defcripta kprs

&a pundto o ducatur ap ¢ hyperbolem contingens , & diaiaeter 6 Bu. rc@a vero

linea sc parallela ducatur pu. eruntigitur ¢p,ps pqﬁtloncdatm,&datﬁpunﬁﬁ H.

Et quoniam hyperboles afymproti funt as, s ¢, & contingens A ¢ ert 4 ¢ @&qualisp &,

& quadratum, quod fit ab vtraque ipfarum aquale quarta parti igure,que cfl ad g 1.

hac enim in fecundo libro conicorum demonftrata funt . praterca quoniam ¢p eft -

wfexti . gqualis DA, erit & 2 ipfi na &qualis. & dara et sndacaigicur & & a: & datum pur-

F dum u. quare & a cit datum, dataque p ficione apc, & ac magnitudine crgo

G quadratum, quod fitex ac eft datum. & xquale eft figure ad ¢ b conflituize., daga

HEK igitur erit, & dicta figura : & data cv, ceenim dupla eft ipfius sp magnitudine dataz,

cum datum fit vtrumque pun&orum Eb. ergoredtum figura latus eft datum . Ttaque

L faqum problema tale . Duabus redtis ]m‘:islp'f"'.ﬁnnnt,&mngnitudinc datis , videlicet

6 b & reto latere, circa diametrum ¢ o de cridere hyperbolen , cuius ea , fuxta quain

M poflunt, fit reta linea x: & ductz ordinatim ad o parallele fint recte linea: ac

N pofitione datz . hoc autem refolutum cft in rimo libro conicorum . Componetur au-

tem hoc modo . Sint recta lineg Aryec politione data, datumque punétum p: & ipfi

uidem ec parallela ducatur pu, ipfi vero su xqualis fit HA : jundta Ap in ¢ pre-

gucatur. iunéta deinde 8o producatur : & ipfi LD ponatur @qualis 36 . quadrato

autem ex-Ac xquale fitid, quod 6 o, & altera quadam re&a linea x continetur : cir

caque diametrum ¢ D, & re¢tum figura latus k deferibatur hyperbole epr, ita vt

ducte ad diametrum 6 p ipfi ac fint paralicla. ergo a ¢ fe@tionem contingit ; atq;

gufecundi €it AD ®qualis pc,quoniam & zn ipfi Ha. Conftatpraterea quadratum , quod fit

conicsA- ab vtrglq_uf.‘ lPr_?.rl.tm ADsDC quartam partcm efle ;ﬁgurae 3 quEB ad'cn conﬂ:itmtu;- A

pol-33¢  redta igitur linex an,pc hyperboles Ep¥ alymptoti funt, ergo per D circa datas
redtas lineas,veluti circa afymptotos hyperbole defc ripta crit :

com-
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COMMENTARIV S.

Etapundio p ducator apc hyperbolen contingens ] Reffius s wtopinor, dicevetur, A
& per punifuwm D ducatur Apc, &re. _ .

Eruntigitur 60,01 pofitione dat® ] Ex 26. & 28. libri datorum Euclidis .

Etdatum pun&um u j Ex 25. Datorum eufdem . ,

Hac enim in fecundo libro conicorum demonftraca funt] In pofitione tertia,

Etdatacft tu] ex 26, Darornm .

Daraigitur & a ] Ex 2. Datorum .

Quarc & 4 eft datum ] Ex 27. Datoram . s H
Ecgo quadcatum, quod fitex 4 ¢ eft datum 1 Gracus codex edse sl 70 & 5 Jobiv 32,
egolegerem des xad 70 dme’ & 5 Sobly & . K
Et zqualeeft figure ad ¢ p conftitutz ] Ef enim quadratum ex AD quarta pars qua-

dratiex ac, & stidem quarta pars figure, que ad 6o conflituitur, quadyatum igitur ex Ac
figuread 6 o conflitute equale erit

Lrgo re¢tum figurzae latus eft datum] Ex §7. Datorum . ; L

Cuius ea, iuxta quam poflunt, fic recta linca K] Gracuscodex , s waf s Sdvayrar M
Erae of Aorml Eullein eg0 legendum puto & » bvleia,

Hocauten refolutum eft in primo libro conicorum 1 videlicet in propofitiones3, O

QFmMgNwE

PROBLEMA X. PROPOSITIO XXXIV.

Er aliter datx circumferentie tertia pars ablcinditur fine inclinatione A
per folidum locum huiufmod; .

Sitrecta linea pofitione data, que per ac
ducitur: & a datis in ea pundis 4 ¢ inflectarur
A rc,que faciatangulum acs duplumanguli

=
Ow

LS
——

cap. Dico pun&um g efle ad hyperbolen. ;

'

i

Iy \

- F H3 4 \
Ducatur perpendicularis Ep, & Ipfi ¢ D 2qua- /| |, D
lis abfcindatur pe. ergoiunéta pe gqualis erit A 1 E
EAponatur ctiam ipli pr xqualis k. quare / . F
Fctriplaclt cp.fitd 4 cipfius ¢ tripla. das / t G
tum 1gitur erit punéum 6; & reliqua A tri - itT™ D5 < H

plaipfius 6p.& quoniam quadratorumex pg = *
ef excefluseft quadratum ex b ; efi autem &redangulum p ar corundem exceflus; g
rectangulum par;, hoc eft quodter apc continetur, quadratoex & » &qualeerit. ,
ergopunétum s cft ad hyperbolen , cuius tranfuerfum quidem latus figura ad axem 7
conftitutz eft 4G, redtum vero 1pfius Ac tripla. Etmanifeftum eft punétum c¢ ab- N
fcindere ad verticem fedtionis rectam lineam c ¢ » quitclt dimidia tranfuerfi lateris fi-
gura, videlicet ipfius ac.
Compolfitiv autem manifefta eft;oportebit enim reé@am lineam a ¢ ita fecare,vt'ac O
fitduplaipfius 6e: & circa axewm ac per ¢ hyperbolen deferibere , cuius recum fi-
gura latus it ipfius A6 tripla. & oftenditur eam facere duplam angulorum propor-
tionem, quam diximus. perfpicue etiam conflat hyperbolen ita defcriptam datz circu-

li circumferentia tertiam partem abicindere » i modo pun&a ac termini circumfe-
rentia ponantur,

COMMENTARIV S

Etaliter data circumferentiz tertia pars abfcinditur fine inclinatione per folidum A
Yocum huiufmodi | Selrdos lacos appellare confuenerunt Geometre quando lineg per quas
problemarefoluitur , & folidorum fectrone ortum babent , quales funt coni fettiones , ¢ alie
Bonnulles Viitur aucershac laco byperbole. neque emim ab vuo, duntaxar puntto, fed @

2 pluribus
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B

C

D Ducatur perpendicularis 2o, & ipfi ¢p2quas

E
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pluribys problema efficizur, quod inferius perfpicue apparet. Grecus codex Xapiavs viveras
fed legendum Xopis wie vedzsas . _ _

Sit recta linca pofitivne data, quae per A ¢ ducitur ] Hic incipit refolutio problematis
in quo primum quer: U-detnr datum angulum tripartivo fecare,quamquam ex o, & data cir.
cwit circumferentia tripartito fecart poffit«

Infle®tatur a e c, que faciat angulum ace du- B
plumanguli ca 8] Greeus codex rezadss v a B ”?
Jirhasiar woea tiv me' a By yavier Tis o' ﬂ
ya B legendum autem xsxadveo 1 o By Seraaciar wors |
yoa THF VD o 3B yuriar Tir wwe yaf. ||

lis abfcindatur v ] ewm perpendicularts vo cadit

inter A & C, wein prima figurayabfcinditur DE €x

parte A; cum Uero cadit extra ¢, Ut in fecuda figus

ra, abfcmnditur ex altera parte : & ira intelligendum

de linea BF+ quod fi cadat in ipfun c, neque pun VA

fto x yneque puntlo v ad demonllracionem opus eric, A < =
Ergownéta s @qualiserit £ 4 ] Quoniam enim

ED eft equalis pC, & BD Utrigue communis, an-

gulique ad » relli; erit & bafts vy bafi v c aqualis,

|

=1 i —————

R
43, pri- & augulus v c aqualis angulo BcE, quare BEC rd Ii

eft duplus angulis v A e, & eft aqualis vtrifqne B AR
ABEs ergo & ipli inter [& [unt gquales , & equalias

6.primis gug fpfis fubtenduntur latera ng, pa, & ita quis

dem argumentabimur , cum perpendicularis 2D cadit
inter A ¢F co
Cum autem extracadit, Ut in fecundafigura , hoc
modo . quare reliquus ex duobus rectis BaF #qualis PO~ |
eft angulo Bca o ideires duplus anguli BAR, O A ’
alia; quefequuntur « Sedcum perpendicularis cadit in ., [equitur AC, € 8 inter fe agualcs
effe. IFHM enti angulus ACB duplus fir angult saceritreliquus aAsc ipfi sAc neceffarto
&qualls .

F Datumigitur erit pun&um 7] Dataenim erit magnitudine CG ex 2.datorum , & pofi-

tione, data fiquidem , & tora ac., Luca, cum dacum fir puniium c 4 etram spjum G dabitur
ex 1. einfdem . '

G Etreliqua A ¥ triplaipfius 6 0 ) Ex 1 g, quinti elementorum . Atinfccunda figura fequs-

tur ybocex 11, erufdem « quontiam emim ac efl tripla €6, FC m‘pia CLy CFUNE ohieNes
aﬂrfcfd:'me:r ac.cF hoceft A v omninm corfequentivm GCy €D, hecefl or triple.

Et quoniam quadratorum ex ee, e exceflus eft quadratum cx en] Faila eft enim
FE quails ED ; quadralorumi Yeroe€x BE, | F cxceflus ¢, quadratumex v 0, quod guadra-
faex B, DE guodrate'ex g fint equalra ex 47. primtltbre «lementorum . Gracws codex
aad S‘f-:;; mwl‘ﬁi,i{ vmesosn ar. Sed legendum puto , nge % o En Beyed umepoyn Shr
70 o .

K  Eftautem,& reétanguli p a¥ corundem exceflus] Nam eum reéla linea by bifariam

Jecetur, in puntlo vy atq; eradijciatur v a ertt reitangulii p Ay Una cii quadvaro ex v aqrale

nlexti, ef, quod fitex ca quadrato, ex 6. fecundi liber e ementorum , ergo reffangulum vy el ex-

ceffus quo quadratum ex ax, boc eft quadratumex v [uperat quadratum ex v v o« Quare
colligitur reclangulsm p a¥ quadrato ex v D aguale effe . In fecunda vera figrra ita dice-
mus+ Quoniamreéia linea ¥ v bifariam fecatur i v, atque ef adijcitur v A, veifangulum
FAD wnacum quadrato ex v aquale ¢l quadrato ex va, & religus, qua fequuntur .

L Red&angulum par,hoceft,quodter Apc continetur, quadrato ex rDp, wquale

erit ] Qgﬂmﬂ? A% tripla cfiipfius 6o, fumpta communt altitedine AD, erit reflangulnn:
DA F reffangali DG triplum . ergo quod ter continetur ADG rectangulo p ar aquale erit ,

M  Ergopun&um s eftad hyperbolen cuius, &c. Cum enim reétangulum p a ¥ 5 boc ¢f}

quadratum cx v traplum fit reftanguli A DG, habebit quiadratum ex g p ad reffangulum
ADG ?;EP?” tonem eandem,quarn fi gure reéfum latus adtranfuerfum . quare ex conmerfazi.
prami J1ori contcorum punétum v an hyperbolaerit . At fir perpendicalaris cadit in c, vt in

rofexri, FETHA figura , ita argumencabimyy . LRuontam & c triplaeftipfius cc , babebit quadratum ex

ACy hoe eft quadratum ex 5 ¢ ad re@angnlym A cc sriplam proportionem, nempe ean,quans
' reétum
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- reFum fgure latus b sbet ad tranfuerfion s1c proptevea paniiee v in bevarbels frneccfe el
Etmanif:ftum cft pun&tun ¢ abfcindere ad verticem f{eéionis redtam lines c o, N

qua cft dimidia tranfuerfi lateris figura ] Faffa eflentm o o iplins co m;u’a_. ege Ci3,

quz inter punitam ¢ & werticem fcflionis THterifeithr Lrailf neijl tarerts figara dimidia erez,
Compofitio auté manifefta eft ] Siercfa . O

linez ac pofitione , o magnitudine data , que r

tra fecetur in punito ¢, UVt ac fit dupla ip- /

fius G, datus autemn angulus reftilineus, quens e 7

triparcito fecare oporteat, fit HX L : Cr produ-

e Lk ad wm,erit angulus 1k u reliquus ex

1]
dwobus rectis etiam datus . Itaque in data reffd \ / / 4. dator.
dinea A c deferibatur portio cicculi capiens ane R o

gulum dato angulo vx v aqualem: ¢ civea PR

axcm oG per G defevibatur byperbole, cuius 2 \ 53 ereij
tranfuerfum quidem figurs latus fit A ,refFum / 2] \ element,
Veroipfins ac triplu-a,d fecet crreuli circum. | /1 )

ferentiam in » deinde a punio v ad 4c per- R I T

pendicularis ducatur  que vel cadet intra pun-
fum c, vel extra, vel inipfam c, cadat pri Ll \.\

mumn intra , vel extra , & fir sp. o ipfius DG ful As L
triplafit a¥, & 1 b bifwiamin punlo o fece- i
LRy : IHBZantRrque AB, BE, BC quadratun; igts I i 2
tur €¥ 8D ad reffangulum G A eaudem pro. T [ /

portionem babet quam figurs reftum latus ad ey o ]
tranfucr[um, ex 11 1.lib. conicorum , & idco 3 3 1. fexe
guadratum ex v.o triplum eff veanguli G a, / 7 i

retlangulum autem 0¥ el cinfdem triplum ,
quod AT triplafic ipfius G v . exgore&angslum
DAY quadratoex e apnaleerse. sed quadra-
tum ex 2o eff exceffus , quo quadratum ex ¢
Juperar quadratum ex £ recfangulum antem
v Ak efl exceffus, quo quadratum ex o fuperae
quadratum ex 5¥ , hoc eft guadratumex ¥ p.
Eftenim reflangulii D A ¥ Una cii quadratoex B g
aquale quadrato ex 4 . quare fequitur, vt qua-
dratii ex, A B quadrato ex BB fit equale ergo reffa
binea & ceft aqualis B e, & angulys apn angulo
B A Bs Cit igitur A e (it M_ﬂiaipﬁm G AF bri
pla Goeritreliqua Ecipfius c o tripla. ¢ ob id
0 dupla pc. Sed eft ctrd dupla ipfius  p. ergo
ED,DC &quales funt . ac proprerea aquales 1.
terfe En,BC: angulus gcp angulo BB CaGua-
lis. Sed in priwafigura angulus s v c ,infecun-
da autem angulus 2 8 ¥ duplusefl angulip \c .
angalus jgieur se & anguli ¢ an eft diplus : 14,
eoque circumferentia a g cirenmferentic v c du.
plaerit. Quodff perpendicularis radat m Pt
éinm c, oftenderur ffwniliter quadratun cx B n
triplum reflangnli G oA, cum ac it rrtpla
CGyerit & quadratumex Ac rellaaguli coa
triplum quadratum igitur ex ac aquale off
quadrato ex cB: & recfa linea a ¢ recle ce,
angilufque s8¢ angulo sac equalis . ergo
angulus 6C A reffusanguli pac off duplus: gr .
circumferentia AR dupla circum ferentia v c . Itaque producantur ap,cn in punita N X, &
per v ducatur 20 ipfi ac parallela ., Dico anguglam W&o anguli kL dati tertiam partens
efle . Quoniam enimcirculi portio an c capte anulum £qualem daro angulo 1 X m, erit ABC
angulus, boc ot x5 N angulo u kv aqualis , ergo relicuus ex duobus reéfis N B eft aqualis
ipf vk, angulns antem nca, hoceft cro duplus eft anguli c A, videlices lpﬁ::: :Ji 0,

o, [ecun
dilib.

§primi

vl fexei
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wt demonflratum fuir . angulus igionr N8O tevtia parseft anguli xpc; bec eff kL. A f
anguium OB bifariam (ecucrimus, exit datus anguius v L sripareito feffus .

ALITER.

Expofuerunt nonnulli refolutionem cius problematis , in quo quariruz
angulum, vel circumferentiam tripartito {ecare fine inclinatione. Sit au-
tem proportio in circumferentia, nihil enim differt {ive angulum, fiue

circumferentiam fecemus.

Fadumiam fit, & circumferentiz aBc tertia
pars &c abfcindatur: & iungantur as,Bc,ca. an-
gulus igitur ace duplus eft anguli sac. fecetur

angulus A cs bifariam per reétan lincam cp: & / R ¢
A perpendiculares pE, BF duc.m;ur.crgu A D ®qUa- |y
lis eft pc; & propterea a g ipfi 5c eft &qualis. b

B C datumigitur eft pun&um e. ltaque quoniam eft | e
vt acad c8, ita av ad pe, videlicet ok ad &F; -
& permutando vt ca ad a6, ita eric sc ad BF:
dupla autemeft ¢ ipfius AE . crgo & v ipfius £r eft dupla: & ideo quadraium cx
D sc,hocell 3uadrarat1 BF,FC quadruplafunt quadrati ex g5, Cum igitur duo pun-
&a Bc fintdata; &fit B ¥ perpendicularis, fitque roportio quadrati ex ¥ ad qua-
dratd ¢x B ¥, Fc; erit punétum & ad hyperbolen. Sed & ad circuli circumferentiam .

E crgo punétum B eft datum. & compolitio manifefta ef ,

COMMENT ARV 5.

‘A Ergo ap zqualiseft pc, & propterea A ipfi kc eft ®qualis ] Leoniam enim an-
gnlus a8y qui ell duplus anguli C A b, bifaviam [eéins eff refla linea c b, erir an Irf;'rs Can
@qualis angubo D c B, anguli Veroad & Utrique relft fune ergo ¢ u-f:'g;-m:s rr!;’q:ﬁn .fgnai:-:.

@ fexti, @ rriangulum ADE triangulo LpC equiangulum . Ve igitur £p ad D A s itatepad p ;;:
9. quinn, quare AD,DC Inter fe &quales funt. ¢~ eodem modo a By BC @quales offendentur

B l]jatum 1gitur cilﬁunﬂ:um ré] EX7.%r 27. Datorum. |

C taque quomiam cit vt Ac ad ce,ita ap ad pe JEx 2, fexts

D Cunm _ig{itur duo pun&a kc fint data, & fic BFLcrpi:nfﬁcﬁﬁi?sm:]ﬂ:m- i

dratiex er ad quadratae :erd T s frOpartio
qua quadratacX B¥,Fc; erit pundtum & ad hyperbolen | Dem firatn
hac @ Pappo ad finem Jepeimi libri propofitione 237. Sed tamen nos 1d uod | Geum ef,
E ctiam aliter refolnemus , componemuf que in bunc modum , & propofitum et
Conftruantur eadem, qua di&a funt , & du-
&is ;perpendicularibus b, , ponatur ipfi qui-
dem rE ®qualis B, ipfi vero ¢ ®quales finc
Fk, kL1:&lit ac dupla ¢ c. Eodem quo fupra,
modo oftendetur a1 tripla ¢ 5, atque erit an
zqualis c¢¥, & a1 @qualis nx. Cum cnim g
fiv &qualis Ec, & ue ipfi £, relinquetur an
&quails ¢, hoceltiphi k. quarein prima, &
fecunda figura, communi 1. ablata, vel addica
in tertia vero addita communi ax, erit a1 ipfi
B K @qualis. Itaquequoniam, vtante demon-
ftratun eft , quadratacx er,fc funt quadrupla
gua&utlcx F &, quadratum autém ex ru eft el
¢m quadruplum, quod r fic &qualis £r, erit
gum}ratu_mcx Fu &quale quadratisex &¥, rc,
edin prima, & fecunda figura quadratoex rH
@quaha funt quadrataex rx,kx. vna cum du-
plo re&tanguli ¥ ki1, hoc eft vna cum re¢tangulo
¥LA:cftenim vr duplaipfiusex, & 14 2qualis :
% . quadratoautem ex k1, hoc cft quadrato ex ad
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t Avnacirectizulo rra eft equalereftan-
ulit # a e. In tectia vero figura quadrato ex
¥ 1,hoc eft quadrato ex « « ®quale eft recii-
gulumr AFviacd gua:.iral:a CX F £, quippe
cii recta linea L ¥ bifariam (cceturin K3atqg;
eiaddatur ¥ . ergore&anguliirac vnacg
quadrato ex £k @&quale cft quadratis ex sy,
FC . quorum quadra tum ex rx eft aquale
quadrato ex rc. relinquitur 1gItur , vt re-
Ganguluin F A L quadrato ex »¥ fit ®quale.
Atredtangulum F AL zqualeeit ei,quod ter
AF, FG contiuetur. quare ex iam demon-
ftratis conftat punctum & effe in hyperbo-
1a: cuius tranfuerfum latus eft ac, reGum
vero ipiius A tripla. Quod fi a punéo g
perpendicularis du¢ta cadatin ¢, vt in quar-
tafigura,quonid angulus acs re@us duplus
cit angulisac: erit&arnc angulus angulo
rac, &rectalinea v ipfi ca 2qualis. qua-
dratum igitur &c &quale eft quadratoexca
Sed quadratum ex ca triplum eft cius, quod

triplum cft retanguli acc. ac propterca
punétum & fimilicer eft in hyperbola, cuius
tranfuicrfum latus 46, & reéum ipfius A G
tripla. )

/ »
AC, ¢G continetur : cft enim ac ip= el
fius ca teipia « ergo vt quadrato ex sc . /
Y

Et compofitio manifefta et ] Sit enim civeumforentiaz avc quan r:-fp:'rr_i.ro fecare
debemus . Itaque primo oportet vettam lineam A c ita fecare , vt A dunpla fie 1pfins cc.
Deinde circa axem oG per G deferibere hyperbolen ; cuius tranfucrfum latus fit oG re-
fum vero iplius ac tripla. Secet autem circuli circumfercntiam
dufla perpendicularis vy, fit ipfins ¥ tripla AL, & FL bifartam in x fecetnr, :{arfuf

ac fecceur bifariam in x , 1pfigue 1 g fir equalis
Eily & #unflis a5, v, a punifo § attollatur
perpendicularis, que reffam liseam A3 fecetins
De Et quontam Ac efleripla cc, & a1 item trie
pla Gr, fiqutur Lc triplameffe c v, ideog; L¥
duplam Fc,&dr 1%, K, Fc inter fe equales effe.
quare [imiliter atq; in [uperioribus ofiendetsr | A
&qualis ¥c, & AL 1pf nk. Quadratum igiturex
EF #quale eft iy quod ter ax, v continetur Vi
I:If.f:'cct reffangulo Fay, reltangulum autem ¥ A L
I prima, ¢ [ecunda frura equale eff reffan-
guloj¥ LA Una cum quadrato ex 1 5 : quod qui-
dem eft equale duplo vecEanguli ¥x i, vna cam
quadrato ex K Na ergo quadratum cx g ¢ efl &qua-
leduploreétangult vi g, g ¢ 1quod ex K1 qua.
drato . quare addito Utrique communi quadrato ex
¥C,hoc eflex v i, crune quadrataex sy, rc 2.
qualia quadratis ex vy, 1 Una cum dupla re.
Elangult ¥x 0. Sed quadraris quidem ex gy L EC
®quale eft quadratum ex 5, quadratis Uerg ex
FE > K Una cum duplo reflanguli 1k ) aquale
<ty quodex ri: quadratum . ;

Vs.

/

m u:@'apunﬁua

Intertia

3 Jecun.

6.2 cln.



6 fecune @ugdratum igitur ex v quadrato ex ¥u eff &

A

gl
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Intertiqantem figura cum quadratuns €X BF
fit aquale reflangulo FAL, addito prique cotfes
munt quadraroex ¢, hocefl ex ¥ X, evant qud-
drata ex B ¢, §C boc elt quedratii ex vC aqualia
veffZzulo ¥ AL wnacum quadrato ex FXibhoc eft
equalia quadrato ex x A, hoc efl guadrato ex ¥ H.

quale, ¢ rettalinea vc aqualis refia v H, €& oh
1d vC ipfius ¥ ¥ dupla. ergo UE Ca ad AE,ita
BC ad FE: @ permutandp ¥t AC ad CB it AT
ad 81, hocefl AD ad DE. quare angulus AcD
angulo DCB eft equalis. At in guarca figura
cum perpendicularis dpunio v caditn C, erit
propeer byperbolen quadratum ex xC eripluns
eius, quod AC,CG continetur . fed quadratum
ex ac eft ciufdem triplum , quod ac tripla fie
ipfius G, ergo quadratum ex AC guadrato €x
c b eft equale , & ipfa a ¢ @qualis cBo Ef quos
niam c e eldimidiaipfius ac, erit ¢ ipfius e
dimidia. Rurfusigitur,vt Ca ad ax,ita efinc
ad cu: & permutando ¥t ac ad CB, 1t2 AR
ad ac bocefl AD ad DB; guare angulus pCAans
gulo Db eft equalis, & produlla cp ad cir-
cumferentiamin w , erit circumferentia CB &=
gualis circumferentig vy, Quoniam igitur &-
quales funt AB,EC, @ DR VIrique communis,
angulique ad & reifi,erit & bafis AD bafi pC

N \ .;
g if\y,
A E G <

aqualis , & triangulum A DE triangulo pBC fimile ergo angulus ®AcC aqualis eft angulo
DCA, & circumferentia c circursferentie ame fed;etiam aqualis erat cireumferenti®
BM. circumferentia igicur A B C in tres partes @quales AM, MB; BC [etta cft quod fecs(ft

oporiuit .

PROBLEMA XI. PROPOSITIO XXXV.

Datum quidem angulum, vel circumferentiam tripartito {ecare {oli-
dum eft, vt ante oftendimus, fed dacum angulum, vel circumferen-

tiam fecare in datam proportionem lineare eft, & 3 iunioribus demon-
{trarum fuit : conlcribetur tamen a nobis duplicitcr.

Sit enim circuli xLH circumferentia Lu, &
oporteat ipfam in datam proportionem fecare .
Ducantur ad centrum redi® linee Ls,sn. &ipfi
1 ad reftosangulosattollatur 8 & , per g vero li-
nea quadrans k 4 o ¢ defcribatur . & perpendicu-
laris duca A€ fecetur in F. itavt aF ad Fx da-
tam proportionen habeat, in quam volumus an-
gulum fecare ; &ipfi quidem ¢ parallela fit ¥o.
wngatur autem & n,& p 6 perpendicularis duca-
tur. Quoniam igitur ob linee accidens eft, vt
Ak ad pe hoceft ad Fryitaangulusaec adose
angulum, erit dividendovt A% ad FE, hoceft vt
data proportio, ita asp angulus, ad angulum

DEC, hoc eft circumferentia Ly ad M H circumferentiam.

ALI-
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Altero autem modo cireuli A g ¢ fecatur circumferentia A €.

Ducantur enim fimiliter'ad centrum redta linea A r, 8 ¢,
& per o linea fpiralisdeferibatur s¥pc, cuius refta linea ;
quEin ortu (umitur, fit ¢». propertio autem pe ad B8
fiteadem , qu proportiodata. & per & circa centrum e
defcribatur circuli circumferentia & v, qua lineam fpira-
lem in punéto F fecet. iun&taque 8F ad & producatur .eft
igitur propter lineam fpiralem vt pr ad 87, hoceftad e g,
itd A G¢ circumferentia ad circumferentiam cc: & diui=
dendo, vt e ad es, ita circumferentia a6 adipfam ¢ c. :
At proportio pE ad 8 cft eadem, qua proportio datas H®
proportio igitur circumferentiz a ¢ ad cc ecadem erit.

COMMENTARIV 8.

Et oporteat ipfam in datam proportionem fecare  Pel legendum , & oporteat ipfam, A
vel aigslum tn datam proportioucm fecare s Vel illud fubintelligendum , quod & ante pro-
poiitum eft , & in fine concluditur.

lungatur autem »o ] Intelligendum autem reffam lineam 8D produci ad circumferen- B
Pl il Ma
Quoniam igitur ob line accidens, eft vt Az ad pe, hoceftad re, ita angulus C
asc ad pec angulum ] Eftenimobimee quadrantis accidens , »t civenmferentia Ly ad
ipfam 1w, ftareffalines aB.ad DG. Ut autem LH ad uwm, ita angulus Leu ad angulum
MEBHe crgo vt A2 ad DGy hoceft ad vx ,itaangulus Lo u ad mew angulum : & dinidendo,
Altero autem modo circuli A oc fecatur circumferentia A ¢ ] Si enins circumferen T
tia Ac, quam [ecarc oporteat tn datam proportionem, e
Etper 8 linea fpiralis defcribatur s¥pc, cuius re@a linea, quz inortu fumiturec] E
Sit linea [piralisin prima civculatione defevipta que terminetur in puntfo ¢, Gracus codex
al yeypepln Sid 75 B W,RE & y. Sed feribendum X }’I}Piﬁm $id w5 B Tk Eldy.
Proportioautem pE ad es fit eadé, qua proportiodata ] Secet emimretfalinea as B
lineam fpivalem in b, & dinidatur po in datam proportionem ad puntfum £,
Eftigitur propter lineam fpiralemvt o8 ad 87, hoceftad sk, ita Acc circumfe- G
rentia ad circumferentiam ¢ 6 1 Ex 14. libri Archimedis de lineis [piralibus « Grecus codex
s a B apde B legendum antem & 7 & £ aple BZ.
Proportioigitur circumferentiz 4G ad 6 ¢ eademerit 1 Sed & angulus vel potius H

fpacivm avc i datamproportiovem [ecatur. V't entm circumferetia Ac ad circumferens
tlaii GC,ita angulus ABG aa GBC angulum. ' '

E
PROBLEMA XII PROPOSITIO XXXVI.

- Ex hoc manifeftum eft fieri pofle, vt A duobus circulis inzqualibus
xquales circumferentiz ablcindantur. :

Faftum enim fit, & ab«
(ciff fint ®qualescircii-
ferentli® AGE, cuD. fit
autem maior circa centril
B. circumferentia igitur
fimulis ipfi c Ho maior eft,

uam Acs. fit ipfi Ace A
fimilis circumferétia c v
ergo proportio circumfe-
rentiz Acs adcneft da-
ta, eadem enim eft, quam

ent totz circulorum

A

O

circum-
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circumferentie ; vel circulorum diametri. 2qualis autem eft circumferentia acr ipi;
g ¢up .proportio igitur cup ad cudata eft: & dividendo quare circumferentiam
F cup indatampropartionem fecabimus, quemadmodum antea traditum eft.

COMMENTUARIV S
'‘A.  Fafumiam fit J refolutio eft problematis.

B Circumferentia igitur fimilis ipfi cup maior eft ,quamacs] fie _nrc_:.r!us;:rm cen.
grums E mater circulo circd centruim Fa Ilaque cum circumferentia matoris crrenll cH b &
qualis fit circumferentia A GB circulimaioris, fi d circulo A B abfeindamus circumferentiam
finarlem ipfi ¢ B D ,evit eamaior, qudm circumferentiaacs. 5

€  Sit ipfi a6 fimilis circumferentia ci] Grecus codex ¥se avr 75 wa f dpola i 3 a,

¢go legendwm puto isw 7ii 0B dole iy 0. .

B

P _ Ergo proportio circumferentiz ace ad cn eftdara, eadem enimeft, quam ha-
bent totx circulorum cireumferentiz , vel circulorum diametri. Iungantur as,
EB,CF,FH. quontamigitur circumferentia acw (imilis efl circumferentia cu, ernt angu-

7 quinti, /us ARE equalis angulo CFH. ergo quartuor angule reélt ad angulum At e eandem habent
© proportionem quam ad angulum cru. V't antem guattuor vetli ad angulum a v %, ira tota
circuli £ circumferentia ad circumferentiam A G 8o & Ut quatinor yettiad angulum c v 1, ita
a1.quintl, toracirculi ¥ circumferentia ad circumferentiam cu. ergo Ut totacirculi & circumferentia
ad circumferentiam AGB yitatotaciveuli v cirenmferentia ad circumferentiam cu , ¢ pers
mutando Ut totacirculi E eircumferentia ad totam circult ¥ circumferentiam, ita circumfes

ventia AGB adcircumferentiam cH. Sed Ut tota cirenli £ crreumferentia ad totam civeunss
ferentiameirculi v, 1adiameter circuli 8 ad diametram crreult ¥. boc eft 1ra femidiameter
es.quintis crrculi & ad circuli » femidiametrum. illud autems a Pappo -demonflratum efl in quinto li-

. bropropoficione v 1. & in ofano propofitione 21.

g Proportioigitur cup ad cu data eft , & dividendo Sequitur entm ex antediffis cir-
cnmferentiam 4GB 5 boc efl crp 1pfi aquaiem ad circumferentiam cw itaefle , vt femi-
diameter A8 ad femidiametrum c¥. fiatipfi c¥ aqualis A K. ertt circwmferentia crp ad
circumferentiam cH, UVt EA ad aK. & dinidendo civeumferentia D ad i ¢ civeumferen-
tiam, Ut £ ad K A« conuertendoque circumfentia i .ad KD, ¥t A K, hoc efl cradk £\

F - Quare circumferentiam cHp indatam proportionem fecabimus , quemadmoduny
antea traditum eft 1 Hee vearbitror ad compofitionem attines
Sint crrculi ingquales ma

gnitudine dati circa centra
EF: fitque circulus & mas
tor: O fit cirenlt ¥ ctrcums-
ferentia c 1 D, cui equalen
acirculo & abfcindere opore & F \
reat . Iuugatur C¥, @ fit |
cireuli & femidiameter A £, !
a qua abfcindatur A & &quage
lisipficr. & cumdate fine
AR, CF,erit & K Bdata,dr *e

e data proportio C¥, hoc eff » ‘

e AROF pfius ax ad KBe Ltaquecivcumferentiam cup ex demonfiratis in ﬁ;&mgr&gmimrm feca

' IR
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' = K -
buivnus in punéfo w;itavt cu ad HD eam proportionem habeat, quim ax habet ad xi: ¢

circumferentia CH [imilis abfcindatur a circulo v, quafit AGv. Dicecircumferentiam AGp

" cirewmferentie CH D aqualem effes Cuoniamenim vt Ax ad K &, ita efl exrtumferentia c o
ad 4D circumferentiam : & conmertendo Ve ni ad & A ,ita civcumferentia D p adr c:coms -
ponendoque Ut N ad Ax boceftad cr, itacircumferentia DHC ed cH. vt autem Apad
CE . itarotacirenlt B circunsferentia ad totam tircunfeventianm cirenlt v ; & yr tofdcorcdms -~

ferentia circult & ad totam circnlt ¥ circumferentiam , ita civeumferentia A o n,'ad circuw:
ferentiam i, Eigitur circumferentia piic ad circumferentiam Cu, ita civcumferéntid -
AGE ad circwmferentiam Cy . ergo circumferentia AG 8 circumferentie ¢ 1 D eft aqualis, UL

PROBLEMA XI1IL. PROPOSITIO XXXVIL

Al:quicrurc oiangulum conflituere , cuius vterque angulnmm qui ad A
bafim , habear ad reliquum proportionem datam.

Factumiam illud fir ; conftituaturque triangu-
hum arc: & circa centrum e per punéta ac cir-
culus defeaibatur apc: producaturque an in b,
& i-¢ lungatur. Itaq; quoniam proportio anguli
caeadangulum azc dataeft , arque eft anguli

E
oo - C

e )

e N
T &y
O

avc dundius angulus, qui ad n; eric & anguli ]| 1 [ D

cap ad Ape angulum proportio data. quare & el | | i v fext

eircinferentiz e ad circumferendiam ac. Et i ' b

cum circimferentia- A ¢ feniicirculi in datam 74 ] I 1 E

proportionem fecetir , datum erit & pun&um c, : | oo i

& triangulum axc fpecie eric datum. / v S E
Componetur autem hoe modo. Sitenim pro- _rx::'j.‘é«’ =l

portiodata e¥ ad r¢, quam virumque angulo-
rum, quiad bafim, habere oportet ad reliquum: &
¥ bifariam fecetur in punéto n. exponaturque circulus A n ¢ circa centrum s , & dia.
metrum ap:& fecetur A ¢ circumferentiainc, ita vt circumferentia nc ad ¢ aeam
proportionem habcat, quam &F ad ¢i; hoc enim ante craditum eft, & vniverfe quo
pacto data circumferentia in datam proportionem fecetur . & iun zantur 5¢,ca,c .
Quoniam igitur vt ciccumferentia pc ad ca circumferentiam, hoceft vepa ¢ angu- G
lusadanguld roc,itaclt arad pu,& per confequent d dupia . ergo vt angulusc as H
ad‘nngulu-u ABC,ita 6F ad re. quicrure igitur triangulum conftitutum cft aec,
cutus vierque angulorum, qui ad bafim, ad reliquum proportionem haber daiam. K

COMMENTARIVS.

Acquicrure-triangulum conflituere , &c.] Gracus codex lsosneris splyaver eusizar A
!{Ef cusioar, f

;h'{’rt'{ﬁ:mturquc- Avad o] Graens eodex , f ix8efaiSe i a d &% 7d & legendum a8 B
T8 & - i ;

Itaque quoniam proportioanguli ¢ + v ad angulum-arc data eft ,&c¢.] Crecns o C
dex . Ewhidy adyer & Solleis 7iie ' F 4 £ yovias a@pds F ' Faly, g B0 s’ af
Wpica § arcs 7 & lece Brel Sv adyer B2 dele vie N H yaf ywrias apis F ' P
afy w8 Tis %‘;E}ﬁyﬁ&cmiwﬁcfgié‘. .

Erit&an_gti]i carad apc ingulum proportio data 1 Ex 8. libre Jarﬂ:mm. _ D

Datum erit pun@um ¢ & triangulum ax ¢ fpecic erit datum] Luoniam enim civa E
cwmferentia s cv femicirculi data in datam, proportionem fecatur, dataerit Utraque ipfarum  «
Ac,CD ex feptrma libri datornim. Sed efl datum puntium A vel D, ergo & ¢ datumeritex’

27. datorum’s " Luod cum data int circumforentia, in quibus anguli confiflunt , & igff anguls
dabuntur , guare triangulum apc [pecie darrm evit ex 4o, éinfdim . Gracus codex Solly 5
xel Doty 7 il 76" afy aplyavey , lege Sobly 5 od y xat 3By wf 68et 70" & £y spbyawer. -
. Cﬂmpnﬂttt.'l_r :lu'ltt':m hoc modo'J Greeus codex n;-c_ﬂ?n'nrq_ﬁ dros lege embigsres 3¢ F
‘m" R A - RN s s . i A .

0 2 Ho:cﬂ
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& Hoc . ft vt paeangulusadangulum anc,ita 8F ad Fr] Gracus codex. Ts7ist ar
ey yoris apis # <o’ aly frocvel wd 14 Simadea A twoplrer. corrige asiics de
Pay yaria mpos ¥ ' a Py. drer n e wros L0, 7e’ Simndore 7 Emopbrer .

H  Ergo vt angulus cas ad angulum abc| Grecus codex o dpa o oo’ y 8B lege o
e yalf. ; : :

L  Cuiusvterque angulorum, qui ad bafim ad reliquum proportionem habet datam 3
Gracus codex . avyo's ixsea ¢ Jobivze epos, 0 Auxhi lege Adyor sysoar & dobirie ape’s 7
anmir ,

PROBLEMA XIV. PROPOSITIO XXXVIII.

Hoc autem demonfltrato perfpicuum eft fieri poffe, vt in circulo deferibatur poly-
gonum &quilaterum, & equiangulum, habens quotquot quis latera propotucrit.

COMMENTUARIVS.

Hoc autem demonftrato ] Siemim heptagonum in circulo deferibere welimus , vtemnr
triangulo aquicrure, cuins angult, qui ad bafim , reliqui triplt ine. Deinde ex demonfiratis
cos tripartito fecantes ,babebimus totam civeuli cirenmferentiam in feptem paries aquales di.

wifam, [i veronenagonum , Veimur triangulo aquicrure, cuins angult ad bafim religui quadra
pl1 fint . & eodem modoinalys.

PROBLEMA XV. PROPOSITIO XXXIX.

Quomodo autem inueniatur circulus, cuius circumferentia reéta Ii-
nez datz fit zqualis, facile eft cognolcere.

c

D

Tnuenta .ia.m fit circurrg.ﬂ:rmtia circuli A re@ linez ¢ mqualis, & exponatur

A circulus quiuis & ; atque cius clrcumf_'crcntim per lincam quadjantem aqualis invenia-

B turreétalinea p. vtigitur ¢ ad v, ita qua ex centrocireuli 4 ad cam , qua J

e&al : , d eam , qua ex cel

£ tro circuli 8. fedreétz line® p ad ¢ proportio eft data . proportio IZHUr earum  queE

ex centro inter fedataerit. atg; eft data qua ex centro circuli 5. ergo & qux cX ¢eL-
tro circuli & eritdarta. erc&datus:p[e a circulus , & compofitio maniiefta eft .

-

COMMENTARIV S,

A Atque eius circumferentiz per lineam quadrantem @qualis inueniatur recia li-
neap |Ex 27. huias .
B  Vtigitur ¢ ad b, itaquaex centrocirculi 4 ad eam , qua ex centro circuli B] Ex
#$, qua a Pappo demonfirantur m 5. lib. propofitione 11. & m 8. propofitione 22, .
C  Sed recta line®pad ¢ proportio eft data ] Ex prima datorum Utraq; enim earic data cff
Grecws codex Myw 3% 7iic & apo’s y Soldde  cgo legendum puto ASyos 83 ije wyo's y Saliele,
D  Ergo&quzexcentrocirculi A eritdata ] Ex 2. datoram, : .
E  Quare, & da_mS 5Pﬁ§ acirculus| Per definitionem quntt Libvi datorum . .
P  Etcompofitiomanifefta ek ] Sit reéfa lincadata c, & oporteat circulum invenire, cuin

clircums
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civcumfercntra fit aqualis refia linee ¢, Exponatur circwlus B ; atque eius circumferentia
per Lineam quadrantem,&qualis inueniatur o reffalinea: fatque vt p ad ¢, itaquaex cens
trocivculi v ad aliam: ex centro A interuallo autem diffa lines civeulus adeferibatur, Dico
circemferentiameirculi o date recla line ¢ equalem effe. Luoniam emim e p ad c, 11a
que ex centro circnlt 8 ad eam, qua ex centro cirenli A, UL antem que ex centro cirenli B ad
eaim , que EX centro circuli A ; ita circuli v circumferentia ad cireumferentiam civenlt a ;
erit Ve D ad C, 1ia circumferentia circuli v ad civenlt A circumferentiam , o permutando
Ut D ad circumferentiam cirenli g, itac ad circwmferentiom crenli A, Sed eft aqualis
circunferentia circuli v.ergo & ¢ ctrenmferentia civénli o aqualis erit.

PROBLEMA XVI. PROPOSITIO XL.

Recta linca a B pofitione, & magnicudine dara, per puncta 4 B defcri-

bere circumferentiam circuli, qua ad rectam lineam A B proportionem
daram: habear.

Defcripta iam

. s i o
{?:cil'cu111tc1'cnt1;1 4 E 1
ack: & expona B
tur quarta pars \ . : S

circuli ree ma- . -

nitudine daca : .

sferib e li !

deferibaturque li- :
- :‘,'1 i

[}

nea quadeds ks A
& angulo, qui in
circumnferétia ac
confiftit ad reli-
quam circumferé-

tiam «equalis fiat
EG L; & perpendi-
culares Ly,uN ducantur. Ericigiturob linex proprietatem, vt circumferentia re D
ad re&tam lineam re, hoceftvt L ad ¢x. ita LE circumferentia ad reétam lineam E
un. Sed& vt e ad Grrita wow ad Lm. ergove He ad 6K, ita BL circumferentia F G
ad LM re@tam. Sumaturcentrum circuli ace, quod fic x, & perpendicularisad as H
ducatur x v c. ergoangulus ¢ xa angulo ¢ct eft aqualis, & funtcentra x .« Viigi- K
tur Ac circumferentia adredtamlincam ar. hoceft vt ne ad ¢ « , ita circumferen- L M
tia ace ad as retam-atq .ceft Acecircumferentizad redtam as proportio data. N
quare ;' & proportio 16 ad 6k dabitur. & data eft 6 k. dataigitur erit & cu,a¢ O
propterea pundum g eft ad circuli circumterentiam. Sed & ad lineam rr x, crgo P
datamerit . & ue pofitione data , quare & datusangulus sGL. atqueeft @qualisan- Q_
gulo cxa. re@a verolinea x ¢ datacit pofitione,& datum punétum . pofidone igi-
tur eft a x.quare, 8 circumfercentia Ace,

Compolfitio autem manifeita eft . Oportet a item data proportioni conftituere ean- R
dem,quaeft b6 ad 6x, & circacentrum ¢ per o circumferentiam deferibere, & fu-
mere punétum H, inquo ipfa lineam quadcantem fecat. prieterea iungere KG, & ax
fecantes bifariam , perpendicularemque flacuentes rx. ducere X 4, qu vnacum XR §.
contincat angulumangulo k6 ®qualem . & circacentrd X per 4 deferibere circuli
circumferentid a ¢; habereq; preportioné eius ad bafim ax date proportioni candem.

Pl H
o N KM £

COMMENTALRIVS.

Delcripta iam fit ciccumferentia acn] Gracuscodex yeyps ¢8w W ey, [eribe i « 8.

Etcxponatur quarta pars ci-culi ¥6 £ magnitudine data] Gracus codex # ixnado
TerpaTipopior nuiphs Biea dedopiver 70! ¢n 8 lege =o' _Ey el .

Etanguio quiin circumferentia ac confiftit ad feliquam circumferentiam zqualis C
flat £ L. Vereor nelocus corrupeus fit s improprie enim dict Videtur reliqua cireumferes
t1a ca , que eft quarte partiscirculi FLE. : , .

Erit igitur ob linea’ rrrﬂfi_ﬁctatem vt circumferent’a eL¥ ad rectam lineame. . D
hoceltve LG ad ¢ k| Eftewim Ut circwmferentta Ry ad réfam v 6 , ita ¥ G, bg.rﬁ LG

: o ad Gk

=
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ad ok quodin propofitione 2.6, hutus demonflratum fuit, ‘ , .
E  Ita Lr circumfercntia-ad re&am lineam HN ] Gracus codex Srws W AR wapipipeie @pe s
# Or ivlieiar lege S7os & Ao maniglprs . i i
B Sed& vt uc ad c1,ita un ad 1M 1EX quarta fexti elementorum o Gracus codex axa
3 de 408 ope'e 1y na corrige de Fhne . : . _

G Ergovtucadck, tasl circumferentia ad Lm reftam ] [Quoniam entin Ut LG
ad G i , 1ta efl cireumferentia L& ad refiam lineam 1N ;& UV HG ad G L, #ta 1N ad L.y
erit ex aquali in pertyrbata ratione, Ut HG ad Gk, ita EL ad, LMe i

H  Sumaturcentrum circumferenti® Ac® ] Gracns codex enigle &n 70" xévopor 7ir a By
mepipbpeias 70 £, lege ahe 23 8 wapigipris .

Ec goangulus cx 4 angulo 56 L eft @qualis] Angalus namque £ 1 faius eff aqua-
lis e 1 , qui 1n civcamferentia AC confillit, hoceft angulo A X c.Gracus codeX iow dpa v 7o
of a 75 am' Gna. legendum 77 Lo e . | _
L Hoceftvt ic ad 6 K] Proxime entin oflenfum eft, vt v ad G, ita effe circamfe.
ventiam BL ad veffam lineam 1M, boc eft circumferentiam Ac ad AR yelfar « Grecns co.
dex . wa7ict § On apoe oy o' lege mpo's THY N2, )

M Itacircumferentia acs ad A ® reftam JEX T, guinti clementorwin . defunt autem hae
in Graco codice , qeare 1ra reflituendus erit . o dpa o &y wepitipaa mpd ¢ iy ey tullelar
ol ' Oy ape's THY 11, 700 0 0y B wepdipua apo’s iy @ B iubuiar

Atque eft AcB circumferentiz ad re@am a B proportiodata ] Graens codex u ac'-
yog 7is a BA wpo's v af lege % Adyos i wy @ wpes 7oy & B Iodas fed fortoffe e lem
illud Seles confulto omifit bremsratis canffa, & 1 m:.recedmfibm 2 U7 Ingfs, qua fequuntur,
quemadmodum verbum Aéyw . nam pro afye de Ubique ferve dvs tantum feribic

o Dataigiturerit & ¢ u ] Ex fecunda itbri datorwms o

P  Acpropterea pun@um 1 eftad circuli circumferentiam ] Siemim centro ¢ & inter.
wallo Gu cirenli circumferentia defcribatar , punclum 1 ad ipfam eivenmferentiam evis

Q_ Et u1 pofitione data ] Vide ne legendum fit & ¢ uL pefitione data,

R Oportetenim date proportioni conflituere ceandem,quaEelt pe ad cx. ] §it data
proportio, quam habet o ad v; @ flat vt p ad 0, fic Kcad Go.eff antemdata c k. ergo &
2pfz DG. erit igitwr conuertendo p G ad G K, vt © ad v. Gracus codex haber  Su g e i
s ¢ apo’s w & ego legendum puto ¥ 7hs _hf apa's o x . quod ex ipfavefolutione colltgitra

S Ducere X 4,qua vnacum X R contineat angulum angulo X6 ®qualem] Confli-
tuatur ad reffam lineam av , & ad punéluminea s angulus ba X &qualis angulo w1 G, vel
NHG. erit & reliquus A X R reliquo 1ok aqualis. S En

T  Habereque proportionem eiusad bafim ae dat@ proportionieandem | E7 enim ros
portio DG ad Gk, boc eft ¥G ad GK eadem, qua proporttodata. & vt g ad Gx, it cire
cumferentia BL ad LM vefiam , boc eft cireumferentia ac ad vellam AR. Vtantem - c 7

AR, ttacivcumferentia ACB ad reffam Ae. ergovt DG ad G K, Wacircumfereutiaz scp od
AT reffam. '

PROBLEMA XVIL PROPOSITIO XLI,

dxi= A Non incredibile autem eft angulosincomen- :

eror+ furabiles inueniri. per hoc enim, & per cundem 4
circulum incommen furabiles {umuntur circum-

B ferentiz . & quamquam ponamus, vaum angu-

llum, vel circumferentiam rationalem, tamin re- *

iqua irrationalis fet. _ / \ /_/ \
C  Exponaturquarta parscirculi azc, & in ipfa linea ™
quadrans asnF: ducaturque s, & ipli zc parallela
D x6. abfcindatur prererea s 1 ipfinc longitudine incom-
menfurabilis, & ducatur nu parallela,jungaturquep e - \ .
le-'ﬂﬁﬂ.‘nr angulumangulo DrF incommenfurabilemel~ 5 ) K N F <
E I['c_ . liuﬂatl_l_r perpendicularispn. eft-igitur propterip- o _
F a';:n | mqa?},vt sk adpw,ficangulus EBF ad B F angulum . incommenfurabilis autem
G cft £x 1pfin v, quoniam& 6 3 ipfi v . ergo &angulus Angulo eft incomenfurabilis.&
uaquam rationalem ponamus angulum a & ¥, & re@ dimidii,tamen angulus v Bricris
tionalis crit, ' ) ' ) COM-
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COMMENTARIV S.

Neon incredibile autem eft angulos incommenfurabiles inveniri] Gracuscodex sz A
Lrwifarar $E §3% & yovies aovppinss tupdy , ego legendum arbitror 8% rde quvias devppt-
T . ; )

Et quainquam pcnamus vaum angulum, vel circumferentiam rationalem , tamen B
reliqua irraticnalis het ] Gracus code xev pn Ty NTrsvodpsra Tiv plar yapier, o repipis

pHE . x . - W AsiTn yevioeTas . Sed legendum puto, xar g TH Y VEICHCEpETa TNy piny =
vizy o TEIPiperct, Ehoyer 0 Asimn yeru'seTas
Etiniplalincaquadrans axnF ] Gracus codex x iv vz lege & dumd . C

Abicindatur prazterea s ipfi 56 longitudine incommenfurabilis ] Ex 11.decimi li- D
bri elementorums «

Eitigitur propter ipfam lineam, vt ok ad pw, ficangulus ecr ad per angulum] E
Intelltgantur 8 &, 2 D produci Ufgue ad circumferentiam circuli in punéfa Ly . erieob qua~
drantis lineq accidens, Ut circumferentia 1.c ad ¢ M circumferentiam, ita relfa linea £ x ad
vetlam DN. Sed & vecircwnferentia LG ad c s, itzangulus Lec ad angulum MEBC.ergo
»:px ad DN, itaangulus Lec, boceft roc ad angulum mec, boc eff pec. Gracus co-
dex . se wewn $v, Sed widetur legend m oz ' e x 7pe's v,

Incommenfurabilis autem sk ipfi D, quoniam & e ip s ] ER exim 8k aqualis F
GB,@" DN ipfi He. Gricus codex dedpuessor 8t w'oy 7 In bxde 5 n8 o7 Bx legendum
aucem aodppesres JE e 90 Sy, ixie HuBTe £0,

Ergo & angulusangulo eft incommen(urabilis ] Hoc e angulus sz r angulopsr.Se- G
quitur antem hoc ex 10. Decimi elementornim o

vl fexti=
p1.0ext,

THEOREMA XXV. PROPOSITIO XLIL

Inclinationis eius , qua ab Archimede fumpta eft inlibro de lineis {pi-
ralibus, refolutionem ordinaui, vt eum librum percurrens hafirare non
poflic. fumuntur autem ad ipfam infrafcripti loci , qui ad aliamulea pro-
blemarum folidorum veiles funt. |

Sit recta linea 4 B pofitione data, atque 4 dato punco ¢ ipfi occur=
rat recta linca quadam ep, & ipfi a5 ad retos angulos ducatur bE,
Sitautem proportio ¢p ad D E data. Dico punctum E ad hyperbolencffe.

Ducatur per ¢ re@alinca cr ipfi pe parallela.da- "
tum igitur eft punctum r. &ducatur g6 parallela ipfi a / :
A n. fitque proportio ¢ r ad vtramque ipfarum £ 1, £ K H|
eadein, qua proportio c¢p ad pe. ergo viriimg; pun- | A

¢torum # & datum erit. Itaque quosiam vt quadratum

ex cp ad quadratumex ne,ita eft quadeatum ex cr

ad quadratuin ex s u; erit & reliqui quadrai ex ¥p, A_F p_2

hoc eft 86 ad reliquuin retangulum xou pmlpm'tiu
1

data. & funtdata k. ergo pundum & eft ad hyper- B
bolen, qua per punéta e tranfit.
COMMENTARIVS. K'
Itaqm_: quoniam vt quadratumex ¢ o ad quadratum A
€X DE, itaelt quadratn ex crad quadratii ¢ x £ H, 8c.] =

LRuoniam enim eft Ut rotum quadratum ex c p ad totum _

Quadratumex O, fta quadratum ex cr ad quadrarumex FH, videlicet pars ad partems

erit reliquum quadratum ex ¥, hoceft v G ad religuum reangulum x G 1, Ut totum ad

totun . quadratum namqueex co eft aquale quadraris ex C¥, Fp: & quadratum ex DE gy.prim;,

4quale quadratis ex v, no, o duplorefanguli ¥ue , boc et reflangulo x HG . reffangn- 4.(ccun,

Eulum yera g c 1 aquale eft reffangulo KHC Una cum €9, quod fit ex nG guadrato. - ifecun.
g rgo
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B Ergopuncum  cftad hyperbolen, gua per punéta ns tranfic ] Frit enim eins bya
perbols tranfuerfiim latus LK, & reclum 1tind, quod Hx eft Ut quadraiumex G adrefians
gulum wck, ex 2. primilibri contcorurm Apolionije

THEOREMA XXVI. PROPOSITIO XLIII.

Sit reta linea A B pofitione,, & magnitudine data, & ad reclos angu-
los ipfa cp. Sit aurem re€tangulum A cB zquale ei quod data recta li-
nea, ex ¢ continetur . Dico punétum D pofitionre parabolen contingere.

Secetur A s bifariam in punéto £,& ad reétos an- K
gulos ducatur & : quadrato autem ex En equale fit =
quod continetur data reéa linea, & ipfa ar. datum r_
igitur eft punétum r. & ipfi A5 parallela ducatur g \

A ergo reliquumquadratum, videlicet ex ec, hoceftex G l___:\p
5

pc cft ®quale e, quod data rect linea & re contine-
B tur. atque eft datum punétum ¥ . punétum igitur o po-
fitione contingit parabolen, qua per AFs tranfit,
cuiusaxiselt BF. A

< &
COMMENTUARIVS.

, A Ergoreliquum quadratum, videlicet, ex Bc, hoceftex pe eftzquale ei, quod data

tsfecan. yefta linea, & rc continetur 1 Eft enimreffangulum a ce vna cum quadrato ex £c, %-

Z. igcun. gua eei , quod fitex B quadrato o retiangulum vero, quod continetur data reltalinea x, ¢~
ipfa & ¥ quale efl duobns refiangulis , vetiangulo [cilicet contentorefia linea &k ¢ruc: &
contentocadem K & ipfa GF.

Pun&tum igitur o pofitione contingit parabolen,que per A ¥s tranfit, cuius axis eft
5¥ | Quoniam enim quadratum ex & aquale efl el , quod datarella linea x , & ev contine-
eur; quadratum autem ex DG eft equale contento eadem x & Gr; erit guadratum ex vy ad
quadratum ex DG, V¢ BF ad ¥G . quare ex 21. primi libri conicorum, puntfape funt m
parabola; cuins axis 3 ¥, & rellalinea x datainxta quam poffunc ; que afeFione ad diame-
erum ordinatim applicantur ,

QVARTI LIBRI FINIS.

PAPPI



P A PP Iy
ALEXANDRINTL
MATHEMATICARVM"
COLLECTIONVM -«
LIBER QVINTVS... -

CVM COMMENTARILS
FEDERICI COMMANDINI VRBINATEs. © =

ASIEASSFACSY

ArrenTrae & dilciplinaram coghitionem optiman;
quidem, & perfectiffimam Deus hominibus imparti-
uit. Ammalium vero rationis expertium nonnullis par-

. 'i‘i;‘- ticulam quandam aﬂignnuit . Hominikus igitur tame

quam ratione veentibus permific, vt omnuia ratione , ac
demontftratione facerent ; at reliquis animalibus fine ra-
tione, quod vtile elt, & vite conducens, iplum folum ex quadam na-
turali proaidentia habere donauit. Hoc autem intelligere quis poflit ita
efle, tum in alijs multis animalium generibus, tum maxime in apibus.’
ordo enim, & ad cas, que in ipfarum republica imperant admirabilis
quaedam obzdientia, ambitio praterea, & mundicia mellis copiam con-
gerit. at circa ipfius conferuationem prouidentia, & difpenfatio multo ad-
mirabilior eft; perfuafiffimum enim habentes, ve par eft, & Dijs e ad
elezantes homines ambrofix paiticulam quandam reportare, hanc non
temere in terram, vel in lignum, vel in aliam aliquam informem, & in.
ordinatam materiam effundune, fed ex {anitfimis foribus, qui in terra
nalcuneur,, colligentes, op:ima fingunt ex ijs in mellis receptaculum va-
{a, qux grace wipe , latine faui appn:llanmr; omunia qmdcm'mquali:t;
fimilia, & inter ¢ coherentia, {pecic aurem hexagona. Atveroeacx qua-
dam geometrica prouidentia conftruerc fic planum fier. Omanesenim ar-
bitrantur oportere figuras interfe coharentes efle; & laterar habere 'com-
inunia, vene aliud quippiam incidens in loca, que interijciuncyr, corum
opera labefadtet, & corrumpat . Iraque tres figure recilinez , & ordinae
ta, quod propofitum eft, efficere poffunt. Dico figuras ordinatas, qua
& gquilaterz {unt,& axquiangulx . ordinatx vero, & diflimiles ipfis api-
e P s bad
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‘bus pon placuerunt . Aequilatera igitur triangula ,& quadrata, & hexa.
gona abtque alijs figuris difsimilibus loca replentibus poflunt appola i~
by ipfis latera habere communia: hac enim per fefe locum , qui elt cir-
caidem punctum , replere poflunt. alia: vero figure ordinata non pol-
funt. nam locus qui eft circa idem punctum repletur , tum a fex trian-
gulis xquilateris, & per fex angulos, quorum voufquifque elt c!uanfm
tertiarum re€li; tum a quattuor quadratis , & quartuor anguﬂs rectis ip-
fius ; tum a cribus hexagonis, & tribus hexagoni angulis , quorum vnul-
qui[i:]uc reCtum, & 1ecti tertiam continet. Sed pentagona tria minora
funt, quam vt pofline replere locum, qui circa idem punétum confitit;
quattuor Vero {unt maiora. Tres guidtm anguli pentagoni quattuor re-
&is minores {unt; etenim vnufquilque continet rectum, & recti quintam:
quattuor autem anguli maiores funt quattuor rectis. Atheque Lepragos
na tria circa idem pundum contlitui poflunt, aptatis inter {ele lacenbus,
tres enim heptagoni anguli quattuor rectis funt maiores , quod vouiquit-
que rectum, & tres recti {eptimas contineat, Eadem ratio multo magis
accomodabitur ijs, qua plures angulos habent . Cum igitur tres figura
finc , qua per {eiplas locum circa idem punctum confiftentem replere
pofunt, triangulum feilicet, quadratum ,& hexagonum, apes illam, que
ex rpluribus angulis conftat, ad ftructuram fapienter delegerunt, vepote
fulpicantes cam plus mellis capere, quam vtramque reliquarum. Erapes
quidem illud rantum , quod ipfis veile eft, cognofcunt, videlicer hexa=
gonum quadrato ,& triangulo effe maius, & plus mellis capere pofle; ni-
mirum #quali materia in conftruGtionem vniufcuiulg; contumpta. nos
vero, qui plus fapientiz, quam apes habere profitemur, aliquid etiam
magis infigne inueftigabimus; figurarum enim planarum, qua cum -
quilaterg, & zquiangule fint , ambitcum aqualem habent, ea femper
maior elt, que ex p?uribus angulis conftat. circulus vero omnium eft
maximus; {i modo zquali ipfis ambitu comprehendarur,

THEOREMA I. PROPOSITIO 1.

Prius autem oftendemus polygonorum ordinatorum, qux angulos
quidem numero inequales habent , ambitum vero aqualem, illud quod
ex pluribus angulis conftat, femper ctiam maius cfle.

Sint duo polygona zquilatera, &

@quiangula asc,DEF, & fint &quas : Fer
les quidem ipforum ambitus : polygo= \
num vero D eF pluresangulos habeat. X
Dico par ipfo arc polygono maius Mo H |
'eﬂ"c - Sumptis enim circulorum, circa ‘
ipfa defcriptorum centris ¢ u demit-
tantur perpendiculares ¢ x, i1: & fun-

D L F

g?.ﬂtl.n‘ AGy GC, DHsy HF. ltaqiquﬂ_ AN K c
niam polygonum psr plures angulos habet , quam ipfum Asc, re&ta linea pr plu”
riesme-
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ries metitur ambitum polygoni DEw ,quam Ac ambitum iplius apel ergo, a.cinaior
cft, quam o r; ambitus enim quales ponuntur . & idcirco & &, quam o1 cit maior,cum
 Viraque vtriufque dimidia fit. ponatur ipfi b1 zqualis k», & jungatur mc. Quo A
niam igitur qua pars eft reéta linea ac polygoni A B¢ ambitus . eadem eft parsangu-
lus A 6 ¢ quattuor reétorum . quod polygonum zquilaterum fic : & fimiliter qua: pars
eft pr ambitus polygoni peF,cademeft angulus p i ¢ quattuor reGorum. & funt
ambitus inter fefe quales; itemque duo reéti xquales duobus rectis. Vtigiturac ad
AEc ambitum, ita angulus acc ad quattuor rectos.& vtambitus pEF, hoe cft A c
ad pF, ita quattuor redtiad angulum DEF,ergo ex&quali vt ac ad.oy, ita angu-
Ius accad pup angulim. & proptereavt Ak ad Lo, hoceftad kK m, ita acx an- 1y.quini.
gulusadipfum prr. fed Ak ad K m maiorem proportionem habet, quam angulus B
aGK ad sox angulum, hoc enim in lemmatibus in fphzrica demonftracum eft « CI'EO
AGK angulus ad angulum p i L maiorem proporticnem habet , quam 4Gk angulus
ad ipfiun w6 K. maiorigitur eft angulus o x angulo pHL. cft autem angulus ad x
recius wqualisredto ad L. quare reliquus ¢ xx angulus reliquo Bp L minorerit. fiat
angule #pr @qualis angulus kM. atque eft pL &qualis mx. ergo & 1ivipfi kN C
it @qualis. maiorigitureft Lu quam x ¢. & funt ambitus inter fc quiales . ergore-
cranguivm contentum LE & ambitu o F maius ef} €o,quod ke & ambitn Az ¢ ¢on-
tinetur . funtque polygona dictorum re&tangulorum dimidia . maius igiureft pEF po- D

lygonum polygeno asc.

Eft enunaltitudo inzqualis, ambitu eodem exiftente duorum redilineorum ; & ba- g
fesinzquales 11, cx: & v 1 bafisad bafim 6x, ita parallelogrammum conftans
ex i1,& ambitu polygoniper ad parallelogrammumex ¢ k., & ambitu polygeni
4 & c; & dunidia polygonainequalia. ergo pr s ipfo abc cft maius. :

COMMENTARLIV S,

Quoniamigitur quz pars eft recta linea ac polygoni ae c ambitus,eadem eft pars A
angulus A 6 ¢ quattuor reitorum;] Cumenim polygoni latera inter fe &qualia fintyerunt , 18
©r circumferentiz, guas anfevunt, aquales , quibus etiam aquales anguly ad centrum mfia *7
flent . & cum civca centrwm fie [pacium quattuor reftis.angulis equale, i abeoad laternm
extremareia lines ducantur, divrdent qmattuor relfos in tat partes equales , quot funt paly-
§owi lateras ergo quam proportionem habet polygont latus ad omnia latera, boc eff ad torum
etus ambitum , eandem angulus, qui lateyi wnfiflie, haber ad quattuorveffos.

Sed ak ad xm maiorem proportionem habet squam angulus ack ad McK angu- B
lum] tllud nos boclemmate demonflrabimus ,

S triangulum o-chogoninm a5 c reum angulum babens B
ad ¢, & ab apgulo v ad nc ducatar Up cumque vefta linez /]

tertij

ED. Dica Ac ad co maiorem proportionem habere qudm
ARG angulus ad angulum vrc. Luonian emm angulus Avg /
matoreft angulo B A erit A B, qudm 5D maior. Eadem quoq; )
vatione mator erit o quam ©.C, quare centro v, internallogque / 7
B civculi ctrewmfer -atia o F deferipta, (ecabic quidem re A
damlineam an (fec t in g} extra ipfam wero B cadet . dr E 0 . ;
producatur 6C »: dilf n circumferentiam fecet in v o triangu~ L 2T s saquin,
bum igitur avD ad trimzulum Do C maior:m propo-tionem S L= e
habet ; quam v v [elfor ad feforem pEp. efl enim triangu-
lum ABD maius [eifore ge D, O triangulum b [eliore O F minus . Vtautem triangy-
{um 480 adtriangalum vEc, ftarcia linea 1o ad ipfam pc: & vt [v5For prp ad fefio- v fegy;.
rem-DBEF , itz angulus avp ad Do angulam. ergs reffa linea av ad b reflim = VI foxei .
ioxens proportionems habebit , quam ap D angalus ad angelum psc, & comsponendo ex 28, -
quinti elementorwm a wobis 2ddica babebit o c ad 6D m orem proporeioncin, quam aigulys
Asc ad DeC angulum , quod 1emonflrare oportehat,

Atque eft o1 2qualis Mk, ergo & Lu ipfi kn eft ®qualis ] Quoniam enim angu'us o

i, primi.

i

T e

Ry N falfus eft aquales ipfitipr, & angulus ad & reflus equalis relo ad L, ent & reirm
quus religno equalis , & wuk triangulum trizngulo 11 DL fimile. vt igipur b1 ad LI tta
MK ad kN o & permutando Ut.n L, ad mx, ita LK ad NKe Sed p1 eft equalis MK, ergo &
& Lu ipfi KX aqualiserit .’ : e e . .t E4qQuine
‘et e L gedlh b e Sunt=
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D  Suntque polygona dictorum rcétangulorum dimidia ] Nam triangulum nD e dimis
slpr'mi. diwm eft reétangnls, quod DF & HL coniinetur. 5 = N R O
Eft enim altitudo inzqualis & <. ] vide ne hoc fcholium quoddam fit , libraryj incuris

boc loco anfersum

THEOREMA II. PROPOSITIO II.

Sit rurfus polygonum asc aquilaterum, & quiangulum, quod am-
bitum habear circuli D EF circumferentix :tqualcm. Dico circulum DEF
Pol}rgnnu ABC maiorem cfle.

Sumatur enimcirculinercen
trum H, & circulicirca polygo. B
num asc defcripti centrum 6.
deinde circa circulum defcriba-
tur polygonum fimile polygo-
no ABC, quod fit LMNX0:lune
A gaturque Hp,&a punéo G ad
ac perpendicularisducatur ¢ x.
Quonia igitur polygoniLMxxo
ambitus maior eft circumferen- K
B tia circuli peF, vt in libra de .
fphzra, & cylindro ab Archimede ponuntur , quippe quod ipfam comprehendat ; ¢ir-
culj vero circumferentia 2qualis eft ambitui polygoni aec: erit & polygoni L « v x 0
ambitus ambitu '{ml}_rgum ABc maior. {untque polygona fimiia.ergomaior eft 10,
uam A K; & eit triangulum a g k fimile triangulo L 1D, cum tota polygon fimi-
C Iia fint, maior igitureft px, quam cx; @®qualis autem circuli pes circumferentia
ambitui polygoni asc. ergo redtangulum contentum DH, & circuli D& F circum-
ferentia maius eft ec, quod cx & ambitu polygoni a®c continétur . atque eft re=
D &angulum contentum by, & circuli peF circomferentia dupli circuli PE 1. ve enam
ab Archimede in libro de circuli dimenfione oftenfum fuit. qucd autem continetur Gx
& polygoni 4z c ambitu duplum eft ipfius polygoni 4 c , & corum dimidia circulus
igitur polygono Asc maior erit.

COMMENTARIVS.

A Iungaturque up, & apun@o ¢ ad ac perpendicularis ducatur c i vel intelli-
e polygonum LMN X0 eircacirculum pu ¥ itadeferiptam vt latus Lo cirenlum contine
gattn b, tunc entm 1D ad Lo perpendicularis ere ex 18. tertij libri elementorum;vel locus
mendafus eft . quem ita corvigemus . & ducatura punéto H ad Lo perpendicularis 1 p &
apunéto ¢ ad A c perpendicularis ducatur 6 k ,& Lu, A 6 iungantur.

B rip?? in libro de fphara, & cylindro ab Archimede ponityr] Fidelicet in prin®

C  Maior igitur eft pu, quam 6 x ] Luoviam enim triangula fimilia funt,»t L1p ad D W,

itaeft Ax ad K drpcrmumfda ¥t LD ad Ax,#eDH ad K G+ Sed LD maior afl, quam ax,
ergo & DH quam X G . eft maior,

D Vreetiam ab Archimede in libro de circuli dimenfione oft>nfum fuit 1 In Graco endi-

(14 ffglfﬂ'r i' "I'D;I ?I?: THE T3 H.I.I'.H.-ill.l ﬂ.ﬂ@i e ﬂd i 'Iﬂ 1 5 xu-
3 ¥ P fa S HED I fﬂdﬂm ir Fe i T -
P Eg f‘ TAs -] “._

THEOREMA 1I11. PROPOSITIO III.

A:': vero I:_t:&al_:lgulum, quod circuli ambitu, & ea, qua ex.centro
continetur , circuli duplum effe demonftrauie Archimedes, tamen nihilo-

minus



it maws, fi priusin circulo quadra-
- tum deferibatur, & relitarum por-
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minus deinceps demonftrabiur , vt ne libro Archimedis ob hoc vium
tautum theorema indigeamus . -

Sitenim circulus a s ¢ p, & re@an-
guium , quod circuli ambicu , & ea,
qUE cx centro continetur, dimidium
fit fpaciun ¥. Dico F fpacium cir-
culo asc aqualeefle. Sicnim fieri
poteft, fit(pacium r minvs. ergoex
3js, qug tradentur in duodecimo ele-
mentorum libro, poflumus in circu-
lo avcp polygonum defcribere , ita
vt deferiptum polygonum fpacio ®

tionum circumferentiz femper bifa.
riam fecentur quoad relinquantur
quedam porticnes minores ey ex-
ceflu, quo circulus arco fpaciom - :
excedit . defcribatur, fitque sxcox,8& a centro ¢ ad vnum aliquod latus polygoni
ABcDE,videlicerad co perpendi ularis 6w ducatur. Itaque quoniam circuli a2 cp
ambitus maior eft ambitu polygoni Arcpg,&ea, quz ex centro circuli maior, quam

G ; erit retangulum contentum ambitu circuli ascp, & ea qua €x centro maius
rectangulo, quod continetur polygoni ascpr ambitu, & re@a linea oy . & ipforum
dimidia - ergo fpacium ¥ maius eft pol ygnnn ABcoe, quod fierinon poteft. ponitur
enin minus . nowigitur circulus A8 ¢o fpacio ¢ eft maior . Dico eam neque minorem
effe. Sienim fieri poteft, fit minor . ergo circa circulum As ¢ o polygonum deferibe-
re poflumus , ita ve ¢ (pacium polygono defcriptoiam fit , fi priuscicea circulum de-
feribatur quadratum, & reli&is circumferentijs femper bifariamn diuifis , contingentes
ducantur, quouly; figurarum extra defcriptarum relinquantur portiones quaedam mi-
nores exceflu, quo (pacium ¥ circulum azep excedit. hoc enim fieri pofie iam de- %
monftratunelt. Delceibatur igitur polygonum ficuti diximus , & fit xLMNX. lunga~
turqueacentro ¢ ad vou.n contaduum , videlicer ad o recta linea co. itaque quo-
niain polygoni k . MN X ambitusmalor ¢ft ambitu cicculi v8¢p, rectangulum factum
ex ambitu polygoni xu «x & re&a linea s o , maiuseft co, quod fit ex circuli «Bcp
amdit,& ealem 6o, &iplorum dimidia «Crgo KL uMNXx polygonum fpacio ¥ eft ma-
10s . quod fie.i nequit. ponitur enimminus. N on igitur [pacium ¢ maius eft circulo
Arco oftendunus autem neque minus effe . egoeft @quale. atque eft fpacij ¢ duplum,
illud quod amdicu circuli A Bcp, & ea, qua ex centro continetur.

COMMENTARIV S

Hoc enim fieri poffe inm demonftratum eft ] widelicet in duodecinn elemensorum litro %
propofitiove 2. Nas avtenbuac locun emenduinmus maw in Graco codice legebatur 75’70 J2p
o Sorats'y vavyxn yarida Saxdicera vbi forcaffe begendnm efl 7570 jap o's Surare’s yi=
i3 Sélarra, chil N

Non folum autem planis figuris ordinatis, qug zquilaterz funt, & -
quiangula , circulus maior cft, fed etiam ijs, quee larera inzqualia, & an-
gulos diflimiles habent, quando eodem), quo iple ambitu continieantur,
demonftrabitur énim ifoperimetrarum figurarum, qua multos angulos,
& latera numero @qualia habeant; zquilateram, & zquiangulam maxi-
mam efle, Prius tamen theoremata, quz ad demonftrationem huius af-

{umuntur, conferibemus. gt o
; THEO-
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" THEOREMA IV. PROPOSITIO W, ..

Sit triangulum azc, maiorem habens
as,quamn sc: fitquercéta linea 8 minor
quidem , quam A®, MAIOr VCro, quim

8¢, dico hieri pofie, vein ipfa a'c dux re- B E oy

& linez conllituantur, 1ta vt viraque B '\ s, gl B
fimul @quales fint ipfis A8 ,8C, VNA QU= /\ _ gk
te.n earum reétx linez & fit 2qualis.quo . \ i
enim AB,tc fuperant ipfam E,fit ¥. €r~ 2 S

go F minor quidem eft ;quam A, maior E =

autem, quai B¢ QUONIAM VIrEQUE A By .

B xquales funt iplis F;quarum s ma- : :
ior eft,quam B , & minor, quam As. Quoniam igitur A ¢, cs maiores funt, quam ag,,
atque cft 5, quam <. maior , & F minor,quam AB:Crunt ACE multo maiores,quam
¢ . fimiliter quomam A ¢, C® malores funt,quam AB, & ¥ maior, quam c8, & E mi-
NOF sqUam AB:erunt Ac¥,quam & multomaiores. potefl igitur ex Ac,EF triangu-
lum conftitui . conftituaru & fit acp. conftat igitur fiquidem. e @quales fint,trian-
gulum: a cD cffe aquicrure. fi vero inazquales , malorem carum redte line® €p -

qualem efle.

4

4 THEOREMA V.PROPOSITIO V:

I{hpériﬁmmmmf rn}ﬁnguloruml, & eandem bafim habentium 2quis
crure miximum eft; & id, quod ad &quicrure magis accedit, {femper

" Inbafienim ¢ fint triangnla ifoperimetra, ¢qui< = -
crure quidem Axc; 8D ¢ vero ad Equicrure magis
accedens ,quam BEC, idquodex ijs, qua proxime.
demonftrata funt , conftitui poteft. Dico triahgu-~ -
lum 4 rc maximumeffe; & ¥pc maius quam BEC.
producatur 54, & ipfi ¢ o zqualis ponatur A¥;
unganturque rp, Da. Quonanrigitur £p, ot ma-
iores funt, quam B £ : erunt ctidin maiores, qUAME 4,
ac: eftenim ac qualis a¥. Sed Ba, ac ®quales
funt ipfis sp,bc. ergo & D, DF, qUAM BD, DC
maiores erunt : & commmuni sp ablata, reliqua r D
maior eft, quam o c. duzigituc Fa,an duabus ca,
ap zquales funt altera alteri,& ¢ p bafis maior bafi >
D c.ergoangulus Fap angulo pac eft maior : ac propterca angulus Fa¢ maior
gy:lm‘guplu:sanguh pac. Sedanguli axc eft dup 'us,};ujg eft aniuulil; AC BC Eﬂﬂéfa{k?
gulum aquicrure; fitt angulus igitur acr maior eft angulo pac. pqna;Lr iphi acE’
®qualis angulus CAG. Lrit AG parallela » c:quod anguli alterni 2equales fint. pro-
ductaigitur cp ad 6, & iundta e, conitat anc triangulum triangulo 8pc m];i:fs
effe: eftenim »ac triangulo 8 6 ®quale. Rurfus producatur 8o ad x: ponattirg;
ipfi pc ®qualis DK, & KE, kD ungantur. & quonii se, £k maioresfunt uimtu:qx;
hoceffqii ep,pc hoc eftiqua sz, ac,comuni ablata pe: erit reliqua Eﬁ’guam BC
maioy-I[taq; duz k p, p#duabus v, pE @quales funt,al era alteri ,& bafis 8 ey
bafi e<. ::ngulus l%_ill.ll." KDE _:@_pgu{t)_ coF eil maior . quare kb ¢ angulus, maior eft ;
quam dupius anguli cpe; & anguli bee minor; quam duplus: etenim pee aﬁgu]u;'
maior eft dngulo p&c, quad A B¢y ¢ 8 '@quales fint :maiorigitur eft pcs-quamepE
conftituatur ad reétam; lineam cn ;& ad pun@um, p angulus ¢pr. ig ’Dc% 2qualis.
perfpicuum eft o1 inter pE,PK intfrmediilﬁi'pafall::l;u\l efle 'ipﬁpnﬁ ¢, ab a?‘: ::le-a
alternatim zquales . produétaigitur ce viquead Lo parallelam; qua occursat in L,
&L




LIBER QVINTVS, 119

& z L iuna, erit 8 D¢ triangulug &quale triangulo e L ¢, cum fint ineadem bafie c,

& inter duas parallelas ec,pL. quare triangulum a s ¢ maius erit triangulo BEc,
nitod quidem 1plo & L6 eft minus :

TEOREMA VI PROPOSITIO VI.

Rurfus fint duo triangula orthogonia fi-

milia ABc, DEF, qua angules Fc xquales &
habeant . Dico quadratum quod fit ex Ac,
DF tanquamex vna linea n:qun{e efle ci,quod
¢x BC, EF vt vna linea, & ei, quod cx AB,
DE f{imiliter vtvna linea efficitur. 2

Producatur enim re ad 6. ponaturque xG @qua-
tii nc: & per ¢ ipfi pe parallelaoccurrant ¥p per-
irdckas in x: & per p ducatur-p B parallela re.
Queniamigitur pnequaliselt £ in parallelogram-
i, hoc cttipfi 8e,& & puangulusangulo r, hocjeft
dnguio ¢ eftwequalist &redtusangulus 1 redtor @ re-
Jiquufque & gqualisreliquo A : erunt triangula x p ,
vic mquiangula, & inter fe xqualia. ergo quadra-
rim quod fitex xF ®quale clt cis, quae eX K6, GF
tunt. hoe eftquod ex A¢, DF tamquam ex vna linea
citwquale elyquodex AB, D, vevnalinea, & ei,
quod ex B¢, EF fimiliter vt vna linea efficitur,

THEOREMA VII. PROPOSITIO VIIL

Similia & xquicruria triangula, veraque fimul verifque fimal 'trI:tnEu'.
bis, qua in eildem bafibus conftituuntur 2quicraribus, & diflimilibus
quidem tum inter {efe, tum fimilibus, ifoperimetris autem,funt maiora.

Sint fimilia , & ®quicruria triangula
pFe, Bac: & wn cifdem bafibus confti-
tuantur alia ®quicruria triangula pee,
e Lc,que fi nul fumpra fint ifoperime-
traquidemiplis pEe, 2 fimul flumptis,
diffumilia autem neceflziio, quod anguli
inequales fint : hoc enin conftrui pof-
fe delnceps oftendetur . Dico triangu-
la pFe,RAC virdque virifque DER, BLC
matora cfle. lungantur s, v & ad ha-
fes producantur . {ecabunt vtique eas
bifariain, & ad reétos angulos . (unt enim
D B, E Fipfis 8 bye vy ®equales: & bafes equa-
les 0¥, FB cum ®quicruria triangula fint:
angulique @quales, & finrilia triangula
DEF,FEE. quare & mquales anguli ex-
trinfeci ¥¥ , quod intrinfecis eequales fint _ '
a:qua]{:sautem,'&_:lmguli pe, & religui item G 6. redti 1g§tur funt: Imc;&q_ue DG,
¢ equales : & fimiliter quales e, mc, & anguli mu re@i, Traque fecent in pun-
&is 6 m: & producatur £6, ipfique pnnatura:quahs GH;& By iungatur.nngpius_lgb
tur EBG angulo™msc ®qualiserit. Sed Beeangulusmaior eftangulo apcs g{unmam

ma-




1o fexti.
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& maior angulo 86 ipfi zquali. S'milia enim triangula funt ¥, BAC. €rgo &
ssc angulus angulo ABc eftmator : & recta linea coniungens punéta L ipfam v,
feca t pofita nimiru re&a s ,& 1B N extra ipfam A s protracta; quonii minoreft aze
angulusangulonec, hoc eft nec,qu cft ad verticé,& multo minor angulusLB K,ita vi
sm a0 K L fecetur in k. & manifefta eft 1 1 o {ecari ipfumm c, vi ne Ly preduétdinalio
punéto;quamin & fecet . Cumigitu. pg,
EB,B LyLc lint ®quales ipfis DFs FB,5A 4
ac;ponuatur enta triangula ifoperime-
tra: & carum diwidi® s3,8L,hoceftuz,
p1 zquales funt ipfis ¥8, 2As & HE, BR
funt matores , quam H L. ergo quod fitex
ytraque Fi, B4 tamquam eX vna linea
maius elteo, quod fitex ni. Sedei quod
fit ex viraque FE,5 A tamquam ex vna li-
nea aquale eft, quod fit ex vtraq; FG, Am
yna cum €0, quod ex viraque Gvy BM
vt vna linea, hoc eft ex 6 M propter trian-
gulorumn GFB , BAM fimilitudinem : hog
enim ante demonftratum eft. Ei yero,
quod fit ex n1,hoceftex vtraque Bx, K L
vt vna linea &quale eft,quod ex virag;L »;, o
6 vtvnalinza,hoceft Lv, GE vEvna,

fimul cum eo, quod ex vtraque Gk, kM vt vna: hoc eftex ¢ M, propter candem cau-
fam . ergo quod fite" viraque ¥G,au vt linea vna, fimul cym eo, quod ex 6 maius
eft, quam iﬂud , quod fit ex vtraque 6,1 M VI Via fimul cum eo , quodex oM. Come
mune auferatur ,quod fitex ¢ m . reliquum igitur; quod ex vtraque r 6, a» vt vna
linea, maius eft eo , quod ex veraque g6 ,L M vevna.&obid r6 ;A M, vt vna longitu-
dine maior eft yquam s 6,L M vtvnalinea. Triangula vero, quorum eadem cft alti-
tudo, iia e habeat, fic vt bafes. ergo vt ec ad ¢F, ita & dimidia triangulorum ece
ad Fce; & tota triangula corum dupla pes ad DFBe vVt autem Ly ad Ma, ita MLe
triangulum ad mace & duplum erc ad »ace quare & componendo vt 86, L ad
FG,A s, ita DEE,BLC triangula ad triangula £} B,8AC, etenim & hoc quoque deins
ceps oftendetur «» minor’ autem c# vtraque EG , LM, QUAM Viraque ¥G, i M. ergo&
triangula DB, BLC Vtraque virifque triangulis DFe,8A ¢ minorderunt,

PROBLEMA I. PROPOSITIO VIII.

~ Quod autem pofitum eft, ita oftenderur.

Sint in bafibus inzqualibus AB , ¢ D 2quicruria triangula AEB, cFD:
& fir A E quidem i[Pﬁ cF xqualiss AB vero maior, quam cD. triangu-
la igicur difsimilia {funt. Itaque oportet in bafibus ABcD fimilia :r:ciui—
cruria triangula conflituere, ita vt quattuor ipforum latera fimul fumpra
zqualia {inc lateribus A€, EB, EF, FD fimul fumptis,
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Exponatur enimre&alinca ¢ n aqualis ipfis A8 ,E2,cF,Fp: & feceturin k, ita
Vvt 6K ad kH Fﬂﬂdfm proportionem habeat, quam a® baiis ad bafim cp. fecetur
etiam vtraquc ipfarum Gk, k1 bifariamin 1y pundis. Quoniam igitur ¢ 1 virilque
AE, ¢ eft maior, Quod & ipfE Ae,e5,cr,ep: & v Ap ad CD, ita 6K ad kit erit
& ¢k maior,quam ae: & KH, quam cp maior . {eda autem eft virag; iplarunl G K,
x 1 bifariam. ergo re@tarum linearum ap,61L,Lx quaqueduz reliqua maiores funt,
quocumque {umpt®. Similiter & ipfarum ¢p,xm,mu. Conftitvatur 1gILUr ¢X Aty
GL, Lk triangulum A% s. manifeffum cft ipfum cadere extra rectas lifeas an, 5 e pro-
pterca quod GL, Lk maiores funt, quam Ak, se: {unt enim ag, & ipfivs 6 1 di-
midia, cum AB, BB ®quales fint ipfis cr,Fp:& quattuor latera fimul ; reéte linez
GR ®qualia. ¢k veromaior, quam dimidia ¢ u przterea ¢x ¢, Km,un conflitua-
tur cNp triangulum .cadem ratione intra cadent ; atque crunt ca triangula inter fe
fimilia, quoniam vt a8 ad c¢p, itdeft cx ad xn: (::lruli'.qlit dimidi® ¢ L,k M, & LK
ad mr:& qua ipfis @&quales conftituta funt,ax ad cn,& 531 ad pw.{edane trian-
gulum triangulo c ¢ o interdum quidem eft maius , istecdvm minus;, 1gterdum vero
apfi zquale.

Sitenim triangulum rrs habens pr zqualem Fc, & r's @qualem £p, & ps ipfi
€D. equalia ig tur funt, & fimilia inter (e triangula ¢ ¥, R s+ & quoniam 4 s maior
eft, quam cp,hoceft,quam ¢s ,& ag,Fe funt &quales va,ns;quod &ipliscr,FD;
vtraque virique eritangulus A £s, quam pr s maior, quod & maior , quanr c¥D . po-
natur angulo azs ®qualis angulus prT,ipfiq; Rs 2qualis k7, & pT iungatur. ergo
triangulum prT ®quale eft, & fimile trian gulo a BB producatur psy, & ipfi Az a-
qualis fic py. & iungatur ry. maior igitur eft Ry ,quam rs,& quam rT. vtraque
enim PR,R T ipfi R s eft 2qualis. triangulum autem pRT, vel aquale eft triangulo
pRS,fiduda s parallela Et ipfi R, & alternianguli RpT,rTs &quales fint, trian-
gula enim in eadem {unt bafi ke, & in cifdem parallelis & ¢, T se velipfoeftmaius, fi
Tv parallela fic ipfi re: & angulus »rv alterno reT. fit®qualis. rurfusenim rr 1
trianzulum fit 2quale triangulo ®vp. maivs autem rriarfuium PRY triangulo prs.
ergo& a et triangulum triangulo prs eft maius. Quod fi v fit parallela r» , ob
angulos alternos &quales RPT,PTv: & PR T triangulum @quale erit triangulo Rrv,
ita vt triangulum p 2 s maius fit triangulo rRv, hoc eft triangulo pRT. Crgo AEE
triangulum @quale exiftensipfi PR T, velmaiuseft, vel minus, vel ®quale triangulo
®Rs, hoceft ckp. ;

COMMENTARIVS.

Itaque oportet in bafibus A ®, cp fimilia @quicruria triangula conftituere,, ita vt
quattuor ipforum latera fimul fumpta mqualia fint lateribus A%,E8,CF,F D fimul
fumptis] Codex Greeus hoc loco corruptus efl , Vtopinor, és o' viic & apsupds avel dpai-
gus 1)) raic asf yZ P dua, legendum autem cfl disen was & Frswpas avsi,

Producatur ps:, & ipfi A s ®qualis fit pv. Non Video quam ob canffam vy fat e.
qualisipfi A8. nam Ubicumque ponatur T extra s. [emper R Y maiorerit, quam ks, quod
matori angulo ﬁpﬁun}umr. pratereacum a puncto ¥ dufla parallela ipfi »r cadit extra s,
mulla eftneceffitas , Ut femper cadarin v . poteft enim eciaminter sy, & extra cadeve , qua-
ve Uidetur legendum, producatur vs in v, & Ry iungatur, ita enips v quodlibet puntium
notabit extra s quemadmodum & v quodlibet intra s notat .

Q. Trian-

O
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Triangulum autem prT vel Zzquale eft trianguloprs fi duda s parallelaficipsi
np,& alterni anguli RpT,pTs 2quales fint ] Satis erar alterum ipforum dixilfe , hae
enim [efe mutuo confequuntnr . nam fi Ts pavallela eft 1pfi & v , & alterni anguli funt £quae
les, & fi alterns angult funt aquales, & T parallclaeflspfi Re, guod ex 27. & 29 primi li.
bri elemensorum mantfefto apparere potelt .

THEOREMA VIIL PROPOSITIO IX.
Reliquum eorum , qua pofita funt.

THEOREMA IX. PROPOSITIO X,

His explicatis propofitum oftendemus, videlicer .
IHoperimerrarum hgurarum, qua rectilinex funt, & latera numero -
qualia habent, zquilateram , & zquiangulam maximam cfie.

Sit enim multilaterum A = cp & maximi eorum F

qua ipfi ifoperimetra funt, & latera nuniero &- _ 2
qualia habeat. Dico &quilaterum effe. non enim,
fed fi fieri poteft , fint latera as,ec inequalia,& AL

iungatur Ac, inquatriangulum @quicrure AFC
conftituatur, ita vt vtraque {i nul a¥, ¥ ¢ vtrifo;
A fimul B, pc ®qualia fint, per 4. huius. Quo-
niam igitur in 5. huius ofteafum eft , ifoperime-
trorum triangulorum , qua in eadem baii confi- .

ftant , maximum effe zquicrure, triangulum Arc E 0
triangulo A ®c maius erit . quare addito cominu-

ni A ¢ p B quadrilatero , erit aliquod fpacium F
FCDEA Maius maximo AscDE, ifoperimetrum e

' ipfi, & latera numero qualia habens , quod fieri / B \\

non poteft. quilaterum igitur eft ascpE. & / o

quod ad 2quilaterum magis accedit , emper ma- -

ius eft ; quippe cum oft2nfum fig,trianguiumquod 4 -

magis ad @quicrure accedit , {femper effe maius. ':

Dico praterea quinque laterum A xcD & &quian-

gulum effe. non enim , fed fi fieri poteft, fit angu-

lus & angulo o maior ergo, & re&a Ac maior

erit, qua.n CE. zq}t:alcs enim ({Unt A B, BC,< D;DE,

Conftituantur in bafibus in®qualibus ac,cs fi c

milia ®quicruria triangula , vtin ¢ huius often’ T i

fumeft, Arc, cGE. qua vtraque latera Ar,rc,

€G, G B fimul fumpta xqualia habeant vtrifque a8,8c,cp,pE fimul fumptis . trian-

gulaigitur conftituta arc, cos fimul maiora erunt, iis qua a principio Avc,cDE

etenim hoc quoque in 7. oftenfum eft , & cominuni appofito a ¢ & triangulo idem ab<
B furdum fequetur . nam A ¥ cGE maiuserit maximo ascpe, & ifoperimetrum ipfi, &

latera numero @qualia habens . ergo @quiangulum eft A & cp B, quinque latervm . Ifo-

erimetrarum igitur figurarum , qua re&ilinez funt , & latera numero xzqual a ha-

ent , maxima eft @quilatera , & ®&quiangula, & fimul conftat omnium ifoperimetra-
rum figurarum circulum maximum ¢ffe , quoniam circulus ifoperimetra figura ordina-
ta, qua zquilatera eft, & ®quiangula, maior oftenfus eft.

COMMENTARIVS.

A _Qym:tiam igitur in 5. huius oftenfum eft, &c. J in Gracocodice legitur . imel S opo'
apiow ideixln. fed cum propofitio ca quinta [it iuxta noflram dimifionem, ita vertere ma-
busmus, & edem obferuawimus in alijs locis ;e

Nam
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Nam 4 ¥coe maius erit maximo Ascpe, &ifoperimetrum ipfi , & latera nume-
roxqualia habens. egoxquiangulumeft arcps quinquelaterum ] Hoe ireecomnpeas
efl Graecus codex . qui fortafje stareiatuetur. a¢ jp a L yne peilor icar 73 «fyd € psyisy,
ioovopkrgs dvrd o 3 Towplluys mwasupds ixor, igoyevior dpe & 7¢ By 8o Tudamasvpor,.

Eiufdem contemplationis cft & illud . Circuli portionum, qua &~
qualem circumferentiam habent, maxima eft femicirculus. Hoc augem
demonftrabimus, {1 priusca, qua ad id {umuneur, conleribemus.

P )

THEOREMA X. PROPOSITIO XI.
Circulorum circumferentig inter fe funr, vt diametti.

Sintduocirculi a8, cn. Dico vt
circuli a8 ciccumferenna ad cir-

cumferentiam cicculi cp , ita eife 4
vectam lineam a8 ad iplam cp. : TAE
Quoniam enlin vt 4 & circuius ad /
circulum c o , ita eft quadratum A B cf
| -

ex a® ad quadcatum ex ¢n; fed 8
circuli ¢ quadruplum eft rectan- \ iy, ey
gulum , %tmr_l continetur redta li- _ e, L

nea as, & circull ci-cumfberentia; .

circuli vero cp quadruplum eft re- SN
@angulum recta linea ¢ o, & circuli circumferentia contentum ; quod quidem antea’
demonftracum cft : crit vt rectangulum, contentum A rectalinea, & circumferens
tia circuli 4B, ad rectangulum, quod reéta linea o, & circoli o circumferentia
continerur , ita quadratumex 4 s ad id ,quod fit ex cp quadratum . & permutando
vtrectangulum contenti re€ta linea ar, & ap circumfercntia ad quadratumex a®,
ita redangulum ;quod concinetur cp reca linea , & circumferentia ¢p ad quadra-
tum ex ¢ b. Voigitur circuli ae circumferentia ad reftam linea ap, ita circumfe-

rentiacirculi ¢p.ad retam ¢ & permutando vt ae circulicircumferentia ad cir-
cumferentiam circuli ¢p, ita re@a linea a3 ad cp retam. : '

ALITER.

. Hoc etiam demonftrabitur non afflumendo reétangulum , quod diametro circuli,&
circumferentia continetur , circuli quadruplum effe. polygona enim fimilia in circus
lisdefcripta , vel circumfcripta ambitus habent , qui quidem inter fe funt , vt que ex

centris circulorum. ergo & circulorum circumferenti® eandem inter ¢ , quam dia-
metri proportionem habent. -

THEOREMA XI PROPOSITIO XII

Rurfus fit circulus 4 B circa centrum b, cuius ca quze ex centro p3:
& a puncto 0 ducatur quedam redta linea pE. Dico vt circuli asc

ambitus ad citcumferentiam BFE, ita eflc circulum ABc ad BDE fecto-

Q = Siigituy



A

B

vdecimi,
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Si igitur circumferentia g g commenfurabilis cft A
ambirut circuli ARcC, qunniamdiuﬂ'uaplbltu ABc in \
menfuras , & a pundctis divifionum duétis ad centrum
reidis lineis; fe@orés omnes inser (e confruunt, atque N E
eit eorum multitudo zqualis multitudini menfura- 5
rum: erit vt totus circull Asc ambitus ad circumfe- | y
réntiam BFB,itacirculus apc ad »p s fectorem, ex
15. quinti libri elementorum . Qudd fi ambitus non
eft commenfurabilis circumferentize ®rg mhilomi-
nus erit, vt aAsc circulusad fetorem tpE, ita am-
bitus a5 cad sre circumferentiam. Sicenim, fi fies
ri poteft ; vt asc circulus ad (e&orem sox, ita
ambitus Ipfius arc ad circumferentiam ef prius
minorem ,» Guam BrE. & fumarur alia quadam A
circumferentia 86 maior quidemquam BE , Minor
Vero, quam B F B, atque ambitul A BC comimen- ! \
furabilis : vteft lemma {pharicorum, iunga turque
pG. eft igitur ex antediéis, & vt circulus 4 B¢
ad 306 {c@torem, itaascambituscirculiad procir- B
cumferentiam. Sed ambitus a 8¢ circuli ad circum- :‘i\h Jis

e

o

ferentiam e ¥ 6, minorem proportionem habet,quam
ad g r circumferentiam, hoc eft, quam a - ¢ circulus
ad feGtorcm spE ergo circulus arc ad fedtorem
EDG minorem proportionem habebit , quam ad ep B
fe&orem, quod eft abfurdum. nonigitureft, vt asc
circulus ad feGtorem B DE,ita ambitus A& ¢ ad circumferentiam minorem. quam s v g,
Dico infuper neque ad maiorem , quam sr&. Sienim fieri pateft fit ad circrinfe, e,
tiam e & c. & fimiliter circumferentia quaedam s u fumatur , maicr qunduin guam
BF E, ININOK VEro , quam 8% ¢, {ed ambitui circull A se commenfurabilis , & lunédtur
DH. Rurfuaquunmmyt._as ¢ circulus ad fc@orem e D1, ita et ambics circuli 4 EC
ad s&H circumferentiam : ambitus vero aec ad circumferentiam s £ 1 waioren pn;.:-—-.
nem habet, quamad pec circumferentiam , hoc eft quam a: ¢ circulus ad fectorem
spa: habebitcirculus ase ad fedtorem &pu maiorem proportionem q.:am ad fcéto-.
rem 808, quuditidem eft abfurdum.non igitur vt aec circulusad { &orem ep g ita
eftambitus ipfius Aec ad circumferentiam maiorem , quam fit 5 .. oftenfug autem
eft, neque ad minorem . ergo vt circulus asc ad fc@orem spE, ita ambirus ipfiusasc
ad pFE circumferentiam.

.
N/
E
G
4

COMMENTALRIVS.

Quad fi ambitus non eft commenfurabilis circumferen-ize r v e nihilominns e+, ve
asc circulusad fe@torem ep B, &c. ] Grecus codex . odd pd B SUppeTer 74 ﬁ{:! -;:-
geple pd J% v ds ¢ n:.ﬂ;r xukAes opos + Bde Tapba. Sed COPFMBIE €T opi @ F:::-
Tﬁ +‘£'L*I’5iﬁ?i'i' & 0€ il B euppsaper il B Ls dupsea s dudioe Sav o ¢ a By xvrres

Et fummacur alia qua*:d_am circumferentia sc , maior quidem, quam ¥, minor ve-
ro,quam Brg, atque ambitui ae ¢ com.nenfurabilis, vt eft lemma f ha:rf::orun vg_
hoc lemma fit 5 nondum nout , fed tamen tllud ita faciemus . P vy

. Diuidatur cirenli ABc circumferentia bifartam , & cius
dimidia rurfus bifariam ; 1dq; femper fiat, quoad relmuatur &
curcumferentiaquadi 86 mimor, quam px. qua fi maror fit, F\
qua B, facfii 1am erit,quod proponebatur,fin minus,dinidatur
5G b:fzr:;,a- fi opus erst rurfus bifarid,quonfg;reliqua fit cir
ciferentiaminor,quam v, cui quidem aqualis ponatier o x, 3 D 5
& fi pcx adbuc non fit maior, quam v G ¥, rurfus dinidatyr ;

G X, etufq; dumgim, quonfq; relinquatur circumferentia mi- -
nor qua x £, & ipfi aqualis fie i 1 | tdemq; femper fiat, quoad ﬁ
tandem fumatur cireumferentia minor quidem, quamt =, mg.

yor Vero, quam ¥« quod ipfum facere oportebat , - =
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Sed ambitus A8 c circuli ad circumfercatiain ® ¢ minorem proportionem haber, ¢

quamad = F circumferentiam J s Graco codice legitur opes # 870 weigi,mar jod Legen
dum aps's # B{n epipuar,

Itaambitus a8 .. ad BF circumferentiam , minorem ,quam srs ] Grecws codexha D
het. ape's # B wuoipuar Indaora As'yor Exn 7i el wepipeier fed legendum apd s #8¢
Q’uﬂipnwr tadevora Joar is fo { wepipeiar,

THEOREMA XII. PROPOSITIO XIIL

Similes circulorum portiones interfe furit vt bafium quadrata, & cire
cumferentiz iplaram incerfe ve bafes.

Sint fimiles circulorum portiones asc

pEF . Dico vt portio quidem Asc ad /f""’"""“ "

DEF portionem , ita efie quadratum ex I/__________ : e

Ac ad quadratum ex pF: viautem ABC I e 7 AR, N
circumterentia ad circumferentiamp vy | R e ‘; ‘\\ﬂ R
ita a ¢ ad nr. compleantur circuli, fu- \ c | e
manturque ipforum centra 6 H, & iun- /

gantur AG,5¢, DH, HE. Quoniam igi- \— / A

tur fimiles funt 482, D EF portivnes; an- :

gulusad ¢ ¢qualis eft anguload &; trian-

gulumg; 1 G ¢ triangulo p H¥ fimile,& A sc dircumferentia fimils circumferétiz pry.

ergo vt circulus ascad A 6o s fetorem,ita ambitus circult aec adar - circumferentid B

hoc cft quartuor rectiad angull 6. vt autem b x ¢ circulus ad fectorem p o FE , ita am- C
bitus circuli pe¥ ad pe¥ circumferentia,& quattuor redtiad nanguli. Sed angulus i
angulo ¢ eft ®qualis .ergovt Asc circulusad fc@orem a6 cs, ita circulus b o F ad

puee [tdtorem: & permutando vt asc circulusad circuline ita A cen fedor ad

pHFE fedtorem . & vt circulus ad circuliz,ita quadratum ex a ¢ ad quadratu ex p#:hoc 2.duode-
cft i.r;::triangulumadtrigngulum DHF. VEigitur AGue fedtor ad fe@orem DEFE, ita 901
trianguli AG ¢ ad puF triangulum:& reliquap rtioar ¢ ad portionem vk £y vt trian- D
gulun acc adtriangulum pH #; hoceft vt quadratumex a ¢ ad id; quod ex pf qua- E
dratum. Dico pr&cerea vt Aec circumferencia ad civcumferentiam 11ee, ita a c .
baiisad bafim pr. lidemenim conftructis, vt s ec circuli circumferentia ad circum- 1 vhuius.
ferentiam circult D £F,ita circumferentia aecad DEF circumferentiam. Vit autem: F
circulocu.n circumferentiz inter fefe, ita 16 ad oH, hoc eft ac ad pr. Vi igitur

asc circwnferentia ad circumferentiam pEF ,itabafis Ac ad oF bafim .

COMMENTARIV S*

Quoniam igitur fimiles funt Asc, b F portiones, angulus ad ¢ ®qualiseftangulo A
ad u | Ex fmelaem corculs portionum defimzrone .

Ergo vtcirculus asc ad acce fectorem, itaambituscirculi s8¢ ad Asc circum- B
ferentiam ] Ex antecedent: .

H sc eft quattuor reétiad angulum 6] Ex Ultima fexti . C

Hocelt a6 c triangulum ad triangulum pa ¥ ] Namcum triangulum ac c fimilefic 1
triangulo DR F, babebie triangulum acc ad ipfum DyF duplam praportionem eins, quz et
AG ad OH eX 19, fexti o & ex 20. eandem babebir quadratum ex A G ad quadratwmex Dy .

Ut igitur quadratum ex G ad quadratum ex v u, 1tz eft Acc triangulum ad triaugulum
DHF

Etrcliqua portio Asc ad portionemp i F, vt triangulum A6 ¢ ad triangulumou ] E
EX 1ge quinit &

Vt autem circulorum clrcumferentiz inter fefe,ita A6 ad pu ] Ex Undecima buius. B
Civeulorum entm civcumferentia candem inter f¢ proporcionems habent , quam ipforum diame-
tri, & earumdimidis, que ex cencris cirenloram . :

Hoceft ac ad DF ] Ex 4. fexts ob trianguloram A GCyDuF fimilitudinent. _— G

T O-
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THEOREMA XI1I1I. PROPOSITIO XIIIIF.

Sint duo circuli; & ad ipforum centra zquales anguli ABC, DEF.&
contingentes quidem rectz linez iint A 6,bH; Pfrﬁmdimhm VEro AK
DL. oftendendum eft, vt AGk eriangulum ad milincum Ack, ita effe
triangulum puL ad pFL erilineum.

A Hocautem ex antedi&is manifeftum cft . triangu-

B lumenim acx fim'le fit tridggulo peL:& s cx trili- &

C neum fimile trilineo pF L & virumg; ad vtrumg; can-
dem proportionem habet , quam quadratum ex ax
ad quadratum cx p L.

COMMENTUALRIV S,

A Triangulum enim acx fimile fit triangulo prL 1
Ponitur namgue angulusad B #qualis angulo ad £: &

Junt anguli Gap,npe reffrex 18, tertij : & obid inter
Je aquales, ergo & veliquus £qualis veliquo , @ trianine
lwm avG triangulo peu fimile. Sed triangulo Avc fis
mile eft triangalum G x, & erianguio pcu fimile trian- -
gulum puv,ex 8. fextr. ergo, & triangula aGk,DHLinter fefimiliaerunt .

&  Et acx trilineum fimile trilineo pr1 1 Cumenimanguliad B 5 fint aquales ; erung &
eircumfereatie A C, D ¥ inter fe fimiles : & produfla Ax,pL Ufg; ad alteram cirenmiferen-
e14 parcem wn puntlis mN fimiles civculorum portiones abfeindent, Acy, DEN: quarnm di=
midi€ AC X D F L etiam fimiles funt ,

Et vtrumque ad virumque eandem proportionem habet, quam quadratum ex ax
ad quadratu.n expL]) Triangulum enim AG K ad triangulum pDu L ipfi fimile candem haa
ber proportionc ny quam quadritumex Ak ad quadratum ex B, ex €15 gnse HOS ProXIME tram

inti didimus . portro autem Acy ad by portionem , hoc eft earuin dimidia, videlicet yacX tri.

Wqulntis 4 s adtrilmznm D FL. ex antecedenti eam proportionem habet , quam quadratum ex A u

ad quadratus ex oN: boc eft guam quadratum,ex Ax ad id guod it ex DL quadratam: trian-

gulumigitur aGx ad triangulum Dy L eandem proportionem habebit quam trilinenm 4 cx

ad trilineum D ¢ L. & permutando acx eriangulumad trilinenm acx habebis eanders,quarn
triangulum DuL ad DFL trilineum.

THEOREMA XIV. PROPOSITIO XV.

Sit triangulum  orthogonium ABc: & circa centum ¢ per A defcri-
batur circumferentia Ap. rectus aurem eft angulus ad B . oftendendum
eft fectorem Acp ad ABD wilineum miorem proportionem habere ,
quam angulus retus ad Bca angulum.

2¢, tertij, . Ducaturipfi ca ad rectos angulos A ¥, qua ciccums- A
erenciam , p contingit : & per B circa centram
defc ibatur ciccumferentia ro6: atq;ad As perpen
dicularis e ducatur. Quor.iam igitur s8¢ trilinewn E
ad trilineum 8 5 maiorem proportionem habet,qua n G
ss.qunti ad 248 [:&orem; & componendo triangulum £ rsad y ol {
' trilineum & 1 maiorem habet proportionem . quam B F
Fap triangulumad (e€torem s Ap 3 veautem FrB triangulum ad trilineum = i ita
trian-
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triangulum ¢ A8 ad DB trilineum ; qudd aqualss funtanguli eas, 4 cp; hecenim
ante demonftratum eft: & triangulum ras ad zap trilineum maiorem propor-
tionem habebit, quam ad fe¢torem eas. maior igitureit sas fe@or trilineo paz
ac proptered ga8 {ector ad feGorem pac maiorem habet proportionem , quam
trilineum pae ad BAG fedtorem. fed trilincum pas ad Bac feftorem maiorem
proportionem habet, quam ad triangulum atc « multo igitur maiorem habet
eas fedtor ad feGtorem BaG, quam trilineum paB ad ®ac triangulum. Vt au-
gem fector a8 ad s G feGtorem, ita angulus Fas ad angulum A c. ergo angulus
Fae ad »acangulummaiorem proportionem habet, quam pae trilineum ad trian-
gulum #ac. & coauertendotriangulum sac ad sap trilincum maiorem habet pro-
portionem, quam & ac angulus ad angulum s A £: componendoque {ector pcaadaep
trilineum malorem proportionem habet , quam r ac angulus ad angulum ras; hog
cfhjuamungulu&r&&us ad aceangulum. cft cnim angulus ¥ a 8 aqualis ipfi acs,

quod in orthogonio triangulo faw, perpendicularis eft ag, & triangulum ras,
triangulo A cF cft fimile,

COMMENTARIVS.

Quod xqualesfuntanguli eas,acp ] Ex 8. fexei.eft entm triangulum ¥ ac orthogos
mium , & ab angnlo retto ad bafim perpendicularis ducitur A s, quare An F triangulum fimile
eft triangnlo c A ¥ ,angulufgue v ae angulo rc o aqualis,

Hac cnim ante demonftratum eft ] In antecedenze.

Ettriangulum Fas ad sap trilincum maiorem proportionem habebit , quam ad
fetiorem ka8 ] EX 13.quinti.

THEOREMA XV. PROPOSITIO XVI.

Sit rurfus triangulum orthogonium Asc, reGtum angulum habens
ad B; & circa centrum ¢ per A circuli circumferencia defcribatur. Dico
AcD [e&torem ad erilineum A BD maiorem proportionem habere, quam
angulus rectus ad A ¢p angulum.

Ducatur ipfi ac ad reétos angulos az: & produ-
&a e A per ¢ punétum circa centrum a defcribatur E
cicculicircumferentia ecr. Quoniam igitur circa
eandem femidiamecrrum <A deferipra funt circum- \
ferenti AD,EcF; conftat eas efle &qualium circu- ;
lorum: 8cangulus ac p maior eftangulo ¢ AE.crgo
fector aco feGtore ace eft maior: & ob id malorem
proportionem habet » ¢ b feétor ad triangulum azc,
quam (e&or ace adidem triangulum: & multo ma-
iorem, quam feétor a ce ad fetorem A ¢ F. vt autem
acE leftor ad lectorem A cF, ita angulus sac ad
ac¥ angulum ergo acp fedtor ad triangulum agc
maiorem proportisnem habet , quam & A ¢ angulus
ad angulum car. & conuertendo,componendoque, _
& curlus conuertendo maiorem proportionem habet a¢p feftor ad trilineum aep,
quamangulus e a ¢ ad £ar angulum : hoc eft quam reGusangulus ad angulum a co.

EC

L&} -
g quin.

vl fexti.

26, qUin.
id. q“n.i."-

g. fextia

A

B
e

A

£.quinti.
B

vl fexti

C

eft ent.nangulus uar @qualis angulo Acp, quoniam & aco xqualis eft re¢to cza, D

& sac angulo.
COMMENTARIV S,

Etangulus Acp maior eftanguloc a =] Jfngulus enim 4 cp exterior (ex 3:.-,0751!#?4'-
’ e

A
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lis eft duobus interioribus , & oppofitis ABC,BAC, quorum ABC eft refus. ergo angulys
A €D mator erit , Videlicet angulo ¢ a5, quem rellum effe pofurmus . i -

B Etnulto maiorem, quam{eétor ace ad acy fectorem ] Nam fi flﬁnr ACK ad trian
gnlum A B G matorem proportionem babet , quam ad fefforem s C¥, quippe qui friangula
A B ¢ efl mator, ex 8, quinti, - g .

C  Etconuertendo, componendoque,& rurfus conuertendo malorem proportionem
habet acp fedtor ad trilincum asDp,quamangulus £ c ad angulum sa¥ ] RQuontam
enim AcD [ellor ad triangulum a®c marorem prppnninmm.u.babet s quam £ A c angulus ad
angulum c s ,babebit conuertendo ex 26, quinti, as c triangulum ad fefforem acp mino.
rem proportionem , quam angulus cAF ad 5ac angulum : componendoque ex 38. einfdem
ABD trilinenm ad fefiorem acv minorem proporsionem babebit,quamangulus s Aradeac
angulum : & rurfus conuertendo feffor acp ad ArD tralinenin matorem ﬁgbffnt proportio.
nem, quam b A angulusad angulum ea€. In Graco codice legitur red wvdwanm, xu cur=

- Bivre, o avacpidarns peifora acyer ixei, &res ] Sed corrupta, Utopinor, etentm conuerfa
ratione , € compofita tantum BUimy, nou 11 rationis caulnfrﬁun: . ) .
D  Eft eniin angulus ear ®qualis angulo Acp, quoniam ; & acp ®&qualis eft recto
cBa,&rac angulo.] Ex 32, primielementorum .

THEOREMA XVI. PROPOSITIO XVIIL

His preemiflis theorema propofitum , quod comparatiuum eft, ita
demonftrabimus, |

A Cirauli portionum, quz zqualem circumferentiam habent , maxima
eft femicirculus.

Sint duz circulorum portiones
ABC,DEF,; que ®quales habeant
ABC, DEBF circumferentias: & fit
ABc femicirculus .. portio vero per
rius lit femicirculo minor. Dico /
emicirculum portione effe maio-

rem. Sumantur enim circulorum A

centra 6u, &' ad rectos angulos fit
B ¢®:apun&toautem # ad ¥ perpendicularis ducatur nxs: & ipfi oF parallela L,
. lungaturque pk. Quoniamigitur vt circumferentia e ad A » circumterendiam, ita
1 huivs off re@talinea L ad re@am ac. Circulorum enim circumferentia: inter fefe {unt, ve
diametri. Sed circumferentia as @qualiseft ipfi b circumferentia. Vi igitur cir-
vl fexid cumferentia Le ad en, itaeft 1o ad ac. & vt Le ad en,itafedtor Ly ad 15 fe.
C ¢orem. habet autem quadratum cx 11 ad quadratum cx ac duplam proportionem
D eius,quam habet Lu ad A 6. ergo quadratum ex Lu ad quadratum ex ac, hoc cft
fector LEH ad fedtorem Arc duplam proportionem habebit cius, quam L ck: feQor
habet ad fe&orem pcu. ac propterea inter {cétores LCH, ARG medius proportiona-
g liscit fector pEH. & quoniam per lemma apte demonftratum fe@tor p ey ad trilineum
EDK malorem propoition.m habet , quam rectus angulus; hoc eftangulus Lue ad ip.
F fum puE; hoceft quam Lu g fe@tor ad feftorem pn . vt autem fe¢tor Lug ad pi
fectorem,ita DHE fedtor ad fe@torem avc. ergo fetor puE ad pEx trilineum ma-
$. quinti. iorewn proportionem habet ,quam idem fe@or ad fectorem ABG. maiorigitureft ape

cdtor tuiliueo & b: 8 corum dupla. ergoasc E
femicirculus portione v &+ eft maior. Sitrur- ] \
A

fus portic per maior femicirculo. Dico iti-
dem [emicirculum portione maiorem effe,con- L
ftruantur en’m eadem, qua fupra . Similiter
dem nftrabimus vt L L fe@or ad feftorem A - —E DV
DHE , 1ta cfie feCtorem pu e ad ipfum Asc, -

G quodzquales fint av,p & circumferentiz. Et quoniam ob fecundum lemma fe&or
pus ad oxa trilneum maiorem proportionem habet , quam re&us angulus, videli-
cet LEE ad angulum pug, hoc eftyquam Lk feétor ad fe@orem p sthﬂCfﬁsq'Uﬂm

; {edtor

M




n
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fector pE ad arc feftorem ; crit aec (c@or trilinco pEk maior:& eorumdupla.
maior igieur eft Asc femicirculus portione 1 Ev,ex quibus fequitur omuiium circuli
portignum, qua @quales habent circumferentias, femicirculum maxinium efic.

COMMENT ARIV S " it UK

Circuli portionum, qug &qualem circomferentiam;habent maxima eft f emicirculus]
Hec nos addidimus per( icuitaus caufia, quein Graco non evant . ;

Etipli o parallela L] Intelligasur per H centrum duct LM 1pfi DF pnmﬂe:’a,--éu.; B

fit Lum.

Habet autem quadratum ex 1y ad quadratum ex a6 duplam proporticnem eius, .

quam habet 11 ad A6. ergo quadratumex L i ad quadiattn ex ac, hee eftfe or
LEH adfleftorem A kg duplam proportionem habebit cius y guam Lew { Gor habet

g N
ad fe&torem vunr ] Gracus codex corviptus efly in quo lizitar . 2% iy0 10" dwe’ vi's A0 axls

7o' dws' 7iis @y Siwraciove rdyoy T ane SO A ards na.uo I3 dwo s 56 Aapes 70" dwe am,
itaWero corrigend is eft , vt opinor 5 e 70 dms wis A weoe 70 das’ ais ey Simaasiore
Adyor F e a0 wpo’s an, 7o' dpa dxa’ Tug Al apo’s 70 Lwo’an. Luoniam enmim veciei m.
ferentsa LE ad & b crrcumferentiam, itaeft 11 ad A G, @ rurfusve L w ad B0, ftaf for
LHd ad 1D fefforem; erit & wt LH ad AG, ita LEu [eifor ad [ecforem pey. Quod
cum quadratum ex Ly ad quadratum ex ac duplam proportionem habeat eius quam baber
LH ad aG ex 2. fexei ; duplam quoque proportioncin habebir eius quam [iflor L BN habet
ad DEW [elforem. ; K

Ergo quadratumex 1u ad quadratumex A6, hoceft feor 1 i adfeoremacs |
Semicirculus emm LE s ad femiciveulum ancex 13, buins , cam proportionem haber, Guans
guadratiiex Ly ad quadratumex A c, boc eft guam quadratumcx L 11 ad quadratuiz ex AG, O
corum dimidia; [c&origitnr LB ad feorem A 8G eft Ut quadratii ex Ly ad quadratic ex. AG«

Et quoniam per lemma ante demonftratum ] Ex 15. buius.

Veautem{edtor Lue ad pue fe@orem, ita nHE, fedtor ad fedtorem AEG. ergo
fe@or pue ad pex trilineum, & :.] Gracus codex mancus eft , quem nos 1ta reflizuimus .
s &% o' A G e Tomeds aps's & D le, dror o 806 Topsis wpof F afy vopfa. o dra 8l Tow
pev's apo's o' §en splypapuow

“Et quoniam ub {ecundum lemma ] Ex 16, huius.

Primum & effectorem omnium Deum mundo fpharicam figinram merito, ac iure dea
diffe philofophi aficrunt , cum omniwm optimam , pulcher: inamque delegifice ., qua
ipfi [pharz infunt naturalia fympromara dicentes , practerea & illud addunt yomnium
£lidarum figurarum, qua =qualem fuperficiem haleat, [pharam maximam effe . -Ita-
que alia quidem , qu ipfi dicunt in effe perfpicua funt , & minor: indigeat probatios
ne.+ At vero maiorem effe alijs figuris , nequeipfi philofoph: probant, fed afhrmint
{olum, neque finc maxima contemplatione perfuade:i racile poteft Age igitur qircii-
admodum in fuperio-ibus, circulum maximum omnium , qua: quale.n ipfi ainbitin
habent, ordinatarum, multiangularumgque figurarum , maximuininuenimus, & nunc.
quod confequens eft, (pharam omnium, que equalem han-ﬁ.:ar {uperficiem, ordinata-
rum ; ac folidarum figurarum maximam oftendere enitamuc . Sed prius de folidis iplis,
cum quibus {pharam conferri oportet , pauca differamus. Multa:z enim intelligi pof
funtfolidx figure,varias fuperficies habentes ; magis autem quis exi flimaucrit divnas,
de quibus dicatur, eas, qua ordinate effc videntur - & ex his multo magis tum concs,
tum cylindros, tum qua polyedra appellantur. hac auten: funt, non folus qug apud
diuviniifimum Platonem quinque figura, videlicet tetraedrum, hexaedrum, o¢tdedrim
& dodecacdrom, & quintum icofaedrum , fed etiam qua ab Archimede inuenta fuint,
numero tredecim ; @quilateris quidem, & aquiangulis polygonis, non dutem fimilibus
contenta. Primum enim octacdrum efl, quod quatruor triangulis,& totidein hexago-
Ris continetur . tria vero deinceps ; quattuordecim bafium:, qu: rum primus contine-
tur octo triangulis , & o&agonis fex . Secundum quadratis fex, & hexagonis o0&, ter-
tium triangulis o&to, & fex quadratis. Poftea duo vigintifex bafium, quorum primum
oo triangulis . & duodeuiginti quadratis continetur . Secundum quadratis duodecim
hexagonis oo, & fex u&agﬂnis%eindc tria triginta duarum bafivm, quorum primum
triangulis viginti, & duodecim decagonis conftat. Secundum pentagonis duodecim ,
& viginti hexagonis . tertium triangulis viginti , & quad Eit:s duodécim . poft hee vaum

LI
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eft, octo & triginta bafium, quod conflat triginta duobus triangulis , & quadratis fex,
Hoc fequuntur duo fexaginta dvarum bafium , quorum primum viginti triangulis,qua-
dratis triginta, & pentagonis duodecim comprehenditur . Secundumtriginta quadra<
tis , hexagonis viginti, & decagonis duodecim . Cenique vitimum nonaginta duarum
bafium, t}u‘.& triangulis oftoginta, & duodecim decagonis contineturs Quot autem
angulos (olidos habeant vnaquaquz tredecim figurarum polyedrarum,& quot latera,
hoc modo comperiemus . Quarum enim fimpliciter polyedrarum figurarum folidian.
guli cribus planis angulis conftant, enumeratisangulis planis , quos habent omnes po-
lyedri bafes, fadti numeri tertia pars eft numerus folidorum angulorum. quarumautem
polyedrarumangulus folidus quattuor planis angulis continetur , enumeratis omnibus
angulis planis,quos habeant polyedri bafes, numeri clus quarta pars cft angulorum f‘nlE-
dorum numerus . Simili ratione quarum poliedrarumangulus folidus quinque planis
angulis comprehenditur, quinta pars multitudinis angulorum planorum , eft numerus
folidorum angulorum multitudinis . At veromultitudinem laterum , qua vnaquasque
polyedrarum figurarii habet , hoc modo inueniemus . enumeratis enim omnibus Jaceri=
bus, qua habeant fuperficies polyedrum continentes,eorum numerus &qualis eft nul-
titudini planorumangulorum . Sed quoniam duorum planorum vaumquodque iatus
commune cft, patet dimidium mulritudinis numerum effe Jaterun polyedri. Primum
igitur tredecim diffimilium polyedrorum, cum triangulis quattuor , & totidern hexa-
gonis continetur ; angulos quidem folidos habet duodecim, latera autem duodeuigin
ti. etenim quattuor triangulorum anguli duodecim funt,& latera duodecim;quattuor
autem hexagonorum anguli viginti quattuor , & vigintiquatctuor lateca . nuincroque
omni facto 36.necefle eft folidorum angulorum numerum numeri pradicti teruan: par-
tem effe , quoniam, & vaufquifque folidorum ipfius anguloriun tribus anguhs planis
continetur . At laterum multitudo dimidia pars eft ipfius numeri, videlicet 36. itaut
latera fint duodeuiginti. Eorum vero, qua ex quattuordecim bafibus conftat pris
mum continetur oéto triangulis , & quadratis fex, ita vt duodecim folidos angulos ha-

beat, vnulquifque enim ipfius angulus quattuor angulis planis comprehendicur , latera
autem habeat vigintiquattuor . Secundum, quod continetur quadratis fex, & odto he-
xagonis, habebit folidos angulos’ vigintiquattuor : vnufquifque cuim angulorum ek
tribus angulisplanisconftat: & habebit latera triginta fex. Eorum, qua fex , & vis
gintibafes habet . Primum quod trianguiis oto, & duodeuiginti quadratis contine-
tur, habebit folidos angulos vigintiquattuor, & quadragintao&o latera. Secundum,
quod continetur duodecim quadratis hexagonis o&o , & o&agonis fex, habebit {olidos
a_qgulns gﬂ.jaiteqa. 72. Eorum, qu ex 32.bafibus conftant, primum, quod continetur
triangulis viginti , & duodecim pentagonis , habebit folidos angulos triginta, latera
fexaginta. Secundum, ?_uod continetur duodecim pentagonis , & hexagonis viginti,
habebit folidos angulos {exaginta, latera nonaginta. Tertium ,quod viginti triangu-
lis, & decagonis duodecim continetur , habebit folidos angulos fexaginea, latera nona-
ginta. Illud autem, quod ex trigintaoéto bafibus conftat, quoniam contireturtrian-
gulis trigintaduo, & quadratis fex, habebit folidos angulos quadraginta , latera fexa~
ginta. Eorum, qua ex duabus & fexaginta bafibus coftant , primum continetur trian-
gulis viginti, quadratis triginta, & duodecim pentagonis , habebit folidos angulos fe-
xaginta, latera centum viginti, Secundum quod contin :tur triginta quadratis, vigin-
ti hexagonis, & decagonis duodecim habebit folidos angulos centum vi ginti, latera
centum oétuaginta . Poftremo quod ex duobus,& nonaginta bafibus iunﬁ:]t,l:]:uun{;im
triangulis oftuaginta, & pentagonis duodecim continctur , habebit folidos angulos
fexaginta, Jateracentum uinquaginta . Ha igitur figurz , vel angulos diffimiles ha-
bent, vel inzqualibus, & difimilibus polygonis continentur, ob perturbationem, con-
fufionemque omittantur . Easautem, qua quinque figura: appellantur , opera pre-
tium eft cum {phzracomparare . quoniam enim qualibus , 65 firailibus planis m};:ti-
nentur, fole angulos folidos &quales habeant,ideoque magis ordinata funt , quam re-
liqua. At plures his quinque figuris inucniri non poffe , qug aqualibus , & fimilibus
Zquilateris polygonis comprehendantur , tumab Euclide, tum ab alijs quibufdam de-
monftratum iam fuit., _

THEO-
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THEOREMA XVIL PROPOSITIO XVIIIL
Itaque hzc ipfa polyedra primum cum fphaera comparemus.

Sit enim fphxra quidem , in qua
A5 vnavero pradi¢tarun quinque e
figurarum, qua totam fuperficiem :
fuperficiei {phara A @qualem ha-
beat. Dico fphaeram maiorem ef-
fe. Intelligatur enim {pharaintra
polyedrum deferipta , ita vt plana
Iplan continentia tangat . maior
igitur polyedri fuperficies, quam fuper ficies deflcripta fphara , cum ipfam contineat .
{ed fuperficies polyedri ®qualis eft fuperficici (phere a . ergo & fphare fuperficies
fuperficic fpheera intra polyedrum defcriptas maior erit . ac propterea qua ex centro
fphar® o maior eft , quam qua: ex centro [pheera defcripta . {pharae autem a fuper-
ficies &qualis eft fuperncici polyedri, Conus igitur bafim habens circulum aqualem
fuperficici (phare A, maior eft pyramide, cuius bafis eft reétilincum a:quale fuperfi-
cici polyedri, & altitudo quae ex centro {phara intraipfum defcriptz - Sed conus -
ualis cft [phaeca 4+ hoc enimex ijs, qua ab Archimede demonftrata funt in libro de
phera, & cylindro, & aliter ex lemmaribus, qua: a nobis fubiiciuntur, perfpicuc con-
ftat. pyramis autem polyzdro eftaqualis . ergo,& ] ph@ra 4 propofito polyedro ma-
lorerit . Habent autem comparationem quandam inter fefe, & he quinque figurae,de
qua deinceps confiderabimus . Oftenditur namque pofitis 2qualibus fuperficicbus , fo-
lidum, quod plures bafes habet, femper etiam maius effe, vti cofacdrum maius dodecae-
dro, & dodecaedrum octaedro & o&aedium cubo , & cubum pyramide , fimile cnim
quiddamin hifce folidis addidit, atque in planis polvgonis , in quibus cum a:quales am-
bitus habeant femper maius eft id, quod pluribus angulis continetur . omnibus autem
maior eft circalus, quemadmod um, & nunc oficn(a cft fpheera polyedris maior .

THEOREMA XVIIL. PROPOSITIO XIX.

Conftat preterea & conum, & cylindrum, qui fuperficiem habeant
{pharz fuperficier aqualem »ipla {phara minores effe. '

Etenim conus bafim habeat ®qualem fuperficie fphaere , & toram fuperficiem fu-
perficic fphare maiorem , fphera aqualis dep. chenditur;, cum ipfius algitudo ei, que
ex centro (phare fic zqualis. Cylindrusautembatiny habenscandei s/quaim’conus.
quz cft xqualis luperficiei (phara , & altitudinem, tertiam partemaxiscont , quippe
quicft &qualis cono, fphara ctiam ®qualis inuenitur , cum majorem, quam ipfa fuper-
ficiem habeat. nam duz cydindri bafes duple funt bafis coni , hoc eft {uperficici {pha-
re . ergo cum viraque figura fuperficiem habeat fuperficiel (phere aqualem , tunc
fphzra neceffario veraque ipfarummaior erit. ) _ ‘

Hacigitur de comparatione fphare cum quinque figuris , & cum conis , & cylin-
drisdi&ta fint . Qua vero ab Archimede , vt diximus, fun: demonftrata » & nos aliter
demonftrabimus , pr&emittentes lemmata nonnulla, qua ad evrum demonftrationes
pertinent.

; THEOREMA' ¥13X. PROPOSITIO XX
* Sit femicirculus ini dianetro A B, & perpendiculares vicimaue ad dia-
metrum € Dy EF; & contingens ¢ E. ' Dico tectangulum contentum bis
FE,EG xquale efle ei, quod A5, DF continetur.
: R 2 Duca-
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Ducatur enima pundo x ad ¢p perpendicularis e,
& fumpto H centro iungatur ex. Quoniam igitur re-
A Gus eft angulus cEH. erit ceg reliquus reliquo ¥eH
&qualis. fed & re@tusad ¢ zqualiseft redo ad ¢ zqui-
« fexti. angulum igitur eft cG triangulum triangulo Aa¥ ;&
B vt e ad BH, ita GE ad Ec. ergoredtangulum, quod
continetur FE, & ¢ @quale eft contento HE, BG, AC
15.quinti. propterea quod bis continetur ¥ g,B8C contento bis HE,
C :c cit zquale . Sed contento bis HE, EG zquale eft,
quod A3, DF continetur eftenim G & ipfi DF xqualss;
reGtangulum igitur contentum bis ¥ 8, Ec @quale eft
ei, quod continetur As, DF.quare ,_& contentum vtraque ipfarum fimul ¥, DG, &

¢k ®qualeeftei, quod a8, DF continetur.

COMMENTUARIV S,

A Erit cec reliquusreliquo ¥EH @qualis ] Cum enim abangule CE¥ , ex altera quidem
parte anferatur angulus reflus cBH ex alteraUerorelus FEG; erit, & reliquus w B F rele
quo CBG aqualis.

B Ergoreétangulum , quod continetur FB,8¢ &qualeeft contento e, BG ] Ex 16,
fexti libri elementorum

C  Sed contento bis HE, BG ®quale eft,quod AB,DF continetur ] Efl enim ab 1pfius
HE dupla.

THEOREMA XX. PROPOSITIO XXI.

Sint rurfus ad diametrym vecumque perpendiculares ¢, EF: & cHE
{emicirculum contingens, ita vt CH iPﬁ HE fit aqualis. Dico retan-

gulum contentum AB, DF aquale efle ¢i, quod vtraque imul cp, EF,
& ¢ E continetur.

Ducatur enim perpendiculari;

Hx, & cGF iungatur. Itaque quo= nll
niam parallel® {unt cp, Hk, ¥F,
& ce ipfius ¢u eftdupla; erit, & ¢
; £ ¥ dupla Hﬁ:% cp ipfius GK.er-
4 fexti, & vtraque fimul cp, & F ipfius
BAUEL. E:; eftdupla. & exeo ,’quud;;:rru- ” nhall-E-

xime oftendimus re&tangulumcon-
tentum bis x#, nc eft 2qualeci, quod continetur A®,pk, & ipforum 3:.1,]3, re.

&angulum igitur contentum vtraque fimul ¢p, 2,8 craquale eft ¢i, quod a8, ¥
continetur .

THEOREMA XXI. PROPOSITIO XXII.

Sit rurfum femicirculus, & reta linea vt contingit cE; perpendicula
refque cp, £, Dico retangulum, quod continetur vtraque {imul cp
EF, & cE 2quale efle contento reta linea bF , & fubrendente circum.-
ferentiam , quz vna cum circumferentia ¢ E femicirculum perficit.

Complea-



- LIBER QVINTVS. 133

Compleatur circulus, fitque ipfius diameter
c, & produda cp in Kj adi perpendi= <
cularis ducaturuc: & EH, ex iungantur. ﬁ:

Quoniam igitut x & fecat cx ad reftos angu-
los,zqualis eft ¢cp ipfi nk. Sed & 6o eft =-
" qualis s ¥; & 0 ipfl GE. qua veroreliquam
{emicircull ca# circumferentidm fubtendrt ,
eft eu. Itaque quoniam angulus  eit ®qua-
lisangulo 1, & uec anguluss in femic rculo
tedtus aqualis re&o ad 6 ; erunt triangula
HEC; KEG ®quiangula. ergo vt Hu ad B c,
ita kG ad 6e. & ob id reGtangulum conten-
tum HE,EG hoceftun,pr @qualeeftei,quod t
G K c& hoc eft ei, quod vtrag; fimul cp, er, & cE contineturs.

THEOREMA XXII. PROPOSITIO XXIII:

Et ex hoc manifeftum eft, fi alicuius femicirculi AcB circumferen-
tia quedam vt AcD in quotcumque partes equales dinidatur, & jungan-
tur recte linex; que a iundlis rectis lineis AE, 7, Fc,¢G6,GD cx con-
uerfione circa axem AB fiunt, fuperficies xquales funt circulo, cuius fe-
midiametet, (ianéa £3) potelt id, quod E B 4% continetur.

Superficies enim quz fita cp eft G D
@qualis circulo, cuius femidiameter
poteftid, quod cantinetur vtraque
fimul ¢k ,pu;8& &p;j quarumme-
dia proportionaliseft femidiameter
dict circuli, dicitenim Archimedes.
Siconus ifolceles ﬁp lano fecetur, bafi
parallelo; fuperficiei coni , que in-
ter parallela plana interijcitur &-
qualis eft circulus, cuius femidiame-
ter media proportionalis eft inter
latusconi , quod eft inter plana pa-
rallela, & reétam lineam aqualem
vtrifque (emidiametriscirculorum,
qui in parallelis planis confiftunt.
ergo fuperficies fadta a 6o eft -
qualis. circulo , cuius femidiameter
poteft id, quod vtraq; fimul ck,up,
& 6 b, continetur«quod quidem des - £
monftratum eft &quale ei, quod continetur B8,k H. Superficies veroque fit"a cc fi-
militer &qualiseft circulo , cuius (emudiameter poteft id qu dcontinetdr B8, LK ; ete-
nim completo circulo, & reda linea zquali ipfi ae per ¢ incirculum aptata, quod

‘g tertij.

34+ primi
34, tertaje

A fextis
16, lexti .

B

continetur ip(1 & LK, ¢t zquale contento vtraque fimul cr, 6k, & co & fuperfi- .

cies fada a c v &qualiseft circulo , cius femidiameter poteft illud , quod continetor
BE, MmN ; hacenim eft ®quale ei, quod vtrag; fimul BN, £y, & 6F continetur ,& in
reliquis codem mado. At conica {uperficies facta ab extrema a & @qualis eft circulo,
cuius femidiameter poteft id,quod 88, s ¥ cotinetur. quod quidé eft &quale reGangulo
AEN tridgula namq; a 8 8, A £ N, N & B @quiangula funt,& fuperficiesfadta ab 4B aqua-
1is eft circulo cuius femidiameter poteft id,quod AB,EN continétur; hocenim Archt-
medes iple demontftrauic . ergo fuperficies faéta ab omnibis DG,G €, C F>FE,B A cOpofita
=qualiscft circulo, cuivs femidiameter poteftid, quod £e, Al continetur., Perfpi-

cuum autem eft,fi tota femicirculi circumferentia in partes 2quales dividatur, quarum -

vna fit 1a, & inter feiungantur; fuperficiem fa&am abomnibus polygoni lateribus
ex fimili conuerfione qualem effe circulo, cuius femidiameter poteft 1llud, quod &8,
84'lGoRtinetur . ' o
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COMMEN T ARLV 5o vt

, A Dicit enim Archimedes, fi conus ifofceles, &c. . In propefitione 16, primilibri de (pha-
. ra,cre)lmdro. o SR - ; _

¢+ + g Quod quidem demonftratum eft xquale¢i, quod continetur 2, xu ] Compleatyr
enim cirewlus y cuins centraum X , & dufla G X -producatnr ad crreumferentrans i 0, tunga-
turgug L O ; erit circumferentia DEO €a , qua Yua eum GD [emicircuium perficits quare
ex anfccedrme contentum vtraque fimnl Gx D, € .G D aquale eftei, quod Do, K contie
Y netur . Sed cum civeumferentia Gp v [it femicivenli , #qualis erit virenmferentie acs,
tewi o atquecfl civcumfiventia G 0 aqualisipfi A%, ergo, & veligna D8 o reliqgue xco eff aquas
lis. & cbidrelialinea po aqualiscflrelia np, contentunt igitnr ytvaque fimul GK,DH,

agtettijs @0 Gp cft aquale eiy quod £ 8,k 1 continetur. ' "

C  Atconicafuperficies fagtaab extrema A s @qualis eft. circulo , cuius femidiameter
poteft id,quod 5, AN continetur } Superficies namque conica, quafitab A e qualis eft
crrculo 5 entus femidiameter media proportionalis eff inter A latus coni, & v [emidiame-
trum civrenlr, an’t‘ﬁ coni bafis, v Archimedes in primo libro de [phara, dr eylindro propofitios

17 06Xt e 140 demonflramit , qua quidem femidiameter potefid , quod AE, EN Fontinetur. Cuinau-
~dem ipbrigugalo orthegonio A B8 abangulovetio ad bafim perpendicnlaris ducatir, £ N , erunt

triangnle AEN, ENE fimilia toti , & Inter [cfes ergo vt AN ad N, jtaeft AR ad £ ;: O
“ideo'quod éontmetur AN, B3 efluquale contento v, £N. Superficies igitur conica faéiaab

W
fext : ; 4 : : ;
4 nE ot pqualis.eavenlo y cuius femidiameter potefl id, quod AN , B contingtur

e B R B STIE! { SR il TR AN T S SISO . e L J %
THEOREMA XXIII. PRQ'PQS'ITIU!&XIV.

Dividatat autem rurfus femicirculi circofiferéntia i’ quotcumque par=

tes quales, in ‘quibus contingentes ducantur ,ficuti in defcriptione ap

» paret . Dico {uperficies, quz funt ab ipfis ¢, D ¥, F¥,FG, GH,ex fi-
mili conuerfionie , zquales efle circulo, cuius femidiamerer eft Ap.

Ducantur perpédiculares a pun-

&is perc ad diametrum. Itaque
cum cx fit equalisipfi x p, & per-
pendiculares ca, L g; rectanzulum
Ba k quale cft ci qpod virag; ca
A vk, & ¢ continetur. hoc enim
in theorcmate 21. prilis oftenfum
cfts fed fuperficies faéta a cp -
qualis eft circuls,- cuius femidia- o X
meter poteft id, quod continetur K = 1o Lo SR ,

B ytraque c4,px,& cp, ex codem 16, Archimedis theoremate . circulus igitur, cuils
femidiameter potedtid, qiod 54,4k continetur aqualis eft fi pepficiei fadia a co.
Similiter, & cticulus , culus femidiameter poteft id squod continetur A%,k cum rur-
fus pu ®qualis fit 0, eft &qualis fuperficici yque hit ' pe. & ita inalijs, qua fe-

» &equalis eff fiperficiei fa@twx ab om-

C quuntur. ergo & circulus , culus femidiameter 4
D Tibus €55, DE;EF,FG61. Velhoo mogdo,
. [deni’polygonum 4¢,pe,¥c, ' o TR 3
} "y ifferibator alreri femicirculo > ' - BT R TG tieg
“eircd idem cerftrum cuius femidia- | e [ ST (B
meter fit ws: & pérpendiculares A AP
r fimiliét ducatitur . etic veique co x|

‘iplius, £ ¢ dupla , & c:i duplars i~
F.¢¥ €0, quod propofitumeft. &id _//
CIrcoTD vnacum p i &qualiseft
ipfi X s, fubtendif Unim circiife- | V
rentiapl CORIUNAY ¢ Fyquaoft e  RY
T iz ) 'ﬁh&ﬁ!‘-‘u
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qualis ipfi A c,hoceftipfi xps. ergoex 21, theoremate , quod continetur ci, AK,
hoceft Bax re@angulum zquale eft ei, quod vtraque ca bx, & cp continetur , &
quod continetur A8,x L cftzquale centento viraque DK, BL, & pB. & inreliquis
codem modo’. quare omnia omnibus funt aqualia. Circulus igitur, cuius {cmidiame-
ter ¢ft Az aqualis erit fuperficiebus , qua abipfis ¢p,DE,EF ,FG,GH fiunt,

COMMENTARIV S.

~ Hocenimin theoremate 21. prius oftenfum eft | Grecw: codex fic habet . w570 34 By A
sspmpar apolideurtas, Sed quoniam theorema illud in duniffone noflra igefimum primum
gbeince locmm ,ita Vertere maluimus, '

Ex codem 16. Archimedis theoremate 3 In Graeco codice legitur $id 7¢ adze dpyyui= B
@5 of Bsalpnps ., Sed fortaffe corvigendum el 15. namgq; illnd theorema eft fextundecimum
abride [phara , & cylindro .

Ergo &circulus, cuius femidiameter A @quaits eft fuperficiei fat® ab omnibus C
CD,DEyEF,FG,6H ] Potef enim femidiameter av 1d qued av , & cmnibus eins portic-
nilis, AK 3K 1L, 1M, MN, NE continetur , ex prima [ecundi libi elementorum. Animad-
nertendum autem eft velfam lineam contingentem Ac igfi ¢ x agualerit effe , & 3D 1pj
DO, ita mreliques . _

Sit entm circuli centrum T , & ducantur cT, x7. Luo-
wiam tgitur trianguli acT angulusad Areffus aqualis eft re=
flo ad x trianguli X c T§ O circaangulos , quiad T, late:
vafunt proportionalia iremo Uero &qualia. eftenim TA &=
gualis Tx, cum fint a centro ad circumferentiam, & cT
Utrique communis : reliquornm autzm angilornm , quiad ¢
wterqg; efl reffominor. triangulum igitur AT triangulox CT
aquiangulum eft,ex 7. feats libri elementorum : & Ut TA ad
Acyitaeft Tx ad x C: & permutando, UF TA ad TX , ita
ac ad cX. fed TA,TX [unt aquales. ergo & aquales ac,
G X« Eodem modo, & reliquis demonflratio fiet . ex quibus
fequitur DC 1pfius C A duplameffe , & o duplam | fins HE, '

Vel hoc modo ] [ilud idem aliter oftendit,nempe alto polygono circatriangulnm deferipto, D
cnins idem fit centrum 5 & diameter Rs. '

Erit vtique ¢ b ipfius Ac dupla, & cu dupla us ] qued nos proxime oftendimus . E

Et idcirco ¢p vna cum pH ®qualiseftipli x ps] Grecws codex babet. % §is 2370 F
Wy d & zic 0 low 70 $0o. Sedmendofe, Ut arbitror . neque cutm ¢ p R 1pfi Dus eff @
qualts. Quamobrem nos hunc locum reflitutmus aptata in femicirenlum figura, ita vt cir
cumfeventia CD bifariam [eceturin X, & tungatur Xs. namque fiet cx #qualis Rc, &
ws. Quod i afemicireulo auferantur R C 5 SH, que Utraque fimul funt aquales R X, reline
quetar circumferentia CDH ipfi XD's aqualis , videlicet ei, quaUnacum R X, hoc efl Una
cum cp femicivenlum complet refiaigitar linea cu, que ei fubtenditur , bocleft an 5 1pfi xs
aqualis (it neceffe eft . . etk 3 o 5

Ex ijs , que boc loco demonflrata funt, conflat fuperficiem fallam ab omnibus polygoni laze- -
yibus AC, CD, DB, BF, FG, GH, HB aqualem effe cirenlo , cuins Jemidiameter efi A,
B2 Cum duubgm: circulis s quorum [emidiametri funt :'Pj:" Ga, Vel up aquales.

Sed illud quoqua.dcmuuﬁrarc opottebat .

Deferibatar eirca [emicircs'um,cuins
diameter A & polygonum quilaterum
CDEFGHK. quod quidem ab alrero fe=
micirculo CDK circa idem centrum com
prebendatur «- Dico fuperficiem , que
fit alateribus CD,DBLEF,FG,GH, HE
ex conuerfione circa cx aqualem effe
circulo, cuius femidiameter potefl id,
quod CKy AB CONEINELIY o )

Polygonwm enim. femicirculo cir- ©
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cumferiptun,cuins diameter A8, inferiptum eft femicirculo cox. ergofi Dx iungatur , fik
perficies fatia abomusbus polygoni lateribus #qualis erit civcnlo , cuius fermidiameter potefy
id quod continetur v K c ex demonflratisin 23« buivs. Sed px ipfi A gff @gualss, Ur pe: fpi-

V. tertijs Cue apparct . Sitenim centriom 1, & a puntfo 1. ad puncium , in quo co [emicircuium cons
wPHiml figae, ducatur LM. erit L ad CD ;rrprndi'tﬂ:ris, & ipfi px parallela ; quod angulus

co K m femicirenlo etiam vellus fit: enzque triangula xnc, LMc inter fe fimilia, Veigh
tur Ck ad KD, taefl oL ad Ly : O permutando vt xC ad CL,1ta DK ad ML. eff autem
K¢ dupla CL. ergo & D ipfius MLy boc el ipfius a1 dupla erit. ac propterea DK €rit @
quales ipfi a8 dizmetro mi. oris circult quare fequitur fuperficiem fattam a polygoni lateribus
cirenlo, cuius femidtameter poteftid , quod cx B continetur , aqualers effeq

THEOREMA XXIV. PROPOSITIO XXV.

Sit femicirculus, cuius diameter A8, & ducatur recta linea, vt cone
tingit AG, diuitadurquc A G circumferentia in quotcumque partes equa-
les in MNX : a punctis vero AG, & 2 dinifionibus ducantur retx lineg
contingentes AC, CD, DE, EF, FG. & ipfi ¥G aqualis fiat 6 H; perpen-
diculari exiftente Gr. Dico fi circa axem A B {emicicculus conuetfus in
priorem locum reftituarur ; fuperficiem factam ab ommibus ac,cp,pE,
EF, FG maiorem efle, quam circulum, cuius femidiameter cft A G cit-

A culo, cuius femidiameter poteft dimidium civs, quod fit a recta i

b

nca HFE. !

Ducantur perpendiculares a pun-

&o F, ad re&ta.n quidean linean a e E e
ic{:f'a FL; ad GR vero FK. qua quis

em Fx, cumansulus rou fit acu-
tus,later 6 B cadet ; cum autem ob-
tufus , cadet extra G, vt in figuris
apparet. ltaque quoniam re®angu-
lum contentum bis Roi, vel nor
@2qualeeftei, quod a®,Lr contine- \
tur. hoc enim in XX. Theore nate B
eft demonftratum,commune appona- “
tur reétangulum par vnacum G u k. ergo retangulum B AL vnacum eo squod 9a,
LR continetur, & e vk aquale eft contento bis & ¢ 1 vnd cum BAL, & auk'. fod re-
¢tangulo B AL vna cumeo, quod 54, LR continetur , hoc eft rectangulh = A » @EqUa-
leelt ,quod fitex ac. ergo,8&quud fitex ac vna cum rectangulo ¢ ¥k eft @quale
contenobis ReH vnacum 6HK, & BaL. ¢5ntento autem bis ro o VA cum K,
@quale eft quod vtraque fimul Rk, & G continctur vira cum quadratoex ¢ . hoe
namque deinceps demonfteabitur. ergo quod fitex ac vnacum cHx eff aquale re-
¢tangulo eaL. & eiquod continetur vtraque fimul ¢k, n &, & 61 vna cum quadra-
to ex oit. Quoniamautem circuli inter fe candem proportionem habent; quam dia-
merrorum,& | r.:!mdmmr.:tmrum quadrata; & ante oftenfum eft figuram quidem coftan-
tem ex {uperficiebus cunicis,qua:ﬁun:nmntingr:ntibus €D, DE, EF, aqualem cile
circulo , cujus femidiameier poteft, quod continetur s ar ; AgUram vero cx conica
fuperficie , qua in conuerfione fitabipla 6 &qualem efle circulo, cuias femidiame-
ter poteft quod viraque fimul 6,8 i, & 61 continetur ex 16, Archimedis theore-
mate . & figura, quafita ca circuluseft, cuius femidiameter poteft id quod fir 2 Gx:
erunt tres circuli, hoceft fuperficies fa®aab ac, ¢p, o &, £¥, Fc major eft ; quam
circulus, cuius femidiameter poreft -quod fitab 4 6 circulo s Cuits femidiameter po-
l;{.‘ﬂ:quml GHK continetur , hoc eft dimidium ciusyquod fitab ¥m. At vero dimidium
cius; quod ab F i xquale efle ei , quod continetur G nk ex his patet. Namin prima
ngnra ; cumangulus ¥ o u acutus eft, quod fit ab ru vna cum-¢o, quod bis v6x.con-

tinecur

.I.-R.
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tinetur , 2quale et duobus quadratis ex ro, on per 13. fecundi libri elementorum .
crgo dimidium¢ius » quod fitab ¥ vna cum reétangulo He k aquale eft quadrato ex
H G, quod &quales fint £6,GH. Sed quadratum ex w ¢ eft quale redangulo ¥ cx vna
cum ipfo 6 Bk . quare [ublato communi kex , erit reliquum, videlicet dimidium eius, fecundi.
quod fitab Fu reliquo cuk ®qua-
le. Cum autem angulus rcrk fit
obtufus ; vt in fecunda figura , rur-
{fus re&angulum x i ®quale cft
dimidio eius,quod fit ab i, quo-
niam enim quod fit ab ¥y maius cft,
E!.um quadr&t;l EXFG, G H,cucluud

15 HGX continetur, erit dimidium
cius, quod fit ab & maius , quam
quadratumex ¢, reftanguloncx A et
quadratum igitur ex ¢u vna cum
re@tangulo He k @quale eftdimidio eius, quod fit ab r . fed quadratum ex ¢ u vna
cum Hox rectangulo cft ®quales re@angulo k u s ex 3. fed fecundilibri elementorum.
dimidium igitur eius,quod ab ¥ 1 rectangulo kuc eft equale. Etquoniamdimidium pfg
eius , quod ab Fu femper minuseftduplo quadratiex £c; cunftat {uperficiem faétam g
ab ac,cn,DE, EF,FG, circulo, cutus femidiameter eft A6 vna cum duobus circulis,
quorum femidiametri funt ¥G , minorem efic .

Quod autem bis continetur RGH vna cum redtangulo xue, xquale efle e, quod
Efraque fimul GR;RK,& G continetur , vina cum quadrato ex 6x, ita demonftra-

imus .

Ponaturre@z line®, R 2 )
qualis s, & ipfi wr =qualis ' 3. fecun
R L.reliquaigitur Lsipfi cueft x i i ' "
xqualis. [taque quoniam re- L s ’

éangulum g GH ®quale eft re-

¢tigulorncvna cum quadrato

€X GH, erit duplum rectanguli )
RGH &quale duploreétanguli R 16 vna el duplo quadratiex 6 . ®quale autem inter 15. quin,
fe(untG By R s;itemq; H R, R L. redtanguluigitur scu @equale eft re®angulo e vna

cum duplo quadrati ex ¢11. commune apponatur reftangulum KHG. crgoreétangu- P
lum sci, hoceft csL vnacum k86 , hoceft cum xou, & quadratoex 6 . videli-

cct quod veraque fimul 6 &, Rk ,& 61 continetur, vnacvm quadratoex ok eftaqua- Q_R
le re@angulo LE G vna cum duplo quadrati ex 61, & rectangulo xHe reétangulum

vero LHG vna cum quadratoex ¢r @&qualeelt re¢tangulo Lon & quadratiex cueft
zqualeei, quod 61, Ls continetur. retangulum igitur scu videlicet, quod bis con-
tinetur RGH vna cum reétangulo xHe aqualeeft el quod veraquefimul GRyRE, &

© i continctur vna cum quadratocx GH.

COMMENTUARIVS.

Dimidium eius, quod fitarefa linea H¥ ] Greews codex habet 7o' ey 75 doe’ 73 A
&' 74 8. Sed wos per[picnitatis caufla ita Urendwm cenfurmas .
Hoc enim in XX. Theoremate eft demonftratum ] In Greco codice legitur 7370 jap i B
md Jivripe Biopipars $ideydu,
Sed reétantgulo saL vna cumeo, quod eA, LR, continetur, hce eft re¢tangulo C
BAR ] Ex prima (ecundi libri clerentorum. e
Aequale cft quod fitex Ac ] innéfaenim BG triangula avc AGR fimilia funtex offana D
fexti I:lrl elementcynm, ergove B A ad AG, fta Ga ad AR, ac propterea reflangulo tAR  “feyyi,
equale eft guadratumex G, 7
Ergo& quod fitex ae vpacumredangulo Guk] Grdeuscodex mancusefl, quiita E
reflituernr ooy dpa wgd 7o' dwo’ vie wy 75 wn'ulr, ™
" Et ante oftenfum eft figuram quidem conftantem ex fuperficiebus conicis. ] InGre F
€0 codice legitur o ad' idexBn mpe® éror ., Ilind Vero nﬂen;s‘m efl in 24, propofivione buéqs .
$ AT AT igu
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* Piguram vero ex fuperficie conica, qu in conuerfione fitab ipfa B¢ @qualemeffe
circulo , cuius femidiameter poteft quod vtraque fimul 6k,rK, & 61 continetur ex
16. Archimedis theoremate | Superfictes conica,quafitab v ex 1 6. Archimedis,2qualis
eft circulo , cuins femidiameter poteflid, quod concinetur vtraque Ipfarum G R, FL, & F
Sedcwm Rx fit equalis FL, & G aqualis ipfi ¥, contentum virague GR,RKy & GH
efl aqualeei,quod vtraque GR, ¥ L, & FG continctur. .

Etfiguraqua fita ca circulus eft , cuius femidiameter poteft id ; quod fita G B ] Fa-
facfl enim cr aqualis ¥G, hoceflipfi Ac, namque AC,CM,MD,DN,NE, uX,XF,F@
inter (& funt aquales, quod a nobis fupra demonfiratum fuit . _ -

Erunt tres circuli , hoc eft fuperficies facta ab ac,cp,pE,8F, FG malor quam cir-
culus , cuius femidiameter poteft quod fitab a6, circulo, culus femidiameter poteft’
quod ¢ ik continetur] Ex gs qua diifajunt, fequitnr tres circulos , boc eft fuperficiem
faétam abomnibus AC, CD DB, EF,FG @qualemeffe duobus civenlts , Videlicet circulo,
cuins femidiameter e} A G, & ef cuius femidiameter potefl guod G v x continetur.

I. Hoceftdimidium eivs ,quod fitab Fu. Atverodimidiam eius, qued ab ¢ 1 @qua-

M

O

P

le efle ¢i,quod continetur Gux X his patet] Greews codex mancus efl, quem arefli
turmus aivher w0 dunou 75 dao’ 7is &b 74 L8, ST 8 70" ipney 75 dad wiis &’ 7d L
izor 83 ol v nlx Sincy irvevler.

Et quoniam dimidium eius, quod ab ru femper minus eft duplo quadratiex ¥c ]
Dimtdrum entin etus quod ab ¥ 1, boceft relfangulum G nx femper minus eft duplo quadras
ti ex £G quod quidem in prima figura manifefle patet,in qua recfangulum cu & minus eff
quadratoex GH, boc eft quadratoex vG. quare multo minus dup'o einfdem. Infecunda ves
rofiguraretfangulum G uK, boe eft ex 3« fecundilibri elementorum, quadratum ex cn, Una
cum relfangulo 1 K , idcirco minys erte duplo quadratiex G, quod refiangulum v Gy mi=
nus fit quadratoex Gu « etenimretialinea 6 x femper minor ety quam ¥, que maiori ane
gulo fubtenditur .

Conftac ﬁ.r;erﬂtiem faGamab ac, ¢D,DE,EF,FG circulo, cuius femidiameter cft
a6 vna cum duobus circulis , quorum {emidiametri funt r6 minorem efic ] Superfii tes
falkaab ac,cD,DE,EF, FG demonflrata efl equalis duobus civenlis , Videlicet circulo , cu-
ius feaurdiameter ¢ft A G, @ circulo, cuius femidiameter poteft dimidium eius, quod fit ab ¥ s
Sed cum dimidium eius, quod ab ¥ 1 femper minus fit duplo quadrati ex ¥ c , erit difia fuper-
ficies ab ac,cp,DE,BF, FG minor tribus civenlis, Utdelicet circulo y cutus femidiameter
elt aG, & duobus carcults, quornm femidiametri funt F . d

Ponatur reét® line® R ®qualis rs, & ipfi HR ®qualis RE] Hee demonflratio ad
Jecundam tantum Bguram pertinet ; nam prime figura fequens theorema feorfum aptatumef .

Rectangulumigitur se u &quale eft rectangulo L6 vna cum duplo quadrati ex
GH] Namrebllanguium s u duplum efl reéfangulum RGu, quod s duplafic iplins G R, R G:
& reclangulum Luc duplum ereffangult Ruc cum L fit duplaipfins unr.

Q_ Vnacumxng, hoceftcum xon & quadrato ex Gu] Segritur boc ex 3. fecundi li.

R

-

br1etementornm .

Videlicet , quod vtraque fimul 6r,rx, & c 1 continetur, vna cum quadrato ex
cu) Quod entm continetur Utraqu. fimul GR,R K, & GH eft equale duobus re angulissGH
&r KGR,

Ex tam demonflrati duo buinfmodi theoremata elici poffunt .

THEOREMA PRIMVM.

Sit triangulum aquicrure ABC, & a puncto A ad ipm B¢ perpen-
dicularis ducatur AD . Dico reCtangulum pc e dimidio quadrati ex A ¢
:L‘ql.lalc Cﬂ‘ﬁ\.

 Veligiturangulus avc reflusefl, Vel acutns , Vel obtufus s Siquidem refius , quod pro-
pofitum eft , manifeflo conflat pun&u:m enim D inipfum & cadet . g?' cum qmrfmﬁm e,t; AC
#quale fit duobus quadratss ex As,pC,erit DCB reanguinm , boc ¢ff quadratum ex & c o

guale
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v e g F

i .'&.__, . &k

quale dimidio quadrati ex A > cic Ay C inter [e fint equales . i Vero fit acutus,cadet D inter 13.fecun
®, & € Ve in fecunda figura, & quadratum ex ac Unacum duploreFanguli ¢ 2D aqualis erit

duobns guadratis ex av,8C dimidium igitur quadrati ex Ac Una chim reflanguio csp eff

aquale quadrato ex v c. at guadratoex v C aqualta funt Yeraguevettangula fimul cBD,DCS

ergo commauni fublato coe, refin?uc.mr reftangulum pc g dimidio ;;Qu'ad.’mﬂ' ex ac aguale

Luod fi angulus asc fit obtufus ,'cadet v'inipfam ab produffain’extra B Utinvertiafign.

rae« Itaque quontam quadrata cx A c [uperat quadrataex sz, ec duplo refianguli cup di-

midiwn quadrati ex ac fuperabit quadratum ex vc reffangulo cvD . quadratum igiturex 1 fecun:
B c Unacumreftangulo cBv eft equale dimidio quadrati ex ac. Sed quadrato ex vc Una

cum rectangulo csp aquale eft pce refangulum o ergorellangulum b ¢ v dimidio quadras e
tiex AC &quale erite

THEOREMA II:"

Sic retta linea a8, & in ipfa {umantur quenis punéta ep. Dico du-
plum reftanguli Apc vna cum 8 cp rectangilo Zquale cffe'ei, quod
vtraque BA,AD,& cD continetur,vna cum quadrato ex cp, . . .

Producitur AB ex parte A, fitque gA
#qualis AD, & F A aqualis Ac. erit & . _ ™ :
uF reliqua relique co aqualis . Luoniam r o ke & .
igitur ADC relfangulum equale et refan- E———l——=— = et el e B
gulo Acp, Una cum eo, quod fit ex cp '
guadrato : duplum reffanguli D c aquale STE 4 o H s g
erit d'uf!o reffanguli acp, & duplo quadratiex cp. Sed epc reffangulum duplum eflre-
&anguli ADC cum BD dupla fit 1pfius D o & eadem ranione re@angusim ¢ cp reffangul
acp eftduplum . reffangulum igitur 8D c equale eff reflangulo ¥ cp , & duplo quadratrex
C D . commune apponatur vefangulum e cp . ergo 60 crefangulum Yna cum reflangnlopco
eft aquale refangulo vcp wnacum duplo quadratiex cp, ¢ reffangulo e c v, reflangulo au-
tem £pC yuacumipfoBcD,hocefivnicumretfangulo v C, & quadrato ex cp aquale
eft 1d, quod continetur 58 & cb, boc efl quod continetur virague £ A, AD & CD Ura cum
quadrato ex cp, at reffangulo FCD ¥na cum quadrato ex cp equale eft ¥o C refangulos
quadrato antem ex cp equale eft1d, quod B ¥, & CD continetur. erga reffangulum gpc
boc eft duplum recEangult a.p.c pna cum veéfangulo vcD eft dguale ei, quod Viraqué 5.4, A D
& cD continetur-, Unacum co , quod fizex cp quadrato. ‘ ¥

J-fﬂ.’un-

ey

THEOREMA XXV. PROPOSITIO XXVI.
Sit recta linea. A8, & in ipfa.fumantyr quauis;puncta ¢ b , Dico
illud;, quod continietir Veraque BA ; AD & ¢ B v cum quadrato ex € B,
xquale.effe.duplo rectanguli Anc.vna cum B¢ regtangulo, " "
f"l":]‘.;,‘-lll'\:'fui.'ra\- . X fhte? . s IR B .

g . i yge 4wy Sies A RS uaT Teak

s = Ponatur
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Ponatur ipfi Ap @qualis A8, & ipfi ;
A € &qualis A F. reliqua igitur cp zqua-
liseric sr. [taque cum a&c reftangu- r A e D
lum zquale fit re&tangplo ac s vnacum : gl
quadratoex ¢ 3 per 3.theorema fecundi
libri elementorum ; erit retanguli ABc .
duplum zquale duplo re@tanguli A ¢z vnacum duplo quadratiex cs duplo autemre-
@anguli ace zqualeeft re¢tangulum ¥CB; cienim Fo ipfius c a eft dupla rectangu-
lumigitur ¥ cp vna cunrduploquadrati ex ¢z xquale eft duplo re@tanguli as¢, com-
mune apponatur reétangulum , quod continetur ce & BF,hoc eft reétangulum zcD.
ergo re@tangulum s cB yna cum duplo quadi aii ex cp eft 2zquale duplo re@anguli
ABC vnacum scb régangulo. Sed rr&a::.iguin ecs vna cum duplo quadratiex cs
zzquale eft retangulum BEC vnacum quad.ato ex ¢e: reftangulum enim ECB VDa
cum quadratoex c@ eft aqualeipfi esc rectangulo. ex eodem tlicoremate fecundi li-
bri elementorum . ergo reétangulum rrc, hee eft id; quod viraque xa,4D »& cB-
continetur, vina cum quadratoex ¢k, eft zquale duplo re@anguli ABC vna cum ECb

rectangulo.

. PROBLEMA I PROPOSITIO XXVIL

Sit aliqua circuli circumferentia KB c,& re&a linea p. Dico fieri pol-
fe, vt infinite abfcindatyr circumferentia X A qua ipfivs KB ¢ pars exiftar,
ita vt ductx contingente A E, X E MINOIES {int, quam D recta linea.

"

A _ Sit enim re&a linea contingens

C gens.ergo a8 1pfi Ex eft xqualis.

D

B
C

x ¢ 1pfi b &qualis, & ad centrum
ducatur ¢ B H. Itaque fecantescir-
cumferentiamx s ¢ bifariam,& rur-
fus eius dimidium bifariam. hocque
femper facientes,relinquemus qua-
dam circumferentiam, vt K a,que
minor erit, quamn x ag. & ducatur
re&a linea a & pufitionem contin-

& faétumiam erit ,quod propone- = e 3
batur . duéta enim per na rectali- e : —c
nea ad ¥, erunt Ka,EA. qUINKF esied! ' - . :
minores , propterea quud ¥ & maior eft veraque ipfarum AE, Bx, cum !

¥ e 8 e : angulus Fx
fit redtus: & multo minores, quam o, quz ipfi K;;Pa;quaiis pc:nil:u:-. : g. T

o

COMMENTARIWS*

"~ Sit enim reéta linea cotingens k6 ipfi : LR
inea ¢otingens x 6 ipfi p zquales,& ad centrum ducatut] 6 » 1 Grecu

codex mendofus cflyqui fic baber . éc yap tguroplen o kw Indevar 37e 3, 3 5731' = #fypor :‘

55&” fﬂ?ﬂg:ﬂdu.s autem hoc modo, Eso Jap SpamTepdin o xw dov 7', & 8 1 abvager G0

reita enim linea KG non minor, quam d.i feiairiel, : .

is, ﬂ“ at Snaem feripra fhse, ‘1_? am b, fe ‘Pﬁ fiuaiaspog:tur?iﬂnd en:.m apparet ex

Relinquemus quandam circumferentiam, vt S R
prima decimi libra elementorums , a ﬂf KA, qUE minorerit, quam k as ] Ex

“Ergo nxipfi 6x eftequalis 1" Hoc wos [apta’in 24. buins demonfirauinms . -

D ... Propterea quod re maior eft vtraq; ipfarum 48,8 x ,cumangulus A & fit re&ns&

;?: n .:ﬂ:;::: : t‘.’:_'; € m ;’:I'K Bt vtrique rm'mmuni;, erit tota X ¥ maior ,quam ipfa-A€ ' k\ pam
GRaRIBNSy DA ] kaae fdafawu_r » tota erunt ingqualiay Gracus antems codex fic habet b
Nows Tns v € dpiic Lorrige Jous ie Yaw' {aty = L

. THEO.

Relia enim linca ¥ &, qua relo angulo fubtenditur , maroreftipfa 8 4, ex 19, primi elé-
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THEOREMA XXVL PROPOSITIO XXVIIL

Omuis portionis {phare curua fuperficies zqualis eft circulo, cuius -
femidiamcter eft aqualis ¢i , qua ex polo ipfius portionis. =

Sit enim p “rtio fphzera, cuius po-
lus eft punctum x, & qua ex polo-
k2« Circulus auiem miaximus per
K 8 tranfiens fit, cuivd diameter k c,
ad quam perpendicularis ducatur
84 . Dico {phericam fuperficiem
portionis; qua bafim habet circus
luim, cuius femidiameter ax, & ver-
ticem punétum x , circuloy cuius fe-
midiameter eft kv &qualem efle.
Sit eniin hac inzqualia, fi fieri po-
teft , & fit primum portionis {uper-
ficies maior : exceffu autem ipforum
intelligatur minor effe circulus, cu=
iusdiameter cft reta L, ita vt {u-
perficies portionis maior fit duobus
circulis, videlicet circulo, cuius fe-
midiameter eft k8, & eo) cuius y—
diameter eft 1. dividaturque cir- _ I .
cumferentia ks inquotcumque partes zquales , & contingentes ducantur quemad-,
modum in figura apparet , ita vt vhaquque ipfarum minor fit ea,que poteft cétaLam B
parteimn quadrati, quod fit ex re&a linca 1.+ hoc enim fieri pofle iam demonftratumeft. C
Quoniam igitur quadratum ex u. maius eft co, qued cétics fitex G 83 &circuluscirca D
diametrum 1 maior crit duobus circuiis , quorum femidiamerer eft 6u. hi enim dug
circuli vina cuni circulo , cuius ﬁ__midia.n:lctcr cit Ke,vrdemonfiracum fuit in2.5. huius, E’
maiores {unt fuperficic facta a retis lineis contingentibys , quz quidem circa por-
tionem {phaxre delcripia eft . erit igitur ipfa fuperficies minor, & {. perficies -
portionis{phare multo minor ducbus circulis , vidclicet ciccula s ciius feiidiame.
ter eft ke ;& ciiculo, cuius diameter eft 1. atqui maior ponebatur. quod eil abfurs
dum. ST Gl

Sed fic circulus, enius femi-
diameter x s maior fuperficie
{phrica portionis . ergo circulus
cuius femidiameter poteftid, quod,
Cx A continetur clrua fuperticie
portionismaior erit . Intelligatur
circulus , cyius. femidiameter pof-
fit id, quod continetur px A, inier
ipfamedius . mfaior igitur cft kc,
quam redta inea me fie ipfi k zqua-
Iis co. & diuidatur circumferen-
tia kK 0B in quotcumque partes - _
quales , quarum vnaquaque fit
minos circumferentia k1 0, vi pro
xime oftenfunr eft : iunganturque
KL, LM, MN, NB. fuperficies igis
tur qua ab.ipfis fit ex conuerfione
circaaxemK 4 ,quoufque ad prio-

(h

F

o s

rem locum redeat , comprehendi. . e et E B BB
turd fuperficie portionis , candemque bafim habet; & eft ®qualiscirculo . ¢uids femi-
diam:te (iungacL) poteftids<quod Lc & & KA continetur exX 23. huius; miiior K E
autem cft {uperficie (pharica portionis. circulus 1gitur y cuius femidiameter 'p'nr::iﬂ rd M

- quo
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M quod oc, & KA, hoceft quod r.&a linea 1 & kA continetur , fuperficic fphxrica
portionis mujto miner erig, (ed & maior, cum fit medius ipter purnqqcm:ﬁiflf': ulum,
O cuius femidiameter x . quod fieci non'poteft. ex quibus fequitur eainter fe &qUaL2
P effe. Coaftat preterea fi punctum a fit centrum, portionem effe dimidiam {ph&ram.
Q_atque erit totius fphaca fuperficics qualiscirculo,cuiusl'cmidi:tme;cr_cﬂ: Kc,_ld"-iulud
etiam ex vtrifque pu;:ionigus qualefcumque fint, concludi poterite

“COMMENTARIV S,

A Itavtfuperficies portionis maior fit duobus circulis » videlicet circulo, cuius femie
diame:er eft x 8, & eo, caius diameter elt 1] Grecus codex dimmutus eft, & nacorrigen-
duse dse 7ry Thednay 75 Tpipater pelora T o Jie wUxAGY , 3 T4 0 bk TH wirgry B ¥
kB, &8 Jidusipes v i0, wd Smeida ik f Geipipoe o5 ivas CTOTFR I,

B Hc enim fieri pofse,iam demonftratum eft In astecedente .

C Quoniamiziturquadratumex maius eft eos quod oéties fit ex GB. 1 InGraco co-
dice nabetur. & 3v peiloes G 7o' dad 0. fed legendum 3" 5y peifer éss 70" dwe’ Ba

D Ectcirculuscirca diametcum 1 maior eritduobus cicculis, quorum femidiameter eft

GB ] quadratum enim cx dup! tpfius Gv quadrupluim eft efus'y quod fit ex GB, per 20, Jext

librt elementorum . & dus butufmodi quadrata fimul fwimnpta crufdem [unt offupla : & mnora

quadraco ex v+ & cum circuli eandem inter [¢ proporcion em habeant , quam ipjorum quadra-
ta, erit civculus circa diametrum H maiar duobus circults , quornm diamerer eft dupla ipfius

G, hoc eft guorum [ midiametereft GB .

Vit demonftratum fuit in 25. huius] In Greco cod. legitur d¢ apodiduxrer wd nleapipar:

E:go circulus, cuius femidiameter poteft id quod Cka continetur, curua fuperucie
porcionismaior erit. ] Ej entm reffangulum cK A quadrato ex K5 aquale , ex 8, Jexre
libri elementorun . -

Intelligatur circulus, cuius femidiameter poffit ; quod continctur bk A inter ipfa
medius 1 Hoc eft taselligatur circulus miaor quidem circulo ,cuins femdiameter potefl quod
CX A €ontmetur ,mator autem [pharica fuperficie portionis. evit €ius temidiameter minor,
poterit 1d, quod continerur K A & reéfa linea minore, guam X ¢, que it DK, boe eft m qua v

Vtproxime oftenfumelt ] In antecedente ex prima decimi libri . Grecus antem codex
babet o¢ @ apd’ bvds,

Ex 23. huius ] Is Greco cedice legitur J1a 70" ¢ Beeiprpae

H.

K ; ; )

L Minorautem eft {uperficic {pharica portionis ] Ex ifs, que Archimedes demonflra.
M

==

Q

it i 2 3 primi Libri dr_;};b.sru » & cylindro.

Circulus igitur, cuius femidiameter poteftid, quod-oc & k A hoc eft rectalinea u
& & A continetur, fi chrﬁclc (phaerica portionis multo minor erit | Eit entm o c miaor
qudn € L. mans cun, circumferentia ponatur KL, minor, quam circumiferentia X1.0, O
reffa linea x L minor evity quam recka, que ipfi xo fubtendicnr , ideoque quadratunt ex KL
minus quidratoex x 0 religeum igitur quadratum ex Lc reliquo ex Oc maius erit , & ob
id refalinea Lc maioryquamrela oc; funt enim Utraque quadrata eX KL, L0, or fmeli-r
ter wiraque ex X0,00 idem quadrato ex A aqualia ;, per 47. primi libri elementornm .
quare mcah_u,cums femidiameter potefl quod continetur 0 C, K A minor efto , enius femidia.
meter poteftid . quod L C> K A continetur , ac propterea circulus, cuis femidiameter poteft
quod continetur 0C, KA Juperficie fpherica portionis multo mimor erit « '
N Cum fit mediusinter portionem, & circulum, cuius femidiameter kB ] Hoe eft mediny

inter portionis ;‘uperﬁntm » € ctrenlum | cuins femidivneter eff KB, -

O Conftat praterea fi punétum a fic centrum , portionem effe dimidiam {phaeram J
Gr eous codex mendofus eft,@ foreaffe, 1ta corvigendus . £ Su'ror ds dr ¢ & xbvopor ¥ yureras
To' Tunpe SpIroaipiors ¥

P Atjque et wotus [pher® luperfi-
. cies zqualis circulo, cuius femidiame-
" tereflt k ¢] Gracuscodex meud fusel,
in qua leortur 3 icas imddrna The oo ai=
pas cansien RvxAw Son dx 5 Lar inYn
lr-.'r“-.l' ¢4 qutem, 1t arbrepor 5 i xdxre
§ o ix i xlvaps B ¥ xy. Stigitur mas
mente KC [emicirenius KB continetur,
« quowfque ad priorem locum redeat, portio

K24 dimidiam [pharam deferibes, o

B




P j _LIIBER QVINT VS, 143
[militer cua reliquam dimidiam , eritque ex jam demonflratis dimidie fphare xva corua
fﬁpt‘rﬁﬂt‘f equalis.cireuls s EHis ﬁmr#izmﬂnj eft xBA & alterius dimidia CEA fuperficies,
ﬁg{m.f;,:: rr;mfn.;:ms ffmj;dumerer CBe ergorotinvg [phare fuperficies evig equals circulo
cniys femidrame EC. gt enimagn .y . |
47. primi Libri elementorum . Thadratumex k¢ duobus quadraris £X KB,.BC aquaic per
" Ex g};&u: per[picue patet , totius Jebare fuperficiem civculs in Jpbara maximi quadrn-

am effe. f oy e o _

Id; quod etiam ex vtrifque portionibus, .qu:l]cﬁ'jllmqut fint cencludi ]:irﬂfﬁ:nt ] Sed
non cadat puntiuws A incentrum, Uen fecunda figura. Eodein modo demonftrabirur rotins
fpbars fuperficiem wqualem effe ctreulo y cupus femidiameter eft x c. etenim quadratum ex
KC pariter eft equale duobus quadratis ex xu,5c. Toffumus ctiam cx b5, que permffa fant,
aliter ipfius Iphare fuperficiem oftendere, hoc modo . »

Sphara totius [wperficies #qualis eft circulo , cuins femidiameter diametro circuli in ea ma-
ximi efl aqualis .

Sitfpbara , & circulus in eamavie
mus ', cuins diameter efl ap. Dicotos
tius [phara [uperficiem circulo ,curus

Semidiameter efl as, aqualem effe . nifi
enimita fit, erit f[phare fuperficies, vei
mator, Vel minor dicfo cirenlo . fit pri.
maum mator,fi fiert potefl , & exeeffir ip-
Jorum intelligatur minor circulns,cnins
Jemidiameter efl vetia linea &, itavr fu-
perficies [pharay maior fit duobus civcu-
tis, circulo [cilicet, cuins femidiameter
eft a B, Trcirenlocuius diameter  » dis
widaturq; [emicivenli circumferestia in
quotciq;partes aquales : & reflalince
contingentes ducantur, guemadmodum
infigura apparet, ita tamen vt ynaquas
que 1pfarun minor [it ea,que potefl offa.
nuam partem quadrate reffe lines K.
Ttaque quoniam quadratum ex K maius -
elteo, quodofes fic ex ac, erit & circnlus , cuius diameter & maior duobus civeulis > JHo-
rum femidiameter fune A c qui quidem duo circult vnacum circalo s Cuins femidiamerer 4 5
€X' 34. buius equales [unt [uperficiei faét e d refFis liness contiugentibys , que cirea Jpbaram
defeviptaejt. ergoea fiuperficies minor erit , & fuperficies Jpbara multo minor dwobus circ .
lis, wedelices circulo, cuins fermdias
meter AE , & circulo, ewins diame-
Ber Ko [ed & maior ponebatur . quod
fieri nos poteft . Quod fi circulus, cus
tus femdiamerer Az fuperficie fphas
rica (i minar , inzellizatur alins cir.
culus meer 19f2 medius , cuius (emi-
diameter poffic id, quod caw contis
netur , hoc eff minor quidens circulo
cutus femidtamster A v [pharica au:
tem[uperficte maior erit c A minor ,
quam A& . [it 1pfi ca equalis ip,
< [emicircali aDs circumferentia
dintdatur i quotcumque partes o-
quales , quarum vaaqueque fis minor
Guam AD; IERTIRLUrgue A B, BV, G,
OH,HK,KRB,BE. erga (uperficies,
qua ab ipfis fit ex conuerfione circaa v
®qualis efbcirenlo , cuins femidianme-
#er poteft ed quod continetur £ Apex 3. buins . & cum a fuperficie [phare comprabendatyy,
€aminor erit. cft autem DB minor ,quam 5 B , quod D &, maior it , quam Ax : circnius igi-
TRY 5 Cins [entidiameter poteft,quod cv a, hoceft quod c o s contimetur, multo minor Eis Su=

perficie
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' erficie [pharts Sed Or maior , quod eft abfurdum. Ex quibns [equitar fuperficiem [pbare
tr’rcuin{ﬁiss [emidiameser 4B aqualem efe, quod demon|erare oportebat .

THEOREMA XXVII. PROPOSITIO XXIX.

Si fint tres reckz linez A B¢, conus bafim habens circulum , cuias fe-
midiameter poteft id , quod A B continetur, altitudinem veto ¢, xqua-
lis eft cono bafim habend circulum , cuius {femidiameter poteft; quod
continetur B ¢, & altitudinem A.

Exponantur enimduo circuli £ ¥

‘A & circuli quidem & femidiameter "[_
pofiit,quod A8 continetur ,circuli 5 1 4
vero ¥ femidiameter poffit. quod o I
continetur = ¢, & altitudo ipfius B 1 '

fit 8¢ ®qualis c: altitudoautem ¢
fit en:@qualis A . Quoniamigitue
B yt o ad cshoceflvt ru ad 66,ita
reftangulum contentum A e ad id,
quod & ¢ continetur ; hoc eft qua-
dratum , quod fit a femidiametro
circuli E ad quadratum, quod a fe- _
midiametro circuli ¥ ; hoc eft circus ; =

C lus 8 ad r circulum. Conusigitur, o o

cuius bafis eft circulus B » & altitudo ¢ @qualis eft “ano , cuius bafis circulus ¢, &
altitudo r i. bafes enim ex contraria parte ipfis altitudinibus refpondeat .

p.{exti.

p COMMENTARIVS.

‘A Etcirenliquidem & femidiameter poffit ;quod A & continetur,circuli vero ¥ femi-
diameter pofiit , quod continetur sc ] Gracus codex mancus (7 , atque 1*a corrigendus ,
£ T3 gy e o ex 75 xivepy SwedBe 7o' am' af; S i " 75 xirrey Surd BeTd G By,

B & Hoc eft quadratum , quod fit a femidiametro cic: uli & ad quadiatum ,quod a femni-
diametro circuli ¥] In Graco codice legitur Tyr8% § & 75 réraps 75 ¢ opde Tiv x 75 iV
os 75 {. Sed mendofe , vt opinor 5 non enimeft , Ut rellangulum contentum At ad reffans
gwlum , quod Bc continetur , ita femidiameter civeuli g ad [emidiameter civenli v, quare
fortafleits legendum erit. Ty78 ¢ dud 7ic in 75 xéivypy 73 € wpor 70 dwd Tiis in 73 xive:
ws 73 L.

¢ Conusigitur, cuius bafis eft circulus £, & altitudo 56, 2qualis eft cono, cuius ba-
fiscirculus ¢ & altitudo ¥u.] Ex 15.duodecems libri elementornm . '

THEOREMA XXVIIIL. PROPOSITIO XXX,

Sit triangulum ABc, & manente Bc vique ed conuertatur, quoad in
cundem locum redeat. Dico folidum ab ipfo faGtum aquale effe cono,.
cuius bafis quidem eft zqualis fuperficiei conica, quz in conuerfione:

{_it a reéta linea A B, altitudo autem Pcrpmdicularis, qux a punéto ¢ ad
iplam A3 ducitur.

"k e

A pun-
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A pundis' enim” ac -ad ipls-asiy e ol e eVt e e ER T
ha:rpcfr:dicdldféﬂ UIAntUr ¢ § W5 Er by e sl L e et g w3l
quoniamireddsaiighiisad sleyalliseht <L - L /AR I g a G i

redto ad 8, communis autem, qui ad i;
erir triangulum asp tri I' gulo tcs - , /-,\\
quiangulum . quare vt B adr ADsUA BC |, _
ad ce. Sed vt 8a ad ap,ita pap re- -/ NN : o anfexti
éangulumad quadratum ex Ap. vtigi- ' "5 TN ERC——— A
tur rectanguium e a p,ad ‘quadratum ex 1 Aok .
AD,ita B¢ ad ca. ergo conus bafim quidem habens circulum , cuiys femidiameter

-poteitid,quod B An continctur ,altitudinem vero ¢x mequalis€it_cond bafim haben.

ti circuluin; cuius femidiameter a p, & altitudinem & ¢, quoniam rurfus ipiorum bafes 15.duod,
refpondent attitudinibusex contrata pisie folidum autem quod, ip conuerfionefics B
triangulo sac @quale ¢t cono bafimchabenti carculm}uﬂumailm!;dgmnatga aininde ate
titudinem. sc. ergoidem folidum quale et cono baiim ildht,gﬂ#tﬁlrcu{um s clifig fea
midiameter pbteg » :quod continetur Ban, & altitudinen 65y .Sed hic circalus o
&qualis fuperficici conica , qua in conuerfione fita rectalinea a8 per XLVe Thedres
ma Archimedis , omnnis enim coni &quicruris fuperficies exceptabai, eft zqualis alrcus
lo, cuius femidiameter media propertionalis ¢{t inter con Liatus, & femidiametpn circus
li,quieftconibaijis. Siigitur mapente. g conuerfum teingnlum in-cundem doeim C
reftituatur , a quo moueri cpit, factum ab iplo folidum equale enit cono, cyigsbaiig
eft &qualis (i up_crﬁmci CONICE ; g 10i con uerhuhq ﬁtg rc@a-.hxma AByaltitydo asifen
perpendicularis , qua a puncto c.ad ipfam.a s ducta fuerit, | ¥

L S FE R B R IR H T

. '

NIl R
COMMENTARIV S,
PAaEl 0 FRERSen s UL By a0z
Sed vt A ad ap, ita s 4p redtangulum ad quadratumex 1p] Erx prima fexti, vel A

exlemmate in 2.3. decimi libri elemento

N - ] H E LI ||'|_l'4|‘l'i';’r:.':: 1I|r'|". '=;‘,-"
Solidum autem, quod.in mnuérﬁq:ﬁ: fit a triangulo 3Ac &q ﬁﬂp;ﬂ;ﬂﬁﬁ baii 1- B
benti circulum, cuius femidiaméter A b ,°& altitudinem! ot anium' eniii 33:}‘3)1"}3.!
dit inter B¢ vel i alterum ipfornmy Velepira s éadat primumanter st « vean primefigird,
S11gitur manente b C trian- T o ISP PR g TAC/ Y Dol LTI Ny it
Zulum g A c comuertatur fieg - <A T e R st meslete AR
Joltdum conflans ex duobus ca« . ~ | | SOV 0
nis, quorum bafis eff eadem
Uidelicet civeulus , cuins [emi-
diameter AD, & alterius queds
dem altitndo D, qui dicatur
conus BAD: alterius Vero cp

gui dicatur CAD. Sit praterea et s N ey RIS e ﬂi i
alius conns ¥Gu , bafim habens aqualem civeulo, cuius feridiameter, 4 ,E"'J:ﬂfﬂfgf '

LERT I I T il B T | i L
i

il Lih
queipli v c fit &qualis . erit hic couus equalis duobus conis tam diys. Ve enim.p A.}i?é}{ii_:}

ad conum , cAD itaaltitndo v o ad v altitudinem ex 14 dupﬂs;;’fm;f:_'ﬁrfﬂé@ﬁicyr‘jfﬁ;ﬁ'
componends, Ut.duo dict1 coni ad conum caD, ita e ad cp.. Sed VE, conus LG H ad. eune

dem conum CA D« ita ¥ i3 boc efl s.c ad CD, duo igizur. coni 1A 50C, AN Doc eff folp-

dum ex ipfis conflans, aquale eft ¢ono v 6 11, hoe eft cono, bafim habenti ¢ireniumsycuius f etk 9.quiinti
diameter aD, & altitudinem* vc. Sian. il o T A

tem puniium  cadat in 5, velin c,vtin

fecunda figura, grod Progviitud danifele’ .
pacets Solidum enim, quod in conuerfione
fi yeftidem ipfe conus , qui bafim babet civ.,
culum , cutus femidiameter wp , & altitndi=

NEMEC . %:;i‘n ¢adat extra c.inliveam. N LR TE
®c produ 2 U 18 3. figura nibilominas R
ider concliudetir folidm eniv quod fit in cuh@efﬁdj:grri&h‘guﬁ A
benti circulum cuius fawidiamerer: i, & altitudibem » o [87d

Foi 25 .Y
QULcC

friahatn et
:z: efl equale mnbcLafg -
i péro qusil 7 EV Il
ACD equale eft cono bafin habenti eandem , ¢r altitudinem cp y ergoveligunm folidum,quod
“atriangulo as c eft equale cono,qui eft in eadems bafi, & altitndinem babet reliquam,ride-

) r licer

-
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licet sc. Sed Utillud manifeflins conflet , intelligantur tres coni in eadem bifi , in drmf_a Jix
licet , cuius femidiameter A . fitque Unins quidem ,fﬂ';gd? BCy qui dicatur Conus BAC, al.
zerius autems altitudo c D 5 quidicatur caD; O tertyf aleitudo BD, qui dicaiyr BAD.

A A A

-n ‘ L]

n c
C o B c »

Itague vt conus BAC ad conum CA D, itaefl altitudo Bc, ad e D. quare & componendo,
UL verigue coni BAC,CAD adconum CAD, ita 8D ad DC. conus autem B AD ad eundem
CAD :ﬂ vt 3D ad DC ergo Perique coni BAC,CAD cono BAD [unt eguales. [ igitur aca~
%0 B AD auferatur 6@nus c AD ,relinquetur v AC. conus quare [olidum,, quod 1n connerfios
ne fit atriangulo 2 Ac eft aquale cono bafim babenti civculum ; cuius femidiameter a p 4
& altitudinem 8 ¢+ Eodem modo fiet demonftratio fi punéfum D cadat extras. Ut in 4. figue
ra. erunt enimduo €oni CAB, BAD UnI cono CAD equales . quare fi abeo auferatiir & 4 p,
reliquus erit conus C A 2, qui bafim habebit cirealum , cnius femidiameter AD, @ altitndy.
nem Ce .

C  Siigiturmanente 3 ¢ conuerfum triangulum in eundem locum reftituatur, a quo
moueri capit] In Greco codice legitnr iv dpa pavione viis 8y legendum vero ve optuar,
Ir dpe .

THEOREMA XXIX. PROPOSITIO XXXI,

Sit rurfus triangulum A cF, & recta linea, vt contingit Bc; qua ma-
nente conuertatur triangulum quoufque ad eundem locum redeat . Dico
folidum ab iplo fattum wquale efle cono, bafim quidem habenti circu-
lum zqualem fuperficiei, qua in conuerfione fit a recta linea A, altine
dinem vero perpendicularem, qua a puncto ¢ ad iplam AF ducitur.

Producatur ¥ 4 vique ad p. ergo ob id,
quod proxime oftendimus , folidum a trian- ; A
ulo Asc factum zquale eft cono, qui bafim E
bet zqualem fuperficiei coni, qua fitare- A

&alinea 48, altitudinem vero perpendicu-

Jarem a pun&to ¢ ad =4 duam . folidum

autem, quod fit a triangulo e rc fimilitereft o ‘
:quale cono bafim habenti 2qualem fuper- o D c

ficiei coni, quz fit a B¢, & eandemaltitudinem, reliquum igitur {olidum a triangu-

lo acr fadtum @quale erit cono bafim habenti xqualem fuperficiei coni,qua fir ab

A, & altitudinem eandem,videlicet perpendiculareéi,quz a pun&tocad Ar ducitur.

. THEOREMA XXX. PROPOSITIO I{XIiI:

Sit recta linea A F patallela ipfi Bc, & perpendiculares e v, Ap ducan-
A tur. Dico folidum a trimngulo ABF in conuerfione factum zquale cffc
cono bafim quidem habenti circulum » cuius femidiameter eft ¢ ¥, alti

:tudinem vero reétz linez ar, hoc et ipfius ¢ duplam.

Quoniam
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Quoniam enim cylindrus, quifita paralielo-

grimo » ¢ gqualiseft cono bafm quidenyhgben-: | ¢ p—te—mer—nF B
ti aD, altitudinem veroipfius pc triplam;co- . C
nus autem gﬂm fit a triangulo aep bafim can- '
dem haber, & altitudinemx 801 erit folidum fa- . | >
Guma triangulo A5 p vnacum parallelogram= / i A
mo A D,c & @quale cono bafim habenti candem, J;ff.f."'? I_ A B T ) 31 .S a4

Taad PO i

& alutedinem #p  vnad.cum tripla ipfius pc,
.communis uferatur conus qui fit a'triangulo * . B
rcr, eandemque bafim habet ; & altitudinem ep vna cum pc femel fumpta . reli-
quum igitur folidum faCtuma triangulo 4 » ¥ equale eft cong candein bafim “habenti
cr, & altitudinemipfius e, vel aF dpplam. WP SR SREdmapeys

Sed illud etianrconftant, fuperficiei cylindrica , qua fitab. AF @qualem cffe circu-
fum, cuius lemidiameter media proportionalis eft inter cylindri Jatus, & diamerrum
bafis cylindri. hoc enim Archimedesin 13 theoremate primilibri de fphaera,& cylin-
drodemonftrauit . quare fuperficies, qua ficab A p @qualis elt cizeulo ; euins femidia. D
meter poteit id, quod bis F ¢p continetur. gy 2 gt

Siveso b cadatinter e, quod propofitum eft facis A
lius oftzndetuc. cylindrus enim a paraliclogrammo ap," *'
cr fadtus,candemque bafim habens , quam coni qui fiunt -
a triangulis arD, 5c, & altitudinem pa, ipfos exce- -
dit cono,qui eft in eadem bali, & altitudinem haber ;\'P-'
fius pc duplam. quace & [ulidum a triangulo war fa-
¢tam cidem cono elt ®quale. quod oftendere oportebar. -

—'s..

e
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Dico lolidum a triangulo A 25.in conuerfione fafum 4 ®quale effecang bafim qui- g
dem habenti circulum, cuius {emiliameter eft cv , &c. 7 Intelligatar circa manencemn
retfam lineam B DC conuerti partllelogrammum ac Unacum Av D triangula. R

Acqualiseft conobafim quidem habznti Ap ] Hocelt dqualis cono baffm habenticiven- g
Inm, cuius femidiameter Ap. : papilted i Semval ATl es s e

Altitudinem vero ipfids p¢ triplam] Ef enim conks ; giur bafim babet e eatum')icnins
femidiameter a0, & altitudinem triplam ipfius v ©, tertia pars cylindvi Bifim eindini'ba- o P
bentis , & equalem altitudinem : cuins 1pfus cylindef tertia fuoque par's eff cylindrus y g inng uud..
eadem baff conflitustur, & altitud nem habet vc. hic itarcylindins , aqualis eft cono'baff ' 9+ quinti.
eandem habenti, & altitudinem ipfius v eriplige - 070 T Ty =it

Quare fuperficies , quee fitab a v equalis effdirculd ) ‘cfiius fehidiamiéter poteft id, D
quod bis Fep continetur ] Grecus codex corrvgins et in qub legitur des & i 0E
yivopbrae Shpareias , lon 5l $ie oo’ { v & corpigendus autem eft in hanc fententram
dss i dao’ 7iis a B ywoulvue Thpdven lon G wirhe, ¥ it o8 wéyzey Ij'g’f_;;;i*g#?‘ dig
' {yd. mamfi cylindri fupexficies equalss eft crveild’y calus femidiamcter m:dia pro or-
tionalis cjt inter cylindrilatus, O~ dianserrum bafis cylindri, vt Archrmedes demayflyquir 1w
13.¢heoremare primi libri de [phara, & cylindro,erst fupeificiés faftagh A equglts eireate;,
cuius femidizmerer potefl id , quod dup!a ipfius ¥ c continetir, o ¢ :hoc ] #“#:E;Ijafht; D
continetur . eftentm v c femidiamerer bafis cylindri, & 0 Tatys TIC T DO .

Cylindrus enim a parallelogrammo A D¢ v factus candemgue haﬁmhalgmsj gqyam E
cont, qui fiunta triangulis asp;Fec,&c.] € ylandris bafim Dabens circu n__i-.ﬂgu."gs fea
midiameter A D, & altitudinem v c eft aqualis mnuj.jtj#_f_'_%@!-‘f. _é_.:_ngml-& abet altitudiycm
iplius v triplam . At duo coni, qui fiunt d friangulis Ay D 2 FRG funt. gquales cano bafine
babentieandem , & alticudiners v , Ut fuperius demonf ra'r;-q'fa_'ez - ergo cylmdrusihung ip=
fiem conum excellet cono st brdfi s eandem habet, & altitudi 'éim_'fu plam a_pﬁlﬁrpc Jed etiam
EXVeit [olidb ;' quod it a triangulo anv. dicfum igitur fo! *'iﬂﬁi'iif& cono aquale, fit aect/le
ft: TWGrato eodicelegitnr . § i Gmd 75 0 85 8 TapaNnAqypelups yircueres, xymrPoss 795
' w3 ag ] LBy weiyaver , gre, levendum autem eft, vt opinor, o gap. dma* "J'?"_I- Sy laan
PeimAeypupy yiiperos kUM pos gois o T aBd, ELy wiydvar navos,

oy . T % THEO
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THEOREMA XXXI. PROPOSITIO XXXIIL

Sit quadrilaterum ABCD, 3 puncto B ad ipfas Ap, D ¢ perpendicu.
lares ductz fint zquales . ducatur autem recta linca quadam BE, & ea
manente conuertatur quadrilaterum quoufque in eundem Jocum refti-
tuatur . Dico folidum a quadrilatero fadtum @quale efle cono, bafim
quidem habenti @qualem fuperficicbus, qua a rectis lincis Ap, D¢ in
conuerfione fiunt, altitudinem vero perpendicularem , qua 3 punéto B
ad vaam ipfarum Ap, D ducitur.

Iungatar 3p. ergo folidum a quadrila-
tero factum eft idem , quod fit a triangulis
mep. pce. & proxime oftenfum eft, quod
fitatriangulo a8 D &quale effleconobafim
habenti &qualem fuperficiei fadtz ab ipfa
AD altitudinem vero perpendicularem a
punéto s ad ap, vel pc dutam : quod au-
tem fit a triangulo pe c @quale cono,cuius
bafiseft 2qualis fuperficiei fad® a pc, &
altitudo eadem. ergo totum folidum 3 qua-
drilatero fa¢tum gquale erit cono bafim qui-
dem habenti zqualem fuperficiebus , quz ab ipfis Ap, b ¢ in conuerfione funt alti-
}:fl?tcm vero perpendicularem , qua a pun@o s-ad altérum ipfarum A B, bc :Iu&a

rit.

THEOREMA XXXIL PROPOSITIO XXXIV.

Quod fi pro quadrilatero quinquelaterum fit
D ABFCy & quotcumque latera habens, jtavra
punéto B ad vnamquamque ipfarum Ap,pe,cx
perpendiculares du& fint =quales, fimiliper A F
oftendetur folidum a polygono faym zquale
efle cono , bafim quidem babenti zqualem fu-
perficiebus , qua ab ipfis ap,pc,cF fiunt ;ale
titudinem vero vnam aliquam didarum per-

pendicrlarium. & nihil differt, fi extrema ipfi .

AB congruat. E B
_Idem autemeft , acfidicamus. $i ' '

circa femicirculum , cuius centrum s > -,

polygonum aliquod deferibatur ,
quotcumg;latera habens vizsrue g
& manente sc polygonum conuers
tatur , quofque ad eundem locum re-

etiam def Frifpt um eft circa (pheram;
quam facit femicirculus , equale eft .
cono,bafim quidem habenti fuperfi- © % s o ©
ulcmm > Tia: in conuerfione fit a pn'- ' -
Iirg;n:t u:;nbﬁ:%; altitudinem vero (emidiametrum fj phaerz l omnes enim perpendictis
s qL 0 s ad latera ducuntur, vt sm,skx »3N>SA35D 2quales I‘unpt . ntﬂ;
Cil»

quicquamdiffert, fi p j & :
i:tim%‘.ﬁ_ cirea feflorem cireuls, o 02 <1 ¥ idem quod x . Perfpicuum autem

dem prorfus dcmunﬂmﬂt‘rfuli’ “_ Xs4, vel usa polygonum aliquod deferibatur,cas

£
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Idem autem eft, acifi dicamus. Sicirca femicirculum , cuius centrum s, polygo- A
num aliquod defcribatur , quotcumque latera habens , &c. ] Non enim quadrilaterum, -
Vel quinguelateruns, Vel plurilateram einfinod: ficri potefl , nifi circa femicivenli circumfe.
ventiam defcribatur o« Idem quoque intelligendum eft de polygono equilatero femicirculi cir.
cumferentie infripto , nam f§ diametro manente conuercatur , quonfque ad eundem locum re-
deat, folidum ab ipfo faFum , quod & (phere inferiptnmeft, £quale erit cono bafim babenet
[uperficiem , que in conuerfione fit a polygont lateribus, altitudmem vero perpendicularem,
qux acentro ad voum aliquod larus duifa fuer:r .

Quod ctiamrdefcriptum eft circa fpharam , quam facit femicirculus ] Gracns codex . B
o S % Seiyiyparras o THY Fpaipay oy wois To' i peixAuraty, Sed legendum pute wipi Ty
SPaipar i Tole To HLIEURAMNY |

THEOREMA XXXIII. PROPOSITIO XXXV.

Omnis fphara xqualis eft cono , cuius bafis quidem eft fuperficics
{phzrz, altitudo vero ciuldem femidiameter.

- Sitenim (phara, cuius diameter A8, A
centrum c: & fi fieri poteft, fit pri-
muin maior conus, cuius bafis eft fuper=
ficies (phzra, hoc cft circulus, cuius fe-
midiameter a8, & altitudo cs ipfius
fpha<z (emidiameter. [ntelligatuc a-

Tus conus inter ipfa medius, hoc eft mi- '\.0
norcono, {phera autem maior , cuius - ol A
quidem bafiseadem fit, & altitudo sp A ' i N

. C
minor . quam co. & in femicirculo * ) " D
aEs ducatur Ak, quz poffit id quod bis continetur As,cp. ergo reliquum, hoc eft,
quod bis A8 b continetur, ®quale cft ei, quod fitd rx. & corwn dimidia ; videlicer E
F
G

quod continetur 48D Zqualeei,quod sk & cius dinidia continetur . quod enim con-
tinetur bis A8p vna cumcontentobis a», cp, hoceft, quod bis a8 ¢ continetur -
qualeeft quadrato ex A8+ quadratum autem ex a8 quad.atisex ax, ke eft ®quale,
cum angulusad k in femicicculo redtus fit. Defcribatur in {emicirculo olygonum
&quilaterum, quod latera habeat numero paria A ErGHLB,ita v ciccumferentia 8 L
minor fit Tum B LK - quod quidem fieri poteft. fecantes enim femicirculum bifariam, H
& rurfus dimidiam circumferentiam bifariam fecantes , atque hoc facientes femper
tandem relinquemus circumferentid’minoré, quam BLK, vt 8 L. & junéta a1, ducatur [
ipfi parallella co.Quoniam igitur trianguluin 4 Lsaquiangulieft coxtriangulo,% K
duplaeft A& ipfius co,& L8 dupla 8ojeitq;iL » minor,quam A L, erit quod contine- M
tur AL,C O maius ca,tgluud L8, & eiusdimidia cotinetur . Eadem quogq; ratione fi per ¢. N
ipfi Ak parallelam duxerimus vfquead x&: eris quod parallela ex A« cont inetur, O
malus €0, quod continetur K8, atque eius dimidia contentum igitur A1, co multo P
maigs el eo, quod eifdem continetur. hoceft aep reGangulo. quare conus bafim R
quidem habens circulum , cuius femidiameter poteft id , quod continetur ar, co, al- ™
titudinem vero ag, maior eft conobafim habente circulum, cyius femidiameter po-
teftid,quod Aep continetur, & altitudinem A ». Scd conusbafjm habens circulum, §
cuius femidiameter poteft , quod continetur A ¢, ¢ o, & altitudinem ae, 2qualis ¢ft
copo bafim habenti circulum , cuius femidiameter poteft, quod AL, v contifietur,&
alutudinem co. hicigitur conus bafim habens circulum euius femidiameter poreft
quod ras,& altitu'ﬁnem co maior eft cono bafim habente circulum, cuius femidia-
meter potefl, quod Aep, continetur , & altitudinem a®: hoc eft maius cono huic - °_
quali, qui bafim habet circulum, cuius femidiametereft a8, altitudinem vero 5. ve T
*Mmquadratum éx ae ad Aep re@angulum,ita ap ad'2p & oftenfumeftinz3. hu-
s fuperficiem factam ab omnibus polygoni lateribus ex finidi conuerione , &g li:,fim v
i
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effe circulo,cuius femidiameter poteft id quod ¢ az continetur, conusigitur bafim ha-
b fis creculum, cuius femidiamegar pogeft. quod.ras gogiinctur, & altitudinem co,
X qui quidem cft ®qualis tigurz folidze ibi fphera defcripta, waior cit cono bafim haber.
Y tecirculum ,cuius femidiameter a . &altitudinem ¢ ». quare & foiida iigura 1am di-
- @a maioreft orio, cuins bafis femidiameter cft A b , ajtinmdo autem Fo fed enam hic
7 conbs pofitus eft maior (phaera » folida igitur figura in{phassa: defcripta multo maior
erit, quam'ipt‘a fphra . quod-fieri non potctt . R T Ve
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$it autem (phaera minor dicus conus, bafim quidem habens circifum, cuivs femidias
metoreft A8, altitudinem vero ¢ s, hoc eft conus bafim habens cicculum , cuius fe-
midiameter poteft quod aBc continctur , & altitudinem Ax.'veenim ap ad vc, ita
eft quadratum ex ae ad Asc reGangulum . & fnter fpheram » & conum intelhigatur
alius conus medius, cuivs bafis fit eadem, & altitudo recta-linea k- maior quam as.

_ circa femici,culum yero defcribatur polygonum @ silaterum y ita vt vnum latus pE
a minus fit exceflu, quoreda linea x ipfam as excédiratque cft o= maior,quam vira=
8 que fimul paj hu, ﬁr}uiﬁlem & p~ maior eft; ‘quam © &. ergo DM, quam k minor
 crit. Quoniam autem {uperficies,quaa polygono-fitex fimili conuerfione circa axem
& by xqualiseftcirculo, cuius femidiameter poteft s quod DM, a5 contifetur, patet
folidum a polygono fagtuni; quod ctiam defcriptum eft circa fphram ; quam facit fe-
micirculus, zzquale effe conobafim habenti ciréulum , cuivsfc nidiameter poteft quod
continetur oM, 1 1,8 altitudinem c s ipfiu fpheera fendidiametrum ex:35. huius..
Sed conus bafim hiibens circulum cuius femidiameter poteft quod continetnr p¥ , Ay
& altitudinem cz ; 2qualis eft cono bafim habienti circulum , cuius femidiameter po=
tgﬂ, quod aB e continetur, & alticudinem o m,* cum bafes ex contraria’parte dluitu-
dinis refpandeant . eftenim vt , quod continetur DM, 43 ad redtangulum A, it®
oy ad sc. Sblidim igitura polygono fagumaquale eft cono bafim habenti cir¢ulum
cuius femidiameter pOteft quod a xc continetur , & altitudinem p m.ift duteni ' mas
ior, quam pw: & konus bafint habens cireulum , cuius femidiameter pdréft quod- avc
con:inetur, & altitudinem x, minor eft (phara ,quarefolidun circa (pheram deferi-

_ ptumipfa fphara multo minys erit ; quod fieri non poteft , conus igitur phara -necels
fario eft zqualis , o : SSE SR

o} . P lrts Y2 10 "-;: 3
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CCOMMENTARIV S, . ok it e < i

‘A Sitenim fphzta, cuius diameter An,centrum ¢] Gracus codex 5w up opaipany s dvd
porpos o & 8. Sed legéndhm ¥ a g, i TP SRR A S APLATE Tl £y

B Hoceltcirculus , cuius femidiameter'an] Ex 20s buivs, FIErS .
C Et ?.ll:itl.ld{} 8 MiNOry, qUam ¢ ] Griscus codex Srop S f £ 8¢ fﬁfﬂduﬁ anrem 88
D  Etin fedicirculo are ducatur ak; qua pofiit id- quod bis continetur, a*, ¢6]
Gracus codet corruptiis eff 5 »¢ opinor y qut fic habet, & surivials Szor 73 w e W't
Sed forte legendunerie. % f@inonals 5706 73 @ eBiyfo dan,’ - STl

E  Etcorumdimidia , vidclicet quod'contimetur A v aqudle ei, 'quod it & vitfs -
midia continetur | Grd¢us'cod'x . 3 1d dyrev'y 7¢' o' W (8 Toly & md H¥S 10e By TR
Bx . Legendum autem puto’. %5+ fprady v o' 4 B8 16 b ml o' 1hE Sy wid BS )

. uhe f weses, % o AR50 e vely B pe fdpmmm s 102 g1, T MR IR EEN P
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wHoc cftquod bis AR continctur &qualg eft quadrato.ex v J Ex primg fecundi li- ¥
UrielementoriMe . .. oy e - pd L : Bt ke
. Quadratumautemex as quadratisex, MK, KB cft-__a:qual * 1 Ex penultimea primilibri G
elementorwma Gracus antem codex dimmutus elt & 1avefltuetar ryresy 70" $ic am' @ £
Teey st md dwe' whr @ B 70 &% dwe’ i, 2 8 B0 Toar 7gls a'me’ g 28, ;
Qucd quiden fieri potelt ] Ex prima 10. librielementorum . Seibrlin e 11
Et iurdta At ducatur jipfi parallela co] Duweathr,. c 0 Ufque ad LBy, feam. it O
ﬁ“tﬂ' L] T ) . . : va gxow _ Y : '.T s W 5

Quoniam igitur triangulum a13 @quiangulum cft co triangulo] e grim angs K
lus 0 cv aqualis angmlo La® , & cOB aqualis ipfi ALE ex 21, prime libri elgmentorwm .
ergo & reliquusveliguo aqualis erit ; . 1 . i _

Etduplaeft ar ipfius co,& 1o dupla Bo] Urenim na'sd AL, ita eff pcad cos I,
& permutando »& ab ad BC, HaaLad co fed Ap ¢ff dupla v Cy ergo & AL ipfius cQ

duplacrit . Eodenm mododemonflrari poreft 1v dupla 50 quod tamen per fe pater ¢x. teria

terttf libri elementoyum re@aenim linea co fecar L b adretos angulos . ergo, &, &;:ﬁri_nm
tcat . . ; ; P _

5 Eftque L& minor quam At ] Quoniam enin o n pofita efl minor, quam D¢ eri quod M
bis continetur anp, bocefl quadratumex i minns eo, quod bis ap,cD tontinetyr , boc

eﬁqu:dmrofr KA. ergo ox mmorefl, quam x4, Sed cum oL fit - minar , quam LK Qua:
dratumex b L minus el quadrato ex sx. quarereliquion quadratum ex AL matus efl religuo

ex A K guadrato elenim quadratum ex au equale duobus quadratis ex ALy LB ¢ dtemgue

dwobms ex Ax, XB. ergo AL matereft, quam ax. wleo izitur migor erit LB, qUam AL,

Evit quod continetur AL, co maiusco, quod 15 ek eius dimidia continetur | Hoc N
eft maiuseo , quod contsnetur LBO. Gracus codex 70" apa Nav'aaryo pelirih 73 dae’ 7is
spsee'as 7i¢ AR, Sed legendum arbitvar. 73" dpa ' wfye peidse S 7E ' a8 X T
wwweias Tis A8, Hec quidem Vera funt, fed quid conferant ad demonftrationem mon Aacg

Satis enim erar demonflrare id, quod continetur AL , ¢ 0 maius effece , quad KB, cius diny-
diacontinetur L hoc eflre@angulo axn. M N R

Eadem quoque rat one fi per ipfi Ax parallelam duxerimus vique ad k5] Corruptus O
efl hoc loco gracus codex , quem nos in eaws fententiam COFFIZCMNS «

Maius eft eo, quod continetur x e atque cius dimidia | Greens codex peloov 574 dmd P
wis wpisdas 7 B tvleias . Sedlegendum puto polor s 75 tm' Tie k6 X THE Wpaedas
s B ivleias. _

Contentum igitur A L,co multomaius eft co, quodcifdem continetur 1 Hic eziam Q_
corrigendvs efl grecus codex . ' »

Hoceft Asp rectangulo] RecEangulum enim a 5o equale eft dinmidio quadrati ex x ey R
hoceftei, quod x B €& rius dimidiacontinetur . Graecus codex T8 wd o' 2 8. Sed le
gendim Fréx 7o' X' 2 F B, ] '

Sed conus baiii aweas cicculum, cuius fe.nidiameter p rteftiquod continetur a1, §
co, & alritudinem s, 2 jua'isclt cono bafim ha -enti cicculum, cuius femidiameter
poteft quod AL, A continctur, & altitudinem co]-Ex 1§.-dwodecimi libys elemento-
TH .

Quibafim hab-tcirculum , cuius femidiameter et a8, alticu linem vero zo ] Gre-
euscodex § w'uiv Bdsis i sukAer, 3 H i TH mirrpy e 0" &8 il St ud, Sed lezend um
eft vt arbieror § 0" e 75 xbvrps S o a 8 dles St B O .

Etoftenfumeftin23. huius | Ingreco codice legatur ) Mdunras 768 Qropr'par s

Quiquidem eft equalis figuca (olide in (phara deferipree | Ex 354 buns .

Quare, & (olida igura ] Ingreco codice legitnr o St 70" Jege dve AL T 4

Quod fieri non potelt 1 2 enim minor, quod Arcbimedes in 2 3. primi l1bridle Jpbera,dy £
gylindro demonftrauit . S bl

Hac Pappus, qus fortafle non omnino [atisfacere widebuntar, poffec enine quis plane dicere
conum qui bafim babeat fuperficici (phara equalem; ¢~ altizudinem c, fphera quidews sna--
gorem effe, fed non adeo , Ut incer ipfa conus medins conftieuatar, eandem baflm babens .o af-
Bitudinem £D , qua minor fit, guam CD. quinimmo elus coni altieudinens milto wmaiorem
effe ,quan 8D . aportet namque excefli quantulocumque dato confequiid , quod fievi non pos
teft. fumubr:m egotrademonfirandum cenferem.

B!

H
1

p—]

e <

Sit [phara, cuius diameter. o v eentruin 2 & [ fevi poteft, fir I:;rfmm waior conws ,
euius aff{ eft fuperficies fphere, hoe eft eieculus ; cuins femidiumerir a y, @ altitudo we ,
videlicet ipfius [phare femidiameter, it alins conns inter 1pfa medrus , boc eft minor cono

fj}b-cr.z
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[phitra diitens inaior; cuins bafis eddems fir @ altitudo AD, minor quident , quai AC, mator
Vero, quam DCe & deferipto circa AB Jemicirenlo ducatur A K , qué& pefliced 5 quoddis can.

linetar Ay DCo erit reliquurm 'q}iti'&]&fs BA D CONtinCHUr aqualeei, qucdfita b K« & coruin
dimidia . videlicet quod ¢ontinetur v A D £q0a- ' WE e .
Le dimidio eins 5 quod fit a B &, hot eftvd, quod -

i fm-;‘szbufn'pbi}rgauum ‘q“ﬂ&tbhﬁ*_ quod -
latera bibeat numero paria AEFGHLE #aUE =

fatile fievi ‘poteft : ¢r inntta v per c dica.
tnr cp ipft parallela. Itaque quoniam triate Bagps
gulwm  po triangulo acO eft eqiiangulum, A A
¢ el v A dupla ac, & BE ipfiis co dipla erit. pofita ¢ft autem AB mindr, quant'a x3
o ob id duaidvabum cx AB mtnus erit quadrato ex A K. €rgo veltquum quadratum ex v ma”
His eft qiladratoex B K Vtraqueenim quadratoex Av funt aqualiaex pennltima primi libri
elementorsm ¢r dimidigm quadrati ex = v, hoc eft quod contmetur v, & eins dimidia co
maius dimidio Guadvati ex vxy hot'éfieo, quod 8x & eius dimidia cantinetior, Videlicet
& aD vefFangulo . conus igitur bafim'habens civenlum, cuius [emidiameter potefl quod 68, co
continetur, & altitndinem av , maior cft cono bafim babenti civculunr, enins [emidiameter
poreft, quod continetnr BAT cr altitudinem av. Sed conts bafim habens civeulum, eninsfe.
midrameter potefl quod continetnr 1y ,c 0, & altitudinem A5 aqualis efft cano bafim babens
ticiveulum , cutus femidiameter poteft quod v A continetur , altitudinem autem c 0. vk
enim veffangnlum Eontentum BR, CO ad reciangulum £ A, ita eff co ad Ae. & rur{ys
conus bafim babvos circulum, enius [emidiameter potefl quod 2 A conténetur, & altitudinem
s aqualis & cono bafim habenti circulum,cuins femidiameter AB, & altitudinem av . guo-
miam vt quadratum ex a® adreffangulum 2AD, itaefl B x ad AD. ergo conus bafim habent
cirenlum , cuins femidiameter potefl quod BB A continetir, & altidudinem c o maior ¢ff cono
bafim habente circuluns, cuins [emidiameter ft A8, & altitudinem ap. Sed dewmonfiratum

L

Ry
)

eftin 33, hutus fuprrf_ciﬂ' conica , qua in connerfione fit ab omnibus polygoni lateribus equas
lem effe crrewlum, cuins femidiameter poteft quod & v contmetur . conus igitur bafim habens
circulum, cuius [ermdiameter potefl quod Ex A continetur, & altitudinem co , qui eff 2qua-
lis folids figura in [phara defcripea naior eft cono bafim babente circulum , cuins femidiameter
AB, & auntudisem AD . ergo € [olidafignrain [phara deferiptimaior eft cono, cuius bafis
femidrameter et a v, €& altitudo an - & bic autem conus pofitus eft maior qmz:n {"Bgﬁqtfg.
lida;igizur figura in [phera deftripta multo maior evic , qua £

‘poreit. - .ml'pﬁ:j:ﬂma quod ﬁfrl'lmiuime

Atque eft DE maiory quam vtraque fimul DA, 8m, fiquidem ; ai :
. . g § { » fiquid & px maior eft;
quam A’} Secetur DE Difartamn punéio x,a quoad diamesilram Fer;;mgjm;m.j, dumru;

ulo, Uidelicet reflo (ubtenditur , maior gy Mbagngs
am
wator, quat® D . Eodew miodo ex-altera parte oflendetur dimidiuni I:;eris : : ;gi&wté
k]

quam BM . quaretota D maior erit , quam vtraque DA, BN fimal fimpts o gt gl

% ‘3 W R . InGrecacodta
ce leglt\nr e Ef’ Fl'lq«r " J‘: Tie Bl ,H{ én G pd s Pa, Sed ﬂlil‘fﬁffge'u&i:ﬁ:'a’;x:‘.
mas o G B poilor  Po.ais $aydp b 4o 18 7is $a s Quoniams’ enith in polygany i
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sevibus erat elementum &, nos pro ¢ hic repofusmus sc, & medivm: lateris D & aptantimuys
N, perpendicularemine XX duximus, vt emnia magis perjpicua effen

. . ¢ 5 quamquam in figura
greci codicts nibrik borum omnino apponevetnr. ! -

Ergo pM, qUAM K munor erit ] Tonitur enim k maior, quam trague fimul av, DE g
@ cum rurf(us DE maior fit, quam Piraque DAy BM, erit ipfa x multo maor, quam Dym. .
Quoniam autem {uperficies , quaa polygeno fit & reliqua ] Greea verba magna ex +
paree mrmfm r:ﬂi' dr&:n_-amur ’ orita reﬂuueuda, Utex t'_;'s » GUE D05 VEr LNy caf{;g; P”’-’ﬂ-
An vero hoc Pappus, aut alind quippiam intelligi voluerit saly conftderabune
Aequalis eft circulo,cuius femidiameter poteft,qued b, a8 continetur ] Hoe aPap~ &
po demonflratums non eft i ifs, qua extant, [ed a nobis in commentarifs 1 24 butus .. T

Ex 35.huius] In Greco codice legnur $ud 70" x Becinpa ) 2

THEOREMA XXXIV. PROPOSITIO XXX VL

Sphara data, & data proportione, fuperficiem {phare, plano ira fe-
care, vt portionum ﬁ.lPﬂl‘ﬁCiEs inter fe proportionem habeant eandem
datg proportioni.

Sit enim fphzra, cuius maximus circulus

AD,BE, diameter as, & data proportio
quam habet ¥ ad 6: {eceturque aB in ¢,

itavet ac ad ¢t candem habeat propor- -4 :

tione,quam r ad ¢, & per ¢ duéto plano /n

ad rectos angulos ipfi A® fecetur {pharas pic—0o- ¢ ——g .

fitautem comununis fectio pE, & iundtis _ F. G
AD,De.exXponantur duo circult 0 k, vt H

quidem femidiametrum habeat ipfi Ap - L~

De8 portionis. hoc eniin ante demonftra-~

tum eft . Et quoniam reftus angulus eft

ADB, & perpendicularis pc; vt ac ad cpy

haceft vt rad 3, ita eric quadratum ex

ap ad quadratum ex pe, videlicet Z]lua-

dratum femidiametri circuli u ad quadra- _
tum femidiametri ipfum « hoc eft cicculus 1 ad x circulum, hoc eft fuperficies por-
tionis {phera pas ad fuperficiem b B & portionise £ -

qualem , x vero habeat ®qualemipfi b s. L
erit igicur circulus 1 zqualis fuperficiei -
portionis pAE, & k mqualis (uperficici

H

COMMENTARIV S.

Hoc enim ante demon ftratum eft 7. I3 29, huius . : A
Vetacad ce, hoceftve r ad 6, itaerit quadratumex aD ad quadrﬂ;um ex p8] R
Ex 8. propofitione [exti libri elementorum funt entm triangula A cv, G . fimilia tots, & in-
ter [efes quare vt Ac ad Cp, ita DCad CB. Wt autem aC ad cD, ita A ad Db. ergo
ex 20, etufdem vt priwa a ¢ ad tertiam cB8, ita quadratum prima A c ad quadratum ﬁﬁ

cund& o, hoc eft ita quadratumex ap adid, quod fit ex D quadrarum.

THEOREMA XXXV. PROPOSITIO X}IXIVII."

Quz cum ita fine, perfpicuc conftat cylindrum , cuius bafis zqualis
fir maximo in fph:zta circulo, & altitudo a:q.ualis _di{t111cEr¢E: '{*Eh:rraﬂ: > ip-
fius fpherz felquialteramefle ; &ecius fuperficiem fuperficici itidem {phse-

rz {efquialtcram. " i
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Sit enim femicirculus A8 ¢, cuiusdiameter ac,8& B E o
pun&tum E circumferentiam bifariam dimdens, & 1
centrum F. Cum igitur per axc tres redta lince : ’.
contingentes ducantur, AB, 8D, DG, & manente .
ac conuertatur femicirculus , quoufque rurfus ad
eundem locum redeat , a quo c&pit mouert , cylin- A

drusa parallelogrammo re&angulo ascp factus ad A _F _

fphzram , quz a femicirculo deicribatur, fe/quialteram proportionem habebit , quam

A & ipfius cylindri fuperficies habetad fuperficiem fphare. Quoniam enim fuperficies

cylindri,quafitasp aqualis eft circulo , cuius femidiameter media proportionalis

eftinter Bp, & vtramque ipfarum fimul a8,cD, I_mclcﬂ circulo, cuius femidiameter

B ac: hicautem circulus 2qualis eft quatuor maximis circulis corum , quiin fpha:ra de-

C (cribuntur, atque oftenfum cft (phera fuperficiem quattuor circulis maximis &qualem

efle : erit, & fuperficies , qua fita & o fuperficiel {phere ®qualis. ergo vnacum duo-

bus circulis, qui (unt bafes cylindri, ad fuperficiem ljnhara: proportionem habet, quam

fex ad quattuor, videlicet fefquialteram . Et quoniam conus bafim habens ®qualem

D fuperficiei {phare, & altitudinem {phare femidiametrum, ipfi fphare eft xqualis;

erit conus bafim habens circulum in (phara maximum., & altitudinem eandem quarta

parsipfius fphara . Sed & hic conus {exta pars eft cylindri, qui eandem bafim habet,

E altim-iiiincm fpharz diametrum , quare {equitur cylindrum iplum (phara fefquialte.
rum cife.

COMMENTARIV S.

P Quoniam enim fuperficies cylindri, qua fit a 8p ®qualis eft circulo, cuius femidia-
meter media proportionaliseftinter sp, & vtramque ipfarum fimuljascnp ] Ex 13.
imi [ibri Archimedis de [phara ex cylindro « efl entm fnperﬁne: ¢ylindri faffa d v aqua-
ﬂ‘: circulo , cnius femidiameter media proportionalis eft anter Latus cylindri v 1, & bafis dia
metrum . Quod ewvs 8D fit equalis diametro bafis, evit & inter 1pfas media erdem #qualis ,
offenfum antem eft fuperius in 24 butus, etiam i circumferentia [emicirculs non 1a duas , fed
injguotcumq; partes equales dinrdatur ; atque a diniftonibus refle refle linee contimgentes dus
cantur , fuperficiem a contingentibus fail am aqualem effe circulo, curus femidiamerer eft s co
Hic autem circulus &qualis eft quattuor maximis circulis eorum , quiin fphara de-
feribuntur . | Cirewli enim anrer f¢ duplam cins, qua eft dramerrorum , proportionem habent
widelicet quadruplam, cum eorum diametr: (int duple .’ .
c Atque oftenfum eft fpharae {uperficiem quattuer circulis maximis xqualemefle] Ex
31, primi libri Archimedis de [phera , & cylindro, fed & [uperius ojlenfum et i 29. buus,
[phare fuperficiem aqualem effe circulo, enins femidiameter A c. el
Ipfi fphaera eft qualis; crit conus bafim habens circulim in fphara maximum, &
altitudinem candem, quarta pars ipfius fphara . fed & hic conus fexta pars eft cyiin-
dri,qui eandem bafim habet, &altitudinem (phare diametrum.] Hec autem omig
nos fupplentmus, qua in Graco codice dejrderart videbantur . conus entim bafim habens crren-
bum maximum in [phera, & alticudinem [phere diametrwm, tertia pars eft ipfius cylindri,
At conus bafim babens eandem , & altitudiners femidiamerrum fphare, dimidie px‘:r.tt eft ditfs
cont , bicigitur conus cylindri fexta pars neceffario eviz . |
g  Quarefequitur cylindrum ipfum fphaere fefquialterum effc, 1 Nam cum fphara con-
tineat quattuor eiufmodi conos , quorum cylimdrus continet fex , habebit cy lindrus ad [pberam
proportionems eandem, quam fex ad quattuor, widelicet fefquialteram

4. duode-
ﬂlmi .

Hzc igitur dicta fint de ijs, qua Archimedes inlibro de fph®ra, & eylindro demon-
ftrauit . deinceps vero (vt polliciti (umus ) comparationes quinque figurarum , qua
@qualem [uperficiem habent, delcribemus, videlicet pvramiﬁis ,cubi, o@aedri , dode-
caedri, & icofaedri, quarum quidem demonftrationes non per refolutivam methodum,
vt nonnulli antiquorum fecerunt , in praedictis figuris , fed per compofitiuam a hobis
ad id , quod manifeftius eft ,ac brevius redada funt . quoniam,& lemmata omnia tum
parua, tum magna ob multos, qui difcendi fludio flagrant , difpofui numerd quattuor:
decim; tot enim hoc loco indigemus .ad comparatiories autem heec pramittimus.. . ;

THEO-'
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THEOREMA XXXV1, PROPOSITIO XXXVIIIL:

In omni triangulo xquilatero, quadratum, quod ab vno latere fi,
maius ciufdem eft, quam duplum dici trianguli, minus vero, quam

quadruplum :

Sitenim triangulum equilaterum aec: fitque ad bafim
¢ perpendicularis au, qua fcilicer ipfam bifariam fecat, 2
& a v¢ deferibatur quadratum s s ¢, quod quidem trian- S
gulum aec fuperabit, cum perpendicularis A8 trianguli la-
tereminor fic . & per 4 ipfis ¢ parallela ducatur ¥ a6, Quo- \

H

|

|

T

A

niam igitur ae poteftate quadripla eft ipfius 2, erit an
fefquitertia ipfius aw poteftate, hoc eft or ipfius nr. eft
igitur D& minor , quamdupla Be. atque vi pead BF, ita
cit sk quadratum ad paralielogrammum v c. crgo & sz B
quadratum parallelogrammi Fc minus cft, quam dupium

& minusquam quadruplum trianguli aegc. quadratemigi- B
tur s minuscit, quam quadruplum, maius vero, quamduplum trianguli a8 c.

n

COMMENTARIV S"

Erit av (efquitertia ipfius a u poteftate ] Ex penultima primi libei elementorum A
Hoc etiam per j;j['farlﬂﬁis demonfiratuns eft in commentarifs’ in 12. propofitionem tevtij dece-
mi Libri .

_Etminus quam quadruplum trianguli asc] Eff enim parallelogrammum ¥ c triangali B
ABC duplun ex 41. primi libei elementorum Gracus codex mancus eft, quiita reflituesur .
& ineray frerpamhdaior 75 By gpiydvs,

THEOREMA XXXVILPROPOSITIO XXXIX.

. Quée centro {phzrz ad planum oedri perpendicularis ducitur, po-
teftate tertia pars eft femidiametri fphere. -

L A L . t v -

Sit triangulum fpharz ofaedrum comprehznd:ntis

arc, in{phgra exiftens, & circa iplumeirculus . afphere

autem-centro. p ad-cicculi planum perpendicularis DE.

erit ex {pharicis pun&um & circuli centrum . lungantur A
EB,ED. Dico quadrarum femidiametri {(pher® »p qua-

dratiipfius pe triplum effe. Quoniamenuniin oftaedro B
oftenfa eft {phare diancter poteftate dupla lateris oftae- C

dri; cftautem , & (emidiametri {pharas, quadrupla po-

teftate : quadratum ex »-c quadrati ex rp duplum erit, \—/

= - -

Et quoniam quadratum ex vc triplum eft quadrati ex ss per 12. tertij decimi libri p
¢lementorum, & quadrati ¢x ¥ duplum , eritquadratumex 20 {efquialterum qua-
dratiex se. Sedquadratisex 88, Ep quadratumex 8o cft a&quale- ¢rgo quadrata ex
Ba, ED quadratiex e Fchuialtem funt; ac propterea quadratum ¢x-BE dup!um et g
quadrati ex Bp; quadrati igitur ex 58, ED; hoceftquadratum ex 5D quadratiex pe
eft triplum. Rt : t

% R ki

VvV 2 ALI-
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A LITER.

Exponatur quadmtum » in quo dimidium octaedri
fit axcpa: &iungantur 4.,z p diametri ipfius qua-
F drati, & eF.ergo £F femidiamcter eft {phara com-
G prehendentis o&aedrum, vt in elementis demonftra- -
tum eft ! ducatur a centro Fad ipfam s perpendi-
H cularis; r6. erit ac ipfi 65 ®qualis , junganturque
K &6, . Et quoniam aquilaterum eft triangulum
L ave, & ac @qualis 68; tranfibit e6 per centrum
circuli circa triangulum a 58 defcripti. ergo qua
puncto ¥ ad planum Az e trianguli perpendicularis
M ducitur in rectam lineam ec cadet , cadat vt Fu.
N Itaque quoniam ar ®qualis eft ¥5, & angulus Are
6. primi ¢ft rectus, erit Fac dimidius reti. fed & reftus eft " =
::“;fr?:m FGA. reliquusigitur A¥6 eft re@ti dimidios . & obid
clement, A G cft ®qualis 6 F; juadratumquc ex aF quadrati ex o duplum. eft autem ap 2.
O qualis Fe. ergoquadratacx £r,¢¢ tripla funt quadratiex re, fed quadrata k¥, e
@qualia funt quadrato ex 6, propterea quod s perpendiculasis eft ad quad,atem
8o foxti. ABCD. quadratumigiturex £G quadratiex ¢ ¢ eft triplum. atque vt r6 ad ¢, 1ty
P BF ad FH, cym Egmanguia fint £FG, BFH triangula. ergo quadratum & v (emidia-
metri fphara quadrati ¥a perpendicularis ad planum oétacdri triplwa erit .

COMMENTURIVS.

A Erit exfpharicis punctum  cicculi centrum?] Ex corollavio prime propofitionis fphes'
ricorum Theodosij .

B'  Quoniam ¢nim in oftaedro oftenfa eft fpharz diameter poteftate dupla lateris
oftaedri ] In V4. tertif decims elementorum o '

C  Eftautem & {tmidiamet; i fpire quadrupla poteftare : quadratum éx ¢ quidrati
ex 8D duplum erit ] Etexim ic eff oFacdvt batus & w0 femdiameter fpharas | Graio
codice legivur 55° 83 o 7iis ix 75 xivapy 1ie ovaipar Svrapers Terpamads
75 ¥u' B8 fed legendum 83 8E wod 2k bn 15 ut
Srradoer dpe 7o' ¥m' By 75 $n' A,

D - Erquoniamquadratumey ¢ c tiplum eft quadrati ex 55 per 12. tertij decimi libri
elementorum , , & quadrati ex po dupium eric quadratum ex o ftlquialierum
quadraticx su ] Lworum entm partiun quadratumex ‘vc oft fex | earum quadratuiiex B
eftduarum , ¢ quadratum ex o trium . *Gracus codex haber $1a" 70" § 25 4 corvix fers
bendum antem Fid' e’ 18 75 vy suxis, : : - .3‘ " .

E !Efga :Z]liar'lr'ita; €X B> ED quadratiex B2 {efquialtera funt ] I Greco codice lroitmy
‘-:; ;::E :: B e d wuinor 75 ¥ e, Jed lezendum ve arbitror | 7d dpe En‘ﬁ_., a}*.,’;'m‘ma;

F  Et vr] Intelligantur diameeri ipfius quadrati ac,ep Jefein puntto v feeantes
G Veinelementis demon ftracum eft ] Videlicecan 14. tere decims {rhri eggm,mn;my. .
H Erit Ac ipfi e ®qualis | SsntenimangnbiFag, Foe inter fe equales,éx guinga pr.
mi Libri elementorum, & aquales,qui ad G reéti ergo @ religut reliquis gqm.fe; ﬁ..n;:;.-r o H-? o
adextie ouli pa G triaugulo 26 fimile. cum igitur it Ut ¥G ad 4 T

¥ dpe 7o Yo' Ey
vaps Ty ePaipas Jurdus Tervamhagia .

'.i"il-'l.:uﬂ.. GE -ﬂq"drfs - . G #u 3 ta G'F ﬂdﬁl}la.; IHJ-‘I ;ﬁdﬁlr,lifﬁ:
K Iunganturque BEG, k& ] Gracus codéx habet. 2, & o o . n
§ imiionbe s vn 18, dex habet £ ixelurzhe 41 Ego logendum piry

L Traniitse per centrum circuli circa triangulum as
ma propofitionis terty libri elementorum . - ]

tdtfm:-i]:-ﬂ ) Ex éorollario fn'.
M Inre&amlineam =6 cadet. cadatr vt y . I

P .

r

FH } Cadet autem in centrum cireali ex corolla:

e rﬁi«‘, prime ,tir-:rpnr’fn'onis [pbaricornm Theodosiy . “
tangulus Arse eft I ;
o :g%rur g rectus] N am ctrea centrum ¥ confiflunt quattuor anguli aquales

O  Sedquadrata ex £F, ¥ @qualia funt quadrato €X BG ] Ex 47.primi libri elementos

rutis
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rum . In Graco autem codice legitur £0a' 70" ' ¢ {n igor &1 mf ' On fod legendum &na
e Sm* e 2, L0 lod $ mf Nm' 4,

i

Ergo quadratum gF femidiametri (phere quadrati £u perpendicularis ad planym P

oftacdri triplum erit ] Gracus codex % 7o’ ¥m' visc 07 dpu. [ed corvigendum .

5 w0 W' v
u.a'ni.‘lu. oy e

THEOREMA XXXVIIL PROPOSITIO X[L. - *
Sit triangulum @quilaterum ABc inﬁuhmm delcriptum, {phara ‘au-
tem centrum D, a quo ad wianguli planum ducatur perpendicularis D E.
crgo E clt centrum circuli circa triangulum ABc deferipti, in prima

{phzricorum” Theodofij. vt in {pharicis demonftrarum: fuic: & iuncta A

AE producatur . Dicorectam lincam A€ ipfius £ £ efle duplam. [

Tungantur enim » £, EC, quainter (e xquales funt, & quo- ' :
niam vterque angulorum BAE; ERF tertia parscft reéti, crit
vierque BEF, Al F du@ terti@ redtl, & trianguiwmn ar e wrian.
gulo ser quiangulum.eftigiturve ae ad s+, ita e&, hoc
cft asad zF. Sed as eft duplasi. crgo & axipfius s¢
dupha erit. S :

COMMENTARIV S,

Et iun&a Ar _prnducatur 1 vidclicet Ufgue ad trianguli bafim , quam fecet inpunffo p, A
Iungancuc eniny B£5B ¢, quainter fe @quales funt | Quod deentro circult ad circum- B

ferenttam ducantar, quibus et1am eft aqualis A g,

Et quoniam vterq; angulorum s Ag,eeF tertia pars eft re&ierit veerque s, apr C

duz terti@ ce@ti ) Reita enim linca An-abangnlo trianguli 2 petlatert duita per centrum cir-
cult, quicirca triangalum deferibitur , bafim b fariam fecat , & adipfam eft perpendicul aris,
Dt nos demioriftrauimusin commentarys in [ccundm propofitionem teveij decimi elemencorum’
quare angulus Bar efl aqualis angulo ¥ ace Luod cum trianguli &q4ilateri angnlus disas ves
Efitercias contineat, eric B aF angulus tereia pars refti, ttidemgae angulus £B A, ipfi efl g-
?ua.ﬁ:. & reliquus angulus wv ¢ ex quo fequitur anzulum s o v duas reds tersias effe, Vide-
fcet iofis B AR ;5B A muterioribus ¢ oppofitis #quatem ex 32. prim elementorum . cil
Eftigiturveap adsr, ita ea,hocelt Ak ad kr ] Ex qu fextilibri elementorum.
Ergo & 48 1pflius er dupla erit] Simile quippiam a nobis demonfrétumeft in commenta-
¥ofs i priman propofitionem quartidecinii lthr: elementorum,eam fcilicet, qua a centro crrcu-
by ad latus trianguli equilateri perpendicularis ducitur,dimidiam effe eius, que e¥ centro cir:
enli-s cft enim v centrum circuli cirea triangulum asc deferipti, & At 2qualis ei , que
excentro. ' A o : : PRERS
FTE v . vt e e

"THEOREMA XXXIX. PROPOSITIO XLI. . 1.

- Sit circulus ABcD circa centrum £, & diameter A C; pentagoni ay-
tem latus fic DGB fecans diamerrum Ac ad retos angulos, & ipli < G -

ualis ponatur G¥. Dico retam lincam’ E ¢’ extrema, ac' media ratione
ccariin ¥, & EF maiorem portionem effc. - Y g -

fungan-

D
E
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A " Iupgantur enim £D, ¥p, ¢ . & quoniam cp
circumferentia eft decagoni, quad pcs pentago-
ni fit; angulus pec continet duas quincas reét
quare vterjue angulorum ECD, EDC qUatuor re-
¢éti quintas continet. Sed Fe eft ®quails 6¢; &
communis 06, & qua ipfam ad rectos fecet angu-

B los. ergo& rp zqualisert pc, ac propterca an:
gulus nrc angulo pcr ®qualis continebit quats
tuor quintas redti. continet autem D duas quin-

C tasredi,reliquus igitur enF duasrectiquintascon-
tinebit : eritque p&F angulusangulo ¥ps zqualis
quare & latus gr ®quale lateri ¥ p, hoc eftipfi DG
Itaque quoniam Ep ¢ angulus angulo acp, vide- 21 e i

licetipfi prc eft xqualis,& communis pei: erit reliquus Dec zqualis reliquo rpe

& triangulum pec triangulo ¥pc xquiangulum. Vi igiur B¢ ad ¢, ita eft pe
ad cr, 1deoque BeF reGangulum quadrato ex cp eft aquale . -Sed ¢p &qualis eft
EF. rt&an‘gulum igitur £c¥ quadrato ex £ F @quale erit. ergo redtalinea sc extre.
ma, ac media ratione fetta eff in &, atque eft & ¥ maior elus portio.

COMMENTARIVS.

A  Etquoniam co circnmferentia eft decagohi, quod pcs pentagonifit 1 Nam cuns
reffa linea ac fecet ipfam pe adreffos angulos, & circumferentiam v bifariam fecabit,
quod ex 30. tertyf libvi elementornm manifeflo patere potefl
Ergo & rp xqualis erit D c] Ex quartapropafitione primi libri elementorum ,
Reliquusigitur 8 p¥ duas redt quintas continebit ] Eff emm angulus exterior ¥ c duos
bus interesribus o & oppofitis equalis ex 32, primilibri elementorum. '
Ex ifs autem qua hoc loco demonfirantur, fatis conflare potef}, ff bexagonilatus extrema, ag
media vatione [ecetur, maiorem eins portionem effe latus decagoni ,

Ow

THEOREMA XL. PROPOSITIO XLIL."

Si reGta linea extrema, ac media ratione {ecetur, qued fita toraad
id quod quinquies fir'a minore portione maiorem proportionem haber,
quam quattuor ad tria. e _
Rr:'&a..n.'lindtn, A® extrema, ac media ratione fecetur in i
c, fitq; wninor 1pﬁ_us portioc 8 . Dicoquadratumex aBad .
id , quod quinquies fita c» maioré habere proportionem, A
quam quattuor ad tria.Ponatur ipfi c» &qualiscp. Quo- o :
niam igicur a n.f:xrrema,acmcdi:l. ratione fccaturin.c,ecunt quadrata ex ABBC ®qualia
A triploquadratiex ac » X 4. thcm-::ma_tc tertijdecini Iib. elem. hoc eft xqualia triplo.
B reanguliasc. fed triplum reétanguli a ® c &qual= cft triplo reGanguliacs, &ariplo
C quadraci ex 8¢. etenim quod feme] 4 B < continerur aequale eft reétigulo a cr,& ei,quod
D

Do ECH
L loeeal

b |3

fitex 8 c quadrato ex 3. fec. lib. ele. & ablato communi quadrato exsc, erit reliquum
ex a8 quadratum &quale triplo re@¢anguli a ¢ 8, S&cduplo quadrati ex s ¢, hoc eft <€quale
triplo re@anguliac o, & duploquadratiex ¢p. At vero triplum re@anguliacp eft 2-
quale triplo re&anguli a b ¢, &-rriEIo quadrati ex ¢ n. nam qhod femel acp cotinetur

E cltxquale re@tangulo A b ¢, & quadraco ex ¢ . ex eadem 3. fecundi libr. element.Qua-
dratum igitar ex 1 5 &quale eft triplo retanguliap.c,& quintuplo quadratiex c p, hoc
eit quintuplo quadrati ex ¢s. ponaturipfia v @qualispge pcr'l"picuum eft A p minorem
efle, quam nc;quoniam & ¢ exerema, mediaq; ratione fecatur., & madior-portio ipfius

F cltoc. Generaliter.n.fi re@ta linca excrema ac media ratione fecetur, vt A B, cuius mi-
nor portio fit c v , ipfig; ¢'v @qualis ponatur ¢ 0, & A ¢ extrema , ac media ratione fc &a
erit , & eivs maior portiopc. ob eandem quog; ciufam & b ¢ extrema ac media ratione

G fecatur in x; & maior ipfius portioeftp g. pofita.n.ce ipfi o c ®qualiserit tota A s extre-

5 ma,
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ma.ac media rationé¢ i punéio c feéta. minor igitur eft & c;quam vtraq; ipfarum a o e,
quoniam vt acadcnp,itacftenadpa,hoceftadpe. & dinidendo ve 4 pad DCyitace
ad e p .minorautemcftA p,quamp c.ergo & c8,quam e minor erit. Quadruplum H
igitur p B c rectanguli maius eft rectangulo p ¢ £ . commune apponatur , videlicer qua-
druplum redtangulio c k. cl;Fu quadruplum p s ¢, & quadruplum b ¢ & re®anguli,hoceft
quadruplum quadrati, quod fit ex b g maiora funt quintuplo re&tangulipcs . Sed qua-
druplum s c-rc&angull_,ﬁ_c quadruplum quadrati ex p  2qualia fun; quadruplo reétan-
gulicpg. quadruplumigitur re&angulicp s maius eft quintuplo ipfiuspcr. Rurfus M
commune apponatur quintuplum rectanguli ¢ p e.erit nonuplum reétanguli ¢ o & matus
quintuplop ¢ &, & quintuplo c p & rectanguli, hoc eft maius quintuplo quadratiex pe,. N
triplum igitur re&anguli A o ¢ ad quintuplum quadrati ex p'c maiorem proportionem Q
habet, quam ad nonuplum reanguli avc. proportio autem tripli apc ad nonu-
plum apc redtanguli eft, quam habet vnum ad tria . ergo triplum re@anguli anc ad
quintuplum quadratiex pc maiotem habet proportionem , quam vnum ad tria , &
componendo triplum reanguli A p ¢, & quintuplum quadrati ex nc, hoc eft qua- P
dratiex ¢B adquintuplum quadrati ex c® maiorem proportionem haber, quam quat-
tuor ad tria. Sed demonftratum eft triplum reétanguli A p ¢, & quintuplum quadrati

ex cs quadratoex a & xquale eflc. ergoquadratum ex Ar ad quintuplum quadrati

eX ¢B malorem proportionem habet, quain quattuor ad tria.

==

COROLLARIVM.

Ex quo manifefte conftac quadratum ex a3 quintuplo quadrari ex
¢B maius efle.

COMMENTARIV S!

Hoc eft ®qualia triplo re@anguli szc] El enim reffangulum avc aquale quadrato A
ex AcC, quod AB extrema ,ac media ratione [ecetur in C « : i

Etenim quod femel A5 ¢ continetur 2quale eft rectangulo Ae® & ci, quod'fit ex B
®C quadrato ] Grecus codex iwe! xgd' 7o' dwal ¥n' o flriy &0 md im0 2By, 4 mf '8 7,
Sed legendumefl . iwe o 70" dral Lt ey indy 3 wl Gt 2y B G w In' By,

Ex tertia fecundi libri elementorum ] Poft bec in Graco codice nonnuila ieguntur , que C
nos confulto veliquimus , ne tdem frufira iterecur « 1y

Hoc eft ®quale triplo re¢tanguli a cp, & duplo quadratiex ¢p ] Fafaefl enim ¢p D
ipfi cv equalis . \ '

Quadratumigitur ex A s 2quale eft triplo re®anguli apc & quintuplo quadrati E
ex cp] Namque erat 2quale triplo reftanguli apc, & sriplo quadrati ex cp vna cwm.
duplo quadrati ex s c hoc eff quadratiex cp. : o

Generaliter enim fi re&ta linea extrema , ac media ratione fecetur, vt A8, cuius F
minor portio fit ¢ s, ipfique c® @&qualis ponatur ¢p; & ac extrema, ac media ratio-
ne fefta erit; atque eius portio dc] §it reifa lince AB quadratum A B, & dupla fgura
defcribatur . Quoniamigitur A B extremd, ac mediaratios ' A ;
nefeila el in ¢, quod a®, BC continetur , Uidelicet re. A .. 2 e -« ¥
Elangulum cr eft aquale quadratoex av. Sed ipfi ¢ 2- e '
quale el G & refiangulum . ergo o quadrato avefl equz- . : e
le.Itaque fi areangulo 6 5 anferatur quadratum F e, ¢ i L s
aquadrato AF auferatur L¥ quadratum quod quiden e} \
aquale quadrato ¥ 8, cum Dc, s fine aquales inter e : N -
religaum G K reltangulum,hoc eff retangulum vr nempe F -
D F gnomoni N X0 aquale erit. a quibus ablata cormmuni '
LCy eritreliquun D cYgeEangulum equale quadrato v . 0 gt
At Vero relfangulum¥ 6 ipfis ca, ap continetar, o T
quadratum LE it a p. ¥Vt igitur Ac ad cp, itacD '
ad D A. Sed ac maior el , quam cp. ergo & cn, quam " .

D & maior erit o reétaigitur linea ac extrema , ac mediaratione fecatur in D, & masor eius
portioeft co, quod oporeehat demanflrare «

Pofita,
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G Pufitacnim c¥ ipfi cp xquali,erit tota a» extrema,ac media ratione feétain ¢ §

H

K

B ipfidiainetro . Eft autem illud latus icofae-
C dri vt in clementis. & a pundis 8 ¢ eri

D

E

Ex 5. tercy decimit I_:'br: elemencoram. . - _

Quadruplum igitur p Ec re@tangulum maius eft reGan gulopce] Rectangnlum enim
ncE «oft @qualercitanguio DEC, & quadratoex ECy qua muito mincra funt guadrnplo re.
fanguli pac.

Hoc eft quadruplum quadrati, quod fitex pr ] Relfangwlum namque DCE guadrate
ex DE ¢t aquale ob extremam, ac mediam rationem . . _

Sed quadruplum pe¢ re®anguli, & quadruplum quadrati ex p & &qualia {unt qua-
druplo reétanguli co® ] Reifangulumenim DEC, & guadratum €x DE &qualia Junt re.
fangulo cp £, ex 3. fecundi libri elementorum . .

Quadruplum igitur rc&anguii cpe maius eft quintuplo ipfius pcE] Greens cudex
mancus efl qui fic reltituerur , 70 dpa Terpdnis Xm' y 8¢ palor 75 wordduis ' Sye.

Hoc eft inaius quintuplo quadrati ex pc] Swatentm reffangnla CDE, DCE quadrate
ex pC & mwaliazex 2. fecundi labrielementorum

Triplum igitur re&anguli apc ad quintuplum quadrati ex o c smaiorem prepor-
tionein habet , quam ad nonuplum redtangull anc ] Ex offaua quintt librielementorum
pro retfangulo autem co b affumpfit avc, quodeft equale ipfi ¢ D Eu funt enim AD,DE in-
ter [e aquales .

Et componendo triplum re@anguli apc, & quintuplum quadrati ex e, hoc eft
quadratiex ce ad quintuplum quadrati ex cs maiorem proportionem habet, quam
quaituorad tria ] Ex 28. quints tibri elementorum , quam nos addidimus . Grecns codex.,
Fo dpa 7pis an' ady 1‘:; wirrdats Sm' §y, Trid 70 sordus in yB peifove adyor ;x"‘
dwep & apds y. lege Frol 7o' wardduis ' y B wprds 10 wwrdnis Sm'y B peilora Adyor by,
drsp & epis y. - T

THEOREMA XLI PROPOSITIO XLIIL

Poteftate duodecuplum perpendicularis eius, quz a centro {phare
icolacdrum comprehendentis ad voum aliquod icofaedsi planum duci-
wur , maius cft poteftate quintuplo lateris icofacdri.

Exponatur circulus ABc fufcipiens penta-
gonum dodecaed.i, vt inclementis: fitque
ac circuli diam:ter , centrvm £, & pxB
pentagoni gquil teri latus ad recosangulos

gantur reé& lineg ad circuli planum perpen-
diculares, FEHG, Lc, & viraque _qu:dem
ipfarum 2H, ct fit latus hexagoni; vtra.
queverd BF, GH d:cagoni; ['ctcturqlfe EH : £
bifariam in pun&v o, quare o eft ipfius /_,’——— o < ?j

fphzra centrun, vt apparetin 16. theore- - o IR
mate tertijdecimi libri clementorum. Ita- N

queiungantur LD,LE,LK,EC. Et quoniam
hexagoni latuseft c1, & ec latus decago-
ni, angulufque BCL reétus; erit BL pentas
goni lacus per 0. theorema tectijdecini li-
brielementorum . Similiter s & Lo, & 8. triangulum igitur 2'n S 4B
ex iis »qua icofacdrum continent. Rurfus quoniam rx perpendicularis eft ad s,
&planum per ac,xL dudtum,quod tranfic per parallelas 5o, cr, re@tum eric ad
ipfam rp, ac propterea # 0 ad dictum planum ¢ft perpendicularis. hec enim in fo-

[
&\

F lidis elementorumoftenfa funt . ergo omnia, qua per » p tranfeunt plana, quorum

vnum cft triangulum & L b, rea funtad planum per o¢, c1, inquo eft triangulum
cx: . quare & triangulum sLp ad ipfum ¢k L re@tum erit. Ducatur ad re&tam li-
neam x L perpendicularis ox. dug igitur plana ¢x ., snr. inter fe reéta funt. & ad

G communem ipforum feétionem x1 in vno plano Perpendicularis eft o, ergo & on

° . adtrian-
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ad triangulum s eft perpendicularis , quod cum vy dupla fit ipfius Bx, erit &'Lw M
Criplias ~ k dupla ex 40._huius.{cccl:ur ¢t bifariam in pun&o u,& o lungatur,
eritvtique om parallela ipfi sc. eft enin ro @qualis ¢, quoniam'&cr, s du- K
ple, & paralicl® funt. preterea L1 eft @qualis 1k, erenim initriangulo cxr ipfi L
cx equidiftans ducta eft 1. arque cit Lw aqualis Mc, & Ln ipius xx dupla.
Quarumigitar parcium g L eft{ex, carum 1~ erit quattuor, & 'k n duarum, & vtra- .
que LI, 1k trium, & reliqua «1 vnius. ergo L1 tripla eft ipfius 1n. Dico duode-
cimquadrata ex o~ quinque quadracis ex 8o @qualia effe.. Ponatur ipfi ¢ k Zqua-
Iis x x. Itaque ex 41. huius re@a linea ec extrema ac media rationcidedta ‘efbin X'
“CULUS MAIOT POITio £ X » & ex 42. hulus quadratum ex & ¢ maius eft quintuplo quadrati
minoris portionis xc. ergo quadratum, quod fitex £c quadrati ex.c X maius ¢!,
quam quintuplum. quadraci veroex ¢ k maius, quam vigintuplum . atque eft vt gua-
dratumex ¢ ad quadcatumex ¢k, ataquadratuinex Le ad quadratum ex cx, hoc
cit quadratum ex o~ ad quadcatum ex w1 ; @quiangula enim funt triangula 0w iy
LiM, LKC. quadratumigicur ex o~ maiuseft vignt quad.atis ex N1. & 36: qua-
draraex o~ 720.quadratisex « 1 {unt maiora . fed 720-quadrataex wrfunt 8o. qua-’
drata ex L1, etenun L1 oftenfaeft triplaipius 1N . oftoginta vero quadrata ex 1L
funt2o. quadrataex Lk, quod ko ipfius L1 fic dupla, At 20. quadrata ex kL funt
15.quadrataex 8o : ®quilacerun namque cft trianguluin vy i, perpendicularifque
Lk, & 5 p ipfius K1 poreflace fe(quitertia. ergo 36.quadrata ex o~ quindecim qua-
dratiscx &p funt matora, & ob id duodecin quadrata ex oN quinque quadiptis cx
&b maiora crunt ; quod oftendere oportebat : '

(:*:fi‘.izﬁ'ﬂ

N R

COMMENTARIVS.

Exponaturcirculus Asc fufcipiens pentagonum dodecaedris vt in clementis J pro- A
pofitione 16. terzij decami libri

Eftautem illud latusicofaedri, vt in elementis | Eodem inloca. ._

Eta punéis & ¢ erigantur re&e line ad circuli planum perpédicularis s, no,c 1]
Intelligacur ¢ & dodecacdre latus effe infra)planum cirewit Axcp, & E =G fupra s Guarig
e Heft latus bexagom, @ 1 G decagont.Gracus cudex babet ai Lo, ny « fed legendnin Een b, 4 a,

Quare o eft ipfius fphera centrum , veappacetin 16, theoremate tertiidecium li- D
briclementorum. ] Elenim v & GH [pherediancter, que ex latere bexagont £y, ¢ duo-
bus decagont FE, HG 11 eodem circulo deferiptorum lateribus conflat . centrum igetuy fph-
reeft puncfum illud , quod lacus bexagoni bifariam diuidit o i :

Rurfus quoniam . k perpendicularis eft ad sp, & planum per Ac, k1 du- B
&tum , quod tranfic per pacallelas £6, ¢1 veCtum erit ad ipfam zp, ac propterea
BD ad dittum planum eft perpendicularis ] Cum entm vetla linea wi dubans vefkis finers
Ac, LK [efe mutio fecauttbus 5 i commun |ciiione ad anglosve Faos mfiflat : & ail earum
planum perpendicularis erity »x 3o 2 1decins libei' elom=nearum . Graeds astem cod=x habet .
Diran anTh B i 7o' @ i’ W ayri dpa Erimedor dmwep Bar wo S’ F enay T A=
AnAwy , opier 5 apde aiv B8 . Sod legendum , UL arbirror . & tvei 6 Ak 78 BE, 4 70 £
7 @ dpa yx A bwizibor dwep T 81l o ey A wapamirer, opliy B apls wiy £8.

Ergo omnia, qua per 50 tranfeunt plana, qyorum vium eft triangulum sro reda F
funt ad planum per 86 ,cL] Ex 18, vadecimi Libri elementorum .~ it s

Ergo& o ad triangulum e Lo elt perpendicularis ] Ex 4. qtltﬁmmue ‘i‘..'ndfnm:__ .!’r_. G
brielementorum atque erst panifum N centeum circuliy triaigulum v1.D comprebeudentis
ex corollavio prime [phericornm T beodos i : ) _ s i

Quod cum = dupla fit ipfius ex, erit & L ipfius Nk dupla, €x 4o. huius ] ez H
enimolenditur © v duplameffeipfius NK exco,qued Lu 1pfius By ,l?: d‘up,{.:.__-f_n Gr&co cge
dice legitur # Sexrd G 6 A B #is ox. corvigendum antem 7is Bx . .

N

Erit vtique om paraliela ipii ec. eft enim eo ®qualis ey, quoniam & cr, er K
dupla, & parallele (unt J B 33. promi libri elementorsm .

Pra:terea L1 eft @qualis 1 x. In triangulo enim c kL ipli cK parallela dycta eft L
1M ] Ex 2e fexti librf elementoram . _ . s T S |

Ponatur ipfi ck =qualis k x ] In Gracocodice legitur kude i vy ion § npg, neye M
fed Iegcndum ion i xE. & b ol ‘ bt anagial o

Cujus maior portio EX ] Gracus codex % 7o, Fﬂi" doriis Tuipe By g € legeae sl N

Qua-

wr
Ak
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O  Quadrativeroex cx maius, quam vigintuplum ] Quadratum enim ex ¢ quadruplim
ell quadrati medictatis CX , cum proporsionem habeat duplam eius , queeft X ad ck, ex
0. fextilibri clementorum . )

P Atqueeftve quadratumex sc ad quadratum ex cx, ita quadratum ex L€ ad qua.
dratum ex cK ] Ex 7. quinti libri elementorum; pofite enim [unt e, c 1 1weer fe &quaie:,

Acquiangula enim funt triangula oN1, L iy, LKc] Triengulum namque Liwm fi-
mile eft triangulo Lxc propter lineas 1M, K C parallelas. Sed trianguli on1 reltus angu-
Ius ad w eft aqualisretto ad c, Velu, & :mgni'us o 1~ &qualis ipfi Lt v, qui ad Vercie
cemconflituitur . ergo ¢ reliquus reliquo £qualis . Grecus codex b_a: boco corruptus eft -

Et 36. quadrata ex o 720.quadratisex N1 {unt maiora 1. Ruam entm proportionem
babet 1.ad 2.0, eandem 36. habet ad 720 : _

S Sed720.quadrataex n1 funt 8o.quadrataex L1] Namcum L1 tripla it ipfius 1y,
erit quadratymex L1. nonuplum quadrati ex 1N, ac propteres voumquodque §uadratorum
ex LI conpinebit 9o quadratacx 1N, offoginta igitur quadrataex L1 funt 720, quadrata

T 5 {I}gt;ginta vero quadrata ex et {unt 20.quadrataex Lk ] Ef enim quadratum ex x5
quadratiex L1 quadruplum . i

v Qued xk ipfius L1 fitdupla ] Gracas codex Jumaii 3ap & &u ziie &4, fod ligendum Sim
wAN 39 W AW THFAL. . .

X Atzo.quadrata ex KL {‘u_nt 15. quadrata ex £D, quilaterum namque eft trian-
gulum oLE, perpendicularifque Lx, & rpipfius kL poteftate fefquitcruia ] Ed
enim quadratum ex 8D, Videlicer quadratum ex 8 L aquale duobus quadratis ex i, x .
Sed quadratum ex LB quadrs lum eft quadratiex vx. ergo quad-atwm ex Lo reliqut qua.
dratiex KLfEfquit:rﬂ#m erit . Grecus codex, deost 88 7d ' wa it S I RS H.:F,:au .
Sed legendum ¢ opinor , sixest 3 7d S kA i vd dae' B8, neque envm 20, quadrata cx
KL 15. quadratis ex 8D fun: maiora, fediplis equalis, Ut memifeflo apparet

Y Ergo 36. quadrata ex on quindecim quadratis ex sp {unt maiora ] Hoc off pris
mum matus eft vltimo . Gracus codex &0 As 7d & dowd’ ov ik N dwe' 85: legendum autem
drsar vdewe ov i S dud' BF peilove.

Et ob quindecim quadrata ex ox quinque quadratis ex sp maiora erunt ] Ex 15.
quinti bibrs elementorum ; Utrumque enim Vtrinfque téreia pars eff .

THEOREMA XLII. PROPOSITIO XLIV.

Si dug rectz linex extrema, ac media ratione fecentur, in fubic&ta
funt analogia .
Secetur enim AB extrema, ac media ratione

in ¢, ita vt maior ipfius portio fit A c. fimiliter c
& px fecetur in F, fitque maior p iwtio . Di- A e E
covt tota A5 ad maiorem eius portionem ac;,ita
efle & totam pE ad maiorem portionem pF.
Quoniam enim A8 ¢ re¢tangulum aquale eft qua-
driato €x AC, rc&qngulum vero DEF &quale
quadrato ex DF; erit vt asc re@angulum ad quadratum ex ac, ita reftangulum
per ad quadratum ex DF. vtigitur quadruplum redanguli A v ¢ ad quadratum cx ac
ita quadrup]uu:_; reétanguli pe¥ ad quadratum ex pr: & componendo, vt quadru-
plum retanguli Asc¢ vna cumquadrato ex ac ad quadratumex ac,ita ﬂuadrup] um
retanguli pEF vnacum quadratoex or ad quadratumex vF. Sed quadruplum re-
&anguli a B¢ vna cum quadrato ex ac eft quadratum quod fit ex veraque An,Bc per
oftauum theorema fecundi libri elementorum, & quadruplum retanguli pnr vna
cumquadratoex ¥ cft quadratum, quod fit ex vtraque DB,eF: ergo vt quadra-
tum ex vtraque A®, BC ad quadratum ex Ac, Ita quadratum ex viraque
DE,EF ad quadratum ex pr. & longitudine vt vtraque A8, tc ad a <, ita vtra-

ue DE, BF ad pr. componendoque vt vtraque AB, Bc vna cum ac, hoc eft

uz a® ad Ac, itavtraque pE,EF vna cum DF, hoc eft due pr ad pF; & anre-
cedentium dimidia , vt A8 ad Ac, ita D& ad D . Ex quo manifefte patet, fi fint duz
:rt&:! lugn:m @quales vt AB, DF, quarum viraque extrema,ac media rdtione fecerur 5
in puntis ¢ ¥, erunt maiores portiones ipfarum quales inter fe, & minores fimijter

xTqua-

F
1 S, Nup—
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@quales.. Quoniam enim demonftratum eft, vt a5 ad ac,itaefie pp ad DF; & per .
mutandoerit Ve as-ad DE, ita ac ad py. . '

COMMEN-TARIV S :
Hoc fimiliter demsonflratuns eft in quartodecimo libro elementovum, propofitione Frirr.
THEOREMA XLIII. PROPOSITIO XLV.

Sic {femicitculus ABc cuius centrum E: fitque A ¢ tripla cp: & ipfi-ae
ad rectos angulos DB; & AB, BC ungantur, erit AG ipfius cB poteftas 4
te tripla, vt enim Ac ad ¢, ita quadratum ex Ac ad quadraum cx ¢,
ob triangulorum A 8¢, Be D fimilitudinem . Iraque {ecetur B extretna, ;.
ac media ratione in H, Ve maior portio fit BH: & fat CE poreftare
quintuplaipfius £¥; quod quidem fieri porelt, etenim ¢k, cum fit lon- B C
gitudine wipla ipfius Ep, poreftate nonupla erit . Dico proportionem
BH ad cF potcltare eflc eam quam habene quinque ad tria.

Ponaturipfi re ®qualis 86 ,& re extrema
ac media ratione f{ecetur 1n k, vVt FK {it ma-
tor ipfius portio . & quoniam reéta linea c ¢ fui
ipfius portionem &¥ quintuplum poteft , & du-
plaipfius e ¢ extrema, ac media ratione f{eca-
tur in ;: erit k¥ ®qualis Fc per fecundum
theorema tertij decimi libri elementorum qua- - ’ D
re & c extrema, ac media ratione fe&ta eft A ¢ KE OF .
in ¥, cuius maior portio ¥G . Sedex o, quod proxime demonftratumeft, vt crad
BH, ita ccad 6¥, hoc eft ¢r ad rc: & permutando vt sc ad rc . ita s ad ck.
Quoniam igitur A ¢ ipfius quidem c& poteftace tripla eft, ipfius vero ¢ quintupla: E
quarum partium ac poteftate eft quindecim, earum cs eft quinque, & re trium; cr-
go sc¢ ad rG poteftate cam proportionem habet, 3uam quinque ad tria, quare, & Ba
ad re poteftatem habet eandem , quam quinque ad tria.

B

COMMENTARIP S,

Erit ac ipfius c3 poteftate tripla; vt enim ac ad cp, ita quadratumex acad A
quadratumex c8 ] Nam cum triangula Atc,spc aquiangnla fine , ex 8. fexr librieles .
mentorum, erit Ut AC ad cB wtriangulo Axc, ita s C ad cp intriangnlo BDC. ergo ac
ad cv, boceft Ut prima ad tertiam 5 staquadratum primi ac ad quadratum c 3 fecunda ex
corollario 20, etufdem .

Quod quidem fieri poteft ] Sireéfalinea cx, que
producatur in L, ita vt & 1pfius w1 fit quincupla; &
circa diametrum C L deferibatur femicirculus cuL;

que B ipfi cv ad reflos angulos ducatur £M. erit cB
:Fﬁns EM poteflate quintupla .Vt entm cE ad im , ita
ME ad BEL. quarevt CE ad BL, ita guadratumex ct
ad quadratum ex £m. Si igitur & ¥ fiar aqualis w, faflum iamerit , quod oportebar,

Etenim c8 cum fit longitudine tripla ipfius 5t , poteftate nonupla erit] Ef enim .C
a c longrendine tripla ipfius c o, quare a duplaell pc. Itague quaniam tota Ac dupla
eft totius €8, & pars AD itrdem dupla partss D C erity & religua ¢p duplareligue v g , ¢
tota cE ipfius ED tripla. ; A

Quare , & c ¢ extrema, ac media ratione {e&a eftin ¥, cuius maior portio rc] D

Ex 1§stertij decimi libri elementornm - e 1

X 2 Quoniam



164 PAPPI MATH. COLL

E niam igitur ac ipfius quidem B¢ poteftate tripla eft, ipfius vero G ¥ quintu.

' plaq.%uﬂgmm%rimm mI:ﬂ{mEanﬁmum eft, fecundum Vero manifefle patet s Nam cum
c & ipfins or poreflate fit quintupla, erit & dupla1pfius cn, boc eft AC duple BF, Videli-
cet ¥ G fimiliter quintupla potcflate ex 15. quinit [tbr1 elementorum.

THEOREMA XLIV. PROPOSITIO XLVI

Rurfis fit femicirculus ABc, cuius centrum F, & quadratum ex cr
quintuplum quadrati ex FE. ipfi vero Ac ad rectos angulos fit BE, &
juncta Bc extrema, ac med:a ratione {ecetur in D, vt BD {it portio ma-
jor. Dico quadratacx ¢B,BD quadrati ex CE quincupla efle.

9 ' Ponatur rc ®qualis EF.crgo G extrema,
*" ac media ratione {eaeftin &, atque eius ma~
jor portio £6 , & quoniam reftanguium Gc¢ &
zquale eft quadrato ex Bc, ipfa vero Be et
zqualis ac, quoniam & k¥ ipfi ¥G; erit ALC
re@tangulum quadrato ex e ®quale . eftque vt
quadratum quidemex EG, hoc eft re&tanguli
anc ad quadratumex B¢, ita quadratiexcs A
B ad quadrati ex s, quonid & vt ¢ E ad sc,ita .
C cB ad sp.vtautemrectangula AEc ad quadratiiex Ec,ita ar ad gc. hoc enim per
primam fexti li -ri elementorum oftenditur , defcripto fcilicer quadrato abipfa Bc, &
completo in A parallelogrammo . vtigitur A8 ad Ec, ita quadratum ex csad id
D quod ficex 8o quadratum; & componendo vt A€ ad cn, hoc eft vt quadratum ex
E ac adquadratum ex CB, ita quafmm ex c8,8p ad quadratum ex sp. ¢ft 2utem,
& vt quadratum ex nc ad quadratum ex G .ita quadratum ex pD ad quadratuin ex
ce. ex zqualiigitur viquadratumex ¢ ad quadratum ex ¥G. ita quadrata ex s
8p ad quadratum ex ¢ 5. Sed quadratum ex ac quintuplumeftquadraiiex 16 . ¢rgo
f‘gia“ﬂ ta ex cB, 6D quadrati ex ce quintupla crunt, quod demonftrare opors
cbat .

e ik E

COMM.E‘R{_TJRII’S.

A Ergo cc extrema ac media ratione fecta eft in 5, atque eius maior portio EGJ

: N_#m ex 2. tertijdecimi libvi elementorum reffa linea EG extrema ac media ratione [ £atur,
€utus maior pertio cﬂ aqualis Ec, ergo & tota ¢ G extrema, ac mediaratione Jeikaeflin &,
Cuins maior porfio BG ex quintaeiufdem,

B Quoniam & vt ¢8 ad 8¢, ita ce ad D] Ev 22. fexti elementorum. Cum enim
GB extrema, ac media ratione fecetur , atque eius maior portio fit equalis £ c, Ut proxime
i;ﬁnm efl yeritex 44 buins vt ce ad € c, hoc eft ad maiorcm eius portionem , ita, ¢ CE

BDs

C . Hocenimexprima fexti elementorum oftenditur , defcripto fcilicet quadrato ab
ipfa ¢, & completo in AE parallelogrammo ] H K
Defcribatur ex 5 C quadratum we.ck ¢ parallelo.
grammsm compleatur. erit Aw reffangulum , quod
A BC contmetur. ergo virefiangulum aviad 1 c qua-
dratum,ita Ag ad B¢ ex primafexti ;: fed illud per
Jefe patet ex lemmate in 23, decimi libri element, A
OE%EEEE?;EE&{? vt .} cadce, l‘lm: eft vequadratumex ac ad quadratumex c¥ ]
ofiendinsus . s EYIGugHioTHN ABC),BEC Nenape .du.fh AB, quemadmoduim in antecedent!

E  Eftautem,&wvt quadratumex & ¢ ad quadratum ex Ec, ita quadratum €X gD a@

quadratumex ec ] Eftenimex 45. bui ' g
45+ buins Ve crad BD, it ad & c. ergo, ¢r e
tando UVt RC ad EG #a BD ad cg. ' prbosaR 2 .
THEO-

E c
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THEOREMA XLV. PROPOSITIO XLVII:

Hexagoni latere extrema, ac media ratione {e€to, major portio jus
eft decagoni latus.. .

Hexagoni enim latus p» extrema ,acmedia ratio-
ne {eceturin c: & fit maior portio ne. Dico pe la-

tusdecagoni effe. apponatur enim b4, quee fit de- A D S
cagoni latus. ergo ae extrema, ac media rationc fe- A
catur in 0. Similiter & 2D in ¢ fecatur. quare per B

oftauum lemma ve'as ad ep, hoceftvt 1o ad pa, ita 8p ad pe.equalisigitureft C D
ap ipfi pc. Sed cp eft latus decagoni. ergo,& nc dccagoni latus erit.

COMMENT ARIVS.

Ergo A ® extrema , acmedia rationz fecatur in p] Ex 9. tertijdecimi libei element. A

Quare per oftauum lemma ] Nam inter quattsordecim lenimata , qus ad coinparationes B
quinque b1 LuTaruin pramictit, offausm tenet locum . e antem 44. bhins .

Ita #p ad pc] Iucodice gracomendofe legiture Srus f 2 8 apds & y cun legendum fjt C
Srac i B8 apde Py,

Aequalisigitureft Ap ipfi Dc] Ex 9. guinti elementorum . D

Ergo & pc decagoni latus erit | Nos autem hoc aliter demonflranimus in commentarijs E
in 9. tertijdecimi elementorum propofitione prima. '

THEOREMA XLVI PROPOSITIO XLVIIL

Idem circulus compreliéndic pentagonum dodecaedri, & triangulum
icofacdri in eedem {phara deferiptorum.

Exponatur enim fphara diameter a »,
& circa ipfam femicirculus,cuius centrum
¢, & ab ipfo ad rectam lineam a8 per-

endicularis ¢ b, fecetur autem ae in &,
stavt a8 duplafit 58, & perpendicula-
ris BF, iunganturque DLEj FB. €rE0 FB
eft latus cubi, vt demonftratum eft in ter-
tiodecimo libro elementorum. in cubo.
fecetur Fe extrema ,acmedia ratione in
¢, & fit maiorportio f 6. erit v dode- A
caedri latus,vtin tertiodecimo lib. elem.
in dodecaedro. iunétaautem cr producaturin K,&perpcn&icu];ris ad AB aZatur K ;
undaq; K B extrema ac media ratione {-cetur in M; &1 mfit malo: portios Quoniam
igitur ae dupla eft sc, & 4k item dupla 53: erit & reliqua s u reliqua cdupla fed
pEclt ®qualis 8L, proptereaquod vt rc ad coyitaeft vx ad 51, ergo & v& dupla
eft ec. fed & xn ipfius e eft dupla. quadruplum igitur cit quadracumex x # qua
drati ex 1 ¢, & idco quadratum ex k¢ quintuplum eft quadrati €X CH, quare,, &
quadratiex sc quadratiex cu quintuplum erit .ergo x & eft latus icofaedri,quod de- g
monft-acum fuitin tertiodecimo libro elementorum. Quoniam igitur in nono qui-
dem lemmate demonftratur proportionem quadratiex + ¢ ad quadiatum ex i efle
ety quan habent quinque ad tria : in decimo autem quadrata ex FKy KM quintupla g
eflc quadratiex BH: erunt quadrataex » K , kM quadrati ex 76 tripla. Itaqueexpo-
natur circulus comprehendens icofaedri triangulum, & a centro ducta re&a linea, vt
contingit ;N X, eXtrema, ac media ratione fecetur in o, fitq; maior portio Jpﬁusg : 8

- er,

o
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ergo wo cft decagonilatus, quod ante oftenfum eft. & quoniam m'uii triapfui_ltl ual:j;n.
lateri defcripu i circulo, cuius centrum N, poteftate triplum cftipfius h_a r ja.

L metri, vt i rertiodecimo libro elementorum emonftratur’, erat auiem tri I:.En : :.-
tus k1 ; quadratum ex & quadratiex NX eft triplum. & funt viraque e:trl. &’c c
M media ratione f: ¢ & ergo ex ante demonftratis, vt 2x ad'nx, ita xM ad NU;. Hu.
rum quadrata & vt voum ad voum, 1ta omnia ad omnia . quadrata 1gitur €x ‘J : e M
N tripla funt quadratorum ex NX,NO- Sed oftenfa funt quadrata ex K, EM n:'Pﬂ:].f;
dratie¢x FG. €rgo quadratacx NX,No quadrata ex ¥ ®qualiaerunt. arq ]¢ :
latus hexagoni, & no decagoniquarc ¥ eft Jatus pentagoni in eodem circu (;1 s cuius
prop, ze. centrum N deicripti; quod etiaim in tertiodecimo libro elementortm demon _ranir.
refta vero linea ro-cum fit pentagoni, & dodecacdri latus erit. Idem jgiturcirculus
triangulum icofaedri, & dodec acdri pentagonum comprehendit.

ALITER

Idem circalas comprehendic icofacedri triangulum, & dodecaedri pen~
tagonum .

Exponatur queedam phara ,

: &inipfa dodecaedrum, & ico-
facdrun deferibantur, fitg; do-
decaedri quidem pentagonum
cpEBEG circulo ¢ p B conten-
tum , icofaedri vero triangulum
in circulo pas. Dico circulos
aqualeselfe. hoc eft pentago-
nu.n, & triangulum eodem cie-
culo comprehendi . lungatur
cE. erg) cs el latus cubi in
eadem {pharadefecripti. in qua

prop. 17, dodecacdrum. hoc enim dzmon- = . - -
firatum fuit in tertiodecimo libro elemnentorum . Sumatur circulicentrum x,& ab
ipfo perpendicularis x v producatur Ap,cu & iungatur eH. ergo B eft decagoni
O latus & quoniam quadratumex cH, hoceft quadrataex cE, & 4, quadrupla funt qua-
P dratiex ux crunt quadratoex ce,mu,ux quadratiex HK quintupla. Sed quadratis
ex EH, nk @qualeeftidy quod fit ex eF quadratum: etenim Jatus pentagoni poteft
& hexagoni, & decagoni Iatusin eodem circulo defcriptorum, quod in tertiodecimo
prop. 10. libro elementoru:n demonfiratum eft. quadrara igiturex c g, 8 ¥ quintupla funt qua-
dratiex H®. Itaque exponatur & (phare diamerer A, & re&ta quadam linea M x,
Q_ita vtquadratumex A5 quintuplum fit quadratiex MN. eftautem & f(phara diame-
ter poteftate quintupla femidiametri circuli, in quo deferibitur icofacdrum , vt ofien-
prop.16. fum eft in tertiodeciiio libro clementorum. ergo M~ eft {emidiameter circuli, in
quo icofacdirum delcribitur. Secetur m v extrema ,ac media ratione in x , vt malor
R ipiius portio fit mx . Eft igitur mx decagoni latus per quartum lemma . & quoniam
pror. 15+ quad A umex as qualratﬁmflem ex M ¢ quintuplum eft,quadrati vero ex cE late-

§ T recubitriplum, vt in tertiodecimo lib. elementorum ; erunt tria quadrata ex ¢& quin-
que quadratis ex M :ejualm « Sed vt tria quadrata ex ck ad tria quadrata ¢x pe,
ita quingue ex ¥ N quadrata ad quinque quadrata ex mx, etenim cubi latere extre-

prop. 17, Ma; ac mediaratione {e€to, portio maior eft dodecaedri latus ; vt oftenditur in tertio-
V' decimo libro elementorum . tria igitur quadrataex c, & tria quadrata < x vk &qua-

lia funt quinque quadratis ex M~ , & quinque quadratisex MX. quinque autem qua-

iimtn. ex I'-'['N.,& uinque quadrata ex v x funtxqualia quinque quadratisex rs: vt

prop. 16. il tertiodecimo libro elementorum oftenfum eft in icofaedro  ergo quinque quadrata
X ex R s &qualia. funt tribus ex ¢ quadratis, & tribus quadratis ex pg. Sed quinqm:
quidem quadrara ex r s aqualia funt quindecim quadratis femidiametri circulicirca

¥ Rs triangulum defcripti per 12. terti) decimi libri elementorum ; tria vero quad. ata

ex ¢k, &triaquadrataex o= funtxqualia quindecim quadratis femidiametri circuli,

qui circd pentagonum ¢ ekc defcribitur , cum demonitratum fit quadrata €x crygp

quadra-
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quadrati ex rx quintupla effe . quindecim igitur quadrata femidiametri circuli circa
triangulum e xs , funt 2qualia quindecim quadratis femidiametri circuli circa cpere
pentagonuin delcripti . quare & vnum vni zquale, diameterque diametro , & circulus
circulo eft &qualis. Idem igitur circulus comprehendit dodecaedri pentagonum , &
triangulum icolaedri in cadem (pheera defcriptorum .

FOMMENTARIV S, | :

Secéturautem ABin r, itavt axn dupla fit BB] Grecus codex habet %7eruiso i o8 A
dre Siwnuciar T) vy a B ric o8 fed legendum # a v vis o8, )

Ergo r& cit latus cubi, vt demonftratum et in tertiodecimo libro elementorumin B
cubo ] propofitione 15. ¢ Vitima .

Vtintertiodecimo libro elementorum in dodecacdro 7 propofitione 17. C

Propterea quod vt B ad cp, ita eft eg ad 51.] Ex quarta fexts ob fimilitudinem D
triangulorum EDC,BLE. eft autem 5 aqualis cp, cum c fit femiciveult centrum . ergo
@ vt -pfi £L eff aqualis,

Sed & xn ipfius uc eftdupla. quadruplum igitur eft quadratumex ku quadrati E
ex uE] 0b fimlicadinem [eilicet trianguicrum 1Cn, Keu. m graco codice legitur did
%4kl Tis oy Sorai s vispawadeny dpe 76 S0’ ex 15 9, fed corrigendum dwa o ab
wis 0y Jlaai . serpamadony dpa 70" ¥n' 0 78 ¥n' 6,

Ergo ks cftlatusicofacdri, quod demonitratum fuit in tertiodecimo libro cleri.] F
propofitione 164 &r vitima,

Quoniam igitur in nono quidem lemmate demonftratur dprcpurtiﬂntm quadratiex G
G ad quadratum ex s H efle eam, quam haben: quinque ad tria | »:deticet in 46, burus.

In decimo autem quadrara ex sx ,k M quintupla efie quadratiex g u lmg7.bums. |

Erunt quadrata ex px , k 4 quadrati ex Fc tripla. Nam cum quadratum quidem ex K
¥G ad quadratum ex v propurtionem habeat , quam qungue adtria , quad ara veroex BK
KM ad idem quadratum ex ou eam babeat , quam quingue ad Unum , hoc el quam quindes
cim ad triz, babebunt quadracaex vx .k M ad quadratumex ¥ G proportionem eandem, quam
quindecim ad quingiey Uid -licet triplam. In Greco codic> nmmia fere fune eorrupta : qui fic
babet i 8 wf 28w +d dws’ B¢, L8 wevdamrdria 15 dowo' 8. 7d dpa dwe’ BF, £ 0 mpixnda
#ie 75 dwo' ¢ n. ego fic corrigendum arbitror . iv 5 nf & rd dwd' fx, k@ wwrdamydeie, v
dre' B0, 7d dpa 7o' B, ki iwhavie 15 doro En,

Vtintertiodecuno libeo elementorun demonftrarur ] propofitione 1 . e

Ergoex ant: demoaftratis vt sx,ad Nx, ita ks ad No » & eorum quadrata ;& M
vtvaum ad vaum, ita omnia ad omaia . quadrata igitur ex Bx, K m tripla funt quadra-
torum ex NX,N0 | et entmex 45. vuius vt 6K ad KM, #t2a XN ad NO, permutandoque
Ve BK 4d XN, 184 K 1 ad NO. Ur quadrat vnex sk ad quadratum ex N X, ita quadratunm 3, fexei.
ex K o ad quadratunex No. vtautem vnum ad Unun, itzomnia ad omuia. Sed quadra 2, quinti
tumex ex triplunell quadratiex Nx. quadratatgitnr ex 8%, x v quadratorum ex N x .

No fuar tripla. In codice graco lezteas Sia' 70 by apyh Tolvor Bav Gs A BY wie v E, W £n
o0 Vo, o 74 Terpdyara, 4 oF fpapeder wdvTa apes wdrTe,ra dpe S’ Bruy 5 ¥n' Evo

B miTAdei . Qua nos 122 emer iz av St e by wpyi Toivey S wr b Br wpis v £,

Kt Tpis vo & Td Tewpdyora . 4 a5 0 opo's ir, wavre ope's vavra, 7o' dpe ¥m' Bap The
' Ervo b mrimAdTie .

Scdoftenfa funt quadrata ex sk, x u tripla quadrati ex ¥c) Grecus codex habet. N
eheixdn 8 i 75 Sm' Cn 74’ Sn' i B {3 r miraaaia, fed legendum 7o Sm' wis Br, #p
SpiThdTic ,

Ergo eu eft decagonilatus] Erenim cH circunferentiam pentagoni B ¥ bifariam diui O
ditin H, quodin 41, buiys adnotanimus .

Hoceftquadratumex ce,85 ] Ex penultima primi libri elementorum. P

Ira vequadratumex s quintuplum fit quadratiex wx ] Hoc quomodo fieri poffic mos Q_
Jupra ofendimus in commentarijs in 45. butus ,

Eftigitur mx decagoni latus per 11.lemma] wvidelicet per pracedentem . R

Erunc tria quadrata ex cs quinque quadratisex s~ @qualia ] Quuniam enim, qua- S
vl partium quadratum ex a s eft quindecrm,earam quadratum quidem ex N ef trium qua-
dratis ex perd & quIng; erunt triaex ca quadrato quadrato ex A B &qualia: & guingue qua-

dratacx sin fimiliter aqualia cidem quadrato ex A ; triaigitur ex CR quadrasa guingue qua-
fratisex m N equaliacrun. Sed
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T  Sed yttria quadrata ex ce adtria quadrata ex p s, ita quinque ex MN quadrata ad
quinquequadrataex m x ] Secerur enbi latus C £ extrema, ac mrdmrqgwne,er;r mlmr eifiz
portio aqualis lacevi pentogont D&, boc ef) lateri dodecaedri ex 8, tertiydecim ltbr elemento
rum & 17, eiufdem. ergo Ut CE ad maiorem portionem DE, ita & uN ad M X2 @ v

ex.. hu. JHadratum ex cE ad quadratum ex DE, ita quadratum ex MN. ad guadratum ex Mx. Vi

jus . " astem quadratum ex ¢ ad quadratum €X DB, itatriaex CE quadrasa ad tria quadrata ex

€x +ofex, DE. & Ut guadratum ex mN ad quadratum ex M X , ita quingue ex 3§ quadrata ad quimgue

I$.quine guadrata eX M X, Ut igitur tria guadrata ¢x c ad tria'quadrata ¢x DE, ifa quingue qua.
drata ex MN ad quingue ex M % guadrata. ) .

Triaigitur quadrata ex ¢, & triaquadrataex p s zqualia funt quinque quadra.
tisex MmN, & quinque quadratis ex Mx] Quoniam enim oftenfumefl , vt tria quadrata CE
ad tria quadrata ex D8, ita effe quingue quadrata ex MmN ad quingue ex M X quadrata, erit
permutando vt tria quadrataex c ad quinque quadrataex MN, itatria quadrataex DE ad
quinquequadmm EX MXe OF UL HRm “.d mgm,_:m omuid ad omnia. V tagitnr tria quda'm-
taex CE ad quingue quadrata ex MmN, ifa tria quadrata ex CE ,&" tria quadrata ex DB ad
quinquc quadrataex MN , & quinquequadrataex mX. Sedtriaquadrata ex cx funt €qua-
lia quingue quadratis ex MN, ergo tria quadrata ex CE, & tria quadrata ex D1 quingue
Quadratis ex MN & guingue quadratis ex Mx equaliaernnt. ) “

X  Sed quinque quidem quadrata ex rs @qualia funt quindecim quadratis femidiame-
tri ciccuii, &c. 1 I Gracis codicibus mendofi legitur . Ma movrouée 1 $n' po iva e 8
o whrre eis S’ 75 xivopy, foribendum antem oda alyrepdr va' S0 pe ivw b diza %
xirss 7005 I 78 wlvags , & ita mferius multis in logis |

THEOREMA XLVILPROPOSITIO XLIX.

Duodecim pentagona maiora funt viginti triangulis, qua in codem
circulo delcribuntur . '

Sit circulus comprehendens triangulum
icofaedri, & pentagonum dodecaedriz cpE, -
& inipfodefcribatur trianguli quidem latus
BE,pentagoni vero ¢ b, qua inter fc pa-
rallela fint . fumatur autem circuli centrum
4,8 ab ipfo ad, parallelas perpendicularis
ducatur ArcHu ,iunganturqu: AB,AC,AD,
a®. Quoniamigitur 5 & eft trianguli latus
circumferentia s 1 hexagoni eft. rurfus quo-
niamn ¢p pentagoni latus eft circumferen-
tia cu eft decagoni, & perpendiculares
funt BF,cG. maius igitur eft cca redan-
gulum re&angulo era ex eo,quod mox de-
monftrabitur; proptereagq; triangulum a ¢ p
maius cft triangulo a »e. & fexaginea trian-
gula a co fexaginta tiiangulis 4 8 & funt ma-
lora. At fexaginta quidem triangula acp dodecaedrum cft, vnumquodque enin
pentazonum quinque triangula habet ipfi aco fimilia, fexaginta vero triangula Ass
icofaedrum =ft,cum vnunquodg; triangulum tria triangula contineat fimilia Ipfi ARE.
duodecim 1gitur pentagona maiora funt viginti triangulis corum, qué in codem circu~
lodzfcribancur.

Quod aucem poluimus, ita demonftrabitur.

THEOREMA XLVIII. PROPOSITIO L.

_ Sit circalus Ancp, cuius centrum diametrique ad retos angulos
inter fefe Ac,Bp: & hexagoni quidem circumferentia px » decagoni ve-
IO DF .



ro DF: & EH, FG ad diametrum 5D perpendiculares . Dico Gk re- -
¢tangulum rectangulo EHK maius effe. _

Sit enim o&anguli circumfe-
rengia 0. €rgo quarum par-
tium circulus eft 360. earum o &
quidem erit 60. b ¢ vero 36. &
Do 45. reliqua igitur ro eft o.
8cos 15. ponaturipfi rogqua~-
lis or. erit, & reliqua ax a-
qualis pF; iunéte autemn FE,FR
producantur. fintque re@e li-
ne®E NEFX, LRFM, & iunda
K 0 ipfam fr bifariam,&ad re-
&os angulos fecat . fecetins. &

quoniam vterque angulus Ok L, e

o kM ¢lt rectr dimidius ,ecit K um G
&qualis x L, & x x multo maior, X
quam kN. atque eftve nx ad -

KX, ita r6 adc x. minorigitur B H
eft F quam G x,fed 6 maior sz | -8 quinti.

eft;,quam qua a pundto s ad A K ¢
perpendicularis ducitur: hoceft _
quam K i . ctenim perpendicularis,quz a punéto r ducitur 2qualiseft ¥ c. quare o

ad 1k maiorem proportionem habet , quamad ¢ x, & componendo 6 k aj kKH ma- K
iorem habet, quam 1 x ad xc, hoceft quam 81 ad 6, rectangulumigitur rg x re- I M
éangulo BHk maius erit.

s e 1 O

COMMENTARIV S*

Quoniam igitur s & eft trianguli latus, circumferentia »1 hexagoni eft. rurfus A

uoniam cp pentagonilatus eft,circumferentia cn cft decagoni] Nam cum A 1 re.

as bineas B &, fecet bifariain, @ ad rectos angulos, circumfercntias quoqu- v i, cn bifas
riam [ecabit ex 30, tertij elementorkma in Graco cadice legiturs W ¥ 0 dpa Sadexaywry i
lege Senayavy . : :

Aticyaginta quidem triangula a ¢ p dodecaedrumeft, &c, ] Dodecacdrum > @ ico. B
faedrum buc loco pro dodecaedri, & icofacdri fuperfi. 1e Ufurpanit . :

Erit, & reliqua ar ®qualispr. ] Punfumenin o circumferentiam p & bifariam fe- C
cat. quare aqualibus verinque fublatis, veliqua aqualia erune ,

Iunéte enim s&, e R producantur ] Prodicantur [eilicet in Utramque partem quonfque D
diametros produckas fecent .

Etiun&a ko ipfam £r bifariam ad re&osangulos fecat ] Intelligantur enim iuntfe E
RRyK P, quoniamcircumfercntia R0, 0F aquales funt | erune angali RKs,s5F equales; Vit fexti
Junt autem aquales , @ qui ad nr; reliquus 1gitar reliquo efl equalis, & obid Vterque reffys " W0
guod cum Ko ipfam £ R adreckos angulos fecet , bifariam quoque fecabie, SoRitifa

Etquoniam vterque angulus 0k Ly ok cft redt dimidius, erit kv xqualis kL, & F
KX multo maior, quam g N ] Angulns cavn oL el dimidins relFi LEM, quod circum-
ferentta 5 o fit dimidia circumferentie Av. & cademratione angulus ox s eff refi dimis )
diussangull autemad s veldi funt. ergo & veliquus reliquo aqualis,cr trianguluim LKs trian. 9 Quinti.
guto sk fmtle, Cumigicur ffeve sx ad km,ita 55 ad K L,erit K u eqnalis ipli k1., Sed
Kx el mator, quam & 1 , ¢ RN minor quam kL. rvelfa enimlinea F X cadit extra § My
quod ¥ N intra 1L cadat. ergo K x multo maior erit , quam x N.

Atqueeflt vt Nk ad & x,ita ¥c ad 6 x ] Ex quareafexti elementorum, Nem eumrc G
Pavaliela ficipli Wk, funt tviangula x5 x,v6 x inter f2 fimilia,

Sed 6 maior elt, quam que a puncto & ad ax perpendicularis ducitur ] Ex 15. H
tertyj librielementorumm .

Et componendo ¢ x ad x# maiorem habet, quam s x ad x¢] Ex 28 guinti elemen. K
Corum , quam nos ex Tappo addidinaus .

Y Etcom-
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L Hoceft, quam su ad ¥ ] Sunt enim triangula B1 X, FG X mter [e fimilia. ergo B
ad nx effve +G ad GX. ¢ permutando EF ad FG, PEHX ad XC»
M  Re&angulum igitur FGx reangulo Bl K maivs erit | Quoniam enim C & ad KR mas
. dorem proportioncin habet, quam R ad ¥G, fiat Ut GKyad kH, a2 EH ad aliam 5 erit eq
$.quintiy minor, quam ¥ : fit G, redangulum igitur v G x aquale cft retfanguio EHK . Sedreflan.

16.lextis o ylym £ x mainseftipfo PG x,erko ¢r reffangulo BHK eft maius .
THEOREMA XLIX, PROPOSITIO LI.

Sit triangulum aquicrure habens angulum ad verticem quattuor quin-
tarum recti, & triangulum aquilaterum ipfi xquale conftituatur; qua-
dratum lateris trianguli zquilateri ad quadrarum vnius Jaterum zqualium
cequicruris minorem proportionem habebit , qudm quadratum tctius re-
&z linez extrema, ac media ratione feétz ad id, quod quinquics fit a
minori portione. )

Sit enim triangulum @&quicrure DT,
angulum habensad & quarttuor quinta-
rum reéi, & circulo comprehenfum,
cuits centrin E, & diameter AE, EC
ad lincam B D perpendicularis . ergo
BFD eft latus pentagoni.Siigitur viram-
que circumferentiarum €6, ¢H dode-
caedri affumamus,iungamufque GH, EGy
EH,eric &GH triangulum aquilaterum.
& fi rectam lincam contingentem KcL
ducamus , tiiaugulum quogue BRKL @&~
quilaterum erits Quod fi velimus ap-
tare’ triangulum @quale triangulo
8D B ,cadet illud inter tiangula nec,
K £F, hoc eft triangulo H &G maius erit
& trianzulo k EL w.inus,quod fic often-

C dicur. Quoniam enim proportio qua-
dratiex # 8 ad quadcatunex £y eft ea, quamhabent 4 ad 3. eft autem e aqua lis
D &c; crit & quadrati cx ¢ i proportio ad quadratii ex g +, quam habet4.ad 3. fed vt
E quadracumex ck ad quadracun ex M, 1ta quadratum ex K L adid, quod fitex HG
uadeacum, hoceft crianzulum x8L al triangulum'wac; & it1 hexagona, circum-
cciprumigizur hexagyau naliaferiptum proportionem habet, quam 4.ad 3. hoc eft»

F quin rz.ad 9. Circumferiptum vero hexagonumad quinque triangula ke > e pro-
poctione a habei, quam 12. ad 1o0. ergo quinque triangula KeL infcripto hexagono

G funt maiora , & multo maiora infcripto pentagono. nam pentagonum 2 uifa}%r.um
circulo infcriptua inferipto hexagono cft minus. triangulum igitur o EE minus eft
triangulo k&L . Dico & triangulo nec maius effe. fumatur enim ¢~ circumferens
tia heragoni & perpendicularis ducatur N x. Itaque quoniam ex antecedente rectan-

H gulum pex maius eft Nx = redtangulo, & zquale eft nx& re@tangulum re@angulo
HME, OMNIA enim um_mhus {funt &qualia: erit retangulum b Fe re@angulo ¥ mE ma-
ius , quare & pse triangulum maius eft triangulo s rc, & ideo fi triﬂnqulﬁm aqui-
laterum @quale triangulo pE g conflituatur,ita vt bafis ipfius parallela fitipfi ne vel
KL, inter x# cadet. Quoniam igitur oftenfum eft in fexto lemmate rlifm linea
extrema, ac media ratione fefta, quadratum totivusad id , quod quinauies ’ﬁg a ;ningri
portione, maiorem proportionem habere, quam 4.ad 3. habet autem quadratum ex

k& ad quadratumex ec, hoceftad quadratum ex £ 1 proportionem e?mdcm, quam

. 4-ad 3. ergototiusre@a linee quadratum ad id; quod quinquies fita minori portiong
8. quinti;multo matorem proportionem habebit ; quam quadratum Jateris trianguli 2quilateri,

L quﬂd inttr IE} HE 1 g :
1 - ._El.d uﬂd.tatul].’lcx EH h < i
< cad L 'Il » 10¢ -ﬁ a'd quadratll-lﬂ EX ED ]_E.L'EIIE

>
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COMMENTUARIV S,

4 ! i MG
Erit ecn triangulum aquilaterum] Quoniam enim vtraque ¢ ¢, cu circumferentia A
¢ft dodecagoni, erit tota G cu civcumferentia hexagoni, & relia linez G xu hexagons latws .,
quod quidem femtdiametro eft aquale, triangulum igitar 26 H equilatern vefl, . o
Et fi re®tam linzam contingentem % ¢ . ducamus, triangulum quogque ‘& 1'aquilas B
terum erit 1 Hoc rraintelligendam eff, Ut recta linea circulum contrngens i ¢ ab & 1 prow -
duta feceturin x5, & ab 1 in L. fiunt enim trigigula BRG,E XL fimlia,quod G KL
inter fe paralleia fint o i
Quoniam enim proportio quadratiex ne ad quadratum ex ey eft ea, quam ha- C
bent 4.ad 3.] Demonflratur hoc in 39.busus. .
Sed vt quadratum ex cr ad quadratum ex & u, ita quadratum ex k. adid, quod D
fit ex nc quadratum, hoc cft triangulum ker ad triangulvm 1 e G ] Ef entms ob trians
gulorum fimiltendinem, Ve c e ad 8M,ita k¢ ad W& ftaeorom dupla Ki ad HG; trian.,.
gulumautem kB L ad triangulum wex duplam haber Propariiencis cing s quam KL ad 1HGo
Sed, O quadratum ex x . ad quadratum ex v:c duplam proportionem babetesns | a¥am K L
ad HG. Vtigitur quadratum ex xL ad quadratum X K G, ita triangulum k51 ad kb
triangulum . ] ' .
Etita hexagona ] Ex 15. quinti elementoruti o Sunt enim bexagona Jextupla triangulo. E
rim , nempe circumferiptura bexagonum triangult KeL ; & inferiptum triangali HEG fex-
tuplum . ) '
Circumfcriptum vero hexagonum ad quinque triangula K81 eam proportionem F
habet ,quam 12.ad 10. ] Haber namque eam,quara 6, ad 5. e '
Nam pentagonum @quilaterum circulo inferiptum inferipto hexagono eft minus ] G
Latus enim pentagoni equilaters in civenlo deferiptiy ex is, que d Trolemeo in magna conflra.’
Etione tradita funt,minus eft triginta tribus partibus carum,quari diameter circuli el 1 20,6170
totus poligoni ambitus minor et 165. partibus bexagoni vero latus continet 30, eartnde pareii
& totus wnbitus 180, peutagoniigieur ambitus ambitu hexagont efl minor . Sed cum in prima
buins eft oftenfiurn fit, polyzonorum ordinatornm,qux angulos guidsm numero mequales habene'
ambitumvero equalem yillud , quod ex pluribus angulis conflar Jemper maius effe , fi pentas
gonum , & hexagonum equali ambitu conflituantur'; pentagonumn vinus evit bexagono', At -
pentagont aquilatert ambitus minor eft ambitw hexagont 1 codein civenlo defcriprovam. ergo
ditfum pentagonum bexagono multo minus fit necefle efl , 4
Etaquale eft nx& reGtangulumredtangulo u M e, Cminia enim omnibus funt &qua- H
lia ] Ducaturacentro & ipfi Ac ad reffos angulos 1o, ¢ cum o x fir circnmferentia pe-
xagoni , erit rr.!i?mz N 0 dodecagoni circumferetia ipfi ¢ p aqualis, & wo evenm fevens
tiahexagont equabis cN. ergs refialinea N x et equalis e1, que a puséfo § ad vo diame-
trum perpendicularis ducitar', Videlicet ipfi 1ga , & 1w fimilicer aquales perpendiculari a
punéfo N ad 8O dulte, bocell £X. reffangnlumigiter vy reffiignlo nx e ef aquale,
Quoniam igitur oftenfum eft in fexto lemmate ] Pideitcee g3 lregas. I
Ad quadratumex £k, hoceftquadratumex s p lateris couicruris] In Greco codi.
legitur spe’s # 60 Fris 2 ¢ & 75 lgoonerds | (2d mzndofi, vt opiore legendum erit apds
7o ' 7iis e, F750 7o' ¥n' 7he 64 looonenfy, g

=

THEOREMA L. PROPOSITIO LII.-

Qug igitur ad comparationem quinque figurarum zqualem fuperfia
ciem habentium affamuntur , feorfim pofita fint. Deinceps vero oftén. <
dendum eft icofacdrum maximum effc, poft icofaedrm, dodecaedrum
deinde octacdrum , deinde cubus, poltremo omnium minima pyramis.

Cubus pyramide maior eft. L B RS Tias | ER A

Sit enim 'primum de cubo, & pyramide f::rmo_.,ﬁrque cubiABC. !qua..-
draum Ag,& pyramidis triangulum DEF. EXS W ow o opid S

. x % " Quoniam
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Quoniam igitur quales ponuntur fi-
gurarum {uperficies, erunt fex quadra-
ta.as ®qualil quattuor triangulis DEF

D
ergo proportio trianguli DBF ad as
yadratum eftea, quam habent 3.ad 2. _
B ducatur 2 pyramidis vertice ad planum B :
perpendicularis . cu , & En lungatur. ’
¢ perfpicoum eft 1 centrum cffe circuli d H
D circa triangulum pgr defcripti . qua-
dratum igiturex DB, hoc eft quadratum
ex G triplum eft quadratiex Bi,atque L \

E eft angulus EHG reétus,quare proportio A <
nadratiex ¢ & ad quadratum exc u eft,
F G quam habét 3.ad 2. hoceft qui 54.ad 36. . _
quadraci autem ex G nad quadrati tertiz partis ¢ 0_propertio eft, quam habent 36 ad
H 4. €rgo proportio uadr:%tlcx 6k, hoceftex BF ad tertia partis GH quadratumectt,
K quam habent 54.2ad 4. Etquoniam in omnt triangulo @quilatero quadratm , quod
ab vno latere fit, minus eft , quam quadruplum diéel trianguli, erunt quattuor trian-
L gulaDEF, juaa funt fex quadrata az,maiora quadrato, ipfius £¥. crgo a B quadia-
tum ad quadratum ex B maiorem proportionem habet, quam 1.ad 6. hoc cltquam
g.ad §4.quadratiautem ex sF ad quadratum tertie partis Gu pyoportio cft , guam
M ‘habet §4.ad 4. vt oftenfum fuit. & ex @qualiquadratum a & hoceft quadratum ex a¢
ad quadratum terti@ partis G § malorem proportionem habet , quam 9. ad 4. ergo, &
longitudine redta linea ac ad tertiam partem GH maiorem habet preportionem,
quam 3.ad 2. Sed oftenfum eft proportionem trianguli pe¥ ad a8 quadratum ¢ffz
eam , quam habet 3,ad 2. triangulum igitur peF ad a® quadratum minorem propor-
tionem habet , quam rc&a linea a ¢ ad tertiam partem cu & ex contrario re-
&a linea ac ad tertiam partem ¢ H maiorem proportionem habet, quam triangu-
N lum peF ad aB quadratum. Siigitur faciamus vt A ¢ ad tertiam partem 61,12 DB P
O triangulum ad aliud quippiam ; erit ad fpacivm minus quadrato as . atque cft cubus
P quidem quadratum a8, culvsaltitudo ac: pyramis veiotriangulum per, cuits al-
titudo eft tertia pars perpendicularis, Gua: a pyramidis vertice ad triangulum D £ F e
Q_citur « ergo cubus pyramide maior erit.

COMMENTARIV S,

‘A " Cubus pyramide maior eft ] Hac nos addidimus perfpicuitatis canfa, vt effent loco propo-
fromes .

B Ducatur a_p;rr:lmid‘is vertice ad planum perpendicularis ¢ 1] Grecus cod, i'yfe 8if $m'
aits wopupiis Tis wvpapidos Shaedor, fed legendum &ni 70" Snwedor. boc el ad planum trian-
gnll DEFe

C  Perfpicuumeft 8 centrum effe circulicirca triangulum v defcripti] Intelligans

tur quntle DH,HFy GF « Luontam igitur veflalinea o ¥ oft aqualis ¢, & quadratum ex
GF quadrato ex GE &quale erit. quadrato autemex G ¥ aqualia funt Utraque quadrata ex
GH, HF qnod angn lus GHF fit veflus; & quadratoex G & ﬁﬁrhr:r aqualia funt viraq; qua-
ﬂrﬂtﬂ: GHyHE. rrgqud::am EX CH,HF guadrafacy GH,1 Eﬁmr éq‘ﬂa“#, e ablate CO¥ta
muni quadrato eX G, relinquetur guadratum ex v ¥ aquale quadratoex ve. e go reftalie
nea HF¥ eft aqualis BE. Fodem quoque modo cfiendetur v: v 1pfi nu equalis o tres igitur res
Clalines HF,HB,ND funtequales mter[efes ergo ex 9. tevty elementorum 1 eft cen:yum
virewlicirca DEY triangulumdefcripts :

Quadratum igitur ex ps, hoc eft quadratumex 6 triplum : :

Ex 12« terrsjdecion libri elementorum 3 plumeft quadratiex gn)
Quare proportia quadrati e ad quadratum ex cH eft , quam habent 3+ ad 2. ]
adratuns enim ex G eft equale duabus quadratis ex Bu,u6. Quod cum fﬂﬂfmtume_;‘

. Gﬂﬁdqwffmtum ex Elélﬁl"ul 3-ad L. crit quadratum ex B G ad quadratum ex G 1, vt 30ad 3
oceftquam §4. ad 36.] Ex 1. quinti eft enim vt - bRl
dundeniginiuplum e 1 5.9 ft rumque veriufque offodecuplum, vel

G Quadratiautem ex G H ad quadratum tertiz partis 6 proportio eft quam habent

36.ad
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16, ad4.] Nam propartio quadratiex Gy ad quadratum~tertia partis 1pfins e dupla efus |
quam habet G 1 ad tertiam partem Gy videlicep wonupla . Gracus codex, 73 vn' o6 aper 20 fexti.
79 Sm 73 y iege 7§ 8 ' w0, e,

Ergo proportio quadrati ex 65 hoceftex £ ad tertiz partis ¢ u quadratum eft, H
quam {m ent 54. 2 4o ] widelscet ex gquali . Graocws antem codex 475 Sm' ne odpe ?.,;;:

7 dwo 68 @por 70" dwo qeiyers wis w0 babet , Jedlegendam , Tl o8 oo’ :
a5 srirs 7hs nl,

Etquoniam in omni triangulo zquilatero quadratum , quod ab vno latere fit minus K
eft, quam quadruplum diti trianguli | Ex 39. busns,

Que funt (ex quadrata as ] In Graco codice legitur drep &y i Tepdyira dry' wy, Sed L
quoniam quadratwam quod fit ab ac eft ipfum s v, nos ita Vertere maluimus quod & obfer-
sanimns i alijs locis, ;

Etexzqualiquadratum a s, hoc eft quadratumex ac ad quadratum tertice partis M
G H malorem proportionem habet , quam 9.ad 4.1 Hoce  elementis per fefe demonira-
tum non eft , fed tamen facile demonfiraiitur hoe modo .

Si ﬁnf tres magnitudines, & alig ipfis numero aquales, habeatque prima priovum ad [ecans
dam1mamrem proportionein’, quan prima pofiertorum ad fecundam sfecunda pera priorim ad
tertiam eandem proportionem habeat , quam [ecunda pollerioruia ad tertiam , etlam cx Tquaif
prima prioruns ad tertiam maiorem proportiouem babebit, quan prim: pofleriorum ad tertram,

Sint tres magnitudines aAvC, & alrxipfis : o
numero aquales DEF, babeat autem A ad B

¢ mpos 70" dmo’

matorem proporticnem, quam D ad £, & & ad G

¢ babeat eandem , quam & ad ¥4 Dico a ad c

maiorem babere proportianemy quam » ad F, A D
fiatenimvt a ad 8, itaalia, que fit © ad &,

erit G maior, quam . ex equaliigitur UVt A B B

ad cyitaeft G ad v, fed c ad ¥ marorem habet R A —_—
proporttont, quant » ad F. ergo ex 13, quinti c F

l1bri elementorum A ad c maiorem proportio-
tionem habebit , quam b ad ¥. gquod demonflrandum fuerat, :

Si igitur faciamus, vt ac 3d tertiam partem GH, ita peF triangulum ad aliud N
quippiam, crit (pacium minus quadrato A 8] Hoc eftfi fiat vt ac adtertiam pavtem G &,
¥ta DEF triangulum ad @ wud [pacium , quod (it quadratum Ko erst illud quadrato a v minus
ex offaua quinti elementorum, quare prifma bafim babens triangulum v & ¥ & altscudinem ter.
tiam partem G H, &quale erit prifmatt, cuius bafis [pacium K, quod efl minus quadrato ae,

& altitudo A c bafes enim a:tiendinibus ex contraria parce vefpondent o quod quidem ex Un-
decimo, ¢ duodecimo [ibro elementorum factle conltar: potefl,cs demanflracur g nobis in coin=
mientarij, in IX. propofitionem duodecim libr: elementornwm . _

Arque eft cubus quidem quadratum ax, culus altitudo ac] Eff enim cubus prifina cu o
ius &:2: AB quadratum , € altituda ac equ.lis [alicet latert ipftus bafis, quippe cum fex
quadratis &qualibus congmneatur . -’ : 2 '

Pyramis vero triangulum b R F, cuius altitudo eft tertia pars perpendicularis,quea P
pyramudis vertice ad triangulum pr¥ ducitur ] Hor ef pyramis ¢fl @qualis prifmata , cu-
aus bafis eft triangulum v, & altizndo tertia pars perpendicularis G v ; prijma enim bafim
babens triangulum p e, & altitudinems cu ell triplwn pyramidis, gue eandem bafin ba-
bet, @ altitudimem equalem ex ¢orsllario feptima duodecrmsi libri elementorum , atque eft
eriplum prifmatis , cuius eadem eft bafis , @ altitudo tertia pars ipfius GH prifmata wamque
omnia @ pyramides , que in eifdem ,vel equalibus baftbus conflituuntur ; cam futer (¢ pro-
portionem babent, quam altitudines , vt nos demonfirauinus in l1hro de centro grauitas [vlt- L
dovum propofitione 30. pyramisigitur bafim babens triangulum D ¥ £, & altitudinem G eff 2T
@qualis prifmati , cuins eadem eft bafis , & altitudo teveta parsipfius Gu. _

Ergo cubus pyramide maior erit 1 Cwbus entm mator efl prifmate 5 cuius bafis eft minor Q_
guadrato AB, & altitudo ac, nam cum altitndinem gqualem IJ::I!WNI sinter fele, funt ¥
ipfnrﬁ bafes ex 32. vndecimi Libri clementorum , ex quo [equitur ¢ubum pyramide maig~
rem gjjc e

Vs THEO-
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THEOREMA LI, PROPOSITIO LIIL

D&aedrum cubo maius eft, .
Sit enim o&acdri quidem triangulum Arg A v
. cubi vero quadratum ro, & centro [phee- % —m

rzoftacdeum comprehendentis ducatur ad Dy '
Agc triangulum perpendicularis DE, & D ey ;f \
BL iungnnrur . Q_gm:iam_ igitur ponimus \E
o&o triangula a » ¢ &qualia effe fex quadra- / ‘
tis ¥ g, erit proportio Fc quadratiad trian~ %

;ihwius, gulum A B C, caquam habent4.ad 3.atque = &R H
cit per primum lemma generaliter in omni )

triangulo &quilaicro; quadratum, quod ab vno latere fit, maiuseft, quamduplum

dici trianguli. ergo quadratum ex B¢ maius eft fex partibus carum, quarum quadra-

8. quiarj, tum r G eftquattuor ,ac propterea 4. ad &, hoc ¢ft 36. ad 54, maiorem proporcionem

39.hpius, habent, quam ¥ ¢ quadratum ad quadratum ex’sc¢. Et quoniam per {ecundum lem-
' ma proportio quadrati ex sp ad quadratum’ex b & cit e, quam habent 3. ad 1.
quadratum autem ex sp 2quale eft quadratis ex v, £b; erit proportio quadrati

B ex ps adquadratum ex #s,eadem , quaeft 1. ad 2. Sed proportio quadragiex & ¢ ad
quadratuaiex 88 eft cadem, qua 6.ad 2. ex dundecima tertijdecimi libri elemento-

rum. ergo proportio quadratiex ps ad quadratum ex ¢ eft 1. ad 6. videlicet . ad

54. proportio autem quadrati tertia partisipfius o8 ad cclluad_rqtt:tm €x DE eft 1. ad g

C ectenim longitudine tripla potefi:te nonupla f{unt. quadrati igitur tertiz partis b8

D proportioad quadratuin ex s eft 1.ad 54. oftenfum autem eft 36, ad 54. maiorem ha-

E bere proportisnem,quam Fc quadratum ad quadratum €x B c. ergo ex zquali 36.

ad 1. watorem proportionem habet , quam quadratum 6 ad quadratum tertia partis

D, & longituding 6. ad 1. maiorem habet proportionem, quam reéta linea r g ad ter-

tiam ipfius pa partem. At proportio {ex quadratorum ¥G ad vium eft,quam habeat

F 6.ad 1. &[unt fex quadrata i« ¢ 2qualia c&to triangulis Abc. ofto igitur triangula
v, quinti. A B € ad quadratum I ¢ maiorem pruPﬂrtiﬂnEm hnbft,qnamrcﬂa linea ru ad tertiam,
G partem E, atque eft oftaedrum quidem ofto triangula aec, quorum altitudo eft.
tertia pars pE. cubusautem quadratum G, cuiusaltitudo Fu. oftaedrum igitur ip
{o cubo eft maius, : .
Lt

COMMENTUALARIV S,

A Quadritum, quod ab vno latere fit maius eft , quam duplum dicki trianguli J In Gra=
ciscodicibus mendofe legitur . 75 doo’ puds wacupds TETPAYUPY (Wil Lor o Sexadaior slegendum
enim erit 5 70 &'we’ pids TAW AT Teovayarer.

B Sedproportio quadrati ex nc ad quadratum ex 58 cft ecadem, que 6,ad 2. ex 12.
tertjdecimt libri elementorum. ergo proportio quadratiex v ad quadratum ex sc
eft 1.ad 6. videlicet 9. ad 54.7 Quontam enim quadratum ex sc ad quadratum ex vk, €ff
Ut 6o ad 24 crit & conuertendo quadratum ex 85 ad quadratum ex pc wt 2. ad 6. ex d‘guﬂif.
17ttur quadratum ex 1 8 ad quadratum ex vC eft vt 1, ad 6o boc ¢ft Ut 9. ad $4. Gracus cos
dex babet =5 3% ame' By opd's 70’ dao’ Bs, Iy ¥ mpo’s § Sia 74 1 95 1y sarysior Adyss dpes
95 a0’ Jk mpo’s 70 Sm' Ly Uy @ a@po’s 5. [edlegendum 75 8t m' By apis o S f £ apis
w“&:‘ Beiy il mic By Jrd wd" 18 5 1y soyein . Adyos dpe T5 Sm* o apis 70" ¥m By i &
s § ;

C  Etenim longitudine tripla poteftate nonupla funt ] Hibent enim qradrata inter [efe
duplam proportionem eus, que eft lacerum fimilis vationis ex 20, (exti elementorum . In Grea
cocodice heg leguneur . % T pize & wpma Suvdpe tvats i, gud nos fuﬁgﬁmps;gmqum
fupc;uacmed > quontam ad rem propofitam nibil conferunt . funt etiam corrupta . naraquc lon-
%r:: ﬂ:'i-; :r"ij;'q::'remam babent groportionem , videlicer 5 quanms 4. ad 3, poeeflate babent €aim 5

“D  Quadratiigitur tertiee partis pg proportio ad quad -
delices ¢ aquali S
Often-
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Oftenfum autemeft 6. ad 54. maiorem habere proportionem,quam F quadratum E
ad quadratum ex sc. ergo ex 2quali 36.ad 1. maiorein proportionem habet , quam
quadratum ¢ ad quadratum tertiz partis ps. ] Nam cum it quadratum iertie partis
D & ad guadratumex 8C, Ut 1. ad 54 & conuertendo eric gradratuim ex BC ad quadratum
FErtig partis DB, Ut 54. ad 14 f2d 36,ad § 4. maiorem proporitoncm babet , quam ¥ G qua-
dragum ad quadratum ex B C. ergo ex aqualt 36, ad 1. maiorem habebe: proporticnem , quam
quadratum ¥ G adtevtia partis DR quadratum, Curautem hoc fequasnr 5 nos in'antecedente
demonflranimus .

Etfunt fex quadrata ¢ ®qualia ofto triangulis A sc] In greco codice mendofe legi- F
tur. g & Te ¢ verpalyora isa n Tempaydies Tois o f % G W dpa, &C corrige % b ad ¢ ge-
srayova iod 8 spryaro Tois ¢ By . 0 epe. O, i .

Atque eft oftaedrum quidem o¢to triangula Axc, quorum alutudo eft tertia pars G
o&] bocefl offaedrii ef¥ equale oifo prifinatibus, quorum bafes triangula Axc @& altitudo
gertiapars DE, fune entn ea aqualia offo pyramidibus bafes eafdem babentibus,@ altitudinem
D By €X quibus offaedrum ipfum conflare manifefluim eff .

THEOREMA LII, PROPOSITIO LIjV.

Icofaedrum octaedro eft maius.

Sit oftacdri quidem triangulum acc, A
icofaedri vero pEF,& ducantura centris /’\‘
fphazrarum folida comprehendentium ad :
eorum plana perpendiculares i, Ki, o8
Quoniam igitur demonftratumeft in fepti- &
mo theoremate premifforum duode im L G
quadratacx 6 maiora efle quinque qua- ~H
dratis ex kF, quinque vero quadrata ex » ::z/
gr funtduo quadrata ex » ¢, quoniam, &
quinque triangula p e duobus triangu!is
asc {untequalia . etenim horum quadrupla videlicet viginti triangula peF ®qualia
funt ofto triangulis A ec: & vi triangulum ad triangulum, ita quadratum ad quadra-
tum. cum figuree fimiles inter fefe dupiam pmpurthiuncm habeant cius, quze eft lates o, fexti,
rum fimilis rationis . duo autem quadrata ex ec func duodecin quadrataex KL:pam A
proportio quadratiex r ¢ adquadratumex ke eft quam habent 6. ad 1. erunt duo-
decim quadrata ex ¢ u duodecim quadratisex x L maiora . ergoredta linea ¢ ¥ maior
eft, quam x 1., & tertia pars 6 u maior, quamtertia k1. & quoniam icofaedrum gui- B
dem eit viginti triangula per, quorum altitudo eft tertia pars GH; oftaedrum vero C
octo triangula Asc, altitudinem habentia tertiam partem x v & funt viginti trian-
gula DB ¥ octo triangulis asc &qualia, vt pofuimus, icofaedrum c&aedro maius eric. I

r-

COMMENTUARIVS.

Duo qutem quadrata ex z¢ funt duodecim quadrata cx x L.nam proportio quadrati A
ex B¢ ad quadratum ex 1 eft quam habent 6.ad 1.] Hac demonfiratum eft in anteceden-
#i. InGraco autem cadice legiinr . $vo 8¥ re' o'as' By, $i18 1 qa'a'me xa spe’s $ed'y
© 3o Adyes wE awe’ Ly wpd's e @me'na, § if ape's ra, fed ita legendum puto Svo I3
gdamd By, B & 7' $m' xA. o" ap Aoyes , €vc. . : '

Ergore®talinea ¢ n maior elt;quam kL] Namcum fint duodecim quadrataex ¢y B

maiora duodecim quadratis ex Kk L, erit quadratum ex c H quadrato ex K1 maius, ¢ridcir-
corelia linea G maior ipfa x 1. :

Et quoniam icofaedrum quidem eft viginti triangula per, quorum alticudo eft ter-
tiapars 6 u ] Icofaedrum enim conflat ex viginti pyramidibus , bafis babensibus: triangula
BLF, & altitudinem cu, que quidem [unt aquales viginti prifmaribus, quornm exden: ba.
fes, @ altitudo tertiapars cu, vt demonflratum tam fuit , .

Icofaedrum o&aedro maiuseric ] #igines enim prifinata guornm bafes fune triangula D
DEF, G, altitndo tertiapars Gu maiora [ung offo prifmatibus, bafes habentibus triangula

ARC, &
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ABC . alsitudinem tertiam partem KL ,quod altstudo alrreudine maior fite mam cumin .
quliﬁg bafibus :mffr‘manmr,fandm inter [e proportionens habent , quam altitudines. Poffu-
smus etiam boc probare ex pyramidibus ipfis abjque prifmatibus , que quider tneer [¢ [unt , Ut
carum altitudines, quod wos in libro de centro grawieatis foliderum, propofivione 20. demon -

Rrauimus o

THEOREMA LIIL PROPOSITIO LV.

Icofaedrum dodecacdro eft maius.

Sit enim pentagonum quidem Asc voum aliquod

A
pentagonorumdodecacdri, triangulum vero DEF Vil
triangulorum icofaedri. & a centris fphrarum folida
comprehendentium ad plana pDer, ABC perpendicu- ;
. lares ducantur G H, KL, iinganturque 6D, DH, K& > i
49, huins ’ q AT & 3 .l

A AL. Quoniam. igitur cftenfum cft in 12. theoret

B tepramiflorum, cundem circulum comprehendere &

pentagonum dodecaedri , & triangulum icolaedri in
cadem fphera defcriptorum erit A L quidem {emidia- B
meter circuli icofaedri triangulum comprehendentis, =
& x & perpendicularisa centro {pheara ad ipfumtrian-

g{u]um : recta vero linea x A (phaerg femidiameter. fed
triangulum ¢ up fimiliter accipiendum eft, quod

triangulo kL a eft fimile . vt enim (phgrgdodecaedrum i
comprehendentis diamieter ad a L, ira & diameter 1
fphara comprehendentis icofaedrum ad pu: & vtla
tus trianguli 2quilateri defcriptiin circulo, qui trian-
gulum icofaedri, & pentagonum dodecaedri compre-

G H

henditad aL,ita 8p ad pu. Vtigitur k A {einidiame-
D ter (phare ad 4 1, ita ¢ p femidiameter (pherazad DH:
E &anguliad v funt reéti; ergoeft triangula A« L fimi- £
le triangulo b H. Rurfus quoniam oftenfum eftin 14.
theorcinate premifforum 20. triangula peF , hoc eft duodecim A v c pentagona ma-
iora effe viginti triangulis defcriptis in circulo pentagonum . e ¢ comprehendente ,
perfpicue conftat , & cireulum deferiptumcirca pEF maivremefle eo; qui circa ABc
pentagonum deferibitur . quare ; & o s maior eft ; quam a L. funtque triangulap G Hy
aAxt fimilia. veigirur pr ad kG, ita ar ad 1k ; & permutando vt pw ad aL, ita
G uG ad Lk, maiorautem eft,quam a1. ergo & o quam xL maior erit. & tertia
H pars ¢4 maior quam tertia k L eftautem icofaedrum viginti triangula g v, quorum
altitudo tertia pars 6 u: dodecacdrum vero duodécim pentagona avc, quorum alti-
tudo tertia pars xL: & pofica {untviginti triangula p ¥ duodecun pentagonis a sc
K ®qualia. Icofaedrumigitur dodecaedroeft maius.

F

COMMENTARIFS.

A Eundem circulum comprehendere , & pentagonum dodecaedri, & triangulum icos
faedn‘m cadumfph':t '-idf:"cripmrum'l Grecus rodex ¢ vru guset , quific habor ot g ay
To¥ wn&u: aRdaubare 7o Te Fpiyercy 75 eixcoatdpy s e F duriy oaipar #yypatouiver mf
J‘fi‘ilﬂfp?. e oira legindum arbitror 5 d71 ¢ aime's xuxior curaplare o'ye ﬂ#q"{-}-@’;’

75 Jolwaidpy % 70 splyever 75 dnocaldes &) e dorn'y spadpar iyypatrpivay
dﬂ!Em AL qu:dcm femidiameter circuli icofaedri triangulum comprehendentis | ¥i-

1eet comarchendentis pentagomum dodecaedrs i : ]
. PRy pentag edrty & triangulum icofacdri m eadem [phara
?{f;d ;r. tum:gulum 6D fimiliter accipicndumeft, quod triangulo xr A eft fimile ]
OB, & [emidiameter circuli comprebendentis triangulum icofaedri , & pentagonum
dodecaedri « [ed neque eft idens civeulus,qui circa pentagonym. d

ki S e deedint »q pentagonnm AwC, neque cadem fphara. po-
Hoaectm pentagona ABG Vigmits triangulis p Ex aqualia yquod non ficvet

HER
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incodem sirculo,quippe cum demnﬁ{im:u @ fit in 49. huins duviccim pentagona vigint srian-
gulis in eodem circulo defcriptis maiora effe .

Ergo triangulum a k1. fimile eit trianguio ven] Ex 7. fexti libri elementorem . D

Rurfus quoniam oftenfum ¢ft in quarto decimo Theoremate pramiffoium ] Gracus E
codex &y wd Sw fedlegendum bv =f 18 o,

Quare & pu maior cft, quam - L] Gracus codex garepe's dse 4 v 8o L peilor @ i B
ais aa legendum autem dse 3y &8 peifor & 7ic an,

Ergo & ¢ H quam K 1 maior erit,& teitia pars 6 B maior quam tertia K1 ] Grecus G
codex pelor cpa G 6 w8 Tic ar o 7' wiyarer apa Tis w0 33 splyers Tie A lege peilwr
o X o wl 7 wa, 57" wirer pa Tis 00 75 spivy THE AA

Dodecaedrum vero duodecim pentagona anc, quorum altitudo tertia pars k1] H
Conflat enim ex duodecim pyrainidibus bafes habentibus pentagona avc, & altitudinem k1.,
que [unt equales duodecim prifimatibus, quorum eadem bafes , ¢ alrstudo tertia pars xy..

Icofaedrumigitur dodecaedro eft maius | Nam aleitudo 6 v maior eft altitudinex 1. po- g
teft etiam sdem concludi ex ipfis pyramidibus . . i

THEOREMA LIV. PROPOSITIO LVI.

Dodecaedrum oétaedro eft maius.

4 Sit do-
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Sit dodecaedri pentagonum #zp, & »a perpendicularis a centro fphara dode-
caedrum comprahendentisad peiitagonum ¢ Zv dudta: jungaturque 2@, 22, av,
y & oétaedri vero triangulum rxs, & fit fimilier perpendicularis Q¥ quam often-
dere oportet min_orem pc‘rpfndlcui&r} y . Exponatur ctiam theorema fumpeum ad
comparationem icofacdsi, & o&taedri, per quod oftenditur duodecim quadrataex ox
maiora efl¢ quinque quadratis ex gp. Sitautem & = £y triangulum li:_h:l';'lcdrl,& per-
pendicularisa punéto & fit &8, vt in precedenti the remate. fimleigitur (it ¢ 04
triangulum triangulo « ¢4 & triangulo o~ (& funt duodecim quadrata ex & e ima-
iora quinque quadratisex 8y, hoceft duodecim quadrata ex ¥ & mdieia quing; qua-
dratis ex @ ¢ ) Itaque quon.am per 14. lemma oftenfum eft , i fit triangulum wqui.
crure, vt &Z ¢ habens angulum ad @ quatuor quintarum reéti, & triangulum aqui-
laterum ipfi &quale, vt ¢#8, quadratumex ¢n ad quadratumex @ Z minorem pro-
portionem habet, quam quadratum totius reéta linee extrema, ac media ratione fe-
& ad id , quod quinquies fit a minore porticne ;& redta linea s ¢ extrema, acmedia
ratione fectaeft in x. ergo quadratum ex ec ad quinque quadrata ipfius x ¢ maio-
rem proportionem habet quam quadratumex £ ad quﬂdl‘ammf-;x 22, hoc cft quin-
decim quadrata ex ¢n ad quindccim quadeata ex 22 . & quoniam 8, triangula pks
@qualia funt 12. pen.agonis ¢ Z v, hoc eft 6o. triangulis 22, erunt 2. triangula prs
zqualia 15. triangulis @ Zv, hoceft 15. triangulis {n ¥, & propterca duo quadrara
ex ps @qualia funt 15.quadratis ex ¢ quadratum igiuir ¢X s ¢ ad quingue quadra-
ta ipfius X ¢ maiorem proportionem habet, quam duo quadrataex rs ad 15. qua-
drata ex 2&. eft enim 22 xqualis o ¢ duo veroquadriata ex ps funt 13.quadiata
ex 2% vtdemonitratam eft in comparatione cubi, & oétacdri. esgo quadratum ex
ec ad quinque quadrata ex ¢x mawrem propoctionem habet, quam 12. quadiata
ex ¥ ad 15. quadratacft & @. eftauté x x xqualis & ¢. quadratiigiturex e¢ ad 20.

uadrataex k¢ maiorem habet proportionem,quam 12.quadrata ex Q¥ ad 15. quia-
grata.cx 2 ,&id circo 36. quadrata ex Ec, hoccft 36.quadrataex cv ad 7z0. qua-
drataex k¢ maiorem propoctionem habet, quam 12. quadraza ex Q¥ ad 15. quadsi-
taex 2@, fedve ne ad ck,itacmad mr,&verw ad miita on ad no. ergo 34.
quadratacx o~ ad 720.quadratacx N1, hoc cft ad 8o. quadiara ex L1: etenim in 7.
lemmate oftenfa eft L1 tripla lpﬁqs 19, hoc eft ad 20. quadrataex k. hoc eft ad I§.
quadrata ex »p maiorem proportionem habere, quam 12. quadrata ex o % ad 15,
quadmm ex £ #. eft enin s 0 poteftate felquiterpiaiphius XL quare , & 12.quadrata
ex oN ad quinque quadrata ex &b maiorem habent proportionem, quam 12. quadra-
taex Q¥ ad 15.quadrataex 2¢. {vd quinque quadrata ex ep funt 15. quadrata ex

Q_xr vt demonftratum eft in tertiodecimo libro elementorum. nam punétum n cen-

trum eft circuli circa triangulum defcripti quare 12. quadrataex o ad 15. cuadrara

R ex N1, hoc eft 12. quadratacx ¢ ad 15. quadrata ex ¢a maiorem proportionc:y

S

habent , quam 12. quadrata ex ¥ ad 15.quadrata ex ¢ atque cft fimile triangt-
lum &ea¢ triangulo y ¢ & . duodecim igitur quadrataex 3@ ad quindecim quadrita

T ex @ ¢ maiorem proportionem habent, quam 12. quadrata ex o ¥ ad 15.quadrata cx
V as, ideoque perpendicularis y 2 maior eft , quam o ¥, & ponuntur {uperficies figu
X ratum folidarum ®quales. dodecacdramigitur cétaedro maius fit necefie eft .

oM.
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Exponatur etiam theorema fumptuin ad comparationem icoaedri , & o&aedri] In A
Creco codice hac leguntur & awpéior acyy , qu nos omifimus tamquai ab aliguo cddiza.
Sit autein, & « @y trianguluw icolaedri, & perpendicularis a punéto & fic §s viin B
ra:cedcnl:i thecoremate | Hae i Grecs codicibus corrapta KR! . [ : ;
Simileigitur eft ® & R triangulum triangulo a«1d, & tiiangulo oN L ] Hoc inpre- C
cedenti demonflratur o Gracus ansem codex wa corvigendus efi o dpowr dpd 70 9 wv, 7676
;ii‘ﬁ;’f}-ﬁn,ﬁﬂﬂula. ' R .
Et funt duodecim quadra:a ex & ¢ maiora quinque quadratis ex 8.1 ¥erabac qui- D
dem funt , [ed quid ad demon(lr :tronem conferant, non Uideo . . ;
Hoc cft duodecim quad:ata ex ¥4 maiora quinque quadratis £ J Corrupta hec E
funt, Ut opinor, neque enim verd , quarefi quis ca Una cum antediflis de medio tollat fortaf-
Jenon ervabit « . \ SN
Et quoniam 8. triangula prs xqualia funt 12. pentagonis #Z»] Ex pofitione fcili i
cety Gracus codex corruptng eft, qui fic habet, & Spayepim wiyora ga opw iva legenduns
autem puro , % vel v wphyere Td epw va, Lt -
Hoceft 15. trianguis £ ] Pontgwr enim triangulum v equilaternm , & triangalo G
fLZv aquale, ) - Fod o
Et propterea duo quadrata ex ps @qualiary. quadrata ex ¢n] Nam triangulorum, H
¢ quadratorim proportio eadem eft, Ut fuperius patuit
Duo vero quadraca ex s funt 12. quadrataex ¥, vt demonftratum eftin com- K
paratione cubi , & octaedri ] Hoe ¢t tn propofitione 43. huius , in qua demonfiratur quadra-
tumex Q¥ ad quadratum ex s eam proportisnem babeye , quam 1. ad 6.
Hocecft 36.quadrazacx cr] P fitaefl enim cr iplf ec equalis, L
Hoc eft ad Bo.quadrata ex L1, etenimin feptimo lemmate oftenfa eft L1, &rc.] M
Gracas codex habet ; Fr5ia wo | 7d ' a1, spradeie gap iy ol & @ adppari e 8 exn das,
lege Frtt 7d S0’ At qumadaia 3 o Lo,
Hoc eft ad 20.quadiataex x L] In Graco codice legitnr , P18 & 7d ¥m' « &, corrige N
7 Sm' %A, .
" Eftenim 8p poteftate fefquitertia ipfius & 1] Rarionem reddit cur 10 .quadrataex x O
fint 15. quadratacx D& .18 Graco codice legitur 55" apivos 9op o B 7iie x A Svvape ve. lee
ge Svrdpe, )
Quare , & duodecim quadrata ex ox ad quinque quadrata ¢x &p maiorem pro- P
portion:m habent, &c. | Ex 15. quinti, quamenim proportionem babent 36,11 15, eondem
12 babent ad 5. Gracus codex 78 o 18, 7d %' on, [ed fortaffe legendum & ¢ & 18 vd
Sm'or. @
Nam pun&um ~ centrum eft cicculi circa triangulum defcripti ] Conflat hoc ex fecun Q_
do coratiario prime propofitionis [phericorum Theodssi ‘
Hoceft 12. quadrata ex & # ad quindecim quadrata ex ea] Sunt enim ea triangulain- R

terfe fimilia, ve diffam eft, i
Atque eft fimile tiangulum & e ¢ triangulo % & 87 In Graciccodictbus , % 8w petoy
mf ASwenglyary mf oo wiyare lege 70’ S as mpiyerer ™ uow iyaTe. T

Maiorem proportionem habent, quam 12 quadrataex Q¥ ad 15 quadrata ex ae]
In Graco codice hec defiderantur . peifove ne'yor ixe, Amep 18 e dm' 3o apes & 12 Swoag, v
Ideoque perpendicularis ¥ @ minor eft, quain, Q¥ J Sequitar enimex . c. 5.tlemento-
rum quadratum ex y & maius effe ,quam quadratum ex Q¥ . ergo & reflalmea y » quim

Q¥ maiar erit . oy
Dodzcaedrum igitur oftaedro maius fit, necefle eft ] Religna concludenda [unt , Ve in

[is pertoribus.

THEOREMA LV. PROPOSITIO LVIL

Harum igitur quinque figuraram, quz ﬂPolyedra appellantur, cam
cc
z

quz plurss habet bafes, mulro maiorem Zr. x jam dcmonﬁratir;} ;:tm‘r-
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ftar. Ac vero preter has quinque alias inueniri non pofle, qua xquali-
bus, & fimilibus zquilateris polygonis contineantur , ex his criam qus
dilcat.

Omnem folidum angulum ex tribusad minimum angulis planis conftare neceffarium
eft: & qui ipfum cotinent,fiue tres,fiue plures fint, quattuor reétis angulis ompino (ung
minores . Itaque fieri non poteft, vt angulus folidus hexagoni angulis, aut alicuius
redilinei, quod:plures angulos habeat , comprehendatur . etenim ties ad minimum
anguli, qui 1pfum comprehendere poflunt, non {unt quattuor reétisminores . Ex pen-
tagoni vero tribus angulis conflitui poteft, vt in dodecaedro. Rurfus quattuor qui-
dem anguli, vel plures ipfius quadrati contincre folidum angulum nen pofiunt , nog
enim funt minores quattuor reétis. Tresautem angulum cubi continent. Eadem ra-
tione , & trianguli zquilater’ fex anguli , vel plures non funt quattuor rectis minores,
ac propterea non continent angulum folidum . At quinque, & quattuor , & tres con-
tinere poffunt ’'quinque enim icofaedri, quattuor vétacdri,& tres pyramidis angulum
continent . Ex quibus manifefio apparer, prater hos non cfle alium angulum foli-
dum ex zqualibus polygoni angulis conftante . Quare neque aliud polyedrum inve.
niri poteft , praeter quinque iamdi&ta, quod ®qualibus , & fimilibus zquilateris po.
lygonis contincatur «

¥

 QVINTI LIBRI FINIS.

PAD.
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"ot VLTI corum, qui aftronomicum locum pereractant,
A cum propofitiones negligenter intelligant, alia qui-
dem apponunt tamquam neceffaria; alia vero v non
neceflaria- praetermiteunt . dicunt enim  in {ecundo
theoremate tertij libri { pharicorum Theodofij, opor-
T, o tere viaumquemque duorum maximorum circulorum
ab co, qui per polos {phxre tranfic ad rectos angulos fecari . hoc au-
tem non femper ita f¢ haber. Similicer & in fecundo theoremate phoe-
nomenon Euclidis, pratermirunt, quoties zodiacus circulus bis ad ho-
rizontem ft rectus, & in quarto theoremate libri de dicbus & neétibus
Theodofium falso exponunt. Et nonnulla alia deinceps tamquam non
necellaria pratermitcunt , quorum vnumqundquc nos r:xplicabimus.

THEOREMA L. PROPOSITIO I

Si in fphaera faperficie tres maximorum circujorum circumferentie fe
mutuo fecent, quarum vnaquaque fit femicirculo minor , duz reliqua

maiores erunt, quomodocumque fumpta.
Secent enim {efe maximorum circulorum cir .
cumferentie in punéis asc. Dico duas reli-
qua maiores effe quomodocumque fumptas . Su-
matur enim centrum (pha:ra , idem quod & cir-
cumferentiarum As,ec,ca centrum, & fit p,
junganturg; o a,ps,0c. Quoniam igitur oli-
dus angulus, qui eft ad b tribus angulis planis
ADE,BDC,CDA continetur, quiliber duofunt ¢
reliquo maiores , quomodocumaque f; umantur,&
anguli ans,8Dc, CAD cimymﬁ:rcn‘rtrsa fy B Cy
ca infiftunt. duz igitur reliqua maiores (unt , . p
quomodocumg; fumptz. Hanc auté figuram Menela us in {phericis epiracuper E%PEP":' C

-



Ex proxi tera reliquo funt maiora, €runt &4 ,As maioraipfo
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Quilibet duo funt reliquo maiores, quomodocumque {umantur] Ex 20, yndecini
Euclidis . - ' ' a4
Duz igitur reliqua maiores funt 5 quomodocumque {umpte ] Anguli enim eandem
inter [¢ p-oportionem habent, gnam ipfu cirewmfercntia, quibus infifiunt; ex Wisima fexts eles
mentorum . Ao o
© Hanc autem figuram Menclaus in {pharicis Tpimatuper appellat ] Nos multorum
exemplo tviangulum | pharicum dicemns ;

THEOREMA 1I. PROPOSITIO IL

s} in vno latere trianguli fpharici duz circulorum maximorum cir=
cumferentizc intra conftituantur , ha 1cliquis duobus trianguli Jateribus
minores erunt .

Trianguli enim A8c in vno latere sc du® cir-
{orum maximorum circumferentie intra conftituans
tur 5D, pc. D co 5D,DC ipfis BAsAC minores el=
fe. Quonid enim omnis trianguli fphriciduolatera
reliquo funt maiora,erit ¢ & D maiora reliquo ¢ o.
commune apponatur Bp. €rgo CE,BE ipfiscD,DB
maiosa erunt. Rurflus quoniam omnis trianguli la-

ra funt,quam sE,ec.fed B%,Ec funt maiora,quam
8p,pc - multoigitur Ba,AC ipfis 6D, DC maiora
erunt -

THEOREMA I1I. PROPOSITIO IIL

Trium circulorum maximorum circumferentiz A 8, AC,AD maximi
circuli circumferentiam BD fecent, {it autem voaquaque ipfarum A3, Ac
AD, minor quadrante, & fit Bc zqualis . oftendendum eft vtralque
A, AD maiores efle, quam duplas iplus Ac.

. A

//."l

Ponatur ipfi Ac @qualis ¢, &quo-

niam a ¢ eft minor quadrante, eric &

c & quadrante minor , & obid 1 r mi-

A por femicicculo . non igitur circulus 4

B { compleatur tranfibit per 8. Itaque

er ap maximus citculus en ¥ defcri-
atur. & cum pc quidem fit 2qualis f

e, ic ver ipfi ce, erit redta linea,
quz apunéto D ad ¢ perducitur,gqua-

D fisei, qug ab 1 perducitur ad ©. ergo ﬁk
circunferentia b ¥ circumferentie A e -
eft @qualis . Quoniam autem omnis
trianguli duo latera reliquo funt maio-
ra, atque eft o equalis are, & ec ipfi

Eca, VIrEqUE Bas AD maiores erunt,
quamipfius ac dupl®. J £

oM
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COMMENTARIV S,

Non fg_i tur circulus Ap fi compleatur, tranfibit pere ] Maximienim eipenli in fehara A
Jefe bifariam fecanr ex 1 1. primi [pharicorum Thevdofyy.

Itaque per Ep maximus circulus epe defeibatur 1 Ex 20, primi [(pharicorym Thee- B
dofif « i

Eritre@a linea,quae & punéto o ad & perducitus ®qualis ci,que ab a perducitur ad C
B1EX :uterty libri [pharvicorum T heodofy.

Ergocircumfecentia p s ciccumferentiz ap eft ®qualis ] Ex 284 eereif tibei clemen- D
torum .

Vtreque Ba, AD maiores erunt, quam ipfius 4 ¢ dupla | Etexim faarn trisegufoen E
DA maiores f[unt, quam ax. Sed 5 Ay A p funr aqalesiplise o, pa, & AR dupla el ac.».
Fraque igitur A, A D maiores funty quamdn_ Lz ipfins &ce

THEOREMA [V, PROPOSITIO !V.

Quattuor circulorum maximorum circumferencia A B,A C,AD,A E Maxie
mi circuli circumferentiam BE fecent. fitq; BC @&qualis DB, & vhaquag;
iplarum AB,Ac, AD,AE quadri-
te minor.Oftendendum el veral- A
que BA,AE virilg; cA,AD maio-
res effe.

Secetur ¢ p bifariam in ¢, & por
ar maximuscirculus A« 6 defcribatur:
ponaturque ipfi a = @qaalis Fa . dein-
de pera e quidem deferibatur maximus
circulus GEK : per 6D verd maximus
circulus 6o He Quoniam igitor ¢ v eft

@qualis Fa, & o ipfi Fc, eritetiam A
pu &qualis ca: & eademratione rc
zqualis sa . & cum in trianguli cEa
vio latere ¢ 1+ du® circiterentiz a o
DG intra conftituantur: erunt ap,p6 B

MINOres, qUAM A £, BG4 Crgo A Lk G ips
fis apyp6 funt maiores. eft autem g
@qualis a8, &6 D ipfi ac. virag;igi-
tur 84, AE VErifque ca,ADp maiores erunt. quod demonftrare oportebat.

3

COMMENTUARIV S,

- = L "\ B
Erit etiam b6 aqualis ca: & eadem ratione & g ®qualts e A Ex {5 ,qua inanteces A
dencrditfa fune.,

Erunt Ap,pe minores, quam AE, =G ] Ex 2. huins, B
THEOREMA V. PROPOSITIO V.

His premiffis quintum theorematerij libri {phwricorum Theodofij ali-
teroftendere poflumus. :
Sitin circumferentia maximi circuli AB ¢ paralleloram polus a: &hunc
due
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duo maximi circuli ad reGos angulos fecent, quorum Be quidem fit vius

A parallelorum, E¥ vero ad parallelos nbqullus: & 3 circule EF abicindantur
;rqualcs circumferentiz deinceps ad caldem partes GH,HX, perque pu incka
cEK circali paralleliipfinc defcribantar, qui fint MN, X O, PR. Oltendcn-

dum eft » X maiorem cfle, quam X M.

Defcribantur enim per 4, & per vnum-
quodque punctorum k 16 maximi circuli ax
AH, A6 .manifeitum eft voamquamg; circums-
ferentiarum a K, AH,A ¢ quadrante minorcm

B effe. nam quadrantis circumferétia efta pun-
do A vigue ad maximum circulum ec. Quo-
niam igitur trium circulorum maximorum cir-
cumferenti AKs AH, AG circumfercntiam
maximi £ ¥ {icant,& cft s 1 2qualis me, vnas
quaquc autem iplarkm aK, Ak, A ¢ quadran.

C teminor; erunt ex o ;quod ante demonfira-
tum efl, vir&que K A, AG maiores, qua dupla
ipfius A 1 .quarum vtraque kA, AT funtdu.

D pla as. Tresenim ax,As,4 1 cum perpo-
lum tranfeant ,inter fe {i nt &quales. reliqua

E igitur T maior eft,quamduplaipfius su. cff autem =& aqualis Ty. ergo & v maic:

B quam vT. Scd G eft @qualis px, & vT ipfi x M. maior igitur eft »x, qramx .

quod demonitrare oportuit.

COMMENTARIV S.

A  Etacirculo £r abfcindantur 2zquales Circumferentia ] Gracus codex & dranicforar
& ¥ o i Segipae fed ego libentius legerem iw s el
"B Nam quadrantis circumferentia eft a punéto A vique ad maximum circulum s ¢}
Quontam ensm duo maxinm Circult A c & nc [efe mutno fecant ad reffos angulos,etiam
bifartam fe fecabunt, ex 13. primi [pharicorum Theodosyj . quare circumferentia a8, A C fune
circult quadrantes,&r quecunque a puntio A Ufgue ad maximum cirenlam b du:;nmr .
C  Eruntexeo, quod ante demondiratum eft, vtraque x4 » 4 6 maiores, quam duple
ipfius A 1] Ex 3. buius. )
D Trtl‘; CNlN AK>A S, AT CU per polum tranfeant, inter {c funt equales ] N am cum
A fie poins avculi My, refia linee , qua ab 4 ad punéla xsT ducuntur , wnter fe funt aqua-
les . ex poli defimtione . & ideo civcumferentie maxtmorum circulorum AK ,As,AT efmm
inter f¢ &quales erunt cex 2 8. terty Libvi elementorum . Y
Eftautem su aqualis Tv] Ex to. fecunds '1br1 fpharicorum Theodosij .
F  Sed oy eft &qualis » X, 8 v 1 ipfi x M} Ex cadem.

THEOREMA VI PROPOSITIO VI

‘ Illud autem oftendarur, etiam {1 circumferentiz 2quales non fine con<
tinuatz , hoc enim Theodofius non demonftrauit.

Sitea
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Sit eadem figura , & =2quales circumferen-
Lim GHsKL ,par’alldt autcm ﬁ:l'lt MN,X Osp Ry
s1:& per A & per vnumquodque pun&orum
G, k L maximi circuli deferibantur ac, an,
AK AL, crunt h& circumferentie quadrante
minores: & per quartum theorema ex prace-
dentibus vir&que LA +AG maiotes erunt verif=
que KAy Al VIFEQUE VEro La,A Q vIrifq;va,
av funt zquales, etenim ex polo funt circuli
M N . reliqua igitur Q¢ vtrifque v, vx funt
maiores. Sed v eft ®qualis 0z. ergo reli-
qua zc maioreft,quamvk. At zc aqualis
eft sr, & vk ipfi Mmx. maior igitureft, & sp
quam M X« quod oftendendum fuit.

my O

CUMME?{TAI{_IVS.

Paralleli autem fint M¥,%X0,PR,57 ] Grecus codex % Esegay aimapiimnor of wyEe p
apeT egolegendum puto « vk iswoay Fapd oot »

Et per quartum theorema ex pracedentibus vir@que L a , A ¢ maiores erunt verif- B
que KAy AH] Gracus codex wgl s gre. ourepgorips i xal peilay dr . fed legendrm
arbitror euvapgorips The kb pei for .

Vireque vero La,a @ gtrifque va, A v funt equales, etenim ex polo funt circuli
MN ] Gracus codex surauddripss Fe e, §id 70" 2 har ego delenda puto., '

Reliqua igitur Q6 verilque vi, Y& funt maiores ] Grecus codex asemi® dpe ¥ % v. T
feze d xn. e % )

Sed vu eft ®qualis 0z ] Gracus codex ton 8% ¥ 00 77 x v lege 77 %L E

THEOREMA VIIL PROPOSITIO VIL

Item alicer oftendendum fic.

In circumferentia enim maximi cireuli Apc
fit polus parallelorum & hunc ad recos angu-
los fecent duo circuli p 8, 5 ¢ quorum & ¢ qui-
dem fi¢ parallelus , pg vero ad parallelos ob-
liquus: & a circulo pe abfciffis &qualibus cir-
cumferentijs defcribantur circuli paralleli . v,
NX,0orRs. Dico Ro ipfa L maiorem efle.
Veligitur ¥ G eft commenfurabilisip(ic u, vel
non. Sit primum commenfurabilis, & fit rg
zqualis HK. ergo Hk ipfi o1 eft commen‘u-
rabilis, & tres FG, oH,HK, inter fefle com-
menfurabiles erunt . Itaq; dividantur in men-
furas in punétis T,v,v,0,z, & PEr T,¥,V,Q,Z pa-
ralleli circuli defcribantur 21,4« v,fv,rQ,
AZa Erguqniam FTsTY3YGy Gy VH H Dy
QZ,zx circumferentia inter fe funt @quales, erunt ¢ireumferentiz r o yfe,20,0C, B
€4,3T,T A, AL inzquales, que initium (umunt a maxima Re.& multitudo circum-

ferentiarum R & ,0 4,20 a:qualis:ﬂmultitudiniip['arum NT,T A,AL. maior igitur
¢lt Ro,quam Nc.

1

COMMENT ARIVS.

Et hunc ad re&tos angulos fecent duo circuli pn,pe 1 Maximi feilicet. ¢ A
Erunt circumferentiz RQ,8¢2,20,0 ¢,EN,NF,Ta,AL in®quales quz initiun B
Aa fumunt
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fumunt 2maxima R £] Ex quinta butus . Graew: codex o dpa pavy F" ez &,y 8, da,
Ay lrer el o €20 legendumputo ol dpe posaas a0, &6, y & dA avas eoiv.

THEOREMA VIII. PROPOSITIO VIII.

Sed ijfdem pofitis non fit F commenfurabilis ipfi GH. Dico & fic
RO maiorem efle, quam NL.

Sienim non ita fit, vel zqualiserit, vel mi-
nor . Sit pr:mum minor: ipfique a0 2qualis
ponatur N F. & cum’tres magnitudines fint
eiufdem generis 13,8 T, No; {umatur ipfi qui-

dem w o commenfurabilis, mator autem,quam

T, & minor quam N1, qua fit §a:& paral-
A lelicirculi fint QT ,z &, ponaturque z i £quas
B lis o1, & circulus parallelus fit Tv. Quo-

niam igitur vtraque zH, 6T commen(urabi-

liseftipfi cu, atqueeft ov maiorquam N4,
C erit RO, quam NA multomaior. Sed ro eft

zqualis NT'. ergo NT maiorerit ipfa N A mi-

D nor maiore , quod fieri non poteft. nonigicur
Ro minoreft, quam NL.

Jhis COMMENT ARIV S,

A TPonaturque-zn 2qualis 6T Et fintipfi ¢ comenfurabiles , ut deinceps ponitar.
Gracus fl_?d!.t‘_ wd neigho enel jen vy fege 7 v 7.

B Quoniam igitur vtraque zu,c T commenfurabilis eft ipfi 6 1 ,atque eft ov ma‘or
uam N A ] Ex quinta buies ponitar enim TG aqualis 1z., Gr&cus codex e Jy ¢re S
B,97 2ii n lege A 0,07 77 0l .,

C  Sed ro cftzqualis ¥T ] Ex pofitione fcilicet

D Nonigitur ro minor cft, quam N1] Grecus codex 3x dpa iadarar G of po 7is ¥ D

fed potius legendum grbitror 7iis v . '

THEOREMA I1X. PROPOSITIO IX.
Iijfdem pofitis. Dico neque zqualem efle.

Sienim fieri poteft » fit ®qualis, fecenturg;
FGyHEK l_nf'a.rlamm pun&i‘s Tz, & fint circuli _ 1.3/\&
paralleli Tv,zA. Quoniamigitur 1,76 2= P

A quales funt,erunt RV, vo l'ngqualfs, inci- N AR SHS :
B pientes a maxima RV. Rurfus quoniam =~ uf’ e N e __,_?
quales{unt 1 z,z x,erunt § a, Arinequales. R '"““‘--"TJ-—— S
incipie iori N A. gl —— N _—k
'pientes 2 maiori N Itaque cum rv fit s R "y ,_,,__..-f"j_‘*

malor, quam vo, & ~N A maior, quam AcL: \ :
erit R0 maior,quam dupla ipfius v a. quod \
fierl non poteft. non igitur ro eft &qualis . \

oS

w L. oftenfum autem eft neque minoremefle. ~
quare R0, quam XL neceflario maior erit. S

Conm-
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COMMENT LRIV S. .

Erunt ¥4, AL inaquales, incipientes a majori w A1 Grecus codey &viser j9p elelral A
v8 8 A epyipera i’ peyiser 18, vide pe legendum fit Su* weifaves 18, nowcnim v & ma-
ximacfl ; quam jvam maior fit 1pfa A :

Iraquecum © v fit maior , quam v o, & x4 maior, quam Ar,erit R0 maiorquam B
dupla splius N & quod fieri non poteft | Gracus sodex iel v ueiley By (e, imep ddum
vaTor wpodt Sanver . Kidentur bog loco nonnul|a drff&f.':rcm.:r;qn enirg itadennflvandumn cen-
Jerem . Itague cum s & maior fie, quam AL, ertt x ¢ wunor, quam dupla 1pfisis wa . Rur-
Jus cum v v fit maior , quam vV O,T N &, maior quam AL ; feqae VO malor y quam N-Ay
Ut demonflratum cft fuperius , exit R 0 maior , quam dupla w a . sed L eft equalts k0. ergo
N L mator erit yquam duplaipfius N & . quod fievi non poseft s demonilrataefl enim minor.

THEOREMA X. PROPOSITIO X.

Rurfus in maximi circuli circumfercnria fi polus parallelorum, & ip-
fum ad tectos angulos fecent circuli B, DE, finr autem paralleli K1,M N
X0, & fit xM aqualis MX. Dico FG minoem ¢ffe, quam GH. "

Sienim minor non fit , vel @qualis eft , vel
maior. fed non @qualis F6 ipfi 6w. maior
enim eft xm, quam MK, non cft autem ma-
ior. nonigitur re eft zqualisen. Dico pre-
tereanon efle maiorem. Sitenim fi fieri po-
teft, & ipfi o1 zqualis ponatur 6r. Itaque
quoniam G cft @qualis 6H, erit kv malor
quam MK . multoigitur maior eft x &, quam
MK .quod fieri non poteft;ponitur enim @&qua-
lis. non ergo ¥ ¢ maior eft, quam ¢ u, fed ne-
que zqualis, vt oftenfum eft . minor igitur s g
quam GH.

THEOREMA XI. PROPOSITIO XI.

Demonftratum igitur eft fi fic circulus Anc, & ipfum fecent duo ma-
ximi circuli Bc, D E ad rectos angulos : aflumanturque wquales circums
ferentiz FG, GH, & paralleli circuli X1,
MN, X0, defcribantur , erit X M. major
quam MX. {it nunc F G maior,quam GH.
Dico xM, qua Mx multo majorem eflc.

Quoniam enim ¥ ¢ maior eft,quam ¢ 1, po-
natur ipfi 6H &qualis cp: & parallelus circu-
lus e & deferibatur. Iraquecym ro fit &quas
lis gH,erit R ¥ quam MK maior. multo igitur
maior eft xM,quam M« . quare fi ¥G fit ma-
i0F , quam 6 8, fiet & xM, quam » x multo
m:ﬂ!:

Aa 2 De in-



188 PAPPI MATH. COLL.
De inftantia; quéi fit in fextum Theorema tertij libri fpharicorum
Theodofij .

LEMMA:

THEOREMA XII. PROPOSITIO XIL

Sit triangulum ABc), & ducantur duz retx linez DA, AE in angu-
lis zqualibus BAD, EAc . Dico vt rectangulum DCE ad rectanguiiin
EBD, itacfle quadratum ex Ac ad quadratum ex AB.

'A  Defcribatur ¢irca triangulum ADE cirs
B culus,& Fo iungatur. ergo Fc cft paral- A
lela ipfi £ ¢, propterea quod circumferen-
C tia D circumferentiz g6 cft zquails:Vt
D igitur ac ad cc, itaeft Ar ad sr;&ideo
vt quadratum ex ac ad re&angulum aca
itaquadratumex ae ad asF reftangulum.
E Sed re@angulum quidem acc eft zquale
reétangulo DcE, redangulum vero AsF
zquale re@angulo BeD . quare vtquadra-
tum ex Ac ad re@angulum pcE, 1ta qua-
dratum ex AB ad gsp reangulum.&per- B
mutando vt quadratum ex Ac ad quadras
tum ex A B, 1ta pcE redangulum ad re-

&tangulum BED.

A

COMMENTARIVS!

‘A Defcribatur circa triangulum aps circulus, & Fe iungatur] Secet enim civenlus
vefkas lineas av,ac inpuntlis ¥G. y
B Ergo rc eft parallela ipfi sc, propterea quod circumferentia b circumferentie
26 eft zqualis | 1/lud autem hoc lemmate demonfirabimus »
Sitcireulus ABCD, fitque circumferentia av aqualis circumferentie cp, & A D, B C fune
gantur, Dicoreffamlineam ap 1pfi 6c parallelam effe .
aytertij.  Jungaturenim A C. & quoniam circumferentia Asef}
up.primi @qualts circumferentiz cv , erit angulus a cB aqualts
angulo pAaC. ergo aD 1pfi BC efl paralleia. 3
C Vtigitur ac ad cG, itaeft ap ad v¥] Exg fex- ) \

tilibri clementorwm ob criangulorum fimilitudinem . = =2
D Erideo vtquadratumex ac ad retangulumacec \

itaquadratumex s ad At rectangulum ] Quoniam

enim Ut ac ad cG,itacf AB ad BF; Ut antem ac ad

: B C
lem. 23, C G ifa quadratum ex Ac ad veclangulum acc; & vt
decm, ABadBF, ttaquadratumex A6 ad ABF reflangulum;
erit vt quadratumex a c ad vefangulum accG,itaqua-

dratum ex av ad retlangulum Az¥.

Sed rectangulumquidem Acc eft equale re¢tangulo nce, re&angulu
&quale re&tangulo e e D | Ex 36.tertsj clementorum. : EVAMYSIOAuA

?‘HEDREM& XI11I. PROPOSITIO XIIL

&_H:l)[cat Ttem S‘e&angulum DCE ad rcffkmgu]um EBD, hoc eft re-
anguium ACG a rcﬁangulum ABF majorem proportionem, quam
quadra-
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quadratum ex A ¢ ad quadratum ex AB. Dico angulum EAc angulo
BAD maiorem cile.
Quoniam enim re&tangulum Ace ad

rectangulum asF maiorem proportio- ”
nem habet , quain quadratum ex a c'ad
quadratum ex as , & permutando re- ' A
¢tangulum accadquadratumex ac ma- :
iorem habebit proportionem , quam re- .
&angulum s srad id,quod fitex 4 ¢ qua. H—> )
\ B

dratum- fed vt retigulum quidem acec =~ ¥
ad quadratumex ac, itaeft ccad ac:
viautem rectangulum aer ad quadra- /
tum ex Ae,ita BFad a5: ergo ac ad B

CG minorem proporticnem ImEct_quam
A ad vr. fi igitur fiat, vt ac ad caq,
ita o ad aliam quandam ,eritad maiorem squam Br. fitautemad B x, & iun&a cx

ad 1 producatur parallelaigitureft & ¢ ipfi ¢ 1., atque eft circumferentia k¢ equa D

lis circumferentiz pH. ergo 6 maior ¢it, quam b, ac propterca angulus cas E
angulo sap eft maior.

D C

2, quinti,

COMMENTARIV S.

Et permutando reangulum a ¢ ad quadratum ex ac maiorem habebit pro- A
fammlcm,quam rectangulum asr adid , quod fitex A » quadratum® Ex 27« qninti lis

rielemencoram ; qaam nos ex Pappo addidimns .

Sed vt rectangulum quidem aco ad quadratum ex ac, itaeft cc ad ac, vt au- B
tem, &c.] Ex primafexti librr elementorum . Gracus codex hoc loco carrigendus eff .

Ergo ac ad cc minorem proportionem habet , quam 4 g ad BF] Ex antediffis fe- O
quitur G ad AC marorem habere proportionem , quanm wF ad A p. erZo conuertends ex 26.
quinct elementornm , a ¢ ad G minoren habes proportionen , quam A B ad BF «prior anttm
concluffo,anr d:fidevatur , aut a Pappo breuitatis cauffa omiffzeft,

Parallela igitureft sc ipfi cn] Ex 2. fexn clementorum , fequitur emim dundendo )
Ut AG ad GU Ita AK adK B :

Atque eft circunferentia . ®qualis circumferentiz pu ] Nam refle linee incir- |

culo paralicle circuferentias aguales insraf, ¢[e concludunt ; quod wos demonflranimus in cs-
meniarys in §a. teresy libri buius. ;

THEOREMA X IV. PROPOSITIO XIV.

Duo maximi circuli ABc,8EGC fefe A
muruo fecent: fitque circuli AB ¢ polus
D. & defcribantur maximi circuli D,
DH: & fit circumferentia BE circumfe-
rentix ¢ G xqualis. oftendendum eft re-
¢tam lineam, quea puncto p ad £ du-
citur xqualem efle recta lineg a puncto

D ad G duéte. :

Secetur circumferentia ve bifariamink, &
per pk ciccuius maximus b k1. defcribatur.
Quoniam igitur 35 eft @qualis 6 ¢ & ¥k ipfi
KG,erit [nra B X toti k¢ aqualis,& per bipar-
titam fectionem circuli 86 c, & per polos cir- L £
culi azc deferiptus eft circulusmaximus DK v, ergo pk L tranfibit etiam per polos
circuli ssgc,& ad ipfum redus erit. Et quoniam diametro circuli ks ¢, qua a K M.

mit




C

A

B

A & rr aqualem effe ipfi L. Quoniam

Cowm

B

C

D
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mit initium, & reéta circuli portio infifhit , & infiftentis portionis circumferentia feéta
eftiin D » eltque EK zqualis kG, recta linea duétaa punéto p ad B &qualis erit ¢,
qu':e ab codem punéto p ad 6 ducitur,

COMMENTARIV S.

Et defcribantur maximi cireuli pr,pu; & fit circumferentia B circum ferentiz
c ¢ @qualis 1 Hoc ell defcribantur maximi circult D¥ , 0 H; [ecantes circulum BEGC 1% pun.
&is oG, 1ta Ve circamferentiz b e fit equalis coreumferentie GCe ‘

Et per bipartitam fectionem circuli pEcc, & per polos circuli asc defcriptus efd
circulus maximus pxL ergo p KL tranfibic eciam per polos circuli BE6 ¢, & ad ipfum
redtus erit ] Luonzam enim cirenins DKL _{'emr etrculmi AB C per polos, bifariam , & ad
recfos angulos fecat ex 1§, primi Libyi jj:b.erunfum Thcnd_usq . quqri cum tranfeat per biparti-
tam felkronem circult BEGC, etiam per polos etus tranfibie ¢ ad ipfum velfus erit ex conuer-
fa g fecandi Lihri fphericornm e tufdem rfmudnfr’f .

Recta linea du@a a punéo p ad & @qualis crit ¢i,qua ab codem punéto o ad ¢ du-
citur 1 Ex 12. Jecundt Libri fpharicorum eiufdem ,

THEOREMA XV. PROPOSITIO XV,

Sint maximi circuli AB ¢,BEGC, & ipfius ABc polus fic D, defcribant-
que maximi circuli DEF, DGH, & circumferentiz EG bipartitio fit k.
Dico fiquidem B E fit zqualis G¢, FL ipfi L H efle zqualem. Si autem
BE fit maior , quim G¢, & FL maiorem cfle, quam La; & i minor
minorcime

Sit enim prius 88 @qualis ¢. Dico

enim ®E ipfi ¢ ¢ eft &qualis, erit, & re-
&a linea ,qua a pun&o o ad e ducitur
aqualisei, quaza o duciturad 6. circu-
lusigitur ex polo D, & interpallo vna
aliqua ipfarum o 5, b6 delcriptus per re-
liguum punétum tranfibic. [taque de-
fcribatur , & fit M6 erit is circuloaec
parallelus . Quoniam igitur duo circuli
GKEyEMG fe mutuo fecant, & per vnius
polos, & per bipartitam (ectionem k de-
fcriptus eft maximus circulus pxL; erit
circumferentia v circumferentize mc
aqualis . Sed circumferentia quidem B v
fimilis eft circumferentiz r1; circumfe-
rentia vero M6 fimilis circumferentiz Lu. ergo & rr ipfi L fimilis erit. & funt

cifdem circuli. @qualis igitur eft circumferentia ¥L circumferentie Ly, quod de-
monftrare oportebat .

COMMENTUARIV S.

Erit & re&ta linea,
Ex antecedenre ,
Itaque deferibaryr
dum wgd' i@ s
Erit is_circlﬂ{] ARC
uoniam igitur du

quza punéto b ad & ducitur, equalis el,quza p ducituradc)
»& fit EMG ] Gracus codex yeypdobo 2 Lsu o' mue. Videsur legen-

patallelus J Ex prima fecundi libri fphericorum Theodesij .
acirculi GEEYEMG ﬁ‘;mutuqfccmr,& F.EI vnius PDIUS 3 & ]-'-'EI'

bipar-
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bipartitam fe&ionem g defcriptus eft maximus circulus DxE, erit circumferentia

EM circumferenti® Mc ®qualis] Cum enim erculus DxL tranfeatper bipartitam fe- Tix c&ul_cr
Eionem circuli EXG , etiam per polos ipfius tranfibie , & cum duo cireuls GKE,BMG femu 18 9udidp:

tno fecent , maximus cireulus DKL per eorum polos duttus bifariam fecat portiones 1pforuns.
ergo g eft equalis G, -

Sed circumferentia quidem eu fimilis eft circumferentiz & L] Ex xo.|fecundi libri
(pharicornm Theodosi .

THEOREMA XVI. PROPOSITIO XV

Ponatur eadem figara , & BE fir maior , quam X, xqualis autem
EX ipfixX. Dico FL , quam LH maiorem eflc.

” é _Ponatvr ou @qualis p g : & ma-
- XUnUs circulus D M N deferibatur.
Quoniamigitur sE eﬂagqua]ig MC,
crit reéta linea d punéto p ad & du-
¢taaqualis ci,qumapuﬂ&g pad M
ducitur.quarc ctreulus ex polo by &
H.rerusilo voa ipfarum pg,p M de-
fcriptus per reliquum pi@um tran-
fibit. ltag; lmn!":at,ét fit sE o ; (u-
maturq; centrum fphare o, & iun-
gatur ops erit 0D ad planum cir-
culi smB perpendicularis , etenim
punétum p efl circuli polus : atque
L critcentrumcircull mMs in reéta li-

nea po, quod fit P. & iunca 5 M

producatur ad T: & rc ad T. iunganturque 0B, ORK, PR » RE. Et quoniam pun-
ctum ¢ eft in planocirculi M £s, & verumque ipforum r's, erunt tria punéa. in co-
demcirculi plano. Rurfus quoniam o eft in plano circuli pxL, & punétum p in
codem plano erit. eft autem & re@talinea orx incirculi p&L plano . ergo & pun.
ctum r. Sed & s. rectaigiturlineaeft rrs. Eademratione& poT eft re@a linea;
etenin punéta et funtin plano circuli gsm. fed &in phnu circuli DG x i, quare &
punétun ¢ cft in cadem planorum (e&ione, nempe circull Esu, &circuli pxu, recta
igiturlinca et poT. Etcum circumferentia sx fit ®qualis circumferentiz k x, erit
&angulus 0k angulo ko x ®qualis. ergo proportio &0 ad o T cadem eft, qua pro-
portio @z ad rT.fed quomam querimus, que fit circumferentia FL circumferentiae
LH, videlidet s ipfi <G, quarimus qui fitangulus ep r anguli ReT. quarimus igi-
tur qu fit proportio & » ad » proportioni st ad & T. Sed-proportio Er ad RT ea-
demeft,que g0 ad oT.ergoquarimus qua fit proportio 8o ad oT , proportioni
ep ad pr. &obid, que fit proportio quadeati cx & o ad quadratumex oT proportio-
ni quadratiex ep ad quadratumex »r: & permutando qua fic proportio quadratiex
B0 ad quadraturumex gp rr.:port{onijuadr:ni ex ot ad quadratum ex T re dividen~
dog; qua fit proportio quadratiex o ad quadratum ex v proportioni quadrati ex
op adquadratum ex pr. ergoquarimus, quod nam fic quadratum Tp quadrato ra.
& qua nan linea tp lincx pa. Sed linca pu cft @qualis lince pe. habet autem

r_-_:-:_'_.-.:-,Ek" 4 i

heod.
&e 2. (ph.
Theod.

&

B

A i

O gzt QW Qo

P

compairationem, nam ¢ maior eft, quam pe. Quoniam igitur Tr maioreft, quam S

?G, hoceft,quam p e, habebitor ad pr maiorem proportionem , quam o ad pr.
& ided quadratumex or ad quadratumex & maiorem proportionem habebir, quam
quadratum ¢x o ad quadratum ex ¢T. atque eft quadratum quidem ex o quadra-
tisex £py PO 2quale,rectus enim eft angulus ¢ p o quadratum veroex To gqualequas
dratis ex T7, 0 , quod angulus Tro recus fit . quadratum igitur ex Bo ad qua-
dratum ex 5 p maiorem proportionem habet , quam quadratum ex ot ad quas
dratum cx Tp. & permutando quadratum ex & o ad quadratum ex o v maiorem
habet proportionem , quam quadratum ex ¢ ad quadratumex vt . Itag; quoniam
quadratum ex 80 ad quadratumeex ot maiorem habet proportionem, quam quadra-
tumex gp ad quadratumex ¢ T, & 20 ad o1 maiorem proportionem hahchlr,qt:!am
: EP 2

& qu inti.
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wpad ¢T. a¢ propterea angulus £ps maior erit angulo sPT. €rgo circu;nfcr;ngia
Bs, maior eft, quam circumferentia sG. Sed ci r_cur.nﬂ':rcntla qtf'.d—::m B _ﬁpn_ljsp eir-
cumferenti® FL, circumferentia verd s fimilis circumferencic Ly, nialo 1gitur eft
circumferentia £ , quam circumferentia L1 . quod demondirare oportebat.

COMMENTARIVS.

Erit reta linea 2 pun€o o ad & du&ta@qualis ci, qué i punfto o ad wmducitur] Ex
14« burus, o _ ) . L

Erit op ad planum circuli sxe perpendicularis, crenim punftum p eft circuli po-
lug, atque erit centrum circuli smz in redta linea o, quod Lt Hiud demonfivabimus in
bunc modim, quoniam in Jpharicis per [ed €m0 fbrarum non tnnenitur, .

31t [pbera AR C, CULUS CERITHIMD 5 ¢r tn ea ctrculus B ¥y CR, citus polus A, OF fungatur
AD, circult planc in G ogenrrens, Dico AD perpendicularenm eff¢ e diftum planum , & per

crrenli centrum pranfires

Ducantir cnimrefie lineg 8GC, EG T, &
dunganiur AR, ED,AE ED, AC,CD3AF, B,
Luoniam igtur ex definitione poliretic Lineg
AT, AE,ACyAF Inter fe aquales [ung 1 emque
#quales DA, DB DE,DC,DF 5 quod & centro
ad civenmferentiam ducuntur,erunt triangula
BPAD,EAD,CAD , FAD aqualia,dr fimilias:
dioqueanguli ad a omnes funt aquales . [unt
antimdus B A, AG #quales duabus g A, aAc.er-

go@r bafis G bafi G, & reliqueangulire-
l1quis angulrs aquales , quibus aqualia latera
fubtendnnzur. angulusigieur A8 cfft aqualis
angulo A G E. Eademratione , & reffalines
¢ G, EGytum inter f¢ fe,tumip “s 2.G, BG aquales demonflrabuntur . & [imiliter anguli AG C,
g.tertij. A GF demonfirabuntur aquales ‘plis AGR AGE. EYE0 OMANES refhi funte Quedewm 261G Cy
BG, G F inter [¢ fint equales. evi- punélum 6 crvculicentrun . cum reftalinea G duabus res
&1s lineis ©c, o r.fe mutcen fecantibus i communi fefione ad angulos veélos mfiflat , illa
g.vndec. €tiam dutto peripfas plano ad relfos angulos errt.vefiaigitur linea a0 ad planum civcnli B,
ce efl Pf,pmﬁpgfm-fs_ o ;Pﬁg; centruimn tranfit. quod demonflrandum prf:pnjnimus.
c Etiun&a uwm producatur ad ] Erit reffalinca B3 commitnls ﬁ*rf.f:u civenli sEu , o
civculimaximi BEK , MC, qua v[que €0 producatur , quoad plano eirculs v xn inpunifo
T OccHurrar.
Et pc ad v]Hocell in-gantur v G ,GT. Gracus codex fic habet % 6 & imi 7 7. fed le-
gendum pato oy f wn bxi 70 7T, _ s
E lunganturque ou, ork, PR, RS] Iunffa ox fecet relamlineam sa in punéfo n, fer
cabit eninm eam cuns in eoden exiflat plano, vi diffum efl, '
F  Rurfus quoniam o v eftin planocirculi pxt, & punétum p in eodem plano crit]
Core pri« N am cum punffum o [it [phere contrum, evit etiam censruin Ctrenli maxmi DK Le€rgo 0D
me Iphas o iy ojus plano. Sed oftenfum efl puntinm p eff inigfa ¢ o, erit igitur v 10 plano crren li
f;;lfﬂT DKL, Grecus codex . wanw bwei ' 0§ iv 73 3iv Sea dmmido isw o legendam antem puto
' Sxa, &rainferius,
Eft autem & re@alinca onx incirculi pxL plano: ergo & punétum r. fed & =
retaigicur linca eft prs ] Lnoniam natrea punéla v s funt in dusbus planis, Videliect in
Pfdun circult M s @ circeli DE L, exunt in ip forum communi feclione . ergo r s velfas
linea Eﬂ: ex 7. Undecim librt elementoriiit. :
¥ Eteninpun&a et funtin plano circuli s 8 M ] punifumuamg; v eft civenli sen cens
trum, & puntfum T inlmea B produlia.
Sed &'in planocirculi p6 , x u ] recfa cnim linea or p eft in plano civenl DG, X1, &
punéium v i plano eiufdem circuli produtio,
QE”E & punétum ¢ eftin cadem planorum fcétione, nempé circuli nsxm, & cir-
s vode- Culi D x & JNamlinea »G eftin com nuni dictornm planovum [efirone , in qua etiam ¢, fi
cimi,  planaipfa extra [phavamproducantur. ergo pG 1 reffalineacrit s Gracuscodex § v¢ v de

£af
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ki1 abriv is] Ty Topny 7dy Eweriday | Jed legendum arbitror-: & ad o dpe 27 avr'ny
isi 7o' Topm’y TO¥ imewilav, ; b P - T Ty

Erit & angulus gok anguln Ko x xqualis] ex 27. tertij ibri elemenrorums =+ . M

Ergo & proportio 8o ad o T cadem cit; que proportio 8r ad rT] ex gufeke ele- N
Tentornm, . )

Sed quoniam quarimus qua fit circumferentia 1 1 circumferentize. s 1, videlicer O
Bsipli s6 ] Hoc éft guomado fe habeat Circumfercntia v L ad coreumferentian 1y sy Uirdelicer
Bs ad SG. Virum ne mator fit, an minor, vel aqualis « Vtitar autem boc locg Tappus refoln-
tione quadaw , quamquam nosum , & mufitatum loquendi modum »furpers Ewns verba bae
Junt« twei 8t Eu 76 7ic o A mepipipeia miis A B, rovaisi o o 15 r a0 Srd Vide ne corrigen-
dam fit. Gt 8% En 76 7le 0 (A wepisipuia 7 2 0 » T B 4G T o n L ex yjs que infra
Legenear At E e il

Quarimus quis fit angulus e R angulo R | Focefl quomedo fe habeat'angulni fyiy P
ad angulum ReT, off entm carcumferentia es fimilis circumferveitie v v, o eitcumferentia
SG clreumferentie LK ex 10, fecundi Jpharicorum The:dofij . ergo®t FL ad Li , fta ks ad
SGe fed vt ks ad sc, ttaangulus prs ad angulum sv G, hoc off angulus gpi id angulyn
RPT. Ueigitur FL ad Lu, itaangulus ey ad Rv T angulum. Gracis OdeX frrn'sn diw
Tie yavie 0 vxd €wp s Ve pa . @ hoc loco corvigendum puio . Srvifeo dpe iis yarle' n
v s p i U par.) : AN A

Querimus igitur qua fit proportio 8¢ _adlr T proportioni R ad- RT ] videlicer .2 48
qua i proporifo Lr ad PT comparata proportioni ER ad RT. & itg intellige ¢z, guid'fe.
qunntur - . )

Diuidendoque que fit proportio quadratiex or ad qpadratumex pg, proportioni R

quadrati ex or ad quadratum ex » 1] Quontam enim anguli BPO, Troredh funt, qua.
dratumex 0 &quale erit quadratis ex v, v 4 o qm_u_ira:um EX TO &quale quadrat s ex
TP, PO. quadratum igiturex B0 [uperat quadratum éx pp quadrate ex' ro : @ jtq qua-
dratum ex TO fuperat quadratum ex T v eodem ex v o quadrato, e b
Quoniam igitur T maioreft,quam rc , hoc eft , quam ps , habebit oy ad s S
maiorem proportionem, quam or ad pr ] Hic incipit compafitio, qne refolutions sam di
éte refponder, £ i R e vid e ey
Quadratum igitur ex 8o ad quadratum ex r» maiorem proportioné habet , quam. T
quadratumex or-ad quadratumexre, ¢ omponendo feilicet ex 338. quinti elementorum,
quan nos addidimus., : _ ) B o
Et permutando quadratumex s o ad quadratum ex o T maiorem habet proportio~ V
nem,quam ¢ ad e 1] ex 27, eiufdem Libri, _ : v
Itaque quoniam quadratumex e o ad quadratum €x 0 T maiorem habet ptoportio- X
ném, quam quadratum ex se ad quadratumex pr, & £0 ad o1 maiorem habebit,
quam ep ad ¢ T, ac’propterea angulus eps maior erit angulo se'r] Quontam enim
Bu ad 0T maiorem habet proportionem,quam e ad T, 0" Ut £O ad o Tyifa EL ad RT,
habebit £ R ad R T maiosrem proportionen, qean £v ad o ro LQuodcum tta fit ,erse angulus
BPR muorangulo Re 1. Illud autemboc modo demonflrabimus, .
Stteriangulum Avc, & in bafi ac fumatur punitum v,1ta Ut An ad pc maiorem pro-
portionem habeat 5 quam 4B ad 2¢ | & funguur sp. Dico angulum s p angulo ABc
maiorem effe.

i |

B et

Fiatenim»t A& ad
BC, fta AR ad BC. 27,quin.

B B cadet einter A O p.

H,*! \\ Stenim fieri potefl,ca-

! dat inter 0 & c. Luo-

/J \\ mid igitur A D ad pe

o] . Taatorem proportionene

A LD E ¢ A b & € babet,qud ap ad g c,

boc eft guam 4x ad
- ; EC,babebit etiam per-
mutando AD dd xR maiorem proportionem , q#am vc ad ce. Sed nc maior el quam c 5.
ergd & AD quams AR multo maior erity pars quam totum, quod feri non potell. Cadit igitur
& inter A& D, iunffaque v u, erit angulus A8 ewalisanguls goc, Sed app angulus 3, fexti.
maior et angulo AB B, hocefl nac. ergoangulus asp angulo pe ¢ multo maior erit. Eo-
dem modo demonfirabimus fi A0 ad v c minorem proportionem habeat, quam A B ad B Cy an.
Zulum ABD minarems cffé angulo pxc. Bb Ma-



194 pAPPI MATH. COLL.

Y Maiorigitur eft circumferentia F1, quam circumferentia L ] Religaum erat offen-
derefi B [it minor, guam GG, € FL, quais LIl mInorem effes Sed quoniam tllud ex antecea
dentibus facile conflare potefi, confulto am.'ﬂ“mg: Uidetur, Cumenim CX minorfit ; quam g,
oflenditur circumferentiam 1L minorem effe circumferentia LF. S

THEOREMA XVIL PROPOSITIO XVIL

Sed fit F L zqualis LH. Dico EX, quam XX minorem cfle.

:v.turtji. Quonii enim @qualiseft FL ipfi Lu, angulus eps aqualis erit angulo sp T+ pro<
30 fextis pﬂrtioigitur ap a:II pT cadem cit, qua proportio ER ad RT. Sed cum quEramus qua
A fit circumferentia Bk circumferentia x x . quaremus quis fit Eox angulus angulo
B xo7. Itaque quaremus, qua fit proportio £ 0 ad oT proportioni ER ad R T. AL pro-
ortio 8 ad rT eadem cft, qua £p ad rT . quaremus 1gitur qux proportio fit Fp
Cader proportioni 8 0 ad 0T, habetautem comparationcim. Q. cniamigitur o ad
D (1t maiorem proportionem habet , quam ey ad p 1. hocenimoftenfumeft, & vt se
E 2dpr, ita ar ad rT- habebit er ad R T minurem proportioness, quam o ad ot.
ac propterea angulus B0 x minor eritangulo x oT . circumferencia igitur Ex muior

i}, quam circumferentia K x » quod demonitrare oportebat,

COMMENTARIVS,

f " L [l -

4 5ed cum quaramus quz fit circumferentia Ex circumferentiz x x , quaremus quis
fit no K angulusangulo x0T Es hog loco rqjhiuuane quedam Ctitur Pappus guemid o=
dum fupra. anguli entm eandem inter f¢ proportionem Er.:&r»r.guam Circumierentlie. sy v’ ling
[fextiehementorii,@re. Gracus codex imsi 8t Enrw mi meppipaa o ex 70 2 E Lrrvow dpa m
yovie o n'mo ok ris N Kor. legendumpuio . Ewe dt Zn1d Tie wepipipua o’ 5 TH K E
Grmi'ow dpe ris yavie v'@’ on 70 WA KO T,

B Itaque quaremus quz fit proportio &0 ad ot proportioni Er.ad & T-] Ex bac enim
‘cogmittonem angulorim accipimus, Ut [npra apparuit, , 2 : %

c Quoniam igityr 80 ad oT maiorem proportionem havet , quam £ ¢ ad 1] com-

D pofitia eft vefolursoni refpondens.

E Hoc enim oftenfum eft ] in antecedentes . _

. Habebit &= ad & T minorem proportionem, quam 0 ad o T, ac propterea an-
£ulus 0K minor erit auguln KO T ] EX if$; qu& nosin commensarys antecedentis dem_au-'
(iraninmus « s

THEOREMA XVIIL PROPOSITIO XVIIL °

Secent f¢ inuicem dup maxie
mi circuli ABc, BRC, & circuli
ABc polus fic o . delcribantur-
que maximi circuli DF, DH,

. DL, DN« & fit EX aqualis pm.
Dico fiquidé BE fir zqualis mc,
& FH ipli LN xqualem effe. fi
ver {it maior BE, quam Mc,

‘& FH maiorem cfle; quam N,
Quod fi minor, minorem effe.. .
_ Ponatur gs mqua]is:'uc . ego nlt&a :
linea a punéto p ad M ducta zqualis®

elt
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eft ei, qua a pun&o b ad « ducicur . quare circulus ex polo p & interuallo vna
ipfarum p& , vu deferiptus , per rel quum puné@um tranfibic . deferibatus , fitque
ET M, & x v bifariam fecetur in R, & per v deferibatur maximus circulus LS.
Quoniam igitur ex et @qualis Py, & su aqualis ¢, crittota o x ipfi rc aqualis.
& ideo redta linea , quaa punéo p ad x ducicur, @qualis cfire@a linex a pun&o
p ad ¢ ducte. Iraque ex polv b, intervalloque vna ipfarim px, e cirgulus x0p
defcribatur. Etquoniam xo eftaqualis or: & %0 quidem fimilis ¢t s, or ve- B
ro fimilisipfi st erit & s ipii sy fimilis. & funt eiu(dé circuli. xqualisigiturefi €
H s ipfi s.. Rurfus quoniam 53 eft zqualis mc, atgque cft Fs equalissx, & reli-
qua ¢ relique N1 &qualis erit, _ wrz

COMMENT AREIVS.

Deferibanturque maximicirculi pFy DH, Ly DV, ] Ita Ut civculus guidens: D5 Je- A
cet circulum B RCy it v ; ctvculns autem D i fecet eundiin X , & DL i p 2. DN I8 Mo - .
Et quoniam x v eft ®qualis o ¢ &c.1 Quamodo huc fequatur oftendimus in commen~- B .

tarys i 1§, bufus. B e et
Erit& wus-ipfi s fimilis, &tc. ] Similes corcnmfersntie dicuntwr in dinerfis cirenlis, C
namqus in cod:m civenlo funt, equales appellacear , quare beentus coneludi poterat i bage
modum . Quwmiam X 5 et aqualis.o p, arquceft x 0 flaiis 1pf8 sy @ op fimulis plisi,
erit & us ipfi sL aqualis. : P

THEOREMA XIXs PROPOSITIO XIX.

Ponatur eadem figura:: Sit aurem B E maior, quam cX,& EY ¢qua-
lis xz: defcribaturque per bz circulus magimus bz, -k 1 Dico F11 ma-
iorem efle, quam Lo. e ) :

Conftruatur .n. figura fimiliter ar- A
que fupra. Etquo tamangulus ept B
&qualis eft o4 «. eiit vt quadiatum
ex rp ad quadcatum ex e, ita re-
¢tangulum. r R 2 ad re&anguli oz r,
Sed cum quageamius quee fic ciccumfe. D
rentia Fu circuferenta L o, hoceft E
circumferentia ecipfik ,qugremus
quis fitangulus w1 anguls 25, er=
80 quareinus qua fic proportio qua.
drati ¢x b+ ad quad-atumex s & pro-
portioni recanguli @i ¢ ad redtan-
gulum 1 = <_hoc ¢ft pr. portioni qua-
dratiex £ v ad quadcatumex o+ a,ha-
bet autemn comparationeii. atque eft
proportio quadratiex rr ad quadratumex R maior proportioge, quam hab tqua- _
dratum ex s ad quadratumex sx: hoc enim lnthices ; ve fupra oftendemus. Sed e4.huivs,
vt quadratum ex ep ad quadratum ex ez , it redinzulum 187 ad reétangulum
TR Q, quare Q8T re&angulum ad re&tangulum 1 r 2_watorean proportionem habet, R
quam quadratumex s ad quadratumex s« . ideoqueangalus s ¢ maior eft angulo
Qsgk. Circumferentiaigitur ru, quan circumferentia Lo maicr erit,

COMMENTARIVS.

Conftruatur enim figura fimiliter atque fupra.] Ponatur ¢y equalis BE . erit reffa A
linez apunéto » ad 1 aqualis veila abeodem puncto p ad yi: & cirenlus ex polo b, inter- :
wallogue Una ipfarwm DB, D deferiptus per altcrum puncium tranfibic, qui fit BG K MY,

: 2 deinde
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deinde per 0 v maximus circulus DY G H deferibatur , & per X dcfcﬂbamripv X u.I éen
trum aucem [phare fit ®. quareduffa D perpendicuiavis cft ad planumi circuli EG KMV, .,_q:
per eius centrum , guod fit s tranfibit , Ut nos proxime demonflrauimus . Iungaruy EM,'E'?’
produgatur quonfque plano ctreult DV X 0 11 punilo R occurrat . erit E M communis [ettia
maximicirculi BEEYZXC, Fetrenlt EGEKM V. Jungatar pratere@ ¥ 8, PY 5 P25 P X, .m:
»t Py fecetreffam lineams MR in T, @ PZ eandem fecer in Q, denique gunganiuv 5 6y
ST, TG, §Q, QK, 5V, VR. codem modo , quo [upra demoufirabimus STG » SOk 5 SVR
veéfas lineas effe , cum fint communes feftiones plam cirenlt RGKMV, & eirculorum maxi-
MOr#m DYGHy DZKL, DVX O )

Et quoniam angulus sp 1 @qualis eft angulo QPR ] Ex 27, fertij-elementorum , creq
nim angulus £ ® T circumferentia 8y infifin, & -:ngu{#s ap R mfiflis circumferent ;;11. X,

Erit vt quadratum ex s p ad quadratumex p 8, ita rectangulum TR e ad reétangu-
lum QET] Ex 12, buins. ' )

Sed cum quarimus , que fit circumferentia Fu circumferentiz Lo, hoc eft circum.
ferentia sc circumferenci® kv ] Ef enim cireumferentie £ [imilis circumferentia ¥,

# 2.5ph, & circumferentia Rv ipli LO. Gracus codex . g ime g‘mpf 7in ¢0 Sepipaa m?';_ Lo,
Theodol 2oz of en wi's x 0. fed legendum arbitror . w) el Gimd Tie W L0 Gugipua 38 Ao, Fréhy

13 hojus

A

B

FEnTiokp,

Quaremus quis fit angulus st angulo ase ] JAngulusenim BsT circumferen 216G
infitie , & angulus Qsr tafiflit eiveumferentie kv Gracus codex twrw'ew dpa 7i yuria o
W' ser yovias Tie @' g op. legendum puto Lirvow dpa Tis yoria T w0 g ep.

Idcoque angulus Es 1 maior eft angulo Qsr ] Ex 1 3. butas,

THEOREMA XX. PROPOSITIO XX,

Sit FH zqualisLo, Dico EY, quam zX minorem effe.

Quoniam enim cifcumferentia
r i elt &qualis circumferentiz L o,
& e circumferentia circumferen-
tiz kv ®qualis erit, nam fimilis eft
circumferentia ¥u circumferentiz
86, & circumferentia Lo ipfi kv, "
ergo & angulus &sr angulo asr
eft ®qualis; ac propterea quadrati
ex sad quadratum ex sRr propor-
tio eadein eft, qua proportio res
&anguli et ad reGtangulum rr Q.
Quoniam igitur quaerinus, que fic
ciycumferentia ey circumferentize
Z X , quarunus quis ficangulus s p T
angulo QPR . ego quaremus, qua
fi proportio quadratiex e ad quadratumex pr. proportioni re@anguli oeT ad re-
dangulum TR G, hoc eft quadratiex &5 ad quadratum ex sk , habet autem compara-
E‘;&'i? . (]ILE:?I':..IE "“:1“ quadratum EKdE ¢ ad quadratumex p « maiorem pmporti:;icln

’ uadratum ex er ad qua ;

S rc&ang?;lum T2k Habebt rlz&ad;;lllglmex sy hoc eft quam re@tangulum

: : » QBT ad redtangulum Tro mino-
;‘i}“:_ f';i?ll’u:ﬁn::ﬂ:i- qg?m qugdrau;m ex er ad quadratum ex p% . _quare angulus

or Q QFR. Circumferentia joi - plstinka] !
nor erit , a fHAIgitur v, quam circumferentia z x mi-

COMMENT LRIV 5,

Quoniam igitur quarimus, qua fit circumferentia ev circumferentiz zx quari
mus quis fit angulus e angulo ner ] Gracuscodex corruptus efl, ¢~ mancns Erm rt-
refiuemus inel 8 s 5ig v sy 2q V& Qimi'ea dpa 3ie yanls o e :em' ':-‘ ™ i;i; -; 3
Itaque cum quadratum ex &p ad quadratum ex ¢ R maiorem pmpuritrinnem hali-a:: ;

. quam
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quam quadratum ex ®s ad quadratumex s ] Conflaz boc ex sy qua demonfirata funt in
16, hutus ,

Quareangulus ep T minor ¢ft angulo Qrr ] Ex 13, buius, C

THEOREMA XXI. PROPOSITIO XXI.
ek ke s il

His premifsis demonftrabimus id, ad quod hac aflumpra fune.

Stin circumferentia maximi circuli fit pslus parallelorum,& hune duo circulimaxi- A
miad retds angrlos fecent, quorum alter quidein fit parallelorum vaus, alter vera
obliquus ad parallelos. A circulo autem uoliquo equales circumferenitize afumantur
deinceps ad eafdem partes maximi paralleiorum . perque divifionum punéta,& per po-
lum maximi circuli deferibantur, abfcindent hiir@quales circumferentias maximi pa-
rallelorum ; & qua: maximo circulo primum pofito propinquior eft , femper remotiore
€rit maior . ; ;

Hoc laco nonnulliarbitrantur apponi ad rectas angul 0s , quoniam & in prazceden-
ti theoremate demonftratur ex 1Js, qua in [pharica afiumuntur , apponi oportere ad
rectosangulos. .

Steniin xponamuscirculum azco quiper

olos {phare tranfit , & duos maximos circu-
r-::s BED ;A EC ipfum fecantes, quorum esp
quidem fic vnus parallelorum, asc vero ad
parallelos obliquus: deindeacirculo axc z-
quales circumferentias abfcindamus ¥ ¢ ,c 1
& per puncta G parallelosipfi e &b defcri
bawius, non omnino fecabung circumferen-
tiam B, nifi fit 4= non maior quadrante,
P:aterea oftenditur in fpharici apponi ad re-
- &us angulos,vt fit quadrantiscircumferentia,
alij autem apponi acbitrantur ad rectos angu-
losin fexto theoremate , propterea quod, vt
inquiunt, per praccdens demonftratur . ibj . ;
vero vtile eft ad retos angulos, quod valde eft inufitatum . dicét enim aliquis nequa=
:i{u:un per precedens theorena , vbi veile eft hoc :'I[.'.I!.H}ni,dt;nﬂnﬂ.!‘ts 5 ﬁquide;}m&alia

emonftratio; qua pragcedente non viitug,prop fitum oftendit. aliqui vero exiftimant
ob hoc apponi, defcribentes enim pacallelos circulos , & ponenres ipfi k6 @qualem
KL; perque L parallelum circulum rx defcribentes, ita argumentantur. Quo-
niam AEc, 8ED circulum agcp adredos angulos (ecant), erit = 8.quadrantis cir-
cumferentia . ergo LX minor clt quadrante proprir circuli, v icant. Quo-
niam igitur in circuli Xt re@a-linca, qu incipit a pun&y x reé@a portio infi-
ftit x ¢, & qua ipfi continuata eft, dividicurque infitens portionis circumferentia in
partesinequalesad t, arque eft minor, quam dimidia erit re@a linea, quea punéto x
ad ¢ ducitur, omnium mini na. ad hoc putan: veile effe illud, ad rectosangulos, vix L
minor fit, quam dimidia infift=ntis portionis. quod eftabfurdum . ﬁ&teennn it maior
quam diinidia , fiue mino; fiue dimidia, quod propoficum eft contingit . Nam fiincir-
culo, vt put ducatur re@ta linea dixmetro parallela , quemadmodun communis {ectio
circulorum px, & X, qua incipit 4 pun&o x » parillelaei, que d puncto w incipit, &
iniplaportioinfiftat, vt x1, fumaturque in p.reione quoduis punétum , vt L re-
&a lineaab v ad x duta minor eft omnibus, que ab © ducitur ad circumferentiam ,
qua intecdiametrum, & ipfi p:lr.?_.lit]:iir{inttrijFiEU1",]1Erl:ingunl;: VL mox dr:munﬂm-
bimus . quare non propter hoc appolfiti funt circuliad reétos angulos . Sed quoniam
contingit;quando a e fit quadrantis circumferentia,matorem omnino fieri op , quam
P i, quandoautem malor, vel minor , interdum quidem maiorem fieri or, quain pR,
interdum minorem; interdum vero ipfi &qualem , hoe enim deinceps oftendetar .

. - €on
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$i in circumferentia maximi circuli fit polus parallelorum, & hunc duo maximi cirs
culiad rectos angulos fecens, quorum  &c. ] Hoc ¢ff fextun eheorcmaierty tibrs [pharie
co-uin Theodosiy . fed tn Graco cadice defiderantur ea»or ba apos iplas , non ewim Pappus e~
gat bae appoui, fed longe alia ratione, arque nonnuliy arbitrasi [ine s

THEC-JREMA XXI1I. PROPOSITIO XXII.
1 ' -

* Oftendendum autém nunc fit lemmation, quod in ipfum affumitur.

_- 8it arc. circulus , cuius diameter ec,
& huic parallela dugatur o & inipfovero
pe infiftat circuli portioad cicculumasc
re@a, inqua fumatur punéum £, & 0¥
iungatuc . Dicp ¥p non folum minimam
efle re¢tarum linearum, qux a pun&o r
ad ciccumierentiam pe pertingunt, fed
etiain fi ducantur diametri EHK, DHL
minimam ¢{le carum, qu pertingunt ar_i
circumferentiam p k, Ducatur enimre -
&a linea quaedam £N, & a pun&o F ad
fubietum planum perpendicularis aga-.
tur,cadet €ain communem planorum fe-
&ionem: cadat vt ¥m, & MmN lungatur.
Itaque quoniam quarimus, {i FN maior
fit ;quam F D, quarcmus, fi quadratum _ . s
ex N fitmaius quadrato ex ¢p. Sed quadrato quidem ex NF ®qualia funt quadrata
eX N, MF. quadrato autemex rp &qualia funt quadrata ex pm, me. Dico igitur
¥ M maiorem effe; quam mp. iungatur M4, & ad punéta xa producatur. erit AX
circuli asc diameter. atque erit , MX Maxima, MiNuna vero M 4, & qua centro pro-
pinquior eft ; remotiore erit maior . ergo MmN maioreft,quam mp. '

=
Ll

THEOREMA XXIIL PROPOSITIO XXIIL

His przmonftratis oftendendum fit theorema, quando per polum,

& per abiciflas 3 circulo obliquo xquales circumferentias circuli defcrie
buntur.

In {phara enim maximum cir-
eulum sec duo circuli maximi
BC, 0 E ad reét ysangulos (ecent,
quorum &G quidem fit vnus pa-
rallelorum, o & vero ad paralle-
1os obliquus, ablcindanturque gu
quales circumferenti® FG, GH,
& polus pacalleiorum fit o, &
maxrmicirculi a v 4A N, A% ydes
feribancur, Oftendendum eft cir

tia N x maiorem efle . appofitum
eftad re@tosangulos vt fiat pro-
blema. compleantur circuli sc,
DEad & & cum 0 fit circume
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ferentia quadrantis, fed& b1 erjt Ly maior, quam £ X, Quoniam igitur duo circy-
limaximi cé o/, EpL Femﬂtunfccant,&tlmuh ceL poluseit a; defeabuntur ; ma-
ximicircull A M,aN,4%; & Fr maior eft ,quam rk, & kg &qualis 6r; enit & MN

quan N X maior ex ijs,quz ante demoniraty funt atque iHud eft., -quod oftendere
ﬁpﬂ'l't':bat . | ' " :

-

THEOREMA XXIvV, PROPOSITIO XXV,

Iraque dico fi non apponatur ad reGtos angulos, non fieri'ea, qua in
propolitione contingntur . R S |

Ponatur eadem, & fit k o
quadrante minor. fiet & hoc
Pa&o problema . abfcindant ur
enim &quales circumferentia
FG,G6H Secirculi am,an,ax
delcribantur . Quoniam igitur.
Ko minor eft quadrante, (e-
micirculi autem Kkr: erit Lp
quadrante maior. maior igi-
tureft Ly, quam xr. & ideo
M N maior, quam N X. quod
oftendendum fuerat,

e

THEOREMA XXV. PROPOSITIO XXV,

Ponatur eadem figura, vt fit xp

maior quadrante: fit auté quadrans '
K. eruat ableifse circifersntiz z-
quales,fiue aflumitur ex veraq; par-
te iplius ¥, fiue ad partes rp, Gue
ad partes rx. affumintur enim ex
vtrag;ipacteipfius v, & fint 6 r, pu:
defcribanturque maximi circuli, &
cicculi 8¢, Ep compieantur. [ra-
que quonian femicirculi eft k¢, &
kF quadrantis, & reliqua & ¥ qua-
drantis erit. @qualis igitur ¢r ipfi
FK; quarum s ¢ eft zqualis ri. er-
go reliqua 1o relique ax, ac pro-
prerea N xipfi x v elt®qualis. qua-
re fi €0 maior fit quadrante, &
fit quadrantis k¥ : ex vtraque au-
tem parte ipfius ¥ 2quales circum.
ferentiz affumantar, non fiet pro-
bl:ma-

THEO-

16, huius



58 pAPPI MATH, COLL.
THEOREMA XXVI PROPOSITIO XXV

“ my

Sed ponatur eadem figura, s SR
firque quadrantis x ¥, & 2qua-
les circumferentiz affuman-
tir FG, GH ad partes DF, & o
maximi circuli defcribanture e

C&nniam_igimr XF quadran- > B Bl
tis eft circumferentia, eric XF ATk
o S

maior, quam LH.ergo & XM
quam N x maior erit. \ \—/
.

THEOREMA XXVIL PROPOSITIO XXVII:

Rurfus ponatur cadem fi-
gura, & aflumantur zquales
circumferentia ad partes Fx,
qua fint F Gy GH, & maxi~
mi circuli defcribantur , Avm

APN, AGX. quoniam igitur

quadrantis eft XF, fed & FL
quadrantis , 7 erit’ L'F 2qualis 7
FK. quarumH G cft xqualis
GF. reliqua igitur X & minor ) e .
eft, quam L ¥, &ob id Mmx e esom a3
minor, quam N X. quod oftendere oportgbat. -

Iraque demonftratumeft , fi circuli ad re&os angulos fe mutuo fecent ; omnino fieri
€a, qua in propofitione continentur,fi vero non fecent fefe ad reétosangulos ; & fie
K » minor quadrante, rurfus omnind-eadem , qua funtin propofitione , contingent »
quodii kp ﬁ!: quadrante maior, non oimnino, {td fi conftituamus &k © quadrantem, &
circumferentie aflumpte gqualiter diftent a punéo u; maximi circuli deferipti @quas
les circumferentias intra fefc comprehendent . Sivero zquales circumferentiz in no
aflumantur circuli per polos deferipti cam qua prepinquior eft circuloa principio po-
fito , facict remotiore minorem,quod fi circumferentia affvmantur in nx , continget
id, qu..d in propofitione continetur, hoc eft circuli per polos defcripti ablcindent eam,
qua pynpin‘gumr cit maximo circulo a principio péfito , remotiore maiorem , quare fi
circuli non f=[e ad reétus angulos fecent, continget illud quidem , quod in propofitio-
ne, non omnino autem, nifi circumferentiz in 1 x affumantur. - ; o

Quoniam tres (ol differentiz pofitionis circulorum maximorum in fphara confi-
derantur, vel enim oportet ipfos retos effc ad axem, vel polos fphara, velad axem
inclinatos, in tribus his demonftrationes facit Autolycus.
bu[:.:iqu:imam prtmum,ﬁ:cundl.!m,_ & tcr;ium tjlcf}rcma in praediéis tribus pofitioni-
pus circulorum contemplatur , idcirco vniuerfe in ipfis totam ] pharam comprehendit.
Jile enim maximum circulum recum ad axem ponamus, omnia punéa, quz funt in fit-
perficie [phare, fphara ipfa conuerfa, circulos parallelos deferibunt , eofdem, quos

ey fphara
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fphaera polds habentes, & rurfus in ®quali tempore fimiles circumferentias parallelo-
rum, punéa pertranfeunt ; & quas circumferentias pertranfeunt in zquali tempore.y
ipfe fimiles {unt, five rurfus per-polos fphzra, vel obliguum ad axemr ponamus
hxc eadem contingent . Quapropter. 1n tota {phera jcmunﬂratmnes facit.in
his theorematibus. Quartum autem theorema vni tantum pofitioni congruit'y quan-
do maximus circulus rectus fit ad axem . nempe omnia punéta , quacumgque in ] ]:(jul:ra
fumuntur , neque oriri, neque.occidere ;. quod & chara&erifticumeft , & proprium
huius pofitionis.. - ' Ay
Quintum Theorema , & ipfum charagterifticumeft, & proprium pofitionis; quas
per polos (phzr. in nulla enim alia duarum pofitionum , omnia quz {unt in fuperfis
cic iphera puncta 8 occidunt , & oriuntur, prater quam in hac fola. v, -
Sextum theorema charaterifticum cft , & ipfum reliqua: pofitionis, videlicet oblis
quzad axem. nuila enimaliarum pofitionum habet maximum circulum continges
tem duos circulos &quales, & parallelos , quorum alter eft in apparenti hemilphario
femper apparens, alter vero imocculto femper occultus . na coiltingit quidem onmis
circulus maximus in {pheera duos circulos wquales , & paraliclos (ed non {emper appa*
rentes, neque femper occultos . per pulchre igitur , & optima ratione Autelycus wni-
uerfalia theoremata premictens , deinceps propria , & charaéeriftica dictarum pofi-
tionum explicat , qua fcilicerin vnaquaque particulatim fieri contingit ; &. reliqua,
qua communia funt , theoremata, & qua: in vna fola pofitione feruantur, fed & ip fe-
cundo deinceps ordine ponit. Mov igitur feptimum thecrema feruatur tum in re@a
pofitione, quz eft par polos, tum in obliqua ad axem . oftendimus enim nos »*quUomo-
do theorema feruari ]!: flitin pofitione, qua eft per polos. in reliqua autem pofitione
feruari minime poteit. quod neque oriantur, quzillic funt, neque occidant. Qéta-
uum theorema dicicur in fola obliqua ad axem pofitione . in pofitione enim ».qu cf}
per fphera polos, qua fimul oriuntur pundta fimul etiam occidunt : & quz fimul ocei-
dunt, fimul oriuntur , fiquidem illic omnes circuli fecantes horizontem , ah- ipfo bifas
riam fecantur , & femicirculos fupra horizontem, & fub horizonte habent ;. quamob-
rem fimul orientia, fimul etiam occidunt ; & & contrario . Similiter, & nonuirt theo-
rema in eadem pofitione fola aflumit. vult enim circulos ipfum contingentes auljum
alium contingere, nifi eum, qui femper apparet . Decimum vero , & in pofitione,qua
eft per polos, & in obliqua ad axem feruatur . fed ipfe tantum mentionem facit demens
ftrationis, qua fit in obliqua pofitione . nos autem oftendimus etiam in illa pofitione
feruari. Inre&aquidem ad axem diximus quomodo qui tranfit per polos {phara non
erit bis rectus ad horizontem; fud femper reétus. In vndecimo theoremate difficilio-
rem pofitionem affumpfit , videlicet obliquam ad axem , cum dicat obliquus exiftens
adaxem , & maiores contingit , quam quia principio contingebat , (ciens pofitionis
per polos, quam ipfe omifit, facilem cffe demonfirationem . oftendimus enim nos,
quomodo etiam in illa pofitione’; fecundum omnein horizontis locum,inter parallelos,
quos contingit interieétumn ,ortus & occafus efficit. In ducdecimo theoremate peripi-
cuum eft ipfum folum obliquz politioni accidere,& congruere . Sed, & illud non jgno-
rare oportet, maximos quidem circulos ad axem rectos plures effe non pofic , fed vnus
tantum , & vnius. per polos autem (phra:, & obliquosad axem efle infinitos , & qui
per polos {phaia omnes {phara conuerla fibi ipfis congruunt . obliqui autem omnes
nonitem, nifi qui eundem parallelum contingunt. parallelus autem eofdem , quos
fphgra polos habet, atque eftad axem rec¢tus. Numquid igitur propter hoc, & Auto-
lycus incipiens exponere,qua confequuntur propria , & charaéteriltica vnicuique po-
fitioni, a fimplicifima,& prima eft orfus. ipfa autem et , qua maximum circulum ha-
bet ad axem re@um . vnica quidem eft hac politio, vt diximus , & mutationem nul-
lam recipit . poft hanc ordine fimpliciorem expofuit,qua eft per polos {phara,, fecun-
dum quam diximus, infinitos circulos per {(pharz poios d‘cﬁznhi polfe , omnes fjl:u |1:_-§
congruentes , propterea quod poli ftabiles , & imunutabiles {unt. alia autem pofitio
habet hoc quidem in aliquibus, vt diximus y in alijuibus, vero non habet. @gpc_lg{tﬂ;
tertiamin ordine pofuic: aliamautem in fecundo loco conftituit. Hac igitur dicta
{unt ratine argumenti . B i A (VR Nyt Leiem
Quzritur autem in hoc libro , quod foluere neceffarium cit , quemodo pun&ta , quz
-mon {unt intra axem', fcd in fuperficie fphere circulos defcribant fimul cum fphzra
conuerfa . Sienim pun&a ftarent,& non fimul cum {phara con uertentur, yernmile
effet dicere lineam in fuperficie (phara fattamab aliquo punéto,circuli circumferentid
effe . Si autem rurfus & [phera conuerterciur, & pl.{l:ﬁﬂum aqualiter fcrreturi,l_m E{h
i <% c in
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fimulconuerfum, dereli®um quidem, el fenfim excurrens ad cafdem partes (phera
& fic haberet aliqud rationem . dereliétum cnim afphara nccei’sq.rm loco permutans
continuitate quadam linecam gigneret in {uperficie fphatr_:c . denfim vero excurrens
eadem ratione circulum defcribere poflet . Sed neque dereliGtum, neque fenfim ¢xcur-
rens , {emper autem eundem locum 10 fphaera tenens, ipfa conuerfa ad_m_irahitlr: forte
videatur, quomodo circulum defcribat . necel le cnlﬁn'gﬁ eum , qui defcribit y circa fta-
bile aliquod defcribere . Siautem id; circa quod deicribit, non flat,, def ertbere quom -
do poffit . omnia igitur Pun&a,j vz in fphara funt , ipfa conuerfa non ﬁ:m!:.fnjua au-
tom ftitaxis. & a punéto, quod femper fertur , ad frantem perpendicularis aguclm
axe conuenit, videlicet in punéto . quare necefle cft pusctum , in quo recta linca: con-
ueniunt , ftare : quoniam & ipfcaxis . & cum punctum quidem in axe fit, perpendicula-
ris autem aétu fit in fphaera . (phara ipfa conuerfa fimul circumagere redta-linca: vna
cum folido termino , qui eft in fuperficie {pharae . flat autan punctum inaxc . necefie
igitur eft circumadta hac reéa linea fimul cum fphara , quatenus quidem {phara fer-
tur mota: quatenus vero terminatur flante, & non mutante termings , ipfam in plane
ferri . ftat autem illud planum , in quo fertur , & non aiibi ¢ft ; quamin ipfa fphara.
Itaque quoniam planum ftabile ponitur, in quo fertur dicta linea, & in ipfo fumuntur
duo quasuis punita , videlicet linea:mota: termini, & quod eft ad axem , & quod eft ad
fuperficiem {phare . fieri autem poteft , vtin plano cmnicentro , & interuallo dato
circulus defcribatur ; centro quidem puncto, quod eft in axc, interuallo autem
puntto , quod in fuperficie [phare circulus defcriptus in plano deferibetur, in
quo fertur dicta linea . punétum igitur inaxe flans caufa fuit, cur circulusa punéio,
quod eft in (uperficie {phara defcriberetur quippe quod nifi aliquo flante defcribi nen

offet . quare non poteft problema effici > nifi perpendicularis ad axem flantem actu

t. praeterea &illud fciendum cﬂ,quaqdn perpendicularem agit ad axem; & planum
quod per axem, & perpendicularem ducitur , producit tglmjuam in {phara mancnte
hoc efficiens,neque emm conuerfa {phara perpendicularis ad axem agi poteft. oportet
namque prius planum fupponere, vt cum in eo exiftat recta linea,& quod vis punétum,
a punéo ipfo perpendicularis ad retam lincam agatur .. punéto autem late in conuer-
fione {phara;atque ad innumerabilia plana accidente, & ftante reéta hinea, non por
teft ad ipfamagi perpendicularis . Sed quando punétum fiet, & reéa linea, tunc ipfis
in plano intelleétis, poterit a punéto ad reftam hincam perpendicularis duci.

THEOREMA XXVIil. PROPOSITIO XXVIIT,

At vero perpendicularem a quouis puncto eorum, qua funtin {phera,
ad axem ductam , intra {phxram cum iplo conuenire fic den;onftrabiture

Sitenim fphaera , cuius axis as, poliautem A s punéa:
& fumatur in {uperficie {phare quoduis punétum c, duca- : B
turque ad a® perpendicularis. Dico iplam cum a e intra
'fpha‘:ram conuenire. non enim, fed fi fieri potelt, conuc-
niat cumipfa extra in punéto p: fitque ¢p-ad A s perpen-
dicularis , & fumatur {phara centrum k , & sc iunga-
tur . Quoniam igitur punétum e eft fpharae centrum,

triangulun fit Ecp & pe malor , quam g ¢, erit angu-
lus Ecp maior angulo epc. Sed epc eft redtus. angu-
lus igitur EcD maior eft re@to. ac propterea trianguli
e cD duo anguli duobus rectis funt maiores. quod fieri non
poteft. non igitur a pun&to c'ad a® perpendicularis du--
€ta extra fpheram cum ipfa conuenit. Similiter oftendes
mus neque conuenire ad axis terminos, videlicet ad a s.
€rgo conueniet intra {pharam : perpendicularis igitur a
pundto c-ad a» dudta incra {pharam, ca&it',tqundfemgn- '
{trare oportebat. i - e

.
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exiftimatur demonftiace, no&em , qua
recedit diem N1, cfie minorem nocte :
infequente diem me. Sitenim,ante or-  f
tum ~ ogcalus &, &ipfi & N &qualis po-
natur s, & (it facta ratioin [ubicéta fi-
gura . " Siquidem igitur minor effet nu
quam wmp, ilecet, & tota N, quain tota
p P minor ,& comparationes @qualium
circumfercntiarim ¥& , ps, fimiliter -
perficientur. Nuacautem quoniam mi-
nor ¢ft 1 ry quam p M, Maior autem HN,
quam sp , non conftat,& totam pw,
tota p p minoremeffe. potetbenim, 8 &= . 2 NEUTie i b Lor e skl o
qualis fieri ;& maior. At non ciftente - g T B ik, wmaaE 1J
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s. oporteoat igitur Theodofipm privs ofiendere citcumferentias com qlitas. nos
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¢« Oriaturenim Sol ad Fy occidat dutem o Bare hfmaln g ooy 1A

ad G . ficque: minor DF, quam oc. & . .
rurf{us fit # occalus, qui precedit ortum
F. & fit N artus pr&cedens occafum H. ..
Sit pratorea ortus k poft occafum 6, &
occafus ¢ _pn:nft ortym..K . & fit nox qui-
dem ru minor nodte d ki y dies aurem uw
die kv maior. Dico totam pN noftem ' .
tota p L minorem efle. Nam fi nonita I
fit, vel ..-:qlualise:it., vel maior., Sitpri-: 1|
alis; Irague quoniam minoreft ...

UL LT IETI
E_ & "

SMROE S 1 ::l-f:

SETSTANE) o

s SO L BN St (-1 £ T T

mum gqu i Yo eridin
PF, quam DG & FH,;qUAM.G Ky LHE 1O 107 D ookl Wit a3 fleop
ta DH minor;quamtota D K., Sivipfips .\ o L i g FERT ST
equalis s D, eftautemy: & tota:wp roti: . .\ Liechidftes B Cdo2iing

L ®qualis - ergoreliqua 1 n eftequalis. . oL N\ PR i feiiinnia
relique ML« Cumigitur Sol oriensading v v - TR ENIREEIF wegizgo’
occidat ad 1. imquo tempore Sol elecuma i o i g g G idise adngd £

ferentiam: 1N per tranfit, ipfalin petsut o7 .o o STTIITTI NS UG Hiviod
pautat apparens hemi(pharium . in gquars ... ¢ bbnied st e DLy
Ms:autem tempore Sol pertranfit udv, &ipft.¢qualem ML ii-ﬁfﬁﬂi’ﬁ*‘fmﬁ"“m s
reSol.pertranfit a1, & xx . apparens hemifpherinm permutat ._jeim?ﬁ“ﬁ!b‘,ﬁiﬂ]-ﬁ#;
wx apparens hemifphicrium persuraty 8:ipf2 ML cquales:eniv funks, 3 §ilivo conr,
ta&u ®qualiter diftantes. Inaquali igitur tempore 501?*‘:““““1’ ML > 8§ ik 4P Pan
rens hcmifph;rium permutat . At Sol quidem ptrtranﬁt ML In Eﬂdt;:m tempore,in quo
vtramque MK,KL pertranfit, ML vero permutat apparens hemifphgrium, in quo
MK oriturs & KL apparens hemifpharium permutat. ergo in aquali tempore Sol
vtramque MK ,KE pertranfic , & yx quidem oritur, K1 VEFO permutat apparens i1e-
milpherium . quorum tempus inquo Sol per :“,‘“ﬁst i{;dcﬂ Eg:"'l": Eﬁ?i‘&r ta1n ?F?u:{nnl
apparens hemifphgrium permutat ; ortur cnunc : 4 K, & occiditad L. r?g}ilur

L
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igitur tempus, in quo Sol pertranfit Mx ®quale eft tempori, in quo M oritur. hoe
autem fier1 non poteft. quimcimque enim circumferentiam folin maior tempore
percurrit, quam ipfa oriatur, vel fm\dat i q‘md. :ieun:cps oftendemus. non igitur p
eft zqualis pL. P ey ol S i s [

Sit rurfus N D, quam DL maiur,.ﬂ’l ipfi
pw~ ponatur zqualis px. pofita autem
eft, & o H ipfi p m ®qualis. ergo reli-
qua BN relique Mx qualis erit, & in
&quali tempore Sol pertranfit nN,8 nN
apparens hemi{phzrium permutat. in

uo autem tempore Sol pertranfit vy, in
Em: & ipfam M x: &inquo BN apparens
h:mifpﬁa:rium permutat,inhoc & mx.
In ®quali igitur tempore Sol pertranfit
MX, & mMx permutat apparens hemi-
fpharium. S:g Sol quidem pertranfit cir-
cumferentiam M X 1n codem tempore, in
quo vnamquamque circumferentiari Mk,
k1, Lx pertranfit. Circumferentia igi-
tur MXx permutat apparens hemil(pha-
rium in codem tempore , in quo MK Ori-
tur , k L hemifpharium permutat ,& 1 x . )
occidit. tempus autem in quo Sol pertranfit k8 eft &quale tempori, in quo x L appa-
rens hemif{pherium permutat. rehqetilum igitur tempus, in quo Sol percrandic yx ®qua-
le eft tempori ;inquo MK oritur. & tempus, in quo pertran(it L x eft aquale tempo-
ri,inquo L x occidit. quod fieri non poteft ; fiquidem omnem circumterentiam Sol
in maiori tempore percurrit , quam ipfa oriatur, vel occidar. quare o non eft ma-
ior,quam p L. oftenfum autem cft neque cffe &qualem . crgo N quam pL minor
erit . fimiliter oftendemus etiam in ijs,qu fequuntur . Itaque Eis ante demonfiratis,&
Theodofij demonftratio procedit , quemadinodum diximus.

At vero omnem circumferentiam in maiori tempore Solem pertranfire, ‘quam ipfa
oriatur,vel occidat, nunc oftendemus . videbitur autem hoc aliquibus manifeftum effe,
& demonitratione non indigere . Quoniam enim Sol in anno circulum percurrit ; iple
autem circulus in noéte, & die oritur, fit tempus , in quo Sol circulum percurrit , mule
tiplex temporis ¢ius , in quo Sol oritur « Itaque cum in maiori-tempore Sol.circulum
percurrat,quam iple circulus oriatur,& particulares circuli circumferentias Sol in ma-
lorl tempore percurret , quam 1ipfg circumferentie oriantur , vel occidant . quare ma-
infeftum eft sz ofitum,& maiori confideratiene non indiget,ad quod dictnjum eft, fi
particulares Zodiaci circumferentiz, quare 2quales funt,inzquali tempore orirentur;
vel rur{us occiderent , manifeftum nobis effet, quod dicitur . xqualiter enim a::u-ircn.-u:1I
circulus, & fic tempora inter (e compararentur,quoniam, & fol 2qualiter motusin &
quali tempore zqualqs glrcuquertn_t:as percurrit«. Nuncautem Sole &qualiter pers
currente circulum, & in ip(o circulo inzqualirer ortus, & occafus faciente, nobis dice
re non licebit , cum tempus, in quo Sol percurrit circulum maius fic tempore , in quo
clrculqsipﬁ: oritur, malus_efst tempus particulare,in quo Sol aliqguam p:mieau:,cirrﬁmi
f.‘f;ﬂ[:‘““!;‘l“am rempustn quoilla circumferentia & oritur, & occidit - Quibusita
s?m:mm:;cf non adhuc P":F prcuum eft , omnem circumferentiam in maiori tempore

M percurrere, quamipla oriatur, vel rurfus occidat . Vnde autem quoniam non
contingit,vt Sol quidem totum circulum percurrat in. maiori tempore, quanTipfi cigm
culus oriati r, témpora autem particularia, in quibus Sol vnamquaingue circumferens
tiam circuli percurrit, mirora fint temporibus particularibus ,-in quibus vnaquae~
que circuli circumfereatia oritur . Illud enim in aliquibus motibus ieri non pofoe cx

conftat.
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THEOREMA J;xx.;-_'P:iin POSITIO XXX.

4 B

UL kR ¥ £

Sittriangulum orthogonium 4 s D, re&um angulum habensad & . & circacentrum A B
& deferibatur circulus « deinde exponatur re@ta linea quadam ¢ u ipfi D 2qualis : &
punétum quidem N @qualiter latum pertranfeat N in h,ri -decem; pusttum autem
8 in quo(cilicet AB occuffit &b, pertranfeatipfam sp in.hora vna: lecerurque cir-
cumferentia 86 bifa 1amin r: & 1unéta ar in ¢ producaturs Quoniam igitur in quo
quidem tempore punétyim & pertranfit 8G in hoc punétum & pestranfic 5o 7 in quo
autem & pertranfit < ¥, in hoc & 8 ipfam rc; atque eft tempus, in quo B, pertran-
fit 86 duplum temporis ; in qUO pertranfit x ¥: erity: & tempus, in, quo s pertranfit
ED , temporis, in 3::53.P15rl:ranﬁt BCs c[u‘pl_ll,m ,.R::.'!- Epertrandit.®o.in hora vna <CI8O \jeima
& s, ipfam sc indimidia hora pertranibit. Quod cum circymferentia 5. qualis it (e
circﬁtgrcmiaa £G, erit,&ungulys &4 £ angulo r.4.6, &qualis, vt igiturverag, pa , a5 C
ad as,itacft'ps ad Bc centuplaautem et viraque DA, A5 ipfius g g ..quare ;& py D
ipfius s.c eft centupla. Itaque fiatve pe ad Bc, fic #N ad vx, erit & uN centu.
pla'nx. atqueeft o @qualis N8. ergo & s c ipfi Nx eft 2qualis. Quoniam igitur
pun&tum N zqualiter motum ponitur pertranfire N H In horisdecem , centefimam ip- E
fius partem in decima parte voius hora pertranfivit. pun&um autem & inzqualiter
motum pertranfit ‘sc indimidiahgra, ;ilcaqgpe doobusmet ibusexiffentibus . vno qui-
dem inzquali , altero autem gquali, totum quidem tempus » inquo N pertranfit nH
®qualiter , maiuseft toto tempore, inquo & pertranfit sp inzqualiter . teinpus au-
tem particylare, io quo N periranut » x , minus.cft_tempore particulari, in quo
#'ipfam sc pertranfit quare nihil proffibet g;ré‘m'ifn‘g'rl_itlll’sﬁ_ﬂé':.ﬁ;' circuli ortu idem
fieri, ideft Solem quidem in maioritempore pertraniife circulumi, & pfiim circulum in
fainofi temporeoritl. Rutfusaute ¢ cntririo d1iha” ctéeitt il cumferentias ofiri
in maiori tempore, & Solem ipfasin mifigii'te p{jfg‘._;&ﬁgrf:ﬁp‘ﬂ’_}.; > diminuta. nimirum
ortus¢irculi velocitate': ‘videligitit qddd non ades distinuitur , vél aliqua iplius cir-
cumferentia in maiori tempore Oriatur, qoaniitlam $ol pertranileat ? Itaque oportet
flos corifiderark, verur tahdem Zodiati velocitatis fit ex numero corum, qu infinite
augentur , & infinite minuntut " vel eorum, quz infiiite quidem augentur , non au-
tem infinite minuuritur ; el eorum; qua ‘infinite minuufitur,yeque infinite augentur.
Eacnimcirca aliquas magnitudines contingere ex hiseofffat.” * "~ P

~THEGREMA: XXXL PROPOSITIO XXXI' "

-~ Eoruiy’ qua infinitonaugentur 3¢ infinite minuuneur ;- fure: magani.
audines quedam:; fiquidem: osini-propofics: magmitudine maloses fiune
& rurfus minores , quzcumque in problemaribus indcterminatis.‘effi:
ciuntur.

Pieri
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Fieri namque poteft,vt circa.datam retam
lincam applicato Lot Gagios quod y 2 f sk Aoan T
quadrago excedat , mai acium quadrato
excedens , & rurfus minus applu:!:tur, & hoc
infinite. Inhac 1@ ur magnitudo applicata pe
augetur infinite, & infinite minuitur. -

THEOREMA XXXIL PROPOSITIO XXXIL

Eorum vero, que. infinite augentur, non-autem-infinite minuuncur,
:l’c id, quod fit in dr:IEnptn manrrulo.

cyria rnaly 2. A it | HPRCHE R et B ,.'-:'i;Ll‘ 1 DAl sie
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F ceturinig ; ducaturque: per s redd lincart'c; erit o oot ia A ST ERE

G triangulim F6 B 'ma ustrigngulo az c . & rorfus du-~
&ta. Hix,tnangulum BHE: frl.agu]cr Bt.r'mhmsf:m. "'i F
& femper.dudis re@islifiess infinite, augebitar trians- - e

Eu]um ‘numquamtamenducta’ lined trianguiymef- ! 4 o4 3k
cietminus triangulo ‘%€ .’ Hec igitur magnitudo i i i e a
. angewur quidern iffinite ynof dutent idfinite minui- . it

* tug, fed eft: ;thf.rnﬂ magmtudummmﬁtﬂnngulo aur, e ey
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At eorum , qna:umqugenmr ﬁmt:, m&uu:c auterh minuuntur, eft id, g’
tingitin reétalined in Circulym 2[]:-%;1.1:;. » ion eniim, uac%pgue apr;ﬁ.ra maq m'gl
maitorent in circul @2 _c)pc, lumus, nam cum tt‘,rmma a;Br {nagmtudp (rlﬂ.m{.‘{l:ni
non licet ea maiorem apfax:r.: - :,hngquts aytem .I.Fﬁﬂ fier , pqmﬂ > :temm, quacym-
queredalinea hhhnrén; gﬂcm cpgq;g::- atex co ».quod, non omi¢ da-

runt fpacitini ad dayam ::et‘?ami pe ¢
applicatum fpacium infificeqyg wﬁﬁﬁm L?'fumﬂpm.qg,,%rf‘q“ﬁdfﬁ“ » fighidem

s 'I“Q mam
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-8i.enim, fint duo cfrepli {efe contingentes - . TR LT
in, punco 4, alicuius autem creulus ynum .
gorun contingat in:k », & alterum in pun,
&is e [ecet . grque ab ipfis e, ad contadus
circulorum infleantur reéz lines ¢ s s AD-
cB, 5D« Omniumangulorum , qui ad circum-
ferentiam circuli 8 & ¥ conftituuntur , maxi-
mus quidem/eft ‘¢ {pQ mininB Vero: can. P
In hoc igitur magnitudo anguli diminuta
non infinite diminuitur  fed et aliqua angu-
1i magnirudo’, "qua’ 'nhtfHP adhuc fieri hon'
potefty & ruefum angulus ‘dudtus non_au- -
getur infipite, fed eft aliqua magnitudo an-
guli determinata , qua maiot adhuc fieri non
potelt.

EOMHIENTAE_II”F.E; ‘,-_I; . I. gt

Sit triangulum orthogonium a» » re@tum angulum habens ad. 8] Adde , fnt autem A
duo latera D 4, AB centuplaipfinus av. boc enima Pappoinferius gonitar, . ooy
Etcircacentrum a deferibatur circulus] videlices svc 3 gy v dieb L Shis B
Vreigiturviraque pa,asad as, itacht ps ad sc} Ekeany extertia'fextielomen: C
gorum , UVt DA ad AB, e DC ad B, conmponendo UL DAy A B .m{‘ ABYWOA'D B ad B G i
Centupla qutem eft veraquera,as ipfius as] Expofittone feilicee; Ve ante divimus, D
Centefimam ipfius partem in decima parte vnius Horae pertranfibit ] Gredus rodiy E
corruptus efl s tn quo Legitur 79 dpe tnerosiy dure phpor i Jpasf) Hne nd i Pipdueris
legendum autem Uidetur & dpas Sinanf, - Y S &
Erit triangulum ¢ ¢ 8 maius triangulo Asc] Ducatur per s vethilitki L p#ulleli B
ipfi B, que fecet FE in L. Et quoniam angulus Ax 1. eft aqicals'angile &d verticem ¢ g Gy
@ angulus LAE angilo G angulufyue aLs angulo ¢ 6 £ ob liheds -?iirﬂfeu eIt tridn
gulum ABL iriangulo Ck G agurangulum o Ut igieur x i ad' VP iRz e ad gl g pdpd <
wsutando Ut A8 ad €, tha L& Gd BG. pofita antém eft Ag, aqualis’E ¢ 'quare & L GpfE
BG agualiserit . & eodeni modo offendernr x L equalis 6 c. eryo'tr fangilih & i1 ¥ equale’
triangulo CB G, & additd Utrigne communi frapezio A C T, ertt eriaifiilut (G trapet
Zio ABGL aquale. Sed'trimgulum vv& mains eff trapezio’ A 6L [uperac'etim ipfuns* .
triangulo ¥ AL triangulam igitur B triangulo AR ¢ et matus, S e
Et rurfus dufta vk, triangulum su ' triangulo s e matus erit ] Seced entnt'n's>G
ipfam o Fproductamin . Rar/iscodemimods , quo fupra demonfliuivansbrangaluns 1.
triangulo ABC maius eff:, & ipf fuperare errangnlo 1 axi: guod quidem. mains eff friangi-
fo £ aLs fed triangulum ¥ 8 G fuperabat idem triangulum A BC friangulo F ALl thiangulgm”
gitur HEK friangulo ¥ 8 G maius fit neceffeeft. Similiter @ puncdo X'infbr a [umpis, o
dufla N8O, demonfirabitur triaugulum Noo mains triangielo A8 C . namper'¢-dufla cp
ipfi A» pavallgla, evit trapezium N v, c P triangulo AT c equale . ergo triangulamd N1 fi.
perat triangulam AR ipfo C o P triangulo.. - _ A
Etenim quacumque reéta lineayminorein aptare licet J Litorhodo dutem vetla Jiieq H
data in circubum aptetur docer Euclides in quarto ubro clemeutarum propoficione gripis 5 ¢
ipfe Pappus in tertio Libro praﬁqﬁ{:“qne‘*g: :  AeERg BUAE el i 2
Cum fic aliquod fpacivri, quo maius applicare “q?g’ﬁ!ﬁm'{ﬁ?ﬁﬁ:ﬂﬂ.f b enim datum. K
[pacium non maius cffe co, quod ad divuidiam applicatur ex'28. [exti Libri elementorum, ' -
Omnium angulorum , qui ad circumferentiam circuli v & , ¥ F'conftiuuntur ; mayis’L
mus quidem eft ¢ 4 b, minimus vero cr o 1 Sumatur pentiym in circumferentia eryeuls
BEAF inter A O ¥ quod fit G,& '¢G,6 v tungantur, ita U cc fecet circumferentiqm |
circuli CAD I 1o erif angulus Giip agualis angulo CA5 ex 21 tgery libri elementonun,
tque eft angiilus cu D extexior malor interior: & sppofito CGD, anNZulus igttur C A D angu-
i:-' <G, ¢l maiorr eadem ratione maror quocumaq; alio oflender ureRinfus (wmarur aliud pun-
fum % in circamferentia ginfdem civenli anter & & E_,lﬂ"_;;;ﬁr&u_' €K, KD prwfgng}sr cK
L i - : o R PRI, (R ﬂin‘l

LLF S )
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Wfque ad civeumfeventiam circuli cBD in L, & DL iungatur . €rif angulus Cro Equalis
angulo ¢ D+ Sed angulus interior CLD minor eft exteriore CKD-. dngulns 1gitur 8D ane
gulo kD eft mmor . & ita quocumque alio minor demonfirabient o Ex quibus conflar angum
lum cAD omninm angulorsm, qui ad circumferentiam circall BB 3 AF aprantuy j MAXimurm
Fﬁi’ a- e “""“HM- "\'.I' 3 3 Tl i : I PO .\

=
F

THEOREMA XXXV. PROPOSITIO XXXVi:'

His igivt premifsis nunc demonftrabimus Zodiaci velocitatem dimi-
nutami nunquam velocitate Solis minorem effc « fed quamcumaque cir-
cumferentiam Zodiaci Solem in maiori tempore pertranfire , quam ipla
oriatur, vel rurfus occidat. § oy

Sit enim horizon quidem 4 &, -
ftivus tropicus BEp zodiacus DHEL
maximus autem parallelorum g ¥ M
fitq; principium Cancri in occafu,
& ablcindatur qugpiam Zodiaci cir
cunferentia pre Dico Solem in
gnaiori tempore circumferentiam
pH pertranfire , quam ipfa. o u oc-

.. cidat. defcribatur enim per v ma-
.+ ximus circulus .1x,.qui circulum
aréticum contingat . Et quoniam’
fphare diameter ad diametrum z-
ftiui tropici poteftate candem ha-.
bet -proportionem 5 quam 629 ad
529. ctenim reéa linea a centro
fpharz ad centrum’ tropiciduéta,
longitudine eam proportionem ha-
bet ad femidiametrum tropici, qua
10.ad 23. erit {phara diameter mi- ;
nor, quam dupla diametri tropici . quare dupla diametri fﬁhm minor erit, quam,quas
drupla diametritropici. Sed dupladiametri {phar ad diametrum circuli 8 ep maio-
rem proportionem habet, qua circumferentia M~ ad DH circumferentid ex 12.theo-
remate tertijlibri fpharicorum. ergp circumferentia My multo minor erit, quam

€ quadrupla circumferentiz pu. Etquoniam Mundi velocitas velocitatis Solis maior
- .eft, quam quadrupla, & Mundus quidem per circulum x~ M, Sol autem per Du L fers
tur, in quo tempore {ol pertranfit circumferentiam pH, in hoc pun&tum N maiorem
circumferentiam, quam M~ pertranfit : etenim N ®que velociter, atque Mundus
fertur . In’ maiori igitur tempore Sol pertranfit circumferentiam pH, quam N ad M
perueniat. ]?Cfglbatlll.‘ per 1 parallelus circulus Gu. in 2quali autem tempore W
D ad . peruenit, & H ad ¢. Similes enim circumferentiz funt M~ ,Hc . ergoin maio-
r? tempore S_DI circ;xmf'e_rentiam DH pertranfit, quam H perucniat ad ¢. Inquoau-
tem tempore B peruenit ad ¢ circumferentia  H occidit. in maiori igitur tempo-
E  re Sol pc:gra:nﬁt, H quamp b H occidat. Sed in®quali tempore occidit pH, & cir-
cumferentia ipfi 2qualis, & oppofita, qua eft poft Capricornum, oritur, & ®quales ip-
fas circumfereatias fol in 2quali tempore pertranfit. quare, & in maiori tempore

.. 8ol pertranfit ciccumferentiam, qua eft poft Capricornum,quam ipfa oriatur, fecimus
‘auteni'mentionem de his Zodijaci cifcumlgr'tntijs, quoniam illa videtur in maiori tem-
.pore occidere, & hac in maiori tempore oriri. Cum igitur circumferentia,qua a con-
*'ta@ta Caneri in maiori tempore occidere oftenfa fit, quam reliqua omnes circumferen-
tiz Zodiaci circuli, atque oftenfa fit in minori tempore occidere, quam ipfam Sol per-
t;-;n_i_'ent,ln_:l_:tulm mags reliquz circumferentia in minori tempore occident , quam ip-
fas [ol pertranfeat « Rurfus quoniam circumferentia,qu eft a contaétu Capricorni ‘in
mator tempore oritur,quam reliqua omnes Zodiaci circumferentiz,often(a eft autem

in minori tempore oOririy quam ipfam Sol percurrat , multo magis reliqua circumfe-
rentiz Zodiaci in minori tempore orientur, quam ipfas Sol percurrat . !

€0
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Et quoniam {pharae diameter ad diametrum =ftiui tropici poteftate eandem habet A
proportionem,quam 629. ad§29. etenim redta linea a centro fphare ad centrum tro-
pici ducta longitudine proportionem habet ad femidiametrum tropici,quam 10.ad 23.]
Sinus ensts veckus maxime declinattonis Solis, Videlicet graduum 23 1. eit ¥3. 9. 24. €~
Tum partiun , quarum [emiliam-ter [pherz eft 60000 o fiuusretus refidsi maxime declj-
sationis . hoc eff Jemidiameter tropict eft 55023, habet autem 2 924. ad 55023, eandem
feré proportionem, quam xo. ad 2.3. :

Erit {phara diameter minor , quam dupla diametri tropici] Habet enim [pharadia- B
meter ad diametrum tropici eam feré proportionem quam 25 ?;. ad 2.3

Et quoniam Mundi veJocitas velocitatis Solis maior eft,quam quadrupla J Pelocita- C
tes enim inter féfe eandem b abene proportionem. quam tempora , in quibus idem [pacium per-
Carritury conserfo tamen modo. N am cum Sol in anno Zodiacum percurrat | Zodiacus autem
indie naturali oriatur , vel occidat, Mundi velocitas ad Velocitatem Solis eric , we tempus
#lnuun, ad yuius diei tempus o~ Velocitas izeeur Mundt maior e, quam quadrupla velocita-
21s Solis . eft enime maior, quam trecentum [exagintupla . :

Similes enim funt circumferentiz v, W G Ex13. fecundi libri [pbaricorsm Thes- D
dosy . il

S;{:d inzquali tempore occidit pu, & circumferentia ipfi @qualis, & oppofita , qug E
eft poft Capricornum oritur ] Ex t1. phenomenon Euclidss .

Quoniamilla videtur in maiori tempore occidere , & hge in maiori tempore .oriri ] F
Ex 12.@r 13, phanomenon Eucladis . - o &

1
a0

THEOREMA XXXVIL PROPOSITIO XXXVIL . .

PR L
HE

Quod fi = fit occafus , & ¢ or- : ; : s g
tus . erit circumferentia rG tems- '
pus , in quo ipfam Sol noctu per-
tranfit « At vero inaqualibus exi-
ftentibus ¥D ,DG, non fieri me-
dia noé&e conuerfionem per(pi-
£uum eft, quoniam, & tempus 1p-
fius ¥p, quam Sol percurrit, eft
inzquale . Conftat etiam rog.
circumferentig noftem maximam
efse omnium earum , quzinanno
contingunt, cuius principium eft
=ftiva conuerfio, quippecumin
maximo tempore circumferentia
F DG occultum hemifphgrium pers
nutac. :

THEOREMA XXXVII PROPOSITIO XXXVIL

Oftendenda autém nunc fint, & quz ex vtraque parte.

; Sitque primum ¥» maior , quam po, & fit ipfius ¥ occalls ortus v : & circumfe-

kentiz  H &qualis fit k6 circumferentia. in zquali igitur tempore Sol circuinferens

tias FH,k G pertranfit. Sed inquo tempore pertranfic i, Ip(a £ i apparens hemi-

fphzrium permutat . Inminori autem tempore FH apparens hemifphariumn permu- E

fat, quam K G. ergo in minori tempore Sol pertranfit circumferentiam x g »QUAM K G

apparens hemifpherium permutat, In quo igitur tﬁnépt}r: XG apparens hemi(pha-
ST : rium
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¥ium permutat,Sol circumferentiam pertranfibit maiorem cirtlimffr:ptiam KG. per-
tranfeat circumferentiam ¢ L . Itaque cum punétum x.n occicente fit, S0l exifiens
ad L fupra terram erit . V't igitur pertineatad Cccidentem,, circumferentiam quan.
dam pertranfibit . pertranfeat Ly . €rgoinquo tempore «m jern.utat apparens he.
“mifpharium, in hoc & Sol ipfam ¢ m circumferentiam pértranfit; atque il ¢ M maior
quam £ H, quare diesin femicirculo DB maiores funt dicbus > qQui-in femicirculo o

F contingunt . Hoc igitur dem nftrari poteft, quemadmodum in elemento . Sed que.
G niam'r.p eft maior,quam p 6, & Fi qUaM G minor,HD ad .par nullam habet com.
" -parationem . quare demonftratio fimiliter non' rocedet , nifi demonfirauerimus in
tione pc. viraique dies ac nodes vtrlf_'qlm diebus ; ac noétibus in portione b ma-
ioreseffe. oportet igitur nos pradiéta vti demonftrationc , vi & noctesinter {¢ cor-

L -Pgrmt[u'._ F1
THEOREMA XXXVIIL PROPOSITIO XXXVIIL

Ttaque fitante n ortum occafus r. &
H ipfli quidem ¢ p @qualis ponatur DK
ipfi vero pr ®qualis xx. Et quoniam
-pF eft zqualis kx, in ®quali tempore
Sol vtramque iplarum pertranfibic. 1n
quo autem tempore pertranfibic £e,
Mundi conuerfio fit, & ipfius ¥ ¢ occa-
X fus. Sed tempus, inquo x x oritureft
@quale tempori, in quo occidit rr, tem-
pus igitur, in quo Sol pertranfit kx , cft
conuerficnis mundi tempus; & ortus kX
circumferentiz . templis autem, jn quo
Sol circumferentiamx ¢ pertranfit,ma-
ius eft tempore ortus k. ergo tempus,
inquo Sol pertranfit ¢ x, maius eft con-
M uerfione mundi,& ipfius ¢ x ortu.qua-
rein Mundi conuerfione,& ¢ x ortu Sol - -
minorem circumferentiam pertrifibit , L D
quam {it 6 X. pertranfeat ¢ 0. punéo " iz

igitur x inortu exiftente, Sol cum fitad o exortus-iam eft. & ob id'ingiio tempore
. Solad orientem fit, minorem adhuc circumferentiam percurret , quain c'o. fit ¢ x.
“ erit igitur N pun&um orientale &uﬂ ortum G« & nox , cuius ortus N minor noéte cu-
wsoccafus e. Similiterautem , & reliqua oftendentur. & fi quainftantiy fide, in figu-
ra, in qua ortus vel occafus fit in @ftiva conuerfione, fimiliter foluitur . 2

COMMENT LR 1V 5. "

A Atveroinzqualibus exiftentibus ¥, 6 non fieri media nocte conuerfionem per-
fpicuum eft , quoniam, & tempus ipfius £ p, quam Sol percurrit, eftin 2quale ] Ex
5, qua tradit Theodofius in quarto Theoremate primi libr: de diebus, & noGibus .

Conftat etiam o circumferentiz noétem maximam efse omnium earum » Quae in
anno contingunt , culus principium cft 2ftiua conuerfio . quippe cum in maximo tem-
pore circumfcrentia. o6 cecultum hemifpherium permutet. 1 Ferafee funt de nofFe

3 quam fir h}r. malis canufrﬁu » GuE eX quarto theoremate iam diffo manifeflo apparent »

€ Sitque prunum o maior , quam nr:;,'&r,ipﬁu; F occafus, ortus-g ] ﬁm‘“ 7 kﬂfu i

- tm‘ssue(;f{anem »atqueefl ¥ DG circumferentia wolts |in qua ea contingit ,

>¢d 1n quo tempore pertranfibit ¥u ipfa Fu apparens hemifphaeriy
Gracus codex . da'iv & oy ¢80 Siawoplv evar 5 | 1 fpp 5 Pﬁﬂnut:}r]
& videtur legend.m za, { 4 ¥ {1 mapardase 1o Pavipe's Wpuspalpior, loca

E Inminoriaitem tempoje i i R i

Ay e Fu appparens hemilphari o

P tml?-ﬁ_g_;anu:irﬁnm ﬁ;& F'mpﬁla?aﬂgf. . Ph r1um Permutac ’ quam x ¢ } ﬁ!

'Hacigizur demonftrari poteft, e i o : 2 3
Hacy Onitrari poteft, imacum in elemento. ] Per elementum fopr,
““ufﬂ" Theodosij libros de diebus , & mottibus » Vel potius Enclidis phanomena. e

Nifi
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Nifi dcmoﬁﬂ{auenmusgn Portione nc vtrafque dies, ac noctes » 8. ] In Gretocos
dice (1 QUK . ir "ﬂ-vr da Tpigar, Sed ffxfﬂdﬂm arbitror & ™l § ¥ 'J‘f-t"ﬁéril'- ' :

G

Et ipfi quidem fFp aqualis ponatuy DK, 1pfi vero PE &qualis X .| Gracus.codér . H

% kel 3 o pér {8 ion o du, wis 4 T iows wi w £, logendum aitem Videtur . 74 a2
w{i'nuﬁ-f- : _ . wo]
" sed tempus , Inquo K x oritureft aquale tempori, in quo occidit pFY , . | P
Tempus autcm , 1n quo Sol circumforentian & o peitranfit , maius cft tempore or-

tus XG ] EX ys;qua Tappns fupra demonfiraug

K
L

Quare in Mundi conuerficne, & ¢ x ortu Sol minorem cifcumferentiam pertranfi- M

bit, quam fit G X ] Gracus codex b dpe rizuon Tipespopn x THs 4 5 draroris, yirera o
sase, & ey expungendum cf tllud ve 1rm JiveTas, '
Pertranieat 60 ] Greens codex . Sienvavbize vy » &, fedlegendum puto #ily xa.

Ariftarchus in libro de magnitudinibus , & diftaneijs Solis, & Lunge
fex ponit, nempe hac, _
Primum, Lunam a Sole lumen accipere, fecundum, Terram pundti , ac eentri habere
rationem ad fpha ram Lura: tertivm,cum Luna dinnd itanobisapparer,vergere in no-
~fbrum vifum circ-.lumma:_uimum,qhiLunm:'-pm.-um,&l'pIcmiidumH.c'tcrminat. Quar-
tum, cum Luna dimidiata nobis apparet. tunc ipfam a Sole diftare minus quadranie,
quadrantis parte trigefima, pro eo,quod eft,dittante Fartesodioginia feptem. he cpim
minores funt Quam nonaginta partes quadranm,ﬂlmrnbus tribus , qua: funttrigefima
pars nonaginta. Q_intum vmbra ]atitudinem effe duarum Lunarum . Sextum ; Lu-
nam fubtendere quintamdecimam partem figni. s :
Harum autem pofitionum, prima quidem, rertia, & quarta furé cum Hipparchi, &

Prolemci pofitionibus confentiunt, I una enim aSole femper iluminatur,practerquam,

in ecclypfi,quo tempore lucis expers fit, incidens in vinbram, quam Sol oppofitus a ter-
ra iacit, conicam formam habéteam,& circulus determinans [acteum,quod eft ex i]lumi
natione Solis, & ¢ineritium, qui proprius Luna: color cft , haud differens 2 maximo cir.
<culoindimidiatisad Solem confhitutionibus, quam proxime ad quadrantem in Zodize
€o confpectum,ad vifum noftrum vergit . hoc enim circuli planu,fi produ. atur,etiam
per vifum noftrum tranfibit ; quamcumque pofitionem habeat Luna prima;, vel fecun-
dz dimidiata apparitionis. rel 'quas autem pofitiones difcrepantes comperiunt didi
mathematici , propterea quod ficque terra puncti , ac centrirationem habet ad Lunge
fpharam fecundum ipfos, fed ad f; pharam inerrantium ftellarum . neque vinbre Jaci
tudo fit duarum diametrorum Lunz, nequa ipfius Lunz diamieter fubtendar circumfe.
. rentiam maximi circuli, fecundum mediam ejus diftanoiam, quintamdecimam partem
figni, videlicet partesduas . Hippaccho eniin diameter Luna circulum hune fexcen-
ties, & quinquagies metitur. & cicculum vimbra: meticur bis » & femis fecundum me-
diam di?lanctam in coniund@ionibus. At Peolemgo diameter iplius Luna fecundum
maximam quidem diftantiam fubten lit circumferen tiam ©. 1. 20. fecundum minimam
vero o- 35.20. & diamerer circuli v abra (ecundum maximain Lunz diftantiam o. 40,
40. fecundum minimam o. 46. vade i 2 differences rationes tum diftantiarum,tum ma-

N

gnitudinum Soiis,&Lunmmﬂegcru.lt. Ariftacchus autem dictas pofitiones fecutus

verbui ita feribic. . . .
Iraque colligitur diftantiam Solis a terra maiorem quidem efse ,.quam duodeuigin-

tuplam diftantie Lun : minorem vero quam vigintuplam , & eanden proportionem
h

ere Solis diametrum ad diametrum Lunze » quod habetur ex pofitione , qua cftcir- _,

ca dimidiatam Lunam. Solisautem diametrum ad diametrum terra inamaiori propor-
tione efse, quam 19.ad 3. & minori, quam 43.:1d 6 ex ratione diffantiarum , & poli-
tione circa vimbram, & ex eo, quod Luna quintam decimam figni partem fubtendit .
Colligitur,inquit, vt deinceps, velut qui hazc panlo poft demonftraturus fit lemma-
taad demonftrationes vtilia praemiteens. Ex quibus omnibus concludit, Sulem ad
terram maiorem quidem proportionem habere ; quam 6859, ad 27, minorem vero,
quam 79507. ad 216. Terra diametrum ad diametrum Lunz in maiori proporticne
efle , quam 108. ad 43. & minori, quam 6o. ad 19. T crram vero ad Lunaim in inatori
efle proportione , quam 1259712.ad 79507- & mincri, quam 216o00. ad 6859.. At

Ptolemaus in libro quinto magna: conftrudtionis demonftravit , quarum partium fe-

midiamter terreft vaius, carum Lunz maxinam diftantiam In coniuné&ionibus effe
Dd 2 6410.
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6410, & Solis 1210, femidiametrum Lunz o. 17, 33, & I';mld;aq&dc;rpm Eﬁﬁ]]_ﬁ!‘i. 30,
ergo quarum partium diameter Luna: eft vnius, earum diameter qui dﬁ_]m tfll % cft 32,
Solis autem I E . terra igitur diameter tripla eft diametri Lun, & adhuc S;mm quii.
tismaior . Solis diameter diametri quidem Lunx duodeuigintupla cit, &adhuc maio,
quattuor quintis , diametri autem terr& quintupla, & adhuc dimidio mamt:- - €X qu |b_ug,
& folidorum corporum proportiones manifefta funt . Quoniam c:limr-:u_ ; us VIlus ¢f
1, cubus autem 3 7, eft earundem 39 1. proxime, & cubus 18, fimiliter 6644 1,
proximé, quarum partium Lunz folida magmtudn f:-ﬂ vnius , earum lfﬂgﬂlwdﬂtr;r:.
r& erir 39 . & Solis 6644 !, quare magnitudo Solis ccntlcs,&_{eyl:hngxes proxime
terre magnitudinem continet,& hac hadenusdicta fit, comparationis caufia diftarum
magnitu inum , & diﬂantiarum.]thfg;ibemus;lutelq vnum lemma ex 1js » qua: tradin,
tur in quartum theorema ciufdem libri inquifitione dlgn L1 ,

COMMENTARIV Ss

At Ptolemzo diameter ipfius Luna , fccundum maximam quidem diftantiam fuh.
tendit circumferentiam o. 31. 20, (ecundum minimam vero ©. 35. 2C. ] Hoc eff fub:in.
dit circumferentiam minutorum 3 1. & 204 fecundorem , V1 nune loquantur . Gracus antem
codex xatd §% Mroaepcior, €7, rared wiv 7¢ péyicer Smenua oA e x, xa7d 5% 70 inayicey
ontx, Sed legendum Yrdetnr, kazd piv 76' pipsor Smwenpe oAdr, xavd Ji 70 bha o
oA EN.

Et diameter circuli ymbrz fecundum maximan Lune diftantiam o. ge. 40 fectndem
minimam 0. 46. ] Gracus codex o § Sudpesess 75 nvrds 7hs ontds xard piy v plyicw
Smsupa THs GEANPIS oo 4, po RATE To' Educoy Smenpa us. Sed Vidicir legendun p, . Vel
O fo, fhe %2Td T8 FA&YITOr SWTUuA e AW, Jaranadmodum in codice Pro.emai mprcfjo le-
gitury & 3 ; : ; :

Colligitur igitur diftantiam Solis a terra maiorem quidem efse, ouam duodewgin-
tuplamdiftantize Lunz | I+ Greco codice Ariflarci ita [trictem  neenitir B payideras
Fr7d 75 WAls Smeapa ' Tis yhe, 75 Tie cthivis Smeipares uGtor uir § CRTaxg ST ade
oo s taearor 8 i wxocamadeior Jid 70y o' Thw Sivoroulay “wobictwe . F avTey di ad'yop
ixer ¥ v3 wals Sdpespor apis & searps Jidperpor # 8% 75 W'als Swpemror @mres F THs e
Jrdpsrpor palora piv Aoyor Exar, o &r 7d 10, @pe's y. Harasrawe 8w & p Y. wpos £, diz
75 dipslivres e 78 Smonpara Acyor Ti's we THY eriay “aml drews , 5 78 7'y ceanyle Vo'
werrexudinator phpos Ludis avreiver, .

Ex quibus omnibus concludit Solem ad terram maiorem quidem proportionem ha-

bere, quam 6856. ad 27. minorem vero , quam 79507. ad 216.] Gracus eodex ey
4" &x wdvray , Gre. snaarora 58 do'yor o & 7d B0 8 wpe's 150 lege inacora 31 Adyor v iy 74
plof mpds cus,
_ Tertiam veroad Lunam in maiori efse proportione ,quam 1259772 ad 79¥c7. &
Innunort, quam 216000. ad 6859. 1 Grecus codex o' 8 g’ mpe's 7n'y cern'mmy ir pifen
do'yw o dr Ta' cxepn 0L f, apes uho £ v iadaront &1y pypra s, apir, ¥rard le.
Zendum antem vE putow ' $iyn' @po’e 7'y gann'vir by peilor Aoy, o drre’ p'rel-lif ik
e, iv ingarort 8% o' gy prea, car, ' :

Quarum partium femidiameter terra eft vnius, earum Luna maximam difantiam
in conuerfionibus efse 6410. & Solis1210. 7 Gracus codex
o ¥ auluyias piyicor Sm'snpe £8'y,
Feas w'alor ae,

154.:rﬁl:xl-:i1alfru.‘:l:ru‘rr1 Luna 01 17-3 3{& !'emjdi_;_lm:zt:um Solis 530.] Grecus codex ' 3% kx 75
2rmes’ auMrns 7o tfihy, o Ji €K TS REVITE TE WA oigp. idetur autem legendum w5t
t TH kEvaps GeMivns ot &y Ay, o 3% ix w5 RErTEN TH AAfy gA.

Terra igjtu'r djamftcrfrifla elt ti'lamctri Luna,& adhue duabus gunintis maior] Gre-
€us codex % o pir 745 iy dpa Sidpersos THs cean'rmanie miAdeia §a £ Toic W7 pefar
lege ex Prolomeo, & 7oic Le poilor.

Diametriautem terr¢ quintupla; adhuc dimidio maior J Grecus
FHTATALTIL, (¢, delenda ofl diiTio v,

: 6644}, proxime ] Gracus codex & 3% S’ 7is 1%, % 32 o paiws
FXEI Eyyise lege o Si Sm' iy om. x) IY opoter Fxud 1 iyyra, N -

78 WM gy 3L lege 0" 8% 75 o'Aly sy ud1)

Quare

e Tors W 78 piv TiE ceans
To JE 75 WAIY 2wy lege ex Prolemasi codice & & 1. 7o'

codex v 7is 8} g%



Quare magnitudo Solis centies,& feptuagies prexime terrg magnitudinem contipet]
Gracus codex #aTovra xgu eBfopunnarramad sior peilop dpa fyyise 5 75 wals o T Yits
legendum puto . EXLTONT a o ihdopurarzamadeny dpe iyyise 10 75 wAly ) oie.

THEOREMA XXXIX. PROPOSITIO XXXIX,

Sit circulus asc , cuius diameter e B

rodudta acp,centrum g, a pun- s i
Eo EIpfi Acp ad rectos angulos du-
€atur s8F « ab ipfo autem b ducatur
DH, circulum ang contingens: & di-
midi ipfius ¥ u aqualis ponatur ad
viralque partes c, videlicet Kc, cLy,
lunganturque Ko, L, rp. Dico an-
§ulum KDL angulo ¥pu maiorem efs

» Pr&mittuncur autem hzc.
%

[ AR Ty -

™ = e y L

THEOREMA XL. PROPOSITIO XL.

Sit circulus AB ¢, cuius diameter produ4 acp: & a puncto p ducaz

tur quapiain re_&a linea DEF. Dico circumferentiam_A F circumferentia
CE maiorem efle . gy

&

Sumatur enim circuli centrum ¢ & 6+, ¢ B
iungantur; eric angulus ad r anguload &
qualis. & quoniam triangulum eft 6 rp,& an
gulus exterior AGF maior eft interiori , & op-
pofitoco, qui ad ¥, hocefteo, qui ad g; an-

i A = o . 11¢ n ¢

gulusautemad & maior eft anguio pcEe pro- ' o
fta:rca_ quod eft extra triangulum: erit angu- > \L//

us; aGF angulo 86 p maior, & funt ad cen- L 5 \_//E =

E ;

trum. circumferentia igitur A ¥ maior eft cir-
cumferentia C&,quoddemonftrare oportebat,

THEOREMA XLI. PROPOSITIO XLI.

~ " Sit circulus AB, cuius certrim D, & extra circulum punctum ¢,
ducanturque ¢DX, & circulum contingens cF. deinde per D centrum. A
ad rectos angulos ipfi kL diametro agatur p . feceturque AF circumfe~
tentia bifariam in puncto . & ¢BA, CGE iungantur, Dico angulum B
Ac E"angulo EGF majorem efle. ' '

Tungan- :
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% quinti. g0 maior cft, quam rc, & eC_minor, _
350 qyam ¢ Gyhabebit 8 ad b ¢ mdibrem prow f

portionem, quam rG ad Gc. itaque fiae [

vt 8% ad Be,ita Ho ad 6o, & HC lun- / \

w}

atur . Quoniam igitur angnli ABE;EGF
C §nttr fe equales funt, qued & circumfe-

13:ptimi, rentia A& circumferentiz 57, & reliqu \
6lexthe apguli src, Ecc aquales: & circa - L )
uales angulos latera {unt proportiona-
1‘1.1:1 : erit triangulum esc triangulo rGe \\
@quiangulum , ergp anguli AcE, BECH d
inter fe zquales funt. angulusigitur ACR
angulo ecF cft maioy . b

-

F;” s
i

P,
V4

|omr ———t e — - — T -

¥

. COMMENTARIVS

A  Ducatu-que cpx,& circulum contingens ci ] Gracus codex % Smxlon’ 38, 2
lege % Sm¥bBou yPx., - , s

B ki coa,cor ungantur] Gracus codex i iwelivylacav ai yBa, yue.lege wg iTen
Livylooay af yBa,yne. . ] . :

C  Q.od &circumferentia A® circumfercnti £5] Grecws codex imeh agd aeipipua v a8
weigbpras Tis 0. lege wutpia 7 8 L.

Sit denique eadem figura, qua prius, & eadem maneant. Dico ane
gulum x b1 angulo FDH maiorem effc.

" Secetur ¢ircumferentia e bi-

farfam in punéto u, & iungatur

M D. conitat igitur ex co, quod

proxime oftenium eft, angulum 1|

DM maiorem efle angulo mph. =3

producantur FE5  pL ad pun-

¢ta wx: fitque ipfi A p zqualis

N F, & N M, ND lungantur. itas

que quoniam circulus eft ABc,

cuius diameter produéta acp, & 4/
4ohuins, 3 pun®o p aaeft prx adcon- &

cauam circumferentiam , erit " 1."’""'-’-’

circumferentia A x, maior quam :
circumferentia cL. Sed cL eft '
@qualis Fu , vtragque enim eft

circumferentiz ¢ u dimidia, cir-
cumferentia igitur A x maioreft,”
quam Eum. Ponaturipfir » gqua-
Iis circumfierentia a 0, lunganturque’ao,o0p,
micirculi gqualis eft circumferentiz femici

& quoniam circumferentia aro fes
: : : rculi FC By quarum a o eft &qualis M F,erit
& reliqua vc relique uB 2qualis. fed circumferentiz quidem oc infiftit pao ans
Fulus, circumferentie vero s s infific angulus N ¥xie ergo angulus DA o eft &qua-
isangulo NF . atque cfl vterque re@o n.inor, & cm A b fitzequalis rw, 8 a0 ipfi

., FM> du® va,a0 duabus N ¥, Py zqualesfint, & angulus p o cft 2qualis angulo

4 PrMEs NF M. quare & bafis o bafi N, & reliquianguli reliquisangulis funt 2quales: ad-
. gplus Igitur Ap o cft ®qualis angulo ¥ num. Rurfvs quoniam femicirculi citcumferen=
sreertll. t1a eft Fan, erit v, pe femicireulo maior, cui infiftit angulus FMG, ergo FMG
R mg'-"iu%mﬂ'ﬂreﬂrfﬂu.ﬂripﬁ fubtenditur re@ta linea ¥R , angulo autem acuto R E 3
vg-psimi. fubtenditur kM. quare g maior eft,quam R M. itaquc producatur R ad s: & ipfi
¥k &qualis ponatur Rs. Et quoniamtota acp ®qualis eft toti FeN,quarum Ag eff

®qua-
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2qualis s p2 rerit reliqua s p ipfi &% zqualis - ideoyite-angulus s b eft aqualis an- 5o primi

gulo exp & NDR maior angulo b, quardYatus N latere pn eft njaius, Produ. B
caturwp ad v; ponaturque Ipfi vk 'z2qualis'gy’, & sy iungatir > Qudniam ‘igitur
rr eft aquali RS 38 v 1pfhi i ¥y duge Fi, 6% ‘duabus s v, RY‘@quales funts & an- _
gulus FRN @qualiangulo sry, quod fing ad velticent. ergo 8c-bafis N kbafisy, & -
reliquianguli reliquis angulis zquales quarcanguius wy~ cft ®qualis angulo rsv.
-fedangulus & wpmaior eft angulo v sv, cum fit exera rriangalumangulusigicur & wp C
angulo R ¥ N eft maior; eft autem & ry angulus equidis afigulo s & b;.quare &reli. D
* QUUS'E R mator reliquo RDx . At oftenfum eft dnguiung N & angulo n . cfle a-
qualem. angulus.igitur Apo angulo ko u cft InaIoT, 4c proptered s ‘gngulus mul.
to maloreft angulo & v u -anguliautem A D x duplus eft angulus koL, &anguli a b .
minor, quam duplus oftenfus eft anguius FoH. ergo KpL angulus-angulo ¥p i ma-

10r erit.

TR TR TR uﬁl"h =

L= T pa ) ; IR Be BN e D e Ty
COMUENTARLES., . jonins ™

. L] Co ' ] fnit bR TR b T :|
Et ipfi fubtenditur re&a linca r g | R faenim linea w s fecarswp, in pandfo R,

Quarelatus N latere o p et maius | Angulus enim wpn cum [it maior angulor p n,
ipfo D NR muito makor erit, quare , & latus « g latere.n p eff maLs ..

Sedangulus RmD maior cft angulo sy ! Gracus coded | dind if
Ths v pou. lege dmd »* g d,

Angultls iglt‘ur R D angulo RFN eft maior Grgeus Godex Lot of Wi s, dod
Lov & 15 aw plr. lege ;m' W pud, - e N o

v Puw peilny 5

g N =k

fai-
- “ . ) g ] e
. gy gk - e LEL dtuats T b B
Si ab oculo radius ad cireuli ceatrum, peftingens , neque ad rectos
angulos fic ipli plano , neque femidiamerro xqualis; maior autem, vel
minor, inzquales {emidiametri circuli apparebyue premittuncur an.
tem hzc. I i Rl e g
THEOREMA XLIL PROROSITIO XLIL

A | 1

Sint duo eriangula orthogonia Asc, BEF rectos angulos habentia ad

AD, & Bcad-ca maiorem _proporegoncm hibear | Uam EF ad Fp.
Dico Be A angulum anguls Erp mdiorem efle, 20

o A il ..j ied
=g P
h)
bet, quam &F ad fp, & pos £ el , / A
teftate,dividendoque,& lon! - i .
gitudine , habebic ra ad sc g € E. _AF
m_a';omn;prppﬂrtiuqcm, T - B otenr Ao by g EE N L
£p ad pr. Fatve & a DF, fic6A ad ac.manifelfom eftenim 6 4 minotem cfie, B
quam s, 8 cc iungatne.. stiangulum wgitusiac : finile et tridnguio vEF;&acg C
angulus angulo px g ®qualis. ergoangulus.acs maioreft angulo oo 1. D

Quoniam enim g ¢ ad ca
maiorem proportionem ha-

LI L

¥

CoMMEN T AR :'P___._s'i'.; -

3 gt

. Bt poteftate,, dinidendoque , & longitudine' habebit s ad A'c-maibrem propor- A,
tionem, quam &b ad pr] Quontamevin e ¢ ad ¢ A waierein Proportionens guam B ¥
ad £ D, babebit quadratumey yc , hoc eft quadrata ex s a, Ac, que ipfi fune 2qualia , ad
quadratum ex c A maiorem proportionem , quadratum ex Bv, hoc eff quam quadrata ex 5D

DF ad quadratum ex DF . ergo & dinidendo quadratum ex s 4 ad quadratum ex A c maige
o retin bas
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vem habet prapurliunem, qmmglgudﬁ: eX ED quadratum ad quadratumex pr, O ideoredia
linea & A ad 1pfam A C maicrem babes.proportionem , quam Ep ad DFo - ol
B Manifeftum eft enim 6 4 minoremefse, quam Ax] Ex 8. guintj elementorum «
C - Triangulumigitur Acc fimile eft triangulo DEr] Ex 6. fexti elementorum » ‘
D Ergo angulus acs nEaiqr elt angulo DFE] Poffumus etiam, conuerfam buius ita des
monflrares - _ 7
Maneant enim eadem, que prius, & ft angulus v c A maior angulo 2r D+ Dico 3cad ¢
maiorem habere proportionein y quam B ad ¥ D N R e
oniam enimangulus & A c mator efl angulo £, ad rellam lineam xc, & ad punélum
rimi 1 ea c.conftituatur angulus A CG aqualis angulo B¥ D ergo & reliquus acc reliquo DR
efl aqualis, & triangulum triangulo fimile.quare G A ad ac eft Ut £p ad DF, & obid
quadratum.ex G A ad quadratuin €x A C efl , Ut guadratumex ¥ D ad quadratum ex DF, &
componendo quadrata ex Ga, A C ad quadratam ex ac, Ut quadrata ex ED,DF ad quas
dratum ex DF. [ed guadrataex B A AC matora [unt quadratis ex G a, ac quadrataigitur
ex BAy AC, hoc efl quadratumex B¢ ad quadratums ex ac maiorem proportionem habet,
quam quadrataex G Ay AC ad quadratum ¢x A c,hoc eff quam quadrataex 5D, O F Vides
licet quadratum ex B¥ ad quadratum ex ¥ . ergo 8 ¢ ad CA maiorem habet proportionem,
gquam 5 ¥ ad FD. quod oportebat demonfirare . Vo e

E3.prin
Al dCXCL »

~ THEOREMA XLIIL PROPOSITIO XLIIL

Ducatur -3 fublimi puncto A ad fubieGtum planum perpendicularis
AB, cui in puncto B occurrat. {it autemn 'in plano recta ]Finca cp, &3
puncto B ad ¢p perpendicularis agatur BD; iungaturque Ap . Dico &
AD ad ipfam D ¢ perpendicularem efle.

_ Sumatur in re&ta lined ¢p quoduis punétum ¢ &
:;Egﬁ'*“- Ac, ¢ 8 ungantur. Itague quoniam ar perpendicu-
ﬂ?-?i‘i“';ﬁ lar'seftad fubie&tum planum angulus A sc rectuscrit.

ergo quadratum ex ac eftgqpale quadratis ex aB, 2 c.
quadrato autem ex rc m’;nalia'ﬁ:%t quadrata €X D5
pc. quadratumigitur ex ac eft 2qualequadratisex
AB;2D,D cas fed quadratisex a8, 5p ®quale eftid, .
quod ‘fit ex AD quadrato @ ergo quadratum ex ac
quadratisex 4D ,D ¢ zquale erit; ac propterea ré- - ¢
€tus eft angulus Apc. re@aigiturlinga Ao ad ipfam; |
gc cft perpendicularis , quod demonitrare oporte-
at.

THEOREMA XLIV. PROPOSITIO XLIV.

A pun@o fublimi 4 ad fubieGtum planum reéta linea ducatur AB,
qua ad planum hon fic perpendicularis, & 2 plil‘l&{)-.ﬂ.-ﬂd idem planunt
Pcrpcndicula:is ducatur, i E:)ccurrcns in ¢, iungaturque ¢B: Dico an-
gulum A Bc minimum efle omnium , qui continentur reca linea A5, &

, qualibet earum , qua a punéto B in fubieto plano ducuntur, atq; cum,
qui ipfi propinquior eft, femper remotiore cfle minorem. dpos.autem
tantum ¢quales conflitui ad veralque ipﬁ:.m-pa{ms‘ S

Vg A SO

Ducatur
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. ir enim quapiam redta linea B.in fubicéto
Plﬂgfaéu; :L?:;l&,?{:: ad ip{'a.n_n perpendicularis agatur

cp: & ap iungatur. eft igitur ap ad pe’perpen-. ;i{:‘;mjl
dicularis ob id ; quod proximc oftenfum fuit. Et quo- Rt
niam reéus ¢ft angulus A ¢p, maior eft pa > quam

Ac. ergo 84 ad Acmaiorem proportionem habct, r

quam B4 ad AD & funtanguli sca,Bp 4 redti.ma- :

jor. igitur eft 5 c angulusangulo rap ex eo, quod

ante demonftratum eft. quare reliquus angulus auc

minor ¢ftangulo aen. Similiter oitendemus angu- A
Jum asc omnibus alis minorem cffe . minimus ig:- _
tur eft angulus azc. i

Dico etiam angulii,qui ipfi prnpil;c}uinr eft,femper
remotiore efle minoré . Ducatur enitm qu:r:d;n: redta _ _ o
linea & ein {ubiccto plano,atq; a punéro ¢ ad ipam perpédicularis agatur cEs & A ki, -
gatur,ergo A Bad sefeft perpendiculariss Et quoniam redtus angulus enc eftaqualis A
&o cus, angulusautem 8¢ maior eftangulo BCs; habebit s ¢ ad CBIRAIOrem o'
portionem , quam oc¢ ad cw. mulioigitur maior eft ECyquam e p. & it ca ad re- ioquinti
&os angulos verique Iplarum €D, CE. quare Ea maior eit quam ap: & 54 ad s
maiorem proportionem habet, quamad as. funtque anguli ad pE re@i.. £rgo ane D
gulus BAD ma.mr.c{tangulu‘ BAE. angulus igitur aup ualgul? are eft minor, Dico
pratered duos tantum conft.tui EEQE.IH‘JES_?E[ vtrafque partes ipfius, Conflituatuy s
ad @ s rectan lineam, atquead punctamin ca o infubicdto’plano angulus ¢ x &qua-
lisangulo csp, & a puntto ¢ ad BF Ecrpendmularis ducatur ¢r, & 4 iungatyr.
Quoniam igitur angulus €8n zqualis citangulo cor. cltautem & re@tus ¢y o
lis recto c 1 5, & latus ¢ s vtrique tridngulorum commune , erip &

C ? G : bt i BD 2qualis s,
& c o ipfi cr cltetiam a ¢ perpendicularis ad VIFAMQUE DC,CFs ergo & ap eff -
qualis A ¥. Quodcum bz fitequalis 57, communis,autem s A » & bafis p 4 xqualis -

bafi a¥; angulus a»p angulo 1 s @qualis eric. Eodem modo oftendemus an gulo
Az 0 nullumalium cun_ﬁltu: ;qua;!_cm. angulusigitur A§c¢ minimus eft,& qui iPﬁ pro-
pinquior femper remotiore eft maior - duo autem tantum 2quales ex vEraque eius par-
te confticuuntur . :

e

Pl Rl AR

COMMENT ARIVS. ¥

Angulusautem scp maior, & angulo s ] N2 cum reffalived g g
8D, angulus ¢ 5 0 minor clhangulo cue. quare wc v angulus ang

Habebit £c ad cr maiorem proportionem, quam e ad c) Luonian enimtriangn- B
la spc,Bac orthogonia funt, atque el angulus 8o maior angulo BCR, habebit pc ad
& D maiorem proportimnem , quant 3¢ ad cr ey conuerf14z, huigs quam pos demonfbrame
mus . ergo contertendo ex 26, quinti pc ad c s Minorem proportionem babebit quam i c
ad c v ac propterea i ad CB minorem proportionens haber, qaam pcoad cg. . yA

Quare 24 maioreft, quam Ap] Numcum & maior i, q¥am Co, erunt quadratz: C
€X EC,CA matoraquadranisex pc, ¢, fed quadratisexr Gy CA @qualeefl guadratum ex
AE, OF quadratis ex Dc, c a &quale eft quadraturiex An. erg-'n guadratuny ex 5 A maius eft
quadratoex aD. & ob idreéfalinea v a, quam A v efl maioy . G et

Ergoangulus sap maiorcftangulo san] Ex 42. buigs . _ T E

Erit & e o ®qualis 87, & co ipli cr] Sunt enim trizugulz BoC, ByC inter fe. fimi-
liz, quirz vt ce ad v s ita cB ad 87, & permutands w ce ad 'f;jpﬁm..”‘ D& ad py, 4 lexti.
€rgo 3D ipfi 2 F cft equalis, & eadems vatione p c eft equalis ¢k, . AR BT 3

fit bxtra il d;ﬁlf A

ulo BC R malor erit.

el

THEOREMA XLV. PRORQSITIO XLV:
' | e . A
Sint duo uialt§qh-akc;fﬂ EF, qu Bc, E ¥ equales habeant, fecens -
turque BO'EF b ariam in pundtis GH; & iungantur AG, DH, qui ctiam
incerle fine equales. &:fis Ae quidem ad B¢ petpendicularis, o B yey
R REE cormeBe T TN TS o non
TET
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ro non perpendicularis ad E¥ : firque A G maior, quam GB. Dico an-
gulum BA c angulo EDF maiorem cflc.

t
Defcribatur circa a s ¢
griangulum circulus asc,&
producatur ac ad L. Quo-
niam 1gitur A ¢ maior cft,
quam GB , atque eft L dia-
meter : erit centrum circuli
inter a6 . hoc enimdeinceps
oftendetur - quare maxima
eft ac, & ipli propinquior
remotiore maior eft. Confti-
tuatur angulo pHF ®qualis
angulus €G M.€rgo AG, hoc
eft px maior eft, quam om. _
¢ ponatur ipfi px zqualis 6k, & »x, kc jungantur’ erit angulus Bp r 2qualis an
gulo Bxc.« Sedangulus zac angulo BH ¢ eft maior . angulusigitur BAc angulo BDy.
maior erit.

COMMENTARIV S

A Erit centrumcirculiinter Ac. hocenim deinceps oftendetur 7 1n 47, huius:
Quare maxima eft A6, &ipfi propinquior remotiore maior eft ] Ex 7. zertij libriele.
IENLOTHNT o
Sedangulus Bac angulo sxc eft maior] lungantur Bm, McC. erit angulus svc. e
qualis angulo BA C ex 2.1. tertij elessentorum, @ 1. primi maior angulo Bx c . angulns igi=
tur 3AcC angulo BXC eft maior. ' ’

THEOREMA XLVI PROPOSITIO XLVI

Ij{dem pofitis fic AG minor, quam G B. Dico angulum B4 c angu-
lo EDF minorem eflc.

Conftituatur angulus com
zqualisangulopu ¥ . Et quo-

) . -

A niam A ¢ minor eft,quamcs

B &eft diameter a1, certrum \
circuli erit inter Lc. ergo B € £ f F

minima eft A6, & oy maior

quam A6, hoceftquam px.

ponaturipfi a6 zqualis o~.

& BN, Nc iungitur. zqualis

igitureftangulusep rangulo’

- BNc. fedangulus & 5 ¢ maior
eftangulo s a c.ergoangulus i
EDF angulo sac eft maior.

n‘l

(3}

fﬂMHEﬁtTJH]r;:

‘A e
- Centrum cireuli erit inter .o 1 Quod in fequenti offendisur
C

Ergo minimaeft 5 G, & '
Sed »© GM MAlor, quam Ac ] Ex 7.tertif elemeniobum
e ﬂl:ﬁ_l'us BNC maior eftangulo Bac) Innéss enim r.’if., B MM»“?" v
«q angulo 2 ac, o angulo B C minor. ex o fi » MCy evit angulus

s boc of angulo 0¥ effeminorem , quod demonfirare ﬂfor?:ij;:r o
| THEO-
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THEOREMA“YXLVII, PROPOSITIO XLVIL

‘sit circulds ABC, cuius diameter 48, & in ipfa fumpto quouis pun-
o by ducatur D C vrrumque, & fit AD. maior, quam p ¢. Pico AD
ctiamt'ipla D'B maiorem ¢ffe. :

Iunganfur_}x.c:. cs. & quoniam angulus
acp elt mawr angulo cav, erit reliquus
pce reliquo pec minor. ergo maior eft
cp , quam ps. eft autem, & A p maior ,
quam bc¢. multoigitur maioreft Ap, quam
p &+~ Quod fi ap fit minor, quam b ¢, fi-

_ m&litcr oftendemus & ap ipfa ps maiorem
clic . E

COMMENTARIP S

_ Etquoniamangulus aco eftmaiorangulo cap) Ex 18. primi, ponitur enim ap mé A
r.qram DC. ) I

Erit reliquus pcs reliquo psc minor ] Nam cum angulus, Anc reffus fit equalis B
duobus 1ngulis DAC, DBC [ieque angulus D<A pars vekr mator angulo DA c, erit reliqua
s pars pCB min-r angulo DEC. - ik

Ergo mmaior eft cp, quam p&, Ex ro. primi, ) C

Mulcoigitur maioreft Ap, quam oe ] Exboc conflat ¢irculi centram cffe inter aD, D
quod demonfiraudum fute . _ R4

Quodfi ap (it minor, quam pc, fimiliter oftendemus & ap ipfa D¢ minorem E
efle | Swtearm a0 mwor, quan D, & fimiliteriungantur ac, cn. angulus igitur vcA
minoreft angulo D ac, I id:aveliquas pce religer o maior erit « €rge DG mrior ¢,
quam D&, Sed ADefl minor , quam D C, maleoigiter miareld, quam ipfa 'mﬁ & circuli
centruns ynter D& conbinetur, quod demonflrare oportebar o

THEOREMA XLVIIL PROPOSITIO XLVIIL - -
Sit circulus ABc; cuius diameter AB, & in ipfa fumpto D puncto,
ducantur Dc, DE, fitque ¢p maior, quam DE. Dico AD ipfa DB ma~
iorem efle, : oot

Iungatur ce, & perpendicularis ad ip-

fam ducatur o 5. maior.igitur cF, qUame &. A
fecetur cs biariam in pun&to 6, & per 6
ducatur 6, qua ipfi oF parallela fit. er B
go ou perpendiculacis eft ad ¢, & iplam
tifariam fecat. in re@a igitur linta g1 eft Cc

circulicentrum. Sed eft etiam in 8. pun-
. @um, igitur H circuli centrumerit , ac_pro-
pterca. ap.quam » 5 clt maior,

"Ee 2



R

c4q

- ponatur ipfi b H 2qua-

D mpr, ideoque angulus

‘etenim maxima eft cx,
‘& ipfi propinquior fem.
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CoMMENTARIV S,

Maior igitur eft c¥, quam ¥z ) Luowiam enim ¢ waior effy ‘quam DF erit qua-
dratum ex cD guadyate ex DE mains « Sed qwdrdfn:gmd:m £x cD -equlh.a Junt quadra.
24 ex DF,FC quadrato autemex pE aqualia quadrata DF, FE. qaadiata igHtsr X DR EC
taiora funt guadratis €x DF, FB, & [ublato communt quadrato €x DFy relinguethr gua-
dratum ex C T Wains gmdm:u ex rEy ergoreffalinea CF,quam ¥ eft maior

Ergo cm perpendicularis eft ad ci] Ex2g primi elementorut - 5

In reéta igitur linea cH cft circulicentrum 1 Ex corollario Pﬂmlrﬂlfg. ementoruns,

THEOREMA XLIX. PROPOSITIO FLLXS .

Sint duo triangula ABc, DEF, zquales habentia B¢, EF, & {‘ecenFur
8¢, £F bifariam in punclis GH, lunganturque AG, DH, qu ctiam in-
terfe fint zquales; & neutra iplarum it perpendicularis ad bafim : angu-
lus autem A G ¢ fit maior angulo DHF. Dico fi maior quidem fit AG,
quam G, etiam angulum BA ¢ angulo EDF maiorem cfle, fi vero mi-

nor , efle minorem,

Defcribatur rurfus
circa amc triangulum
circulus azc,& 3 pun-
&o c ipfi zc ad rcétos
angulos ducatur G x »
quz circuli diameter
erit . Sit prius A ¢ maior
uam G C. X co igitur,
quod oftenfum fuit,; ko
maior eft, quam Ga,

per remotioce eft maior
eoftituatur angulopu ¥
aquaiis_a,g%.ﬂ,us CGM.
ergo Ga, hoc eft pu
maior eft, quam oM.

lisen; & sx,Nc iun-
gantur . angulus igityr
BNc eft zqualisangulo

sac angulo eEpF eft

- E maior. Atfi a6 fit mi-

nor ,quam 6 c,! fimiliter demonftrabimbs pa¢ af: ulumangulo s pr minorem effe
ﬂmddemnn{tr:;re oportebat . e gulo 1 effe;

COMMENTARIV S

A Deferibatur rurfus eirca asc triangulum circulus asc ] Hae nds addidimuss quein

i:-:-;z }:il:f non erant, Jed tamen defiderari videbantur , Vel falteni ex antedifis [wbimrells.

B  Quacirculidiameter erit ] Ex corollario prinse tertij elementoruns .

Exce



Ex eo igitur, quod oftenfum fuit k6 major cft , quam 6, ctenimmaxjma eft cx, C
& ipfi propinquior femper remotiore eft maior . Qeomars eptm 4 ¢ meior git , gwams G ¢
Erit X anleccdente K G malor, qu am_ GL. erge G K mﬁﬂm-ﬁﬁ!@ ?Hﬂ.fﬂﬁ_prﬁﬁiﬁgﬁfﬁ féﬂ-
per remotiore eft maior; & wdeirce K Gmatgy, quam 6 py Gracns codex wixien iﬂ‘: g
Videne legendum it psylen jop 8w o' kn, i o W

Ideoqueangulus pac angulo epF eft-ymaior ] fngalus F“??’-E_IIIF, boc ef ‘i'}l*?'Fﬂ D

mnator angulo 2, boc efl angulo BEDE, roe rowiged it et
Atfi ac fit minor,quam 6 c, fimiliter demonftrabimus 4 ¢ angulum ﬁg‘ﬁ{h'ﬂﬁg E
minoremeflc ] Sint eadem , que prius,& conflituatar angulus, CoM equalis a5 ¥lg DHES
erit ex 1am demos firatis x ¢ minor y quam G, €rgo ¥ & minimaefl , ¢ lpﬁ[ p:;ﬁgm" ior re-
motiore efl minor. minoy igitureft a G, bocefl DH, quam Gu , ponaturipf Ac L4 15 G Ny
Cr BN, N C iungantur . crit angulus BN c equalis angulo o F. Sed uugu!u;'fi,;}; C; hocelf
BA ¢ minorgtangulo wxc, angulus igitur BAC angulo BDF eft minor,. e
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THEOREMA L, PROPOSITIO Li " 1% o7

Sit circulus ABC, cuius centum B, & A'pincto £ ad rdGos angulo
circuli plano ducatur E¥. Dico {i in ipfa-EF oculus ponatur , circuli dia
metro aquales apparere. i R L R N

Hoc auitem manifeftum eft’, etenim omnes refiz linese +
i pun&to ¥ ad circuli circumferentiam pertinentes’; inter
fe a:gua_fﬂ fur:t, & aquales angulos continefit. Séd ron fi¢
¥ F ad rectos angulos circuli plano. fit autem qualis femi- -« »
diametro circuli.’ Dico ocuload punéum ¥ conftituto; &
“fic diametros @quales apparcre. Ducantur enim duzdia~
metci ¢, 6, &iungantur AF5'Fe, ¢ ¥; F0. Quoniam -
igiturtees A, ¢, EF 2quales funt, reftus eftangulus
"arc. eadem ratione & angulus 88 eft reftus quare dia+ |
metri A€, 5 b ®quales apparent. Similiter oftendemus & 7N
alias omnes &qualesapparere . Conflat izitur fifit circus 0
lus&abipfiuscentro ad reftos angulos re®a inca duca- .
tur , vbicumque ponatur oculus in linea dudta , circuli dia- G sl Sanp
mecros &quates apparere . Quod fia centro duta non fic ad retos anguloscirculi plas
no, fit autem 2qualis femidiamerro circuli ; 8¢ab ipfius termino diametri circuli qua-
les con(picientur. Ex quo manifeftum cft fi fitin fphaera maximuscirculus; & in (uper-
ficie iphxra quomodocunque tunc ponatur oculus in circuli circuniferentia,diametros
=quales videri. #omatdr e R s S nuEl b A, o 8

] R

= 0

THEQOREMA LL PROPOSITIO LL "7

TN T

Si fic circulus , & 3 centro ipfius erigatur quedam recta linea , neque
ad re&os angules circuli plana 5 neque femidiamerro; cirquli zqualis , &
in termino linez ereéta oculus ftatwatur ; circuli diametri inzquales ap-

patcbuge,

v -
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Sit circulus Anc’; tuins centi’ m p’; & pun- et i
cto p erigatur recta lined pE 5 vique ad rectos -
apgulosci culiplano , negue zqualis femidiame-
tro circuli, & ocultis ad &' ftatuatur. Sitauté pri-
_mum p 8 fenidiametro circuli ABc mator . & a
puncto & ad circuli pldna A ducatur perpendicu-
laris £¥, iunctaque D producaturin ¢. &per
p ad’ rectds angulos ipfi G ¢ ducatur as . Dico
maximam-quidem apparere A5, minimam vere
cc, & quaipropinquior eftipfi cc remotiore
femper minorem videri, duas autem tantum yider
zquales ad-vtrafque ipfiuspartes. conftat igitur
&p ad as perpendicularem effe. fiquidem a pun-
cto fublimi & ad circuli planum perpendicularis
adta eftav, & dudta quauis refta lin_v:a AB 3 pun-
&o ¥ ad ipfamada eft perpendicularis Fp , & iun-
&aeft ep. coftat’praterea ex 1am ditis angulum
quidem o F minimum effe,& qui ipfi propinquior

44.huius, cft , femper remotiore ¢fle minorem ; duos autem

tantum zquales ad vrafque ipfius partes conftitui , Jraque ducatur quedam reéta linea
K. ergo ED non eft p_ergeu icularis ad Hx . nam fi perpendicularis fit , cum fit per-
pendicularisad a®serit & ad planum circuli perpendigularis, quod fieri non potctt.
non igitur 8 p perpendiculariseftad Hx . iungantur B4 BB slyeK,EC, 1 C - ET quo.
niam duo triangula funt e AB,EH K. bafesas,u g aquales habentia , quarum vt 1cue
bifariam fecatur in punéto p . & eft b eadem in vtroque triangulu, ad 2 ¥ quiden
_perpendicularis ,ad i1 k minime perpendicularis, eftque E D maicr, quam ! . crit

4fshuiss, angulus aEe angulo sek maior. Similiter dudtic alys lineis eodem niode niaicr om-

nibus angulis demnunftrabitur . Rurfus quoniam duo triangula funt £¢ ¢, sui baies
zquales habentia, & communem 8p; atque cft 5p ad neutram ipfarum <, B
perpendicularis ; maior autem eft angulus epu, etenim oftenfun ¢ft anetium
£p G minimum effe : & BD maior, quam b & ¢ erit angulus HEx angulo e weor,

s7.huius. quod itidem oftenfum fuit.... Similiter oftendemus angulum Grc omnium nuni-

s#hujus, tuitur. Quodfi o minor fit,quam pa,

TUjsear trum iplius apparet el

mum efle, ergo G ¢ minima apparet, & dua tantum &quales ex viraque parte ipfius
videbuntur . quoniam duo tantum anguli ex viraque parte ipfius Ep ¥ &quales conflis

fimiliter demonftrabimus ¢ ¢ quidam ma-
ximam videri . A® vero minimam ;& qua
propinquior et ipfi 4 8 remotiore femper
minorem:-diasantem tantum ex yrraque -
parteiplius 6 ¢ ,vel A® zquales appare- -
-re » Quoniam igitur circulus. videtur elli-
‘pfisimaginem octlo r:rrgl't:ntarc, & cen- |

_ ipfis centrum , in-
ftantiam non paruam haEr:t theorema. de-
monftrare ctenim pofflumus aliquod aliud
punétum in circulo linez, cuiusimagore-
prefentatur,centrum apparere : pramittis -
tur autem lemmatium huiufmodi. -

svadagh

TIHEOR EMA LIL PROPOSITIO LII

Sit vt reta linea Bx ad x D, ita e ad D, & fic angulds BFH

tﬂC_lua]Js angulo HFD, iungaturque XF . Dico HKF reGum angulum
=1 § L

Ducatur
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Ducatur per w ipfi xp- : gt

parallela cue, & produ.
cawur £ p vique ad 6. [ta.
que quoniam, vt sk ad ko,
itacit 51 ad uD, erit per-
mutando,vt k& ad B u, ita
KpadpH. Sedvtksad sy, A
ita rk ad cu. Ve igitur

FkadcH,ita kpad pe, Et vegp ad DH, ita 7x ad #e, @quiangula’enim fun, B
triangula ¥pK,pGH. ergork ad viranque ipfarum eandem proportionem habet,
acpropierea cu eft zqualis ne. & vt cn ad Héyita crad 56. eft igitar ¢ ipfi G
Fo &qualis. (_lgud cum cu fit zqualis 16, comaun's autem e, & bafis cr 2qua.
Lisbali ¥c, ericangulus cue 2 ualisangulo ru6; & vierque ipforum re@us. reqys D
igitur cft & 1 E k angulus, quod cg,ex inter fe parallel.e fint.

COMMENTARILIV 5,

Sedvt x5 ad »H, ita rx ad ¢ H] Exq. fexti elementorum , fmilia enim June trian. A
gula FRx, coH.

Etvt kpad pu, ita Fx ad HG] Obfmilitudiners trigngulorum ¢ p g y DHG. B
Etve cu ad ne, ita cr ad FG] Ex 3.fe.r:fr.:‘wzmmrum,;qugufu: enim c¥a a reffa C
linea v u bifariamfecatur,
Redusigitureft & nrk angulus,quod co,rx inter fe parallelg fint] Ex2g. pri- D
st elementorum . Quoniam autem Pappus buins quodammodo conueria UtItur y non mutlg
Erit cam quoque demonfirare , que eff huiufmodi, Sit Ut Bx ad x Dy 14 BH ad 0D, & fip
angulus HF K reilus,iunganturque 6r,rp, Dico angulum v ¥ u angulo wED aqualem effe.
Diwaturper u #pfi ¥x parallelle cug,er pp ad o producatur . firailiter we fupra de-
mionflrabitur cu equalis 1c, arq; erunt anguli CHF,FHG reffi interfe &quales, funt AREEM 4 o i
dug FH i equales dmabus Fu,y . ergo, & bafis, triangulumque triangulo,, ¢ religut an- ::jmi.
Luli reliquis angulis equales erunt ; quibus equalia latera fubtenduntur » angulus tgiur 85y
angulo HED eft equalts. Sed &r alizm etufdem conuerfam hoc modo demonfirabimus .
Sittrianguli ur K angulus ad v yeftus, firque angulus v 5 u aqualis anguio HFD, Do
Utexad KD, itaeffe BH ad 5D, ive
Ducatur rurfus per v re@alinea cyc 1pfi ¥k parallela: & vo produtta conueniat cumy
CH #apuntfo . Itaque quoniam angulus cru pomeur equalis angulo weg . g angulus
Fuc aqualiseflangulo ric . func emm verique relti, nimirum aquales vefo 1 s x » 0b reétas, s9.primi
lincas parallelas ¥x, c G+ quare reliquus vc iz efl equa'is reliquo 5 6 i & eriangulum trian-
gulofimatle . cum igitur fit »¢ vy ad He, ta ¥ ad HG 5 ertt CH apli HG aqualis, ¢ pq. g« quinti,
demratione demonflrabitur ¢ ¢ &qnalis v . erjovt Fi ad ch, itaefl Fx ad yg, Sed »p 7 qunti.
FRadcH,ita xp ad sy ob triangulorum FeER, cBy fimilicudinem, ¢ vt v ad K G, 4 foxtis
ta KD ad DH, nam fimilia interfe funt triangult FDK, HDG. ¢ igitur KB ad 8 o st eff
KD ad DH, O permutando vt Bx ad kD, 12. 88 ad i b + quod demontirare oporsebar .-

THEOREMA LIII. PROPOSITIO LIII.

Hoc premonttrato , fic circulus quidem ABCD circa centrum E: vifis
autem F non fir in codem plano, & perpendicularis ; quz 3 pun@o &
ad planum circuli ducitur , videlicet ¥ G non cadat jn £ centrum, juncka- 4
que EG producatur ad punéta BX ,& ¥, B iungantur . angulus autem
BFD bifariam fecetur A rectalinea ¢ H: ipfique DB ad rectos angulos du-
catur AHC. & AK, Kc circulum contingant. Dico vilu in'F pofito cit-
culum aBcD ellipfim apparere , qua centrum habeat pundtum 1( non
vt quidem arbitrantur punctum o ) axes autem coniugatos A ¢, BD; &

quz ad
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qua ad BD ordinatim applicantur, effe & videri parallelas ipfi Ac, qua
vero applicantur ad Ac, deduci quidem a puncto X, videri autﬂn_ii?ﬁ
pp parallelas. & eadem apparerc circa vilam cllipfim, qua & coni ¢~
&tieni accidunt, : =

Iungantur A¥,Fc.ecrit angulus AFHZ~
‘qualisangulo mrc. eft autem, & angu-

B lusmre angulo nep ®qualis . ergoa
_apparct zqualisinc,& eH ipfi #p.Quod

fi alia recta linea ducatur , vt LHM 5 dico
_eamapparere bipartito fectam in punétoit.

C Iungantur enim LE,EM;MXs & MFyFX,
D FxN,FL,LK. Quoniam igitur ob lineasco-
tingentes VL BK ad kb, itacltex ad D,

E atque eft angulus nru xqualis angulo
HED ; erit HFk angulus rectus, hoc enim

T antedemonftratumeft. Et quoniam pla-
num ,quod per srx tranfit; rectum eft ad
planum,quod per aF ¢, ctenim Ac eft per-

© pendicularis ad planum BFK» & ad com-
munem f{e&ionem HF in vno planorum
afta eft rK pcrpendicularis ; erit FK per-
pendicularis ad planum per AFC; & pro-

G pterea angulus NFx cft rectus. atque cft
vt FE,ad KX, ita L~ ad w x; eequalis 1g1-
tur cft angulus LeN angulo NFX. quare
LN apparet@qualisipfi Nx. eftautem, &

vt Lrad Fx,ita LN 2d NX. Sed £X elt
xqualis Fu. jun&a enim mx fit paralle-

L Jaipfi ac.&ve L~ ad Nx.itaru ad HM.
M ergoangulus LFu eft zqualisanguloH ¥m.
& L ipfi #um qualis videtur. Similiter

& fialiarecta linea per & ducatur, appa-
rebit bifariam fea in 1 : puné&umque 1 ellipfis centrum apparet , axcfque coniugati
acseD: &quequidemipfi ac funt parallele bifariam fecantur a reéta linea s . quas
vero ducuntura pun@ox » a reéta linea ac fecari videntur , quemadmodum in ipfa

N rx demonitratum eft. Itaque dico rectas lincas, qua a punéto k ducuntur,ipfi 5 pa-
rallelas apparere . ducatur enim exemplicavfa L& & perpendicularis 1o . qu ad R

O P producatur: iunganturque oF, ¥ ¥, ¥ k. Quoniamigiturve 1x ad xx, hoc cft vi LR
R ad xm,ita L ad ¥ x, atqueeft L& @&qualis Fr,& x & ipfi Fu:eritangulus LF rhet
S qualisangulo x FM, & ideoangulus 1ro angulo x¥p @qualis . & o1 aqualisappa-
ret r.x.crgo L X, &b parallele videbuntur, quoniam & perpendiculares inter iplas
intericéte ®quales apparcnts : -

COMMENTARIV S.

A Iun&aque £ producatur ad pun&ta 2%, & ¥p, e lungantur ] Reéfaenim linez £G
civculum 18 p fecet, & produtiafecet eundem in v.

B _ Ergo a ' apparet zqualis nc, & v ipfi 1D J Ex 7. fuppofitione optices Euelidis.
. lunganitu- enim LK, KM,MX 5 8 ME,FX,FN,FL,FR ] Gracus codex imelivyiosar
Yp ame nn,up,pk ol w8 8L, La wed bt Lu loco {n lege . ;

D - Quoniamigiturcb lineas contingentes, vt bk ad kp itaeft 1 ad up] Hoe a Pap:
pe demqli?ﬁrzrm; libro fequentt propofitione 1 54« lemmate autem 2.8, in libros pordfmatum . '

E Atqueeft angulus &1 aqualis angulo u¥p, erit k¥x angulus rectus: hoc enim

_anee demonfiratum eft ] I precedenti [eilicet lemmate .

B E:Jgt:_c::nmm planum , qucd per s#x tranfit re¢tum eft ad planum , quod per Arc
etefim Ac cft perpeadicularisad planum ¥ &, & 2d communem fe&ionem i Finvno

planorum
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planorum atta eft Fx perperdicularis: erie 5x perpendicularis ad planum per “rcJ
LQuoniam enim planimi b £ K 'fﬂrﬂmFﬁ ad planuin cireult Avco, & ad commurem 1pforuns
feikionem v D aflacfl perpendicularis A Cyerit ex 4o dofin. Undecimi a ¢ perpendicularss ad
planum BFK. Rurfuscumac extfiensin plano avc fizq; perpendicularis ad uv communens
Jeltionews planoruns , neinpe plani v c,r plani pr v, fiz perpendicularis ad planan 5 v &,
Jequitny ex eadem 4. defin, plarum v ¥ K vetfum effe ad planuim ATC. ergo kT, que i olano
sk perpendiculariseftad ¥ 11 communen diitoram tlanorems feéltonem , erit etiam id pla-
num AEC perpendicularis,

et

Atqueeflt vt 1x ad gx, itaL~Nad nx] Deferibatur cired diametruvs LX cirenlus G
SLT, & per punctum i 1pfi LK ad reffos anguios ducatur sn T, & SK, K1 ungantur,
erit quadratim quidem ex Ns. boc cft veiangulum s aquale relfangulo Lx X, bocelires -
flangulo C ¥ a. quadratu s Vero ex Nk aquale et duobus quadratis ex wH, uxg, quorum,
quadratumex Nu Unacunrelangulo cna eff aguale quadrato ex cHe ergo quadrataex
5 N, NK,hoc eft quadratum ex ks et @guale quadratis ex ¢ H,HKe prdelicer quadraroex cx,
Sed quadratamex c K aqualzeft reilangals exv, hoc eft retangulo. L& X + quadracum igitur
ex ki reckangulo Lk el eqialeac propteveax s rcul .m 1p wi conemngit, & ita demonflra -
bitur r x circuenmcontingere . ergoex demo firatis a Pippo, VtLKadK X,itaeritL x ad N X,

Acqualisigitur eltangulisir v angulo NEX | Ex is,que nas in anteced, demoflrauinus. H

Eftautcmn&verrad rx 1ta LN ad §x ] Ex 3. Jecer etementoruine Grecus codex XK
ugd' Sy de A wpde 5, f na apde 0 £, lege o Av ampas v £. :

- Erve LN ad NXx,ita LH al HM] Ex 2. fextielemen orun . L

Ergoanguius Le i eftequalisangulo v 4] Ex exdem 3. fexti elem,

Itaq; dic reftas lineas,quae a puncto & ducuntur, ipli 8 v parallelasapparere ] Gre- |
eus cod, Abye o'Ti paivorras T o & rapdidan ! . i
o ¥ 75 x Qiwyopsvan cue T B, X

lunganiurq.e 06 ,Fp,7 L ] G-2eus co-
dex % imeleuylasar of 0 & lx, &, tegens
diim sateon Jidore ale t- gzr . qp.

Quoniam igitur ve ¢k ad ¢ x, hoceft
vt Liad x a ] 0b fimdicadinen triangua
lorum LxR, X K M.

Itarrad ¥x] Efenimvt Lx adx x, itz
LN ad 9%, vrLvad v X,8tanr ad . X
Ergo UL LK adK X yita LF ad F X

Eritangulus L gqualisangulox ¢ m] _
Defcribantur feorfum triangula ¥ 1 R. F X 2 v
& arellis lineis ¢ 1, v & abfzindantur 2qua-
lesiplis v X ,Fm, quefine vy, vy, Itaque
quoBIIm v Ly FR Inter [& aquales funt,tem-
que BV ,FY ,quod & ipfe v X, £ M fint a.
quales,erit Ve bV ad v, itacvady i, qua-
vevy parallelaeft 1pfi LR, & eriangulum
VEY fimileeft triangulo L v w. Ve tgitur L7 L — R

ad ¥V,ita LR ad vY, SedUt Lrad rx,
? Ff hoc of
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boceflad v ita erit LR ad 'x M. ergo LR ad vY eandem proportioners habet, quam ad x w,
ac propterea X M eft aqualis vy. Quod cumadug FX ,F M fint equales duabus ¥V, Fy. & ba-
fis xm bafi vyyangulus X Em angulo VEY aqualis erit, angulus igitur L¥ R angulo Xru

cf aqualis .

R  Etideoangulus Lro angulo x rp @qualis] Effenim angwius L¥0 angnli ¢ rdime

B

dius , € angulus X ¥ p dimidius anguli XEM. Grocus codex, 5 o ' ALp dpe ien Bivi
o' £ {me lege 4 o o' A Lo dpu, Ore.

THEOREMA LIV. PROPOSITIO LIV.

Hoc demonftrato admirabilius problema demonftrare poflumus, ita

proponentes .
Circulo pofitione dato, & dato puncto in plano circuli intra circum-

ferentiam ipfius , vifti locum inuen're, a quo circulus ellipfis videatur,

centrum habens intra circumferentiam datum .

Sit datus quidem circulus A 2 ¢ circa centrum
¥ ydatum autem intra punétum r : & oporteat lo-
cum inucnire, a quo circulus ellipfis videatur, cen=
trum habens F punétum. lungatur ¥ 8, & ex vtra-
que parte producatur . deinde per puaéum F ipfi
5 ad re@os angulos ducatur Ac, atquea punchis
AcCin P]:mu circuli contingentes , qucmtur AHs
1 c,&in Fi femicirculus F 6 u defcribatur, ad cir-
culi planum reétus. Dico fi fumatur quoduis pun-
&um in tota circumferentia r ¢ H. & vifus in co con-
ftituatur, circulum ellipfim videri centrum ha-
bentem punétum P .Sumatur enim 6 pun&i,& c s,
6F, G D,G H iungantur. Itaque quoniam ob lineas
eontingentes,vt8x ad 1 p,ita eft 8r ad FD, & FoH
angulus eft reétus : ericangulus 8 ¥ ®qualis angu-
lo FeD. quare BF ipfi o ®qualis videtur. Con-
ftatautem & a ¥ viderizqualem rp. Etfimiliter,
vt fupra demonftrabitur ellipfis apparentis cen~

C trum efle pundtum r:8& Ac,BD axesconiugatos.

COMMENTARIYV S:

‘4 Dico fi fumatur, quoduis punétum in tota circumferentia Fcu, & vifus in eo con-

Fityatﬂr,tirculum ellipfim videri ] Grecus codex . atyw 8 i71 Cwoor aveancly enpdior
0" dans THe &m0 ceipspeins ope’s dute Teleice o i, lege apo's avnd,

B _ Eritangulus o r ®qualisangulo r6p.] Quomodo boc fequatur , nos [upra demon-

C

[firauimus .
Et A c 2D axes coniugatos ) Gracus codex xovlvyes dfoves Cra By y & lege dief, y 2

THEOREMA LV. PROPOSITIO LV,

Ir} fecundo theoremate phznomenon Euclidis pretermittitur demon-
ftratio hujus. Si polus horizontis fit inter tropicos, vel in aliquo ipfo-
rum, quoties Zodiacus re¢tus fiat ad horizontem in vna conuerfione.
anfc nos demonftrabimus. Siquidem polus horizontis fit in aliquo
tropicorum, femel Zodiacum reGum efle ad horizontem in vna con-

uerfione, {i vero fit inter tropicos, bis reGum effe.
Sitenim
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Sit enim Horizon AB i, tropicus
zftiuus ¢, hyemalis &1, meridia-
nusautem ADE ,‘anlﬂc‘us BF G, &
- horizontis polusin tropico ®ftno ,
vi fit p. Dico in vna conuerfione
%ndiacum- 2¥G femel effe reum ad
horizontem ABk. Quoniam enim
in vna conuerfione pun&um ¢ cic-
cumferentiam ¢ pertranfit, atque
eam, que ipfi continuata cft {ubter-
ra, & rurfus ad ecundem locumre- :
det :in hac autem conuerfione ¢ fe- . _ )
mel peruenit ad polum o, & Zodia- 0 3

cus pofitionem fumit in KoL : erit isfemel ad horizontem re@us; etenim per polos
cius tranfit . Similiter autem, & fi polus horizontis fit in hicmali tropico , vt 1 Zo- :
diacus femel erit rectusad horizontem . Conftat enim duos horizontis polos’ non effe ’f;f:;;:i
in tropico fiue aftivo,, fiue hyemali, nam diameryum fpharz non recipit circulus ali® Theod,
juls MINOr MaxImo . quare vicrque tropicorum non tranfiens per centrum f{pharae,

uos polos horizontis non recipit. punctum igitur ¢ fub terra non tranfit per alte-
rum polum horizontis , fed vterque tropicorum vnum recipit polum . Quoniam enim
G per diamctrum opponitur ipfi £, atque habet ¢ pofitione ad polum o, habebit s
fubterrain tropico hyemali alterum horizontis polumipfi p oppofitum’ Nonigi-
tur in altero duorum tropicorum {unt duo poli, l‘Edﬂcrquc in vtroque tropicorim
exiftit, :

THEOREMA LVL PROPOSITIO LVL ‘P;i

=T

Sit polus horizontis inter tropicos , videlicet #. Dico Zodiacum bis
fieri reCtum ad horizontem in vna conuerfione. -

_ Defcribatur enim Zodiacus
BMG, & fit parallelus circulus,
i quo # fertur MOE . ltaque
punéto L ad u applicato Zodia-
cus B MG pofitionem fumens in
NHX redtus fit primo ad hori-
zontem. Rurfus cum punctum
M circumferentiam M O H per-
tranfierit in conuerfione ,atque
ad u fe applicuerit , Zodiacus
pofitionem fumensin KHPG re-
&tus fecundo fit ad horizontem .
fola enim LM punéa ex ijs , qug
funt in Zodiaco,& qua in paral-
lelo ML, in circulo Mo L fee
runtur,& bis tantiimedo faciunt
Zodiacum ad horizontem reéti
Ecr polum u tranfeuntiain vna

Tundi conuerfione,nam vtrum.
que punétorum ML totum cir-
culum Mot percurrit .quare,8
per omnia punéa circumferenti® circuli in yna conuerfione tranfeunt punéa my:
ergo, & per 1 1n vna conuerfione verumque punétorum L M tranfibic .

F | o
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COMMENT ARIVS.

A Etfitparalleluscirculus, inquo u fertur mor] Videlicet parallelus, qui in Und
conuerfione deferibitur & polo borizontss , boc eff d puntlo v . Gracns eidex ise 34 xaly ¢tm
pIT &t Tapa Al Ay xUxAs 7o' O enpeior o w AB fed puto legendum o’ pon, ]

B Itaque punéto 1 ad s applicato, Zodiacus MG pofitionem fumens in NHX redus
fit primo ad horizontem } Ex 15.primi[pharicorum Theodosij , cum per polos eius irans

cak »

C I Sola enim 1M pun&a exijs, que funt in Zodiaco, & qua in parallelo M1 in cir-
culo moL feruntur ] parallelus ewsm circulss MOL fecat Zodiacwm tn duobus punitis
ML. guare fola ea punita Zodracr in cuerlo moL ferumiar. Gracus codex pive
74 Ao owuw'a Tis &b 75 Zodwxi xixiy e legendum antem arbitror pira ju 7a' A g

| e,

In duodecimo theoremate dicit Euclides . Semicirculi poft Cancrum

A zquales circumferentiz in temporibus inxqualibus occidunt , & in ma.
ximis quidem, quz funt ad contactus tropicorum , in minotibus , qua
deinceps funt ; in minimis verd ad zquinoctialem . at in temporibus -

qualibus qua ab zquinoctiali zqualiter diftanc.

Quaritur autem cur de occafu harum circumferentiarum dicit , de ortu aurem non
item, fuperat enim quafitum, & conuertitur in orientales determinationes. tota nam-
ue tractatio huiufmodi eft. Inuenire habitationem, in qua exempli gratia Cancer in
ijjfdem Et:m]?nribus,m uibus Leo ad fuperiora alcendat . hipparchus autem in libro de
duodecin fignorumalcenfione per numeros oftendit,non perinde vt occidunt 22quales

_ circumferentig femicirculi poft Cancrum.qu inter (e quandam habent temporis com-
" parationem,ita etiam ipias oriri. ctenim quafdam efle habitationes,in quibus ¢qualium
n:ircut_nfe_r:rgtmrﬁ femicirculi poft Cnncrﬁ,ﬁ:mpcr ea,que equincctiali pmpinquinr eil,
-inmaiori oritur, quam qua ad contadtus tropicorum . quamobie &iplein s, quw
®qualiter diftant, ab 2quinoétialy, dixit & in temporibus 2qualibus exortus fieri . illud
autem ex demonftratione in phanomenis perfpicuum eft . Similiter & in [emicirculo
g')ﬁ Capricornum inquit,equales circumferentic in temporibus inequalibus orinntue,
in maximis quidem, qua {unt ad conta&us. in minoribus , qua hascon (equuntur , ia
minimis vero lgua ad zquinodtialem. at ingqualibus qua ab @quinoétiali xqualiter di-
ftant :de occafu autem ipforum nihil dicit. ratio enim demon trationis in orientales in-
cidit determinationes. atque eft tratatiode his 2 Menelao Alexandrino conferipta;de

-, qua pofterius agemus.
THEOREMA LVIL PROPOSITIO LVIL

Si igitur per polos parallelorum fic horizon, ita demonfrabiuy .

“1303 : Sit hori-
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it horizon per polosparaliclo-
Tl AsCDEFH, & femicirculus Zo=
diaci poft Cancrum » X 6 maximug
autcin parallelorum fit & x 7, & di-
uidatur quadrans a N x in partes -
quales in punctis M~ , & per a &
VIrumque M N maximi circali de-
{cribanturs tranfibunt veique etiam
per alterum polum, quifint amr,
ANF . 8 rurfus per mn defcriban-
tur paralleli circuli emL, Nk
Quoniam igitur vaufquifque (emi-
circulorum aAMF, ANE congruit
ipfi ¥ femicirculo occidentali,fi-
mul enim occidit ms circumferen-
tia & circumferentia cu ; in quo
autem tempore mo occidit,in hoe
M punétum circumferentia mc per-
tranfiuit: fequitur vt in quo tempo-
re pundtum 4 pertranfic circumfe-
rantiam Mc, in hoc & Me circum.
ferentia occidat . Rurfus circulo
AMr horizoatis psfitionem aflumente, pun@ta o fimul in horizonte funt , & pun&te
N fafo in horizonte, circumferentia p g » N jamocciderunt. fimul enim UCLaiE Cir-
cumferentia pN , & NM. in quo autem tempore occidit K¢, punétum » circumfe-
rentlim N e pertranfiuit. ergo in quo tempore N circumferentiam i ¢ pertranfit, in
hoc circumferentia x u occidit. Similiter &in quo tempore x pertraniit circuinfe-;
rentiam Xs, in hoc Nx circumferentia occidit, Itaque quoniam per polos paralicio- €
rumdeferipei funt maximi circuli,fimiles abfcindent eo rum pa, allelcrum circuniterens
tias, qua incer ipfos eijciuntur. Similis igitur eft circumferentia mc circumfergntize
DP, 1: circumlg.em:iz BR . circumferentia autem v fimilis ipfi sx . Et quoniam D
equales funt sy, Mn, ¥ x, &per polos maximi circuli defcribuntur, eric & x maior, -
quam Rs, & Rs maior,quam s x. ergoin maiori tempore punctum R circumferca-
tiam R B pectranifit,quampundta s circumferentiam s r: & punctu s circumferentiam,
SR pertranfit in maiori tempore,quam punéti- x circumfercntiam x 3. Sedin quoqui-
dein tempore pundum r circumferentid g & pertranfitin hoc& pundtum n circumfe.
¥entiam wc. 10 quo auten punéti s circumferentiam s n,in hoe & v circumfercneid:
N p.in maiori igitur tempore punctil m circumferentiain u ¢ pertranfit,quain punéum
N circumferentiam Np: & punctum w circumferentiam N+ in maior tempore,quam
punéum x circumferentiam xs. Sedin quo tempore punétum u pertraniit circum-
ferentiam M ¢, inhoc & s circumferentia occidic: in quo autem pun&um N per-
tranfit xe, in hoc occidit’ Mw, & in quo x pertranfit x s, in hoc & nx occidit.

uare in maiori quidem tempore occidi M, in minori autem »& in minimo ~ x,
gimili ratione,& quea funt in quadrante x 6 demnonftrabuntur . At vero in maiori tem-
pore orirl M, qua mwx, & u N in maiori, qui v X fic enim oftendemus . fecetur enim
quadrans x ¢ fimilicer, vt 5 x in punétis o a0, & per polum A, & punéta 0 £ maximi
circuli defcribantur ¥o04, 52 1. Eodem modo demonfltrabitur circumferentia H¥
maior , quamn fimilis circumfecentiz v, & v r maior, quam fimilis ipi Tx, & cir-
cumfzrentie circulorum parallelorum maximo . Circumfcrentia igitur Q@ maior cit,
quaci fimilis circumferentiz vo:& vo maior, quam fimilis circumferentize rx: &
ob id punétum & in maioci tempore circumferentiam & 3_pertranfit , quam punétum
@ circumfecentiam ov. & pun@i o in maiori tempore pertranfit -:.ircumfcn:n_m,u ¥,
quam x ‘ciccumferentiam x v. Sedinquo tempore & pertranfit circumferentiam o o_
in hoccircumferentia a6 oritur, in quo autem tempore o pertranfiy vy, in hoc
oritur circuinferentia o, & in quo x pertranfit X T, in eo oritur Xo. In maiori
1gitur tempore circumferentia quidemc & oritur, quam cizcumferentia 4 o. circum-
ferencia vero @ o oritur in maiori tempore,quam circumferentia o x . -Sed in ccdem’
tempose vnaquag; circumfercntiari ¢ 2,020, 0 x Oritur, Inquo vnaqueq; ipfarum
B M, MN,N X hoc cft 6 & quidem in eodem tempore; 1aque Ex,& 80 incodemin que
’ ..,H. [ J

o+
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W ,0x autem in €odem, inquo XX, hocenim & in eleinento demenfiratuin cfi.

¥ ereo inmaicri quidem tempore oritur circumferentia s », injninori auiem circumfe,
=1

i

o

rentia M N , &inminimo circumferentia N X oritur,

COMMENTARIVS.

Et inmaximis quidem , quee funt ad contadus tropicerum , in minoribus , qua deiny
ceps funt , in minimis vero, quz ad xquinodialem ] Gracus codex 3 3 paylews ol apoy
T curapals vdu sopidy i iaayisos 8 o @ros ¥ iu:;za;tfﬁ . Sed corvige X L:u:!u:t- ipfo
x) i wheisels phr oi apd's ¥ guraweis Ti7 Ko v; D iadayen §t w if iR, W inayisos
8% of ape's ml ienpepod .

B Tranfibunt veigue etiam per alterum polvm ] i enimuon tranfeant per alterum polum.

maximi cirewls fefe bifariam non fecabant , quod ¢ft abfardam . ¢x 11 primi [pharicorum
Theodosif +

C ! Itaque qucpiam per polos parallelorum defcripti funt maximi circuli, fimilesabs

E

G

{cindent parallelorum circumferentias, gua inter ipfos interijeiuntur J Ex 10. fecamdi

[phertcorum Theodosy . A )

Et queniam aqualesfunt By, MN,NX, & per polos maximi circuli defcribuntur,
erit B% maior, quam Rs,¢ RS mMalpr quam sX 1 Ex 6ateredf ibri fpharicoruin Theodo~
sH, @ ex 2 1. butas, ' o ;

" Eodem modc demonftrabitur circumferentia B ¥ maior , quam fimilis circumferen-
tiz vT,& v1 maicr,quam fimilis ipfi Tx; & circumferentia circulorum paralle-
lorum maximo ] Demonfirabuny enim fimiliter €X 6 iy libri Jpharicornm Theodos i, &
ex 31. butus circumferentiam Wy maicy , quam civeumferentia YT, & rurfus v maior,
guam T X« Et cum fint circumfeventia eonfdeni civewldi, evit v Y maicr guam fimilis ipfi ¥ T,
@r YT maior , quam fimelis TX. fed circemferentia QA fimlis eft circnmferentie iy, &
circumferentia v o fimilis civeamferemiie ¥ T. circumferentia igithr QO wmaior efi, quan
fimilis circumferentie v o , & vo maior , quam fimilis ipfi YT .

Hoc enim & in elemento demonftratum ft | Demnonflratur etiam ab Enclide boe Joce,
civenmferentias , gue ab eguinodisals aqualiter difiant , in terporibis aqualibus, & occidere,
@ orivi . =

Ergo in maiori quidem tempore oritur circumferentia £ M, inminori aut m cir CuR»
ferentia MN , & in minimo circumferentia ¥ x oritur ] Gracus cedex &ravisie dpe i
onsiere peire o BB, b Saexlcw 81 o ok, fid corrige . dravive dpe iy mavise Jgove ¥ gy
b odawrore §8 ol v, W Bexise Ji60E, = T A

_ Oftenfum igitur eft ex aqualibus circumferentijs femicirculi quidem
poft Cancrum, ecam, qua propinquior ft tropico aftiuo in maiori
tempore occidere, quam qua remotior eft , femicirculi vero poft Ca-
pricornum, qui propinquior cft hyemali tropico in maiori tempore ori
ri , quam qua remotior. Si vero aliquis quafierit, an e contra eucniat,
ve fcilicet ex aqualibus circumferentijs femicirculi poft Cancrum, fem-
per qua propinquinrcs fune tropico zftiuo in maiori tempore orianeur, -
quam quz funt remotiores . Dicendum cft non in omni habitatione
hoc contingere pofle. fiquidem oftendetur in aliquibus horizonebus
Virginem rectiorem afcendere, quam Leonem, & contra Leonem in ma-
tori tempore oriri, quam Virginem, & Leonem rectius afcendere , & in-
malorl tempore oriri, quam Cancrun.

THEQ.
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T
At in omni climate, vbi ortus, & occafus eft duodecim ﬁgm's, Vir«

231

THEOREMA LVIIIL. PROPOSITIO LVIII.

ginem rectiorem afcendere, quam Leonem, ita oftendetur.

Sit horizon a8 ¢, tropicus autem
@(tiuus pG , in primo quidem cafu
contingat horizontem in fecundo
auté (ecet: & polus ipfius fits: per=
que # & horizontis polos d:Fcri—
batur maximus circelus cuE, erit
igitur meridianus & reétus ad hori-
¥:ntem, ecenim per polosipfius eft
delcriprusdeferibatur etiam perp
Zodiacus circulus soc, & fit Bc
cicculus @quinoétialis, vt eft. Ita-
que quonid circuline, & epc fe-
{fc coniungunt, & per contadum
& per polos vnius G, videlicet
deflcriptus eft maximus circulus me.
ridianus ¢ u p . tranfibit etiam per
polosalterius circuli 8 pc,8 ad ipsa
reftuserit. quare , & Zodiacus erit
ad meridianum reétus , & propte-
rea per polos eiustranfibit . eftau=
tem,&horizon, % ¢quinoétialis per
polos meridiani, ergo & communis
{ectio trium circulori, nempe hori=
zontis, & Zodiaci, & zquinodtialis
funt puné&a B¢, fecundum diame-
trum oppofita. quinoctialis igi-
tur eft circulus .- Diudatur p¢ 1n
tres partes 2quales in punétis »u
& per £ circuli paralleli deferi-
bantur a¥k,Lmo .crit Cancri quis
dem fignum b, Leonis vero Fu,
& Virginis mc . Cum igitur ¢ orie
tur, Zodiacus pofitionem quans
dam habebit, habeat eam, quam
pux: & cum oritur rm Zodiacus
pofitionem habeat, quam rRko.
ergo per 22.theorema 2. libri {phe-
ricorum Theodosij Zodiacus rectifs
fimus eft , videlicer maxime fubli-
mis,quando pofitionem habetzpc.
Semper enim . quo propinquior eft
contactui &ftivo, eo minus inclina-
tur. reétior igitur eft p N x, quam
R & 0. & w X quidem fignum oritur,
quod eit Virginis, Zodiaco pofitio-
nem habentepxx : k0 autem Leo-

nis fignum oritur Zodiaco pofitionem R X 0 habente , quare Virgore&ior afcendit,
quibus omnes partes Zodiaci oriuntur, & occi-

unt , & manifeftum eft pofitione Zodiaci re&e (e habere ex 13. theoremate 2. libri
{pharicorum , fimiles enim {unt circumferentiz Dp,Ps,MN,CX, -'Sc zquales Ps,RE,
SN, KO, ita vt conuerfa fphara in tempore zquali pun&a punéis congruant,quem
admodum demonftratum eft in libro de {p

viuntur , &quales &qualibus , & circumferentia item intericda Zodiaci circuli , opor=
; tet an-

uam Leo in ijs habitationibus , in

mota : & circumferenti® , qua interij-

.

A ——

-
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tetautem circumfcrentia zzqualem ipfi s c inter cofdem parallelos Che s propteces
quod afcenfio ipfius ¥ ¢ eadem fumitur, qu NX, nop procedic autem theorema ip
maiori eleuatione , quando horizon contingat maiores circulos, quain quos zodia.
cus contingit .

COMMENTARIV S.

A Eritigitur meridianus,& redtus ad hﬂrizmtc_m] Ex 15. primi libri fpharicorum

Theodoss » o R s 85 i b

Itaque quoniam circuli G, & spc fefe contingunt , & per contactum , & per po-
Jos vnius DG, videlicet u defcriptus eft maximus circulus meridianus ¢ KDE, tran-
fibit ctiam per polos alterius circuli , & ad ipfum reétus erit J Bx 5. fecunds® libri fphe.
yicorum « Gracus codex iwel Jv n" S0 Ey dmTrTas o winer . legendum puto . el 516" $n
B y ipdmrerveu aMHAQT ,

C  Ergo & communis fedtio frium circulorum, nempe horizontis , Zodiaci , & #quino-

@ialis funt punéa s c fecundum diametrum oppofita ] Communis fedtio dibtornm circx-
iorum efl vetta limea v c , qus ipforum diamecer ejt , cum [efe bifariam [ecent o

D  Dividatwr pc in tres partes aquales] Gracus codex dmpi o o° &y els Joolon, legen-

.C horizonti

dum puto «s 7le iva, o ’ - . ‘

Ergoper 22. theorema fecundi libri fphaericorum Theodosij Zodiacus reétiflimus
eft, videlicet maxime (ublimis , quando pofizionem habet 30 ¢ | Reéiffimum dixit pro
gtnns melinato , ¢ [ublimtort ,

F  Et manifeftum eft pofitiones Zodiaci recte fe habereex 10. theoremate fecundi li-

bri fphaericorum ] Grecus codex md 18 55 B fed legendum puto =J ¢y .
Ftcirci mferentia iteminterie@ta Zediact circuli] Gracus codex % perals' srigfpere
o' 78 Luduns’ ninre, Vide e legenduis fit % piTaly wwelmna o' 75 {wlians xiras.

PROELEMA I. PROPOSITIO LIX,

Oporteat autem nunc inuenire horizontes habirationum, in quibus

Zodiaci figna, quz redtiora afcendant, in minori tempore orjuntur;
quam quz afcendunt obliquiora. “

Exponatur maximus circulus A
ArcD pro horizonte , qui per
polos parallelorum trifit , fint- -
que poli 4 ¢, & per ipfus maxi- \
mus circulus aHc, hoceft me- : :
rj:_ﬂanm. Sit autem zftiuus fe- E <
micirculus €6, hyemalis xr. o 1. y 1 2aw
Zodiaci pofitio interdum qui- * \

dem fit gur, interdum vero i
GHEK . & orientales partes fint, Efjo P o ?
queead punéta cor, dividatur
que quadrans Ewm in figna in — o
punctis Lm . Quoniam igitur ho- ® r J
rizon tranfit per polos (phara, Y J
hoc eftzquinodialis ,ad ipfum
re@us erit. quare & aquino-
€tialiseft ad horizontem rectus,
tﬂ: ]gtr ];::ﬂm ¢ius tranfit , eftau-
» & meridianus per polos .

&io Equi::;)%?‘m]? communis fe~

talis , & meridiani funt poli horizontis, & per ipfos zquinoctialis centi=
penter fertur . At Zodiacus fecundum duo punéta tantum , qua funt principia Arietis
& Librz
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& Librz, fertur per communes {cétioncs &quinodtialis , & meridiani. ergo circumfe-
rentia ab horizonte ad polum eft quadrantis,videlicet partium nonaginta. Et {unt in
horizonte puné&a tropicorum £ G ¥ . a quibus ad meridianum eft; quadrantis circum-
ferentia . ergo quadrans efta punétis £6,x ¢ ad commune punétum aquincéialis cir-

culi, & meridiani, & poli horizontis , quod cit ©. Delcribaptur etiam per a# parals

Jelicirculi LN ,MX,EED. eritvtique FoD @quinodialis, ve ante dictunicft . poftre-

mo defcribantur per polum 4, & per viumquodque punctorum L M, N X maximi, cir-
culi A0sA P AR, As. Etquoniamex 13« theoremate 2. fpharicorum , zquales funt
circumferentie EL, 6N, L1 ,NX, & i, x 1, diuife autem fant in partes aquales;
erunt & in figna divifze, & inter {c &quales . atque eft punétum g principium Cancri,
pracedens femicirculum: & purictum 6 principium Cancri femicirculum fequens.qua-
re pun&a quidem tmu fequuntur e, punéta vero Nxu precedunt G, aaeovt fint
figna ¢pilwre: & fit punctum 1 Arictis fecundum ¢ »& Libra fecundum &. maior igi:
tur eft circumferentia 20, quam or: & o F maior,quaim PH. Similiter & p's maior

quam sk:& sR quam RH maior. quare OHS MAlor erit,quam dupla ipfius » #R , hoc.

cft fimilitudine ¥ maior,quamdupla ipfius ¥ X . fit1 ® fimilitudine duplamx: & per
&1 maximus circulusdefcribatur @ ¢, HZ. erit is rectus ad aecp horizontem. €l€-
nim punétum # eft horizontis polus. ltaq; dicofi confticuamus horizontem vel Q@ HZ
vel Gk, qui@ftiuum fropicum E6 coutingit ,in habitatione , qua cadit inter 26
oftendetur Virgo reéior afcendere ,quam Lco, in maiori aurei tempore Leo oriri
quam Virgo . &mnia;n enim pofuimus talem horizontem mavores circulos non con-

M

0]
P

tingere, quam fint circuli tropici, conftat ex o, quod ante demonfiratum cft Virgi-

nem rectiorem afcendere, quam Leonem . ponatur primum horizon GHK & fir iphus

orientalis femicirculus ¢ 1 x, meridiano exiftente ascp ad parallelos & ad GHE recto.

tropicus igitur zftiuus B G crit circulus aréticus horizontis Gk . atque erit Cancri {i-

gnum £ L, Leonis Ly, & Virginis ymu. circumferentia autem MH rectior clf, quain -

L, & eft M Virginis. ergo s redtior afcendit, quam L., Dico Lm in maiort
teapore oriri , quam MH. (%gunianl cnim demonftratumeft L~ fimilitudine maio-
rem efle, quam duplam ipfius mx , &in quo quidem tempore punétum L circomferen-
tiam NL gertranﬁt,ﬂrltur L1 etenim cum L apunéto N orientis incipiat pertran fire
1 vsalcendit L xnamg; 1 eftin horizonte oriétali,in quo autem tempore puncti M cle-

cumferentiam x» pertranfit, cadem ratione M oritur: conftat L i inmaiori tem-=

pore oriri , quam fit duplum eius in quooritur My quare maius ¢t tempus Ortus LM 5
quam s H. Sicnimn a tempore ortus L auferatur tempus « i minus, quam diidivm
de tempus L fit maius , quam duplum, relinquetur tempus ipfius Ly maiuss quany

imidium ' temporis L # > maius exiftens tempore mH, quud eft minus, quam dimit-

dium ru. Rurfusfitalter horizon @ ¢ nz merdiano exiftente ABCD, rectoad pa-

rallelos, & ad @ ¢ 1z horizontem. namcum H fic meridiani polus , recti ad inuicemn
erunt . Dicoinmaiori tempore oriri Ly, quam mH. Quoniam enim ablacacft L @
fimilitudine dupla ipfius M X, manifeftum eft 1@ maiorem cfic , quam duplam my.
nam punctum v cadit inter-Mx. fiquidem conftac KeQ_non tranfire per X, fierent

Q.

enimm i i1 , X i maximorum circulorum diametri, qua quiden funt minores totis femi- '

circulis B MHF,Gx 1 K. quod fieri non poteft. Sed nequeextra Mx ,etenim tranfibit

eriam per @5 vt pofitum cft: & per 1 ¢ defcriptus circulus rurfus fecabit maximos cle- -

culus ELF»GX K inalio puncto, atque erit {ectio minor {emicirculo , qua eftin pun-
cto #, quod fieri non poteft. cadet igitur punctum ¥ intcr i X. Sed in quo quidem

témpore punctum L circumferentiam & percurrit incipiens a puncto @ orientalis
horizontis , oritur LH. in quo autem tempore M percurrit ¥ u circutnferentiam , i
cipiens a puncto v orientalis horizontis, M 1 oritur. quare perfpicuum eft in maion
témpore oriri Ly, quam M K, vtante demonftratum fuit. Eodem niodo demonfira-
bimus circumferentiam g in maiori tempore Oriri , quam L M. & vy crcumferen-
tiam Leonisrectius afcendere quam eL, qu& eft Cancri. Demonftrata igitur funts

qu proponebantur . Secundum Problemaum veroin (phara recta, & in primo cik

macte, & fecundo concorditer . Cancer in maiori tempore oritur ; quam Leo. fed poft:

gr..16.m. 27.¢leuationis poli fecundi climatis vique ad tertium in gnal@r_i tempore ori-

tur Leo, quam Cancer, ita vt difcrepantia fit . At Leonem rectius a_ﬁ:endcre, quam

Cancrum demonftrabitur rurfus ex 21, theoremate {ecundi libri fpharicorum ; quems-
) in gntecedenti lemmatc. i

T . Gg ¢ 0
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cnmnzﬁ{ruuur's;”

‘A Sitantem zftiuus femicirculus 6, hyemalis k¥ ,] Per aflivum circulum intellige
tropicum Cancriy & per byemalem tropicum Capricorni, o ]

B Dividaturque quadrans g1 in figna inpunctis Lm] Grecus codex & Smpide 70" ¢
qerapripdpior s 76 (odie vd Ap. egolegendumputo , oF v App.

C - Quare comuunis leetio zquinoctialis, & meridiani funt poli horizontis.] In fpha.
rarctla’, de qua punc fermo efi, aquinalialis, & Verticalis :;dem‘ fm;rt > COmmRNLS autem fe-
o Verticalis , & mierrdiani eft gnomon , Ut feribie Prolemans in libro de analemmate curys
termani fune polt horizontis , fed fortaffe hoe dixit Pappus intelligens per .vz.glmuloffmigm , &
meridiainm circumferentias fantnm eorum circnlorum, quarnm communes frﬂtqnfs [ant _-Eu-
yizontis poliy & eadem ratione n antecedents theoremate dixit communem [cChionem trium
circul orm, nempe borizontis , Zudiacr, & aquinoflialis effe punéfa v o fecandum diametrim
oppatics s

D At Zodiacus fecundum duo puncta tantum, qua funt principia Arietis,& Libra: fer.
tur per communes fectiones aquincctialis, & nieridiani ] Graeus codex corraptus eft,
¥ereir tn quo lepitur . & 8% Zadianc's ¢ {ey¥ o & wendy vopdv. [ed vide ne legendum fie.
$id # wowvdv Towav, _ ) L . ;

E  Etfuucin ho: izonte puncta tropicorum EG, KF, a quibus ad meridianum cft qia-
drantis ci-cum® rennia | £t boc boco Gracwscodex corrnptus oft y m fallor y qui fic baber,
w the &' vE o'p;’{u!ﬂ; PrET y r,{' SrTa T &% 6F oruna & qrig-m!:r g peonpfrive’s Tea
wapTipepisd o [Ortafjc Veroita corrigetur . 7 e, k¢ d1Ta grpsia T TpeTinar, 9’y &% F it
wuplpivo'y , 8. . . el .

F  Ergoquadranseft a punctis BG, KF ad commune punctum @quinoctialis circuli, -
& meridiani, & poli horizontis, quieft 1] Quod in priucipio pofuit nunc demonfirat , po.
Juit entm [upra BB quadrantem effe, cum dixit dinidatur quadrans £ 5 in fignais punfis 1y,

G  Decfcribantur etiam per tm e parallelicirculi Lw,mx, 2uD ] Grecus codex 5 S
A pb mapdmnne yeypelolacar ol apuvE. lege of avpf . parallelus autem LN quadrantens
Zodiact G 1 i puntfo - fecet, & w X enndem [ecetin x.

H  Etquoniam ex 13. theoremate fecundi libri fphericorum aquales funt circumfes
rentie BL,aN, &Ly, nx,& wu, xu:idiuifzavtem funtin partes aquales : crunt,
& infigna divifa, & inter feequales] Luadrans &1 dinifies ofi in tres parees aquales , hoe
eft in figna ELy1LM, MH. Sed cum aquales fint E1,GN, @ LM, NXs& MH,XHe erit @
quadrans GH In toridem partes aquales diuifus ; vedelicet in figna, & omnes be circumfes
rentie anter [e equales erunt o Gracws codex wu' kvadn' ml 18w F Mabis e tlearema ils
{ud ¢ fl tevtiumdecimum fecunds bibriy nen duodecimum , quare fertbendimerst 1ywe :

K  Arquecft punctum E principium Cancri praecedens femicirculum, & punctum a..
principium Cancri fmicirculum fequens ] Punéfnmy enim & efl prancipium Cinert, 1 prins |
cipuum Leonisy o Pirgintse & i1 Libre . vurfus 1 eft principium viviesisy X prancipinm Tamwe. .
Fi, w Greiminorume , € G Canerr, £

Y, EtLibre fecundum 8] Grecus codex ' soliyw o 53 70" s, Vel legemns ad s vel.
sullys procodemacciplemis., - s

M Lvminri_igitur cft ciicumferentia 205quam o, & op maiory qUam P H. Si}ni]fthlﬁ:',
& ps maior,quam sk, & sk, quam rK maior ] Ex 6. tertsj librs [pharicorum , el ex -
Jllbﬂiﬂf. . ¥ . . s E i I_ i

N Quare o s malorerit,quam dupla ipfius » 4R, hoc eft fimilitudine L~ maior; |
quamduplaipfius mx] Eft entm ex v0. fecunds ltbri (pharicorum Ly fmitis ipfis OHS y @ -
MX fimilis PHR. : : :

O  In maioriautem tempore Leo oriri; quam Virgo ] Grecus codex i waciens §3 ga',é,
wapbivy draqriner fed lcgondum br masion 31 sedve of Aler aaplisy. dvarimars x
P Quopiam enim pofbimus talem horizontem miaiores circulosnon coniin
cus eodex o dwelwsp & wAIN 2e0'vo Vmisneduny opliforra, e, delen
Age¥e, ¥iopiuur, A i i .
Q. Siquidem coriffat #¥ > non tranfire per mx, fierent enim HM, xH'nn’Iimc}ruﬁ }
circulorum diametri, qua quidem funt minores totis femicirculis pan & »C X H K, quods
fieri non poteft.] Trobat punifum v cadere, mser wux. nam i non cadit mter wmx, Vel cdd
det paipfis Mm% punifis , vel extra (oadat frimum i puidis mx, & quoniam maximi ¢iya

culé

crel Gras
da funr ea Verba i micianj
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culi GxuK,Q% H2Z fecant fefein puntfo i, o in punéfo 2, vel x, vt ponitur , ersnt iun-
e nm,mx [emidiametri maximorum circulorum, o circamferentie 1w, 1 X [efmicircali
quod circuls maxim bifariam [e fgcent, atqui v, ux funt minores Semiciveults, pnnﬂ&dﬂtﬂ;
cni.agfffm'nrruh rote cm:xtvzfcrcmm EMHEF, G X H K, quod fieri non poteft. Siautem punltic v
cadit extra X , maximus circwlus Q0 0z fecabit maximum civenlum ¢ x g 10 alro prnito
inter X N fecetin 2. ergo tunfto 0 2 diamerer eft maximorum cicxloru m, & circumferens
tia 0 E [emicirculus, que eft femicirculo minov, quod oft abfirdun . Duad f v cadatexsra u

rurfus maximus civenlus Q8 Uz fecabicmavimen cireulem goie inalto puntfo , guim 1'; :

& idem quod prius abfurdum fequizur, Gracus codex, vt opinor , corvuptus eff : itaenim habet

&'t iy Jup @".r: yivorraw jop Sialueapos i peyivey weey of Bukl EAgarores Jap , dre, wed

L1 . * - bl 1 ;o
Tz o xolPm To EAmareves NpRURALY B ST TH & crep dduverTor . Scd fuite corr getnr in bunc mo-
f - A .
dum « yirorsa 1o Sedpsrpar vav paplsdy xizner,¢re agaores W5 e, o dses N Toun o'
Ehelarsy o5 Wpinunaly 8 Sm' 75 O

THEOREMA LIX, PROPOSITIO LX.

Sit per polos {phera. circulus ABcD, poli aurem fphaerz A x, & fic A
alius circulus maximus ¢p, obliquus quidem ad parallelos, re¢tus vero
ad circalum aBcD, & dividatur quadrans c q_ia tres parres zquales ad
pundtasT,& pers Tq__dcrcriballtur circali paralleli: fintque iplorum, &
circuli ABcD communes fectiones ¢p, KL, NH , EF, qua quidem,
& diameryi fune. Sit preverea ipfi KL parallels ¢ 6. Afiivus igitur to- €
picus circa cG delferipeus rectus eft ad circulum ABcp, cantin\gct enim
in ¢ & iungatur MG. Dico circymferentiam, qua eft fecundum rectam D E
lincam x 0, habetque bafim ipfi x 0 @qualem fimilitudine maiorem ef-
ﬁ:,i;{uam duplam circumferentiar, qu cft fecundum rectam 2R in cir-
culo NH, s

w

B

Intelligantur enim commu- ¥
nes {e&ivnes omnium circulp- i
lorum. erunt vtique $X, TP, QM
perpendiculares ad c¢p; & ad
KLywu,aF. Defcribantur per
sTQ_& per a circulorum ma-
ximorum circumferentie Ay,

AN, AQ. quare a2 femicircu- G
los affumptos parallelorum cir-
culorum bifariam fecat. Du- H

cantur etiam a punéis o& ad
rectos angulos ipfis kL, NE in
planis femicirculorum o ¥ , & Z;
qua cruntequalesipfis xs,PT,
ergo & circumferentiz | fe-
cundum reéas lineas xo, r&
erunts¥,Tz eftigiturcircum-
ferentia s¥ fimilicudine maior
quamdupla circumferentiz rz
quare , & dimidia circumferen~
tia s& fimilitudine maior eft,
quam dupla dimidiee T+. Sed circamferentia quidem s Gmilis eft circumferent' L
¥ Qg circumferentia vero T ¢ fimilis ipfi v Q. Similitudine igitur circumferentia v M
Gg 2 maio-




A
B
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maior eft, quam duplacircumferentiz v @, quod quidemjta fe habet. nam t_:fl:cum:.
ferentia s T @qualis eft circumferentie T . & per pulum , & per s 1 Q_maximi circulj
defcribuntur , hocenim in fphricis demonftratumeft.

COMMENT ARIV S.

Sit per polos pheerz circulus Aecp ] Hoe theorema :r.riderar‘ quafi‘mmada Juperuacq.
newm , quid enim in eo demonfiratur , [aris fuperque demonfivatum iam fais .

Quz quidem, & diametri fiunt ] Nam ¢ maximicricult cQD diemeterefl, ¢ k1,
NH o & F (unt diametri parallelorum circulorum . _

Aeftiyus igitur tropicus circa cc deferiptus redus eft & ad 'f""f”i"?‘ A"CD. CCne
tinget enimin c] Grecus codex fic babet o dpa <o’ # yv 8 ophi's i mro's & wfiy P
Woyry ipdderas jap X7 7o'y ego fic legendum pute o Gpa @' F oy 0 o'ple’s 8’ apes
7o wfyd igdleras g0 27 70 3. per 8 antem viactur fisnificars Oepive's Tapammrs ,
Videlicer tropicus aftiuns , qui cwm boc loco inflar fit ¢i cult artiver , Ve fugra arésum, efty buris
gostemn © vel G conungit,

D Et iungatur M G| Grecus codex mendofe haber py pro @u.
E  Dicocircumferentiam, qua cft fecundum redtam lincam xo0 7 Gracus codex upel

F

jo.elt yn
df:imj-

L

M

M dre, i ol nvere, fortaffe legendum exir v mf v 8 xixro vel 75 v 0 niway,

Erunt vtique sx, e ,Qm perpendiculares ad cu, & kL, N1, Bt ] Luontam ensm
cirewlt CQD,KSL,NTH,E QT retdi funt ad circulum AvCD, communes tpforum: [ecliones
ad diffam planum perpendicubares erunt ex 1 9, wudecimi ergo, & ad omnes reflas tinea yque
ineo exiflent:s plano spfas contingunt , )

Quare A _femicirculos aflumptos parallelorum circulorum bifariam fecat 7 Ex 9.
fecund: [sharvicorum Theodosy ,

Ducant ir etiama punétis 0 ad rectangulosipfis xr,~u in planis femicirculori
o¥,RZz,querunt &quales 1pfis X5, pT ] Perpendiculares enim o w y RZ funt com.
munes [e&fiones dilorum garculorm ex 19, bndecimi o quare per eorum plana traufiant ne-
ceffe eft « & guontam jn circuloye” wlinec gquales funt, qua aqualiter d centro diftant vy 14
vereif elemiaiorum erunt , & earum dimidie aqiales. Gracns codex Fxbugar 5 % ' dre.
WreoT 50 pa fed cum clew gnte o Jupra viatwr in linea Ty Pifkme, pre 7 boc loco
ponere o snufitatum enimefl , @ nounm in cadem Bgnrarden ecementem pas Jumere

Eft igitur circumiferentia <% fimilitudine maior , quan:dupla cireun.ferentiz TZ.
quare, & dimidia circun.ferentia & fimilitudine maior cfi , quam dupia dimidie 1 5]
Ad propofitum demonftrandum refolution: quadam Liiter, Si enim Furamas curenmfirens
tiam s¥ fimiluwndme matorem effe , quam duplam cireumferentie T » €FIE dimiadia circam.
ferentta s & fimiliendime maior, quam dupla dimedig 5,

Sed circumferentia quidem s & fimilis eft circumferentiz v o » circumferéntia vero
T fimilisipfi v, ] Pofl queinGraco codice hae tiiriy. u 8 vy gy 74 far qua
nos delenda arbitramur o :fi foree legendum fit o 8 vy wie o X peita i "

Similitudine 1g1turc|rc}1mfcrf;ntia ¥ ©_maior eft. quam dupia circumferentijs va,
quod quidem ita fe habet j Sequitur hoc ex eo, qued anre pofitum eft , & ata fe habet : aua.
re s & illud ex guo fequitur neeeffario vernm erir, ' ’ 1

Hoc enim in fpharicis demonftratum eft ] #adelicet in i libri i
P R sg.bu}; s ] Ga tertsj Libri fpbaricorum, ¢r

S::mpo,&'nu autem ita fiet , .

uomtam cvim eircuniferentia € T efl aqualis circum ferensie T 5
puniia < TO_maximi circuls d'fﬁrrr'bumw? ErIE YV ﬂmi:lr s quam ??:f"grﬁu?::: ﬁ(} . ifﬁ:r
quam dupla v Q. Sed s @ fimilis efl fi YO, & T fimilis v 0 ergn s fmilitudine ,,”:

jor efl; quam duple T ¢ ftaearum duple, vid iLitnds et
pia I'Fﬁﬁfr . P & ple, Videlicet s¥ fimilitudige maior , quan dis

THE O-
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THEOREMA LX., PROPOSITIO LXL

Ec illad, quod pratermiffum eft in duodecimo, & tertiodecimo theo-
remate. L :

Circumferentiaram, que funt in femicirculo poft Cancrum , quli-
bet in maiori tempore oritur, quam occidit . Earum vero, qua in reliquo
femicirculo poft Capricornum qualibet in maiori tempere occidit ,quam
oritur.

Sitenimin {phzra horizon aec
Zodiaci vero femicicculus poft Can-
crumin apparéti hemifphario ap r.
Eigo A cit principium Cancri pra-
cedens femicirculum inoccalu. Sic
etiam ¢ltiui tropici portio fupra ter-
ran ac,& auteratur quadam Zo-
diaci circumterentia p 8. Dico pg
in inajori tempore oriri , quam occi-
dere. Delcribantur enim per pun-
Gaoe parallelicculisp, NHEK
Itaque b1 naior erit, quam fimilis
ipli =5, & £~ maior , quam fimilis
pe. Cum enim o pracedat oritur
prius, quam & ; quod fequitur : & in-
cipit o moueri a2 pun&to L, &8 a
puncto s.eftigitur b L maior,quam

fimilis £s,quod,& tempus eft maius. f
Et quoniam o prius quam &, occi-

dicin 8, incipiensa b : & e occidit

in § incipiens ab &, erit ® 0 minor,

quam fimbs ipii & 5. Deflcribantur

per 2L circull maximi contingen~ \\5__5_- :

tes circuluin A G, QUi IiNT HE M, KLG. _ N
circunferentia igicur o oritur quidem pofitionem habens k., quando punctum x
circuinferentiain ks pertranfierit occidit autem pofitionem habens &#; quandoH per

tran ierit circumnferentiam H§; etenim pofitiones funt elufdem circuli Zodiaci A Dz,

MB H, 5 LK qua (iniles circumferentias concludunt ag,nL, ik, 8iA,8D,H B.qua- E

re DL maior elt,quam finilis 85, & o~ maior, quam fimilis 08, vt etam &cm_{};_l-
ftratum fuit. {uncprecerea@quales Gk ,a¢,wH quod vtraqueipfaun MH,cK It
qualisipfis A8« & idzicco congeuunt inter fefeadhuc punita KLG {imul perueniunt

E

ad 6 o, fAmiliter & o a ad nsy; equales enim fun: & kL, 6p, H". quare & cir-. .

cumferenti® kKL ,ED,HE, interfe conzruunt. Dico ks circu-.nfcréntiap c1rcumt'§-
rentia N maiocem effe, Quonian enin pr fimilis et ipfi ux, & ps ipli B4, erit
etiamtota s toti Hg fimiliss S=d 1 & maioreft quam fimilis 5. crgo & uK eft ma-
lor, quam [imilis N s. & funteiufdem ci-culi.quare xH,quam Ns eft maior . commu-
nis agreratur Hs. reliqua igitur xs maior eft , quam HN. v:d:]}c:t tempus Grt.us\i:m
cumferentia p £ maius tempore occafus. Et quoniam ex vndecimo theoremare pha-
nomenon Euclidis . Aequalium circumfersntiarum _c{rcull?udinsi , & ex dlm_lff_m‘fi
oppolitarum, in quo tempore vna oritur , aleera occidit : & inquo tempore vnT_ucc_l-
dit, altera oritur ; fi ipfi p& fumatur &qualis dircumferentia ex tllamctrﬂ_dﬂhppﬂ ita in
altero femicirculo poft Capricnrnum_,_uﬂcpdct_ur in maieri tempn?: occldere , q“”_‘
oriri. tempus enim ortus alterius {emicirculi maius eft tempore occalus .

Tjdem

G
H
K
L
M
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Ijfdem pofitis in fecundo cafu theo-
rematis, it femicircuii poft Capricor-
num portio (Upca trrram A £ £ : & aufe-
ratur circumferentia qugdam p =, Di-
€0 0k in maiori tempore occidere,
quam oriri. Conftruantur eadem. Et
quoniam A ¢ft principium Cancri fes
quens {emicirculum , & F principum
Capricorni femicirculum pracedens,
-erit ¥ occidentale, & A orienrale, cr-
..Bo DE aritur quidem pofitionem ha-
bens 81, quando u circumferentiam

&o b {equente quodammodo circum-
ferentiam o & inortu fecundum »; &
punéo & pracedente (upra tercam fe-
cundum 1 cun pertranfierit circum-
ferentiam N ab ortu » . occidit au-
tem pofitionem habens kL, quanin K
circumferentiamn = s pertraniierit. er-

0 go & occidit punéto & precedente cir-

A Ergo a eft principium Cancri

o iple détnceps probat,

cumferentlam ps, cum prius occide-
rit ciccumferentia ks & punéto o {ub
fequente in occafu L. & priusoftenfa
eft circumferétia sk maior , quam cir- i
cumferentia Nue quare,& tempus oce :
cafus circumfercntiz px majus erig
tcmpore ortus.
Sed hac fatis in librum phanomenon Euclidis. At veroea, quaad ortus,& occa-
{us fignorum Zodiaci Emincanr.impcrfeﬂa reliquiffe,fe non ignorare arbitror, fingu.

la autem horum ex libris a Prolemao de hae re conferiptis , abunde , facileque cogno.
fcere licebit . s ’ 1

COMMBNT ARIV S,

pracedens femicirculum in occaflu ] Gracus codex 7e
tevehiov , Sedputo legendum 7' a dea wapiyow o yes
atadiia o figmificare principinm figni , quemadmodum &

& dpa xapruvov o Wyouplrey 76 1
B 7oy durvialos & Viderur n
18 omuibus cabylis apud latinos.

‘ltaque o ¢ 'maior erit, quam fimilis ipfi 8 s, & & N maior, quam fimilis p »] Hee

Cum enim o pracedat, oritur prius , quam &, quod fequityr &c. [ Quoniam enim
Prins ovitur, Quam b 5 Incipit antem D noueri d puntlo L, ¢r g incipt d puntfo s, maiuserit
rempus o 1 quo puniium imcipicns ab L pernense ad p, quas tempus , in quo u;&'nm nei-
piens ab s perentt ad B . ergo p L maior efl, quam [imilss 10fi Bz : 4

Etquoniam n priufquam & occidicin » incipiens4 b
ab &, erit 50 minor, quam finiilis ipfi &~ ] Quoniam
auteny D 10 B mcipiens & D, & E oceiditin w , incipiens ab g
B, 1iius €rik tempore , in quo & peruente ad ., quare De

1 BN,

» & & occidit in ~ incipiens
vius oceidit , quam ¥, occidit
» FEMIPNS in quo D pernenit ad
minorefl , quam ye fit fimilis

D Quafimilescircumferentias concludu

F
G

di libri fphericorum Theodofif. PACTOL R A B0 HET BE Inhons:

Sunt practereazquales Gk » ARy MH ] Ex cadem,

Scd & maior eft , quam fimilis N3] Ex 20, Secundi libyi
: Ergo & 1« maigr quain imilis N s ] Defderabant ur b ec
gurnus it acnim legendup evit, of 33 o @ i
ﬂli'"{ﬂ, !ai' " 'iP'Iﬂ'& 3 8 YE 4 !

Jpbaricorum Theodofi.
: ¢ in graco codice , qua nos refli-
Fe peilon &'y, 5 opors, 4o Gu dpe ' na

Quare
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Quare xH, quam ¥3 eft major, commuyais-auferatur s 1 Greews codex # (R K
aiis vay xotrd donpn'Se " 8o Sed legendum purd o doa x § oie 7@ peifor agnpn' e o' g,
Reliqua igitur ks maior eft ,.quam n~ ,_gidelicer fgmpus ortus ciccumferentiz L
p e maius tempore occalus | Grecus codex o anran dpa &c. o drarorimss Tie St weetpar

o5 Sorms yeers wie v Sedjegendum 'bfn'frm-.,,_p'. I#rnﬂ?..;(m; E?-:"f. e ¥

wepaas 75
Suries ?&"‘f s v, : & k3

i i~y fy, p 1y

Et quoniam e vndecimo theoremate phznomenor Etclidis. Aequalium é&-piumfmé M
rentiarum circuli Zodiaci, & ex diametro oppofitarum ] Grecus codex R P
ov 06, i & seove af Toaw weplpear KT (3ya e rpon Feoad, iy at*n'rg Pre. 1Sed wde _af»rgcu.
dum fit y quemadmodum in Enclide ipfo . 75 &/ Cadlor kdiiy wev ey % dfvuredd G-
prar 5 @ daesre W Eripa drvaTier, ' iripe Siver. | | .

Quare, & oritur punéto p-fequente quodammodo circumferentifm vt W ortu fe- N
cundum v | Gracus codex corruprus el , Ut opnor, qui fic habet dee 5 dvarine 7o' §irs=
pevor 7 & e sgeeeia Iy apg'war wpe’s T dvamony, Sed gidegw,{.egp:drm fite des wp ava-
vitin 73 & Ewouirey i 8¢ cueyda,dre, T 0 4 R0

Ergo & occidit punéto £ pracedente circumferentiam b 5, cum prius occiderit cir- ©
cumferentia ks, & punéo b {ubfequente in occafu 't ] Gnacws codex , @& hoe lpcaregr-
ruptus videtur . dse wwd eSuvel dyrpivis 7ic Fe Gugerdar apodurdans T x & detspsloevi
& trepies deror O iy duesor 75 AL Sed foree lrpendum erit , dve ag’ ivver 75 ¢ nyspi=
vy e &6 cpiprias mpolursons Tis ko Sutepdas, 18 & troptyer dyros apd s T Jvvn

O

SEXTL LIBRIFINLS., _

'.;\_‘.
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ASSYATIYASHY

sy OCVS, qui Vocatur drarvipsres, hoc eft refolutus, o
Hermodore fili, vt fummatim dicam, propria qua-
dam eft materia poft communium clementorumns
conftitutionem, ijs parata,qui in geometricis fibi com-
parare volunt vim, ac facultaters inueniendi proble-
mata, qua i} {is proponuntur: arque huius tantummos
do vtilitatis gratia inuenta eft. Scriplerunt autem hac
de re tum Euclides , qui elementatradit, tum A pollonius Pergaus, tum Aris
fteus fenior . Qua quidem per refolutionem , & compofitionem procedit.
Refolutio igitur elt via a quafito tamquam conceflo perca, qua deinceps
confequuntur ad aliquod conceflumin compofitione: in refolutione enim
id quod quaritur tamquam factum ponentes, quid ex hoc contingat, con-
fideramus: & rurdfum illius antecedens, quoulque ita progredientes incida-
mus in aliquod fam u:anitum, vel quod fit & numero principiorum . It hu-
iufmodi proceflum refolutionem appellamus, veluti ex contrario factam {o-
lutionem . In cornpoﬁtionc autem per conuerflonem ponentes ramaquam
jam faumid, quod poftremum in refolutione fumpfimus: atque hic or-
dinantes fecundum naturam ea antecedentia , qua illic confequentia erant;
& mutua illorm fadta compofitione ad quefiti finem peruenimus, & hic
modus vocatur compofitio. Duplexautem eft refolutionis genus, alterum
quidem, quod veritatem perquirit, & conrcmplatiuum appellatur :alteram:
vero , quo inueftigarur id quod dicere propoluimus, vocaturg problema.
ticum. Incontemplatiuo igitur genere quod quatitur, vt iam exiflens, &
vt verum ponentes per ea, qu deinceps conlequuntur tamquam vera , &
qua expofitione funt , procedimusad aliquod conceflum, quod quidem {3
yverum
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verit i, Yerum erit; & quafitum; & demonitratio, que refolutioni ex
concearia- parte refpondcry Si vero falfo euident accurramus , falfpm erie,
-quafittim . ‘Inproblematico autem genere, quod propofitum eft ve cogui-

fum ponentes, pered,; qua deinceps confequuutur, amquam vera prdg:;-
dimus ad aliquod conceflum , quod quidem fi fieri, co mpatirique poflit
( quod darum vocant mathematici ) ctiam illud,quod pmﬁuﬁmm clt, fieri
porerir, & rurfus demonitratio _r-::ﬁﬂurjhni excotraria parte tciiﬁmldcns AL
{i eidenti, quod fieri non poflit, cccurramus: & preblema itidem fieri
non poterit. Determinatio autem eft, qua declarac quando, & qua ratio-
rpcfj"&-"q'ﬂat 111‘0&1"5_ pmblcm;l feri Pnﬂit'. Hue igitur de reiolutgong, &
-compofitione dicta fint. - v
Dictorum aut¢m libroram , quiad refolutum locum percinent, ordora-
liseft. Euclidis datorum liber vius. Apollonij asys smrouic, hoc cltde pro-
portionis {eCtione libri duo. xepfs Smrepits , hoc eft de {pacij {cGione duo.
izmedr hoc eftitaltionum duo. Ludlidis porifmatum tres - Apollonij ndeser,
~hoc eft ini:]in:iti:ﬂmm duo. Eiufdem ze'var smédar, hoc clt planorum lo~
Cﬂl'll‘m-du'b.. 'C@l!iﬂ,ﬂ[_’min‘l ofto. Ariftai romer .';cn_'ﬁ.ﬁr, hoc eltlocorum fo-
lidoruni quinque: Exclidis eo'zer ape's &isdmar, hoe eftilocorum ad fuperfi-
ciemduo. Eratofthenisde medietatibusduo. ‘Itaque omnes libri fune nu-
mero triginta & viris, quorum periochas, vel argumenta vique ad Apol-
lonij conica tibi expoluimus ad contemplationey & multitudinem loco-
rum;& determinationum; & cafuum in- vioquod; librow Sed etiam lems-
mata , qua requiruntur, & inlibrorum tactione nullam, vt arbitramur,ques
ftionem omifimus, R | 4
i . A 1 e

De datisiEnchdis., - . TNy

Primus autem liber, qui eft datorum, theoremata nonaginta conti-
net, quorum primum quidem vniuerfe in magnitudinibus diagramma-
ta XX1II. vigefimum quartum verocftin rt{'tiﬁncis proportionakibus fine
pofitione.. ar quz deinceps fequuntur quattuordecim funt in rectis fineis po-
fitione datis. Qua vero fequuntur decemin triangulis {pecie datis {ine po-
{itione , qu fequuntur fex parallelogrammis, & applicationibus fpacioran
fpecie datorum. Eorum, quee deinceps funt , quinque, primum quideny
eft inlineis; quattuor vero in fpacijs wiangulis, quod differentic quadrato<
rum laterum ad ipla triangula {iJ:lCia proportionem habeant datam. Qua:
fequuutue feprem viq; ad fepruagefimumrerdantin duobos parallelogram-
mis, quod ob Enﬁtionesi nangulis proportionem inter fe daram habeant.
aliqua.autem horum epilogos {imiles habent in duobuis triangulis. In fe-
quentilius vero fex diagrammaribus vique ad fepruagefimam nonum ; duo-

quidem funtintriangulis; quattuor veroin pluribus rectislineis proportio=:
tis Hh nalibus
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tionalibus. ‘Que deinceps font rria in duabus reéis lineis proportionalibus
qu;r,-darum fpacium contiment. At qua in omnibus ‘ﬂ&ﬂ"ﬂ‘ﬁiuﬂ rﬂfl nona.

intain circulis oftenduntur; vel magnitudine rannmxdatis,, vel eriam po-
iione, nimirum rectis lineis per daum puncbumdudtis. © ¢ e o

De Libris APoﬂﬂﬁiﬁ_'.i.";ia:"ﬁ' zeis ‘hoc ¢ft de i
proportionis feclione . ot

1.4

Librorum autem de portionis fectione, qui duo fane, Pr@poﬁﬁo-c&
vna fubdiuifa , quare & vnam propofitionem ita deferibemus. L

Per datum punctum rectam lincam ducere fecantem a duabus rectis li-
sieis pofitione datis ad dara in ipfis puncta lineas , iz proportioreny ha-

-

‘beant candem dat proportioni.

N Troa ok PLECHER G s LI L

Contingit autem figuras differentés efle & numero plures ob. fubdiui-
fionem factam, & linearum datarum inter fe pofitionem , 8 difierénres ca-
fos pundti dari: & ob refelutiones , compofitionelqyipforam , & desermi-
nationum, Habeténim primus liber de proportionis fectione locog feprem,
calus vigintiquattuor, & determinationes quinque , quarum tres quidem
maximz, duz vero minimz funt ,atd; eft maxinna ad tertium eafomquin-
ti loci’, minimaad{egundum fexti , & feprimiloci; maxima autemag fex-
ti, & feprimi quartoscaftis. Secundus liber de propostionis fectigne: habat
Jocos vigintiquattnor, cafus foxaginta tres, & determimationes expsimo -
bro,, totus enimad primum librum refertur : lemmata viginti . - abent ati-
tem duo libri de proportionis feGtione theoremata centum octoginta
voum. fed fecundum Periclem étigm Piu'ra.

e Libris iopts S e hoc off de
. fpacy _ﬁ&ibrfﬂ.

Libri de fpacij fectione duo fint; problema autem ynum bisfibdius
fum, & vna propofitie; qux alia-quidem habet. fuperiori fimilia, fed
co tantum differe, quod in illa. oporter duas retas lineas abfciffas' dacami
habere proportionem , inhac autem datum fpacium continere, dicetug
enim fic,

Perdarum punctumretam lineam ducere fecantem 2 duabus reis li-
neis pofitione datisad data puncta,lineas, que fpacium contineant dato fpa-
ciozquale. Ec hac ob eandem ¢aufam multitudinem habee. igurarum.
Jtaque primus liber de fpacij fectione habet locos feptem , cafus vigintis
quattuor, & dcttrmhmtimics.ﬁptcm, quarum quartuor maxima, & t_r,és M~

nLmaE »
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nimz, & maxina quidem cft ad fscundum cafumprimilibri ; ad primum ,
& fecundum cafum quarti loci, & ad fexti loci tertium, minima vero ad. ter-
tium calum tertijloci; ad quartum cafum quartiloci, & ad primumfexri loci,
Secitdus autem liber de fpacij fectione habet locoseeldecim , calus fepremiy
8¢ determinationes ex primo libro;, ad ipfum enimnefertur, & continet pric
mus liber theoremataiquadraginca oo ,fecundusie pruagintafex,:: |.
: De Libris supepins vopis . id eft determinate
[feltionis o b o

Poft hxc fequuntur determinatz fetionis libri duo , quoram fimilicer
propofitionem via dicerelicer, atquehanc difiunéam. Datam infinitam
re¢tam lincam vno punctofecare, ira vt interictarum linearum ad dara ip-
lus puncta , vel vnias quadratum, vel rectangulum duabus contentum da-
tam proportionem habeat, vel ad reCtangulum contentum vna-ipihmm
interiecta, & alia- extra data, vel duabus interiectis contentum punctis ad
veralque partes datis -huius igitur velue bisdifiunctze,& difficiles derermina-
tiones habentis demonftratio per plura fiat necefle eft. demonftrauic autem
hanc rutfus Aigbuonius, in nudisretis lineis vfitato , ac permlgaro mode
tentans,ve in fecundolibro primorum elementorum Euclidis, & rurfus ean-
dem demonttrauit ad inflitutionem magis accommodate, & ingeniofe per
{emicirculos. Primus autem liber haber problemarafex, epitagmata fexdes
cim, & determinationes quinque , quarum quattuor' maxima, atque: v
minima, & funt maxima ad fecutidunt epitagma fecundi problematis;' ad
tertium quarti problematis ; ad tertium quinti, & ad tertium epitagmas ter-
tij problemais. Secundus liber determinarz feétionis continet problémata
tria,epitagmata nouem,& determinationes tres; quari minimeg quidm:r funt
ad tertium-primi,& ad tertium {ecundi; maxima autem ad terciumeertij pro-
blematis. Lemmata primi libri funcviginti feprem ; fecundi Lbri viginti
quattior. Théoremiata autem duorum librorum' determinata feGionis

fincoctoginea tria . ' R

De Libris Exasiv id eft taltionum.,

Deinceps fequuntur duo ibri tactionum. Propofitiones autem in ipfis
videntur efle plures, fed nosvnam pofuimus, qua fic haber. Panctis ,:&
reckislineis, & cireulis ribus quibufcumque pofitione datis circulom deféria
bere per vnumquodg; datorum punGorum, qui vhamquamg; linearum d.’:.l-
tarum contingat. Huius ob multitudinem darorumin _p-oﬁtion_iblis ﬁ;‘niiiu,
vel diffimilium ‘particulares propofitiones differentes fieri neceflariurh eft.
extribus enim diflimilibus generibus triadis differentiz:inordinaca: fiune
numero decem ; vel enim datatria Pun&alii vil tresrecte linea ; vel dg:.p;‘uv

2 ]
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&a,& redalinea;vel duz recte lineg,& puncti;vel duo pacta, & circulus;ve]
duo circuli,& punétum,vel duo circuliy& recta linca;vel puncta,& rectali-
nea,& circulus;vel dug rectg linegy & circulus; vel eres circuli= Hort prima
duooftenfa funtin quarto libro primori clementorii,quaab golcripta fung:
illad enim, tribus datis panétis, qua non fint in recta linca s idemelt, ;Ciuﬂd_
circa datum trianguli circult defcribere. at illud dariswibnsrectis lineis,que
non fint parallelz, fed omnes inter fe conueniant, idem eft, quod in dato
triangulo circulum defcribere. etenim {i duz fine parallele, & vna incidar,
eft veluti pars fexte fubdiuifionis. Defcribuncur in his ominia, & fex, qua
deinceps funtin primolibro. duo vero reliqua, videlicet duabus datisrectis
lineis inicirculo, vel eribusdatis circulis tantum , in'feeyndolibro. cum au.
tem ob multas tum circulorum, tum re¢tarum linearum inter fe pofitiones ,
quz pluribus determinationibus indigent, homogencaqs funt, ac ciu [dem
naturx cum pradictis tactionibus, multitudo quadam oriatur problema-
tum, factum eft,ve abijs, quilibros digefferunt,ommiffa fuerit in hoc fecuns
dolibro , a nonnullisautem priori libro addica fic. Eratenim breuis , ititros
duétionique imprimis accommodatus , in coque abfoluebatur vniverium
genus taCtionum . Rurfus autem vnica tantum propoﬁtiqmc OMmNiaconl
plectar , quz quidem hypothefia pradicta deficiat, epitagmate vero abune
det. eftautem huinfmodi, Ex punctis, & rectis lineis, & cizulis quibulcum-
que duobus datis circulum defcribere magnitudine datum, qui per datim
@um, vel data puncta tranfeat ; contingat autem vinamquamg; datarum
Kzncarum . hxc continet problematum fpecies numero fex : ex tribus cpim
diflimilibus generibus dualitatis differentiz inprdinatze fiupt numero fex.
namvel duobus datis punctis, vel duabus daris rectis lineis, vel d.jabus datis
cireulis, vel puncto, & reéka linea, vel punctoy& circule, vel recta linea, &
circulo, datum magnitudine circulum defcribere , ve dictumeeft. hac au,
tem refoluere, & componere, & determinare fecundam darum .
" Iraque primus liber ractionum habet problematafeptem. Secundus pre
blemata quartuor. lemmata autem duorum librorum fune vigintiunum;
theoremata fexaginta. . :

Poft ipfas autem taGtiones fequuntur Euclidis porifmata tribus volumini-
bus contenta; opus quidem artificiofifsimum , ac perutile ad refolurionem
obfeurioram problematum, ac eorum generum , qua haud comprehen-
dunt eam, qua multitudinem prebet naturam. nihg vero additum eft ijs,
quz Euclides primum ﬁ:riEﬁt, praterquam quod nonnulli inepti, qui ante
nos fuerunt , fecundas defcriptiones paucis ipforum addiderunt.. Et cum
vhumquodq; numerum demonftrationis prafinitum habeat, quemadmos
dum oftendimus, hi vnam folummodo profingulis porifmatibus ex Fus

clide
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clide demonftrationem apponentes cam maxime obfcurarune. At vero
hac fubrilem, naturalemque in fe habent contemplationem, & neceffariam,
& admodum vniuerfalem ,& ijs, qui hac valent perfpicere, :irqucinuciﬁ-'
gare, etiam fuauem.  Horum autem fpecies omnes neg; theorematum funt,
negq; problematum , fed mediam quodammodo inter haee formam , ac na-,
euram habent, ita veeorum propofitiones formari poflint,vt theoremarum.
vel vt problemarum . quo factum cit , vt ex multis Geometris alij quidem ea.
genere efle theoremata, alij vero problemata opinati fint,dumad folam tan~
tum propofitionis formam refpicerent. Horum autemtrium differentiam
veteres multo melius cognonifle ex definitionibus pcrf})icuum eft. dixerunt
enim theoremaefle,quod proponitur inipfius propofiti demonftrationem.
Problema, quod affertur in conftructionem propofiti. Porifma vero,quod
pr(}Poniturin poriﬁnum, hoceft in inuentionem, & inu:ﬁigaricncm pro-
pofiti . immutata autem eft hac porifmatis definitio a iunioribus, qui ne-
queuntomnia inueftigare, fed his elementis veuntur , & oftenduntfolums-
modo quod hoceft, quod quaritur, non autem illud ipfum inueftiganc -
cumque & ex definitione ipfa, & ex ijs, qua nobis tradita funt, redargueren-
turabaccidente fic porifmadefinicrunt. Porifmacltquod hypothefi defi-
cita locali theoremate. Huius autem generis porifmatum loci ipfi funt vha
{pecies;atque de haciplaabunde traGatur inrefoluto loco ; feorfum aurem
a porilmaribus colleéta, infcriptag; actradita funt, quod magis diffufa, &
copiofa fit czteris {pecicbus . Locorum igitur fpeciesfunt decem : fiquidem
alij funt planorum, alij folidora, alij linearium : & inijs , qua ad medictates
pertinent. Sed & hoc porifmatibus contingit, nempe propofitiones habere
diflectas ob difficultatem multarum rerum , qua fubineelligi confucucrunt,
itavt mmplurcs Geometrealiqua ex parte ea aflequantur,qua vero magis
neceflaria funt , fignificata ignorant. facillimum autem eft multain his vna
propofitione compleéti, propterea quod & ipfe Euclides non multa de vna-
qua; pofuerit{pecie, fed caufla oftendendx multa copie,in qua pauca ad
principium primi libri pofuit. confimiliaabvberimailla{pecie lo-
corum , vt numero decem. quare cum has vna propofitione comprehendi
pofleintelligeremus, jra defcripfimus .

Siin tria punétain vna reétalinea, vel paralicla
alia dara fint, reliqua vero practer voum tangant pofitione datam rectam li-
neam, & hoc pofitione datam rectam lineamtanget . hoc eft quattuor qui-
dem rectislincis tantum; quarum non plures, quam dua per idem punctum
tranfeunt ; ignoraturautem in omni propofita mult@u_:din: verum quod in
eaineftficappellarum. Siquotcumque reétz linex fefe mutuofecent, non
plures, quam duz peridem punétum, omnia autem in vna ipfarum data

fint, & vnumquodg; corum, qua: funt in alteratangac pofitione datam re~
&am li-
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&am lincam , vel vniuerfalius hoc modo. Siquotcumque rectz linéz felc
mutuo fecent, non plures quam dua per idem punétum , omnia autei in
vnaipfarum datafint, & reliquorum multicudinem habentium_tnarigulum
pumerum , huius latus fmguiahabtx punctatangentiarectam lqmc:ﬁn pofi-
tione datam,quorum trium non ad angulum exiftens trianguli {pacij voum-
uodg; reliquum punctum rectam lineam pofitione datam tanget. Eucli-
Ecm vero non veriflimile eft ignorare hoc, fed principium du meaxat {tawue-
re, & in omnibus porifmatibus apparct principia, & feminaria fola multa-
rum, ac magnarum multitudinum ab co iacta , quornm vnumguodq; non
iuxta pofitionum differentias diftingucic oportet, fed iuxta differentias ac-
cidentium, & quafitorum. Et pofitiones quidem omnesinter fe differunt,
cum fpecialifima fint. accidentium, vero & quafitorum voumquodque
ynum, & idem exiftens multis pofitionibus differentibus contingit,co quod
genere {int cadem. Itaquein primo libro hac genera Huxﬁtomm in pro-
ofitionibus ftatuere oportet. in principio quidem feprimi, diagramma
ru::-: . Si A duobus datis punctis ad rectam lineam pofitione datam recta: it~
nez inflectantur , abicindat autem ynad recta linea poficione dataad datum
inipfa punctum , abfcinder, & altera proportionem habens datam. In ijs
autem, quz {equuntur. Quod hoc punétum [:m%it pofitione datam rectam
lincam. Quod proportio huius ad hancdatacft. Quod proportio huius
ad aptomen. Quod hzc pofitione data eft. Quod hac ad datum pun-
¢um vergit. Quod proportio huius ad aliquam ab hoc vt dato. Quod
proportio huiusad aliquam abhoc dudtz+ Quod Tmponio huius fpacijad
id ,quod data recta linea, & hac continetur . Quod huiusf pacijalterum qui-
dem eft datum ,alterum proportionem haberad aptomen. Quod hoc{pa-
cium; vel hoc vaacum aliquo fpacio dato eft, illud auté proportionen: ha-
betad apromen. Quod haccum qua ad quam hac proportionem habet
datam , proportionem habetad aliquam ab hoc, v dato . Quod id quod
{ub dato, & Eac zquale eft ¢i, quod fub dato , & ab hoc vedato. Quod pro.
portio huius,, & huiusad aliquam ab hoc vt dato. Quod hac abicindit 2
fitione daris datum continentes. P
Arin fecundolibro pofitiones quidem aliz, quaficorum autem plurima
cadem iunt, qua in pr.lib, Eximiavero hac. Quod hoc fpaciavel propora
tioné haber ad aptomen, vel vna cum dato proportioné habet ad aptomen.
Quod proportio huiusfub his ad aptomen.Quod proportio huius fub vtro-
que hori,& veroriighorum ad aptomen. Quod hocfub hac,8¢ vtrag; hac:
& huius ad quam hac proportionem habet datam: & hoclub hac, & hac
ad quam hac proportionem haber datam ad apromen. Quod vtriufq; pro-
]:thiﬂﬂis ad aliquam huius ve dati. Quod darum fubdatis. 1n tertio li-
ro plures fun pmpoﬁti{}ncs in femicirculis paticz autem in circulis, & cire
Clﬂﬂl'l_lm portionibus. Quafitorum autem multa fimilia fune ancedictis.
Exinnar\rcm hzc. Quod proportlo huius fub his ad hoc{ubhis. Quod

pro; or-
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propoﬁiﬂ hl!iﬂﬁ &bh&!:‘ﬂd aipntﬂmm 4 Qu_‘ndbﬂt ﬁlb.‘[‘;iﬁ, hui{: iub d;q]:o K &
aflamptafub perpendicalari vique ad datum . Quod vrenq; & ad quatyhae
proportionem habet datam, proportoncm habetad aporsmen. Quodeft
aliquod dacum punéhanga quo-inadte ad:datum continent pecie rrim@uln
loom v Quod eft aliquod datum pundtumy i quo unébe redx linez ad hoc
xquales afisrmnune cidarmiferentias « Qudt quisin:pasathefi eric, vel vnacum
aliqua rédka linca ad:damum pundium vergente dammaontines angglu,
Habéne aurem eveslibrl porifinarim lemmata 3 8. ipia:vero theoromara
{ﬂﬂ[ T SR ) L s TR " G s el : ez
[t L R De. !(wjjpfmid\ B Mbeepine dFi TR |

-+ Locorum omiun alij funt teesud, hoc clt in'e ipfis rasinum confir
frentes ; dequibiss; e Apollonius ante propria clemeta dicie puedtiquideis
Jocursy éffts punitutn Jutg¢locum lineam ; fupérficici faperficiom., & {ofidi
folidunis alij avitem: Suteddst , hoc elf fcfe extratendentes, vt punétilodum
dincarh ylinex lupefisiom, uperficici{olidum . locorury antemy quuicipone
folursloeo dlijquidem pofitione dati. awru funt ;i alijabem plani dicti,
&¢ folidi, & lineares : duzedua vero funepunbteram z8zdlijiad fuperficies.
dvesponmei quidem punctorum, Sefefusi, autem linearum . lineares loci ex
ijs qui funt ad {uperficies demonftrantur . dicuntur autem plani loci tum
hi.,d¢ quibus agemukiy mm: vaiverfe quituma ;funtredtedinez jivelciuli.
Solidilo¢iiquicunmg;. funt conorum fectiones, parabole ;. vel <llipiés, wol
hyperbole . lineates loci quicumg; linexfisnt , neqgsrece ;neg; circudi, ne-
quie aliquadictarum coni feGtionum. lociaurem ab Eratolthencinferipriad
miedictares ex pracdictis genere funta proprietate hypotheleomin illis . A
tiqui igitur horum planorem ordinem refpicicntes clemenea: tradidemne;
E:.';tnqr cumnegligerenc pofteriores , alios appofaerunc., tamquan nom s
itos mnulticudine , {i quis veliv alcribere qua ordinem illum confequantie.
itaquic ponam propofiti quidem pofteriora ordinem aurem:priora, ¥naipros
pofitions comprehendenshoc modo. Si duz linezagantur; vel ab ymo da-
to pun&o ;vel & duobus, & velin reCtam lincam, vel parallele , vel datum
continentes angulum, velinter fe datam proportionem habentes; vel datum
comprehiendentes {pacium: contingar autem terminus vnius locyny planzm
pofitione daram & alterius terminus locum planunvpofitione darum con-
tinget, interduni quidem ciufdem gebieris , interdum verodiverfumsacing
rerdiva-fimiliter poficum ad re@am lineam , interdum contrario modo®,
Hzc autém funt iuxtadifferentiasfubieGtorum. - At propofirain principie
quidemy tertij librid Charmandrothis congruunt. Si recta linex: pofiiono
dare vmus terminus datus (e, Scalter circumferentiam concavany pofito-
ne datam continget. Si & duobus puctis datis inflectaprurrecta lineadat
taryangu lum continentes,commune ipforum punétum cotingeteinam-

: ferentiam
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ferentiam ‘concauam pofitione datam.. Si wianguli {pacij magnituding
dari bafis pofitione;, & magnitudine dara fic, verrex iphustectam lincam
poficione datam continget .. Alia autem huiufmedi... Sizectrlinex magni-
yudine datz, & cuipiam pofitione datz zquidiftantis ynus-mm;nhs contn-
gat 'rectam lineam pofitione datam, &: alius terminus rectam’ 1{135_';3411. pafi-
tione daram continget. Si Egn&n_qmdam ad pofitione d?.cas duas re-
&aslineas parallelas, wel inter fe conuenientes ducantug rectx line in dato
angulo; vel datam habentes proportionem, vel q;iaru{n yna i_imnl.cﬂm_
¢a, ad quam altera proportionem habet datam, data fuerit, contjpger pun=
&tum rectam lineam pnﬁtioqc dacam . Ecfi {int quotcumque recta linex
pofitionc datz : atque ad ipfas & quodam punéto ducantur recta linex in
datis angulis, fit autem quod dara linea , & ducta continetur vna cum con-
tento dara linea , & alteradu@axquale ei, quod,dara, & alia duca; & re-
liquis continetur punctum fimilicer rectam lincam:pofitione daram contifi-
get. Si abaliquo punctoad pofirione daas patal!-cl_a_s_ ducantur rectz lined
indatisangulis ; quz ad pundia in ipfis data ableindane ;c&as.‘lm-_zng-,.vc:]

oportionem habentes,, vel {patium continentes datum, el -ita ¥t dpecies
abipfis duciisvel exeeffus fpecierum aqualis fit fpacio dato , puncumeon
tinget pofitiong datas reCaslingasy Pt b st a0 ESUY

... Secundus autem liber haee continet . Si  datis puncis rete linea infleQtias
tur, & funt quz abipfis fiunt daro fpacio differentia, punctum: pofirione
datas reckas lineas continger , i{intin proportione data vel rectze livie vel
‘circumferentiz . ‘8i fir pofitione data recta linea, & ini pfa datum pugs
&tum, 4 quo ducarar quardam lineaterminata, 4 termino.autem ipﬁuk,-du'r
catur & ad pofitionem , & fitquod: fir 3 ducta xquale ¢i, quod-2-data,&
ablciffa, vel & ad darum punctum; vel ad aleerum punctum. dapum; vel
ad alterum darum in linea data pofitione, terminusipfius pofitione datamii
circumfcrcutiam.mnl:ingcrc. §i a duobus pun&is datis recte lineainfles
Ctantar, & (it quod ab vnacflicitur co, quod ab altera dato 1maior. qu’im
in proportinnc, Puné’tum pcﬁtionr: datam circumferentia t_:nntingct. Si.-:i
quotcumg; datis punctis ad punctum vpum infletantor recta linee: & fing
{pecies,qug ab omnibus fiunt dato fpacio zquales punéti continget pofitio~,
ne datam circumferentia.: Si & duobus punctis datis infleCtantur reta i
nex ; 3 puntoautem ad pofitione datam lineam abfcifla 3 recta linea po-
fitione data ad darum puncrum, & fine {peciesabinflexis equalesei, quod:
adata, & ablciffa continetur, punctum ad inflexionem pofitione dacany
circumferentiam continget. Siincirculo pofitione dato fir datum punctum
perque iplum agarur quadam rcf:mlinc_a, & inipfa punetum exera fumaryr ;.
{i autem quod fit3 lincaducrg vig; ad puncrum intra datwm equale ei,quod;
atota ;& extralumpra, vel oli, vel vnacumeo; quod duabus, qua intra
o circulum
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circulum portionibus continerur: pungrum extra fimpruin poficosg: da-
tam rectam lincam conringet. Etfihoc quidem punctuim contingat pofi-
tione datam rectam lineam circulus autemnol ponatyr, qux {use &d "u,uaiq;
partes dati puncii cQatingent pofitione eandem daram circumferentiams
habene autem planorum locorum duolibri theoremara, vel diagrammata
ceprum quadraginta fepeem , lemmata ausem octo, '

De iﬂ;fﬂi‘ﬂfﬂi‘!iﬂﬁs e rivater,

Inclinare dicitur lineaad punctum, fi producraad i plum peruenie; vni-
wierle autemidem eft fiue ad aliquod punctum irclinare linea dicarur, fiue
aliqued in ipfa fit punceum dacgm, fine per datum puncrum exiftar. In-
{cripferunt autem haee, inclinationes ab vio eorum,que ditafunt. Ercum
hoc {it problema vniuerfale, Duabuslineis pofitione dais inter ipfas pos
nere rectam lineam magnitudine datam, qu ad datum puncrum pertingat:
in hac particularibus fubiecta differentia habzntibus, alia quidem erant
plana, alia folida, alia vero lincaria. Ex planisactem, que ad mulea vei-
liora funteligentes problemata hac eftenderunt.. Pofitione dato femicircu-
lo, & rectalinea, ad rectos angulos bafi fic duorem femicirculorum in di-
rectum bales habentiuminter duas lineas ponere rectam linsam magnitu.
dine datam , qua ad femicirculi angulum pertingat . Rhombo date, & vno
laterc producto aptare fub angulo exteriori magnitudine datam recram li-
neam, qua ad oppofitumangulum pertingat. Circulo pofitione dato apta-
re rectam lincam magnitudine datam, qua ad darum punceum- pertingat
Horum autem in primolibro, quod in vino femicirculo,&: recra linea oftens
fum eft, quatuor habens cafus, & quad incirculo duos habens caliis, % quod
in rthombo fimiliter duos cafushabens. At in fecundo libro in duobus fe«
micirculis pofitione decem cafus habente . Inhis aurem fubdiuifiones -plu=
ses determinantes caufa magnitudinis rect linez . Hac igitur in rcfe‘um
loco plano, hoceft qua, & priora . oftenduntur feorfum i medictatibus Fras
tofthenis: crenimilla potteriorafunt. Poft planafolidorum ordo contems=
plationem. {olida autem vocant problemata, nor: qua infolidis figaris pre-
ponantur; fed qua cum non poflint oftendi per plana, per conicas lineas
oftendantur, quare de his prius feribere neceflariumeft. Erant i gitur conl=
corum elementorym primum Ariftei fenioris libri quinque;velur ijs;qui hees

creipere pofient cum brevitate conferipei. Iraqueinelinationum libri'duo
ﬁ;bem theremaa, vel dia gramata centum vigintiquingne , lemmata anteny
triginta octo, ' ' -' =

De Cﬂ#l.ﬂ';.!' Apaﬂan.‘} .

Euclidis libros quattuor conicorum cum Apollonius expleuiller ; ac

quattuoy alios adiunxifler, octo conicorum libros confecic. Ariftrus au-
. . 1 l Lgin ,
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tem , qui {eribit ea,quz ad hoc vique tempus tradica funt, folidorum loco-
rum libros quinque conigis coherentes vocauit, Et qui ante ﬁpul!omum
fuerunt trium conjcarum linearum, vnam uidem coni atllﬂﬂﬂguhz alte-
rum rectanguli, tertiam vero obtufianguli coni fegtionem HP}7$l£ﬂmnt.
Quoniam autem in yhoquoq; horum trium conorum differenter fc:;t:orum
tres lineze fiunt , dubitans, vt apparet Apollopius, curuam , quiante fe hanc
tractatjonem expleucrant,vna quidem acutianguli coni iFﬁiﬂﬂEM yocaue-
runt,, qu potelt, &rectanguli, & obtufianguli conicflc; H]Eﬁiﬁ.l:ﬂ rectana=
gu[j , QU P reft & in acuti angu]o, & obtuhangulo cono reperiri; tertiam,
yero obtufiangulo, qua & in acutiangulo, & rc&angu]o conoin cﬁ’cpo.
eeft, mutatis nominibus , que quidem acutianguli coni fectio nominatur ,
cllipfim.appellat, quz rectanguli parabolen, qui vero obtuftanguli hy-
perbolen , vnicuique abaliquo proprio accidente nomen imponensipacium
cnim quoddam adlineam quampiam comparatum in acutianguli coni fe.
¢tione deficiens fir quadram, in obrufianguli coni fectione quadrato cxce-
dens; in retanguli vero vnifectione neque deficiens, neque excedens . Foc
autem lli accidir, quod non confiderauit iuxta voum dumtaxat cafuimn plni
conum fecantis, & tres lineas gignentisinvnoquoque coporum aliam ne-
que aljam fierilineam,quam a coni proprietatc nominarunt, Sj enin: ie-
cans planum ducatur vni laterum coni zquidiftans , vna tantum ex tribus
lineis efficitur femper eadem , quam Ariftaus illius coni fectjonem appella-
uit. Apollonius igitur qua continentab ipfoconicripti conicorum octo li-
bri, dicit, fammarim colligens in procemio libri primi, ho¢ modo, Conti-
netautem primusliber generationes trinm coni feQionum , & ecarum, quz
oppofitz dicuntur ; itemque principalia ipfarum accidentia a nobis , &
vberius, & vniuerfalius, quam ab alijs, qui de ea refcripierunt, elaborata.
Secundus libertractat ea, qua attinent ad diametros, & ad axes {eGionum,
8¢ ad lineas illas, qu cum fe&tione, nop conueniunt,qua 3 Grecis eprrara
appellantur, tum dealijs differit, qua & geperalem , & neceffariam vrilita-
tem'ad determinationes afferunt, quas autem Vocem diametros , & quos
axes ex hoc libro cognofces, Tertius liber continet multa, & admirabilia
theoremara , qua veilia erunt & ad folidorum locorum compofitiones, &
ad determinationes, quorum complura, & pulcherrima, & nova funt,
Haec nos perpendentes animaduertimus non pefitam efle ab Fudlide ras
tionem :_:umpon;ndi lociad tres, & quattuor lingas, verum ipfius tantum=
modo particulam quandam, atque hanc non fatis feeliciter : non enim fieri
poterar, vt eacompofitiorecte petficereturabiqueijs, qua 3 nobis inuenta
.1““_1‘ ' Quartusliber eradit quot modis conerum feGtiones inter fefe; & cirs
culi circumferentiz occurrere poflint, & multa alia ad pleniorem doctris
ham; quorum nihil ab ijs, qui ante nos fuerunt, memaria proditum eft;
coni {?:qtm, 36 ci_r_culi circumferentia, & oppofitz {ectiones ad quot puncta
oppofitis {ectionibus occurrant, Reliqui autem quattuor libri ad abundan-
tiorem
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tiorem {cientiam pertinent . Quintus enim de minimis, & maximis ma--
gna cx parteagic. Sextus de aqualibus, & fimilibusconi fe&ionibus. Se-

timus continet theoremata, qua dererminandi vim habent. O&auus pro-

lemataconica determinaa . Et hac quidem Apollonius. Quem autem
dicit intertio librolocum ad tres , & quatuor lineas ab Euclide perfectum
noncfle, neque ipfe perficere Forc rat, neque aliquisalivs: fed neque paulu-
Jum quid addere js, qua Euclides {cripfit perca tantum conica, qua vique
ad Fuclidis tempora prmonttrata funt, ve ciamiple reftarur dicens, fieri
non poffe velocus perficeretur ablqueijs, qua ipfe {criberecoactus fic. Eu-
clidesautem fecutus Ariftzum {criptorem luculentuminijs, qua de conicis
tradiderat : neque anteuereens, neque volenscorum eractationem deftruere,
cum mitiffimus effet, & benignus erga omites, prafertim cos,qui mathema-
ticas difciplinas aliqua ex parte augere, & amplificare pollent, vepar eft, &
nullo modo infenfus, fed accuratus, non arrogans,velut hic,quantum olten-
di potuit deloco per eius conica memorix prodidic. non addens perfectum
illud, abfolutumque efle; tunc enim neceflario reprehendi poflet : nuic ve-
ro haudquaquam illud faciendum eft; {iquidem & iple in conicis pleraque
imperfecta relinquens non fatis ea valectueri. Adijcere autem loco, qua
deerant, facile potuit , animo comprehendensea, qua abEuclide de loco
feripta fuerant, & dans operam Euclides difcipulis Alexandri¢ longo tempo-
re, ex quo adeo excellentem in mathematicis habirum eft affecurus , neque
viquamdeceptuseft. Atlocusadtres), & quartuor lineas , in quo magni-
fice e iactat, & oftentat nulla habita gratia ei, qui prius {cripferar, cft huiuf~
modi. Sipofitione datistribus rectislincis ab vno,& codem puncto ad tres
lincas in datisangulis re¢tz lincae ducantur , &¢ data fi proportio reGtanguli
contenti duabus dudtis ad quadrarum reliquae : punctum contingit pofitio-
me dacum folidum Jocum, hoc eft vnam ex tribus conicis {ectionibus . Ecf1
ad quartuor recaslineas pofitione datas in datis angulis linez ducantur ; &
reGtanguli duabus ductis contenti ad contentum duabus reliquis proportio
data fir: Similiter punétum datam coni {eGionem pofitionecontinget . Si
quidem igiturad duas tantum locus planus oftenfus eft. Quod fiad plures,
quam quarcuor punétum continget locos non adhuc cognitos, fed lincas
tantum ditas; quales autem fint vel quam habeant proprictatem, non con-
ftac. caram vnam, neque primam, & que manife{tiflima videtur ,compo-
fucrunt,oftendentes veilem effe. propofitiones autem ipfarum hg funt.

Si ab aliquo punctumad pofitione datas retas lineas quinque ducan-
tur recka linez in datisangulis, & data fit proportio folidi parallelepipedi re-
€tanguli, quod tribus duétis lineis continetur ad folidum parallelepipedum
re@tangulum, quod continetur reliquis duabus, & data quapiam linea,, pun-
um pofitione datum lineam continget. Siauten) adfex, & fit data pro-

portio folidi tribus lincis contenti ad folidum, quod tribus reliquis conti-
i 2 netur
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netur ; rurfus punéum continget pofitione datam lincam . Qg_qd ﬁ ad
plures quam {ex, non adhuc habent dicere, dafa fic proportio cuiufpiam
contenti quattuor lineis ad id quod reliquis continetur . Qy:mlatf: non eft
aliquid contentum pluribusquam tribus dimenfionibus. Acquicfeunt au-
tem his, qui paulo ante talia interpretati {unt. neque voum aliquo pa&to
comprehenfibile fignificantes quod his continetur, licebit autem per con-
functas proportiones hac, & dicere, & demonltrare vniuerfe indictis pro-
portionibus, atque his in hunc modum. Siabaliquo pun&o ad pofitione
daras rectas lineas ducantur recta: linear in datis angulis, & data fit proportio
coniuncta exeay, quam habet vna ductdrum ad vnam , & altera ad alteram,
& alia ad aliam , & reliquaad datam lincam , {i fint feprem; {i vero. octo, &
reliqua ad reliquam : punctum continget pofitione dataslineas. & fimili-
ter quotcumque {intimpares , vel pares multitudine » cum hxc ve dixi, loco
ad quattuer lineas refpondeant , nullum igitur poluerunt ita vt linea nota
fic. hzcrefpicientes minime extolluntur, quemadmodum antiqui, & vnul-

uifque eorum, qui meliora confcribunt. Ego autem & 4 principio in ma-
ﬁmcmaticis verfatus, & in materia quaftionum 3 natura propofita videns
ompnes commotos crubui, cum & multo meliora oftenderim, & qua mul-
tam afferant veilitatem . Sed ne vacuis manibus difficultati huic ceflifle vi-
dear haeclegentibus tradam, Perfectorum vtrorumque ordinum propor-
tincompngra eftex proportione amphifmatum, & rectarum lincarum fi-
militer ad axes ductaruma punéis, quze in ipfis grauitatis centra fint 4 Ime
perfeGtorum autem proportio compofita eft ex proportione amphifima-
tum, & circumferenciarum 3 punchs , que in iphis funt centra gra
uitatis, fatarum . Harum circumferentiarum proportio dividitur in
proportionem ductarum linearum, & earum, quas continent ipfarum
extrema ad axes angulorum. continent autem hunc propofitiones
feré exiftentes vnamulta , & varia theoremata , & linearum, & fuperficic-
rum, & {olidoram omnia fimul yna demon(tratione , & qua nondumde-
montftrata {unt, & qua & in duodecimo libro horum elemento-
rum. Itaque habent omneslibriconicorum A ollonij theoremata, vel dia-
%rammm quadringcma o&oginta feptem , Iﬂ:mmata vero qua in ipfa

unt, nonaginta. =

L]

PRo-
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PROBLEMA 1. PROPOSITIO I.

Data re&am lineam in datam proportionem fecare.

Sit dara quidem re&a linea ap data

autem proportio, quain habet'c ad p: A

& oporteat fecare s in proportionem /

€adp. - -
[Inclineturad as inquouis angulo re- F Po———

&alinea ax, & ipfi ¢ ®qualis ablcinda- "

tur aF, ipfi vero b zqualis F6; & iun- —_———

&a 86, ducatur ru ci parallela. Quo-

niam igitur vt ad ad ns, itaeft av ad _

- . L] -
¥G; cft autem Ar 2qualis ¢, & rs ipfi 3
D:eritvt axad uwyita c ad p. ergo as ;/
feéta eft in punéto 1. quod facere oporte-
bag ,

PROBLEMA II. PROPGSITIO IL

Tribus datis recis lineis AB, 8¢ & p » Intlenire vt AB ad BC, itaaliam ¢
quandam ad p.

Rurfus inclineturad ac re®a linea cx in quo- <
uis angulo,& abftindatur c ¥ &qualis p, iunétaque /
» F, ipfi parallela ducatur.ac. ergo rurfus vi
a8ad zc, itacrit ¢¥ ad rc,hoceftad p, inuen-
taigitur cft rG. fimiliter & firectadetur > quartam

inueniemus .

—l

/
P

fi

l.f
THEOREMA L PROPOSITIO IIL

Habeat A3 ad B¢ maiorem proportionem, quam DE ad EF. Di-

¢o , & componendo Ac ad cB maiorem proportionem habere, quam
Dr ad FE. '

Fiatenimvt o s ad e ita alia quadam  ad A B c
EF. €80 G ad ¢ maiorem proportionem ha- m— ki
bet, quam nr, ad g¢ & propterea maior G qud

DE ponaturipfi  ¢qualis ue. Quoniam igicsr ¥ P B F
vtasad ec;itaelt ur ad pr; erit componendo o h
vtacad ceitanrad re fed kv ad ¥R maio- G

rem proportionem habet,quam pr ad rx. ergo: e

& ac ad c» maiorem proportionem habebit,

quam pr ad rg.

CoM-
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COMMEBNT ARLV S

; ' Sed 1r ad Fr maiorem proportionem habet ,quam pr ad r8.] Ex 8. ﬂll'utr'. Gra-
cus codex fic haberae 820 ¢ ap’s 70 {4o poﬁ que Verbs bac addenda funs« pulire ao'py

ixnsvap 70 d{ a7 Jos

| THEOREMA 1L PPROOSITIO IV.

Rurfus A5 ad B ¢ minorem proportionem habeat, quam BE ad £x
A Dico& Ac ad c& minorem habere proportionem , quam D¥ ad FE.

Rurfus enim quoniam a® ad ¢ minorem 3
-j habet prupﬂrtiuncm;quam vEad sr k fi fiat A o N P — c
! vt ap ad rc, itaaliaquadamad s¥, quafit
HE;erit ca minorsquam pE,& vt ac ad ¢, B ’_,‘ ?__-_ .

ita erit v ¢ ad 78. Sed wF ad rB, minorem
habet proportionem, quam oF ad F5. crgo&
acad ¢3 minorem proportionem habebit, quam o¥ ad ¥a.

COMMENT ARLY S:

‘A Dico& ac ad cs minorem habere proportionem,quam or ad 5 s ] Intellige com-
ponendo .

THEOREMA I1I1L. PROPOSITIO V.

Habeat rurfus A# ad 8¢ maiorem proportionem,quam DE ad EF. Di-
co & permutando AB ad DE maiorem proportionem habere, quam

Bcad EF.
€0 Fiat enim vt A8 ad B¢, itaalia quedi,qua B
1J fit 6 £ ad sr. manifeftum eft eam maiorem A el e €
efle,quam DE. quare permutando vt as ad o
E

gr,itaeltr c ad ar. habetautem a3 ad e
maiorem proportionem , quam Ae ad GE,
hoceft.quam 2c ad pr.ergo a® ad pE ma-
iorem proportionem habebit , quam sc ad Er.
Eadem ratione & fi a8 ad »c minorem habeat proportionem, quam pr ad &r, fe-
__ quetur etiam permutande A8 ad b minorem proportionem habere,quam £ x ad £ r.
4  Ericenimvt a5 ad B¢, ita aliaquzdamad &F, qua minor fit,quam p, reliqua
vero cadem erunt .

L T B —

COMMENTARIVS.

A Qua minor fit ; quam pE ] Grecuscodex 21 ape'y indesers 15 85 ide ne legendum fi
7 iNewor 75 Da. Mirum auters Uidetur Pappum hoc loco dinifinam rationem pratermififfe,
cum orefertim ea [ape Utatur ; vifi forte temporis iniuria interciderit , quod credibilins eft :
wos igitur eam [upplere agerediemur .

_ Habeat Ac ad c8 maiorem proportioncm , quam ¥ id 5. Dico o~ dinidendo A v ad
» C tigiorems proportionem habere, quam p o ad 1 ¥,

Fiat Ut



: S LIBER SEPTIMVS, 255
Fidtutny ad £ E,ita alia quapiam Gc ad cs, ) '

Erit wtique G C minor, quam Ac, @ erit diuiden- A G 8 c Ko quint
do 6B ad £C, Ut DB ad EFe Sed A ad 3 cma- —} B p———

sorem proportionem habet, quam G5 ad Bc. erge
¢ ax ad vc majorem habebie proportionem , PTG

guam DL ad BF,

" Habeatrurfus p¢ ad cp minorem proport’gnemy , quam DF ad FE, & dinidendp p v ad
»C minorem proportionem habebit, quam o ad g¥,

Fiat emim rurfus UVt DF ad FE, ita alia gue- G A B c wiuti
dam G C ad CB.Erit GC Maior, quam A ¢, atque 1 — _— ;?ﬁ?:mri.
eritdinjdendo GB ad C, Ve DE ad EFe Sed A _—
ad vc minorem babet proportionen , quam GB e .

: : 5 D B ¥
ad BC, quare ¢~ minorem habebyt ', quam DB -
ad EF,
THEO REMA 1V, PROPOSITIO VI,
Habeat Ac ad ¢B maiorem propertionem, quam D F ad 7, Dico
per conuerfionem rationis cA ad A minorem habere proportionem,
quam FD ad DE.

Fiat enim vt ac ad cz, ita p¥ ad aliam A s e g quinti

gunndam. erit ytique ad minorem , quam ¥ r. - - PR e
itautem Fo: quare per conucrfionem ratio- )
nis, ytca ad As,itaerit #p ad e, SedFp N S ¥
ad p ¢ minorem proportionem habet , quam e T
¥p ad D& . ergo & ca ad Az minorem habebit proportione,quam r o ad =. A

Similiter autem & fi Ac ad c& minorem preportionem habear, guam v¥ ad Fa,
habebit per conuerfionem rationis ca ad A8 malorem proportionci,quamer p ad» 8,

Erit enim vt Ac ad €3, ita D¥ ad maiorem, quam F&. reliqua vero manifefta
egrunt, -

COMMENTARIV S,

Ergo& ca ad a5 minorem habebit proportionem, quam #p ad DE] pide nehao A
in Graco codice defiderentury %5 70 ay dpe @pog 70 « 8 indarare Ay Txe, ap 7 L 8
apis 70 Je, '

THEOREMA V, PROPOSITIO VIL

Habeat rurfus ABad Bc maiorem proportionem , quam D E ad EF
Dico conuertendo ¢ B ad 3a minorem proportionem habere, quam FE
ad ED,

Fiat enim vt a® ad Bc, 1ta DE ad aliam E A
aliquam , erit ad minorem, quam gF, vi ad A e e
86 .conuertendoigitur vt cp ad 4, ita eft . &
cead ep. Sed ¢e ad gp minorem propor- B N =,
tionem habet, quam rg ad £D. ergo cp ad R ' 4

&4 minorem habebit’proportionem, quam F & adep,
Similiter autem & fi A ad & ¢ minorem propertionem habeat , quam ps adgr, €
conuertendo ¢ ad Ba maiorem habebit P;ppurtinntm squam FE ad ED. .
Eritenim vt A ad BC, ita DB ad mMAlorem s quam EF, reliqua, qua fequuntur
perfpicua {unt , _
Exhis
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Ex his gutem conftat fi ap ad » ¢ maiorem proportionem habeat, quam o ad g5,
& s ad £p maiocem habere proportionem, quam cs ad 34. Quodfi ab ad » ¢ mij-
norem propurtionem habeat ;quam D& ad n¥, & rz ad 8p minorem habebit pro,
portionem , quam ¢ ad BA.

COMMENTUARIV S,

Vtad £c] Grecwscodex dse apo's m' sn egolegercm ds apek oo’ e,
]j, Ergo cr ad s minorem h:bebit proportionem, quam F2 ad en] IILI Greeco cod. hay
defiderari videntur o x;70'y B dpa @pe’s 76 fa iadarera do'yor s, vuep 70 L8 mlerwo’ 48,
Similiter antem & fi az ad &8¢ minorem proportionem habeat, quam p& ad kx ]
Gracus codes o'polor 84 ndy vo' o B iaewore Aoyer Exps. Sed widetur legendum o'peing Jy
zdy "l_'" ef @ 7' By iadarere M"'_}ﬂ Exer.

THEOREMA VI. PROPOSITIO VIII.

Habeat A8 ad pE maiorem proportionem, quam Bc ad E¥. Dico

& apad DE maiorem habere proportionem quam Ac ad DF.
Fiat enimvt a¢ ad o, ita sc ad aliam. A B c
erit vtique ad minorem,quam s¥, fit ad Bc. I e e
A totaigitur ac ad totam peseft vear ad D,
~ Sed ac ad pc maiorem proportionem habet,
quam ad pr.ergo& ar ad nc maiorem ha-
bebit proportionem, quam ac ad pr.
Et manifeftum eft totam 4 ¢ ad tetam o minorem proportionem habere,quam
g A% ad ps,&fiminor fit proportio partis, totius maior erit.

D B G F

——— [—

COMMENTARIV S,

Tota igitur Ac ad totam nc,eft vt a s ad DE. ] Ex 12. quinti,
. Et fiminoy fit proportio partis, totius ma-
lorerit] Hoc eft fi ax ad D& minorem propors A 2 ©
tiorem habeat , quam v¢ ad B ¥ , habebit Ac ad T : 4
DF matorem proportionem, quam A8 ad D E . Fiat
enim, Ut AB ad D 8yita nc ad aliam, quafit £ .
Crit igitur GB maior,quams BY . atqueerit acad
DUt AB ad DE. Sed A c ad DG minorem pro-
portionem babet, quamad nr , ergo € An ad D Eminorem babebit propertionems , anom
Ag ad DF : € proprevea a ¢ od D 7 maiorem proportionem babckit, quam A v ad vE. Gras
gus codex xde Snearer 7o' pipos peilor Saws, que Verba fortafle depranara funt, & itavefli-
pwenda .xdv Ergcrer 75 pipys , psiler dane,

THEOREMA VII, PROPOSITIO IX,

Habear rurfis rora Ac ad totam p¥ maiorem proportionem, quam
48 ad Dg, Dico & reliquam Bc ad reliquam EF maiorem proportio-

nem habere, quam Ac ad pF.
A Fiatenim+¢ acad pr,ita a5 ad DG, ere A £ ' B
god l":liqu; ec ad n:]iqllam creft vtacad —rtea]
B EF.Sednc ad ap maiorem proportionem ha-
bet, quamad rc.ergo & »c ad g¥ maiorem
habebit proportionem, quam Ac ad pr.
€  Siverototiusad totam fit minor proportio, reliqua minor erit.

D G

i 1 =y
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COMMENT, ARIV S,

Fiat enim ve AL fld DF,ita a8 ad DG ] In Greco codice hac defiderantuy, weros ¥3a A

de 0 ey mpos anr &,

Sed B¢ ad &F maiorem proportionem habet,quamad v 6] In Grecocodice nonnullz B
defiderantur« quare ita reflucndus eric. #* 3t By apo'c ™'y o psifera adyor Bxm wuep

L] ¥
wpes THr 0. _

Sivero to:iusad totam fit minor proportio , reliqua minor erit ] Cracus codex fay C
¢ am wpoe Ty s Any écarar o Aorre pelor. Sed legendum puto iar 3idanswpe's Tn'y danp
iaeorar , n' Aotwn EAaarar, St enim tota Ac ad totam DE minorem proporiioncin babeat o
quam ab ad pi @ reliqua pC ad £ v minorem babebit, Guam ac ad DF«

THEOREMA VIIL PROPOSITIO X.

Sit 'A B maior , quam C, D vero xqualis E. Dico AB ad ¢ maiorem
habere proportionem, quam b ad k.

Ponatur enim ipfi ¢ 2qualis e¥. eft igitur A ¥ »
vt 8F ad ¢, itap ad £. Sed aB ad ¢ maio-
rem proportionem habet,, quam Br ad c.cr-
go & a® ad ¢ maiorem habebit proportio- —_—
nem,quam D ad k.

Et manifeftum eftfi a8 fit minor, quam c, - D
Aead ¢ minorem proportionem habere,quam
'p ad B , ob conuerfam fcilicet rationem . E

THEOREMA 1X. PROPOSITIO XI

Sed fic A B maior, quam ¢, & DE minor, quam F. Dico ABad ¢ A
maiorem habere proportionem, quam DE ad F.

Quod! quidem patet fine demonftratione. A s B
Si enim 2zquali exiftente pe ipfi ¥, a2 ad c. E
maiorem habet proportionem , quam pE ad c
F, o minori exiftente multo maiorem pro- e e e

portionem habebit . Ob demonftrationem ve-
ro hoc modo.

Quoniam enim maior eft a8 quam c, fi
fiatve A® ad c ita aliaquedamad ¢. eritea
maior , quam ¥. quare & maior , quam D, oy ;
Sit igituripfi 2qualis ca . ergo ce ad ¥ maiorem proportionem habet ,quam pe ad
Fe Sed VL GE aﬂ F,ita ABad c. ergo & as ad ¢ maiorem habebit proportionem ,
quam pE ad F. '

Et manifeftum eft , vbi minor, femper minorem habere proportionem , & retangu-
lum contentum A& & r maius eflecco,quod ¢ & pa continetur . quippe cum ipfi -
quale fit retangulum ex ¢ & e6, quod quidem rectanguloex ¢ & pe et maius,

CﬂMME?\:T.JRIVE‘

Sed fit A 8 maior, quam ¢, & p & minor, quam F. Dico a5 ad ¢ maiorem habe- A
re proportionem, quain DE ad Fe | Grecus codeX inamor §t 70 & 13 Lo ' &re, dwep
o & s 70 60 fed legendum inaare 37’ 8o 73 Lo iy &6, 10 Sempis 70 L

Kk Quod
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B Quod quidem patet fine demonflraticne] Gracus codex guvepir’ piv frf vl 31 rye
Seitows, legendum antem % 4o Sndeilews, nam panlo pofl ita fersbu dia Smduntews 13
dTur, .

C  Et manifeftum eft vbi minor , femper minorem habere proportionem] §7 a n fit mi.
' Bor, quam C, non propicrea Jequitur Ut AB ad C minorem babeat proportionem, quam Dy
ad £, nifi vel D5 fit maror , quata v, vel 1pfi aqual:s . . =
D Quippe cum ipfi zquale fit retangulum ex c & 6] Ex 160 fexti libri elemen-

forum »

THEOREMA X, PROPQSITIO XIJ,

T

Sit recka linea AB, & fecerur in punéto ¢. Dico omnia quidem pun-
éta, qua funt inter {56 ¢, diuidere AB il_'t prﬂpnrrinm"s quinc-rcs ca, qug
eft ac ad ck, omnia vero , qua luntinter ¢ & 5 dividere candem ip
propoitiones MAIoLes,

Sumantur enim puné&a ex ytraq,
parteipfius ¢, qua uut pe, Quo- A D c 3 .
niam igitur p A winor eft,quam . ¢, . -1 e
‘A maior autem DE,quam Bc; habe-
bit pA ad Ac minorem proportio=
B nem,quam ne ad 1 c.quare permutando A D ad ps minorem habebit proportionem,
quam ac ad ce. Eodem mododemonftrabitur in omnibus punéis , qua {untinter a
gx ame. & c. Rurfusquoniam p4 maicreft, quam ac, minor autem es, quam ¢, habe-
gedente  bebit 24 ad ac maiorem pminrl.:mnem, quam &3 ad BC. ergo permutando A ad
g-hujus. g maiorem proportiopem habebit ; quam 4 ¢ ad cs. fimiliter demonftrabimus & ip
reliquis punétis, quz inter ¢ & & {umuntur,

COMMENTULRIV S,

‘A Habebit pa ad Ac minorem proportionem ,quam p s ad vc ] fequitur boc ex s,
que prux:mcdrmonﬂm:a funte Gracusc dex o §i ¥a wpo's 70y a9 ireeora adyer iym,&re,
Videtur legendum o' §a dpe wpe's 7Y a3,

B Quare permutando ap ad ps mincrem habebit proportionem, quam ac ad cp ]
Ex 5. buius , Gracus cudea iremel o « 8 wpd's oy § 8o Sed legendam puo vamas dpu,

THEOREMA XI.PROPQSITIO XIII,

" Sifit reta linea AB, quz bifariam in pun&o c fecetur , re@angu.
lum , quod punctum ¢ ablcindit , videlicer A ¢ maximum eft om-
nium, qux 3 quoquam alio abicindantur,

Sienim fumatur punétum D, erit
retanzulum ap e vnacum quadra-
toex cD, &quale quadrato ex Ac, 4 E D € oa
hoc eft a ce rectangul> : quare re- el el et e
€tangulum ace eft maius . Eadem
fequentur, & ad alteras partes.

*HEO. "
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THEOREMA XII. PROPOSITIO XIV.
Dico infuper punétum , quod ipfi propinquius eft , femper maius

fpacium efhcere eo, quod eft remotius,

Sumatur enim aliud punétum & in. ,
ter o, & p. oftendendum eft rectan- A E n o &
gulumcontentum Aps maius efle co, 1 R
quod &g continetur , Quonia enim
rectangulum AD® vna cum quadrato
ex pc.xqualecitquadratoex ac: eftantem & reftangulum as® ynacumgquadrato,
ex 8 c gqualequadrato ex A ¢: eritrediangulum apE voacum quadrato ex pc -
qualg rectangulo A e -ybacumquadratoex c&. quorum quadratum ex pc minus éft
quadratoex c. reliquumigitur re@tangulum Aps redtangulo axs eft maius. )

THEOREMA XIIL PROPOSITIO XV. :

Si enim fic A vna cum B mquaic i}}ﬁ C yha cum DE, {it autem pE
maius, quam B; crit A iplo ¢ maius. '

(
|

Ponatur ipfi B ®quale DF . ergo 4 vna cum A
pr zqualeeft rE vna cum c.. commune aufera-
tur pF.reliquomigitur a eft zquale ipfis ¢ & r g,

ac propterea A quam ¢ maius erit, . B .
COMMENTURIVS. i
Quorum quadratum ex pc minus eft quadrato D F B

ex CE] Gracus codex corruptus eft 1n guo legitur. dy
7d Sn' 37 inaarer 8 rof Sm' oo fedlegendum dy 7d ¥m' 3y.

Sitautem pe 1naius, quain B,erit A ipfo ¢ maius | I Gr.eco codice aligua defiderand 4
sur, ?Hfﬁ«‘-' habet . psier dv yévors wi w700 3, legendum autem in banc [entensiam prior

dr yirure 7o e yoi . i peifor 7o' o Ty 7.
: &8
THEOREMA XIV.PROPOSITIO XVI.

Habeat A ad B maiorem proportionem , quam ¢ ad b, Dico re&an«
gulurn contentum rectis lineis Ap maius efle co, quoc[ ipﬁ& BC conti-
netur. ' ;

Fiatenimvtaade,itacadg.cergocad s
maiorem proportionem habet , quam ad o, &
idcirco © quam o eft minor . Itaque fumpta 4 WL S
communi altitudine erit redtangulum ex 4 mi-
nus rectangulo ex Ap , fed redtangulum ex A8 8
re&tangulo ex ec eft &quale. re®angulym igi- . T
turex B¢ minus eft reétanguloex an; & ob id _
" retangulum ex ap pedangulo ex Bc eft ma- _,_‘i_____
dus. " 16 [exti.

Similiter etiam fi minor fit proportio reétan- E ;
gulum re@aogulo minus crit. e

Sed rurfus fit reétangulum ex Ap re&angulo Heh
€x sc maius. Dico 4 ad 8 maiorem proportio-. P L LIy

Htmh&b:rc,qum ¢ ad p.
Kz 2 Po-
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Ponatur enim rectangulo ex an ®quale re-
A @angulum ex e crit reGtangplum ex o€ maius
B _co;quod ex ec . quarz & & maior,quam c. vt
C antem a ad g, ita s ad p. fed g ad o maiorem
P haber propor.ionem, quam ¢ ad p . ergo & A
ag B proportionem maiorem habebi. quam ¢

44 D,

P

COMMENTARLY §»

A" Eritre®tangulumer rr maius eo,quod ex o ] Gracus fﬂﬂ’*:ﬂ‘ . ?l'"Tf* E:P* pirfor uiy
wExm rar fe 7ivan gar £y Jed legenawm yivera dpa piilor pir mo N qar fie,

B Quare & e maior, quam ¢ | Gracus codex dse 2 i B hs ¥ piilar . lege a5t yu
N e wie y piider, '
C  Vtautem a ad e, ita g ad n] Ex 16 fextielementorum . Gracus autem codey corru.
peus videtur , egoita yoi1tuendum pute ae J5 0 & apo's mav 8. Curas B & we's gav & o' Ji
Ilpl.-p,ln} e & F_i‘;iﬁm Aeyor Ty, wEe W ¥ wrer 'y & X oo odod wpo's w'lﬁyh{cm Ao
yor Exe, waep o’ 3 wpo's Ty &0 2ed & ilindid w aptins,brentnfine conclrds puteis wn ias
tata priovi figura boc mudo . Panatur relfangulo ex v c aquale redfanguinmex ir, e
minor, quam 1, ye Aad B raerit C ad g, Sed ¢ ad e maicrem habet proportionew .- m

ad D, ergo & a.ad B maiorew proportioncm habebit, quam c ad p.

Ergo & a ad » proportionem maiorem habebit, quam ¢ ad o ] Eodem m. do , fire-
Etangulum ex aD minus fit veflanguloex vc, demonfirabitur o ad v minorem habore pro-
portsoners , quam ¢ ad D,

THEOREMA XV. PROPOSITIO XVII -

Sint du rectzx linex Ar,BC , & inter Ap, pc media proportionalis
fic 5D, 1plique AD aqualis ponater D& . Dico reGam hincam ck effe
-exceflom , quo vitzque AB, BC excedunt eam, qua poreftid, qu{;a
'quater AR, BC continetur, ' ¥

Quoniam enim ytraq; Ae , BC £XCer
dunt viralq; 49, Be redtalinel cEy, e= 4 D c B r
 Tie cs exceflus, quo viique A8, oC V- — -
A tralque ar,85 excedunt: yirzq. e auté
B Av,en. funt duz 8D : & duz 2D polt
funt id, quod quater continetur A 2,2 C

ergo cE eft exceflus, quo viraque a &, B¢ excedunt eam, qua poteft id, quod quater
A By BCCOntinetur,

=

COMMENTUARIVS,

-

A Vireque autem Ae, 55 funt dux eD. ] Nam v'raque Aby B E fune aquales bis tris
vbus an, 08, 48 duge verd vo fune #quales 10/is ¢D ,BE , BD , quaram 2o et gavalis
pfi ap; Quintamigitur Utreque av, 55, & due v eifdem [unt equales , ¢ mrer fes
. ®quales fing neceffe el . .
B EF -:Iua; 8D poffunt id; quod quater continetur Ae, nec ] Cumenim 5o fir media pro-
Portionalisuinter av, BC, eriteins quadratum reangulo a5 c aquale ., Sed qradvarum di-
Pleipfius v quadruplum efl quadrati ex w0, boc eff reéfanguli Anc, ergodug up poffint
quadraplum vecfanguli An c, videlice: jd, quod quater A B, BC continctur,

=

THEO-
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4 ~ THEOREMA XVI,,PROPOSITIO XVIIL o

Sit rurfus iplarum A B, Bc media proportionalis Bp ¢, & ipfi Ap 2~ A
qua]is ponatut DE . Dico c& conftare ex verilqne A5, 8c, & ca, quz
poteft id , quod quater AB, Bc coritinetur . ' :

Quoniam enim cr confiat ex : .
co,pE, atqueelt ap ®qualis pe A c = D £
conftabit ce ex Ap, pc, hoc eft — et s g A =i
ex vtrifgue ae, sc &duabps rp. ’
duz autem o poflunt id , quod

quater continetur As, 8¢. ¢rgo cr conitat ey vtrilque s, sc, &ca, que poteft *
id,quod quater Az, Bc continetur,

COMMENTARIV S,

Sit rurfus ipfarum A s, re media proporticnalis 8o ] Hoc loco np nonw abfcinditur A
b 1p/a A v, quemadmodum in [uperiori, [ed extra tpfum fumitur, vt figura apparet.

THEOREMA XVIL PROPOSITIO XIX.
T
Rurfis ipfaram A B, e miedia proportionalis it 3p , & ipfi ¢b po-

natyr zqualis DE. Dico AE effe exceilum , quo virzque A B, BC exces -
dunt cam, que porelt id, quod quater AB, Bc continctur. . o -

Quoniam enim ytrEque AR, BC €Xce- B A
dunc vtralque Be , a8 1pl2 AE 5 VIrEqUE A E D c . =
Vero, EB , £C I-I.mtdllﬁi th hﬂccﬁqu‘g RSN PRSSS [EE— : PN o L )

poteftid,quod quater CONCINSTUr AB, ECa
ergo A& eft exceflus , quo vir®g; A8, BC

excedunt eam, qua poteft id, quod quater 4%, s ¢ continetur .

COMMENTARIV S,

Vireque vero g2, 8¢ funtduz zp ] Quoniam eaim viraq; £8, be funt equaleshiss A
Widelicet 8D, Dc, & duple cuj deg Uers 50 euaics funr duple oc, & duple c 5,

quarsndupla pc efl aqualis tpfis BDy DC:eriant Yirey; Eo, BC, CTdke BD nter [ ne-
reffario aguales.

THEOREMA XVIII. PROPOSITIO XX.

e . ; ; :

Rurfus ipfaram A® , 8 ¢ media proportionalis fic 5D , & iplicd - -
qualis ponatur b E. Dico AE conftare ex verilque 45, 5C , & ca, que
potett id , quod quater 48, ve contnetur,

{'.‘um cpim Ak conflatex ap,DE, fitg;ns
cqualis co,conflabit s v, exX ap,pe hocefll | e pr—wrp—— e ——
verifg; ap,bc, &duabus vn, Atduzsppol A C B D B
funzid quod-quater coLneiur AR, BC erga A s o 3 T
conftatex verifque a8, 8¢, & ea, qua poteft id , quod quarer a8, » ¢ continetur.

Hae

Lot
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o'¢mirry  Hac fumuntur ad fe@ionen. propuriionis , hacautemad fpacij f edtionem, differen.

sy Sm tertamen . : o 3 ; Ry
Poprls . Problema in fecundum de fe&tioné proporttonis, vtile ad epilogum tertijdecimiloci.
Tarrar vi

s vpin v PROBLEMA III. PROPOSITIO XXI.

Topiir o
Datis duabus rectis lineis 48, 8c & producta D, fumere datum pup.

&um p faciens proportionem BD ad DA, candem, qua eft ipfius cp
ad exceflum, quo viraque AB,BC excedunt eam, qua poreft id,quod

quater AB,BC continetur;,

A Secdaliter conftitui non poteft, .
~ pifi viraque DB, A C ®quales fine b 4 .
exceflui 1 A .tetaque b A toti ae, R AR s BN,
& adhuc a,Ac,cs inter fe pro- '
portionem habeant, quam nume ;
rus quadratus ad quadiatum numerum & se ipfius pE fit dupla.
Fadtum iam fit, & exceflus fit A% . €Xijs enim que {uperius dica funt ipfum inpepi-
[ mus . eft igitur ve&D ad_ ba,itaco ad ae: & permutando, diuidmdoque erit {pa-
cium fpacto ¢quale,videlicet retangulum contentum B¢, & A &qualeredtangulo coE.
datum autem cit re@angulum ex ;B A » ergo & re@tangulum ¢o & crit datum . & ad
datam reftam lincam c applicatur, excedens figura quadrata, datum igitur eft
D punétum b, - N
Componetur autem hoc pacto,
Sit exceffus B 4 , & re@angulo ¢x 8¢ ,BA-Zquale applicetur ad re@tam lineam cs,
g excedens figura guadrata , quod fit ¢DE. Dico p pup@pm quafitum effe. )
¥~ Quoniam enim re&angulumex sc, £A xquale eft re¢tangulo cny, erit ob pro-
portisfgm, & componendo , permutandoque, vt b ad pa,1ta ¢D ad g4, qua qui-
dem eft exceflus . ’ e
Eodem modo fiet, fi velimus fumere punéum faciens, vt 8D ad pa, ita ¢p ad re-
g @am lincam , conftantem ex virique Az, pc; & ex €a, qua poteftid , quod quater s,
B€ contlcre, ’ : ' - '

COMMENTARIV S,

A Sed aliter conftitui non poteft, nifi vtreque p ®,ac @quales fint exceflui ea, tota-
“* que D4 totl aB;8adhuc Ea,ac,ce interfc proportionem habeant , quam numerus
quadratus ad quadratum numerum, & sc fit ipfius DE dupla | Zereor me ber ab altguo
addira fint , bon ¢nita wideo cur problema alirer confistur non puffie .
B Erexceflusfit ae,ex ijs enim, qug fuperius didta funt ipfum inuenimus] Ex 17.buins.
€  Etpermuiando, dipidenduque erie fpacium fpacio @quale ] Quontam epim ve 1o ad
DAyttaell ¢ ad As, grit permutando vt D ad DC, tia DA ed Av: & dinidendo ¢ s¢
B ad D, ita DB ad Ea. ergoreflangulumer vcyuA aquale el rectangulo c DR
Dacum igitur ett punétum o] Ex 59, ltbei datorum .
Etre@tanzuloex v ¢, 34 ®qualeapplicetur ad redtam linea ;
2 m cg, excedens figu
quadrata, qu dfit cpe] Ex 29. fexeiitbri elementorum. i e
Erit ub proportionem ,&Fomput}mdu, permutandeque vt ep ad DA, ita c p ad
kA qua quidem eft exceflus ) Eft emm B ad ¢, V2 Dk ad 5A & companendo vp ad
DCy Ut DA ad A, permurandoque Pt D ad DA, 12 CD ad AE.
G Eodem mudo fiet, fi velimus fumere punétum faciens ve £p ad p 4, ita ¢ pad re@am
lincam , &c. ] Qugnam fit reita linea, qua conflet ex vtrifque A Bc &rexea que porcfl
guod quacer A B, BC conrinetnr, appares ex 18, buius . TR

Primus liber de proportionis fectione habet locosfeptem, cafuss, vigintiquattuor , &
' dcter-
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determinationes quinque , quarum tres funt maxime , & duz minima, atque eft ma.
xima quidem ad tertium calum quinti loci, minima vero ad fecundum cafum fextiJoct,
&z3d eundem feptimi. maxima ctiam eft ad quartos cafus fexti, & feptimi loci.

Secundus liber de proportionis feétione habet locos feptem , calus vigintiquattuur
& determinationes feptem, quarum quattuor (unt maxima; & tres minime, 8 maxi-
ma quidem cit ad fecundum cafum pruni loci . & ad primum quartiloci, & ad tertium
tertij, & ad quartum quarti , & ad primum fexti.

Secundus liber de fpacij fectione habet locos tredecim , cafus feptem , determinatio-
nes quattuor ex primo , inidem reducuntur .

Quazret fortaffealiquis cur fecundus liber de proportionis feétione habet lecos qua-
tuordecim, fecundus autem de (paci) fectione habet locos tredecim : habet autem ob
hanc caufam, quod (eptimus locus in libro de {pacij fcdtiope tamquam manifeftus omit-
titur. Nam {i veraeque parallela linea in teeminos cadane , qualefcumque ducantur
{pacium datum abfcindunt, etenim aquale eft contento reétis lineis ; qua inter termi-
nos, & vtrarumque lincarum a principio pofitione datarum congrefium interijciun-
tur. in libro autem de proportionis feétione non adhue fimiliter contingic . ob hog igi-
tur excedit loco yno in fecundum fecundi, & reliqua o o 4 o 0w &

De determinata [ectione liber Primm'. imitay .

e .
LEM.I.
LEMMA L

Vtile ad primum praceprum quinti problematis,
THEOREMA XIX. PROPOSITIO XXII

Sit re(ta linea a3, & inipfa fumantur tria punda ¢ ok, fitque Apc
yetangulum rectangulo BDE aquale. Dico vt BD ad DE, ita efle re~
Gangulum ABG ad rectangulum A c.

Quoniam enim re&angu-
lum apcaqualeeft epEre-

. A C B E E
€tangulo, erit vt ap ad pe, sl Bt e

*ita ep ad pc. tota igitur A
AE ad totam sc eft vr 2D B

ad pc : & conuertendo . rurfus quoniam retangulum apc reftangulo pE eft 14 fexte
@quale, vt ap ad g, itaerit #p ad pc. crgo totd a® ad totam ck eft vt ep

ad oce erat autem vt sc ad ag, ita co ad ps. quare proportio compofita ex c
proportions as ad c3,& ex proportione Bc ad Ak cft eadem, qua compenitur

ex proportione ¢p ad p ¢, & proportione ¢p ad ve. Sed proportio quidem cempo- D
fita ex proportione as ad ¢, & ex proportione s¢ ad A& efltrectanguli asc adaxc
reétangulum : proportio vero compofita ex proportione 10 ad pc; & ex proportio-

ne cp ad e eft ea,quain habet 5o ad . Veigitur 8n ad puy,ita Asc redangu-

lum ad rectangulum A ¢, quod demonftrare oportebat,

ALITER. LEM.

. II!
Quoniam re&tangulum anc mquale eft reGtangulo 8p &, ob proportionem, & tota B

ad totam,erit vt 4 & ad pc, ita ap ad pe. compunendogue vt viraque A8 ce ad
BC, ita a8 ad ep. quod igitur continetur virifque A E,CB, & po ®zqualeeft re@an- F
gulo azc. Rurfusquoniameftvt ap ad ps,ita Ae ad pE; Xrota s adcotam re
eft vt ap ad pe. quare conuertendo, componendoque id quod continetur vrifg; A &,
cb; & o cft zquale reétangulo arc. oftenfumaurem cit, quod continetur veriique
AE;cs, & paquale cffe redtangulo aBc. p::rmutaudu igitur vt reétanguliconten- E
tum
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H tum veifque Ar,cp & b adoonienium verifque ag,cp, 8 DE, hoceftvt ep 2d
& ita erit reétangulum asc ad A& c reGangulum,

COMMENTARIVS,

A FEritvt Ap ad D=, ita D ad Dc] EX 14. [exti elementorum .
B Totaigitur ae ad totam ec eft vt 0 ad D] Ex 12. quinti elementorum . Hac ay.

tem omata nos vellituimus s deerant in Graco fodice » quare ska legendum erie % Ean dpa »
a B apo's GAvr THy yu Bav dc B8 woe §y.

Eratautemve ec ad aE, itacb ad pe ] demonflvatum exenim eft totam Ak ad toram
Bc €fis »t LD ad ¢ quare comweriende, Ut LC ad At , ita ertt ¢p ad DE. Gracas
codex ¥ 81 & o' i B8 wpd'e wiv 6w, legendum Wy mpo's TAY 02, _

D Sed propurtio quidem conspofita €x proportione as ad ce. & ex prcportione tc
ad as eft reétanguli anc ad aec reéangulum] Ex 23. fextielementorum .

E  Quoniam reftangulum apc aquale ¢ft redtangulo BDE, cb proportionem , & to-
taad rotam, erit vt Asad ecyita ap ad pe ] Efienimex 14, [extiVEAD ad DBild Bl
ad DC. quare ex (2o qreints Ut A€ ad 2 C, 104 efl aDad DE.

F  Quodigitur continetur vtrifque a£,c3s,& B0 aquale eftredtangulo arc] Ex 16,
EXIl .

G i Permutando igitur vt reGtangulum contentum virifque a s, ¢8 & rpad contentum
VErifque AE.cP,& DE| G acws codex mancus off | quem nos itavellitwemns « irainef dps
yiveras as 76" ' gurepperipy Tic a8,y g wie £ wpo's 7o W curapgerips Tis al,y e
wris S8,

H ~ Hoceft,vt 80 ad DE] Reéfangnla enim , quorum eadem eft alzitudo ita fe habent ficuti
bafes ex prima fex: clementorum.

A LITE.R;

LEM. Inprimum przceptum quinti problematis , premonftratis tamen duobus; quee deip-
11§. cepsciponentur,

THEOREMA XX. PROPOSITIO XXIIL

Sic recta linea AB zqualis ¢p, & in ipla cp fumatur quoduis pun«
&um €. Dico recaangulum Acp aquale efle, & rectangulo Axp, & -
re&angulo BEC.

A Sccetur Bc bifariam in ¥. ergo

-7 re@angulum Acp vna cum qua-
dratoex cr &quale eft quadrato
exrp cadem ratione re¢tangulum
AED vna cum quadrato ex FE &-
quale eft quadratoex Fp. quare retangulum A cp vna cum quadratoex cr xquale

B cft reétangulo A8 vna cum quadratoex FE. h: ceft vnacum reétangulo e ¢,& co,

" quod fitex ¢F quadiato. commune auferatur quadratum ex c¥. reliquum igitur re-
fangulum acp aquale eftreétangulo asp & reétangulo euc,

-

COMMENTARIV S,

A Ergore®angvlum acp vnacumquadratoex cr @qualecft quadrato ex ¥p] Ex
5. fecnndt element: yum

B hoceftvnacinieftangulo erc, 8 coquod fitex cr quadrato] Reffangwlum enim
BEC Unaeum quanratocx C ¥ aquale eft quadrato ex ¥ & per 6. eanfilem , '

THEO-
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THEOREMA XXI. PROQPOSITIO XXIV.

2 ; LEM.
Ijfdem pofitis fic punctum E extra lincam AD. Dico rurfus rectangu- i]:i V.

Jum BEc rectangulo AED, & rectangulo 8D € zquale elle.

Secetur rurfus v c bifa- ' : ) SR
1 i ; = i : I
riam 1n pundcto F. erit re A ® P c SRR - I
&angulum ree vna cum e[| el

quadrato ex ¢ F gquale qua-

drato ex ¥E. ergo rectan- £ o E
gulum = £ ¢ vna cum quadrato ex C¥ @ wale cft re®tangulo A=D vnacum eo, quod
fitex pr quadrato, hoceft vna cumre®anzulo voc, & quadratoex ¥ . cominune
auferatur quadratumex c r. reliquum igitur reétangulum e ¢ aquale erit reétangu-
lo agp ,& reftangulo spc., * :

C

COMMENTARIV S.

Dico rurfus re@tangulum sec rectangulo aep, & re@angulo s pe @qualeleffe] A
Gracus eadex o7t wday 70 Nwv oW Bey iqor wd ' G ads, fed legendum Uidetur m
g THS g d, o

Erit retangulum 5 E ¢ vna cum quadrato ex ¢F &quale quadrato ex e8] Ex fexta B
ﬁ-cuudi elemenrarim .

Ergore¢tangulum 8EC vna cum quadrato ex ¢ ¥ aquale efl retangulo AEp vna C
cum €0, quod ntex oF quadrato ] ebtangnlum enim A ED Pua cum quadrato «x p fi-
militer aquale eff quadratoex ¥ x.per fextam [ecund! elementorum.Grecus codex igoy & il
o' @ 88 fed legendum mf Vo' @68, i , ek

Hoc eft vna cum rectangulo sp ¢, & quadrato ex cr] Eft enim reffangulum zpc 3]
g cum quadraty ex c ¢ quale quddﬂ:m eX Db per [CTtam riufdem, Gracus codey varii
ml N’ By d 7 Sy { cgo legendum puts. wy7ily 75 @ By, 4 78 in' yf.

Reliquum iZieur ran gulum 8 & . equale erit r=tangulo a Ep,& redtangulo 8D ¢] E
Gracus codex T < A o de [ed legendum ' el

THEOREMA XXIl. PROPOSITIO XXV. /

- . LEM.
His premonttratis oftendendum cft i rectangulum Asc zquale fit V'EM

teCtangulo DBE,| vi DB ad BE, ita cle retangulum AD 6 ad AEC re- &
¢tangulum. -1

Ponatur ipfi ¢k 2qualis ¥4, Tt 3 .
Quoniam igitur rectanguld A ¢ P A & K oo ; i
xqualeelt reftigulo v E, com- e g SR

mune apponatur reGtangulum

FBE crga totum redtangulum ex Rosge T
DF,eE xqualeeft reétangulo F8g, & rectangulo asc. hmc autem X antecedenti Q
aqualia funt reétangulo k¢ &, hoceft reGanguio arc. affumatur extrinfecus rectan- 1)
gulum FoB. ergovt rectangulum FpE ad rectangulum ex Fp,TE, videlicet vt D8 |
ad 8, irarectangulum £ DE ad rectangulum a e c.&componendovt py ad v¥,ita g
rectangulum FDB Vil cum rectangulo AEC ad rectangulum agc fed r{:ctang_U!um
¥DE vnacumrectangulo A ec xquale eft rectangulo aDC ex antecedente, Ve igicur

prad ng,ita rectangulum aoe ad rectangulum AEC.

LA

‘LI o
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FOMMENT ARLIV S,

Vit pradse , itacfle re&angulum A pc ad ABe rectangulum ] Grecus codex i,
“yeres we ¥ $ @ mpoe By. [edlegendum apis 9.

B  Lrgo totum rectanghlum €X DF 5 Bo aquale cft re&argulo FRE , & re&angulo
ARC] Ryﬂaugn;'um enimex DF 5 BE, £quale eft drabus reifanguils DRE, € Fi L € primg
fecundr elementorum . Grecus codix . inev dpa 7o uae' &8 Gawr isi TETe OC, legendum
autemefl vam 7o' vwe 3¢ By oap isi Thes €rc.

C  Hecautem exantecedenti &qualia funt retangulo Fca ] ex 23. buins.

D  Hoceftre@angulo arc] Luonram enim ¥ A fattaeft eqnalis c e, fi addatur Utrique
communts AC, erib EC aqualis AB, ¢ jdcoex pruma fexti elementorum rellangulum ¥ c g
reFangulo A8 eft aquale, 5

E  Videlicetvt ne ad 5] ex prima [exti elementorums

F Itarc&angulum £p 8 ad re®angulum akc, & componendo , vt pe ad ¥ E, ita re-
ctangulum rp8 vna cum re&anguly ase ad re@tangulum Asc. Sed re@angulum
roe vna cum rectangulo A Ec @quale eft re@tangllo apc ex anteredéte ] Hen &oj
itareflitnendum cenfurmus,in Graco enim eodice fic legebatur s7a T ' ey Jid T apga
75}-“#};5!» Jeor B0 1d ' % ady. fed forte ita reflitnetrr | Sre 7o' lwe’ e apds
7w S wry gurlirn dpe we f $B ap ¢ F Lo dre To'lm S perd Fim' K ary
gpo's 70 ' ety dive 70" Vo' W {80 perd T’ oF aay Jid vo' apererpelppivor logy
H‘l 'I'{I '\:ﬂl‘ ’w ‘F?‘

THEOREMA XXIII, PROPOSITIO XXV
LEM. |

Vi, - Si fic eriangulum ABc, & duz reCte lincx ducantur, ve Ap, A,
jta vt anguﬁ BAC, DAE duobus rectis {int .'Il.’.{'.'ldﬂlﬁs; erit vE rectangnium
s cD ad rectangulum BED, ita quadracum ex ¢ A ad quadratum ex AE,

\\

g g

cca ad quadcatuin ex :
c A ita ceftangulum FE A

E “j‘!"“d&*‘.“f;‘”“ i h”*]“ “;’mﬁ‘_idl‘;‘m eft,ac f quaratur, fi eft vt cc ad ca, ita rx
ad sa»fiigitur G paralielaeftipfi tc,eritvigead ca i
: L : -1 _ A 1ta rR ad BA. parallelac
B(Fi E‘:ﬁ':‘ ;ﬁ%ﬂ;‘?‘?ﬁ‘;“ﬁﬂﬂsgujl B+ €, 1B duobus redis funt aquales, E};it D AR anff
_ pit BAG. Sed angulu quif:m nae eft &qualis :
. ; i 15 angulo rep extra
H qun.ﬂnintr:rum,angulus VEro v 4G xqualis angulo sra. angulus igl?ur FED angulo

eFG xqualiserit; & funtalterni, er - :
A gu:ﬂrchqatur: »G funtalterni, crgo 6 ¥ pacalicla eftipfi & ¢4 hoc autem cft quud

Sienim circa triangus
lum amp circulumn de-
fcribamus , & lineas Ba,
c a.pruducamus ad pun-

A & ro, transferctur re-
&angulum quidem BcD
ad rectangulumcca yre-

. &angulun verg ¢k ad

B redanguluFea, & opor-

tebic permutando qua- B

rece fieft vt reGangulum \_,/

COMMENTUARIP S,

A 5Ez‘f:rrllifzg;zrurlcﬂnngu]um quidem scn ad retangulum cca, rc&angqum. vera
ipli equale, ¢ glf HIN ¥EA ] Hoc eft reifangulum G a erit loco reifangult 5CD, Ut
Plt «quaie, & recianguinm s A loco refanguls 38D ex 36. tertij elems » Utpote

Etopor-
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Et oportebit permutando quarere, fi eft ve retangulum cca adquadratumex ca, B
iraredtangulum Fe A ad quadratum ex Ba] 57 ensm hoc demonfiratum fuer:i o joguesur
permutanda Ve reffangulum ¢ C A ad reifangulum e a, boc el Ut refanguium L c D ad re.
dEanguium BB L, it effe quadratumex c A ad quadratum ex AR, quod demongivare op iet.
Gracus codex & Mungw ivandl lamivas o o4 Nay' F wyw cgolegendicarbivor ¥ Jsiem evan
pef Lornoms o By ws 70’ ' F owya,

Hoc autem idem eft; ac fi quaratur , fieftve 6c ad ¢4, ita ruad s & #¢ enim re. c
Gangulnm ¢ s ad quadratumex canta Ge ad Ca ;O Utrellangulum rua ad guadratym
ex BAy ita TE ad E A ex prima fexts elementornm . ;

Siigitur cr parallelaeft ipfi sc,eritvt 6o ad cA,ita Fe ad 84 ] Fient enimtrian- D
gula AFG,Auc mter f¢fimilia, quare v¢ G A ad AF,itacrit Ca ad AR, @5 permutando Vs
GAad AC, ita Fa ad AB, componendogue VIGC ad Ca,ita TE ad A,

Eritvt ccad ca, ita read ea] Hecnos addidimus , gue 1 Graco codice nonerant, E
quare ita .:'fgﬂldum erit of dpa shr of 0§ wapadininos T £y '.r;”"'“ wE Ny ’P“" 7 oya dres
n ol omprs Ty ew B SR

Erit DAk angulusequalisipfi nac] Suntenim €& anguli Gav,bac equales duobus g
reélis . ergo dempro ¢ mmuni angile v a ¢, critreliquus D ALreligno B A G aqualis «

Sed angulus quidem o A £ cft ®qualis angulo Fep extra quadrilaterum] Hoe nos G
Jequentt lemmate demonfirabimuseSte quadrilaternin ABCD in eircubo deferiptnmegr apad &
producatur . Dico angulum cwE angulo A sc aqualecffe, :

Suntenimanguli ABcC, ADCopp fitis dtigm
bus reflis aquales ex 22, tertij elemeatorume
Sed ¢ anguli Ap ¢y cDE funt aquales duobus -
reflis « dempto igitur communi angulo AD C,
relinquetur angulus cpr angulo Abe &-
qualis « Eodem modo in reliquis angalis demon-
(fraido fiet.

Angulus vero = A G ¢qualis angulo® £ 6]

Ex 21 rertij elementorum, . a

Et funtalterni ergo 6 ¥ parallela eft ipfi K
£C| Ex 27, primi elementorum. Grecus cod e
dex ) diew ivamel dpu 83 e, legmdumaﬁ b
wigir ireinal wapdManes dpe Brir. T )

THEOREMA XXIV. PROPOSITIO XXVIL
A LI T E R, TLEM.
VIL

Sint in triangulo ABc anguli BA¢, pAE duobus rectis zqualess Di- A
co vt retangulum c3 & ad rectangulum ¢pE, ita elle quadrarum ex cA
ad quadratum ex AE. ch

Ducatur per e ipfiacpa-
rallela ev. ®qualis igitur
eftanguluspanangulo Are
& propterea rectangulum
rEG quadrato ex A eft -
quale « Itaque quoniam vt
acad ¥g, itaeft cx ad Bu.
Vtautem ca ad GB,itaco
ad pE, erit proportio com- o i
pofitaex ca ad ¥, &ex ca ad ¢ n.eadem , qoz componitur ex-cp ad BEy&ex ep
ad pa. Sed, proportio compofita ex ca ad Fe, & ex ca ad 6& eft quadrati ex ca
ad re@tangulum ¥ £6G, hoceft ad:quadratum'ex as. compofita vero ex proportione
ce ad pr, & ex proportione ¢ p ad b cadem eft, qua redtanguli cex ad.cprwe- ;
@angulum . eft igitur vt re®angulum cs & ad retangulum ce s, ita quadratumexca
ad quadratumex AE.

S RTI e L1l a COoM-

omm Qg O w
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LEM.
VIIL

C
D

B

C
D
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COMMENTARIV S

Dico vt retanguium cp & ad retangolum cpr,itaefle qua::lrrgt.um ex ca ad qua
dratum ex Ax ] Gracus codex ¢mi yiveras de 70 xm' y & apay 70 Bed [ealegendum
eli &' yivsras ds 70 A’ 3 Bé @ro's 7o' xan' y &4, viex conclufione app.rer. !

Aequalisigitur cft angulus DA E anguio AFE ] ,Angulzenim 5 ACE D A;{funr :qwar:r
duobus reétis , Ut pofusmns . Sed @ angull BAC, A¥E aquales funt duobusreliis ex. E. pri-
mi elementorum ., quare fub.ato communiangulo BAC, relmguitur, anguius DAEIpjEAFE

walis . .
mert p;upterta rectangulum reG quadratoex AE eft mquale ] Quoniam enim triangus
li AGE angulus G AB cft @qualisangulo A ¥ E, triamgult FAE, & angulus A v ¥ eft Pivigue
communis ; erit ¢ reliquus religuo aqualss, triangnlumque triangnlo fimile , quare UVt FE ad
A ttaef A8 ad EG reffangulum 121tur FEG quadrato €X AR equale erit . ]

Itaque quoniam vt A< ad Fe itaclt co ad px] Obsrianguiorum ABC,¥BE fimilitn.
dinem o

Viautem cA ad Ge,ita ¢ o ad pE ] 0b imilitudinen triangulorum ADC,GDE.

Erit proportio compofitacx ca ad £8,& ex ca ad 65, &c. ] Grawns codea ¢ dpa
gurappires ExTe 75 Fis yampos £ ¢ g avsd vis y & ppo’s ne. Serabendym antem rg a3 10E
7 & Wes 6. . .

Sed proportio compofitaex ca ad Fo, & excaad G eft quadrati ex ca ad re-
&angulum FBG &ci ] Ex 23. [extielementoram .

THEOREMA XXV.PROPOSITIO XXVIIL

Sit rurfus vterque angulorum BAE, cAD rectus, Dico vt reClang s

lum BcE ad redtangulum BDE, ita cfle quadratum ¢x CA ad quadiatum
‘€x AD, ) ¢ ' yee

Ducatur per o ipfi Ac paral-
lela 6. & inquo puné&to conue-
niteum as fit 6 ; redus igitur cit
angulus aDF. Sed & redtus eft
I A G, ergo rectangulum rp G qua-
dratoex pa eft &quale,& vt quas
dratum ex c » ad quadratum ex
aDyita quadratumex ca ad FDG o
rectangulum . sed proportjoqua- .
dratiex ¢ a ad recrangulum Foe : .
compofita cft ex proportione,qud : . b
habet ca ad pc; hoc eft ¢k ad Ep,& ex proportione , quam c 4 habet ad ¥p, hee
eft cx ad 8. proportio autem compofita ex proportione cr ad £, & ex.propor-
tione, ¢ ad 50 eadem eit, qugrectanguli sc & ad rectangulum xpe. Vi igitorre-
ctangulym s¢ s ad rectangulum o5, ita eft quadratum ex ca-ad quadratum ex A .

~\g

#a

COMMENTARIV S.

Rectusigitur eft angulus Ap ¥ ] Ex 29: primi clementorum pavallele enim ;&'}u A ';':;r.ﬂ,
€ angulus D ac eft reffus. S

‘Ergorectangulum # b6 quadrato ex na eft xquale] Ex8. ¢ 17, fexti -‘Jtmww-
rum, . i

Hoceft cstad sp] Exg4,fextiob ﬁm:{iruﬁmrrhn‘gu‘fﬂrﬁh S part
Huceft 8 ad 80 ] Simalsa cuim junt triangula. ancyF50, g
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THEOREMA XXVI PROPOSITIO XXIX.

s

LEM.
 IX.

Quod cum ita fit antediGum lemma aliter demonftrabimys . videli- A

cet ve BD ad DE, ita elle-reCtangulum A B¢ ad rectangulum Agc,

Erigatur a punéts » qug-
uis recta linea or, & re.

lum apc a:qu;l_Ir: eit qua-
drato ex pr, erit angulus
crpangulo a equalis. Rur~
fus quoniam reftangulum Bp s xqualceft quadratoex pr,angulus pFe angulo B ¢-

F
Gangulo avc ®quale po- '%\\ - : .
natur quadeacii ex D // : \
UNZanturg; \€,C ¥ ,EF, BF,
Quoniam 1gitur rectangu- o / \ e
AL L L. B
. i &) =

B

qualis erit. Sed, & angulus c¥p xqualiscft angulo a. totus igiturangulus cFB an-

ulis a2 eft ®qualis. anguli autem as vna cum angulo A8 duobus retis zquales
{unt .ergo & anguli A¥e,crE funt zqualesduobusredis, eft igitur ob lemma pra-
cedens ytquadratumex ¥ ad quadratum ex ¥8, ita retangulum aec ad rectan-
gulum arc. Sed vt quadratum ex xr ad quadratum ex ¥t, itacfk 8o ad pe. Vt

1gitur 80 ad D ¥, ita apc re®angulum ad re&angulum aec,

COMMENT ARIV S,
2 3

Quod cum ita di&um fit ante di¢tum lemma aliter demonftrabimus] Lemma tllud de-
monfiratumefl in 23. buins . Sit enims velfalinea av, in quafumantur tria pwniia cor, ¥t
fit reitangulum apc equale reangrlo EDE, erit Ut vp ad DE, st refangulum avc ad
AEC reftangulum, .

Quoniam igitur re@angulum Apc ®quale eft quadrato¢x pr, erit angulus c¥p
angulo A ®qualis] Eff ensm ex 14.fexti elementorum, Ut ap @D ¥,it2 £D ad DC. gua-
re triangnlum AD ¥ fimile eft griangulo ¥ D C; quodangulus c y fir Vtrique communis , &
circaipfum latera proportionalta . angilus igriur cvD angulo v A ¥ aqualiserit U eadem
ratione colligitur angulum DF e angulo vo v effe aqualem. .

Eft igitur ob lemna praeccdens vt quadratur ex 8¢ ad quadratum ex FE, ira re-
&angulum ssc ad re&angulum asc] Ex 26. hutus, ‘

Sed vt quadratum ex 8¥ ad quadratumex FE, itacltep ad pe] Luoniam emim
triangulum s D ¥ [fmile efl triangulo ¥pE,eritvt Bp ad D, fta FD ad DE & ides UL pri-
ma ad tertiam ,it1 quad-acum prima ad (ccunde quadratum , boc el Ut v p ad D, ita qua-
dratumex 8D ad quadratum ex DF- fed rurfus Ut 30 ad DE, fta vF ad Fu ob fimilitudis
nem eorandem triangulorum 8 DE , ¥ D6, & Ut quadratum cx 50 ad quadratym ex DF.ita
quadratum ex v & ad quadragam eX ¥ 5. ergo Ut quadratum €X B ¥ ad quadratumax ¥R, 11q
ED ad DE. Gracuscodex dm’ de 70 o' B ¥ apo'e 70 ¥r' Loydves By o B & mpds & e poft,
qua hac leguntur jon dpe. isi 70’ o’ Bd's md ¥m' & ¢. qua omnno delenda [unt . on evim
thiud ex ante didlis fequitir, quod i principio ponebatur.

LEMM A vtile ad fecundum praceptum eiufdem problematis,

THEOREMA XXVIIL PROPOSITIO XXX.
: e

el

C
D

g-lextis

COL0. 22,
Jexer.

4o lexti.

y s

LEM.

Rurfus cum zquale fic reGtangulum ADE retangulo nDc, oftens X

dendum cft ve D ad Dc, ita efle ABE rectangulum“ad redtangulunt
ECA,

Quoniam
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A  Quoniamcnimeft, vt sp ad D&
B ita av ad Dc, erittora pa ad to-
Ctam c8, vt 30 ad pe. Rurfus

quoniam vt 8D ad D4, ita ap ad
D bc, erit reliqua & ad reliquam ) ) .
E ac,vt 50 ad Dc, eratautem,& vt 8p ad DB, 1ta AB ad cm, ergo proportio com.

pofita ex proportionc , quam habet 8p ad pE, & exea quameD habetadpc, qug

C A G D B B

) &udcan eft proportio Bp,nc, cadem eft , qua componicur €x proportione As ad cx,
Balexeis

proportione ¢z ad ac:qua eft proportio rectangu li apg ad reétangilum eca, vt
F igicur 2o ad pC,itaeritre@angulum Axs ad peA reangulum quod demonftra-
re oporiebat ,

ALITE R,

'
!
s4.fexti.  Quoniameft vt Ap ad p2 itacp ad px, erit reliqua a c ad reliquam s, vt ap

- po.quinti ad ve; & componendo vt virEque AC BB ad Es,ita-aB ad BD. rectangulum igitur,

16. [exti. quud continetur vtrifque ac, ks, & &D zqualc eft r:&qnuln aBE. Rurlus quopiam

G veapad pa, ntaeft o ad nc, erit reliqua e ad reliquam ca, vt ED ad pc. &

componendo , vt vtreque cs, a¢ ad Ac, it Ec ad cp. ergo reftangulum , quod

H vtriique 83,4¢,& cp continetur, reftangulo kca cft xquale. Cllenfum autem

eft reétangulum contentum vtrifque Ac,s B, & 8D &quale cfle re®angulo ase. vt

igitur reétangulum contentum vrrifque Ac,28, & 8D ad contentum vtrifque A c,es,

& co,hoc cft vt 5D ad e, ita cft re&angulum A3 E ad retangulum ca. quod
oftendere oportebat. .

COMMENT ARIV S,

A  Quoniam enim eft,vt 3p ad pg,ita Ap ad D] Ex 14./exti elementorum.,

B Erittota » 4 ad totam c, vt En ad DR ] EX 12.quinti elementoran .

C Rurfusquoniam vt 5D ad pa, ita 8D ad Dc.] EX 14 fexti elementorum .
Pi Erirreliqua ez ad reliquam ac,vt 8p ad pc] Ex 19. quinti elementorum«

E Ergo proportio cnmpng:a ex proportione , quam habet #p ad ps, & ex ea, quam

gD habet ad pc, quz quidem eft proportio 8D ad D¢ ] (Proportio enim compafira ex
proportione D ad D%, & cx proportione KD ad DC , ¢fi proportio reflanguli BDE ad re-
Hangulum coE,bocefl D ad D,

P Vtigitur b ad pc] Grecuscodex K o' #° B3 apd'y wn's $o, legendum antem Vide
thr, ¥ar dps sr 0 B apds Tiv 3y, _ :

G  Eric-eliqua 8k ad reliquam ca, v Ep ad pc] Graeus codex Auwn dpe o B apes
auwn'r wir ¥y a Sar @ fis o ai'yer ws 0 08 o'y T80 &y, Sed nos Verba illa & d¢ W
Awyer confulto oinifimus tamguam fupernacanea, & ab aliquo additas '

H Oftenfumautem cft reangulum contentum vtrifque Ac,es , & 3 p @qualecflc re-
&angulo ABE. Vuigitur re@tangulum contentum vtrifque ac,s8, & 8o ad con-
ten-um , &c. 1 In Greco codice hac defiderantur Goor mi ~an' ¢ & Bo. % o5 dpa 70 '
porsuserips wir wy e, gric B w's n' &g,

THEOREMA XXVIII. PROPOSITIO XXX

LEM: A LITZER:
XII.
~ Hoc autem oftenfo fit A3 zqualis €D, & fumatur punétum aliquod
¥. Oftendendum eft retangulum as® rectangulo Acp, & redtangu-
lo 35 ¢ zquale effs. | S T

Secetur
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Secetur » ¢ bifariam in
punttu F. crit rectangulum
AED vaa cum quadrato ¢x
¢ &quale quadrato ex pr:
re¢tangulum avtem A ¢ p vna
cum quadrato ex ¢ . eft zquale ei qued fir ex DF quadrato, ergo refangulum AeD
vna cum quadrato ex £¥ xquale cft rectangulo Aco yna cum quadiatoex er; hoe
eft vna cumn reftangulo pec & quadrato ¢x e¥. commune auferatur quod fitex nF
quadratum. reliquum igitur rc@angulum aep re@anguio acn & redtangulo suc
xquale erig, '

A ‘ ] B r e D

e i e | g —— |

|

THEOREMA XXIX. PROPOSITIO XXXIL EE

- XIIL
Hoc demonftrato {it rt&nngufum ABC a:qualr: rcﬂmgulo DBE.Di- A B

co ve DB ad BE, ita efle ADC rectanguium ad retangulum AEc.

Ponatur ipfi ¢p =qualis

AF;critobantecedens retan - I S S [—
gului FeD aquale cedtangu B A E B c D
loico, & reGanguloasc Is

Quoniam autem rectangulum A ec reftangulo Dk eft &quale,quodcumg; cori aufe-

ratura rectangulo 1 B o, reliqui erit reéangu’i ¥ ¢, hoc ¢ft avc ®qiaiereangulo D E
ex pa,& Fa. Rurlus quoniam rectangulum asc eft ®quale re¢tangulo ner, erit F

on proportionem, & diuidendo vt ag ad 8, ita pc ad ce, hoc ¢fl Faad 8. tota G
igicur Fe ad totam ec eft vt ae ad 88, & propterca reftang.jum ¢ e cft xquale . fexti.
rectangulo cea, oftenfum autem eft re¢tangulum ex ¥ & ro &quale + &ingulo

A ¢. quace permutando vt re&angulum ex 5 & B0 ad reftanguium ree, hoc cft, 1. fexti
ve ws ad o, i redtangulum apc ad asc reftangulum.

- COMMENTARIVS.

Sit re®tangulum A sc 2quale rectangilo DeEE. Grecus codex e 74" @' K afy A
feer md o' L B legendum awcem wd Vo' W BI,

chicove wr ad esyica effe Ape rectangulua ad ._qcmngulum AFC ] Grecus coder B
Beyisiv 7i7a 70 dme ae &, fud [eribendum Sve 7o' vwd S a8y @po's wo' v'ae) W aey,
- Quodcumque eocum auferaiur arectangulo o, reiiquum eritrectanguivmecn] C
Demonliratum etentm cff recEangu.um ¢ 2D &quale duobus reflangulis, Urdelices , reiangulo
An o, @ reflangulo FCD,

Hucelt anc] 2utppecum ar p i a fir aqualis ipfi cp. D

Acquaits recranguioex p & £8] Namreffaugulum v8D ex primafecundieft equa- E
le dusvas reilanguins, reit inguiv fClices ex DB & v & redaugulo b Bk« quare ablato re-
angulo pu e relioggtur rectmgulum ex e & eu. recangulum 1gitur ECD, boe eft
ADe reffaugulo ex DB & FE aguale erits

Erit ob proportionem - & dividendo vt as ad e, ita pcad ce] Effenim vt A5 ad F
BE, 102 03 ad B quare diwdindo Ut AB ad BB, M2 Do ad Ce. :

Totaigitur Fe adtotam Ac eft vt ax ad B8] Ex 12.quinsi, G

THEOREMA XXX. PROPOSITIO XXXIIL

LEM.
Hoc pramiflo idem aliter demontrabitur. | ii’f’-
Sit triangulum A B ¢, & intra ducantur recta linex AD,AE,qugvirum- 3
qu;.augulnrum ABE, CAD rectum ethciant. Dico vt rc&augulum BCE
adre@tangulum BDE, ita cfle quadratum cx ¢4 ad quadratum ex AD.

Defcri-
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C  Delcribatur circa azs triangulum cir-
culus - 7G>, & FG iungatur.’ Quoniam
igitur recus eft veerque angulorum r AB,
D cav,erit Viraque BEFG circuli diameter.
B guare centium eius cft punétum . &cum
.Fu fit ®qualis 1G, eritvet A€ ad cc, ita
apad p:& conuertendu . Sedvt ccad
c a, ita eft re@tangulum avcad quadratum
F ¢x ca, hoe eft re@angulum rut ad id , ¥
/7 quodex «A quadratum:& VT ad D4, *
ita retangulum ¥t a ad quadratumexpA
G hoc cft re@tangulum BRE ad quadratum . )
" ex pa, permutandoigitur vE B CE rc@angulum ad re&angulum BPE, 162 erit qua-

drafum cx ¢ A ad quadratum X ADs

COMMENTARIV S

A Hocpremifloidem aliter demonftrabitur | Ho fcilicet quod fequituy «

B Sittrianguluin A8C & iqwuducantu: refiz line® Ab yAE, quE virumque angule-
UM 8 AE,CAD recum cficiant. .| Qportct auem angulum BA € obiufum ¢ffe alioqui,
quod proponitur fiert non poffer . _

C ' Defcribatur circa as £ triangulum circulus A $¥G] Hoc ¢ft circa triangulum ADE
defcribatur circnlns y & produiia AD 1pfum in Puu&’u F fecet ; relfa Uera linea ac [ecet
tnG.

D Erit vtraque s &, rc circuli diameter] Ex 3 1. partij elementaruns .

Er cum & # fit@qualis HG, €rit VL AC A

ad ca, ita ap ad L] Ducatur 4 puniic '
G ad 8 £ reffalmea K, qua 1pfi A fir pa-
rallela fient triangula DFu, HG K inter fefis
“sutlia; angult enim ad verticem DHF,GHK
gquales funt. itemque aquales.ob lincas parals
lelas DiHHGK, @ HDF,HKG. quare»é
wF ad FD. ita G ad GK & permutando
Wt g ad HG, ita DF ad GK. [unt anten
equales ¥H, HG ergo & DF, Gk aquales
erunt : ¢ ides ¥t AD ad G £, ita’AD ad DF.
Sed Ut AC ad cG, 1ta AD ad cx ob trian=
gulopum A cD,GCx fimilitudinem: Ve igitur Ac ad ¢G,ita AD ad DF.

B~ Hoceftre@aneulum rcE ad quadratumex ca. Ex 36. tertij elementorsus ,

G  Hoceft retangulum 3p& ad quadratumex DA Ex 35.cinfdem .

THEOREMA XXXI. PROPOSITIO XXXIV.

ey, Quod cum i fir, anrediGtum lemma aliter demonftrabitur vidclicet
3V. veepad pC, ita rectangulum ABE ad retangulum ACE.

A Frigatur a punéio p ipfi a5 ad
re@os aneulos b F, & alterutri re-
&aneulorum A pE, nDc ®qualepo- |
natur quadratum pr, & AF, FC,

B rg,re iungantur. erit vterquean-
gulorun AFE, cre reftus. quare
ex antecedente fequitur , vt reétan~
gulum Ar® ad retangulum ACE,
hoc eft B¢ A, ita effe quadratumex s¥ ad quadratum ex Fc. vtautem quadratum €%
pr ad quadratumex Fc itacft sp ad pes €rgoyve 5P ad o, itaeft asE retangi-
Tum ad rectangulum acs. ' ' : '

C onM-
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COMMENTUARIVS.

Quod cum ita fit antedictum Lemma aliter’ demonftrabitur ] Hoeeff 32, buius. Sit
enim rellalmea A8, i quafumantur tria punéta coE, 1taV re@angulion avn fir equale
reffangulo enc. DicoVt v ad v, itacffe redangulum AvE od acs reffanzulum. Gra-
cus codex §1a 7" @' afy apay 0 @' aye. fed lezendum wo' dmwe' Foafe mpic 7
vms' dye.

Erit vterque angulorum Ar e, c 2 rectus] Exconnerfa offawa fexti elementorum .

V't autem quadratum ex s ¥ ad quadraium ex ¥citacelt o adpc] Sunt enimgres
refie lineg proportionales 8D, D¥,DC. quareex corollario 20, fexti, Ut quadratum ex B p
ad quadratum ex UF,itaefl 0 ad Dc, SedvtsDad DF,1taefl vF, ad Fc ob rrlguguin-
rum ROE,REC fimlicadinems , & ob id Ut quadratumex R ad quadratumex D, ita qua-
dratumex BE ad quadratu ex FCa UL 1gitur quﬁdmmm ex By ad quadratumex ¥C 5 ita
erit BD ad DC., :

-

IN PRIMVM praceptum l'r:xt.i problematis,
THEOREMA XXXI1L. PROPOSITIO XXXV.

Sic recta linea Ap; & in ipfa tria puncta cpE, firque reCtangulum
ABE aquale re¢tangulo ¢8p. Dico vt AB ad BE,ita DA ¢ rectangulum
ad rectangulum ceD,

i

Quoniam enim rectangulum as: eft -
quale rectangulo csp, erit ob proportio- |.: -
nem, & reliquum ad reliquum, & per con- i —
ucrfionem rationis, vt exceflus ipfarum ac
pE ad ac,ita pa ad A v. ergo rectangu-
lum , quod continetur r.:xc:ﬂ'§ ipfarum ac, pE, & ar eft @quale rectangulo nac.
Rurfusquoniamvt ac ad pE, ita ce ad e, erit dividendo vt exceflus ac, ps ad
DE,ita ¢8 ad ce.quod igitur continetur exceffu ac, pB & 5& rectangule cep eft
xquale.oftenfun autem cft rectangulum contentum eiceflu ac, v & as zquale
rectangulo v a c. ergo permutando vt rectangulum contentum exceflu ac, pe, &

Ar ad contentum exceflu Ac,vE,& ke, hoceft vi Asad 5,ita pac reetangulum
ad rectangulum cgep. : :

B E
!

A LITE R per coniunctam proportionem,

A

Nw

L E M.
AVI

A

v

Quoniameft vt aead #c,ita prad se,eritreliqua an ad reliquam cg vt A ad D

#c. Rurfusquoniam vt aw ad wp,ita ceadse. reliqua ac ad na reliquam eft vt
ck ad 8. quare proportio compofita ex proportione ae ad be, & proportione ¢ &
ad ¢« ,quae quidem eft proportio as ad - &, cademeft, qua componitur ex propor-
tione ap ad ¢s,& ac adps, quzeft re®anguli pac adre®angulum cen,

AL ITE R

Deleribatnr in reéta linca an femicirculus
Ar e, & ducatir contingens v ¥, iungantur-
que AF,CFy DF,EF. Quoniam igitur v ¥ qui-
demcirculum contingit, fecat autem g 4, re-
Gangulum ArE ®quale eft quadrato ex sF.
Sed're tangulum as & reGangulocsp equa-
le ponitur. ergorectangulum cep quadra-

LEM.
AVIl,

B
G

H
K

toex sr &qualeerit. & ideo nrp angulus @qualiseft angulo rcr. quorum angulus L M

Mm vrp eft
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O sre eft equalisipfi F ac. reliquus igitur ¥ E reliquo arc eft ;qualls_. ergo vt re-
P éangulum pac ad reftangulum CBD, 113 quadratum €X A F ad quadratumex ¥ E.

Sed vi quadratum ex Ay ad quadratum ¢X FE, 112 ¢ff Ax ad BE. VL IGILUT AR ad gg,
itaeric v ac reftangulumad reangulum CED

COMMENTARIV S

A Erit ob proportionem,& reliquum ad reliquum,& per cunuerﬁgn:m Eratu::ms,, 1.:: ::1;
ceflus ipfarum ac, bt ad AC, ita DA ad A p] Luontam enim veciangh u;::: ABE aqnale
rectangulo cup, Ut aBad BC,Ita i Dy ad pB. ergo reliqua aD ad adre lquamcﬂu Sod
An ad B c: @ per conmerfionem vationis UL AD ad exceffum ipfarum AD,CE, boc cff ipfa.
y#M AC,DH, ita BA ad AC: ccnucrtendogue, & Pf:’”"tﬂmfﬂs o M‘-‘-‘"-‘.F"-” ﬁff‘"’" AL BE:
ad ac, tta TA ad A By Gracus o dex By dpa &5 ¥ 7. @€ dwtpeyn’ @pos -nr:: ¥y 3Tas
5 La apas Tiv e d . Sedlegendum Uideiwr vy dpa ds o O @yt & vAEpe N Tpes TRY @y,
Srws o & & wpes i 2B, . .

B Eroo :c&.mgulum,qumﬂ centinetur excefflu Ac, pE, & AB] Grecus codex 7o dpa
H'Tﬂ‘ﬁfﬂyltﬂifgf‘?ﬁ? F‘F‘"-"‘WJ "-%"’-?':EI- .

C  Rurius quoniamvt A€ ad pE,itace ad Bt ] Rurfus entin cum refangulum A BEre-
&angulo crp jit aquale yevit VE AR ad tp,itack ad LE ergo religua ac ad D E,1L’_|! ue
cpad “£. Gracuscadex me'a izer v os s ws apis Ty ¢ & lege s i ay mpes 7oy 4,

D Aliter per coniunétam proportionem ] Gracus codeXx dAAeE 70 euTs gurnupeirs ego
legendum arbitror diws 70 dyre’ Sia TF qurnpginy . o -

Deijeribatur in reéta lined a e femicirculus A¥e] Maneant autem eadem, gue fupra,
vt [crlicet reElasgulum ave reffangulo ceD fit equale. . -
lunganturque AF,C F,DF,BF] Grecus codex % twelivylaoer ai a5 855 Ad-
dendum 3 { . ; - .
Secat autem B A ] Gracus todex miure 3¢ 7 BT corrige v L .
H  Sed re@tangulum as s redtangulo cer xquale ponit r ] Grecus codex & 99"
afis -nyf ' y B8 lege amd o ' afe feor i am YR
Ergo re@angulum cBp ] Gracas eodex , 5 7o' das' Gy d dpee. Scribe 70 Jad yE 7.
Et idco s« p angulus eft @qualis angulo sc ¥ Quomam enim reffangnlum cpo efl
&quale quadrato €X B ¥ 5 & CB ad LF, 1fa erit 8 ad B0 . ergo triangnlum c ¥ [imile et
triangulo t 5D, & proptereaangulus srp angulo 8 C £ efl aqualis,

N Quorumangulus x ¢ & eft aqualis ipfi rac] Rurfus quoniam rveffangulum A v B qua~

" dratoex v v efl &quale, Ut ap ad B F,ita eft rrad v triangulum igitur AB¥ fimile eft trians
guio rEa , @ angulus £as,hocefl Fac ahualisangulo BFE.

N = Reliquusigitur ¥ reliquo a¥c eft ®qualis | Etenim qugulus BCF exterior efl aqua-
lic verif que interioribus, @ oppofitis Car,AEG. quare i abangulo BCF auferatwr CA¥ re-
Hr (s ertt Arc angnins .

O Ergo vt re@angulum pac ad rectangulum cED, itaquadratum cx ¥ ad qua-
drarumex Fi] Ex 124 fexti librt buius .

Sed vt quadratumex 4 F ad quadratiiex re, itaeft A ad el Eff emim triangnlnm
AnE fmile triangulo ¥ 8 E, Ut demonflrarum fuit o quave »t sa ad AF, ftaefl b ad FE: O
perrutndo Ut A B ad BF,0ta A ¥ ad FE. ergo Ut guadratum ex A% ad quadrarwin ex BF
jtaell quadratumex A ¥ ad quadratum eX Fu. Rurfus vt av ad p¥,itaeft rpadve. Ve
igier guadratum ex A B ad quadratum ex BE, bac eft vt quadratum ex AFE ad quadratum ex
FE,itaerit Ap ad 9B«

LEM THEOREMA XXXIII.PROPOSITIO XXXV

}{l Xl T e - - i
A Lemma viile ad primum pracepram lim"m problematis.

B Rusfus cum retangulum ABE zquale fit rectangulo csp, often-
dendum eft vt c8 ad BD, ita efse retangulum AcE ad rectangulum
ADE. '

Quoniam
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Quopian enim vt AB
ad sp, itaelt cs ad BE, E
erit reliqua a ¢ ad reli- C
quain pE, ‘vicead s
Ladem rationg, 8 reliqua 5 ] - s
ap ad cu reliquam erit ve s ad 2. & conuertendo « proportio igitur cmnpoﬁ_m‘E
ex proportione ¢s ad 88, & proportione ¥ ad 5D, qua quidem efi prepordocsad E
e p,cadem eff, que componitur ex propartione ac ad p e & ex proportione ¢z ad G-
ap, qua cft proportio re¢tanguli ace ad reftangulum ape. ergovt b ad s, ita,
erit A ce rectangulum ad rectangulum aps, '

A ¥ " Do g

ey — —

A LITE R. - LEM.
XX.

Quoniam vt an ad ep,itaeft cp ad s¥;erit reliqua ac ad reliquam pE, VO CB
ad s, & per conuerfionem rationis, vt Ac ad exceflumipfarum A€, pg), ita B ad ¢, fext
c e, rectangulum igitur a cr eft @quale ¢i, quod continetur exceflu ipfarum ac, D8
& ec. Rurfus quoniamreliqua ac ad religuam peeft ve s ad ep, erit diuidendo
vtexcefius Ac,pE,ad DE, ita pa ad pE.ergorectangulum Ape eftaqualerectans
gulo contento exceflu ac,pE,& D&, vtigitur rectangulum contentum exceflu ac, K
e, & sc ad contentum excefsu A€, 8, & DB, hoceft vt ¢8 ad 8D,ita AcE rectan- 1. fextis
gulum ad rectangulum Ap &, -

‘A LITE R, . LEM.
XXl
Deferibaturin rectalineaco

femicirculus crp. & ducatur L
contingens B r, iunganturque M i
AE,CF,DF,BF. itaquecum re- 3.Lerth),

@angulum arzr zquale fic re.
éaugulo ce b, redtangulum
autem csp zquale quadrata
contingentis & ¥ , & rectangula :
a8z quadrato contingentis 8 2quale erit . angulus igitur s¥r clt@qualis angulo . N
fed & totus angulus s #D gequalis eft toti ren. ergo reliquus BFp reliquo arc. ve O
igitur quadratum ex cr ad quadratumex ¥, ita re@tanguium »ce ad A ve redtan P
gulum, Sed vt quadratum ex c§ ad quadratum cx gD, ita ¢» ad D. crgo vt ¢sad
8D,ita acs reftangulumad re@tangulum ape.

FOMMENTARIV S,

Lemma vtile ad primum praceptum primi pruhIcma:is} Fereor ne locus corrupus A
fit s fuperius enim pofur lemmata veilia ad primun, & [ecundum preceplum quint proble-
mates.

Rurfus cuin redtapgulum aen ®quaie fic retangu lo cep ] Manentibus feilicet gffdem B
que fupra. .

Erit reliqua ac adreliquam pe, vt cg ad pe.] Gracus codex Avmi dpa &c, S wis c
eic 7 hoiwmiy wion 3 B wpo's 7oy Be, .

Eadém ratione & reliqua a p ad cr reliquam erit vt =B ad p&, & conuertenda] D
Rurfns enim guoniam efl, Ve an ad v c,ita Du ad B8, erig reliqua AD ad 8,7Vt BD adp¥
guare cunwerr::nci'a vt cB ad A Mz er ad BD., . g :

Proportio igitur compofita ex proportione c® ad 8] Gracuscodex dse o surmppi- E
Yer AUTYE. COPPIZE Adyes .

Quz quidem cft proportio ¢s ad ep] Grecus codex . & tsw dyres mf 7ie y B wpe's F
wiv Be lege mpa's miv 5. ..

Et ex proportione c & ad A 0] Gracuscodex. 5 o By apos wor 88 legendum efl x o' G

¢ mra's e 4l . _
7 ' Mm 2 Ve

-
H
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H Vi ac ad exceffum ipfarum 4¢, DE, ita cs ad ce ] Gracus codex g a5 0 2 apds
miy ad,ys dpoxiy lege mpos Tiv 2y & apoyine.

K Vtigitur reétangulum contentum exceflu Ac,DE, &c:] :Gr.:::l:uscadex hoe loc o man.
cus efl, in quo Legitur B¢ dpe 7o' v mis 7 4By ¥ mpoxis 4 e B legendum antem
S¢ dpa 70" o' gis W ay, &1 Goyns f T By Wpos g aam’ THF AW ay,dE WP X
s T8, ) . i

L Erducaturcontingens BF] Gracus codex ipamropim i xbo o ;:{' _ﬁ'r:ﬁ'ﬂﬂd!m ¥ 8.

M  lunganturque Af,CF,D F,uF | Gracas codex ¥ ime{fuylwoay a e, 8 Sed feriben-
dim & 52,783 0V R -

N  Angulusigitur s eft &qualisangulo 4] oﬁﬁmrﬁtxd:qe_mtmng#!qrnm ABF FRE

O  Sed &totusangulus e p @qualis eft tquiFce] ob fimilitudinem triangnloruts cpy
FBD o

P E;gn reliquus 8¢ p reliquo aFc ] Eft enim angulus ¥ co equalis vtrifgue intcrioribus
& oppofitis CAF, & AFC. .

Q. Vuigitur quadratumex c¥ ad quadratum ex FD, 1ta recangulum Act ad ADE
re@tangulum ] Illud autem boc lemmate oflendemus .

Si¢ trianguium ortbogonium avc reftum habens angulumad 8, dr ex perte quidem A
dicdtur Utcumque extra triangulum reéfalivea v o, ex parte autem C ducagnr fimiliter extra
priangllum reffa B e, 1ta ¥t angulus CBE fir aqualis angnlo DB A . Dico v! g.agratum ex
Ap ad qumfm:um EX BC, ltdcﬂd rfﬁ#ngniﬂm DAl ad rgﬁgugu;'"m DCEp

Frant rurfas intra triangainm aljf duo ,
angulf pradiiiis aquales, nempe duftis re-

s lineis » F,8G, Videlicet angulus A8 F -

aqualts angulp D8 A, & angnlus , GBC # :

aqualis ipli CBE. erit ex 12. [extf Jibri 7

buins,vt quadratumex a5 ad guadratum ; S/ L%
O & F G C

ex BC 5 ita refangulnm ¢ A ¥ ad yeftan-
gulum ¥ Ge Ef quoniam trianguli AnG
angulus ad v reffuseft, & angulus cpc efl equalis angulo CBE, eribeX ifs, quanos demois
(brguumus in commentarijs i S1. fexts Libri buius , vt at ad Bc,ita AG ad GC , & cadeip
ratione, V¢ ¢D ad DA, ita CF ad FAs quare connertendo erit Ut AD ad DC, ta AF ad
F C . proportio antem rectanguli G A ¢ ad reffangnlum 7 CG corhponitur eX proporrivie A Fad
v, @ proporttone AG ad G co Sed A¥ ad ¥c eratUr AD ad DC: ¢ AG ad GC, UT AB
ad 5C. proportioigitur compofitaex proportione Av ad DC, & propurtione Ak ad EC, U
eft rectanguli D AR ad reffangulum pCE ,eadem eft, qua componitny ex proportione At ad ke
@ proportione AG ad GCa quare retfangalum » A B ad rectanguium DC v eff e reflangu
lum G Ar ad reffangulum 1 cc . fedreflangulum G AF ad reflangninm FGC eft vt quadra=
tumex AB ad quadratum ex BCe Ut igitur quadratam 6X At ad quadrainm ex BC, ita eft
reClangulum D A% ad rellangalum v c i . quod demonliraiidurh froponebatar ,

R Sedve quadratum ex cF ad quadratumex ¥p, ita ¢B ad e | Efi enim ob fimilitudie
nem triangnlorum CLF, EBD, I CF ad FD, ttakc ad B, . (7 ¥ quadratam ex ¥ ad
quadratum eX FD, ita quadratumeX Cb ad qliadratut ex BFs RErfus¥l Cp ad »y, ita B
ad 8D . ergowt quadratimex ce ad quadratum ex s¥ , boe eft vt quadratum ex c¥ ad qua-
fratum ex ¥D,ia Crad 3P,

E

THEOREMA XXXIV., PROPOSITIO XXXVIL

A Sit reta linea AB,& in ipfa fumantur duo puncta cp, fit autem ve
AB ad Bc, ita quadratum ex AD ad quadratum ex bc. Dico rectangu-
Jum aBc quadrato ex BD aquale cfle.

_Ponatur ipfi cp 2qualis pE.

B dividendoigitur vt ac ad cz,ita
reftangulum c ax ad quadratum -
ex ¢p; hoc eft ad retangulum
C epcvtautem Ac ad cpyitafum-

pta communialtitudine s, re¢tangulum cAr ad re@angulum, quod AE,ce conti-
. netur
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néthr. ergo veredangulum cae ad reGtanguluim epc, ita reGangujum ca p.ad re- D
&angulum contentum A g, B. redtangulum igitur contentum A &, ¢ g re@tangulos o e 9.quintis
eft xqualt - quare ob proportionem componendogué vt aD ad Baj hoe eft ad pc, E
itagric e ad xc,& toia as adtotam sp,vi pe ad Be, ergortdangulum Asc &- 12. quin.
quale cft quadratoex »p,quod demonflrare oportebat. U

COMMENTUARIVS,

-Sitautem vt A ad Bc ] Grecus codex corrigendus efl 5 in quo legiturs ése 3 ds o 0 fp A
mpor 7oy B3 lege mpd's an'y By, ' '

Diuidendo igitur vt ac ad ¢, itarc@abgulum ¢ av ad quadratumex ¢p,hogeft- B
ad reétangulum spc] Quomram enim ¥i 4 ad v yita quadratum ex AD ad quadratum
ex D C,erit dinidendo, ve A c ad ¢ B, itaexceflis, quo guadratuis, ex aD’ fuperat qhadratuin
ex pc adip(um quadratum ex pc. quadratim autem ex AD [wperat quadratum ex D boc
eft quadratuns ex Dx , quadrato ex A%, duploreflavgult AED, boc efl yellangulo Arc.
eft enim Ep equalis pc. Sed quadrato ex AE ¢ rebiangulo aAxc aquale efl retfungulum
CABe Frigitur aC ad cu, ftareflangul em CA ¥ ad; quadraiuii €X CD, bocefl ad reéfan-
gulum 80 C. Gracus codex € rrapths eft , qui fic habe: Frw 30 Jar' 33 mp's 7o' N ¥
corrige 31w 7o' 'y ae oo’ T Sm 8, _ _

V't autem ac ad 2B, ita fumpta communi altitudine a8, retangulun, &c. ] &
Gracus codex §ros 52 nolvor $os maparnobeione a0s ae. fed forte ligendum efi . S7os ¥5
wolvi §dos waparnplsions wic at . ] 1

Ergovtre@angulum c e ad re&angulum eoc, ita re¢tangulum c ar ad re@an- D
gulum contentum ag,c8] I Graco codice hac defidcrantur Sre 70" ' F yas apd's
7¢' @ THE 20,y 8,

Quare ob proporticnem ,componendoque vt Ap ad o8 hee ¢t ad pe, ita ent E
e ad sc.] Luoniamenim yeblangulumex an; & cB eft ﬂquerr'éingulo EDC, erit ot
AR ad ED,tta Dc ad CB: (P componendo ¥t AD ad nr,bocefad D, 1ta pe ad zc.

Ergo re@tangulum A nc zquale eft quadratoex zp ] Ex 17.Jexti elementorums Gra- F
ens autem codex iror b ml B 8. lege mf Sm' g2,

THEOREMA XXXV, PROPOSITIO XXXVIIL

L E M-
Sit rurfus vt A8 ad BC; itaquadrarum ex AD ad quadratum ex pe. Al

Dico rc&angulum ABc quadrato ex BD a:q_ualc efle,

Ponatur ipfi ¢p ®qualisDE.
erit diuidendo vt acadcs, € . a5 8 A
hoceft vt re@angulum eacad -
re&angulum,quoda a, & ¢ con-
tinetur ; ita Bac re&angulum
ad re&angulum cot . re¢tangulum igitur contentum 4,8 ¢ redtangulo ¢px ®Equa-
le erit . & ob proportionem, diuidendoque ve ap ad DB, hoceftad ve, ita phadic. B
ergo & reliqua as ad o reliquameftve pe ad sc. redtangulum igicur A ¢ ¢ quadra-
to ex 3D elt gquale,

COMMENTARIV S.

Erit dividendo vt ac ad c»’ hoc eft vt redangulum Eac ad re@angulum, qiod 4
®A,BC continetur: ita nac rc&:tngul'um ad reftangulum cBE ] EHE enim dintdendo vt
aC ad cu, hocefl Ut reffangulum n a c ad rellangnlum eX 4, 8C, ira exceffus , quo qua-
dratumex an excedit guadratiom ex pc, boc eft nac reffangulum ad quadratum ex pc,
boc eft ad re@angulum <o 5 . quonodo anténi hoc feqiatury nos proxime offetdimus .

Et ob proportionem; diuidendoque vt 4 p ad b &, hoc eftad ve, ita ps ad 3, er- B
go & reliqua as ad 5D reliquam,eft vt ot ad 2c. ] Eftenim®t A8 ad D, it n;ﬁad

CB:
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cu: ¢ dwidendo Ut A D ad DE, boc eft ad pC, fta DE ad ECs _re!iqu_d :'gi;ur ar ad reli-
guam BD eft Ut DE ad BC. Grecus antem codex :::rraftu: e apinor . ita enim Jr::br:. dru
W ey wpo's Toy ¥ B Aumn dpaiy B wpe's Aerwa's THY $8 o ge v ¢ yupe's any :rﬂ-::cf
legendum puto . vas w & B apo's Ty £y Gauwn' dp y w8 wpos dumny 7oy B& Gar W5 u
$E ap's Tar By, i .

THEOREMA XXXVI, PROPOSITIO XXXIX.
LEM.
XXIV. - R T : a
) Sit recta lifiea AB, & in ipfa tria punéta cDE. Sit autem Vi rectan
gulum BAE ad reGtangulum BDE, ita quadratum ex AC ad quac!raulm
¢x ¢ p. Dico vt reftangulum ABD ad rectangulum AED, ifa, efle qua-

dratum ex Bc ad quadratum ex CE,

A Sumatur enim 2qualitatis punétum
F, ita vt reftangulum a¥p refangu-

B 10 s fit xquale. Vi igitur aF ad AR5
FD, ita cft re@angulum par ad re-
&anzulum spx. eft enim Jemma in

€ determinata feétione fed vt re&tangulum par ad re@angulume p g, ita cft quadratum
ex ac ad quadratumex €. ergo &t vt a¥ ad kb, ita quadratum ex A ¢ ad quadra-

D tumex c¢p. reftangulumigitur A¥D, hoe eft retangulum ere quadrato ex rc cft

¥ F =quale. ergovt ¢ ad 7 &, ita quadratum ex 5¢ ad quadratumex cs: Sed vt ¥ ad

¥E,ita eft retangulum asp ad reftangulum ABD. vrigitur re@tangulum A 5D ad re-
ftangulum AED 1taquadratumex BE ad quadratumex ck.

ALITER.,

Delcribatur in redtis lineis A £, DB {emi-

circuli A¥g,pre: & lungantur aF,FC,FD,

G ¥B,Fs. [taque quoniamanguli A¥8, DFER

duobus redtis funt @quales , vt reétangulum

B4k ad re@Gangulum epE,ita critquod fit

ex Af quadratum ad quadratum ex ¢, Sed

H vtredtangulum BA e ad reftangulum o8,

" itaeft quadratumeex ac¢ ad quadratum ex

cn. Vr igitur quadrarum ex ac ad qua- .

dratumex cD, itaquadratumex a¥ ad quadratumex o : & ideovt Ac ad cp,ita

K L eft av ad ¥p,quare angulus a ¥ p bifariam fectus eft recta linea c¥. At produ&a sr

ad punétud G, angulus DFE xqualis eft angulo GF A . totus igitur £¥ ¢ angulus toti

M N cro eft zqualis. ergo vescad cg,ita cft 8F ad rx. & vt quadratum ex sc ad

O quadratumecx cE, ita quadratumex BF ad quadratum cx g« Vi autem quadratum

ex o ¢ #d quadratumex FE, itarcétangulum a» D ad reétangulum Aep . quare vere-

ctangulum a 8p ad reftangulum AED, ita quadratum ex &c¢ ad quadratum cx cg,
quod demonftrare oportebat.

COMMENTARIV S,

A Sumatur enim zqualitatis punétum ¥, ita viredtangulum A ¢ D rectangulo e fit
* &quale] Secetur 30 ad punéfum ¥ in proportionem eam, quam babet A ad pE. ex 10.
fexti elementorum,vel ex primabuius, & fatfum 1am evit quod proponebatur « Quontam enim
eft v tota An-ad totams Dx,ita bF ad FD, eritreliqua a¥ ad reliqguam e, ¥ as ad DR
boceft »t vy ad ¥o. reélangulum igitur A ¥ D ve€tangulo v¥u eff aquale .

B Vi 1gitur Arad ¥D,itacht rectangulum 54t ad redtangulum spe ,cftenim lem.
ma in determinata fectione } wedelices ex 2.2, butns,

N Sed
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Sed vtredtangulum BAE ad re@tanzulun 3 p e ,ita eft quadratum ex ac.adquadra- C
pum ex cb-] Ex pofitions . Gracus codex s §3 708 Gt Bae apr's 70 ~ap' Bas . icge
-\lr-:a';w"‘ﬁﬂ'l‘ﬂi'l‘-_ -

Reftangulum igitur a¥p, hoc eft re@angulum sre quadiato ex kc cft xquale ] D
Ex37.bwius.

; Frgo vt or ad FE, ita quadratum ex e ad quadratum cx c& J Ex conuerfa 3% E
1 INS o

Sedvt e ad_f £, itaelt re@tangulum aep ad reGtanguium A En ] Ex 22. huinss F

Iraque quaniam :mguli AFE,DFE duobus redis funt ®quales ] Aqguitenim aFe, G
D F B Utrique reths funt quod in [emicprento , & angulns D¢ 5 el aquas duobus angults -

D F By BEB. qiare angulns AF 0 yuaz cum duobus angulis DV E, aF e €} equalis duobus veltis.
sed angulus A ¥ 5 ¢fl equalts angulo avE voa cum angulo EFE, angult 1gttur AFB, DFEB
duobius retlis aquales fint neceffcefl . .

Verecangulum e ae ad redaggulum BpE, ita critquadratumex a¥ ad quadra- H
tminex £n ] EX 26 bietus. ta Greco codice multt d fidrantar, Ve itz legendum fite v
dpa b 7o' ' afe apls o ' B, Sr0 70 S al iy 7o' dm L8, am’ds 7o @ | uy
Bas mpd's 7o' o' B8 &, FTws Oy T dwe' ay wpe’s 78 ¥m 3 4. ey I

Quareangulus A¥D bifaciam fectus eft re@a linea pe] Ex 3. fextt elementorum, K

Atprodu@a er ad punétum ¢ angulus 01 & ®qualis eftangulo Gra ] Anguli enim L
At 8, DEE ducbus retlts fun: aquales , Uz demon{iratum eft, [ed & ducbus reétis aquales fune
AEB, AFGe quarcdempto cormmani angulo A v 8 religuus D FE reliquo GF A aqualiserit .

Ergo vt uc ad cE, ita s ad ¥ | Secerur angulus £v 8 refla linea yu., erst angu- M

clus wru egvalisangulo ARC. eft autem angulns A BE in femicivenlo vellys , cui guidem -

guales funt duo anguli A¥c, cFE. Sed angulus BEH efl agualis ipfi av c. ergo s duo an-

guli crE,BFu Unirefls funt equales: acpropterea CLH angubus recius eff ,

Itaque quonizm . trigugulum c Fu orthogos c
ninm et , & angulus wF H eft aqualis angulo Ty

Y EE 5 €Fit €X ijs, qua nos demonflranimus ad E o n
s tofextibibribuins , Ut cB ad 5K yita CE ad WY ‘r‘*\ =
-

a
Ak

2IFE

EH,dr permutando, Ut BC ad cR,ita BH ad ; ” i i “?
HE. SedUt Bu ad HE, itabE ad P ex ter- | st \ﬁ\,\
tia fexti elementorum . VE igitur BC ad €8, L/_/I_,/ ’ A e
itaerit ¥ ad FE. A (SR EH B

Et vt quadratum cx »c ad quadratum ex N
cnyitaquadratumex e ¥ ad quadratum ex re] Gracus codex corruptus efl. qaific habet.
% dis 70" Sm wpo's 70 Im' & e, begendum autem & o 70 S Ly wpe's 70 YW ye dTw 70 Iw
B¢ mpe's 7o' ¥m' B

Vtautemquadratum ex BF ad quadratumex re yitarectangulum A 8p ad re@tans O
gulum AED ] Ex 26, buiks .. ' '

THEOREMA XXXVIL. PROPOSITIO XL:

LF M.
. : XAVL
Sic rurfiss vt reGtangulum A ¢ ad reftangulum AE B, ita quadratum
ex ¢p ad quadratum ex DE. Dico vt rectangulum EAc ad rectangu-
lum cBE, ita efle quadratum ex AD ad quadratum ex D B. .
Sumatur rurfus mqualitatis LA
punétum &, vtreftanguluma r 8 i & o B _— ¥
reétangulo cve fit ®quale. cft i J -

igitur vt cFad rg, ita redtan-
gulum acr ad ABE reftangu-
lum. Vtautemretangulum ace ad reftangulum AEe ,itaquadratumex cp adid, C
quod fitex DE quadratum . quale igitur cft reckangulum c¥ i, hoceit are quadra. D
fOCX FD. QUArC VL A ¥ ad rB,ira quadratum ex apad qu@d_ratum ex ne. Sedvear

ad Fu,itaeft re&tangulum pac ad ces reétangulum , eftigitur vt reétangulum Ba¢

ad re@angulum ¢ BE,ita quadeatum ex .40 ad quadratumex D& . :

F

-

ALL
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ALITER.

PDelcribantur circa As, ¢z femicireuli e
AFE,CFB,&iungantur ar,eF,DFEFRFs \\\ -
eritangulus arc angulo are ®qualis. cft £
igitur vt retangulum ace ad rectangulum %
AES, ita quadratum ex c r ad quadratum y ?*'\\
ex Fi. Vtautem rectangulum ace ad re- \ \
&@angulum ax =, fic erar quadratumex c¢p
ad quadratum ex p 8.ergo & vt quadratum A < B EB
ex <o ad quadratum ex p 8, ita quadratum
ex cr ad quadratumex re. aqualis igitur eftangulus c¥p angulope g, Sed&an-
gulus are xqualis cftangulo pEE.CrgOLOLUS AFR angulustoti ¢ Fp eft ®qualis,ac
propterea vt quadrarum ex aF ad quadratum €X FE, Itd quadratl.rlsn €X Al adqua-
dratumex ps. Vtautem quadratum ex a® ad quadratum ex e, ita re&angujum
Eac ad re@angulum ceEe. ergo vt reétangulum kac ad cBi redtangulum, ia qua.
dratomex ap ad quadratum ex p B, quod oportebat demonftrare .

COMMENTARIV S,

A Sumatur rurfus zqualitatis punétum =, vt re@angulum a s rectangulo c v e fir

Lq.fexti,

1&, lexei,
9, quInti,
s, fexci.

1. {ecun.

-@quale | Samatur inter A c punifum G, 166 ¥t GC fit aqualis ipfi 15: fraigue Ut ac ad

Gy ta AE ad B . @ falfum 1am erit quod proponebatsr , LQuontgm enim et Ut au ad G
e Az ad £V, gﬂ;;ampqneuda Ut ac ad CGj hoc eff ad BE, figd AF ad FE. Ergo reifgua
CF ad £3 erit Ut AF ad ¥B ,ac propterearelangulum ase veflangulo CFE eft agnale .

Eftigitur vt ¢ ryad ¥ 8 ita re@angulum ace ad Ass retangulum. ] Quonr.m crim
reffanzulum avp eft equale veflangulo CFEy PE AF ad FB,gtacft CFad 1 B. &30 rcliqua
ac ad relignam vE efl ve a¥ ad ¥ o, Videlicer ve CF ad ¥ & ; @ per connerfionem rattonts
¥t ac ad exceffum tpfarum ac,ni, hoceflad G, ita ¥cad cp, Conuertendogue i ¢ A
ad sc, ftavc ad c¥.refangulum igieur contentum AG, CF eft aquale relanguly acna
Rurfus quontam Ut ac ad BE, ttaell av ad 1 £, entd dividendo Ut AG ad BE, Ita Ak ad
BF. evgoreffangulumcontentum A G, i1 efl aquale rellanguio ape. evar autem reflangu-
Ium contentum a G, cr equale reifangnlo Ac . quave Ug reclanguinm contentum a G, cF
ad reffangulum Ace, wacontentum G, F8 ad rediangulum A E6: & permucando ¥i ve
fangulum contentum A G, Cr ad conteutam AG, e Fyboc el Ut cF ad ¥1, Ha reblangulum
acs ad reflangulum A EB.

Vtautem rectangulum Ace ad rectangulum A &8, ita quadratum ex ¢ o ad id, quod
fitex pe quad.atum ] Ita cufmjau;mr ex quibus conflar ve cr ad v, taeffe quadra.um
€x ¢ ad quadratumex DEa

Acquale igitur cft rectangulum cre, hoc cft reGangulum ars quadrato ex ¥p
Ruontam enim in reéfalmea cv fumuntur dwopunéfa D g, cique vt Cead 1 5, 1ta quadra-
tum ex cD ad quadratum ex DE; eritex 37« buius reffangulum ccr, quadrato £x ¥ D &=
quale. -

- Quare vt Ar ad F8, ita quadratum ex pa ad quadratumex ve ] boc nos fequentf
lemmate demonflyabimus . '

Sitréltalinea a v, & inipfa fumantur duo punffape, fitque »e reffangulum A ¥ v quadras
toex rD aquale. Dico Ut AF ad F,itaeffc quadratumex A D ad quadratum ¢x ve.

Ponatur 1pft o equalis 0 ¢, & quoniam re-
fangulum Ave eft aquale quadrato ex rp, Ut
AF ad FD, fta erit D F ad v,y O dintdendo Ut
AD ad n¥, ita pB ad BF, permutandoque vt
AD ad Dx, hocad DG, fta DF ad ¥ B, & rurfus
diutdendo , vt A G ad Gp,ita Do ad B E. reffangulum igitur comtentum sc, By eft equale
veifanzulo G v 5. quare ve peclangulum v aG adreangulum contentum a c:,; Es Ma redfane=
fn;h:: ::.Gv‘:i; :‘: N:h:guluﬂ . Sed we ﬂ;'fﬁg:fam BEAG ad contentums AG, BE, itatfl
ke : AB ad BE,ita BAG reltangnium al rellangulum c o8, hoc eft ad qua-

GDyeftentm o0 ipfi pu aqualis, & reitangulo quidem nac eff aquale qradra

thmex

A [} n B E

e e [ — i
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fumex ac wnicumrefanguio aGu: reflangulo antem a G v aquale cff duplum veétanguli
AGD. ergovt AB ad & F , ita quadratum ex AG Una cum duploveilanguli aGp ad quudm-
tumex 1G,d componendovt AF ad B, itaquadrataex AG, GD wna cum duplo refian-.
gull AGD ad quadritum eX DG «quadrasis autemex a G, G D Una cum duplo r:f..f.:ngnh AGD guecun,
gquale eft quadratumex AD,PEIZUUr AF ad Fu, ita quadratum ex s D ad Guadratem ex
06 hoc eft ad quadratum ex DB i y '
Sedvt arad F8, ita eft re®angulum cac ad car reétangulum ] Ex 35. buini. E.
etentm inreGalinea ar fumuntur tria punia c & 8, arque efl reffangalum arp aquale ve-
&angulo cFE. .
Eritangulus arc angulo BE® xqualis ] Eff entm veflus angulus A¥E aqualis vetfo G
¢en . quare dempto communt angulo C¥ E, reliquus A¥C reliquo k¥ p aqualis erit ,
Eftigitur vt reétangulum acs ad reétangulum AEB, ita quadratumex cF ad qua~ H
dratum ¢x FE] Ex demonfiratis anobis ad 36, butus . -
Acqualis igitur eft angulus cFp angulo pre] Ex 3. fexti elementorum fequitur K
enim ex ante digkis, & 23 fextivt ¢ ad DB, ita effe c¥ ad FE, Ly
Ac propterea vt quadratum ex A ¥ ad quadratum ¢x Fi, ita quadratum ex 4 p ad L
quadratum ex D 5. ] Quoniam entm anguius A ¥ p ¢ft aqualis angnlo LFD, ¥t AD ad pe, 31extis
staeft A¥ ad Pu . guare ex 33 fextivt quadratumex A ¥ ad quadratum ex FB, 12 qyadra-,
premeX A D ad quadratumex DB, a
Vtautemquadratumex AF ad quadratumex Ezo, itarectangulum eac ad re&an- M
gulum cur.] Ex vz, fextilibrd hutws.

LEMMATA inSecundum librum de determinata feétione.,

THEOREMA XXXVIIL PROPOSITIO XLI .

.+ LE M-,
Sit reta linca A B, in qua fumantur tia puncta cDE, ita vt rectan-

gulum ADpc fic xquale retangulo BDE: & vtrifque A £, ¢B,.2qualis

ponatur recta linca ¥. Dico rectangulum quidem FAD rectangulo BaE A

zquale clse, reGtangulum autem FCD xquale rectangulo B CE, retan- B

gulumque FBD rectangulo AEC,& rectangulum FED reftangulo AEcC

zquale, T

Quoniam enim reftangulum Apec rectan- C
gulo e eft zquale, erit ob proportionem, . =
& conuertendo, & tota ad totam, componen= " loelomed
doque vt Bc, AE, hoc eft F ad ag,ita Ba
ad ap . re@angulum igitur A D eft ®quale P D
redtangulo Bas. Rurfus quoniam tota s & - E
adtotam cs , eftvt 2p ad p ¢, erit compo-
nendo vtvtraque ag,cs ad ce,hoceftve e
ad cr,ita ¢t ad cp. ergo reftangulum rco redtangulo se s ®quale erit . Eodem F
modo in reliquis fient igitur quattuor , vt dictum eft. '

COMMENTARIV S,

Dico retangulum quidem ¥ AD re@tangulo 5an &qualeefle] Gretuscodex dmi yi- A
yeras 70 iy @' W Lal izor 7o’ ' Bes fed legendum., das yiverar 74" iy ' L af.
Reé&angulum autem rcp zquale re@tangulo s ¢, reGangulumque Fep rectan:
gulo apc, & reGtangulum rep redtangulo aec wquale ] Gracus codex corvuptus ell,
¢ in eo multa defiderarr widentur . quific habet . ro' $& ' Ly heor 70’ ' W afy
7o' J3 G (1 md a' wey levendum autem erit , v opiney 7o' 3% o' F £y & leor ™
dan' By, 7o' Jinam (68 mf ' afly, 7 X' {1d mf ' ary, '
Quoniam enim redtangulum apc redtangulo EIE:IE cft ®quale, erit ob proportio- C
y 1 nem
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nem,& conuertendo,& tota ad totd,componendog; vt B¢, ax hoceft F ad A, ita na
ad aD] Nam cumreltangulum ADC &quale fir reéfangulo npE, et UL AD ad DR, irz
8D ad D, ¢ conuertendo, vt BD ad DA, Ita CD ad na,cgmpoﬂ:ndnqw, Ut BA ad ap,
ita cB ad B D, permutandoqre €7 connerfendo Ut BC ad A #ta BD ad DA ,-?EJ: rs:r,fr-f Lo~

nendovt e, ax hocel ¥ ad A5, ita v a ad AD.Gracuscodex, bwei jap ol At T ey d
toor ol o' S B8 6. fodegendum txed Jp 7o' v S ady. o

D  Re&angulumigitur rap cft&quale r&angulo sax ] Ex 16. fexts {n’m ffrmP":‘f-l
rim . Gracas codex 7o dpa Yo' 7 Lad iror b4 S v S Bde. lege iser B ol
W L. _

E  Rurfusquoniam tota Ag ad totam cs eftvt Bpad nc ] Luoniam vtea ad AD, 1ta
cB ad D, perinutando ¥t A E ad c B, hoceft vt tota ad totam , 1ta AD ad DB, ‘.I.'Jor eflira
pars ad partem, erit, & reliqua v 12 adreliguam DC, VS fofa AR ad totam CBe. Grecusco-
dex ofs of ¢ & apos anr ay. lge ayos wav &y,

F  Eodem modo & reliquis ] Rurfis quontam Ut A% ad 8¢, ita AD ad LT, T comporen-
do Ut aE, B¢, bocefl ¥ ad BCy2ta A v adep; refangulum FED aquale eft reflanguln arc,
Dentque quoniam vt tota % C ad totam AE, ifa 6D ad DA, erit yeliqua ¢ ad reliquaia
DE,Pttota B C ad fotam AE; & componendo vt ECyaE hocefl Fad A%, Ha ke ad BED.
reétangulum igitur rED reéfangnlo arc efl aquale.

THEOREMA XXXIX, PROPOSITIO XLIL
L EM,
2 A Sit rurfus punc reGtangulum Apc zquale rc:.?{angulu RDE, & vl
B aE,cB aqualis ponatur recta linea . Dico rurlus quattuor feri, vide~
licet rectangulum quidem FaD aquale reclangulo BAE, rectangulum
vero Fc D reftangulo ECE, aquale; reCtangulumaque FBD reClangulo
ABC, & retangulum FED rectangulo AEC.

€ Quoniamenimjre&tangulum apc aquale eft re-
¢tangulo 5 p &, erit ob proportionem.& cenuertens

do,& reliqua ad reliquam,componendoqtic - t vire- ‘P‘__f ? F r
que AE,cB ad DE, ita 2a ad Mp. viraque igitur

AB,ce &qualesfuntipli r. crgove r ad ak,ita 5a ¥

ad A p:& ideo reétangulum ¥ ap ¢quale eft reétan- —_—

gulo Bak. Rurfus quoniam ¥t ap ad e, ita &D
ad pc, erit reliqua ae ad reliquam cs, vt Ep ad

D ad rc. quare componendo vt, Ak, 5 ¢, hoeeftvt ¢ ad mc, ita gc ad cp. re&angu-
lum igitur ¥ ¢» redtangulo eck aquale erit. Eadem & in duobus reliquis oflende-
mus ,quattuor igitur fient , vt propunebatur.

COMMENTUARIV S,

A Sit rurfus nunc re&anguluom apc @quale reftangulo EDE] Gracus codex isa viv
waay 70 vws ' ayd leorwd &c. lege vd vad' Foady.

B Videlicet re¢angulum quidem Fap ®quale reétangulo BAE, re&tangulum vero
FCcp redtangulo ec B @®quale ] Graens codex boc loce corruptus efly & marcus, quo le-
gf.tur. '{i‘ peiy vwe & fd £ ooy "mf vre SE Tk, TE It vwe 7 Cre. ffga“h'n'ﬂm antem ¢ fL.
70 uiv V'ma' A .':d.@' izar "n;J vme 75 BagyTe JE vme o c}'s L 'THI vere o £de g0t BE
vrs' var &IC.

C ~ Quoniam enim re@angulum 1 ¥ ¢ ®quale eft retangulo sp ¥, erit ob proportio-
nem, & conuertendo, & reliqua ad reliquam, componendoque vt vireque ag,cs ad
AE,ita e ad ap] Quoniam rediangnlum ar c aquale eftreflangnlo ppE, Ut AD ad DB
#taerit ED ad Dc , & conmerfendo Ve D ad DA, ffacD ad DE. ergo rd:gua CE ad AE
reliquam »t 8D ad p A & componendo Ut cr,AB ad AE, ita BA ad AD,

D Reéangulumigitur rep redtangulo s i aquale erit ] Grrecas codex pro £33 men-
dofi habet fey.

Eadem
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Ladem & inreliquis dupbus oftendemus 1 Rurfus enim guoniamve aw ad totam D3,
L ad D¢, reliqua AR ad co reliquaimerit , Ve AD ad Db 2 € componendo An,c B, hoc ef
¥ ad cb, ¥t A% ad BD. ergo retfangulum £ u0 eft aquale vefFangulo avc. pofiremo quo- -
niam vz AD ad DB, 12 D ad Dc,&" conuertendo Ut 2D ad Da, itz ¢p ad D, erit relis
qua BC ad ABy Pt CD ad DE. O componendo vt vc AR bocefl ¥ 'ad agyita cB ad 5D,
ex quibus [pquitur veliangulum ¥ D reflapgulo axc equaleeffia 1 . -

THEOREMA XL. PROPOSITIO XLIIL,,
Sit autem punctum extra totam lineani, & fir re¢tangulum A p ¢ -
quale retangulo BDE. Dico rurfus {i lincarum A, ¢ excellin zequalis
ponatur ¥ quartuor figri-, videlicer reGtangplum. quidem FAD aquale
rectangulo BAE, reGangulum vero Fcp axquale rectangulo BcE, re-

v Woa

E

" LEM.
- ILL

AB

Ganguluimnque gl?._-p.lre&m.gu]n ABC, & rectangulum FpE rectangu-

lo ikC,

Quoniam enim re&angulum apc zquaje . . £
redtangulo B o e, erit ob proportionem.& re-

liqua ad reliquam,& per conuerfionem ratio- A _ﬁ s e
nis. eft igitur vt ax'ad éxceffim linearum * 3. BRdL
AB;Ce ita pa ad ar. Sed ipfarum ap, ce ¥
excefluseft ¥. ergo ::Etaﬂgliﬁ#m FAD cft @- AU s
uale retangulo s a8« Rur{usguoniam re-" e

liqua a s ad religuam-s'c ‘¢t ; vt £ D ad b, - it LA . 54,
eritdinidendo, vt exceflus linearum A%, se ad s8¢, ita 8c ad cp. re@®angulum igi-
tur contentum excefluipfarum Ag, ec & cp, hoceft réGangulum rep eft equale
retangulo sce. Eadem & in reliquis duobus oftendentur . fiuntigitur quattuor ea,
qua proponebantur . ; s

1B

COMMENT ARIVS,
e Liscis *

Sit autem punftum extra totam lineam ] Gracus.codex tsmidd ixros The. Iane 7o an=
geior . fortaffe autem legendum erie 74 enpeie . puffunt emimerirazotam itmeam ap effe tria
puatia nco, ttemgue duo cp . ' SHEEY

Etfitre@tangulum apc @®quale retangulo =0 e Grecus endex 5 Eco. 70" v'xo’ 7dip
Say md duws’ 7av BPs, cgo legendum arburor . ¥ S5w 76" vme' wdv ad y iew W ' TER
Bfe, ! ; j -

Reftangulum vero rco’ ®quale reGangulo sce] Grecus codex 7o' 83 vms' Byt )
fed legendum 76 8 dwd wdv €38 md V7o By,

Quoniam cnim re&tangulum A v quale clt redtangplo sv e, erit ob proportio-
nem , & reliqua ad reliquam , & per conycerfionem racionis , eft igitur ve A g ad ex-
ceflum lincarum aE,ce,ita pa ad aB] Quoniam entin reclangnlum A pc aquale off re-

ﬁmgu!ﬂ BDU, gritUr Ap ad D ,dra BD ad BC. evgoreliqua Ax ad po reliquam eft, vt

ap ad DB % per conucyfionem rationts Ve A& ad exceffavs spfaram AE,nc,atapa ad ave

Eadem & in reliquis duobus oftendentur] Quoniam 1 1d v ¢ el vt ap ad D&, dinie
dendo exceflus ipfavum ax,wc, boc el v ad 8¢ crit Yt avad 8D o veFangulum igitur
re D eft aquale refangulo avc. Rurfuscum fit ar ad 8c,»r g0 ad D, erit per conuers

(fonem ragfonis, Ut A ad exceffum AE,5C, boceflad ¥, twa D ad BC, & propterca re-

Eanzulum ¥ DB reffangulo A ac aquale erit.

THEOREMA XLIL PROPOSITIO XLIV.

Hoc autem dcmu.flﬂitatﬂlfacﬂc inuenicntur, qu in primum de de-
) Nn 2 ' termi.
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terminata fectione ij{dem pofitis in hunc modum,
A Dico vt BD ad DE, ita effe retangulum AB ¢ ad re¢tangulum AEc.

Quoniam enim demonftratum

eft regtangulum quidem FeD res A i 3

@angulo asc mquale , redtangu- OO W

lum vero Fpe @quale reétangulo

AEC, erit vt reftangulum Fep ad F

reétangulum rp £, hoceft vt ep ad
Di, ita reftangulum asc ad AE¢C

reGtangulum. -

c D

COMMENTARIV S

A Dico vt ¢ p ad Dx, ita’ efle rectangulum A®C ad re@angulum 4 EC 1 Gracus co-
* dex manews efl, m quo legitur Fre 79 e Téy evy, legenduns autem 7o 70 wiwe 74r
afy aps T Vws Ter £8%s

IN PRIMVM PRAECEPTVM PRIMI PROBLEMATIS.

LEM. THEOREMA XLIIL, PROPOSITIO XLV,

A Sit rurfus reGangulum ADC zquale retangilo BpE , & ‘quoduis
punéum ¥ . Dico {i vurilque AE, ¢B ponatur xqualis G, rectangulum
AFC excedere rc&angulum BFE, rc&m‘lgl.l_io GDF.

B Quoniam enim prius demonftratum eft
pmaco o Ll 5 I B
cétangulum GeE . re- il —1—1 st
liquum igitur re¢tangulum c o eft cxcel s
fus, quo rectangulum A Ec, excedit rectan-
D gulum 6rE. (ﬁuaur‘cm rettangulum-agc
ipflum crg excedit,ablato communi redta- :
gulo Acr,codem re&angulum,qued continetur AR, CF excedit rectangulum contens
E tum sc, rr. & quorc@angulumex 4B, CF excedit reétanguluin ex s ¢, ¥& .+ ablato
communi re&angllo cr&, codem-retangulum 4 ¥ ¢ excedit recrtangulum BFE « 1t
ctabngu]umig:tur A¥c ipfum 2re exceditrectangulo ¢p¥.quod demonitrare opor-
tebat. : !

COMMENTUARIVS.

A sit rurfus rectangulum 4 D¢ zquale rectangulo D& ] Graecus codex mancus eft.in quo
legitur . ¥sw ma'sr igor 7¢ Vs wiyp B34, [ed legendum | tso aa'aw ivor 7¢ vwe 7 ady
& v rar B4, _
‘Quoniam enim prius demonftratum eft rectangulum G & equale rectangulo Axc]
videlicet in lemmare primo wel i 414 bwins. ;

Reliquum igitur rectangulum ¢ ot cft exceflus, quo rectangulum aec excedit re~
ctangulum GF¥E] Nmﬁ,& reffangulo G p B anferatur reflangulnm GFE , relimguitur GDE
er;‘&;ngﬂum.crgn reétangulum D F eft etiam exceffus , quo rellangulnm s C ipfum Gro

edit .

Quo autem rectangulum A% ¢ ipfum GFE excedit , ablato eommuni rectanguio
AEF , codem rectangulum, quod continetur 4 8,c¥ excedit rectangulum contentum
BCy E¥ ] Relfangulom-enim A c eff equale reffangulo A8 ¥ Ynacum veflanguio contento
AE, CF, €X primafechndi elementorsm . ¢ eadem rations refianguinns GFB eff aquale re-

' J angulo

C
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glangulo A sr Und cum rellangulo contento mc , ¥B ponitur esim & Utri(que A, v c
aqualis. Iraque fi areffangslo auc aufevatur reckangulum A 8Py relinguitur reflavgulums
“contemium Aty CE: O fi 4 refangulo G0 F idem A £c auferatursveliquum efl relangulum,
quod BC, FC CONEIBEINT . retlangulum fzitur contentum AB, F@ eoden exceflu (uperat res
EFanguium eontentuim BCy EPs quor-flangalum ABC ipfum ¢ ¢ ¥ [uperabat © Grecus co-
dex as 8% Vspiye 76 0. TETe drepiye 700 vme TS asyd 70 Ve ric f y&s , fed le- .
gendumefl. s 5t daspixe 7o' GFe. TouTa Uity To Aam Tev @iyl iy vm mus Sy de 0 T
Et quo rectangulum ¢X A&, ¢ F exeedicreclangulumex B¢, F B, ablaro commund E
rectangulo crE,eodem rectanguli 4 ¢ excedit rectanguli e ¥ Y Nam reangilhin
contentuin Ak, C ¥ efl #quale rectangulo v i vaa cum reclangulo A ¥ c ex prima fecundi
elementorim ¢r (imilicer retfangninwm contenrntn B C, EF eft aquale réflangnle v B Vi eum
recfangulo ¥ &, ablato communipefangulo cvx, religuum vellangulum s ¥ c codemrilfo
exceffu, vedelicet reflangulo c o+ reliquum rettangulumn ¥ 8 excedic - Gracus codeXeoara- —
prus eft, in quo leguter roniv Loanpelivres 70v vwe Tar f e Orc, 5o dpe s’ Tar adeiedy
crea Legendum autem eff . natviv d9ampsbivtes 76 vao Tav 3 { & &e 7 dpa v vdpwly
giv &, ; R
‘ TE T s

b | .

Aliud in rertium tertij.

e
-y

Logmyd o

THEOREMA XLIII. PROROSITIO ¥LVL ' >
. Bt L HL fomva iy A =L

VI
Sit inter EB puné'tmn F. Dico rc-:“rangulum AFC via cum rectans A B

gulo E¥ B xquale cfle retangulo GpF.

Quonjam igitur ante oftenfum eff re-

&anguluin o e re&angulua;c ir.qu:tle3 Wy 0 eitigan g Lo ::.:_r &
culLune apponatur rectangulu ¢ ¥ .toti —l i i . *F B - B
igitur rectigulu ¢ p ¢ gquale eft re@dgulo CBINTS, D wets M
A« b ctangulo asc, & reangulosquod o ey e
3¢, & ¢ continetur. Sed redtangulum agg e ————y; ()
vnacum rectangulo ag¥ elt tomn re- TR EREER TS TP B DT
&anguluin contentum ag,cF. Refan- © - et ST v wigpns D

guiun igicur 6rF eft 2quale re@angule contento i ¢, €%, & ¢i, quod contipetur
ce,eF. Atrurfus re&angulum contentum ci, e ¢ eft qualeredangulo ¢es ,8¢ ve-
&angulo srs: re&angulumvero ex a ey cF vna cum redangulo ces eft totum re-
&angulum a e, Sed habebamus etiam reGtangulum g5 e . crgorcfangulum gy pe-
quale eftrectangulo ar ¢ & redtangulo s, i : %

COMMENT ARIV S. .. e

Sitinter B2 pun&tum F.] Gracws codex fsw pere 70 cupelor var ¢f 70" £+ fed legen. A
dum puto . ése onprior peraid 75 ¢ oo £, R i 2%
Dicoreltangulum a ¥ ¢ vna cum reétangulo sre ] Gracus codex €7t #e' ' rorald B
lege o7t 70 e Tav &y, o -
Totwn igitur re@angulum 6 ¥ axquale eft re@angulo arc, re®tanguloque s, C
& rectangulo,quod & ¢, £ F continetur. ] Eff enim totwm reclangulum o ¢ &quale duo~
bus rettangulis vedelicee reffangulo Goe, & reflangulo Ger, reflaninlam antem G g
aquale itrdem eft duobus , reftangulo feilicet An¥, @ ef quod continetnr Cv, EF, etenim - -
G Vtrifque an, cv aqualis ponitur. Gracuscodex . daor dpa 70" W Tig w8 lege 7' :
":"il';ru;.{' " # L T

Re&tangulumigitur ¥ eft zquale re@tangulo contento,&c. ] Gracus codex 3 e
vre' w ¢ lege 70 dmand gs : ' ) )

IN
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IN Primum Przceptum tertij 1pmblcmatis :

THEOREMA XLIV. PROPOSITIO XLV Il

A Sit mfﬁisrfuﬁ&um ¥ extra lineam' A B. Oftendendum cft reGtangu-

© lum AFe excederc regtangulum EF B rectangulo G DF.

B %nniﬁm ehim retangulum s o cft &-

€ -m-rt&anguiumc:”'.mtumigitur rectan- B

'quade re&tangulo 4 £, COMMUNE AppUna- i-e BB g P
{—l

gulunr-cb ¢ zquale eft rectangulo AsC, re- _
ctangulique 68 ¢,-hoc cft rectangulocon- . . e
tento A E o, & rectangulo cur. rectan-

Jum autem Asq vna cum rectangulo

"CBF eft totum rectangulum , quod AF,CB
continere . ergo rectangulum « pr eft xzquale reétangulo contento aF, ¢, & con-

|

E tento aE,er. Sed rectangulum contenium A ¥, CE VNI CUM €ONTENTLO AL, BT eftexs

[
ll'

ceffus, ;;l“”‘ rectangulum AFc excedit rectangulum EF¥®. rectangulum igitur G Dy
cft excefius, quo ¥ ¢ rectangulumipfum e¥e excedit, ’

S TT s RPCRI T R AT Y e _
COMMENTARIV $.

‘A Sitrurfus ppnctum F extra lineam AER.] Gracus codex isw wdaty 78" enpelny & Ty

C

Sul 7o ¢, [edlegenduip puto icw wdpr 70 enyelay ixvos vis w8 3¢ {.

Quoniam enim rectangulum ¢sp cft @quale rectangulo 4k ¢ quod in primo lem-
mate demonjlratum fuis . ' .

Totum igitur rectangulum.¢ ¥ ®quale ¢ft rectangulo s ¢, rectanguloque cor
hoc eft rectangulo contento AE, BF, & rectangulo cef] Eft enpm redlangulum c DF
dqualgrfﬁul:lguia Gp® wnacums reffangalo G uyy € veflangulum v E rurfus aquale re
ctangalo contexto A%, 8 € rellangulo 62 ¥, quad G Vrrifg; A, cy [it @qualis o vedfan:
gul u‘ih.tgimr 6 D F.#quale éff reiangulo. £ c »nacum rectanynlo contento AE.F P, @F re-
ifanqulo cr'¥ . Gracus codey $ridr mlzs vwe' ge, L 4 75 vad B8, lege % . u‘qs‘yﬁg,
- §ed rectanguilim coptenfum A F, CB via cum contento AB,er eft exceflus, quo
re@angulum a £ ¢ exceditretangulum. | Nam reifangulym a¥ c el equale redangu-
lo contento a¥,cB vhacam velfargulo aA¥ v, hoc eft Unacum reffangnlo contento 1'e, ': L,
&r reffangnlo 5y be reffangulum igitur A¥C excedis refangulum v v 8 reélangnlo contento
AF.CH TNAClM CONtento Ak, BF. Gracus codex o oy’ S of pbye o o
95 G o0 eBY. [ed legendum ro' \am' G a Ly ':F\'?:w‘xﬁi‘e{ﬁ.w Ko ws Wiy

g -+ Re@angulumigitur o F eft excellus, quo 4 F ¢ regtangulum ipfum ¥ ¥8 excedit ]

Gracus codex pro # 8 ¢ babebat n BZ.

Ll

) IN fgcundum praeceptum eiufdem problematis .

R | s e b
- THEOREMA XLV. PROPOSITIO XLVIIL

+ " Sit rectangulum Ap ¢ zquale rectangulo Ep B, fitque punctam F in-

ter b ¢, & virilque A, ©B aqualis ponatur G. Dico rectangulum Ers
cedere rectangulum A ¥ c rectangulo 6o, ol i

Quoniam
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Quoniam enimredangulum 6 o ¢ zquale
eft reétangulo Bce, comnune. auferatur re-

dangulum Grc. reliquum igitur recangu- o _f JEe .
lum 6 oF cftexceflus, quo ke redtangulum S
excedit redtangulum G ¥ c.quo autem reétan- G
ulum ec® excedit reGtangulum crc, com- —_— ,
muni ablato re&angulo s¢E, eodem reétan- A

gu]um,quod LF,CB continecur, excedit re-

ﬂ-angulumcanrtntu‘ln AE;FC. & quo rtlﬂ'angufum contentiim e, ¢8 excedit cons
tentum A8, Fc addito communi rectangulo src, codem re@tangulum er e excedit BC
rectangulum a ¥ c. rectangulum igitur er g excedit ipfum ¢ c redtangulo G ps..

COMMENTARIVS.

Eodem re&angulum, quod er,ce continetur, excedit re@tangulum contentum A
A, FL] Gracus codex T81e @piye o' @ 7is 8 £,y 8 75 Jus’ vér 02,78 o5 dad vy
af, by lege 78 i’ wdy ae,{7. i

Addito communi rectangulo g c] Grecus codex xows' dpapedivros 75 vae' 2y, Sed' B
ratio cogit, Vel legatur ape's xord redivres €y,

Eodem reét 11;1gulum BFB ‘c;afci::d:t rectangulum arc ] Greews codex mve wpiye 10 C
gwo' 8L 75 U ey lege w0 Uad e LB

IN fecundum praceptum fecundi problematis .

THEOREMA XLVI. PROPOSITIO XLIX.

: ' ; LEM:

Sed fiv pundum ¥ inter' €3 . Dico retangulum A¥c vna cum re- 1%
&angulo BFE zquale effe rectangulo GDE. Jorl D

Quoiniam, gnim recangulum 6 p ¢ &quale
elt retangulp rce, commune addatur re-
éangulun G cF.totumigitur ¢ p¥ clt gyqua-
le rectangulo sce vna cun retangulo GeF,

A B - Ix C F.EB
_I—-"I'-'-.“'-H'I"-

hoc eft voa cum restangulo contento AE,c¥, S

& reGtangulo scr. rectangulum autem E cB ————

vna cum reétangulo ecr eft totum quod &7, L '

¢B continetur . ergo retangulum contentum B

BE,CB VNa CUMCONtento Ak, ¢ ¢ eftzqualerectangulo 6o F i, Sed rectangulum qui.
demn contentum F , ¢ eft ®&quale redtangulo efc, & rectangulo ers. rectangu-
lumauzem. 5 ¥¢ vnacum rectangulo contento Ak, G ¢ eft totwn rectangulum arc,
rectangulumigitur A Fc vnacum rectangulo sr & eit ®qualeipli ¢ pF rectangulo.

IS S
1 T,
COMMENTARIVS.
Dico rectangulum arc vna cum rectangulo sr e quale effe rectangulo ¢pr] 4
Gracus codex a7t ylvirar 7o vwe Tar a{y peva 75 « f lege perd 78 vwe' B e,

Erzo rectangulun contentin £F, ¢ . VA Clill SONLENIO A E,C F] Gracus codex R
7 yever i 7 S 6l ,y 8 perd T8 um' w B,y {, &, lege pird 7F dme we,3 8.

IN
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I N fecundum praceptum tertij problematis«

THFOREMA XLVII. PROPOSITIO L;

Sit punétum ¥ extra lineam AB . Dico rc&angu}gm AFC excedere
rc&angulum-ﬁ B rcé?cangulo GDF,

A Queniam enim rectangulum co® cft
B xquale rectangulo A ®c, communcappo- i B B ® _—
natur rectangulum G ° F, tOTUM IZIUr G D F P S T——

eft zquale rectangulo ABC vna cum re-
ctangulo G ¥, hoc eft yna cum rectangu-
locontento A%, fFy & rectangulo cBF.
rectanguium aUtein 4 BCy vNa cun rectan

¢ gulo cor eft torum, quod ar,ce conti- ; )
AF,CB vhacum contento AE, BF cft xquale

rectangulo & D, Sed contentum AF, ck VDA cuni ‘CONEENTO AE,BF cft execflus,
quo rectangulum A F¢ excedit rectangulum Gre. rectangulum igitur arc excedit
rectangulum EEB rectangulo GDEF. quud demonflrare oportebat.

CoOMMENTARIV S,

A Quoniam enim rectangulum G s eft 2quale rectangulo ABC]Ex tertio lemmate .

B Commune asy saatur reciangulpm GE. totum 1ZUUT €D 7, Bce ] Gracus codex
asirdy mpaseeide 76 Jxe 1a9 08¢, fed legendum puto. xoev mpogre Sw 7o' vwo 7av u B .
| eaoy dpaTo dxe 7o p &, '

C Efi totum, quod A, cB continetur] Gracus codex daer W 70" Ve an, y £ lege w0

vre' 2 f, ¥ 8.

D  eitaqualerectangulo GpF] Grécas codex tooy & 78 dwo wal lege 78 Va8 L

LEM,

AL

E  Sedcontentum A f,c B yna cum contento as, £F eft exceflus, quo rectangulum
AFc excedit rectangulum s8] ReEangulum enim a¥c ol equale duobis relfangubis,
nempe reEangulo Gontento Av,Cr, & reffangulo ATD, quorwa retangulum xi® eff iti-
dem equalevelfangiulo contento A&, BF & relfangulo £ ¥, reffangulum 1gieur A¥ C exve-

dic reffangnlum EF R recfangulo contento A¥ ,CB O Coniento AE,BF.
o ot [ A e ot

IN tertium praeceptum primi problematis
THEOREMA XLVIH; PROPOSITIO LI

Sic rectangulum A pc redtangulo BDE, xquale: & exceflui linearain.
AE,BC :cc[ualls ponatur G: lumaturque F punctum  inger £B. Dico re=
¢tangulum A F ¢ excedere rectangulum EF B 1jt:ﬂ?taugulc GFD.

A Quoniam enim rectangulum
G @ cil ®quaie re&angulo arc,
ComInuNe Appunatur rectangus- . -

_lum Gee, torum igitur GED E-
quale eft rectapgujo axc ypa ci G
rectangulo 6ev, hoceftvnacum ' —
reciangulo; quod excefsu linea-
run AE,erC & BF continetur.

Sed rectangulum arc eftid, quod continetur A¥,Bc vna cum rectangulo FEcs re-
ctangulum igitur G ¥p eft zquale rectangulo contento 4k, BG vna cun rectangulo
CBEs &
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cnr, &coyquod excelsaiplarum as,ec, & s ¢ continetur .rectangulum autem o
vna cum €0, quod excelsu v, 8¢, & »r continecur totum cft recrangulum coutens
tum A€, ergorectangulumc ro elt 2quale reccangulo coniento 1 s,8 ¢, & conten-
to Ak, EBe S¢d rectangulum a F»BC € NEENTUIN VIKL CUM CORLeLto ae,re elf excel
fus quo rectangulum a ¢ c:f_:ccdlt‘rccrangulum EF 8, FCCLANZuium igitur AF¢ exce-
dit rectangulum & ¥ rectangulo 6 pr. quud demoniltrare oporteoat,

COMMENTARIFV S,

Quoniam enim rectangulum G ep eft equalerectangulo Asc.] Ex tertiolemmate
Gracas antem codex . iwer jap 70" o 7ay w8 loov i 76 o' ayf legi wl dad wfy.

Rectangulum autem €ev¥ vnacumco,qu.d excefsu AR, ecy & Bv convinetur to-
tuin cft rectangulum contentum AE,Fr ] Edenim A€ #qualts exceflni, qio 1pfs excedit
BC PRI G B G, O proprerca restangulnm congentum A, v oF #quale re&languls cnr,
Una cunt eo, quod exceffu ipfarem Ak, B¢, & vF consinetur Grecus codex xd &% dmoy 8,87
"tl':l'ﬁt 75 vTe Tif TEY a7y, ¥ B apoyns ‘3’; Tie B &, dhev B e W ael, lege 7o & vy
?‘.G;_G{fﬂrﬂ-‘ 75 me Tir var ae,y b Grognr G The B, 0Ny 85 78 s we (B .

Ergo rectanguium Gr¢p ell equale rectangulo contentc AF; Bc] Gracus codex
T8 vwe n ) ioey B3 'rlga'.rﬂ'l e fege 76 v’ ¢ 8 dpe Goov B qqfﬂ . are.

Sed reciangulum A ¥, B¢ conteniuia vad cum contento A 8,5 5 eft exceflus,quore-

crangulum A ¢ ¢ excedit rectangulum s ¢ 8 ) Kuomodo boc fequatur nss proxime expli-
CQNIMNS «

IN primum praceptum fecundi problematis.

THEOREMA XLIX. PROPOSITIO LII.

B

C
5

A
B

C
D

LE

M.

Ljfdem pofitis fic punétum F inter sc. Dico rectangulum a¥c vna X1

cum rectangulo EF B zquale clle ¢i, quod 6 & Fp contnetur,

Quoniam enim rectanguli ccp
zquale eft rectangulo ecs, com-

A E B EC D
mune apponatur rectangulumerc o SRR oy _
totum 1gitur ¢FD eft equale re- B
ctangulo ece, & rectangulocrc. G
Sed rectangulum quidem Gre eft S
id, quod excefsu ipfarum Af,ec, &
Fc continetur. rectangulum au- C
tem ecs cft rectangulum scF & contentum EF, E €. €rZ0 rectangulum ¢ Fo &qua- 1)
leeftrectangulo contento ¥, ¢8, rectanguloque scF & el quod excefSu ar,rc
& cr continetur . rectangulum vero contentum exccfsu az,8¢, & c¥ vna cumres E

ctangulo scF eft totum rectangulum contentum At , ¢ 8. rectangulum igitur Grp
eft zquale rectangulo contento 4, c¥, & contento 7, ce. At reGangulumqui-p
dem contentum EF,sc eft reangulum sre, & reangulum £re; redtangulum au-
tem BFC VN cum contento Ak, e eft totum rectangulum a¢c. Sed habebamus
etiam rectangulum 8+ g. reangulum igitur A £ c vna cum reétangulo EF g &quale
eft rectangulo ¢ ¥ b, quod demonftrandum proponebatur .

COMMENTARIV S,

Commune apponatur re&angulum 6 ec ] Gracus codex zamey mperreide 75 vme' x {. A

lege 7o' dwa’ wl7y .

Totumigitur 6 ¥p eft zqualel redangulo 5cE] Grecus codex dvmnoyer dpa ego le- B

ume prta Sher S,
gendump Qo Rcé&an-
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Re&angulumautem nes =it rectangulum xcF,& contentum BF, BC ] Hoe tflre-
Hanvulum ©cb efl aguale reffangulo xC T & comtento Er,BC. )

E go rectangultin 6 Fp xqua'e eft rectan tlocontento EF,B¢] Gracws codrx yi-
yoray 3y 70 ¥’ n { & dgor ml dwe' e {8 lege ml vwe elsFy.

E ~ Rectangulum vero contencum cxceflu A, nc,8cx ] Nonfunt hec in Graco rodis

F

LEM.
XlLL

-

ce ,qua tamen defidcrars Uidentar 5 Ut walegen. um fic 7o' 3% 'vwe' i Tav wuy £y G e
& e ¥l peze 75 Ome Ly &, dher Bl 70 me e,y . € anbem reElanguwin COnicLtum
At ,C ¥ aquale rectangulo contento exceffu ipfirum ag, % C & c¥ na cum rellaigule
BCF,quoniam AF .-ﬂ m?nahj E.rfﬂmi!:,q.tﬂ excedit ¢ 1y o ‘Pﬁ Chy U‘ﬁ‘P""‘" d‘.&ﬂ?“"ﬁ’lh

At retangulum quidem contentum B¥ 5 C eft rectangulum . & rectanculum
pre] Hoceft reffangulum contentiom 85,5 C eft aquale vefia gulo EFC Una eumnrellangu-
lo EFBe Gracus autemcodex corruptusell, qui fic habeat @ma’ vo per e § Ly £y 70 76
vee o8, Ly B g ove vme By, ¥ E fed legendum puto 70778 vrd' 6, {y 5 4 7 dwe
o P

Re&angulum autem EFC yna cum contento AR, Fe eft totum rectangulum src]
Gracus codex 76’ Ji i’ B0y piTe’ 78 Umd aey dror & 7o ume &7 g correic 7o 3t v
0 {y pera' 78 vae e,y Taer i 70’ ymd aly.

IN Tertium Preceptum tertij problematis.
THEOREMA L. PROPOSITIO LIII.

Sic rurfus pun@um F inter ¢k, Dico reGtangulum Arc minus efle,
quam rectangulum E¥ B reétangulo GF D.

Quoniam enim rectigulum G ¢cp
eft aquale rectangulo kce, com-

A B B C F D
mune auferatur 6 CE rectangulum vl ciomesl et o
rehiquua igitur ore eft excefiis,

quo rectangulum gce fuperat re- G

ctangulit ¢ ¢ ¥, hoceft id, quod ey- —

ccfii a s c & creotentdQuo aulé
rectanzulun sce fuperat rcctan-

€ gulum contentum excelsu A8, 8¢, & ¢ ¥,y addito communi rectangulo rce, codem

LEM.

XIV.

rectanzulum contentum BF, 5C I perat contentutn AE,Ct . & rurlus conununi ads
ditu E ¢ rectangulo , eodem rectangulum & ¥ 6 fuperatiplum A¥c. crgo rectangus
lum arc minuselt ;quamrectangulum B*e rectanguio ¢1D.

COMMENTALRIV S.

Hoceftid, quocxceflu ae,Be, & cv continctir] Graens cidex Favt a3 od & 53/
ety P Empogis g viis ¥ e lege Fréa o5 Jmd’ qir 16y w55 £ Vseyns i i ¥¢.

Quo autzin cectangulum g fUperar rectanguium contentunly &c. | Gra cus codex
S pixe 7o Ume w {8y lege w0 v’ 0 £,

Eodcin 1'uct:ln5uiu.u contentin EF, ge ["u;:-cr.':-t contentum AE,cF ] j@ﬂaup!nm
entm 10,8 C contenturn el aquale retangulo £ b voacumveflangulo 1 ¢y, & reflang . um

contentum AL, CF rurfuscfi aquale re®angulo contento excefls AL,8C, €& c§ Una cuim
reffangulo Fac .

IN Tertium praceptum tertij Problematis .

THEOREMA LIIL PROPOSITIO LIV.

Sed fit pun&tum ¥ extra. Dico rurfus rectangu'um ayc iuperare re-
Gangulum EFB re@angulo GDF.

‘ Quoniam



_ LIBER SEPTIMVS. 1)
Quoniam enim re&angulum ;
scp eftzquale reGdguloscs

vtraque auferdtur a redtangu. | A E B € D F

lo Ger. reliquum igitar o F R

cft exceflus , quo G & redtan. = A
gulum fuperat 1pfum ecs, & s

communi addito re&angulo

pcr,codem exceflu re@angu- i

lum contentum A B, c» fuperatcontentum B¥,ec,etenimexcefius AB,ce vna cum B
sc eftipfa a s, Quoautem rurfis reftangulum contentum a &, cr fuperat concen-
tum EF; 8¢ ,addito communireétangulo g c. eodem rectangulum A c fuperar ip-
fum BF B, redtangulumigitur A sc fuperat reCtangulum re rectangulo GDF.

COMMENTUARIV S.

»

Rel Iquum igitur GDr] Grecus cocex {aer dpz 7o '].'il'il ui‘r:ﬁﬂd ego Pp;fy; !f‘gcﬂd#m A
cenfeo rerwdr dpa vo' twe w37,

Etenim cxceflus ar, c& vna cum ec cft ipfa an] Grecus codex o' dpe &% 24, y& B
Lapen piTe Tas By o & bsiv £go potius legerem o qep T6r s, 38 SEpeyn’ , @rc. Uidetur
entm reddere ractonem, cur relfangulum concentum A g, Cv fit equale reiangulo G c v, bocefl
reftangnlo cougento exceffis lingaram a5 ,CB,0 CF vnacum rectangelo v C ¥, quam nos fu-
pra attulsmus . quere oppertunins fectfles Pappss , [i boc i yndecimo lemmate explicaffer o

IN tertium pr&ceptumn tertiir problematis .
THEOREMA LIL PROPOSITIO LYV.

Sit punctum  inter AE . Dico reftangulum a¥c vna cum reGan- 1iw
gulo EF B zquale effe retangulo G¥p.

Quoniam enim rectangulum G » o @quale
elt re@&angulo anc, commune addatur re-

&angulum G r.totum igitur ero eft gqua- b P i A
le re@anguloque aec & redtangulo cer.5:d

retangulum quidem age xqualeeftre -an- a

gulo contento ar, 3¢, & redtangulo #yc: —_— ,
reftangulum vero contentil exceflu 4%, ac, B

& r vna cum rectangulo < er zquale cit

re&tangulo, quod Ag, & r continetur. At re@tangilumcontentum Ag, ee eft rectan- C
gulum &5 8, & rectangulum are, quod quidem ¥ 2 vna cum co, quod continetur D
aF , 8¢ eft rectangulum A¥e , reciangulum 1gitur Ar¢ vna cum reciangulo ss e
aquale eftrectangulo 6 ¥ v, quod demonfirare Lporiebat.

COMMENTARIV S,

Totum igitur ¢p cft zquale redanguloque atc , & rectangulo crr] Hoe eff A
gquatrrrﬁuuguia AR C Unacuns ez, quod cortinetur cxceffu {inearum 18, BC, & BF

Re@angulum verd contentum exceflu aw, e, & v+ voa cum rectangulo cor B
xquale elt reétangulo , quod A & , BF continetur ] Ef emim ar aqualis exceffur , &
1pft CBe

At rectangulum contentum A B , 8¢ cft rectangulum r¥ e, & rectangulum ars) c
Gracus cadex corruptns off, O mancws in quo legrcur dpa E51 7376 W B8y 8 e Ve a £8
fareaffe verd itaveflicuetay . 7o dme as Bl dia ist 70 wivme BLe 4 7 vz’ a Z8 , el
boc modo 79" 3% 978’ a e B Fse 70" 7i 'wo’ fLe Grewrvellangulum entiacostentium sk, BF
ol equale vetianguto v¥: vaacum rettangule ars ex primafecundi elementzrum.

Qo 2 Quod
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Quod quidem AF ® vna cum ¢o, quod continctur ¥ , v¢ eft refangulum arcj

D
Gracus codex o pazed 160 Ve ad B Eci 7o Ume' & {ye Sedlegenduns puto o petd 79y vare
al Byis 76’ Uwe' @ {y.
IN tertium praceptum tertij problematis.
THEOREMA LIII. PROPOSITIO LVI.
LEM. St surfus punum ¥ cxtra. Dico rectangulum A¥c miiws efle,
XVis quam rectangulum EF B, re¢tangulo GFD.
Quoniam .n. re&tangulum & AD
4 cftzqualeredtangulo xag, com- T “ B e o
mune apponatur reitanguliic ar, AR A ., LW "
totum igitur re¢tangulum G D F
eft zquale rectanguloque B AE , c
& rectangulo contento exceflu s

B Ar,rc & ar. Rurfuscommune

C

D

A

apponatur re&igulum,quod Fa,
s ¢ continetur. Sed reétangulum quidem contentumexceffu Ax, vc & 27 vra cum

contento E A , 8¢ ®quale cft re@tangulo Fae. retangulum vero sae vna cum re-
&angulo F A B totum eft reftangulum contentum F B> AE. quedigitur £5, 48 conti-
netur zquale cft re&anguloque oo r & reftangulocontento ra, sc. quare en cft
exceflsus, quo re&angulum contentum Fe, A ¥ fuperat contentum ra,ec. Sedgio
reétangulum ex B, AE {uperat retangulum ex Fa 8¢, addito, communi re&angulo
EF A, codem,& rectangulum s [Uperat re&angulum cra.rectavguiLmigitL, rrg
(uperat reétangulum cr 4 redtangulo ¢ p¥. Quare ¢ Fa rectangulum minus eft quam
rectangulum e PEreétangulo ¢ pr. quod oportebatdemonitrare.

COMMENTARIVS.

. Commune dpponatur rectangulum cAr ] Gracus codex. pro we ¢ mendofe babe-
at ned.

B Rurfus communeapponatur retangulm ,quod FA, BC continetur ] Grecus codex

corruptus eft, & mancusy in quo legitur 7o' Gan’ {8, a8 aume’y 76 due CeByeporelrurs-
e puro 1n hane [ententiam wa'aw zovcr apeoxede 70 yme Pa By dia od l‘";’ TR ey
Tar aty By poyis wd ris af perd 75 vwo Loy By iver 1 mf vae a1 N ' Bas
pard 75 vore' Las daor iss 70 vad {B.as ™ dia Vmo (fye6 toor icy Tage b:'.'r':-'aitc i
il vws' y &, By, dve 7o ime wd & o oy’ ksw eres

Sed quo rectangulum ex ¥B,aE fuperat re@angulum ex ra, sc addito cemmuni
r'eﬂ?ngulo BFA, Eﬂdfl;n&l’_{:&&ngu]um BFE {uperatredtangulum cra ] Gracus codex
dind 70" Jr {8,873 Uro’ Le, By pbxm. xonk apostbirmes 33w’ (¢, 1310 ke
e € ' 70 HI:E 75 vao’ ¥ {a fed legendum cenfea, dind 6, 7¢* dmo’ EB, e 75 s {u.
By piye, xovd apos velirror 75 dme’ E¢ e, mive apiye xe 7o 60 75 iy Le. ’

D  Quare cra rectangulum minus eft, quam re@angulum vk reétanguio ¢ .

LEM.

Gracus codex dve 70 vwe 3¢ dwe' 75 voe' B¢ lege 70" dmo' Zu s v B¢,

IN Tertium preceptura primi Problematis.

THEOREMA LIV. PROPOSITIO LVIL

XVIIL

Sit A aequalis ipfi ¢p, & quoduis pun@um 1 inter B¢ puncta. Di~
co rectavgulum AED fuperare reangulum BEC rectangulo Ach.

Quoniam
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. s 2
Quoniam enim refangulum 4D 2qua- B

leeftrectangulo a 8¢, & redangulo cons =
tento AL, co , quorum redangulim sxc
rurfus cit zquale re&angulo e, & re-
&angulo contento Ae, Ec; erit reftangu- :
lum 4 £p zquale reftangulo »Ec vna cum redtangulo contenio aw,ec, & contento
AE,CD. redtangulum iglru;: AED fuperat re@angulum s ¢ re@tapguloque contento
aB,8C, hoceft kcp, ctenim Ap,cp @quales fint, & redtangulo contento aE,cn.
Sed rectangulum e cp, & contentum v, cp funt totum redtangulum A cp. ergo re-
Gangulum a kD fuperat rectangulum sic rediangulo acn.

‘A s m ¢ D
RN S S NN ——

HDON

COMMENTARIV S,

) Sit an _:equalisipﬁ cn] Gracus mr_fr:r. tcaial v oy & fortaff addendury evit verbum A
don,vel [ubwcedizedsm, & fmater in lennnaze 5 qued [equitir .

Quoniam enim re&angulum a ep xquale eft reffanzilo avc, & retangulocon- B
tento A, b, quorum rectangulum a:c rurfus cft a.w_]un]c rectangulo Ee ¢ & re-
ctangulo contento a 5;EC ] Hacnos perfpicuitatis fratia latuls expiicaamus .

Rectangulun igitur AeD fupeiat rectangulum'ric, &c. ] Gracas codex. 7' dpa C
oo ayd 74 vwe Bo,ey lege dpa vad e e d T ums Be,6%.,

Et rectangulo @UneentOAE, D] Gracus codex e 70" vmit ey, 3y & a lege wid ol v D
e, ¥4, ! ;

sed rectangulum e D & contentum ar,cn {unttotum rectangulum acn] Gre- B
cus codex mancus eft hoc Lloes , & fortafie ata veflizuetur daned 70" 767¢ vmo' 43,9 8 a7
v @1,y & yiveres daw 70t v 2y, 3 b -

IN Tertium praceptum primi problematis .

THEOREMA LV. PROPOSITIO LVIIL

LEM.
Sit o8 xqualis cp, & fumatur punctum E inter cp. Dico rectangu- XVIIh

lum AED vnha cum rcc‘tangulo BEC a:quale efle rcf?tanguio ACD.

Quoniam enim re&tangulum 4 & b 2qua- :
lecft reftanzulo contento ac,ED, & re-
&angulo cev comune apponatur rectans
gulum rsc. re@tangulum igitur AED VD3
cum re@tangulo sk eft &quale reGtanguio
CONtento AcC,&b. redtanguloque can, X reGanzulo 2 c, fed reétangulum quidem B
ckDp vaacunredangulo rec totum eft reétinguium contentum 6D, Ck, hoceft ACE
quales enim (unt, & rota line® ac,ed. redtangulum vero contentum Ac,ED vna C
cum reGangulo aca eft ®quale reftangulo ace.

A B C
I

D

COMMENTARIV S.

Dico reftangulum ABp vna cum redangulo ssc equale cffe reGangulo acn A
Cwepns rad-v hac foco rnrrnp"a‘“ﬂj & mancus , i quo legrtnr o7 ro' owo at, s d ioew Eh
rare ' W ay, 68, 4l W@ ye, e B rordr apeexede, . ege fra ve'tt pendevg
cenirs dqt 78 Ve we, e foor B ond e oayd. ixer Jp T S & ae, ef ooy X ‘?;'!"I
' Wy, b, wd wd ' e, ey ereenddo.

Sed recangulum quidem kb vna cuin reétangulo pEc] Gracus cedex dme’ e plv ‘B
S yu,s B lece 70 pir G ye,ed.

Acqualis enim funt , & otz linex aAc,2p] Namcum AB,CD &quales ponanter , ad- €
daturque communis o C,eric A€ ipfi w0 neceffario aquains .

Re-
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D  Reaangulum verocontestum A €, ED vna cumreétangulo ACs eft @quale reftan-

LEM.
XIX.

C

E

A

B
C

>

£

gulo acp] Gracus codex 7o' 5t F ay, ed pavd 75 dae' Bagsy feo bl ume gy
€go legendum arfriror yevd 93 dwo’ ay ¢ igor sy i vre wy 2,

IN Monachos primi fecundi, & tertij Epitagmatis,

THEOREMA LVIL PROPOSITIO LIX,

Semicirculo exiftente aEB, & diametro AB, exiftentibulque perpen-
dicularibus c¥,pF, & ducta recta linca EFG , & ad ipifxrn perpendicu-
lari BG, wia porrd contingunt, videlicet rectangulum quidem cep -
quale efle quadrato ex BG; rectangulum vero contentum A€, BD qua-
drato ex F G, & contentum AD,CB quadrato €x £G.

Iungantur enim G c,00,AF, A Dy
AG,yFe. Quoniam igitur rectus eft
angulus, quiad r, & perpendicula-
ris ¥p, erit angulus p¥s angulo
Ba¥ ®qualis. Scd angulus quidem
r¥s elt 2qualis angulo pce. an-
gulusveros a ¥ (lunéta e v)clt @qua
lisangulos s r, hoc eft anguloscc,
angulus igitur pc e angulo BcG &~
qualis erit , & propterea reftangu-
Jum cip eft ®quale quadrato ex s6. eftautem , & totum redanguium Ae D ®qua-
le quadratoex sr. reliquum igitur quod ac, pr continetur eft a&quale quadratoex
r G« rurfus quoniam reftangulum a x ¢ aquale cft quadrato ex s &, quorum reftangu-
fum crp elt @quale quadrato €X £G, erit reliquum contentum A D, ¢z quadratoex
BG &quale . contingunt igitur tria , qua proponebantur . .

COMMENTARIV S

Sed angulus quidem prr eft &qualisangulo pex] Quoniam enim guadrilateri e,
EG duo angulioppofici 1 Db, v G F velfi funt yerunt religut duo equales duobusrelis , nam
quadril aters cuwinfque anguli quartnor reifis funt equales ; cumin duo triangula diadantur .
€180 €X gonnerfa 23, terty elementorum quaitwor punéfa ¥p,8G [unt i circamferentia einf:
dem circuli angulus tiitur DEB angalo Dau el equalis .

Angulusvero sar (iunéta ke ) eftxquahisangulo Bur ] Ex 21 tertij elementovum,

Hor eftangulo ec 6 | Luod eadem mado demorfleabimus, quo fupra angslum vy s £qua-
lem ff- angulo v cn. Sunt enim yurfus punéfa £c 86 in einfdem cirenli circumferentia.

Et propterea re&tangulum csp eft aquale quadratoex r6] Quoniar enim trian-
guli crc angalus e eftaqualis angulo v v, & angulys ad o re€lus: erie & religuus
religuo equalis, & triangulum triavgulo finile . exgove cn ad G, tta efl Gu, ad £, res
fungulum igitnr cpp quadratoer nc ef equale,

Reliquum igitur, quod 4 ¢, b5 continctur eft @quale quadratoex F6 ] Nam re-
angulum quidem AsD efl aquale reflanzulo CBD Una cum relangulo contento ac, ve
ex prima fecundi elementoruve,quadrarninvevoex ve aquale eft quadrato ex oG yna cwins
gnadr.aru €X F G ex 47, primielementorum .

- Erit reliquum contentum AB, OB quadram €X BG aquale | Rarfus enim eadem ra-
tione reffangulum ap ¢ equale eft relfangulo coD Unacameo , anod A D, CE CORLINETHY .

IN
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IN Monachum tertij Problematis,
THEOREMA LVII. PROPOSITIO LX.

Sit triangulum ABc, & ducanwr A v, BE, CF, firque A D perpendi-

cularis ad B¢,& puncta A¥,GF fintin citculo . Dico angulos ad ¥e
rectos ciie.

Producatur enim Ao, &ipfi ¢ p &qualis po-
RATUC D lunganturque v H,Hc. qualis 1gi- A
tur citangulus u angulo sec,hoceltipfira . "
fed sagulus Fs B vna cum angulo a aqualiseft ]

]

. i &
duvbus reéis , ergo, & 3 H ¢ anguius vna cum

-

L
anguio A duobus rectiseft’ ®qualis. In circulo { \\\
igicur funt Az, e c puncta,&ideo angulus sac [ A~
&qualiscft angulo scx, hoceft cen. funt au- ol ‘H}\ &
tem, & anpuliad 5 fecundum verticem inter fe . ”'Q”_“r LS T
zquales , religuus igitur angulusad o g exqua- o |
lis reliquo ad r. {od angulus ad o eft rectus. i

ergo & rectus , quiad v. Eadem ratione,& an-

gulus, qui ad s eft rectus; anguli jgitur ad 1 & puncta recti funt, quod demonftra-
rcvportebat.

COMMENTARIV S.

Etpuncta A¥,c8 fintincirculo] In Greco codice legttur « ix xveaw 3% 74 (& enpin,
Jed puro cezenden 1d Lone FilfhEic .

Acqualizigitur eltangsius 1 angulo s co1 Quonizm enim trianguli cop duo latera
G, 2 pand pualta duabes Laseribus v, p o trigigult 5D, ¢ antnliad v relfi, erie
¢ bafis G o baii cn wpalis, & angulus b ;¢ ggnalis aunlo b, & codent mudo de-
mon fradicer anguins &G o agualis angulo puop. ::}t:{'ilf;{ﬂ.‘;r auZiks TGC POk DHC ¢l ge

L

Sed angulus e vnacamantulo a @qualiseft duobus rectis | Ex 22 terti elemen-
torume Gracascedes aind pn vre {ae lege dind o ume Cas,
i Inciveuloigitur funt As, 4¢ cuncea | Ex connerfz 2., terty clementorum . Gracus
codex iy xvkAe dpa iss 7d @ 8y onpde lere oo 8,0y enpea,

Etideoanguluss o a5 mqualisaagulo v cit] NEvL o tertij clementorum .

Relijuusigitur angulus ad b &qualis eft reliquoad ¥] Gracns codex rnwdr dpa i 8.

lege aotrn dpa v &,
Ealenracione, & angulus, quiad £ eft rectus ] Graeus codex did 1d dvre s pn'
ayos 7l 0. lege xod w'apos wd e,

Monachus primi problematis tertij Epitagmatis.

THEOREMA LVIIL PROPOSITIO XLI.

Tribus datis rectis lincis Az, Be, ¢ {i fiar ve reCangulum ABD ad
rectaagulum Acp, ita quadratum ex BE ad quadratumex ¢, fingula-
tis proportio , & minima eft rectanguli Axrp ad rectangulum pEc. Ita-
que dico eandem efle, qua eft quadrati ex AD ad quadrarum exceflus,

quo recta linea , qua poteft rectangulum contentum AC, 5D excedit
eam, qua potelt contentum as,cp.

Defcri-

LEM
XX

A

mom PN w

G

A
B

® m=mm g O

LE M.
XXIL.



o R PAPPI MATH, COLL

Deleribatur circulus cirea 4D, &
g7, ¢ o perpendiculares ducantur.
Quoniam igitureft vt rectangulum
a2p ad recrangulum A cp, hoc eft
yt quadratum ex er ad quadratum
ex c G ita quadratum ex pe ad id,
quod ex k¢ quadratum, erit ctiam
longitudine, vt 2¢ ad cG, ita BE ad
£G, ergo recta linea eft, qua per
£EG tranfit, fit FEG, & cc adr pto-

C ducatur; iuncta vero 1y producatur
so-huivs. ad g, arquead ipfam perpendicula-

risagatur DK. €rgo per antecedens’

lemma rectangulum contentum A C,

gD cft @quale quad.oto €X FK:res

ctangulum vero contentum A5 ,CN quadrato ex nx aquale, reliqua igitur ¥ H cft
exceflus , quo recta linea , qua potefl rectangulum contentm A€, e excedit cam

qua potefl contentuin A #,€D . ducattr per centrum 1 ,& KL jungatur. ltag; qua,

nian rectus angulus ¥ o L eft @qualisrecto kcG,& angulus A DL @qualis e, qui ad

D G:;a:quianiula erunt triangula ;& ideo vt L¥ ad ru hoceltvt ap ad Fi,! ita Gk ad

E -<. ergo & vt quadiatumcx AD ad quadratumex ¥H, ita quadratum ex ¢ & ad qua-

F drarumex e« :& rectanguium 6 &1, hoceit axp ad rectangulum sz c. elt autem

povays’s reciangull quidem AED ad rcetangulum BEC fingularis & minor proportio; Fn ve-

ro eft exceflus , quo recta linca, qua poteft rectangulum contentum Ac, BD , hoceft

quad. atum ex Fk ,excediteam, qua poteft contentum aE s cD, hoc eft quadratum

G ex ux. ergo fingularis , & minor proportio eademeft , qua quadrati ex ap ad qua-

joveye’s dratum exceflus , quorecta linea, qua poteft rectangulum contentum a ¢,8p excedit

cam, qua poteft contentum AB;CD,

COMMENTARIVS.

A Smgﬂularls p:mpc.srtin ,‘IS: minima eft re@tanguli Aep adretangulum src Grecws
codex ¢ povaxo’s Adyes agi A Yuse's ¥aw & 75 ' aod apo's 70’ ' Bey, quibus verbis
quid fignificerur , quidque per monachos , & epiagma tn bis lemmattbus mtelligar , faris per-
cipt non pozefl, cum Apolloniy libyis careamas, in quibus ea conferipta funt .

B Eégu recta linea eft , qua per FEG teanfit] [wngatur G fecans reciam lineam A D in
puntfo x. %nn‘mm wprtuy angnlt £y, Guc ad Verticem [int equales , & angnlns ad s

o rectus aqualis rello ud c, ertt @ reliquus veliquo #qualis , & triangulum M EB triangulo
o.fexti. MoC fimile ergovt ¥b ad BM, 2 GC ad cm: & permutandovt ¥5,ad e, ftapm ad
M C. erat autcm »¢ P8 ad GC, #ta BE ad nC. quare & vt BE ad eC. 1taefl Eai'ﬂi Mc: @
componendo ¥ B C ad CE, It BC ad Cuaergo cum ipff c& eft@qualis, & puntfum » idew
quod & reffaigitur linca efl, que per ¥FEG tranfic, '

C  lunéta s.:cr.i B i; Prodtzcr:.tur El.d K, atque ad ipfam perptndicularis agatur px ] Gre-
cus codex imelevylouaa in' {0 axfefan'do &G vo'n wpd ax durn'y xdleves w'yle of In. fed
pro w boc boco reponendum efl v, & seainferus . “ ‘

D Crideovt L iy N3 : :

e ;:af o :. ﬁ' i;la‘: 1?: ‘I;{ Ec:;‘ef“ aDad ru.] Greeus codexicw opa ds o o § ape's Ty
g am Cui L F per irenli di '
pl v 4 F per ceutrum tranfeat , circuli diameter erig 1pfi

E d T -

S f'.rgc & vt quadratum ex ap ad quadratumex i, ita quadratum ex cx ad qua-

ratumex ne ] Ex zz.fexti elementornm . Gracns codex m ] 4
H‘I'F ‘,"" a T ' *1" .;" A] \ 1 ' L . e fj'?, L q”ﬂ ffglﬂlf. U'E
¥ pn 70 r.:l.II @ s 76 Um' en wpds e W' ey, lege wd O dha 70 Im' & & o 4
PhEHC, Sres 70 $m 6@ @pds 7o ' €y, e
tre@tangulum GBF, hoc eft anp ad redt
angulum Bec] Nam
ex G E ad quadratum ex 8C, tacftrelfangalum : Rl el
’ ﬁl’ g GLE dﬂltﬁﬂﬂgkfum BEC,qued mox ollen-

ir .
detir . exgo yr quadratum ex AD ad quadratum ex T, ita refangulum gk, hoe efl res
- ol ]

angulu '
glangutum axp adreitangulum vy c. Ruoniam enim triangulum 16 ¢ fimile ef eriangulo

Fe, UL ' :
k. 3“, G;: ad;z;p,m: eff cx ad 5B. SedUt GE ad 2¥, vaquadraten cx G ¢ adreiian
- v H 1 Y. A
gulum Utantem & ad 86, ita quadratutnex CE ad ¢ LB reifangulum quare pt qua
/

drat nm
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dratum ex G adreBfangulum G ir ita quadratum ex cB adreffangulom cun, & permus .
tando vt quadratum ex G ad quadratum ex 5 c) itaveffangulum G e ¥ ad reflangulum c 58
Vereor tamen ne 1n graco codice nonnnlia defiderentur . )

Ergo fingularis , & minor proportio cadem cft , qua quadrati ex ap ad quadratum G
exceflus,quo recta linea qua poteft re@angulum contentum Ac,5p excedit cam, quae
poteit contentum AB,cn] Gratus cod. x dse ¢ pevays's xu' isorar Asyos ¢ avzesicimd
Sm'7is @ & apd's ml S’ zie Yapaxn's, B Liiya o Purewini 7o' v 0 B y 8. dwep begendum.
autem ¢ duvepiny vo' Y ay, B8 i durapiriy o' Nan' a B,y d 7o,

Monachus tertij Problematis fecundi Epitagmatis.

THEOREMA LIX. PROPOSITIO LXII,

: LEM.
Rutlus tribus datis reis lincis A®, Bc, ¢, {i Hat vt re¢tangulum XXII

ADB ad 1'ef.'tn11gulum ACB, ita quadratum ¢x DE ad quadral:u.m CXEGC,
fingularis ,& minor proportio cadem cit, qua quadrati rectz linex con-
ftantis ex ca, que potelt reCtangulum contentum Ac,BD, & ex cay qua
poteft contentum AD ,Bc ad quadratum ex pe.

Ducatura pun&o & ipfi Ap ad
rectosangulos &r, & producatur,
fitg; rectangulo A p s &quale qua-
dracumex ¥, & ipfi ¥p paralle-
la ducatur ¢ ¢. Quoniam igitur,
virectangulum ape ad re@angu.
lum acs;ita eft quadratumex oa
adquadratumex ec, hoc eft qua-
dratum ex prad quadratum ex
€G; atque eft reangulum ane
quadrato ex rp &quale: erit, &
redtangulum a cr @quale quadra-
toex ec. Iungantur ae,rm,ac,
Gz. Itaque cuom reangulum av s
fit zquale quadrato ex DF,angu-
lus 5rp @qualis eft angulo ras.
eit autem, & : 6 ¢ angulusangulo
Bac aqualis. Sed & angulus sep
angulo ex 6: anguli igitur ngc, e
BG4 hoceftfi pmduca%ur ¢t angulus K2 F @qualiscftangulo LAk . quarcn "“]'5“ E
lofunt a1,k punéa,& per antecedens lemma anguliad « . punda rect funt 'l '1: M
catur ad ¥p perpendicularis pa, & junda px ad x producatur . P"P‘nd‘c“;g
igitur eft ad r1, & ipfi o1 parallela. Rurfus autem iunéta ¢ ¢ producatur 2 RiEd OPp
ergo perpendicularis ad s~; eft enim b ad s perpendicularis. Quoniam t%alis Q.
rectangulum a c» zquale eft quadratoex o, eritangulus ec c angulo G AC “”‘15 e B
Sed angulus quidem v ¢ #qualiseftangulo ¢ x3 incircolo, angulus autem Gl-'ts 408
qualis eft ipfi 5o~ in parallelis. erg. & angulus Bac angulo rpw eft mquizi :a.u~ L
Propterea rectangulum p e c xqualeeft i, quod fit ex » v quadrato . 'anu ;“\_ .
temin triangulo rpr acta cft perpendicularis px x , & inflexa (unt ad |Pf'am 73"{}::{ X
crit quadratorum ex v p,ps exceflus &qualis exceflui quadratorumex FN,NB. 8
exceflus quadratorum ex rp,ve eft arp rectangulum . ﬂ'gﬂ&‘l““dmmr”miﬂ S
N B excefsus eft idem rectaneulum arr. eft autem & rectangulum pec &quale '-'t'-'ﬂ_ v
dratoex s, quare nr poteft rectangulum , quod Ac,sD continctur. Rur{'U_s qun
Nam quadratorumex ~ o, exceflus eft 2qualis excefsui quadratorum ex s X Z
quadratorum autem cx we,ce excelsus cft +cr rectangulum , erit quadratorum e
NGse8 excefsus rectangulum mce atque eft rectangulum A en zquale guaﬁirgm ‘;x_ o
¥G. ergo NG poteft totum rectangulum , quod Anﬁ;c continetur . Sed, Iﬂ:::!?

o]

I

L Q'
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y teft recrangulum contentum ac, 8D . Iraque quoniam rectus eft angulus ¥k c & per.
7.quint, pendigularis A B,erit rectangulum AEB rectangulo FEG axquale . ergo vtrectangu.
lum ars ad rectangulum ckp,ita eft rectangulum FEG ad rectangulum c:D, vt

$ autem rectangulum ¥ xc ad rectangulum cED, ita quadratum €X £G ad quadratum

ex ¢p. & vt igitur rectangulum aes ad rectangulum c&p,itaquadratumex ¥c ad
quadratum ex cp. eftque rectanguli quidem aup ad rectangulum ¢ & p vnica, & mi-

s nor proportio , recta vero linea FEc conflatex ca,qux poteft rectangulum conten-

tum Ac,BDp,& ex ea,qua poteft contentum AT,EC. proportio 1gitir "“'Ff‘?& mi-

nor, cadem eft, qua quadrati rect® linez conftantis cx ca , qU&E poteft rectangulum

. contentum Ac,ep, & exea, qua poteft contentum Ab,c ad quadratumex co.

COMMENTARIV S,

A Rurfustribus datis re@islineis a2 ,8¢,Cp, fi fiat vt reétangulum anm ad re@ar-
ulum Acs, itaquadratumex p ad quadratum ex EC] Gracks codex Tar ybrwmal e
70 ' a b ape's 76 ' aey lege Gey yirmmes ar 70 o' & 8B apa’s To' ' ey K
Quoniam igicur vt retangulnm ape ad reCtangulum Acsn, ita cft qL_-'ml,ratum cx
pe ad quadratumex Bc | Graeus codex iwei 3y & o5 70" ' o § B apes e’ a Ly lege
apes T ayP. 1 _

C  Hoceft quadratum ex pF adquadratumex G ] Eft enim b fimilitudinem triangnlos
yUi DEF, CE, ¥ DE ad EC, #f2 DF ad CG. )

Atque eft reétangulum 4 o & quadratocx FD xzquale erit, & redtangulum ace &-
quale quadiato ex cG ) Ex 14, primilibri clementorum . _

itaqué cum reciangulum a ps @quale fit quadratoex o, angulus erp mqualiscit
angulo ¢ as] Luonzam entm reffangutunt ADE eft equale quadrato ex D F, erit, €X 1 7s
fextt esementorum, Ut AD ad D¥, Ha 1 D ad DB & funt circaangulum A DF larera pro-
portionalias triangulaigitur ADF ,5D B F8.cr [€ fimilia erunt : ideogue angulus BT D £qua-
trs erit angulo vA D, - .

F ‘Eftautem & pcu angulus angulo saG aequalis] Rurfus quoniam rellangulum A Cs
aquale efl quadratoex CG, Ut ac ad CG, 1taert G ad ¢ ex eadem 17, fextr. & circa
angulum A CG [unt 'atera proporticnalia. ergo triangulum scG finle cff eriangulo GCA,
angulufque 2. G c angulo CaG aqualis,

G Sed &angulus 8 b eftzqualisangulo src ] Ex 29. primi elementorum . produlfani-
mirum G ¢ nequead v 1 v ; faffaeflentm G c ipfi £ D parallela; Gracus codex . dine ¥4
¥F o a8, lege G B,

H  Angul .gitur BuG,tuk,hoceft i producatur 65, angulus ks ¥ ®qualis eft angp-
lo.LaX ] Nmcum demon(ivatum fit anguivm vr0 aquaicm effe angula ¥ A D, wemgue
angnlum 8G ¢ angulo 8AG, erunt duo anguli BFD,8GH s hoc efiduo angull RHG,BCH £+
gquales duobus angulis ¥aD,84G,bocefl angulo Lax, qui cx bis conflar , fed produtia c v
angnlus k8 ¢ et @qualis duobus interioribus , & oppofitis B G, BGH ex 32, promi elemen-
torum . angw us igitur K ¥ angulo Lax equaliserit.

K Quareincirculofunt aL,nx puncta] Quoniemenim angulus x B ¥ efl equalis angulo
LAK ¢ anguli KB ¥ KB L equales funt duobus reclis erunt quadrilatert ARBL augnii L.«
KBL appuﬁ:i: duobus reétis equales . ergoex connerfa 2. tertyf elementorum . qQuattusy gun-
ffa avpx meirculi civenmferentiafit necefleefl o

L Et per antecedens lemma anguliad &L puncta rectifunt] idelicer per €0 huiuz

M  Etiwncta o¥ ad x producatur . perpendiculas igitur eftad si, & ipfi 61 paral-
lela 1 Hoc nos fequentt lemmate demonflrabimus .

Sut triangulum acutrangulum avc, & ducatur perpendicularis D, d punélo autem p ad

A C rurfus perpendicularis ducatur w8 fecans AD in F: &7 iunfta ce 1w G produtgiar . Li-

€0 cG ad A B perpendicularemeffe. Ducatuy enim & punilo a 1pfi av adreflos angules a ¥,

31, tertij ¢r producatur pa ,1ta Ut eum AK In & puntfoconnceniat . feceturque ¥ ¢ brfariamin m, 7
centro guidem w, interuallo antems mE. circulus ¥ec deferibatur , quitraufibie per v : ans

30 tertijs .l’.’“."“ enim ¥ Ec relus eft. firmliter [efta o x bifariam in 1 , centro L interpallo autem LK
alias circulus deferibatur aw c, qui per & tranfibit « Inngatur v, quaitidem tranfihit per
2$.primi, B puncium ex 13. tertij, Denique @ panétis 1m ad v x perpendiculares ducantur LN ;MO

fjﬂ-ﬂ
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que inter [¢ paralle's erunt . aqualis igi- '
tureft R N ipfi NE,& E0 ipfi OF. Ite-
que quoniam angulus Meo efl equalis an-
gulo LEN aducrticem enim funt , & an.
gulns Mo B reflus aqualisretfo Lxg , e-
rit & reliquns reliquo aqualis , & trian-
gulum soM triangwlo BNL equiangu-
lum. quare vt L ad Em 5 tta NE ad
£0, & permutando Yt LR ad EN, fta
MEB ad 20, fed vt we ad vx eius du-
plam, ita 0% ad 8 ¥ eius duplam ex
aquali igitur V¢ LE ad 3K, ita M8 ad
EY. & [unt circa aquales angulos xEL
YEM latera proportionalia o triangnlum
igitur EMF triangulo BLx #quianguln
eff; & angulus wy s angulo wx L equalis , ideoque ipfi Lx eft parallela, Sed x a per-
%rud-‘fu!am eftad s A« ergo &r cG ad eandem perpendicularis erit quod oportebat demon-

rare .

Rurfus autem iun@a ¢ e producaturad o, ergo perpendiculariseftad vx; ] Atgui
prius dutfa ell ¢ ¢ cumfatiafitipfi v p parallels, & produtiaeflad BF w 1, altoqui non ef-
Jet angulus xuc equaits angulo 250, Ve diffum eft vel rgitar bac corrupea funt , Vel intel-
ligendem o produtam fecareipfam 5w ad reclos angulos , atque tn pantlo o, propterea
quod ¥ 0 5 que ipfi parallela eft, eadem ad reffos angulos fecat .

Eftenin v ad By perpendicularis. ] Namque duffa eft ad £ p perpendicularis ny .
Gracus eodex habet % j & w8 exl 7iis v B, fed opmor legendum 3 jap & ¥ b wic v B,

ED t‘:f[ii'.

{. fexei.

‘r[ﬂl Ti.

2primi

N

zg.primi

0

Quoniam igitur re@angulum acs xquale eft quadratoex cc ] Hoc emm Juperins P

demonftratum fuie .

Eritangulus 8¢ angulo 64 c aqualis] Quaratione boc fequitur nos proxime expli-
canimus .

Sed angulus quidem ecc zqualis eft angulo ¢~ &. in circulo 17 Qvomodo anguli
BGC,CNE &quales fint i virculo confiderare poffumus . namgue , & aliter idem offendere
producatur Nc Ufguead 86 in v. & quoniam m triangulo v~ dulfe funt perpendicula-
ves,ad BN quidem GO ad WG Yero BE,erilex i3s3 qua proxime demonfirata fune,w c v, ad
BG perpendicularis quare anguins cvG reffus el aqualisvedfo con ,atque el pcc angulus
aqualis angulo 0.cN cum fint aducrticem ; religuus igttur vo e religuo ox e eff aqualis .

Angulusvero cas @qualiseftipi ep~ in’ parallelis ] Ex 29. primt eft entm A d
DN parallela quod fupra demonfirante .

Q
R

S

Ac propterea rectangulum v s ¢ ®quale eft ei , quod fit ex s~ quadrato ] Quoniam T

enim angnius ®NC aqualis e angula sox , v oilenfwm furt, atque eff angulus N v ¢ verique
communis, erit, & religuus nc N reliquo 5N D @qualis, & eriangulum BN C £quale trians
gulo sDN . ergo 66D ad BN, 1ra el ¥+ ad ve - & b 1d e Eangeium vec efl aguale
quadrato ex BN- Gracus codex 7' dpa 7o' L8y fear i1 md ¥m' By 7emaysve lege 76" dpu
l'.ﬂ';  J ﬁ Y
Quoniam autem in triangulo spr ada eft perpendicularis py x, & inflexz funtad
iplam FN,N B, eritquadratorumex ¥ p,n e exceflus equalis exceflui quadratorum ex
¥¥,N8] Efentm quadratum ex vp aquale duobus quadraris ex v %, XD, @ quadratum ex
DB £quale quadratis ex BX,XD quare fublato communt quadratoex DX, erit exceffus, quo
quadratum ex ¥ n fuperat quadratum ex p s idem, quo quadratums ex ¥ X [uperat quadratum
ex v X & fimili ratione exceffus , quo quadratwmex v« fuperar quadraturaex N s 1dem quo
wadratum ex ¥ X [uperat quadvatumex v x . exceffus igitur quadratorwm ex o, 8 eft idem
?iu: aqualis exceflut guadratorumex N, N, A
Sed excefsus quadratorumex ¥o,08 eft A 80 re@angulum ] Pofitum efl enim qua.
dratumex ¥ D aquale reffangulo A e, reangulum antem A po aquale eft refangulo v p

Una cun quadrato ex v D ex tertia fecundi elemenrornm, quadratum IZttur ex ¥D fuperat
quadratwm €x 2D reflangulo asp.

Quare N ¥ poteft retangulum, quod ac,5p continetur ] Luaniam enim quadrato- v

rumex 0N N8B exceffus efirellaagalum avp, & quadratum ex BN efl equale reffangalo
DEC,erit quadratwm ex ¥x &qualerefangulo a8 Unacum D3¢ reffangnlo . fed reffan.

Pp 2 gule
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ulo A5 D ynicumrefangulo o sc aquale eft reffangnlum, quod AC, 2D continellr ex pri-
fm feen ndD: bibri e!ammrarfm . quadratum igitar ex ¥N ¢ft aquale reéiangulocontento AC, D
ideoque refta linea ¥ N potefl veffangulum quod AT, BD CONFINEIRT 4
7  Quadratorum autemex ¥, CB

exceffus eft & ¢ rectangulum ] F
Quonzam enim triangulum obrufi-

angulum ef wpc, & a punffo N / \
ad BcC “P?Nm&dm duila eft. per- : /
pendicul ars w5 , erit quadratum /

€x NC minys , quam quadrata ex
Ne, BC, reffangulo s quod bis EEC
continetur , pe nos demonfiraufnzus
ad 13e [fecundi (1lrt elemeutoruiie
ergo quadratym ex N C PHa cum e
fEangulo, quod bis & & C continctur oft
@quale quadratis ex N8, 2 C, boc ft
aquale reangulo prc, & ef quod
it ex Bc gquadrato . demonflratum
etenim eft yeffangulumne guadrao
ex Nv gquale effe. [ed rediangslo
D& Céft equale relfangnlum D C5 Y4
cum quadrato ex BC per 3« fecundi
elementorum, yeftangulo antem ExC
eft aquale reffangulum s c v Yu1cum . o
quadrato ex sC. quadratumIgitsr ex NC Una cum duobus quadratisex zc, & eo, quod
bis scs continetur eft aquale duobus quadratisex Bc, & retlangulo DCBo quare Jublatis
veringue duobus quadratis ex C. erit rfimqum_u_gmmtum ex NC Una cum eo, quod 5{5
BCB continetnr ,equale reéfangulo vr . wel igitnr B c ¢fl equalis 5D, Vel marory Vel mi-
nov. Sit primum equalis , V¢ in primafigura , & quoniamyelfangulo D c® aquale eftrectan-
gulum BB Unacumeo , quod B D, continetnr , boc eft Unacum quadratoex v C, fubla-
¢ fecund; 10 €X Vtrifque reifangulo B C oy erit quadratum ex N C wua cum rectangulo £CB aquale quas
dratoex vce exceffus igitur quadratorum ex NC, cb eft reffangulum B C3. fed fic 5 C Ma-
ior, quam B D, vt n (ccunda figura, & ipf va addatur BQ,ita v D Q_fit agualis Bc, & ipfi
QE agualis ponatwr 6R. Dico quadratorum ex N¢,C3 exceffum efle vectangulum RCEe
Quonsam enim quadratum ex N c vna
cumeo , quod bis gcn continetur ,eft F
dquale reffangnlo DCB Ut proxime
demon flratuma eft 5 reffangulo autem
Dce #quale el reffangulum ocs,
Una cum eo, quod continetur D Q,
€ 8, boc eft Una cum quadrato ex
BC; & reffangulo ace equaleefl re-
wlecundi Fangulum o ce, & id, quod pa,8c
continetur,fublato comnni o cpreffd
gulo erit B quadratii ex Nc Unacum
reffangulo £ cB, & co quod contsue.,
turB, 8¢ equale ef quod ex B¢ qua-
drato, [ed rectangulum v c & eft aqua-
lerectangulo B, & ef quad BQ,
boc eff Re, ¢ cB continetur . qua-
dratisigitur ex B C fuperat quadratii
ex Nc, reffangulo RCB , fdeogue res
Elangulum rac eff exceffus gnadras
torum ex NC, ce. Poffremo fit B
mnor , quam Lo, & ab ipfa v D ab- .
_rﬂﬂdﬂﬂﬂ: D2 #gaalis nc , ponatuy- *
que BR Ipfi BQ_equalis , & ipfi ¢ & aqualis Bs, erit Qs equalis igfi cr , & reffangulum

sce aquale et , quod bis e cs comtinerny. Dico rurfus quadratorum ex Nc, CB exceffum ef-
fereitangulum ncs .
Quo~

-
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LQuoniams enim rurfus quadratum

ex NC Unacumeo, quod.bis conti-
petir £C8 boc eff pra cum reffangu.
lo sce aquale eflreFangulo pce o
refEangnlo p ce et equale reffangu-
lum QEE ®hacum eo, quod DO &
BC continetnr , boc et Unacam qaa-
drato ex n.C, reifangulo autem sce
eft aquale rectangulum o cn, & id,
quod sQ_& BcC continetur , [ublato
communi reffangulo Qcew , relingui-
tur quadratum ex =Nc vha cum eo A
guod Q5 yC & continetur , hoc eft vna
cum reffangulo nco equale quadra-
Po ex oC. quadratorum igitur ex
NCy B exceflus el refangulum
~RCE .

Atque eft rectangulum A€ @quale’ quadrato ex 16 ] Rarfus quoniam 2CG trigna =
Suelum ab!u_ﬁanguium eft , & ad 5 c protrafiam duciiwr perpendicularis G & , erit quadratune
€X G C minys quam quadrata ex Cv, 0Gy reflangulo , quod bis tue continetur , ergo qua-
dratumex ¢ puacumrecfangulo, quod bis continetur s 5 c equale efl quadratisex ce,rg.
Sed quadrago ex G ¢ equale eratrellangulum A c o reffangulo antem A ce eff &quale veffan-
gulum s b c vnacumquadrato ex 8c. ergoreifangulum avc Una cum quadratoex zc, o
o quod bis un ¢ contineturefl quale quadratis ex ¢, 1.6+ dempto 1gitiur communi quadrato
ex BC,relinquere relfangulum asc Unacwmeo, quod bis continetur sr c aguale eff qua-
dratocx 8G. Quod fi A3 fit aqualis sx, fitque vc ipfius v dupla, Ut in prima figura ap-
paretyvelfangulum a 88 quadrato ex v G &qualeerity enm fit equale reffangulo apc, Una
cum €0 quud bis we c continetur . illud vero nos hoc modo demonfirabiraus eft enim reffanzu-
lum avw equalere@angulo av® wnacum quadrate ex vv, ¢ reffangulum Aty eguale >
recfangulo agcUnacum, quod fitcx A» & €5. Rurfus quadrate cx BB equalia funt qua.
dratacx 5C, €0 Unacumeo,quod bis BCB continetnr. At ex altera parte reffangulum bis
contentum vuc efl equale ei ,quod bis ecr continetur, & duobus quadratts ex BCe quo-
rium rellangulum ABC, & 1d quod bis continetur w8 ¢ , quadratumque ex ¢ c virifque com-
munia funt . religuum efl , vt oftendamus re@angulnm ,quoafir ex av, & vna cum quadra-
toex ec aqualeeie ei , quodex cB quadrato fecetur v ¢ bifavism in punifo o. Itag; quo-
niam B C b:}ar.l’am feliaelt n @ atque 1pfi adijcrtnr Qe erit veflngulum wEC Yna cum gna-
dratoex 2 aquale quadratoex Qe. fed reffangulo quidems Brc eff aquale illud > quod fir
€X AByCB,quadrafoantem ex c_gquale quadratumex ¢ i, & denigue quadrato ex e,
equaleex v quadratwm;namque poficaefl av equalis 88,& Bc ipfius c & dupla. reéfangn-
lum igitur quod fit ex A%, CEUnacum quadrato ex rc aquale ejf quadrato ex cv, ideoque
rectangulum a g5 eft equale rectangulo asc Unacwm eo, quidbis BB continetur | hoc eft
aquale quadratoex 56 quod oflendendum erat . Urdetur autem Pappi demonflratio congrue-
retneotantum cafu ,in quo A5, v E equales [unt ,iremque aquales inter ¢ B 8D, & ip-
fius c duple ,»rn prima figura.

Ergo wc potelt totum retangulum, quod ap,nc continetur ] Luoniam enim re. g
{angulum evc efl exceffus quadratorumeex NG ,GB,erit quadratim ex NG equale reffan-
gulo A v s dempio ex eo prius Lbc veffangulo quod quidem off cquale reflangulo qued Ap,2c
continetnr hoc efi et inguliom contentum AD, 0 C voacwm redlangulo c v efl equale refian-
gulo arn, Ut demonfirainzar eff entm ex anteditis veflangulum & 08 @quale & reéfangulo
ABC Unacum €0, guod fit ex AB,CE, Q" quadritis cx BC, Cw Yuacum refangulo, quod bis
BC B comtinefur o Rurfusvellanguium contentum sn,vc eff aquale refangulo avc, qua-
dratoque ex BC, & reffangulo BECR, YHacum eo, quod ED , B C continetur, hac eft vna cHm
quadraro ex vC. quibus addatur exceffus , Urdelicet rrffm:_guinn{ EBC. E0FiN ABIF omnigm
rectansulum quiders ax ¢, quadratumquecy ve & id , quod bis R5C continetur verifquc

[unt compmunta , rectangulum Vero , quad A COitinetur BCE PHa cunt quadrato ex nc ram
demonflratum fuit aquale quadrataex BCo quare omuia omutbis aqualia funt . ex quibus fe-
guitur quadratum ex NG &qualzeffe receangulo , quod fie €x D, BC, proptereague ipfam
NG pofferectangulum ; qurd A D, B C continetrr. 1 _ )
Itaque quoniam rectus et angulus © k¢, & perpendicularis a e, erit reGangulum »
AEE re-




4

LEM.
XXIil.

Ua

E

F
G q
H

302 PAPPI MATH. COLL

Axs reaangulo Fra quale ] Nam cum angulus ad x rectus fit aqualisrectoad &, &
anzulus kB A ad Vertfeem aqualis angulo BEG, crue ¢ reliquus reliquo aqualis,@r triangu-
lum axs finle triangulo cee. fed & triangulum A o frile et triangulo ax s seft enim
angulus X AL PITIque commUnIs, & rectis ABF aqualts recto AKB, quare & relrguns relis
quo aqualis » treangulum igitur A€ ¥ fimile eft triangulo Guw, & w6 AL ad BF, 14 e o
ad 5 , tdeoque vectangulum A5 v equale fl rectangule ¥ 2G.

V't autem re@tangulum rec ad rectangulum cep, ita quadratum ex ré ad quad
dratum cx cc ] Quoniam entmrecte linea 1D ,G ¢ parallels fune 5 & inipfas incudiz 1 6,
anguius 5 £ D aqualis el angulo 16, eflque angulus rED recius aqualis ¥ecto GEC. crgo
& reliquus reliquo aqualis, & trianguluin EFD triangulo G C [imile. vt igitur ¥& ad E6,
itaelt pu ad & c: & \permutando ¥t ¥5 ad ED,ita GE ad ECquare ex 12, Quinét. vt § g
ad 8D, ita G ad ¢D. Rurfus quoniam »t F: ad EG,ita DE ad EC, eritex Tedifin. fexti
rectangulum FrG [imileectangnlo DEC. fimilia antem polygona in dupla funt proportione
homotogorum lazeruin o ergo reccanguliok FEG ad vectaugiulum DEC duplam] baber prepor-
tionem eius » quecf TE ad B D, bocefl i G ad cv. fed @ quadratum ex ¥ G ad quadratum
ex ¢ duplam proportionem babet etus , qua eft ¥G ad ¢ D. Ut igitur rectangnlim YEG ad
yectanguium CEn, itacfl guadratam ex v G ad quadratum ex cD. Gracus codex s 8% 7o
o' Cen apo’s w0 namw y8 &, $1e 7o Sw e y 8. lige dre 70" S wiis (¥ ope's 70 ¥n'
TR

Keda verolinea FrG conflat ex ea, qua poteft re@tangulum contentum A€, 2D,
& ex ca, quz poteft contentum AD, Bc] Grecus codex w $2 e n ¥ cuyknpin ixTe Tig

Sorapbrme 70 0w’ af 38, lege o Jb Len o ovyneptm ixre Tis Surapivis 7¢ “wn'wy, B8
% e durapime o’ dae’ w8 By,

[ zopesi.i0 igitur vnica, &cminor eadem eft, qua quadrati reéte linez conftantis ex
wdy quE p welt rc&anguium COnentum AcC,e Dy & exca, qua pntrcﬂ cOntentuim ADp,
2 ad quadratum ¢x cp ] G #c-seodrX o dpe U porajyes ¥ ircarey Ae'yes, o a9Tes &t
f im' s qUPREpETNE ERTE THE Suyapivne 7o' Uwo w Y, e &y e T dae @ B,y & apds ro S
aic x &, iege dpe B poraxie g EAmerer ar'yos o aure's 55 T In' 7hs cujrapims BxTs

e Suvapbme 70 Umr’ ay,88, & Tis Svrapives o’ dwes a8 By wpo’s 7o In' 7iis o

In tertium Epitagma tertij Problematis .

THEOREMA LX. PROPOSITIO LXIII. ~

Sit AB quidem 2qualis € b, reGtangulum autem BEC retangulo AsDp
maius » Dico rcrﬁtangulum BAC fuperarc rc&mgulum AED iplo BDE

reGtangulo’.

Queniam enim redangulum
pac xquale eft & redtangulo
6 c 5, & quadrato ex ¢, hoceft _— d
& reftanzulo ¢ e 0 vpa cum re-
&anguio Ecp; re&tangulu autd
pueetnact tcorefigulo tot
#ft regulu qu d e p, c E continetur,hoc eft re@tangulum acs: erit re&angulum z2ec 2-
.alerettanzulogue ack, & redtangulo cep . Sed rectangulum a ce @quale cft &
redtangulo s quod continetur ac,ep, & rectangulo A ¢p;re&angulum vero conten-
tum AC,&D vNa cumrectangulo cep totumeft A® b redangulum . factumigitur eft

—

1
c n R

-
e

X reftangulum s Be ®quale re@anguloque A 80, & retangulo Acp,quod eft rectangu-

Y
"

lum &b €,quare s8¢ re@tangulum (uperat reétangulum A xp reéangulo epc.

COMMENTARIV S,

A _
Dicorectanenlum sec {uperare rectangulum aep ipfo 8D ¢ re@angulo] Gracus

codex 71 w0 e’ Buy 73 Ure' acd Wpiye w Jud' By, lege mf vwd g2y,
. Quo-
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Quoniam-enim re@tangulum 2 ¢ zquale eft & re@tangulo scs, & quadratoexec] B
Ex 3. fecundi elementorum . :

Hoc eft & re@tangulo cEp vnacum re@angulo sco ] EX 2.eiufdem. C

Redangulum autem " c® vna cum sc¢p retangulo totum eft rectangulum , quod D
8D, CE continctur] Ex primi einfdem .

Hoc eftre@&angulum ace] Quowiamenim Az eff aqualis cp, addita verigue commu- E
Wi BCy €iE AC Ipfi BD &qualis, ergoretfaugulum acx eft aquale ef guod 1D ,CB conti- |
petur. it

Erit rectangulum s rc aquale rectanguloque ace, & rectangulo csn] Graews F
godex 0 dps uxd’ Biy ioow 5 vavs vwd ywe, s ml owd yed legs mdre simd’ ayu iy md
vae yid. .

Sed rectangulum a ¢ & 2quale eft, & rectangulo , quod continetur c,ep, & re- G
ctangulo acp ] Ex prima (ccuadi elementorun . Grecus codex dand 76 uiv vme’ 838 Yoo
B mlre dwo wy, e d Gl im ay,ye lege dimne 70" piv Ume’ ay e joor Ea mlns vwo ay
td G od dxt ey, sl

Rectangulum vero contentum ac, 5p vna cum rectangulo cep totum eft .ep H
recrangulumj Ex eadem .,

Quod eft rectangulum enc ] ERenim s infi ac equalis, vt Juperins diltumefl . Gre- K
cuscodex o & 7o’ vwe’ Ba,dy lege 70 V'md’ 85,8y,

Monachus tertij problematis.

THEOREMA LXIL. PROPOSITIO LXIV.

. . LEM
Tribus datis rectis lineis A3, ¢cp, DE, fi fac vt reCtangulum Anp ikﬁ’.

ad reGangulum Acp , ita quadratum ex 3 ad quadratum ex ¢, fin-

gularis & maxima proportio eft re¢tanguli AEp ad rectangulum 2Ec.
Dico candem efle, qua quadrati ex'Ap ad quadratum recte hne, quz B

componitur ex ea, qua poteft reGtangulum contentum Ac, BD, & cx
€3, quz porelt contentum AB, €D,

Defcribatur in reta linea
AD femicirculus arco: &ad
rectos angulos ipfi an agan-
tur BF, ¢G. Quoniam igitur
facuin eft vt A v re@tangu-
Ium ad rectangulum i cb,ita
quadratumex eg ad quadra-
tumcx Ec; rectdgulo autem
Arp zqualeeft in femicircu-
lo quadratum ex er , & re-
Gtangulo acp xqualequadratum ex co: erit vt quadratum ex = ¥ ad quadratum ex
€6, 1taquadratumex gk adid , quod fit ex & ¢ quadratum , & Jongitudine vt s ad
€G, ita 58 ad Bc: funtque 8¢, cG parallela. ergorecta linea eft, qua per Fce tri-
fit. & producatur, atque ad ipfam agantur perpendiculares A #, p £ . Quoniam igi-
tur fingularis & maxima proportio cft rectanguli 4 £ ad rectanguliex ¢, rectangu-
Jum autem F 86 rectangulo 4 ev eft @quale; erit fingularis & maxima proportio ea-
dem, quae rectanguli ¥ 6 ad rectangulum sEc. vt autem rectangulum ¥ 16 ad re-
ctangulum g c, ita,eft oblineas parallelas quadratum cx c e ad quadratum ex r¢;
hoc eft quadratum ex 4 & ad quadratum ex &1 , incirculo enim funt puncra w4, cg,
cumanguliad ne rectifint. Vtautem quadratumex ae ad quadratum ex ey , ita
cft quadratum ex ap ad quadratumex r k ob parallelas;, fingularis igitur,& maxima
proportio eft quadratiex pa ad quadrarum ex HK. fed RG quidem poteft rectangu-
lum eontentum ac, 8p, Gk vero poteft, quod 48, €D continetur. quare fipgularis,
& maxima proportio eadem eft, qua quadrati ex AD ad quadratum recta linea: , quz

cum-

w

WOZ- HIQ =E
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componitur ex €a, qua puteft rectangulum contentum A ¢, 8D, & ea, qua potelt id,
quod A 5, cv continetur.

COMMENTARIV S.

Tribus datis rectis lineis A3, cD , DE, fi flat vt rectangulum A8p adrt:c{_ang;ﬂu?m
AcD, itaquadratum ex £+ ad quadratum ex £c] Grecus t;ode‘.r baﬁf: il {. “ody
wriedy 7dv af,yd, ¢ epesilopubrng Tivds 5 dny yhnres dy 70 Gaw apd apd's 7 @ ayd,
tvTe 70 ¥m' B opos o ¥m' ¢ oo (ed lcgerdum wiopinor griey J‘nﬂ;mm hfﬁwt v @
v &, 8o tar yhmra ds 70 ' a k8 apels T ' ayd, odre To' S F8 @Por 7o ¥m ey,
Uerba a tem i a apociligivee 70 ¢ , tamquan fuperiacanea, & ab altqua addisa oAty s .

Dico eandem ciic, qua quadratiex D ad quadra.tumrcc::elmr:a::- qu& COILpPOR-
tur ex ea, qua poteft rectangulum CONLEntum A<y ED, &‘Exhta 1 qmﬂ‘pnfrfi' conten-
tum A B, CD ] Gracus cedex afye If vt o avTos £5) 7w dwo’ Ths o d :qu; a7 THE oUy-
xitibons snrs s Surepbie 70" Sm' 7av ae @8, % 7is Jvrapins 78 Ym0 a B 3, lege -
75 wie Surapbing o0 Jad' 78y ay B8, 4 viv Svrapins 7 ' w £ 5 I

¢ Quoniamigitur factum eft vt Az rectangulum ad rectangulum acp , ita quadia-

D
B
F
G

H

L

M

tumex BE ad qua&ratum CX E ) Gracks codC¥ mancus , quem nos ita reflicuemus o bmai sy
yiydmras ds 70 vad’ a £ mpss 70w’ @y durw 70 %n fe o'y 7 N ey ;

Rectangulo autem aep aquale eft in femicirculo quadratumex & ¥, & rectangulo
aco ®quale quadratumex cc ] Ex 8. & 17-fextilibri elementornm , elt enim vt media
proportionalis tnter AB, B D; itemque ¢ G mediaproportionalis inter 4 € C Dy

Etlongitudine vt ¥ ad c,ita »n ad 1 €] Ex22.fexti. Gracus codex tantum ha-
bet , % pire wos autem perfpicniratis canffa ita Vertendum cenfuimns . _ .

Ergor.&.lined eft,qua per ¥c & tranfit] Ex lenvwate quod nosin 41.buins oflendimys.

Re&angulumautem FLe reftangulo aep eft ®quale] Ex ecorollario 26. tercif ele-
mentorum . Gracus codex dmd 7o' ' ox o dpe &, fed legendum dined 70" Gn’ en
Yooy Sh -@f'un'.l.if. o dpa &c. y

Evic fingula:is , & maxima proportio eadem , qua rectanguli r 6 ad rcé‘tangu]unl
R C] Gracus codex o dpa poveyo's xw piyises Ao'yes o avro's ¥ md 75 o n apc's 70 G,
By lege & duros 8 mf 95 ' Fent @yd's 70" @ By

Vtautem reGangulum ¥ ad reétangulum g5 ¢ itaeftob lineas parallelas qua-
dratumex 6k adquadratum ex sc] Sunz entmreffangnla ¥EG, 8 B C 1nterfe [imilia,cum
ob fimilitudinem eriangulorum FrEB, GEC, Ut 15 ad EG 5 Ha fir g ad EC. refie Lines
autem fizura fimiles in dupla funt proportiene bomologorum laterum . ergo reftangulum £1: 6
ad reffangulum v cC duplam habet proportionem cius, quam G habet ad x c, fed @ candem
batet quadra:umex G B ad quadratum ex £c« i igitur velavgnlum v G ad relangnlum
BEC,ita eff quadratum ex G £ ad 1d, qued ex BC quadratum . Gracus awtem codeX corruplus
& mancusell quiitareflituetur. &¢ 3 70" dmo* Len ape's 70 W' Ly ,STas bn ui weps e
A Ae 7o' ams’ ne apor 7o ¥m 6y, )

Hoc cft quadratum cx a e ad quadratum ex e ] 0B triavgniorum atH, ¢z ¢ fimli-
tudtnem waw cum punéfa Ha,co fintwm erenlo, eric angulus 4 ur in femicircalo reflus
aqualis reito G cu;ofque angnlus ad & ivig; commuints reliquus igitny 1A g reltqroc g1
&qualis , & trisuguluin triangelo fimilce 1t quare Vs ¢ ad 5c,ita Ax ad En, & Ut Guas
dratwm cx G B ad juadratum ex vc, ita quadratumex A€ ad qradratum ex EH. Gracus co.
dex 7878 7o' ¥n' as fer 7o' «70' 58 lege apo’s 7 dwe e h,

In circulo enim funt pundta nacc. cumanguli ad ne re@i fint] Ex comuerfa 2
tertyj elementoium. quoniamenim quadrilateri 1A ,¢G anguli ad v velti funt, crunt re-
liqui duobus reftis aquales .

N _ Vreautem quadratumex a® ad quadratumex 64, ita eft quadratumex A p ad qua-

dratum ex ux ob parallelas] Nam cum px fir perpendicularis ad 15, crit anguiss
DX & exterior aqualisinteriori,&r oppofito Avii. quare pk parvallelaeft ipfi A1y & trian-
guinm kup fimile triangulo A vy, weigitur ax ad Ev,tta e ad £ 5. O quomiam vt to-
ta ad totam, itz pars ad partem . erit & reliqua ap ad religuam WK, Ut A ad &y, < ideo
quadratumsex ap ad quadratumex 1k e Vr quadratunex A5 ad quadratum B

Singularis igitur & maxima proportio cft quadrati ex -0 1 ad quadratum €X 1k j
Grecus codex & dpe pova¥e's wu phptsor a0yes Sy o o5 doe' Ja wpo's 1o’ dme On. lege
ai'e o' e B g t'l.‘.pi:j'ufrq .

Sed
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Sed 16 quidem poteft re¢tangulum contentum Ac,»psGK Vero potetquod a5, E
cn coatinetur | Ex 59.buins grecus codex o' 3t § x Ery o' Svvapiv vo're <o N 2y, B,
o 7o @ afy. !egen:lum 4:1#:1: vt opinor n' i Oa isiv o Jvrepars -n' ' W ay,E4,
w0 nx isie n Jurapivg w0 ' w8,y 3. :

DE DETERMINATA SECTIONE.

Primus liber de determinata fectione habet problemata fex, precepta fexdecim ,
determinativnes quinque, quarum maxima quidem quattuor , minima verovna, &
funt maxime hac videlicet ea,quazad fecundum preeceptum fecundi problematis , &
qua ad tertium quarti problematis, & ad tertium quinti,, & ad tertium fexel . minima

. autem, qué ad tertium prazcgptum tertij problematis., :

Sccundus liber habet problemata tria,praecepta noué, & determinationes tres, qua-
rii minima quidem duz,;maxima vero voa, & {unt minima, qua ad tertit pra&ceptum
primi problematis,& qua ad tertium fecundi maxima autem,que ad tertij problematis.

INCLINATIONVM LIBER PRIMVS.
LEMMA vtile ad primum problema .

THEOREMA LXII. PROPOSITIO LXV.

LEM.

Sit AB maior, quam CD, & reftangulum AEB retangulo cFp z- ©

quale. Dico A E maiorem efle, quam CF.
Secetur vtraque ipfarum bifa-
riam in punéis cu . manifefto

' A G B E
conftat 6 & maiorem effe, quam e o
ip. Itaque quoniam rectangu-
lum As® ®quale eft re&tangulo c H D .
<FD, & quadratum ex Ge qua~ —l A
drato ex Ep maius; erit reétan- A

gulum A £8 vna cum quadrato ex

Ge maius reangulo <o vna cum quadratoex Hp. fed re@angulum quidem ans B
vna cum quadrato ex 6z zquale eft quadrato ex ¢ &, reftangulum vero c#p vna cum
quadratoex HD 2quale quadratoex HFf.quadratumigitur ex ¢ & quadratoex nreft
maius . & ob id reta linea ¢ 8 maior ,quamn reéa #F . eft autem & a6 maior,quam
CH .ergotota AE, Maior,quam tota cr. fimiiter autem , & {i minorfit A, quam
cp; &redtangulum A BB rectangulo cFp @quale; erittota Ag, quam tota Cr MINoOr«

COMMENTARIV S

Erit reftangulum AEe vna cum’ quadrato ex cs maius retangulo ¢Fb vna cum A
quadratoex 6b | Gracss codex peler dpe xgi 70" Yam' wef perd 73 dwe” 04, fed legens
dur perd v3 dwo' B, 18 <av' I perd 73 dwo 64,

Sed re@tangulum quidem A s vna cum quadratoex Geaqualeeft quadratoexc=] B
Ex 6. fecunds (rbri elementorum .

THEOREMA LXIIL PROPOSITIO LXVI. £

Sit AB maior, quam €D, & fecetur €D bifariam in puncto E. Cone b
ftat igicur fieri pofle, vt ad rectam lineam B applicetur re&tangulum
uai. reGtangulo €ED. ctenim rectangulum cED quadrato ex cE eft
zquale, & quadrarumex CE minus quadrato dimidia ipfius AB. Appli-
Qq cerur

N A e



‘A Eftenim a» maior,quam dimidia ma-
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cetur, firque reGangalum A¥B, & AF fit maior, quam FB. Rurfus igi.
tur conftar maiorem efle A¥, quam cE; & BF minorem,quam EB.

% PR ]
‘B ioris, & ¢z minoris eft dimidia. vtau- B e F,
L tem AF ad cE, itarpad rr. minor
igitur eft Fe, quam np. quod demons c E D

LEM;

1L

ftrare oportebar, i -

COMMENTARIFV S,
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